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LOI NOI DAU

Su 1w viét cia phuong phdp thi trac nghiém da va dang duoc chimg minh tix
nhig nudc cé nén gido duc tién tién trén thé gici boi nhimg wu diém nhu tinh
khach quan, tinh bao qudt va tinh kinh ré.

Theo chii truong cua BGD&PT cdc truong Pai hoc, Cao dang va Trung hoc
chuyén nghiép sé chuyén sang hinh thitc tuyén sinh bang phwong phdp trdc nghiém.
Va dé cé duoc thoi gian chudn bi t6t nhat, cdc bai kiém tra kién thic trong chuong
trinh THCS va THPT ciing sé c6 phan trdc nghiém dé cac em hoc sinh lam quen.

Tuy nhién, viéc bién soan cdc cdau hoi trdc nghiém cdn tudn thu mét sé” yéu cdau
co ban vé mdt li ludn sie pham va y nghia dich thuc ciia cdc s6 liéu théng ké. Ngoai
ra, mot dé thi mon todn dwoc cham hoan toan dua trén két qud trdc nghiém chdc
chan sé chua phi hop voi hién trang gido duc cua midc ta bdi nhiéu li do, tix dé dan
toi viée khéng dam bao duoc tinh khdch quan trong viéc danh gid két qua hoc tdp
cia hoc sinh. D€ khdc phuc nlicoe diém nay Nhém Cue Mon cluing t6i dé xudt
hweong thie hién nhie sau:

L. Vi méi dé thi hodc dé kiém tra vdan tudn thi diing cdu triic chung va diém
trdac nghiém khong quda 3.5 diém.

2. Jday, théng thiomg cdc em hoc sinh sé phdi liia chon mét rong bon ddp 6 va
can biét rang sé'diém ua ciia cdu hoi nay duoc chia lam doi.

g , . v . 2. < A ~ A a . A7
» Néu liga chon diing loi giai trac nghiém sé nhan dugc 5 diém.

~* . . N . P A A 7. -~ A a . A2 N .
» Néu thiee hién diing loi giai tir lugn cho cdu hoi sé€ nhdan duoc 5 diém con lai.

Pay chinh la yéu 16 dé ddm bdo tinh khdch quan boi:
1. Vi nhitng hoc sinh ¢hi mo mam dap an hodc nhdan duoc né théng qua nhimg

o L -
yéu to xung quanh sé chi nhdn dioc toi da 5 diém vai xdc sudt 25%.

2. Vdi nhitng hoc sinh hiéu dicoe noi dung cau hoi tix dé dinh hwong dirge cdc
phép thut bang tay hodc bang may tinh fv — 570MS chdc chan sé nhdn dugc

a . . , S
5 diem. Thi du véi cau hoi:

(1 diém): Giai phuong trinh Vx =2 - x.
A. x=0. B. x=35. C. x=4. D. x=1.

Cach 1: Thuc hién phép tlue bang tav, cic em sé can thir cho cac nghiém
x=0,x=5,x=4,x=1,cuthé:
= Véix =0, taduoc:

JO =2 -0, mau thuin = x = 0 khong 12 nghiém.
s  Véix =3, tadugc:

J5 =2 - 5=-3, mau thudn = x = 5 khong 12 nghiém.
» V&t x =4, ta duoc: .

J4 =2 - 4=-2 mauthuin = x = 4 khong la nghiém.
» Véix=1,taduge: V1 =2-1=1,ding = x = 1 la nghiém.



Vay, cac em sé€ lua chon cau tra 1o trac nghiém la x = 1.
Cdch 2: Sit dung mdy tinh fx — 570MS béng céch 14n luot thuc hién:
Nhap phuong trinh Jx =2+ x=0vao mdy tinh bang cach an:

, M ALPHA| X I8 2 B ALPHAI X
= Peéthirvéix=0,tadn:
icardo@ -2
= D& thir véi x = 5, ta 4n:
calds@ [ 5.23606797§
= Péthirvoi x =4, ta an:
, caLd+ [ 4
« Pethorvéix=1,taan:
caLd: @ I 0
Vay, cdc em s& lua chon cau tra 1i trac nghlem lax=1.
3. Vdi nhitmg hoc sinh kha hon biéu hién béng viéc hiéu dugc noi dung cdu hdi va
c6 thé thuc hién duoc mét phan cdau hoi nday duoi dang ti ludn sé€ nhdn dugc

khodng 2 + L
2 4 4

4. Cudi cung, véi nhimg hoc sinh biét cdch thuc hién cau hoi duci dang ty ludn sé
nhdn duoc a diém.
Dua trén tu tuong nay, Nhém Cu Mén duéi su phu trach cua Lé Hong Dic xin
tran trong gioi thiéu toi ban doc b sach:

GIAI BAI TAP TRAC NGHIEM TOAN THPT

do Thac si Todn hoc Lé Hong Ditc chu bién.
B¢ sdach gom 6 cuon:

Cudn 1: Giai bai tap tric nghiém Dai s6 10

Cuon 2: Giai bai tip tric nghiém Hinh hoc 10

Cudn 3: Giai bai tap trac nghiém Dai s6 va Giai tich 11
Cuon 4: Giai bai tap tric nghiém Hinh hoc 11

Cudn 5: Giai bai tap tric nghiém Dai s6 va Giai tich 12
Cudn 6: Giai bai tap tric nghiém Hinh hoc 12

Cudi cing, cho di da rdt cé gdng, nhung thdt khé tranh khdi nhitg thiéu sét
bdi nhitng hiéu biét va kinh nghiém con han ché, rdt mong nhdn dugc nhimg y
kién déng gop quy bdu cua ban doc gan xa. Moi y kién dong gop xin lién hé 10i:
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CHUONG L.
PHEP D01 HINH VA PHEP PONG DANG
TRONG MAT PHANG

§1. MO PAU VE PHEP BIEN HINH

I. KIEN THUC CAN NHG
1. PHEP BIEN HINH
Dinh nghia 1: Phép bién hmh la mot quy tdc dé véi moi diém M ciia mdt phdng
xde dinh dugc mot diém duy nhdt M' ciig mdt phdng, diém M'
. goi la dnh ciia diém M qua phép bién hinh dé.
'INéu ta ki hiéu mét phép bién hinh nao dé6 1a f thi:
"M = f{(M).
=  Néu H la mét hmh ndo dé thi tap hop cic diém M' = f(M) véi M € H; tao
thanh hinh H', ta viét H' = f(H).
2. CAc Vi DU
Vidu 1. Cho duong thang d. V6i méi-diém M, ta xdc M.
dinh M' 1a hinh chi€u (vuéng géc) clia M trén d thi ta dugce -
" mot phép bién hinh. - (d)
Phép bién hinh nay goi la phép chteu vuéng géc léen M'
duomng thang d. -

Vidu2. Cho vecto u , véi mbi. dlém M ta xdc dmh diém u/v _
M’ theo quy tic MM’ = u. o / M
Nhu vay, ta cing c6 mét phép blen hinh. Phép bién hinh M

d6 goi 1a phép tinh tién theo vecto u.
Vidu 3. Véi mbi diém M, ta xac dinh diém M' tring v6i M thi ta ciing cé
duge mot phép bién hinh.

Phép bién hinh d6 goi 1a phép dong nhat.

§ 2. PHEP TINH TIEN VA PHEP DOI HINH
L KIEN THUC CAN NHG
L PHEPTINHTIEN
Dinh nghla Phép tinh tten vec!a v, ki hiéu T, la mét phép doi hinh bién diém.

MthanhM sdo chio MM =v.
Cha y:

1.-Phép tmh tién theo vecto 0 con dugc goi 1a phép dong nhat.



2. Trong mat phing véi hé truc toa do Oxy, phép tinh tién theo vecto v(a; b) bién

diém M(x; y) thanh diém M'(x; y') véi:

{X:x+a
y'=y+b’

Ung dung ciia phép tinh tién
Bai toan 1: Cho hai diém B va C c6 dinh trén dudng tron (O, R) va mot diém A
thay déi trén dudng tron d6. Chimg minh ring truc tam tam gidgc ABC nim trén
mot dudng tron ¢6 dinh.
Giai A

Néu BC la dudng kinh thi truc tam H cia AABC
chinh 12 A. Vay H nim trén duong tron ¢6 dinh (O, R). B

Néu BC khong phai la duong kinh, vé duong kinh B
BB' cua dudng tron.

Dé thdy ring néu H 12 truc tam ctia AABC thi AH = B'C.

Nhur vay, phép tinh tién theo vecto ¢ dinh B'C bién diém A thanh diém H. Do
dé, khi A thay déi trén (O ; R) thi truc tam H luén ndm trén dudng tron cé dinh 12
anh ctia dudng tron (O ; R) qua phép tinh tién néi trén.

Bai toan 2. Hai thon nam & hai vi tri A va B cdch nhau mot cqn song (xem
rang hai bd song 12 hai dudng thing song song). Ngudi ta du dinh xay mot chiéc
cdu MN bic qua song (t4t nhién cdu phai vuobng géc véi by song) va dap hai
doan théng tir A dén M va tir B dén N. Hay xéc dinh vi tri clia chiéc cdu MN sao
cho AM + BN ngén nhat.

2. PHEP DOTHINH
Dinh nghia 1: Phép doi hinh la mot phép bién hinh khéng lam thay doi khodng
cdch giita hai diém badt ky, titc la: véi bat ki hai diém M, N va dnh M', N' cua
chiing, ta luén co MN = M'N'.
3. CAC TINH CHAT CUA PHEP DOI HINH
Dinh li: Phép doi hinh bién ba diém thang hang thanh ba diém thdng hang, ba
diém khéng thang hang thanh ba diém khong thang hang
Hé qud: Phép doi hinh bién:

*  Pudng thing thanh dudng thang.

* Tia thanh tia.

* Doan thing thanh doan thing bing no.

* Tam gidc thanh tam gidc bang nd.

*  Puong tron thanh dudng tron bang no.

* Phép doi hinh bao toan do 16n cua géc.



IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TULUAN
Bail: Khingdinh"M’ =T_ (M) M=T _ (M")" la diing hay sai ?

v -V

A. Piing. B. Sai.
Bai 2: Cho hai duong thing song song d va d' . C6 bao nhiéu phép tinh tién
bién dudng thing d thanh dudng thang d' ?

A. Khéng cd phép tinh tién nao. C. Chi c6 hai phép tinh tién.

B. C6 duy nhat 1 phép tinh tién. D. Cé rat nhiéu phép tinh tién.
Bai 3: Cho b6n duong thang a, b, a', b’ trong d6 a // a', b// b, a cit b. C6 bao
nhiéu phép tinh tién bién dudng thang a va b l4n lugt thanh cdc dudng thing a’
vab'.

A. Khong c6 phép tinh ti€n nao. C. Chi c6 hai phép tinh tién.

B. C6 duy nhat | phéptinh ti€n. ~ D. C6 rat nhiéu phép tinh ti€n.

Baid: Qua phép tinh tién T theo vecto u # 0, dudng thing d bién thanh dudng
théng d'. Trong trudng hop nao thi:
a. dtrungd'?

A. d song song véi gid cua vecto u .
B. d khong song song véi gid cia vecto u .
C. d vuong géc vdi gid cua vecto u .

D. Khong cé.
b. dsongsong véid'?

A. d song song vdi gia cta vecto u.

B. d khong song song véi gid cua vectd u.

C. d vuong géc vdi gia cla vecto u.

D. Khong cé.

c. dcitd?

A. d song song vdi gid cua vecto u.

B. d khong song song vdi gia cua vecto u.

C. d vuong goc vai gid cua vecto u.

D. Khong cé.
Bai 3: Cho phép tinh tién T- theo u va phép tinh tién T. theo v. V6i diém M
bat ki, T- bién M thanh diém M, T- bi€n M’ thanh M". Khéng dinh phép bién
hinh bién di€ém M thanh M" 1a mot phép tinh tién la diing hay sai ?

A. bing. _ B. Sai.



Bai 6: Cho dudng trdon (O) va hai diém A va B. Mot diém M thay déi trén
dudng tron (O). Quy tich diém M’ sao cho MM' + MA = MB la:

A. (0) = Tz ((O)). C. (0)= T4 ((O).
B. (0) = Tz (O)). D. (0) = Tg; ((O)).

241 7: Trong mat phang toa do Oxy, véi a, a, b 1a nhitng s6 cho trudc. xét phép
bién hinh F bién méi diém M(x ; y) thanh diém M'(x', y"), trong dé:

X'=Xcosa—ysina+a
y'=xsina+ycosa+b

Cho hai diém M(x,; y,), N(X,; ¥,) va goi M, N' 1an luot 1a anh clia M, N qua phépf.

a.

f.

Hay tim toa do cua diém M'.

A. M'(x,.coso - y,.sina; X,.sinc + y,.coSQL).

B. M'(x,.cosa + y,.sina; X,.sina + y,.cosa.).

C. M'(x,.cosa — y,.sinq; X,.sina — y,.cosc).

D. M'(x,.cosa + y,.sina; X,.sinat — y,.cosa).

Hay tim toa d6 cta diém N'.’

A. N'(x,.cosa — y,.sinq; X,.sina + y,.cosa).

B. N'(x,.cosa + y,.sina; X,.5inc. + y,.cosa).

C. N'(x,.cosa — y,.sina; xz.sind ~ y,.cosaL).

D. N'(x,.cosa + y,.sina; X,.sinat — y,.cosa).

Tinh khoang cach d gilta M va N.

A. d= \/(x2 -x,) +(y, -y, ). C.d= J(xz +x) +(y,-y,)
B. d= \/(xz +X,) +(y,+y,) . Dod=x, -x,)" +(, +y,)".
Tinh khoang cach d' gitra M' va N'. 7

A d=(x, =%, +(y,—y,)* . Cod=Jx, ~x,) +(y, +y,).
B. d= \/(x2 +x,) +(y,—y,)%. - D.d= \/(xz +x,) +(y, +y,).
Phép F c6 phai 1a phép doi hinh hay khéng ? |

A. Co. B. Khong.

Khi o = 0, khéng dinh F 1a phép tinh tién la ding hav sai ?

A. Ding.- B. Sai.

Bai8: Trong mat phang toa do Oxy, Xét cic phép bién hinh sau day:

Phép bién hinh I-, bicn mdi diém M(x, y) thanh diém M'(y ; —x).
Phép bién hith F hicp moi diém M(x, y) thanh diém M'(2x; y).

Trong hai pheép bién hinh trén. phép nao la phép doi hinh.



Bai 9: Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. Tim anh cua AAOF qua phép tinh
tién theo vecto AB.

A. AABO. B. ABCO. C. ACDO. D. ADEO.
Bai 10:  Cho tif gidc ABCD c6 M, N, P; Q lan luot l1a trung diém céc canh AB, BC,
CD, DA. Chimg minh ring tit glac ABCD la hinh binh hanh khi va chi khi:

MP +NQ = —(AB+BC+CD+DA)

Bai 11: Trong mat phing Oxy, cho v(2; —1) va diém M(~3; 2). Anh ciia diém M

qua phép tinh tién theo vecto v 14 diém c6 toa do nao trong cdc toa do sau day ?
A. (5;3). B. (1;1). C. (-1; D). D. (1;-1).
Bai 12: Cho dudng thdng d cé phuong trmh 2x —y + 1 = 0. D& phép tinh tién

theo vécto v bién d thanh chinh né thi v ‘phai 1a vecto nao trong cac trudng
hgp sau : ;

A v=@21. B.v=@2-D). C v=(2. D.v=(-12)
Bai 13: Trong mat phing Oxy, cho diém A(~1; 2) va dudng thing d c6 phuong
trinh 3x +y + 1 =0. Goi A' vad' 1a anh cha A va d qua phép tinh ti€n theo
vecta v(2; 1).
a. Tim toa do clia diém A’.
A. A'(1;3). © B. A'G;1). - C. A'(-3;1). D. A'(-1;3).
b. Tim phuong trinh ctia dudng thang d'. |
A. d):3x+y-2=0. C. d):x+3y-2=0.
B. d):3x+y-6=0. D. (d): x + 3y-6=0.
Bai 14 Trong mat phing toa do Oxy cho vecto v = (-1;2), A(3; 5), B(-1; 1)
vd dudng thing d c¢6 phuong mnh x — 2y + 3 =0.Goi A’, B’ theo thit ty 1a anh

cua A, B qua phep tinh ti€n theo v.
a. Tim toa d6 cia diém A”.

A, A'2;7.  B. A(7;2). C. A'(7; -2). D. A'(2; -7).
b. Tim toa d6 ctia diém B’.

A. B(-3;2. B. B(-2;3). ~C. B(2;3).  D.B(3:-2).

¢. Tim toa do cha dlém C sao cho A 1a anh cua C qua phép tinh ti€n theo
) V"
A, C(1; 3). B. C(3; 4). C. C4;3).  D. @3 1).

d. Tim phu'o’ng trinh cta dudng thing d’ 1a dnh cla d qua phép tinh tién

theo v.



A, (d):2x-y+4=0. C. d:x-2y+4=0.
B. d):2x-y+8=0. D. (d):x-2y+8=0.
Bai 15: Trong mat phiang Oxy, cho dudng tron tam I(3; -2), ban kinh 3.
a. Viét phuong trinh dudng tron dé.
A, (x =3P+ (y+22=09. C. (x+3P+(y+2y =09
B. (x+3)P2+(y-2°=09. D. x-37+(y-2y=09.
b. Viét phuong trinh anh cta dudng tron (I, 3) qua phép tinh tién theo
vecto v(=2; 1),
AL x=DP+(y+ 1)?=09. C. x-1*+(y-12=09.
B. x+ 1Y +(y+1)=09. D. (x+l)2+(y—1)2=9.
Bai 16: Tim phuong trinh cua duong tron (C,) la anh cta dudng tron
(C): (x + 2)* + (y — 1)* = 4 qua phép tinh tién vecto v(2; ).
A X+(y-1)Y=4 €. x2+(y—2)2=4
B. x'+(y+17=4. D. X’ +(y+2)=
Bai 17: Hay tim vecto v (a; b) sao cho khi tinh tién dé thi y= f(x) x' + 3x + 1 theo
v ta nhan dugc dé thi ham s6 y=gx)=x"-3x*+6x - 1.
A. v(1;-2). B. v(-1:2. C. v(1;2). D. v(-1;-2)
Bai 18: Cho hai di€ém A, B va dudng trdon tam O khong ¢6 diém chung véi dudng
thdng AB. Qua: mdi diém M chay trén dudng tron (O) dung hinh binh hanh
MABN. Ching minh ring di€ém N thuoc mot dudng tron xéc dinh.

§ 3. PHEP bOI XUNG TRUC
I. KIEN THUC CAN NHO
1. PHEP POI XUNG TRUC
Nhdec lai: Diem M' dige goi la doi ximg voi diém M qua duong thing a néu a lg
duomg trung truc ctia doan thing MM',
Truong hop ddc biét, néu M ndm tren a thi ta xem M doi ximg vai chinh né qua a.

Dinh nghia 1. Phép doi ximg qua duong rhang a la phép bién hinh bién méi
dzem M thanh M' déi ximg voi M qua duwong thdng a.

Phép d6i ximg qua dudng thang a thudng dugce ki hiéu 1a D,. Vay:
M'=D,(M) < a la trung truc doan MM'.
Chay: Taluoncs: « M'=D,M)=>M=D,(M).
*Mea=>bM=M
Dinh li: Phép do6i xing truc 1a phép doi hinh. -

10



2. TRUC BOI XUNG CUA MOT HINH
Pinh nghia 2: Puong thdng d diwoe goi la truc déi ximg ctia hinh H néu phép
doi ximg truc D, bién H thanh chinh né, nie la B(H) = H.
IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 19: Qua phép doi ximg truc D, (a 1a truc déi xing), dudng thing d bién
thanh duong thang d'. Hay tra 16i cac cau hoi sau:

a. Khi nao thi d song song vgi d' ?

A. d// a. B. d=a. C. d.la. D. g(d,a)=45"
b. Khinao d vuéng géc void' ?
A. d// a. B. d=a. C.dla D. g(d,a)=45"

Bai 20: Cho hai duong thang cat nhau d va d'. C6 bao nhiéu phép doi ximg truc
bién dudng thang d thanh dudng thang d' ?

A. Khong ¢6 phép d6i ximg truc ndo.  C. Chi ¢6 hai phép déi xig truc.

B. C6duy nhat 1 phép doi ximg truc.  D. C6 rat nhieu phép doi xing truc.
Bai 21: Trong céc hinh sau day, hinh nao c6 4 tryc doi xung.

A. Hinh binh hanh. C. Hinh thoi.

B. Hinh chir nhat. D. Hinh vuong.
Bai 22: Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao SAI ?
A. Hinh gém hai dudng tron khong bang nhau c6 truc d6i ximg.
B. Hinh g6m mot dudng tron va mot doan thang tuy y ¢ truc doi ximg.
C. Hinh gbm m6t dudng tron va mot dudng thing tuy y ¢ truc ddi xing.
D. Hinh gém mot tam gidc can va dudng tron ngoai ti€p tam gidc dé co
truc doi xung.
Bai 23: Hinh vuong c6 may truc doi ximg ?
Al B.2 C.4 D. v6 s6
Bai 24: Trong mat phing Oxy, dudng thang d ¢6 phuong trinh 3x =2y + 1 =0. Anh
ctia dudng thing d qua phép d6i ximg truc Ox cd phuong trinh la:
A 3x+2y+1=0. C. 3x+2y-1=0.
B. -3x+2y+1=0. D. 3x-2y+1=0.
Bai 25: Trong mat phing Oxy cho duong thang (d): 3x —y + 2 = 0. Viét
phuong trinh dudng thang (d') 1a anh cta d qua phép doi ximg truc Oy.
A 3x-y+2=0. C. 3x-y-2=0.
B. 3x+y+2=0. D. 3x+y-2=0.
Bai 26: Viét phuong trinh anh cua cdc duong tron sau qua phép doi xung ¢é
truc Oy:
a. (C):x*+y'—dx+5y+1=0.
A. X2+y +4x+5y+1=0. C. X*+y —4x-5y+1=0.
B. x’+y’—4x+5y+1=0. D. xX’+y’-4x-5y+1=0.

o

11



b. (C):x*+y*+10y-5=0.
A. xX*+y*+10x-5=0. C. x¥>+y*-10x-5=0.
B. x*+y*+10y-5=0. D. x*+y*-10y-5=0.
Bai 27: Trong mit phing Oxy cho A(1; —-2) va B(3; 1).
a. Tim anh cta A qua phép d6i xdng truc Ox.
AL A(1;-2).  B. A(-1;-2). C. A(1;2. D. A'(-1;2).
b. Tim anh cua B qua phép d6i ximg truc Ox. _
A. B@G; 1. B. B(-3;1). C. B(3;-1). D. B(-3; -1).
c. Tim anh cta duong thing AB qua phép déi ximg truc Ox.
A. 3x-2y-7=0. C. 3x+2y-7=0.
B. 3x-2y-1=0. D. 3x-2y+7=0.
Bai 28: Cho goc nhon xOy va mot diém A nim trong géc d6. Hay x4c dinh diém
B trén Ox va diém C trén Oy sdo cho tam gidc ABC c¢6 chu vi nhé nhat. |
Bai 29: Cho dudng thing d di qua hai diém phan biét P, Q va hai diém A, B
ném vé mot phia d6i véi d. Hay xdc dinh trén d hai di€m M, N_sao cho
= PQ va AM + BN bé nhit. |
Bal 30: Cho hai diém B va C c6 dinh nim trén dudng tron (O; R) va di€m A
thay déi trén duOng tron do. Hay dung phép déi ximg truc dé chimg minh ring
truc tAm H ctia tam gidc ABC nim trén mot dudng tron ¢6 dinh.
Bai 31: Cho hai dudng tron (O; R), (O'; R') va mot dudng thing d.

" a. Tim hai diém M, N l4n luot ndm trén hai dudng tron do sao cho'd Ia
trung truc cia doan thing MN.

b. Xéc dinh diém I trén d sao cho tiép tuyén IT cha (O ; R) va tiép tuyén
coa IT cua (O' ; R') hop thanh cdc géc ma d la mot trong cdc duong
phan gidc ctia géc dé.

Bai 32: Cho AABC c6 BC = a, CA = b, AB=c,p la nira chu vi, h, 12 d6 dal

dudng cao tir A. Ching minh rdng h,< /p(p —a).

Bai 33: Cho AABC- noi ti€p trong dudng tron (O, R) Goi H la truc tdm cua
tam gidc.
a. Chimg minh ring cdc diém d6i xung ctia H qua c4c canh cia AABC
ndm trén dudmg tron (O, R). Tir d6 suy ra cdc duong tron (HBC), (HCA)
(HAB) va (O) bang nhau.
b. Goi O,, O,, O, lan luet la tam ca¢ ducng tron (HBC), (HCA), (HAB)
~ Chimg minh AABC va AO,0,0, bing nhau,
Bai 34: Cho hai diém A(1; 1) va B(3; 3) ' -
a. Tim trén truc hoanh diém P sao_cho tdng cdc khoang céch tir P t6i_cdc
diém A va B la nho nhat.

-1 3 5 .
A. P"(E;O)' B. -PU(E;O). C. ’P()(EQO)- D. Pu(—z-;O)--
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b. Tim gia tri nho nhat do.

A. 5. B.2V5.  C.345. D. 4+5.
Bai 35: Tim tryc d6i xdng ctia d6 thi ham soy—*:%.
X +

A. y=x+1 B. y=x+2 C. y=x+3. D. y=x+4.

§ 4. PHEP QUAY VA PHEP POI XUNG TAM

L. KIEN THUC CAN NHO
1. PHEP QUAY A
Pinh nghia: Trong mdt phc'zzng cho diém Q cd dinh va géc luong gidc o khong doi.
Phép bién hinh bién méi diém M thanh diém M' sao cho OM = OM' va (OM
OM') = a dugc goi la phép quay tam O véi géc quay a..
Ki hiéu Qg hay Q(O; ).
Dinh Ui Phép quay 1a moét phép doi hinh
2. PHEP POIXUNGTAM .
Pinh nghia: Phép d6i ximg qua diém O la mot phép ddi hinh bién méi diém M
thanh M’ d6i xting véi M qua O, tiic Ia OM + OM' = 0.
Ki hiéu D, hay S,,.
Chu y:
1. Phép quay tam O, géc quay o = 180" 1a phép d6i xtmg tam O.
2. Trong mat phdng -véi hé truc toa do Oxy, cho diém I(a; b). Phép d6i xing
tam D, bién diém M(x; y) thanh diém M'(x'; y') véi:

X'=2a-x
y'=2b-y

Tam doi ximg cua mot hinh: Dié*:'Q  oc goi la tam dor ximg czia hinh H néu
phép déi ximg tam Dy bién hinh H thanlz chinh no, nic la Po(H) =
3. UNG DUNG CUA PHEP QUAY
Bai toan 1: Cho hai tam gidc déu OAB va OA'B' nhu hinh vé. Goi C va D lan
luot 1a trung diém cia cdc doan thing AA' va BB'. Chimg minh ring OCD la
tam giac déu
Giai -

Xé&t phép quay Q tam 0 véi géc quay bang mot géc lugng gidc (OA, OB).
R6 rang Q bi€n doan AA' thanh doan BB'.

. Do d6: OC = OD va COD = 60°. Vay, ta dugc AOCD déu.

Bai tedn 2: Cho duong tron (O ; R) va hai diém A, B ¢6 dinh. Véi méi diém M,
ta xéc: dinh diém M’ sao cho MM' = MA + MB. Tim quy tich diém M' khi
diém M chay trén (O ; R).
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Gial

Goi I 1a trung diém ctia AB thi I ¢6 dinh va MA + MB = 2 MI

Do d6, MM' = MA + MB khi va chi khi MM' = 2MI . tic la MM' nhan I
lam trung diém hay phép d6i ximg tam D, bién diém M thanh M.

Vay khi M chay trén dudng tron (O ; R) thi quy tich M' 1a anh cua dudng
tron dé qua b,.

Néu ta goi O' la diém do6i ximg cta O qua diém I thi quy tich cia M’ 1a
dudng tron (O ; R).
Bai toan 3: Cho hai duong tron (O ; R) va (O, ; R)) cét nhau tai hai diém A. B.
Hay dung mot dudng thang d di qua A cit (O ; R) va (O, ; R,) 1an luot tai M va
M, sao cho A 1a trung diém cia MM,.
Giai

Gia sir ta da dung dugce dudng thang d thoa man yéu cau bai todn. Goi D, 1a
phép do6i xing qua A thi D, bién diém M thanh diém M, va bién dudng tron
(O ; R) thanh dudng tron (O’ ; R).

ViM nam trén (O ; R) nén M, nam trén (O' ; R).

Mat khdc, M, lai ndm trén (O, ; R,) nén M, la giao diém khdc A cta hai
duong tron (O'; R) va (O, ; R)).

Tu dé, suy ra cach dung:

* Dung dudng tron (O' ; R) déi ximg véi (O ; R) qua A (O' 1a diém dsi

xuimg véi O qua A).

= L4y giao diém M, cla hai dudng tron (O'; R) va (O, ; R)), M, khéc A.

* Dudng thang d 1a duong thing di qua A va M.
IL. BAI TAP TRAC NGHIEM
Bai 36: Trong cic hinh sau day, hinh nao khéng ¢ tam déi xing.

A. Hinh gébm mot dudng tron va mét hinh chit nhat néi tiép.

B. Hinh gém moét dudng tron va mot tam gidc déu noi tiép.

C. Hinh luc gidc déu.

D. Hinh gém mot hinh vudng va dudng tron noi tiép.
Bai 37: Cho hinh vuong ABCD tam O. Xét phép quay Q cé tdm quay O va
phép quay @. Vdi gia tri ndo sau day cua ¢, phép quay Q bié€n hirh vuéng
ABCD thanh chinh né ?

T n T m

A. o c B. o & C. o 5 D.(p—z‘.
Bai 38: Khéng dinh "Néu mot hinh nao dé ¢6 hai truc déi xing vuodng géc véi
nhau thi hinh dé cé tam d6i xing " 1a ding hay sai ?

A. Dbung. B. Sai.
Bai 39: Cho hai tam gidc vuong can QAB va OA'B' c6 chung dinh O si0 cho O
nim trén doan thang AB' vd ndm ngoai doan thang A'B. Goi G va G' lin luot 1a
trong tam céc tam gidc OAA' va OBB'. Hay xac dinh dang cua AGOG',
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A. Can. B. Vuong. C. Vuongcan. D. Peéu.
Bai 40: Cho phép d6i ximg tam D, va dudng thing d khong di qua O. C6 thé
dung d’' ma chi sir dung compa mot 1an va thudce thing ba lan hay khong ?
A. Co. B. Khong.
Bai 41: Trong mat phing Oxy, dudng thing (d): 3x — 2y — 1 = 0. Anh cla
dutng thang d qua phép déi ximg tam O c6 phuong trinh la:
A. 3x+2y+1=0. C. 3x+2y-1=0.
B. 3x+2y-1=0. D. 3x-2y-1=0.
Bai 42: Trong mat phang Oxy, cho diém A(-1; 2) va dudng thang d c6 phuong
trinh ?x+y+ 1 = 0. Tim anh cla A va d:
a. Qua phép doi xing qua truc Oy.
A, A(1;2)va3x-y-1=0. C. A2;)valdx-y-1=0.
B. A(1;2)va3x+y-1=0. D. A2;)va3x+y-1=0.
b. Qua phép doi xing qua goc toa do.
A, A'(l; =2)va3dx-v-1=0. C. A"-1; 2)va3x-y-1=0.
B. A"(l; -2) valdx+y-1=0. D. A"(-1; 2)va3x+y-1=0.
Bai 43: Trong mat phang toa do Oxy cho diém A(-1; 3) va dudng thang d c6
phuong trinh x — 2y + 3 =0.
a. Tim anh cua A qua phép doi ximg tam O.
A. A'(-1;-3). B. A'(-1;3). C. A(1;-3). D. A'(1; 3).
b. Tim anh cua d qua phép d6i xing tam O.
A. x+2y+3=0. C. x-2y+3=0.
B. x+2y-3=0. D. x-2y-3=0.
Bai 44: Trong mat phang Oxy, cho dudng tron tam I(3; -2), ban kinh 3. Viét
phuong trinh anh cua dudng tron (I, 3) qua phép doi ximg qua goc toa do.
A, (X +3P2+(y-27=09. C. x=3+(y+2)>=09.
B. (x+3)2+(y+27%=9. D. (x=-37%+(v-2)=09.
Bai 45: Cho AABC noi tlep trong duong tron (O) va mot diém M thdy déi trén
(0). Goi M, la diém dé6i ximg véi M qua A, M, la diém déi xang véi M, qua B,
M, la diém don Xing v6i M, qua C.
a. Chng td rang phép bién hinh F bién diém M thanh M, 1a mot phép d6i

Xung tam.
b. Tim quy tich diém M,.

Bai 46: Trong mat phing toa do Oxy, cho dudng thang (A): Ax + By + C=0va
diém I(a, b). Phép d6i xing tam D, bién dudng thing (A) thanh dudng théng
(A").. Viét phuong trinh cta (A").

A. (A): Ax+By+ C-2aA-2bB=0.

B. (A): Ax-By +C-2aA -2bB=0.

C. (A): Ax-By-C-2aA-2bB=0.

D. (A"): Ax + By - C-2aA -2bB=0.
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Bai 47: Cho AABC c6 cédc dinh duoge ki hiéu theo huéng an, dung & ngoai tam
gidc dy hai hinh vuong ABDE va BCKF. Goi P 1a trung diém canh AC, H Ia
di€ém d6i ximg clia D qua B, M Ia trung diém doan FH.

a. Xdc dinh anh ctia hai vecto BA va BP trong phép quay tam B, géc 90",
b.. Chimg minh rang DF = 2BP va DF vuong goc véi BP.

Bai 48: Cho luc gidc déu ABCDEF tam O. Tim anh cua tam gidc AOF:
" a. Qua phep déi xing qua dudng thing BE.

A. AAOB. B. ACOD. C. AEOF. D. ABOC.
b. Qua phép quay tam O géc quay 120",
A. AAOB. B. ABOC. C. ADOC. D. AEOD.

Bii 49: Trong mat phéing toa do Oxy cho diém A(2; 0) va dudng thang dco
phucmg trinh x + y - 2=0.
a. Tim anh cda A qua phép quay tam O gdéc 90,
A. A0;2). B. A@0;3). -C.A(3;0). D. AQ2:;0)
b. Tim &nh cta d qua phép quay tam O géc 90°.
A. x+y+2=0. o C. x+y-2=0.
B. x-y+2=0. D. x-y-2=0.
Bai 50: Trong mat phing Oxy, cho diém A(-1; 2) va dudng thing d c6 phucng
trinh3x +y+ 1=
a. Tim anh cua A qua phép quay tam O géc quay 90",
A. A'(2;1). B. A'(-2;-1). C. A'(-1;-2). D. A'(l;2).
b. Tim anh clia d qua phép quay tam O géc quay 90°. -
A. (d)yx-3y+1=0. C.d):x+3y+1=0.
B. (d):x-3y-1=0. D. (d):x+3y-1=0.

§ 5. HINH BANG NHAU

I. KIEN THUC CAN NHO

Pinh li: Néu AABC va AA'B'C' 1a hai tam gidc bang nhau thi ¢6 phép doi hnh
bién AABC thanh AA'B'C.

Pinh nghia: Hai hinh goi la bdng nhau néu cé phép doi hinh bién hinh 1ay
thanh hinh kia.

I1. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN

Bai 51: Chung t6 ring néu AABC va AA'B'C' Ia hai tam gi4c bang nhau thicé
phép doi hinh bién AABC thanh AA'B'C'.

Bai 52: Khing dinh "Hai hinh chit nhat cung kich thudc thi bang nhau" la
ding hay sai ?

A. bung. B. Sai.

16



Bai 53:
a. Khing dinh "Hai ti gidc c6 cac cap canh ong tng bang nhau via mgt
cap dudng chéo tuong ing bang nhau thi bing nhau" 1a diing hay s ?
A. Diung. B. Sai.
b. Khang dinh "Hai ti gidc ¢6 cdc cap canh tuong ting bing nhau va mot
cap géc tuong ing bang nhau thi bing nhau" 1a diing hay sai ?

A. Dung. B. Sai.

c. Hai td gidc ¢6 cdc cap canh tuong ung bang nhau thi c6 bang nhau hay
khong ?

A. C6. B. Khong.

Bai 54: Da giéc 16i n canh goi la n—gidc déu néu tat ci cdc canh clia né bing
nhay. Ching to rang hai n~g1ac déu bang nhau khi va chi khi ching cé canh
bang nhau. |
Bai 55: Hinh H, gom ba duong tron (O, ; 1)), (O, ; r,,. (O; ; r;) doi mot tiép
xUdc ngoai véi nhau. Hinh H, gobm ba duong tron (I;; r)) (1,5 1p), (I;; 1) d6i mot
ti€p xdc ngoai voi nhau. Khang dinh hai hinh H, va H, bing nhau 1a ding hay sai ?

A. bing. B. Gai.
Bai 56: Cho hai hinh binh hanh. Hiy chi ra mot dudmg thang chia mdi hinh
binh hanh dé thanh hai hinh bang nhau.

A. Puong thang di qua hai tam cia hai hinh binh hanh.

B. Pudng thing di qua hai dinh cla hai hinh binh hanh.

C. Duong thing di tam cta hinh binh hanh thit nhdt va mot dinh

cua hinh binh hanh con lai.

D. Duong chéo cia mot trong bai hinb bnh hanh do.
Bai 57: Trong mat phéng toa do Oxy, cho hai parabol (P) va (P') lan luot cé
phuong trinh y = ax’ va y = ax’> + bx + ¢ (a # 0). Khéng dinh "Hai parabol dé
bing nhau" 1a ding hay sai ?

A. Dung. B. Sai.
Bai 58: Chung minh ring : Néu mot phép doi i:.2h bi€n tam gidc ABC thanh
tam gidc A’B’C’ thi nd ciing bi€n trong tam cua tam gidc ABC tuong tng thanh
trong tam cua tam giac A’B’C’.
Bai 59: Cho hinh chit nhat ABCD. Goi E, F, H, K, O, I, J lan luot la trung
diém clia céc canh AB, BC, CD, DA, KF, HC, KO. Khéng dinh "Hai hinh thang
AEJK va FOIC bang nhau" 1a diing hay sai ?

A. Ding. B. Sai.
B:i 60:  Trong mat phang Oxy cho céc diém A(-3; 2), B(—4; 5) va C(-1; 3).

a. Tim anh cha A, B, C qua phép quay tam O géc —90°.
CA. A'(2;3),BG3 DvacC(s:4). C. A5 4),B(2;3)vaC(3; ).
B. A'(2;3), B(5; 4)vaCE 1) D. AG; 1), B(5:4) va C(2; 3).




b. Goi AA B,C, la anh ctia AABC qua phép doi hinh ¢6 duge bing cach
thuc hlen hen ti€p phép quay tam O géc —90" va phep d6i ximg qua truc
Ox. Tim toa do céc dinh cua AA B,C,.

A. A,(2:-3), B,(3; =1) va C,(5: -4).
B. A,(2;-3),B/(5;-4)vaC,3;-1).
C. A/(5;-4),B(2; -3)vaC,3;-1).
D. A3 -1), Bi(5; -4) va C\(2; -3).

§ 6. PHEP VITU

1. KIEN THUC CAN NHO
1. DINH NGHIA
Pinh nghia: Cho mét diéem O c6 dinh va mét s6 k khong déi k # 0. Phép bién
hinh bién méi diém M thanh diém M' sao cho OM' = kOM dugc goi la phép vi
netam O, 1 so'k.. Ky hieu 1a V& hoac V(O; k).
2. CACTINH CHAT CUA PHEP VI TU
Pinh Ii 1: Néu phép vi tu ti 6 k bien hai diém M va N thanh hai diém M' va N'
thi: M'N'=kMN va M'N' = |k |MN.
Pinh Ii 2: Phép vi tu bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang va khong
lam thay déi thit tr ciia ba diém thang hang do.
Hé qua: Phép vitu ti sO k:

* Bién dudng thang thanh dudmg thang song song (hoac trung) v6i duong

thing do, bién tia thanh tia.

» Bién doan thing thanh doan thang va do dai duge nhan lén véi k|

* Biéntam gidc thanh tam gidc dong dang véi ti s6 dong dang la [k|.

= Bién goc thanh géc bang no.
3. ANHCUA PUONG TRON QUAPHEPVITU
Dinh li 3: Phép vi tu bién dudng tron thanh duong tron. |
Tdam vi tir ciia hai dicong tron: Cho hai dudng tron (I; R)) va (I; R,) véi R, # K,.
C6 hai phép vi ty Vg va Vg bién (I;; R,) thanh (I;; R,).

Hai tam vi tut O,, O, va ti s0 k duoc xdc dinh nhu sau:

. kzig—'- (k >0 thi goi la tam vi tu ngoai, k < 0 thi goi la tam vi tu trong).
2

iIQ

= 0,0, dtrén dudmg thang 1,1, va e =k.
o1 ,
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I1. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai6l: Cac phép sau day c6 phai la phép vi tu khong ?
a. Phép doi ximg tam.

A. Co. : B. Khong.
b. Phép d6i ximg truc. ’

A. Co. B. Khong.
c. Phép dong nhat.

A. Cé. B. Khong.
d.  Phép tinh tién theo vecto khdc 0

A. Co. B. Khéng.

Bai 62: Cac khang dinh sau day c6 ding khong ?
a. Phép vi tu luon c6 diém bét dong (tic 1a diém bién thanh chinh né).

A. bung. B. Sai.
b. Phép vi tu khong c6 thé c6 qua mot diém bat dong.
A. bing. ’ B. Sai.
c. Né&u phép vi tu c¢6 hai diém bat dong phan biét thi moi diém déu bat
dong.
A. Pung. B. Sai.

Bai 63: Cho hai duong thang song song d va d'. Cé bao nhiéu phép vi tu véi ti
s0 k = 100 bién duong thang d thanh dudng thing d' ?
A. Khong cé phép nao. C. Chi c6 hai phép.
B. C6 duy nhat mot phép. D. Cé rat nhieu phép.
Bai 64: Cho dudng tron (O ; R). Tim ménh dé sai trong cdc ménh dé sau day:
A. C6 phép tinh tién bién (O ; R) thanh chinh nd.
B. C6 hai phép vi tu bién (O ; R) thanh chinh né.
C. Cé6 phép dai ximg truc bién (O ; R) thanh chinh né.
D. Trong ba ménh dé€ trén cé it nhat mot ménh dé sai.
Bai 65: Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao sai ?
A. Tam vi tu ngoai ciia hai dudng tron ndm ngoai dudng tron do6.
B. Tam vi ty rong ctia hai dudng tron khong nim giita hai tam cua hai dudng tron.
C. Tam vi tu trong cla hai dudng tron luén thudc duong thing néi tam cha
hai dudng tron. .
D. Tam vi tu clia hai dudng tron c6 thé 1a diém chung cta ca hai dudng tron.
Bai 66: Phép bién hinh ndo sau ddy khong cé tinh chdt: "Bi€n mot dudng
thang thanh dudng thing song song hoic trung véi né"?
A. Phép tinh tién. ~ C. Phép doi ximg truc.
.B. Phép d6i ximg tam. D. Phép vi tu.
Bai 67: Trong cdc ménh d¢ sau day, ménh dé nao sai ?
A. . Phép doi hinh la mét phép dong dang.
B. Phép vi tu 1a mot phép dong dang.
C. Phép dong dang 1a mot phép dai hinh.
D. C6 phép vi tu khong phai la mot phép doi hinh
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Bai 68: Trong cac phép bién hinh sau, phép nao khong phai 14 phép doi hinh ?
A. Phép chi€u vuong géc 1én mot dudng thing.

B. Phépdongnhat. C. Phépvitutis6-1. D. Phépddixing truc.
Bai 69: Trong cdc ménh dé sau, ménh d€ nao sai ? ' ’

Phép tinh tién bién dudng thang thanh dudng thing song song hodc
trimg vdi né.

Phép d6i ximg truc bién dudng thing thanh dudng thing song song
“hodc tring véi nd.

Phép do6i xung tam bién dudng théng thanh dutng thapg song song
hodc triung véi nd.

D. Phép\rltublenduongthangmanhdumg mangsongsmg hoéc triing véi nd.
Bai 70: Trong cidc ménh dé sau day, ménh dé nao SAIL?

A. C6 mot phép tinh tién bién moi diém thanh chinh né. -
B. C6 mot phép déi xing truc bién moi diém thanh chinh n6.
C. C6 mot phép quay bién moi diém thanh chinh né.

D. C6 mot phép vi tu bién moi diém thanh chinh né.
Bai 71: Xac dinh tam vij tu trong va tam vi tw ngoai cua hai duong tron trong
céc trudng hop hai duong tron tiép xidc ngoai vdi nhau; hai dudng tron ti€p
~ Xtic trong véi nhau; mét dudng tron chira dudng tron kia.
Bai 72: Goi F la phép bi¢n hinh c6 tinh chat sau: Véi moi cip diém M, N va

anh M', N' cta ching, ta luén c6 M'N' =kMN, trong d6 k 1a mot s6 khéng
déi khic 0. Hay ching minh réng F 1a phép tinh ti€n hodc phép vi t.

Bai 73: Cho hai dudng tron (O) va (O) cit nhau tai A va B. Hay dung qua A mét
duong thang d cit (O) & M va cit (0') & N sao choM Ia trung diém cua AN.

Bai 74: Cho dudng tron (O ; R) va diém I ¢6 dinh khdc O. M6t diém M thay déi tés:
duong tron. Tia phan gidc cta géc MOI ¢t IM tai N. Tim quy tich diém N.

Bal 75: Cho hai dudng tron (O) va (O') ¢6 ban kinh khac nhau, uép xdic ngoai
vdi (O) va (O') lan luot tai B va C. Chitng minh ring dudng thiang BC luon di
qua mot diém c6 dinh.

Bai 76: Cho duodng tron (0) c¢6 dudng kinh AB. Goi C la diém d6i xing v6i A
qua " qua Bwva PQ la dutong kinh thay déi cta (O) khac dudng kinh AB. Ducmg
thang CQ cét PA va PB lan luot tai M va N,

. a. Chimg min;: ang Qla trung diém cta CM, N 12 trung di€m cta CQ.
b. Tim quy tich cic diém M va N khi dudng kinh PQ thay ddi.

Bai 77: Cho dudng tron (O ; R) va diém A c6 dinh. Mot day cung BC thay déi

cla (9__R) c6 do dai khong déi NC = m. Tim quy tich cac diém G sao cho

GA +GB +GC = 0.

Bai 78: Cho hai dLro‘ng tron (O) va (0" ¢6 ban kinh khac nhau, tnep xuc ngoéu
T Va6l (0) va (O’) 1an luot tai B va C. Chimg minh riang dudng thing BC ludn di
qua mot diém c¢6 dinh.,

Bai 79: Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. M6t dudng tron {O') ti€p xiic
vai (O) va doan AB lan luot tai C, D, cat dudng thing CD tai (O; R) tai L.
Tinh d6 dai cdc doan thang Al va BI.
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Bai80: Cho hal dudng tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Hay dung qua A mot
duong thing d cit (O) & M v cit (0") & N sao choM Ia trung diém clia AN.
Bai81: (Tr 29): Cho AABC c6 ba g6c nhon va H 1a tryc tam. Tim-anh cta

AABC qua phép vi tu tam H, ti s6 t’ll—
Bai 82: ‘ |
a. Ching minh rdng khi thuc hién lién ti€p hai phép vi ty tam O ti s6 k, va
k, s€ dugc mot phep vi tu tam O.
b. Tim tam ti cy cla phep vi tu trong cau a).

A. k,. B. k,. C. k. k, k,

D. —
k,

§ 7. PHEP PONG DANG

L KIEN THUC CANNHO
1. BINH NGHIA PHEP PONG DANG
Dinh nghia: Phép bién hinh F goi la phép dong dang ti s’k (k > 0) néu véi hai
diém M va N bdt ki va dnh M' va N' ciia chiing ta luén c6 MN' = kMN.
Dinh li: Moi phép dong dang F ti s§ k (k > 0) déu 1a hop thanh ciia mot phép vi
tu V ti s6 k va mot phép doi hinh D.
H¢é qua: Phép dong dang ti s6 k:
= Bién ba diém théng hang thanh ba diém thing hang va khong lam thay déi
thit tr clia ba diém thing hang dé.
* Bién dudng thing thing dudng théng, bién tia thanh tia.
= Bién doan théng thanh doan thing va d6 dai dugc nhan 1én véi k.
= Bién géc thanh géc bang né.
2. HAIHINH PONG DANG -
Pinh nghia: Hai hinh -goi la déng dang véi nhauw néu cé phép déng dang bién
~hinh nay thanh hinh kia.
IL. BAI TAP TRAC NGHIEM
Bai 83: Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao sai ?

A. Hai dudng thang bat ki luon déng dang.

B. Hai duong tron bt ki lu6n dong dang.

C. Hai hinh vuong bat ki luén dong dang.

D. Hai hinh chir nhat bat ki lu6n déng dang. |
Bai 84: Chimg to rang néu phép dong dang F bién AABC thanh AA'B'C' thi
trong tdm, tryc tdm, tam dudng tron ngoai ti€p AABC ldn lugt bién thanh trong
tam, truc tam, tdm dudng tron ngoai tiép AA'B'C...
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Bai 85: Khéng dinh "Céc da gidc déu c6 cung s6 canh thi d6ng dang véi nhau”
la ding hay sai ?
A. Ding. B. Sai.
Bai 86: Cho hinh chir nhat ABCD, AC va BD cit nhau tai I. Goi H, K, L va J
lan lugt 12 trung diém cta AD, BC, KC va IC.
a. Khéng dinh “Hai hinh thang JLKI va IHDC déng dang v&i nhau” 1a
ding hay sai ?

A. Ding. | B. Sai.
b. Tinh ti s6 dong dang.
Al Bi " g2 D. 2
4 2

Bai 87: Trong mat phang Oxy cho diém I (1; 1) va dudng trdon tam I ban kinh
2. Viét phuong trinh ciia dudng tron 1a anh cia dudng tron trén qua phép dong
dang c6 dugc bang cach thuc hién lién ti€p phép quay tam O, géc 45" va phép vi
tu tam O, ti sO v2.

A. X+ (y-2)°=8. C. x*+(y-2)=4.

B. x’+(y-2)?=6. D. x>’+(y-2)\=2.
Bai 88: Trong mat phing toa do6 Oxy, cho dudng tron tam I(1; —3), ban kinh 2.
Viét phuong trinh anh ctia dudng tron (I; 2) qua phép dong dang c6 dugc tir viéc
thuc hién lién ti€p phép vi tu tam O ti s6 3 va phép d6i xing qua truc Ox.

A (x=3P+(y-97=36 - C. (x+3)+(y-9) =36

B. (x-3)+(y-9)=18. D. (x =3 +(y +9)* = 18.
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PAP SO TRAC NGHIEM - LOI GIAI TU LUAN

Bai 1: Ddp s6 trac nghiém A.

Lo giai ne lugn: That vay, ta cé:

M=T ,(M)& MM =veo MM =-v&M=T _ (M)
v

-V
Bai 2: Pdp s6 tréic nghiém D.
Loi gidi ne ludgn: Moi phép tinh tién T theo vecto v = AA' v6i A € d va
A' € d' déu bién dudng thiang d thanh d'. b b'
Ba.l 3: .,IDap s6 trac nghiém C J AB .
Lot giai ni¢ lugn: Ta nhan thay: ,
a
* Goi{A}=anbthivia/anéna nb={A"}. A'/ B’
« Goi{B}j=anbthivia/a néna nb ={B'}.
Khi dé: = Vi phép tinh tién TA_;;' bién a, b theo thit tu thanh a' va b'.

« Vai phép tinh tién Tﬁ; bién a, b theo thi ty thanh a' va b'.

Vay, ton tai hai phép tinh tién bién dudng thang a va b lan luot thanh cdc
dudng thing a' vab'.
Bai 4:  Ddp s6' trdc nghiém a). C; b). B;c). D.
a. dtrung d' khi d song song vdi gia cla vecto u.
b. d song song vdi d' khi d khong song song véi gid cta vecto u.
c. dvad khong bao gid cat nhau.
Bai 5: Ddp s6 trdc nghiém A.

—

Loi giai tw lugn: Dat A=u+v,acé nhah Xét MM"=MM +M'M"=u + v = a
Vay, phép bién hinh bién M thanh M" la mot phép tinh tién T theo vecto a .
Bai 6: Ddp s6 trdc nghiém A. M '
Loi gidi it lugn: Tir gid thiét, ta c6: MM'= MB - MA = AB.
Tifc 1a M' 12 anh cla diém M qua phép tinh tién theo A
vectg AB . - -‘
Vay. quy tich diém M' 1a dudng tron (O') 1a anh cua dudng tron (O) qua phép
tinh tién theo vecto AB.
Bai 7: Ddp s6'trdc nghiém a). A;b). A;c). A;d). Ase). A;f). A"
a. Tacé: M'(x,.cosa — y,.sina + a; X,.Sina + y,.cosat + b),

b. Tacé: N'(x,.cosa — y,.sina + a; X,.51na + y,.cosa + b),
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c. Tacé: d-—-\/(xz—x,)2+(y.‘,—yl)2 : ' (1)
d. Tacé: (d') = (M'N') = [(x,.cos0 — ¥,.sin®) — (X,.cosa — y,.sina)]* +
+ [(x,.5ina + y,.cosa) ~ (X,.sina + y,.cosa)|*
= [(x, — Xx,).cosa. — (y, — y,).sina ]’ + '
+ [(x, — x,).sina + (y, — y,).cosa]?
= (X, — x)%.cos’a + (y, — y,) .sina + .
+ (X, - X,) sin’a + (y, — y,) *.cos’a
= (x, — x,)%.(cos?a + sin?a) + (y, — y,) 2.(sin’o + cos’a)
=X, X))+ (¥, -y’
od =X, -x,) +(y, -y, . @
e. Tu(l)va(2)suyrad=d (hay MN=M'N).
Vay, phép bién hinh F bao toan khoang cach gilta hai diém bat ki nén theo
dinh nghia né la mét phép doi hinh.
'=xcoD-ysin0+a {x':x+a
=

f. Véio=0,tathdy: & .
y=xsin0+ycod+b y=y+b

=> F la phép tinh tién.
Bai 8:
a. Phép bién hinh F, bién hai diém M(x,; y,). N(X;; y,) thanh hai diém
M(yy; —x), N'(y; —x,).
Khi dé, ta c6: 1\/I’N‘=\/()‘f2 -y, ) (=%, +X,)° =\/(x2 -x,.) +(y, -y,)? =MN.
Vay, F, la mét phép doi hinh.
b. Phép bién hinh F, bién hai diém M(x,; y,), N(X,; y,) thanh hai diém
M'(2x;; y 1), N'(2x5; y,).
~ Khi dé, ta c6: M'N‘=\/(2x2 -2x,) +(y, -y,)’ z\/cl(x2 —x,) +(y, -y,)" #MN
Vay, F, khong 13 moét phép doi hinh. | '
Bai 9: Ddp s’ trac nghiém B.
Loi gidi tw ludgn: Ta c6:
TL;A) =B T 0)=¢C; T;\—é(F) =0
Do dé T'A—é (AAOF) = ABCO.
Bai 10:  Thuc hi¢n phép tinh tién T_: D > E.
Khi d6 wt giac BCED la hinh binh hanh, vi P 1a trung diém clia CD nénP
cling la trung diém cua BE.

Do d6 ta c6: MP = %AES%(AD+DE)= %(AD,+ BC). (1)

Dau bing chi xay ra khi va chi khi: A, D, E théng hang <> AD // BC.
Chitng minh tuong tu ta ciing co6:
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NQ < %(AB +CD). (2)

Ddu bing chi xay ra < AB// CD
Cong theo vé (1), (2), ta dugc:

MP+NQS%(AB+BC+CD+DA). 3)

Vay dé ¢6 (*) thi ddu “ =" x4y ra & (3) <> ddu *“ = ” x4y ra tai (1) va (2)
ABIIED <> ABCD la hinh binh hanh.
BC//AD

Bai 11: Pdp sé'trac nghiém C.
Lot giai ty lugn: Ta biét rang phép tinh tién theo vecto v(a; b) biér diém M(x;
y) thanh diém M'(x"; y') véi: '
X'=x+a X=-3+2=-1
=
y'=y+b y=2-1=1
Bai12: Pdp sé trac nghiém C.

= M'(-1; 1).

Lot gidi tie lugn: DE phép tinh ti€n theo vécto v bién d thanh chinh né thi vecto
v phai c6 gia song song véi dudng thang d.

Nhan xét ring dudng thing d c6 vecto chi phuong a (1; 2).

Do d6, chiing ta chon dép 4n C.
Bai 13: Ddp sd'trdc nghiém a). A;b). B.
a. Diém A thanh diém A'(1; 3).
b. Dudng thing d thanh dudng thang d' c6 phuong trinh dugc xdc dinh bing
cach: Moi di€m M(x, y) € (d) 1a dnh clia mot di€m M(X,, ¥,) thudc (d) qua
phép tinh ti€n theo vecto v(2; 1), ta c6:

= £ :O
M (Xp,yo) €(d) 3%g + Yo +1=0 3Xg+ Yo +1
M()M:V . )
y=Yo=1 yo=y-1
:>3(X‘2)+(y_l)+l=O®3x+y*6=_0. . (1)

Phuong trinh (1) chinh 1a phuong trinh cua (d').
Bai 14: Ddp s’ trdc nghiém a). A;b). B;c). C;d). D.

Loi giai e lugn: Ching ta biét ring phép tinh tién theo vecto v(~1; 2) bién,
diém M(x; y) thanh diém M'(x'; y") véi:

x'=x-1
y=y+2’
X=X -1=3-1=2
a. Véi A'(x'; y') thi: i = A'2; 7).
V'=yap +2=5+2=7
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s g e [ — [
b. V6iB(x;y)thi:{ " — B(-2; 3).
y=yg+2=1+2=3

X Xy =X —1 =]
c. Gia st C(x¢ yo) thi: { ATRC T o {XC = C(4; 3).
Ya=Yc +2 ye =3
d. MBbi diém M(x, y) € (d') 1a anh clia mot diém M(x,, ¥,) € (d) qua phép tinh
tién theo vecta v (-1; 2), ta cé:

M()(x(),}’())e(d) &G _2)'() +3=0 Xq —zy() +3=0
M. M - = x__)(():_"'1 A X():X+1
= §
! Yy-yo=2 Yo=¥y—-2
=>X+1)-2(y-2)+3=0=x-2y+8=0. (*)

Phuong trinh (*) chinh [a phuong trinh cta (d').
Bai 15: Pdp s6'trdc nghiém a). A;b). A.
a. Tacéngay: (I, 3): (x —3)*+ (y +2)2=0.
b. Vdi phép tinh ti€n theo vecto v( 2 1) thi:
T- (1, 3) = (I,, 3) véi I, = v =11 -1).

Tir d6 suy ra: (I, 3): (x = 1)* + (y + 1)*=09.
Bai 16: Pdp so'trdac nghiém C.
Bai 17: Pdp s6'trdc nghiém B.
Lai gidi tw ludn: T gia thiét, ta cé; g(x) = f(x +a)+b
&x' -3 +6x-1=[(x+a) +3(x+a)+1]+b
= x'+3ax’+ 3@+ )x+a'+3a+1+b.

1 &
suy ra: { . Vay, ta dugc g(x) = f(x — 1) + 2, tidc 1a co vecto v (—1; 2).

Bai 18: Tir hinh binh hanh MABN, ta ¢6: M N
MN = AB =N=T_(M). o/ v)
T gia thi€t M chay trén (O), suy ra: .
N & (0) = T ((0)). A B

Bai 19: Pdp s6'trac nghiém a). A;b). D.
Bai 20: Pdp s6'trdc nghiém C.
Loi gidi ty lugn: D6 chinh la hai dudng phan giac cua goc tao bdid vad'.
Bai 21: Ddp s6'trdc nghiém D.
Lot giai tuw lugn: Véi hinh vuong ABCD sé ¢6 bon truc doi ximg, dé la:

«  Hai dudmg chéo AC va BD.

* Hai duong thing a va b di qua tam va vuong goc

v6i céc canh déi dién.
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Bai 22: Ddp s trdc nghiém B. -
Bai 23: Pdp s6 trac nghiém C.
Lot giail te ludgn: Hinh vuong c6 4 truc déi ximg, bao gom:
« Hai dudng chéo.
= Hai duong thang theo thit tv di qua trung diém hai canh d6i dién.
Bai 24: Ddap s6 trac nghiém A.

Lot gidtl ne ludn: Moi diém M'(x, y) € (d') 1a anh ctia mot diem M(X,. y,) € (d) qua
M (x.¥0) €(d) 3%y —2y, +1=0
phép doi ximg truc Ox, ta cd: <x =x,, > Xp =X

¥ =~ Yo=Y

= 3x + 2y + 1 =0. (*). Phuong trinh (*) chinh ]a phuong trinh cua (d").
Bai 25: Pdp sé'trac nghiém D.
Loi gidi gidi ni¢ lugn: Ta c6 thé lua chon mot trong hai cdch sau:
Cach I: (Lay phuong phdp tr bai tap 1): L4y hai diém A(0; 2) va B(1; 5) thuoc
(d), khidé ta lan lugt c6: = D, (A) = A'(0; 2): DOX(B) B'(-1; 5).

. (,\(d) (d") di qua hai dlem A'va B, tic la:
(02
e dTAAED) iy B Y2 iy gy gD,
qua B'(-1;5) |  Fe=d

Cdch 2: Mbi diem M'(x, v) € (d") la anh ctia mot diém M(x,, y,) € (d) qua phép

[My(xoyo)ed) [3xg-yg+2=0

doi xumg truc Oy, ta co: T\( =Xy & $ Xy =—X
Y=Yy Yo=Y
= 3x+y-2=0. (*). Phuong trinh (*) chinh la phuong trinh cia (d').

Bai 26: Ddp s6'1rdc nghiém a). A;b).

a. Taco thé luya chon mét trong hai cach sau:

Cdch 1: Mbi diém M(x, y)e(C,") 1a anh cia mot di€ém M(x,, ¥,) € (C,) qua
phép d6. ximg c6 truc Oy, ta cé:

2 2
Xo+Yo —4%xg +5yp +1=0
M(;(Xo,y())e(Cl) 0 0 0 0
- = x”:—-x
Oy la trung tryc cia M M
Yg =¥

= (X’ +y -4-x)+5y+ =0 +y +4x+35y+1=0. (¥
Phuong trinh (*) chinh la phuong trinh cta (C,').
V37

Cach 2: Buong tron (C,) 6 tam I, (2; —g)vﬁ bin kinhR, = =

Puong tron (C,') déi xiing véi dudng tron (C,) qua Oy cé:

( 5

tam I, '(-2;——
p 2)

37
bénkfnth'=—\/;———
& (C): K2 +y +4x +5y +1=0.

{ 2

SC:X+2)  +(y+ %)2= (
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b. Ta c6 thé lua chon mot trong hai céch sau:

Cdach 1: Mbi diém M(x, y)e(G,) Ia anh cia mot di€m My(X,. ¥,) € (G) qua
phép d6i ximg cé truc Oy, ta co:

2. .2 |
Xg+yy+10y,-5=0
{Mn(x()’Y(a)e(Cz) ! " 0 .

" 3 Xp=—%
Oy la trung truc cua MM ,
Yo =3
=XV +y+10y-5=0<x*+y + 10y-5=0. (**)

Phuong trinh (**) chinh la phuong trinh cia (G,).
Cdch 2: Pudng tron (C,) c6 tam L(0; —5) va bén kinh R, = +/30 .
Dudng tron (C,") d6i xing véi duong tron (C,) qua Oy cé:
tam L,'(0;-5)
bankinhR,' =30
< (C)):x*+y +10y-5=0.
Bai 27:  Ddp s6 trdc nghiém a). C;b). C;c). C.
Taldn lugt c6: = D, (A) = A'(1; 2).
- Do (B) = B(3; -1).
* P, (AB) = (A'B') di hai qua diém A' va B', tirc la:
A'(1;2 s -
(A,B.):{qua (1;2) o x=1 y=2

& (C): x2+(y +5) = (30 )

< (A'B): = ©(AB):3x+2y-7=0.
quaB'(3;—-1) 3-1 -1-2
Bai 28: Trudc tién:
* Goi A, la diém d6i ximg vé6i A qua Ox.
=  Goi A, 1a diém d6i ximg véi A qua Oy.
= N6i A A, cit Ox, Oy theo thit ty tai B va C.
Td s& di chitng minh AABC c6 chu vi nhé nhat.
That vay: CVaape=AB+BC+ CA=AB+BC+CA,
=AA,2AB +BC +CA,=AB + BC + CA =CVjyppc
Bai 29: Gia sir xdc dinh duge hai diém M, N sao cho MN = PQ va AM + BN bé
B

nhéat. Thuc hién phép tinh tién theo vecto ﬁ , ta duoc: A
T—(A) = A"; T—(M)=N A
PQ PQ

suy ra: AM = A'N va AM + BN = A'N + BN. H -d
T6i day, bai todn dugc chuyén vé viec timdiém N P MQ f N
thuéc d dé A'N + BN b€ nhat. '
Goi A', 1a diém d6i ximg véi A’ qua (d), ta co:
AN+BN=A'N+BN2>A'B. A
Vay, ta duge: (A'N +BN),,. = A',B,
dat dugc khi A'}, N, B thang hang. P_MQ /
'Téi day, chiing ta c6 cach dung: A
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* Thuc hién phép tinh tién theo vecto P_a , ta dugc Tﬁa (A=A

» Ldy diém A'| 1a diém d6i xing véi A' qua (d).
« N6i A',Bcitd tai N.
* Thuc hién phép tinh tié€n theo vecto QP ta dugc 1— (N ) M.

Bai 30: Gia sir AH cét dudng tron tai H'.
Ta c6: HCB = HAB = HCB = AH'CH can tai C
=> BC la dudng trung truc cia HH = H = D(H").
Va vi H' € (O) nén H € Dg((0)).
Bai3l:
a. Thuc hién phep d6i ximg truc D, ta c6: D(0)) = (0)).
Kh1 dé: » Xac dinh glao diém M ctia (O") véi (O).
= Xac dinh diém N la diém d6i ximg v6i M qua d.
Bai 32:  Dung dudng thing (d) qua A song song cai BC.
Goi B,, C 14n luot 1a diém d6i ximg cha B, C B,:
- qua dudng thang (d), ta co: '
AC,=AC=Db,AB,=AB=c¢ et
BB, = CC, = 2AH = 2h,, L
BB' L BC.
Xét AAB,C, ta co:

AB, + AC2BC= \[Bcz +BB} ©b+c2 \/a2+4h§

<> h2< —[(b+c) —a’l=p(p-a) e h,< \/E(F:e—xs,dpcm.

H

Nhdn xét. Trong 16i giai trén dé ching minh tinh chat h, < \/p(p —a) chiing ta
da st dung moét phép doi xing truc (d), tuy.nhién diéu dang phai minh hoa
duogc & day 1a tai sao lai chon truc (d) nhu vay, diéu nay cé thé dugc 1y gidi so
luoc nhu sau: »
= Viéc lya chon phep déi xing truc (d) s€ nhan dugc phén tlr trung gian
quan trong 1a B,C, phin tir nay duoc biéu dién thong qua b va ¢ hoic qua
a va h, , tir d6 nhan dugc m6i lién he giita a, b, ¢ va h,.
= Céc em hoc sinh hay trd 10i thém cau hdi "Cé #n tai phép déi ximg truc
khac (d) khong va néu c6 thi tinh chdt ciia phép doi ximg dé la gi 7
Bai 33:
a. Goi H,, H,, H, l4n lugt 1a diém d6i ximg cia H qua cic canh BC, CA, AB.
» Xét phép doi ximg truc BC, ta dugc: S BHC » BH,C= BH,C = BHC.
Vi: BHC + BAC =180°<> BH,C + BAC = 180"

= tif givzc ABH,C ndi tiép duoc = H,€(0, R).
=  Ching minh tuong tu, ta-dugc: H,e(O, R), H_@(O, R).
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Taco: =~
Sis[(HBO)] = (H,BC) = (O, R)
Sica(HCA)] =(H,CA) = (O, R)
Sapl(HAB)] = (H;AB) = (O, R)
= (HBC) = (HCA) = (HAB) = (O,R), dpcm 0
b. Goi' M, N, P lan lugt la trung diém cdc canh BC, CA, AB.
Ta congay: Spe: O 05 Sy O 0, §,45: 00, -
Suyra: 0,0, =2MN = BA = 0,0, =BA,
0,0, =2NP = CB = 0,0, =CB,
0,0, =2PM = AC = 0,0, = AC,
= AABC = AO,0,0,, dpcm.
Bai 34: Pdp s6 trdc nghiém a). B; b). B.
Loi gidi nie lugn: Goi A, 1a diém doi ximg vdi A qua Ox suy ra A (1; -1).
Goi P, = (A,B) NOx, suy ra P,(x; 0), A, B thang hang
Sl e 2
o /AP //AB _ {Zx y-3=0 _ {x /2
y=0 y=0 y=0
Taco PA+PB=PA, +PB2>AB.
Vay, ta thay: .

(PA+PB), =AB=+(3-1)2 +3+1)? =245,

dat dugc khi: A,, P, B thing hang <> P = P(,(% . 0).

Bai 35: Ddp 50 trdc nghiém B.
Loi gidi.tie ludn: Pudng thang y = x + 2 1a truc doi xing cGa do thi ham s6
< céc dudng thing vuong goc véi dudng thing y = X + 2 (¢6 dang y = —x + m) néu
cAt dé thi tai A va B thi trung diém I ctia AB phai thu6c dudng thang y = x + 2.
Hoanh do giao diém A, B 1a cdc nghiém cua phuong trinh:
X—_—1=—x+m@x2—(m-2)x—l—m=0 (1)
Xx+1
w5 o ; ; . |Xa+Xg=m-2
Gia su x,, X la cac nghiém cua (1) thi: ;
XpXg =—m-1

m-2

i g X‘A +XB xl :———2—

Goi I 1 trung diém ctia AB, tacé: 1: {" 3 &5k .
Yy =—X;p+m Yi = D)

Thay toa do cia I vao phuong trinh duong théng y = x + 2, ta dugc:
m+2 m-2

e =
Vay, duong thang y = x + 2 1a truc d6i xing ctia d6 thi ham s6.

+2 <> 0 =0 (luon diing) < I thuéc dudng thing y =X +2



Bai 36: Ddp sé trdc nghiém B,
Lot gidi tie [udgn: Boi mot tam gide déu thi khong ¢6 tam déi xing.
Bai 37: Pdp sé6 trac nghiém D.
" bid
Lai gidi tw luan: Véi phép quay Q3 (ABCD) = DABC.
Bai 38: Ddp sé trdc nghiém A.
Goi O la giao diém cua hai truc déi xtng a va b cua hinh (H).
Vi diém M bat ki thuoe (H), ta cé: M b
DM)=M, = 0OM=0M, va O;= Os,
D(M,) =M, = OM, =OM, va Oz = Oy,

Dods: e O M, = Do(M
odd: ¢ ___—_ } =M, =D ,(M). o i
MOM; = 180" T M, M, =M
Vay, néu mot hinh nao do ¢6 hai truc doi xing vuong gdée véi nhau thi hinh
dé c6 tam doi xung.
Bai 39: Ddp s6 trac nghiém C.
Loi gidi tie ludn: Xét phép quay Q tam O géc quay 90, ta ¢6 ngay:

0 0 —_—
AOBB' = Q) (AOAA) = G'= QY (G) = GOG' =90° va OG' = OG.

Vay, ta dugc AGOG' 1a tam gidc vuong can.
B2ai 40: Ddap so' trac nghiém A.
Lot gidi tie ludn: C6 thé thuc hién dugc, cu thé:

* Ldy diém A trén d, dung thudc thing dung tia AO,

* Dung compa dung dudng tron (O; OA), dudng tron

nay cat dudng thang d tai B va tia AO tai A'.

* Dung thudc thing dung tia BO cat duong tron tai B'.

* Dung thudc thing noi A' véi B' ta duoge dudng thang d' cin dung.
Baid1: Pdp sé' trdc nghiém B.
Lot gidi tie lugn: Méi diem M'(x, y) € (d')da anh cia mot diém M(x,, y,) € (d) qua
phép doi ximg tam O, ta co:

My (x¢,yo) €(d) 3xg -2y, -1=0

a—

O a
314

X=-Xp = 9Xp ==X = 3(_)() - 2("‘y) -1=0
¥=~¥u Yo ==Y
= -3x+2y-1=0. (*)

~ Phuong trinh (*) chinh la phuong trinh cua (d).
Bai 42: Ddp sé'trdc nghiém a). A;b). B.
a. Vaiphép d6i xiing qua truc Oy.
* Diém A thanh diém A'(1; 2).
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* DPudng thing d thanh dudng thing d, cé phuong trinh duge xéc dinh
bang cach: Méi diém M(x, y) € (d,) 1a 4nh cia m6t diém M(xo y,)
thudc (d) qua phép d6i ximg qua truc Ov, ta c6:

My (Xg,¥0) € (d) 3Xp+yo+1=0

Xp=—X < 9Xp=-X
Yo=Y Yo=Y
=3(X)+y+1=0=3x-y-1=0. (2)

Phuong trinh (2) chinh 1a phuong trinh cua (d,).
b. Véi phép d6i xitng qua goc toa do.
* Diém A thanh diém A"(1; -2).
» Dudng thing d thanh dudng thing d, cé phuong trinh duoc xac dinh
bing cach: Méi diém M(x, y) € (d,) 12 anh clia mét di€ém M(X,, o)
thudc (d) qua phép déi xiing qua géc toa d9, ta cé: .
M (xg,¥o) €(d) 3Xg+¥o+1=0

X().=—X — XO =—X ;
Yo=-Y Yo=—Y
=3(Xx)+(-y)+1=0=3x+y-1=0. 3

Phuong trinh (3) chinh 12 phuong trinh cta (d,).

Bai 43: Ddp sé'trdc nghiém a). C; b). D.

a. Vdidiém A(-1; 3) thi Dy(A) = A'(1; -3).

b. Ta c6 thé lva chon mot trong hai cdch sau:

Cach I: Lay hai diém A(-3; 0) va B(1; 2) thuoc (d), khi d6 ta l4n luot c6:
* Py(A)=A'3;0).
» Dy(B) = B'(-1; -2).

« Dy(d) = (d) di qua hai diém A’ va B, tic la: (d): {;‘:Z g, ((:Oi .
< (d): xl— 33 = y2 Sd):2x-4y-6=0W):x-2y-3=0.
Cdch 2: Méi diém M'(x, y) € (d') 1a anh ctia mot diém M(X,, y,,) € (d) qua phép
M (X0, ¥0) € (d) Xo—2Y9+3=0
do6i xing tam O, ta c6: {x =—x, & <Xy =—X |
y=-Yo Ya==X 1
S (X)-2(-y)+3=0 &x-2y-3=0. (*)

Phuong trinh (*) chinh la phuong trinh cua (d').

Bai 44: Ddp s6'trdc nghiém A.

Loi giai tu ludn: V6i phép doi xing qua goc O thi: Dy((1, 3))=(1;, 3) vdi L,(-3 2).
Tir dé suy ra: (I, 3): (x + 32+ (y = 2)° =
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Bai 45:
a. Goil la trung diem MM, ta ¢6:

ABCI la hinh binh hanh

— Al=BC = I¢6 dinh.

Vay F la phép doi ximg tam L.

b. Vii Mi=bD,M)vaM € (0O) = M, € (O)=D,((0)).
Bai 46: Ddp so' trac nghiém D.
Lot gidi ne lugn: Vai méi diem M(x,; yv,) € (A) (tde 1a Ax, + By, + C = 0), suy
ra ton tai diém M'(x: v) € (A") sao cho:

J‘x::-2a " {\ = Do — X

=

M,

ly=2b-v. Yo=2b-y

Do dé, dudng thiang (A') s& ¢ phuong trinh:
(A ARu-xX)+B2b-v)+C=0<(\) Ax+ By -C-2aA - 2bB =0.

Bai 47: . «
[BA = BH (cimg bang BD) [
a. Taco: ¢ . . ” M
I(BA, BH) = 90 |
8] m f— L E C
= QY (A)=H& Q}" (BA)= BH %
ViR (A)=H, Q¥ (©)=Funen Q)" (AC)= 1F A H

b. ViPIlatrung di¢m cia AC nén theo tinh chat cua phép quay ta ¢6 anh cta P
qua phép quay trén trung ddiem M cua HE,
BP = BM

Do do: QM (BP )= BM = .
o5 |BP L BM

Mit khac: BM = ;- DE va BM // DF = BP = % DF va DF L BP.
= A B

Bai 48: Ddp sé'trac nghiem a). B; b). D.

a. Taco: D, A)=C D, (0)=0; D(F)=D
Do d6 D .(AAOF) = ACOD. e
b. Tacé: Q" (A =E: Q" (=0 Q" (F)=D

Do d6 Q!2" (AAOF) = AEOD.

Bai 49: Ddp so' trdac nghiém a). A:b). B.

JA'E Oy
|0A =0A’

a. VIA(2,0) e Ox nén: Q) (A)= A" = A0 2).

b. Nhan xét ring (d) ~ Ox = {A]. do dé: Q% (d) = (d'): {‘“ QU
’ (d') L(d)
Ta lan lugt thay:
= (d") vudng gdc vai (d) nén (d') ¢é phuong trinh: (d'): x =y + C=0.
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* (d)diquaA'nén:0-2+C=0<C=2.
Tu do, ta nhan duge (d): x -y +2 =0.
Bai 50: Ddp s6'trdc nghiém a). B; b). B.
a. Vdi phép quay tam O géc quay 90" diém A thanh diém A'(x; y) ¢6 toa dio

. [oa=o0a, (-1 + 2% =x7 +y?
thoa man: 4 .
(OA,0A") =90 OA.0OA'=0
[ 9 2 —ont
= = =2 & vy=1 a=%)
PEN 3 @{x Y = A'(-2;-1).
\-x+2y=0 X=-2&y=-1

b. Duong thing d thanh dudng thang d' ¢6 phuong trinh dugc xdc dinh biéng
cach nhan xét rang A € (d), do dé:
o0 di qua A’
() '
d) =(d): ;
S0 4 = {(d')i(d)
Ta lan luot thay:
s (d') vudng goc vai (d) nén (d') c6 phuong trinh: (d'): x =3y +C=0.
3 (d)diquaA'nén: -2-3(-1)+C=0&C=-1.
T d6, ta nhan duoc (d'): x =3y -1 =0.
Bai 51: Goi F la mot phép bién hinh bién méi diém M thanh diém M' sao cho néu
CM =pCA +qCB (p,q € R) thi C'M'=pC'A" + qC'B'. Ta di chimg minh F la
mot phép daoi hinh can tim.
That vay, v6i diém N vd F bién N thanh N, tic la néu CN =kCA + 1CB
(k,1e R)ythit C'N'=kC'A'+IC'B".
Khi d6, ta lan luot ¢c6: MN = CN ~CM = (kCA +ICB ) - (pCA + qCB)
= (k - p)CA + (1 - q)CB
MN? = (MN )’ = [(k - p)CA + (1 - q)CB}’
=(k-pICA* + (1 - qCB + 2(k - p)l - q)EX CB. (1)
MN =CN-CM =(kCA +ICB)-(pC'A +qCB)
=(k-piICA +( - q)E'—I;'
(MN)? = (MNP =[(k-pCA+(-qCB ]
=(k-p)CA%+(1-qCB?+ 2k -p)1-q)CA CB'. (2)
Vai gia thiet AABC = AA'BC (nén CA = CA, CB = CB va
C—A- C—.B =CA' (“Z_Eg) nén tu (1) va (2) suy ra:
MN = M'N' << F la mét phép doi hinh. ,
Mat khac, ta nhan thdy phép doi hinh F bién A, B, C lan luot thanh A', B,
C, titc 1a bién AABC thanh AA'B'C.
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Bai 52: Ddp so trac nghiém A.
Lent ziai ne ludn: Gia st hai hinh chr nhat ABCD va A'BCD' ¢6 AB = A'B' va
BC =BC.
Goi O, O' theo thu tr la tam cua hai hinh chir nhat ABCD va AB'CD.'.
Ta cé: AABC = AA'B'C' = t6n tai mot phép doi hinh f d€ AAB'C' = f(AABC)
= A'O' = f(AO) = D' = f(D). Vay, ta dugc: ABCD' = f(ABCD)
= hai hinh chr nhat ABCD va AB'C'D' bang nhau.
Bai 53: Ddp so trdc nghiém a). A;b). A;c). B.
a. Gia sir hai dudng chéo cua hai td giac 16i ABCD va A'B'C'D' cét nhau theo
tha trtai O va O'.
Gia st AC = A'C, ta co: AABC = AA'B'C' (c.c.0)
= 16n tai mot phép doi hinh f dé AA'B'C' = f(AABC)
= A'0'=f(AO) = D' =1(D). Vay, ta dugc: ABCD' = f(ABCD)
= hai hinh tf giac 161 ABCD va AB'C'D' bang nhau.
b. Gia sur hai duong chéo cua hai tir gide 161 ABCD va A'BC'D' cét nhau theo
thar tu tai O va O,
Gia st A = A’ ,laco: AABC =AABC (c.g.c)
— 16n tai mot phép doi hinh f dé AA'B'C' = f(AABC)
= A'O' = f(AO) = D' =f(D). Vay, ta dugc: ABCD' = f(ABCD)
= hai hinh tif gidc 161 ABCD va A'BC'D' bang nhau.
c. Khong thé, bdi hinh thoi ABCD canh a khong thé bang hinh vuong A'B'C'D'
canh a.
Bai 54:
Goi O, O' theo thi tu la tam cua hai n—gidac déu (H), (H'), va A, A’ la hai
dinh cua hai n—gidc déu dé. Nhan xét rang:
oM (T (H) = (H) = (H) = (HY).

O 00’
Bai 55: Ddp sé'irdc nghiem A.
Loi grar tie lugn: Xét hai tam gidac O0,0,0, va I, L1, ta co:
00,=r+r,=1LL. 0,0,=r,+r,=L1, 0,0, =+, =1],

Suy ra: AO,0,0, = Al LI (c.c.o)
= 10n tai mot phép doi hinh f dé AO, 0,0, = (Al LL) = (H,) = f(H,)
Vay, hai hinh H, va H, bang nhau.

Bai 56: Bdp so'trdc nghiém A.

Bai 57: Ddp sé trac nghiém A.

Lon giai tie luagn: Viét lai phuong trinh parabol (P') dudt dang:

b ( b]: b — 4ac
+C=|X+— | ——

2a Za—

Y‘ax2+bx+c—a{x° T b ]—
T 4a 2a 4a
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o5
X+ —
2a

e oy - b & . e ;
Nhu vay, ton tai phép tinh tién T theo vecto v (- —2— ;- ? yde (P) ="T(P).
' a a

o g g
4a

Vay, hai parabol (P) va (P') bang nhau,
Bai 58: Goi M Ia trung diém cua doan BC va G la trong tam AABC. Gia sir:
FM)=M'vaFG) =G _
Tt tinh chat cta phép dai hinh, ta suy ra:

* M’ Ia trung diém cua B'C' = A'M' la trung tuyén. (D
AG 2 -
A'M 3

Tir (1) va (2) suy ra G' 1a trong tam AA'B'C'.
Bai 59: Dé chimg to AEJK = FOIC ta cin di chimg minh t6n tai mot phép doi hinh

(# (1a hop clia nhimg phép doi hinh da biét) sao cho (FAEJK) = FOIC.
Goi L 1a trung dieém OF, ta nhin xét ring:

D,:(AEJK) = BELF. D H 1 .C

TE_(') (BELF) = FOIC, K-'--:l-‘—-_(—?: gl’_'_:,li__ E

Tu d6 suy ra: T B
T— (Dy(AEJK)) = FOIC = AEIK =FOIC E

Bai 60:  Ddp so'trdc nghiém a). B;b). B
OM = OM’
a. Tudinh nghia: Q5(M) = M":
HHRERE Sl {(OM,OM')z
Ta lan lugt nhan thay:
= ViA e PdD)vaA' € Pl)nén géc quay a < 0.

Mat khac: 6/—\. (-3;2)=>0A = \/(—3)2 +2% = \/]_3
6;\—"(2: 3) > 0A = vm = V13,
Tir d6, suy ra: OA = OA'
. OA.ON =(-3)2+423=0=(0A, OA")=90".
Vay, ta co két luan Q(,l’”” (A)=A"
* ViBe Pl va B € P(l) nén goc quay a <0,
Mat khdc: OB (4: 5) = OB = /(0 + 5> = V41 .
OB (5:4) = OB’ = V52 +47 = a1,
Tir do, suy ra: OB = OB’
OB.OB =(-4).5+5.4=0= (OB,0B') = 90",

Vay, ta ¢6 két luan Q5" (B) =B.
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« ViCe PdDvaC € P()nén géc quay o < 0.
Mat khdc: OC (=1 3) = OC = (-1)* +3%2 =10,

OC(3; 1) =>0C =32 +12 = V10,
U ds, euy ra: OC = OC _
OC.OC =(-1)23+3.]1=0=(0OC,0C )=0n"
Vay, ta ¢6 két luan Q3" (C) = C.

b. Talan luot c6: - Q" (AABC) = AA'BC.
- AAB,C, =Dy (AAB'C') nén:
A, = Do (A) = A,(2; -3),
‘B, =D, (B) = B,(5; -4),
C, = Do (C) = C,(3; - 1).
Bai61: Ddp s’ trdc nghiém a). A:b). B; ¢). A;d). B.
Bai 62: Ddp s’ trdac nghiém a). A;b). B; ¢). A.
Bai 63: Ddp so'trdc nghiém D.
Bai 64: Ddp s’ trac nghiém D.
Bai 65: Ddp 5o trdc nghiém A.
Bai 66: Ddp so ridc nghiém C.
Bai 67: Pdp s6 trdc nghiém C.
Bai 68: Ddp sd'trdc nghiém A.
Loi gidi ti lugn: Nhan xét rang:
»  Phép chi€u vuong géc lén mot dudng thang khong bao toan khodng cach
gitra hai diém nén né khong phai 1a phép doi hinh.
* Phép dong nhat va phép doi ximg truc la phép doi hinh.
» Phép vi tu ti s6 —1 thuc chat 1a phép déi xing tam nén né 1a phép doi
~ hinh. i 7 \
‘Bai 69: Ddp sé' trdc nghiém B.
Lot gidi ne ludn: Phép déi xing truc bién dudng thing thanh dudng thang song
song hoac trung véi nd chi trong trudng hop truc doi ximg song song hodc trung
voi duong thang do
Bai 70:  Pdp so trdac nghiém B,
Bai 71: . | .
a. Hai duong tron (I; R) va (I'; R") ti€p xdc ngoai vai nhau, ta xét: | )
Trieomg hop 1: Néu R = R' thi k = +1. _
Khi d6, tam vi tr O thoa man: ' o
OI' =k Ol = k chi ¢6 thé bang —1
.= O (tam vi fu trong) la trung diém cta II' (chinh Ia ti€p diém cua hai
dudng tron). - '
Trieomg hop 2: Néu R # R thi ta c6 thé xéc dinh cédc phép vi tu sau:
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* Lay A'B' Ia mét dudng kinh cla dudng tron
(I'; R") va IA 1a m6t ban kinh cua (I; R) sao
cho hai vecto IA va I'A’ ciing hudng.
* Dudng thing IT' cat AA’ va AB' lan luot tai
O, (tam vi tu ngoai) va O, (tam vi tr trong
va O, triing vdi ti€p diém).
b. Hai dudng tron (i; Kj va (1" B" {iép xic trong véi nhau (R # R'), ta c6 thé
xdc dinh cac phép vi 11 sau: | '
* Liay A'B' la mot dudng kinh cha dudng tron
(I'; R") va TIA 1a mét ban Kkinh cua (I; R) sao cho
hai vecto IA va I'A’ cung hudng. O,
* Puong thang II' cat AA' va AB' lan luot tai O,
~ (tam vi ty ngoai) va O, (tam vi ty trong). B
c. buodng tron (I; R) ndm trong dudng tron (I'; R"), ta xét:
Truong hop 1: Néu I =T thi khi dé tam vi ty O triing véi diém L
Vay, ta ¢6 hai phép vi u:

«  Phép vi tu V,(I; k,) v6i k, = % (bién diém
M thanh diém M')).

s Phép vi ty V, (L k,) véi k, = -% (bién diém

M thanh diém M",).
Truomg hop 2: Néu I khong trung véi I' thi ta ¢6 thé xac dinh cdc phép vi tr sau:
* Liy A'B' la mot duong kinh cta duong tron (I'; R') va IA 1a mét ban Kinh
cta (I; R) sao cho hai vecto TA v T'A’ cung hudng.
»  Pudng thang II' cit AA' va AB' lan luot tai O, (1am Vi tr ngoai) va O,
(tam vi tu trong).
Bai 72: Xét hai trudng hop:
Truong hop 1: Néu k = 1 thi:
M'N' = MN = MNN'M la hinh binh hanh = MM' = NN’
Suy ra M, N' theo thit tur 1a anh ctia M, N trong phép tinh tién theo vecto v = MM'.
Vay, trong trudng hop nay F 1a mot phép tinh tién.
“Truomg hop 2: Néuk # 1 thi tir déng thic M'N' =k MN suy ra: N
MN // M'N' va MN # M'N' nén MM' " NN' = {O}.
Tir d6, ta nhan duoc: ;
OM:ONZMM:k O M M
OM ON NN
= OM' =kOM va ON' =KkON
Suy ra M', N' theo thit tr 1a anh cia M, N trong phép vi tu tam O ti s6 k.
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Bai 73:
a. Phan tich: Gia s da dung dugce duong thang d céit (O) & M va cat (O') &N

sa0 cho M la trung diém cua AN, goi k = i;% = 2. Thuc hién phép vi ty V tam

A tiso k =2thiN=VM). P
b. Cdch dung: Ta lan luot thuc hién:

- Dung (O") = V(O),khi d6 (O") ~(O") = (N}.

- N6i AN cit (O) tai M. |

AN la duong thang d phai dung \
c. Chimg minh: Ta cé ngay M, N theo tht ty
thugc dudng tron (O) va (O'), ngoai ra: .-

N =V(M)= AN =2AM = M la trung diém ctia AN.
d. Bién ludn: Vi (O") cat (O’) tai duy nhat mot diém N nén bai todn chi c6 mot
nghiém hinh.
Bai 74: Huong ddan: Dung phép vi tu tam I bién M thanh N.
Bai 75: Gia sir duong thang BC cit (0), (O') va OO' theo thit tu tai A, A’ va L.
Vi Ctam ti cu trong cua (O") va (O") nén: ,

A
CA_R_CO _ 5ayBo
B R CO <C

0 o
—OA'//OB= B _ OB _ R

A OA R
= I ]a tam ti cu ngoai cua hai duong tron (O; R) va (O'; R").
Vay, dudng thing BC luén di qua mot diém co dinh 12 tam ti cy ngoai cla
hai duong tron (O; R) va (O'; R").
Bai 76:
a. VéiphépvituV,tacé:
AB AB R AB
V/,f‘M (M) =B; V?M (N)=C; V;\\M (P)=D; Vj‘M Q)=
Vi MNPQ 1a hinh vuéng nén BCDE ciing la hinh vuong.

b. Ta thuc hién theo cac budc sau: A
Phdn tich: Gia st da dung duogc hinh vuong MNPQ
MN
01 tiép trong tam gidc ABC cho trude. Goi k = —.
ndi tiép trong gi iC BC M N

Thuc hién phép vi tu tam A, ti s6 k thi hinh vuong
MNPQ s€ bién thanh hinh vuong BCDE. Suy ra A, P, B

"U/

D thing hang va A, Q, E thang hang. Q ¢
Cdch dyng: Ta lan luot thuc hién:
- Dung hinh vuéng BCDE sao cho BCDE va
ABC ndm & hai bén ctia dudng thiang BC.
- AD ciét canh BC tai P; AE cét canh BC tai Q .
D
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- Dung duong thang qua P, song song vgi BC cat canh AC tai N
- Dung dudng thang qua N, song song véi BC cit canh AB tai M
Thi MNPQ la hinh vuong phai dung

Chimg minh: Theo cdch dung ta ¢6 tr gidc MNPQ ndi ti€p trong tam gidc ABC.

S—

AM _ AN _ AP _ AQ _,

Ap dung dinh 1y Talet, ta cé:

f——

AB  AC AD AE

Do d6: VX : MNPQ+— BCDE
ma BCDE la hinh vuong nén MNPQ la hinh vuéng
Bién Iugn: Ta luén chi ¢c6 mot hinh vuong BCDE ¢ khdc phia cua tam giac ABC
déi véi dudmg thiang BC nén luon ¢é chi mot diém P va chi mot diém Q ¢ trén
canh BC.

Vay bai todn cé mot va chi mot nghiém hinh.
Bai 77:

PB L QB . ;
a. Taco: { Q = QB // AP = QB la duong trung binh cua AACM

PB L AP P
= Q la trung diém ciua CM. @B
A

' . |PBLQB
T . BN // A
acod {AQ,LQB = /] AQ o N

=> BN la duong trung binh cua AACQ M
= N 1a trung diém cta CQ.
b. Ta lan lugt thay:

«  Véidiém Mthi: CM =2CQ = M= V& (Q)
VaviQ e (O)nén M € (O,) = V& ((O)).

1

CQ = N= V2 (Q)

i)

- Véidiém N thi: CN = _;-
1
vaviQ e (O)nen N € (0,) = V& ((0)).
Bai 78: Tir diéu kién: GA + GB+GC =0
Suy ra G la trong tam AABC.
Goi M Ia trung diém canh BC thi OM 1 BC.
Trong AOMC ta c6: OM? = OC? = MC* = R* - * = OM = YR* - d*
Vay tap hgp diém M la dudng tron (y) tam O bin kinh YR —d?.
A6 _ 2 hen VI MIEG
AM '

Suy ra tap hop cdc diém G 1a dudmg tron (C) véi (C) = V37 (1]

Vi
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Bai79: Gia sir duong thang BC cit (0), (O') va OO theo thir tu tai A, A’ val.

Vi Ctam ti cu trong cua (O') va (O") nén: @ A
CA' R’ CO' L=
— = — = —— = OA'//BO" AT
CB  R" (O / 1 By C
IB OB R %
< OA'//OB= = =
IA' T O0A R B'

= [ la tam ti cy ngoai cua hai duong tron (O: R) va (O; RY).
Vay, duomg thang BC luén di qua mot diém co dinh [a tam ti cu ngoai cua
hai duong tron (O; R) va (O'; R").
‘Bai80: Taco:
o Clatam vi tr duong cla hai dudng tron (O) va ().
«  De(0), Ie(0) vabadiém C, D, I thang hang.

Do do thyc hién phép vi ty tam C, t1 s0 — (véi R' 1a ban kinh cia (O)), ta

! R
®
c6: H' :0-0,1»D=01//0D= 0l L AB A

= I la trung diém cua cung AB = Al = BL B O
2
Khidé: Al=BI= 22 = 2R _R2 .

‘\/5 \/i " I
1 A
Bai81: Goi AA'BC = V|7 (AABC) khi dé:
N A
= A'= Vi(A) > HA' = -;— HA do dé A’ chinhr -
la trungl diém cua HA. | . R _ &
. " B= V,f,—’ (B) = HB' = % HB do d6 B' chinh | trung diém cta HB.

o " o B
: C=V2(O=HC = % [IC do d6 C chinh I trung diém ciia HC.
Bai 82: chp sO tréic nghiém C. o
Lo gidi tie Iugn: Gia st hai phép vi tu 1an luot ¢6 ti sd k; va k,, khi d6 véi moi diém
Mthi: V&' (M) =M, sao cho OM, =k, OM . (1)
VA (M,) =M, sao cho OM, =k,OM, . | (2)
Tha) (1) vao (2), twedyioc: OM, "=k, K, OM oM, = V& Y (M). .

Vay. khi thue hlen lien ti€p hai phép vi tu tam O (I4n Juct 6 ti $6 k va k,) sé
“dugc mot phép vi tu tam O ti s Kyk,.
Bai 83: Ddp so trdic nghiém D.
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PSP Y |

a. Go1 M l1a trung diém cua doan BC va G la trong tam AABC. Gia sur:
FIM)=M'vaF(G) =G
Tir hé qua, ta suy ra: M' 1a trung diém cla B'C = A'M' 1 trung tuyén. (1)
ol & (2)
A'M 3
Tur (1) va (2) suy ra G' la trong tam AA'B'C..
b. Goi AA,, BB, la hai dudng cao clia AABC va H la truc tam AABC. Gia sir:
F(B,) =B, F(A) = A, va F(H) = H"
* Tirtinh chat cua phép dong dang, tasuy ra: H'=A,A,'nB,B,. (3)
= Tu tinh chat bao toan do 16n géc cua phép dong dang, ta suy ra:
A A/, BB, la cac dudng cao ctia AA'BC. (4)
Tu (3) va (4) suy ra H' [a truc tam AA'B'C.
'c. Taldn luot xét:
* Goi O la tdm duong tron ngoai tiép AABC. Gia si: F(O) = 0.
Tir tinh chat ti 1é vé do dai gilta hai doan théng, ta suy ra:
O'A'= 0B =0'C bdi OA = 0B = OC.
Vay, diém O Ia tam dudng trdn ngoai tiép AA'B'C.
Bai 85: Ddp sé trdc nghiém A.
Lon gidi ne lugn: Goi P, va P, |a hai da gidc déu c6 cung s6 canh, ta thuc hién:
= Phép quay bién P, thanh P,' ¢6 canh song song védi canh cua P,.
» Khi dé, sé ton tai mot phép vi tu bién P,' thanh P,.
Tir d6, theo dinh Ii trén thi ton tai mot phép dong dang bién P, thanh P, nén
P, d6ng dang vdi P,. ’
Bai86: Ddp sé trdc nghiém a). A;b). B.
Nhan xét rang:
= Vdéi phép doi xing tam [, ta c¢é: B(IHDC) = IKBA.

* Vi phép vi tutam C ti s —é—.ta co: Du\ T E
I HL---_:“.’;L:\’.:_-___ K
V¢4 (IKBA) = JLKI, A B

1 |
Tir d6, suy ra: JLKI = V2 (IKBA) = V2 (D(IHDC))

Do dé, hai hinh thang JLKI va IHDC déng dang véi nhau theo ti s6 —;:

Bai 87: Ddp s trdc nghiém A.
Loi giai tie lugn: Ta lan lugt thuc hién:
a. Vi phép quay tam O géc 45" thi:

Q5" () =1,0; v2)= Q¥ (1, 2))=(,. 2).
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b. Vi phép vi trtam O ti s§ +2 thi: V32 (1, 2)) = (L. 2V2 ).
V201, = 2 ((0; V2 ) = L(©0; 2.
tam I, (0;2)

R=2J2

Trong dé: OI

Tir d6, ta dugc: (1,, 24/2 ): {

Bai 88: Ddp so trdc nghiém A.
Lot giai ne lugn: Nhan xét rang:
= Véiphép vi tu tam O ti $6 3, ta duge: Vg ((1: 2)) =(I,; R,)

trong do: 61_1. =301 = [,(3; -9, R, =3.2=6.
= V6i phép doi xing qua truc Ox ta duoc:
bOx((I,; R))) = (I,; R)) vaGi 1,(3; 9)
Tu d6 suy ra: (I,, 6): (x = 3 + (y — 9)* = 36.

& (L, 242 ) x2 + (y - 2)> = 8.
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CHUONG H.
DUONG THANG VA MAT PHANG TRONG
KHONG GIAN QUAN HE SONG SONG

§ 1. DAI CUONG VE PUONG THANG VA MAT PHANG

I. KIEN THUC CAN NHO
1. MO PAU VE HINH HOC KHONG GIAN
Mon hinh hoc khong gian 1a mén hoc nghién ciru cac tinh chat ctia cac hinh
nam trong Khong gian.
Hinh hoc khong gian ¢6 cdc doi tuong co ban 1a diém, diong thdng va mdt
phang.
Quan hé thuoc: Trong khong giang
a. Vi mot diém A va mot dudmg lhfi’ng d ¢6 thé xay ra hai truong hop:
*  Diém A thuge dudmg thang d. ki hieu A e d.
= Diém A khong thuge duong thang d, ki hiéu A ¢ d.
b. Vi mot di€ém A va mot mat phang (P) ¢6 thé xay ra hai trudng hop:
*  Diém A thuge mat phang (P), ki hieu A € (P).
*  Diém A khéng thuge mat phiing o, ki hiéu A ¢ (P).
2. CAC TINH CHAT THUA NHAN CUA HINH HOC KHONG GIAN-
Tinh chdt thita nhdn 1:  Coé mot va chi mot diong thang di qua hai diém phdn
biét cho trucie. '
Tinh chat thita nhdn 2: Co6 mot va chi mér mdt phang i qua ba diém khong
thang hang cho tricoc. .
Tinh chdt thita nhdn 3: Tén tai bon diem khéng ciing ndm trén mét mdt
phdng. .
Tinh chat thica nhdn 4: Néu hai mdat phdang phdan biét ¢ mot diém chung thi
chiing c6 mot dieong thang chung duy nhat chita 14t cd cde diém chung ciia hai
- mdt phdng do.
Tinh chdt thita nhdn 3: Trong méi mat phing, cic két qud da biét ciia hinh
hoc phang déu diing.
Dinh li: Néu mot cILr(mg thing dr qua hai diém phan biét cia mot mat phéng thi
moi diém cua dudng thang déu thude mat phang do.
3. PIEU KIEN XAC DINH MAT PHANG -
Cé6 bon edch xac dinh mot mat phdng.
Cdch 1: Mot mat phiing duoe xdc dinh néu biét né di qua ba diém A, E, C
khong thing hang clia mat phang, ki hiéu (ABO).
Cdch 2: Mot mat phing dugc x4¢ dinh néu biét né di qua mot duong
. thang d va mot diém A khong thuoc d, ki higu (A, d).
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Cach 3: Mot mat phang duoc xdc dinh néu biét né di qua hai dudng thang
cat nhau a, b, ki hiéu (a, b).
Cach4: Mot mit phang dugc xdc dinh néu biét né di qua hai ducmg thang
song song a, b, ki hi¢u (a, b).
4. HINH CHOP VA HINH TU DIEN
Dinh nghia: Cho da giac A A,...A, va cho diém S nim ngoai mat phing chia
da gidc d6. N6i S véi céc dinh A, A,. ... A, ta dugc n mién tam gidc SA,A,,
SALA,, ... SA" A,

Hinl gom n tam gidc dé va da gidge A\ A,...A, dicoe goi la kinh chép S.AA,..A,,

Trong dé: ' S

* DBiem S goi 1a dinh cia hinh chép.

* Da giic A A,...A, goi la mdar dday cua hinh chop.

* Cdc doan thing A\A,s ALAL ..o A A,

goi la cac cgnh day cua hinh chdp. (
= Cic doan thang SA,. SA,, ... SA, goi la A
cac canh bén cua hinh chop. A,
* Cdc mién tam gidc SAA,. SAAL .. /P A A,
SA, - A, g01 la cdc mdr bén cua hinh chop.

Neéu ddy cua hinh chop la mot mién tam giac, W gidc, ngd gidc, .. thi hinh
chop tuong tmg goi la hinh chép tam gidc, hinh chop tu gidc, hinh chop ngi
gidc, ...

Chu y:
1. Hinh chép tam gidc con goi 1a hinh tir dién.
2. Hinh tt dién c6 bon mat la nhimg 1am gidc déu duoc goi 1a linh tie dién déu.
IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 1: Xic dinh tinh ding. sai cta cic ménh dé sau:
a. Cé duy nhat mot mat phing di qua ba diém cho trudc.

A. bung. B. Sa.

b. €6 duy nhat mot mat phang di qua ba diém khong thang hang cho trude.
A. Dung. B. Sai.

c. Badiem khong thang hang cing thuoc mot mét phang duy nhat.
A. Dung. B. Sai.

Bai 2: Cho hai mat phang (P) va (Q) cat nhau theo giao tuyén A. Trén (P) cho
du’o’n-g thang a va trén (Q) cho dudng thang b. Khang dink "Néu a va b ¢t nhau
thi hai diém phai nam trén A" 12 diing hav sai ?

A. Dung. B. Sai.
Bai 3: Cho mat phiang (P) va ba diém khong thang hang A, B, € cung ndm
ngodi (P). Khing dinh "Né&u ba dudng thang AB, BC, CA déu cat (P) thi cdc -
giao diém do thing hang" a ding hay sai ?

A. Ding. B. Sai.

45



Bai 4: Xdc dinh tinh diing, sai cua cac ménh dé sau:
a. C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém va mot dudong thang clho
trudce.
A. biung. B. Sai.
b. C6 duy nhat mot mat phiang di qua mot diém va ot duong thing chifa
diém do.
A. Ding. B. Sai.
¢. C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém va mot duong thang khomg
chira diem do. '
A. Ding. B. Sai.
Bai 5: Xac dinh tinh ding, sai cua cdc ménh dé sau:
a. Co6 mot mat phang duy nhat di qua hai dudng thang cho trudc.

A. Dung. | B. Sai.
b. C6 mot mat phang duy nhat di qua hai duong thang cat nhau cho trudc.
A. Diung. B. Sai.

c. C6 duy nhat mot mat phang di qua hai duong thang ma hai dudng thang

d6 lan lugt ndm trén hai mat phang cat nhau.

A. Ding. B. Sai.
Bai 6: Cho hai duong thing a va b cit nhau. Mot dudng thing ¢ cdt ca a va b.
C6 thé két luan ring ba dudng thang a, b, ¢ cing ndm trong mot mat phang hay
khong ?

A. C6. B. Khong.
Bai 7: Cho ba dudng thing a, b, ¢ khong cling nam trong mét mat phang sao cho
ching doi mot cat nhau. C6 the két luan rang chiing dong quy hay khong ?

A. Cé. B. Khong.
Bai 8: Cho hai dudng thing a va b cat nhau tai diém O va duong thing ¢ cit
mp(a, b) & diém I khic O. Goi M la diém di dong trén ¢ khac I. Khang dinh
"Giao tuyén clia cdc mat phang (M, a), (M, b) nim trén mdt mat phang ¢6 dinh"
la ding hay sai ?

A. Ping. B. Sai.
Bai 9:  Cho hinh binh hanh ABCD niim trong mat phang (P) va mot diém S
nam ngoai mat phing (P). Goi M li diém nam gita S va A; N 1 diém nam gita
S va B; giao diém cua hai duomg thang AC va BD la O; giao diém cua hai dudng
thang CM va SO 1a I; giao diém cta hai duomg thang NI va SD 1a J.

a. Tim giao diém cia mat phang (CMN) véi dudng thang SO.

A. L B. J. C. A D. B.
b. Xdc dinh giao tuyén clia hai mat phang (SAD) va (CMN).
A. ML B. M. C. NL D. NI
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Bai 10: Thiét dién cua mot hinh ur dién ¢6 the la:
a. Tam giac hay khong ?

A. C6. B. Khong.
b. T gidc hay khong 7

A. Co. B. Khong.
¢. Nga giac hay khong 7

A. (0. B. Khong.

Bai 11: Cho diem A khong nam trén mat phang () chia ABCD. Lay E, F la
cac diem lan lugt nam trén cdc canh AB, AC.
a. Khang dinh "Duong thang EF nam trong mat phang (ABC)"1a dung hay sa) ?
A. bung. B. Sui.
b, Khi EF va BC cat nhau tai I. Khang dinh "I la diém chung caa hai mat
phang (BCD) va (DEF)" la ding hay sai
A. Dung. B. Sai.
Bai 12: Cho ban dieém A, B, C vt D khong dong phang. Goi G,. G,. G.. G,,
lan luot la trong tdm cua cdc tam gide BCD. CDA. ABD. ABC. Khang dinh
"AGL. BG CGL DGy dong quy™ la dang hay sat !

A Dl:lllg. B. Sal.

?
§ 2. HAI DPUONG THANG SONG SONG
I KIEN THUC CAN NHO
i. VI IRITUONG POI CUA HAI DUONG THANG PHAN BIET
Cho 2 dudng thang a va b, Cian ¢ vio su dong phang va so diem chung cua
2 dudng thiang ta ¢o bon truong hop sau:
a. flai duomg thang song song: cung nam trong mot mat phang va khong
¢ diem chung. e la:
as (Pyvaba (P
s 1 by el 4
e b=d
b.  ifui duome thane cat nhaw: chi co mot diem chung.
acit bada b= L
c. Hai diome thang tring nhaw: ¢& hai diem chung phan biét.
anb={A.Bl<a=hb.
d. Hai ditomg thing chéo nhan: khong cling thuoe mot mat phang.
achéobea.b kh('mg dong phang..

K = T

afft

acatb a=b a.b chéo nhau

47



2. HAI PUONG THANG SONG SONG

Tinh chdt I: Trong khong gian, qua mot diém nam ngoai mot dudng thang cé
mot va chi mot dudng Ihfing song song vai dudng thang do.

Tinh chdt 2: Hai dudmg thang phan biét ciing song song véi mot duong thang
thur ba thi song song véi nhau.

Pinh li (Vé giao tuvén ciia ba mat phang): Néu ba mat phiang doi mot cit nhau
theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén ay hoac dong quy hoac dot mot
song song.

Hé qua: Néu hai mat phing lan luot di qua hai dudng thang song song thi giao
tuyén cta chiing (néu ¢d) song song vdi hai dudng thang doé (hoac trung véi mot
trong hai dudng thang do).

IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN

Bai 13: Xidc dinh tinh dung, sai cta cac ménh dé sau:
a. Hai dudng thing chéo nhau thi khong cé diém chung.

A. bing. B. Sai.
b. Hai duong thing khong c6 diém chung thi chéo nhau.
A. Ding. B. Sai.
c. Hai duong thing khong song song thi chéo nhau.
A. Dung. B. Sai.
d. Ilai dudng thing phan bi¢t khong cit nhau va khong song song thi chéo
nhau.
A. Ding. B. Sai.

Bai 14:  Cho tt dien ABCD. Goi M, N la hai diém phan biét cung thudc duong
thang AB: P, Q la hai diém phan biét clng thuoc dudng thing CD. Xét vi tri
tuong doi cua:

a. Hai duong thing MQ, NP.

A. MQ // NP. C. MQ=

B. MQ cit NP. D. MQ, NP chéo nhau.
b. Hai duong thang MP, NQ.

A. MP // NQ. C. MP=NQ.

B. MP cit NQ. D. MP. NQ chéo nhau.

Bai 15: Cho tir dien ABCD. Bon diém P, Q. R, S lan lugt nam trén bén ganh
AB, BC, CD, DA vi khong trung vdi cdc dinh cua ta dién. Ching minh rang:
a. Bon diém P, Q. R, S dong phang khi va chi khi ba dudng thing PQ, RS,
AC hoidc doi mot song song hoac dong quy.
b. Bon diém P. Q, R. S déng phang khi vi chi khi bs dudng thing PQ, RS,
BP hoic doi mgt song song hodc dong quy.
Bai 16: Cho tt dien ABCD va ba diem P, Q. R 1an lugt nam trén canh AB, CD,
BC. Hiy x4c dinh giao tuyén cua mat phang (PQR) vdéi (ACD):
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a. PR//AC.
A. Qx//AB.  B. Qx//AC.  C. Qx//BC.  D. Qx//CD.
b. PR ciat AC tai diem [
A. Qx//AB. B. Qx//AC. C. Qx//BC. . D. QL
Bail7: Cho wr dien ABCD. Cic diém P, Q ldn luot la trung diém cta AB va
CD: diém R ndm trén canh BC sao cho BR = 2RC. Goi S la giao diém ctia mat

phang (PQR) va canh AD. Tinh ti 80’ zl\; :

D. .

A. 2. B. I. C.
3

tQ | —

Bai18: Goi G la trong tam cua ti dien ABCD.
a. Chung minh ring duong thang di qua diém G va mot dinh cia t dién sé
di qua trong tam ctia mat doi dién vai dinh ay.

b. Goi A'la trong tam cua ABCD. Tinh u 0 S—'%
| e
A. 2. B. 3. c. L D. L
| 3 2

? 2
§ 3. PUONG THANG SONG SONG VGI MAT PHANG
I. KIEN THUC CAN NHO
I. VITRI TUONG DGI CUA DUONG THANG VA MAT PHANG
Cho dudng thing a va mat phang (P). Can cu vao so diém chung cua dudng
thang va mat phang ta ¢o ba truong hop sau: :
a. Duodng thing a va mat phang (P) khong ¢6 diém chung, tirc 1a:
an(P) =< al/(P). |
b. Pudng thang a va mat phang (P) chi ¢ mot diém chung, tie la:
an(P)={A}] @ acat(P) i A.
c. Duong thang a va mat phang (P) ¢6 2 diém chung phan biét. tic la:
an(P)={A. Bl ac ().

d a
~
A S G
an(Py=D < a(P)  ary(P)= (A} < acat(P) anP)={A, B} < ac(P)
2. PIEU KIEN DE MOT DUGNG THANG SCNG SONG VOI MOT MAT PHANG
Pinh Ii 1: Néu duomg thang a khong niam trong mit phang
(P) vt song song v&i mot dudmg thang nao do trong () thia 3
song song vdi (P). S
Tuc 1a, véi a @ (P) thi néw: /|'7< d ~
affdcPy=al/ P,
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3. TINH CHAT
Pinh li 2: Néu dudng thing a song song véi mat phang (P) o
thi moi mit phing (Q) chifa a ma cét (P) thi sé cét theo
moOt giao tuyén song song vdi a. S—
a/l(P)
ac(Q)[Q)N(P)=d]
H¢é qud 1: Néu mot dudng thang song song véi mot mat phing thi né song song
v6i mot dudng thang nao dé trong mat phang.
Hé qua 2: Néu hai mat phang phéan biét cung song song vo1 mot duong thing
thi giao tuyén (néu c6) clia chiing song song véi duong thang dé.
(P)n(Q)=d
Tac la: <(P)//a =d //a.
(Q)//a
H¢ qud 3: Néu a va b 1a hai duong thing chéo nhau thi qua a ¢c6 m¢t va chi mot

mat phang song song vai b.

IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 19: Cho hai dudng thing a va b cling song song v6i mp(P). X4c dinh tinh
diing, sai cua cdc ménh dé sau:

a. avab song song véi nhau.

Tuc 1a, néu: { =al/ld.

A. biing. B. Sai.
b. avabchéo nhau.
A. bing. B. Sai.
C. avabco thé cit nhau
A. Ding. B. Sai.
d. avabtrung nhau.
A. bing. B. Sai.
*e. avabcomot trong bon vi tri tuong dbi & cic cau a) b), ¢) va d).
A. Diing. B. Sai.

Bai 20:  Cho mait phing (P) va hai dudng thing song song a, b. Xé4c dinh tinh
diing, sai cua cdc ménh dé sau:
a. Neéu (P) song song vdi a thi (P) ciing song song v b.

A. Ding. B. Sai.

b. Neéu (P) song song vdi a thi (P) song song véi b hoac chifa b.
A. Ding. B. Sai.

c. Neéu (P) song song véi a thi (P) chira b.
A. bing. B. Sai.

d. Néu (P) cét a thi (P) cling cat b.

A. bing. B. Sai.
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e. Néu (P) cét a thi (P) ¢6 thé song song véi b.

A, Bing. B. Sai.
f. Néu (P) chua a thi (P) c6 thé song song vdi b.
A. Ding. B. Sai. |
Bai 21: Cho hinh t¢ dién ABCD. Goi M., N l4n luot 1 trung di€ém cia céc canh
ABva AC.
a.  Xét vi tri twong doi cia dudng thang MN va mat phing (BCD).
A. MN // (BCD). €. MNc (BCD).

B. MN cit (BCD).
b. Goi d 12 giao tuyén cua hai mat phang (DMN) va (DBC). Xét vj tri
tuong doi ctia d va mat phing (ABC).
A. d// (ABO). C. d c (ABO).
B. d cat (ABC).
Bai 22: Cho tf dien ABCD. C6 thé hay khong cat tir dién bang mot mat phang dé:
a. Thiét dién 1a hinh thang ?

A. Co. B. Khong.
b. Thiét dién la hinh binh hanh ?

A. Co. B. Khoéng.
c. Thi€t dién la hinh thoi ?

A. C6. ‘ B. Khoéng.

Bai 23: Cho ti dién ABCD. Goi M va N Iin luot 1a trung diém cia AB va AC
(hinh trang 79). E 1a diém trén canh CD véi ED = 3EC. Thiét dién tao boi mat
phing (MNE) va tt dien ABCD 1a :

A, Tam gidc MNE.

B. Tu gidac MNEF vdi F 1a diém bat Ki trén canh BD.

C. Hinh binh hanh MNEF véi F 1a diém trén canh BD ma EF // BC.

D. Hinh thang MNEF véi F la diém trén canh BD ma EF // BC.
Bai 24: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a ti gidc 16i, O la giao diém cla hai
dudng chéo AC va BC.
a. Xéc dinh thiét dién ctia hinh chép khi cét bdi mat phéng qua O, song
song vdi AB va SC.
b. Hoi thiét di¢n do 1a hinh gi ?
A. Hinh thang. ~ C. Hinh chir nhat.

B. Hinh binh hanh. D. Hinh vudng.
Bai 25: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh binh hanh. Thié€t dién cla hinh
chép khi cdt bsi mat phang di qua trung diém M cla canh AB, song song véi
BDvaSAlahinhgi? = _
A. Tam giac. B. T giac. C. Ngii giac. D. Luc giac.
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§ 4: HAI MAT PHANG SONG SONG

L. KIEN THUC CAN NHO

1. VITRi TUONG POI CUA HAI MAT THANG PHAN BIET

Cho 2 mat phang (P) va (Q). Can ¢t vao s6 duong thang chung cua 2 mat
phéng ta c6 ba trucmg hop sau:

a. Hai mat phang (P) va (Q) khong c6 duomg thang chung, tic la:
PN Q)= < (P) // (Q). ,
b. Hai mat phang (P) va (Q) chi c6 mot duong thang chung, tic la:
(P)N(Q)=a e (P) cat (Q). )
¢. Hai mat phang(P) va (Q) c¢6 2-dudng thang chung phan biét, tic la:
‘ (PN (Q)={a, b} = (P)=(Q).

“6*/4‘(’7,5@7

(P)n (Q) =D < (PY/IQ) PN Q=asP)cat@Q EINNQ) =la b} = @P=Q)

2. PIEUKIEN PE HAI MAT PHANG SONG SONG
Dinh li 1: Néu mat phing (P) chia hai dudng thang a, b it nhau va cliing song
song véi mat phang (Q) thi (P) song song (Q).

a,be(P) ’ A%V

Tuac la: {a cat b =P/ Q)

a/(Q) va b/AQ) o 4 S

3. TINH CHAT
Tinh chdt 1: Qua mot diém nam ngoai mot mit phang, ¢6 mot va chi mot mat. .
phing song song véi mat phang do. :
€(Q)
A PYnQy
Cdch dung: - Trong (P) dung a, b cat nhau.

-QuaOdunga,//ab,//b.

- Mat phang (a,, b,) 12 mat phing qua O v& song song véi (P).
Hé qud I: Néu dudng thing a song song v6i mat phang (Q) thi qua a ¢c6 mot va
chi mot mat phang (P) song song véi (Q).
Hé qud 2: Hai mat phang phan biét cing song song voi
mat phang thit ba thi song song vdi nhau. ,
Tinh chdt 2: Néu hai mat phang (P) va (Q) song é
song thi moi mat phang (R) da cit (P) thi phai cat (Q)

va cac giao tuyén cua chuing song song. 6
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Tic la: O ¢ (P) = 3'(Q): {




(P)/1(Q)
Tuacla: <a=(P)n(R) = a//b.

b=(QrM(R)
-BDinh li Ta - lét trong khong gian: Ba mat phang doi mot song song chén trén
hai cat tuyén bat ki cdc doan thang tuong ing ty 1é. a, b
(P)INQYIR) | /?l \\_A37
Tiacla: jan(Py=A, va an(Q)=B, vaan(R)=C, 3 \
bA(P)=A, i b (Q)=B, va bﬁ(R);C_, /&Bn ]&/
&8 AyBy \

BC, B,C,’
4. HINH LANG TRU VA HINH HOP .
Pinh nghia hinh lang tru: Hinh ling tru la mot hinh da dién cé hai mdt nam
trong hai mdi phang song song goi la hai dday va tdat cd cde canh khong thuéc
hai day déu song song vor nhau.
Trong do:
»  (Cac mat khac véi hai ddy goi la cac mgt
bén cua hinh lang tru.
= Canh chung cua hai mat bén goi la canh
bén cua hinh lang tru.
*  Tuy theo da gidc ddy, ta ¢6 hinh lang tru
tam giac. lang tru wr gidc.,... :
Tir dinh nghia cua hinh lang tru, ta lan luot suy ra cdc tinh chat sau:
a. Cdc canh bén song song va bang nhau.
b. Céc mat bén va cdc ciac mat chéo la nhimg hinh binh hanh.
c.  Hai day la hai da gidc o céc canh tuong tmg song song va bang nhau.
Dinh nghia hinh hop: Hinh lang tri ¢6 day la hinh binly hanir goi la hinh hop.
a.  Hinh hop ¢6 tat ca cic mat bén va cac mat day déu la hinh chir nhat goi
14 hinh hop chir nhat.
b. Hinh hop ¢6 1at ca cic mat bén va cac mit ddy deéu 1a hinh vuodng goi la
hinh lap phuong. '

D D
“ A
Al
A B

Chii y: Cic dudng chéo cha hinh hop cit nhau tai trung diém méi dudng.
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5. HINH CHOP CUT

Pinh nghia: Cho hinh chdp SA A,...A,. Mot mat
phing (P) song song véi mat phing chita da gidc
ddy cat cdc canh SA |, SA,, .... SA, theo thif tu tai
A’\, A’,, ..., A",. Hinh tao boi thiét dién A’ A",
A’ va ddy A A,...A, cua hinh chép cung véi
cic mit bén A AALA’, AAALA,, ..,
A A A’ A’ goi la mot hinh chép cut.

Trong dé:

Ddy cia hinh chdp goi la ddy Ién cua hinh chép cut, con thiét dién goi 1a

ddy nho cua hinh chép cut.

Céc mat con lai goi 1a cdc mdt bén cua hinh chép cut.
Canh chung cta hai mat bén ké nhau nhu A\A’,, A,A’,, ..A A’ goi la
canh bén cua hinh chép cut.

Tuy theo day la tam gidc, tr gidc, ngii gidc, .. ta ¢ hinh chép cut tam gidc,
hinh chop cut tr gide, hinh chép cut ngii gidc, ...
Tinh chdt: Vi hinh chép cut, ta cé cdc tinh chit sau:

1.

Hai ddy cta hinh chép cut 1a hai da giac dong dang.
2. Cac mat bén cua hinh chép cut la cdc hinh thang,
3. Céch canh bén ctia hinh chép cut dong quy tai mot didm.

Il. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 26: Xic dinh tinh ding, sai ciia cdc ménh dé sau:
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a.

Hai mat phang phan biét ciing Gong song v&i mot dudng thiang thi song
song v4i nhau.

A. bing. B. Sai.

Hai mat phéng phan biét cling song song vdi mot mat phang thi song
song vOi nhau.

A. Ding. | B. Sai.

Néu hai mat phang song song thi moi dudng thing nim trén mot mat
phang déu song song véi mat phing con lai.

A. bing. B. Sai.

Néu hai mat phang song song thi méi dudng thing ndm trén mat phing nay
déu song song v6i moi dudng thang ndm trén mat phang Kia.

A. Diing. B. Sai.

Néu hai mat phang phan biét lan lu’dt di qua hai dudmg thing song song
thi song song vdi nhau.

A. Pbung. B. Sai.

Néu mot dudng thang cat mot trong hai mat phing song song thi cat mat
phang con lai.

A. Ding. B. Sai.



Bai 27: Xdc dinh tinh ding, sai cua cic ménh dé sau:
a. Hinh hop la mét hinh lang tru.

A. Dung. B. Sai.
b. Hinh lang tru c6 tat ca cdc canh song song.
A. bung. B. Sai.
c. Hinh lang tru c6 tat ca cac mat bén bang nhau.
A. Dung. B. Sai.
d. Hinh lang tru c6 tat ca cdc mat bén la hinh binh hanh.
A. Dung. B. Sai.
¢. Hinh hop cd cac mat déi dién bang nhau.
A. bung. B. Sai.

Bai 28: Tim ménh de SAI trong cdc ménh dé sau day:
A. Neéu hai mat phang ¢6 mot diém chung thi chiing cdn ¢é vo s6 diém
chung khac nua.
B. Néu hai mat phang phan biét cing song song v6i mot mat phang thi
ba thi chung song song véi nhau.
C. Néu hai duong thing phan biét cing song song véi mot mat phing
thi song song vGi nhau.
D. Néu mot duong thang cit mot trong hai mat phang song song véi
nhau thi s& cit mat phang con lai.
Bai 29: Tim ménh dé ding trong cac ménh dé sau :
A. Néu hai mat phiang (a) va (B) song song vdi nhau thi moi dudng
thang nam trong (o) déu song song véi (B).
B. Néu hai mat phing (a) va () song song véi nhau thi moi dudng thing nim
trong (o) déu song song véi moi dudng thang nam wong ().
C. Néu hai duong thang song song véi nhau lan luot ndm trong hai mat phang
phan biét (ct) va (3) thi (o) va (B) song song vdi nhau,
D. Qua mot di€ém nam ngoai mat phang cho trudc ta vé duge mot va chi
mot dudng thing song song v6i mat phang cho truée dé. /
Bai 30: Cho hai dudng thang chéo nhau a va b lan lugt ndm trén hai mat phang
song song (P) va (Q). Hoi néu diém M khong nam trén (P) va khong nam trén
(Q) thi ¢6 bao nhiéu dudng thang di qua M catcaavab.
A. 1. B. 2. C. 4. D. Vo s6.
Bai 31: Trong mat phiang (P) cho hinh binh hanh ABCD. Qua A, B, C, D lan
luot vé bon dudng thang a, b, ¢, d déi mot song song véi nhau va khong ndm
trén (P). Mot mat phang cit a, b, ¢, d lan luot tai 4 diém A', B', C', D'. T gidc
A’BCD' la hinh gi ?
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A. Hinh thang. C. Hinh chir nhat.

B. Hinh binh hanh. D. Hinh vuong.
Bai 32: Cho hinh binh hanh ABCD. Goi Bx, Cy, Dz lan lugt 1a cic dudng
thang song song v4i nhau di qua B, C, ID vi nam vé mot phia clia mat phang
(ABCD), déng thai khong ndm trong mat phiang (ABCD). Mot mat phéng di qua
A vacat Bx, Cy, Dz lan luot tai B’ , C', D" véi BB’ = 2, DD’ = 4. Khi d6 CC’
bang:

A. 3. B. 4. C. s D. 6.
Bai 33: Cho hinh lang tru tam giic ABC.A'B'C". Goi L, I lan luot la trong tam
clia cdc tam gidac ABC va A'B’C’ (hinh trg 79). Thiét dién tao bdi mat phang
(AlJ) véi hinh lang tru da cho la:

A. Tam gidc can. C. Hinh_thang.
B. Tam giidc vuong. D. Hinh binh hanh.

Bai 34: Cho hinh binh hanh ABCD. Qua A, B, C, D lan luot v& bon nura dudng
thang AX. By Cz, Dt & cling phia déi v6i mat phang (ABCD). song song véi nhau
va khong nam trong mat phang (ABCD). Mot mat phang () lan luot cat Ax, By, Cz
vaDuan A, B, Cva D,
a. Chung minh (Ax, By) // (Cz. D).
b. Goil=ACNBD,J=A'C' nB'D’. Chimg minh 1J // AA".
c. Cho AA"=x,BB =y, CC" =z Haytinh DD".
A. x+y+z. B.x+y-z C.x-y+z. D.x-y-z
Bai 35: Cho tt dien ABCD. Goi M la trung diém cia AB. Hoi mat phing (P) qua
diém M, song song véi ca AD vt BC ¢6 di qua trung diém N cua CD khong ?
A. Cé. B. Khong.
Bai 36: Cho tir dién déu SABC canh bang a. Goi I la trung diém AB, M la mot diém
di dong trén doan Al Qua M vé mat phang («) song song véi (SIC).
a. Thiét dién tao b (a) va tt dién SABC la:

A. Tam giac can tai M. C. Hinh binh hdllh

B. Tam gidc déu. D. Hinh thoi.
b. Chu vi cua thiét dién theo AM =X la:
A. x(1++3). C. 3x(1+ 3.
B. 2x(1 + v/3). D. Khong tinh duoc.

Bai 37: Cho hinh vuong ABCD vi tam gidc déu SAB nain trong hai mat pharg
khédc nhau. Goi M la diém di dong trén doan AB. Qua M vé mat phang (o) sorg
song vai (SBC). Thiét dién tao bdi (a) va hinh chép S.ABCD la hinh gi ?
A.Tam giic.  B. Hinh binh hanh.  C. Hinh thang.  D. Hinh vuoéng.

Bai 38: Goi N, P, Q lan luot 1a giao cua mat ph'{ing (o) v6i cdc duong thang CD,
DS, SA. Tap hop céc giao diém I cua hai dudng thang MQ va NP la :

A. Dudmg thing. C. Doan thang song song véi AB.

B. Nua dudmg thang. D. Tap hop réng.

56



Bai 39: Cho hinh lang tru tam gidic ABC.A'B'C'. Goi H 1a trung diém cua canh
A'B'. o = ’
a.  Chimg minh rang dudmg thang B¢ song song véi mat phang (AHC).
b. Tim giao tuyén d cua hai mat phang (A'B'C') vi (A'BC). Chimg minh
rang d song song v4i mat phiang (BB'C'C). _
c. Thiét dién cla hinh lang tru ABC.A'BC' khi cit boi mat phang (H, d) 1a -
hinh gi ?
A. Tam gidc.  B. Hinh binh hanh.  C. Hinh thang.  D. Hinh vuong.
Bai 40: Chimg minh ring tong binh phuong tit ca cic dudng chéo ciia mot hinh
hop bing tdng binh phuong tat ca cdc canh cua hinh hop do.

§ 5. PHEP CHIEU SONG SONG

I. KIEN THUC CAN NHO
1. PHEP CHIEU SONG SONG
Cho mat phang a va mét dudng thang / khong song song véi .

Vi méi diem M trong khong gian. duomg thing qua / M
M song song véi [ s& cit a tai diem M'. Diém M’ duoc \
goi la hunh chiéu song song cua diem M rén mat phang <
o theo phuong /. M /
(o1

Mt phang « goi 1a mdr phang chici,
Phép dat tuong img mdi diem M wong khong gian véi hinh chicu M” ctia no
tren « duge goi [a phép chiéu song song lén mdt phang & theo pliong 1.
Chit y: Néu a // / thi hinh chiéu cta a len « I mot diém trén o (chinh I giao dién
cia a vdi a), do vay cdc tinh chat trong phan sau chi xét nhimg doan thang hoac
duong thang khong song song véi /.
2. CAC TINH CHAT CUA PHEP CHIEU SONG SONG
Pinh li 1: Phép chiéu song song bién ba diem thdng
hang thanl ba diém thang hang va khong lam thay doi
thir te ctia ba diém do.
Hé qua: Hinl chiéu song song cria diomg thang la diomg
thang, cia tia la tia, ciia doan thang la dogn thang.
Pinh li 2: Hinh chiéu song song ctia hai dicong thang song song la hai diong
thing song song hodc trimg nhau.

Heé qua: Hinh chiéu song song cita mor hinh binh hanh khong nam trong mdt
phang song song véi phicong chiéu la mot hinh 'binh hanh.
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Dinh li 3: Phép chiéu song song khong lam thay doi
t 80 do dai cua hai doan thang hodc song song
hodc ciing nam trén mot dicong thang.

Tiucla: — =

AB A'B

BC BC '

3. HINH BIfU DIEN CUA MOT HINH KHONG GIAN TREN MAT PHANG

Ta thudng vé cdc hinh khong gian nhu hinh chop, hinh lang tru, ... trén bang

hay trén trang giiiy cac hinh vé d6 goi la hinh biéu dién ciia mot hinh khong
gian trén mdt phdng.

Dinh nghla Hinh biéu dién ciia mot hinh H 1 ong khong gian la hinh chiéu song
song ctia H Ién mot mdt phang nao dé theo mot phuong chiéu nao do.

Cdc yéu cdu doi voi mot hinh biéu dién:
Hinh biéu dién phdi diing: Dé vé diing ching ta cin quan tam téi cdc y&u 1o
dugc bao toan sau:

L.

a.
b.
2.

Su thang hang va thi tu cta céc diém trén mot dudng thang.
Su song song cua cac duong thang, cac tia hodc cac doan thang.
Ti s6 do dai cua céc doan thing cung phuong.

Nhu vay, cdc tinh chdt cita hinh khong thay déi qua phép chiéu song song
déu ditore gitt nguyén trén hinh biéu dién.
2. Hinh biéu dién phai noi: Gitip ching ta dé tudng tuong.

Chung ta co:

Tam gidc: Mot AABC c6 thé xem 1a hinh biéu dién clia mot tam gidc
bat ki (déu, can, vuong).

" Hinh binh hanh: Mot hinh binh hanh ABCD c6 thé xem 1a hinh biéu

dién cua cdc loai hinh binh hanh nhu hinh vuéng, hinh chir nhat, hinh
thoi va hinh binh hanh bat ki.
Puong tron: Dé biéu dién duong tron chiing ta sir dung mot hinh Elip.

II. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TULUAN
Bai 41: Xdc dinh tinh ding, sai ctia cic ménh dé sau:

a.

Hinh chiéu song song clia hai dudmg thang chéo nhau c6 thé tring nhau.
A. bung. B. Sai.

b. Hinh chiéu song song cua hai dudng thing chéo nhau thi ¢t nhau.

A. Ding. B. Sai.

Bai 42: Xéc dinh tinh ding, sai ciia cic ménh dé sau:
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a.

Hinh chiéu song song ctia hai dudng thang chéo nhau c6 thé song song
véi nhau.

A. Dung. B. Sai. |

Hinh chiéu song song cua hai dudng thang chéo nhau cé thé cat nhau,
trung nhau, song song vdi nhau.

A. Ding. B. Sai.



Bai 43: Xadc dinh tinh diing, sai cua cic ménh dé sau:
a. Hinh chi€u song song cua hai dudng thang cat nhau c6 thé song song

vdi nhau.
A. DPung. B. Sai.

b. Hinh chiéu song song cua hai dudng thang cat nhau thi cat niau.
A. Ding. B. Sai.

Bai 44: Xac dinh tinh diing. sai cla cdc ménh dé sau:
a. Hinh chi€u song song cua hai dudng thang cat nhau ¢ thé tring véi

nhau.
A. Ping. B. Sui.

b. Mot dudng thang cé thé song song véi hinh chiéu song song clia né.
A. biung. B. Sai.

Bai 45: Xdc dinh tinh diing, sai cua cdc ménh dé sau:
a. Mot duong thang ludn cit hinh chiéu song song ctia no.

A. Ding. B. Sai.
b. Mot dudng thang cé thé tring véi hinh chiéu song song clia 16.
A. Ding. B. Sai.

Bai 46: Cho hinh hop ABCD.A B,C,D,. Tim diém I trén duding chéo B,D va diém ]

trén duong chéo AC sao cho 1J // BC,. Tinh t1 s6 TIE .
|

A. 2 B. I. C l D l
. 2 . - 3 .
BAI TAP LAM THEM

Bai 47: Xadc dinh tinh ding, sai cha cdc ménh dé sau:
a. Hai duong thang chéo nhau thi khong ¢ diém chung.

A. Ding. B. Sai.
b. Hai duong thang khong c6 diém chung thi chéo nhau.
A. Dung. B. Sai.
c. Hai dudng thang chéo nhau thi khong ciing thudc mot mat paang.
A. Ding. B. Sai.
d. Hai dudng thang song song thi chéo nhau.
A. Ding. B. Sai.

~ Baid48: Xic dmh tinh ding, sai cta cdc ménh dé sau:
a. Hai mat thdng phan biét cling song song véi mot mat phang thif ba thi
song song vdi nhau.

A. Pung. : B. Sai.
b. Hai mat phang phan biét cung song song vSi mot dudng thang thi song
song VvGi nhau.

A. bing. ' B. Sai.
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c. Hai matphang phan biét khong song song thi cit nhau.

A. bDing. - B. Sai.
d. Hail mat phdng phan biét cung song song voi mot mét phang thit ba thi
song song Vvdi nhau.

A. bDiung. - B. Sai.
e. Mot duorng thiang cat mot trong hai dudng thang song song thi cat dudng
thang con lai.

A. bung. | B. Sai.
f. Mot mat phing cat mot trong hai dudng thing song song thi cat duong
: thdng con lai.

A. Dung. B. Sai.
g. Mot dtwno thing cat mot trong hai mdt phing song song thi cit mat
phang con lax

A. Dung. B. Sai-
Bai 49: Cho tir dien ABCD. Goi M, N Ian lugt Ia trung diém cua csic canh AD
va BC; G la trong tam ABCD. Khi dé, giao diém cta dudng thing MG va
mp(ABC) la:

A. Diém C. | B. Diém N.

C. Giao diém cua duong thang MG va duong thang AN.

D. Giao diém cua dudng thing MG va dudng thang BC.
Bai 50:  Cho tr dién ABCD va ba diém E, F, G lan luot nam trén ba canh AB,
BC, CD ma khong trung véi cdc dinh. Fhlel dién cua hinh wr dlen ABCD khi cat
bai mp(E FG) la:

A. Mot doan thang. C. Mot hinh thang.

B. Mot tum gidc. D. Mot ngu gidc.
Bai 51: Cho ur dién ABCD va ba diém 1, J. K lan lugt nam trén ba canh AB, .
BC, CD ma khong trung vai cac dmh Thiét dién cta hinh i diénh ABCD Khi cit
boi mp(1JK) la:

A. Mot doan thang. C. Mot hinh thang.

B. Mot tam gidc. D. Mot ngu gidc.
Bai 52: Cho hinh chop S.ABCD. Goi ACNCD=1J,ADn BC K. Dang thic
nao sai trong cdc dang thitc sau?

A. (SAC) ~(SBD) = SI. C. (SAD) ~(SBC) = SK.

B. (SAB) " (SCD) = SI. D. (SAC) n (SAD) = AB.
Bai 53: Cho ti dien ABCD. Goi M., K lan luot la trung diém cua E.C va AC, N
la diém trén canh BD sao cho BN = 2ND. Goi I’ 1a giao diém cua AD va mat
phing (MNK). Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao ding?

A. AF=FD. B. AF=2ID. C. AF=3FD. D. FD=2AF.

-
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Bai 54:  Cho hinh chép S.ABCD. Mot mat phang khong di qisa dinh fido cia hinh
chdp cit ¢dc canh SA, SB, SC < SD lan luot i A", B, C, D'. Goi O i giao diém
cia AC va BD. Tim ménh dé ding trong cac ménh dé sau:

' Cdc dudng thing A'C, BD', SO doi mot chéo nhau.

Céc dudng thang A'C', BD', SO dong phang.

. Cdc dudng thang A'C', BD', SO déng quy.

. Hai dudng thing A'C va B'D' cit-nhau con hai ducmg Ihdng A'C' va
SO chéo nhau.

Bai 55: Cho ¥ dién ABCD. Goi G va E lan luot 1a trong tam cva AABD va’
ABC. Ménh dé nao duéi day ding ?

A. Pudng thing GE song song véi dudng thing CD.
B. Duimg thing GE cit dudng thiang CD.
C. Hai duong thang GE va CD chéo nhau.
D. Pudng thang GE cit duong thang AD.

Bai 56: Cho tir dién déu-ABCD c6 canh bang a. Goi G la trong tan. AABC. Cat
t dién boi mat phang (GCD) thi dién tich cha thiét dién la:

2 [+ " L2 2
af. &df. Q“f. p. V3

cop’s?

A.

Bai 57: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh binh hanh. Goi I, J lan luot la
trung diém clia AB va CB. Khi do, giao tuyén cia hai mat phang (SAB) va
(SCD) 1a dudng thang song song Véi:

A. Puong thang AD. C. Puong thing BI.

B. Dudng thiang BJ. D. Dudng thang IJ.
Bai 38: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 diy la mot hinh binh-hanh. Goi. A', B, C,
. D' 1an luat [a trung diém cia cdc canh SA, SB, SC, SD. Tim ménh dé diing trong
cac ménh dé sau: :
A. A'B'// mp(SAD). C. mp(A'C'D')// mp(ABC).

B. A'C'// mp(SBD). D. A'C'// BD.
Bai 59: Cho t dién déu ABCD c6 canh bing a, diém M trén canh AB sao cho
AM =m (0 < m < a). Khi dé, dién tich thiét dién cta hinh tr diér. khl cat boi
mat phiing qua M va song song-véi mp(ACD) a:

m \[3_ (d+m)2«[.3

A, = C.
P _

4
B, &~ T)QC . D. _(,_",‘_*ﬂll;\_@,

2 4 o
Bai 60: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Vé thiét dién cua hinh hop tao boi mat
phing. di qua hai trung diém M. N cla cdc canh AB, AD va tam O cta mat

CDDC.
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Bai 61: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la mot hinh binh hanh. M¢t méat phiing
(P) song song vdi AC va SB lan luot cit cac canh SA, SB, SC, SD, BD tai M, N,
E.F, L J. Trong cdc ménh dé sau day, ménh dé nao ding?

A. B6n dudng thing MN, EF, 1J, SB d6i mot song song.
B. B6n dudng thing MN, EF, 1J, SB déng quy.
C. Bon dudng thang MN, EF, 1J, SB dong phéng.

D. Ca ba ménh dé trén déu sai.

Bai 62: Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF ndm trong hai mat phéng
khdc nhau. Lay diém M, N lan luot thudc cac dudng chéo AC, BF sao cho
MC = 2AM; NF = 2BN. Qua M, N ké cdc dudng thang song song vdi AB cat
cac canh AD, AF lan lugt tai M, va N,. Chimg minh rang:

a. MN//DE.

b. M,N, // (DEF).

c. (MNN,M,) // (DEF).
Bai 63: Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A'B'C'. Goi G, G' 1an lugt 1a trong tam
cua tam gidc ABC va A'B'C’. M6t mat phang (o) cat cac canh AA', BB, CC,
GG' l4n luot tai A,, B,, C, va G,. Chimg minh rang:

a. GG’ song song va bang canh bén cla hinh lang tru.

b. G, la trong tam cua tam gidc A,B,C,.

¢. GG = %(A,A' +BB +CC), GG= —;(A,A +B,B+C,C).

Bai 64: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Trén ba canh AB, DD', CB' lan lugt 13y
ba diém M, N, P khong tring véi cac dinh sao cho AM = - = Eds .
AB DD BC

a. Ching minh ring mp(MNP) va mp(AB'D'") song song v&i nhau.

b. Xac dinh thiét dién cta hinh hop khi cat bdi mat phdng (MNP).
Bai 65: Cho hai tia Ax va By nim trén hai dudng thang chéo nhau. Mot diém M chay
trén Ax va mot diém N chay trén By sao cho AM = kBN (k > 0 cho truéc).

a. Ching minh ring MN song song véi mot mat phéng c6 dinh.

b. Tim tap hop cac di€m I thudc doan MN sao cho IM = kIN.
Bai 66: Cho hai dudng thing chéo nhau a, b. Trén a ldy hm diém phan biét A,
B; trén b I4y hai diém phan biét C, D.

a. Ching minh rang AC va BD chéo nhau.

b. M la mét diém trén canh AC, N 1a mot diém trén canh BD. MN c6 thé

song song v&i AB hoac CD dugc khong ? |

¢. O ladiém trén doan MN. Chimg minh ring AO cét CN, va BO cat DM.
Bai 67: Trong mat phing a, cho tif gidc ABCD, S la mot diém khong thudc a.
Goi I, J 1a hai diém c6 dinh trén SA va SC véi SI > IA va SJ < JC. Mot mat
phing B quay quanh 1J cét SB tai M, SD tai N. |

a. Chimg minh ring 1J, MN va SO déng quy (véi O'1a giao diém clia AC

va BD). Suy ra cach dung diém N khi biét diém M.
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b. ADcat BC tai E, IN cat MJ tai F. Chimg minh S, E, F thing hang.
c. INcat AD tai P, MJ cat BC tai Q. Chiing minh rang PQ luon d1 qua mot
diém c6 dinh khi o di dong.

Bai 68: Cho hinh chép SABCD ddy la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lin
lugt 1a trung di€m SB, SD va OC.

a. Tim giao tuyén ctia (MNP) véi (SAC) va tim giao diém ctia SA véi (MNP).

b. Tim thiét dién cua hinh chép véi (MNP)

c. Tinh ty s6 mat phang (MNP) chia céc canh SA, BC va CD.
Bai 69: Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh thang, cdc canh ddy AD =
a, BC=b. Goi I, J lan luot 1a trong tam ciac ASAD, ASBC.

a. Tim giao tuyén cta (SAD) véi (SBC).
Tim giao tuyén cua (BCI) vdi (SAD).
Tim giao tuyén ctia (ADJ) véi (SBC)
Tim d¢ dai doan giao tuyén cua hai mat phang (ADJ) va (BCI) gidi han
bdi hai mat phang (SAB) va (SCD)
Bai 70: Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh vuéng canh bing a, mat

bén SAB la tam gidc déu. Cho SC = SD = a+/3. Goi H, K lan luot 12 trung diém
ciia SA, SB. M la moét diém trén canh AD. Mat phang (HKM) cat BC tai N,
a. Chuing minh HKMN Ia hinh thang can.
b. bat AM = x (0 € x £ a), tinh dién tich ctua t& gidc HKMN theo a, x.
Tinh x dé dién tich nay nho nhat.
c. Tim tap hop giao diém cua HM va KN; cua HN va KM.
Bai 71: Cho chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot
1a trung diém céc canh AB, CD. Goi P 1 trung diém clia SA.
a. Ching minh MN song song Vi cac mat phing (SBC) va (SAD).
b. Chitng minh rang SB song song v6i (MNP).
¢. Ching minh rang SC song song véi (MNP).
d. Goi G, va G, theo tht tv la trong tam AABC va ASBC. Chimg minh
G,G, song song vdi (SAD).
Bai 72: Cho hinh chép S.ABCD ddy ABCD la hinh thang cé ddy 1én BC = 2a,
AD = a, AB = b. Mat bén SAD la tam gidc déu. o 13 mat phing qua diém M trén
canh AB va song song védi SA va BC, a cit CD, SC, S B lan luot tai N, P, Q.
a. Chimg minh MNPQ la hinh thang can.
b. Tinh dién tich thiét dién theo a, b va x = AM, (0 < x < b). Tinh gia tri
16n nhat cua dién tich.
Bai 73: Cho tt dién ABCD. Goi I, J 1a hai diém di dong 1an luot trén cac canh

AD, BC sao cho luén ¢é 1A - _JE
ID JC

a. Chitng minh ring IJ lu6n song song véi mot mét phing ¢6 dinh.
b. Tim tap hop diém M chia doan IJ theo ti s6 k cho trudc (tic diém M

thod IM = k.MJ).

=\ g
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Bai 74: Cho hinh chép S.ABCD div ABCD la hinh thang, ddy 1én AB = 3a,
AD = CD = a. Mat bén (SAB) la tam gidc can dinh S véi SA = 2a, o 1a mat
phéng di dong song song Vi (SAB). cat cdc Ldnh AD, BC, SC, SD theo thi ty
tai M, N, P, Q. \
a. Ching minh MNPQ la hirh thang can.
b. Patx = AM, v6i 0 < x < a. Dinh x dé MNPQ ngoai tiép duoc mot duong
tron. Tinh ban kinh ducmg tron do.
c. Goi I la giao diém cua MQ va NP. Tim tap hop nhimng dlem I khi M di
dong trén AD.
d. GoilJ la giao diém cua MP va NQ. Chu‘ng minh 1J ¢6 phuong khong déi
va J di dong trong mot mat phing ¢6 dinh.
Bai 75: Cho lang tru tam gidc ABC.A B,C,. Goi M, M, theo tht wr la trung
diém cua cac canh BC va B,C,.
a. Chimg minh raing AM // A M,. 3 ‘
b. Timgiao diém cua mat phang ( AB,C)) v6i dudng thang A M.
¢. Tim giao tuvén d cia hai mat phang (AB,C,) va (BA,C)).
d. Tim gido diem G cua dudong thing d véi mat phéng (AMA)). Chimg
minh rang G 1a trong tam AAB,C,.
Bai 76: Cho lang tru tam gidac ABC. A B,C,, ddy la tam gldc déu canh a. Céc
mat bén ABB,A,, ACC,A; 1a hinh vuong. Goi [, J 1a tim cdc mat bé,i noi trén va
O la tam dudng tron ngoa_ii tiép tam giic ABC. |
a. Chung minh IJ song song vdi mat phing (ABC).
b. Xic dinh thiét dién cta lang tru véi mat phang (IJO). Chimg minh thiét
dién la thang can. Tinh dién tich cua né-theo a.
Bai 77: Ching minh rang tong binh phuong tat ca ciac dudng chéo ciia mét hinh
- hop béing tong binh phuong tit ca cac canh cua hinh hop dé.
Bai 78: Cho hinh hop ABCD. A B,C,D,. '
a. Chimg minh riang (BDA, )// (B, D C)
b. Ching minh duong chéo AC, di qua cdc trong tam G, G, cua AA BD va
ACB,D, va G, G, chia doan AC, lam 3 phén bang nhau.
c. Xdc dgnh thiét. dién cat bdi mat phiang (A,B,G,) véi hinh hop di cho.
Thiét dién la hinh gi ?
d. Goi O, K lan luot 1a tam cdc hinh binh hanh ABCD va BPCC,B,. Xac
dinh thiét dién cat boi mat phiang (A,0OK) véi hinh hop di cho.
Bai 79: Cho hinh lap phuong ABCD.A,B,C,D, canh a. Goi M, N, P lan luat la
trung di€ém cta AB, B,C, va DD,.
a. Chimg minh (MNP) song song véi cic mit phang (AB,D,) va (BDC, .
b. Xdc dinh thiét dién cta hinh lap phuong véi mat phang (MNP). Thiét
dién la hinh gi ? Tinh dién tich cua no.
Bai 80: Cho tit dien ABCD. Goi G la trong tam AABC.
a. Chng minh hinh chi€¢u song song K cta diém G trén mat phang (BCD)
theo phuong chiéu AD i trong tam ABCD.
b. Goi M, N, P lan luot Ia trung diém cuia cdc canh AB, AC, AD. Tim tinh
chi€u song song cua cic diéim M, N, P trong phép chiu song song ¢ cdua).
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DAP SO TRAC NGHIEM - LGOI GIAI TU LUAN
Bai 1: Pdp so'trac nghiém a). B:b). A;c). A.
a. Meénh dé 1a sai boi ¢6 vO s6 mat phang di qua ba diém A, B, C thanz hang.
b. Meénh dé la ding theo tinh chat thira nhan 2.
c. Meénh dé la dung — Ban doc ne gidi thich.
Bai 2: Ddp sé trac nghiém A.
Loi giai tie lugn: Gia su:

Meac (P)

' ={M P = A.
anb={ }ﬁ{MEbC(Q)zMe()m(Q) A= M e

Bai 3: Ddp so'trac nghiém A.
Lo gidi tir lugn: Gia su cac dudmg thang BC, CA, AB lan luot cét (P) tai D, E, F,
ta di chiing minh ba diém D, E, F thang hang.

Trudc tién. ta thdy ngay ba diém D, E, F thuoc mat phéng (P).

Mat khéc, ta cé:

D e BCc(ABC)=D € (ABC).
E € CA c(ABC)= E € (ABC).
Fe ABc (ABC) = F € (ABQ). / A
Vay, ta duoc: (ABC) ~ (P) = {D. E. F} e
p\ D E F

= D, E, F thang hang.
Bai 4: Ddp so trac nghiém a). B:b). B;c). A.
a. Ménh dé nay sai — Ban doc nr gidi thich.
b. Ménh dé nay sai bdi ¢ vo s6 mit phiang chita mot dudng thang cho trudc.
c. Menh dé nay diing, boi gia s ton tai hai mat phang (P) va (Q) chira diém A
va dudng thang a (véi A ¢ a).

L4y hai diém phan biét B, C thudc a. ta nhan thay:

P) = (ABC
{() ( ):(P)E(Q).

AN

(Q) =(ABC)
Vay, ¢6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém va mot duong thing
khong chia dieém do.
Bai 5: Ddp so'trac nghiém ay. B:b). A:c). B.
a. Ménh dé nay sai, thi du khi hai dudng thang dé trung nhau.
b. Ménh dé nay diing. bdi gia st ton tai hai mat phang (P) va (Q) chia hai
dudng thang cat nhau a vab (a nb = {C)).
L4y hai diém A va B theo thit tv thudc a va b (A, B khic C), ta nhan thay:
{(P) = (ABC)
(Q) =(ABC)
Vay, ¢6 mot mat phiang duy nhit di qua hai dudng thang cét nhau cho truée.
c. Meénh dé nay sai, thi du khéng cé mat phang nao di qua hai duong thing AB
va CC, cua hinh lap phuong ABCD.A|B,C,D,.

= (P)=(Q).
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Bai 6:  Ddp s6 trdc nghiém B.

Loi giai tie luan: KhOng thé két luan rang ba dudng thing a, b, ¢ curg nam trong
mot mit phang, bdi néu a, b, ¢ cling dong quy tai A thi chung ¢c6 thé khong dong
phing (thi du ba dudng thang AB, AD, AA, cua hiph lap phuong
ABCD.A B,C,D)).

Bai 7: Dap sé'trdc nghiém A.
Lon gidi ry ludn: Véi ba dudng thang phan biét a, b, c. Gia sir:
anb={A}l,bnc={B},cna={C}.
Xé€t hai trudong hop:
Truong hop I: Ba diém A, B, C la ba diém phan biét.
Do a, b, c phan biét nén A, B, C la ba diém khong thang hang. Vay ching
xdc dinh mét mat phang (ABC). Ta ca:
= Dudmg thang a cé hai diém A, C thusc (ABC), nén a € (ABC).
* Tuongtub e (ABC) vac e (ABC).
Vay, ba dudng thang a, b, ¢ cling thuéc mét mat phang (ABC) — Mau thuan.
Truong hop 2: Hai trong ba diém A, B, C trung nhau, gia sit A = B.
Neéu A # C thi a = ¢, mau thuan.
Do do, taphdi c6 A=C«< A=B=C <« a, b, cdong quy.
Vay, ba dudng thang a, b, ¢ dong quy.
Bai 8: Ddp s6'trdc nghiém A.
Lon giai tie ludn: Nhan xét rang:
(M, a) m (M b) = MO < (0, C) - co dinh.
Bai 9:  Ddp sé'trdc nghiém a). A;b). B.
a. Trong mat phang (SAC), ta cé:
CM N SO = {I} = (I} =(CMN) " SO.
b. Trong mat phang (SBD), ta cé: P
NINSD={J} = {J} =(CMN)~SD D/
= (SAD) N (CMN) = MJ. J%

Bai 10: Ddp sé'trdc nghiém a). A;b). A;c). B.
Thiét dién clta mot hinh & dién ¢6 thé 1a tam gidc, td gidc (nhrr trong hinh
vé dudi day):

=

B
Thiét dién clia mot hinh tf dién khong thé 1a ngii gidc bai ti dién chi c6 bon mat.
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Bai 11: Ddp so'trdc nghiém a). A;b). A.
a. Tacénhan xét: E € ABc (ABC) = E € (ABQO),
Fe ACc (ABC) = F € (ABCQ),

Tir d6, suy ra EF < (ABC)
b. Ta cénhan xét: I € EF c (DEF) = I € (DEF),
[ € BCc(BCD) =1 e (BCD),

Tirdo, suy ral € (BCD) m (DEF).

Bai 12: Ddp so'trdc nghiém A.

Lot gidi tie lugn: Ta ¢6 thé trinh bay theo hai céch sau:

Cdch 1: Goi M la trung diém CD, ta ¢6 nhan xét: B ¢ D
MG, MGg 1 M

- = 2-*3GG BA
MB MA 3 S U

C
Goi G la giao diém ctia AG, va BGy, ta c6: Gat OgU_Galp 1
' AG BG AD 3

Chiing minh tuong tu ta ciing nhan duoc khang dinh AG, va CG,. ciing cét
nhau tai G.

Vay, ba doan AG,, BGy, CG., DG,, dong quy tai G.
Cdach 2: Goi G la trong tam cta td dién ABCD (trung diém doan MM).

Noi AG cit BN tai A', ta cAn chimg minh A' 1a trong ta/rxn ABCD.

Keé NN’ song song vii AA' (N' € BM), khi dé:

NN' la duong trung binh cua AABA'

= N'B=N'A" (1)
GA' la dudng trung binh cua AN'MN
= N'A'= MA" (2)

Tu (1) va (2) suy ra BA' = 2MA",

Va vi A' thudc trung tuyén BM cua ABCD nén A' la trong tam ABCD, tuc la
A' = G, hay néi ciach khac AG, di qua G.

Ching minh tuong tu, ta c6 BGy, CGc di qua G.

Vay, ba doan AG,, BGy, CG. dong quy tai G.
Bai 13: Pdp sé trdc nghiém a). A;b). B;c). B;d). A
a. Ménh dé ndy la ding, bdi néu trdi lai gid su ching cé diém chung thi suy ra
chiing dong phang.
b. Ménh dé nay Ia sai, bdi hai dudng thing song song ciing khong cé diém
chung.
c. Ménh dé nay la sai, bdi hai duong thing c6 thé cat nhau.
d. Meénh d¢ nay la ding — Ban doc tw gidi thich.
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Bai 14: Ddp s trdc nghiém a). D; b). D.
a. Hai duong thing MQ, NP chéo nhau. boi néu trii
lai ttc 13: MQ va NP déng phing
= bon diém M, N, P, Q déng phing N
= MN va PQ déng phing B
= AB va CD déng phang , diéu d6 1a mau thuin.
b. Hai dudng thing MP, NQ chéo nhau, bdi néu tréi lai tic la:
MP va NQ doéng phing = bon diém M, N, P, Q déng phiang C
= MN va PQ déng phang = AB va CD déng phing. d:eu dé la mau thuan.
Bai 15:
a. Nhan xét ring ba mat phing phan biét (PQRS),
(ABC), (ACD) cit nhau theo ba giao tuyén PQ, SR,
AC, do d6 ba dudng thang PQ, SR, AC hoac doi mot
song song hoac dong quy.
b. Nhan xét ring ba mat phiang phan biét (PQRS),
(ABD), (BCD) cit nhau theo ba giao tuyén PS, QR,
BD, do d6 ba dudng thing PS, QR, BD hoidc doi mot
song song hoac dong quy.
Bai 16: Ddp s6'trdc nghiém a). B; b). D.
a. Taco:
((ABC) " (ACD) = AC
| (ABC) ~ (PQR) = PR
(ACD) ~ (PQR) = Ox

PR//AC

= Qx /PR // AC.

b. Taco:
[(ABC) " (ACD) = AC
< (ABC) n(PQR) =PR
(ACD) N (PQR) =Qx
 PRNAC ={I}
= Qy, PR va AC dong quy tai L.

Gia st Qx cit AD tai Sthi S chmh 1a giao diém cua
(PQR) vai canh AD.
Bai 17: Pdp s6 trdc nghiém A. |
Loi gidi ne ludn: Xét AABC véi 1, R, P thang hang, theo dinh Ii Mélélaus, ta

duogc: P—A&B—.l—gzl = Ezl. (2) 4
PB RC 1A A 2
Xét AACD vai I, Q, S thang hang,
theo dinh li Mélélaus, ta duoc:
: I
SA QD € _ 1= 2 -5 e 5A= 95D, dpem.
SD QC IA SD
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Bai 18:

a. NOi AG cat BN tai A', ta can ching minh A’ la trong tam ABCD.

Ké MM ' song song vdi AA' (M' e BN), khi dé:
‘MM’ 4 dudng trung binh cua AABA'

= M'B=M'A". (1)
GA' la duong trung binh cia AM'MN
= M'A'=NA" (2)

Tu (1) va (2) suy ra BA"'= 2NA'.

Va vi A' thudc trung tuyén BN cia ABCD nén A' 1a trong tam ABCD.
b. BPdp sé trdc nghiém B.
Loi gidi tie Iugn: Xét AABA' v6i M, G, N thang hang, theo dinh li Mélélaus, ta
duoc: ME (—}é—& =1= b 2 < GA =3GA', dpcm.

MA GA' NB GA' 3

Bai 19: Ddp so trdc nghiém a). B; b). B;c). A;d). B;e). A.
a. Meénh dé nay sai, boi a va b ¢6 thé cit nhau.
b. Meénh dé nay sai, boi a va b ¢6 thé cit nhau.
c. Ménh dé nay dung — Ban doc e gidi thich.
d
e

Ménh dé nay sai, b&i a va b co thé cit nhau.
. Meénh dé nay ding — Ban doc ti gidi thich.
ai 20: Ddp s6 trdc nghiém a). B; b). A;c). B;d). Aje). B; f). A,
a. Meénh dé nay sai, bai (P) ¢6 thé chita b.
b. Meénh dé nay ding — Bun doc tie giai thich.
c. Meénh dé nay sai, boi (P) c6 thé song song Vdi b.
d. Meénh dé nay ding, bdi gia sit: an(P) = (M} = (a, b) N (P) = Mx.
Trong mat phing (a, b) vi a song song vdi b va a cat Mx tai M nén b ciling s&

cit Mx tai N. Vay, ta duoc b n (P) = {N}. A
e. Meénh dé nay sai, boi khi d6 (P) sé cét b.
f. Ménh dé nay ding — Ban doc i gidi thich. M N
Bai 21: Ddp s0 trdc nghiém a). A;b). A.
a. Nhan xét ring: MN // BC < (BCD) = MN // (BCD). B C
b. Tacé: .
' (ABC)~(BCD)=BC X -

(ABC) ~ (DMN) = MN
- (BCD)N(DMN) =d
|MN // BC

Bai 22: Ddp sé'trdc nghiém a). A:b). A;c). A.

a. Thiét dién c6 thé 1a hinh thang, cu thé n€u mat phing
chita MN (véi M € ABva N € AC) va song song v6i AD.

= d//MN //BC c (ABC) = d // (ABC).
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Khi dé, thiét dién duge xdc dinh nhu sau:
= Trong (ABD) ké Mx song song v6i AD va cit
BD tai F.
= Trong (ACD) ké Ny song song véi AD va cit
BD tai E.
Tir d6, suy ra:
NE // MF = MNEF la hinh thang.
b. Thiét dién c¢6 thé 1a hinh binh hanh, cu thé néu mat phing di M (véi
M e AB) song song véi AD va BC.
Khi dé, thiét dién duoc xac dinh nhu sau:

" Trong (ABC) ké Mt song song véi BC va
ciat ACtai N.

. Trong (ABD) ke Mx song song véi AD
va cat BD tai F.

* Trong (ACD) ke Ny song song véi AD
va cit CD tai E.

D
Khi d6, tir cach dung ta suy ra MF // NE. (1)
Mit khéc, ba mat phang (MNEF), (ABC) va (BCD) cét nhau theo ba giao
tuyén MN, BC, EF va MN // BC nén MN // EF. 2)

Tir (1) va (2) suy ra thiét dién MNEEF la hinh binh hanh.
c. Thiét dién c6 thé la hinh thoi, cu thé véi thiét dién dugc dung nau trong cdu

b). Khi d6, dé¢ MNEF la hinh thoi diéu kién la: MN = MF. (*)
T i MN _ AM — MN = AM.BC_ (3)
BC AB AB
EE_PMSMpz AD‘BM. ,(4)
AD AB AB

AM.BC _ AD.BM - AM _ AD
| AL BM BC

Vay, mat phang (P) di qua diém M (véi M € AB sao cho %&M = -‘:% ) song

Khi d6, diéu kién (*) trd thanh:

song vdi AD va BC sé cit tit dién theo mot thiét dién 1a hinh thoi.
Bai 23: Ddp sé'trdc nghiém D.
Lot gidi tie ludn: Ta cé:

[(ABC) N (BCD) =BC

! (ABC) " (MNE) = MN
(BCD) "(MNE) = Ex
[MN //BC

Gia st Ex cit BD tai F. Vay, thiét dién la hinh thang MNEF.

= Ex // MN // BC.
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Bai 24:
a. Thi€t dién dugc xédc dinh bang cach:
« Trong mat phing (ABCD) ké Ox song song vdi
AB. Ox cat AD va BC theo thir tu tai M va N,
» Trong mat phing (SBC) ké Ny song song
vdi SC, Ny cét SB tai P.
» Trong mat phing (SAB) ké Pz song song véi
AB, Pz cit SA tai Q.
Khi d6, tir gidc MNPQ la thiét dién can dung.
b. Ddp so trdc nghiém A.

Loi giai tie lugn: B& MN va PQ cling song song véi AB nén:
MN // PQ = MNPQ la hinh thang.

Bai 25: Pdp s6 trac nghiém C.

Lo gidi tie lugn: Thiét dién dugc xdc dinh bang cach:

» Trong mat phang (ABCD) ké Mx song song vdi
BD, Mx céit AC va AD theo thit tu tai I va N.
» Trong mat phing (SAB) ké My song song
véi SA, My cit SB tai R.
* Trong mit phing (SAC) ké Iz song song vdi
SA, Iz cat SC tai Q.
» Trong mat phang (SAD) ké Nt song song véi SA, Nt cit SD tai P.
Khi 6, ngii gidc MNPQR 12 thiét dién cin dung.
Bai 26: Ddp sd'trdc nghiém a). B;b). A;c). A;d). Bie). B;f). A.
a. Meénh dé nay sai, bdi theo hé qua 2 cua bai hoc 3 thi hai mat phéng dé ¢6
thé cét nhau.
Ménh dé nay diing theo hé qua 2.
Ménh dé nay ding — Ban doc tie gidi thich.’
Meénh dé nay sai, bdi hai dudng thang nhu vay cé thé chéo nhau
Meénh dé nay sai, boi hai mat phfmg d6 c6 thé cat nhau.
Meénh dé nay dung Ban doc tw giai thich.
Bﬁl 27: Pdp so' trdc nghiém a). A;b). B;c). B:d). A;e). A.
a. Meénh dé nay ding — Ban doc tu giai thich.
b. Ménh dé nay sai, bdi canh bén khong thé song song vdi canh ddy.
c. Ménh dé nay sai, bai khi hai canh ddy khong bang nhau thi hai mat bén
twong Ung ciing khong bing nhau.
~d. Ménh dé nay ding — Ban doc ti giai thich.
e. Menh dé nay ding — Ban doc ti¢ gial thich.
Bai 28: Ddp sé'trdc nghiém C.
Lot giai i lugn: Néu a va b ciing song song véi mat phang (P) thi chiing c6 thé
cit nhau hoac chéo nhau.

g Ry
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Bai 29: Ddp s6 1rdc nghiém A.
Lo giai tw hign: Lay dudng thang a bat ki thuoc (o).
Gia su trdi lai a khong song song véi (B), suy ra: ,
an (B)={M} = M la diém chung clia (o) va () — Mau thuan.
Vay, néu hai mat phing (a) va (B) song song véi nhau thi moi dudng thang
nam trong (o) déu song song vdi (B).
Bai 30:  Ddp sé trdac nghiém A.
Loi giai tie ludn: Nhan xét ring: - Mat phiang (M, a) la duy nhat.
- Mat phing (M, b) 1a duy nhat.
- Vi(M, a) # (M, b) boi a va b chéo nhau nén (M, a) N (M, b)) = Mx.
Khi dé:
= Mx khong thé song song véi a (vi néu trai lai thi Mx va b sé chéo nhau —
mau thudn (Mx, b)) do d6 Mx ciit a.
= Mx khong thé song song véi b (vi néu trai lai thi Mx va a sé chéo nhau —
mau thuin (Mx, a)) do do Mx cat b. ‘
Vay, c¢6 duy nhat mot dudng thang di qua M catca a va b.
Bai 31: Pdp sé trdc nghiém B.
Loi gidi tie lugn: Nhan xét rang:
(a,b)//(c,d)
(A'B'C'D')n(a.b)=A"B' = A'B //CD.
(A'BCD )N (c,d)=C'D
(a,d)//(b,c)
(A'B'C'D')n(a,d)y=A'D = A'D'// BC.
(A'B'C'D)n(b,c)=BC
Tir do, suy ra A’B'C'D' la hinh binh hanh.
Bai 32: Ddp s6 trac nghiém D.
Bai 33: Pdp s trac nghiém D.
Bai 34:

: |Ax//C
a. Nhan xét rang: iI\;////Ci) = (Ax, By) // (Cz, Dv).
Is

b. Nhan xét rang:
(a,b)//(c.d)
(A'BC'D)"(a,b)=A'B = AB' //CD.
(A'B'C'D)(c,d)y=C'D'
(a,d)//(b,c)
J(A'BCD)N(a,dy=A'D = A'D'//BC.
(A'B'C'D)"(b,c)=BC

Tir d6, suy ra A’B'C'D’ la hinh binh hanh.

Suy ra 1J la duomg trung binh cla hinh thang AA'CC, dodo I // AA.
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c. Ddp sé trac nghiém B.
Loi giai tw lugn: T két qua cau b), ta cé:

= %(AA'+CC')= %(BB‘+DD'):>DD'=AA'+CC'—BB'=x+y—-Z.

Bai 35: Ddp so'trac nghiém A.
Lo gidi tie lugn: Mat phing (P) ¢6 di qua trung diém N ctia CD, boi:

»  Mat phang (Q) chita AD v song song véi BC.

»  Mat phang (R) chita BC va song song véi AD.

Khi dé, ba mat phang (P), (Q), (R) song song v6i
nhau s€ chan trén hai cat tuyén AB va CD cac doan
thang tuong tng ti l¢, cu thé:

AM _BM_AB _ DN _AM
DN CN DC CN BM
— DN =CN = N I trung diém CD.
Bai 36: Ddp so'trdc nghiém a). A;b). B.
Bai 37: Ddp s trac nghiém C.
Bai 38: Ddp so' trac nghiém C.
Bai 39:
a. Giasi: AC nA'C={N} = N latrung diem AC va A'C
= B'C// NH - tinh chét duong trung binh = B'C // (AHC"), dpcm.
b. Giasi: ABNAB={M} = (A'BC)n (A'BC) = MN.

Tur tinh chat dudng trung binh, suy ra:

MN // BC c (BB'C'C) = MN // (BB'C'C), dpcm.
c. Dap so'rdac nghiém C.
Lot giai e lugn: N6i MH cét AB tai P (P 1a trung di€ém
AB), khi d6: (H, d) » (ABC) = Px // MN // BC,

= Px cat AC tai Q (Q la trung diém AC).

(H,d) " (A'BC)=Hy //MN //BC//BC

= Hy ciat A'C' tai R (R [a trung diém A'C').

Khi dd, ta dugce thiét dién la hinh binh hanh HPQR.
Bai 40: Trudc tién ta di chirng minh ménh dé "Tong binh plitong cdc duong
chéo ciia mot hinh binh hanh bdang tong binh phicong cdc canh”.

That vay, vai hinh binh hanh ABCD, theo dinh 1i ham s6 cosin ta c6:

AC’ = AB® + BC? - 2AB.BC.cos ABC . (1) D &
BD? = CD? + CB? - 2CD.CB.cos BCD. (2) %
= CD’ + DA’ - 2AB.BC.cosBCD. (2) A — B

Cong theo vé (1) va (2), ta duoc:

AC’ +BD? = AB’ + BC? + CD? + DA? - 2AB.BC.(cos ABC + cos BCD)
= AB* + BC* + CD* + DA®, dpcm.
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Su dung ménh dé trén, ta thay: D C
A'C +CA + DB + BD = J B/
S AATHACT+CC + CAY + A
+BD" + DD+ DB’ + BB
=(A'A’+BB +CC'+ DD’ +
(AC* + BD*) + (A'C” + BD") A B -
=(A'A’+ BB’ + CC’ + D'D) + (AB* + BC? + CD* + AD?) +
+(A'B" + BC?+ CD" + A'D"). dpcm.
Bai 41: Ddp so'trdac nghiém a). B:b). A.
Bai 42: Pdp s6' trdc nghiém a). B:b). A
a. Diing, khi ta chiéu chiing theo phuong chiéu la mot dudmg thang song song Vi
mat phang (P), biét (P) song song vdi hai duong thang chéo nhau do.
b. Sai — Ban doc ne giai thich.
Bai 43: Ddp s6 trdc nghiém a). B; b). B.
a. Sai, vi phép chiéu song song bao toan tinh song song ctia cdc dudng thang.
b. Sai, bai ching c6 thé trung nhau.
Bai d44: Ddp so trac nghiém a). A:b). A.
a. Dudng, bai khi ta chiéu theo phuong chiéu la mot dudng thang song song Vi
mat phang chifa hai duong thang cat nhau dé.
b. Ding, khi mat phang chiéu song song vdi dudmg thang do.
Bai 45: Ddp so trac nghiém a). B:b). A
a. Sai — Ban doc tir giai thich.
b. Ding, khi mat phang chiéu chita dudng thang do.
Bai 46: Ddp 5o tréc nghiém C.
Lo giai tie luan: Thuc hién phép chiéu song song:
= Mat phing chi€éu (ABCD) va phuong chiéu. BC,.
» Ta nhan duoc anh cua B, la diém N.
= No6i ND cit AB va AC theo thit tu tai M va J.

» QualJ ké dudng thing song song vdi BN cit B,D tai 1. B, C
Suy ra IJ // BC,. |
Tur cdch dung. ta co: A, .- D
BNB,C, 1a hinh binh hanh = BN = B,C,. Py
Tudg D _AD_ 1 , | .
N CN 2 Net--s Bt d e
Trong ANDB,, ta co: D e \MJ
‘ PP IB, N 20 @ D
Bai 47: Pdp so' trac nghiém a). A:b). B:c). A:d). B.
a. bung.
b. Sai, bdi hai duomg thang song song cing khong ¢6 diém chung.
c. bung.

d. Sai, bdi hai dudng thang song song thi dong phang con hai duong théng
chéo nhau thi khong déng phang.
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Bai 48: Pdp sé' trdc nghiém a). B; b). B;c). A;d). A;e). B;f). A g). A.

a. Sai, boi khi d6 ching ¢6 thé cat nhau hoac chéo nhau

b. Sai, boi néu hai mat phiang cét nhau theo giao tuyén a va a // t thi hai mat
phang dé déu song song Vvéi b.

\

c. bDiing.

d. DPing.

e. Sai, boi véi hinh hop ABCD.ABCD' thi AB cat AD nhung khong cat A'D'.
Bai 49: Ddp 56 trdac nghiém C. Bai 55: Pdp sé'trdc nghiém A.

Bai 50: Pdp s6'trdc nghiém B. Bai 56: Ddp so'trac nghiém B.

Bai S1: Ddp s6 trdac nghiem B.  Bai 87: Pdp s6 trdc nghiém D.

Bai 52: Ddp sé' trac nghiém D. Bai 58: Pdp s trdac nghiém C.

Bai 53: Ddp s6 trac nghiém B. ‘Bai 89: Ddp s6 trac nghiém D.

Bai 54: Ddp s tric nghiém C.
Bai 60: Ta lan luot thuc hién:
- N6i MO. |
* Trong (AA'D'D) ké NP // Al véi I la
trung diém DD’ (ta ¢6 Al // MO).
=  Trong (CC'D'D) néi PO cit CC' tai Q.
» Trong (CC'B'B) ké QR // BJ véi J la trung
diém CC' (ta c6 BJ // MO).
=  No6i MR.
Khi do, thi¢t dién 1a ngii gidc MNPQR.
Bai 61: Ddp s6'trac nghiém A.
Bai 62:
a. Tu gia thiét, ta suy ra:
AM =2MO = M la trong tam AABD.
BN = 2NO = M la trong tam AABE.
Suy ra DM m EN = {I} la trung diém cta AB

va 1a co: =M _ I —% = MN // DE, dpcm.

ID IE

AM, _AM BN AN,

b. Ta c6 nhan xét: = M|N, // DF (D
AD AC BF AF
= M,N, // (DEF), dpcm.
c. Matkhaic, ta c6: MM' // CD. (2)
Tur (1) va (2) suy ra: (MNN'M") // (DEF).
Bai 63:
a. Goi M va M theo thit tu 1a trung diém cua BC va B C, suy ra:
1l I ,
MM' = BB' = CC' = AA', MM' n B,C, = {M,}, v6i M, la trung diém B,C,.
i
Trong (AAMM) . tac6: 28 - A8 _2 _ 6o = M,
AM AM' 3

tir d6, suy ra GG' song song va bing canh bén cua hinh lang tru.
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b, Taco: 28 _AG 2 B
AM, AM 3

= G, la trong tam cua tam giac A,B,C,. ‘
c. Tuketqua (*), ta cé: sl

GG=sAA+iMM=1aa+2 L BB+CO)
3 3 3 372

- % (A,A"+BB +C,C).

Ching minh tuong tu, ta ciing ¢6 G,G = %(A,A + B,B+ C,0).
Bai 64:

AM_DN
AB DD | A'
suy ra MN, AD', BD thu¢c ba mat phing d6i mot
song song vdi nhau. Vi béi BD // BD' nén:

a. Tu gia thiét:

MN // (ABD'). (1)
.. ... AM BP
Tu gia thiet: —— = —— ' g
ST AR T BC ‘, A M B
suy ra MP, AB', BC' thuéc ba mat phang doéi mot song song véi nhau. Vi boi
BC'// AD' nén: MP// (ABD"). (2)

Tu’(l) va (2), suy ra (MNP) // (ABD").
b. Deé c6 duoc thiét dnen ta thuc hién:
=  Ké Mx //BD va cit AD tai S. -
= Noi SN.
» KéPy//BD vacaitCD' taiR
= Ké Pz //BC vacit BB tai Q.
Khi dé, luc gidc MSNRPQ la thiét dién cian dung.

Bai 65:
a. Goi M,, N, 1an luot 1a hai diém c6 dinh thudc céc tai Ax, By sao cho:
BN,
Tu dé, suy ra: il = Sl
BN, BN

= MN, M(,N(,, AB theo thir ty thudc ba mat phdng doi mot song song vdinhau.
Vay, ta c6 két luan ring MN song song v6i mat phing ¢6 dinh (P) chia
M,N, va song song vdi AB. .

b. Goi O la diém thuoc AB, sao cho: g—g =k

tir d6 ke Ox' va Oy’ theo thif tu song song vdi Ax va By.
Tur do, theo. tinh chat ducng phan gidc ta c6 két luan tap hop cic dim 1 Ia

tia phan giac Oz cua goc x Oy ;
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Bai 66: _
a. Giasu AC va BD khong chéo nhau. suy ra:
AC va BD dong phang = AB va CD déng phang
dieu nay mau thuan vadi gia thiét,
Vay, ta c6 AC va BD chéo nhau.
b. MN khong thé song song vGi AB hoac CD boi:
* Néu MN // AB thi: MN va AB dong phang
= AM va BN déng phiang
<> AC va BD dong phang
diéu dé mau thuan. | C
= Neéu MN //CD thi: MN va CD dong phang
= CM va DN dong phang
< AC va BD déng phang. mau thuan.
c. Talan luot:
»  Chitng minh AO ¢idt CN: Taco: Oe MN =0 € (CMN)va A e CM
= A € (CMN) = AO va CN déng phing.
Ngoai ra, AO va CN khong thé song song véi nhau bdi néu: AO // CN
= O nim ngoai doan MN, mau thuan vdi gia thiét. Vay, ta cd két luan AO cat CN.
= Tuong tu ta chiing minh dugc BO cat DM. S
Bai 67: .
a. GiaselJ~nSO=0,.
Taco: O, elJcPB=0, ef. ,
0, € SO = (SBD) = O, € (SBD). I
Suyv ra: O, € 3 " (SBD) =MN.
Vay, ba duong thang 1J. MN. SO dong quy tai Oy
Nhu vay, khi biét diém M ta chi can noi
MO, cit SD tai N.
b. Nhan xét rang: (SAD) » (SBC) = {S. E. ¥}
= S. E. F thang hang.
c. Trudc tién, vi 1J khong song song vai AC nén:
[ " AC=T - la mot diém co dinh.
Nhan x¢t rang: B~ (ABCD) = {T. P, Q} = T. P. Q thang hang
<> PQ ludn di qua diém co dinh T.

Bii 68:
a. Talan luot thuc hién:
» Noi MN cat SO tai O,.
« NGi O,Pcit SA tai S,.
Vayv, ta dugc: (MNP) N (SAC) = PS,.
(MNP) ~SA =§S..
b. Talan luot thuc hién:
* NGiSNkéodaicatADwiD. D,
«  N6i S;M kéo dai cat AB tai B,.
«  N&i B,D, ¢t CD. CB theo thi ty tai D, B..
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Khi do, ta duge 5 doan giao tuyén 1a S M, MB,, B,D,, D,N va NS,. Do dé
thiet dién can tim la da gidc S;MB,D,N.
c. Ta lan luot cé:
»  MN la dudng trung binh ctia ASBD nén O, a trung diém SO, suy ra:
PO /jSC= 2> - PC _ 1
S,A PA 3
= XétASAD VGi S, N, D, thang hang, theo dinh Ii Mélélaus, ta dugc: S
NS D,D S,A DD |
3 : =] » — =—, (1)
ND D,A’S,S D,A 3
= Xét ASAB vdi S,, M, B, thang hang, theo dinh Ii
Meélélaus, ta duoc:
B
MS.B‘ .S‘A=l:>———=ul—. (2) S
MB B,A’S,S B,A 3
Tu (1), (2), suy ra: S,
BD // B,D, = B,D, la dudng trung binh cua ACBD
= nén B,, D, theo thit tu 1a trung diém BC, CD
do dé: D,D =1 va B,B = 1.
| D,C B,C
Chu y: Dinh li Mélélaus c6 noi dung nhu sau: " Trén cdc canh AB, BC, CA cua
AABC (hodc trén phan kéo dai ciia chiing) ldy cdc diém C,, A,, B, thi C,, A,, B,
| ABB,CCA _

BB B A

thang hang khi va chi khi: ="
A,CB,A C,B
Bai 69:
a. Taco:
AD € (SAD) va BC e (SBC)
AD//BC = Sx // AD // BC.

(SAD) N (SBC) = Sx

AD € (SAD) va BC € (BCI)
b. Tacé: <AD//BC = ly// AD // BC
(SAD) N (BCI) = ly
va [y cét SA, SD theo thif tu tai M, N.
AD e (ADJ) va BC € (SBC)
c. Tacé: ¢{AD//BC = Jz // AD// BC
(ADJ)"(SBC) =Jz

va Jz cat SB, SC theo thittu tai E, F.
d. Gia s AE cit BM tai H va CN cat DF tai K, va ta can di tirh d6 dai HK.

Ban doc tie lam diea trén dinh i Ta - lét, dap s6 HK = 723 (a+b).
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Bai 70: Eg_l_r"
a. Ta 20: '

KH € (MNKH) va AB € (ABCD)
KH//AB
(MNKH) N (ABCD) = MN

= MN // AB// KH. (1

Ma: khdc, ta lai c6: ASAD = ASBC (¢c.c.c) = SAD = SBC
= AHAM = AKBN (c.g.c) = MH = ~K
Tt 1) va (2) suy ra MNKH la hinh thang « an.

b. Ta :6 ngay: MN:avaKH:_lz-AB_—_% Z \

Troig ASAD, ta cé: | M P
A 2 2. 2 22 a2
cos SAD = _Sij_ARSD - +a - 3a — _l
2SA.AD 24 2

Troag AHAM, ta ¢c6: MH’ = AH* + AM’ - 2AH.AM.cos HAM

n? 2
=i—+x2—2. X.(— )=a——+X'+—-—
4 4

1
2
= MH = % \/’éaz+2ax+az.

(NS

Troag hinh thang can MNKH, goi P la chan duong cao ha tir H, ta co:

HP= VMH® — MP*

=\/;APIE —(—Myi—ﬂg) =% J16x? — 8ax + 3a>.

SmNkH = %(MN + KH)HP = ';—(d + g ). %— \/IGXQ —8ax + 3a’

= ?% \/16x3 —~8ax +3a°’ .

5 3 2 2 332 2
16 16
3a’ _
Vay, ta duge (Sywksdmin = al \/5 dat duge khi x = % ;

c. Hueng dan: Qui tich la doan SE, trén St // AD.

79



Bai 71:
a. Trong hinh binh hanh ABCD, ta c6 MN ]a dudng trung binh, do 16:
MN // BC < (SBC) = MN // (SBC).
MN // AD c (SAD) = MN // (SAD).
b. Trong ASAB, ta c6 MP la duong trung binh, do do:
SB // MP c (MNP) = SB// (MNP).
c¢. Ta cé thé lya chon mot trong hai cdch sau:
Cdch I: Ta cé:
AD € (SAD) va MN € (MNP)
AD // MN = Kx // AD // MN.
(SAD)(MNP) = Px
Gia str Px cit SD tai Q, suy ra Q la trung diém SD.
Trong ASCD, ta c6 NQ la dudng trung binh, do dé:
SC // NQ c (MNP) = SC // (MNP).
Cdch 2: Goi O la trung diém MN, suy ra O la trung diém AC.
Trong ASAC, ta c¢6 OP la dudng trung binh, do dé:
SC // OP < (MNP) = SC // (MNP).
CG, 2 . (G,

d. Goi K la trung diém SB. Ta ¢c6: — == va =
CK 3 CM

= G,G, // MK. (1)

Mat khéc, trong ASAB, ta c6 MK la dudng trung
binh, do dé: MK // SA. (2)

Tir (1) va (2) suy ra: G,G, // SA < (SAD) = GG, // (SAD).
Bai 72: S
a. Ta lan luot cé:

SA //a
<SA < (SAB) = MQ // SA.
' MQ e (SAB)na

(BC// o

MN e (ABCD)na = MN // PQ // BC.
PQ e (SBC)na

MQ _BM _ BQ _CN _CP _ NP S“\:::D
SA BA BS CD CS SD

Vay, thiét dien MNPQ la hinh thang can.

A

MQ = INIP.

Nhan xét riang:
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b. GiasuAB cat CD tai I, ta cé:

"o )
AD = 5 BC = AD la duong trung binh cua AIBC

dodsé IA = AB =b v MN:IM :IA+AM :b+){ :MN:a(b+x)
BC IB IA+AB  2b b
PQ_SQ_AM _x 2% P Q

Trong ASBC, ta c6: — = = - =>PQ= :
BC SB AB b b \
MQ _BM _b-x aib-x)  {

Trong ASAB, ta co: = = MO = L
o SA  AB b Q=% N H M

Xét hinh thang can MNPQ, ha dudng cao QH, ta ¢o:
MN ~PQJ3 _ Rab-x)

1= yMQ' -MH® = "~ = —
Qi = MQ JMQ ( 2 =

§ -
Sinpq = -;-(MN + PQ).QH = % {a(b tX) zaXJ' V3a(b - x)

. b b 2b
= —\E’—% (b + 3x)(b - x).
4b
2 2 2 3 7 2
Ta biér doi: Syynp = \/ga’ ; ﬂ——[x\/g——b—) < V3 .4b =
4b? | 3 V3 >3 3
—_ a’ :
Vay ()MNI’Q)Mux = —ﬁ ’ d'd[ dU(_jC khl:
x/3 - b- =0 x = E
v3 2}
Bai 73: B ¢:
a. DungJH // AB.H e AC. (1)
Mt ding — = SR HIED, (@
HC JC 1D

Gol ¢ la mat phing chita AB vivsong song véi CD, suy ra o 1a mat phang c6
dinh va (H1)) // «.
b, Giai w (HI)) cat BD tai K, dé thiy HIKJ la hinh binh hanh. Qua M ké PQ
song song vl AB (P e HIvaQ € JK). Tacé: APNBQ=EvaEM N AB=F.
ED Pl Ml

“Nhansétrang: 0 -~ =—— =k = E la diém chia CD theo *i s0 k.
FC PH  MJ
(A MP M

o =k == I 1a diém chia AB theo ti so k.
B MQ NJ
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Vay, tap hop diém M chia doan 1J theo ti s6 k 1a doan EF v&i E, F lan luot |
diém chia CD va AB theo ti so k.

Bai 74:
o //(SAB)

a. Ta lan luot ¢6: { MN = an(ABCD) = MN // AB.
AB =(SAB)m

Lap ludn tuong tu ta cung co:
NP // BS. PQ // CD, QM // SA.
Nhan xét rang: MN // PQ bai AB // CD.
MQ DQ _CP _ NP 338

= — = R = MQ=NP
SA DS e SB
Vay, thiét diecn MNPQ la hinh thang can. 5
b. Dé MNPQ ngoai ti€p dugec mot dudng tron diéu kien la:
MN + PQ = MQ + NP < MN + PQ = 2MQ. (1
Trong ASAD, ta co: L = MQ = 2(a - X). (2)
SA DA a
Trong ASCD, ta ¢¢: £ = SQ = AN oy =5 PO =X, (3)
Ch Su AD a
Gia st AB cat CD tai O va OD =y, ta ¢6: P Q
CD CD a a
— =——=— D 3y=atyeoy=—. .
O0A AB 3a 2
MN OM _ OD+DM a8 N A oM
AL - tre o SMN=3a-2x. (4

AB  OA  OD+DA a

+a

Thay (2), (3) va (4) vao (1), taduge: 3a - 2x + X =4(a - X) & X = —;— .
Vay, véi X = % thi MNPQ ngoai tiép duoc mot dudng tron.

Khi d6, xét hinh thang can MNPQ, ha dudng cao QH, ta co:

L2 3

QH = {MQ-MH’ = ‘/MQl "
a7

i 1
suy ra ban kinh dudng tron néi ti€p MNPQ lar = 5 QH = —

Cdu c¢) va d) hoc sinh tie lam.
Bai 75:
a. Tir gia thiét, ta dugc:

i /"
MM, = BB, = AA, & AMM,A, la hinh binh hianh => AM{/ AM,.



b. Chon mat phang phu (AMM A,) chita A, M.
Nhan xét rang: (AMM A ) ~ (AB,C,) = AM,
AM, "AM=1LsuyraAMN(ABC) =1
c. Goi O=AB, n A, B, khi dé ta nhan dugc:
(AB,C,) " (BA,C)) = OC,
chinh la dudng thang d can tim. _
d. Chon mat phang phu (AB,C,) chtra d (chia OC,).
Nhan xét rang:
(AMA,) M (AB,C,) = AM,
AM, nOC, =G.
suvrad N (AMA ) =G.
D¢ thay G la trong tam AAB,C,. bdi trong AAB,C, thi G 1a giao diém cua

hai duong trung tuveén.
iy B, C,
Bai 76: i
4. Nhan xét ring: di 1A = | £HE
1B JC K
= 1J// BC c (ABC) = 1J // (ABC). NG
b. Ta lan huot co: /
(1) e (1JO) va BC e (ABC) B Y / - C
111 // BC = Ox // U // BC.
A

{(1J0) A (ABC) = Ox
v Ox cat AB v AC theo thit tu tai E va F.
Noi EI cat A|B, tai H va néi FI cit A, C, tai G. Nhu vay, thiét dién Ia tt gidc
EFGH.
((ABC)/(AB,C,)
Nhan xét rang: <(IJO)n(ABC)=EF = EF // GH = EFGH la hinh thang.
(JO)N(AB.C,) = GH
Vi AABC nén AA,B,B = AA,C,C, do d6 EH = FG.
Vay. thiet dién EFGH [a hinh thang can.
2 2a
— = EF
3
HG AH BE

. l
« Trong AA B,C,, ta co: Sl e
BC, AB BA 3

- Trong AIBE, ta c6: IE’ = BE® + BE? — 2BLBE.cos IBE
\5 2 ’ 2 a 5a°
= (__a J + (3) - 2. _az 3 .cos45" = —

2 3 18

avl10 a\/ﬁ
- 6 — : .

«  Trong AABC, ta cé: =
BC

U
-
Q
[

W |
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Khi do, xét hinh thang can EFGH, ha duong cao HM, ta cé: p 0

2 6

Skran = —;"(EF + HG).HM

__i(_ZE a} a@_azm
5 .

33) 6 12
Chu y: Trong 101 gidi trén:

a. O cau a), ching ta ¢6 thé st dung nhan xét:
"
1J 14 dudng trung binh cua AABC < 1J = —%BC (taco ) = % ).

b. Khi dé, trong ciu b), chiing ta cé thé tinh d6 dai HG dua uén tinh chat
IJla dub’ng trung binh cua hinh thang EFGH nhu sau:

a 2a a

IJ-—(E[*+HG):>HG 211 -EF = 2———0,— =§.

Bai 77: Truoc tién ta di chimg minh ménh dé "Tong binh phiong cdc duong
chéo cria mot hinh binh hanh bdang ting binh phwong cdac canh”.
That vay. véi hinh binh hanh ABCD, theo dinh Ii ham s6 césin ta cé:

AC* = AB’ + BC? - 2AB.BC.cos ABC. (1) D C
BD’ = CD? + CB’ - 2CD.CB.cos BCD. (2) %
= CD? + DA? - 2AB.BC.cos BCD. (2)
Cong theo vé& (1) va (2), ta duoc: A B
AC* + BD’ = AB? + BC? + CDr + DA’ 2ABBC(COSABC + cou BCD)
= AB* + BC* + CD’ + DA", dpcm. D C
St dung ménh dé trén, ta thay: /"
AC +CA +DB* +BD’ = AN
=A'A+AC+CC+CA” +
+ BD’+ DD? + DB? + B'B-
= (AN +BB +CC*+DD’) + -
(AC’ + BD) + (A'C” + BD") A B
=(ANA'+ BB +CC+DD)+ (AB + BC + CD + ADY) +
+(A'B” + BC" + CD” + A'D"), dpem.

Bai 78:
a. Goi O, O, theo thi tu 1a tam cua cdc hinh binh Vo
hanh ABCD va \,B,C,D,. ta cé: A L
A O/CO
OIC0, = (BDA)) //(B,D,C).
BD//B,D,
b. Vi AC,, AO, CO, cing nim trong mat phing
(ACC,A)) nén goi:
G=AC,nA0vaG,=AC nCO,. A
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» Trong AA,BD, diém G thuéc trung tuyén A, O va vi AO // A,C, nén:
GO AO !

GA. AC 2
do dé. G la trong tam AA,BD.

* Ching minh tuong tu G, la trong tam ACB,D,.

Nhan xét rang OG, O,G, theo thir ty la dudng trung binh cua AACG, va
AA,C,G nén: AG =GG, =G,C,
tie la G, G, chia doan AC, lam 3 phan bang nhau.
c. Kéo dai B,G, cat CD, tai P. ta ¢6 P la trung diém cua CD, vi G, la trong tam
ACB,D,.

[A/B, € (AB,G,)va (\D, € (CDD,C,)
Taco: {AB,//C,D, — Px//AB, //C,D,’
|(A,B,G,)N(CDD,C,) = Px

gia su Px theo thi tu cat CC, va DD, tai M va N.

Khi do, ta nhan dugce thiét dien A,B,MN la hinh binh hanh.
d. 'Talan luot co: D, C

= Trong (A,B,CD) gia st ; 1

AKA~DC=1I. A H
= NGi IO cat BC va AD theo thd [T % B
tu tai E va F. | Tel-YK

= N6i KE cit B,C, tai H. D e

N6i Al va A H nhan duoc thiét dien A
A, FIH 13 hinh binh hanh. P W7 E
Bai 79: & B
a. Goi O, O,, I theo that ty la tam cua céc hinh vuong ABCD. A B,C,D, va
BCC,B,.

‘ 7 7 "o i
Nhan xét rang: MO = EAD = ;A,D, = ;B,C| = NC,
2 2 D
< MOC,N I hinh binh hanh — -
= MN // OC,. (1) NYARNGY ¢
"o "o "o i ' T
Nl = ~BB, = ~AA, - ~DD, = PD b |
2 2 2 W |
< NIDP I2 hinh binh hanh DLt e
— PN // DL 2) ¥ s
Tu (1) va (2) suy ra (MNP) // (BDC)). d
(A0, //C,0 | | A M B
Mat khdc: = (AB,D,) /[ (BDC,).
B,D, // BD

Vay., (MNP) song song vdi cac mat phiang (AB,D,) va (BDC)).
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b. Tu két qua cau a). ta nhan xét:
((AB,D,)//(MNP) b, F G
1(AB,D,)"(A,B,C,D,) = B,D, ' '
|(MNP) ~(A,B,C,D,) = Nx
suy ra Nx song song vdi B,D, va cat C\D, tai F la
trung diém cua C,D,.
(C,BD)/AMNP)
(C,BD)~(ABCD) = BD A
(MNP) ~ (ABCD) = My _.
suy ra My song song vé&i BD va cit AD tai Q la trung diém cua AD.
Kéo dai FN cit A B, tai G. noi GM cat BB, tai E.
iy, thiét dién cua hinh lap phuong véi mat phang (MNP) la luc gidac MENFPQ.
Dua theo tinh chat dudng trung binh ta thay ngay MENFPQ la luc gidc déu
c6 do dai canh bang 3—\2@ ;
(d\/i) I
. | ‘\,3 .
2 ) _ 3a” J3

Khi d6: Syni = 6. ’“**“‘—-*~ —_—

2

4 4
Bai 80:
a. Tir gia thiét, ta dugc: GK // AD, AG m DK = E la trung diém BC,
suy ra: L= ey = K la trong tam ABCD.
KD GA 2
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CHUGNG L.
VECTO TRONG KHONG GIAN
QUAN HE YUONG GOC

§ 1. VECTO TRONG KHONG GIAN
SU PONG PHANG CUA CAC VECTO

I. KIEN THUC CAN NHO
1. VECTU THONG KHONG GIAN _
Vecto, =i~ phép todn vecto trong khong gian dugc dinh nghia hoan toan
giong nhu tr¢ 1g mat phang, ching cé céc tinh chat da biét.
Quy tdc hinh hop: Cho hinh hop ABCD.A,B,C,D,. ta luén cé:
AC, = AB + AD + AA,
Trong tam cua tir dign: Diem G la rong tam ctia tr dién ABCD khi va chi khi:

GA+GB+GC+GD—O
2. SUDONG PHANG CUA CAC VECTO. PIEU KIEN BE BA VECTO DPONG PHANG
Pinh nghia: Ba vecto dicoe goi la dong phang néu gid ctia chiing song song voi
mot micit phdng.
Dinh i 1 (Diéu kién dé ba vecto déng phdang): Cho ba vecto xhong cung

phuong vecto a va b. Khi d6 ba vecto a, b. ¢ dong phang khi va chi khi ¢6
cac s6 m, n sao cho c=ma + nB. Hon nira, cdc s6 m, n 1a duy nhéc.

Binh li 2: Néu ba vecto a,b vac khong dong phéng thi véi vecto d bat ki, ta
déu tim duogc cdc s6 m, n, p sao cho d=ma +nb + pE . Hon nira, cdc s6 m, n,
p la duy nhat.

II. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN

Bai 1: Ba vecto a, b ¢ c6 dong phang khong néu mot trong hai diéu sau day
Xay xay ra’

a. Cé mot vecto trong ba vecto d6 bang 0.

A, Co. B. Khong.
b. C6 hai vecto trong ba vecto dé cung phuong.
A. Co. B. Khong.

Bai 2: Cho hinh hop ABCD.A’B’C’D’. Tim gid tri cta k thich hop dién vao
dang thic vecto:
a. AB+BC +DD =kAC'.

A. k=0. B. k=1. C. k D.

[
e
-
I

=
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b. BD-D'D-BD =kBB'.

A. k=0. B. k=1. £ k=2 D. k=4.
c. AC+BA'+k(DB+C'D)=0.
A. k=0. B. k=1. C. k=2 D. k=4.

Bai 3: Cho hinh t dién ABCD. Goi M va N lan luot la trung diém cia AB va
CD. Tim gia tri cua k thich hop di¢én vao dang thic vecto:

a.. MN = k(AD + BC).

A k=L B. k=2. C. k=3. D.k=%
b. MN = Kk(AC+ BD).
A.kz_i_‘ B.k=2. C.k:3. D.k‘—‘l.

Bai 4: Cho hinh tir dién ABCD. Goi G la trong tam cua tam giac ABC. Tim gia
~ tri cta k thich hop dién vao dang thic vecto: DA + DB + DC = kDG.
A k___l_ B. k=2 C.k=3. D k:—l—

Bai 5: Goi M va N lan luot la trung diém cua cdc canh AC va BD cua tr dién
ABCD. Goi I 1a trung diém cta doan MN va P 1a mot diém bat Ki trong khong
gian. Tim gla tri cua k thich hop dién vao dang thic vecto:

a. IA+(21\—1)IB+ KIC+ID =0.

A, k=0. B. k=1. C. k=2. D. k= 4.
b. Pl=k(PA +PB+PC+PD).
A.k:l. B. k=2. C. k=4, D"‘:Zl{'

Bai 6: Cho hinh chép S.ABCD.

a. Chung minh rang néu ABCD la hinh binh hanh thi SB +SD = SA + SC.
bieu ngugc lai c6 ding khong ?
b. Goi O Ia giao diém cua AC va BD. Chlmg 10 rang ABCD la hinh binh

hanh khi va chi khi SA + SB +SC + SD = 450.
Bai 7: Trong khong gian cho AABC.
a. Chimg minh ring néu diém M thu¢c mat phdng (ABC) thicé ba sO X, y, zma

X +y+z=1saocho OM = xOA + )OB+ z0C v6i moi diém Q.
b. Nguac lai, néu c6 mot diéem O trong khong gian sao cho
OM = xOA + yOB +20C, trong d6 X + y +z =1 thi diém M thudc mat

phang (ABC).
Bai 8: Cho hinh chép S.ABC. Lay céc diém A', B', C' lan luot thugc cdc tia SA,
SB. SC sao cho SA = aSA’, SB = bSB', SC = ¢SC, trong d¢ a. b, ¢ 1a cic s0 thay
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déi. Tim moi lién h¢ gitra a. b, ¢ dé ma: phang (A'B'(7) di qua trong tam cua
AABC.

A. a+b+c=1. C. u+b+e=3

B. a+b+c=2. D. J+b+L—--]»
Bai 9:  Cho hinh lang tru tam gidc ABC.AB'C ¢o AN a, AB- b, AC = c.

B

a. Hay phan tich (hav bicu thi) vecto BC qua cac vecto a.b,c .

A. BC=a+b+c. C. BC=-a+b+c.
B. E’E=d+h—( D. B‘C—md-5+<.
b. Hay phan tich (hay bicu thy) vecto BC qua cac vecty a, b ¢ .
A. BC=a+b -c. C. BC=-a+b-c
B. BC=a-b+c. D. BC =-a-b+c.

Bai 10: Trong cac ménh d¢ sau dav. menh dt nao la ding ?

A. Tu AB = M\( qux ra B\ : 1( \

C. Vl‘ = - f\( P S, \D nen bon diem AL B.C. D cung thudc mot mat
phz’mg.

e T L e e :
D. Néu AB = - - BC thi B la trung diem cua doan AC.

Bai 11: Tim meénh dé sai trong cic ménh d¢ sau day :
A. Vi NM + NP = 0 nén N la trung diém cua doan MP.
B. Vil latrung diém cua doan AB nén tir mot diém O bat Ki ta ¢ :
T, (6{3: + 0B)

——— —_— —

C. Tu hé thuc \B 7A( 8.\—D ta suy ra ba véc to AB, AC, AD
dong phang.

D. Vi AB+BC-CD+DA - 0 nen bon diém A, B. C. D cung thudc
moOt mat phang.
Bai 12: Cho AABC. Lay di¢m S nam ngoai mat phiang (ABC). Trén doan SA

lay diem M sao cho MS  2MA vitrén doan BC lay diém N sao cho

NB - —; NC. Chung minh rang ba vécto AB. MN. SC dong phing.
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§ 2. HAI PUONG THANG VUONG GOC

I. KIEN THUC CAN NHO

1. GOC GIUA HAI BPUONG THANG BAT Ki TRONG KHONG GIAN

Dinh nghia 1. Gdc giita hai dicong thang a, b la géc "

giita hai duwong I/Jdng a’, b’ cing di qua mot diém va ~ a
/‘/(

lan liwot song song véi a va b. <
Chu y: Dé xac dinh (a, b) ta ¢6 thé lay diém O nim

ngay trén mot trong hai duong thdng do. \

2. HAIDUONG THANG VUONG GOC b b
Dinh nghia 2: Hai diwong thang goi la vuong géc voi nhau néu goc giita chiing
bang 90"

Nhan xét: Cho hai duong thang song song. Duong thang nao vuoéng goc vai
duomg thang thir nhat thi vuong géc véi dudng thing thi hai.

b
Tic 1a: {“‘” —clb.
cla

IL. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 13: Mai khing dinh sau la ding hay sai ?
" a. Hai dudng thing cling vuong géc véi dudmg thang thi ba thi song song

vOi nhau.
A. Diing. B. Sai.
b. Hai dudng thdng cling vuong géc véi dudng thang thir ba thi vuéng géc
vOi nhau.
A. Dbing. B. Sai.

Bai 14: Trong cic ménh dé sau day, ménh dé nao la DUNG ?
A. Néu ducmg thang a vuong goc vai dudng Ihdng b va dudmg thing b
vuong goc voi duong thang ¢ thi a vudng goc vdi c.

B. Néu dudng thi’mg a vuong goc véi dudng thang b va dudng thang b
song song v6i dudng thang c thi a vuéng géc vdi c.

C. Cho ba dudng thing a. b, ¢ vuong géc¢ vai nhau tung do6i moét. Néu ¢ mot
dudng thang d vuéng géc vdi a thi d song song véi b hoic c.

D. Cho hai ducng thing a va b song song véi nhau. Mot dudng thdng ¢
vuong goc vdi a thi ¢ vudng goc vdi moi duong thing nim trong mat
phang (a, b). )

Bai 15: Ménh dé nao sau day 1a DPUNG ?

A. Hai dudng thing ciing vuéng géc véi mot dudng thang thi song song
véi nhau.

B. Hai dudng thing cling vuong géc véi mot dudng thang thi vuong géc
véi nhau.

C. Mot duodng thcmg vuong goc voi mot trong hai dudng thang song
song thi vuong géc véi dudng thang kia.

D. Mot ducmg thang vuong goc vGi mot trong hai dudng thing vuong
gdc v6i nhau thi song song vdi dudng thang con lai.
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Bai 16:

4. Cho vecto n khac :’) va hat vecto a. b khong Lung phmm;_, Chung

—

mmh Iang néu vecto n vuong goc vol ca hai vecto a va b thi ba vécto
n.avab khong dong phang.

b.  Chimng minh rang ba vecto cung vuong goc Vo vecto n khdc 0 thi dong
phang. Tir d6 suy ra. cac duong thiang cung vuong goc voi mot duong
thang thi cling song song v mot mat phang.

Bai 17: Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH ¢6 canh bang a. Tinh AB.EG .

a:\"E

—~—

Bai 18: Cho hinh ur dién ABCD ¢o AB = AC = AD vi BAC = 60", BAD = 60"
CAD =90". Goi I va J lan tuot la trung diem cua AB va CD. Hay xdc dinh goc
gitra cac cap vecto sau day:

A. B. a \2. C. a \’» D.

s ey

d. I\B va CD.

A, 45", B. 60" C. 90" D. 120"
b. ;\‘é va l—j

A. 45" B. 60" C. 90" D. 120"
C. (__15 Va U

A, 45", B. 60° C. 90", D. 120"

Bai 19: Cho hinh chop S.ABC co SA = SB = SCva ASB = BSC = CSA . Hay
xac dinh gcu, glUd cac cap vecto sau day:

d. S\ va BC.

A. 45" B. 60" C. 90", D. 120"
b. SB vl Am(

A. 45" B. 60" Ce 90", D. 120"
3 SZ Vi /Gi

A. 45" B. 60" C. 90" D. 120"

Bai 20:  Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH. Hay xdc dinh goc gita cac cap
vecto sau day:

a. RTB va ET(:x

A, 45" B. 60" C. 90", D. 120",
b. AF va EG.

A, 45", B. 60", C. 90", D. 120"
C. ;ﬁ va ﬁ

A. 45", B. 60" C. 90", D. 120"
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Bai 21: Trong khong gian cho hai tam gidc deu ABC va ABC' ¢c6 chung canh
.~\B va nam trong hai mat phang Khac nhau. Goi M, N, P. Q lan lugt la trung
diém cua cac canh AC. CB. BC'. C'A.

a. Hay xdc dinh géc giia AB va CC'.

A. 45", B. 00" C. 90" D. 120",
b. T gidc MNPQ la hinh gi ?

A. Hinh thang. C. Hinh cha nhat.

B. Hinh binh hanh. D. Hinh vuong.

Bai 22: Cho tir dien ABCD.
a. Tim gid tri cua k thich hop dién vao dang thic vecto:
AB.CD + ACDB + ADBC =k |
A. k=0. B. k=1, C. k=2. D. k=4.
b. Tur dang thic trén hay suy ra rang néu uf dien ABCD ¢6 AB L CD va
AC 1L DB th1 AD L BC.
Bai 23: Trong khong gian cho hai hinh vuong ABCD va ABCD' ¢6 chung
canh AB va ndm trong hai mat phiang khac nhau, lan luot ¢6 tam O va O

a. Hay xac dinh goc gita AB va 00

A. 45" B. 60" C. 90" D. 120"
b. Ta giac CDD'C’ la hinh gi
A. Hinh thang. C. Hinh chir nhat.
B. Hinh binh hanh. D. Hinh vuong.
Bai 24: Cho S la dién tich AABC. Tim gid tri cua k thich hop dién vao dang
e gl B :

l fro = Tt ——r= 5
thie: S= m yvAB .AC - K(AB.AC) .

I
ro

A. k:() B-k:'. (J‘_k:l D.k

§ 3. DPUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

I. KIEN THUC CAN NHO
1. PINH NGHIA BPUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

Dinh li m¢ ddu: Néu duong thang d vuong gdc vdi hai duong thang cat nhau a va b
niam trong mat phang (P) thi né vuong géc véi moi duong thang nam trong (P).

. & b
Nhu vay: ijd! |d

[dLavadib =
—C -4
= Vecalubncod Lc. /I<f)(')<h/




Pinh nghia I: Mot duong thang 2o la vuong goc vor mor mdt phang Kiii ne
viong goc vor mot dicomg thang ciuta rrong mdt phang do.

Pinh Ii I: Néu dudng thang d vuong goc vdi hai duong thang cit nhau a vd b nim
trong mat phang (P) thi dudng thang d vuong géc véi mat phang (P).
2. CAC TINH CHAT
Tinh chdt I: Qua mot diem O cho trude ¢ duy nhat mot mat phang (P) vuong
goc vai mot dudmg thang d cho trudc.
Cach ding:
*  Qua O dung dudmg thang " // d.
« LAy hai mat phang phan bict (Q) va (R) clng
di qua d°. Trong (Q) dung duong thang a qua
O va vuong goc voi d™. Trong (R) dung duong
thang b qua O va vuong goc vai d”
Khi d6. mat phang (a, b) chinh [a mat phang can dung.

Tinh chat 2: Qua mot diem O cho trude ¢6 duy nhat mot dudmg thang d vuong
gdc vai mot mat phang (P) cho trudc.
Cach dimg:
* iy dudmg thang a nam trong (P). Q()
*  Dung mat phang (Q) qua O vudng géc vai a cat |
(P) theo giao tuyén b. B a
*  Trong (Q) dung dudng thang d qua O va vuong
goc vaoi b
Khi d6, duong thang d chinh la dudmg thang can dung.

L IEN HE GIUA QUAN HE SONG SONG VA QUAN HE VUONG GOC CcUA DUONG
THANG VA MAT PHANG

Tinh chat 3:
a.  Cho hat duong thang <ong song. Mat phang nao vuong goc vai duong
thing nay thi cing vuong voe vor duone thang ki,
b. Hai dudmg thang phan bict cung vuong goc maot niat phang thi song sotig
voi nhau.
Tinh chat 4
a. Cho har mat phang ~ong song. Puong thing nao vuong goc var mat
phang nay thi cung vuong eoc vai mdt phang Kia.
b. Hai mat phang phan bict cuny vuong gée voi mot duomg thang thi song
song voi nhau.
Tinh chat 5:
a.  Cho dudmg thang a va mat phang (P) song song vai nhau. Puome thing nao
vuong goc van (I thi cang voone e v a
b. Néu moét duomg thang vi mat mat phang (khone chia duomg thane: <L
cung vuong goc vai mot duong thang thi song song v nhau.



4. PINH LI BA PUONG VUONG GOC
Dinh nghia 2 (Phép chiéu vuong goc): Phép chiéu song song tron doé phicong

chiéi vuong goc vai mar chiéu goi la phép chiéu vuong goc. / M

Cha y: Phép chi€éu vuong goc cé day du cdc tinh chat .
cua phép chiéu song song. | | M /
Dinh li 2 (Dinh Ii ba ditong vuong goc): Cho duong /o /
thang a ¢6 hinh chiéu trén mat phang (P) la duong /ra
thang a'. Khi 4y, mot duong thang b nam trong mp (P) —

Ticlaralbc(Py=a Lb.
5. GOC GIUA PUONG THANG VA MAT PHANC A
Pinh nghia 3: Goc giitu diong thang a va mdt phdng -

(P) la gée gitta dwong thang a va hinh chiéu a' cita né - —/— _
trén (P). ki hieu 1a (a, (P)) hay (P), a). /0 L a, /
Pac biét: AR /
a  Khi a thuoe (P) hoic a song song véi (P) thi (a, (P)) = 0"
s Khiavuong géc vai (P) thi (a, (P)) = 90"
Nhu vay. ta luon ¢6 0 < (a. (P) < 90",
II. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 25: Khang dinh "Mot dudng thang vuoéng géc véi hai duomg théng phan biét
trong mét phing (P) thi né vuong goc véi mp(P)" ¢6 ding khong ?
A. bung. B. Sai
Bai 26:  Cho hai duomg thang a, b vi mat phing (P). Cac ménh dé sau ding hay
sai ?
a. Neua//(P)vaibLP)thibila

vuong goc vdi a khi va chi khi né vuong goc véi a'. N W
e

A. Dung. B. Sai.
b. Néua//(Pyvab Lathib L (P).

A. Ding. B. Sai.
c. Néua//(Pyvaa//bthib//(P) :

A. Dung. B. Sai.
d. Neua L (w)vab L athib// (o).

A. bing. B. Sai.

Bai 27:  Chodiém S ¢ hinh chiéu trén mat phang (P) 1a H. V4i diém M bat ki trén
(P) (M khong trung H), ta goi doan thang SM la dudng xién, doan hang HM la
hinh chiéu cta dudng xién d6. Ching minh rang:
a. Hai duong xién bang nhau khi va chi khi hai hinh chiéu cua ching bang
nhau.
b. Véi hai duo‘ng xién cho trudc, dudng xién nao dai hon thi ¢ hinh chiéu
dai hon va nguoc lai, duong xién nao ¢6 hinh chi€u dai hon thi dai hon,

Bai 28: Cho tt diéen ABCD. Tim diém O céch déu bon dinh ctia tir dién.
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Bai 29: Cho hinh td dien ABCD ¢6 AB, BC, CD doi mot vuong géc va AB = a,
BC=b,CD=c.
a. Tinh d6 dai AD.

A. \/a2+b3+c". C. va'-b +c’.
B. va’+b’—¢”. D. Vca2+b2+c2.
b. Chira diém cach déu A, B. C, D.
A. Trung diém cua AB. C. Trung diém cua AD.
B. Trung diém cua AC. D. Trung diém cua BC.
Bai 30:  Cho hinh tir dién OABC c6 ba canh OA, OB, OC déi mot vuong géc.

a.  Chung minh tam gidc ABC ¢6 ba géc nhon.
b.  Chimg minh rang hinh chiéu H cta diém O trén mat phiang (ABC) tring
val true tam AABC.
] 1 i 1
= > T 5
OH-  OA- OB 0OC-
Bai31: Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA L (ABC) vt AABC khong vudng. Goi H
va K lan Tuot 13 true tam cua ciac AABC va SBC.
a. Bu dudng thing AH, SK. BC thoa man:

¢.  Chimg minh rang

A. DOl mot song song. C. Doéng quy.

B. Dot mot chén nhau. D. Didp dn khac.
b. Tinh ¢ do cta goe (SC, (BHK)).

A. 45" B. 60" C. 90" D. 120"
¢. Tinh s0 do cua goc (HK. (SBO)).

A. 45" B. 60" C. 90", D. 120"

Bai 32: Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC la tam gidc déu canh a va SA = SB = SC
=b. Goi G ]a trong tam AABC.
a.  Chung minh rang SG L (ABC).

b. Tinh SG.
A. so:l[b—-;“—, C. sa:Jb—fLi.
3 3
[on? _ 2,2 9b2 + 342
B sg= Y22 2 D. SG = \/—)t’-wi—im.

3 .

c. Xét mat phiang (P) di qua A va vuong goc vdi duong thang SC. Tim hé thic
lién hé gilra a va b dé (P) cit SC tai diém C, ndm gitta S va C.

A. b>av2. B.a>bJ2. C.a<by2. D.b<av2.
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d. Vdi gia thiet trong ), hay tinh dién tich thiét dién cda hinh -hép S.ABC
khi cat boi mat phang (P).

2> o ) 2 2) o) b]
a“v3b- —a- a“Vv3b 4"
A. S ~ . C. S., =
AABC, b \ABC, b
B. S = a’V3b® - a’ D. S N a’v3b® +a’
+ DAABC, ab : + Swame, =T

Bai 33: Cho tt dién ABCD c¢6 AB L CD, AC L BD. Chimg minh ring
AD L BC. Vay, cdc canh d6i dién cua ot dién d6 vuong goc voi nhau. T dién
nhu thé goi 1a tir dién truc tam.

Chitng minh cdc ménh dé sau day la tuong duong:

a. ABCD la tt dién truc tam.

b. Chén dudng cao ha tir mét dinh triing vdi truc tam cua mat doi dién.

c. AB’+CD’=AC’+BD?=AD?+ BC~.

d. Chimg minh rang bon dudng cao cua tif dién truc tam déng quy tai mot

diém. Diém d6 goi 1a truc tam cua tir dién ndi trén.

Bai 34: Cho t¢ dién ABCD c6 hai mat ABC va BCD la hai tam gidc can ¢6
chung canh ddy BC. Goi I {a trung diém cua canh BC.

a. Chimg minh rang BC vuong géc véi mat phang (ADI).

b. Goi AH la dudng cao cua am giic ADI, ching minh raing AH vuong

goc véi mat phing (BCD).
Bai 35: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh thoi ABCD va ¢é canh SA
vuong goc véi mat phang (ABCD). Goi I va K |4 hai diém lan lugt lay trén hai
canh SB va SD sao cho gt S—K Chimg minh:
SB SD
a. BD vuéng gée véi SC.
b. K vuong gde vai mat phiang (SAC).

2 ’

§ 4. HAI MAT PHANG VUONG GOC
I. KIEN THUC CAN NHO —
1. GOC GIUA HAI MAT PHANG /\’a
Binh nghia 1: Goc gitga hai mar phang la goc gitta hai Aé b
dieeme thang lan heot vuong géc voi hai mat phedang do. éﬁ:_‘__l"7
Pac biet: Khi (P) va (Q) trung nhau hodc song song véi
nhau thi(a, b) = 0",
Dinh i 1: Neu S 1a dién tich ciia mot da gidc #trong mat phang (P) va S la dién
tich hinh chiéu #" cia # wén mat phang (P) thi S’ = S.cos¢. trong dé ¢ Iy gic gl
hai mat phang (P) va (P).
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2. HAIMAT PHANG VUONG GOC

Dinh nghia: Hai mat phdng goi la vuong goc voi nhau néu géc giita chiing
bang 90",

Pinh li 2 (Diéu kién dé hai mdt phdng vuéng goéc):

Hai mdt phdng goi la vuéng géc véi nhau néu mot a
trong hai mdt phing dé chita mot dicomg thdng vuéng :

géc véi mdt phang kia. A """ /
Nhuvay: (P) L (Q) < 3a e (P):a Ll (Q).

Hé qual:
a. Né&u hai mat phiang (P) va (Q) vuong géc vdi nhau va A 1a mot diém
nam trén (P) thi dudng thang a di qua A va vudng géc véi (Q) s& nim
trong (P).
b. Néu hai mat phang (P) va (Q) vuéng géc véi nhau thi bat ci dudng
thang a ndo thudc mat phang (P), vudng goc véi giao tuyén cla (P) va
(Q) s& vuodng goc vdi mat phang (Q).
Hé qud 2: Hai mat phang cét nhau cung vuoéng géc véi mat phang thir ba thi
giao tuyén cta ching vuong géc véi mit phiang thi ba.
Hé qud 3: Qua duong thang a khong vuong géc véi mat phing (P) ¢6 duy nhat
mot mal_phéng (Q) vuodng géc véi mat phang (P).
3. HINH LANG TRU PUNG. HINH HOP CHU NHAT. HINH LAP PHUONG
Pinh nghia 3: Mot hinh ldng tru dicoc goi la hinh ldng tru ditng néu cdc canh
bén ciia no vudng géc véi cdc mdt day.

Nhan xét rang cdc mdt bén cua hinh lang tru ding la nhitng hinh chit nhdt

va déu vuong goc vai day. D
D| Cl BI 'Cl ; C'
A A, B,
D C B C D / C
Ldng tru Lang tru ding Lang tr1 déu

Ta c6 cac trudng hop:

1. Mot hinh ldng tru ditng ¢ day la mot mién da giac déu duoc goi la lang
tru déu. Nhu vay, lang tru déu c¢6 cdc mat bén la nhitng hinh chir nhat
biang nhau.

2. Mot hinh lang tru ditmg cé day la hinh binh hanh dwgc goi la hinli hép
dirng. Nhu vay, hinh hop diing c¢6 bon mat bén la nhimg hinh chir nhat va
hai ddy la hinh binh hanh.

3. Mot hinh lang tru dimg co day la hinh chit nhat dige goi la 1.inh hop chit
nhdat. Nhu vay, hinh hop chir nhat ¢6 sdu mat déu la nhimg hinh chit nhat.

4. Hinh hép cé tdt cda cdc mdt déu la hinh vuong goi la hinh lap phuong.
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4. HINH CHOP BEU VA HINH CHOP CUT BEU

BPinh nghia 4: Mot hinh chop dioe goi la hinh chép déu néu day cric né la mién da
gidc déu va chan diiomg cao cua hinli chop tring vori tam cria da gide déu do.

Nhan xét rang cdc canh bén cua hinh chép déu thi
bang nhau va cdac mdt bén cua né la nhimg tam gidc
can bang nhau.

Poan thang néi dinh cta hinh chép véi trung diém
cua mot canh ddy bat ki goi la rrung doan cua hinh
chop déu, AL A,

Dinh nghia 5: Mot hinh chop cut duoe cdt ra tie mot hinh chép déu dieoe goi la
hinh chop cut déu.

Khi do:

* Hai ddy la hai da gidc déu va dong dang.

*  DPudng ndi tam OO, cua har ddy goi la dudng

cao cua hinh chép cut déu.

* Cdc mat bén cua hinh chdp cut déu la nhing

hinh thang can va biang nhau. ‘

* Poan thang noi trung diém cua hai canh ddy thuoc mot mat bén goi la

trung dogn cua hinh chép cut déu.
[1. BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN
Bai 36: Cac ménh dé sau ding hay sai ?
a. Hai mat phang cliing vuong goc v6i mat phang thi ba thi song song vdi

nhau.
A. Dung. B. Sai.
b. Hai mat phang cung vuong gdc vai mat phang thir ba thi vuong géc vai
nhau.
A. bung. B. Sai.

Bai 37: Cac ménh dé sau ding hay sai ?
a. Qua mot dudng thang cho trude co duy nhat mot mat phang vuong goc
véi mot mat phang cho trudc.
A. bung. o B. Sai. S
b. Cé6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém cho trude va vudng goc Vai
hai mat phang cat nhau cho trude.
A. Dung. B. Sai.
c. Cdc mat phang cing di qua mot diém cho trudc va vudng goc voi mot
mat phang cho trudc thi luon di qua mot duong thang c6 dinh.
A. Dung. B. Sai.
Bai 38: Cac ménh dé sau dung hay sai ?
a. Hinh lang tru ¢6 hai mat bén 1a hinh chir nhat [a hinh lang tru ding.

A. Ding. B. Sai.
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b. Hinh chép c6 ddy la da gidc déu va ba canh bén bang nhau la hinh chép
déu.
A. DPung.- B. Sai.
Bai 39: Cho hinh hop ABCD.A'B'IC'D' ¢c6 AB =a, BC=b,CC' =c. Néu AC =
BD' =BD = va’ +b? +c? thi hinh hop dé ¢é phai 12 hinh hop chir nhat khong
A. Co. B. Khong.
Bai 40: Trong cac ménh dé sau day, hday tim ménh dé dung ?
A. Hai mat phang phan biét cung vuéng géc véi mot mat phing thi ba
thi song song véi nhau.

B. Néu hai mat phang vuong géc véi nhau thi moi dudng thang thubc
mat phdng nay sé vuong géc vdi mat phang kia.
C. Hai mat phing (a) va (B) vudéng géc véi nhau va cit nhau theo giao
tuyén d. V4i mébi diém A thudc (o) va mbi diém B thuoc (B) thi ta ¢é
dudng thing AB vuong goc véi d.
D. Néu hai mat phang (o) va (B) déu vuéng géc véi mat phang (y ) thi
giao tuyén d cua (o) va (B ) néu c6 sé vuong géc vdi (y).
Bai 41: Trong cdc ménh dé sau day ménh dé nao la ding ?
A. Hai dudng thang phan biét cing vuong géc v6i mot mat phing thi
song song.
B. Hai mat phiang phan biét cung vuong géc véi mot mat phang thi
song song.
C. Hai duong thang phan biét cing vuong géc véi mot dudng théng thi
song song.
D. Hai duong théng khong cit nhau va khong song song thi chéo nhau.
Bai 42: Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao 1a ding ?
A. Hai duong thing phan biét cling song song v&i mot mit phang thi
song song vdi nhau.
B. Hai mat phing phan biét ciing vuong géc vdi mot mat phang thi cét
nbhau.
C. Hai duong thing phan biét cling vuéng goc véi mot dudng thang thi
vuong goc vai nhau.
D. Mot mat phang (o) vd mot dudng thing a khong thuse (o) cing
vuong géc véi duong thang b thi (o) song song vdi a.
Bai43: Cho hinh hop chirnhat ABCD.A’B'C’D’ c6 AB=a,BC=b,CC =c.
a. Chimg minh ring mat phang (ADC’B’) vuong géc véi mit phing (ABB’A’).
b. Tinh d6 dai dudong chéo AC theo a, b, c.

A. AC = va? +b? +¢2. C. AC = Va2 +b? = ¢?
B. AC = vVa’-b’+c?. D. AC = v-a?+b%+c?.




Bai 44: Tinh d¢ dai dudng chéo cua mot hinh lap phuong canh a.
A. aV2. B. a3. C. 2a. D. aV/5.
Bai 45: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'CD' ¢6 canh bang a.
a. Chimg minh ring AC' vuong géc véi hai mat phang (A'BD) va (BCD)).
b. Cat hinh lap phuong bdi mat phang trung truc ca AC. Thiét dién la

&

hinh gi ?
A. Tam giac déu. C. Ngi gidc déu.
B. Hinh vuéng. D. Luc gidc déu.
c. Tinh dién tich thiét dién dé.
2 2 2
A. af. B. o C. az‘ﬁ D. 334*/5.

Bai 46: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a va SA 1
(ABCD), SA = x. Xdc dinh x d€ hai mat phang (SBC) va (SCD) a0 véi nhau géc
60",

a 3a
A.X=E. B.x:a, C.X=“2—. D.X=23.

Bai 47: Cho hai mat phang vuong géc (P) va (Q) c6 giao tuyén A. Liy A, B
cung thuéc A va lay C € (P), D € (Q) sao cho AC 1L AB, BD 1 AB va
AB=AC=BD.
a. Thiét dién cha tt dien ABCD khi cit bdi mat phing (a) di qua diém A
va vuong goc vai CD 1a hinh gi ?
A. Tam gidc vuong. C. Tam giac déu.
B. Tam giac can. D. Hinh vuong.
b. Tinh dién tich thié€t dién khi AC = AB =BD =a.
I 2 J 2
s : 9 ;
V2 g a2 o a3 g a3
12 8 8 12
Bai 48: Hinh hop ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop gi néu thoa man mét trong cdc
diéu kién sau:
a. Tuadién AB'C'D' ¢6 céc canh d6i bing nhau.

A.

A. Hinh hop thoi. C. Hinh lap phuong.
B. Hinh hop chit nhat. D. DPép s6 khéc.

b. Tt dién AB'C'D' ¢6 cédc canh déi vuong goc.
A. Hinh hop thoi. C. Hinh lap phuong.
B. Hinh hop chir nhat. D. bap s6 khic.

c. Tudién ABCD' la i dién déu.
A. Hinh hop thoi. C. Hinh lap phuong.
B. Hinh hop chur nhat. D. Dap s6 khdc.
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Bai 49: Cho hai mat phing (a) va () vudng géc véi nhau. Ngudi ta 1ay trén
giao tuyén A cilia hai mat phang d6 hai diém A va B sao cho AB = 8cm. Goi C
1a mot diém trén (o) va D 1a mot diém trén (B) sao cho AC va BD cung vuéng
goc vdi giao tuyén A va AC = 6¢cm, BD = 24cm. Tinh do dai doan CD.

A. 30cm. B. 26cm. C. 22cm. D. 20cm.
Bai 50: Cho hai mat phiang (), (B) cat nhau va mot diém M khong thuoc (o)
va khong thudc (B).

a. Qua diém M ¢4 bao nhiéu mat phang (P) vuéng géc vai (a) va (B).

A. 1. B. 2. C. 3. D. Vé ;6.
b. Néu (a) song song vai (B) thi két qua trong a) sé thay doi nhu thé nao ?
A. 1 B. 2. C. 3 D. Vo6 so.

Bai 51: Cho hai AACD va ABCD nam trén hai mat phang vuong géc véi nhau
va AC=AD=BC=BD= a, CD = 2x. Goi I, J 1an luot 1a trung diém cti: AB va CD.
a. Tinh AB theo a va x.

2 !
A. AB= va’-x*. C. AB= va* +x?.
. AB= 2(a — %Y D. AB= 2(az+x2).

b. Tmh 1J theo a va x.

/ \[az+x2

A D= C. U= 5
e f9¢a2 | o2
B. Il = 2(“ £ D. U= 2(a2+x)_
c. Vdi gia tri ndo clia x thi hai mat phang (ABC) va (ABD) vuéng géc ?
Al a B. _’;_. C. af D. a\/3
3

Bai 52: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la mot hinh thoi ¢ canh a va cé
SA =SB=SC=a. Ching minh rgmg
a. Tinh goc gitra hai mat phang (ABCD) va (SBD).

A. 30°. B. 45" C. 60" D. 90°.
b. Xéc dinh dang cua ASBD.

A. Tam giac vudng. C. Tam gidc vuodng can.

B. Tam gidc can. D. Tam gidc déu.

Bai 53: Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD ¢6 cac canh bén va cdc canh day
déu bang a. Goi O la tam cda hinh vuéng ABCD.
a. Tinh dQ dai doan thing SO.

A L B av2 C f‘_‘/j D ay3
5 = S e
b. Goi M la trung diém cia doan thing SC. Tinh géc giita hai mat phing
(MBD) va (SAC).

A. 30°, B. 43", C. 60", D. 90",
' 101



c. Tinh &6 dai doan OM.

A 2 B E}Q C a\/__3 A D E‘L?.
5 A s = - et
d. Tinh géc giita hai mat phiang (MBD) va (ABCD).
A. 30, B. 45" C. 60", D. 90"

Bal 34: Cho hinh chop S. ABCD c6 ddy ABCD 1a mot hinh thoi tam I canh a va ¢6
g6c A =60, canh SC = —\2/—6 va SC vuong géc véi mat phang (ABCD).

a. .. Tinh géc gilta hai mat phang (SBD) va (SAC).

A. 30" B. 45", C. 60" D. 90".
b. Trong tam gidc SCA ké IK vuong géc véi SA tai K. Hay tinh d¢ dai IK.
AL g, a2 c. &¥3 D. 2
2 Yoo = & L
c. Tinh s6 do cua goc BKD.
A. 30" B. 45" C. 60". D. 90"

Bai 55: Cho AABC va mat phang (P). Biét géc giita mp(P) va mp(ABC) 1a ¢,
hinh chi€u clia AABC trén mat phang (P) 1a AA'B'C. Tim hé thuc liénhé giita
dién tich AABC va dién tich AA'B'C. -

An SA'B'C = SAsc.Sin(p. C- SA'B'C = SABC.Iaﬁ(P.
Bo SA‘B'C‘ = S\BC‘COS(P Do SA'B'C’ = SABC'COHP'

§5. KHOANG CACH

L KIEN THUC CAN NHO ,

1. KHOANG CACH TUMOT BIEM BEN MOT MAT PHANG, DEN MOT PUGINC THANG
Pinh nghia 1: Khodng cdch tir diém M dén mdt phdng (P) (dén ditng thdng d)
la khoang cdch giita hat diem M va H, 1 ong dé H la hinh chiéu vuoéng §éc cua
diém M trén mdt phang (P) (trén duong thing d).

2. KHOANG CACH GIUA PUONG THANG VA MAT PHAN(: SONG SON‘ , GIJA HAI
MAT PHANG SONG SONG

Dinh nghia 2: Khoang cdch gura dz(ng thang a va mdt phang (P) song song voi
a la khodng cach nx mot diém nao dé ciia a dén mdt phéng (P).

Dinh nghia 3: Khoang cach gitta hai mdt phang song song la khcang cdch nr
mot dzem bat ki ciia mdt phang nay dén mdt phang kia.

3. KHOANG CACH GIUA HAI PUONG THANG CHEO NHAU

Dinh li: Cho hai dUO‘ng thang chéo nhau a va b, luén c6 duy nhat mot duong
thdng d cit ¢ a va b, va vuong géc véi méi dudong thing ay. Puong nang d
dugce got la duong vuodng goc chung chaavab.

Dinh nghm 4. Khoang cdch giita hai duomg thang chéo nhau la do dci doan
vuong géc chung ciia hai ducng thang dé.
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IL BAI TAP TRAC NGHIEM VA TU LUAN

Bai 56: Cic ménh dé sau ding hay sai ?

a. Dudng thing A la dudng vuong géc chung cia hai dudng thing a va b
néu £ vudng goc véia va A vuong gbc véi b.

A. Ding. B. Sai.

b. Goi (P) la mit phing song song vé&i ca hai duong thdng a, b chéo nhau.
Khi d6, dudng vuong géc chung A cta a va b luén luén vedng géc véi
(P).

A. bung. | B. Sai.
c. Goi A la dudong vuong géc chung clia hai dudng thang chéo nhau a va b
thi A Ia giao tuyén cla hai mat phang (a, A) va (b, A).

A. bing. B. Sai.
d. Cho hai dudng thing chéc nhau a va b. Pudng thing nao di qua mét
diém M trén a dong thai cét b tai N va vuong géc véi b thi d6 1a dudng
vubéng gdéc chung cia a va b.
A. Ding. B. Sai.
e. Dudng vuéng géc chung A cla hai dudng thing chéo nhau a va b ndm
trong mat phing chita dudng nay va vuéng géc vdi dudng kia.
A. Diing. _7 B. Sai.
Bai S7: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh a.
a.  Ching minh rdng cdc khoang cach tir cac diém B, C, D, A’, B’, D’ dén
duong chéo AC’ déu bang nhau. '
b. Tinh khoang céch tir C dén AC'.
N B, 25 c. V3 b, V2.
' 3 2 J 3
Bai 58: Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c¢6 canh ddy bang 5a, canh bén
bing 2a. Tinh khoang cdch tir S téi mat ddy (ABC).
A. a. B. 2a. C. 3a D. 4. |
Bai 59: Cho tit dién déu ABCD canh a. Tinh khoang cédch giira hai canh d6i
cta tir dién déu do.
A2 B. &, C. _a_‘/_g_' D. a_\[ﬁi
3 2 2 2
Bai 60: Cho tidién ABCD ¢6 AC=BC=AD=BD=a, AB=¢c, CD=c" Tinh
khoang cach gilta hai duomg thing AB va CD.

va? —¢? —¢? - \/3;12—02-0'2

A. 3 : C
2 2

B. ﬁaz—cz—c'z . D. \/4a2-c2—é‘2 |
2 2
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Bai 61: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ c6 AB=a, BC=b, CC’ =c.
a. Tinh zhoang cach tr B dén mat phang (ACC’A”).
A ab 2ab 3ab

—_ B, ——. C. ———.
va® +b? va® +b? -~ Ya'+b?

b. Tinh khoang cich giita hai duong thang BB’ va AC’.
ab 2ab

4ab
A B C 3ab 4ab
Va? + b2 va’ +b? va? +b? Va?+ b’
Bai 62: Chc hinh lang iru ABC.A'B'C' ¢6 tat ca cdac canh déu bang a. Géc tao
bdi canh bén va mat phing ddy bang 30°. Hinh chiéu H clia di€ém A trén mat
phang (A'B'C') thu6c dudng thang B'C'.
a. Tinh khoang cach giita hai mat phang day.

\/az-l~b2

D.
D.

a2 B. L. c. 2 p a8
3 2 . 2
b. Tinh khoéang cach giita hai duong thing AA' va BC.
A 2 B. - c. 3 p. 23
2 4 2

Bai 63: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang a. 1inh khoang
cach giita hai dudng thang BC va CD'.

A. a—‘/-_3—. B. iﬁ. C. ﬂ. D.
2 4 2

Bai 64: Chg hinh l1ap phuong ABCD.A'B’C’D’ ¢6 canh bang a. Tinh khoang
cach clia hai dudng thang BD’ va B’C.
. . 6
A. a_\/_r(l_ B. i‘/é . C. a_@ f_‘l:.
5 5 6 3

Bai 65: Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'BCD' c6 AB=AA"=2a, AC =2a.
a. Tinh khodng cach tir diém D dén mat phang (ACD').

N

D.

' av3 6
A, 210 B. i‘/—g. C. “—‘C. D. av6_
5 5 3 3
b. Tinh khoang cach gitra hai dudng thang AC' va CD'.
A2 B. &, C. _‘f__‘/_z_ D. 91/_5__
3 2 - 2 g

Bai 66: Cho hinh hop thoi ABCD.A'BCD' ¢6 cdc canh déu bang a va BAD =
BAA' = DAA' = 60°. Tinh khoang céch giita hai mat phang diy (ABCD) va

(A'BCD).
a5 gl o oal o ads
5 5 3 .3
Bai 67: Cho hinh chép S.ABCD ddy ABCD la hinh chir nhat va AB = 2a, BC = a.

Cic canh bén cta hinh chép bing nhau va bang a N2

104



a. Tinh khoang cach tr S dcn mat phang day (ABCD).

a+
A B, &2 c. &2 p. &¥2
4 4 2 2
b. Goi EE va F lan luot la trung diém cua cac canh AB va CD; K la diém bat
ki thudc duong Ihdng AD. Hay tinh khoang cach giita hai dudong thang
EF va SK theo a.

= 7y I s
‘ 13 ot . 3 «
522 B8l g2 g 8
3 3 5 7
Bai 68: Hinh chop S.ABCD c¢¢ ddy [a hinh thoi tam O canh a va c6 goc

BAD = 60", Pudmg thang SO vuong goc véi mat phang (ABCD) va SO = 3—:

Goi E la trung diém cua doan BC, F 1a trung diém cua doan BE.
a. Tinh goc gilta hai mat phang (SOF) va (SBC).

A. 30" B. 45" C. 60" D. 90".
b. Tinh khoang cach tir O dén mat phang (SBC).
3; 3 . :
A 2 B. C. :‘ﬁ_ D. 2.
8 4 3
c. Tinh khoang cich tir A dén mat phdng (SB()
A. 3:. B. 2. c. ™3 b, =2

2 oo 3
BAI TAP LAM THEM
Bai 69: Cho hinh ta dién ABCD 6 trong tam G. Ménh dé nao sau day la sai ?
A. OG =4 (OA + OB +0C + OD).
B. GA+GB+GC+GD=0.
C. AG :%(AB+ AC +AD).

D. AG =4 (AB+AC+AD).
Bai 70: Cho hai dudng thang phan biét a, b va mat phang (P), trong d6 a L (P).
Ménh dé nao sau day la sai ?

A. Néub//(P)thib L a.

B. Néub i (P)thib//a.

C. Néub//athib L (P).

D. Néub Lathib//(P). ‘
Bai 71: Tim ménh dé ding trong cic ménh dé sau:

A. Hai dudng thing cling vuong goéc véi mot mat phéng thi song song.

B. Hai duong thang phan biét ciing vuéng géc vdi mot dudng thang thi song song.
C. Hai mat phang phan biét cling vuong géc véi mot dudng thang thi song song.
D. Hai mat phing phan biét cling vuéng géc véi mot mat phang thi song song.
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Bai 72: Meérh dé nao sau day la ding ?
A. Hai mat phang vuong goc v4i nhau thi moi dudng thin> ndm trong
mait phang nay sé vuong goc véi mat phéng kia.

B. Hai mat phiang phan biét cung vudéng géc véi mot mat phéng thi
vuong goc vdi nhau.

C. Hai mat phing phan biét ciing vuong géc véi mét mat phing thi
song song vdi nhau.

7 D. Ba ménh dé trén déu sai.
Bai 73: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao diing?

A. C6 duy nhit mot dudng thang. di qua mét diém cho trude va vuodng
goc voi mot dudng thang cho trude.

B. C6 duy nhit mot mat phiang di qua mot dudng théng cho trudc va
vuodng goc véi mot mat phang cho trude.

C. C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém cho trudc via vuong goc
véi mot mat phang cho trudce. :

D. C6 duy nhat mot mat phing di qua mot diém cho trudc va vuong géc
vdi mot duong thang cho trude.
Bai 74: Tim ménh dé diing trong cdc ménh dé sau:
A. Néu hinh hop ¢6 hai mat la hinh chit nhat thi né 1a hinh hop chi¥ nhat.
B. Neéu hinh hop ¢ ba mat la hinh chit nhat thi né 1a hinh hop chir nhat.
C. N2u hinh hop c6 bén mat la hinh chi nhat thi né la hinh hop chit nhat.
D. Néu hinh hop c6 nam mdt la hinh chir nhat thi n6 1a hinh hop chi
nhat.
Bai 75: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
A. Néu hinh hop c6 Bai mat 1a hinh vuéng thi né 14 hinh lap phuong.
B. Néu hinh hop ¢é ba mat chung moét dinh 1a hinh vuong thi né la hinh
lap phuong.
C. Néu hinh hop c6 sdu mat bang nhau thi né 1a hinh lap phuong.
D. Néu hinh hop ¢6 bon duong chéo bang nhau thi né la hinh lap phuong.
Bai 76: Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc déu. Tim ménh dé ding
trong cic ménh de sau:
A. S.ABC la hinh chép deéu néu cdc mat bén cia nd 1a tam gidc can.
B. S.AABC la hinh chép déu néu cdc mat bén cia né Ja tam gidc can véi
dinh S. __
C. S.ABC la hinh chép déu néu goc giita cdc mat phing cada cic mat
bén va mat phang chira ddy bang nhau.
D. S.ABC la hinh chép déu néu cac mat bén ¢ dién tich bang nhau.
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Bai 77: Tim ménh dé ding trong cac ménh dé sau:

A. Duong vuomg goc chung cua hai duong thang chéo njau thi nim
trong mat phang chia duong thang nay va vuong goc véi dudng
thing kia.

B. Duong vudng goc chung cla hai dudng thang chéo nhau thi vuéng
g¢ > vOi mat phang chia duong thang nay va song sonj véi dudng
thing kia.

C. Dudng vudng géc chung cla hai dudong thang chéo nhau néu né
vudng goc vadi ca hai dudng thang do.

D. Ci 3 ménh dé trén déu sai.

Bai 78: Hinh ttr dién ABCD cé6 AB, AC, AD doi mot vubng goc va
AB AC = AD = 3. Dién tich ABCD bing:

9f g N2 C. 27. p. %7
3 .
Bai 79: Hinh hop chit nhat ABCD.A'BCD' ¢6 AB = AA' = AD = a va

A'AB = A’AD = BAD = 60". Khi do, khoang cédch giita cdc dudmg théng chia
cac canh doi dién cua 1t dién A'ABD bang:
A. i‘/_i_ B. a__‘/ﬁg_, C. av2. p. 2
2 2 2

Bai80: Titdien OABCcSOA = OB= OC=ava AOD = AOC = &0, BOC =9

a. Ching t6 ring AABC la tam gidc vuong va OA L BC.

b. Tim ctudng vudng goc chung IJ cua OA va BC, tinh khodng cdch giita

hai dudmg thing OA va BC.

c. Ching minh ring hai mat phing (ABC) va (OBC) vuong géc véi nhau.
Bai 81: Cho hinh chép S.ABC c6 SA = SB = SC = a, ASB= 120", BSC = 60",
CSA = 90".

a. Ching t6 rang AABC la tam gidc vuong.

b. Tinh khoang cédch tir S dén mat phang (ABC).
Bai 82: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a,
SA 1 (ABCD). Hai diem M vi N lan luot thay déi trén hai canh CI3 va CD, dat
CM =x, CN =y. Tim hé thic lién hé gita x va y dé:

a. Hai mat phang (SAM) va (SAN) tao v6i nhau goc 45",

b. Hai mat phiang (SAM) va (SAN) vudng géc véi nhau.
Bai 83: Tam gidc ABC vuéng c6 canh huyén BC nam trong ma: phang (P),
canh AB va AC lan luot tao véi mat phang (P) cic goc B va y. Goi a la goc tao
boi mat phang (P) va mit phing (AB( ). Chung minh rang:

sin‘ol = sin’3 + sin’y.

- Bai 84: Cho tir dien OABC c6 OA, OB. OC doi mot vuong géc vdi nhau va
OA =-a a, OB = b, OC = c. Goi H la hinh chiéu cua O trcn mat phiang (ABOQ).
Tinh dién tich tam giac HAB, HBC HCA.

A
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Bai 85: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C ¢6 day ABC la tam giac vudng tai
dinh C, CA = a, CB = b; mit ben ABB'A' 1a hinh vuong. Goi (P) la rmat phang di
qua C va vudng goc vdi AB'.
a. Xac dinh thiét dién cia hinh lang tru da cho khi cat boi (P). Thiét dién la
hinh gi ?
b. Tinh dién tich thiét dién néi trén.
Bai 86: Mot ti dién dugc goi 1a gidn déu néu cdc canh d6i bang nhau ting doi
mot. Véi tir dién ABCD, chimg té cac tinh chat sau la tuong duong;:
a. Tudién ABCD la gan déu.
b. Céc doan thang ndi trung diém cap canh déi dién d6i mot vudng goc véi
nhau.
c. Cic trong tuyén (doan noi dinh véi trong tam clia mat doi dién) bang
nhau.
d. Téng cdc géc tai mdi dinh bing 180"
Bai 87: Cho tit dién ABCD. Goi M, N lan luot la trung diém cua BC va BD; P
12 mot diém thay déi trén doan thang AD.
a. Xdc dinh giao diém Q cua mat phang (MNP) va canh AC. Tt gidc
MNPQ 12 hinh gi ?
b. Tim quy tich giao di€ém 1 cua QM va PN.
c. Tim quy tich giao diém J cia QN va PM.
Bai 88: Cho hinh hop ABCD.A'BCD'. Diém M nim giita A va D, 4iém N nam

gitra C va C' sao cho AL S
MD NC

a. Chiing minh rang dudng thang MN song song véi mp(ACB).
b. Xéc dinh thiét dién ctia hinh hop khi cat bdi mat phéng di qua MN va
song song véi mp(ACB'). '
Bai 89: Cho hinh chép S.ABC. Goi K va N lan luot 1a trung diém cua SA va
BC, M Ia diém nam giira S va C.
a. Ching minh ring mat phang di qua K, song song vdi AB va SC thi di
qua diém N.
b. Xdc dinh thiét dién cia hinh chép S.ABC khi cit bsi mat phing (KMN).
Chimg t6 rang KN chia thiét dién thanh hai phén c6 dién tich bang nhau.
Bai 90: (Tr 126): Hinh chép tf giac déu S.ABCD c6 canh ddy bé 1g a va canh

bén bang a \/5 :

Tinh khoang céch tir S dén mp(ABCD).

Tinh khoang céch giita dudong thang AB va mp(SCD).

Tinh khoang cich giita hai duong thang AB va SC.

Goi (P) 12 mat phing di qua A va vuong goéc véi SC. Hay xdc dinh thiét
dién ctia hinh chdp khi cat bai (P). Tinh dién tich thiét dién.

e. Tinh géc giita dudng thang AB va mat phing (P).

o o
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DAP SO TRAC NGHIEM - LOI GIAI TV LUAN

Bai 1: Ddp sé'trac nghiém a). A:b). A.
Bai 2: Pdp sé6 trdc nghiém a). B;b). B:¢). B. D c
a. sirdung quy tac ba diém, ta c6: ]
AC = AB+BC = AB+BC+CC = AB+BC DD |
Viv, vdi k = | thoa man hé thic. """"""""""""" B
b. Taco:
N © C
V"I‘BD—(BD+DD) BD-B'D = BD+ DB = BB'.
Viy, vdi k = | thoda man hé thic.
c. Thay thé boi céc vecto bing nhau, ta duoc:
0

VI=AC+CD+D'B+BA = AD +D'A = AA = 0.
Viy, véi k = | thoa man hé thic. A
Bai 3. Ddp so trdc nghiém a). A:b). A. M

a. Tz lan luot ¢6 hai cach biéu dién:

MN:MB+BC+CN. (2)

Cong theo vé (1) va (2), ta dugc:
2 MN = (MA + MB)+ (AD + BC)+(DN +CN) = AD+BC €

N

o T e ,
< MN = %(AD+ BC). Vay,vdik = 5 thoa man hé thurc.
b. T lan luot ¢6 hai cach biéu dién: MN =MA + AC +CN . (3)
MN =MB+ BD + DN . (4)
Ceng theo vé (3) va (4), ta duoc:
2 MN = (MA + MB) + (AC + BD)+ (CN + DN) = AC + BD
¢ MN = %(;\—C. + E[S) Vay, vdi k = — thoa man hé¢ thuc.
Bai 4: Pdp 6 trdc nghiém C.
Loi gidi ne lugn: Ta lan luot co:
DA = DG + GA .
DB =DG + GB.
DC = DG + GC.
Céng theo vé€ (1), (2) va (3). ta dugc:
DA + DB + DC =3DG + (GA + GB+ GC ) =
Viy, vdi k = 3 thoa man h¢ thuc.

MN = MA + AD + DN. (1) D B
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Bai 5: Pdp sé'trdac ngluem a). B:b).
a. Talan luot c6: IA + IC 2IM. (1)
IC+ID=2IM. (2)
Cong theo vé (1) va (2), ta duoc: IA+IB+IC + 1_15=2(fﬁ +I—IG) =0
Vay, védi k = 1 thoa man hé thic. ‘

b. Taldnlugtc6: PA=Pl+IA. (3)
PB - PI + IB. - (4
I)E PI+IC. (5)
PD=PI+ID. (6)

Cong theo ve(3) (4) (5) va (6) ta dugc:
PA+PB+PC+PD 4P + (1A +IB+IC+ID) B

< Pl= Z(PA +PB+PC+ PD). Vay, véi k = i thoa man hé thic.
Bai 6:
a. Neu ABCD la hinh bmh hanh v3i tdm O thi:

SB +SD = ZSO SA + 5C = 250 tir do, suy ra: SB+SD = SA +SC.
biéu nguac lai cung dung that vay

SB+3D =SA +SC < SB-SA=SC-SD < AB-= DC

< ABCD la hinh binh hanh.
b. Trudc tién, vi O la giao diém cua AC va BD nén:

= O, A, C thang hang, suy ra Im: OA = mOC
* O,B,D thdng hang suy ra 3n: OB =nOD.
Khi d6: 450 = SA + SB + SC + SD
— (SO + O/\) + (SO + OB’) + (SO +0C) + (SO + OD)
— 4§6+(67\.+(TC*)+(6§+(TD.)
m+1=0 m=-1
=
n+1=0
< O la trung diém cua AC va BD < ABCD la hinh binh hanh.
Bai 7: | _
a. V6i diém M thuoc mat phang (ABC) thi ba vecto AB, AC, AM déng
phéng, suy ra 3y, z sao cho:
AM = yAB +zAC & OM - OA —v(OB OA)+z(OC OA)
= OM (I-y- z)OA + yOB + 20C
batx=1- —z(tu’clax+y+z— 1) thi ta duogc:
OM = xOA + yOB +20C.

c>(m+'1)6€2+(n+l)613=6<:>{ 1
. _—
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'b.  Nguwgc lai, ta bién doi:
OM =x0A + yOB + 20C = (1 -y -2)OA + yOB + zOC
< OM - OA = y(OB OA)+2(OC OA )

—_— —— ——

o AM = yAB +2AC = ba vecto AB, AC, AM dodng phing
=M € (ABO).

Bai 8. Pdp s6'trdc nghiém C.

Lot giai e Iudzr Goi G la trong tam AABC, ta c6:

SG——(SA+SB+SC) §§K+§§§+§§E

St dung ket qua tlr bai tap 3, ta thdy dé G thudc mat phang (A'B'C') thi ¢6 ba
sOX,V,Zmax +y+z=1saocho:

)\SA+ySB+zSC G =25a+2 5B+ 5C

3 3 3
<::>(x~—)SA+(y—u~)SB+(z %)—(—f‘=6
a=3x
& <b=3y :>d+b+c_?x+3y+%z—?(x+y+z)—1 dpcm.

Bai 9: Dap s6'trde nghiém a). D: b). B.
a. Theo > quy tac hmh binh hanh, ta c6:

BC——B(,+BB—BC»—AA . A B

= AC AB AA = Cﬂ-b-‘d.
b. Theo quy tac hinh binh hanh, ta c6: C
BC'=BB'+B'C = AA'+BC = AA'+AC-AB =a+c-b.
Bai 10:  Ddp s6'trac nghiéem C.
Loi gidi tie lugn: Ta lan luot co:
a. V6i (A)thiti AB=3AC < —BA=-3CA, dod6 (A) Ia sai.
b. V&i(B) thiti:” AB=-3AC <& AC-AB=2AC < BC=2AC
Do d6 (B) 1a -ai.
c. Vi (C) thitir: AB = —2AC + 5AD < ba vecto AB, AC, AD déng phing
< b6n diém A, B, C, D cuing thuéc mot mat phing . Do d6 (C) Ja ding.

d. V§i (D) thitr: AB = m-;:?rf: < 2BA = BC = A nim gifta BC

= B khong thé 1a trung diém cua doan AC. Do dé (D) la sat.
Bai 11: Ddp so'1rdc nghiém D.
Loi giai tie ludn: Ta lan luot cé:
a. Vdi(A) thi N ding Ia trung diém cua doan MP, do d6 (A) diing.
b. Vi (B) ding vi d6 chinh la quy tic trung diém.
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c. Vai (C) ding vi thoa man dinh Ii vé sy dong phﬁng ctua ba vecto tiong

khoéng gian.

d. Véi (D) thi bé'mg g quy tac tac ba diém ta nhan thay dang thic:
AB+BC+CD+DA 0

ding véi moi diém A, B, C, D nén ciing ding véi tir dién ABCD.
Do dé (D) la sai.

Bai 12: Ta c6 thé trinh bay theo hai cdch sau: S
Cdch I: Ta lan lugt c6: MN = MA + AB + BN ”
MN =2MA + 2AB + 2BN
C:__Z.Mi 2ﬁA+iAB+_BN. (1) C A
MN=MS+SC+CN. (2)
Cong theo vé (1) va (2), ta duoc: N
3MN=(2MA + MS) +2AB+SC+(2BN+CN) B
——— e
0 0
PN MN—%_A_B.+;“S_(Z- & AB, MN, SC déng phing.
Cdch 2: Ldy diém E trén SB sao cho SE = 2EB, ta cé:
o B 2= AB//EM c (MNE),
MA EB
N _SE 5= SC/ENc (MNE),
NB
Vay, ba vecto AB, MN, SC dong phing vi chiing cling c6 gid scng song vai
mat phing (EMN). H \
Bai 13: Pdp so trdc nghiém a). B; b). B. : S
a. Sai, vi ching c6 thé cat nhau hoac chéo nhau, cu E : E
thé véi hinh 1ap phuong ABCD.EFGH ta thay: '
= AE va AD cit nhau nhung ciing vuéng gic véi AB.
* AE va BC chéo nhau nhung cling vudng goc véi AB. 'D ------------------- C
b. Sai, vi ¢6 thé cit nhau, song song vSi nhau hoac chéo
nhau, cu thé véi hinh lap phuong ABCD.EFGH ta thay: A B

= AE va AH cét nhau nhung cing vuong géc vdi AB.
* AE va BF song song v&i nhau nhung cling vudng goéc véi AB.
* AE va BG chéo nhau nhung cung vuéng goc véi AB.
Bai 14: DPdp s6 trdac nghiém B.
Bai 15: Ddr s6 trdac nghiém C.
Bai 16:
a. Gia s tréi lai, ba vécto n, a va b dc‘ing phéng TL’rc la ton tai Lai sO xva y
sao cho: n—xa+yb:>n n =xa. n+yb n = n? —O:>ln|-
diéu d6 mau thuan véi gia thiét.

Vay, ba vécto n,avib khong dong phang.
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b. Vi ba vecto a b ¢ cung vudng goc vl vecto n

Khi d6, néu a va b khong cung phuong thi n,avab khOng ddéng phing,
tic la ton tai ba s0 X, Y, z sao cho:

- - — - e

c—xn+ya+zb:>cn—xnn+yan+zbn ::>0 xn? = x =0.

Tic 12, ta c6 biéu dién: ¢ = ya + zb => ba vecto a, b c dong phang

Tir d6 suy ra, cac dudng thiang ciing vuéng géc véi mot duong thing thi
cling song song v&i mot mat phang. H G
Bai 17: Pdp s6 trdc nghiém A.

Loi gidi tie lugn: Ta cé: ) E

(AB, EG) = (AB, AC) = BAC = 45",

IKE.EG=IEI.IEEI.COS(E,EG) A--;":-—"

= a.a+/2 .cos45" = a2, do.d6 (A) 1a ding.
Bai 18: Ddp s6 trdc nghiém a). C;b). C; c). C.

—_—  —— — —_— — —a

a. Tacé: AB CD AB.(AD - AC) = AB.AD-AB.AC
= AB%.cos60" — AB%.cos60" =0
= (AB, CD) =90".
b. Tir gia thiét, suy ra AABC, AABD deéu. D
Ta co: AACD ABCD (c.c.c) = JA JB=>AJABcantaiJ = J L AB.

= (AB U ) =90".
c. Tacé: AABD = AABC (c.c.c) 2 ID=IC=AICDcantai I = 1J L CD

L}

J

= (Ij, CD) = 90" :
Bai 19: Pdp s6'trac nghiém a). C;b). C;c). C.
a. Tacé: Q@ = §K.(—SE—S_B-) = §.\§2’— §K§I§
= SA2.cosCSA — SA%Z.cosASB =0 =
& (SA, BC) = 90", .

Cheng minh tuong tu, ta cling nhan duoc: (gﬁ ;\_C. ) =90°, (i , Kﬁ) = 90°,
Bai 20: Dap 8O trdc nghiém a). A; b) :c). C. ' G
a. Tacé: (AB, EG)=(AB, AC)-BAD = 45", E [
bdi AABC vuéng can tai B. L E C
b. Tacé: (AF, EG )= (AF, AC) = FAC =60",

bdi 2AFC 1a tam gidc déu.
c. Taco: (X—I; vi DH ) = (A—F, AE )= BAE = 90", bdi AFE Ia hin1 vuéng.
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Bai 21: Pdp 56 trdc nghiém a). C: b). C.
a. Goi a la canh cua tam giac déu. ta c6:

ABCC = AB(AC-AC) = ABAC-ABAC |

= a’.cos60" - a’.cos60" = 0
(AB, CC')=90"
b. Nhan xét rang:

/ ! I.,-, 1

MN = SABvaPQ = - AB= MN = PQ.

QMN =(MN, MQ) = (AB. CC') = 90",

Tir (1) va (2) suy ra MNPQ la hinh chi nhat.

Bai 22:

a. Pdp sé trdc nghiém A.

Loi giai i lugn: Ta lan luot cé:
ABCD = AB.(AD - AC) = AB.AD- ABAC,
ACDB = AC(AD - AB) = ACAD- AC.AB.,

mens g re gy ——— ——

AD.BC = AD.(AB - AC) = AD.AB - AD.AC.
Cong theo vé (1), (2) va (3), ta dugc:

B e I — — —

AB.CD + AC.DB + AD.BC = 0. dpem:
b. AB L CD va AC 1 DB thi |

- S sy C
AB.CD =0 va ACDB =0 = AD.BC < AD L BC.

Bai 23: Ddp sé'trdc nghiém a). C; b). C.
a. Gia su hinh vuong c¢é canh bang a, ta ¢é:
ABOO' = AB.(AO - AO) = AB.AO - AB.AO
a2 4 E "
= 4. i\[—'l co845" - a. 27 0s45"=0
2 z
< AB 1 OO'. dpcm.
b. Nhan xét rang: "

/! I 1/
CD = ABvaCD' = AB=CD = CD. (1)

DCC' =(DC.CC' )= (AB, 00 )=90", (2)
Tir (1) va (2) suy ra CDD'C’ 1a hinh chi nhat.
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Bai 24: Ddp s’ trdc nghiém C.
Loi giai tie luan: V&i AABC, ta co:

s=-21-AB.Ac.st=%:RT;|.1KE|.smK. ()

e 32
Mat khac, ta co: sinA = V1-cos?A = |1 - —_—f_\.—B—A—ﬁC_.——
|ABI.IAC]I -~

N, J—
_ \ﬁxs AC -(ABAC)

IABI IACI
Thay (2) vao (1), ta dugc:

| ABI.IACI. \/;‘B AC _(ABAC)k

s _ ! \/AB AC — (AB.AC)? .
2 |ABI.IACI

S="

i 1 B i .
Vay, v6i k = > thoa man hé thic,

Bai 25: Pdp sé trdc nghtem B.
Loi gidi tw ludn: Khing dinh trén 1a sai vi cdn thém diéu kién hai dudng lhang'
.d6 phai cit nhau.
Bai 26: Pdp sd trdac nghiém a). A: b). B;c). B;d). B.
a. Dung, boi: a//(P) = Ja'c (P)saochoa//a',b L (P) =b _La

Khi dé: g(a, b) = g(a', b) = 90"=a L b.
Sai, boi khi d6 b ¢6 thé ndm trong (P).
Sai, bai khi d6 b ¢6 thé vuéng géc véi a.
Sai, bdi khi d6 b ¢6 thé ndm trong (o).
Bal 27: Huong dan: St dung tinh chat bang nhau cia tam gidc vuong.
Bai 28: Goi d la dudng thaqg di qua tam I dudng tron ngoai ti€p AABC va
vuong goc véi (ABC). Mat phang trung truc cta doan AD cét d tai O thi O céch
déu bon dinh cua td dién, that véy trude tién ta c6 ngay:

OA =OD. (1)

Mait khdc: AOIA = AOIB = AOIC (c.g.c) = OA=0B=0C. ' (2)

Tu (1) va (2), suy ra: OA = OB = OC = OD tic la, diém O cach déu bon
dinh cua tr dién. |
Bai 29: Ddp sé'trdc nghiém a). A;b). C.

a. Taco: Chh LA @CDJ.(ABC‘):>CDJ.AC:>AACD vuéong tai C
e CD LBC . :

= AD’=AC’+CD’=AB’+BC* + CD* = a’> + b* + ¢?
= AD= r+b2+c

b. Goi O Ia trung diém ciia AD.
. WAACD vuong tai C nén: OA = OC OD (D

o B
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CD L1 AB ,
Ta cé.' {BC_LAB < AB 1 (BCD) A
=> AB_L BD = AABD vuéng tai B O
=0A =0B=0D. (2) '
Vay, diém O cach déu A, B, C, D. - B D
Bai 30:
a. GiasrOA = aOB b, OC =c. ‘ | C

Xét AABC vuodng tai O, ta cé:
AB*=0A?+ OB’ =a’ + b2 BC? = OB’ + OC? = b? + ¢,
AC’=0A? +0OC?* =a’ + ¢, ' #
—— AB’+AC’-BC’ _ a’+b’+a’ +c® (b’ +c?)

cos BAC = = >0
2ABAC 2\/a2 +b’ .\[; +c?
= gbéc BAC nhon.
Chimg minh tuong ty, ta dugc cic géc ABC, ACB déu nhon.
Vay, cdc gbc cha tam gidc ABC déu nhon.
b. Tugia thiét: OH L (ABC)=OH LBC. . | (1)
1 OB .
Ta cé: A <>0A 1L (OBC)=>0A L BC. (2)
OA 1L OC
Tir (1) va (2) suy ra BC L (OAH).
Chimg minh twong tu ta nhan dugc CA L (OBH).
Tacé: BC L (OAH) =BC L AH. . (3)
AC L (OBH) = AC L BH. 4)

Tir (3) va (4) suy ra H la truc tam clla AABC.
c. Gia sir AH cit BC tai K, suy ra OK L BC.
* Trong AOBC vuong tai O, ta c6:
| 1 1
= + .
OK’ OB* oOC?
* Trong AOAK vuéng tai O, ta cé: B
' 1 1 l _ 1 1 1. dpem
OH‘2 OA’ OK® ~ OAl OB OC’ '
Bai 31: Dap 0 trdc nghiém a). C;b). C;c¢). C.

1
a. GQI {E} = AH n BC, ta c¢: {BC A:: = BC L (SAE) = BC J. SE

-=> SE Ia dudng cao clia A SBC = K € SE.
Viay, ba dudng thing AH, SK, BC déng quy tai E.

b, Tacé: BHLAC = BH 1 (SAC) = BH L SC. (1)
BH 1 SA ,

Mat khdc, ta ¢c6: BK L SC. : (2)

Tu (1) va (2)y suy ra: SC L (BHK). (*)
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c. Tu(*), suyra SC L HK. (3)
Mat khdc, tira), suy ra BC L HK. (4)
T (3) va (4), suy ra HK L (SBC).
Bai 32:
a. Goi M la trung diém BC, ta ¢o6:
BC L AM
{BC 1 SM
Chl‘mg minh tuong tu, ta cung nhan dugc:
AB L SG = SG 1 (ABC). '
b. Pdp s6 trdc nghiém B.
Lo giai tie ludn: Trong AGSA vuong tai G, ta cé:

(aﬁy )

SGZ=SA2-GA2=b3—L—3-» T SCI 7.

= BC L (SAM) = BC 1 SG.

3 3

c. Pdp so trdc nghiém B.

Loi gidi tw ludn: Dé diém C, nam gilta S va C diéu kién la ASAC (can tai S)
nhon

2 2
o AT <90" > cos ASC » 0 SATHSC’-AC

2SA.SC
oW -a >0 > e a> by2.
d. Ddp sé'trac nghiém B.
Lot giai tit Indn: Ta c6: ASAC = ASBC (c.c.c) = SC L B,C = SC 1L (ABC))
= A ABC, can tai C, chinh la thiét dién.

2
— 22
Tacé: AC, = SA.sin ASC = SA V1 - cos? ASC = b\/l _(%2__?_}

2b2
_am =g ___a2 3b® —a’
T et 4b
Bai 33: Ta lan luot cé:

AB.CD = AB.(AD - AC) = ABAD - ABAC, (1)

AC.DB = AC.(AD - AB) ‘
= ACAD - AC.AB, )

AD.BC = AD.(AB-AC) C D
= AD.AB - AD.AC. 3)

Cong theo ve(l) (2) va (3), ta duoc: B

0= AB(,D+ACDB+ADBC AD.BC < AD L BC.
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a. Ching mmh (a) va (b) twong duong.
Véi gia thiét (a), goi A' la hinh chiéu vuong goc cua A lén mat phang

BC L AD
(BCD), ta c¢: = BC L (A'AD) = BC L A'D.
BC L AA’

Ching minh tuong tu, ta cing ¢c6 BD L A'C.

Tur do, suy ra A' la truc tam ABCD.

Véi gia thiét (b). goi A' 1a hinh chi€u vuéng géc cua A lén mat phang
C LDA’

B
(BCD), ta cé: = BC L (A'AD) = BC L AD.
, BC L AA |

Chimg minh tuong tu, ta cing co AB L CD, AC 1L BD.
b. Chl’mg minh (a) va (c¢) tuong duong.
Vi gia thiét (a) ta ¢o:
0= ABCD = AB.(AD - AC) = ABAD - AB.AC

= ABAD = ABAC

bl el iiaf

<:>AB +AD -2, \BAD + AC =AB +AC —ZZ\BAC + AD
= .(AD = AB) + AC = .(AB - AC)“ + AD’
< BD> + AC? = BC* + AD™.
Chimg minh tuong tu, ta ciing nhan dugec AB* + CD* = AC* + BD".
Vi cdc phép bién doi trén la tuong duong nén diéu nguoc lai van ding.
c. Ching minh (a) va (d) tuong duong — Ban doc ti¢ gidi.
Bai 34: A
a. ViAABC va ABCD can theo thu tu tai A va D nén:
{BC LAl |

-» BC L (ADI), dpcm.
BC L DI

b. Vé&i AH la dudng cao cua AADI. suy ra:
AH 1 DL (1)
Mat khdc tira), ta-co: BC L(ADD) = BC LAH. (2)
Tir (1) va (2), suy ra AH J_(BLD
Bai 35:
a. Tirgia thiét, suyra: BD LAC. (1)
BD 1 SA. (2)
r (1) va (2), suy ra:
BD L (SAC) = BD L SC, dpcm.
b. Tir gia thiét, suy ra: IK // BD = IK L (SAC).

B L

Bai 36: Ddp sd trac nghiém a). B;b). B.
a. Sai, bdi chiing c6 thé cét nhau.
b. Sai, bdi ching c6 thé song song vdi nhau.
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Bai 37: Ddp so'trdac nghiém a). B;b). A:c). A.
“a. Sai.néua L (P) thi moi mat phang chia a déu vuong géc véi (P).
b. Ding, bdi vdi hai mat phiang (o), (B) ¢it nhau va mot diém M khong thudc
(o) va khong thudc (B) ta ludén cé:

*  Qua M ké duoc duy nhat dudng théng a vuong goc vai (o).

*  Qua M ké dugc duy nhat duong thang b vuong géc véi (B).

Tir d6, suy ra qua M c6 mot va chi mot mat phang (P) = (a, b) vudng goc vdi
(o) va P). .

c. Pung, boi dé chinh la dudng thang di qua diém cho trudc dé va vuong géc
véi ma: phang.

Bai 38: Ddp so'trdac nghiém a). B:b). A.
Bai 39: Ddp s trdc nghiém A. :
Lo gial tw lugn: Khi d6 ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hép chir nhat, bai trong bdi tap
38 cuachuong II ta cé:
AC*+BD” + BD’ + AC" =4(a” + b’ + ¢7)
=@+b+cH+@+bP+)+@+b+H+ACT =4@ + b +¢c?)
S AC = +b 4+l = AC = Va® +b? +cl .
Kh. d6, hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 bon dudng chéo bang nhau nén no la
hinh hép chir nhat.
Bai 40.  Ddp s6 triic nghiém D.

Bai 41: Ddp 56 trdc nghiém A. D' C'
Bai 42: Ddp so'trac nghiém D. ’ B
Bai 43: At

A'BLAB .
a. Tacé: = A'B_L(AB'C’D)
_ A'BLBC I C

= (AB'C'D) L (ABB'A"). S
b. Ddr s trdc nghiém A,
Lot gia e ludgn: Tacd: CA'=CC + AC=CC + AB*+ BC' =c? +a’ + b’
= AC = \/d +b? +¢? |

Bai44: Dap SO na( nghiém B. D Q C
Bai45: 45 o g "

a. Taczé:

= A'B L (AB'CD)
A'BLAD RE

= A'BL AC. . (1)
| {BD 1L AC

{A_'B.LAB' NN Y

= BD L (AA'CC) S
BD L AA' . e

=BD LAC. (2) A
Tu'l) va (2), suyra AC' L (A'BD).
Cheng minh twong ty, ta cing ¢6 AC' L (BCD)).
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b. Bdp so trdc nghiém D.
Lévi gidi i lugn: Goi MU NL P lan luot la trung diém cua AB, BC' va DD'. suy ra:
(MNP) song song vai cac mat phang (AB'D") va (BDC).
[(AB'D') //(MNP)
Ta nhan xét: <(ABD)"N(A'BC'D)=B'D
(MNP)N(A'B'C'D") = Nx
Suy ra Nx song song vdi BD' va cat C'D' tai F la trung diém cua C'D',
(C'BD)//(MNP)
(C'BD) N (ABCD) =BD

(MNP) ~ (ABCD) = My

Suy ra My song song véi BD va cat AD tai Q la trung diém cua AD.
Kéo dai FN cat A'B' tai G, noi GM cat BB tai E.
Vay, thiét dién cua hinh lap phuong voi mat phang (MNP) I luc gidc . “PQ va
cling chinh la mat phéng trung truc cta AC,
C. Dap sé trde nghiem D.
Loi giai tie ludn: Dua theo tinh chat duong trung binh ta thiv ngay MENFPQ la

b e A - a A X El 2
luc giac déu cd do dai canh bang e

4

e

Khi dé: S, e, = 6. =
MENHXQ 4 4

Bai 46: Ddp s trdc nghiém B.
Lai giai tie ludgn: Trong ASBC, ha BM 1SC, ta cé:
ASAB = ASAD (c.g.c) = SB=SD
= ASBC = ASDC (c.c.c) = BM =DM va SC L DM
Suy ra BMD la mot trong bon géc ma hai mat phang (SBC) va ( SCD) taora.
Khi dé, goi O la tam cua hinh vuong ABCD thi dé:
((SBC), (SCD)) = 60" = BMD = 120" = BMO = 60"
OB

<:>tan[§§l?) =tan6()’' < -~ = \/3. (h
OM

Al
Ta c6 ngay: OB = % BD = .‘1?;;

- -

(2

| 1
= = o e
AH‘ AS  AC

Trong ASAC ha AH v

ax+2
\/232 +x2

OM=%AH=

= AH= Trong AAHC ¢6 OM la duong trung binh, suy -a:

axy2
24 2a% + x2

(3
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/ . b
. . V24" + ¥ - ’ 5 5
Thav (2). (3) vao (1), ta duge: ———— = V3o 20+ =3 > x =a.
X

Vawv, véi x = a thoa man dicu kién dau bai.
Bai 47: PDdp o' trdc nghiem a). A by, D.
a. beé xdc dinh thiét dién. ta thuc hién:

- Trong (ACD) ké AK L CD.

*  Trong (BCD) ke HK 1L CD.

Suy ra, thiet dién la AAHK.

. . [BDLAC
Ta co: = BD 1 (ABC) = BD L AH = AH L (BCD)
|BD L AB
= AH 1L HK = AAHK vuong tai H
b, Ta c6: Syuy = é—AH.HK. (1)
Ta c6: AH = 1\2["—. (2)
Vi hai tam gidc CKH va CBD déng dang nén:
HK _CK _ o  DBCK _aV6 5
DB CB CB 6

p . il
Thay (2). (3) vao (1), ta duge: Say = % d22 : d;/g = = ]f :

Bai 48: Ddp so'trdac nghiém a). B; b). A;c). C.
a. Tu dien AB'C'D' ¢6 cdc canh doi bang nhau thi ABCD.A'B'C'D'’ 1a hinh hop
chit nhat, bai khi d6 ta c6 AA™ L (ABCD).
b. T dien AB'CD' co cdc canh doi vuéng géc thi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop
thoi, boi khi d6 ta ¢c6 BCC'B' la hinh thoi (cé hai duong chéo vuong goc vdi
nhau).
c. Ta dien AB'CD' la t dien déu thi ABCD.A'BC'D' la hinh lap phuong. bai
khi d6 ta c6 BCC'B' 1a hinh vuong.
Bai 49: Ddp so'trdac nghiém B.
Lot giai e luan: Ta cé:
BD 1L AB = BD L (ABC) = BD 1 BC.
Trong ABCD vuodng tai B, ta cé: g
CD* = BD* + BC’ =BD’ + AB* + AC” ‘
=24+ 8 +6° =676 = CD =26cm.

C
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Bai 50: Ddp s6'trdc nghiém a). A:b). D.
a. Ta luodn co: : ,
* Qua M ke dugc duy nhat duomg thang a vuong goc vdi (o).
» Qua M keé dugc duy nhat duong thing b vuong goc véi (B).
Tur d6, suy ra qua M c6 mot va chi mot mat phang (P) = (a. b) vuong géc v6i
(a) va (B).
b. Néu (o) song song vdi () thi két qua trén sé 1a vo s& mat phang.
Bai 51: Ddp s6'trac nghiém a). B;b). B;c). D.
a. Tacongay: AP =AC'-ClP=a’-x’= Al =BJ = va* - x".
Trong AJAB vuodng can tai J, ta co:

AB = AIV2 = 2(a - x%).

b. Trong AJAB vudng cén tai J, ta co:

s 3 e S =) ¢
2 2 \
c. Tacd:- AABCcantaiCnén ABLIC. (1
- AABD cantai D nén AB L ID. (2)

Suy ra CID 1a mot trong bon goc tao bai hai mat phang (ABC) va (ABD)

Tir dé, dé: (ABC) L (ABD) = CID =9%0" = IC* + ID* = CD’
& 2IC? = CD? & 2(ACT - 1AY) = CD?

2 2
a —X
¢:>2£a2— 5 ] 4x° <> 3x* = a” c>x—3-\£

Bai 52: Ddp so'trdc nghiém a). D; b). A.
a. Goi O 12 giao diém cua hai dudng chéo AC va
BD, ta c6: BD L AC. | (1)
Vi ASAC can tai Snén: SO L AC. (2)
Tir (1) va (2), suy ra: AC L (SBD) = (ABCD) L (SBD).
b. Tir gia thié€t, ta co:

ASAC = ABAC = ADAC = SO = OB = OD = SO = %BD.

. \ 1 . : :
Trong ASBD trung tuyén SO thoa man SO = s BD nén nd la tam gidc vuong tai S.

Bai 53: Ddp so'trdc nghién a). B;b). D:c). A:d). B.
a. Trong AOSA vuong tai O, ta c6:

SO?=SA2- AO?=4a’— av2 =i‘i:>so=a—‘/§-.
2 2 2
BD | AC |
b. Tacé: = BD 1 (SAC) = (MBD) L (SAC).
BD 1 SO ,
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c. Trong AOSC vuong tai O, tacé: OM = tzl—SC = %.
d. Nhan xét rang: OM L BD. vi AMBD can tai M,
OC 1 BD. vi ABCD la hinh vudng,
(MBD) ~ (ABCD) =BD,
Tir ¢6, suy ra: ((MBD), (ABCD)) = MOC .
Tlr két qua trong a), suy ra AOSA vuéng can tai O nén:
OM la phan giac = MOC = 45",
i54: tiinsd’trdc nghiém a). D;b). A;c). D.
(2D LAC
a Tacs: |
13D L SC

= BD 1 (SAC) = (SBD) L (SAC).

b. Trong AABD c6 A = 60" nén né 1a tam giac déu,

a3

Do ¢6: BD:a,AI=T = AC = a3 .

“rong ASAC vuong tai C, ta co:
[ 2 2
. g . n“ 3.
SA‘=SC2+,AC“=i£\‘ +(a\/§f=(—);—:>SA= a;fi'

L2 |
V' hai tam gidc AKI va ACS dong dang. nén: LWL =IK = DAL iy
' SC  SA SA 2

, — I g g i :
c. Trong AKBD trung tuyén KI thoa man KI = — BD nén no6 la tam gidc vuong

; A
tai k. |
Bai35: Pdp sé'trac nghiém B.
Lot ai ne ludn: Xét hai truong hop:

Trieeng hon [: Gia st BC < (P). A
Ke dutng cao AH cua AABC, suy ra: ¢
A'H 1 BC. ) o H |

"a co: S,ge = %A'H.BC - —;—AH.BC.cosq) = S, ;c-cosQ, dpcm. A

Triueng hop 2: Gia sit BC khong nam trong mat phang (P).
Dung mat phang (a) qua B va song song véi (P).
v Goi A, C, theo thit tu 1a hinh chiéu cua A, C 1én ().

v D la giao diém cta AC véi (o). B
"4 cOt Sy Bp = Sapn-COSQ, (1)
Sc,B0 = Scan-COSQ. ()

Trir heo ve (1) va (2), ta dugc:
Sa,sc, = Sapo — Scap)COSP < Sygc = Sypc-cOsQ, dpem.
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Bai 56: Pdap so rac nghiem a). B:b). A:c). A:d). B:e). B.

Bai 57: ‘
a. Nhan xét rang: ABAC' = ACA'A = ADAC == AA'AC = AB'CA = AD'C'A
nén khoang cich tir cdc diem B. C. D. A’, B', D’ dén

duding chéo AC’ déu bang nhau. D C
b. Ddp so trdc nghiém A, 5/
Lot giai hir lugn: Ha CH vuong goce vai AC ta duoc: A s
I 1 a6 e
= =~ + = — CH= """, L OH-.
CH® AC? C(? 30 BT C
Bai 58: Ddp so'trac nghiem A. Al 6

Bai 59: Ddp so'trdac nghiém C.
Bai 60: Ddp so trdc nghiém D.
Lot gidi ne luan: Goi 1, J theo thit wr 1a trung diém cua AB va CD thi:

- AABC=AABD=IC=ID=1L1CD. (I) A
* AACD=ABCD=JA=JB=1J L AB. (2) I
Tu (1) va (2) suy ra 1J chinh la doan vuong
goc chung cua AB va CD. B C
Ta ¢o: J
e o D
17 =10 = IC = (AC = AlY) - (9—) e (4a” - ¢~ ")
v 2, :
[J = _\_/“4‘1-__ Lj ) L_i

b9

Bai 61: Ddap so'trac nghiém a). A;b). A.

Bai 62: Ddp so'trac nghiém a). B;b). C.

a. Khoang cich gitta hai mat phang day chinh
bang AH.

Trong AHAA' ta cé: A’ = 30",

AH = AA'sinA’ = a.sin30" = e .

2

B'C" L AH | _
b. Tacd: S B L(HAA) = BC L AN
IBC'LAH
Trong AHAA' ke HK L AA’ thi HK chinh la doan vuong géc chung cua AN
va BC.
N a3 1 a3
Trong AHKA', ta c6: HK = A'H.sinA' = %~-~ o = i\—[{—- ;
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Bai 63: Ddp si'trdc nghicm A. A

Bl
Hiemg dan: Trong hinh vé ta ¢ KH chinh 1a duong Dy C
vuong ga¢ chung cua BC' va CD'. g \H

ENNK. -~ |-AF

v P i 'd\/ 3 ] \\;‘ o - -

[a tinh dugec KH = - | A7 B
Bai 64: Ddap si'trac nghiém C. D"

C
Lo gidi e lugn: Goi 1 la giao diem cia B'C va BC'. ha IK vuong géc véi BD'. Ta
di ching minh IK chinh la doan vuong géc chung cua BD va B'C, that vay:
BC LBC

: — ; C
‘o < B'C L (ABCD') = B'C L IK. : P
BCLAB g
V1 hai tam gidc BIK va BD'C' dong dang, nén: B ik
K B DCBI _ a6 MR gl
S 27— = [ = = : '3 T G W
D'C BD BD' 6 LAC D
Bai 65: Dap si'trdac nghiém a). A b). B. B ‘
a. Tadien DACD' ¢6 DA, DC, DD’ d6i moét vuéng géc A
vai nhau, do do goi h = d(D. ((ACD")) thi: D Ao
L 1 1 av'10
g Rt s +——— = h= - © N B
h* DA’ DC* DD’ 5 Cf—
b. Goi I la giao diem cua C'D va CD', ha IK vuéng géc E\’,:_?_\K\ ks
voi AC. Ta di ching minh IK chinh 1a doan vuong goc SN
chung cua AC™ va CD', that vav: DT A
LD . C
C T T e CD L(ADCB) = CD' LK. B
€D LBC
V1 hai tam gidc C'IK va C'AD dong dang, nén:
RL Y | . D
AD CA C'A 2’ , A’
Bai 66: Ddp so trac nghiem C. D
Lo7 giai tie luan: Ha A'H L AC, ta ¢6 nhan xét: C/ B/ |
BD | AC A |
< BD L (0OAA) 5 \
BD L AQ Dit e\ Lok &
= BD L A'H = A'H L (ABCD), g\
va vi (ABCD) // (A'B'C'D') nén A'H chinh la khoang C B
cdch gitta hai mat phang day.

2 2 avl av3
Alf= 1A0= 2 S
R i

2 3

. ) s 2 ]
A= ANA - AR =" -2 =2 S A'H= ‘f‘_{_g’_

Nhan xét rang hinh ¢chop A" ABD la hinh chép déu. nén ta lan luot ¢o:

P
]
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Bai 67: Pdp so trac nghiém a). D; b). D.
a. Goi O la tam cla hinh chit nhat ABCD, vi céc canh bén ctia hinh chép bing
nhau nén:

SO L (ABCD) = SO = d(S, (ABCD)).

Ta co:
\2
SO’ =SA’ " AOQ>=SA° - (%EJ
2 ,
=28~ —(da" £ 8" ) = — S():“_}

- b. Tanhanthay: EF// AD c (SAD) = EF // (SAD chita dudng thing SK
Do d6, khoang céch gifra hai dudimg thang EF va SK khong phu thudc vao K.
Tu nhan xét trén, suy ra: d(EF, SK) = d(EF., (SAD)) = d(O, (SAD)).
Goi M la trung diém AD, ha Ol L SM thi:
Ol L (SAD) = OI = d(0O, (SAD)).
S S N
Ol SO° OM-~
Bai 68: Ddp sd'trac nghiém a). D:b). A;c). A.
a. Vai gia thiét. ta c6: AOBE deu = OF L BC. (1)
Mait khdc, ta ciing ¢6: SO L (ABCD) = SO L BC. (2)
Tir (1) va (2) suy ra: BC L (SOF) = (SBC) L (SOF). A
b. Trong ASOF ha OH vuoéng gdc vai SF, suy ra:

OH 1 (SBC) = OH = d(O, (SBC)).

Trong AOSM, ta cé:

l.
7 S

Trong ASOF vuodng tai O, ta cé: ~i; =——+——> = 0H=—,
' OH- OS§° OF° -

Vi AO N (SBC) = C nén:
d(0,(SBC)) OC |

: 3
=25 -1 S d(A. (SBC)) = 2(O, (SBC)) = 20H = -2
d(A.(SBC)) AC 2 4

Bai 69: Ddp sd trdac nghiém C.

Bai 70:  Pdp so'trdc nghiém C.

Loi giai ne lugn: Ta cé:

a. Sai, bai chiing c6 thé cat nhau.

b. Sai, boi chiing 6 thé song song vdi nhau.

c. Diing, dua trén khdi niém vé géc gitra hai duong thang.
d. Sai, bdi ching c6 thé cat nhau.

Bai 71: Ddp so trac nghiém D.

Bai 72: Pdp so'trac nghiém D.

Bai 73: Ddp so'trdc nghiém D.
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Bai 74: Pap s6'trdac nghiém D.

Bai 75: Pdp sé'trac nghiém B. |

Bai 76: Pdap s6'trdc nghiém B. .

Bai 77: Pdap sé'trdc nghiém B.

Bai 78: Pdp sd'trdc nghiém A.

L6 gidi t luin: Ta c6 ABCD déu va do dai canh bang 3v2 nén né cé dién tich:

3W2)2V3 943

S\B('l.) - 4 2 O
Bai 79: Pdap so trac nghiém A.
Bai 80: ,
a. Nhan xétrang: AB = AC = a, vi AOAB va AOAC déu.
Trong AOBC vuéng tai O ta co: B C

BC'=0OB*+0C =a’ +a’ = AB’ + AC’
tuc la AABC vudng can tai A.
Goi I, J theo thit tu | trung diém cta BC va OA, ta c6: A
-BC L JO
{BC 1A

b. Vi két qua trong a), ta ¢ ngay: BC L 1J. (1)
OJ=AJ= 1BC=ULOA @

< BC L (OAJ) = BC 1L OA.

+

Tir (1) va (2) suy ra U chinh la doan vuong géc chung cua OA va BC.
Trong AJBI vuong tai J ta co:

A PRI
B y ¢ 3 i ¢ ¢ d
J?=BI’-BJ = "‘{ !.—(“‘/2] - 5,

c. Nhanthay OJA I mot trong bon goc tao boi hai mat phang (ABC) va (OBC). =~ -+
Khi do, rong AOJA ta ihe‘iy trung tuyén JI thoa man:

== %OA: OJA = %0" = (ABC) L (OBC).

o | =

Bai 81:
a. Nhan xét ring:
«  Trong ASAB, ta c6: AB® = SA” + SB® — 2SA.SB.cos ASB

3 N i ] 2
=a‘ +a — Z.a.a.L— 5\ = 34",

/
«  Trong ASAC déu, ta c6 AC = a. A B
« Trong ASBC vuéng can tai S, ta c6 BC = av2 .

Ti d6, nhan thiy: AB® = AC’ + BC> = AABC vuong tai . ©
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b. Goi H la trung diém AB. ta ¢6:

SH L AB, (1)

SH= S = 2 Oy L g T

2 2 2 2
5 , a 1Y / ‘d\/lg Y 1 N i
Suy ra: SH” + CH" = 5 b : J =a = SC" = AHCS vuong tai H
\\ ,"‘ l\ =
— SH L HC. (2)
Tir (1) va (2), suy ra: SH L (ABC) = d(S. (ABC)) = SH = if‘;

Bai 82: Ta cdngay:

AM 1 SA 9
AN 1 SA ' = ((SAM). (SAN)) = MAN . [i
(SAM) N (SAN) = SA

Trong AAMN, ta cé:
AM?=AB’-BM’=a’ —{a—x)’=2ax - x.  B"
AN’ = AD*-DN’ =a’ —(a - y)’ = 2ay — V"

MN’ = CM’ + CN’ = x* + y?,

cos MAN = AM™ + AN” - MN"~ _ a(x+y)_(x~+y-)_

2AM.AN Jax - x)2ay -y
a. Dé (SAM) va (SAN) tao véi nhau géc 45" diéu kién la:
, T 5. 0a
alx ¥ y)7 (2 4y z = A2 2w =2alx + y) — Xy.
\/(Zax - X" )Ray -vy7)
b. Dé (SAM) va (SAN) vuéng gdéc véi nhau diéu kién Ja:
a(x + y)—(x2 + yz)
\/(Zax T )(2ay — }/2 )
Bai 83: Ké AH vuong goc véi mat phang (P), ta duoc:
ABH =B va ACH =y.
Ké HI vudng g6c véi mat phing BC, suy ra:
BC L Al theo dinh Ii ba duong vuong goc

=0=ax+y)=x"+y.

= AIH =o.
Trong AABC vubng tai A, ta cé:
1 l l AH®  AH® AW
- _

k)

2 = 2 i 3 - R + B
IA AB°  AC A~ AB-  AC~
<> sina = sin’B + sin'y. dpem.
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Bai84: Taco: Sy = Svya-cos OC'H
= -é--()A.OB JI—sin’ OC'H

OH :

= lOA.OB |- —— ()
2 V 0c?
trong do: OA =a, OB =b.
l 1 L2022
n3 l)+ l,'f lo:>()H':- 1dbi @
OH‘ OA" OB oC b-c”+a¢c”+ab-
1 | . a’b’
- = +_l_ = 0C" = ,l b - (3)
OC” OA® OB’ a~ +b-
Thay (2), (3) vao (1), ta dugc:
b -
! ') 2y e
Sy = —a.b. lﬁbc +a” L_+db - _‘*b ‘
__“b 7\/bc +a’ct +a’b’
X 2
a~ +b”
Ching minh tuong tu, ta nhan dugc:
blo? ‘ b
Syjise = b Syiac = = =
”\/b c*+a’c? +ah’ 2\/b"C" +a’c? +a’b?
Bai 85:

a. Dé xdc dinh thiét dién. ta thuc hién: A

« Ke CH vuong goc vai AB (suy ra CH 1L AB').
« Ké HK vuong goc vai AB'.
Khi do. ta duoc thiét dien 13 ACHK.

b. Vi ACHK vudng tai H nén: A

Svar = ; HC.HK. (1)
. o L ab
I'rong AABC, tacé: —— =  —= =>CH= o, (3)

CH® CA® CB’ S b
AC' = AHAB = AH = AC W =
AB ‘\/d e bh
Nhan xét rang: HK L AB' = HK // A'B = \AHK vuong can tai A
a” 2

— HK = AHV2 = (3)

s
Thay (2), (3) vao (1), ta duoc:
ab a*2 a‘b

1
2 Ja? v b? vat b V2elebh)

!
!
i
l
R
|
4
I

SA(‘HK =
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Bai 86: Goi I, J theo thi tu Ia trung diém cia AB.va CD.
a. Ching minh (a) va (b) tuong duong.
Tir gia thiét AC = BD, AD = BC, suy ra:
~ = AABC=ABAD=IC=ID=U_LCD. (1)
'+ AACD=ABDC=JA=JB=>1JLAB. (2)
Tu (1) va (2) suy ra IJ chinh 12 doan vudng goc
chung cua AB va CD.
biéu nguoc lai van ding — Bun doc ne chimg minh dita trén (()ng thite vé
“diong trung tuvén.
b. Chimg minh (a) vi (c) tuong duong.
Tu gia thiét AC = BD. AD = BC, suy ra:
AACD = ABDC (c.c.c) = JA=JB= JA, = JB,
= AAA,J = ABB,J (c.g.c) = AA, =BB,.
biéu ngugc lai van ding — Ban doc e chitng minh
diva trén tam gidc bang nhau.
¢. Chung minh (a) va (d) tuong duong.
Tu gia thi€t AC = BD, AD = BC, AB = CD, suy ra:
AABC = ACDA = ABAD = ADCB

suy ra: BAC = CDB, (1)
CAD = DBC, (2)
DAB = BCD. (2)

cong’theo vé (1), (2). (3). ta duagc:

BAC +.€AD + DAB = CDB + DBC + BCD = 180".

Diéu nguoc lai van ddng, bdi ta trai cdc mat ABC, ACD, ADB lén mat
phing (BCD) ta duoc hinh khai trién cta tir dien ABCD nhan BC, CD, DB la ba
dudng trung binh cua tam gidc d6. Tir do, suy ra:

AC=BD, AD=BC, AB=CD.
Bai 87: Huong dan
a. T gidac MNPQ la hinh thang c6 ddy 1a MN va PQ.
b. Quy tich giao diém I cia QM va PN thuoc duong thang AB.
¢.  Quy tich giao diém J ctia QN va PM thudc AG, vdi G la trong tam ABCD.
Bai 88:

a. Tu gia thiét: i 5

MD NC
suy ra MN, AC, DC' thudc ba mit phang doi mot song song v&i nhau. Do d6
MN song song vdi (ACB').
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b. Pé c¢d dugc thiét dién, ta thuc hién: C Q B
«  KéMx//AC vi cat CD'tai P,
« N&i PN.
- KéNy//BC vacit BC tai Q.
« KéQz//A'C vacit AB taiR. S -,
« KéRt//AB vacit AA'tai S. - By
Khi d6, luc gidc MPNQRS la thiét dién can dung. D M =2

Bai 89:

a. Goi (P) 1a mat phang qua K. song song vdi AB va SC ta co:

»  Mit phdng (Q) chua AB va song song vair SC.
= Mait phang (R) chita SC va seng song véi AB.
Khi dé. ba mat phang (P), (Q). (R) ) song song vGi nhau sé chan trén hai cat
tuyén BC va SA cic doan thang tuong ing t lé, cu thé: )
BN _CN_BC _ BN _AK
AK SK AS CN SK
= BN = CN = N li trung diém BC.
b. 'Ta xét hai trudng hop: |
Tricomg hop 1: Néu M la trung‘dié‘m SC thi thiét
dién la hinh binh hanh MNPK véi P 1a trung .
diém AB. Va hién nhién khi d6 KN chia thiét
dién thanh hai phan c¢ dién tich bing nhau.

Truong hop 2: Néu M Kkhong trung véi trung
diém SC thi ta thuc hién:
«  No6i KM cit AC tai D.
« N6i ND cat AB tai P. |
Khi dé, ut giac MNPK la thiét dién can dung.
Goi {0} = KN m MP, nhan xét rang:
d(M, (P)) =d(S, (P)),
d(P, (P)) =d(A, (P)),
d(S, (P)) = d(A, (P)),
Suy ra: d(P, (P)) = d(M., (P)) = OP = OM
Do d6 KN chia thiét dién thanh hai phan c6 dién tich bang nhau.

Bai 90:_
a. Goi O la tam cua ABCD, ta c6 ngay:
SO 1L (ABCD) = SO = d(S, (ABCD)).

2 P
Ta c6: SO® = SA? — OAz—(x/_)—(a\/—J 33 ::so:a—‘[—é.
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b. Goi I, J theo thir t la trung diém ciaa AB va CD.
Ha IH vudéng goc véi SJ. S

. [cpiw ,
Ta cé: = CD L (SI))= CD LIH = IH L (SCD).
CD 1 SO

Nhan xét ring:
AB// CD = AB// (SCD)
= d(AB, (SCD)) = d(I. (SCD)) = IH. B
Hai tam giac SOJ va IHJ dong dang, nén:

H_1 _ .. _ SOl SO.1J av42

—_—_—— > = =

SO §J _ SJ *’SCz —CJE 7

ava2
P

¢. Tacdngay: d(AB. SC) = d(AB, (SCD))=1IH =

d. Thiét dién dugc xdc dinh bang cdch:
*  Trong (SAC) ha AE vuong géc véi SC.
* Trong (SAB) ke EP vuong géc véi SC.
* Trong (SAD) ké EQ vuong gdoc vai SC.
Khi do, ta gidc APEQ la thiét dién can dung.
Tur cdch dung thiét dién, suy ra:

22 59 pQ //BD = PQ L (SAC) = PQ L AE.
Tir d6, ta duge: Sy = %AE.PQ. (1)
o 2
Vi ASAC déu nén: AE = “‘F . SE= f'-_*?:
PQ _SO' 2 Q«mBD_E\[‘.
BD SO 3
by
y 3
Nhu vay, ta dugc: Sy, = % d\?/g 2“{2 = = : -

e. Ke OM // SC, la), diém N sao cho BOMN [a hinh binh hanh. Khi do:

JE

Ta c6 ngay sin BAN = i
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MUC LUC
LOI NOI DAU
CHUONG I
PHEP DOI HINH VA PHEP DONG DANG
TRONG MAT PHANG

§ 1: Md dau vé phép bién hinh .........cocccuenenes S
§ 2: Phép tinh tién va phép ddi hinh....co..ooovreereeceeeeeeeeeee s
§ 3: Phép A1 XUMNEZ tTUC ...coveerieirerinerinreserernmssatssssessssnssnnosanssvansssnsssrsssnes
§ 4: Phép quay va phép dGi XIME tAM..........eeveeeeeeeeeereereeereeseeeseneee .

§ 5 Hinhi BEGE GEBTL......... oo onwomsnrsmeoiosesiisins bsibdisbomsn i858 siommn b st i s 4
§ 65 PhEP Vi tl..o.ooceeceeee ettt ettt
§ T Fhep Aonk i conmsnmmnimismsmiim st s s

DAP SO TRAC NGHIEM = LOI GIAI TULUAN ...ovvviieieiie e ceseee e e

| CHUONG II ‘,
PUONG THANG VA MAT PHANG
TRONG KHONG GIAN
§ 1: Dai cuong vé dudng thing va mat phang ........c.cocveevvereiesrenrnnann,
§ 2: Hai dudng thing SONEZ SONE ...ocveeereriresrerireiereeesaeeeseesesssssssesenes
§ 3: Duong thdng song song v6i mat phang ..........ceeeeueveeeenmneniccunnnen.
§ 4: Hai mat phing song song ...........ccoo..... — T —
§ 5: Phép chi€u song song...........c.ceeveeneees O—— PSS SOV YOE
DPAP SO TRAC NGHIEM - LOI GIAI TU LUAN ....... ¥ e i i TR

CHUONG III
VECTGO TRONG KHONG GIAN

QUAN HE VUONG GOC TRONG KHONG GIAN

§ 1: Vecto trong khong gian. Sy déng phéng cua cic vecto ................
§ 2: Hai dudmg thing VUONE ZOC ..c.evvveeeeecreeeeecieveie e vcasissesesesessssssanns
§ 3: Dudng thing vﬁéng g6 VL. (i PHADE: wo.msuemsnsmmmmss
§ 4: Hai mat phAng VUONE ZOC ...ceveviviceirreeeeraieereeereeceeensesesesseaenss

§ 5: KhoAng CACH ....coveueevieericiiniiiccceecceitcne ittt e
PAP SO TRAC NGHIEM — LOI GIAI TU LUAN .....vouveiiiererecrenaeesessensarens
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