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LOI NOI DAU

V6i mong mudn gitp cac em hoc sinh c¢6 thé trang bi thém cho minh hanh trang trong ky thi
THPT Québc Gia nam 2018 sip t6i, ching toi da c¢b ging cho ra doi tai lieu “Chuyén dé MAT
NON — MAT TRU - MAT CAU ”.

Tai lieu nay duge chia thanh 3 phan can ban:

e Phan 1: Trinh bay Iy thuyét cin ban vé mat nén, mat tru, mat cau. Nhiing 1y thuyét nay

bao gom nhiing kién thic da néu trong sach gido khoa va mot sé kién thic bo sung khac.

e Phan 2: Mot s6 dang toan va phuong phéap giai duge trinh bay chi tiét, ré rang. Méi dang

déu kem theo vi du minh hoa va mot s6 bai tap gitp hoc sinh rén luyén.

e Phan 3: Bai tap tong hgp cho titng bai. Céc bai tap nay chi yéu trich tit cac dé thi thi

nam 2017 cta cac truong trong ca nudc.

Tai lieu duge bién soan hét sic tam huyét, viét trén ¥ kién chii quan ctia chtng toi, do dé6
khong tranh khoi nhiing sai s6t, rat mong ban doc thong cam.

Ching toi rat mong nhan duge ¥ kién clia moi ngudi vé tai lieu nay va sé ¢d gang chinh stia
trong thoi gian t6i. Moi ¥ kién déng gép xin gui ve:

Dia chi mail: nguyenngocdung1234@gmail.com

Facebook: https://www.facebook.com/ngocdung.nguyen.14268
Thay mat nhém tac gia

Vuong Phua Quy


nguyenngocdung1234@gmail.com
https://www.facebook.com/ngocdung.nguyen.14268
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Chuong 3

KHOI TRON XOAY

§1 Mat nén

I. Tém tat 1y thuyét
1. Mat tron xoay
Dinh nghia 1

Trong khong gian cho mit phang (P) chita dudng thang A va mot dudsng €. Khi quay mit
phing (P) quanh A mot géc 360° thi mdi diem M trén dudng € vach ra mot dudng tron

¢6 tam O thuoc A v nam trén mit phing vuong géc véi A. Khi dé, duong € sé tao nén
mot hinh duge goi la mat tron zoay.

e ¢ dugc goi la duong sinh ctia mat tron xoay.
e A dugc goi la truc cua méit tron xoay.

e Mdi diém M thudc € vach nén dudng tron
(O;OM), vé6i tam O thudc A.

2. Mat nén tron xoay - Hinh nén tron xoay - Khoi nén tron xoay

A. Mat nén tron xoay
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Dinh nghia 2

Trong mit phang (P) cho hai dudng thang d va A cit nhau tai diém O va tao thanh goc f3
v6i 0° < B < 90°. Khi quay mat phiang (P) xung quanh A thi duong théng d sinh ra mot
mit tron xoay dude goi 14 mat nén tron xoay dinh O. Nguoi ta thuong goi tit mit nén tron

xoay la mat non.

e A goi la tryuc cia mat nén.
e d goi la duong sinh cia mat nén.

e Goc 20 goi la goc 6 dinh ctia méat non.

B. Hinh nén tron xoay

Dinh nghia 3

Cho tam giac OIM vuodng tai I. Khi quay tam giac dé xung quanh canh goc vuong OI thi
duong gap khic OM T tao thanh mot hinh dudce goi 1a hinh non tron xoay, goi tat 1a hinh

s

non.
e Duong tron (I; M) va toan bo phan bén trong ctia

n6 duge goi la mat day cta hinh noén.

O goi la dinh cta hinh nén.

OI goi 1a chiéu cao ctia hinh noén.

OM goi la duong sinh ctia hinh noén.

Phan mit tron xoay dudc sinh ra béi cac diém tren

canh OM dugc goi la mat xung quanh cta hinh noén.

C. Khoi nén tron xoay
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Dinh nghia 4

e Khoi nén tron xoay la phan khong gian bao gom hinh non tron zoay va toan bo phan

bén trong cia hinh nén dé.

o Diém ngoai 1a diém khong thuoc khéi nén. Diém trong 1a diém thuoc khéi nén nhung

khong thuoc hinh nén.

o Dinh, mat ddy, duong sinh ctia hinh nén ciing 1a ctia khdi non.

/N Chii if phan biet ba logi “mdt - hinh - khéi nén tron zoay”:
e Mat non tron xoay cé hinh dnh nhu hai hinh non chung dinh va chung truc nhung kéo dai
V0 tan.
e Hinh non tron xoay bi gidi han lai, dugc tao thanh khi quay mot tam gidac vuong quanh canh

goc vuong cua no, va chi lay phan xung quanh.

e Khoi non tron xoay hieu nom na la nguyén khoi, bao gom cd hinh nén va toan bo bén trong.
D. NGoi tiep - Ngoai tiep hinh nén

Dinh nghia 5

Mot hinh chép dude goi 1a ngi tiép hinh nén néu day
ctia hinh chép 1a da giac noi tiép duong tron diy cla
hinh nén va dinh ctia hinh chép la dinh ctia hinh nén.

Khi d6 ta con noéi hinh nén ngoai tiép hinh chop.

Dinh nghia 6

Mot hinh chép duge goi 14 ngogi tiép hinh nén néu day
ctia hinh chép la da gidc ngoai tiép duong tron déy ctia
hinh nén va dinh ctia hinh chép la dinh ctia hinh nén.

Khi d6 ta con néi hinh nén ngi tiép hinh chép.
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3. Dién tich xung quanh va dién tich toan phan citia hinh nén tron xoay

A. Dién tich xung quanh ctia hinh nén

Dinh nghia 7

e Dién tich xung quanh cta hinh nén la giGi han
ctia dién tich xung quanh ciia hinh chép déu noi

tiép hinh nén do6 khi s6 canh ting lén vo han.

e Cong thiic:

Spq =71l

. r: ban kinh duong tron day
trong do: .
[: do dai duong sinh

B. Dién tich toan phan ctia hinh nén

Dinh nghia 8

Téng dién tich xung quanh va dién tich day la dién tich toan phan ctia hinh non.

Sip = Seq + Sasy = i+ 7 = 7r(r + 1)

/\ Chi Y quan trong hay gdp trong cac bai tap:

Néu cdt mat zung quanh ciia hinh non theo mot duong sinh 1oi trdi ra trén mot mat phang thi ta
sé dugc mot hinh quat cé ban kinh bang do dai duong sinh cia hinh nén va mot cung tron cé do
dai bang chu vi duong tron day ctia hinh nén. Ta cé thé xem dién tich hinh quat nay la dién tich

zung quanh cia hinh non.
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4. Thé tich ctia khdi nén tron xoay

Dinh nghia 9

e Thé tich ctia khéi non tron xoay la gisi han ctia thé tich khoéi chop déu noi tiép khoi

noén do6 khi s6 canh day tang lén vo han.

e Cong thiic:

1
—7r?h

1
V = §Sdé.y'h = 3

Saay ©dién tich dudng tron day
trong do6: < r : ban kinh duong tron day .

h : do dai chiéu cao

5. Hinh nén cut va cac cong thic lién quan
Dinh nghia 10

e Hinh nén cut 1a phan ciia hinh nén giéi han bdi mit

day va mot thiét dién song song véi day.

e Hinh nén cut c¢6 thé tao thanh bdi mot hinh thang quay

mot vong quanh canh goéc vudng.

e Cong thiic:

— Dién tich xung quanh: | S, = 7(R + r)l

— Dién tich toan phan: | Sy, = Spq + Sy g5y = 7(R+7)l + 7 <R2 i r2)

. 1
— The tich: |V = gﬂ'h (R2 +r2+ RT)

— Duong sinh: | > = h? + (R — r)?

II. Cac dang toan
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1. Tinh toan can ban ctia hinh nén: dudng sinh, ban kinh day, chiéu cao, géc & dinh,

dién tich, thé tich

( ( Dang 1: Ap dung coéng thiic ) )
1. Hinh tron:

e Chu vi
e Dién tich

2. Hinh noén:

e Dién tich xung quanh | S,, = 7rl

e Dién tich toan phan |S;, = S, + Saay = Tl + mr? = mr(r +1)

7 1 1
e The tich V = ngéy.h = §7TT2h

A. Mot sb vi du
Vidu 1 (THPTQG 2017)

Cho khéi nén c6 ban kinh day r = v/3 va chiéu cao h = 4. Tinh thé tich V ctia khéi nén da

cho.
1
A. V= 67;‘/5. B. V = 4. C. V = 16m/3. D. V = 12r.
Ldi giai.

Dién tich day 1a Sy, = nr? = 3.
. 2 1 1
Suy ra, the tich khoi nén da cho la V = ngéy.h = -3r.4 =4r.

3
Chon dap an

Vi du 2 (THPTQG 2017)

Cho hinh nén c¢6 ban kinh day r = /3 va do dai duong sinh [ = 4. Tinh dién tich xung

quanh S;, ctia hinh nén da cho.

A. S, =12m. B. S,, = 4V/3m. C. Sy = V397 D. S,, = 8V/3r.
Lai giai.
Spq =71l = 4+/37

Chon dap an

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Binh Xuyén - Vinh Phiic - 1an 3 - 2017). Mot khéi nén tron xoay c6 chidu

cao h = 4, ban kinh day r = 5. Tinh thé tich ctia khéi nén.

A. % B. 15m. C. 4lr. D. 257%
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Cau 2 (THPT Phan Boi Chau - Dik L3k - lan 2 - 2017). Goi [,h, R 1an lugt la do dai

duong sinh, chiéu cao va ban kinh déy ctia hinh nén (N), dién tich xung quanh ctia (N) 1a

A. S,, = ©Rh. B. S,, = 27RI. C. S,, = TR2h. D. S,, = 7RI

Cau 3 (S Ha Nam - 2017). Cho khdi nén (N) c6 ban kinh ddy biang 3 va thé tich bang 127.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.

A. S = 157. B. 5,4 = 247. C. 5, = 16m. D. S, = 18m7.

Cau 4 (S6 Hai Phong - 2017). Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bang 3 va chiéu cao bang 4.
Tinh dién tich xung quanh Sy, ctia hinh nén dé.

A. S¢q = 607. B. S¢q = 15m. C. S¢q = 20m. D. S« = 257.

Cau 5 (THPT Chuyén KHTN - lan 5 - 2017). Mot hinh nén cé ban kinh day bing 5a, do
dai duong sinh bing 13a. Tinh do dai duong cao h clia hinh noén.
A. h=TaV6. B. h = 12a. C. h=17a. D. h = 8a.

Cau 6 (THPT Ly Tu Trong - Nam Dinh - lan 1 - 2017). Mot hinh nén c¢6 ban kinh day
bang 1 cm, c6 chiéu cao bang 2 cm. Khi d6 géc & dinh ctia hinh nén 1a 2¢ théa man

A. singb:Q\E)/g. B. tanqbz\f. C. COS¢:2\5/5. D. cotqb:\f.
Cau 7 (THPT Chuyén Nguyén Hué - Ha Noi - 2017). Cho hinh nén c¢6 ban kinh day 1a
6a, chiéu cao 13 8a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.

A. 20ma?. B. 60ma®. C. 50ma®. D. 40ma?.

Cau 8 (S6 Tay Ninh - HK2 - 2017). Mot hinh nén ¢6 duong sinh bang 3a va ban kinh dudng
tron ddy bang 2a. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén do.

45
A. Sy, = \3/_7Ta2. B. S,, = 3ma?. C. Sy = 127a>. D. S,, = 6ma.

Cau 9 (THPT Chuyén Son La - HK2 - 2017). Cho khéi nén ¢6 chiéu cao bang 8 cm va do
dai duong sinh bing 10 cm. Tinh thé tich V ciia khéi nén do.
A.V = 12471 cm?. B. V = 1407 cm?®. C. V = 1287 cm?®. D. V = 967 cm?.

Cau 10 (THPT Qubc Oai, Ha Noi (HKII), 2017). Mot hinh nén c¢6 ban kinh day r = 3a,
chiéu cao h = 4a. Ki hiéu géc & dinh ctia hinh nén 1a 2a. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao
dang?

4 4 4 4
A. sina = £ B. cosa = 5 C. tana = £ D. cota = E

Cau 11 (Dé tham khao Bd GD-DT - 2017). Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bing

3ma® va ban kinh day bang a. Tinh do dai duong sinh [ ctia hinh nén da cho.

A.l:\/ja. B. | = 2/2a. C.l:32a. D. | = 3a.

Cau 12 (Sé Viing Tau - 2017). Cho mot khdi nén c¢6 ban kinh day biang 3 va thé tich bing

127, Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén.

A. S = 157. B. 5,4 = 45m. C. 5z = 30m. D. S,y = 607.
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Cau 13 (THPT Hai Hau C - Nam Dinh - 2017). Khdi nén (N) c¢6 ban kinh dudng tron
day bang 10 va dién tich xung quanh bang 1207. Tinh chiéu cao ctia khdi nén (N).

11 11
A. 211, B. 3 C. ‘/2_ D. V11.

Cau 14 (THPT Phu Xuyén A - Ha Noi - 2017). Tinh thé tich ctia khéi nén c6 chiéu cao
bang 8, do dai duong sinh bang 10.
A. 1287. B. 124x. C. 140m. D. 967.

Cau 15 (THPT An Duwong Vuong - TPHCM - 2017). Cho hinh nén dinh S ¢6 bén kinh
day R = av/2, géc 6 dinh bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh noén.
A. 4ma?. B. 3ma® C. 2ma’. D. ma?.

Cau 16 (THPT Chuyén Lé Thanh Tong - Quang Nam - 2017). Goir, h, [ lan lugt 13 ban
kinh day, chiéu cao va dudng sinh ctia hinh nén. S,,, Sy, V' 1an lugt la dién tich xung quanh, dien
tich toan phan ctia hinh nén va thé tich khoéi nén. Chon phét biéu sai.

1
A V= gm"h. B. I =h%+ 1% C. Sy, =mr(l+r). D. S,, = 7rl.

Cau 17 (Sé Lam Dong, HKII - 2017). Hinh nén c6 chiéu cao 10v/3 cm, goc gita mot dudng
sinh va day bang 60°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.

A. S = 2007 cm?. B. S =100v/37 cm2.  C. S = 1007 cm?. D. S = 5037 cm?.

Cau 18 (THPT My Dic A, Ha Noi - 2017). Cho diém O c6 dinh ndm trén mat phang (P)
cho trude. Goi S 1a tap hop tat ca cac dudsng thang [ di qua O va tao véi (P) mot goc 45°. Khiang
dinh nao sau day la khang dinh ding?

A. S la mit phéng. B. S la mat non.

C. S 13 hai duong thang. D. S la mat tru.

Cau 19 (Sé GD va DT Phua Yén). Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén c¢6 ban kinh
day r va chiéu cao h.

A. Sy = mrv/h2 + r2. B. S, = 7.rvVh2 — 12,

C. Suq = 2mrvVh2 + 12, D. S, = ;m"\/m.

Cau 20 (Chuyén Dai hoc Vinh, lan 4 - 2017). Mot hinh nén c6 do dai duong sinh bing
duong kinh day. Diéen tich day ctia hinh nén bang 7. Tinh chiéu cao ctia hinh nén.

A. 1. B. /5. C. /3. D. V2.

Cau 21 (THPT Ly Ty Trong - Nam Dinh - 1lan 1 - 2017). Mot khdi nén c6 thé tich bang

3 néu gitt nguyen chiéu cao va ting ban kinh khéi nén do6 len 2 1an thi thé tich ctia khéi

257 cm
n6én méi bang

A. 1507 cm?. B. 2007 cm?. C. 1007 cm?. D. 507 cm?.
Cau 22 (THPT Lé Quy Do6n - Ha No6i - 2017). Cho hinh nén dinh S va dudng tron day co
tam O. Diém A thuoc dudng tron day. Tinh s6 do goc SAO, bidt ti s6 gitta dien tich xung quanh

2
ﬁ.

va dién tich ddy ctia hinh noén la
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A. 120°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

Cau 23 (S6 GD va DT TP HCM, Cum V). Cho hinh nén ¢6 ban kinh duong tron day la
.3 .

6 cm va dién tich hinh tron day bang R dién tich xung quanh ctia hinh nén. Tinh the tich V' cta

khéi nén da cho.

A.V =487 (cm?). B. V = 647 (cm?®). C. V = 967 (cm?®). D. V = 2887 (cm?).

Cau 24 (THPT Lé Viét Thuat, Nghé An, lan 2,2017). Mot khéi nén c6 theé tich bang 257 cm?,
néu giit nguyén chiéu cao va tang ban kinh day khéi nén do6 len 2 lan thi thé tich ctia khéi nén
méi bang

A. 1007 cm?. B. 1507 cm?. C. 2007 cm?. D. 507 cm3.

Cau 25 (THPT Chuyén Lam Son, Thanh Héa, lan 3,2017). Cho hinh nén dinh S, day la
hinh tron tam O, goc ¢ dinh bang 150°. Trén dudng tron day lay diém A ¢ dinh. C6 bao nhiéu vi
trf ctia diém M trén dudng tron day ctia nén dé dien tich tam giac SM A dat gia tri 16n nhéat?

A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.

DAP AN

1. A][2D]|[3. A4 B]|[5.B]l6. C|[7.B|[8 D]l9. D |[10.B |[11.D |[12.A |[13.A |
[14.D |[15.A ||16.A |[17.A [[18.B |[19.A |[20.C |[21.C |[22.C |[23.C ||24.A |[25.A |

( Dang 2: Hinh nén tao béi phép quay tam giac )

1. Quay tam gidac vuong quanh mot canh goc vudng.
S

Quay tam gidc ASOB vudng tai O quanh canh géc

vuong SO. Khi dé6 ta duge hinh non c6:
e Dinhla S. e Duong cao la SO.
e Duong sinh la SB. e Ban kinh day 1a OB.

e Céc & dinh 1a 20B8S. A

2. Quay tam gidc bat ky quanh mot canh bat kiy.
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Quay tam giac ASAC quanh canh SC. Ta sé chia
ASAC thanh hai phan 1a ASAO va ACAO, véi AO
la duong cao cia ASAC. Khi do, ta duge hai hinh nén
chung day va truc nhu hinh bén. Tu d6 dua vé truong

hop 1.

3. Quay tam giac quanh duong cao.

Quay tam giac AABC quanh dudng cao
AH, khi d6 ta b6 tam gidc nhéd va giw
tam giac 16n. Coi nhu chi quay tam giac

AAHC.

A Y

B

=
Q

4. Quay hinh thang tao thanh hinh nén cut.

Quay hinh thang vuong AOO’A’ quanh chiéu cao OO’

ta duge hinh nén cut véi:
e OO’ 1a chiéu cao.

e O'A’ va OA lan lugt 1a ban kinh day nho va day 16n.

A. Mot sb vi du
Vidu 1 (THPTQG 2017)

Trong khong gian cho tam giac ABC' vudng tai A, AB = a va ACB = 30°. Tinh thé tich V
ctia khéi nén nhan duge khi quay tam gidc ABC quanh canh AC.

A.V:\/‘?‘ﬁ. B. V = V/3rd®. C.V:‘@g‘ﬁ.
Lai giai.

D. V = na®.
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C
Khéi nén nhan duge khi quay tam gidc ABC quanh s0°
canh AC' c¢6 ban kinh day la AB = a, duong cao la
AC = +/3a.

2 Z 1
Vay the tich khoi nén la: V = EWAB?AC = \/3ma’.
A a B

Chon dap an @

17

Vi du 2 (THPT Phan B6i Chau - Gia Lai - 2017)

Cho tam gidc déu ABC c6 dusng cao AH, canh AB = a. Khi cho quay quanh dudng thang
AH, céc canh ciia tam giac ABC' sinh ra mot hinh nén tron xoay dinh A. Tinh thé tich

khéi nén do6.
_1 3 _1 3 _ 3 _1 3
A.V_24a\/§. B.V_127ra\/§. C.V—127Ta. D.V_247ra\/§.

Loi giai.
A
Do ANAHC va AAHB bang nhau nén ta chon mot

trong hai tam giac dé quay. Ta chon AAH B. Khi doé:

Khéi nén nhan duge khi quay AAH B quanh canh AH a
av/3

c6 bén kinh déy 1a HB = % duomg cao la AH = 2=,

. ) 1 1
Vay thé tich khéi nén la: V = ngBQ.AH = ﬂmﬁ\/ﬁ.

C H B

Chon dap an @

Vi du 3 (THPT Chuyén Nguyén Trai - Hai Duong - 1an 3 - 2017)

Cho tam giac ABC ¢6 AB = 6a, AC = 8a, BC' = 10a. Quay tam gidc ABC quanh ducng
thing BC' tao thanh khéi tron xoay (D). Tinh dién tich toan phan Sy, ctia khdi tron xoay

(D).
336 336
A. Stp = 727TCL2. B. Stp = 3677'61/2. C. Stp = 5 7TCL2. D. Stp = —ﬂ—
Lo gidi.

Chia AABC thanh hai tam gidc AAHB va AAHC. Khi d6 ta dugce hai khdi nén duge tao
thanh béi AAHB va AAHC quay quanh BC. Khi dé:
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C
e Khoi nén tao béi AAHB c6 duong sinh AB = 6a, ban
24
kinh day AH = Ta. Do d6 dién tich xung quanh la S, =
144ma?
7. AH.AB = ;“ . 8a
p 10a
e Khoi non tao béi AAHC ¢6 dusng sinh AC = 8a, ban
24
kinh day AH = ?a‘ Do d6 dién tich xung quanh la S} = A H
1927a?
rAHAC = 22 . o
B
R 336
Vay dién tich toan phan ctia (D) la Sy, = Spq + 5, = TﬂaQ.

Chon dap an @

Vi du 4 (THPT Lé Quy Don, Viing Tau - 2017)

Cho hinh thang can ABCD c¢6 AB || CD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB, CD.
Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay c6 duge khi quay hinh thang ABC'D quanh duong thang
MN biét ring AB = 2CD = 4MN; BC = aV/?2

A. %Ta:"' (dvtt). B. 7ma® (dvtt). C. ma® (dvtt). D. 7%\/5@3 (dvtt).
Laoi giai.
Khoi tron xoay dugc tao thanh la hinh nén cut.
Dé dang thay duge H la trung diém M B.
Khid6 HB=CH = CH = HB =a.
Suyra:r=NC=a;R=MB =2a;h=CH = a.
Vay Thé tich khéi nén cut la V =

o

1
§7Th (R2 +T2 + RT) = ?a .

Chon déap an @

/N Doi khi dé bai khong cho quay cic da gidc quen thudc (tam gidc, hinh thang) ma cho quay
mot da gidc bat ki, khi do ta phdi phan chia da gidc thanh cdc hinh quen thuoc da hoc. Vi du dudi

day minh hoa diéu dé:

Vi du 5 (TPHT Luong Thé Vinh, Ha Noi, 1an 3 - 2017)

Cho tam gidc deu ABC' ¢6 canh bang 3, trong tam G, duong cao AH. Trén canh AB lay
diém M sao cho AM = 1. Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay tit gihc BMGH quanh

truc AH.

A 49\/§7r. B 55\/§7r‘ - 43\/§7r' D. 25\/§7r.
12 12 12 24

Loi giai.
Y tudng: Liy AHB trc AGM dé duge BMGH.
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Ta co: AH:3\2/§, HB:;

1 9mv/3
* Quay AAHB: Vaann = 3THB%AH = Wg\f.
e Quay AAGM: Chia thanh hai tam giac nhé 1la AAK M A
va AGKM. 1
AH /3 HB 1 M
Taco KG=AK =—=""vwwMK="=_. K H—
3 2 3 2
3
1 . ™3
- Quay NAKM: VAAKMzgﬂ'KM AK:W G
1 3
~ Quay AGKM: Vagky = 37K M2.GK = ”2‘4[. c i B
™3
Suy ra: Vaaam = Vaaxym + Vacrm = TR
Vay thé tich khéi tron xoay khi quay ti giac BMGH quanh truc AH 1a: V = Vaagp —

25+/3m

V, =
AAGM 21
Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Pht Xuyén A - Ha N6i - 2017). Cho tam giac ABC vuong tai C, BC' =
a, AC = b. Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay tam giac ABC quanh AC.

2 3h
A B. ma2b. c. ™ D. 7.

3 -3
Cau 2 (THPT Chuyén Lé Khiét - Quang Ngai - 2017). Trong khong gian, cho tam giac
ABC vudng tai A v6i AC' = 3a, AB = 4a. Tinh theo a dién tich xung quanh S ctia hinh nén khi

quay tam giac ABC quanh truc AC.
A. S = 30a*n. B. S = 40a%~. C. S = 20a’r. D. S = 15a*7.

Cau 3 (THPT Ngb Si Lién - Biac Giang - lan 3 - 2017). Cho tam giac ABC déu canh 2a,
duong cao AH. Tinh thé tich ctia khéi nén tron xoay tao thanh khi quay hinh tam giac ABC
quanh AH.
A. wa’V/3. B. 7ra3\/§' C. 7ra3\/§' D. 7ra3\/§'
3 6 4
Cau 4 (THPT Hoa Binh - TPHCM - 2017). Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 3, AC = 4,
BC = 5. Tinh thé tich vat thé tron xoay thu dugc khi quay tam gidac ABC quanh canh AC.

A. 107. B. 11x. C. 12x. D. 13x.

Cau 5 (THPT Tam Duong - Vinh Phuc - 2017). Cho tam gidac ABC vuong tai A c6 ABC =
30° quay quanh canh géc vuong AC' = a tao thanh hinh nén tron xoay c6 dién tich xung quanh
bang

A. 2ra?/3. B. 47a?V/3. C. ma%V/3. D. 2ma?.
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Cau 6 (THPT Qubc hoc - Quy Nhon - lan 1 - 2017). Trong khong gian cho tam gidc vuong
OIM vuong tai I, goc IOM = 30° va canh IM = a. Khi quay tam giac OIM quanh canh géc
vuong OI thi dudng gap khic OIM tao thanh mot hinh nén tron xoay. Tinh thé tich V ctia khéi
nén tron xoay tucong ing.

a*V/3 a3 a3

AV ="2° B.V = . .V = madV3E. D.V = .
V3 V3 C.V=na*V3 V6

Cau 7 (THPT Thing Long - Ha N6i - 1an 2 - 2017). Cho tam giac ABC vuong tai A, c6
AB =10, ABC = 60°. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén tao thanh khi quay tam giac
ABC quanh duong thing chita canh AC.

A. S,, =1000v/37.  B. S,, = 100v/37. C. Sy = 2007. D. S,, = 4007.

Cau 8 (THPT Tran Pha - Ha Nai - 2017). Cho tam gidc ABC vuong can tai A vaco AB =
3 cm. Cho tam giac ABC quay quanh truc AB ta nhan dugc khéi tron xoay (7). Tinh thé tich
cia (7).

A. 187 cm?. B. 97 cm?. C. 277 cm?®. D. 37 cm?®.

Cau 9 (Sé Quang Binh - 2017). Goi S la dién tich hinh nén tron xoay dugce sinh ra béi doan
thing AC’ ctia hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh b khi quay quanh truc CC’. Dién tich
xung quanh S 1a

A. b2 B. 7b%V2. C. 7b%/3. D. 7b%/6.

Cau 10 (THPT Chuyén Lé Quy Do6n - Quang Tri - HK2 - 2017). Cho tam gidc ABC vudng
tai A, AB = a, AC = 2a. Quay tam giac quanh BC, ta thu dudc mot khdi tron xoay. Tinh dién

tich bé mat ctia khdi tron xoay do.

6ma’ 2

3ma
A. 4ma?. B. 2ma®. C. —. D. —.
V5 V5
Cau 11. Cho hinh thang ABCD (AB || CD) vuong tai A c6 AB =8, CD =5 va BC = 5. Tinh
thé tich V ciia hinh tron xoay tao thanh khi quay dudng gap khic ADCB quanh truc AB.

12 2
A. V::fﬁ. B. V =1287. C. V:5367T. D. V =96m.

Cau 12 (THPT Chuyén Lé Hong Phong, Nam Dinh). Cho tam gidc ABC can tai A, biét
canh AB = a va BAC = 120°. tinh thé tich khéi tron xoay sinh ra khi quay tam giac ABC quanh
canh AC.

3 3 3 3
AV — Ta \/§ Ta 3ra ‘ Ta

B.V=—. V= D.V=—.
1 V 3 C.Vv V 1

Cau 13 (S6 GD va DT Phi Yén). Cho hinh thoi canh a c6 bing 60°. Tinh thé tich V ciia

vat thé tron xoay c6 duge khi cho hinh thoi quay quanh truc la duong thang chita mot canh ctia

no.
3 3 3
A.V = md3. B.V:%. C.V:77;a. D.V:3T

Cau 14 (S6é GD va DT TP HCM, Cum II). Cho tam gidc déu ABC quay quanh dudng cao

AH tao ra hinh nén ¢6 chiéu cao bang 2a. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén nay.

3ma’ 8ma? 24/ 3ma?
A5, = T B. 8, = 7% C. 5, = 231

1 3 D. S,, = 67a®.
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Cau 15 (THPT Triéu Son 2, Thanh Hoa, lan 3). Cho ntta duong tron duong kinh AB =
2R va diém C thay ddi trén nita dudng tron d6. Dat CAB = a va goi H 1a hinh chiéu vuong
goc ctia C len AB. Tim tan « sao cho thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH
quanh truc AB dat gia tri 16n nhat.

1 V3
A. tana = 1. B. tana = —. C. tanax = —. D. tana = /3.

V2 3

Cau 16 (THPT Triéu Son 2, Thanh Hoa, lan 3).

Cho ba hinh tam gidc déu canh bang a chong lén nhau nhu hinh !

vé bén (canh ddy ctia tam giac trén di qua cac trung diém hai canh a
bén clia tam gidc dudi). Tinh theo a thé tich ctia khéi tron xoay tao A
thanh khi quay chiing xung quanh dudng théng d. l \
A, 1Lv3ma® g, 1Lv3ma® /\
96 8
c, Y3 p, 13V’ ‘
8 96 !

Cau 17 (THPT Triéu Son 2, Thanh Ho4, lan 3). Cho tam gidac ABC c6 AB, BC,CA lan
lugt bang 3,5,7. Tinh thé tich ctia khoéi tron xoay sinh ra do hinh tam gidc ABC quay quanh

duong thing AB.
757 275 1257

A. 507, B. 2T c. 27 D. 227
m A 8 8

Cau 18 (S6 GD va DT Biac Giang). Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 3a, BC = 5a, CA = Ta.
Tinh thé tich khoi tron xoay sinh ra khi cho hinh tam gidc ABC quay quanh dudng thing AB.
76a3m 75a3m

A. . B. 16a°~. C. 5 D. 20a?~.

Cau 19 (S8 GD va DT Da Ning, 2017). Cho hinh thang ABCD biét BAD = ADC' = 90°,
AB = 5cm, BC = 3 cm, AC = 7 cm. Quay hinh thang ABCD va mién trong ciia né quanh

dudng thang AB tao nén mot khéi tron xoay. Biét thé tich V ctia khéi tron xoay ¢6 dang V = %W
véia, b € N, % 12 phan s6 t6i gian. Tinh S = a — 5b%.
A. S =3l B. §=-23. C. 5 =109. D. S =61.

DAP AN

[1.A][2. C][3. B4 C]l5. All6. B||7. ¢ |[8 B |9. D |[10.C |[11.D |[12.D |[13.D |
[14.B ||[15.B |[16.A |[17.B |[18.C |[19.D |

,—( Dang 3: Hinh nén tao bdi cach dan hinh quat (nang cao) )—

Néu cit mit xung quanh ciia hinh nén theo mot dudng sinh roi trai ra trén mot méit phang

thi ta sé dude mot hinh quat c6 ban kinh bang do dai dudng sinh ctia hinh nén va mot cung

tron c¢6 do dai bang chu vi duong tron day ctia hinh nén. Ta c¢6 thé xem dién tich hinh quat

nay la dién tich xung quanh cta hinh noén.
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X

Cha § mot sé cong thic:

Chiéu cao h ctia hinh nén duge tinh theo cong thic [h = V12 — r2|.

. am
Déi do ian |0° = ——— (rad)|,
01 do sang radian |« 180 (rad)

Do dai cung tron v6i a 1 s6 do clia cung tinh theo don vi radian.

_IR_aR?
22

Dién tich hinh quat | S v6i o 1a 86 do clia cung tinh theo don vi radian.

A. Mot sb vi du
Vidu 1 (THPT Quynh Luu 3, Nghé An, lan 2 - 2017)

Cat mat xung quanh ctia mot hinh nén tron xoay theo mot dudng sinh va trai ra trén mét
phang ta duge mot nita dudng tron ban kinh R. Héi hinh nén d6 c6 géc ¢ dinh bing bao
nhiéu?

A. 90° . B. 45°. C. 60°. D. 30°.
Loi giai.

Chu vi cia day hinh nén bang chu vi cia ntta dudng tron ban kinh R nén day c6 ban kinh
R . .
r = —. Duong sinh ctia hinh nén bang R nén suy ra géc ¢ dinh ctia hinh nén bang 60°.

Chon dap an @
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B. Bai tap tu luyén

Cau 1 (S6 Hai Phong - 2017). C6 mot miéng ton hinh tam gidc deu ABC canh 3 dm (nhu
hinh vé).

A

B K C
Goi K la trung diém ctia BC. Ngudi ta diing compa c6 tam 1a A va ban kinh AK vach cung tron

MN (M, N theo thit ty thuoc canh AB va AC') rdi c&t miéng ton theo cung tron d6. Lay phan

hinh quat ngudi ta go sao cho canh AM va AN trung nhau thanh mot cai phéu hinh nén khong

day v6i dinh A. Tinh thé tich V ctia cai phéu.

VI41, V105, .
AV = 64” 3. 60457Tdm3. C.V = _ 37

3V3.m dm3. D.V =—-" dm?
32 32

dm B. V=

Cau 2 (THPT Chuyén Lé Thanh Téng - Quang Nam - 2017).
T miéng ton hinh vuong canh bang 4 dm, ngudi ta cat ra hinh
quat tam A ban kinh AB = AD = 4 dm (xem hinh) dé cuon lai
thanh mot chiéc phéu hinh nén (khi d6 AB trung véi AD). Chiéu

c B

cao clia chiéc phéu c6 s6 do gan ding (lam tron dén 3 chit s6 thap i
m

phan) la
A.3,872dm. B.3,874dm. C. 3,871 dm. D. 3,873 dm.

D 4 dm A

Cau 3 (THPT Dong Anh, Ha Noi).
T cing mot tam kim loai déo hinh quat (nhu hinh vé) ¢6 ban kinh
R = 13 va chu vi clia hinh quat 1a P = 127, ngudi ta go tam kim —

loai d6 thanh nhiing chiéc phéu hinh nén theo hai cach:

e Cach 1: Go tam kim loai ban dau thanh mat xung quanh cia

mot cai phéu. v v

e Cach 2: Chia doi tam kim loai thanh hai phan bang nhau roi

g0 thanh mat xung quanh ctia hai cai phéu.

Goi V4 1a thé tich ctia cai phéu & cach 1, Vs 1a tong thé tich ciia hai
. = 2, 2 £ V
cai pheu 6 cach 2. Tinh ti so L

2
Vi V133 g Vi _ 2V133 o Vi _2V/I60 p. Vi V5
— >

A —=—=. . = . - = . .
Vo /160 Va v/ 160 Va V133 Va

Cau 4 (THPT Quéc Hoc, Quy Nhon, lan 2, 2017).
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An c6 mot to giay hinh tron tam O, ban kinh 1a 12
cm. Trén duong tron, An lay mot cung AB c6 s6 do
1a 2;, sau d6 cat hinh tron doc theo hai doan OA va
OB. An dan mép OA va OB lai v6i nhau dé dugc hai

hinh nén dinh O. Tinh ti s6 thé tich ctia khéi nén nhd

so v6i khoi nén 16n (xem phan dan gidy khong dang

kd).
1 1 V10
10 °

D

A. - B. -. C.
8 4

Cau 5 (THTT - Thang 10 - 2017).

Ngudi tho gia cong clia mot co sé chat luong cao X cat mot
mién ton hinh tron véi ban kinh 60 cm thanh ba mién hinh
quat bang nhau. Sau dé ngudi thg ay quan va han ba miéng

ton d6 dé duge ba cai phéu hinh nén. Héi thé tich V cta

modi cai phéu d6 biang bao nhieu?

1 7 161/2
AV = 16000v'2 lit. B.V = 6v/2m lit.

3
1 P 160+/2
16000v2m | D. V= 603” .

C.V=

1€C.

Cau 6 (THPT Hai An, Hai Phong - 2017).

Cat bé hinh quat tron AOB tit mot manh cac tong hinh tron ban kinh R
roi dan hai ban kinh OA vad OB cta hinh quat tron con lai véi nhau dé
dugc mot cai phéu c6 dang ciia mot hinh nén. Goi x 1a goe 6 tam ciia hinh

quat tron ding lam phéu 0 < z < 27. Tim gia tri 16n nhat cia thé tich

khoi nc’i;l; /3 3
4+/3 2 2v/3 2v/3
A. — 7R3, B. —7R3. . — 7R3, D. —1R53.
5 TR 277TR C 9 TR o7 TR

Cau 7 (THPT Chuyén DH Su Pham Ha Nbi - l1an 4 - 2017).
Tu mot miéng sat tay hinh tron ban kinh R, ta cat di

mot hinh quat va cuon phan con lai thanh mot cai phéu

hinh nén. S6 do cung ctia hinh quat bi cit di phai la

bao nhi¢u do (Iam tron dén don vi do) dé hinh nén c6

dung tich 16n nhat?

A. 65°. B. 90°. C. 45°. D. 60°.
Cau 8 (THPT Hai Hau C - Nam Dinh - 2017).

Binh c6 mot tam bia hinh tron nhu hinh vé. Ban ay
mudén bién hinh tron dé thanh mot hinh cai phéu
hinh nén. Khi d6 Binh phai cat bé hinh quat tron
AOB rdi dan hai ban kinh OA va OB lai véi nhau. P

Goi x 1a géc & tam hinh quat tron dung lam phéu.

Tim « dé thé tich phéu 16n nhéat.
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A. (6_?))[6)” B. C. 2\?”. D. méﬁa)”

wl A

DAP AN

[1.B|[2.D][3.B][4. C]|5.B]l6. D]|7. A||8. C]

2. Thiét dién véi hinh nén

r ( Dang 1: Mat phang di qua truc )

Mit phang (P) di qua truc SO cit hinh nén theo mot

thiét dién la tam gidc SAB can tai S voi:
e AB la duong kinh cua day.
e SA va SB la duong sinh ctia hinh noén.

e SO la duong cao cua ca hinh néon va ASAB.

A. Mot sb vi du
Vidu 1l (THPTQG 2017)

Cho hinh nén (N) ¢6 dudng sinh tao v6i day mot goc 60°. Mat phang qua truc ctia (N) cit
(N) theo thiét dién 14 mot tam giac c6 ban kinh dudng tron ndi tiép bang 1. Tinh thé tich
V ctia khéi non giéi han béi (N).

A.V =93 B. V =9r. C. V =3+/3m. D. V = 3.
Lo giai.
Thiét dien ASAB la tam giac can, duong sinh tao véi
day mot goc 60° suy ra ASAB tam gidc deu.
Tam giac déu c6 tam dudong tron noi tiép trung véi trong

6
tam, suy ra SO = 3r = 3. Tu do6 tinh dugec AB = —

A
1 1 6 \?
V==zr-(=-—) -3=3r.
" (2 ﬁ) "

Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Phan Bsi Chau - Dak Lik - lan 2 - 2017). Cho hinh nén c6 thiét dién qua

truc la tam giac déu canh 2a. Thé tich ctia hinh nén la
3 3 3
”“3‘/3. B. V = 1a*/3. C.V= MG‘@. D. V= ”‘”2‘/5.

AV =
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Cau 2 (THPT Phiti Xuyén A - Ha No6i - 2017). Tinh thé tich khéi nén tron xoay c6 thiét

dién qua truc la mot tam giac vudng can v6i canh géc vuodng la 2a.
Arad/2 wa?\/2 2ra’\/2

A. . B. . C. . D. 27a3\/2.
3 3 3 ma’y2

Cau 3 (PTDTNT Phudéc Son - Quang Nam - 2017). Mot hinh nén c6 thiét dien qua truc

la mot tam gidc vuong can, c6 canh goc vuong la a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh noén.
wa? 7Ta2\/§ 3ra® 9
: D. ma”.

A, —. B. . C.
2 2 2

Cau 4 (Chuyén Phan B6i Chau, Nghé An, lan 4 - 2017). Cat mot hinh nén bing mot mét

phang qua truc ctia n6 ta duge thiét dien 13 mot tam giac déu canh v/3a. Dién tich xung quanh

cua hinh nén la

3 3V3 3 3V3
A. S, = Z7TCL2. B. Sy = \8/_7ra2. C. Sy = imﬂ. D. S,, = Z_WaQ.

Cau 5 (Sé Can Tho, ma deé 324 - 2017). Tinh dién tich xung quanh S cia mot hinh nén
biét thiét dien qua truc la mot tam gidc vuong can cé6 dién tich bang 8.

A. S =82 B. S = 47/2. C. S =18V2. D. S = 81/2.

Cau 6 (S¢ GD va DT TP HCM, Cum VII). Cit mot hinh nén biang mot mit phang di qua
truc clia n6 ta duge thiét dien 1a mot tam gidc vuong can c6 canh huyén biang a, dién tich xung

quanh ctia hinh nén do la

2\/2 2\/2
A. S,y = 7”‘4\[. B. S,, = MQ\/_ C. S, = ma?. D. S, = ma?V/2.

Cau 7 (S6 GD va DT TP HCM, Cum VIII). Cho khéi nén dinh S, day 1a hinh tron tam
O, thiét dien qua truc la tam gidc déu canh a. Tinh thé tich V ctia khoi nén.

1 1 . 1 1
AV = ﬂa?’ﬂ\/g. B.V = ga%r\/g. C.V= 1a37r\/§. D. V= §a37r\/§.

Cau 8 (Chuyén Quéc Hoc Hué, lan 2,2017). Mot hinh nén c6 ban kinh day bing 1 va c6

thiét dien qua truc 1a mot tam gidc vuong can. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén.

1
A. V27, B. . C. —m. D. 2¢/2x7.

V2
Cau 9 (THPT Chuyén Phan Bo6i Chau, Nghé An, lan 3 - 2017). C&t mot hinh nén bing
mot mat phang qua truc ciia né dude thiét dien la tam gidc déu canh bang a. Tinh thé tich V
ctia khoi nén3t§go a. 53 53 53
A.V:m12 5 B.V:m24 5 C.V:m6 5 D.V:m3 5
Cau 10 (Sé GD va DT Bac Giang). Cit mot hinh nén bdi mot mit phang qua truc clia noé,

ta dugc thiét dien 1d mot tam gidc vuong co dién tich bang 9. Tinh dién tich toan phan ctia hinh
non.
A. 97 (14 V2). B. 97v/2. C. 9r. D. 67 (14 v?2).

Cau 11 (THPT Tran Phu, Vinh Phic, thi thang 5, 2017). Cit mot hinh nén bdi mot mit
phang qua truc ta dugc thiét dien 1a tam giac déu c6 ban kinh duong tron ngoai tiép bang 1. Dien

tich xung quanh ctia hinh nén doé 1a

3 47 2 3
4 B 3 © 3 D 2
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Cau 12 (THPT Tan Yén, Bic Giang, lan 3, 2017). Thiét dién qua truc ctia hinh nén la

tam giac vuong cé dién tich bing 2a?. Tinh thé tich V ctia khéi non da cho.
2may/2 a2 2ma®/3 2maty/2

AV = . B.V = . C. V= . D. V= .
v 3 v 3 v 3 v 6

Cau 13 (THPT Chuyén Son La, lan 4). Thiét dién qua truc ctia hinh nén la mot tam giac

vuong can ¢6 canh goc vuong bang a. Dién tich toan phan Sy, va the tich V ciia khéi non co gia

tri la
1 2)ma? 2ma’® 2ma® 2ma®
A.Stp:(Jr\g—)mvaV: 17;@, B,Stp:\/_m Vav:‘/;;m.
1 2)ma? 2ma® 2ma? 2ma®
C. 5y = VT VT g, VI V2T

Cau 14 (THPT Thach Thanh 1, Thanh Héa). Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén la

mot tam gidc vuong can c6 canh géc vuong bang a. Dien tich xung quang ctia hinh nén 1a

22 2/2 22
A. 2ma? . B. 7ra2\/_ . C. 7ra3\/_ . D. 7ra4\/_ .

DAP AN

1. Al[2. A3 B[4 Cc|[5.B]|l6. A][7. A|[8. A]l9. B|[10.A |[11.D |[12.A |[13.A |

,—( Dang 2: Mit phing di qua dinh va khong di qua truc )—

Mit phing (P) di qua dinh S nhung khong di qua truc SO cét hinh nén theo mot thiét

dién la tam gidc SAB can tai S. Dung cac diém nhu trén hinh, ta duge:
e OH la khoang cac tit O dén (P).
e SMO la géc gitta (P) va mit ddy hinh nén.

e NOAB can tai O c6 OM vira la duong cao, via la
duong trung tuyén. Do d6, van dung céc tinh chat
hinh hoc (hé thic lugng trong tam gidc vuong, ti
0 lugng gidc ... ) ta c6 thé tinh duge ban kinh

day cta hinh nén.

A. Mot sb vi du
Vidu 1l (THPTQG 2017)

Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao h = a va ban kinh day r = 2a. Mat phang (P) di qua S
cat duong tron day tai A va B sao cho AB = 2v/3a. Tinh khoang cach d tit tam cta dudng
tron day dén (P).

\/§a' v5a V2a

B. d=a. C.d= . D.d= .

A.d=
2 5 2

Lai giai.
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Goi O la tam ctia day hinh nén, M la trung diém ciia
AB, H la chan duong cao cia ASOM. Khi dé ta c6

d = OH. Dé dang tinh dugc OS = OM = a nén d =

on— Y2

Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (Sé Cao Bing - lan 1 - 2017). Cho hinh nén c¢6 dinh 1a S. Thiét dién qua truc ciia
hinh nén la tam gidc déu canh 6a. Mot mat phang qua dinh S ciia hinh nén va cit dudng tron
day tai hai diéem A, B sao cho ASB = 30°. Tinh theo a dién tich tam giac SAB.

A. 10a2. B. 164 C. 9a2. D. 18a°.

Cau 2 (THPT Ly Ty Trong - Nam Dinh - lan 1 - 2017). Cét hinh nén c¢6 dinh I bing
mit phing (P) qua truc ctia né ta duge thiét dien la mot tam gidc vuong can c¢6 canh goc
vuong biang a. Cat hinh nén bang mit phang (Q) di qua dinh I ctia hinh nén ta duge thiét dien
la tam gidc can IAB. Tinh dién tich S ctia tam gidc IAB biét goc gitta mit phang (Q) va mat
phéng chita day ctia hinh nén bang 60°.

a2 a2 a2

A S= . B. S = 2a°. C.S= D. S =
S 1 S a S 5 S 3

Cau 3 (THPT Déng Ha, Quang Tri, lan 2 - 2017). Cho hinh nén c6 ban kinh day biang R

va goc ¢ dinh bang 60°. Mot thiét dién qua dinh ctia hinh nén chin trén diay mot cung c6 s6 do

90°. Tinh dién tich S cta thiét dién dé.

2 2 2 2
A.S:RQ\/B. B.S:RQ\/; C.S:?’];. D.S:RQ\/?.

Cau 4 (THPT Déng Da, Ha Nbai, 2017). Cho hinh nén tron xoay c6 ban kinh day bing R
va chiéu cao bing R+v/3. Mat phang (P) di qua dinh ctia hinh nén cit hinh nén nay theo mot
thiét dién. Tinh gia tri 16n nhat ctia dién tich thiét dién nay.

A. 2R%/3. B. R?V/3. C. R2 D. R*V/2.
Cau 5 (THPT Hung Nhan, Thai Binh, lan 3). Cho mot hinh nén ¢6 chiéu cao SO = 1.
Goi AB la day cung ctia dudng tron (O) sao cho AOAB déu va mat phang (SAB) tao véi day
hinh nén mot géc 60°. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh nén.

%g/ﬁ. B. S,y = ”éﬁ C. S,y = %g/ﬁ D. S,, = ”éﬁ

Cau 6 (Dé TT lan 1, Chuyén Thai Binh - 2018). Cho hinh nén tron xoay c6 chidu cao h =

A. Sy =

20cm, ban kinh day r = 25cm. Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén c6 khodng cach tir tam
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clia day dén mat phang chia thiét dien 1 12cm. Tinh dién tich ctia thiét dien do.
A. S =500(cm?). B. S = 400(cm?). C. S =300(cm?). D. S = 406(cm?).

Cau 7 (Tu luyén - Nguyén Ngoc Ding - 2018). Cho hinh nén tron xoay c6 dudng cao h =
20 cm, ban kinh day r = 25 cm. Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén c6 khoang cach tir tam
ctia ddy dén mat phing chia thiét dien 1a 12 cm. Dién tich thiét dien 1a

A. 300 cm?. B. 400 cm?. C. 500 cm?. D. 600 cm?.
Cau 8 (SGK - Ban nang cao). Mot hinh nén ¢6 duong sinh bang a va géc ¢ dinh bang 90°.

C4t hinh n6n bang mit phang (o) di qua dinh sao cho géc gita (o) va mit day hinh nén bing
60°. Khi d6 dién tich thiét dien la

V2 V3 2 3
A. — a2 B. —a2. . —a?. D. —d2.
3 a 5 a C 3a 2a
DAP AN

1. C|[2.D][3.D]|4. B |[5. A][6. A ]|7. C|[8. A ]

( Dang 3: Mit phang vudng géc véi truc )

e Mit phing (P) vudng goéc véi truc SO cat hinh
nén theo mot thiét dien 1a hinh tron (O'; O'N)

nhu hinh vé.

e Phan thé tich clia hinh nén nadm giita mit phing

(P) va duong tron day chinh la thé tich ctia khoi

noén cut.

Mot s6 cong thitc vé hinh nén cut can luu y:

e Dién tich xung quanh: | S,, = 7(R + )l

e Dién tich toan phan: | Sy, = Spq + Sy g4y = T(R+7)l + 7 (R2 S 7“2)

. 1
e Theé tich: |V = gﬂ'h (R2 +7r2 4+ Rr)

e Duong sinh: |1 = h* + (R —1)?

A. Mot sb vi du
Vi du 1 (THPT Tran Hung Dao, Nam Dinh - 2017)

Miit noén tron xoay (N) c6 truc la dudng thang d, dinh O. Mot mat phéng khong di qua O
va vuong goc véi d sé cat mit nén (N) theo giao tuyén la hinh gi?

A. Mot diém. B. Mot duong tron.  C. Mot elip. D. Mot parabol.
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B. Bai tap tu luyén

Cau 1 (THPT Chuyén Hung Yén, 1an 3,2017). Cho khéi nén c6 ban kinh déy 3a. Cit khéi
nén da cho béi mot mit phang vudng géc véi truc va bo phan trén ctia khdi nén (phan chiia dinh
ctia khoi nén). Biét thiét dien 1a hinh tron c6 ban kinh bang a va do dai phan dudng sinh con lai
bang 2190(1. Tinh thé tich V phan con lai ctia khéi nén theo a.

Ta® 7a’\v/6 297a? 91ma®
AV = —. B. V= . C. V= . D. V= .
3 27 10 10

Cau 2 (Ty luyén - Nguyén Ngoc Dung - 2018).

Mot hinh nén (4”) ¢6 ban kinh day R, dudng cao SO. Goi (P) la
mat phing vuong goc véi SO tai I sao cho ST = ;SO. Mot mat
phang (Q) qua truc hinh nén cat phan khéi nén (#) nam gitta
(P) va day hinh né6n theo thiét dién 1a hinh thang can ABC'D c6
hai duong chéo vuong goc nhau nhu hinh vé. Thé tich phan hinh
noén (A) ndm gita mat phang (P) vd mit phang chita ddy hinh

non (A) la
A 76mR3 521 R3 647 R? 407 R3
81 81 81 81

DAP AN

3. Noi tiép - Ngoai tiép hinh nén

( Dang 1: Noi tiép hinh nén )

Hinh chép S.ABC DEF nai tiép hinh nén. Khi
do:

e [ la tam duong tron ngoai tiép da gidc

ABCDEF.

e Dinh S ctia hinh chép trung véi dinh S

cua hinh nén.

e SI L (ABCDEF).

Lan luot xac dinh cac yéu t6 sau ctia hinh nén: Pinh ~» Tam day ~ Ban kinh day.

A. Mot sé vi du
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Vi du 1 (THPTQG 2017)

Cho tit dien déu ABCD c¢6 canh béng 3a. Hinh nén (N) ¢6 dinh A va dudng tron day la

duong tron ngoai tiép tam giac BC'D. Tinh dién tich xung quanh Sy, ctia (N).
A, Sy = 6ma’. B. S = 3v/3ma?. C. S¢q = 127a?. D. S5« = 6v/3ma?.
Lo gidi.

2
- Ban kinh day R = 3.3‘2/5 — aV/3.

- Suy ra dién tich xung quanh Syq = TRl = nav/3.3a =

7m23\/§.

Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Hai Hau C - Nam Dinh - 2017). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6
canh bang a. Mot hinh nén c6 dinh 13 tam ctia hinh vuong ABC'D va duong tron day ngoai tiép
hinh vuong A’B’C’'D’. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén do.

A. M;\/g. B. ”“22\/5. C. M;ﬁ. D. m22¢§

Cau 2 (Sé Can Tho, ma dé 324 - 2017). Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day

bang a va khoadng cach tit tam ctia mat day dén mot mit bén bang CLT. Tinh dién tich toan
phan Sy, ctia hinh nén ¢6 dinh S va day 1a hinh tron ngoai tiép ti gisac ABCD.
7T(3—\/§)a2 7T(3+\/§>a2
T (2 —|—2\/§) a? T (1 +2\/§) a?

2 ' 2 .
Cau 3 (THPT Luong Thé Vinh, Ha Nb6i, lan 3 - 2017). Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC
13 tam gidc vuong dinh A va SA = SB = SC = a. Thé tich khéi nén ngoai tiép hinh chép 16n

A. Stp == B. Stp =

C. Stp = D. Stp =

nhat bang bao nhiéu?

3 3 3
AL 2TEV3 B. TV, c. M3
9 12 27

Cau 4 (S6 GD va DT Binh Duong). Cho hinh lap phuong canh bing 1 cm. Mot hinh nén

D. dap an khéc.

c6 dinh 1a tam ctia mot mat hinh lap phuong va c6 day ddy 1a hinh tron ngoai tiép mat déi dien
v6i mat chita dinh. Tinh thé tich V ctia khoi nén.

A.V:%cm?’. B.V:gcmg’. C.Vz%cmg’. D.V:gcm3.

Cau 5 (S6 GD va DT Phu Tho, 1an 1). Goi V; 1a thé tich khéi tit dien déu ABCD va Vs 1a

)4 7z z 7z V
the tich ctia hinh nén ngoai tiép khoi ti dien ABC'D. Tinh ti so Vl
2
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2
A,E:@' B.E:@' C.Ezﬁ. D.Ezﬁ'

Vs 4 Vs 2 Vs 4 Vs 4
Cau 6 (THPT Thuc hanh Cao Nguyén, Dak L3k, 1an 2 - 2017). Cho tit dién déu canh
a. Mot hinh nén c6 dinh 14 mot trong bon dinh ctia tit dién, duong tron diy ngoai tiép mot mét

clia td dien déi dien véi dinh dé. Tinh theo a thé tich V ctia khéi nén do.
3 3 3 3
A.V:\/éga. B.V:ﬁ;‘. C.V:\/g;m. D.V:\/?;a.

Cau 7 (THPT Yén Vién, Ha Noi (HKII), 2017). Hinh nén ngoai tiép tit dien déu canh a

c6 dién tich xung quanh bang

2 2 2 2 2
A ™ g, V2 c. V3 D. ™
3 3 3 6

Cau 8 (THPT Thi xa Quang Tri, 1an 2, 2017). Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6

canh day bang a, dudng cao bang 2a. Goi (N) la khoéi nén c¢6 dinh 1a S, va ¢6 duong tron
day 1a dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tinh thé tich ctia (V).
2 3 1 2
A. §7ra3. B. \g_a?). C. §7ra3. D. gﬂa?).
Cau 9 (S6 GD va DT Gia Lai). Cho hinh chép tam giac déu c6 tat ca cac canh déu bing 3v/3
cm noi tiép mot hinh nén. Tinh thé tich V ctia khoéi nén duge tao nén bdi hinh nén néi tren.

A.V =927 cm?. B. V =637 cm?. C. V =937 cm®. D. V = 327 cm®.

Cau 10 (S6 GD va DT Can Tho, 2017). Cho tit dién déu ABC'D c6 canh béng 2a. Tinh dién

tich xung quanh S, cia hinh nén ¢6 dinh A va day 1a hinh tron ngoai tiép tam giac BCD.
8\/§7ra2 Ama? 8mra’ 4\/§7ra2
A. Sy = — . . .

B. qu = ? C. qu = ? D. qu = 3

Cau 11 (THPT Chuyén Ha Tinh, lan 2). Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bing a,

chiéu cao bang 2a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén ngoai tiép hinh chép S.ABC.

2,/1 2,/1 2 /11 2,/1
A.7m3 3 B.7m3 > c.m3 . D.7m3 T

Cau 12 (THPT Hai An, Hai Phong). Mot hinh t¢ dién déu canh a ¢6 mot dinh trung véi

dinh ctia hinh nén, ba dinh con lai ndm trén duong tron day ctia hinh nén. Khi d6 dién tich xung

quanh Sy, ctia hinh nén la

1 1 1
A. Sy = gwaz\/i B. Sy = §7Ta2\/§. C. S = na2y/3. D. S5 = §7ra2\/§.

Cau 13 (THPT Pha Cir, Hung Yén, lan 1). Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bing
a va chiéu cao bang h. Tinh thé tich khéi non ngoai tiép hinh chép tren.
AV = 2”3%. B.v_"" C.V= 4”;‘%. D.V= 7”;%

Cau 14 (THPT Cb Loa, Ha Ni, lan 3). Hinh chop déu S.ABCD cé tat ci cac canh déu

bing a. Tinh thé tich V ctia khéi nén dinh S va c¢6 day 1a duong tron ngoai tiép hinh vuong
ABCD.

AV — Ta’\/2 a2 a2 Ta’y/2

. B.V= . V= . D. V= .
12 v 4 c.V 2 v 6

Cau 15 (THPT Chuyén V6 Nguyén Giap, Quang Ngai). Mot hinh tit dien déu canh a ¢

mot dinh triing v6i dinh ctia hinh nén con ba dinh con lai ciia tit dién nam trén duong tron dy
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cia hinh nén. Dién tich xung quang ctia hinh nén la

2 2
A. ”“3‘/5. B. MQ‘/? C. ma2V/2. D.

DAP AN

[1.B[22D]|[3. C]l4 All5. All6. B][7. C|[8. A]l9. A ][10.D |[11.A |[12.B |[13.D |

r ( Dang 2: Ngoai tiép hinh nén ) ~
Hinh chép S.ABCDEF ngoai tiép hinh nén. Khi do:

e O la tam duong tron noi tiép da giac ABCDEF.

e Dinh S ctia hinh chép trung véi dinh S ctia hinh

non.
e SO 1L (ABCDEF).

e OM =0OG =r.

e OM 1L AF, OG L ED.

Lan lugt xac dinh cac yéu to sau ctia hinh nén: Dinh ~» Tam day ~ Ban kinh day.

A. Mot sb vi du
Vidu 1l (THPTQG 2017)

Cho hinh chép tit gidgc déu S.ABC'D c6 cac canh déu biang av/2. Tinh thé tich V ctia khéi

noén c6 dinh S va duong tron day 14 duong tron noi tiép ti giac ABCD.

AV="C B, v = Y21a’ cv="2 D, v = Y274
2 6 6 2
Lai giai.
AB 2
e Ban kinh day cua hinh nén r = — = %.
e Hinh vuong ABCD c¢6 AC = ABV2 = 24 =

OA = a.

e Duong cao hinh nén h = SO = /SA?2 — 0OA? =

a.

1 (aﬁ)z.a a3

2 Z ].
Vay the tich khoi non 1a: V = ng’h =3m
Chon dap an @
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B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Chuyén DH Vinh - 1an 3 - 2017). Cho hinh nén dinh S, xét hinh chép S.ABC
c6 day ABC 1a tam giac ngoai tiép duong tron day ctia hinh nén va c6 AB = BC = 10a, AC = 12a,
géc gitta hai mat phang (SAB) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich ctia khdi nén da cho.

A. 9rad. B. 127a3. C. 27ra®. D. 37ra®.

Cau 2 (PTDTNT Phuéc Son - Quang Nam - 2017). Cho S.ABCD la hinh chép tit gidc
déu, canh day bang a, canh bén hop véi day mot goc 45°. Hinh tron xoay dinh S, day 1a duong
tron noi tiép hinh vuong ABC D. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tron xoay dé.

A. Sy = 2ma®. B. S, = ma®. C. Sy = 7T;2. D. S, = sz.
Cau 3 (S6 Tuyén Quang - 2017). Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bang a va dudong
cao bing 6a. Tinh thé tich khéi non ndi tiép hinh chép d6 (hinh nén ngi tiép hinh chép la hinh
nén cé dinh trung vdi dinh hinh chép va cé duong tron noi tiép da gide day hinh chép, khoi nén
tuong 1ing goi la khoi nén noi tiép hinh chép).

AT B. ™ c. ™ D. ™.

9 6 3 4

Cau 4 (S6 Viang Tau - 2017). Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC' ¢6 cac canh bén bang a

va goc gitta mat ben va mat phing day bing o v6i tan o = /5. Tinh thé tich V ctia khéi nén cé

dinh S va c6 duong tron day 1a duong tron noi tiép tam giac ABC.

7Ta3\/5 7Ta3\/5 ﬂag\/g 5ra’

A V= . B.V = : C.V= . D.V = :
81 27 9 81

Cau 5 (THTT, lan 9 - 2017). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a. Mot khéi

noén c6 dinh 14 tam ctia hinh vuong ABC'D va day 1a hinh tron noi tiép hinh vuong A’B'C'D’.

Tinh dién tich toan phan S, ctia khéi non do.

wad 7Ta2\/5
A. Stp — 72 B. Stp - él .
Ta Ta
C. Stp:T(Q\/B—i_l) D. Stp:T(\/g‘i‘l)

Cau 6 (THPT Tran Hung Dao, Nam Dinh - 2017). Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC
c6 canh day bang a. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia SB va SC; mat phang (AMN) vuong
goc véi (SBC). Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén noi tiép hinh chép da cho.

2 2 2 2
AT ‘/6. B. ™ ‘/6. c. ™ \/g. D. T%.
12 6 4 4

Cau 7 (THPT Chuyén Lé Hong Phong, Nam Dinh). Cho hinh chép déu S.ABCD, canh
day bing a. Goi M va N lan lugt 1a trung diém ctia SA va SC. Biét rang BM 1 DN . Tinh thé

tich V' ctia khéi nén noi tiép hinh chép deu S.ABCD.
1 amyv/10 amyv/10 adm
A.V = -mad. B.V = . C. V= . D.V=—.
3" 24 8 24
Cau 8 (THPT Vinh Loc, Thanh Héa, lan 2). Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh

day biang a, canh bén hop v6i mit day géc 60°. Hinh nén c6 dinh S, day 1a duong tron noi tiép
ti giac ABC'D ¢6 dién tich xung quanh 1a

2 14 2
A. S = %. B. S:WCaQ. C. S:w‘fcﬂ. ”; .
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DAP AN

1. Al2.Cc|[3. B[4 All5.D][6. A][7.B||8. C|

III. Bai tap tric nghiém tong hap

Cau 1 (THPT Chuyén Thai Nguyén - 1an 2 - 2017). Cho tam gidc ABC ¢6 BAC = 75°, ACB =
60° noi tiép trong duong tron tam O, ban kinh R. Ké BH1AC. Quay AABC quanh AC thi
ABHC tao thanh hinh nén xoay (N). Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay (V)
theo R.

3423, o V3(va2+l) V3(V3+1)

3422 2 2
A. T?TR. B 5 . fwf{. D. wa.

Cau 2 (THPT Tién Hung, Thai Binh). Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB = 3, AC' = 4.
Quay mién tam giac ABC quanh truc AC' ta dugc mot khéi nén tron xoay. Tinh thé tich V cua
khéi nén tron xoay do.

A.V =16r. B.V=n. C. V= Zﬂ'. D. V =127.

Cau 3 (THPT Chuyén Lao Cai, lan 2,2017). Cho tam giac ABC vudng tai A c6 ABC =
30° va canh goc vuong AC = 2a. Quay tam giac quanh canh AC tao thanh hinh nén tron xoay
c6 dien tich xung quanh bang

4
A. 27a?. B. §7TCL2\/§. C. 8ma?V/3. D. 167a%V/3.

Cau 4 (THPT Ng6 Si Lién, Bac Giang (HKII), 2017). Tam gidic ABC vuong tai A c6 do
dai canh AB = 3a, AC = 4a. Cho tam giac ABC' quay quanh canh AC. Thé tich ctia khoi non
tron xoay dugc tao thanh 1a

100ma®

A. 127a3. B. 367a3. C. 5 D. 167a3.

Cau 5 (THPT Thi xa Quang Tri, 1an 2, 2017). Cho tam gidc ABC vuong tai A, c6 AB =
aV/3, AC = a. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay tao thanh khi quay tam gidc ABC quanh truc
BC.

A.V = —mad. B. V = —ma. C.V = —ma’ D. V = mad.

Cau 6 (S¢ GD va DT Phu Tho, lan 2, 2017). Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB =
a\/3, AC = a. Tinh dien tich xung quanh S,, ctia hinh nén tron xoay tao thanh khi quay tam
giac ABC quanh dudng thing AB.

a3

5 C. 4ma?. D. 7a%V/3.

A. 2ma®. B.

Cau 7 (Sé GD va DT Can Tho, 2017).
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Cho mo hinh gom hai tam gidc vuong ABC va ADE ciing nam <8
trong mot mat phing nhu hinh vé. Biét ring BD cit CE tai A, )
DE = 2BC = 6, BD = 15. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay
tao thanh khi quay mo6 hinh trén quanh truc BD.
A.V =1357.
B. V = 1057. P b
C. V =120r.
D. V = 157.

Cau 8 (THPT Lé Quy Do6n, Viing Tau, 2017). Cho tam gidc ABC c¢b A:B:C=3:2:1,
AB = 10cm. Tinh do dai duong sinh [ ctia hinh nén, nhan duge khi quay tam giac ABC xung
quanh truc AB.

A. 20 cm. B. 10v/3 cm. C. 30 cm. D. 10 cm.

Cau 9 (S& Tuyén Quang - 2017). Cho tam gidc OAB vuong dinh O, AB = 8a, OBA = 60°.
Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan ctia hinh nén va thé tich ctia khéi nén tron xoay
sinh bédi tam giac OAB khi quay xung quanh truc OA.
68mav/3 68ma’/3
A. 32ma®; 487ma?; L\/_. B. 36ma?; 48ma?; L\/_.
64ma’/3 64ma’/3
L\/_. D. 327a?; 48ma?; L\/_.
3 3
Cau 10 (THPT Chuyén Lé Quy Do6n - Quang Tri - HK2 - 2017). Khi quay mot tam giac

C. 36ma?; 48ma?;

vuong quanh truc la duong thing chita mot canh géc vuong, ta thu duge

A. mot hinh nén. B. mot khéi non. C. mot hinh chop. D. mot khéi chop.

Cau 11 (THPT Thuong Tin - Ha No6i - 2017). Goi S la dién tich xung quanh ctia hinh nén
tron xoay dugc sinh ra b6i doan AC” cuia hinh 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh 1a b khi quay
xung quanh truc AA’. Tinh dién tich S.

A. V3rb? B. V2rb%. C. V6. D. 7b?.

Cau 12 (THPT Chuyén Luong Thé Vinh - Dong Nai - lan 2 - 2017). Khi xoay tam giac
ABC vé6i kich thuée nhu hinh sau quanh duong thing BC duge mot hinh nén. Dien tich xung

quanh ctia hinh nén nay la

4 cm

-
C 3 cm A

A. 51 cm?. B. 127 cm?. C. 367 cm?. D. 157 cm?.
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Cau 13 (THPT Dong Quan, Ha Noi - 2017). Cho tam gidc AOB vuong tai O, géc OAB =
30° va AB = a. Quay tam giac AOB quanh truc AO ta dugc mot hinh nén. Tinh dién tich xung
quanh S ctia hinh nén doé theo a.

wa? 7a?

A. S = 7TCL2. B. S = 7 C. S = T D. S = 27Ta2.

Cau 14 (THPT Ngb Sy Lién, Biac Giang (HKII)). Cho tam gidc ABC vuong tai A va c6
do dai canh AB = 3a, AC' = 4a. Tinh thé tich V ctia khéi nén tao thanh khi quay tam giac ABC
quanh dudng thang chita canh AC.

A.V =121a?. B. V = 36ma’. C. V=

1007a®
T

Cau 15 (THPT Tién Hung, Thai Binh). Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 AB =3, AC =
4. Quay mién tam gidc ABC quanh truc AC ta duge mot khoéi non tron xoay. Tinh thé tich V

D. V = 167a®.

ctia khéi nén tron xoay do.

A.V =16r. B.V=nm. C. V= iﬂ'. D. V =127.

Cau 16 (S6 GD va DT Binh Duong). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang
1. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tron xoay sinh ra béi duong gap khic AC’A’ khi quay
quanh truc AA’.

A. /6. B. 75. C. /3. D. /2.

Cau 17 (S6 GD va DT Ninh Binh). Cho tt dien déu ABCD. Khi quay ti dien d6 xung
quanh truc 1a AB, ¢6 bao nhiéu hinh nén khac nhau duge tao thanh?
A. Ba hinh nén. B. Mot hinh nén. C. Bé6n hinh nén. D. Hai hinh nén.

Cau 18 (S6 GD va DT Phi Tho, lan 1). Trong khong gian cho tam gidc OAB vuong tai O
c6 OA = 4a, OB = 3a. Néu cho tam giac OAB quay quanh canh OA thi mit nén tao thanh cé6
dien tich xung quanh S,, bang bao nhieu?

A. S, = 9mad’. B. S., = 16ma?. C. Sy = 15ma?. D. S,, = 12ma?.

Cau 19 (Sé GD va BT TP HCM, Cum I). Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = 6cm,
AC = 8cm. Goi V; 1a thé tich khoi nén tao thanh khi quay tam gidac ABC quanh canh AB va V,
. , Vi
la the tich khoi nén tao thanh khi quay tam giac ABC quanh canh AC'. Khi do, ty so Vl bang
2

A B. 2. c. 2 D. .
3 4 9 16

Cau 20 (S6 GD va DT Thira Thién Hué, ma dé 485). Trong khong gian cho tam giac ABC
vuong tai A c6 AB =a, AC = av/3. Tinh do dai duong sinh [ ctia hinh nén nhan duge khi quay
tam giac ABC' quanh truc AB.

A.l=+3a. B. [ = 2V/2a. C.l=(1++3)a. D. [ = 2a.

Cau 21 (S6 GD va DT Thita Thién Hué,2017). Trong khong gian cho tam giac ABC vuong
tai A c6 AB = a, AC = av/3. Tinh do dai duong sinh [ ctia hinh nén nhan duge khi quay tam
giac ABC quanh truc AB.

A. 1 =+/3a. B. | = 2v/2a. C.l=(1++3)a. D. [ = 2a.
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Cau 22 (THPT Chuyén Nguyén Trai, HAi Duong, lan 4). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’
c6 canh bing a. Tinh dién tich xung quanh S ctia hinh nén tron xoay sinh ra khi quay doan théng
AC'" xung quanh truc AA".
A. S =ma’. B. S = ma?V/3. C. S = ma?V/2. D. S = na?V/6.

Cau 23 (THPT Chuyén Thai Nguyén, 1an 3). Cong thic tinh dién tich xung quanh ciia
mit nén c6 ban kinh day va chiéu cao c¢6 cing do dai R 1a

A. 4T R2. B. 7R2. C. 27 R2. D. 7R%\/2.

Cau 24 (THPT Chuyén Hoang Van Thu, Hoa Binh, lan 3). Mot khéi nén c6 dién tich
toan phan bing 107 va dién tich xung quanh bang 67. Tinh thé tich V ctia khéi non do.

AV = 473/5. B. V = 4m/5. C.V = 12r. D.V = 4r.

Cau 25 (THPT Ly Thanh Téng, Ha Nai, lan 4). Cho hinh nén c6 thé tich V = 127a® va
ban kinh day bang 3a. Tinh do dai duong cao h clia hinh nén da cho.
A. 4a. B. 2a. C. 5a. D. a.

Cau 26 (THPT Ly Thanh Téng, Ha Nbi, lan 4). Cho tam gidc ABC vuong can tai A c6
AB = AC = 12. Lay mot diém M thuoc canh huyén BC va goi H 1a hinh chiéu ctia M len AB.
Quay tam giac AM H quanh truc AB tao thanh mot mat nén tron xoay (N). Thé tich V' ctia khoi
nén tron xoay (V) 16n nhat 1a bao nhiéu?

A. V:%?fhr. B. V:12§7T. C. V = 256m. D. V =72r.

Cau 27 (THPT Pha Cir, Hung Yén, lan 1). Cho khéi nén (N) c¢6 do dai dudng sinh bing
5 va dién tich xung quanh bang 157. Tinh thé tich V clia khéi nén (N).
A.V =48m. B. V =20m. C. V = 36m. D. V =12m.

Cau 28 (THPT Hau Loc, Thanh Héa, lan 3). Cho tam gidc ABC vuong tai A,@ =
30°, AB = a+/2. Tinh thé tich V ctia khéi nén sinh béi tam giac ABC' khi quay quanh truc la

dudng thang AB.

3 3 3 3
AV = 2”9‘/5. B.V = 2”3‘/5. C. V= 2“9\/5. D. V= mgﬂ.

Cau 29 (THPT Thach Thanh 1, Thanh Héa, lan 2). Cho tam gidc ABC vuong tai A c6
AB = 4. Quay dudng gap khiic ACB quanh AB ta thu dugc mot hinh nén c6 thé tich 127. Tinh
do dai duong sinh ctia hinh nén.

A. V109. B. 5. C. 4. D. 3.

Cau 30 (THPT Séng Ray, Dong Nai).
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Ban An c6 mot doan day kém AB dai 40 cm. Trén doan 4
AB, An chon mot vi tri C roi gap khiic doan kém tai vi tri 1‘4
C dé sao cho ba diém A, B, C tao thanh tam gidc vuong i
tai B. An cho duong gap khic AC'B xoay quanh truc AB i
dé duge mot hinh nén tron xoay (nhu hinh vé). Xéac dinh i

B

do dai doan BC dé khéi nén tron xoay cé thé tich 16n

nhat.

A. BC =14 cm. B. BC' =15 cm.

C. BC' =17 cm. D. BC =16 cm.
Cau 31 (THPT Qudc Thai, An Giang). Mot hinh nén (N) c6 ban kinh day bing 3 va thé
tich V' = 127. Tinh dién tich xung quanh Sy, ctia hinh nén dé.

A. Sy = 167. B. S¢q = 20m. C. S¢q = 18m. D. Sy = 157.

Cau 32 (Dé TT lan 1, Chuyén Thai Binh, Thai Binh 2018). Cho hinh nén c6 géc ¢ dinh
bing 60°, dién tich xung quanh bing 67a?. Tinh thé tich V ctia khéi nén da cho.

3,/2 3,/2
AV = 37”‘4\[. B.V = ”“4f. C.V = 3rdd. D. V = nd®.

Cau 33 (Giita hoc ki 1 16p 12 Chuyén Lé Hong Phong - Nam Dinh). Cho hinh thang ABCD
vuong tai A va B v6i AB = BC = - = Quay hinh thang va mién trong clia n6é quanh duong

thing chita canh BC. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay dugc tao thanh.

4 3 3 3
A V=14 B. V=™ C.V = rdd. D. v - T

Cau 34 (Dé thi thit truong THPT Anhxtanh, Ha Noi, Lan 1 -2018). Tinh thé tich V ctia
khéi noén c6 ban kinh day r = /3 va chiéu cao gap hai lan ban kinh day.
A.V =6V3m. B. V =23 C.V=2r. D. V = 6m.

Cau 35 (Dé KSCL T10, Tran Phii, Vinh Phiic 2017). Cho tam gidac ABC vuong can tai
A, canh AB = 4a. Quay tam gidc nay xung quanh canh AB. Thé tich ctia khéi nén dude tao

thanh 1a
A 647?@3. L. 87m2. C. 47ra3. D. 4dra?
3 3 3 3

Cau 36 (Dé KSCL T10, Tran Phi, Vinh Phiic 2017). Hinh nén c6 thiét dién qua truc la

tam gidc déu canh 2a. Thé tich khéi non la

A, V3T g, 57 c. V3 p, Y3ma®
3 3 6 2
Cau 37 (Dé thi thit THPT Qubc gia lan 1, Tam Phuéc, Dong Nai, 2017 - 2018). Cho

hinh nén tron xoay c6 chidu cao la ay/3, dudng kinh day la 2a. Tim dign tich xung quanh S,, ctia

hinh nén da cho.

A. Sy = 2v/3ma?. B. 5 = 2ma’. C. S5 = ma’. D. S, = 4/3ma?.
Cau 38 (TT2, Toan hoc tudi tré, 2018). Hinh nén c6 thiét dien qua truc la tam gidc déu va
. 3
c6 the tich V = ——ma3. Dién tich chung quanh S ctia hinh nén do 1a
1

A. S = 57‘('0,2. B. S = 47a?. C. S =2na?. D. S = wa®.
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Cau 39 (Dé KSCL Lan 2, Ly Thanh Téng, Ha N6i 2017). Thé tich V ctia khéi nén co

chiéu cao bing a va do dai dudong sinh bing av/5 1a

4 2
A.V = gﬂa?’. B. V = 4nad3. C. V= gﬂa?’. D. V = —7dd.

Cau 40 (Dé KSCL Lan 2, Ly Thanh Téng, Ha Noi 2017). Mot hinh thang vuong ABC D
¢6 duong cao AD = mw, day nho AB = m, day 16n C'D = 2x. Cho hinh thang d6 quay quanh C'D
ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich V bing bao nhiéu?

4 4 4
A.V =274 B.V = §7r4. C. V= §7r3. D. V= gﬂ'z.

DAP AN

[1.B|[2.D][3. C]l4a. A]l5. B |[6. A]

(7. A ][8. A]l9. D ][10.B ][11.C |[12.D |[13.B |
[14.A ][15.D |[16.A ][17.D |[18.A |[19.A ||2
3

A |
D |[21.D |[22.D |[23.D |[24.A |[25.A |[26.A |
B |

0
127.D |[28.A ||29.B |[30.D |[31.D ||32.C |[33.B |[34.B |[35.A |[36.A ||37.B |[38.D |[39.A |
§2 Mat tru

I. Tém tat ly thuyét

1. Mit tru tron xoay - Hinh tru tron xoay - Khéi tru tron xoay

A. Mat tru tron xoay
Dinh nghia 1

Trong mat phang (P) cho hai duong thing A va [ song i

véi song nhau, cadch nhau mot khoang bang r. Khi quay ; —
mit phéng (P) xung quanh A thi dudng thing [ sinh E

ra mot mat tron xoay dugc goi la mat tru tron xoay E l
(goi tat 1a mat tru). Dudng thang A goi la truc, [ goi = :F:T_\\\\
la duong sinh, r 1a ban kinh ctia mat tru doé. \A—iﬁ/

B. Hinh tru tron xoay
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Dinh nghia 2

Xét hinh chit nhat ABC'D. Khi quay hinh d6 xung quanh
dudng thing chita mot canh, chéng han AB, thi duong gap
khic ADC B tao thanh mot hinh duge goi la hinh tru tron
xoay (goi tat 1a hinh tru).

Hai day 1a hai hinh tron bang nhau, ban kinh ctia chiing goi
la ban kinh cua hinh tru.

Do dai duong sinh: 1a do dai doan C'D, thuong ki hiéu la [.

Chiéu cao hinh tru: do dai doan AB, thuong ki hiéu 1a h.
Mat xung quanh: 1a mat do doan C'D tao thanh khi quay.

/N\ Do dai duong sinh 1 bang chiéu cao h cia hinh tru.

C. Khbi tru tron xoay

Dinh nghia 3

Phan khong gian dugc giéi han bdi mot hinh tru ké ca hinh tru dé duge goi la khéi tru
tron xoay (goi tat 1a khoi tru).

Diém ndm ngoai khéi tru: diém khong thudc khoi tru.

Diém trong ctia khéi tru: diém thudc khoi tru nhung khong thuoc hinh tru.

Mat ddy, chiéu cao, duong sinh, ban kinh khéi tru: theo thi tu 1a mit ddy, chiéu cao, duong

sinh, ban kinh hinh tru.

/\ Phan biét ba dinh nghia: mat tru tron zoay, hinh tru tron zoay, khoi tru tron zoay.

2. Noi tiép, ngoai tiép hinh tru

A. noéi tiép hinh tru
Dinh nghia 4

_\K =

Mot hinh lang tru déu dugce goi 1a noi tiép hinh tru néu :\/

hai day ctia hinh lang tru déu la hai diy noi tiép hai

[N

\
\

\
N“
/!
!y
1/

e e — -

duong tron day cua hinh tru.

2
—

B. ngoai tiép hinh tru
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Dinh nghia 5

A B’
<0 -
Mot hinh ling tru déu duge goi 1a ngoai tiép hinh try D’ : i C’
néu hai day ctia hinh lang tru déu 1a hai day ngoai tiép i i
hai duong tron day cta hinh tru. i f}j‘jiiz’"‘:(’ B
”// o- | ;
e

Dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich

Dinh nghia 6

1. Dién tich xung quanh ctia hinh tru Kﬁ)
La gidi han ctia dién tich xung quanh ctia hinh lang tru \ :

déu noi tiép hinh tru do6 khi sé canh tang lén vo han.

Cong thitc tinh: | S;, = 27rh

2. Dién tich toan phan ctia hinh tru l
La tong dién tich xung quanh va dién tich ctia hai day. /Iy—’::""' FEET s L1
Cong thitc tinh: | Sy = Sz + QSdéy = 27rh + 2712 'I\ ) /
== =~ __—;’%

3. Theé tich khéi tru
La giéi han ctia thé tich khéi lang tru déu noi tiép khéi tru do khi s6 canh ting len vo
han.

Cong thitc tinh: |V = Bh = 7r?h

A Dién tich zung quanh, dién tich toan phan cia hinh tru tron zoay cing la dién tich zung

quanh, dién tich toan phan cia khoi tru dude gidi han bdi hinh tru dé.

11.

1.

Cac dang toan

Tinh toan cin ban: dudng sinh, ban kinh day, chiéu cao, dién tich xung quanh,

dién tich toan phan va thé tich

( Dang 1: Ap dung cong thic )

Day 1a dang dau tién ching ta bat buoc phai hoc, mot phan vi dang nay cuyc ki dé, mot

phan ciing vi dang nay c6 trong dé thi THPTQG 2017, bdi vay né rat quan trong. Ching

ta cling tim hiéu dang toan nay dé xem né dé nhu thé nao nhé!

Nhic lai mot s6 cong thiic:
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e Chu vi duong tron:
Dién tich hinh tron:

Dién tich xung quanh hinh tru: | S;, = 27rh

Dien tich toan phan hinh tru: | Sy, = S.q + 2544y = 2mrh + 2mr?

Thé tich khéi tru: |V = Bh = mr2h]|

A. Mot sb vi du
Vidu 1. THPTQG 2017

Tinh thé tich V ctia khéi tru c¢6 ban kinh day » = 4 va chiéu cao h = 4v/2.

A.V =128r. B. V = 64/2m. C.V =32r. D. V = 32V/2r.
Loi giai.
Thé tich khéi tru V = 7r2.h = 7.42.4v/2 = 64+/27.

Chon dap an

Vi du 2. THPTQG-2017

Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai duong sinh bang duong kinh clia

duong tron day. Tinh ban kinh r ciia duong tron day.

V2 2
A.r:52ﬁ. B. r=5. C. r =54/7. D.rz%.

Laoi giai.
5v/2
Ta c6 Szq =2m.r.l = 2wr2r =50 =1 = %_

Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Quéc Hoc-Quy Nhon-lan 2-2017). Cho hinh try c6 ban kinh déy bing 3 va
thé tich ctia hinh tru béng 187. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh tru da cho.

A. Sy, =187 . B. Sy, = 367 . C. Sy =67 D. Sy, =127 .

Cau 2 (S6 GD va DT Da Néang, 2017). Cho hinh tru c6 ban kinh duong tron day 1a R = 3
cm. Goi Sy, Sip lan lugt 1a dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh tru. Tinh
S = S — Suq-

A. S =187 cm?. B. S =97 cm?. C. S =67 cm?. D. S =127 ecm?.

Cau 3 (S6 Ha Tinh-2017). Mot hinh tru c¢6 ban kinh day r = 40 cm va chiéu cao h = 40 cm.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru do.

A. 16007 cm?. B. 32007 cm?. C. 1600 cm?. D. 3200 cm?.
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Cau 4 (THPT Pha Xuyén A-Ha Ni-2017). Tinh thé tich khéi tru tron xoay c6 ban kinh
r va chiéu cao h.

1 1
A. gm"Qh. B. 7r2h. C. 2nrh. D. gm“?’h.

Cau 5 (THPT Phan Boi Chau-Gia Lai-2017). Cho khéi tru c6 ban kinh ddy bing R va
chidu cao 14 Rv/3. Tinh thé tich khéi tru do.
4
A.V = §WR3¢§. B. V = 7R3\/3. C. V = 47 R3/3. D. V = R3/3.

Cau 6 (THPT Quéc Oai, Ha Noi-HKII-2017). Cho hinh tru (T) c6 do dai duong sinh 1a b
va ban kinh duong tron day 1a a. Tinh dién tich toan phan Sy, ctia hinh tru (7).
A. Sy, =2ma(b+a). B. Sy, =ma2b+a). C. Sy =2ma(b+2a). D. Sy, = ma(b+ a).

Cau 7 (THPT Tran Pha-Vinh Phiic-2017). Hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang chiéu cao va
bang R thi dién tich toan phan ctia né bing

A. 67 R, B. 27 R2. C. 1R53. D. 47 R?.

Cau 8 (THPT Phi Xuyén A-Ha N6i-2017). Cho khéi tru ¢6 do dai duong sinh bang 10,
theé tich khéi tru 1a 907. Tinh dién tich xung quanh ctia khéi tru dé.
A. 306m. B. 60. C. 81r. D. 78x.

Cau 9 (THPT Phia Ciu-Hung Yén-2017). Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang a va dién tich
toan phan bang 6ma?. Tinh do dai dudng sinh [ ctia hinh tru da cho.

A.l=a. B.l:32a. C. !l =3a. D. [l =2a.

Cau 10 (THPT Phu Xuyén A-Ha Ni-2017). Cho hinh tru ¢6 dién tich toan phan 67. Xéac
dinh ban kinh d&y r va chiéu cao h ctia khéi tru dé theé tich ctia né dat gia tri 16n nhat?

A.r=1h=2. B.r=2h=1. C.r=1h=1. D.r=2h=2.

Cau 11 (THPT Chuyén KHTN-Ian 5-2017). Cho hinh tru c¢6 ban kinh day bing 4, do dai
duong sinh bang 12. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia hinh tru.
A. Sy, = 48m. B. S, = 1287. C. 53y = 1927. D. S,y = 967.

Cau 12 (THPT Tam Duong-Vinh Phiic-2017). Goi r 1a ban kinh duong tron day va [ 1a do
dai duong sinh ctia khéi tru. Thé tich khéi tru 1a

1
A. 272, B. gm“zl. C. 3mr?l. D. 7r3l.

Cau 13 (THPT Thanh Chuong 1-Nghé An-lan 2-2017). Cho hinh tru c6 ban kinh day
bing R va dién tich toan phan bing 47 R?. Tinh thé tich V ctia khéi tru tao bai hinh tru do.

2 3
A.V =27R3. B.V = WSR . C. V = 3nR5. D.V = 7R3,

Cau 14 (THPT EaRok-Dak Lik-lan 2-2017). Dién tich toan phan S, ctia hinh tru c¢6 ban

kinh day R , chiéu cao h va do dai dudng sinh [ 1a:
A. Stp = 27TR2 + WRZ B. Stp = 7TR2 + 27TRl
C. Sp = 7R? + mRI. D. S = 2 R? + 2mRI.
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Cau 15 (THPT Quéc hoc-Quy Nhon-1an 1-2017). Tinh dién tich toan phan S;, ctia mot
hinh tru ¢é ban kinh 7 va chiéu cao h = /3.

A. S, = (1+/3)ar?. B. Sy, = 2(1 4+ v/3)mr?.

C. Sy = 2(1 + V3)7rs. D. Sy, = (1 +2/3)7mrs.

Cau 16 (THPT Thach Thanh 1-Thanh Héa-1an 2-2017). Mot khoi tru c6 thé tich bing
1927 cm? v dudng sinh gap ba lan ban kinh day. Tinh do dai duong sinh ctia hinh tru dé.
A. 12 cm. B. 3 cm. C. 6 cm. D. 9 cm.

Cau 17 (Chuyén Dai hoc Vinh-lan 4-2017). Mot khéi tru c6 thé tich bang 167. Néu chiéu
cao khoi tru ting lén hai lan va gitt nguyén ban kinh ddy thi dugc khéi tru méi ¢6 dién tich xung
quanh bang 16m. Ban kinh day ctia khoi tru ban dau bang

A. 1. B. 8. C. 4. D. 2.

Cau 18 (THPT Chu Van An-Dik Nong-2017). Tinh dién tich toan phan Sy, ctia hinh tru
¢6 do dai duong sinh 1a [ va ban kinh duong tron day la r.
A. Sy =mr(l+7). B. Sy =mr(2l4+r). C. Syp=2nr(l+2r). D. Sy =2rr{+r).

Cau 19 (THPT Luong Thé Vinh-Ha Noi-lan 3). Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy 6 cm va
duong cao 5 cm. Tinh dién tich toan phan ctia hinh try.

A. 967 cm?. B. 1107 cm?. C. 1027 cm?. D. 1327 cm?.

Cau 20 (Sé GD va DT Dién Bién-2017). Cho khéi tru c¢6 do dai dudng sinh béng 8, ban
kinh day bang 4. Thé tich khéi tru bing
327 1287

A. 327. B. 1287. C. —. D. —.
s s 3 5

Cau 21 (Sé Tay Ninh-HK2-2017). Cho mot hinh tru c¢6 ban kinh day bang 3a va c6 chicu
cao bang 4a. Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho.
A.V =427a3. B. V = 36ma’. C.V = 12ma’. D. V = 24ma3.

Cau 22 (S6 GD va DT Thita Thién Hué-2017). Trong khong gian cho hinh tru ban kinh
ddy R = 3. Tinh dién tich toan phan Stp ctia hinh tru do.
A. Sy, =48m. B. S, = 307. C. S, = 18m. D. S, = 397.

Cau 23 (S6 GD va DT Thira Thién Hué-2017). Trong khong gian cho hinh tru ban kinh
day R = 3. Tinh dién tich toan phan Sy, ctia hinh tru doé.
A. Stp = 487. B. Stp = 30m. C. Stp = 18m. D. Stp = 39.

Cau 24 (Sé GD va DT Ha Tinh-2017). Cho hinh tru ¢6 ban kinh déy 3 cm, dudng cao 4 cm.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru.

A. 247 cm?. B. 24 cm?2. C. 367 cm?. D. 36 cm?2.

Cau 25 (THPT Chuyén Bién Hoa-Ha Nam-lan 3-2017). Cho khéi tru (T) c6 ban kinh

day bing 4 va dien tich xung quanh bing 167. Tinh thé tich V ctia khéi tru (7).

A.V =32m. B. V = 64n. C. V = 16m. D.V = 32;
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Cau 26 (THPT Hai An-Hai Phong-2017). Thé tich ctia khéi try c¢6 ban kinh day 7 = 2 cm

va chiéu cao h = 9 cm la

A. 187 cm3. B. 18 cm3. C. 1627 cm?. D. 367 cm?.

Cau 27 (THPT Song Ray-Dong Nai-2017). Hinh tru (H;) c6 ban kinh mat ddy R = a va
chiéu cao h = 2a, hinh tru (Hsy) ¢6 ban kinh mat day 14 R = 2a va chiéu cao h = a. Goi V; 1a thé
tich ctia (H,), V; la thé tich ctia (H,). Ménh dé nao sau day diang?

A. Vi< Vs B. Vi> V. C.Vi=VW. D. Vi + V, = 5ma’.

Cau 28 (THPT Cb6 Loa-Ha Noi-lan 3-2017). Mot khéi tru c6 khoang céach gitta hai day la
7cm va dién tich xung quanh la 70w cm?. Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho.

175
A.V =1751cm?. B. V = 7007 cm3. C.V= 37T cm?. D. V = 35rcm?.

Cau 29 (THPT Lé Quy Don-TP HCM-2017). Trong tat cd cAc hinh tru c6 dién tich toan

phan bang S, tim ban kinh R va chiéu cao h clia khéi tru c6 thé tich 16n nhat.

/S 135 [S S

A.R=/—, h=/—. B. R=\/—, h=4/—.

r A7’ h Am r Ar’ h T
/S /S /S S
.R=\/—, h=4/—. D. R=/—, h=2y/—.
C. 67’ h 2m i 67’ h 67

Cau 30 (Dé KSCL T10-Tran Phi-Vinh Phiic-2017). Mot hinh tru c6 ban kinh day r = 5

cm, chiéu cao h = 50 em. Hoi dién tich xung quanh Sy, ctia hinh tru d6 bang bao nhiéu?

A. S¢q =500 cm?. B. S =250 cm?. C. Syq = 5007 cm?. D. Sxq = 25007 cm?.

Cau 31 (Dé thi thit-THPT Anhxtanh-Ha Ngi-Lan 1-2018). Tinh dién tich xung quanh
ctia khéi tru ¢ ban kinh déy r = 2 va do dai dudng sinh [ = 2v/5.
A. 8V/5. B. 21/57. C. 2m. D. 4/57.

Cau 32 (Dé thi thit THPT Qubc gia lan 1-Tam Phuéc-Dong Nai-2018). Cho hinh tru
c6 ban kinh d4y bang 3 cm, do dai duong cao bang 4 cm. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru
nay.

A. 247 (cm?). B. 227 (cm?). C. 267 (cm?). D. 207 (cm?).
Cau 33 (THPT EaRok-Di#k Lik-lan 2-2017).
Dé lam mot chiéc cbc bang thiy tinh hinh tru véi day coc day 1,5 cm, thanh
xung quanh coc day 0,2 cm va c6 thé tich that (thé tich né dung duge) 1a
4807 cm? thi nguoi ta can it nhat bao nhiéu cm? thiy tinh?

A. 75,667 cm®.  B. 85,417 cm®.  C. 84,647 cm®.  D. 71,167 cm?.

DAP AN

[1.D][2. A|[3.B|l4. B |[5.B]l6. A||7. D ][8. B |[9. D][10.A ||11.D |[12.D |[13.D |
[14.D |[15.B |[16.A ][17.C |[18.D |[19.D ||20.B |[21.B |[22.A |[23.A ||24.A |[25.A |[26.D |
127.A |[28.A |[29.D |[30.C |[31.A |[32.A |[33.A |
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dang nay.

hinh tru.

r ( Dang 2: Hinh tru tao bdi phép quay hinh ch@ nhat )

47

I\ Khi ta quay hinh chi nhat
ABCD quanh truc chia canh AB thi
do dai canh AB la chiéu cao hinh tru,

do dai canh AD la ban kinh ddy cia

Thém mot dang toan nita ciing khong kém phan dé so v6i dang 1, va ciing khong kém phan

quan trong. Cac em chi can nhé chi ¥ sau la c6 thé lam hau nhu gan hét cac bai tap clia

A. Mot sbé vi du

cta khoi tru.

Lai giai.

4a2.7.

e Chiéu cao: h = 2a.
e Ban kinh day: r = a.

e Dién tich xung quanh: S, = 27.r.h = 27.a.2a =

e Dién tich toan phan: Sy, = 4a®.7 + 2wa® = 6a®.7.

e Thé tich: V = n.r2.h = m.a%.2a = 2a°.7.

Cho hinh chit nhat ABCD c6 canh AB = 2a, AD = a quay xung quanh truc AB. Tinh

chiéu cao, ban kinh day, dién tich xung quanh, dién tich toan phan ctia hinh tru va thé tich

Ldi giai.

187a?.

Hinh tru tron xoay c6 duong sinh [ = C'D = 3a, ban
kinh day R = AD = 3a.

Dién tich xung quanh cta hinh tru Syq = 27.R.l =

Vi du 2. D& KSCL Lan 2-Ly Thanh Tong-Ha Noi-2017

¢6 duge khi quay hinh vuong ABC'D quanh truc la canh la AB.

Cho hinh vuéng ABCD c6 canh 1a 3a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru tron xoay
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B. Bai tap tu luyén
Cau 1l (S6 GD va DT TP HCM-Cum V-2017). Trong khong gian cho hinh ch nhat ABC' D
c6 AB = a, AC = a+/5. Tinh dién tich xung quanh Sy, ciia hinh tru khi quay duong gap khic
BCDA quanh truc AB.

A. Sy = 2ma’. B. Sy = Ama?. C. S¢q = 2a°. D. S« = 4a?.

Cau 2 (Sé GD va DT Gia Lai-2017). Trong khong gian, cho hinh vuéng ABCD c6 canh
bang a. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc AB ta dugc mot hinh tru. Tinh dién tich xung
quanh Sy, ctia hinh tru dé.

A. Sy = wa?. B. Sy = Ama?. C. S¢q = 2V/2ma?. D. S = 2ma’.

Cau 3 (THPT Chuyén Thai Binh-lan 5-2017). Trong khong gian cho hai diém A, B phan
biét va c¢d dinh. Diém M thay doi sao cho dién tich tam gidc M AB khong doi. Khi do, tap hop
tat ca cac diem M nay la mot

A. mit tru. B. mit phzzmg. C. méit non. D. mit cau.
Cau 4 (THPT Chuyén Nguyén Trai-Hai Duong-lan -3-2017). Cho hinh chit nhat ABCD
c6 AB = 2a, BC = a. Quay hinh chit nhat ABCD quanh duong thing chtta canh AD tao thanh
khoi tron xoay (H). Tinh dién tich toan phan Sy, ctia khdi tron xoay (H).

A. S, = 6ma®. B. S, = 4ma®. C. Sy, = 2ma®. D. S, = 8ra?.

Cau 5 (THPT An Duong Vuong-TPHCM-2017). Trong khong gian, cho hinh chi nhat
ABCD c6 AB =1 va AD = 2. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AD va BC'. Quay hinh chit
nhat dé xung quanh truc M N, ta dugc mot khéi tru. Tinh dién tich toan phan ctia hinh tru.

A. 2m. B. 3. C. 4m. D. 8.

Cau 6 (THPT Do6ng Anh-Ha No6i-2017). Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 canh AB = 2 va
AD = 4. Goi M, N la trung diém céc canh AB va CD. Cho hinh chit nhat ABCD quay quanh
duong thing M N, ta dugc khéi tru tron xoay cé thé tich V bang bao nhiéu?

A.V =16m. B. V =4r. C.V =8m. D. V =327.

Cau 7 (THPT Chuyén Lé Quy Doén - Quang Tri - HK2 - 2017). Cho mot hinh ch@ nhat
c6 do dai duong chéo bing 5, mot canh c6 do dai bang 3. Quay hinh chit nhat dé quanh truc 1a
dudng thang chia canh c¢6 do dai 16n hon, ta thu dude mot khdi tron xoay. Tinh thé tich khoi
tron xoay do.

A. 127. B. 48. C. 36m. D. 457.

Cau 8 (S6 GD va DT TP HCM-Cum I1I-2017). Cho hinh vuong ABCD quay quanh canh
AB tao ra hinh tru c6 do dai ctia duong tron day bang 47a. Tinh theo a thé tich V ctia hinh tru
nay.

8 3
A. V = 2rdb. B. V = 47rd3. C. V = 81dd. D. V=29

Cau 9 (THPT Chuyén Thai Nguyén-lan 3-2017). Hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 6, AD =
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4. Goi M, N, P, Q lan luot la trung diém ctia bén canh AB, BC, CD, DA. Cho hinh chit nhat
ABCD quay quanh QN, tit gidc M N PQ tao thanh vat tron xoay c6 thé tich bing

A.V =2m. B. V =6r. C. V =28r. D. V =A4r.

Cau 10 (Gitta hoc ki 1-Luong Thé Vinh-Ha N6i). Cho hinh tru cé duge khi quay hinh chit
nhat ABCD quanh truc AB. Biét ring AB = 2AD = 4a. Tinh thé tich ctia khéi tru da cho theo

a.

A. 8ma®. B. 167a3. C. 16a°. D. 327a3.

Cau 11 (THPT Chuyén Luong Thé Vinh-Dong Nai-lan 2-2017). Mot chi tiét may bing
dong duge tao ra bang cach cho hinh vé sau (tat ci cac géc ciia hai dudng thang cit nhau déu

bang 90°) véi cic kich thuéc DI =6 cm, GH =1 cm, DE = FG =2 cm

D 2cm FE

6 cm

2 cm

F G

1 cm

1 H

xoay quanh truc d. Khi b chi tiét ndy vho mot hop nuée hinh tru c6 ban kinh day 1a 4 cm, chiéu
cao 12 cm dang chita mot lugng nuée bang nita thé tich hop thi myc nuée dang thém la (Biét chi
tiét chim hoan toan trong nudc)

A. 3,25 cm. B. 2,25 cm. C. 4,75 cm. D. 3,5 cm.

DAP AN

[.B|22D][3. Al[4 All5. C]l6. B][7. C|[8. C]l9. C |[10.B ||11.C |

( Dang 3: Hinh tru tao bdi cat dan hinh ch@ nhat )

Dang nay 13 mot dang kho, thuong xoay quanh nhitng bai toan thyc té va doi héi tinh tu
duy cao. Tuy nhién, day khong phai 1a dang chii chét dbi véi chuong nay. Chinh vi vay cac

em khong phai lo 1dng qua nhiéu dau. Thay c6 mot cai chi ¥ nho dé lam dang nay.
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I\ Khi it mat  xung .
quanh cua hinh tru theo E

mot duong sinh va trdi ra

trén mot mat phcfng thi ta

duge mot hinh ch@ nhat co

mot canh bang | va mot /\_/
canh bing chu vi cia duong

,
tron day.

A. Mot sb vi du
Vi du 1. THTT-lan 9-2017

Mot céi truc lan son nuée ¢6 dang hinh try, véi duong kinh
ctia duong tron ddy 1a 5 cm, chidu dai truc 1an 1 23 cm (hinh \m
bén). Sau khi lan 15 vong thi truc lan tao trén san phang

hinh ¢6 dién tich 1a

A. 34507 cm?. B. 862, 57 cm?. T
C. 1725 cm?. D. 17257 cm?.
Lai giai.

. . 5
M6i mot vong thi dién tich tao trén san phang: S; = 2nrh = 27r§.23 = 1157 cm?.
Vay sa khi lan 15 vong thi dién tich tao trén san phang la: Si5 = 1157.15 = 17257 cm?.
Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (S6 GD va DT Hung Yén-2017). Banh ctia mot chiéc xe lu ¢6 dang hinh tru véi duong
kinh day bang 1,2 m, bé ngang bing 2,1 m. Hoi khi xe di chuyén thing, banh xe quay dugc 12
vong, thi dién tich mat duong duge lu 1a bao nhieu? (Két qua lam tron dén hang don vi.)

A. 95 m? B. 72 m?. C. 48 m?. D. 144 m?.

Cau 2 (Giita hoc ki 1-Luong Thé Vinh-Ha N6i-2018). Dé lam mot thiing phi hinh tru ngudi
ta can hai miéng nhya hinh tron lam hai day c6 dién tich mdi hinh 13 167(cm?) va mot miéng
nhya hinh chit nhat c6 dién tich 1a 607(cm?) dé lam than. Tinh chidu cao ctia thiing phi dugc
lam.

1
A. 10(cm). B. 15(cm). C. ;(cm) D. 30(cm).

Cau 3.
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C6 tam bia hinh tam gidc vuong can ABC c6 canh A
huyén bang a. Nguoi ta muodn cat tam bia d6 thanh

hinh chit nhat M N PQ rdi cuon lai thanh mot hinh M <>
tru khong day nhu hinh vé. Dién tich hinh chit ’
nhat dé bang bao nhiéu dé dién tich xung quanh B Q J2 ¢

ctia hinh tru 1a 16n nhat?
A © B, V30" c. @ p. V3¢
2 4 8 8

Cau 4. Cho mot tam bia hinh chi nhat c6 kich thuéc 3a, 6a. Ngusi ta mudn tao tir tam bia do
thanh 4 hinh khong day nhu hinh vé, trong d6 c6 hai hinh tru lan lugt c6 chiéu cao 3a, 6a va hai
hinh lang tru tam giac déu c6 chiéu cao lan lugt 1a 3a, 6a. Trong bén hinh Hy, Hy, Hs, Hy 1an luoct

theo thit tu c6 thé tich 16n nhit va nhé nhat la:

-
3a 6a 3a 6a
— \
H1 HQ H4
A. H{ H, . B. H,, Hs. C. Hy, Hs. D. H,, Hy.
DAP AN

M AlZClB Cl[a A]

2. Thiét dién véi mat tru
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( Dang 1: Mit phing chita truc )

Chiing ta da hoc dudce ba dang va cdm thay mudén biét
thém nhiing dang con lai ding khong ndo? Dén vé6i dang
nay chiing ta chi can c6 thém mot chit tudng tuong ma
thoi. Cung di tim hiéu thoi nao!

Mot mat phéng di qua truc va cit hinh tru sé tao thanh

thiét dién 14 mot hinh chit nhat ABCD.

e Chicu dai canh AD la chiéu cao ctia hinh truy, tic

la: AD = h.

e Chiéu dai canh AB 14 duong kinh ctia hinh try,
tic la: AB = 2r.

A Khi h = 2r thi ta c6 thiét dién la hinh vuong va nguoc lai

A. Mot sb vi du
Vidu 1. S6 GD va DT Hai Duong-2017

CAt mot khoi tru béi mot mit phing qua truc ta duge thiét dien 1a hinh chi@ nhat ABCD
c6 AB va CD thuoc hai day clia khéi tru. Biét AB = 4a, BC' = 3a. Tinh thé tich V ctia
khéi tru.

A.V = 12na3. B. V = 167a?. C. V = 4rmad. D. V = 8ma’.
Loi giai.
B

Ta co:

Chiéu cao ctia hinh tru: h = BC = 3a.
AB 4

Ban kinh day hinh tru: r = - = 7(1 = 2a.

Thé tich khdi tru: V = 7r?.h = 7(2a)2.3a = 127a.

Chon dap an @

Vi du 2. Thi giita ki I-THPT chuyén Lé Hong Phong-TPHCM

Mot hinh tru c6 ban kinh mat day bang 5cm. Thiét dién qua truc ciia hinh tru c¢6 dién tich
bang 40cm?. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru.

A. S,,=30rcm?.  B. S,, =45recm?.  C. S,, = 40mrcm®>.  D. S, = 15mcm?.

Lai gidi.
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(]
Ta c6: Thiét dien qua truc ctia hinh tru 13 mot hinh <
chit nhat. i h i
Shen = 2r.h = 40cm? = h = 4cm. i i
Spg = 21T - h = 21 - 5 - 4 = 40mcm?. A

Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Diang Thiic Hita-Nghé An-lan 2). Cho khéi tru (T) c6 thiét dien qua truc
1a mot hinh vuong ¢6 dién tich bang 4. Tinh dién tich xung quanh S,, ctia khoi tru (7).

A. S, =4V2. B. S, = 4. C. Sy = 8. D. S, = 2m.

Cau 2 (Sé GD va DT Phu Yén). Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bing a, mat phing qua truc

hinh tru cat h%nh tru theo thiét dién3lé mot hinh vuong. Tinh thé tich V' ctia khoi tru.
2
AV = 7;&. B.V:%. C.V = rd’. D. V = 21d®.
Cau 3 (THPT Tién Hung-Thai Binh). Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuong

canh a. Tinh thé tich V cia hinh tru dé.
Ta? Ta? Ta® Ta®

AV =—. B.V=—1. C.V=—m D.V=—.
v ) v 4 v 2 v 3

Cau 4 (THPT Chu Van An-Ha Noi-lan 2-2017). Xét hinh tru 7" c6 thiét dieén qua truc clia

hinh tru 1a hinh vuéng c6 canh bang a. Tinh dién tich toan phan S ctia hinh tru.

2 2
A. S = 37;“ . B. S:%. C. S = 4ra?. D. S = ma?.

Cau 5 (Giita hoc ki 1-Luwong Thé Vinh-Ha N6i-2018). Tinh dién tich xung quanh ctia mot

hinh tru biét rang dién tich ciia thiét dién qua truc ctia hinh tru la 8.

A. 64. B. 87. C. 16m. D. 4.

Cau 6 (THPT Chuyén Hoang Vian Thu-Hoa Binh-lan 3-2017). Thiét dién qua truc cia
mot khoi tru 1a hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 4a, AC = 5a (AB va C'D thuoc hai ddy ctia khoi
tru). Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho theo a.

A.V = 167a®. B. V = 127a3. C. V = 8ma’. D. V = 47ad.

Cau 7 (S6 GD va DT Can Tho-2017). Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 thiét dién qua truc
134 mot hinh vuong canh bang 2a.

A.V =drad. B. V=

4dra® 2rad

C. V= D. V = 27add.

Cau 8 (THPT Bac Duyén Ha-Thai Binh-lan 2-2017). Cit mot khéi tru bdi mot mat phéng
qua truc ctia no, ta duge thiét dién 14 mot hinh vuong c6 canh bang 3a. Dién tich toan phan clia

khéi tru la
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277ra2. C. 97ra2' D. 137ra2.
2 2 6
Cau 9 (THPT Thach Thanh 1-Thanh H6a-2017). Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc Ia

mot hinh chit nhat ¢6 chu vi bang 10. Tinh thé tich 1én nhat ctia khéi tru da cho.
A 12571'. B. 12571'. C. 10007T. D. 12571'.
16 8 27 27
Cau 10 (S6 GD va DT Can Tho, 2017). Cho khéi tru (T) c6 thiét dien qua truc la hinh
vuong canh bing a. Tinh thé tich V ctia khéi tru (7).
mal ma? Ta Ta?

AV =—. B.V=—. Vo= D.V=—.
v 8 v 2 c.V 4 v 12

Cau 11 (THPT Ngé6 Si Lién, Bac Giang-HKII-2017). Thiét dién qua truc cia mot hinh
tru (7) 1& hinh vuong ABCD ¢6 dudng chéo AC' = 2a. Dién tich xung quanh ctia hinh tru (7)

A. 9a°7. B.

w

l1a
A. 21a?V/2. B. 2wa?. C. V2ra?. D. 47a?.

Cau 12 (THPT Hung Nhan-Thai Binh-lan 3-2017). Cat mot khéi tru bdi mot mit phéng
qua truc ta duge thiét dien 1a hinh chit nhat ABCD c¢6 AB va C'D thuoc hai day ctia khdi tru.
Biét AB = 4a, BC = 3a. Tinh thé tich V ctia khéi tru.

A.V = 1271a®. B. V = 167a’. C.V = 4mad. D. V = 8wad.

Cau 13 (Sé GD va DT TP HCM-Cum VI). Mot hinh tru (7') ¢6 ban kinh day R va c6 thiét

dién qua truc la hinh vuong. Tinh dién tich xung quanh ctia khéi tru (7).

4 2
A. 47 R2. B. 7R2. C. 21 R2. D. ”3R .

Cau 14 (THPT Tién Hung-Thai Binh-2017). Mot hinh tru c¢6 thiét dien qua truc 13 hinh

vuong canh a. Tinh thé tich V ctia hinh tru dé.

wad wad wad wad

AV =—-. B.V=—. V= D.V=—.
V 3 V 1 C.VvV 5 V 3

Cau 15 (THPT Chuyén Ha Tinh-lan 2-2017). Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc OO’ 1a

mot hinh vudéng canh bing 2. Mat phang (P) qua trung diem I ctia OO’ va tao véi mat phing
chita day goc 30°. Dién tich ctia thiét dién do (P) cat hinh tru gan nhat véi sé nao sau day?
A. 3,7 B. 3,8. C. 3,6. D. 3,5.

Cau 16 (THPT Thi xa Quang Tri-lan 1-2017). Mot hinh tru c6 ban kinh day a, thiét dién

qua truc 13 mot hinh vuong. Goi S 14 dién tich xung quanh ctia hinh try. Tinh ti s6 T = o
s
2

A. a>. B. 242 C. %. D. 7ma?.

Cau 17 (THPT Ngb Sy Lién, Bac Giang-HKII). Thiét dién qua truc ctia hinh tru (7) 1a
hinh vudng ABCD ¢6 dudng chéo AC' = 2a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru (7).
A. 27a?V/2. B. 2wa®. C. wa2V/2. D. 47a?.

Cau 18 (THPT Binh Xuyén-Vinh Phiic-l1an 3-2017). Ngudi ta cit hinh tru bing mat phang

qua truc ctia n6 dugc thiét dieén la hinh vuong canh a. Thé tich ctia khéi tru la
wa® 7m2\/5 wa®

A. wdd, B. C. D. ™
T 12 4 4
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Cau 19 (S6 GD va DT TP HCM-Cum VIII). Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bang R va

thiét dien qua truc la mot hinh vuong. Dieén tich toan phan Sy, ctia hinh tru bang

A. Sy, = 27R2. B. S, = 47 R2. C. Sy, = 67R2. D. S, = 37R2.

Cau 20 (THPT Hung Nhan-Thai Binh-1an 2-2017). Cat mot khéi tru bdi mot mit phang
qua truc ciia no, ta dude thiét dien 14 mot hinh vuong cé canh bang 3a. Tinh dién tich toan phan
ctia khoi tru.

A 27ma’ a?m/3 13a’m

2
5 B. 5 C. c D. a?®m/3.

Cau 21 (THPT Anh Son 2-Nghé An-lan 2-2017). Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh

bing 87 va c¢6 thiét dien qua truc ctia né 1a hinh vuong. Thé tich khéi tru 1a

A. 8/2r. B. 4/27. C. 8. D. 4r.

Cau 22 (S6é Ving Tau-2017). Cho hinh tru c¢6 ban kinh day béng a, chu vi cia thiét dien qua
truc bang 12a. Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho.
A.V = 47ad. B. V = 6ma’. C. V = 5mad. D. V = wad.

Cau 23 (S¢ Tay Ninh-HK2-2017). Cho mot hinh tru ¢6 thiét dién qua truc ctia hinh tru la
mot hinh vuong. Tinh ti s6 gifta dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh tru da

cho.

2 1
A. - B. - C.
3 2

Cau 24 (THPT Chuyén Son La-HK2-2017). Cit mot khoi tru tron xoay béi mot mat phang

D. 2.

N o

qua truc ciia no, ta dugde thiét dien 14 mot hinh vuong c6 canh bang 2a. Tinh dién tich toan phan
Sip ctia khoi tru.

A. Sy = dra?. B. Sy = 6ma’. C. Syp = 8ma’. D. S, = 107a?.

Cau 25 (THPT Ly Tvy Trong-Nam Dinh-1an 1-2017). Mot hinh tru c6 ban kinh day r = 5
cm. Céat hinh tru béi mat phang (o) di qua truc. Biét chu vi thiét dién bing 34 cm. Tinh chiéu
cao h cua hinh truy.

A. h =24 cm. B. =29 cm. C. h=12 cm. D. h =7 cm.

Cau 26 (THPT Minh Khai-Ha N6i-2017). Cho hinh tru () c¢6 ban kinh ddy bang 3 va
chiéu cao bang 2. Mot mat phéng (P) cat hinh tru (.7) theo thiét dién 1 hinh chit nhat ABCD
c6 canh AB,CD lan lugt 13 cac day cung ctia hai day. Tinh dién tich S 16n nhat ctia hinh chi
nhat ABCD.

A. S=12. B. S =16. C. §=20. D. § = 25.

Cau 27 (Dé TT lan 1-Chuyén Thai Binh-2018). Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a hinh

vuong ABCD canh 2v/3cm véi AB la dudng kinh ctia duong tron day tam O. Goi M la diém

thudc cung AB cta duong tron day sao cho ABM = 60°. Thé tich ciia khéi ti dien ACDM la
A.V =3(cm?). B. V = 4(cm?). C. V =6(cm?). D. V =7(cm?).

DAP AN
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1.B||2.C|[3. B4 All5.B]l6.B||7.D][8. B|9.D]|[10.C |[11.B |[12.A |[13.A |
114.B |[15.C |[16.B |[17.B |[18.D ||19.C |[20.A ||21.C ||22.A ||23.A ||24.B |[25.D ||26.C |

( Dang 2: Mit phing song song véi truc )

Chiung ta vita hoc ma nhu choi v6i bon dang trén. Tuy nhién, muén dat duge diém cao thi
chiing ta phai lam dugc nhitng dang khé hon. 0 dang nay, doi héi ching ta phai lién hé lai
kién thitc 16p 9, cong théem mot chit tu duy, nhung khong sao hét, vi phia dudi nay thay da
tong hop lai cho nhitng em 16 “quén” roi. Ctt 4p dung ma lam thai!

A Mat phcfng song song vdi truc cat truc theo mot
thiét dién la hinh chit nhat ABC' D vdi dé dai canh AD
la chiéu cao cia hinh tru.

/\ Do dai doan IM la khodng cdch tu truc tdi thiét
dién.

AB
YAN IM LABMA=MB="-IA=IB=r.

/N TA% = AM? + IM2.

Mot s6 vi du
Vi du 1. THPT Chuyén Lé Hong Phong-Nam Dinh-2017

Cho hinh tru ¢6 dudng cao h = 8 cm, ban kinh day r = 4 cm. Xét mat phang (P) song song
v6i truc ctia hinh tru, cach truc 2 cm. Tinh dién tich S ctia thiét dién ctia hinh tru véi mat
phang (P).
A.S=8/3cm?>. B.S=16V/3cm®. C.S=9/3cm?  D.S=32V3cm?
Loi giai.
B

Xét tam giac AMI vuong tai M : N |
AM = VIAT—TM? = /22 =22 = \/12 = 2//3 c. |
Suy ra AB = 2AM = 4+/3 cm. E

Ta c6: AD = h =8 cm.
Vay S = AB.AD = 44/3.8 = 32v/3 cm?.

Chon dap an @
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B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Kim Lién-Ha Nai-lan 3-2017). Cit mot hinh try bing mat phang (o) vuong
goc mat day, ta duge thiét dien 13 mot hinh vuong c6 dién tich bang 16. Biét khoang cach tir tam
day héréh tru dén mat phang («) bang 3. Tinh theé tich khoi tru.

T

A. - B. 527. C. 13r. D. 24/37.

Cau 2 (Dé thi thit trudsng THPT Anhxtanh-Ha Noi-Lan 1 -2018). Mot hinh tru c6 dién
tich xung quanh la 47, thiét dién qua truc 13 hinh vuong. Mot mit phang («) song song véi truc,
cat hinh tru theo thiét dien ABB’A’, biét mot canh ciia thiét dien 1 mot day ctia duong tron day
hinh tru va cing mot cung 120°. Dién tich thiét dien ABB'A’ 1a

A. V3. B. 2v/3. C. 2v2. D. 3v2.
Cau 3 (THPT Phan Boi Chau-Dik Lik-lan 2-2017). Mot hinh tru ¢6 ban kinh 5 cm va

chiéu cao 7 cm. C#t khéi tru bing mot mit phéng song song véi truc va cach truc 3 cm. Dién tich
thiét dien tao bdi khoi tru va mit phing bang
A. 21 cm?. B. 56 cm?. C. 70 cm?. D. 28 cm?.

Cau 4 (Sé Tuyén Quang-2017). Cho hinh tru c6 dudng cao bang 8a. Mot mat phang song
song véi truc va cach truc hinh tru 3a, cat hinh tru theo thiét dieén la hinh vuong. Tinh dién tich
xung quanh va thé tich hinh tru.

A. 80ma? ,2007a’. B. 60ma?, 200ma?. C. 80ma?, 180ma3. D. 60ma?, 1807a3.

Cau 5 (THPT Chuyén Nguyén Hué-Ha No6i-2017). Cho hinh tru c6 ban kinh day bang R

va, chiéu cao bang 35 Mit phéng (o) song song véi truc clia hinh tru va cach truc mot khoang

. R . , ,
bang 3 Tinh dién tich thiét dién ctia hinh try khi cat béi mat phang («).

2 2 2 2
A. 2R3\/§. B. 2R3\/§. C. 3R2\/§. D. 3R2\/§.

Cau 6 (Dé TT lan 1-Chuyén Thai Binh-Thai Binh 2018). Mot hinh tru c6 ban kinh day

r = 5em va khoang cach gitta hai day h = 7em. CAt khoi tru bdi mot mit phing song song véi
truc va cach truc 3cm. Dién tich ctia thiét dién dugce tao thanh 1a

A. S =56(cm?). B. S = 55(cm?). C. S = 53(cm?). D. S = 46(cm?).

DAP AN

[1.B][2.B]||3.B|[4. A|[5. C][6. A]

( Dang 3: Cac dang khac )

Cac em bat dau thay cing ndo chua nao? Chua hét dau nhé, chi tinh rieng trong dang °

¢

thiét dién v6i mat tru” ta con c6 thém mot s6 dang nita, nhu la:

e Mit phing vuong goc véi truc.

e Mit phing khong vuong goc véi truc nhung cat tat ca cac dudng sinh.
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Tai sao thay lai dit nhitng dang nay chung mot chd? D6 1a vi nhitng dang nay trong dé thi
THPTQG 2017, dé minh hoa THPTQG 2017 hay trong cac deé thi thit thuong xuat hién rat
it, c6 thé noi la khong c6. Tuy nhién ching ta ciing nén biét lam dang toan nay, vi biét dau
nam nay né sé xuat hien trong dé thi THPTQG thi sao. Ching ta cling tim hiéu mot s6 vi

du va suy nghi huéng giai quyét chung déi véi cac dang nay nhé!

A. Mot sé vi du
Vi du 1. THPT Chuyén Lé Quy P6n-Lai Chau-lan 3

Cho mot hinh tru c6 ban kinh day va chiéu cao déu bang 4 dm. Mot hinh vuong ABC D
c6 hai canh AB va CD lan luct 1a cac day cung clia hai duong tron day. Biét mat phang
(ABCD) khong vuong géc véi mat ddy cta hinh tru. Tinh dién tich S cta hinh vuodng
ABCD.

A. S =60dm”. B. S = 80dm®. C. S =20dm”. D. S =40dm”.
Lai giai.
Goi H, K 1a hinh chiéu vuong goc ctia A, B trén mat ddy CDHK 1a hinh chit nhat. Ta c6
HD? = AD? — 4> = KD? — HK? cho nén 2AB? = 80. Vay S = 40 dm?.
Chon dap an @

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Ly Ty Trong - Nam Dinh-lan 1-2017). C&t mot hinh tru bdi mot mat phéng
vuong goc véi truc ciia hinh try, ta thu duge thiét dién 1a hinh gi ?

A. hinh vuong. B. hinh ch nhat. C. hinh tam giac. D. hinh tron.

Cau 2 (THPT Chuyén Lam Son-Thanh Héa-lan 3-2017). Cho mot hinh tru c6 ban kinh
day va chiéu cao déu bang 4 dm. Mot hinh vuong ABCD c6 hai canh AB va C'D lan lugt 1 cac
day cung ctia hai dudng tron ddy. Biét mat phang (ABCD) khong vudng géc véi mat ddy cta
hinh try. Tinh dién tich S cta hinh vuong ABCD.

A. S =20dm*. B. S =40dm”. C. S =80dm®. D. S = 60dm”.

Cau 3 (Chuyén Quéc Hoc Hué-lan 2-2017). Cho hinh tru c6 ban kinh déy va truc OO’ ciing
c6 do dai bang 1. Mot mit phang (P) thay doi di qua O, tao véi day ciia hinh try mot goc 60°
va cit hai day ctia hinh tru da cho theo cac day cung AB va C'D (day AB di qua O). Tinh dién

tich cta ti gidc ABCD.

e O e P RN

Cau 4 (THPT Chuyén Lé Thanh Téong-Quang Nam-2017). Mot hinh tru c¢6 hai day la
hai hinh tron c6 tam lan lugt 1a O, O’ va cing c6 ban kinh r = 5. Khoang cach gitta hai day 1a
OO' = 6. Goi () 1a mat phing qua trung diém ctia doan OO’ va tao véi duong thing OO’ mot
gbc 45°. Tinh dién tich S ctia thiét dien tao bdi mat phang (o) va hinh tru.
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A. S =24V2. B. S = 36. C. S =36v2. D. S = 48/2.

Cau 5 (Dé KSCL T10-Tran Pht-Vinh Phtic-2017). Mot hinh try tron xoay cé dién tich
toan phan la S;, dién tich day 14 S. Cit doi hinh tru nay bing mot mat phang vuong goc va di
qua trung diém ctia dudng sinh, ta dude hai hinh tru nhé ma méi hinh tru nhé c6 dién tich toan
phan 1a S,. Khang dinh nao sau day ding?

A. SQZ;Sl—i—S. B. 52:;(5’1+S). C. 5, =285]. D. SQZ;SL

DAP AN

1.D][2.B||3. A||4. D ][5. B]

3. NBoi tiép, ngoai tiép hinh tru

, ( Dang 1: Nbi tiép hinh tru )

Qua dang nay, néi chung la mot dang “ kho”, vi vay, néu em nao chua tu lam dudc ciing

ding nan, hay suy nghi lai tir dau, lien hé nhitng kién thitc da dugc hoc vé quan hé vuong

gbc, quan hé song song, da giac noi tiép duong tron.

Ta thuong hay gap nhirng trusng hgp sau:

e Hinh ling tru tam giac déu noi tiép hinh truy.

Hinh lap phuong noi tiép hinh truy.

Hinh hop chit nhat noi tiép hinh tru.

Hinh laing tru ngii gidc déu noi tiép hinh try.

Hinh lang tru luc gidc déu noi tiép hinh truy.
I\ Chiéu cao ciia hinh lang tru tam gidc déu, hinh lap phuong, hinh hop chi nhat, hinh

lang tru ngi gidc déu va duong kinh cia hinh caw chinh la chiéu cao ctia hinh tru.

/\ Hai duong tron ddy cia hinh tru la hai duong tron ngoai tiép ddy cia hinh lap phuong,

hinh hop chit nhat, hinh ling tru tam gidc déu, hinh ling tru ngi gidc déu.

I\ Tam cia duong tron ngoai tiép tam giac deu chinh la trong tam cia tam gidc do.
I\ Tam cia duong tron ngoai tiép tam gidc vuong chinh la trung diém cia canh huyen.
I\ Tam cia duong tron ngoai tiép hinh ch@ nhat chinh la giao diém hai duong chéo.

abc N
A S = 1R Vai S la dién tich cua tam gidc; a,b,c lan luot la do dai ba canh ciua tam

gidc; R la ban kinh mat cau ngoai tiép tam gidc.

A. Mot sé vi du
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Vi du 1. THPTQG 2017

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AD =8, CD = 6, AC' = 12. Tinh dién tich

toan phan Sy, ctia hinh tru c¢6 hai dudng tron day 1a hai dudng tron ngoai tiép hai hinh chit
nhat ABCD va A’B'C'D’.

A. S, = 576m. B. S;, = 10(2v/11 + 5)7.
C. Sy, = 267. D. Sy, = 5(4y/11 + 5)7.
Loi giai.

Ta c6 AC = /AB? + BC? = 10,

CC' = AC™ — AC? = 2V/11.

Do d6 hinh tru c6 ban kinh day la r = AQC = 5.
Duong sinh [ = CC" = 2¢/11.

Vay Sy, = 277l + 27r? = 10(2v/11 + 5)7.

Chon dap an

B. Bai tap tu luyén
Cau 1 (THPT Hung Vuong-Phta Tho-2017). Cho hinh lang tru déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB =
a, AB' = 2a. Tinh thé tich V ctia khéi tru ngoai tiép hinh ling tru ABC.A’B'C".

AV = ”53 B.V = ”;3 C.V= m:;‘/g. D.V= m:;\/g.

Cau 2 (THPT Chuyén Nguyén Trai-Hai Duong-lan 4-2017). Cho hinh tru c¢6 ban kinh

day bang r, O va O’ la tam ctia hai ddy, OO’ = 2r. Mot mat cau (S) tiép xic véi hai ddy cia
hinh tru tai O va O, dong thoi tiép xuc véi mit xung quanh ctia hinh tru. Trong cac ménh de
duéi day, meénh dé nao sai?

A. Dién tich cia mat cau bang dién tich xung quanh ctia hinh try.

B. Dién tich mit cau bang z dién tich toan phan ctia hinh tru.

C. Thé tich ctia khéi cau bing i thé tich ctia khoi tru.

i Z N N 2 4 Z
D. The tich ctia khoi cau bang 3 the tich cta khoi tru.

Cau 3 (THPT EaRok-Diak Lak-lan 2-2017). Cho hinh lang tru ding c6 déy la tam gidc véi
do dai canh day lan lugt 5 cm, 13 cm, 12 cm. Mot hinh tru c¢6 chiéu cao bang 8 cm ngoai tiép
lang tru da cho c6 thé tich bang bao nhieu?

A. 3867 cm?. B. 3147 cm?3. C. 5077 cm?. D. 3387 cm?.

Cau 4 (Sé GD va DT Binh Thuan-2017). Cho hinh tru (T) c6 thé tich ctia khéi tru sinh

? z N z z V
béi (T) 1a V;. Goi Vs 1a the tich khoi lang tru ti gide déu noi tiep trong (7°). Tinh ti s6 VZ
1



§2. MAT TRU 61
V 6 2 2
A.Vj:;. B.“;j:ﬁ. c.gj:;. D.“;j:%.
Cau 5 (THPT Ly Thanh Téng-Ha Ngi-lan 4-2017). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’
c6 canh bang a. Goi S 1a dién tich xung quanh ctia hinh tru c6 hai duong tron day ngoai tiép hai
hinh vuong ABCD va A’B'C'D’. Tinh S.
Ta*\/2

A. S = ma?. B. S = 1a?V2. C.S= 5 D. S = ma?V/3.

Cau 6 (Dé tham khao Bo6 GD-DT-2017). Tinh thé tich V clia khéi tru ngoai tiép hinh lap

phuong c6 canh biang a.
Ta na’ na’

_- - 3 . _ . . _ .
A.V—4. B.V =ma’. C.V 5 D.V 5

Cau 7 (THPT Tran Pha - Ha Nai - 2017). Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 the
tich V' = 8a*. Hinh tru (7)) c6 hai day 1a hai dudng tron ngoai tiép hai hinh vuong ABCD va
A’B'C'D'. Hay tinh thé tich ctia khéi tru (7).

A. 2v/2ma?. B. 16a>. C. 16ma’. D. 47a.

Cau 8 (S6 Ha Nam - 2017). Cho lang tru diing ABC.A’B'C" ¢6 day ABC' la tam giac vuong
can tai B, canh AC = 2ay/2 va AA’ = h. Tinh thé tich V ctia khéi tru ngoai tiép khéi lang tru
da cho.

4 2
A. V =2na?h. B. V = na?h. C.V= §7TCL2h. D. V= §7TCL2h.

Cau 9 (THPT Ngb Si Lién-Bac Giang-lan 3-2017). Cho lang tru tam giac déu co tat ca
cac canh bang a. Tinh dién tich toan phan ctia hinh tru c6 hai ddy ngoai tiép hai day ctia lang
tru trén.

A 2ra’® (\/§ + 1) ora Ta? (2 + \/3) 2ra’® (2 + \/5)

. B. . . D. .
3 3 © 3 3

Cau 10 (THPT Thing Long-Ha Noi-l1an 2-2017). Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ noi tiép
mot hinh tru cho trude, dudsng kinh dusng tron day clia hinh tru biang 5a. Goc giita dudng théng
B'D vamat phing (ABB’A’) bang 30°, khoang cach tit truc ctia hinh tru dén mat phang (ABB'A’)
bang 32a‘ Tinh thé tich V ctia hinh hop da cho.

A. V = 4a>V/10 (dvtt). B. V = 12¢>V/10 (dvtt).
C. V = 4a>/11 (dvtt). D. V = 12a*V/11 (dvtt).

Cau 11 (Sé GD va DT Da Nang-2017). Cho lang tru luc giac déu ABCDEF.A'B'C'D'E'F’
c6 canh day bing a. Mt phing (A'B'D) tao véi day mot goc 60°. Tinh dién tich xung quanh S
cia hinh tru ngoai tiép lang try ABCDEF.A'B'C'D'E'F’.

A. S =2mad®. B. S = 6ma?. C. S =27a%V/3. D. S = 37a®.

Cau 12 (THPT Chuyén Hiung Vuong-Gia Lai-lan 3-2017). Bén trong hinh tru tron xoay
c6 mot hinh vuong ABC'D canh a noi tiép ma hai dinh lien tiép A, B ndm trén duong tron day
thit nhat ctia hinh try, hai dinh con lai ndm trén dudng tron day tht hai ctia hinh tru. Mat phing
hinh vuodng tao véi day ctia hinh tru mot géc 45°. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru dé.

2 2
AL ‘2/5”. B. a2\/3r. c. & ‘fw. D. 242\/3.
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Cau 13 (2GK1-THPT Yén Thé-Bac Giang 18). Mot doi xay dung can hoan thien mot he
thong cot tron clia mot cita hang kinh doanh gom 17 chiéc. Truée khi hoan thién mdi chiée cot
1a mot khoi be tong c¢ot thép hinh lang tru luc gide déu c¢6 canh 14 c¢m; sau khi hoan thién (bang
cach trat them vita tong hop vao xung quanh) méi cot 1a mot khéi tru c6 dudng kinh day bing
30 cm. Biét chiéu cao ctia mdi cot trude va sau khi hoan thien 1a 390 cm. Tinh lugng vita hon hop
can ding (don vi m3, lam tron dén 1 chit s6 thap phan sau dau phay).

A. 1,3 m?. B. 2,0 m?. C. 1,2 m?. D. 1,9 m?.

DAP AN

[1.D][2.C|[3.D]4. B|[5.B]l6. D||7. A][8. A ][9. A][10.D |[11.B |[12.A |[13.A |

( Dang 2: Ngoai tiép hinh tru )

Day la dang cudi cing ma thay mudn gisi thieu cho cac em, néu cac dang phia trén ching
ta lam tot thi qua dang nay ching ta co thé gidi quyét cac bai toan ma thay dua ra. C

gang vi mot tuong lai tuoi sang, cac em nhé!

A B’
Ta thuong hay gap nhiing truong hop sau:
0-
e Hinh ling tru tam giac déu ngoai tiép hinh tru. !
D | | '
e Hinh lap phuong ngoai tiép hinh try. i }
A | | |B
e Hinh ling tru ngii gidc déu ngoai tiép hinh truy. At i /
il O-
e Hinh lang tru lyc gidc déu ngoai tiép hinh try. - e
D C

VAN pr. Voi S la dién tich cua tam giac; p la nia chu vi cua tam giac; v la ban kinh

duong tron noi tiép tam gidc.

A. Mot sb vi du
Vi du 1. THPT Thuong Tin - Ha No6i-2017

Mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi tiép hai mé#t ctia mot hinh lap phuong canh a.

2 . 2 Lo
The tich cta khoi tru.
wa® ma ma .

A, —. B. —. C. —. D. ma°.

Lai gidi.
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e Ban kinh day hinh tru: r = g.

e Chiéu cao hinh tru: h = a.

2 2 2 7ra3 i kel =gF==
e The tich khéi tru: V =nr’h =7 (7> a= o | e /

Chon dap an

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh lap phuong c6 canh bang 40cm va mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi
tiép hai mit d6i dién ctia hinh lap phuong. Goi S, Sy 1an ludt 1a dién tich toan phan ctia hinh
lap phuong va dién tich toan phan ctia hinh tru. Tinh S = S; + S, (cm?).

A. S=4(2400+ 7). B.S=2400(4+ 7). C.S=2400(4+ 37). D. S =4(2400 + 37).

Cau 2 (S6 Quang Binh-2017). Mot hinh tru ¢6 hai dudng tron day noi tiép hai mat ctia hinh
lap phuong canh béang 2a. Thlé tich ctia khéi tru dé 1&2 s X

A. 27ad. B. §7m3. C. 7 D. gmz?’.
Cau 3 (THPT Vinh Loc-Thanh Héa-lan 2). Cho hinh tru noi tiép trong lang tru tam giac
déu ABC.A'B'C" ¢6 canh day bang a. Dudng chéo A'C' ctia mat ben (AA'C’'C) tao v6i mit béen
(AA’B'B) gbc 30°. Tinh dién tich xung quanh ctia hirllh tru. X

1 1
A. §7T(I2\/§. B. g’/TG?\/E. C. §7TCL2\/6. D. §7T(Z2\/§.

Cau 4. Mot khéi gb hinh lap phuong c6 thé tich bang Vi, mot ngudi the moc mudn got gitia khoi
- . . . . . \%
g6 do thanh mot khoi tru ¢6 the tich bang V,. Tinh ti so 16n nhat k = VZ

1
1 T T
A. k=~ B. k=—. k= D. k=
k 1 k 5 C. k 1 k

T
3

DAP AN

[1.B 2. A|[3. C ][4 C|

ITI. Bai tap tric nghiém tong hop

Cau 1 (THPT Chuyén Su pham Ha Noi-lan 5-2017). Cho hinh tru c¢6 hai dusng tron day
la (O; R) va (O'; R), chiéu cao h = v/3R. Doan thing AB c6 hai dau mut nim trén hai duong
tron day ctia hinh tru sao cho goéc hgp bdi AB va truc clia hinh tru 1a o = 30°. Thé tich khéi ti
dien ABOO' 1a

3R3 3R3 R3 R3

2 B 4 C 2 b 4
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Cau 2 (Gitta hoc ki 1 Chuyén Lé Hong Phong-Nam Dinh-2018). Khi thiét ké v6 lon sita
hinh tru cac nha thiét ké luon dit muc tiéu sao cho chi phi lam v4 lon nhé nhat. Muén thé tich
khoi tru 1a V ma dién tich toan phan ctia hinh tru nhoé nhat thi ban kinh R ctia duong tron day
khdi tru bang?

Cau 3 (THPT Pha Xuyén A-Ha No6i-2017). Cho hinh tru ban kinh 1a a. Goi AB, CD la
hai dudng kinh ctia hai day sao cho AB L C'D. Tinh thé tich khéi tru biét ring ti dien ABCD
déu.

wa’\/2 a’m/3

A. 5 B. ma*V/3. C. ma3V/2. D. 5

Cau 4 (THPT Thanh Chuong 1-Nghé An-lan 2-2017). Mot hinh tru c6 ban kinh day bang

R =5, chiéu cao h = 2v/3. Lay hai diém A, B lan lugt nam trén hai duong tron day sao cho goc

gitta AB va truc ctia hinh tru bang 60°. Khodng cach gitta AB va truc clia hinh tru bang.
A. 3. B. 4. C. 3\2/5 D. 5\3/3

Cau 5 (THPT Phan Bo6i Chau-Gia Lai-2017). Cho hinh tru noi tiép hinh cau S(O; R). Dit
x 13 khoang cach tit tam O ciia hinh cau dén day ctia hinh tru. Xac dinh z dé thé tich V clia khéi

tru 1& 16n nhat.

A.x:jg. B.x:R;/? C. z =2RV3. D. z = RV3.
Cau 6 (THPT Thang Long-Ha Nai-lan 2-2017). Cho hinh tru ¢6 ban kinh dudng tron day
bang R, chiéu cao bang Rv/3. Goi O, O’ la tam cta hai dudng tron day. Liy cac diém A, B lan
lugt thuoc dusng tron (0O), (O') sao cho AB = Ry/6. Tinh thé tich V ctia khéi t dien OAO'B
theo R. - 8 - a8

A.VZT. B.V:E. C.V:T. D.V:Z.
Cau 7. Cho khéi tru c6 déy la cac duong tron (O, R) va (O', R) va chiéu cao h = Rv/2. Goi A, B
lan lugt 1a cac diém nim trén (O) va (O') sao cho OA vuong goc véi O’ B. Tinh ti s6 thé tich ctia
khoi tlf dien OO'AB va thé ti(ih khoi tru da cho. - 1

A. Py B. 3 C. 6 D. o
Cau 8 (S6 GD va DT Hai Duong-2017). Cho hinh tru c6 tinh chat: Thiét dién qua truc ctia
hinh tru 14 mot hinh chi nhat c¢6 chu vi bang 12 cm. Tim gia tri 16n nhat ctia thé tich khéi tru.

A. 647 cm?. B. 87 cm?. C. 327 cm3. D. 167 cm3.

Cau 9 (THPT Chuyén Hung Yén-lan 3-2017). Cho hinh tru c6 hai déy I hinh tron (O) va
(O"). Trén hai duong tron lay hai diém A, B sao cho goc gitta AB va mat phang chiia dudng tron
day bang 45° va khoang cach tit AB dén truc OO’ biang a;/? Biét ban kinh day bang a, tinh thé
tich V cta khoi tru theo a.

a2 a2 a2

AV = ) B. V = wa3V2. C.V = . D. V= )
Vv 5 Ta’y/2 Vv 5 5

Cau 10 (S6 GD va DT Thira Thién Hué-2017).
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Cho mé hinh nhu hinh vé v6i tam giac EFB vuong tai B, canh F'B = a, F
EFB = 30° va t gidc ABCD 1a hinh vuong. Tinh thé tich V ctia vat thé
tron xoay dugc tao thanh khi quay mo hinh quanh canh AF. B ¢
AV = é(13. B. V= Ea3. C.V= éﬂa:g. D. Eﬂag‘. E
3 9 3 9
A D

Cau 11 (S6 GD va DT Biac Giang-2017). Cho hinh tru cé céc ddy 1a hai hinh tron tam O
va tam O', OO’ = a. Trén duong tron (O) lay diém A, trén duong tron (O’) 1lay diém B sao cho

AB = 2a. Tinh thé tich V ctia khéi tru da cho, biét rang thé tich ctia khéi tit dien OO’ AB bang
a*v/3
12
AV =

Arad 3 O
= B. V = . v o TeVs D. v V3
3 3 3
Cau 12 (THPT Chuyén Lao Cai-lan 2-2017). Mot hinh tru c¢6 ban kinh day bing a chiéu
cao OO’ = a+/3. Hai diém A, B lan lugt ndm trén hai duong tron day (O), (O') sao cho goc giita

OO’ va AB bang 30°. Tinh khoang cach giita hai dusng thang AB va O0'.
2
A 23 B. aV/3. c. o3 D, ©Y3
3 2 3
Cau 13 (THPT Thuc hanh Cao Nguyén-Dik Lik-lan 2-2017). Cho hinh tru c6 hai dudng

tron day 1a (O, R) va (O', R), OO’ = h. Goi AB la mot dudng kinh ctia duong tron (O, R). Biét

. . . ho
rang tam gidc O’AB deu. T1 s6 - bang

A. ‘f B. V3. C. 1. D. 4/3.

Cau 14 (THPT Déng Da-Ha N6i-2017). Cho hinh tru c6 hai day 1 hai hinh tron tam O va
O', ban kinh day va do dai dudng cao déu bing R. M N la dudng kinh duong tron (O), diéem A
thuoc dusng tron (O') sao cho goc giita mit phang (AMN) va mat day hinh tru bing 45°. Tinh
dién tich tam giac AMN.

A. 2R*/2. B. R*/3. C. R2 D. R*/2.

Cau 15 (Sé GD va DT Gia Lai-2017). Cho hinh tru c¢6 hai day 1a hai hinh tron tam O va
tam O’, ban kinh day bang chiéu cao va bang 4 cm. Goi A va B’ lan lugt 1a hai diém trén duong
tron day tam O va tam O’ sao cho AB’ = 44/3 cm. Tinh thé tich khéi t¢ dien AB'OO’.

32 8
A. 3 cm?. B. 3 cm?. C. 8 cm?®. D. 32 cm?.

Cau 16 (Sé GD va DT Da Nang-2017). Cho khdi tru ¢6 hai day 1a hai duong tron (O), (O)
v6i O, O lan lugt 1a tam ciia hai day, goi S 1a trung diém ctia OO’. Khéi chép déu S.ABCD véi
day ABCD noi tiép duong tron (O). Goi V4, V5 lan lugt 1 thé tich ctia khéi tru va thé tich clia
khoi chop deu S.ABCD. Tinh k = “;1

2

A. k=06r. B. £k =4r. C. k= 3. D. k= 127.

Cau 17 (S6 Tuyén Quang-2017). Mot hinh tru ¢6 hai dudng tron day ndm trén mot mat cau

ban kinh R va c6 dudng cao bang ban kinh mit cau. Tinh dién tich toan phan ctia hinh try do.
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PUNCE: 2v/3)1R? g B+ 2v/3)1R? e 2/2)7R? b, B+ 2v2)1R?
. ; . . : . : ) . : : .

DAP AN

1.D|[2.D][3. C 4. B|[5.A]l6. D||7. D|[8. B |[9. B |[10.D ||11.B |[12.C |[13.B ]
[14.D |[15.A ||16.C |[17.B |

§3 Mat cau
I. Tém tat ly thuyét
1. Mot s6 dinh nghia

Dinh nghia 1

Tap hop cac diém M trong khong gian cach déu 6
diém O ¢6 dinh mot khoang ~ > 0 khong déi duge

goi 1a mit cau tam O ban kinh 7.

/N Ki hieu mat cau tam O bin kinh v l S(O;r). Nghia la: S(O;r) = {M|OM = r}.

Dinh nghia 2

Néu C, D nam tren S(O;r) thi CD duge goi 1a day cung ciia mat cau do.
Day cung AB di qua tam O la mot dudng kinh clia mit cau va AB = 2r.

A Mot mat cau duge zdc dinh khi biét tam va ban kinh hodc biét duong kinh cia mdat cau do.
Dinh nghia 3
Cho mit cau S(O;7) va A la mot diém bat ki trong khong gian

e Néu OA = r thi A nam trén mat cau S(O;r).

e Néu OA < r thi A ndm trong mit cau S(O;r).
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e Néu OA > r thi A nAm ngoai mit cau S(O;r).

Dinh nghia 4
Mt cau tiép xtc v6i cac mit ciia da dién dude goi 1a mit cau noi tiép da dien. Mat cau
chita céc dinh ciia da dieén dude goi 1a mit cau ngoai tiép da dien.

/\ Mt cau ngi tiép (ngogi tiép) da dién thi da dién ngoai tiép (noi tiép) mdat cau.

Dinh nghia 5

Tap hop cac diem nam trén mit cau S(O;r) va cac diém ndm trong mat cau d6 dudc goi

14 khdi cau hodc hinh cau tam O ban kinh r.

2. Vi tri tuong d6i ctia mat phing va mit cau

| Pinhiy 1 |

..................................................................

Cho mat cau S(O;r) va mat phang (P). Goi H la hinh chiéu vuong goc ctia O lén mit
phéng (P). Khi d6 d = OH la khoang céach tit O dén mat phang (P):

e Néu d > r mat phing va mat cau khong giao nhau.
e Néu d = r mat phang tiép xtc v6i mat cau.

e Néu d < r mat phing cit mit cau.

...................................................................................

I\ Mt phdang (P) tiép xiic vdi mat cau (S) khi va chi khi mat phang (P) vuong géc vdi OH tai
H.

I\ Néud < r th giao tuyén cia mat phdang va mat cau la duong tron tam H va ban kinh

= VT &,

/N\ Néud=0 (hay O trung véi H) thi mat phang (P) di qua tam O, khi dé giao tuyén ciia mdt
phdng véi mat cau duge goi la dudng tron 1ém va mdap phang (P) dudc goi la mdt phdng kinh

cua mdt cau.
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3. Vi tri tuong déi ctia dudng thing va mit cau

| Pinh 1y 2 |

..................................................................

Cho mit cau S(O;r) va dudng thang (A). Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia O lén dudng
thang (A). Khi d6 d = OH 1a khoang cach tit O dén dusng thang (A):

e Néu d > r dudng thang va mit cau khong giao nhau.

e Néu d = r dudong thang tiép xdc v6i mit cau.

e Néu d < r dudng thang cit mat cau.

...................................................................................

/N Dudng thing (A) tiép zic véi mit cau (S) khi va chi khi duong thing (A) vuong gée vdi OH
tat H.

/N Néud <r th duong thang cdt mat cau tai hai diém phan biét.

I\ Néud =0 (hay O tring véi H) thi duong thang (A) di qua tam O, khi dé giao diém cia
duong thang vdi mat cau la A, B phan biét va AB la dwong kinh cia mat cau do.

II. Cac dang toan

1. Dién tich, thé tich hinh cau, chém cau

( Dang 1: Dién tich va thé tich hinh ciu - chém cau )

1. Hinh cau:

e Xic dinh tam va suy ra ban kinh r ctia hinh cau.

e St dung cong thiic tinh dién tich va thé tich hinh cau:

Sty = o

2. Chém cau:

Cho hinh cau S(O;r), mot mit phang cit mat cau chia mit cau thanh 2 chém cau.

e XAc dinh ban kinh 7’ va chiéu cao h ctia chom cau.

e Stt dung cong thitc tinh dién tich phan méit cong va “

thé tich chém cau (chém cau to6 dam):

S = 2nrh = w(r? + h?)

2
V= ?(3#2 +h?) = Wg(?ﬂ" — h)
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A. Mot s6 vi du

Cho hinh cau c¢6 ban kinh 14 r = 6 cm .Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh
cau.

Loi giai.

Ap dung cong thiic tinh dién tich va thé tich hinh cau ta dugc:

S = 47r? = 1447 cm?®

4
V= §7r7"3 = 28871 cm?.

Y

Cho chém cau c6 ban kinh va chiéu cao lan luct 1a 7/ = 4,h = 3 cm .Tinh dién tich phan

mat cong va thé tich ctia chdm cau.

Loi giai.

Ap dung cong thiic tinh dien tich v thé tich chém cau ta duge:
S = 7(r? 4+ h?) = 257 cm?

T 7T_h ST

5 (3r"* + h?) = - cm?.

.

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh cau ¢6 ban kinh R = /5. Thé tich cia hinh cau la:

A. 207. B. 5. C. 10m. D. 14571
Cau 2. Cho hinh cau ¢6 thé tich V = 2887. Ban kinh ciia hinh cau la:
A. 6. B. 6v/2. C. 4/9. D. 2¥9.

Cau 3. Cho chém cau c¢6 ban kinh va chiéu cao lan lugt 1a R = 2, h = 4. Dién tich ctia chém cau

la:

A. 207. B. 127. C. 167. D. o67.

Cau 4. Cho hinh cau ¢6 thé tich V = 972x. Ban kinh ciia hinh cau la:
A. 6. B. 9/3. C. 3v/0. D. 6/6.

Cau 5. Cho hinh cau ¢6 ban kinh R = /8. Thé tich ctia hinh cau la:
A. 327. B. 16m. C. 8. D. 6m.

Cau 6. Cho hinh cau ¢6 dién tich S = 167. Ban kinh ctia hinh cau la:

A. 2. B. 2V/2. C. 4. D. 8

V3
Cau 7. Cho chém cau c6 ban kinh va chiéu cao lan luct 1d R = 3, h = 4. Thé tich ctia chém cau

N

la:

A. 83671 B. 5307r. C. 1727. D. Dap an khac.

Cau 8. Cho hinh cau c¢6 ban kinh R = 2. Dién tich ctia hinh cau la:
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A. 167. B. 4. C. 8. D. 3.

Cau 9. Cho hinh cau c¢6 dién tich S = 1447. Ban kinh ctia hinh cau la:
A. 6. B. 6v2. C. 8/3. D. 12.

Cau 10. Cho chém cau c6 ban kinh va chiéu cao lan lugt 1a R = 2, h = 4. Dién tich ctia chém
cau la:

A. 3. B. &. C. 16m. D. 307.

Cau 11. Cho chém cau c¢6 ban kinh va chiéu cao lan lugt 1a R = 6, h = 8. Thé tich ctia chdm

cau la:
A. @ﬂ'. B. @ﬂ'. C. 1376m. D. 1—76
3 3 3
Cau 12. Cho hinh cau ¢6 ban kinh R = 12. Thé tich ctia hinh cau la:
A. 2304r. B. 2034. C. 167. D. 12967.
Cau 13. Cho hinh cau ¢6 ban kinh R = 6. Thé tich ctia hinh cau la:
A. 288T. B. 216m. C. 1627. D. &.

Cau 14. Cho chém cau c6 ban kinh va chiéu cao lan lugt 13 R = 2, h = 4. Dién tich clia chém
cau la:

A. 25m. B. 7. C. 24r. D. Dap an khéac.

Cau 15. Cho hinh cau c6 thé tich 1a @ cm? va ciing c¢6 dién tich 14 a cm?. Ban kinh hinh cau

la:
A. 3. B. 3a.
C. a. D. Khong thé x4c dinh.

DAP AN

L AJ[2. A3 A4 Alls. All6. A7 A8 A[9. AJ[10.A |[11.A |[12.A [[13.A |

2. Xac dinh mat cau (tim tam, ban kinh)

Dang 1: Xac dinh tam va ban kinh mat cau néi tiép hinh nén

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao, ban kinh day va duong sinh lan lust 1a h, R va |
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e Xac dinh tam
Mit cau noi tiép hinh nén la mat cau tiép xtc véi
mat ddy va tiép xtc véi cdc duong sinh (Tam I ctia
mit cau noi tiép hinh nén 1a tam dudng tron noi

tiép tam giac BCD).

e Tinh ban kinh

Dua va cac tam giac dong dang dé tim ban kinh
RA

mitcau|r=IM =IN=JA=—|
R+1

A. Mot s6 vi du

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bang R, chiéu cao bang R+v/3. Tinh ban kinh 7 clia mit cau
noi tiép hinh nén da cho.

Lai giai

Tam mit cau noi tiép hinh nén 1a tam duong tron noi
tiép tam giac BC'D. Hay tam mat cau la giao diém ctia
AB va phan giac goc C cta tam gidc BC'D (Xem hinh
VE).

Goi céc diém nhu hinh vé:

ABMI «~ ABAD (gbc-gbc)

:>MI_BI

AD  BD

:>MI_BI_MI+BI_ AB

AD BD AD+BD AD+ BD
AB.AD RV3-R R

= MI = = =
AD+BD R+ \/R*+ (RV3)? V3

) R

Vay r= —=

V3

B. Bai tap tu luyén

Cau 1. Cho hinh nén c6 ban kinh diy va duong sinh lan lugt 14 R = 3,1 = 5. Ban kinh mit cau

noi tiép hinh nén la:
3

A.rzi. B.r=

Cau 2. Cho hinh nén c6 ban kinh day va chiéu cao lan luot 14 R = 4, h = 3. Ban kinh mét cau

. C.r=1. D. Dap an khac.

Wl Do

noi tiép hinh noén Ia:
4 3
A.r= 3 B.r= T C.r=1. D. Dap an khac.
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Cau 3. Cho hinh nén c¢6 duong sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = 3\/5, h = 3. Ban kinh mit cau
noi tiép hinh noén la:

A.r=6(v5—2). B.r=3. C.r=2. D. Dap an khéac.

Cau 4. Cho hinh nén c6 dudng sinh 1a [ = 44/2. Thiét dién qua truc hinh nén la tam giéc vuong.
Ban kinh mét cau noi tiép hinh noén Ia:

A.r=4(v2-1). B. r =4(v/2+1). C.r=2(v2-1). D. r=2(v2+1).
Cau 5. Cho hinh nén c6 chiéu cao la h = 3. Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam gidc déu. Ban
kinh mat cau noi tiép hinh noén la:

A.r=1. B.r=2. C.r=3-—+/3. D.r=3++3.

Cau 6. Cho hinh nén c6 ban kinh 13 R = 6a. Thiét dién qua truc hinh nén la tam gidc c6 mot
géce 120°. Ban kinh mat cau noi tiép hinh nén la:

A.r=6(2—3). B. 7 =6(2+3). C.7r=3(V3-1). D. Dap an khac.

Cau 7. Cho hinh nén c¢6 ban kinh day va duong sinh lan luot 1a R = 2a,] = 2a+/2. Ban kinh
mat cau noi tiép hinh noén la:

A. r:2a(\/§—1). B. r:2a(\/§+ 1). C.r=aVv2 D. r = 2a/2.

Cau 8. Cho hinh nén c6 ban kinh day va chiéu cao lan lugt 1a R = 2a\/§, h = 4a. Ban kinh mat
cau noi tiép hinh nén la:

A.r=2a(v/3-1). B.r=2a(v3+1). C.r=4a(v2-1). D. r = 4a(v/2 + 1).
Cau 9. Cho hinh nén c¢6 dudng sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = 2aV/7, h = 2a+/5. Ban kinh mat
cau noi tiép hinh noén la:

1 1
A r= 5(2‘/70 — 44/5). B.r= 5(2‘/70 + 44/5).
1 1

C. r:§(1o\/'—4\/3). D. r:§(10\/§+4\/3).

Cau 10. Cho hinh nén c¢6 dusng sinh la [ = 2a+/10. Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam giac
vuong. Ban kinh mit cau noi tiép hinh noén la:

A. 7 =2a(/10 — V/5). B. r = 2a(v/10 + v/5).

C. r = 2aV5. D. r = aV/5.

Cau 11. Cho hinh nén c¢6 chiéu cao 1a h = 3a. Thiét dién qua truc hinh nén la tam giadc deu.
Ban kinh mét cau noi tiép hinh nén la:

A.r=a. B. r =2a. C.r=a(3—-3). D. Dap an khac.
Cau 12. Cho hinh nén c6 ban kinh 13 R = 3a. Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam gidc can c6
gée day 1a 30°. Ban kinh mét cau noi tiép hinh nén la:

A.7r=3a(2-+3). B.r=23a2+V3). C. r =2aV3. D. r = aV/3.
Cau 13. Cho hinh nén c6 dudng sinh va ban kinh day lan lugt 1a [ = +/10, R = 1. Dién tich mit
cau noi tiép hinh non la:

1 1
A. §(44 - 8V/10)r.  B. §(44 +8V10)r.  C.9(44 —8/10)wr.  D. 9(44 + 8V10)7.
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Cau 14. Cho hinh nén c¢6 duong sinh va ban kinh day lan lugt 1a [ = \/5, R = 1. Thé tich mat
cau noi tiép hinh noén la:
1 1
A. §(4\/3 —8)7 . B. §(4\/3 + 8)7. C. 3(4v5 — 8)m. D. 3(4/5 + 8)7.

Cau 15. Cho hinh nén c¢6 dusng sinh va chiéu cao lan lugt 1a I = 2, h = /3. Thé tich mit cau

noi tiép hinh noén la:
4/3 3V/4 273 274
4 3

A. T7ﬂ . B. 2777'[' C. . D.

Cau 16. Cho hinh nén cé chiéu cao va ban kinh day lan luot 1a A = /3, R = 1. Dién tich mit

.

cau ndi tiép hinh noén la:
4
A. §7r. B. i’/T. C. 127. D. 21x.

Cau 17. Cho hinh nén c6 chiéu cao 1a h = 1. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a tam gidc c6
mot goc 120°. Dién tich mat cau nai tiép hinh nén la:

A. (84 — 4831 . B. (84 +48/3)r. C. (84y/3 — 48)T. D. (843 + 48)r.

Cau 18. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao 1a h = +/3. Thiét dien qua truc cta hinh nén la tam giac tu
c6 mot goc 30°. Thé tich mat cau noi tiép hinh noén la:

A. (936 — 540/3)7 . B. (936 +540v/3)7.  C. (540 + 540v/3)7.  D. Dép an khac.

Cau 19. Cho hinh nén c6 ban kinh day 1a R = 1. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 13 tam giac

déu. Dien tich méat cau noi tiép hinh noén la:

4
A. gﬂ'. B. iw. C. 12m. D. 21x.

Cau 20. Cho hinh nén c6 ban kinh day 13 R = 2. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a tam giac
déu. Thé tich mit cau noi tiép hinh nén la:

2
A. 437 . B. 337r. C. 2m. D. 4r.

DAP AN

[ A[2. A3 A[4. Alls. All6. AJl7. A8 A[9. AJ[10.A |[11.A |[12.A |[13.A ]
[14.A ][15.A |[16.A ][17.A [[18.A |[19.A |[20.A |

,—( Dang 2: Xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh nén )—

Cho hinh nén c6 chiéu cao, ban kinh day va dudng sinh lan luct 1a h, R va |
e Xac dinh tam B

Mit cau ngoai tiép hinh nén 1a mat cau chita dinh va

duong tron ddy (Tam [ clia mat cau ngoai tiép hinh

nén la tam dudng tron ngoai tiép tam giac BOD).
e Tinh ban kinh

N z e X 2 N 7z .
Dua va cac tam giac dong dang dé tim ban kinh mat
R 12
a =IB=1C=1ID=—|
cau |r 5%
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A. Mot sbé vi du

Cho hinh nén c6 chiéu cao va dudng sinh lan luot 1a Rv/3 va 2R. Xac dinh tam va tinh ban
kinh ctia hinh cau ngoai tiép hinh noén.

Loi giai.

Tam mit cau ngoai tiép hinh nén 1a tam duong tron noi tiép
tam giac BCD. Hay tam mit cau la giao diém ctia AB va
trung tuc canh BD (Xem hinh vé).

Goi cac diém nhu hinh vé:

ABMI ~ ABAD (gbc-goc)

:>BM_BI

BA  BD
BM -BD  BD? 3R? RV3
BA 2BA 23R 2
RV3

Vayr:;/_‘

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh nén c6 ban kinh day va duong sinh lan lugt 14 R = 4,1 = 5. Ban kinh mat cau

ngoai tiép hinh noén la:

A.r:%. B.r:g. C.TZE. D.rzg.
6 10 9 25

Cau 2. Cho hinh nén c6 ban kinh day va chiéu cao lan luct 1a R = 3, h = 4. Ban kinh mat cau

ngoai tiép hinh noén la:

A.r:%. B.rzé. C.r:E D.r=
8 25 8

Cau 3. Cho hinh nén c6 dudng sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = 24/13, h = 5. Ban kinh mat cau

o] oo

ngoai tiép hinh noén la:

A.r:256. B.r:256. C.r:4\2/51—3. D.r:4\2/51_3.
Cau 4. Cho hinh nén c6 dudng sinh 1a I = 5v/2. Thiét dién qua truc hinh nén la tam giac vuong.
Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh nén la:

A.r=5. B.r:;. C.r:5Z§. D.r:2\5/§.
Cau 5. Cho hinh nén c6 chiéu cao 1a h = 3. Thiét dién qua truc hinh nén 1a tam gidc déu. Ban
kinh mit cau ngoai tiép hinh noén la:

A.r=1. B. r=2. C.r=3-—+/3. D.r=3++3.

Cau 6. Cho hinh nén c6 ban kinh 14 R = 5. Thiét dién qua truc hinh nén la tam giac c6 mot
goéc 120°. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh nén 1a:

4
A. r=10. B.r:5. C.r=

Cau 7. Cho hinh nén c¢é ban kinh day va duong sinh lan lugt 1a R = 2a,l = 2av/2. Ban kinh

. D. Dap an khac.

=] Ot

mit cau ngoai tiép hinh non la:
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a
A. r=2a. B. r = aV2. C.r=——. D.r=-.
/o >
Cau 8. Cho hinh nén c6 ban kinh day va chiéu cao lan lugt 1a R = 2a\/§, h = 2a. Ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh nén la:
A. r=3a. B.T:%. C.T:i. D. r = aV/3.
Cau 9. Cho hinh nén c¢6 dudng sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = 2a\/6, h = 2a. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh nén la:
a a
A. r =6a. B. r = a\/6. C.r=——. D.r=-.
NG 6
Cau 10. Cho hinh nén c¢6 duong sinh 1a | = 7ay/2. Thiét dién qua truc hinh nén la tam giac
vuong. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh noén la:
2v/2

A.r="Ta. B.r= — C. r = 1l4a. D. Dap an khac.

Cau 11. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao 1a h = 3av/3. Thiét dien qua truc hinh nén la tam giac déu.

Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh nén la:

4
A. r=2aV/3. B.r:mﬁ/g. C.r:§. D.

5av/3
3

el ©

Cau 12. Cho hinh nén ¢6 ban kinh 14 R = . Thiét dién qua truc hinh nén la tam gidc can

c6 goc day 1a 30°. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh nén la:
~ 10a 3a 5av/3 4aV/3

A.r= 5 B.Tzl—o. C.r= 1 D.r= 5

Cau 13. Cho hinh nén c6 duong sinh la [ = 6/2. Thiét dién qua truc ciia hinh nén la tam giac
vuong. Thé tich mit cau ngoai tiép hinh nén la:

A. 2887 . B. 1627. C. 828m. D. 432m7.

Cau 14. Cho hinh nén c6 duong sinh 1a [ = 12a. Thiét dién qua truc ctia hinh nén 1a tam giac
déu. Thé tich mit cau ngoai tiép hinh nén la:

A. 2304aT . B. 2403a3~. C. 2043a3T. D. 2340a37.

DAP AN

1. A[2. A3 A ][4 Alls. All6. A[7. A8 A]l9. AJ[10.A |[11.A |[12.A |[13.A |
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—( Dang 3: Xac dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh tru )—

Cho hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day R

e Xac dinh tam @

Tam ctia mit cau la trung diém doan thing néi 2 tam

ctia 2 day hinh tru. (I 1 trung diéem EF). w

e Tinh ban kinh N B
[ 2
r=I1B=/R2+ Z

A. Mot sbé vi du

Cho hinh tru c6 ban kinh day la R = 20 cm. Thiét dién qua truc ctia hinh try 1a hinh vuong.
Tim ban kinh ctia hinh cau ngoai tiép hinh tru.

Loi giai

Thiét dién qua truc ctia hinh tru la hinh vuong nén chiéu cao hinh tru A = 2R = 40 cm.

Do d6, ban kinh mé#t cau ngoai tiép hinh tru la:

B2 407
r:\/R2+4:\/202+4=20\/§cm-

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh tru c6 ban kinh day va duong sinh lan luct 14 R = a, h = a. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh tru la:

av'b a

A.r= 5 B.r= 26. C.r= D. r = aV/2.

Cau 2. Cho hinh try c6 ban kinh day va duong sinh lan lugt 13 R = 3,h = v/3. Ban kinh mit

N

cau ngoai tiép hinh tru la:

42
A.r:\/s_g. B.r:\ég. C.r:\/2_. D. r = 2V3.

Cau 3. Cho hinh tru c6 ban kinh diy 1a R = 3a. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh vuong.
Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh tru la:

A. r=3aV2. B. r = 3a\/5. C.r=3a. D. r = 3aV3.

Cau 4. Thiét dién qua truc ctia hinh tru la hinh chi nhat c6 duong chéo 30a. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh tru la:

A. r =15a. B. r = 30a.

C. r =10a. D. Khong thé xac dinh.

Cau 5. Cho hinh tru c6 chiéu cao 1a A = 10. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh vuong.

Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh tru la:
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A. r=5V2. B. r = 5V/5. C.r=25=. D. r = 3v/5.

Cau 6. Cho hinh tru c6 chiéu cao 1a h = 20a. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 1a hinh chi nhat

c6 chiéu dai gap doi chieu rong. Ban kinh méat cau ngoai tiép hinh tru la:

A. r = 5a+/5 hoac 10aV/17. B. r = 5av/5 hoic 20av/5.
C. r = 30av/2 hoic 10aV/17. D. r = 30av/2 hoac 20a/5.

Cau 7. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 1a hinh chi nhat c6 chiéu dai gap ba chiéu rong va c6
duong chéo 1a 64/17. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh tru la:

A.r =317 B. r = 3/17 hodc 17V/3.

C.r=17V3. D. Khong thé xac dinh.

Cau 8. Cho hinh tru c¢6 duong kinh day 1a d = 6a. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh
vuong. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh try la:

A. r = 3aV2. B. r = 3av/5. C. r = 3a. D. r = 3av/3.

Cau 9. Cho hinh tru c6 ban kinh day 13 R = 6. Thiét dién qua truc ctia hinh tru Ia hinh chit
nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh tru la:

A. r = 3v/5 hoac 61/5. B. r = 3v/5 hoiic 3V6.

C. r = 61/17 hoac 3/6. D. r = 64/17 hoic 6+/5.

Cau 10. Cho hinh tru c6 chu vi day 1a P = 9a?7. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 1a hinh vuong.
Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh tru la:

A. r=3av2. B. r = 3a\/5. C. r = 3a. D. r = 3a\/3.

Cau 11. Cho hinh tru c6 chu vi day va duong sinh lan luot 1a P = 97, h = v/3. Ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh tru la:
V39 V3 V42

A r=—. B.r=—. = — D. r=2v3.
T 5 r 5 C.r 5 T V3

Cau 12. Cho hinh try noi tiép trong hinh cau ban kinh r = 3. X4c dinh chiéu cao h va ban kinh
R dé hinh tru c¢6 thé tich 16n nhét.

A. h=2V3 R=6. B. h=3v2,R = 6.

C. h=2V3,R = 2V6. D. h =3v2,R = 2V6.

Cau 13. Cho hinh tru c6 chu vi day 1a P = 9a?r. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh chit
nhat c6 chiéu dai gap ba chiéu rong. Ban kinh mat cau ngoai tiép hinh tru la:

A. a/10 hoac 3a/10. B. 2a+/10 hoic 3av/10.

C. 2av/10 hoiic 6a+/10. D. 3av/10 hoac 6a/10.

Cau 14. Cho hinh tru c¢6 ban kinh day 13 R = 2. Thiét dién qua truc ciia hinh tru 1a hinh vuong.
Thé tich mit cau ngoai tiép hinh tru la:

641/2
A. ?:/_7?. B. 12v/2r. C. 64/2r. D. 32./2r.

Cau 15. Cho hinh tru c6 chiéu cao 14 h = 6. Thiét dién qua truc ctia hinh tru I hinh vuong.

Thé tich mit cau ngoai tiép hinh tru la:
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A. 72427 . B. 216\/2r. C. 108y/2r. D. 261/27.

Cau 16. Cho hinh tru cé chiéu cao va ban kinh day lan lugt 1a A = 6, R = 3.Dién tich mit cau
ngoai tiép hinh tru la:

A. 721 . B. 72v/2r. C. 27r. D. 27/2x.

Cau 17. Thiét dién qua truc cia hinh tru 1a hinh ch@ nhat c¢6 dudng chéo 1a 44/13. Dién tich
mit cau ngoai tiép hinh tru la:

A. 2087 . B. 1047.

C. 156m. D. Khong thé xé4c dinh.

Cau 18. Cho hinh tru c6 chiéu cao h = 6. Thiét dién qua truc cia hinh try 14 hinh vuong. Dién
tich m#t cau ngoai tiép hinh tru la:

A. 727 . B. 72V/27. C. H4r. D. Dap an khéac.

DAP AN

L AJ[2. A3 A4 Alls. All6. A7 A8 A[9. AJ[10.A |[11.A |[12.A |[13.A |
[14.A |[15.A |[16.A |[17.A |[18.A |

3. Xac dinh tam ctia mat cau ngoai tiép hinh chép

,—( Dang 1: Dung mot truc va mot mat phang trung truc )—

+ BudGc 1: Dung truc A ctia day (vuong goéc
v6i day tai tam duong tron ngoai tiép).

t Budc 2: Dyng mat phang trung triyc (o) clia
mot canh bén (vudng goc v6i canh tai trung
diém ctia no).

t Buéc 3: Tim giao diém ctia A véi (a), doé

chinh 1a tam 1.

A. Mot sb vi du
Vi du 1 (THPT Anh Son 2 - Nghé An - lan 2 - 2017)

Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam giac ABC vuong tai A, canh BC' = 3 m, SA1 (ABC) va
SA = 3+v/3 m. Thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chép bing
A. 127 m3. B. 36 m3. C. 167 m3. D. 187 m3.

Lai gidi.
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Goi M la trung diém ctia BC. Khido M 1a S
tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Dung dudng thing A song song véi SA.
Khi d6 A L (ABC) H
Goi H la trung diém ctia SA. Qua H dung

mit phang (o) vuong goc véi SA. Suy ra

(o) 1a mat phang trung tryc ciia SA A
Goi I 1a giao diem ctia A va (). Khi d6

I 1a tam khéi cau ngoai tiép hinh chép

S.ABC.

Ta c6 AHIM la hinh ch@ nhat nén IM = HA = 3\2/3

. BC
AM la duong trung tuyen trong tam giac vuong nén AM = - =

Vay béan kinh khoi cau ngoai tiép hinh chép 1a R = TA = VIM? + AM? = 3
2 Z N 4
The tich khoi cau la V = §7TR3 = 36 m?>.

DO W

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh choép tam giac S.ABC, day ABC' la tam giac vuong tai A va BC' = 4a. Canh
bén SA = 3a va vuong géc voi day. Tinh dien tich mit cau va thé tich khéi cau ngoai tiép hinh
chép d6 (mat cau ngogi tiép hinh chép la mat cau chiia dinh hinh chép va tat cd cic dinh cia da
gidc day ctia hinh chép, khoi cau tuong tng goi la khoi cau ngoai tiép hinh chép).

25ma® 125ma’ 1257a® C 25ma’® 1257ra3. 1257‘(‘&3.

A. - . B. 25ma® . . D. 25ma2:
1 6 s T 1 6 s

Cau 2. Hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam gidc vuong tai A, SA vudng goc véi (ABC),

SA=a, AB =0b, AC = c. Tinh ban kinh R clia mit cau di qua cac diém A, B, C va S.

A.R:f. B. R =2Va% + b2 £ 2.
2 b
aZ + b2 + 2. D.R:w.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam giac déu canh a. Canh SA vuong goc véi mit

phing day (ABC) va SA = a/3. Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chép.
3 3 3 3
NK g@‘ - 13&54\/39‘ C. 13a8\/@‘ D. 7a2\i§

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam gidc déu canh a, SA = av/2 va SA L (ABC).
Tinh theo a thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
dra’ 32ma® 32v21 32v3
AV = . B.V = T C.V= 57 Ta’. D.V—Twa.
Cau 5. Cho hinh chop S.ABC' ¢6 SA,SB,SC d6i mot vuong géc véi nhau va SA = SB =
a,SC = av/2. Tinh dién tich ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
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4 3

A. 47a’. B. gwaz. C. ma?. D. ZMLZ'
Cau 6. Cho hinh chép S ABC ¢6 SA, SB,SC déi mot vuong géc véi nhau va SA = 3a,SB =
4a, AC = 3a+/17. Tinh theo a thé tich V ctia khéi cau di qua cac dinh ctia hinh chép S.ABC.

21977a® 21977a® 3 8788ma’

A.V = . B. V= 5 . C. V =R7887a”. D. V= 3 .
Cau 7. Cho hinh choép S.ABC ¢6 3 canh SA, SB, SC doi mot vuong goc va tuong tng c¢6 do dai
bing a,2a, 3a. Tinh thé tich V clia khoi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A.V = g\/ﬁwa3. B. V = 367a’. C.V =12na’. D. V = 7V14rd?.

Cau 8. Cho hinh chép S ABCD c¢6 day ABC'D la hinh thang vudng tai A va B, SA vudng goc
véi day. Biét SA = av/2, AD = 2a, AB = BC = a. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh

chép S.BCD.
A.R:\/Ql_oa. B.R:\fa. C. R=aV3. D. R=a.

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 tat cad cac canh déu bang 4. Tinh dién tich S clia mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. S =24r. B. S =6mr. C. S =4n. D. §=12m.

Cau 10. Cho tit dien déu ABCD c6 do dai canh 1a av/2. Ban kinh R clia mat cau ngoai tiép tit
dién d6 bang bao nhieu?

A.R:?;a. B.R:?’\f“.

Cau 11. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 canh day la a va canh bén 1a 2a. Tinh thé tich

ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
A 16a3mv/14 B 2031/ 14 C 64a>m\/14 D 64a>m\/14
49 ' 7 Cou4r 49

Cau 12. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh bang 1, BAD = 60°, (SCD) va
(SAD) cuing vuong goc véi (ABCOD), SC tao v6i (ABCD) goc 45°. Tinh thé tich khéi cau ngoai
tiép khoi chép S.ABC.

8T

A. 41 B. —. C. 21 D. 2.
3 3 3

Cau 13. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh déy bang 3v/2a, canh bén bing 5a. Tinh
ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
2
A. R=+/3a. B. R =/2a. C.R:za. D. R = 2a.

C. R = aV3. D.R:“23.

Cau 14. Cho tit dien déu ABCD c¢6 canh bang a. Tinh ban kinh R ctia miit cau ngoai tiép ti

dien ABCD theo a.

a\/é a a\/§ av'3
A. R= 1 B'R_Z C.R= 1 D.R—T.

Cau 15. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang 2a. Hay tinh theo a

theé tich V ciia khoi cau ngoai tiép hinh chép doé.
8ma’\/2 a2 a2

A.V = 8ra’V2. B.V = T C.V= T D.V = T
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Cau 16. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai C, CA = a, SA = aV/3,

SB = av/5 va C'S = ay/2. Tinh dién tich cia mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC.

117a? Adra? 117a?
A. 117d?. B. ¢ c. 22 p. ¢

g S -~
Cau 17. Cho hinh chop t gidc déu S.ABCD c6 mat bén hop véi day mot goc 45°. Ban kinh

mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang /2. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

A B2 B Hv2 c. 128V p. 22
81 27 81 9

Cau 18. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu, cac canh bén SA =SB =5C =a

va cling tao véi day géc 60°. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
a

a a
A. a. B. —. C. —. D. —.
a4 V3 2 4

DAP AN

[1.D][2. A|[3. B[4 D|[5. A]l6. B][7. A|[8 A]l9. A][10.D |[11.C |[12.A |[13.C |
[14.A ][15.B ||16.A |[17.A |[18.B |

r—( Dang 2: Dung tam bang cich dung hai truc ctia hai mat. )—

S

¥ Budc 1: Dung truc A, cua day.

¥ Budc 2: Duyng truc A, ctia mit bén.
+ Buéc 3: Tim giao diem clia Ay va Ao,
d6 chinh la tam I.

A. Mot s6 vi du
Vi du 1(THPT Chuyén Lé Khiét - Quang Ngai - 2017)

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC' la tam gidc vuong can tai A, AB = AC = a. Mat bén
SAB la tam gidc déu va nam trong mat phing vuong goéc véi day. Tinh theo a thé tich V
ctia khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
na’ Tra®yv/21 ma’v/21 D mad
T : . .

AV =—. B.V=—1>X" C.V=
3 5

Lai giai.
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Goi H la trung diem AB thi SH 1 AB nén
SH 1 (ABQC).

Goi G 1a trong tam tam giac deu SAB thi G
la tam duong tron ngoai tiép tam giac SAB,
goi dy 1a duong thing qua G va vudng goc
v6i (SAB). Goi M la trung diém BC, tam
gidc ABC vuong tai A nén M la tam dudng
tron ngoai tiép tam giac ABC, goi dy 1a duong
thang qua M vi vuong goc véi (ABC). Goi

I 1 giao diém ctia d; va dp thi I chinh la
tam mat cau ngoai tiép ti dien S.ABC. Ta
c6 HGIM la hinh ch@ nhat. Ban kinh mat B

cau nay la

R=1IS=+vICZ1 3G2 = \/<g)2+ (g‘“f) - “\gﬁ.

7 PR . 4 Ta3+/21
The tich kh6i cau ngoai tiép hinh chép 1a V = §7TR3 = a54 :

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC' 1a tam gidc déu canh a, mat bén SAB 1a tam gidc
déu va ndm trong mat phing vuong goc véi mat phang day. Tinh thé tich ctia khoi cau ngoai tiép

hinh chép da cho.
4 2 3 3 1 3 1
L \/§' B, 5ra - C. 5rady/ 5‘ D. 5rady/ 5‘
27 3 54 18

Cau 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai A, AB = AC = a. Mat

bén SAB la tam giac déu va ndm trong mit phing vuong goc véi day. Tinh theo a thé tich V

ctia khoi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
ma’ Tradyv/21 ma’y/21 ma’
ALV =—. B.V=———. C. V= . D.V=—.
3 54 54 54

Cau 3. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Biét SA = a va ASB = 90°. Tinh theo a ban kinh

R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
a3 a3 2a\/3

A R=2V° B.R= 2V° C.R= . D. R = a3
3 2 3 av/3

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh bang 1. Mat ben SAB la

tam gidc déu va nim trong mit phang vuong géc véi mat phang day. Hoi ban kinh R ctia mat

cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD bang bao nhiéu?

A R— L B oYL c.no YT D. g V2L

V3 4 4 6
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh 2a. Mat bén SAB la tam
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gidc vuong can tai S va ndm trong mat phang vuong géc véi day. Tinh ban kinh r clia mit cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
av/2 3a

A.T:T. B.r:?. C.r=a. D. r = aV2.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SA | (ABCD), ddy ABCD la hinh chit nhat, AB = a, AD —
2a, goc gitta dudng thiang SC va day biang 45°. Tinh theo a thé tich V clia khéi cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD.

10ma® B Sma’

A.V =+6madd. B. V= 3 C. V= = D. V=

Cau 7. Cho hinh chép S.ABC' ¢6 day ABC' 1a tam giac vuong can tai C,CA = a, mat bén SAB

5v/107a®
3 )

la tam gidc vuong can tai S va nam trong mat phang vuong géc véi mat phang déy (ABC). Tinh
ban kinh R mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A.R:a36. B.R:a\f. C.R:g. D. R = aV2.

Cau 8. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 tam gidc SAC déu canh a. Tim ban kinh R clia mét cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
av3 a\/i a

3
A. R=a. B. R= . C.R= ) D.R= .
R=a R 5 R 5 R 3

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong can tai A, AC' = a. Mit bén SAB

la tam gidc déu va nim trong mat phang vuong géc véi day. Goi D la trung diém ctia BC va E

la diém déi xing ctia D qua A. Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABE.
Trady/21 Ara’\/3 32ma3y/3 ra®
Al V=——. B.V = ) B D.V=—.
v 54 v 27 C.V 27 v 6

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh ch@ nhat v6i AB = a, BC' = 2a. Mat bén SAB

la tam gidc vuong tai S va thuoc mit phing vuong géc véi (ABCD). Tinh ban kinh ctia mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A2 B, 25
2 2

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, goc BAD = 60°. Hinh

chiéu vuong géc ctia S trén mat phing (ABCD) la trung diém M ciia canh AB. Biét SD = a+v/3,

tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
A.V = 25\/77ra3. B.V = 28V 3 26v/7

. C. V= 5. D.V=
81 g ¢ g1 ¢ 81

Cau 12. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B, AB = 3a, BC = 4a, mit

C. a. D. aV5.

28vV7

Ta".

ben (SBC) la tam giac vuong tai dinh S va nim trong mit phang vuong géc véi day (ABC).
Tinh dién tich m&t cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. 167a’. B. 257a?. C. 36ma®. D. 20ma?.

Cau 13. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a, AD = 2a, tam giac
SAB déu va nim trong mat phing vuong géc véi day. Goi M, N lan lugt 1 trung diém ciia cac

canh AD, DC. Tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.DMN.

av/39 av/31 av/102 av/39
A. R= . B. R= . C. R= ) D. R= .
r 6 i 4 r 6 i 13
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Cau 14. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Tinh thé tich V ctia khéi cau
ngoai tiép ti dien ACB'D’.

3 3 3 3
A.V:%. B.V:“/fa. C.V:“/sa. D.V:?’”\f“.

DAP AN

1. c|22B|[3. B[4 D]|[5.D]l6. D][7. A|[8 D][9. C |[10.B ||11.D |[12.B |[13.C |
14.B

4. Mot s6 mé hinh thuong gip trong viéc xac dinh tam ctia mit cau

I\ Ta chiing minh A, B, C, ... cung nhin dogn M N nao do theo mot goc vuong. Khi do A, B, C, . ..
M, N cung thuoc mat cau c¢é duong kinh MN. Tam I la trung diém MN.

{ Dang 1: Mo hinh 1 )

S

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vuong goc
v6i mat phing day va tam giac ABC

vuong tai B.

Tac6 BC 1L AB, BC 1 SA,dodé BC L
SB.

Suy ra SBC = 90°

Mat khéc ta c6 SAC = 90°

Suy ra A, B,S,C cung thudoc mat cau
duong kinh SC. Tam [ 1a trung diém SC.

A. Mot sb vi du
Vidu 1 (Sé Ha Tinh - 2017)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABC' la tam gidc vuong can tai B, canh AB = 3. Canh
bén SA = 4 va vudng goc véi mat phang day. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop
S.ABC.

A. V34, B. 6. C.
Loi giai.

V34

5 D. 2V/3.
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Ta c6 BC L AB, BC 1. SA, do d6 BC 1 SB.

Suy ra SBC = 90°

Mat khac ta co S/AB = 90°

Suy ra A, B, S, C cung thudc mat cau dusng kinh SC.
Tam I 1a trung diém SC.

Vi AABC vuodng can tai B nén AC' = V2AB = 3v/2
Tam gidc SAC vuong tai A nén SC = /SA2 + AC?2 = 4
V34

Vay ban kinh m#t cau ngoai tiép hinh chép S.ABC la
SC @

R==5=7

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho tt dien ABCD c¢6 DA = 5a va vuong géc véi (ABC), AABC vudng tai B va
AB = 3a, BC = 4a. Dién tich clia mit cau ngoai tiép ti dien ABCD la

A. 36ma®. B. 257a?. C. 50ma®. D. 1007wa®.

Cau 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day la tam giac ABC vuong can tai B, S A vuong goc mp(ABC).
Biét AB = a, SA = 2a. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. 67a?. B. 24ma?. C. 6a°. D. 27a?.

Cau 3. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vuong tai B va SA 1 (ABC). Biét

SA =2a, AB = a, BC = ay/3. Tinh ban kinh R ctia mit cau ngoai tiép hinh chép da cho.
2
A. R=aV2. B. R=a. C.R:a;/_. D. R = 2av/2.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA 1 (ABC), tam gidc ABC vuong can tai B, AB = a va

goc gitta SC véi (ABC) bang 45°. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. a\2/§. B. aV2. C. a\2/§. D. a.

Cau 5. Cho t dien SABC c6 day ABC' la tam giac vuong tai B v6i AB = 3, BC' = 4. Hai mit
bén (SAB) va (SAC) cung vuong goc véi day (ABC) va SC hop véi (ABC) mot goc 45°. Tinh
thé tich khoéi cau ngoai tiép ti dien SABC.

2 2 2 12 12 2
A 5”3\” | B. 57;f | c. 5;“? D, 5gf |

Cau 6. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC' la tam giac vuong tai B v6i AB = a, BC = 2a,
SA = 2a va SA vuong goc v6i mit phang (ABC). Tinh thé tich V clia mat cau ngoai tiép hinh

chop S.ABC.

3 3
ALy = T B. 36745, C.V = 5‘/56”“ .

D. 12a%%3.
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Cau 7. Cho hinh chép S.ABC, c¢6 day ABC la tam giac vuodng tai B, canh bén S A vuong goc véi
mat day, éﬁlB =a, BC = a3, SA = 2a. Tinh dién tich m&t cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

8
A. 7;a B. 87wa?. C. 4mwa?. D. 327wa?.

Cau 8. Cho hinh chép S.ABC, c¢6 day ABC' la tam giac vuong tai A, SA L (ABC) va AB =2,
AC = 4, SA = /5. Mat cau di qua cac dinh ctia hinh chép S.ABC c¢6 ban kinh bing bao

nhiéu?
10 5 25
A.R=—. B. R=5. . R=—. D.R=—.
R 3 R=5 C. R 5 R 5

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac vuong can tai B, duong thang SA vuong
géc véi mat phang (ABC) vi SA = AB = a. Tinh dién tich S clia mat cau ngoai tiép hinh chop
S.ABC.

A. S = 4ma®. B. S = 2na®. C. S = 3na®. D. S = ma®.
Cau 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC), tam gidc ABC vuong tai B, AB = a, BC' =
av/3 va SA = 2a. Tinh dién tich S ctia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. S = 4ma?®. B. S = 8ma?. C. S =2ma. D. S = 32ra®.
Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai B, do dai canh AB =
BC = av/2, canh bén SA vuong goc véi day va SA = 4a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh
chop S.ABC theo a.

A. a/7. B. a/6. C. aV/5. D. 2/2a.

DAP AN

[1.C][2. A][3.A]la. D|[5.D]l6. A][7. B|[8. C|]9. C|[10.B |[11.C |

{ Dang 2: Mo hinh 2 )

Hinh chép S.ABCD c¢6 SA vuong géc véi
mat phang day va ABCD la hinh chit
nhat.

Ta ¢c6 BC' 1 AB, BC' 1. SA suy ra
BC 1 SB.

Tuong twu CD 1L SD

Suy ra SAC = 90°, SBC = 90°, SDC =
90°

Do d6 A, B, D cuing thuoc mit cau duong
kinh SC. Tam I la trung diém SC.

A. Mobt sé vi du
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Vi du 1 (THPTQG 2017)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat v6i AB = 3a, BC = 4a, SA =12a va SA

vuong goc v6i day. Tinh ban kinh R clia m#t cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

1 1
A.R:5—a. B.R:ﬂ. C.R:ﬁ. D. R = 6a.
2 2 2
Loi giai
Theo gia thiét ta suy ra SAC = SBC = SDC = 90°. g
Do d6 mat cau ngoai tiép S.ABCD c6 duong kinh 1a SC.
Ta c6 AC = VAB?2+ BC? = 5a, SC = /SA?2+ AC? =
13a. D
~ SC  13a
V= b

Chon C.

B. Bai tap tu luyén
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh bang a, SA = 2a va vuong
goc v6i day. Thé tich ctia khoi cau ngoai tiép khoi chop S.ABCD la

3 4
A. 7a*\/6. B. E. C. ﬁwa? D. ?)77'7@.
V6 3 44/6

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong canh a, canh bén SA vuong goc v6i mit

phéng day, SA = av/3. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
A. 5ma’. B, TV3, c. o p. 17
6 3 5
Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD, day la tt giac ABCD c6 AB = 2a, BC = AC = av/2, AD = a,

BD = av/3, tam gidc SAB déu va ndm trong mit phing vuong goc véi day. Tinh thé tich khéi

3

cau ngoai tiép hinh chép trén.
AT B, V3 c, 32V3na’ p. 327
32 32 27 9
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a, SA L (ABCD), SA = a/3. Tinh
dién tich mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

8
A. S = 5ma®. B. S = §7ra2. C. S = 2na?. D. S = 4na?.

Cau 5. Hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat ma AD = 3, AC = 5, SA vuodng
gbc voi mat phang (ABCD), goc giita (SCD) va mit phing (ABCD) biang 45°. Tinh thé tich
cia khoi cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

1 1 1 1 1 1
A. 7”3‘/3_. B. 7”6}/3_. C. 7”9‘/3_. D. 347/34.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, canh bén SA = av/6 va
vuong goc véi day. Tinh theo a dién tich S clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
A. S = 8ma®. B. S = 2d2. C. S =2d°. D. S = 27a®.

Cau 7. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AB = BC = a/3,
SAB = SCB = 90° va khoang cach tit A dén mat phing (SBC) bing av/2. Tinh thé tich V ciia
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mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

167a? N N N
A. V= 5 B. V = 8ma’. C. V = 4371a3. D. V = 3v/3rad>.

Cau 8. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh ch@t nhat v6i AB = 3a, BC' = 4a, SA = 12a va

S A vuong goc v6i day. Tinh ban kinh R ctia m#t cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

1 1
A.R:52a. B.R:;a. C.R:;)a. D. R = 6a.

DAP AN

1. A[2. A3 C]l4. All5. All6. All7. C|[8. C ]

III. Bai tap tric nghiém tong hop

Cau 1. Cho hinh nén c6 ban kinh day va chiéu cao lan lugt 1a R = 3a, h = 4a. Dién tich mat

cau ngoai tiép hinh nén la:

A, 6257

.2 B r— 6921 97 97

a“. C.r=-—da° D.r=-—d?
625 652

Cau 2. Cho hinh nén c¢6 duong sinh va ban kinh day lan lugt 1a [ = 5, R = 4. Thé tich mit cau

ngoai tiép hinh noén la:

A 15625%. B. 156257[ C. 1652571 D. 165257[
384 128 384 128

Cau 3. Cho hinh nén c6 duong sinh la [ = 3v/2. Thiét dien qua truc ctia hinh nén la tam vuong.
Dién tich mat cau noi tiép hinh noén Ia:

A. (108 — 72v/2)7 . B. (108 + 72v/2)7. C. (108v2 — 72)7. D. (108v2 + 72)7.

Cau 4. Cho hinh nén c6 duong sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = /10, h = 3. Thé tich mat cau

ngoai tiép hinh noén la:

500 50 500 50
A 22 B. Zr. 2 D. 2.
3" 3" C. o7 27"

Cau 5. Cho hinh tru c6 chiéu cao va ban kinh day lan lugt 1a A = 3, R = 2. Thé tich mat cau
ngoai tiép hinh tru la:

12 12 12

A. —57r ) B. 3—7571 C. —571 D. —571
6 32 2 4

Cau 6. Cho hinh nén c6 dudng sinh va chiéu cao lan lugt 1a [ = /13, h = 3. Dién tich mat cau
noi tiép hinh noén la:

144 72

A, —7. B. —. C. 8. D. 16m.
13 13

Cau 7. Cho hai mit phang (P) va (Q) song song véi nhau va cit mot mit cau tam I theo hai
duong tron c6 cing ban kinh 4. Tinh ban kinh r clia mat cau tam I biét d ((P), (Q)) = 6
A.r=5. B.r =T C. r=2V13. D. r =2V5.

Cau 8. Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu canh bang a. Tinh ban kinh R

clia mat cau ngoai tiép hinh nén theo a.
2 2
A. R = /3a. B. R=——a. C. R=——a. D.Rzéa.
3V/3 V3 3
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Cau 9. Cho hinh nén c6 chiéu cao va ban kinh day lan luct 1a h = 3, R = 4. Dién tich mat cau
noi tiép hinh noén la:
2304 9 256 125

A. ﬁﬂ- . B. 577' C. ?ﬂ' D. ?'ﬂ'

Cau 10. Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 1a tam giac déu canh bang 2. Mot mat cau co
dién tich bang dién tich toan phan ctia hinh nén. Tinh ban kinh ctia mét cau.

A. \f B. 2V/3. C. V3. D. 2.

Cau 11. Tinh thé tich V ciia khéi cau ngoai tiép hinh tru c6 ban kinh day bing 2v/6 va chiéu
cao bang 4v/6.
A.V =386 B. V = 18/6m. C. V = 96V6m. D. V = 256v/3m.

Cau 12. Cho mit cau (S) c¢6 ban kinh bang 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang 4 va hai dudng
tron ddy nim trén (S). Goi V; la thé tich ctia khéi tru (H) va Vi 1a thé tich ctia khéi cau (9).

Vi
Tinh ti s6 —

V 92 V 1 V 3 V 2

1 1 1 1

L= B. — =-_. C. —- =", D. =2
[/2 16 [/2 3 [/2 16 [/2 3

Cau 13. Cho mat cau (S) tam O, ban kinh r = 3. Mat phang (P) cdch O mot khodng bing 1
va chia (S )2 é:hénh hai chém cau. ngllh thé tich V clia chéri cau nho. 2
T T 7 T

A.V:?. B.V:T. C.V:?. D.V:T.
Cau 14. Cho hinh nén c¢6 ban kinh day bing R, chiéu cao bing Rv/3. Tinh ban kinh r cia mat
cau noi tiép hinh nén da cho.

A.r:\]/%g. B.r:R;/? C. r=3R. D.r:?/};
Cau 15. Cho hinh tru 7' ¢6 ban kinh ddy R, truc OO’ bang 2R va mit cau (S) duong kinh OO'.
Ti s6 dién tich mat cau va di(in tich xung quanh ctia hinh tru bang

1
A. - B. -. C. 1. D. 2.
2 3

Cau 16. Mot hinh tru c6 ban kinh day bang \/g, chiéu cao bang 2v/3 va goi (9) 1a mat cau di
qua hai dudng tron day ctia hinh tru. Tinh dién tich mat cau (S).
A. /6. B. 87/6. C. 24r. D. 67/3.

Cau 17.

Cho duong tron noi tiép hinh vuong canh a (nhu hinh vé

bén). Goi S 1a hinh phang giéi han bdi dudng tron va hinh

vuong (phan nam bén ngoai duong tron va bén trong hinh
vuong). Tinh thé tich vat thé tron xoay khi S quay quanh M

truc MN.
wa® wa’

AV =—. B.V=———.
v 6 v 12

wad

C.V:? D.V:’/T(I3.
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Cau 18. Ngudi ta tinh ban kinh R clia mot qua cau dong bang cach cho né vao hop tru cé chita
nude v6i ban kinh day 1a r. Gia st hop tru chia luong nuée di nhan chim qua cau dong va khi
nudc dang thém mot do cao la h thi ciing khong tran ra khoi hop. Cong thic tinh R theo r va h
sé la

A 4/ 3r°h B 3@ o o/ 4r2h D o 3rh

4 4 3 4

Cau 19. Cho hinh tru c6 ban kinh ddy R = 4 chita mot qua cau, qua cau nay tiép xic véi hai

day va cac duong sinh. Tinh dién tich xung quanh ctia qua cau.

A. 64r. B. 327. C. 16m. D. 1287.

Cau 20. Goi V; la thé tich ctia khéi nén cé thiét dien qua truc la tam giac déu va Vs 1a theé tich
Z . N . « £ N P 2 z ? A V
cua khoi cau ngoai tieép hinh nén d6.Tinh ti so Vl
2
1 9 y ) 1
A. —. B. —. C. Dap an khac. D. -.
3 32 4
Cau 21. Mot hinh nén cé thiét dien qua truc la mot tam gide déu. Tinh ti s6 thé tich ctia khoi
cau ngoai tiép va khéi cau nai tiép ctia khdi non.
A. 16. B. 2. C. 4. D. 8.

Cau 22. Cho hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vuong canh 2a. Mot mit cau tiép xtc véi
cac duong sinh ctia hinh tru va hai ddy ctia hinh tru. Tinh ti s6 thé tich ctia khéi tru va khoi
cau.

3

1
A. - B. C. —-. D. 2.
2 2

Cau 23. Cho hinh nén c¢6 dudng sinh 1a I = 5v/2. Thiét dién qua truc ctia hinh nén la tam vuong.

ol

Thé tich mit cau noi tiép hinh nén la:

1254/2 12
A. 53\/_7r : B. 657r. C. 52)07r. D. Dap an khac.

Cau 24. Ngudi ta bd vao mot chiéc hop hinh tru ba qui béng tennis hinh cau, biét ring day

hinh tru bang hinh tron 16n trén qua béng va chiéu cao ctia hinh truy bang ba lan duong kinh qua
béng. Goi S; 1a tong dién tich clia ba qua béng, S, 1a dién tich xung quanh ctia hinh try. Tinh ti

PR EPN P 1
so dién tich —.
2

S
A. —=5. B. —=2. C. —=3. D. —=1.
Sg SQ SQ SQ

Cau 25. Cho mot hinh nén (NN) sinh bdi mot tam gidc déu canh bang 4 khi quay quanh mot
duong cao clia tam giac d6. Mot mat cau (S) c6 dién tich bang dién tich toan phan ctia hinh nén

(N) thi ban kinh R ctia mat cau (S) bang bao nhieu?
V3 3v3 V3

A.R:T. B. R = 3. C.R:T. D.R:?.

Cau 26. Cho mot khoi tru c6 chiéu cao bang duong kinh day va bang 2a. Mot khoi cau ban kinh
bang a ndm trong hinh tru. Tinh thé tich phan con lai ctia khéi tru sau khi bi chiém chd béi khéi
cau.

A.

2ra’ 107wa® 4dra® ra’
. B. . C. . . )
3 3 3 3
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Cau 27. Mot hinh nén c¢6 ban kinh day R, dudng sinh hgp véi mat day mot gée 30°. Goi (5) 1a

mat cau di qua dinh va dudng tron day ctia hinh nén da cho. Tinh dién tich cta (.5).

167 R? 87 R2
A. 7; . B. ”3 . C. 37R2. D. 47R2.

Cau 28. Mot ngudi ¢6 cai bé nuoi ca hinh tru, chiéu cao va dudng kinh day déu bang 5dm. Muec

nudc trong bé cach mit trén ctia bé 1a 4,5 cm. Ngudi d6 mudn tha vao bé nudi ca céc hinh cau
thity tinh c6 ban kinh 3 cm dé trang tri. Hoi ngudi d6 tha duge nhidu nhat bao nhieu hinh cau
dé nuéc khong bi tran ra ngoai?

A. T8 B. 312. C. 79. D. 313.

Cau 29. Cho hinh tru c6 chu vi day 1a P = 9a?r. Thiét dién qua truc ctia hinh tru 13 hinh chit
nhat c6 chiéu dai gap ba chiéu rong. Dién mat cau ngoai tiép hinh tru la:

A. 40ma? hoic 1207a?. B. 807a? hoac 120ma?.

C. 80ma? hoac 2407a?. D. 1207a? hoac 2407a?.

Cau 30. Cho mit cau (S) c¢6 tam I, ban kinh biang R. Mat phing (P) khong di qua I, cit mat
cau (9) theo giao tuyén 1a mot duong tron (C). Diém I va dusng tron (C') tao nén mot hinh nén.
Xac dinh khoang cach d tit tam I dén mat phang (P) theo R sao cho khéi nén cé thé tich lén
nhat.

2R RV3

R
A.d=—. B.d=—— C.d=—. D. d=R.
3 3 2 R

Cau 31. Cho tt dien ABCD c6 tam giac BC'D vuong tai C, AB vuong goéc véi mat phing
(BCD), AB = 5a, BC' = 3a va CD = 4a. Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép ti dien
ABCD.

5ay/2 5ay/3 5ay/2 5ay/3

A.R= . B. R= . .R= , D. R=
R=" R="3 C.R=" R="

Cau 32. Tinh ban kinh R cia m#t cau ngoai tiép mot hinh lap phuong c¢6 canh biang 2a.

A.R:“‘f. B. R =a. C. R = 2/3a. D. R = a3

Cau 33. Cho mit cau ban kinh R ngoai tiép mot hinh lap phuong canh a. Ménh dé ndo duéi

day dang?

3R 2vV3R
A. a =2v3R. B.a:L. C.a=2R. D.a:L.

3 3
Cau 34. Trong tat ca cac hinh chép ti gidc déu noi tiép mat cau c6 ban kinh bing 9, tinh thé
tich V ctia khéi chép cé thé tich 16n nhat.
AV =144. B. V = 576. C. V =576V2. D. V = 144V/6.

Cau 35. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh lap phuong canh bang a.
3V3
A. mad® B. 7Ta2\/_‘ C. a* D. 37ra?.

Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuong canh a, canh bén SA vuéng goc véi mit

phing day, SA = a+/3. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

A. 5mal, B. mzﬁ. C. 47;“2. D. 4”5@2.
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Cau 37. Cho ba tia Oz, Oy, Oz doi mot vuong goc véi nhau. Goi C' la diém tren tia Oz va
OC = 1; cac diém A, B thay déi trén cac tia Oz, Oy sao cho OA + OB = OC. Gi4 tri nhé nhat
ctia ban kinh mit cau ngoai tiép tit dien OABC bing

VG VG C. V6. VG

A, —. B. —. D. —.
4 3 2

Cau 38. Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bang a, goc giita canh bén va mat day 1a 60°.
Hoi dien tich mat cau () ¢6 tam O va tiép xtc véi cdc canh bén bang bao nhieu? (O 1a tam mét
day)

A 2ra’? wa*\/3 a2 )

. B. . . . D. :

3 5 C 3 a

Cau 39. Cho hai dudng tron (C}), (Cy) 1an lugt chita trong hai mat phang phan biet (P), (Q),
(C1), (Cy) ¢6 hai diém chung A, B. Hdi ¢6 bao nhiéu mat cau c6 thé di qua (C}) va (Cy)?

A. Khong c6 mit cau nao.

B. 6 ding hai mit cau phan biet.

C. 6 duy nhat mot mit cau.

D. C6 hai hodc ba mat cau phan biét tuy vao vi tri ciia (P), (Q).

Cau 40. Mot mat cau (S) ¢6 do dai ban kinh bang 2a. Tinh dién tich S,,. ctia mat cau (S).

16
A. S, . =dra. B. S, — 7%?. C. S,.. = 8ma?. D. S,. = 167a?.

Cau 41. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 déy la tam gidc vuong tai A, AB = a, AC = av/2.
Biét ring goc gitta hai mat phang (AB'C’) va (ABC) bang 60° va hinh chiéu A léen mit phang
(A'B'C") la trung diém H ctia doan A’B’. Tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép tit dien
AHB'C".

a\/86 av/62 a\/82 a\/68

A.R= . B. R= . C.R= . D. R= .
R 2 R 8 R 6 R 2

Cau 42. Cho tit dien ABCD c6 AB = 4a,CD = 6a, cac canh bén con lai bang av/22. Tinh ban
kinh R ctia mat cau ngoai tiép t dien ABCD.
av/ 85 av'79 B 5£

A. R = 3a. B. R= . . R= . D.
R =3a R 3 C.R 3 R2

Cau 43. Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day la tam gidc vuong can va cac canh AB = BC =
2, AA" = 24/2. Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép tt dien AB'A'C.

A. 127T B. 167. C. 3?; D. 32m7.

Cau 44. Meénh dé nao sau day dung?
A. Diéen tich mit cau ban kinh r 1a 47r2. B. Dién tich mat cau ban kinh r 1a 2mr2.
C. Dién tich mat cau ban kinh r 1a 7r2. D. Dién tich mat cau ban kinh r 1a ;17?7‘2.

Cau 45. Cho mit cau (S) tam O, ban kinh R = 5a (a 14 s6 thuc duong cho truée) va mot diem
H c6 dinh sao cho OH = 3a. Biét rang, luon ton tai mat phing qua H cit (S) theo mot duong
tron c6 ban kinh nhé nhat r. Gia tri nhé nhat ctia r tinh theo a 1a

A. r=3a. B. r = 4a. C. r = 2v/2a. D. v/5a.
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Cau 46. Cho hinh lang tru tam giac déu ABCA'B'C’ ¢6 do dai canh day bang a va chiéu cao
bang 2a. Tinh dién tich S ctia mat cau ngoai tiép ling tru da cho.

2 2
A. S = 16ma?. B. S = 4ma?. c. 5= M D. S = 167;“

Cau 47. Tinh ban kinh R ctia mat cau ngoai tiép bat dién deéu canh 2a.

a3 av/2

A. R =aV3. B. R = aV2. C.R:T. D.R:T.
Cau 48. Mot khoi cau c6 ban kinh bing 2a. Khi dé thé tich khéi cau la
3 4 3 2 3
A. ”“3\@. B. 7;“ . C. mal. D. > 73”‘ .

Cau 49. Cho lang tru dimg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABC'D 1a hinh thang can, AD = 2a, AB =
BC = CD = a, AA" = 2a. Tinh dién tich S clia mt cau ngoai tiép lang tru ABCD.A'B'C'D’.
A. S = 4ma®. B. S = 8ma’. C. S = 127a?. D. S = 16ma?.

Cau 50. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 kich thuée 3 cm x 4 cm x 5 ecm. Tinh dién

tich m#t cau ngoai tiép tit dien AB'C'D’.
25 50
A. TW cm?. B. 607 cm?. C. % cm?. D. 507 cm?.

Cau 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang can v6i day 16n AD = 2a, AB =
BC = a. Canh bén SA = 2a va vuong géc v6i mit phang (ABCD). Tinh thé tich V ctia khéi cau

ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

3 3
AV — 8\/§7Ta ' \/ﬁwa

B. V= 5 C. V= D. V = 8/2ma3.

64+/21a?
3 .

Cau 52. Cho tut dien ABCD ¢6 AB = CD = a,AC = BD = AD = BC = b. Tinh ban kinh
mit cau ngoai tiép R clia ti dien ABCD.

2 2 2 2 2 2 2 2
A.R:,/“E%. B.R:\/Qa;b. C.R:\/az%. D.R:\/Qa;b.

Cau 53. Tinh thé tich khéi cau c6 dudng kinh 6 cm.
A. 367 cm?. B. 2887 cm?. C. 277 cm?. D. 817 cm3.

Cau 54. Cho hinh chép SABCD c¢6 SA L (ABC), SA = a, day la hinh thang vuong tai A va
B, AB = BC = a vai AD = 2a. Goi (S) la mit cau ngoai tiép hinh chép S.ACD. Thé tich ctia

khoi cau tao nén bdi mat cau (S) la
5v/5ma’ 5v/5ma’ 5v/5ma’ 5v/5ma’

A. . B. . . . D.
9 6 C 3 12

Cau 55. Cho mit cau tam O, ban kinh R = 3. Mat phang () cach tam O clia mit cau mot

khoang bang 1, cat mat cau theo mot duong tron. Goi P 1a chu vi dudng tron nay, tinh P.
A. P=38mr. B. P =2\2m. C. P =4y2m. D. P = 4.

Cau 56. Cho mit cau (S1) ¢6 ban kinh Ry, mét cau (S3) ¢6 ban kinh Ry, v6i Ry = 3R;. Hoi dién
tich ctia mit cau (S3) bang bao nhieu lan dién tich m&t cau (S1)?

1 1
A. - B. -. C. 3. D. 9.
3 9

; L x4y 92 PN
Cau 57. The tich ctia mot khoi cau bang %(cm?’). Duong kinh ctia khoi cau doé la
A. 3cm. B. 5cm. C. 6cm. D. 4cm.
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Cau 58. Cho mit cau (S;) c6 ban kinh Ry, mit cau (S3) c¢6 ban kinh Ry, trong d6 Ry = 2R;.
u (S ) a (Sy) bang bao nhieu?
1

A. 4. B. —. C. 2. D. -
4 2

Cau 59. Cho hinh cau c6 ban kinh R va dién tich biang S. Mt phang (P) cit hinh cau theo mot

Tinh s6 dién tich mat cau

.1
duong tron c6 ban kinh r va dién tich hinh tron bang gS. Tinh r theo R.

A.r:Ri\g/g. B.r:R(\j/g. C.r:Rg/ﬁ. D.r:M.

4
Cau 60. Hinh nao sau day c6 thé khong noi tiép mot mat cau?
A. Hinh tit dién. B. Hinh chép ti giac.
C. Hinh hop chit nhat. D. Hinh chép luc gidc deu.
Cau 61. Mot mat cau c¢6 ban kinh R = 3. Tinh dién tich S ctia mat cau do.
A. S = 306m. B. S =12x. C. S =09m. D. S =6m.

Cau 62. Ban kinh mat cau ngoai tiép khdi lap phuong canh 2a c¢6 do dai bang
A. aV/3. B. aV2. C. a. D. 2a.

Cau 63. Bé Na bom khong khi viio mot qua béng cao su hinh cau. Gia st thé tich ctia qui bong
sau khi bom thém bing 2 lan thé tich qua béng trude khi bom. Héi ban kinh ctia qua béng ting
len may lan so vdéi trude?

1

A. 2. B. V2. C. V2. R

Cau 64. Cho khéi cau (S) c6 thé tich V = 36ma®. Tinh theo a ban kinh r ctia khéi cau (S).

A. r=3dd. Br—ga C. r=3a. DT—3a

VT v
Cau 65. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuong tai A va B, SA vudng goc véi
day. Biét SA = av2, AD = 2AB = 2BC = 2a. Tinh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh chép
S.BCD.
A, OVI0 av/6

) B. a. . —_— D. )
5 a C 5 av/3

Cau 66. Tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh ling tru tam gidc déu c6 canh bén va

3

canh day déu bing a.

A.R:g. B. R = f

CR“ DRG\/_

av21
5

Cau 67. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ c¢6 day ABC' la tam gidc vuong tai A. Biét riang
AB = AA’ = a, AC = 2a. Goi M la trung diém ctia AC. Tinh ban kinh clia mit cau ngoai tiép
ti dien M.A'B'C".

Cau 68. Cho khoi chép S.ABC c6 day la tam gidc vuong tai A, cdc canh AB = a, AC = 2a,
cac goc SBA=SCA=90° va khoang céch gitta hai dudng thing SA va BC bing 23a' Tinh dién
tich S ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

A. S =9ma®. B. S = 67a’. C. S = 8ra’. D. S = 4na®.
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Cau 69. Mot miat cau ban kinh R di qua tdm dinh ctia hinh lap phuong thi canh ciia hinh lap
phuong bang

2
A. 2R. B. 2RV/3. C. Pig. R

D. 2=
3 V3

PN ) 500 .
Cau 70. Mot khoi cau c6 the tich V = ?7?. Tinh dién tich S ctia mat cau tuong tng.
A. S = 25m7. B. S =50r. C. S ="75m. D. S =100~r.
Cau 71. Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh bang 1, ABC = 60°. Hai mat
phiang (SAD) va (SAB) ciing vuong géc véi mat phang (ABCD). Canh SB tao véi mat phang
(ABCD) goc 60°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép tit dien S.ABD.

A. 13m. B. 11;? C. Tr. D. 107.
Cau 72. Tinh thé tich V clia khéi cau c¢6 do dai dusng kinh bing 6a.
Ira® 81ma® 5 5
AV = 1 B.V = 1 C. V =drna’. D. V = 36ma’.

Cau 73. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB = a, AD = av/3 va AC'A’ = 45°. Tinh

theé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh hop chit nhat doé.
ALy = ATV B. v 7 c. v STeV2 D, v = 10ma*V2
3 3 3 3
Cau 74. Cho lang tru tam giac déu ABC.A’B'C". Biét khoang cach giita hai duong thing A'B’

N 2 NS ].
va BC' bang 2, géc gitta hai mat phang (ABC") va (BCC") bang «, véi cos a = 3 Tinh dién tich

clla mat cau ngoai tiép tt dien ABC'A’.
29 58 72 116
A. g’ﬂ' B. E’/T C. g’ﬂ' D. ?7{'

Cau 75. Cho tit dien ABCD. Biét ring tap hop cac diém M trong khong gian théa man
MA+ MB +2MC + 2MD| = 36 14 mot mit cau, tinh thé tich V ctia khéi cau gisi han béi

mit cau nay.

A.V =144n. B. V =48m. C. V = 288. D. V = 864~.

Cau 76. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh ch nhat v6i AD = av/2, AB = a, gbc giita
hai mat phang (SBD) va (ABCD) bing 60°. Goi H la trung diém ctia BC. Biét mat bén SBC
la tam gidc can tai dinh S va thuoc mit phing vuong géc véi mat phang day. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.BHD la

A. aV/3. B. aV/5. C. (1\2/5. D. G\Q/E.

Cau 77. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh dién tich S clia mit cau ngoai tiép
hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’.
A. S = 3rnad®. B. S = 47a?. C. S =2ma’. D. S = 27a%V/3.

Cau 78. Cho hinh hop chit nhat c6 ba kich thuée lan luct 1 a, b, ¢. Tinh ban kinh R ctia mit

cau ngoai tiép hinh hop dé.

a? 4 2b% 4 2¢2

a? + b2 + 2. B. R= 5

V2 (a2 + b2 + ¢2) b R_m
2 ' T2

C.R=
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Cau 79. Cho hinh lap phuong c6 canh bing a. Phat biéu nao sau day la diang?
A. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh lap phuong la av/2.

a3
=
av/2
=

B. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh lap phuong 1a

C. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh lap phuong 1a
D. Ban kinh mit cau ngoai tiép hinh lap phuong la av/3.

Cau 80. Khing dinh nao sau day la khing dinh dang?
A. Doan thing néi hai diém ciing thuoc mot mit cau la mot duong kinh clia mit cau do.
B. Khoang cach giita hai day ctia mot hinh tru bang chiéu cao ciia hinh tru do.
C. Néu miit phang cit mat cau thi giao tuyén ctia ching la mot duong tron 16n ctia mit cau do.
D. Do dai doan théng néi hai diém thuoc hai duong tron day ctia mot hinh tru bang do dai
duong sinh cta hinh tru doé.
Cau 81. Cho ling tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢c6 AB = a, goc gitta duong thang A'C' va mit
phing (AA’B’'B) bang 30%rc. Goi H la trung diém ctia AB. Tinh theo a ban kinh R ctia mit cau
ngoai tiép hinh chép A" ABC.
a3 av/'2 L6 av/30

A.R=—. B.R=— C.R= D.R=
R 6 R 2 R 6 R 6

Cau 82. Hinh choép S, ABC'D c6 day ABCD la hinh thoi canh 1, BAD = 60°; cAc mit phing
(SAD) va (SCD) ciing vudng goc véi mat phang (ABCD), goc gitta SC va mat day ABC'D bang

45°. Tinh dién tich mit cau ngoai tiép ti dien S.BCD.

AT B. T c. T D. .
2 4 6 3

2

N . 8 N
Cau 83. Cho mit cau (S) c6 dién tich bang ™ Tim bén kinh mat cau (95).

3
A. ‘“2/6 B. “ff. C. “\f D. “ff.

Cau 84. Cho hinh ling tru tam giac déu ABC.A'B'C" ¢6 do dai canh day bang a va chiéu cao

biang h. Tinh thé tich ctia khéi cau ngoai tiép lang tru da cho.

4a? 2h
A.ﬂ<h2+a>. B. %
3 3
T 4a? h?  a? T 2 a2\?
C. = (h+— — + —. D. — — = .
(e ) G 5)

Cau 85. Cho hinh chop tit gidc deu S.ABCD c6 canh bén va canh day déu bang a. C6 mot mit
cau di qua A va tiép xic véi canh SB, SD tai trung diém mdi canh. Tinh dién tich mat cau

do.

A, 97 B. 7@ c. 9 p, 970"
2 4 8 10
Cau 86. Trong khong gian c6 bao nhiéu mat cau di qua mot duong tron cho trude?
A. Vo sb. B. 0. C. 1. D. 2.

Cau 87. Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép khoi chép tit gide déu c6 canh day bang 1 va goc giita

canh bén vd mat day bang 60°.
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Cau 88. Cho tt dien ABCD c6 ABC la tam giac déu, BC'D 1a tam giac vuong can tai D va
(ABC) L (BCD). Cé bao nhiéu mit phang chiia hai diem A, D va tiép xtic v6i mit cau dudng
kinh BC?

=S

A. 0. B. 1. C. 2. D. Vo sé.
Cau 89. Mot ?}<h61 cau ¢6 ban kinh 2R thi c6 thé tich V bing lgao nhiéu? ,
AR 321 R 247 R
AV = ”3 . B. 47R?. C.V= 7; . D.V= 7;, .

Cau 90. Cho hinh lang tru luc gidc déu c6 canh diy bang a, canh bén bang 2a. Tinh ban kinh
R cia mit cau ngoai tiép lang truy.

A. R=aV2. B. R =a. C. R=aV3. D. R = 2a.

Cau 91. Cho mit cau (S) tam I. Mot mat phang (P) cach I mot khodng bang 5 cm cat mat
cau (S) theo mot dudng tron di qua ba diém A, B,C. Biét AB = 6 cm, BC = 8 cm, AC = 10
cm. Tinh dién tich xung quanh S cia mat cau (S).

1
A. S =1007v2 cm?. B. S = 1007 cm?, c. g 100m o

cm-. D. S = 2007 cm?.

Cau 92. Mot hinh nén c6 thiét dien qua truc 1a mot tam giac déu canh bang a. Tinh ban kinh

R clia mat cau ngoai tiép hinh nén theo a.

2 2
A. R=/3a. B.R= " —a. C.R= —a p. r= Y3
3V3 V3 3
Cau 93. Xét cac hinh chop tam giac déu noi tiép mat cau ban kinh R = 3. Khi thé tich ctia khoi
chop dat gia tri 16n nhat thi dudng cao ctia khéi chop sé 1a

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 94. Cét khdi cau (S) bing mot mat phang cach tam mot khodng bing 4cm duge mot thiét

dien 13 mot hinh tron c6 dién tich 97 cm?. Tinh thé tich khoi cau (S).

2007

A. 5007 cmd. B. 1007 cm?. C. 5~ cm?. p. 20T s

3 cm

Cau 95. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh 2v/2, canh bén SA vuong
gbc v6i mit phing day. Mat phang (o) qua A va vudng géc véi SC' cit cac canh SB, SC, SD

lan lugt tai cac diém M, N, P. Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép ti dien CM N P.

2 NG 1 12
A.V:337T. B.V:6\§_7T. C.V:O;7T. D.V:é’”.

Cau 96. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 tat ca cac canh biang nhau va bing a. Biét rang
A'AD = A"AB = BAD = 60°. Tinh dién tich S cia mit cau ngoai tiép tit dien AA’BD.

2 2 2 2
AT B. 2T c. ™. D, 2T
8 9 2 A
Cau 97. Dién tich S ctia mit cau c6 ban kinh R 1a )
3 ATR
A. S ="rR B. S = 47 RR3. C. S = ”3 . D. S = 47 R2.

Cau 98. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = av/3 va LAC'A" = 45°.
Theé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh hop chit nhat dé bang
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A. 4”“;\/5. B. 47;“3. C. 8”“;\/5. D. 16”‘5\@.

Cau 99. Cho hinh lap phuong c6 canh bang a va tam O. Tinh thé tich khoi cau tam O tiép xic

v6i cac mat cua hinh lap phmmg

3 3
A AT B. - c. 1 D. ="
3 3 3 6
Cau 100. Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh lap phuong c¢é canh bing a.
3 3 \/§a37r 2\/§a37r
A.V =12V/3a’r. B. V = 43d’r. C.V= : D.V = :

6
Cau 101. Trong cac hinh chép sau day, hinh chép nao c6 mit cau ngoai tiép?
A. Hinh chop tit gidc ¢6 mat day la hinh thang can.
B. Hinh chép t@ giac ¢6 mat day la hinh binh hanh.
C. Hinh chép ta giac c¢6 mat day 1a hinh thoi.
D. Hinh chép ti giac c6 mat day la hinh thang vuong.

Cau 102. Cho hinh chép tit gidc déu c6 tat ci cac canh bing 5v/2 cm. Tinh thé tich V ctia khéi

cau ngoai tiép khoi chop tren.

2 )

A.V = ZO cm®. B. V = 1007 cm?.
1252 )
C.V= 50??% cm3. D,y - 125vem g

Cau 103. Mat cau tht nhat c¢6 ban kinh R, dién tich S;. Mt cau thit hai c6 ban kinh R,, dién

tich Ss. Tim ti s g biét Ry = 2R;.
1

So So S Sy 1
A. —= =4. B. — =3. L — = 2. D. —=-.
S1 S1 3 © S1 S 4

Cau 104. Cho lang tru tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh day bang a, duong thing A’'B tao véi
mit day (ABC) mot géc 60°. Tinh thé tich V ciia khdi tru ngoai tiép khoi lang tru ABC.A’B'C".
mz\/? B.V = mi;\/j C.V= ng D. V= mz\/j

Cau 105. Cho hinh chép t gide déu S.ABCD c6 canh déy bing av/2, canh bén bing 2a. Tinh
ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

\/_ 2a \/_ 2a

AV =

A. R= B. R= C. R= D. R=
ER V3
Cau 106. Tinh thé tich V ctia khoi C;iu noi tiép mot hinh lap phuong c6 canh bang 4.
2 2
A.V:?);. B.V:?);. C. V = 16r. D. V = 32r.

Cau 107. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = 2a va AA" = 2a. Tinh
ban kinh R clia mit cau ngoai tiép tit dien ABB'C’.

A. R = 3a. B. R = 2a. C.R:34a. D.R:32a.

Cau 108. Mot hinh chép tam giac déu c6 canh day bang 3a, canh bén bang 2a+/3. Tinh dién
tich mat cau ngoai tiép hinh chép do.
A. S =127a®. B. S = 9mad?. C. S = 16ma>. D. S = 13wa?.

DAP AN
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11.D |[12.A
24.D ||25.B

13.A |
26.A |

5. A Jl6. A7 A8

[18.A |[19.A |[20.B |[21.C

131.C ||32.D ||33.D |[34.B 36.A |[37.A |[38.D |[39.C |

43.C |[44.A |[45B ][46.C |[47.B |[48D |[49.B |[50.D |[51.A |[52.A |
| |
| |
| |

4. A | D J[9. A |[10.A |[11.D | |
[17.B | |[22.A [[23.A |[24.D | |
30.B | |[35.D ][36.A |[37.A | |
43.C | |[48.D ][49.B |[50.D | |
156.D ||57.D ||58.B |[59.C |[60.B ||61.A |[62.A |[63.C |[64.C |[65.A |
69.D | |[74.D ][75.C |[76.D | |
82.D | |[87.A |[88.A |[89.C | |
95.A | | [10aC ][ 101A |[102D) | |

23.A

14.A |[15.C [[16.C 7.8
27.A |[28.A |[29.A ||30.B
40.D ||41.B ||42.B

1 AJ[2. A3 A]
[14.A [[15.C |[16.C |
[27.A |[28.A [[29.A ]
[40.D |[41.B |[42.B |
153.A |[54.B ||55.C |
166.D |[67.D |[68.A |
[79.B |[80.B |[81.D |
[92.D |[93.D |[94.D |

9. A
22.A
35.D
48.D

66.D ||67.D ||68.A
79.B ||80.B ||81.D
92.D |[93.D |[94.D

69.D |[70.D ||71.C |[72.D ||73.C ||74.D |[75.C ||76.D |[77.A |[78.D |

82.D |[83.B ||84.C |[85.A |[86.A ||87.A |[88.A |[89.C |[90.A |[91.D |

95.A |196.B ||97.D |[98.C |[99.D ||10aC |[101A |[10D |[103A |[10D |
110D |[106) |[10D |[ 108 |

§4 Cac bai toan tong hdp hinh nén - tru - cau

Cau 1 (THPTQG 2017). Cho mit cau (S) ¢6 ban kinh béng 4, hinh tru (H) c6 chiéu cao bang

4 va hai duong tron day nam trén (S). Goi V; 1a the tich ctia khéi tru (H) va V; 1a thé tich cta
PO .V
khéi cau (S). Tinh ti s6 —.
Vy

Vi 9 i o1 Vi 3 Vi 2
A —=—. B. —=-. C. —=—. D. —=-.
Vo 16 Vo 3 Voo 16 Va3

Cau 2 (THPTQG 2017). Cho mit cau (S) tam O, ban kinh R = 3. Miat phang (P) cach O
mot khoang bing 1 va cit (S) theo giao tuyén la dudng tron (C) c¢6 tam (H). Goi T 1a giao diém
ctia tia HO véi (S), tinh thé tich V ctia khdi nén c¢6 dinh T va ddy 1a hinh tron (C).

327 167

Cau 3 (THPT Anh Son 2 - Nghé An - lan 2 - 2017). Cho hinh thang can ABCD c¢6 do
dai day AB bang 1 cm, day C'D bang 3 cm, canh bén bing /2 cm. Thé tich khéi tron xoay khi
quay hinh thang quanh canh C'D mot goc 360° 1a

A. §7T cm?. B. §7T cm?. C. §7T cm?. D. §7T cm?.

Cau 4 (THPT Thing Long - Ha N6i - 1an 2 - 2017). Cho hinh nén c6 ban kinh day bing
R, chiéu cao bing R+v/3. Tinh ban kinh 7 ctia mit cau noi tiép hinh nén da cho (mit cau noi tiép
hinh nén la mat cau tiép xtc véi cac dudng sinh ctia hinh nén va tiép xic véi mat day ctia hinh
non).

A.rzﬂ. B.r:%. C. r=3R. D.r 2k

V3 2 BVEE
Cau 5 (THPT Nguyén Binh Khiém - Gia Lai - lan 2 - 2017). Cho hinh tru T c¢6 ban kinh
day R, truc OO’ bang 2R va mit cau (S) duong kinh OO’. Ti s6 dién tich mat cau va dién tich
xXung fluanh cua hinh tru bénlg

A. - B. -. C. 1. D. 2.
2 3

Cau 6 (THPT Ngbo Si Lién - Bac Giang - lan 3 - 2017).
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Cho tam giac déu va hinh vuoéng cling c¢6 canh bang 4 dudge xép
chong lén nhau, sao cho mot dinh ciia tam giac déu trung véi
tam ctia hinh vuong, truc ctia tam giac déu trung vdéi truc cia
hinh vuong (nhu hinh vé). Tinh thé tich ctia khéi tron xoay tao
thanh khi quay hinh da cho quanh truc AB.

A 1367 + 2473 B 487 + T3
. 9 . . f
C 1287 + 247/3 b 1447 + 2473
) 5 . . 5 .

Cau 7 (S6 Hai Phong - 2017). Mot hinh tru c6 ban kinh d4y bing /3, chicu cao bang 2+/3
va goi (S) 1a mat cau di qua hai dudng tron day ctia hinh tru. Tinh dién tich mit cau (.9).
A. /6. B. 87/6. C. 24r. D. 67/3.

Cau 8 (THPT Hoa Binh - TPHCM - 2017).
Cho duong tron noi tiép hinh vuong canh a (nhu hinh vé
bén). Goi S 1a hinh phing gidi han béi dudng tron va hinh

vuong (phan ndm bén ngoai duong tron va bén trong hinh

vuong). Tinh the tich vat thé tron xoay khi S quay quanh M N
truc M'N. , ,
Ta Ta
AV =—-. B.V=——.
63 12
C.V:%. D. V = ra.

Cau 9 (THPT Lé Quy Don - Ha No6i - 2017). Mot hinh thang can ABC'D ¢6 day nhé AB =
1, day 16n CD = 3, canh ben BC' = DA = /2. Cho hinh thang dé quay quanh AB, ta dugc vat

tron xoay c6 thé tich bang
AT T oM
A, —. B. —. C. —. D. 3.
3 3 3 "
Cau 10 (THPT Chuyén Nguyén Hué - Ha Noi - 2017).
Mot hinh nén c¢6 ban kinh day bang 6 cm va chiéu cao bang

9 cm. Tinh thé tich 16n nhat ctia khéi tru noi tiép trong

hinh n6n.S
1
A. 827'('.

9 cm

B. 54r.
C. 48m.
D. 36r.

Cau 11 (THPT Chuyén Luong Thé Vinh - Dong Nai - 1lan 2 - 2017). Mot hinh tru S cé
tam cua day la O va dién tich xung quanh la 247. Hinh nén 7" ¢6 dinh 1a O va day la day con lai
khong chita O ctia hinh tru S ¢6 dién tich xung quanh la 157. Biét tdng hai duong sinh ctia hinh
tru S va hinh nén T 1a 9. Dudng sinh ctia hinh nén T ¢6 do dai la

A. 6. B. 5. C. 1. D. 4.



§4. CAC BAI TOAN TONG HOP HINH NON - TRU - CAU 101

Cau 12 (THPT Chuyén Luong Thé Vinh - Dong Nai - lan 2 - 2017). Ngusi ta tinh ban
kinh R ctia mot qua cau dong bang cach cho né vao hop tru c6 chita nude véi ban kinh day 1a r.
Gia st hop tru chita luong nuée di nhan chim qué cau dong va khi nuée dang thém mot do cao
la A thi Cf;ng khong tran ra kh(’)izh@p. Cong thic tinh R tgleo r va h sé la

A. 33T4h. B. 3?. C. 34T3h. : 33Zh.

Cau 13 (THPT Hung Nhan - Thai Binh - 1an 2 - 2017). Goi V; la thé tich ciia khéi nén

c6 thiét dien qua truc la tam giac déu va V5 1a thé tich ctia khéi cau ngoai tiép hinh nén dé.Tinh

%

tf s6 —.
1 9 1
A. - B. —. . Dap an khac. D. -.
3 3 C. Dap an khac 1

Cau 14 (THPT Phan Basi Chau - Dak Lik - 1an 2 - 2017). Hinh nén goi la noi tiép mat
cau néu dinh va duong tron day ctia hinh nén nam trén mat cau. Tim chiéu cao h ctia hinh nén
c6 thé tich 16n nhat noi tiép mit cau ban kinh R cho trude.

3R 4R SR SR
A.h=—. B. h=—. ch=—. D. h=—.
h 5 h 3 C.h 3 h 1

Cau 15 (THPT Chuyén Thai Nguyén - lan 2 - 2017). Thiét dién qua truc ciia mot hinh
non la tam gidc déu canh bang 2. Mot mit cau c¢6 dién tich bang dién tich toan phan ctia hinh
nén. Tinh ban kinh ctia mat cau.

V3

A. 5 B. 2v/3. C. V3. D. 2.

Cau 16 (S6 Hai Phong - 2017). Trong khong gian cho dudng thing d. Tim tap hdp tat ca céc
diém trong khong gian cach d mot khoang khong doi R.

A. Hinh nén c6 truc la duong thing d va ban kinh déy R.

B. Mit tru c6 truc la dudng thing d va ban kinh R.

C. Khéi tru c6 truc la dusng thang d va ban kinh R.

D. Hinh tru c6 truc la dudng thang d va ban kinh R.

Cau 17 (THPT Lé Quy Doén - Ha Noi - 2017). Cho mét cau (S) ¢6 ban kinh R. Mot hinh
nén (N) c6 chidu cao z, (0 < z < 2R) noi tiép trong hinh cau (S). GoiVy, Vy lan lugt 1a theé tich
ctia khoi cau (S) va khoéi non (N). Gia tri 16n nhat cia ti s6 “2[ bang bao nhieu?
1 8 1

A. 3 B. 77 C. 392 D. T
Cau 18 (Sé Ha Tinh - 2017). Ta vé hai nita duong tron nhu hinh vé bén dudéi, trong d6 dusng
kinh ctia nita duong tron 16n gap doi dudng kinh ctia nita duong tron nhé. Biét rang nita hinh tron
duong kinh AB c6 dién tich la 327 va gbc BAC = 30°. Tinh thé tich ciia vat thé tron xoay duge
tao thanh khi quay hinh (H) (phan gach soc trong hinh vé bén) xung quanh dutng thang AB.

C

A. @ﬂ'. B. @ﬂ'.
s 3%5
C. 279r. D. —n.




102 CHUONG 3. KHOI TRON XOAY
Cau 19 (THPT Anh Son 2 - Nghé An - lan 2 - 2017). Ménh dé nao sau day sai?

A. Thé tich khéi tron xoay c6 ban kinh day r, dudng cao h bing ;th.

B. Thé tich khéi hop chit nhat bang tich ba kich thude ciia né.

C. Thé tich khéi tron xoay c6 ban kinh day r, dudng cao h bang ;m"Qh.

D. Thé tich khéi cau c6 ban kinh day r bing ;177"/‘3.

Cau 20 (THPT Gia Loc - Hai Duong - 1an 2 - 2017). Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc
la mot tam giac déu. Tinh ti s6 thé tich ctia khéi cau ngoai tiép va khéi cau nai tiép ctia khoi
non.

A. 16. B. 2. C. 4. D. 8.

Cau 21 (THPT Ngb Si Lién - Biac Giang - 1an 3 - 2017). Cho hinh tru c6 thiét dien qua
truc 14 hinh vuong canh 2a. Mot mit cau tiép xtc véi cac dudng sinh ctia hinh tru va hai ddy cta
hinh tru. Tinh ti s6 thé tich ctia khéi tru va khoi cau.

3 4

1
A. - B. -. C. —-. D. 2.
2 3 2

Cau 22 (Sé Tuyén Quang - 2017). Cho hinh chép tam giac déu c6 canh day bang a va dudong
cao bing 6a. Tinh thé tich khéi nén ngoai tiép hinh chép doé (hinh nén ngoai tiép hinh chop la
hinh nén cé dinh trung vdi dinh hinh chép va cé duong tron ddy ngoai tiép da gide ddy hinh chép,
khoi non tuong ting goi la khoi nén ngoai tiép hinh chép).
AT B. ™ c. ™ D. ™
3 3 4 2
Cau 23 (S6 Cao Bang - 1an 1 - 2017). Ngudi ta bé vio mot chiéc hop hinh tru ba qua béng

tennis hinh cau, biét rang day hinh tru bang hinh tron 16n trén qua béng va chiéu cao ctia hinh
tru bang ba lan duong kinh qua béng. Goi S; 1a tong dien tich clia ba qua bong, S, 1a dien tich

xung quanh ctia hinh try. Tinh ti s6 dién tich ey
2

S1
A. —=5. B. —=2. .= =3 D. =1
So ° So C Sy ’ So

Cau 24 (THPT Thudng Tin - Ha No§i - 2017). Mot hinh nén ¢6 chiéu cao h va ban kinh

clia duong tron ddy 1a R. Mot mat phang (P) thay doi song song voi mat phang chita day clia

hinh nén va cat hinh nén theo mot duong tron giao tuyén (C'). Dyng hinh tru c6 mot day 1a duong

tron (C) va day con lai nam trén mat day ctia hinh nén. Goi V; 1a thé tich khéi tru c6 thé tich

16n nhét trong cac hinh tru khi (P) thay doi, Vs 1a thé tich ctia khéi nén. Tinh ti s6 “2
2 3 3 4

A. - B. -. .- D. -
3 8 C 4 9

Cau 25 (Dé tham khao Bo GD-DT - 2017). Cho mat cau tam O, ban kinh R. Xét mat
phang (P) thay ddi cat mit cau theo giao tuyén la duong tron (C). Hinh nén (N) ¢6 dinh S nim
trén mit cau, c6 ddy 1a dudng tron (C) va c6 chiéu cao 1a h (b > R). Tinh h dé thé tich khéi nén
duge tao nén béi (N) c6 gia tri 16n nhat.

A. h=3R. B. h=V2R. C.h=—. D. h=—.
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Cau 26 (Chuyén Phan Boi Chau, Nghé An, lan 4 - 2017). Trong khong gian, cho hinh thang
vuong ABCD (vuong tai A, D) ¢c6 AB =3, DC = AD = 1. Tinh thé tich V ciia khéi tron xoay
dugc tao thanh khi quay hinh thang ABC'D quanh canh DC.

A.V:zw. B.V:§7r. C. V=27 D.V:éﬂ'.
3 3 3
Cau 27 (THPT Quynh Luu 3, Nghé An, lan 2 - 2017).
2
Cho tam giac OAB vuong tai O, OA = 2a,0B = il A=N

V3 A
vé cung tron tam O va tiép xtc vdi canh huyen AB

tai M cat OA, OB lan luct tai I, N. Cat phan cung
tron do6 di va ghép nhu hinh vé bén. Cho hinh sau khi |

ghép quay quanh truc A tao thanh khéi tron xoay, M1 0 i
tinh thé tich ctia khéi tron xoay dé. |
A 87ra3‘ B 27m3‘ C. 147?@3' . 77ra3' 0 A i
9 9 9 9 N B |

Cau 28 (THPT Quynh Luu 3, Nghé An, lan 2 - 2017).

C6 mot hinh nén chita 4 qua béng ban bang nhau, duong kinh méi qua
béng ban 1a 4 cm. Biét ring 2 trong s6 4 qua bong bat ky thi tiép xtc
v6i nhau, 3 qua tiép xtc v6i day clia hinh nén dong thoi 4 qua tiép

xtic v6i mat xung quanh ciia hinh nén nhu hinh vé. Tinh chiéu cao cla

hinh nén dé.
4
A. h=2v3+ —. B. h=2v3+ — +2.
3t IRV
442

4
C.h=——+2. D. h=4v3+ — + 2.
V3 V3 V3

Cau 29 (THPT My Dic A, Ha No6i - 2017). Cho mot hinh nén (N) sinh b6i mot tam giac

4v2

déu canh bang 4 khi quay quanh mot duong cao ctia tam giac d6. Mot méit cau (S) c6 dien tich
bang dién tich toan phan ctia hinh nén (N) thi ban kinh R ctia mit cau (S) bang bao nhiéu?
V3 33 V3

A.R=-"". B. R=/3. . R="", D. R=-".
R=- R=+3 C. R=— R==

Cau 30 (THPT My Ditc A, Ha Nb6i - 2017). Tinh thé tich V ctia khéi cau ngoai tiép hinh
tru ¢6 ban kinh day bing 2v/6 va chiéu cao bing 4v/6.
A.V =86 B. V = 18/6m. C. V = 961/6m. D. V = 256v/3m.

Cau 31 (THPT Nguyén Hué, Hué, lan 2 - 2017). Cho hinh tru c6 hai d4y 14 hai hinh tron
(O;r) va (O';r). Mot hinh nén ¢6 dinh O va day la hinh tron (O’;r). Mat xung quanh ctia hinh
non chia khéi tru thanh hai phan. Goi V4 1a thé tich ctia khoi nén, Vs 1a thé tich ctia phan con
. -, 2 FS ‘/1
lai. Tinh ty s60 —.
%)

i 1 Vi o1 Vi Vi 1

A —=-. B. —=—-. C. —=1 D. —=-.
Vo 3 Voo 2 Va |23

Cau 32 (THPT Luong Thé Vinh, Ha Noi, lan 3). Cho mot khéi tru c6 chiéu cao bing dusng
kinh day va bang 2a. Mot khéi cau ban kinh bing a ndm trong hinh try. Tinh thé tich phan con

lai ctia khéi tru sau khi bi chiém chd bdi khoi cau.
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3 3 3 3
ama”. p. 10T, c. i1 D. -
3 3 3 3
Cau 33 (S6 GD va DT Phii Tho, lan 1). Cho hinh chép déu S.ABCD c6 day ABCD la

hinh vudéng canh a, canh bén tao véi day mot géc bang 60°. Goi Vi, Vs lan lugt 1 thé tich khéi

A.

\ ) . ) ) %
cau ngoai tiep va thé tich khoi nén ngoai tiép hinh chép da cho. Tinh ti so Vl
2
1 2 2
Al B -3 c.ha_? p -3
Vo 2 Vo 27 Vo 8 Va 9
Cau 34 (Sé GD va DT Binh Phudc). Cho hinh tru c¢6 hai day la hai hinh tron (O; R), v6i
OO’ = R+/3 va hinh nén c6 dinh O’ va day la hinh tron (O; R). Ki hi¢u Sy, Sy lan lugt la dien
tich xung quanh ctia hinh tru va hinh nén. Tinh =L
2
1 1
A <. B. V2. C. V3. D. .
Cau 35 (S6 GD va DT Hai Duong). Cho hai mit phang (P) va (Q) song song v4i nhau va
cat mot mat cau tam I, ban kinh R theo hai dudng tron c¢6 ciing ban kinh. Xét hinh nén cé dinh
trung v6i tam ctiia mot trong hai duong tron va day trung véi duong tron con lai. Tinh khoang
cach d gitta (P) va (Q) dé dien tich xung quanh hinh nén d6 1a 16n nhat.

A.d:QRS\/g. B. d = 2RV3. C. d= RV2. D. d = R.

Cau 36 (S6 GD va DT Phii Tho, lan 1). Mot hinh nén ¢6 ban kinh day R, dudng sinh hop
v6i mat ddy mot goc 30°. Goi (S) 1a mat cau di qua dinh va dudng tron day ciia hinh nén da cho.

Tinh dién tich cta (S5).

AL LR B. 51 C. 3rR2. D. 47R.
3 3

Cau 37 (Sé GD va DT Thira Thién Hué, ma dé 485).
Cho mo6 hinh nhu hinh vé v6i tam gidc EFB vuong tai B, canh FB = a, F
EFB = 30° va tit giac ABCD la hinh vuong. Tinh thé tich V ctia vat thé
tron xoay juac tao thanh khi quay mo hinh qualngl canh AF. 5 B ¢

AV = Z(I)a?’. B. YOZ ja?’.

C.V = -ma. D. —ma®.

3 9 A D

Cau 38 (S6 GD va DT Thira Thién Hué, ma dé 485). Mot hinh nén ¢ thiét dien qua truc
13 mot tam gidc déu canh bang a. Tinh ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh nén theo a.
A. R=+/3a. B.R— ——a. C.R= 2a. D.Rzﬁa.
3V3 V3 3

Cau 39 (Tap chi THTT, lan 8,2017). Cho tam giac déu ABC canh 1 v& hinh vuong M N PQ
noi tiép trong tam giac ABC (M thuoc AB, N thuoc canh AC, P,Q thuoc BC). Goi S 1a phan
mat phang chita cac diém thudc tam gidc ABC nhung khong chita céc diém thuoc hinh vuong
MNPQ. Tinh thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay S quanh truc 1a duong thang qua A vuong
goc v6i BC.

A. 810 — 467v'3 467\/§7r. B. 43 -3 37r. C. 43-3 3. D. 54 - 31v3 31\/37.

24 96 96 12
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Cau 40 (THPT Lé Viét Thuat, Nghé An, 1an 2,2017). Mot ngudi c6 cai bé nudi ca hinh

try, chiéu cao va dudng kinh day déu bing 5dm. Muc nudc trong bé cach mit trén ctia bé 1a
4,5cm. Ngusi d6 muén tha vio bé nudi ca cac hinh cau thity tinh ¢6 ban kinh 3 cm dé trang tri.
Hoéi ngusi dé tha dude nhiéu nhat bao nhieu hinh cau dé nudce khong bi tran ra ngoai?

A. T8. B. 312. C. 79. D. 313.

Cau 41 (THPT Chuyén Bién Hoa, Ha Nam, lan 3, 2017). Mot vat trang tri dang hinh
nén beén trong c6 chita 4 vien bi c¢6 ciing ban kinh /3, trong d6 3 vien bi tiép xtc véi nhau dong
thoi tiép xtc v6i day va mit xung quanh ctia hinh nén, con vién bi thit 4 tiép xtc 3 vién bi kia

va tiép xtic mit xung quanh hinh nén. Tinh chiéu cao clia vat trang tri do.

26
A.1+\/§+\?{_. B. 7+ 13. C. 4 +5/3. D. 3+V3+2V2.

Cau 42 (THPT Yeén Vién, Ha Noi (HKII), 2017). Cho mat cau (S) ¢6 tam I, ban kinh
bing R. Mit phang (P) khong di qua I, cat mat cau (S) theo giao tuyén 1a mot duong tron (C).
Diém I va duong tron (C) tao nén mot hinh nén. Xac dinh khoadng cach d tit tam I dén mét

phéng (P) theo R sao cho khéi nén cé thé tich 16n nhat.

A.d:2§. B.dzRg/g. C.d:];. D. d=R.

Cau 43 (THPT Chuyén Thai Binh, lan 5, 2017). Cho hinh vuong ABCD nai tiép dudng
tron (O; R), tam gidc MNP deéu noi tiép (O) sao cho M N song song véi AB. Cho hinh d6 quay
quanh duong thang OP. Ki hieu Vi, Vs, V3 lan lugt 1a thé tich khéi tron xoay do hinh vuong, hinh
tron va tam gidc déu tao thanh. Ménh dé nao dudi day dung?

A V=V 0. B. V3 =V.V5. C. V2 =V,.Vs. D. V5, =11.V5.

Cau 44 (S6é GD va DT Long An, 2017). Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 M, N lan lugt la
trung diém canh BC va C'D. Khi da giac ABMND quay quanh truc AD ta duge mot khoi tron
xoay (). Tinh thé tich V clia khéi tron xoay (27) biét AB =2 cm va BC = 6 cm.

A.V =167 cm?. B. V =197 cm?. C. V =337 cm?. D. V = 247 cm?®.

Cau 45 (S6 GD va DT Phii Tho, lan 2, 2017). Cho mit cau (S) c6 ban kinh R = av/3. Goi
(T) 1a hinh tru c¢6 hai duong tron ddy ndm trén (S) sao cho dién tich thiét dien qua truc cia (T)
12 16n nhat. Tinh dién tich toan phan Sy, cta (7).

A. Sy, = 9ma®. B. S, = 97a*V/3. C. Sy, = 6ma*V/3. D. S, = 6ma®.

DAP AN

1. AJ[2.A][3. B[4 All5. C]l6. A][7. ¢ |[8. B ]l9. B |[10.C |[11.B |[12.A |[13.B |

[14.B |[15.A |[16.B |[17.B |[18.B |[19.A |[20.C |[21.A |[22.A |[23.D |[24.D |[25.C |[26.A ]

[27.D |[28.B |[29.B |[30.D |[31.B ||32.A ||33.D |[34.C |[35.A |[36.A |[37.D |[38.D |[39.A ]
[40.A ||41.D |[42.B |[43.C |[44.B |[45.A |
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§5 Cac bai toan thuc té

Cau 1 (THPT Chuyén Lé Quy Do6n - Quang Tri - HK2 - 2017). Ta xem quad béng bau
duc 14 hinh tron xoay dugdc sinh ra khi quay mot elip quanh truc 16n cia n6. Néu elip d6 c6 do dai
truc 16n bang 30 cm va do dai truc nho bang 20 cm, thi qui béng bau duc tuong ting chita duge
mot lugng khi c6 thé tich bing bao nhieu? (Gia thiét do day ctia vé béng khong déng ke.)

A. 0,6 dm?3. B. 7 dm?3. C. 1,57 dm?. D. 27 dm?.

Cau 2 (THPT Chuyén Lé Khiét - Quang Ngai - 2017). Mot xudng lam co khi nhan lam
nhitng chiéc thiing phuy véi thé tich theo yéu cau la 20007 lit mdi chiéc. Héi ban kinh day va
chiéu cao ctia thiing lan lugt bang bao nhiéu dé tiét kiem vat lisu nhat?

A.1mva2m. B. 2dm va 1 dm. C.2mvalm. D. 1 dm va 2 dm.
Cau 3 (S6 Ha Tinh - 2017). Mot cai phéu ¢6 dang hinh nén véi chiéu cao 1a 30 cm. Ngudi ta
dd mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao clia cot nude trong phéu biang 15 cm (Hinh 1).
Néu bit kin miéng phéu roi 1at nguge phéu len (Hinh 2) thi chiéu cao ciia cot nude trong phéu

gan bang véi gia tri nao sau day?

N
Hinh 1 Hinh 2
A. 15 cm. B. 1,306 cm. C. 1,233 cm. D. 1,553 cm.

Cau 4 (THPT Binh Xuyén - Vinh Phiic - lan 3 - 2017).

Mot binh dyng nuéc dang hinh nén (khong c6 day), dung day nudc.
Biét rang chiéu cao ctia binh gap 3 lan ban kinh day ctia né. Ngusi
ta tha vao d6 mot khoi tru va do duge thé tich nude tran ra ngoai
1a 127r dm?®. Biét rang mot mit ctia khoéi tru nam trén mit day cia
hinh noén, cac diém trén dudng tron day con lai déu thuoc cac dusng

sinh ctia hinh né6n (hinh vé bén) va khéi tru c6 chiéu cao bang dudng

kinh day ctia hinh nén. Tinh dién tich xung quanh ctia binh nuéc.

val
97T2 0 dm?. D. 3; dm?.

A. 47 dm?. B. 4710 dm?. C.

Cau 5 (THPT Hung Nhan - Thai Binh - 1an 2 - 2017). Cit mot miéng ton hinh vuong
canh 1 m thanh hai hinh chit nhat, trong dé6 mot hinh c6 chiéu rong 1a = m, goi miéng ton nay
12 miéng ton thit nhat. Nguoi ta go miéng ton thi nhat thanh mot hinh lang tru tam gidc déu c6
chiéu cao 1 m, miéng con lai go thanh mot hinh tru c¢6 chiéu cao 1 m. Tinh x dé tong thé tich

khdi lang tru va khdi tru thu duge 14 nhé nhét.
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A.ngi7T B o D.z= 1 .
7r+\/§

1
97 + /3 3v3r+ 1 V3T +9

Cau 6 (THPT Phan Bo6i Chau - Dak Lik - lan 2 - 2017). Dé lam céng thoat nudc cho
mot khu vige dan cu trén duong Hung Vuong, thi tran Krong Nang ngudi ta can dic 500 6ng hinh
tru c6 duong kinh trong va chiéu cao ctia mdi éng bang 1 m, do day ciia thanh 6ng 14 10 cm. Chon
méc bé tong 1a 250 (titc mdi m® bé tong can ding 7 bao xi mang). Hoéi phai chuan bi bao nhicu
bao xi-mang dé lam di sé éng noéi tren.

A. 4839 (bao). B. 1210 (bao). C. 2310 (bao). D. 578 (bao).

Cau 7 (THPT Chuyén DH Vinh - lan 3 - 2017).
Mot nguoi tho c6 mot khoéi da hinh try. Ké hai duong kinh

MN, PQ cta hai diy sao cho M N L PQ. Ngusi thg dé cat /5\
khéi da theo cac mit di qua 3 trong 4 diém M, N, P, Q) dé M K N
thu duge khéi d4 ¢6 hinh t dien M N PQ biing 30dm®. Hay N

tinh the tich ctia lugng da bi cit bé ( 1am tron két qua dén

1 chit s6 thap phan). Zo----N SO
A. 111, 4dm®. B. 121, 3dm®. Q,//
P

C. 101, 3dm?. D. 141, 3dm?.

Cau 8 (THPT Chuyén DH Vinh - lan 3 - 2017).
Mot ban A ¢6 mot coc thiy tinh hinh try, dudng

kinh trong long coc 13 6 cm, chiéu cao trong long N
coc 1a 10cm dang dyung mot luong nude. Ban A

nghiéng coc nude, vita lic khi nuéc cham mieng | ______

coc thi ¢ day muyc nude trung véi duong kinh day. N
Tinh thé tich luong nude trong coe. T o
A. 157cm3. B. 60rcm?.
C. 60cm3. D. 70cm3.

Cau 9 (THPT Chuyén DH Su Pham Ha Nai - lan 4 - 2017).
T mot miéng sat tay hinh tron ban kinh R, ta cat di

mot hinh quat va cudn phan con lai thanh mot cai phéu o
hinh nén. S6 do cung ctia hinh quat bi cat di phai 14 bao
nhiéu d6 (lam tron dén don vi do) dé hinh nén c6 dung

tich 16n nhat?
A. 65°. B. 90°. C. 459, D. 60°.

Cau 10 (THPT Anh Son 2 - Nghé An - lan 2 - 2017).
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Mot khéi cau c6 ban kinh 6 dm nguoi
ta cit b hai phan bing hai mat phing
(P), (Q) (tam khoi cau nam gitta hai
mit phang (P), (Q)) vuong goc cing 1
ban kinh v mit phéng (P) céch tam 3
dm v mat phang (Q) cach tam 4 dm

dé lam mot chiée lu dung. Tinh thé tich v

cua chiée lu.
656 565 655 665

A. ?ﬂ' dm?. B. ?ﬂ' dm?. C. ?ﬂ' dm?. D. ?ﬂ' dm?.
Cau 11 (THPT Ly Tu Trong - Nam Dinh - 1an 1 - 2017). Mot doi xay dung can hoan
thien mot hé thoéng cot tru tron gom 10 chiée ctia mot ngdi nha. Truée khi hoan thién, méi
chiéc cot 13 mot khdi be-tong cot thép hinh ling tru déu, c6 day 1a ti giac c6 canh bang 20 cm.
Sau khi hoan thién (bing cach trat them vita tong hgp vao xung quanh) méi cot 1a mot khoi tru
tron c6 duong kinh day bang 50 cm. Chiéu cao cia mdi cot trude va sau khi hoan thién 1a 4 m.
Biét luong xi mang can dung chiém 80% lugng vita va ctt mot bao xi mang 50 kg thi tuong duong
v6i 65000 cm?® xi mang. Héi can it nhat bao nhiéu bao xi mang loai 50 kg dé hoan thién toan bo
hé théng cot?
A. 77 bao. B. 65 bao. C. 90 bao. D. 72 bao.

Cau 12 (THPT Chuyén Thai Nguyén - lan 2 - 2017).
Mot cong ty my pham chuan bi ra mot mau san

pham dudng da méi mang tén Ngoc Trai v6i thiét
ké mot khdi cau nhu mot vien ngoc trai, bén
trong 14 mot khdi try nam trong nita khéi cau
dé dung kem dudng nhu hinh bén. Theo du kién,
nha sén xuit c6 du dinh dé khéi cau ¢6 ban kinh

R = 3v/3 cm. Tim thé tich 16n nhéat ciia khéi tru W
dung kem dé thé tich thuc ghi trén bia hop 1a 16n ‘ '
nhat (v6i muc dich thu hat khach hang).

A. 1087 cm?. B. 547 cm3.

C. 1871 cm?. D. 457 cm?.

Cau 13 (THPT Gia Loc - Hai Duong - lan 2 - 2017). Mot chau nudc hinh ban cau bang
nhom c6 ban kinh R = 20 cm dit trong mot khung hinh hop ch nhat (hinh 1). Trong chau chiia
sdn mot khoéi nude hinh chém cau cé chiéu cao h = 10 cm. Bd vao trong chau nuéc mot vien bi
kim loai hinh cau sao cho mét nuée dang lén vira phit kin vien bi (hinh 2). Ban kinh ctia vién bi

gan nhat v6i sd nao sau day?
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Hinh 1 Hinh 2

A. 6,13 cm. B. 8,34 cm. C. 4,15cm. D. 5,33 cm.

Cau 14 (S¢ Hai Phong - 2017). C6 mot miéng ton hinh tam gidc déu ABC canh 3 dm (nhu
hinh vé).
A A

Goi K la trung diém ciia BC. Ngudi ta dung compa c6 tam 1a A v ban kinh AK vach cung tron

MN (M, N theo thit ty thuoc canh AB va AC') rdi &t miéng ton theo cung tron d6. Lay phan
hinh quat nguoi ta go sao cho canh AM va AN trung nhau thanh mot cai phéu hinh nén khong
day v6i dinh A. Tinh thé tich V cta cai phéu.

V141, V105. . .
AV = T amd. B.V = 6045” dm3. C.V = 3?? dm3. D. vz?;); dm3.

Cau 15 (THPT Tam Duong - Vinh Phic - 2017).
Mot hinh dyng nuéc hinh nén (khong day) ding day nude. Biét

rang chiéu cao ciia binh gap ba lan ban kinh diy ciia n6. Nguoi ta
tha vao d6 mot khdi tru va do duge thé tich tran ra ngoai la 67
dm?. Biét ring mot mat ctia khéi try ndm trén mit trén ctia hinh
nén, cac diem trén duong tron day con lai déu thuoc cac dudng sinh
ctia hinh nén (nhu hinh vé) va khdi tru c6 chiéu cao bang dudong

kinh day ctia hinh nén. Dién tich xung quanh S,, ctia binh nuéc

la
I
A. Sy = 97“2/_0 dm?, B. S, = 975 dm?.
C. Sy = 9710 dm?. D. S,, = 47 dm?.

Cau 16 (S6 Dong Nai - 2017).
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Mot lo trd ieng dung nudc 1a hinh t
ot 1o trong mieng dung nucoc la hinh try 0,2 dm 0,2 dm

tron xoay c6 chiéu cao bang 1,6 dm; duong — —

kinh d4y bang 1 dm; day (dudi) ctia lo phang
v6i bé day khong doi bing 0,2 dm; thanh lo
v6i bé day khong ddi bang 0,2 dm; thiét dien
qua truc ctia lo nhu hinh vé; do vao lo 2,5 dl
nude (trude dé trong lo khong c6 nuée hodc 1,6 dm

vat khac). Tinh gan dang khoang cach k tir

mit nude trong lo khi nuée lang yén dén mép

tren ctia 1o (quy tron s6 dén hang phan tram,

1
0.2 dm
)

nghia 1a lam tron s6 dén hai chit s6 sau dau

phay). —ldm

A. k~ 0,52 dm. B. k~ 1,18 dm. C. k ~ 0,53 dm. D. k~ 0,51 dm.
Cau 17 (THPT Lién Ha - Ha No6i - HK2 - 2017). Ngudi ta can cit mot tam tén co hinh
dang 1a mot e-lip v6i do dai truc 16n bing 8, do dai truc bé bing 4 dé duge mot tam ton c6 dang
hinh chit nhat noi tiép e-lip. Ngusi ta go tam ton hinh chit nhat thu duge thanh mot hinh tru
khong c6 day nhu hinh vé. Tinh thé tich 16n nhat c6 thé ctia khéi tru thu dudc.

128/3 64 D
: . B. .
9 3v2m h
64 128

W . 73\/5#

Cau 18 (THPT Nguyén Gia Thiéu - Ha Noai - HK2 - 2017). Ngudi ta bo 3 qua béng ban
ciing kich thuée vao trong mot chiéc hop hinh tru c6 day bang hinh tron 16n cia qua béng ban
va chiéu cao bang 3 lan duong kinh ctia qua bong ban. Goi S; 1a tong dién tich ctia 3 qua béng
ban, S, 1a dién tich xung quanh ctia hinh tru. T1 s6 gl bang
N o1 .t b2

Cau 19 (THPT Yén Diing - Biac Giang - HK2 - 2017). Tit khtic gb hinh tru c6 dudng kinh
30 cm, chiéu cao 20 cm, ngudi ta cit khic gb thanh hai phan bdi mat phéng di qua dudng kinh
day va nghieng véi day mot géc 45°. Tinh ti s6 thé tich igiﬁ:a phan nho va phan 1l(”jn.

Tor—1 Bt < 6m+ 1 Rl
Cau 20 (THPT An Duong Vuong - TPHCM - 2017). Mot tdm nhom hinh chit nhat c6

hai kich thuéc 1a a va 2a (a 1a do dai c6 sén). Nguoi ta cuén tam nhom d6 thanh mot hinh try.
Tinh ban kinh day ctia hinh tru néu hinh tru dugce tao thanh c6 chiéu dai dudng sinh biang 2a.

a a a
A. —. B. —. J— D. 27a.
T 2 C 2T T

Cau 21 (THPT Thanh Chuong 1 - Nghé An - 1an 2 - 2017). Khi dyng nha bing gd, ngudi
ta thuong ké dudi chan moi mot cot mot vien da dé khong bi nhanh hong chan ¢t theo thoi gian

(goi la da tang).
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Cang vé sau cang c6 nhiéu nghé nhan lam da mot cach tinh
x40 va dep mat. Xét vien da tdng duge chia lam ba phan (nhu
hinh bén). Phan duéi cuing 1a khéi chop cut luc gide deu co
canh d4ay nho bang 180 mm, canh day 16n 13 200 mm. Phan &
gifta 14 mot phan ciia khoi cau c6 tam tring véi tam day nho

cia khoi chép cut va ban kinh R = 504/97 mm, khéi cau nay

cat day 16n ctia khoi chép cut theo giao dién 1a mot hinh tron

noi tiép luc gidc déu. Phan trén cuing la khoi tru c6 chiéu cao

12 mm. Chiéu cao ciia vien da la 482 mm. Tinh thé tich ctia
vien (khoi) da tang d6 (lay két qua gan ding dén mm?).

A. 44988430 mm?. B. 44999430 mm?. C. 44998430 mm?. D. 44898430 mm?.
Cau 22 (PTDTNT Phudc Son - Quang Nam - 2017). C6 mot hop nhua hinh 1ap phuong,
ngudi ta bé vao dé mot qua béng da. Ta goi V4 1a thé tich qua béng, Vs 1a thé tich ctia chiée hop
nhya dung qua béng. Tinh ti s6 é, biét ring duong tron 16n trén qua bong cé thé noi tiép mot

mét hinh vuong cta chiée hop.

Vi =« Vi =« w n i 7

A, —=—. B. —=-. C. —=-—. D. —=—-.

Vo 2 Vo 4 Vo 6 Vo 8
Cau 23 (THPT Tran Pha - Ha Nai - 2017). Mdi qua béng ban duge dung trong mot hop
hinh tru sao cho qua béng tiép xtc véi mit xung quanh va hai mat day ctia hop. Tinh ti s6 thé
tich gitta qua bong va hop chiia.

3 1 1

2
A. - B. -. .. D. —.
3 4 C 3 2

Cau 24 (THPT Lé Quy Don - Ha Noi - 2017). Mot khdi cau bang thép c6 ban kinh 5 m.
Dé 1a mot chiée lu dyng nuée, ngudi ta cat bo hai phan bing hai mat phing cach nhau 6 m va
cting vuodng goc véi duong kinh AB, tao thanh thiét dién 6 hai day 1a hinh tron tam I va I’ nhu
hinh veé.

Mzt phang & day dudi (chita I) cach tam O ctia khéi cau a
m. Sau khi cit, day dudi duge han kin lai bang tam thép
hinh tron, day trén dé trong. Gia st mdi mét vuong thép cé
gia 100.000 dong. Tinh s6 tién t6i thiéu mua thép dé han

kin ddy dudi biét chiéc lu chita duge ding 126 m?® nude.

(Coi be day ctia khéi cau va tam thép 6 day khong dang

ké, két qua lam tron dén don vi nghin dong.)
A. 2 triéu 827 nghin dong. B. 2 trieu 513 nghin dong.
C. 3 triéu 140 nghin dong. D. 3 triéu 768 nghin dong.

Cau 25 (THPT Hai Hau C - Nam Dinh - 2017). Mot xi nghiép ché bién thic pham mudn
san xuat nhitng loai hop hinh tru (c6 nip ciing chat lieu) ¢6 dung tich 1 1it. Goi z (dm) la do dai

ban kinh day ctia hinh tru. Tim 2 dé san xuat hinh tru tén it vat lieu nhat.
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3 3 2 1
Az =—. B.r=—-—. C.o=—-=. D.z=——.
27 N 27 2T 27

Cau 26 (THPT Hai Hau C - Nam Dinh - 2017).
Binh c6 mot tAm bia hinh tron nhu hinh vé. Ban iy mudn

bién hinh tron d6 thanh mot hinh cai phéu hinh nén. Khi
d6 Binh phai cat bé hinh quat tron AOB roi dan hai ban

Q‘
Q‘

kinh OA va OB lai v6i nhau. Goi z 1a gbc ¢ tam hinh quat

tron diing lam phéu. Tim z dé thé tich phéu l6n nhat.

A % B g
. 200 p, 64240

Cau 27 (THPT Chuyén Lé Thanh Téng - Quang Nam - 2017).

Tt miéng ton hinh vuéng canh bing 4 dm , nguoi

C B
ta cat ra hinh quat tam O ban kinh OA = 4 dm
(xem hinh) dé cuon lai thanh mot chiéc phéu hinh
nén (khi d6 OA trung véi OB). Chiéu cao cla
4 dm
chiéc phéu c6 s6 do gan dung (lam tron dén 3 chi
s6 thap phan) 1a
A. 3,872 dm. B. 3,874 dm.
D 4 dm A
C. 3,871 dm. D. 3,873 dm.

Cau 28 (THPT Chuyén Lé Khiét - Quang Ngai - 2017).

Mot bon hinh tru dang chita dau, duge dat nam

ngang, c6 chiéu dai bon 14 5 m, ¢6 ban kinh day 1a
1 m, v6i nidp bon dat trén mat nam ngang clia mat
tru. Nguoi ta da rat dau trong bon tuong ting vdi
0,5 m ctia duong kinh d4y. Tinh thé tich gan ding

nhét ciia khéi dau con lai trong bon (theo don vi

m?).
A. 12,637 m?. B. 114,923 m®,
C. 11,781 m3. D. 8,307 m?3.

Cau 29 (THPT Chuyén DH Su Pham Ha No6i - lan 4 - 2017). Mot miéng gd hinh lap phuong
canh 2 cm dugc déo di dé tao thanh mot khéi tru (T) c6 chiéu cao biang chidu cao miéng gb va co
thé tich 16n nhat c6 thé. Tinh dién tich xung quanh cia (7).

A. 47 cm?. B. 27 cm?. C. 2271 cm?. D. 427 cm?.

Cau 30 (THPT Hung Vuong, Phi Tho - 2017).
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Cho hinh vé& nhu hinh bén. Mot con qua muén uéng nudc trong
coc ¢6 dang hop chit nhat (khong ¢6 nip) véi day 1a hinh vuong
canh bang 5cm. Muc nude trong cdc dang c6 chiéu cao 5cm. Vi
vay, con qua chua thé uéng duge. Dé uéng duge nuée thi con qua

can tha cac vién bi da vao coc sao cho muc nude dang cao thém

1cm nita. Biét rang cac vien bi 13 hinh cau c6 duong kinh 1cm, |
chim hoan toan trong nudc va c6 s6 luong du ding. Hbi con qua

can tha it nhat méy vien bi vao cbc dé c6 thé udng dugce nude?

A. 48 viéen. B. 6 vien. C. 76 vien. D. 24 vien.

Cau 31 (THPT Doéng Quan, Ha Nai - 2017). Dé lam mot cong thoat nude cho mot khu dan
cu ngudi ta can dic 500 6ng hinh tru c6 duong kinh va chiéu cao trong 6ng bang 1m, do day cla
thanh 6ng 13 10 cm. Dé tron duge mot khoi bé tong ding dé dic éng néi trén can 7 bao xi mang.
S6 bao xi mang can ding dé lam da 500 éng noéi trén gan véi sé nao nhat trong cac sé sau

A. 1230. B. 1210. C. 1220. D. 1200.

Cau 32 (THPT Déng Ha, Quang Tri, lan 2 - 2017). Mot tAm nhom hinh chit nhat c6 hai
kich thuée 1a a va 2a (a 1a do dai cho trude). Nguoi ta cuén tam nhom dé thanh mot hinh try,
biét rang chu vi day ctia hinh tru bing 2a. Tinh thé tich V ctia khéi tru dé.

A. V:a—S. B. V = 7ad. C. V:a—3. D. V = 2ra?.

T 21

Cau 33 (Chuyén Phan Bsi Chau, Nghé An, lan 4 - 2017). Hai ban X va Y c6 hai miéng
bia hinh chit nhat c6 chiéu dai bang a, chiéu rong bang b. Ban X cuon tam bia theo chiéu dai cho
hai mép sat nhau roi dung bang dinh dan lai duge mot mat xung quanh ctia mot hinh try va khoi
tru nay co6 thé tich V3 (khi d6 chiéu rong clia tam bia la chiéu cao ctia hinh tru). Ban Y cudn tam
bia theo chiéu rong theo céch tuong tu trén dé duge mot mit xung quanh hinh tru va khéi tru
nay c6 thé tich Va. Tinh ti s6 “2

Vi b Vi

A, — = —. B. = 1. C
Voo a Va

i

Vi a
— = ab. D. = —.
a T

Y,
Cau 34 (Chuyén Phan Bai Chau, Nghé An, lan 4 - 2017). Khi thiét ké vo lon sita hinh
tru cac nha thiét ké luon dit muc tidu sao cho tiét kiem duge nguyen vat lisu nhat. Mudn thé tich
khdi tru d6 bang 1 dm? ma dién tich toan phan ctia hinh tru nhé nhat thi ban kinh R clia dudng
tron day khdi tru bang bao nhiéu?

1 1
A.R:Tﬁdm B.R:

—— dm. C. R=
v 2m o

Cau 35 (Chuyén Dai hoc Vinh, lan 4 - 2017).
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Mot co sG san xuat kem chuan bi lam 1000 chiéc kem giéng
nhau theo don dit hang. Coc dung kem c6 dang hinh tron xoay
dugc tao thanh khi quay hinh thang ABC'D vuong tai A va D
quanh truc AD (xem hinh vé). Chiéc cde c6 bé day khong dang
ké, chiéu cao bing 7,2 cm; dudng kinh miéng céc bang 6,4 cm);
duong kinh day cdc bang 1,6 cm. Kem duge do day coe va du

ra phia ngoai mot luong c6 dang nita hinh cau ¢6 ban kinh bang

v6i ban kinh ctia miéng coc. Co sé d6 can dung lugng kem gan

nhat vé6i gia tri nao trong cic gia tri sau? DC 16
A. 954 dm®. B. 132 dm®. C. 239 dm®. D. 170 dm®.

Cau 36 (S6 Lam Dong, HKII - 2017).
Phan khong gian bén trong chai nuée ngot ¢6 hinh
dang nhu hinh vé. Biét ban kinh day R = 5 cm,
ban kinh ¢6 chai r = 2 cm, AB = 3 cm, BC = 6
cm, CD = 16 cm. Tinh thé tich V phan khong
gian bén trong cua chai nudc ngot do.

A. V = 4907 cm?.

B. V = 4127 cm?.

C. V = 4957 cm?.

D. V = 4627 cm?®.

Cau 37 (THPT My Dirc A, Ha N6i - 2017). Mot thung chita nuée dang hinh tru ¢6 duong
kinh day 1a 12,24 cm. Muyc nude trong thiing cao 4, 56 cm. Mot vién bi kim loai hinh cau duge tha
vao trong thing thi muc nude dang lén cao sat véi diém cao nhét clia vien bi. Ban kinh ctia vién
bi gan nhét véi gid tri ndo sau day (biét ring vien bi c6 dudng kinh khong vugt qua 6 cm)?

A. 2,68 cm. B. 2,45 cm. C. 2,86 cm. D. 2,58 cm.

Cau 38 (THPT Nguyén Hué, Hué, lan 2 - 2017).
Cho mot tam bia hinh tron nhu hinh vé. Ta
cat bo hinh quat AOB (phan gach chéo) roi
dan hai ban kinh OA va OB lai v6i nhau dé
bién hinh tron dé thanh mot cai phéu hinh

nén. Goi z rad 1a s6 do goc 6 tam hinh quat

tron dung lam phéu. Tim z dé thé tich cta

phéu dat gia tri 16n nhat.

A. @71 B %77

s
3 s C.g. 3

Cau 39 (THPT Nguyén Hué, Hué, lan 2 - 2017).
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Mot khiic g6 c6 dang hinh khéi nén c¢6 ban kinh day
bang r = 2m, chiéu cao h = 6 m. Bac thg moc ché
tac tir khic go d6 thanh mot khic go khac ¢6 dang
hinh khéi tru nhu hinh vé. Goi V' 1a thé tich 16n nhat
cia khiic g6 hinh tru sau khi ché tac. Tinh V.

A. V:S297Tm3

B. V:?;)Zm?’

C. V—3237Tm3
2

D. V:g?)mg’

Cau 40 (THPT Nguyén Hué, Hué, lan 2 - 2017).

Mot thiing dung nude hinh tru c6 chiéu cao 6 m va ban

kinh 2m. D6 vao thiing mot lugng nuée nhat dinh, khi

dat thung ndm ngang thi myc nude 1a 3m (nhu hinh vé).

Tinh chiéu cao myc nude khi dat thung ding len (quy

tron thanh hang phan nghin).

A. 4,955m. B. 4,827 m. C. 4,675m. D. 5,654 m.

Cau 41 (THPT Chu Van An, Pik Nong - 2017). Can biét thy ctia ong A ¢6 mudi cay cot
nha hinh tru tron, tat cad déu c6 chiéu cao bang 4,2m. Trong d6, boén cay cot trude dai sanh c6
duong kinh bing 40 cm va sau cay cot con lai bén hien nha c6 dudng kinh bing 26 cm. Ong A du
dinh duing loai son gia da dé son tat cd mudi cay cot d6. Biét ring mdi mét vuong, ong A phai
tén 380000 dong, bao gdm tién vat lieu va tién cong. Héi dé son cid mudi cay cot thi ong A phai
ton bao nhiéu tien?

A. 15442000 déng.  B. 13627000 dong.  C. 16459000 déng.  D. 14647000 déng.

Cau 42 (THPT Chu Van An, Dak Nong - 2017). Ban An mudn dan lai bén ngoai chiéc
noén la bang gidy mau. Biét rang do dai tit dinh nén dén vanh nén bang 0,3 m va ban kinh ctia
duong tron diy bang 0,5m. Tinh dién tich S s6 gidy mau ma ban An can tim dung.

_ T 9 _om 8T, _ T 9
A.S—20m. B.S—QOm. C'S_Q()m' D.S—lom.

Cau 43 (Sé GD va DT Dién Bién). Ngudi ta xép 7 vién bi ¢6 cing ban kinh r vho mot cai
lo hinh tru sao cho tat ca cic vién bi déu tiép xtc véi day, vien bi nam chinh gifta tiép xtc vé6i 6
vién bi xung quanh va mdi vién bi xung quanh déu tiép xtc véi cac dudng sinh ciia lo hinh try.
Khi do6 dién tich day cia céi lo hinh tru la

A. 16772, B. 1872 C. 972 D. 3672

Cau 44 (S6 GD va DT Binh Phudc). Hai qua bong hinh cau ¢6 kich thude khac nhau duge
dit & hai goc clia mot can nha hinh hop chit nhat. Méi qua béng tiép xtic véi hai bitc tuong va

nén ctia can nha dé. Trén bé mat clia mdi qua béng, ton tai mot diem c6 khodng cach dén hai
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biic tuong qua bong tiép xdc va dén nén nha lan lugt 1a 9, 10, 13. Tong do dai dudng kinh cta
hai qua bong do 1a

A. 64. B. 34. C. 32. D. 16.
Cau 45 (Sé GD va BT TP HCM, Cum I).
Mot ngudi diing mot céi ca hinh ban cau c¢6 ban kinh 1a 3cm dé ()
muc nude dd vao mot cai thung hinh tru chiéu cao 10cm va bén
kinh day bing 6 cm. Hoéi ngusi ay sau bao nhiéu lan do thi nuée v
day thiing? (Biét mdi lan dd, nudc trong ca luon day.)

A. 24 lan. B. 10 lan.

C. 12 lan. D. 20 lan.
Cau 46 (Sé GD va BT TP HCM, Cum 1V).

Ngudi ta ché tao ra mot mén do choi cho tré em theo cac
cong doan nhu sau: Trude tién, ché tao ra mot mat noén tron
xoay c6 goc ¢ dinh 13 23 = 60%rc bang thity tinh trong sudt.
Sau do6 dat hai qua cau nho bang thiy tinh c6 ban kinh 16n,
nho khac nhau sao cho 2 mat cau tiép xtc v6i nhau va déu
tiép xtc véi mat nén. Qua cau 16n tiép xtc véi cad mat day
ctia mat nén. Cho biét chiéu cao clia mit nén bang 9 cm. Bo
qua bé day ctia nhing 16p vo thiy tinh. Hay tinh tong thé

tich hai khéi cau.

A. 112w cm?. B. 4O—Wcm?’.
25 10
C. Tﬂcm?’. D. Tﬂcm?’.

Cau 47 (S6 GD va DT TP HCM, Cum IV). Cho hai tam ton hinh chit nhat déu c¢6 kich
thude 1,5mx8m. Tam ton thit nhat ché tao thanh mot hinh hop chit nhat khong day, khong nip,
c6 thiét dien ngang 14 mot hinh vuong (mit phing vuong goéc véi dusng cao ctia hinh hop va cit
cdc mat bén ctia hinh hop theo cac doan giao tuyén tao thanh mot hinh vuong) va ¢ chiéu cao
1,5m; con tam ton thi hai duge ché tao thanh mot hinh tru khong diay khong nap va ciing co
chiéu cao 1.5m. Goi V4, V5 theo thit tu 1a thé tich ctia khéi hop chit nhat va thé tich ctia khoi tru.
RPN 1
Tinh ti s0 —.
%}
AT B.A_T cha_T D.A_n
Voo 3 Vo 4 Vo oo 2 Va

Cau 48 (S6 GD va DT TP HCM, Cum V). Mot cdc nuée c6 dang hinh tru chiéu cao 1a
15 cm, duong kinh day 14 6 cm, lugng nude ban dau trong cde cao 10 cm. Tha vao céc nube 5 vien
bi hinh cau c6 ciing duong kinh 1a 2 cm. Héi sau khi tha 5 vién bi, muyc nude trong coc cach miéng

coc bao nhiéu centimet (két qué lam tron dén hang phan tram)?

A. 4,25cm. B. 4,81 cm. C. 4,26 cm. D. 3,52cm.

Cau 49 (Sé GD va DT TP HCM, Cum VI). Mot bé nude 16n ctia khu cong nghiép c¢6 phan
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chita nuée 1a mot khoi nén dinh S phia dudi (hinh vé), duong sinh SA = 27 m. C6 mot lan lac
bé chita day nudc, ngudi ta phat hien nuée trong bé khong dat yéu cau vé vé sinh nén lanh dao
khu cong nghiép cho thoat hét nudc dé lam

vé sinh bé chita. Cong nhan cho thoat nuéce ba lan qua mot 16 ¢ dinh
S. Lan thit nhat khi myc nuée t6i diém M thuoc SA thi dimg, lan

thit hai khi muc nuée t6i diém N thuoc SA, lan tht ba méi thoét
hét nude. Biét rang lugng nuée mdi lan thoat bang nhau. Tinh do
dai doan M N. (Thiét dién qua truc ctia hinh nén nuée nhu hinh vé
bén)
A.27(V2-1) m. B.9vVO(V4—-1) m.
C.9v9(vV2—-1) m. D. 9v3(v2-1) m
Cau 50 (Sé GD va DT TP HCM, Cum VII).

Mot cai bon nude gdm hai nita hinh cau va mot hinh tru

(nhu hinh vé&). Duong sinh ctia hinh tru bang hai 1an duong

128
T m?’.

kinh ctia hinh cau. Biét thé tich ctia bon nude 1a

Tinh dién tich xung quanh ctia cii bon nuéc theo don vi
2

m?.
A. 507 m?. B. 647 mZ2.
C. 407 m?2. D. 487 m?.

Cau 51 (S6 GD va DT TP HCM, Cum VIII). Khi thiét ké v6 lon sita hinh try, cdc nha
thiét ké luon dat muc tieu sao cho chi phi lam vé lon 1 nhé nhat. Mudn thé tich lon sita biang V
ma dién tich toan phan ctia lon sita d6 nhé nhat thi ban kinh R ctia dudng tron day ctia lon sita

bang bao nhieu?

A.\‘q%7 B K C. K D 31
T Vo o “Vor

Cau 52 (THPT Chuyén Phan B6i Chau, Nghé An, lan 3,2017). Ong An du dinh lam mot
cai bé chita nuéc hinh tru bang inox c6 nap day véi the tich 1a k m?, (k > 0). Chi phi méi m?
day 1a 600.000 dong, mdi m? nap 1a 200.000 dong va mdi m? miat béen 1a 400.000 dong. Hoi ong
An can chon ban kinh day ctia bé la bao nhiéu dé chi phi lam bé la it nhat? (Biét bé day vé inbc
khong déng ké).

A. \/> B. 321. C. 33. D. \3/?

k 2m 2

Cau 53 (THPT Chu Van An, Ha Nai, lan 2,2017). Mot que kem 6c¢ qué gom hai phan:
Phan kem c6 dang hinh cau, phan 6c¢ qué c6 dang hinh nén. Gia st phan hinh cau va phan hinh
non c6 ban kinh bang nhau; biét rang néu kem tan chay hét thi sé lam day phan 6c¢ qué. Biét rang
thé tich kem sau khi tan chay chi bang 75% thé tich kem déng bang ban dau. Goi k va r lan lugt

14 chiéu cao va ban kinh day ctia phan 6c qué. Tinh ti s6 —

Alos B.2 o C.
r r

RERS

A
=
—_
(@)
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Cau 54 (S6 GD va DT Thira Thién Hué,2017). Mot gia dinh xay cii bé hinh try c6 thé
tich 100 m®. D&y bé lam bing bé tong c6 gia 100.000 dong/m?. Phan than lam bing ton co gia
90.000 dong/m?. Phan nap lam bang nhom gia 120.000 dong/m?. Dé chi phi xay dung bé dat chi

phi thap nhat thi ti s6 gitta chiéu cao h va ban kinh R ctia bé la bao nhiéu?

h 22 h 9 h 23
A —=—. B. —=_—. == D.
R 9 R 22 R 9

T
5

x| =

Cau 55 (S6 GD va DT Ha Tinh,2017). Mot sgi day dai 1m dugc cit thanh 2 doan ¢6 do dai
a va b. Doan c¢6 do dai a duge cuon thanh hinh tron, doan c6 do dai b duge gap thanh hinh vuong.
Dé tong dién tich ctia hinh tron va hinh vuéng la nhé nhat thi ty s6 % gan bing gia tri nao
nhat trong cac gia tri sau.

A. 0,79. B. 1,57. C. 1. D. 0,5.

Cau 56 (Sé GD va DT Ha Tinh,2017).

Cac k¥ su clia mot cong ty san xuat binh dyng nude sinh hoat

-

can thiét ké mot dang binh mé6i gom mot hinh tru va hai nta '
[0 L S G

hinh cau bang nhau c¢6 ban kinh r ghép v6i nhau (hinh vé).

~

Yéu cau ciia binh nuée la dai 2,85 m, do dai ctia phan hinh

tru toi thidu 1a 1 m. V6i yéu cau trén, cac ki su da thiét ké
sao cho thé tich 16n nhat. Gia tri 16n nhat d6 gan bing gia tri

nao trong cac gia tri sau?
A. 9,313 m3. B. 8,485 m3. C. 4,34 m3. D. 6,01 m?.

Cau 57 (THPT Chuyén Lao Cai, lan 2,2017). \cm
Mot cai truc lan son nuéc c¢6 dang hinh tryu. Duong kinh

clia duong tron ddy 1a 5 cm, chiéu dai ctia lan 1a 23 cm (hinh bén). Sau

khi lan 15 vong thi truc lan tao trén san phang hinh c6 dién tich la

A. 862,57 cm?. B. 17257 cm?.  C. 24507 cm?.  D. 17257 cm? .

Cau 58 (THPT Thyc hanh Cao Nguyén, Diak Lik, lan 2,2017). Gia s vién phan viét
bang c6 dang hinh tru tron xoay, ban kinh day bang 0,5 cm, chiéu cao bang 10 cm. Nguoi
ta lam cac hop dung phan c6 dang hinh hop chit nhat véi kich thude 5 cm x 9 cm x 10 cm. Khi
xép 500 vién phan vao 11 hop, ta duge két qua nao trong cac khi nang sau?

A. C6 thé xép them trén 5 vien. B. C6 thé xép them 5 vien.

C. Thita 5 vién. D. Via du.

Cau 59 (THPT Lé Viét Thuat, Nghé An, lan 2,2017).
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Nguai ta treo mot bong den ¢ phia trén va chinh gitta mot cai ban
hinh tron ¢6 ban kinh » = 60cm (hinh vé). Can phai treo bong

den & do cao bao nhiéu dé mép ban dugc nhiéu anh sing nhat?

sin o
2

(o 1a géc nghiéng gitta tia sdng va mat ban, k > 0 13 hing s6 ty le

Biét rang cudng do sang C' duge biéu thi bdi cong thic C' = k

chi phu thudc vao ngudn sang, [ 1a khoang cach tit diém dit ngon
dien dén mép ban).
A. 30v/3cm. B. 30v/2cm. C. 90 cm. D. 30cm.

Cau 60 (THPT Dong Anh, Ha Noi).

T cing mot tam kim loai déo hinh quat (nhu hinh vé) ¢6 ban kinh
R = 13 va chu vi ctia hinh quat 1a P = 127 + 26, ngudi ta go tam —_—

kim loai d6 thanh nhiing chiéc phéu hinh nén theo hai cach:

+ Cach 1: Go tam kim loai ban dau thanh mat xung quanh ctia mot

cai phéu.

+ Céch 2: Chia doi tAm kim loai thanh hai phan bang nhau roi go _,v v
thanh mat xung quanh ctia hai cai phéu.

Goi V; la thé tich ctia cai phéu 6 cach 1, Vs 1a tong theé tich clia hai cai phéu & cach 2. Tinh ti s6
Vi
VQ.

Vi V133 g Vi _ 2V133 o Vi _2VI60 b Vi_ V5

"Va V160 "Vh V160 "V, V133 "V, 2
Cau 61 (THPT Déng Da, Ha Nbi, 2017). Cho miéng gb hinh ti dien déu SABC c6 canh

a = 3 cm. Can déo miéng gb thanh khoi non dinh S va c¢6 tam O ciia hinh tron day trung véi
trong tam ciia tam giac ABC. Tinh gié tri 16n nhat ctia thé tich khéi noén néi tren.

A. V27 cmd. B. \/fﬁcm?’. C. \/fﬂ cm?. D. S\ZEW

cm?.

Cau 62 (THPT Déng Da, Ha Noi, 2017).
Tt mot khéi da hinh tru c6 chiéu cao h = 60 cm, duong kinh day

d = 50 c¢m, ngudi ta khoét di mot hinh nén c6 truc trung véi truc cua

hinh try, c6 chiéu cao ' = 50 cm va c6 ban kinh day R’ = 20 cm dé tao :

\
\

=

thanh c6i gia gao. Tinh khdi luong coi gid gao (xap xi), biét khoi lugng

-
e ————————

ctia khoi da ban dau 1a 3 ta.

A. 25 ta. B. 1 ta. C. 14 ta. D. 2 ta.

[
-1

e

Cau 63. Mot coc nude dang hinh tru c6 chiéu cao h = 16 cm va duong kinh day d = 6 cm. Trong
coc ¢6 chita mot lugng nude cao 10 cm. Tha vao coc nube 4 vien bi c6 cting duong kinh 4 cm. Hobi
nude dang cao cach mép cdc bao nhidu cm (lam tron sau dau phay hai chit s6 thap phan va b
qua do day ctia coc)?

A. 1,34 cm. B. 1,26 cm. C. 1,68 cm. D. 1,43 cm.
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Cau 64 (THPT Chuyén Thai Binh, lan 5, 2017).

Cét hinh quat tron AOB-hinh phéng c6 nét gach
chéo nhu hinh tit moét manh cac-tong hinh tron ban
kinh R va dan lai véi nhau dé duge mot phéu c6 dang

ctia mot hinh nén (phan mép dan coi nhu khong déang

ké). Goi x 1a géc 6 tam ciia quat tron diing lam phéu,
0 < x < 27. Tim « dé hinh nén c6 thé tich 16n nhat.
23 ~2V6 o

A.x = —m. B.z=—m. C.z=—. D.z=m.
3 3 3

Cau 65.
Mot d6 luu niém c6 hinh dang 1a dong ho cat gom 2 hinh nén chung dinh O
ghép lai, giéi han trong mot hinh tru thiy tinh. Trong d6 dudng sinh bat ky
cua hinh nén tao véi mat day hinh try mot goéc 60°, duong kinh day hinh tru
c6 do dai 1a 10 cm. Tinh thé tich phan khong gian ndm trong khéi tru nhung
nam ngoai hai khéi nén? (Két qua lam tron dén hang phan chuc).

A. 1360,3 cm®.  B.906,9 cm®.  C.453,4cm®.  D. 1020, 3 cm®. D

Cau 66. Mot khic gb hinh tru c6 ban kinh R bi cit béi mot mat phang khong song song véi day
ta dugc thiét dien 14 mot hinh elip. Khoang cach tit diem A dén mit day 1a 12 cm, khodng cach

tit diem B dén mat day 13 20 cm.

Dit khic gd dé vao trong hinh hop chi nhat c¢6 chiéu cao

bang 20 cm chita day nuée sao cho duong tron day cta khic ’ ’
gd tiép xtc véi cac canh day clia hinh hop chit nhat. Sau do, Soem
ngudi ta do lugng nudce con lai trong hinh hop chit nhat 1a 2 Al 1

lit. Tinh ban kinh ciia khic g. (Gia thiét ring, khic g5 khong  |pen! |

tham nude va két quéa lam tron dén hang phan chuc). — ..
A. R=28,2 cm. B. R=48cm. .
C. R=6,4 cm. D. R=5,2 cm.

Cau 67 (S6 GD va DT Long An, 2017). Mot cong ty thiét ké cac bon chita nuée hinh tru
N 2 2 N 2 h 2
bang nhya c6 thé tich V' khong doi, chieu cao h va ban kinh day R. Tinh ti so0 kK = — dé nguyén

R
vat lieu lam bon nude it tén kém nhat.
A.k:z B.k:zi C. k=2 D.k:l.
3 2 2

Cau 68.
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An c6 mot to giay hinh tron tam O, ban kinh 1a 12
cm. Trén duong tron, An lay mot cung AB c6 s6 do ‘ {
1a 2;, sau d6 cat hinh tron doc theo hai doan OA va = Bl I
OB. An dan mép OA va OB lai véi nhau dé duoc hai
hinh nén dinh O. Tinh ti s6 thé tich ctia khéi nén nho
so v6i khéi non 16n (xem phan dan gidy khong dang
k).
1 1 V10 V10

A. - B. -. C. — D. —.
8 4 10 )

Cau 69 (S6 GD va DT Can Tho, 2017). Mot cai ly dung nude c6 dang hinh tru véi chiéu
cao bang 12 cm, duong kinh day ly bang 4 cm va myc nude ban dau trong ly cao 10 cm. Nguoi ta
tha vao trong ly nudc nay bon vién bi sit c6 cting dudsng kinh 2 cm. Héi myc nude trong ly cao
thém bao nhiéu cm (két qua lam tron hai chit s6 thap phan)?

A. 1.75 cm. B. 1.33 cm. C. 1.25 cm. D. 1.67 cm.

Cau 70 (S6 GD va DT Can Tho, 2017). Mot ly nudce hinh tru ¢ chiéu cao biang 20 cm va
ban kinh day bang 6 cm. Lugng nude ban dau trong ly cao 10 cm. Nguoi ta tha vao ly nuéec mot
vién bi sit hinh cau c¢6 duong kinh bang 6 cm. Tinh khodng cach tit myc nude dén miéng ly sau
khi da tha vien bi sit.

A. 5cm. B. 10 cm. C. 9cm. D. 11 cm.
Cau 71 (THPT Lé Quy Do6n, Viing Tau, 2017). T mot khic gb c6 dang khoi tru cao 15
cm, ngudi ta tién thanh mot khic gé khdi nén c6 day tring véi mot day hinh tru va dinh 1a tam

day con lai ctia hinh tru. Biét phan gd bo di c6 thé tich 1a 300 ¢m?®. Tinh dién tich day ctia hinh

A: 10 cm?. B. 20 cm?. C. 30 cm?. D. 40 cm?.

DAP AN
[1.D][2. A|[3. B[4 B]|[5.C|l6. B][7. A][8. C]l9. A ][10.B |[11.A |[12.B |[13.D |
114.B ]|15.C |[16.A ]|17.A ]|18.B |[19.B |[20.C |[21.C |[22.C |[23.A |[24.A |[25.D |[26.C |
127.D |[28.A |[29.A |[30.A |[31.B ||32.A |[33.D |[34.B ||35.D |[36.A |[37.D |[38B |[39.A |
[40.B |[41.A ||42.C |[43.C |[44.A ||45.D |[46.A |[47.B ||48.C |[49.C ||50.D |[51.D |[52.C |
153.A |[54.A ||55.A |[56.D |[57.B ||58.C |[59.B |[60.B ||61.C |[62.A ||63.B |[64.B |[65.B |

166.A ]]67.C ]]68.C ||69.B ||70.C |[71.C |
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