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A. TRONG TAM KIEN THUC

Pai s6: Ham s6 lugng gidc, phuong trinh lugng giac; to hop — xdc suat, nhj thirc Niu - ton;

Hinh hoc: Phép bién hinh trong mat phang; dai cuong vé dudng thiang va mit phang; hai dudng thing
song song.

B. BAI TAP
I. TU LUAN )
Bai 1. Tim tap x4c dinh ctia mdi ham so sau:
1 V4
Q) y=————; b) y=tan| 3x—= |;
)Y 1-sin4x )Y ( 4)
0 y= sin x _ O|)y_'[anx+cotx
J3sinx+cosx’ cot? x—1
Bai 2. Tim GTLN va GTNN cua mdi ham s sau:
a) y=~1+sinx+2; b) y=3sinx+4cosx;
sinx+cosx—1
C) y=— :
SINX—COoSX+3
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
a) cos(2x—60°)+sinx=0; b) 3tan3x +cot3x—4=0;
¢) 4cos® x —3sin xcosx —sin® x =3; d) sin’4x+sin?3x =sin’ 2x+sin’x;

Bai 4. Véi cac chits6 0, 1, 2, 3, 4, 5 ¢6 thé lap duoc

a) Bao nhiéu s6 ty nhién c6 bon chit so;

b) Bao nhiéu s6 chan voi bon chir so6 khac nhau;

¢) Bao nhiéu s6 c6 bon chit s6 khac nhau trong d6 nhat thi€t c6 chir s6 0 va chir so 1;

d) Bao nhiéu s6 ty nhién c¢6 bon chir s6 khac nhau va chia hét cho 3.
Bai 5. Cho da gidc déu A1Az...Azn (N=2,ne N). Biét rang s6 vecto khéc vecto 0 ¢6 diem dau va diém
cudi thudc tap hop diem {A, A,,..., A, } bang 9 1an sé hinh chit nhat c6 cac dinh thugc tap hop diém

{ALA,... A} Timn.
Bai 6. Tim h¢ s6 cta x*° trong khai trién nhj thire Niu- ton ciia (2+X)" biét rang
3"CY-3"'C+3"*CI-3"°C +... +(—1)n C, =2048.
Bai 7. C6 2 vién bi xanh, 3 vién bi do, 5 vién bi vang c6 kich thude d6i mot khac nhau. LAy ngau nhién
4 vién bi, tinh x:élc suat dé lay dlgzqc ,

a) So vifen bi xanh bang so6 vién bi do;

b) It nhat mét vién bi vang;

¢) Co dung hai mau.
Bai 8. Mot t0 ¢6 12 hoc sinh gdm 6 hoc sinh nam (trong d6 ¢6 Binh) va 6 hoc sinh nir (trong d6 c6 Thu).
X&p ngau nhién t6 d6 thanh mét hang doc. Tinh
a) Xac sudt d¢ x¢ép duoc dau hang va cudi hang la hoc sinh nam; ‘
b) Xac suat dé xep dugc khong co hai hoc sinh cung gidi dung canh nhau, dong thoi Binh va Thu ciing
khong ding canh nhau. i
Bai 9. Trong mat phang toa d6 Oxy cho duong thang d c¢6 phuong trinh 2Xx—y+3=0 va duong tron
(C) ¢6 phuong trinh: X*+Yy®+2Xx—6y+6=0 . Hiy xac dinh phuong trinh anh cua d va (C) qua mdi
phép bién hinh sau:

a) Phép tinh tién theo u(L-2);

b) Phép d6i xting qua truc Ox, qua truc Oy;

c) Phép ddi xang tam 1(1;2);

d) Phép vi tw tam 1(1;2) tisé k=-2.



Bai 11. Cho tt dién ABCD ; diém | ndm trén duong thang BD va ¢ ngoai canh BD sao cho ID = 3IB. Goi

M; N 1a hai diém thudc canh AD ; DC sao cho MA = %MD ; ND =% NC.

a) Tim giao tuyén PQ cua hai mat phang (IMN) va (ABC);
b) Chirng minh ba dudng thang MN; PQ; AC dong qui.
Bai 12. Cho hinh chép tir giac S. ABCD. Goi G la trong tam tam giac SCD.
a) Tim giao tuyén caa hai mat phiang (SBG) va (SAC);
b) Tim giao diém cua dudng thang BG véi (SAC);
¢) Xac dinh thiét dién cua hinh chép khi cit boi mat phang (ABG).
Bai 13. Cho hinh chép S.ABCD ¢4 tt ca cac canh bang nhau va bang a. Goi M va N lan luot 14 trung
diém cua AB va SC.
a) Tinh dién tich thiét dién cua hinh chop cét bai (ABN);
b) Goi 1, K lan luot 1a giao diém cua duong thang AN, MN véi (SBD). Chimg minh ba diém B, I, K
thang hang;

¢)Tinh cac ty s6 EME
IN KN IK

Bai 14. Cho hinh chdép S.ABCD c6 day 1a hinh thang ABCD, AB la day lon. Goi G la trong tdm tam giac
SBC, G’ la trong tdm tam gi4c SAD. Biém M thay ddi trén canh SC ( M khac S,C). Mat phang (MGG’) cit
SD tai diém N.

a) Ching minh rang MN // GG’;

b) Goi H la giao diém cua GN va G’M. Chiing minh rang, khi M thay ddi trén canh SC (M khac S,C)

thi H ludn thudc mot duong thiang cé dinh.
Bai 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh binh hanh tdm O. Goi E, F va | 1an luot 1 trung diém cta
SC, SDva OC.

a) Tim giao tuyen d ctia hai mit phang (IEF) va (ABCD).

b) Goi M, N lan luot 13 giao diém cua d v&i AD, BC. Goi J 1a giao diém ctia ME va NF; Goi H 1a giao

diém cua DE va CF. Chimg minh rang: JH // AD // BC.

¢) Goi P 1a giao diém ctia NE va MF. Ching minh rang: SP // JH. Tinh ti s6 ‘;—ll;l
II. TRAC NGHIEM

Cau 1. Tap xac dinh cia ham s y = cotx
1+cos x

A. R\{kﬂ'/kEZ} B. R\{;T+k27z/keZ}

C. R\{%Jrkﬂ/keZ} D. R\{k—”/kez}
Cau 2. Tap xac dinh cia ham sb L+cosx la

1-cosx

A.R\{kﬁ,keZ} B.R C. R\{kZﬁ,keZ} D. R\{2+k27z keZ}
Cau 3. Gia tri nho nhat ciia ham s§ y = 2+sinxcosx 1a:

A. > B. 3 C. 2 D. Mbt sb khac

2 2 3

Cau 4. Gia tri 16n nhat caa ham sé y =sin® x—4sinx—5 la:

A. =20 B. -9 C.0 D.9

Cau 5. Trong cac ham sé sau day, ham sé nao 1a ham sé chin?

A. y:sin(x+%] B. y=sinx C. y=sinx+tanx D. y =sinx.cosx

Cau 6. Ham sé nao sau day dong bién trén khoang (%;n)

A. y=sinx B. y=co0sx C. y=tanx D. y=cotx



Cau 7. S6 nghiém caa phuong trinh sin(x+%j =1véi xe[r;27] la:

A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 8. Giai phuong trinh tanx=3.
A. xed. B.X=3+k27z(keZ).
C. x=arctan(3)+kr(k € Z). D. x=arctan(3)+k2z(keZ).
Cau 9. Sé nghiém trong khoang (-27;27) cia phuong trinh sin 2x = cos x 1a:
A.8 B.4 C.6 D.2
Cau 10. Phuong trinh: J/3.5in3x +cos3x = -1 tuong duong véi phuong trinh nao sau day:
A sin[3x-Z|=-1 B. sin| 3x+ = |=—2Z
6 2 6 6
C. sin| 3x+ 2~ =—i D. sin| 3x+ 2~ :1
6 2 6 2
Cau 11. Biéu kién cua m dé phuong trinh 3sin x+mcosx =5 vo nghiém la:
m<-4
A. B.m>4 C. m<4 D. 4<m<4
m=>4

Cau 12. Phuong trinh sin® X +4sin xcos x + 2mcos” x =0 c6 nghiém khi m la
A . m>2 B. m<2 C. m<4 D.m>4

Cau 13. Phuong trinh (3cosx—2)(2cosx+3m-1)=0 c6 3 nghiém phan biét x e (O . 37”) khi m la:

1
A.%<m<l B. m<-1 c.|m<3 D.%<ms1

m>1

Cau 14. Mot ngudi €6 7 cai 40 mau hong, 3 cai 40 mau d6 va 11 cai 40 mau xanh. Hoi ngudi d6 co bao
nhiéu cach chon hai cai a0 mau khac nhau ?

A. 131 B. 21 C. 210 D. 231
Cau 15. Mot hoc sinh ¢6 4 quyén sach Toan khac nhau va 5 quyén sach Ngit vin khac nhau. Hoi c6 bao
nhiéu cach xép 9 quyén séach trén gia sao cho hai quyén sach ké& nhau phai khac loai?

A. 20 B. 2880 C. 362880 D. 5760
Cau 16. An va Binh ciing 7 ban khéc ri nhau di xem bong d4. 9 ban dugc xép vao 9 ghé thanh mét hang
ngang. C6 bao nhiéu cach xép chd ngdi cho 9 ban sao cho An va Binh khong ngdi canh nhau?

A. 40320 B. 322560 C. 357840 D. 282240
Cau 17. C6 bao nhiéu s6 tu nhién c6 5 chir s, sao cho trong mdi sé do, chir s6 dung sau Ién hon chir s6
dang trudc?

A. CS B. C? C. AS D. AS
Cau 18. Trong mat phang cho 5 dwong thang song song a,,a,,a,,a,,8, va 7 duong thang song song
b,,b,,b,,b,, b, b, b, dong thoi cit 5 duong thang trén. Tinh s6 hinh binh hanh tao nén béi 12 dudng thang
da cho.

A. C} B. C2.C? C. Ci+C? D. A.A
3 Tm ha c& cia w2510 Y 3 15
Cau 19. Tim hé so6 cua x~y trong khai trién (x +xy)
A. 3003 B. 5005 C. 455 D. 1365
Cau 20. Gia trj cia tong A=Ch, +C2,; +....C22% bang:
A 22016 B 22016 _1 C 22016 _2 D 42016

Cau 21. Tim hé s6 caa x° trong khai trién (1+ xsj biét tong cac hé sb trong khai trién bang 1024.
X

A. 165 B. 210 C. 252 D. 792
Cau 22. Tim h¢ s6 ciia x° trong khai trién cua da thuc x(1—2x)° + x*(1+3x)"
A. 61204 B. 3160 C. 3320 D. 61268



Cau 23. Gieo ngau nhién hai con slic sac gidng nhau can dbi, dong chat. Xéac suét cta bién cb “Tong so
cham cua hai con suc sac bang 6” la
L B. c D. >
12 , 36 36 .36 ,
Cau 24. Trong so 100 bong den c6 4 bong bi hong va 96 bong tot. Tinh xac suat dé lay dugc 2 bong tot tur
s bong da cho.
A 12 o 2 . 14 p, 15
165 25 162 ~ 164
Cau 25. Cho hai duong thang song song. Trén duong thang thur nhat ta lay 10 diém phan biét. Trén duong
thang thir hai ta lay 20 diém phan biét. Chon ba diém bat ky trong cac diém trén. Xac suat d¢ ba diém chon
dugc tao thanh tam giac la:
10C2 +20C2 B, 20C; +10C3, .
Ca Ca Ca Ca
Cau 26. Trong 1 bai thi trac nghiém khéch quan cd 20 cau, mdi céu c6 4 phuong 4n trd 101 trong do chi ¢6
1 phuong an ding. Mot hoc sinh khong hoc bai nén lam bai bang cach chon ngau nhién moéi cau mot
phuong an . Tinh xac suat dé hoc sinh do tra loi dang 10 cau?
310 0 310 310 1
A. ye B. Coo— 27 C. yo D. 70
Cau 27. Trong mot cuoc lién hoan cp 6 cap nam ni, trong d6 c6 3 cdp la vo chdng. Chon ngau nhién ra 3
nguoi tham gia tro choi. Tinh xac suat dé trong ba ngudi dugc chon khéng co cap vo chong nao?
A. E B. i C. E D. l
22 22 4 4
Cau 28. Trong mat phing Oxy, cho véc to v(—4;2) va diém M '(=1;3). Héi M ' I anh cua diém nao qua

A.

phép tinh tién theo v?
A. M (-5;5) B. M (3;1) C. M(=3-1) D. M (5:-5)
Cau 29. Cho hai duong thing d va d’ vudng goc véi nhau. Hoi hinh tao boi hai dwdng thang d, d” ¢6 bao
nhiéu truc ddi xang:
Al B.2 C.4 D. V6 sb
Cau 30. Cho bén diém A, B, C, D khdng cung nam trong mét mat phang. Trén AB, AD lan luot liy céc
diém M va N sao cho MN cit BD tai |. Biém | khong thudc mit phiang nao sao day:
A. (BCD) B. (ABD) C. (CMN) D. (ACD).
Cau 31. Chon khang dinh sai trong cac khiang dinh sau:
A. Hai mat phang c6 mét diém chung thi chiing con c6 vo sé diém chung khéc nira.
B. Hai mat phang phan biét c6 mot diém chung thi ching c6 mot duong thing chung duy nhét.
C. Hai mat phang c6 mot diém chung thi ching c6 mét duong thang chung duy nhat.
D. Néu ba diém phan biét M, N, P cting thudc hai mat phing phan biét thi chiing thang hang.
Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 day Ia hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luot 12 trung diém céc canh AB,
AD, SC. Thiét dién caa hinh chép véi mp (MNP) 1a mét da giac c6 bao nhiéu canh?
A.3 ‘ B.4 C.5 D.6
Cau 33. Cho 4 diém khdng cung thuc mot mit phiang. Trong céc phét biéu sau déy, phat biéu nao sai?
A. Trong 4 diém d3 cho khong c6 ba diém nao thang hang
B. Trong 4 diém da cho luén tdn tai 3 diém thang hang
C. S6 mat phang di qua 3 trong bbn diém da cho 1a 4
D. S6 doan thang ndi 2 diém trong 4 diém da cho 14 6
Cau 34. Thiét dién caa mat phang véi ti dién 1a
A. Tam giac hoac tir giac B. Ludn la mot ti giéc
C. Lubn la mot tam giac D. Tam giac hoac tr giac hoac ngii giac
Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD, M la diém thudc mién trong tam giac SAD. Phat biéu nao sau day 1a dung?
A. Giao diém cua (SMC) véi BD 1a giao diém cua CN voi BD, trong d6 N 13 giao diém cua SM véi AD.
B. Giao diém cua (SAC) véi BD 1a giao diém caa SA vai BD
C. Giao diém cua (SAB) véi CM 1a giao diém cua SA va CM
D. Puong thing DM khéong cit (SBC)
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Thoi gian lam bai: 90 phut, khéng ké thoi gian phat de.

PHAN I. TRAC NGHIEM (5,0 diém — thoi gian 1am: 45 phut) Ma dé 114

Cau 1. Trong cac phuong trinh sau, phuwong trinh nao cé nghiém?
A. sin®x+sinx-6=0 . B. cosx:%.

C. cot’ x—cotx+5=0 . D. 2cos2x-cosx—-3=0 .
Cau 2. Tim chu ky tuan hoan ciia ham s0 y =sinx .

AT=rx. B.T=0. C.T=2r. D.T=%.

Cau 3. Tim hé s6 cua x* trong khai trién cta biéu thire (1- 2X)8 :

A. 448 . B. 56. C. 56 . D. —448 .
Cau 4. Trong mat phang toa do Oxy, cho duong thang d c6 phuong trinh 3x —y—3=0. Phép bién hinh
c6 duoc bang cach thuc hién lién tiép phép vi tu tim | (2;3) ti s6 k =—1va phép tinh tién theo vecto
Q(l; 3) bién duong thang d thanh duong thang d’. Viét phuong trinh duong thang d”.

A. 3x—y+3=0. B. 3x+y+3=0. C. 3x+y-3=0. D. 3x—-y-3=0.
Cau 5. D(f)i tuyén hoc sinh giéi mon toan c~ﬁa truong THPT Kim Lién gérr} ¢6: 5 hoc sinh khéi 10; 5 hoc
sinh khoi 11; 5 hoc sinh khéi 12. Chon ngau nhién 10 hoc s‘inh tl‘J.: do6i tuyén di tham du ky thi AMC. Co6
bao nhiéu cach chon dugc hoc sinh cua ca ba khoi va ¢é nhiéu nhat hai hoc sinh khoi 10?

A. 50. ) B. 500.’ ) C.’50‘1. ) D. 502.
Cau 6. C6 bao nhiéu so c¢6 hai chir s0 ma tat ca cac chir so déu la so 1¢?

A. 25. B. 20. C. 10. D. 50.
Cau 7. Tim s nghiém trong khoang (—;7) clia phuong trinh sin x = cos 2x .

A. 3. B. 2. C. 1 D. 4.

Cau 8. Tim tap gi tri cia ham s6 y = COS(2019X —%) .

2

A [-11]. B. {_Q;g} , C.|242]. D. [-2019;2019] .

Cau 9. Tinh gié trj cia tong T = Cly,q +CZ o +C3 oo+ CA22.

A T =22, B. T=2"%-2. C.T=2"°-1. D. T =3,
Cau 10. Trong mit phang toa do Oxy, phép tinh tién theo vecto \7(3; —2) bién duong tron
(C) :X? 4+ y? =2y =0 thanh dudng tron (C ') . Tim toa d0 tAm I’ cua dudng tron (C ').

A 1'(3-3). B. 1'(=3;1). c. 1'(3-1). D. 1'(-3;3).
Cau 11. Phuong trinh J3sinx+cosx =1 tuong duong voi phuong trinh nao sau day?
A. sin| x+Z :i. B. cos| x— 2~ :i. C. sin| x-Z :i. D. cos| x+2 :i.
3) 2 3) 2 6) 2 6) 2

Cau 12. Tir cac chir s6 0;1;2;3;4;5¢6 thé 1ap dugc bao nhiéu sb chin c6 bén chit sé ma cac chir s6 doi
mot khac nhau.

A. 156. B. 240. C. 180. D. 106.
Cau 13. Tim tap xé4c dinh ctia ham sd y=tanx .

A.R\{%+k7z|kez}.B.R\{kZ;ﬂkeZ}. C. R\{kz|k eZ}. D.R\{%+k2ﬁ|kez}.

Cau 14. Trong cac ham s sau, ham s6 nao 14 ham s6 12
A. y=xsinx . B. y=sin’x . C. y=cos3x . D. y=2xcos2x .



Cau 15. Trong cac ham sb sau, ham s6 nao nghich bién trén khoang (%37”] ?
A. y=cCosX . B. y=sinx . C. y=cotx . D. y=tanx .

Céau 16. Cho céac hinh vé sau:

© & H L

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
Trong cac hinh trén, hinh ndo co truc ddi ximg va dong thoi c6 tam ddi xing?
A. Hinh 3. B. Hinh 2 va hinh 3.
C. Hinh 1. D. Hinh 1 va hinh 4.

CAu 17. Trong cic ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A. Hai dudng thing khong c6 diém chung thi chéo nhau.

B. Hai dudng thiang phan biét khong cit nhau, khong song song thi chéo nhau.

C. Hai duong thang chéo nhau thi khong c¢6 diém chung.

D. Hai duong thang phan biét khong chéo nhau thi hodc cit nhau hodc song song.
Cau 18. Trong cac khing dinh sau, khing dinh nao ding?

A. C6 duy nhit mot miat phing di qua ba diém phan biét cho trudc.

B. C6 duy nhat mot mit phang di qua hai duong thang cit nhau cho trudc.

C. C6 duy nhit mot mit phang di qua mot diém va mot duong thang cho trude.

D. Qua bén diém phan biét bat ky c6 duy nhat mot mat phang.
Cau 19. Cho hai dudng tron bang nhau (I ; R) va (I B R) vai tam | va I’ phan biét. Co bao nhiéu phép vi
tw bién (I;R) thanh (1;R)?

A. Vo sb. B. 0. C.2 D. 1.
Céu 20. Giai phuong trinh cotx =-1 .

A. X=—%+kﬂ'(keZ). B. X=—%+kﬂ'(keZ) .

C.X=7r+k72(keZ). D. X:—%+k2ﬂ'(k€Z).

Cau 21. Co bao nhiéu s6 tu nhién c6 sau chit s6 sao cho trong mdi s6 d6 chir s6 sau 1én hon chit so trudc?
6 6 6 6
A. C; . B. A . C. A D.C, .

a3

Cau 22. Cho tir dién ABCD c6 AB=BC=AC=CD=DB=a,AD= — Goi M 14 trung diém ciia AB;

diém O 1a tm duong tron ngoai tiép tam gidc BCD. Puong thang AO cat mit phang (MCD) tai G. Tinh
di¢n tich tam giac GAD.

J3.a2 5 3./3.a c 3./3.a2 5 J3.a?

32 - 32 - 16 16
Cau 23. DBé kiém tra mot tiét mon toan cua 16p 12A ¢6 25 céu trac nghiém, mdi cau c6 bén phuong an tra
101 trong d6 chi c6 mdt phuong an dting. Mot hoc sinh khong hoc bai nén lam bang cach chon ngau nhién
moi cau mot phuong an. Tinh xac suat dé hoc sinh d6 lam dung dap an 15 cau.
15 »l0 15 al5 15 »l0
15 B C...3 C C...3 D C...3
' 425 ' ' 425 ' ' 425 ' ' 420 '
Cau 24. Tim s6 diém biéu dién cac nghiém cta phuong trinh |sin X —CO0S X| +8sinxcosx =1 trén dudng

A.

tron lugng giac.
A. 2. B. 3. C. L D. 4.



10
Cau 25. Khai trién da thuc P(x):(%+§xj =a,+aX+..+ax’ +a,x°. Tim hé sb a,
(0<k<10;k eN) I6n nhét trong khai trién trén.
27 27 2° 28
A. 3TC170. B. 1+3TC170 C. ECE) D. Eclgo

PHAN II. TU LUAN ( 5,0 diém — thoi gian lam 45 phiif)
Cau 1. (1,5 diém)
a) Giai phuong trinh: sin? X + 2+/3sin Xcos X —€os? X = —2 .

b) Tim tét ca cac gia tri thuc ctia tham sé m dé phuong trinh sau c6 nghiém: €0s* X ++/COSX+m =m.
Cau 2. (1 diém)
Ban cén sy 16p 11A truong THPT Kim Lién ¢6 2 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Nhan dip ky ni¢m 45
nam ngay thanh lap trudng, gido vién chil nhiém 16p chon ngau nhién 3 hoc sinh trong ban can sy téi du
chuong trinh “ 45 NAM - SEN VANG HOI NGO”. Tinh xac suét dé 3 hoc sinh dugc chon ¢6 ca nam va
ntr.

Cau 3. (2,5 diém)

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh thang (AB // CD, AB = 2CD). Goi M 1a trung diém cuta
canh SC.

a) Xac dinh giao tuyén cta hai mit phang (SAB)va (SCD).

b) Xac dinh giao diém K ctia dudng thang AM v6i mat phing (SBD). Tinh ty s6 % :



