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Phiéu khdo bai s6'1.1 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 01. Tap xac dinh va gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham s6 lwgng giac
PAQA QA

n A 14 . 2. \ ~ t
1) Tim tap xac dinh cia ham s6 y = ‘ai .
sin2zx —1
Loi giai tham khao

sin2x —1=0 {sin?x:cl

cosz =0

biéu kién:
cosx =0

xzz—kkw
=

Jiiz—l—k}ﬂ'
2

2x¢g—|—k27r

& (keZ).

xzz—klm
2

TXD: 7 = R\{%—l—kw; g—i—kw}, (k € 7).

cotx

1. Tim tap xac dinh chiaham s6 y = ——-
cos2z +1

2) Tim gid tri I6n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham
o 9
56 f(z) = ———-
3—sinw

Loi giai tham khao

biéu kién: 3 —sinz = 0 : ludn dung Vz € R.
Tacd: —1<sinz <1< 1> -—sinz > -1

(1)423—sin:c22<:>l§;§l
4 3—sinx 2

P e

4 3—sinx 2 4 2

nrlinf(:lj):g khi sinz =-1&z=...
=1 F 4
mﬂgxf(x)zg khi sinz =12 =....

2. Tim gid tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham
SOy = _ 8
3—2cosw

3) Tim gid tri I6n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham

sd y = sin” 2 — sinx + 5.

Loi gidi tham khao
Dat t =sinz, te[-L1]=y=t —t+5.
Xét parabol (P):y =t* —t+5 khi t € [-1;1].

Hoanh do dinh ¢ = —~ =1 =, =19,
2 2 1
Bang bién thién:
' 1/2 |

Suy ra: miny = % va maxy = T7.

3. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham

s8 y =2cos’x —2cosz + 7.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607

Trang 1



Phiéu khdo bdi s6'1.1 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 7.

BAI TAP VAN DUNG
Véi k € Z, tap xac dinh cia ham s6 y = cotz la
. T | T
A. '@:R\{w+k§}~ B.@Z‘:R\{kgj-
C. =R D. 7 =R\ {kr}.
V6i k € Z, tap xac dinh cia ham s6 y = tan |3z +% la
A. @:]R\{%-Hm}- B. 7 =R\ {kr}.
c. o—r\ | AL D. 7 =R
12 3
Véi k € Z, ham s§ y = 2S8040 dinh khi
1—cosz
A. v =7+ k2m. B. z = k2m.
T
C.x¢§+k7r. D. z = k.
Gia tri 16n nhat cia ham s6 y = 4sinz — 3 1a
A. —T. B. —3.
C. 1. D. 3.
Gia tri 1é6n nhat chahamsé y =1 —2cosz la
A. 0. B. 3.
C. —1. D. 4.

Gid tri 16n nhat ctaham sd y =1 —2cosz — cos’ z 1a
A. 2.

B. 5.

C. 0.

D. 3.

* C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s& m dé phuong trinh cos’ z —cosz +5=m ¢6
nghiém ?

A. 3.

B. V6 s0.

C. 2.

D. 4.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 2




Phiéu khdo bai s6'1.2 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 01. Tap xac dinh va gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat cia ham s6 lwgng giac
PAQA QA

. ~ ta
1) Tim tap xac dinh chtaham s6 y = & .
sin2z — 1
Loi giai tham khao

sin2x—1=0 1sin2x¢1

cosz =0

biéu kién:
cosx =0

xzz—kkw
=

xiz—kkm
2

2x¢g—|—k27r

& (ke Z).

xzz—kkm
2

TXD: @:R\{%Jﬂm; g+lm}, (k € Z).

tan 2z

1. Tim tap xac dinh chiaham s¢ y = ——-
cos3zr +1

2) Tim gid tri I6n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham
a0 9
S5 @) = ——.
3—sinx

Loi giai tham khao

biéu kién: 3 —sinz = 0 : ludn dung Vz € R.
Taco: —1<sinz <1< 1>-—sinz > -1

<:>423—Sin:1:22<:>l§;§l
4 3—sinzx 2

@ggiggjggﬂaj)gg

4 3—sinz 2 4 2

nrlilrlf(:lj):g khi sinz =-1& 2 =..
=1 F 4
mﬂgxf(z):g khi sinz =12 =....

2. Tim gid tri I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham
10

SOy =—""78#H—":
Y 4 4+ cosz

3) Tim gid tri I6n nhat va gid tri nhé nhét ctia ham
s6 y = sin® z — sinz + 5.

Loi giai tham khao

Diatt =sinw, te[-L1]=y=1t"—t+5.
Xét parabol (P):y =t* —t+5 khi t € [-1;1].

Hodnh do dinh ¢ = — — = L= 4 =12,
20 2 4
Bang bién thién:
! 1/2
y

Suy ra: miny = % va maxy ="T7.

3. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat caa ham

s6 y =cos’x —2cosz + 3.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607

Trang 3



Phiéu khdo bdi s6'1.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG
Véi k € Z, tap xac dinh cia ham s6 y = 1 1a
coS T
A. ”@:R\{g-i—k%r}. B. ¥ =R\ {k2n}).
C. @:R\{g—i—kw}. D. ¥ =R\ {kr}.
.. A 1A e . s ~ 1—3cosz .,
Véi k € 7Z, diéu kién xac dinh cia hams6 y = —— 1a
sin

A. x = 2km. B. z = km.

T k
C. z=—+km D. 2= —-

2 2
Tap xac dinh cia ham s y = tanz+1 1a

cos2x —1
A. =R\ {k2r}. B. 7 =R\ {kn}.
C. @:R\{gww}. D. @:R\{%}.
Piéu kién xéc dinh ctia ham 8 y = <% 1y
COS T

A. z = k. B. z = k2.

T kmw
C. 2= —+km D. z = —.

2 2
Goi M, m lan luwgt 1a gia tri l1on nhat va gia tri nhé nhat cia ham s6 y = 2cos|z + % . Khi d6
M —m béng
A. 2. B. 4.

C. o D. 22

Goi M, m Tan luot 1a gid tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctia ham s6 y = cos® 2z + cos 2z + 4.
Khi d6 M + 2m bang

2 2
C. 14. D. 13.

) ’ sinx+2cosz—+1 \
* Gia tri nho nhat m va gia tri 1én nhat M ctaham sd y = — [an lwot la
sinz+cosx +2

A.m:—%;M:L B. m=1 M=2.
C m=-2 M=1. D. m=-1;, M =2.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 4




Phiéu khdo bai s6 2.1 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gip

16p 11

Bai todn s6 02. Phwong trinh luwgng gidc co ban

A QAGA

a=>b+ k27w

1 i =sinb & .
) |sina = sin o= — bt k2

Vi du. Giai: (2sinz —1)(sinz +3) =0

2sinz—1=0

1.

sing = sinb &

Vi du. Giai: (2sinz + 1)(sinz — 2) = 0.

) 1 LT
<~ PN = _ = _
sing =—3: VN, = O8I T
v =24 kon v =1+ k2r
& 6 & 6 (k € 7).
™ 5
r=m——+ kK27 r=—+4k27
6 6
2 ; a=>b+ k2w
= = .
CcOSa = COS 0= bt k2m

Vi du. Giai: (2cos 3z — \/g) (2cosx —4) =10

2cos3x—\/§:0 J§ o

= & c0S3r = — = cos—

Cosx:2:VN0 2 6
k2w

<:>3x::|:%+k27r<:>a:::t%+—,(k62).

3

[P

cosa = cosb &

Vi du. Giai: (2cos2z + 1)(cosz + 5) = 0.

3) |tana = tanb & a :b+k7r|.

Vi du. Giai: 3tan[x—%]=\/§
s \/g s ™
& tan|le ——|=— & tan|z — —| = tan—
3 3 3 6

- tree="1kn ke).
36 2

ed

tana = tanb & .o

Vi du. Giai: tan [23: — %] — \/g = 0.

4) |Cota =cotb & a :b+k7r|.

Vi du. Giai: 3cot [Zx — %] = \/g

2:1;—Z zﬁzcotz
4 3 3

& cot

4:)2:5—2:£+/€7r<:>2x:7—7r+k7r
4 3 12

@:1::7—7T+k—w, (ke Z).
24 2

4.

COba = COtD & i

Vi du. Giai: cot|3x + ?ZTW

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607

Trang 5



Phiéu khdo bdi s6'2.1 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

BAI TAP VAN DUNG
Cau 1. Tim tat ca cac gia tri thuiee ctia tham s6 m dé€ phueong trinh sinz — m =1 ¢d nghiém ?
A. —2<m<0. B. m <O0.
C. m>1. D. 0<m<1.
Cau 2. Tap hop tat ca cac gia tri thue ctia tham s6 m dé€ phwong trinh cosz —m = 0 vo nghiém la
A. (—o0;—1). B. (—o0;—1JU[L+00).
C. (L+0o0). D. (—oo;—1) U (1;+00).

Cau 3. Véi k € Z, ho nghiém ctua phuong trinh sinz = —1 la

A z=-"1km B. 1 =——+k2m.
2 2
3T
C. z=km D.xz;-i—lmr.
A . A . .2z om \
Cau4. Véi k € Z, ho nghiém ctua phuong trinh sm[g—g =01Ia
A. z =km. B. x:2_7r+k3_7r.
3 2
C. z="+km D.a::z—i——k?m
3 2 2

Cau 5. Vdi k € Z, tap nghiém ctia phuong trinh 2cosz = 2 1a

A {2 4 kont. B. |- 4+ kom 2™ 4 jon
4 4 4
C. {iSl k:27r} D. {3 +kom 3T 4 k27r}
4 4
Cau 6. Vi k € Z, tap nghiém ctua phuong trinh 2sin2z +1 =0 la
s s T s
A i —+ k27 —+k27r . B. \—— +kn;—+ k7
12 12 6 12
oA I W D. |- 4 hom; ™ 4 jonl.
12 12 6 12
~ ,- ~ A ) \ T \
Cau 7. Véi k € Z, tap nghiém cta phuong trinh J3 tang +3=01la
A. —z+k37r . B. —z+k7r .
9 3
T
C. {—m + k37}. D. {g + kw} :
Cau8. Vi k € Z, ho nghiém ctia phuong trinh cot2z = 31
—3 T ™
A. = = arccot + k. B. 1=—+k—-
6 2
C. x:—i—l—kz- D. x:—z-i-lmr.
12 2 6

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Doan - 0933.755.607 Trang 6




Phiéu khdo bai s6 2.2 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 02. Phwong trinh luwgng gidc co ban

PR @k ke
a:b+k27r . T )
1) |sinag = sinb & . 1. sina =sinb <
a:7r—b—|—k27r ......................................
Vi du. Giai: (2sinz — 1)(sinz +3) = 0 Vi du. Gidi: (2sinz — v2)(sinz + 4) = 0.
2sinz —1=0 ) 1 T
& & =~ =sin—
sing =—3: VN, = O8I T
x:£+k27r $:z+k2ﬂ'
& 6 & 6 (k € 7).
™ 5
r=m——+ kK27 r=—+4k27
6 6
a=0b4+k2r | |
2) |cosa = cosb & . 2. cosa =cosb <
a=—b+k2r | e,

Vi du. Giai: (2cos3z — \/g) (2cosz—4)=0

2008355—\/5:0 \/5 T
=

& coS3r = — = cos—
(:033:22:\/'N0 2 6
T T k2w
sr=t—+4+kR2reor=t—+— (k€Z).
6 18 3

Vi du. Giai: (2cos3z —1)(cosz +2) = 0.

3) |tana = tanb < a = b + k7|

Vi du. Giai: 3tan [x — g] = \/g

™ \/5 s ™
& tan|r ——|=— & tan|z — —| = tan—
3 3 3

6

@x—£:z+k7r4:):c:z+k7r, (keZ).
3 6 2

3. tana = tanbd < .ooviiiii

2x—§]—\/§=0.

Vi du. Giai: tan

4) |cota =cotb < a=0+kn|
2:5—1]:\/5
4
J3 77

< cot 23;—Z = — = cot—
4 3 3

Vi du. Giai: 3cot

<:>21’—£:z—|—k71'<:>21‘:7—7r+k71'
4 3 12

<:>x:7—7r+k—ﬂ, (ke Z).
24 2

4. cota=coth < ..ooviiiiiiii

Vi du. Giai: cot|3x + 3%

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607

Trang 7



Phiéu khdo bdi s6°2.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 8.

BAI TAP VAN DUNG
Tim tat ca cac gid tri ctia tham s6 m dé& phuwong trinh sin 2z = m c6 nghiém ?
A. m e (—1;1). B. me[-11].
C. me(—22). D. m €[-2;2].
Tim t4t ca cac gid tri ciia tham s8 m dé phuwong trinh cos” 2z = m + 1 ¢4 nghiém ?
A —-1<m<1. B. m <1.
C. -1<m<0. D. m > 0.

Véi k € Z, phwong an nao sau day sai ?

A. cosx:0<:>x:g+k7r. B. cossz@xz%%—ka.

C. cosz =1z = k2. D. cosz=—-1< 2z =m+ k27 .

Véi k € Z, hdy chon khéng dinh ding ?
rT=o+km T =+ k27

A. sinz =sina & . B. cosz =cosa & .
r=7m7—o-+kr r=—a+ k2w
T =+ k27 r=a«a+ k27

C. sinz =sina < . D. cosxz = cosa & .
T =—a+ k27 r=m—o+ k27

Véi k € Z, phuong trinh 2sinz — 2 =06 tap nghiém la

A. z—|—]<:27r;—z—|-k’27r . B. Z—I—k:27r;5—7r—|-]<:27r .
4 4 4 4
C. 1Z 4 k2nl- D. 1T 4 kor 3T 4 kor!.
3 4 4
Véi k € Z, tap nghiém cua phuong trinh \/5 cost+1=0 la
A {+Z 4k b B. {+ = 4 k2r|-
4 4
c. {+37 Tl D. |+ ¢ forl.
4 2 4

Véi k € Z, ho nghiém cuia phuong trinh tanz — J3=01a

A =" 4k B. z =~ 4 kom
6 6

C. xzz—l—kw. D. $:z+k27r.
3 3

Véi k € Z, tap nghiém cta phuong trinh 3 cot [m - %] — \/g =0 la

A 1ZT gl B. |Z 4 krl.
3 3

C. {g + k27r}~ D. {kn}.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Doan - 0933.755.607 Trang 8




Phiéu khdo bdi s6'3.1 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai todn s6 03. Phwong trinh bac hai theo mot ham lugng giac

—— Phwong phap: Ding cic cong thirc lirong gidc dwa vé cung mot ham lugng gidc va cung cung.

1) Giai phwong trinh: 2cos” z + 5sinz —4 = 0. | 1. Giai phwong trinh: sin® z + 4 cosz — 4 = 0.
& 2(1—sin’2) + 5sine —4 =0
& —2sin® z 4 5sinz —2 =0
T
Ging—L—gink |[#=— k2T
sinz =2: VN, =" 1 kon
6
2) Giai phuong trinh: cos2z + 3cosz —1 = 0. 2. Giai phuong trinh: cos2z + 5sinz — 3 = 0.
& (2cos’z — 1)+ 3cosz —1=0
& 2cos’ T+ 3cosz —2=0
(:osac——l—cosz—7T 2
9 3 1= 12
cost =—2: VN, 3
3) Giai phwong trinh: cos4z +12sin>2 —1 = 0. | 3. Giai phwong trinh: cos4z + 10sin’z —1 = 0.
& (2c08” 22 — 1) + 12.# —1
& 2co8’ 2z —6cos2z +4=0
cos2z =1 5 12 .
= = = & T = KT.
cos2x =2: VN, ! T EEAT
4) Giai phuong trinh: tanz + 4cotz = 5. 4. Giai phuong trinh: tanz + 5cotz + 6 = 0.
sinz = 0 km
DK: =sin2z =0& = —-
COST # 2
Phuong trinh < tanz + 4. =9
tanz
& tan’r —Stanx +4 =0
tanz =1 T
., T + km (TM)
tanz = r = arctan(4) + km
5. Tim tat ca tham s6 m d& phuong trinh 2cos® z + 3sinz — 4 +m = 0 cé nghiém ?

Gidi. Phuong trinh < 2(1 —sin® ) + 3sinz — 4+ m = 0 & m = 2sin’z — 3sinz + 2 (%)
bat sinz =t, t € [-1;1]. "
(*) & m = 2t> — 3t + 2 = f(t) cOnghiém t € [~ 1;1].

Véi f(t) la parabol c6 dinh [ [%,g] la diém cuc tiéu.

Phuong trinh da cho c6 nghiém khi parabol va duong y = m 6 diém chung < 7/8 <m < 7.

——— Sai ldm thuong gdp: Hoc sinh sir dung diéu kién cé nghiém ciia pt bdc hai la A > 0.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan - 0933.755.607 Trang 9




Phiéu khdo bdi s6'3.1 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 7.

BAI TAP VAN DUNG
Cho phuong trinh cos2z — cosz + 2 = 0. Néu dat ¢ = cosz, phuong trinh da cho trd thanh
phuong trinh nao sau day ?
A. 2" —t4+2=0. B. —2t" —t +2=0.
C. 2t —t+1=0. D. —2t* —t+3=0.

Cho phuong trinh cos2z + sinz —1 = 0. Néu dat ¢t =sinz, (—1 <t <1) thi phwong trinh da
cho tré thanh phuong trinh nao sau day ?

A. 28 +t=0. B. 2t° —t = 0.
C. —2t° —t=0. D. 2* +t—2=0.
Véi k € Z, ho nghiém ctia phuong trinh cos® 2 + 3sinz —3 =0 la

A z=-2 1% B. =~ +k2m.
2 2
C. z = k2. D. z =7 + k2m.
Véi k € Z, tap nghiém cua phwong trinh cos2z + 2sinz —1 =0 la
A. {k?w; 54— kQW}- B. {lmr; g+ k27r}-
C. {k2m; m+ k2~n}. D. {kw; — g + kQW} :

Phuong trinh cosz — cos2x = 0 ¢d tat ca bao nhiéu nghiém thudc doan [0;27] 7
A. 3.
B. 1.
C. 2.
D. 4.

Véi k € Z, tap nghiém ctia phwong trinh cos 4z + 12sin*z —1=0 1a

A. = KkK2m. B. x:g-l—lm.
C. z=km. D.x:k—W-
2
Véi k € Z, tap nghiém ctia phwong trinh =2tan’ z — 3tanz + 3 la
cos” z

T = T + k7 T
A. |7 4 . B. = —+km.

r = arctan?2 + km 4

T

c [T TR . D. v =1 +k2m

r = arctan2 + k27 4

Tim t4t ca c4c gid tri ctia tham s8 m d€ phuong trinh —sin® z — 3cosz + 3m = 0 ¢4 nghiém ?

A. —1<m<1. B. -1<m<1.
C.m<E- D.mSE-
12

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 10




Phiéu khdo bai s6° 3.2 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 03. Phwong trinh bac hai theo mét ham lwong giac

——— Phwong phdp: Ding cic cong thirc lwong gidc dwa vé cung mot ham lwong gidc va cung cung.

1)

Giai phwong trinh: 2cos’ z + 5sinz — 4 = 0.
& 2(1—sin’z) + 5sinz —4 =0
& —2sin’ 2 + 5sinz —2 =0
1 v =2+ k2
2 5 .
sinz =2: VN, x:%—i—kﬂw

. .
ST = = Sin—

1. Giai phwong trinh: 2cos® z + 3sinz — 3 = 0.

2)

Giai phuong trinh: cos2z 4+ 3cosz —1 = 0.
& (2cos’z —1)+3cosz —1=10

& 2cos’ x4+ 3cosz—2=0

COST = —— = COS—
2

cosy = —2: VN0

3 <:>x::|:2?7r+k27r.

2. Giai phuong trinh: cos2z + 5sinz + 2 = 0.

3)

Giai phuwong trinh: cos 4z + 12 sinfz —1=0.

1—cos2z B

& (2cos” 2z — 1) +12. 1

& 2c08’ 2z —6cos2z +4 =0
cos2z =1

2r = k2 = k.
<:>0032x:2:VN0<:>x T T

3. Giai phwong trinh: cos4z —12cos’ z +11 =0

4)

Giai phuong trinh: tanz + 4 cotz = 5.

sinz = 0 km
bK: =sin2z =0 v = —-
cosz =0 2

1
tanz
S tan’z —Stanz +4 =0

Phuong trinh & tanz 4 4. =3

tanz =1 =24 kr (T™)

xr = arctan(4) + kmw

tanz = 4

4. Giai phuong trinh: tanz +12tanz + 13 = 0.

|9

Tim tat ca tham s8 m dé phwong trinh cos’ z — cosz + 3 = m cé nghiém ?

Giai.

——— Sai ldm thuong gdp: Hoc sinh sir dung diéu kién cé nghi¢m ciia pt bdc hai la A > 0.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607
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Phiéu khdo bdi s6'3.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 5.

Cau 6.

BAI TAP VAN DUNG

Cho phuong trinh 4 cos2z — cosz + 2 = 0. Néu dat ¢ = cosz thi phwong trinh da cho trd thanh
phuong trinh nao sau day ?

A. 8P —t—2=0. B. —4t* —t+6=0.
C. -8’ —t+6=0. D. 4" —t—2=0.
Véi k € Z, ho nghiém ctia phuong trinh cos2z 4 6sinz —5 =0 la

A. 1 =7+ k2T B.w:g—l—k%r.

C. z=Kk2r. D. x:—g—i—k?m

Hai ho nghiém phuong trinh 2cos’ x —5sinz —4 = 0 c6 dang = = a + k27 va z = 3 + k2m,

véi k € Z. Bitt o, B €

—%;W] va a < 3. Khidé 8 —a bang

A. B.

C. D.

=] w|
o NN

Phwong trinh J3tanz — /3 cotz =2 ¢6 hai ho nghiém cé dang = = a + km va x = 3 + km,
véi k€ Z (0<a, B<n). Khidd a3 bang

AT L
12 18

7r2 7r2

_Z. D. - —

12 18

Véi k € Z, cac ho nghiém ctia phwong trinh 2cos 4z — 8sin’*z + 3 =0 1a

A z=+2 4k B. 1=+ +km
3 3

C. 2=+ +kn D. z =+ + k2
6 6

* S8 gié tri nguyén cua tham s m dé€ phuong trinh sin® x — sinx + 2 = m ¢4 nghiém la

A. 3.

B. 5.

C. 4.

D. V6 s6.

* Tim cac gia tri m d€ phuong trinh cos2z — (2m — 1)cosz —2m = 0 coé nghiém = € —g;g]-

A.l<m<1. B. —l<m§l-

2 2 2

C.m<—l- D.lgmgl.

2 3

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 12




Phiéu khdo bdi s6'4.1 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 04. Phuwong trinh bac nhat véi sin va cos (c6 dién): asinz + bcosz = c.

—— Phuong phap giai:

Buwdc 1. Kiém tra diéu kién c6 nghiém: a* + b* > ¢*.

Bugc 2. Chia hai v€ cho va® +b* va st dung:

sina.cosb £ cosa.sinb = sin(a + b) -
) , dua ve PT co ban.
cosa.cosb £ sina.sinb = cos(a F

1)

Giai phuwong trinh: sinz — V3 cosz = 2. 1. Giai phuong trinh: J3sing + cosz = 1.
DK c6 nghiém: o’ +b=4>2:ludn dung.
Chia hai v& cho va’ + b* = 2 thi phwong trinh

V2

= —sinx——gcosx = —
2 2 2

2
2

. ™ . T
< sSIn . COSE — COS T. Slng =

7—7T+k27r\/x:13—7r+k27r, (k€ Z).
12 12

0
8
I

2)

Giai PT: \/g cosdx + sindzr = 2sin2z. 2. Giai PT: cos4zx — \/g sindx = 2sin .
Chia hai vé& y/a’ + b* = 2, thi phuong trinh

= —3005 4o + lsim 4o = sin 2z
2 2
< cos4z. cos% + sin4z. sin% = sin2zx

< cos [4x _r
6

= sin 2z = cos [g —2x

@xzz—i-k—ﬁ \Y% x:—z-l-/m, (kez).
9 3 6

@

Cé bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m d€ phuong trinh 3sinz + cosz = m cd nghiém ?

Hoc sinh doc va bé sung 16i gidi. Phuong trinh ¢6 nghiém <

— " m € {—3;—2;—1;0;1;2;3} : ¢6 sO nguyén m.

[

Tim tham s8 m &€ gid tri 16n nhat ctia ham s§ y = 3sinz + 4 cosz + m bang 10 ?

Hoc sinh doc va bo sung 10i gidi. Goi y, € T la tap gid tri cia ham s& da cho.
D& ton tai gia tri 16n nhat thi phwong trinh y, = 3sinz + 4cosz +m cé nghiém
< 3sinz +4cosz =y, —m conghiém <

< -5<y,—m<5s -5+m<y, <m+5b.

Suyratépgiétricﬁahéms()'léT=[—5+m;5+m]:>mﬂgxy:m+5(:)10:m+5(:>m:5.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Viin Dodn —0933.755.607 Trang 13




Phiéu khdo bdi s6'4.1 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

BAI TAP VAN DUNG
Caul. Trong cac phwong trinh sau phuong trinh nao c6 nghiém ?
A. 3sinz —2cosz = 5. B. sinz —cosz = 2.
C. \/gsinx—cosx:?). D. \/gsinx—coszzz
Cau 2. Tim tdt ca cac gia tri cia tham s6 m d€ phuong trinh 5cosz —msinz = m + 1 cé nghiém ?
A. m < —13. B. m <12.
C. m <24. D. m > 24.

Cau 3. Tim tat ca cic gid tri cia tham s8 m d€ phuong trinh 2sin® z + msin 2z = 2m v nghiém ?

4

A.mSO\/ng- B. 0<m<

3
4

C.m<0\/m>§- D. 0<m<«

Cau 4. Phuong trinh V3 sin 2z — cos2z = 1 twong duong voi phuong trinh nao sau day ?

A. sin 20 — 1 :l~ B. sin 2 — 2~ :l-
6 2 3 2
. s 1 .|
C. sinjz ——|=—- D. sin|——2z|=—
6 2 6
Cau 5. Vdéi k € Z, tap nghiém cua phuong trinh cosz + sinz =1 la
A. {lm; —g-ﬁ-k’Qﬂ'}. B. {k?w; g+k27r}.
C. z—i—lm; k27 t. D. z—i—kﬂ; kmt.
6 4
Cau 6. Vdi k € Z, tap nghiém cua phwong trinh sinz +f3cosz =2 1a
s T T 3T
A ——+k2m—+ K27y, B. {——+ k2m— + K27 .
12 12 4 4
s 2 T o7
C. \—+k2m— 4 k27¢. D. {——+ k2m———+ K27y,
3 3 4 4
Cau 7. Vdi k € Z, tap nghiém cua phwong trinh sinz — V3 cosz —2sin3z =0 I
A. —z+kﬂ;£+k71' . B. z-l—lmr;—z—i-k’z i
6 3 6 3 2
C. {—Z +k2m > + k2my. D. {—Z 4 km= kol
6 3 6 3 2

Ciu8. Gi tri16n nhat ham s8 y = 2sin2z — 3cos2z +1 1a a + b véi a, b € Z. Khidé b —a bing

A. 1++/13. B. 12.
C. 13. D. 14.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 14




Phiéu khdo bai s6 4.2 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toin s6 04. Phuwong trinh bac nhat véi sin va cos (c6 dién): asinz +bcosz = c.

—— Phuong phap giai:

Buwdc 1. Kiém tra diéu kién c6 nghiém: a* + b* > ¢*.

Bugc 2. Chia hai v€ cho va® +b* va st dung:

sina.cosb + cosa.sinb = sin(a £ b)

dwa vé PT co ban.

cosa.cosb £ sina.sinb = cos(a F

1) Giai phuong trinh: sinz — V3 cosz = 2.
DK c¢6 nghiém: a* + b* = 4 > 2: ludn dung.

Chia hai v& cho va’ + b* = 2 thi phwong trinh

V2

. 3
& —sing — —cosT = —

2
2

. ™ . T
< sSIn . COSE — COS T. Slng =

7—7T+k27r\/x:13—7r+k27r, (k€ Z).
12 12

0
8
I

1. Giai phuong trinh: \/g cosz —sinz = 2.

2) Giai PT: \/g cosdzx + sindx = 2sin2zx.
Chia hai vé& y/a’ + b* = 2, thi phuong trinh

= —3cos 4o + lsim 4o = sin 2z
2 2
< cos4z. cos% + sin4z. sin% = sin2zx

< cos [4:5 _r
6

= sin 2z = cos [g —2x

2. Giai PT: cos2x + \/g sin2z = 2cosz.

@):Ezz—i-k—7r v x:—z-l-/m, (ke Z).
9 3 6
3. Cdbao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m d€ phuong trinh 3sinz + 2cosz = m c6 nghiém ?
Hoc sinh doc va bé sung 16i gidi. Phuong trinh ¢6 nghiém <
4. Tim tham s m d€ gia tri 16n nhat ctia ham s8 y = 6sinz + 8cosx + m bang 12 ?

Hoc sinh doc va b sung 10i giai. Goi y, € T latap gia tri cia ham soO da cho.

D& ton tai gia tri 16n nhat thi phuwong trinh y, = 6sinx + 8cosz + m cé nghiém

< 6sinz + 8cosz =y, —m cOnghiém <

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Doan — 0933.755.607
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Phiéu khdo bdi s6'4.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 4.

Cau 7.

BAI TAP VAN DUNG
biéu kién cua tham s6 m d€ phuong trinh msinz + 3cosz = 5 c6 nghiém la
A. m>—4. B. —4<m <A4.
C. m>+34. D. m < —4 hoic m > 4.
Phwong trinh V3522 — cos 2z = 2 teong duwong vdi phrong trinh nao sau day ?
A. sin|2z — | =sinZ. B. sin|2z — —|=sin_-
3 4 6 4
C. sin|2z + 2| =sinl. D. sin|2z + = |=sin_-
6 4 3 4

Véi k € Z, tap nghiém cta phuong trinh sinz + J3cosz =2 1a

A. —1+k27r;5—7r+k27r . B. —£+k27r;3—7r+k27r )
12 12 4 4
s om s 27
C. {——+k2m——+ kK27¢. D. {—+ k2m;— + k27
4 4 3 3
\ . 1 oA . k2w
Phwong trinh sin 2z — cos 2z = \/Ecosx cdhaihonghiémdang 2 = o + k27 vax = 3 + =

trong d6 « € (0;7) va B €

O;g]. Khi d6 2a — 3 bf?mg

JN— B. T
4 4
c _Umr D 27
4 4

Véi k € Z, ho nghiém cua phuong trinh \/g sin2z + 2sin’ z = 3 1a

A z="14km B. x:5—7r—|—k:7r.
3 3
C.x:2—7r—|—k7r. D.x:—4—7r—i—k‘7r.
3 3
f QA Tt A . : . T .,
S6 nghiém ctia phwong trinh 2sinz — 2cosz = \/5 thudc doan 0;5 la
A. 2. B. 0.
C. 3. D. 1.

* Cé tat ca bao nhiéu gia tri nguyén cua tham s6 m thudc doan [-2018;2018] d€ phuong trinh
(m +1)sin®* z — sin 2z + cos2z = 0 ¢d nghiém ?

A. 4037. B. 4036.

C. 2020. D. 2019.

sinz +2cosx +1

" Ham s y = o tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ?

sinx 4+ cosx + 2
A. 4. B. 3.

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 16




Phiéu khdo bdi s6'5.1 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 05. Phuong trinh lugng giac dang cdp bac hai asin® z + bsin2z 4 ccos’ z = d

Phwong phap gidi: (hoc sinh cin nhé: dang cip bic n thi chia cho cos" z = 0).

—_—
Budc 1. Kiém tra cosz = 0 c6 phai la nghiém khong ? néu c6 thi nhan, khong c6 thi loai.
Budc 2. Chia hai vé& cho cos’ z = 0 va dwa vé phuong trinh bac hai theo tan z.
« Sau khi chia, cdng thitc thong duwge st dung 1a =1+tan’z = = k.(1+ tan® ).
cos” x cos” x
1) Giai: sin’ 2 — 4v/3 sinzcosz + cos’ 7 = —2 (1) | 1. Giai: cos®z — 3v3sinzcosz — 2sin’z = —2.
Voi cosz = 0+):1> 1=-2: sai.

Véi cosz = 0, chia hai vé& (1) cho cos’z = 0:

.9 . 2
Sin T 4\/5 SN X COS T COS T — 2
2 2 + y 2
COS T COS T COS T COS T

& tan’ z — 4\/§tanx +1=—-2(1+ tan’ 2)

2) GiaiPT: 2sin’ z + 4cos’ z = 3sinz (1) 2. Giai PT: 7Tcosz = 4cos’ z + 4sin2z.

Véicosz =0——2 4 49 — 43 sai.

sinz==+1
Véi cosz = 0, chia hai v& (1) cho cos’z = 0:
1) sinz  4cos’x _ 3sinx 1
cos’x  cos’r  cosz cos’z

& tan’z + 4 = 3tanz.(1 + tan’ 2)

S tanxr =1<

3) Giai: 3 COS4 xr—4 Sin2 X COS2 T+ Sin4 z=0 (1) 3. 3 SiIl4 T + COS4 i (1 —+ \/g) Sin2 T COS2 xT.

Véi cosz = 00— ——1=0: sai.
sin® z=1

Véi cosz = 0, chia hai v& (1) cho cos' z = 0:

3cos'z  4sin®zcos’ x n sin' z 0

(1) & —
cos’ x cos’ x cos’ x
& 3—4tan’z +tan'z =0
tan’z =1 tanz = +1

= =
tan’z = 3 tanzx = i\/g

Bién soan & giang day: Ths. Lé Viin Dodn —0933.755.607 Trang 17




Phiéu khdo bai s6'5.1 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Cau 1.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG

Cho phuong trinh 2sin® z — sin2z — 5cos” z = 1. Khi dit ¢ = tanz, phwong trinh da cho tro

thanh phuwong trinh nao duwdi day ?
A 2t —t—6=0. B. t* —t—3=0.
C. t*—2t—-6=0. D. t*—t—6=0.

Phuong trinh sin® z — 4 sin z cos 2+ 3cos’z = 0 twong dwong véi phuong trinh nao sau day ?
A. (tanz +1)(tanz + 3) = 0. B. (tanz —1)(3tanz —1) = 0.

C. (tanz +1)(3tanz +1) = 0. D. (tanz —1)(tanz —3) = 0.

Véi k € Z, tap nghiém ctia phwong trinh sin® z — 94/3 sin 2z + cos’ z +2 = 0 1a

A. z-l—k27r;£—i—k27r. B. z-l—lm;z-l—lm.
3 6 3 6

C. {z—l- kﬁ;—%—l-lmr]».

p. |-~ + kw;z—i— k2w,
3 3 6

Goi z, 1a nghiém duong nho nhét cua phuong trinh 3sin® z + 2sin z cosz — cos® = 0. Chon

khang dinh dting ?

3—7r;27r].
2

3%]
mT—].

A. T, €

D. z €

Nghiém duwong nho nhat 7, ctia phuong trinh 3sin 3z — V3 cos9z =1+ 4sin’ 3z 1a

A L.
2
B. ~.
18
c. ~.
24
D. ~.
04

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vin Podn — 0933.755.607

Trang 18




Phiéu khdo bdi s6'5.2 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 05. Phuong trinh lwgng giac dang cdp bac hai asin’® 2 + bsin2z + ccos’ 2 = d

—— Phuong phép giai: (hoc sinh cin nhé: dang cdp bac n thi chia cho cos”" x = 0).

Bwoc 1.

Buodc 2.

—— Sau khi chia, cong thitc thuong dwoc st dung la

1) Giai: sin’ 2z — 4v3sinzcosz + cos’ v = —2 (1) | L. Giai: cos’ z + 3sinzcosz — 4sin” x = 0.

Véicosz =0—— 1= -2 sai.

sin? z=1

Véi cosx = 0, chia hai v& (1) cho cos’z = 0:

sin? x 4\/5 sin £ cos x n cos’ x -2

COS2 X COS2 T COS2 X 0082 X

o tan’z — 43 tanz +1 = —2(1 + tan® z)

2) Giai PT: 2sin’ z +4cos’z = 3sinz (1) 2. Giai PT: 2sin’ z — cosz = 0.
Véi cosz = 0# +2 = 43 sai.

Véi cosx = 0, chia hai v& (1) cho cos’z = 0:

sinz  4cos’z  3sinz 1

1) <

cos’z  cos’z cosz cos’z

54

3) Giai: 3cos' 7 —4sin’ zcos’z +sin'x =0 (1) | 3. 3cos'z —sin’ 2z +sin' z = 0.
Véi cosszv,—glll—&:O: sai.

Véi cosz = 0, chia hai vé& (1) cho cos’ z = 0:

3cos'z  4sin’zcos’z N sin‘z 0

1)< cos' - cos' cos'
& 3—4tan’z +tan' =10
tan® 2 =1 |
tan® 2 =3 |

Bién soan & giang day: Ths. Lé Viin Dodn —0933.755.607 Trang 19




Phiéu khdo bdi s6'5.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11
BAI TAP VAN DUNG

Caul. Khiditt = tana thi phuong trinh 2sin’ z + 3sinz cosz — 2cos’ ¥ = 1 tré thanh phuong trinh
nao sau day ?

A. 2t —3t—1=0. B. 3t* —3t—1=0.
C. 26" +3t-3=0. D. t*4+3t-3=0.
Cau 2. Véi k € Z, tap nghiém ctia phuwong trinh sin® z — 4sinzcosz + 3cos’z = 0 1a
0 T 1
A. {_Z + km; arctan(—3) + kw}. B. {Z + k; arctang + kw}.
0 1 0
C. {_Z + k; arctang + kw}. D. {Z + km; arctan(3) + kw}.
Cau 3. Véi k € Z, tap nghiém cua phuong trinh 2 sin® z + 3\/5 sinzcosz —cos’z—2=0 la
A. z-l—lmr. B. z-I—lmr; z-|—1€27r.
6 2 6
C. z-I—k’27r. D. z-I—lmr; z-|—k7r.
6 2 6
Cau 4. Vi k € Z, tap nghiém ctia phuong trinh 43 5in22 + 8cos’ z = 4sin’z + 5 1a
™ T
A. {Z + km}. B. {Z + km;arctan(—2) + kw}.
™ T
C. {Z + k; kw}. D. {_Z + km;arctan(—2) + kw}.
Cau5. * Phuwong trinh 4sin” 2z — 3sin 2z cos 2z = cos’ 2z ¢ bao nhiéu nghiém trong khoang (0;7) ?
A. 1.
B. 2.
C. 3.
D. 4.

Cau 6. * Vi gia tri 16n nhat cia a bang bao nhiéu dé phwong trinh asin’® z + 2sin 27 + 3a cos’ v = 2
c6 nghiém ?
A. 2.
B. 4.

C. 11

D.

oo!oo oo|

Céu 7. * Cobao nhiéu gi tri nguyén cia m dé phuong trinh 2cos3z = m —2cosx + {/m + 6cosz cd
nghiém ?
A. 5.
B. 4.
C. 6.
D. 3.
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Bai toan s6 06. Phwong trinh lugng gidc d6i xitng

® Loail. Dang: a(sinz + cosz)+b.sinzcosz + ¢ = 0 (nhdn dang: téng — tich hodc hiéu — tich)
Phuong phip

t =sinz tcosz, t € [—\/5; \/5] = t* = (sinx & cosz)* va biéu dién sin z cosz theo .

« Cong thtrc thwong duoc st dung la sinz &+ cosz = \/5 sin

xiz
4

@ Loai 2. Dang: a(tan’ z + cot” z) + b(tanz & cot z) + ¢ = 0.

e i, Pt ¢ = tanz + cot z, ‘t‘ > 2= 1’ = (tan’ 7 & cot’ 2) va viét tan’ z + cot’ z theo .

+ Cong thitc theong duogc st dung la tanz.cotz =1 va tanz + cotz = — 5
sin 2z

1) Giai PT: 2sin2z +sinz —cosz+1=0 (1) |1 Giai PT: 10sinzcosz = 12(sinz + cosx + 1).

Dat t = sinx + coszx :\/Esin $+§]

Khi do ¢ € [2;42].

Suy ra: t* = (sinz — cos z)’

& t° =sin’z — 2sinxcosz + cos’ z

&S t'=1-sin2z < sin2zc =1
He20-t)+t+1=0& -2 +t+3=0

o t=—1(nhén)V t — g ¢ [-v2:42] (1oai)

Véit:—1:>\/§sin[z+%]:—l

2) Giai: 2tanz + 2cotz + tan® z + cot’ z = 6. 2. tan’z + cot’ x —2 = tanzx — cot .

sinz =0 ) Lk
DK: =sin2z=0& 2= —-
COST = 2

2

Sy

bat ¢t =tanz 4+ cotx =

,\t\zz

= t* = tan’ z + cot’+ 2tanz cot x
< tan’ x4+ cot’ x = 2 — 2.

Phuwong trinh < 2t +1* —2 =6
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Cau 1.

BAI TAP VAN DUNG

Cho phuong trinh 2sin2z + sinz — cosz +1 = 0. Néu dat sinz — cosz =t thi phwong trinh
da cho tré thanh phwong trinh nao sau day ?

A 28 +t—1=0. B. 2t +t—3=0.
C. 2 —t+3=0. D. 26> —t—3=0.

Véi k € Z, cac ho nghiém ctia phwong trinh sinz + cosz —2sinzcosz +1 =0 la

T o
A m—5+k27r. B. m——§+k27r'
=7+ k27 =7+ k27

C. z=Kk27. D. z = k.

Co tat ca bao nhiéu diém trén duong tron luong gidc biéu dién cac nghiém ctia phuwong trinh
2(sinz 4 cosz) +4sinzcosz = —1 7

A. 4.
B. 1.
C. 3.
D. 2.

Tong cac nghiém ctia phuong trinh sin z cosz + [sinz + cosz| = 1 trén khoang (0;27) la
A. 2.

B. 4~

C. 3.

D. =

Phuong trinh sinz + cosz =1 — %sin 22 cé nghiém am lén nhét la z,, nghiém dwong nho nhat
1a z,. Khidé z, + z, bang
_om, .
2 2
3.
2

Néu z, 1a nghiém ctia phurong trinh sin z cos z + 2(sinz + cosz) = 2 thi 3 + sin 2z, béng

J2

A.

C.

A. 3. B.3+—-
2
C. 0. D.g—}—l.

Néu z, la nghiém phuong trinh (1 + J5 )(sinz — cosx) + sin2z =1+ J5 thi sin z, bang

Bién soan & giang day: Ths. Lé Vian Dodn — 0933.755.607 Trang 22




Phiéu khdo bdi s6°6.2 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 06. Phwong trinh lugng gidc d6i xitng

® Loail. Dang: a(sinz =+ cosz)+b.sinzcosz + ¢ =0 (nhan dang: )

Phuong phip
+ Cong thirc thuong dugc stt dung la

@ Loai 2. Dang: a(tan® z + cot’ z) + b(tanz & cot ) + ¢ = 0.

Phuong phip

+ Cong thirc thuong dugc stt dung la

1) Giai PT: 2sin2z +sinz —cosz+1=0 (1) |1. Giai PT: 2(sinz 4 cosz) + 6sinx cos— 2 = 0.
Dat t =sinx 4+ cosx = \/gsin[ac —1—2]
Khi do ¢ € [2;42].

Suy ra: t* = (sinz — cos z)’
&t =sin®r — 2sinz cosz + cos” ¥

S tP=1—sin2z < sin2x=1—t.

He20-t)+t+1=0s -2 +t+3=0

o t=—1(nhén)V t — g ¢ [-v2:42] (1oai)

Véit:—léx/gsin[x—i—%]:—l

2 2 . _ 2
2) Giai: 2tanz + 2cotx + tan” z + cot” z = 6. 2. = L 9tanz 4 Stanz 4 5cota 4 4 — 0.
sinz = 0 ) km S ¥
bDK: =sin2z=0& 2= —-
cosz =0
2

bat ¢t = tanz 4+ cotx = , \t\zz

sin x
= t* = tan’ z + cot’+ 2tanz cot x
& tan’ x4+ cot’ & = 2 — 2.

Phuwong trinh < 2t +1* —2 =6
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Cau 1.

Cau 2.

BAI TAP VAN DUNG

Cho phwong trinh ‘Sin T + cosz|+ sinz.cosz = 1. Néu dat ¢t = [sinz + cos x‘ thi

A. te[—\/g;x/g]. B. te[O;x/E].

C. t €[0;+00). D. [t >2.
Véi k € Z, tap nghiém cua phuong trinh 2(sinz + cosz) + sinz cosz = 2 la
A. «k27r;z+k27r . B. *kﬂ';z—Fkﬂ' .
2 2
C. | k:27r;—g + k’27rj. D. «lkm;—g + /{:7?}.

Véi k € Z, ho nghiém cua phuwong trinh [sinz + cosz| + 8sinzcosz =1 la

A. = k2. B. z =km.
C.z="T. D. z == +km
2 2

Véi k € Z, tap nghiém cua phuwong trinh cosz —sinz —2sin2z =1 1a

T ™
A. {ﬂ' + /4:277;5 + /{:27?}. B. {k?w;a + k27r}.

s T

C. {7? + k27r;—5 + k:27r}. D. {k27r;—5 + k27r}.

Nghiém am 16n nhat caa phwong trinh cosz + sinz =1 — %sin 2z co nghiém la

A L. B. —n
9

C. —3—7T- D. —2m.
9

C.

N |

Cé bao nhiéu gia tri nguyén ctia m d€ phuong trinh 8sinxz + cosz + [sinz — cosz| = m ¢
nghiém thuc ?
A. 7.

B. 5.
C. 6.
D. 8.
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H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 07. Quy tic dém co ban

—— Can nho:

« Cdng viéc hoan thanh theo mét trong k phuong an (trwdng hop) —— St dung quy tac cong.

« Cdng viéc hoan thanh lan lwot qua k giai doan —— Str dung quy tac nhan.

1) Cho tap hop A={0; 2; 3; 4; 5; 6; 9}. Co

bao nhiéu sd tu nhién gdm bon chir sd duoc
1ay ttr A sao cho:

a) Khac nhau tttng d6i mot.

Tap A gom cd 7 sd cd: 4 s61é, 3 sO chan.

Goi s6 c6 bon chit s6 ¢6 dang a,a,a,a,,

trong d6 a, = a, = a, = a, va a, = 0.

Phan t&r ‘ a, | a, | a, ‘ a,

S6 cach chon ‘ 6 | 6 | 5 ‘ 4
Theo QTN cé: 6.6.5.4 = 720 s thoa man.

b) Khéc nhau tirng d6i mot va 1a sd chn.

S0 can tim c6 dang: b,b,b,b,, trong d6

b =b,=b, =b, b =0, b €{0;2;4}.
TH1. Chon b, = 0.

Phante | b, | b | b, | b,
S0 cach chon ‘ 1 | 6 | 5 ‘ 4
Theo QTN ¢6 1.6.5.4 = 120 s0.

TH2. Chon b, € {2;4} va b = 0.

Phante | b, | b | b, | b,
S6 cach chon ‘ 2 | 5 | 5 ‘ 4

Theo QTN ¢6 2.5.5.4 = 200 s0.
Theo QTC c6 120 + 200 = 320 sd.

1. Chotaphop A=1{0; 1; 3; 4; 5; 6; 8}. Cobao

nhiéu s6 tu nhién gom ba chi s6 duoc 14y tuw
A sao cho:

a) Khac nhau tttng d6i mot.

b) Khéc nhau tirng d6i mot va 1a s& chén.

2) Mot hop dung 9 thé duwge danhsd tir 1 dén 9.

Co6 bao nhiéu cach chon hai thé sao cho tich hai
sd trén hai thé 1a s6 chan ?

Giai. Tr 1 dén 9 c6 5 s61é va 4 sd chan.
THI1. Chon 1 s8 chin, 1 s6 1é.

Chon 1 s8 chén trong 4 s8 chén cé 4 cach.
Chon 1 s6 1é trong 5 s 1é co 5 cach.

Theo QTN c6 4.5 = 20 so.

TH2. Chon 2 s8 chan trong 4 s8 chan c6 6
cich  (2222111)

Theo QTC c6: 20 + 6 = 26 cach.

2. Mot hop dung 11 vién bi dwgc danh s6 tir 1

dén 11. Co6 bao nhiéu cach chon ra 2 vién bi
sao cho tong hai s8 trén hai vién bi 1a s8 chan ?
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BAI TAP VAN DUNG

Caul. Cac thanh phd A, B, C, D duoc néi véi nhau bdi cac con duwong nhu hinh vé. Hoi ¢ bao nhiéu
cach di tir A dén D ma qua B va C chi mét lan ?

——— i
A. 9. B. 10.
C. 18. D. 24.

Cau 2. Gia st ban mudn mua mot 40 so mi ¢& 39 hoidc cd 40. Ao ¢& 39 ¢6 5 mau khéc nhau, 40 c&
40 ¢6 4 mau khac nhau. Hoéi cé bao nhiéu s lwa chon (vé mau 4o va ¢d 40)?
A. 9. B. 5.
C. 4. D. 1.

Cau 3. Mot nguoico 4 cai quan khac nhau, 6 cai 4o khac nhau, 3 chiéc ca vat khac nhau. D€ chon mét
cai quan hodc mot cai 40 hoac mot cdi ca vat thi sd cach chon khac nhau la
A. 13. B. 72.
C. 12. D. 30.
Ciau4. Trén ban cd 8 cay but chi khac nhau, 6 cay but bi khac nhau va 10 cudn tap khac nhau. Mot
hoc sinh muén chon mét d6 vat duy nhat hodc mot cay buat chi hodac moét cay but bi hodc mot
cudn tap thi s6 cach chon khac nhau la:
A. 480. B. 24.
C. 48. D. 60.

Cau 5. Trong mot treong THPT, khéi 11 ¢6 280 hoc sinh nam va 325 hoc sinh nit. Nha treong can
chon mot hoc sinh ¢ khoi 11 di du da hoi ctia hoc sinh thanh phé. Hoéi nha treong c6 bao nhiéu

cach chon?
A. 45. B. 280.
C. 325. D. 605.

Cau 6. Trong mot hop chira sdu qua cau trfmg dugc danh s6 tir 1 dén 6 va ba qua cau den duoc danh
s0 7, 8, 9. C6bao nhiéu cach chon mdt trong cac qua cau ay?
A. 27. B. 9.
C. 6. D. 3.

Cau 7. Co63kiéu mat dong ho deo tay (vudng, tron, elip) va 4 kiéu day (kim loai, da, vai va nhua). Hoi
c6 bao nhiéu cach chon mét chiéc dong ho gom mot mdt va mot day ?
A. 4. B. 7.
C. 12. D. 16.

Cau 8. Mot ngudi cé 4 cai quan, 6 cai 4o, 3 chiéc ca vat. D& chon mdi thtr mdt mén thi cé bao nhiéu cach
chon bd "quan-do-ca vat" khac nhau ?

A. 13. B. 72.

C. 12. D. 30.
Cau9. Tucacchirsd 1, 2, 3, 4, 5, 6 co thé lap duoc bao nhiéu chit s6 ty nhién bé hon 100 ?

A. 36. B. 62.

C. 54. D. 42.
Cau 10. Ttr cac chits6 0, 1, 2, 3, 4, 5 c6 thé lap duwoc bao nhiéu s6 1é gom 4 chit s6 khac nhau ?

A. 154. B. 145.

C. 144. D. 155.
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Bai toan s6 07. Quy tic dém co ban
——— Can nhé:
« Cong viéc hoan thanh theo mét trong k£ phuong an (treong hop) —— St dung
+ Cong viéc hoan thanh lan luot qua £ giai doan —— St dung

1) Cho tap hop A={0; 2; 3; 4; 5; 6; 9}. C6 | 1. Chotaphop A=1{0; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 9}. Co

bao nhiéu sd ty nhién gdm bdn chir s6 dwgc
l1ay tir A sao cho:

a) Khac nhau tttng d6i mot.

bao nhiéu sd ty nhién géom bon chit s6 duoc
lay tir A sao cho:

a) Khac nhau tttng d6i mot.

Tap a gdm cd 7 s8, 4 s61¢, 3 s6 chan.

Goi 58 ¢ bon chir s6 c6 dang a,a,a.a

27374

trong d6 a, = a, = a, = a, va a, = 0.
Phan tw

3‘%

S0 cach chon ‘ 6 | 6 | 5 ‘ 4
Theo QTN cé: 6.6.5.4 = 720 s6 thoa man.

o] |

. b) Khéc nhau tirng d6i mot va 1a s& chén.
b) Khac nhau titng d6i mét va la s6 chan.

S6 can tim c6 dang: b,0,b,b,, trong do6

b =b,=b =b, b =0 b € {0;2;4}.
TH1. Chon b, = 0.

Phante | b, | b | b, | b,
SScichchon | 1 | 6 | 5 | 4
Theo QTN ¢ 1.6.5.4 =120 s0.

TH?2. Chon b, € {2;4} va b = 0.

Phante | b, | b | b | b,
S6 cach chon ‘ 2 | 5 | 5 ‘ 4

Theo QTN c6 2.5.5.4 = 200 s0.
Theo QTC c6 120 + 200 = 320 so.

2) Mot hop dung 9 thé duwgc danhsdtr 1 dén 9. | 2. Mot hop dung 8 vién bi dwoc danh so tir 1
Co6 bao nhiéu cach chon hai thé sao cho tich hai dén 8. Codbaonhiéu cach chonra 2 vién bi sao
s6 trén hai thé 1a s6 chdn ? cho tong hai s8 trén hai vién bi la s chdn ?
Gidi. Tr 1 dén 9 cé 5 s6 1é va 4 s6 chan.
THI1. Chon 1 s8 chin, 1 s6 1é.

Chon 1 56 chdn trong 4 s6 chdn c6 4 cach.
Chon 1 s0 1é trong 5 sd1é c6 5 cach.
Theo QTN ¢6 4.5 = 20 s0.

TH2. Chon 2 s8 chan trong 4 s& chan c6 6
cich  (2222111)

Theo QTC c6: 20 + 6 = 26 cach.
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BAI TAP VAN DUNG

Caul. Trénbanco 8 cay but chi khac nhau, 6 cay but bi khac nhau va 10 cudn tap khac nhau. S6 cach
khac nhau dé chon dugc dong thoi mét cay but chi, mot cay but bi va mot cudn tap ?
A. 24. B. 48.
C. 480. D. 60.
Cau 2. Mot b6 hoa cé 5 hoa héng trang, 6 hoa hong dé va 7 hoa hong vang. Héi cé bao nhiéu cach
chon 1dy ba bong hoa ¢ di ca ba mau ?
A. 240. B. 210.
C. 18. D. 120.
Cau 3. Mot nguoi vao cra hang an, nguwoi d6 chon thye don gom mot mén an trong ndm moén, mét loai
qua trang miéng trong nam loai qua trang miéng va mot nudc udng trong ba loai nuwdc udng.
Cé bao nhiéu cach chon thwe don ?
A. 25. B. 75.
C. 100. D. 15.

Cdu4. Trong mot treong THPT, khéi 11 ¢6 280 hoc sinh nam va 325 hoc sinh nt. Nha truwong can
chon hai hoc sinh trong d6 c6 mot nam va mét nix di dw trai he ctia hoc sinh thanh phdé. Hoéi nha
treong c6 bao nhiéu cach chon ?

A. 910000. B. 91000.
C. 910. D. 625.

Céau 5. Mot doi hoc sinh gioi cua treong THPT, gom 5 hoc sinh khéi 12, 4 hoc sinh khéi 11, 3 hoc
sinh khai 10. SG cach chon ba hoc sinh trong dé mdi khoi c6 mot em ?

A. 12 B. 220.
C. 60. D. 3.

Cau 6. C6 10 cdp vo chong di du tiéc. Tong s6 cach chon mot nguwoi dan dng va mot nguoi dan ba

trong bita tiéc phat biéu y kién sao cho hai nguoi d6 khong la vg chong ?
A. 100. B. 91.
C. 10. D. 90.

Cidu 7. An mudn qua nha Binh d€ cung Binh dén choi nha Cuong. Tt nha An dén nha Binh ¢6 4 con
duong di, ttir nha Binh téi nha Cueong cé 6 con dwong di. Hoi An c6 bao nhiéu cach chon duong
di dén nha Cuong ?

A. 6. B. 4.

C. 10. D. 24.
Cau8. Tiurcacchirsd 0, 1, 2, 3, 4, 5 c6 thé1ap duoc bao nhiéu s§ chadn gdom 4 chir s6 khac nhau ?

A. 156. B. 144.

C. 96. D. 134.
Cau9. Twr cacchts6 1, 5, 6, 7 co thé 1ap dwoc bao nhiéu chit s6 tw nhién ¢6 4 chi s6 (khong nhat

thiét phai khac nhau) ?

A. 324. B. 256.

C. 248. D. 124.
Cau 10. Tt cac chts6 1, 5, 6, 7 co thé lap duoc bao nhiéu chit s6 ty nhién c6 4 chit s6 khac nhau ?

A. 36. B. 24.

C. 20. D. 14.
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Bai todn s6 08. Hoan vi, T6 hgp, Chinh hgp

LAy hét n phan t& sdp xép c6 thit ty ———> ¢6 n! cach (Hoan vi)

Tap hop co . o
n phan tir L&y ra & phén t&t va sap xép c6 thitty ———> c6 A" cach (Chinh hop)
— Ldy ra k phan tt va sdp xép khong cé thit tw |—» c6 C: cach (T8 hop)
! !
e [P =nl=n(n—-1)..3.2.1] oA = I o L —L—
- " (n—k)! " kN n—k)!
Nhém 1. Hoan vi va bai toan vach ngan

Caul. Cobaonhiéu cach sap x&p 3 hoc sinh thanh mot hang ngang ?

Cau 2.

Cau 3.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Trén ké sach dai ¢ 3 quyén sach Toan va 4 quyén sach Ly (cac quyén déu khac nhau). C6 bao
nhiéu cach sap x&p cac quyén trén theo tlrng mon ?

Co 4 hoc sinh nam va 4 hoc sinh ntt. C6 bao nhiéu cach sép x€p 8 hoc sinh trén thanh mot
hang ngang sao cho khong c6 hai nt nao ditng canh nhau (nam nit xen ké) ?

Co6 5 hoc sinh nam va 3 hoc sinh ntt. C6 bao nhiéu cach sép xép 8 hoc sinh trén thanh mot
hang ngang sao cho khong c6 hai nt nao ditng canh nhau ?

C6 bao nhiéu cach sap xép 2 nit va 3 nam thanh hang ngang sao cho nit ludn & gitta 2 nam ?

Nhom 2. Phén biét gitra t6 hop va chinh hgp
Trong khong gian cho bén diém A, B, C, D ma khong cé ba diém nao thang hang. Hoi:
a) C6 bao nhiéu doan thang duoc tao thanh ? ———
b) Cé bao nhiéu vécto dugc tao thanh ———
Lop ¢6 10 nam va 8 nit. C6 bao nhiéu cach chon ra:
a) Bahoc sinh di du 18 tong két ———
b) Ba hoc sinh dé lam 16p truong, 16p pho va tha quy ——
Cho da giac déu 20 canh. Hoi:
a) Da giac co bao nhiéu dwong chéo ——

b) S& hinh chi nhét tao thanh tir cac dinh trén ——
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Cau 1.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 9.

Cau 10.

BAI TAP VAN DUNG
C6 bao nhiéu cach xép 8 hoc sinh thanh mét hang doc ?
A. 8. B. 1.
C. 40320. D. 64.

C6 5 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nit. C6 bao nhiéu cach sap x&p chd cho cac hoc sinh nay thanh
mot hang ngang sao cho khong c6 nit nao dirng canh nhau ?

A. 5151 B. 2.5!.5!.

C. 10!. D. 2.10!.

Trén mat phéng cho 2022 diém phan biét. Cé bao nhiéu doan théng duoc tao thanh ttr 2022
diém da cho ?

A. 277, B. 2022

C. 022022' D. *422022'

Trén m4t phang cho 2022 diém phan biét. Cé bao nhiéu vécto, khéc vécto — khdng cé diém dau
va diém cudi duoc 1dy tir 2022 diém da cho ?

A. 272 B. 2022
2 2

C. 02022' D. *42022'

C6 bao nhiéu cach chon ra 3 hoc sinh ttt mét nhém c6 5 hoc sinh ?

A. 5l B. A .

C. C.. D. 5.

C6 bao nhiéu cach chon hai hoc sinh tir mot nhém gom 10 hoc sinh d€'bd tri vao vi tri to treong
va t8 phé ?

A. 0120. B. Afo‘
C. 10°. D. 2"
Cho tap hop M ¢6 10 phan tk. S6 tap con gom hai phan tr caa M la

A A B. A

c. D. 10°

Twrcacchrs6 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 1ap dwoc bao nhiéu sd tw nhién gom 2 chi s6 khac nhau ?
A. 2% B. C..

C. A D. 8.

C6 5 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit. Cé bao nhiéu cach sap x&p chd cho cac hoc sinh nay thanh
mot hang ngang sao cho khong c6 nit nao ditng canh nhau ?

A. 5.3 B. 8!.

C. 51.C. D. 5!.A°.

Cé 6 hoc sinh va 3 thay gido A, B, C. Hdi c bao nhiéu cach x&p chd 9 ngudi d6 ngdi trén
mdt hang ngang c6 9 chd sao cho mdi thay gido ngdi gitra hai hoc sinh ?

A. 4320. B. 90.

C. 43200. D. 720.
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Phiéu khdo bdi s6'8.2 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai todn s6 08. Hoan vi, T6 hgp, Chinh hgp

Yo
Hoc sinh dién vao nhiing chd “....... ” sau day:
............................................................... > ¢6 n! cach (Hoan vi)
Tap hop co

nOPRAN Hr [\ /] e ——> o A,'I" cach (Chinh hop)

ettt e e e et e et e et et e e e et e e ee et e et enaeareeaaenaaens > o Ofl' cach (T6 hop)
. Pn — . A: Sl . C: ey

BAI TAP VAN DUNG

Caul. C6bao nhiéu cach sap x&p chd ngbi cho 5 hoc sinh vao 5 ghé x&p thanh mot day ?
A. 120. B. 240.
C. 90. D. 60.
Cau 2. Cé bao nhiéu doan thfmg dugc tao thanh tir 10 diém phan biét khac nhau ?
A. 45. B. 90.
C. 35. D. 55.
Cau 3. S8 vécto khac 0 ¢6 diém dau, diém cudi 1a hai trong 6 dinh ctia luc gidc bing

A. P, B. C..

6

C. A. D. 36.

Cau4. Trong mot budi khiéu vii 6 20 nam va 18 nir. Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra mét d6i nam nix
dé khiéu vi1 ?

2 2
A. 038. B. Ass'

2
C. 0200118. D. 02100118.

Caub5. C6 3 ban nam va 3 ban nit dugc xép vao mot ghé dai c6 6 vi tri. Hoi ¢d bao nhiéu cach xép
sao cho nam va n ngoi xen ké lan nhau ?

A. 48. B. 72.
C. 24. D. 36.

Cau 6. Cho hai duong thang song song. Trén duong tht nhat c6 10 diém, trén duong thtt hai ¢6 15
diém, c6 bao nhiéu tam giac duoc tao thanh tir cac diém da cho ?

A. 1725. B. 1050.

C. 675. D. 1275.
Céu 7. Trong mot da giac 16i n canh, s6 duong chéo ctia da giac la

A C. B. A’

C. Az—n. D. Cz—n.
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Phiéu khdo bdi s6'8.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau8. Chotap A={L; 2; 3; 5; 7; 9} T tap A c6 thé€1ap dugc bao nhiéu s6 tw nhién gom bon chir
s0 d6i mot khac nhau ?
A. 720.
B. 360.
C. 120.
D. 24.
Cau9. Chotap A={0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; & 9}. Cdbao nhiéu sb tu nhién gobm 5 chir sd khac nhau
duwoctaotirtap A 7
A A

B. 9.C..

C. 9.4"

D. ¢!

10°

Cau 10. Mot nhém gom 10 hoc sinh trong d6 ¢6 hai ban A4, va B, ding ngau nhién thanh mot hang.
Cé bao nhiéu cach sap xép dé haiban A4 va B dtng canh nhau ?
A. 10!.
B. 2!.8!.
C. 2.9
D. 4.
Cau 11. Mot 16p hoc ¢6 30 ban hoc sinh trong dé c6 3 can sw 16p. Hoi ¢6 bao nhiéu cach ¢t 4 ban hoc
sinh di du dai hoi doan treong sao cho trong 4 hoc sinh d6 ¢6 it nhat mot can suw 16p ?
A. 23345.
B. 9585.
C. 12455.
D. 9855.
Ciu 12. C6 bao nhiéu s6 tir nhién 1é ¢ 4 chit sO khac nhau ?
A. 2240.
B. 2520.
C. 2016.
D. 256.
Cau 13. C6 bao nhiéu s6 tw nhién c6 3 chir s6 khac nhau ma chia hétcho 5 ?
A. 136.
B. 648.
C. 144.
D. 120.
Cau14. Trcacch®s6 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 c6 thé1lap duwgc bao nhiéu sd cd 5 chit s6 khac nhau ma s6 do
nhat thiét phai c6 mét cacchttsé 1, 2, 5 ?
A. 684
B. 648.
C. 846.
D. 864.
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Phiéu khdo bdi s6 8.3 — Phin Dai s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai todn s6 08. Hoan vi, T6 hgp, Chinh hgp

PAQA QA
Hoc sinh dién vao nhiing chd “....... ” sau day:
............................................................... ———> ¢6 n! cach (Hoan vi)
Tap hop co
mOPRAN Hr [\ /] e f———> ¢6 A" cach (Chinh hop)
e —> ¢6 O céach (TS hop)
. Pn — . A: Sl . C: ey
BAI TAP VAN DUNG
Caul. Co6bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh tir mét nhém ¢é 5 hoc sinh ?
A 5l B. A’
C. C’§ . D. 5°.

Cau2. Cho 8 diém trong dé khong cé 3 diém nao thang hang. Hoi c6 bao nhiéu tam gidc ma ba dinh
ctia n6 duoc chon tir 8 diém trén ?
A. 336. B. 56.
C. 168. D. 84.

Cau 3. Mot td c6 10 hoc sinh. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon ra 2 hoc sinh tir t6 d6 dé€ git hai chitc vu to
treong va to pho.

A A B. C}.

C. A5 D. 10°.
Caud. Cho A latap hop gom 20 diém phan biét. S6 doan thang c6 hai ddu mut phan biét thudc tap

Ala

A. 170. B. 160.

C. 190. D. 360.
Cau5. S8 vécto khac 0 cé diém dau, diém cudi 1a hai trong 6 dinh cua luc giac ABCDEF la

A. P. B. 36.

C. A. D. C..
Cau 6. C6 bao nhiéu cach sap x&p 5 hoc sinh thanh mot hang doc ?

A. 5. B. 5!.

C. 4l D. 5.

Cau7. Tutap X ={2; 3; 4; 5; 6} c6 thé lap dugc bao nhiéu s ty nhién ¢ ba chit s6 ma cac chi sO
d06i mot khac nhau ?
A. 60. B. 125.
C. 10. D. 6.

Cau 8. Trong mot budi khiéu vii 6 20 nam va 18 nir. Hoi c6 bao nhiéu cach chon ra mot déi nam nix
dé khiéu vi1 ?
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Phiéu khdo bdi s6'8.3 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11
2 2
A. (. B. A
C. C:C! D. C, C!

207187 20718"°

Cau 9. Mot t6 c6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Hoi ¢ bao nhiéu cach chon 5 hoc sinh di lao dong
trong do6 c6 2 hoc sinh nam ?

A. CiC B. C +Cj.
C. A4 D. C..C;.

Cau 10. Trén duong thang d, cho 5 diém phan biét, trén dwong thing d, || d, cho n diém phan biét.
Biét ¢6 175 tam giac duoc tao thanh ma 3 dinh 1ay tit n + 5 diém trén thi n la

A. n=09.
B. n=28.
C. n =10.
D. n=T.

Caull. Chotap A={1; 2; 3; 5; 7; 9}. Tktap A c6 thélap duwoc bao nhiéu sd ty nhién gom bon chir
sO d6i mot khac nhau ?
A. T720.
B. 360.
C. 120.
D. 24.
CAu 12. C6 bao nhiéu s8 chdn ma mdi sd co 4 chit s& d6i mot khac nhau ?
A. 2520.
B. 50000.
C. 4500.
D. 2296.
Cau13. Cho tap A={1; 3; 5; 6; 7; 8}. CS bao nhiéu s tu nhién gom 4 chir sd khac nhau d6i mot
dugc lap tt A ma ludn cé mat chtsd 5 7
A. 60.
B. 120.
C. 240.
D. 10.
Cau 14. Chotap A= {0; 1; 4; 5; 6; 7; 8}. C6bao nhiéu sd tu nhién gom 3 chir s6 khac nhau ddi mot
dugc lap tt A ma ludn cé médt chirsd 4 ?

A. 90.
B. 30.
C. 80.
D. 120.

Céau 15. C6 bao nhiéu s6 tu nhién cd sdu chit sd khac nhau ting ddi mot, trong do6 chir s6 5 dung lién
gitta hai chts6 1 va 4°?
A. 249.
B. 1500.

C. 3204.
D. 2942.
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Phiéu khdo bai s6°9.1 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 09. Nhi thitc Newton va phuong trinh chtta 4*, C*, P .
KN ————

(a+0b)" = ZC: a" b

k=0

1) Nhi thitc Newton:

, vOi sO hang tong quat dang

T

k+1

k —k 1k
— Cra" |

o S0'hang khong chiva x — cho s0'mil ciia = sau khi khai trién = 0 — k — thé’k vao — két qua.

o H¢sbcia x' — cho sd'mii clia x sau khi khai trién = i — k — thé'k vao — két qud.

n m n

° Ca’c C@ng thﬁ’c C‘ﬁn nhé’.' (:Ey)'n — zn.yn’ [E] — xn ’ wm.xn — xm+7z’ _n — .',1;'7”7", m, :Bn — :UE
( Y
2) Giai phuong trinh chita A", C*, P.
« Hocsinh ¢an nhé cong thee:
>
+ Hoanvi: P =n!=n.(n—1).(n —2)..3.2.1. : k20
| Diéu kién: yn >k
| '
+ Chinhhop: A" = —". k, neN
" (n—k)!
k n! : k k
+ Tohop: O = —— =" & A" =kIC"va O" + C*' = O,
p n k'(n—k)' k' n n n n n+1

o Nguyén téac giai: Tdch theo cic giai thita nhé roi don gian, quy vé gidi phwong trinh da thiec da biét.

Hoc sinh tham khao ky cot bén trdi va 1am lai cot bén phai

|r—\

. Tim s6 hang khong chita = trong khai trién nhi

X

6

thtc [Qx—%] .

L] 7. _1 7

Gidi. V6i a =2z, b=—, n=6, tacd:
x

k
T B = C§.(2.x)“.[_—1] = C§.26”“.a:6”“.ﬂ

k+1 1:2 z?k
x67/c
k o6—k k k ob—Fk k 6-3k
=C, .27 (1) e Cp.2"(=1) 2™
Sohang khongchtta z = 6 —3k =0 < k = 2.

Do d6 s6 hang can tim la C7.2°7%.(—1)° = 240.

1. Tim s0 hang khong chita z trong khai trién da
21

2
I ?
X 3 !

X

thixc

2. Giai phuong trinh: A° +2C% =16n (%)
biéu kién: n > 3, n € N.
| |

(e — 2" 16

(n—3)! (n—2)1.2!

—_ — —3)! — NI
- nn—1)n—-2)(n—3)! nn-1n-2)! 16n

(n—3)! (n—2)!

e nn—1)(n—2)+n(n—1)=16n

snd =2 —15n=0=n=2>.

2. Giai phuong trinh: A° 4+ C"™ = 14n.
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Phiéu khdo bai s6'9.1 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Cau 1.

Cau 3.

Cau 8.

BAI TAP VAN DUNG
1 15
S6 hang khong chita  trong khai trién |2° + —| 1a
T
A. 4000.
C. 3003.

6
S6 hang khong chira = trong khai trién [m — %] la

T

A. 110.

C. 60.
9 10

Hé s8 ctia 2° trong khai trién ctia bidu thiec [2° +=| bang
T

A. 3124.

C. 2268.

10
1 y
A A 2 4 . A2 2 A2 7 M
Hé sd cua z° trong khai trién cua bi€u thic |2z + —|  bang
T

A. 11520.

C. 45.

9
A N e 2 .
Hé sb cua z* trong khai trién |z — —| 1a
2
x

A. 1.

C. 144.

Tinh tong S cta t4t ca cac gid trj ctia = thdaméan P.a* - P.x = 8.

Tinh tich P cta tat ca cac gia tri cia n thoa man A — 3C? =15 — 5n.
A. P=5.

C. P=30.

C6 bao nhiéu s6 tw nhién n thoa man QC’;‘Z+1 + 3A§ —-20<07?

A. 1.

C. 3.

=

2700.

D. 3600.

=

240.

D. 420.

13440.

210.

256.

3360.

—18.

—672.

P

P = 360.
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Phiéu khdo bai s6°9.2 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 09. Nhi thitc Newton va phwong trinh chita A*, C, P.

DAk Gk'e
1) Nhi thitc Newton: [(a +b)" =D .o, . S6 hang tong quét: T, =
k=0
2) Giai phwong trinh chira 4°, C*, P.
« Hoc sinh can nhé céng thirc: | k>0
+ Hoanvi: P =n!= Diéu kién: \n >k
k, neN

+ Chinh hop: A: =
+ T6 hop: C’f =

« Nguyén tac giai:

Hoc sinh tham khao kv cot bén trai va lam lai cot bén phai

1. Tim s6 hang khong chtta x trong khai trién nhi

6
thirc |2z —% .
T

e 7. _]- s
Giai. Voi a =2z, b =—-, n =0, taco:
T

'_ k 06—k _6—k (_1)k

6—k
T

2k
T

=Cr2"" (=1)" = Cr.27" (=) "

Sohang khong chtta z = 6 — 3k = 0 < k = 2.
Do d6 s& hang can tim la C?.2°.(—1)* = 240.

1. Tim s6 hang khong chita x trong khai trién da

12
z 3
__|__ .
T

thixc

w

N

. Giai phuong trinh: 4® +2C? = 16n (%)

biéu kién: n > 3, n € N.

n! n!
nn-D(n-2n-3!  nn-Nn-2_
(n—3)! (n—2)!

& n(n—1)(n—2)+n(n—1)=16n

ent =2 —15n=0=n=>=.

2. Giai phuong trinh: A* | +C*™* =101.
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Phiéu khdo bdi s6'9.2 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11
BAI TAP VAN DUNG

Caul. Timhésd cua z° trong khai trién thanh da thikc ctia (2 — 32)" ?

6 6 4 6 o4 6
A. C°.2%(=3)". B. C° 2'.(-3)".
C. —C;.2°(=3)". D. —C; .2"3".
9 7
Ciu 2. Hé sG ctia s6 hang chita 2° trong khai trién |2> + =| bang
T
A. 84. B. 672.
C. 560. D. 280.
Cau3. Timhésdcta ' trong khai trién biéu thire |3z° — %J ?
T
A. —240. B. 810.
C. -810. D. 240.
2 21
Cidu4. Tim sd hang khong chita  trong khai trién nhi thitc Newton |z — —2] ?
T
A. 2°C). B. 2°C).
C. —2°C;,. D. -2°C] .
1 6
Cau5. Tim s6 hang khong chita z trong khai trién |2z — —2] ?
T
A. 15. B. 240.
C. —240. D. —15.
Cau 6. Tim hé s8 ctia s6 hang chita z° trong khai trién z°(1 — z)* ?
A. —28. B. 70.
C. —56. D. 56.

Ciu7. Tinhtich P cua tat ca cdc gid tri cia n thoaman P A° 472 = 6(A> +2P).

A. P=12.
B. P=5.
C. P=10.
D. P =6.

Cau8. Tinhtich P ctia tat ca céc gié tri ctia & thoaman 7(A’ | +2P )= 30P.

A. P=T.
B. P=4.
C. P=28.
D. P =14.
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Phiéu khdo bai s6'9.3 — Phiin Pai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 09. Nhi thitc Newton va phuong trinh chita 4°, C*, P.
Yo

n’?

1) Nhi thitrc Newton:

. S6 hang tong quat: T, | =

+1

Ck

n’?

2) Giai phwong trinh chira A", P.

« Hoc sinh cAn nhd cong thitc:

+ Hoanvi: P =n!=
+ Chinh hop: A" =
+ T6hop: C' =

o Neuvyeén tic giai:

| k>0
| Didu kién: {n >k

k, neN

Hoc sinh tham khao kv cot bén trai va lam lai cot bén phai

1. Tim s6 hang khong chtta  trong khai trién nhi
6
thitc (22 — i?
T

L] 7. _1 /4
Gidi. V6i a =2z, b=—, n =0, taco:
x

2k

k k
T = C’é‘(Q:B)GI”[_—Ql] = C’g.QGk.xﬁk.(;—l)

6—k
k o6—k [ k ob—k b 6-3k
= O (-1 I = O 2 (1)t

2k
X

S6hang khongchttaz = 6 -3k =0 < k = 2.
Do d6 s6 hang can tim 1a C7.2°7.(—1)* = 240.

1. Tim s6 hang khong chita x trong khai trién da

1 10
thixc [23: — —] .
z

2. Giai phuong trinh: A* 4+ 2C° = 16n (%)
biéu kién: n > 3, n e N.
n! n!
x) & + 2. =16n
) (n—3)! (n—2)!.2!
—_ — —3)! — 9!

o nn—1)(n—-2)n—-3)! nn-1rn-2)! 16n

(n—3)! (n—2)!

e nn—1)(n—-2)+n(n—1)=16n

ent =P —15n=0=n=>5.

2. Giai phuong trinh: Aja + C.:*? = 101.
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Phiéu khdo bdi s6'9.3 — Phin Dai s6” H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 1.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

BAI TAP VAN DUNG
Hé s8 cua ' trong khai trién (2z + 1)"° thanh da thirc 1a

. ,
A. 261410. B. 260140.

4 6 ' i
C. 2 0100. D. 2 Aibo'

Hé s8 2*°y" trong khai trién (z° + zy)" 1a

A. 5005. B. 3003.
C. 4004. D. 58690.
Tim s6 hanh thi sdu trong khai trién (32 —y)"° ?
A. —612362"". B. —6123627y".
C. 61236z"%". D. 17010z%°.
2 21
Tim hé s6 cta s6 hang chita z'? trong khai trién [:1: — _QJ ?
T
A. 160, B. —16C;,.
C. 8C)z". D. —8C;.
8 8
Trong khai trién nhi thttc |z + —| , s6 hang khong chta z 1a
T
A. 1800. B. 1729.
C. 1792. D. 1700.
1 9
Tim s6 hang khong chita  trong khai trién nhi thiee |2 + o ?
T
A. 64. B. 2L
16
C. 84. p. 27
16

Tinh tong S ctia t4t ca cdc gia tri ctia z thoa C! + 6C° + 6C° = 92* — 14x.

A. S=2.
B. S=7.
C. §S=09.
D. §=14.

4

An,+4 < 15 2
(n+2)! (n—1)!"

C6 bao nhiéu s6 tw nhién n thdéa man

ON W
W o=

<
o>
w»

2
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Phiéu khdo bai s6'10.1 — Phiin Dai s6

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 10. Xac suat

PARA Sk ¢
Baitoan: Cho ..........ccoeviiiiiinn, Chon ............

......... Tinh x4csudtsao cho ....ovvevvveeiene i ?

—— Giai bai todn truedc chit “Tinh x4c suat” (hay xac suat) 1a tim duwgc khong gian mau n(12).

—— Giai bai toan sau cht “Tinh xac suat” (hay xac suat) la tim dwgc s6 phan tir ctia bién cd n(A4).

n(4)

——— Xéc sudt can tim la P(4) = ——~ ——— Chon dép én.

n(8)

Hoc sinh tham khao ky cot bén trdi va lam lai cot bén phai

1.

Tt mot hop chita 12 qua béng gom 5 qua mau
dova 7 qua mau xanh. Chon ngau nhién dong
thoi 3 qua. Tinh xac sudt d€ ldy duwoc 3 qua
mau xanh ?

Gidi. Chon 3 qua bong trong 12 qua bdng,
suy ra s6 phan tit khong gian mau n(Q2) = C,.
Goi A labién cd: “1dy dwgc 3 qua mau xanh”.
Chon 3 qua mau xanh trong 7 qua mau xanh,
suy ra s6 phan ti cua A 1a n(4) = C..

)1

Xac suat can timla P(A) = ——= =
n(Q2) 44

1. Te mot hop chira 10 vién bi gom 6 vién bi mau

xanh va 4 vién bi mau do. Chon ngau nhién
dong thoi 3 vién bi. Tinh xac sudt d€ 1ay duoc
3 bi mau xanh ?

™

M6t td hoc sinh ¢4 7 nam va 3 nit. Chon nggu
nhién 2 hoc sinh. Tinh xac suat sao cho 2 hoc
sinh dwoc chon cé it nhat mot nit ?

Giai. Chon ngau nhién 2 hoc sinh trong 10
hoc sinh, suy ra s§ phan t& khong gian mau
n(Q) = C° = 45.

10
Goi A 1a bién c6: “2 nguoi duoc chon co it
nhdt mot nguwoi ni”.
TH1. Chon 1 nit + 1 nam co CSI.C; cach.
TH 2. Chon 2 nit ¢ C’§ cach.
Suy ra: n(4) = C,.C; + C} = 24.
wA) 218

S0 B

2. Mot t0 hoc sinh ¢4 8 nam va 3 nitt. Chon ngﬁu

nhién 2 hoc sinh. Tinh xac suat sao cho 2 hoc
sinh dwoc chon cé it nhat mot nix ?

|

. Chon ngau nhién ddng thoi hai s8 gom 17 s8

nguyén duong dau tién. Tinh xac suat d€ chon
dwoc hai s6 chdn ?
Giai. Chon 2 s8 trong 17 s6 = n(Q) = C?.
Ttr 1 — 17 ¢6 8 s8 chdn. Chon 2 s8 chén trong
8 s6 chan = n(A) = 082.

(4 C

Xac suat can tim P(4) = M4 _ s _ L
n

@ cC

2
17

® o
\'l

3. Chon ngau nhién dong thoi hai s8 gom 19 sd

nguyén duong dau tién. Tinh xac sudt dé€ chon
dwochaisd1é?
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Cau 1.

Cau 4.

Cau 7.

BAI TAP VAN DUNG

Mot hop chita 11 qua cau gom 5 qua cau mau xanh va 6 qua cau mau dé. Chon ngau nhién
dong thoi 2 qua cau tir hop do. Xac suat dé chon ra 2 qua cau cung mau bang

A O B. 0.
22 11

c. 2. p. 2.
1 1

Trong hdp c6 10 vién bi xanh va 7 vién bi d6. LAy ngau nhién 2 vién bi trong hop d6. X4c suat
sao cho 2 vién bi 14y ra khac mau bang

C 2 B. 32.
136 68
L3 p. 2L.
10 40

Mot hop chita 16 vién bi trong d6 cé 7 vién bi trang, 6 vién bi xanh va 3 vién bi do. Ly ngau
nhién 3 vién bi. X4c sudt d€ 18y duoc it nhat 1 vién bi xanh bang

A. ﬁ B. i
80 14

c. 11 p. 27,
14 80

Mot t6 ¢6 7 nam va 3 nit. Chon ngau nhién dong thoi 2 nguoi. Xac sut sao cho 2 nguoi dugc
chon c¢ it nhat 1 nguoi nit bang

A 12 B. .
15 15

C. 3- D. i.
15 15

Déi van nghé ctia moét 16p ¢d 5 ban nam va 7 ban nit. Chon ngau nhién 5 ban tham gia biéu
dién van nghé. Tinh xac sudt d€ 5 ban duoc chon ¢6 di nam, nit va s6 ban nam 16n hon 2.

NELd 5 25
792 792

c 20, b, 582
792 792

Sau budi héi nghi, 10 thanh vién ban t6 chitc ding thanh mot hang ngang dé chup hinh. Biét
rang cé 3 nir. Tinh xac xudt d& 3 nit d6 ludn canh nhau ?

A L B, L.
5 15

c 3. p. 2.
25 25

Goi S 1a tap cac s6 tw nhién ¢d bon chit s6 khac nhau duoctao tiv tap £ = {1; 2; 3; 4; 5}. Chon
ngau nhién mot s& tir tap S. Tinh xéc suat d€ s& dwgc chon 1a mot s6 chdn ?

A.

C.

otlw i |w
RO | = O
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Phiéu khao bdi s6'10.2 — Phin Dgi s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai todn s6 10. Xac suit
A QAGA
Caul. Mot hop cé 5 vién bi xanh, 6 vién bi do va 7 vién bi vang. Chon ngau nhién 5 vién bi trong
hop, tinh xac suat d€ 5 vién bi dwgc chon cé du ba mau va s6 bi do bE“mg s0 bi vang

A 313, B %
408 408

¢ 5 b, %
102 136

Cau 2. Mot 16 hang c6 20 san pham, trong d6 4 phé pham. Ldy tuy y 6 san pham ttr 16 hang d6. Hay
tinh xac suat d€ trong 6 san phdm lay ra c6 khong qua 1 phé pham ?

9 g 937
323 " 969
c I, p 2.

9 285

Ciu 3. Mot doan dai biéu gom 5 nguoi dugc chon ra tir mot t6 gom 8 nam va 7 nit d€ tham du hoi
nghi. Xac suat dé chon duoc doan dai biéu c6 dung 2 nguoi nit la

A 56 g, 10
143 429

c L. D, 28
143 715

Cau4. Co6 3 hocsinh1dp A, 5 hocsinh16p B va 7 hoc sinh 16p C. Chon ngéu nhién 5 hoc sinh lap
thanh mot doi. Tinh xac sudt d€ tat ca hoc sinh 16p A4 déu duoc chon ?

12 B. 2.
91 91
Lo D. _.
13 13

Cau 5. Chon ngau nhién dong thoi hai s8 tir tap hop gom 17 s& nguyén duong dau tién. X4c suat d&
chon dugc hai s6 chén bang

L. B. .
34 34
17 17

Cau 6. Mot hop chita 7 qua cau xanh, 5 qua cau vang. Chon ngau nhién 3 qua. Xéac sudt d&€ 3 qua
duoc chon co it nhat 2 qua xanh 1a

L B. L.
14 11
L p. 2L
11 220

Cau 7. Trén gia sach c6 4 quyén sich todn, 5 quyén sach ly, 6 quyén sach héa. Ly ngau nhién 3
quyeén sach. Tinh xac sudt d€ 3 quyén sach dwoc ldy ra ¢ it nhat mot quyén sach toan ?

24 B. 3.
91 91

C 24 D. 33.
455 91
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Cau 8. Mot nhém gdom 6 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit. Chon ngau nhién dong thoi 3 hoc sinh trong
nhom d6. Xac sudt dé trong 3 hoc sinh dwgc chon ludn ¢é hoc sinh nit béng

A. B. 2.
3
C. D. L.

= o|w

3
Cau9. C6 10 thé dugc danh s 1, 2, ... 10. B6c ngau nhién 2 thé. Tinh x4c suat dé tich 2 s& ghi trén
2 thé boc dwoc la mot sd 1é ?

A. 1 B. 7.
2 9

C 2 D. 2.
18 9

Cau 10. Mot chiéc hop cb chin thé dénh s6 thit tw tir 1 dén 9. Rt ngau nhién 2 thé roi nhan hai s8 ghi
trén thé lai véi nhau. Tinh xac suat dé két qua nhan dwoc 1a mot s8 chan.

A L L2
6 18

c. 3. C 13
9 18

CAu 11. Hai ban 16p A va hai ban 16p B dwoc x8p vao 4 ghé sap thanh hang ngang. Xac suét sao cho
cac ban cing 16p khong ngdi canh nhau bang
A 2.
3
1

C. D.

G e

3
Cau 12. Mot hop chira 30 thé duoc danh so tir 1 dén 30. Nguoi ta lay ngau nhién mot theé ti hop dé.
Tinh xac sudt d€ thé 1ay duoc mang s6 1é va khong chia hét cho 3 ?

A 2. B. .
5 10

c. L. LA
3 15

Cau 13. Thay Binh d&t 1én ban 30 tdm thé danh s tir 1 dén 30. Ban An chon ngau nhién 10 tdm thé.
Tinh x4c suat dé trong 10 tdm thé 14y ra ¢ 5 tdm thé mang s&'1é, 5 tim mang s& chdn trong d6
chi c6 mét tam thé mang s6 chia hét cho 10 7

L B. 2.
667 11
3 p. 2.
11 167

Cau 14. Cho da gidc déu 20 dinh. Trong cac t&t gidc c6 bon dinh 1a dinh cta da giac, chon ngau nhién
mot t& gidc. Tinh xac suat dé€ t gidc duoc chon la hinh chit nhat ?

A 9. B. 5 .
323 323

c. 5. D. 4.
323 323
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Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Bai todn s6 10. Xac suit
A QAGA
Tt mot hop chira 11 qua cdu mau dé va 4 qua cau mau xanh, 14y ngau nhién dong thoi 3 qua
cau. Xac sudt d& 18y duoc 3 qua cau mau xanh bang

L B. 24
455 455
L4 D. 3.
165 91

Mot hop chita 11 qua cau gom 5 qua cau mau xanh va 6 qua cau mau dé. Chon ngau nhién
dong thoi 2 qua cau tir hop do. Xac suat dé chon ra 2 qua cau cung mau bang

A2 B. O
22 11

C. S D. 8.
11 11

Mot t8 c6 7 nam va 3 nit. Chon ngau nhién dong thoi 2 nguoi. Xac suat sao cho 2 ngudi dugc
chon cé it nhat 1 nguoi nit bang

A 12 B. .
5 5

c. 2. D. >
5 5

Trén gid sach c6 4 quyén sich todn, 3 quyén sach ly, 2 quyén sich héa. Ldy ngau nhién 3
quyeén sach. Tinh xac sudt dé trong ba quyén sach 14y ra cé it nhat mot quyén la toan ?

A 2. B. 2.
7 1
37 p. V.

42 21

Xép ngéu nhién 2 qua cau xanh, 2 qua cau do, 2 qua cau trfmg (cac qua cau nay doi mot khac
nhau) thanh mot hang ngang. Tinh xac sudt d€ 2 qua cau mau trang khong xép canh nhau ?

A 2. B. 1.
3 3

C. 5. D. 1
6 2

Mot hop dung 11 vién bi duwgc danh s6 tie 1 dén 11. Lay ngau nhién 4 vién bi, roi cdng cac s6
trén cac bi lai véi nhau. Xac sudt dé két qua thu dwoc la 1 s6 1€ bang

A 3L B. L.
32 32

C. E D. 2
33 32

Cho 14 tdm thé danh s& ttr 1 dén 14. Chon ngau nhién 3 thé. X4c suat dé€ tich 3 s& ghi trén 3
tdm thé nay chia hét cho 3 bang

A 30 g. oL
91 91

c. 2. D. 2.
91 17
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H¢ théng nhiing dang todn thuong gdap 16p 11

Cau8. C6 40 tdm thé danh sd thit te tir 1 dén 40. Chon ngau nhién ra 10 td&m thé. Tinh xac suat dé&
18y duwoc 5 tAm thé mang sd'1é, 5 tdm thé mang s6 chdn trong d6 c6 dting mot thé mang s6 chia

hét cho 6 bang

A 126
1147
c 1187
2300

16

"33

127,

" 380

Cau9. C6 30 tam thé danh sd ttr 1 dén 30. Chon ngau nhién ra 10 tdm thé. Tim xac suat d& cé 5 tdm
thé mang s6 1é va 5 tdm thé mang s& chdn trong d6 chi c6 ding mot tAm thé chia hét cho 10.

99
667

a7
" 667

98

" 667

96

667

Cau 10. C6 20 thé dung trong 2 hop khac nhau, mdi hop chira 10 thé dwoc danh s8 lién tiép tir 1 dén
10. LAy ngau nhién 2 thé tir 2 hop (mdi hop 1 thé). Tinh x4c suat 18y dwoc hai thé cé tich hai

s0 ghi trén hai thé 1a mot s6 chan ?

A.

C.

G |

D.

oo N

Cau 11. Chon ngau nhién hai s8 khac nhau tir 21 s8 nguyén dwong dau tién. Xac suat d€ chon dwoc hai

s0 co tong la mot sd chan bang

A. L B.
21

c. . D.
21

221
441
1

2

Cau 12. Chon ngau nhién hai s& khac nhau tir 27 s6 nguyén dwong dau tién. Xac suat dé chon dwoc hai

53 c6 tong 1a mot s& chan bang
13
1

C. —.
2

14

C o7

365

" 729

Cau 13. Goi X la tap hop cac s0 tw nhién gom 5 chit s6 d6i mot khac nhau duoc tao thanh tir cac chit s6
1, 2,3, 4,5, 6, 7, 8 9. Chonngau nhién mot sd tir tdip hop X. Tinh xac suat dé s& duoc chon

co tong cacs6 lasdlée?

A 9
21

c. 1.
21

3

-E'

5

.ﬁ'

Cau 14. Chotap X = {I; 2 3; ...; 53} gom 53 sd tw nhién lién tiép. Chon ngau nhién hai s& tr tap X.

X4c suat sao cho tich hai s6 dwogc chon chia hét cho 4 bf?mg

A L. B.
14

c. 2. D.
53

13

14
26
53
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H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toén s6 11. Cap s6 cong — Cap s6 nhan
Yo

Cap sb cong

Cép s6 nhan

1) Pinh nghia: M6t day sd dwoc goi la cdp s6
cong khi s lién sau trir s8 lién trede bang mot
hang s& khong d6i, hang s& khong ddi d6 goi
la cOng sai d.

=d.

Twc co: U=,

1) Pinh nghia: Mot day s6 duwoc goi la cdp s6
cong khi s6 1ién sau chia s& 1ién triede bang mot
hang s& khong d6i, hang s& khong d6i d6 goi

uk+1

,

la cong bo ¢. Ttrc co:

2) Tinh chét: Cap s8 cong co tinh chat la trung
binh cong.

a—+c

a, b, ¢ lap thanh cdp s6 cong < =b.

2) Tinh chit: Cap s6 nhan c¢6 tinh chét la trung
binh nhan.

a, b, c lap thanh cap s6 nhan a.c = b°.

3) S6 hang thten: u = u, + (n —1)d.

3) S6 hang thétn: u = uq"".

4) Tong: S = %(ul +u )= g[Qul +(n — 1)d].

n

1—q
1—g¢q

4) Tong;: S =u,.

Hoc sinh tham khao kv cot bén trai va lam lai cot bén phai

1. Cho cdp s6 cong (u ) c6 u =1 va u, =13. | 1. Cho cdp s6cong (u ) c6 u, =2 va u,, = 29.
Hay tim: Hay tim:
a) Congsaid=" a) Congsaid="
Ap dung cong thicc u = u, + (n — 1)d,
taco: u, = u, + 6d
o=t U _l_y
6 6 b) Tim s6 hang tht 7 cua cap s6 cong d6 ?
b) Tim s6 hang tht 20 cua cap s6 cong do6 ?
Ta c: u,, = u, +19d = 1419.2 = 39.
) ‘ ¢) Tim tong cua 8 sd hang dau tién ctia CSC ?
¢) Tinh tong 12 sd hang dau tién ctia CSC ?
Tacé: S, = %.[2.1 +(12-1).2] = 144.
2. Cho cap s6 nhan (u ) c6 u, =2 va u, = 6. 2. Cho cdp s6nhan (u ) c6 u, =3 va u, = 6.
Hay tim: Hay tim:
a) Congboig=7" a) Congboi ¢ =7
U
Ta co: q:—2:§:3.
U 2

|
b) S6 hang tht 10 cta cap s6 nhan d6 ?

Ta co: u, =u,.q" " =2.3" = 39366.
¢) Tinh tong 20 s6 hang dau tién caa CSN ?
1—¢’ 1-3

y =2 — 19682.
1—g¢q

Tacézsgzu .
1-3

b) S6 hang tht 8 ctia cap s6 nhan do6 ?

¢) Tinh tong 12 s6 hang dau tién caa CSN ?
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Phiéu khao bdi s6'11.1 — Phin Dai s6 H¢ théng nhiing dang todn thuong gdap 16p 11
BAI TAP VAN DUNG
Caul. (Dé tham khao - B4 GD & DT lan 1 nim 2020) Cho cap s6 cong (u, ) véi u, =3 va u, = 9.
Cong sai ctia cdp s6 cong da cho bang
A. 6. B. 3.
C. 12. D. —6.
Cau 2. (Détham khio-Bo GD & DT niam 2019) Cho cip s6 cong (u ) c6 s6 hang dau u, = 2 va cong

sai d = 5. Gid tri cua u, bang

A. 22 B. 17.

C. 12. D. 250.
Ciu 3. (Pé thi TN THPT nam 2021 - Mi dé 104) Cho c4p s6 nhan (u ) v6i u, = 2 va u, = 10. Cong

bdi ctia cdp s6 nhan da cho bang

A. 8. B. 8.

C. 5. D. 1/5.
Ciu4. (S0 GD & DT Lai Chau nam 2021) Cho cap s6 cong cd cac s6 hang lan luot la —4, 1, z. Khi d6

gia tri clia ¢ bang

A. z=09. B. z =4.

C.z="7. D. z =6.
Cau5. (S6 GD & DT Thai Nguyén nam 2021) Cho cap s6 cong (u, ) cd u, = —15 va u,, = 60. Tong

ctia 20 s8 hang dau tién ctia cap s& cong da cho bang

A. 200. B. 250.

C. —250. D. —200.
Ciu 6. (Pé tham khio - B GD & DT nam 2020 Idn 1) Cho cdp s6 nhan (u ) v6i u, =2 va u, = 6.

Cong bdi ctia cdp s6 nhan da cho bang

A. 3. B. —4.

C. 4. D. 1/3.
Ciu 7. (S6 GD & DT Ha Tinh) Mot cdp s6 nhan ¢ cong bdi ¢ = —3, s6 hang th ba bmeg 27. S6 hang

thit hai ctia cdp s6 nhan da cho bang

A. 9. B. —9.

C. —81. D. 81.
Céu 8. (S6 GD & DT Vinh Phic) Cho cdp s6 nhan (u ) c6 s6 hang dau u, = 5 va cong boi g = —2.

S6 hang thit su ctia ctia cdp s6 nhan da cho bang

A. —160. B. —320.

C. 160. D. 320.
Céu 9. (56 GD & DT Hai Phong) Cho cdp s6 nhan (u_ ) c6 s6 hang dau u, = 5 va cong boi q¢ = —2.

Gia tri cta u, bang

A. 160. B. —320.

C. —160. D. 320.
Cau 10. (S6 GD & DT Phit The) Cho cdp s§ cdng (u ) c6 u, = 3 vacongsai d = 2. S5 hang u, bang

AT B. 9.

C. 24. D. 11.
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Phiéu khdo bdi s6'11.2 — Phin Dgi s6 H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toén s6 11. Cap s6 cong — Cap s6 nhan

PR @k ke
Cap s6 cong Cap s6 nhan
1) Dinh nghia: 1) Dinh nghia:
2) Tinh chat: 2) Tinh chat:
3) S6 hang thit n: 3) S6 hang thi n:
4) Tong: 4) Tong:
BAI TAP VAN DUNG

Cau 1.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cho c&p s cong (u,) c6 u, = 3 va cong sai d = 2. S8 hang u, bang

AT B. 9
C. 24. D. 11.
Cho cép s6 cong (u,) c6 u, =8 va u, =17. Cong sai d bang

A. -3. B. -5
C. 3. D. 5.
Mot cip 6 cong (u,) ¢ u, =5 va u, = 9. Khi dé u, bang

A. 12 B. 13.
C. 36. D. 4.

Cho cdp s6 cong véi u, = 7 va cong sai d = 3. Tong 10 s6 hang dau tién cta cap s6 cong bang

A. 70. B. 205.

C. 206668. D. 29524.

Cho cap s8 cong (u ) c6 u, = —15 va u,, = 60. Téng 30 s6hang dau tién cta cdp s8 cong bang
A. 1125. B. 1024.

C. 2250. D. 1215.

Xac dinh » débasd thuc 1 — z; z°; 1+ z theo tht tw 1ap thanh mot cap s8 cong ?
A €@ B. z = +2.
C. x=41. D. z =0.
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Phiéu khdo bdi s6'11.2 — Phin Dai sé H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Céu 7. Mot cap sdnhan (u ) c6 u, = —3 va u, = 6. Cong bdi ctia cap s6 nhan do6 bang
A. —3. B. 2.
C. 9. D. —2.
Céu8. Chocapsénhan (u ) voi u, =3 vacong bdi ¢ = —2. S6 hang thit 7 ctia cadp s6 nhan d6 bang
A. —384. B. 192.
C. —192. D. 384.

Cau9. Cho cdp sdnhan (u,) c6 s6 hang dau u, = 2 va s6 hang thtt hai u, = —4. S5 hang thtt tu bang
A. 8. B. 8.
C. —16. D. 16.
Cau 10. Cho cdp sd nhan (u ) c6 u, =4 va congboi ¢ = 2. Téng ctia 9 s6 hang dau bang
A. 2044. B. 1022.
C. 4092. D. 2046.
Céu 11. Cho cap s6 nhan véi cong boi la mot s6 duong, biet u, = 18 va u, = 162. Tong 5 sd hang dau
tién ctia cap s8 nhan d6 bang
A. 2130. B. 672.
C. 242. D. 60.
Cau 12. Biét ba sG z°; 8; = theo thit tu 1ap thanh cap s& nhan. Gid tri ctia = bang
A =4 B. z =05.
C z=2 D. z =1
Cau 13. Chobasd z —1, z+2, x + 4 theo thit tu lap thanh mot cap s6 nhan. Khi d6 2z —1 béng
A. 8. B. 8.
C. 20. D. —17.

Cau 14. Cac s6 = + 6y, bz +2y, 8z +y theo tht tu lap thanh mdt cdp s6 cong; dong thoi, cac sd
z—1, y+2, x— 3y theo tht tw 1ap thanh mot cdp s6 nhan. Khi d6 = + y bang

A. 8.
B. —4.
C. 12.
D. 8.

Cau 15. Mot toa nha hinh thap ¢6 30 tang va tong cong c6 1890 phong, cang lén cao thi s6 phong cang
giam, biét ¢t 2 fang lién tiép thi hon kém nhau 4 phong. Quy wdéc rang tang trét 1a tang s8 1,
ti€p theo lén la tang s0 2, 3,... Hoi tang s6 10 ¢ bao nhiéu phong ?

A. 55.
B. 41.
C. 85.

D. 30.
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Bai toén s6 11. Cap s6 cong — Cap s6 nhan

PAQA QA
Cap s6 cong Cap s6 nhan
1) Dinh nghia: 1) Dinh nghia:
2) Tinh chét: 2) Tinh chat:
3) S6 hang thi n: 3) S6 hang thi n:
4) Tong: 4) Toéng:
BAI TAP VAN DUNG
Caul. Cho cdpsdcong (u ) cé u, =3 va u, = —1. Cong sai ctia cap s6 cong d6 bang
A. 2. B. —4.
C. 4. D. 1.
Cau2. Cho cdp sdcong (u ) cé u, = —5 va d = 6. S8 hang thit 4 ctia cap s6 cong bang
A. 25. B. 13.
C. —23. D. 19.
Céu3. Chocapsdcong (u ) cd u, =5 vacongsai d = 4. S6 hang thit 6 cta cap s6 cong béng
A. —19. B. 25.
C. —15. D. 29.
Céu4. Néucacsd 4+ m, 5+ 2m, 16 + m theo thi tw 1ap thanh cap s6 cong thi m bf?mg bao nhiéu ?
A. m=4. B. m =6.
C. m=3. D. m =5.
Céu5. Chocaps6cong (u, ) 6 u, = —15 va u, = 60. Tong ctia 20 sd hang dau tién ctia cdp sd cong
da cho béng
A. 200. B. 250.
C. —250. D. —200.
Cau 6. Mot cdp s6 nhan (u, ) ¢6 u, = —3 va u, = 6. Cong bdi ctia cap s6 nhan do la
A. -3. B. 2.
C. 9. D. 2.
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Cau 7.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Cau 13.

A ~ A A Y AN \ A A 1 \ M
Néu cap s6 nhan (u ) c6 sd hang dau u, = 2 va cong bdi ¢ = B thi u, bang

A L. B. L.

8 16
C. 1 C. 1,

2 4
Cho cép s6 nhan (u,) véi u, =2 va u, = 54. Cong bdi ctia cap s6 nhan bang
A. ¢g=3. B. ¢ =-3.
C. g=2 D. ¢=-2.
Cép s6nhén (u ) c6 cong bdi am, bidt u, =12 va u. = 192. Khi d6 u,, béng
A. 1536. B. —1536.
C. 3072. D. —3072.

Xac dinh s6 hang dau va cong boi ctia cdp s6 nhan (u, ) ¢6 u, —u, = 54 va u, —u, =108 7
A u =3 q=2.

B. u =9, ¢=2.

C u=9q¢g=-2

D. u =3, ¢=-2.

Cho mét cap s6 nhan co cac s6 hang déu khong am théa man u, = 6 va u, = 24. Tong cua 12

s0 hang dau tién cua cap s6 nhan d6 bang

A. 3.2 —3.
B. 2" —1.
C. 3.2” —1.
D. 3.2"

Xét cac s6 thuc duwong a, b sao cho —25, 2a, 3b la cdp sO cong va 2, a+2, b — 3 la cdp s6
nhan. Khi d6 @’ + b* — 3ab bang

A. 59.

B. &9.

C. 31.

D. 76.

Mot du khéch vao chubng dua ngua dit cuoc, lan dau tién dat 20000 dong, mdi [an sau tién dat
gdp ddi tién dat lan trude. Nguoi d6 thua 9 Tan lién tiép va thang & lan tht 10. Hoi du khach
d6 thang hay thua bao nhiéu ?

A. Thang 20000 dong.

B. Hoa von.

C. Thua 20000 dong.

D. Thua 40000 dong.
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Bai todn s6 01. Tim giao tuyén va tim giao diém

@ Bai toan 1. Tim giao tuyén cia hai mit phang
— Pone e, Ty hai diéin chung ciia hai mét phing. Noi hai diém chung lgi d6 la giao tuyén cin tim.
@ Bai toan 2. Tim giao diém ctia dwong thang d va mat phang (P).
— et Ty lam theo cdc bwdc sau:
e Buéc 1. Chon mdt phiang phu (Q) chita d.
« Bué6c 2. Tim giao tuyén gita u = (P) N (Q).
I'eu ucC(P)

Ied

e Buwdc 3. Trong (Q), goi I = d Nwu. Ta cé: = I=dn(P).

1) Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD la | 1. Cho hinh chéop S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la
hinh thang, ddy 1én AB. Goi M 1a trung di€ém hinh thang, ddy 1én AB. Goi M la trung diém
cua SA va N € SD. cua SB va N € SC.

a) Tim giao tuyén gitra (SAC) va (SBD).
Taco: S € (SAC)N(SBD) (1)
Trong (ABCD), goi O = AC N BD.
Oe€AC, ACC(SAC)=0¢€(SAC)
O € BD, BD C (SBD)= 0 € (SBD)
= 0 € (SAC)N(SBD) 2)
Tw (1), (2) = (SAC)N(SBD) = SO.
b) Tim giao diém ctia MN va (SBC).
« Chon mit phang phu (SAD) chtta MN.
« Tim giao tuyén cua (SAD) va (SBC):
Tacé: S € (SAD)N(SBC) (3)
Trong (ABCD), goi £ = ADN BC.
e, {E € AD, AD C (SAD) = E € (SAD)

a) Tim giao tuyén gitra (SAC) va (SBD).
Ta co:

b) Tim giao diém caa MN va (SAD).

E € BC, BC C(SBC)= E € (SBC)
= F € (SAD)Nn (SBC) (4)
Tt (3), (4) = (SAD)N(SBC) = SE.
« Trong (SAD), goi I' = MN N SE.

o |FesE sBC(sBO)
AN e uN

= F = MN N (SBO).
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2) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh binh | 2. Cho hinh chép S.ABCD 6 day la hinh vudng,.
hanh, goi M 1a trung diém cua SD. Goi M la trung diém SB va N € SD sao cho

a) Tim giao tuyén caa: (AMC) va (SBD). SN = 2ND.

a) Tim giao tuyén caa (AMC) va (SBD).

Ta cb: M e (AMCO)

2\ M e SD, SD  (SBD) = M € (SBD)
= M € (AMC)N(SBD) (1)
Trong (ABCD), goi O = AC N BD.

|0e AC,AC C(AMC)= 0 e (AMC)
10 € BD, BD c ($BD) = 0 € (SBD)

= 0 € (AMC)N(SBD) (2)
Tk (1), (2) = (AMC)N(SBD) = MO.
b) Tim [ = BM N(SAC) ? b) Tim E = MN N(ABCD) ?

« Chon mit phang phu (SBD) chtta BM.
+ Tim giao tuyén ctia (SBD) va (SAC):
Taco: S € (SAC)N(SBD) (3)
M OeAC, AC C(SAC)= 0 € (SAC)
“10 € (sBD)
= 0 € (SAC)N(SBD) (4)
\ ¢) Goi F — AE M SO. Tinh ti s 2 — 7
Ttk (3), (4) = (SAC)N(SBD) = SO. EM
« Trong (SAC), tacod: I = SO N BM.
., |[{€80, SOC(SAC)
"1 e BM
Suyra: [ = BM N(SAC).
¢) Chiéng minh rang: BI = 2IM.
Trong ASBD c6 BM, SO lahai duong trung
tuyén va BM N SO = L.
= I la trong tam cua ASBD.

Theo tinh chat trong tam, ta co:
BI =2IM (dpcm).
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Bai todn s6 01. Tim giao tuyén va tim giao diém

@ Bai toan 1. Tim giao tuyén cia hai mit phang
Phuong phdp

© Bai toan 2. Tim giao diém ctia dwong thang d va mit phang (P).
Phuong phap

———=P0  Ta lam theo cic bwéc sau:

e Buwoc 1.

e Buwoc 2.

e Buwoc 3.

1) Cho t& dién ABCD. Goi M va N lanluwotla | 1. Cho t& dién ABCD. Goi M va N lan luwot la
trung diém ctia AC va BC. Trén canh BD trung diém cta AC va CD. Trén canh BD
l1ay diém K sao cho BP = 2PD. ldy diém K sao cho BP = 2PD.

A

a) Tim £ = CD N (MNP) ? a) Tim £ =IKN(SBD) ?
Trong (BCD), goi E = NP N CD.
EeCD
Ta co:

E € NP, NP C (MNP)
= E = CDN(MNP).
b) Chitng minh: DE = DC.
Trong ABCE, tacé EN la duong trung tuyén
va BP =2PD nén P latrongtam cua ABCE.
= D latrung diém CE = DE = DC (dpcm).
o) Tim F = ADN(MNP) ?

b) Chitng minh: BC = BEF.

« Chon mit phang phu (ACD) chita AD. o Tim F = ABN(MNP) ?

« Tim giao tuyén cta (ACD) va (MNP):
Tacé: M € (MNP)N(ACD) (1)

E € (MNP)

EcCD, CDC(ACD)= E € (ACD)
= E € (MNP)N (ACD) 2)
Tir (1), (2) = (MNP)N (ACD) = ME.

« Trong (ACD), goi F = ME N AD.

o [Fean
°\F € ME ¢ (MNP)

Ma:

= F = AD N (MNP).
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Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

BAI TAP VAN DUNG

(Hoc sinh trinh bay tw ludn ngin gon)
Cho hinh chép S.ABCD, c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Giao tuyén cta hai mat
phang (SAC) va (SBD) la duong thang
A. SA.
B. SO.
C. SC.
D. SB.
Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la tx giac khong c6 cap canh ddi nao song song. Giao
tuyén cta hai mat phang (SAB) va (SCD) 1a duong thang
A. SM v6i M = SANCD.
B. SO véi O =ACNBD.
C. SIvéi I =ACNBD.
D. SE v6i E=ABNCD.
Cho hinh chép S.ABCD c6 d&y ABCD 1a hinh chit nhat tam O, diém M ndm trén canh SB
sao cho SB = 4SM. Giao diém cua dwong thang SD va mat phang (A CM) nam trén duong

thang nao sau day ?
A. OM.

B. AM.

C. CM.

D. AC.

Cho tt& gidc ABCD ¢6 AC va BD giao nhau tai O va mot diém S khong thudc mat phang
(ABCD). Trén doan SC 1dy mot diém M khong trung véi S va C. Giao diém cua duong
thang SD véi méat phang (ABM) la

A. Giao diém ctia SD va BK véi K = SON AM.
B. Giao diém ctia SD va MK véi K = SONAM.
C. Giao diém cua SD va AB.

D. Giao diém caa SD va AM.

Cho t& dién ABCD. Goi K, L Tan luot la trung diém cua AB va BC, N la diém thudc CD

sao cho CN = 2ND. Goi P 1a giao diém ctia AD véi mat phang (KLN). Ti s§ % bang

A. 1/2.
B. 2/3.
C. 3/2.

D. 2. .
Cho ti dién ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém ctia AC va BC. Trén BD ldy diém

P sao cho BP =2DP. Goi F la giao diém ctia AD véi mat phang (MNP). Ti s8 % bang

A. 1/2.
B. 2.
C. 3.
D. 1/4.
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Bai todn s6 01. Tim giao tuyén va tim giao diém

@ Bai toan 1. Tim giao tuyén ctia hai mit phang

Phuong phap

@ Bai toan 2. Tim giao diém ctia dwong thang d va mat phang (P).

Phuong phap
%

Ta lam theo cic bwéc sau:
e Bwoc 1.
e Buwoc 2.

o Buwoc 3.

1) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh
hanh. Goi M, N TIan lugt 1a trung diém cua
SA va CD.

a) Tim E = AD N (BMN) ?

b) Tim F = 5D N (BMN) ?

¢) Chitng minh: F'S = 2FD.

1. Cho hinh chép S.ABCD c6 dday la hinh binh
hanh, goi M la trung diém cua SD.

a) Tim [ = SM N(SAC) ?

b) Tim E = SAN(BCM) ?
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Cau 2.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG

(Hoc sinh trinh bay tw ludn ngin gon)
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dy 1a hinh vudng tam O. Giao tuyén cta hai mat phang (SAC)
va (SBD) Ia
A. Poan SO.
B. Puong thang SA.
C. Duong thang SO.
D. Diém S.
Cho t¢ dién ABCD, goi M, N lanluot la trung diém cua AD va BC. Khi d6 giao tuyén ctia
mgt phang (MBC) va mit phang (NAD) la dwong thang
A. BC.
B. AM.
C. BN.
D. MN.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang ABCD (AB || CD). Goi M 1a trung diém ctia
CD. Giao tuyén ctia hai mat phang (MSB) va (SAC) 1a
A. SI véi I =ACNBM.
B. SJ v6i J =AM N BD.
C. SP v6i P=ABNCD.
D. SO véi O = AC N BD.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang c6 day 16n AB. Goi M la trung diém
cua SC, I lagiao diém cta AD va BC, J lagiao diém cua AC va BD. Giao tuyén cua mdt
phéang (ADM) va (SBC) la
A. 1J.
B. MJ.
C. MI.
D. SI.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N Ian luot la trung
diém cua DC va BC. Ldy diém P trén canh SA, H la giao diém caa AC va MN. Khi d¢,
K 1a giao diém ctia SO va mit phang (PMN) duogc xac dinh nhu sau:
A. K =50nNPH.
B. K =S0ON NP.
C. K=50NnMN.
D. K =50nNPM.
Cho ti dién ABCD. Goi M, N lan luot la trung diém caa AC va BC. Trén BD lay diém

P sao cho BP =2DP. Goi F la giao diém cua AD véi (MNP). Tis6 % bang

A. 0,5.
B. 2.
C. 3.
D. 0,25.
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Bai toan s6 02. Bai toan tim thiét dién

— e, Ta fim cdc doan giao tuyén ndi ti€p nhau ciia mat phang («) vdi cdc mat ctia hinh chép

cho dén khi khép kin thanh mot da gidc phang. Pa giac d6 1a thiét dién can tim va cac doan giao tuyén
chinh 1a cdc canh cua thiét dién.

1) Cho tit dién ABCD. Trén cac doan CA, CB, | 1. Cho tit dién ABCD. Goi M, N lan luwot la

BD cho Tan lwot cac diém M, N, P sao cho
MN khong song song vi AB. Goi («) la mat
phang xac dinh béi ba diém M, N, P. Dung

trung diém cta AB, CD va P thudc doan
AD sao cho AD = 4AP. Dung thiét dién cua
mgt phang (MNP) véi ti dién da cho ?

thiét dién tao boi («) va tit dién ABCD.

Do M, N, P € (a) = (a) = (MNP).

« Tacé: (MNP)N (BCD) = MP (1)

o Tuong tu: (MNP)N(ABC)= MN (2)

+ Tim giao tuyén gitta (MNP) va (ACD):
s {N € AC, AC C (ACD)= N € (ACD)

N € (MNP)

= N € (ACD)N (MNP).

Trong (BCD), goi E = MP N CD.

s {E € MP,MP C (MNP) = E € (MNP)

E eCD,CD C (ACD)= E € (ACD)

= E € (MNP)N (ACD).

Suy ra: (MNP) N (ACD) = NP (3)
. Trong (ACD), goi F = NE N AD.
Suy ra (MNP)N(ACD) = NF (4)

Tt (1), (2), (3), (4), suy ra thiét dién tao bdi
(a) va te dién ABCD 1a t& giac MNFP (ta
giac duogc gach soc nhw hinh vé).

> Binh ludn. Bai todn thiét dién la bai todn tong hop ciia bai todn tim giao diéin ciia dwong thing véi mdt phing,
bai todn tim giao tuyén cia mdt phang véi mdt phang. DEkiém tra xem thiét dién ta tim dd “ding chiea ?”, c6
cdc cdach nhw sau:
1. Mat phﬁng cdt da “cdt roi” khoi da dién ban ddu thanh hai khoi da dién méi chiea ?
2. Kiéim tra cdc dinh ctia da gidc thiét di¢n cé nam trén cdc canh ctia khoi da dién chiea ?

3. Kiém tra cdc canh ctia da gidc thiét dién cé nam trén cic mdt ciia khoi da dién chwa ?
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Bai toan s6 02. Bai toan tim thiét dién

Phuong phiap

1) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la
hinh binh hanh. Goi M, N, P la cac diém lan
luot trén cac canh SA, BC, CD. Tim thiét
dién ctia hinh chép véi mat phang (MNP) ?

2) Cho hinh chép S.ABCD c6 d&y ABCD la
hinh binh hanh. Goi M, N Tan luot 1a trung
diém cua SA va CD. Tim thiét dién cua mat
phang (BMN) véi hinh chép ?
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Bai toan s6 3. Chitng minh ba diém thing hang

Phuong phap
#

D€ chiing minh ba diém A, B, C théng hang, ta can chitng minh ba diém nay lan lugt

thudc hai mat phang phan biét («) va (3). Nghia la ching cting thudc giao tuyén d ctia hai mat phang

(o) va (3) nén chting thang hang.

1) Cho t& dién ABCD. Trén cac canh AB, AC,
AD lan luwot 18y cac diém M, N, P sao cho
MN cit BC tai E, NP cit CD tai J va MP
cit BD tai K. Chttng minh ba diém E, F, G
thang hang.

Goi d 1a giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va
(BCD).

E € MN, MN C (MNP) = E € (MNP)

Ta co:
aco {E € BC, BC ¢ (BOD) = E € (BCD)

Eed

(1)

F € NP, NP C (MNP) = F € (MNP)
FeCD, CD C (BCD)= F €(BCD)
(2)

G € MP, MP C (MNP) = G € (MNP)
G € BD, BD C (BCD) = G € (BCD)
(3)

Tk (1), 2), 3)=FE, F, Ged.

Do d6 ba diém E, F, G thang hang (dpcm).

Tacé:{
—— Fed
Tacé:{

— Ged

2) Cho t& dién ABCD c¢6 G la trong tam tam
giac BCD. Goi M, N, P la trung diém cta
cac canh AB, BC, CD. Goi I = AGNMP
va J = CM N AN. Chting minh rang ba diém
D, I, J thang hang.

@ Binh ludn. Cdi kho ctia hoc sinh la tim ra hai mgt phang (MNP) va (BCD) dé'tim giao tuyén va ba diéin

E, F, G déu thudc giao tuyén. D€ tim ra nd, ta dwa vao kinh nghiém sau:

E = {MN! N} BC

E, F, G lagiao diém ciia nhitng dwong nio ? —— {F = INP{n |CD {= (MNP) N (BCD) = d.

(Nhirng dwong do khong trung giao tuyén d)
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Bai toan 56 3. Chitng minh ba diém thing hang

—Ponephe P chitng minh ba diém A, B, C thang hang, ta can ching minh ba diém nay lan luot

thudc hai mgt phang phan biét () va (). Nghia la chiing cling thudc giao tuyén d ctia hai mat phang
(@) va (8) nén chiing thang hang.

1) Cho tt dién ABCD. Trén cac canh AB, AC, | 2) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 AD khong song
AD Tan luot 14y cac diém M, N, P sao cho song v6i BC. Lay M thudc SB va O la giao
MN cit BC tai E, NP c&t CD tai J va MP diém AC véi BD. Goi N = SC N (ADM) va
cit BD tai K. Chting minh ba diém E, F, G [ = ANNDM. Ching minh rang ba diém
thing hang. S, I, O thang hang.

@ Binh lugn. Cdi kho ctia hoc sinh la tim ra hai mdt phang (MNP) va (BCD) dé'tim giao tuyén va ba diém
E, F, G déu thugc giao tuyén. D€ tim ra né, ta dwa vao kinh nghiém sau:

E = MN:!N{BC|
E, F, G lagiao diém ciia nhitng dwong nao ? ——— {F = NP in |CD {= (MNP) N (BCD) = d.
(Nhirng dwong do khong trung giao tuyén d) G = MPﬁ {BD |
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Bai todn s6 4. Chitng minh

Phuong phap
%

Stt dung duong trung binh, dinh ly

hai duong thang song song

Thales, dong dang, dé€ ching minh hai duong

thang song song (néu ching dong phang).

1) Duong trung binh
A

C

B

_MNHBCvéMWE:%BG

2) Trong tam

AG:%AM.

3) Dinh li Thales

4) Dong dang (dong ho cat)

A B
I
B c %, D
AM AN MN
MN | BC & 222 A% _ 2N AB|CD oA 1B _AB
AB AC BC ID IC CD
Vi DU VA THUC HANH

1) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh binh hanh tdm O. Goi M, N Ian lwot la
trung diém cua AB, AD. Goi I, J, G la
trong tam caa ASAB, ASAD, AAOD.

2) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la
hinh binh hanh taim 0. Goi M, N Ian luot 1a

trung diém cua AB, AD. Goi I, J, G la
trong tam caa ASAB, ASAD, AAOD.

a) Chtng minh: 1J || BD.

Do I, J lan lwot 1a trong tam ASAB, ASAD

SJ 2

nén — =—==-

SM SN 3

Trong AABD, c6 MN la duong trung binh
nén MN || BD 2)
Tk (1), (2) = IJ || BD (dpcm).

b) Chitng minh: GJ || SO.

Do J, G Tanluotla trong tam ASAD, AAOD
NJ NG 1

Thales
ASMN

A

IJ || MN (1)

Thales
ANSO

JG || SO.

nén

a) Chung minh: GH || BD.

b) Ching minh: HI || SO.

NS NO 3
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Bai todn s6 4. Chitng minh

Phuong phap

hai deong thang song song

1) Puong trung binh

2) Trong tam

3) Dinh li Thales

4) Dong dang (dong ho cat)

VIDUVAT

HUC HANH

1) Cho tit dién ABCD c6 I, J lan luot la trong
tam cta cac tam gidc ABC va ABD. Chtng
minh rang: 1J || CD.

2) Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la
hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot la
trung diém caa SA, SD.

Ching minh: MN || BC.

b) Chitng minh: MO || SC va NO || SB.
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H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 5. Tim giao tuyén song song

Phuong phap
lwot nam trong hai mét phang, ta lam nhu sau:

A€ ()N (p)

Ta cd: {a || b
aC(a), b (M)

= (@)

Dé tim giao tuyén ctia hai mat phang («

) va (B) c6 chita hai dwong thang song song lan

N(B) = Az véi Az ||al b.

1) Cho hinh chép S.ABCD co6 day la hinh binh
hanh. Diém M thudc canh SA. Diém E, F

lan luot 1a trung diém ctia AB va BC. Tim:

a) Giao tuyén giira (SBC) va (SAD) :

S € (SBC)N(SAD)
Ta cé: {BC || AD
BC c (SBC), AD C (SAD)

= (SBC)N(SAD) = Sz, v6i Sz || BC || AD.
b) Giao tuyén gitra (SAB) va (SCD):
S € (SAB) N (SCD)

Tacé: {AB | CD
AB C (SAB), CD C (SCD)

= (SAB)N(SCD) = Sy, vé6i Sy || AB || CD.
¢) Giao tuyén gitra (MBC) va (SAD):
M € (MBC)N (SAD)

Taco: {BC || AD
BC C (MBC), AD C (SAD)

= (MBC)N(SAD) = Mz v6i Mz || BC || AD.
d) Giao tuyén giita (MEF) va (SAC):

M € (MEF)N (SAC)
Tacéd: {EF || AC (do EF : atb AABC)
EF  (MEF), AC C (SAC)

2) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chi

nhat. Diém M thudc canh SA. Diém F, F lan
luot la trung diém cta BC' va CD. Tim:

a) Giao tuyén gitra (SBC) va (SAD):

b) Giao tuyén gitra (SAB) va (SCD):

) Giao tuyén gitra (MCD) va (SAB):

d) Giao tuyén giita (MEF) va (SBD):

— (MEF)N (SAC) = Mt véi Mt || EF || AC.
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Phiéu khdo bdi s6'5.1 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gdp 1op 11

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG

(Hoc sinh trinh bay tw lugn ngin gon vio chd con trong)
Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD 1a hinh binh hanh. Giao tuyén ctia hai mit phang (SAD)
va (SBC) la duong thang song song véi duong thang
A. AC.
B. AD.
C. BD.
D. DC. B i
Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh binh hanh, goi M la trung diém cua SC. Giao tuyén
ctia mat phang (MAD) va (SBC) la 2
A. Duong thang qua M va song song v6i BC.
B. Puong thang DM.
C. Duong thang AM.
D. Puong thang qua M va song song véi CD.
Cho tit dién ABCD c6 M, N, P latrung diém ctia AD, BC va BD. Goi duong thang d 1a
giao tuyén ctia (MNP) va (ACD). Khang dinh nao sau day dang ?

A. d songsong vdi AB.
B. d songsong véi CD.
C. d songsong voi AC.

D. d songsong véi BC.
Trong mat phang (P) cho AABC c6 hai duong trung tuyén AM va BN. Lay diém S nam
ngoai (P). Goi d la giao tuyén cta (SAB) va (SMN). Khang dinh nao dang ?

A. d songsong vdi BN.
B. d songsong voi AM.
C. d songsong voi MN. A
D. d chta diém C. B

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M la trung diém ctia
canh SC. Goi N la giao diém ctia duong thang SD va mat phang (MAB). Khang dinh nao
sau day dang ?

A. N € SO théaman NO = 25N.
B. N latrung diém cua SO.

C. N e BMNSD.

D. N latrung diém cua SD.

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’. Goi M, N Tan luot 1a trung diém cta BB’ va CC’, A la
giao tuyén ctia hai mat phang (AMN) va (A’ B'C"). Ménh & nao sau day diang ?

A. A AA. A'f
B. Al AB.
C. A AC. il
D. A| BC.
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Phiéu khdo bai s6'5.2 — Phisn Hinh hoc

H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai todn s6 5. Tim giao tuyén song song

Phuong phap

1) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh
hanh. Diém M thudc canh SA. Diém E, F

lan luot 1a trung diém cuia AB va BC. Tim:

a) Giao tuyén giita (SBC) va (SAD):

b) Giao tuyén gitra (SAB) va (SCD):

c¢) Giao tuyén gitra (MBC) va (SAD):

d) Giao tuyén gitta (MEF) va (SAC):

2) Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chit
nhat. Diém M thudc canh SA. Diém E, F lan
luot la trung diém caa BC va CD. Tim:

a) Giao tuyén gitra (SBC) va (SAD):

b) Giao tuyén gitra (SAB) va (SCD) :

¢) Giao tuyén gitra (MCD) va (SAB) :

d) Giao tuyén giita (MEF) va (SBD) :
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Phiéu khdo bdi s6'5.2 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gdp 1op 11

Cau 1.

Cau 2.

Cau 4.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG
(Hoc sinh trinh bay tw ludn ngin gon vio chd con trong)

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Giao tuyén cua hai mat
phang (SAD) va (SBC) l1a dwong thang
A. Qua dinh S vatam O.

B. Qua dinh S va song song voi BC.
C. Qua dinh S vasong song véi AB.
D. Qua dinh S va song song vdi BD.
Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh thang véi day AB, CD. Goi E, F lan luot la
trung diém ctia AD, BC. Giao tuyén ctia hai mat phang (SAB) va (SCD) la duong thang

A. Qua S vasongsong véi AD.
B. Qua S vasong song voi EF.
C. Qua S vasong song véi AF.

D. Qua S va giao diém ctia cgp duong thang AB, SC. ‘ _
Cho hinh chép S.ABCD c¢é day 1a hinh thang ABCD (AB || CD), O la giao diém cua AC
va BD, I lagiao diém ctia AD va BC. Khang dinh nao sau day sai ? L
A. (SAC)N(SBD) = SO.
B. (SAD)N(SBC) = SI.

C. (SAB)N(SAD) = SA.
D. (SAB)N (SCD) = SO. N T
Cho tir dién ABCD. Goi I, J la trong tam cac tam giac ABC, ABD. Goi M la trung diém
ctia AB. Khang dinh nao sau day sai ?
A. (BLJ)N(BCD) = Bz, véi Bz || CD.

Mr_MJ 1
"' MC MD 3
C. IJ| CD.

D. AJ, DI lahai duong thang cat nhau.
Cho t&¢ dién ABCD. Goi G va E lan luot 1a trong tdm ctia tam gidc ABD va ABC. Ménh dé
nao dudi day dang ?

A. GFE va CD chéo nhau.
B. GE | CD.

C. GE cit AD.
D. GE cit CD.

(BMN) va (BCD) la duong thang
A. d qua B vasong song voi BC.
B. d qua B vasong song véi MN.
C. dqua B val, voil=MDNCN.

D. d qua B vasongsong véi MC.
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Phiéu khdo bai s6°6.1 — Phian Hinh hoc

H¢ thong nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Bai toan s6 6. Chitng minh dwong thang song song mit phang

Phuong phap
#

Dé chttng minh duong thang d song song véi mét phang (P), ta can chiing minh duong

thdng d song song véi mot duwong thang d’ nam trong mat phang (P).

Chtng minh d || (P), ta can:

d| d

i), dg e P

1) Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la
hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P latrung
diém cua SA, AB, CD va G, I 1a trong tam
cac tam giac AABC, ASBC.

2) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh ch@ nhat, tam O. Goi M, N, P la trung
diém cua SA, AB, AD va G, I 1a trong tam
cac tam giac ASAD, ASAB.

a) Ching minh: MN || (SBC).

o |MN | BC (do MN : ath ASAB)
TN BC C (SBC), MN ¢ (SBC)
= MN || (SBC) (dpcm).
b) Chitng minh: NP || (SAD).

Ta e NP || AD (do NP :dtb trong ABCD)
““)AD c (SAD), NP ¢ (SAD)

= NP || (SAD) (dpcm).
¢) Ching minh: MO || (SCD).
. {MO | SC (do MO : ath ASAQ)
" |SC c (SCD), MO ¢ (SCD)
= MO || (SCD) (dpcm).
d) Chitng minh: /G || (SBC).
Do G, I latrongtam AABC, ASBC nén

NG NI 1 Thales

e — - IG || SC.

NC NS 3 &WC ”
e | SC

Tac

8¢ c (SBO), IG ¢ (SBO)

= IG || (SBC) (dpcm).

a) Ching minh: MN || (SBC).

b) Chiing minh: BD || (MNP).

¢) Ching minh: MO || (SCD).

d) Chitng minh: /G || (SBD).
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Phiéu khdo bdi s6°6.1 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 6.

BAI TAP VAN DUNG

(Hoc sinh trinh bay tw ludn ngin gon vio chd con trong)

Cho duong thang a nam trong mit phang (a). Gid st b ¢ (). Ménh dé nao sau day dang ?
A. Néu b || (o) thi b || a.

B. Néu b cit (o) thi b cit a.
C. Néub|a thid]|(x).

D. Néu b va a khong cé diém chung thi b || (o).

Cho hai duwong thang phan biét a, b va mit phang (a). Gia stt a || (@) va b || (o). Ménh dé
nao sau day dang nhat ?
A. a va b song song hodc chéo nhau.

B. a va b chéonhau. / /
o)

C. a va b khong c6 diém chung.

D. a va b hodc song song hodc chéo nhau hoéc cat nhau.
Cho t& dién ABCD. Goi M, N, P Iin lwot ndm trén cic canh AB, AC, AD sao cho
AM =2MB, AN =2NC, AP = PD. Ménh dé nao sau day dung ?
A. ND | (ABC).

B. MP || (BCD).
C. NP||(BCD).
D. MN || (BCD).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi G, K Ian lugt l1a trong tam tam giac
SAD va SBC. Ménh dé nao sau day sai ?
A. GK | (ABCD).

B. GK || (SCD).

C. GK || (SAC).

D. GK || (SAB).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a mot hinh binh hanh. Goi G|, G, Ian luot la trong
tam ctia cac tam giac SAB va ABC. Khéang dinh nao sau day dang ?

A. GG, || (ABCD).
B. GG, | (SAD).
C. GG, [ (SDC).
D. GG, || (SAB). D *
Cho ti dién ABCD, G la trong tam cta tam giac ABD va M la diém trén canh BC' sao cho
BM = 2MC. Mjt phang nao sau day song song véi duong thang MG ? A

A. (ABQO).
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Phiéu khdo bdi s6'6.2 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 6. Chitng minh dwong thang song song mit phang

Phuong phép

1) Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1la|2) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la
hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P latrung hinh chit* nhat, tam O. Goi M, N, P latrung
diém cua SA, AB, CD va G, I latrong tam diém cua SA, AB, AD va G, I latrong tam
cac tam giadc AABC, ASBC. cac tam giac ASAD, ASAB.

a) Chtng minh: MO || (SCD). a) Chtirng minh: BD || (MNP).
b) Chitng minh: MN || (SBC). b) Chitng minh: MO || (SCD).
¢) Chtng minh: NP || (SAD). ¢) Chiing minh: MN || (SBC).
d) Chitrng minh: /G || (SBC). d) Chttng minh: /G || (SBD).
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Phiéu khdo bdi s6°6.2 — Phin Hinh hoc H¢ théng nhiing dang todn thuong gdp 16p 11

Cau 1.

Cau 2.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG

Cho cdc ménh dé:

1. a|lb, bC(P)=a| (P).

2. al[(P), a C(@), V(@) va (@ n(P)=b=1b]a

3. Néu hai mit phang cat nhau Cfmg song song véi mot duong thang thi giao tuyén ctia chting
cling song song voi duong thang do.

4. Néu a, b 1a 2 duong thang chéo nhau thi c6 vd s6 mat phang chita a va song song vai b.

S6 ménh dé dung la

A. 3. B. 1. C. 2 D. 4.

Cho t dién ABCD. Goi M va N Tan lwot la trung diém ctia cac canh AC va AD. Ménh dé

nao duwdi day dang ?

A. MN || (BCD).

B. MN || (ABD).

C. MN || (ACD).

D. MN || (ABC).

Cho tir dién AB QD va G la trong tam tam giac ABD. Trén doan BC ldy diém M sao cho

MB = 2MC. Khang dinh nao sau day dung ?

A. MG | (ACD).

B. MG || (ABD).

C. MG || (ABC).

D. MG || (BCD).

Cho t&¢ dién ABCD. Goi M, N Tanluot la trong tam cua cac tam giac ABC va ABD. Nhiing

khang dinh nao sau la dting ?

(1): MN || (BCD). (2): MN || (ACD,). (3): MN || (ABD).

A. (1) va (3).

B. (2) va (3).

C. (1) va (2).

D. Chicé (1) dung.

Cho tit dién ABCD c¢6 G la trong tam tam giac ABD va M la diém trén canh BC' sao cho

BM = 2MC. Khang dinh nao sau day dtng ?

A. MG | (ACD).

B. MG | (ABC).

C. MG || (ABD).

D. MG || (BCD).

Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi G|, G, lan luot la trong tam

céc tam giac SAB va SCD. Xét cac khang dinh sau:

(1):GG, | (SBC). (2): GG, || (SAD).

(3): GG, [ (SAC).  (4):GG, | (ABD).
Céac khang dinh dung la
A. (1), (2), (4). B. (1), (2), (3). C. (1), (4). D. (3), (4).
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Phiéu khdo bdi s6'7.1 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 6. Chitng minh mat phang (P) song song mit phang (Q).

— Mo dh®_, Ta chitng minh mat phang (P) c6 hai duong thang cdt nhau va lan luot song song véi

mat phang (Q).

b[[(Q); al (@)
Chting minh (P) || (Q), tacanchira: jaNb = A = (P) || (Q).

a C(P), bC(P)

@ Nhan xét: Bdn chdt bai todn la tdp hop ciia hai bai todn chitng minh dwong thang song song véi mdt phing.
Hoc sinh ciin xem lgi nhitng phin suy ludn nguwoc, cu thé' luén dat cdu hoi:

Du doén d || v6i dudng ndo ndm trong () / d va d’ ndm trong tam gidc hay dong ho cdt nao ?
|l (a) dlld

Thales hodc dong dang.

1) Cho hinh chép S.ABCD véi ddy ABCD 1la | 2) Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la
hinh thang ma AD || BC va AD =2BC. Goi hinh thang ma AD || BC va AD =2BC. Goi

M, N Tanluot 1a trung diém ctia SA va AD. M, N Tan luot la trung diém cua AD va SD.
Chting minh: (BMN) || (SCD). Chting minh: (CMN) || (SAB).
S S
M N
P AN AN L NI D AQNNNNY - 7 - D
BV ¢ E ¥

o [MN]SD (do MN : ath ASAD)
8D c (SCD), MN ¢ (SCD)

— MN || (SCD) (1)
o [ap=2BC _[BO=ND
AR Ap—2anD T |ND || BC

Do d6 BNDC' la hinh binh hanh=- BN || CD.

. [NBlCD
A9 NeDp ¢ (sep), NB ¢ (SCD)

= NB || (SCD) (2)

MN || (SCD), NB||(SCD)
Tir (1),(2) = {MN N NB = N
MN C (BMN), NB C (BMN)

= (BMN) || (SCD) (dpem).
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Phiéu khdo bdi s6'7.1 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Cau 3.

Cau 5.

BAI TAP VAN DUNG

(Hoc sinh trinh bay tw ludn ngin gon vio chd con trong)

Cho duong thang a C (P) va duong thang b C (Q). Ménh dé nao sau day diang ?
A. (P)[[(@Q) = al.
B. aflb=(P)[[(@Q)

C. (P) Q)= a|(@) va bl (P).
D. a va bchéo nhau.
Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P theo tht te
la trung diém caa SA, SD va AB. Ménh dé nao sau day dung ?
A. (NMP)|| (SBD).

. (NOM) cat (OPM).

C. (MON)||(SBC).

D. (PON)N(MNP) = NP.
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la mot hinh binh hanh. Goi A’, B/, C’ Tan luot 1a
trung diém ctia cac canh SA, SB, SC. Khang dinh nao sau day ding ?
A. A'B'|| (SAB). '
B. (A'B'C")||(ACD).
C. A'B' | (SBO).

D. (BA'C')|[(B'AC). gl
Cho hinh hép ABCD.A' B'C'D’. Mit phang (AB'D’) song song véi mat phang nao trong cac
mét phang sau day ? . j D
A. (BcA). B : T
B. (BDC')
C. (4c'e) A D
D. (BDA)). prleos e

Cho hinh lang truy ABC.A’B'C’. L4y cac diém D, E, F lanluotlatrung diém cta AA', BB/,
CC' va diém @ 1a trong tam tam gidc ABC. Ménh dé nao dang ? A .

A. (DB’F) | (GEO). N
B. (DB'F) | (AEC).
C. (DB'F) || (AEG). Al
D. (DB'F)|| (ABC).

Cho hinh chép S ABCD c6 SA= 5B =S5C = SD = 8a vaddy ABCD la hinh vudng canh
AB = 8a. Goi M la trung diém canh SD. Dién tich thiét dién ctia hinh chép S.ABCD citboi
mat phang (ABM) bang

A. 124°.

B. 60211,

C. 24a’.

D. 12a4/11.
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Phiéu khdo bdi s6'7.2 — Phin Hinh hoc H¢ thong nhiing dang todn thuong gap 16p 11

Bai toan s6 6. Chitng minh mat phang (P) song song mit phang (Q).

Phuong phap

1) Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la|2) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh thang ma AD || BC va AD = 2BC. Goi hinh binh hanh, O 1a giao diém cua AC va

M, N lan lwot 1a trung diém ctia SA va AD. BD. Goi M, N lan luot la trung diém cta
Chiimg minh: (BMN) || (SCD). canh S4, SD. Chimg minh (OMN) || (SBC).
S
M
Ae—————fofossosy-—-tatnin Ll D
BV @
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