BAI 2: MAT TRU
MUC TIEU
< Kién thirc

+ Nim duge dinh nghia mat try tron xoay, hinh tru tron xoay va khéi
try tron xoay.

+ Néim virng cac cong thure tinh dién tich xung quanh cua hinh try, di¢n
tich day cua hinh try, dién tich toan phén cia hinh try, thé tich cua
khéi tru.

% Kining

+ Nhan biét dugc mot khéi tron xoay la khéi tru.

+ Tinh dugc cac yéu td lién quan dén hinh tru, khdi tru nhu chiéu cao,
dién tich xung quanh, dién tich toan phén, dién tich thiét dién, thé tich
cua khéi tru...

+  Giai duoc cac bai toan lién quan dén khdi tru nhu bai toan cuc tri, bai

toan thuc té...

LY THUYET TRONG TAM
MAT TRU TRON XOAY

Trong mp (P) cho hai dudng thang A va [ song song v6i nhau, cach nhau
mot khoang . Khi quay mp (P) xung quanh A thi dudng thing / sinh ra mot
mat tron xoay dugc goi 1a mat try tron xoay hay goi tat 14 mat try.

- Buong théng A duogc goi 1a truc.
-Puong thang / dugc goi 1a duong sinh.

- Khoang cach r dugc goi 1a ban kinh ctia mat tru do.
HINH TRU TRON XOAY

Ta xét hinh chit nhat ABCD. Khi quay hinh d6 xung quanh dudng thang chira
mot canh, chéng han canh AB, thi dudong gép khiuc ABCD tao thanh mot hinh

duoc goi 1a hinh try tron xoay hay goi tat 1a hinh try.

o\ /—

o\




- Puong thang AB duoc goi 1a truyc.

- Poan théng CD duoc goi 1a d6 dai duong sinh.

- Do dai doan thing AB = CD = h duoc goi 1a chiéu cao

ctia hinh try (d6 dai duong sinh bang chiéu cao cia hinh try).

- Hinh tron tdm A4, ban kinh » = AD va hinh tron tAm B, ban
kinh » = BC dugc goi 1a hai day cia hinh tru.

- Phan mat tron xoay duoc sinh ra bdi cac diém trén canh CD

khi quay quanh AB goi la mdt xung quanh cua hinh tru.

KHOI TRU TRON XOAY

Phan khong gian dugc gidgi han boi mot hinh tru tron xoay ké ca hinh tru d6

ta goi 1a khdi tru tron xoay hay ngan gon 1a khdi tru.

Céac khai niém tuong ty nhu hinh try.

CONG THUC CAN NHO
Cho hinh try c¢6 chiéu cao 13 4, ban kinh day r thi ta co:

- Dién tich xung quanh S =27z7h.

- Dién tich day (hinh tron) S

- Dién tich toan phén S, =S, +2.5, =27rh+27r".

ht

2
=7Tr .

- Thé tich khéi tru V,, = B.h=nr’h.

Chu y: V& hinh biéu dién hinh try hay khéi try

ta thuong v€ nhu hinh bén.

TOANMATH.com
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SO PO HE THONG HOA
MAT TRU

MAT TRU TRON XOAY A

Trong mp (P), cho hai dudng thang A va d song \ : D
4, 5

song v&i nhau, cach nhau mot khoang ». Khi quay /

mp (P) xung quanh A thi duong thing d sinh ra

mot mat tron xoay dugc goi la mat try tron xoay. !

. A N v e Loy
[ KHOI TRU TRON XOAY } \"‘_——""%
Phan khéng gian dwuoc gii han boi mot . .
hinh try tron xoay ké ca hinh try dé ta HINH TRU TRON XOAY

goi 1a khot try tron xoay hay ngan gon la Ta xét hinh chit nhat ABCD. Khi quay

khoi try. hinh d6 xung quanh duong thing chtra

mot canh, chéng han canh 4B thi
duong gip khiuc ADCB tao thanh mot

/'_',...-———-..__1‘_\ hinh dugc goi a hinh try tron xoay hay
A r

goi t4t 14 hinh tru.

h CAC CONG THUC

A

\______i_____,.«/ C L\Dién tich xung quanh
( Dién tich day L‘ \

Dién tich toan phan ™

Thé tich

JVL_

N

Stp = qu +28,, =2nrh + 277

Trang 3



II. CAC DANG BAI TAP
Dang 1: Cau héi 1y thuyét vé mit try, hinh tru, khdi tru

4+ Phwong phap giai :
Nim viing 1y thuyét vé& mat tru, hinh tru, va khdi tru.
Vi du: Tap hop céc diém M trong khong gian cach déu duong thang A c¢b dinh mot khoang R khong doi
(R > 0) la:

A. Hai duong thang song song. B. Mot mit cau.

C. Mot mat non. D. Mot mat tru.

Huéng din gidi:

Tap hop cac diém M trong khong gian cach déu dudng thang A ¢ dinh mot khoang R khong doi

(R > 0) 12 mot mat tru. Chon D.

4+ Vidu miu
Vi du 1. Thé tich ¥ cia mot khdi tru c6 ban kinh day bang R, do dai duong sinh bang ¢ duoc xac
dinh bdi cong thirc nao sau day?
1 1
A. V=xRl. B.V=xR". C. V:EER% D. V:§7ZR3£
Huéng dén gidi:
V=8,.0=nrR*.Chgn A.

Luwu y: Pay 1a cau hoi 1y thuyét, can nhd rang cong thic tinh thé tich ciia khdi nén gidng cong thirc
thire tinh thé tich ciia khdi chop va cong thire tinh thé tich cua khéi tru gidng cong thirc tinh thé tich cua
khéi lang tru (bang dién tich day nhan chiéu cao).

Vi du 2. Cho hai diém 4, B ¢6 dinh. Tap hop cac diém M sao cho dién tich tam giac MAB khong ddi

la
A. mdt mit phang.  B. mot mat try. C. mdt mit cau. D. khong xac dinh dugc.
Huéng dén gidi:
Vi AB ¢b dinh nén dién tich tam giac B 1
MAB khong M S s —Ed(M,AB).AB
do6i khi d (M,AB) = const hay M thudc
mat tru truc i = l.MH AB
la duong thang AB. 2 H
Chon B.
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4+ Bai tap tu luyén dang 1

Ciu 1: Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau.
A. Hinh cau ¢6 v6 s6 mat phang ddi xung.
B. Mit cau 1a mat tron xoay sinh boi mot dudng tron khi quay quanh mot duong kinh ctia no.
C. Cit hinh tru tron xoay béng mot mat phfmg cit truc cta hinh tru ta duge duoc thiét dién 13 hinh tron.
D. Cit hinh nén tron xoay bang mot mat phang di qua truc thu dugc thiét dién 13 tam giac can.
Céu 2: Ménh dé nao sau day 1a sai?
A. ToOn tai mot mit tru tron xoay chtra tit ca cic canh bén ciia mot hinh 1ap phuong.
B. Ton tai mot mit try tron xoay chira tat ca cac canh bén ciia mot hinh hop.
C. Ton tai mot mit ndn tron xoay chira tat ca cac canh bén ctia mot hinh chop tur giac déu.
D. Tdn tai mot mit cau chira tat ca cac dinh cuia mot hinh ta dién déu.
Dang 2: Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, dién tich thiét dién, chiéu cao, ban kinh
day, dién tich day cia hinh tru
4+ Phwong phap giai

Nam vimg cac cong thirc vé dién tich xung Vi dy: Cho khéi tru (T') c6 ban kinh dédy R=1, thé
quanh, dién tich toan phan, dién tich day. Bict su .
dung cac két qua cua phan kién thuc quan h¢ tich ' =57 . Di¢n tich toan phan cua hinh tru tuong

song song, quan hé vuéng goc, cac hé thirc lugng

trong tam giac... d¢ ap dung vao tinh toan. tmg la
A S=12x B. S=11x
C. S=10x D. S=7r
Huéng déin gidgi

Vi  ban kinh didy R=1, thé tich

V=57=n1’h=>5nx.

Vay dién tich toan phﬁn cua hinh tru la
S=27.15+27.1 =127

Chon A.

4+ Vidu miu
Vi du 1: Cho hinh try c6 chiéu cao bang 3+/3. Cét hinh try dd cho bai mit phang song song vai truc
va cach truc mdt khoang bﬁng 1, thiét dién thu duge co dién tich bﬁng 18. Di¢n tich xung quanh cua

hinh try da cho bang

A. 673 B. 6739 C. 3739 D. 1273
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Huéng dén gidi A
Thiét dién thu duoc 13 hinh chit nhit ABCD va \O_'_E J

1 1
00'//(ABCD), goi I 1a trung diém cta AB ! :
hi !
Ta cé I
OI 1 (ABCD) I
& ) ~
= d(00%(A4BCD))=d(0;(4BCD))=0I =1 0" ['D
S ey = AB.BC < AB33 =18 c
& AB=23
= Al = \/5

=r=04=~OI" + AI’ =2
Di¢n tich xung quanh cua hinh tru dé cho la S, =277l = 12743 .
Chon D.
Vi du 2: Cit mot hinh tru béng mot mat phfmg qua truc cua no, ta dugc thiét dién 1a mot hinh vudng
canh 2. Dién tich xung quanh ctia hinh try bang
A. 27a’ B. 874’ C. 4rna’ D. 1674’
Huwéng din gidi
Do thiét dién 1a mot hinh vuong canh
2a nén chiéu cao / cia hinh try bang o)
2a va duong kinh mat ddy bang 2a !
1
suy ra ban kinh day r = a. Khi d6 dién !
1

tich xung quanh cua hinh tru la 4--

S, = 2nrh = dra’
Chon C.
Vi du 3: Cho hinh try c6 dién tich xung quanh bang 507 va d¢ dai duong sinh bang dudng kinh ciia

duong tron ddy. Ban kinh r ctia duong tron day la

5\2x _5V2

D.r
2 2

A.r=5 B.r=5\/; C.r=

Huéng dén gidi
Theo gia thiét d6 dai duong sinh / =2r.

Taco S, = 27rl = 507r<:>2r2=253r=¥.

Chon D.
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Vi du 4: Cho hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O) va (O"), thiét dién qua tryc cda hinh tru I1a hinh

vuong. Goi 4, B 14 hai diém lan luot ndm trén hai duong tron (O) va (O"). Biét AB = 2a va khoang cach

giita hai duong thang AB va 00' bang . Ban kinh day bang #. Ban kinh day bang

a17 a14 a14 a14

A. B. C. D.
3 2 4 9
Huwéng din gidi
Goi r 1a ban kinh day. Luuy:
2 ain o . N +d(00,4B)= O'M.
(Ii)o‘ thleF (:llilz qua tryc la hinh vuéng nén d6 dai + Gée giita AB va mit
uong sinh bang 2r. diiy I g6 ABA'.
Dung duong sinh 44" + Goc gita AB va

o L 00' ld géc A' AB
Goi M 1a trung diém cua A’ B

=0'M 1L (AA'B)
= d(OO', AB) =0'M
a3
2

=0'M =

Tacd A'B=+AB* — A4” =J4a* — 4>

2
Mit khac A'M =J0'4"—O'M"? = rz_%

2
=J4a® —4r* =2 rz—%ar:a\/ﬁ

4
Chon C.
Vi du 5: Cho hinh tru ¢6 hai day 1a hai hinh tron (O) va (0"), chiéu cao 2R va ban kinh day R. Mot mat
phang (a) di qua trung diém ciia OO' va tao v6i OO' mot goc 30°. Hoi (a) cat duong tron day theo

mot ddy cung c6 d dai bang bao nhiéu?

A 2002 B, 48 c. 2% p. 2R
V3 3V3 3 3
Huwéng din gidi
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Goi 71a trung diém ciia 00",

Khi d6, mat phing (a)= (I4B)

Ha OH L AB,OK 1 IH . D& thay H la trung diém ctia AB va
OK L (IAB).

Suy ra

(00',(a))=(10,(14B))=(OL,KI )= KIO =30° (vi AKIOvudng

tai O)

Khi d6 KO :%IO :§. Vi AHIO vudng tai O nén
1 1 1
= +
OK*> OH® or

1 1 1 4 1 3 R’
S = = S OH =
OH> OK®> OI* R* R* R 3

2
= AH =\/O4> -OH’ = ,|R’ K =—R\/5

343
_2RV2
R

Chon A.

AB

Vi du 6: Cho hinh try c6 chiéu cao bang 62 . Biét rang mot mat phang khong vudng goc véi day va cat
hai mit day theo hai ddy cung song song 4B, A’B' ma AB = A'B' = 6, dién tich hinh chir nhat ABB'A’ bang
60. Ban kinh day cua hinh tru la

A.5. B.3\2 C.4 D. 5v2
Huéng dén gidgi

Dién tich hinh chit nhat ABB'A’ bang 60

(sz) Ar
A r— ' " o
nén AB.B 60 < 6.BB'=60 < BB'=10 )/ H Lucw e Vidu 5 vi vi du 6
Tacoé MK =5 oo tuy dé cho khac nhau
A ir ' nhung thiét dién giong
!
Chidu cao hinh tru bing 6+/2 (cm) nén P ,ﬂM iy réhaud 7 dudi dav the
(AR, vi du 7 dwdi ddy thém
MO=32. ’A’:-j—+;‘h‘ = mot cdgh hoi khac nita
\Kf__dﬁ__,/ dit thiét dién vin 1 vy.
OK =\ MK* - MO* =~[25-18 =+/7; 5

AB=6= KB =3.

BO=+OK*+KB* =\[7+9 =4

Chon C.
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Vi du 7: Mot hinh tru c6 ban kinh ddy bang chiéu cao va bang a. Mot hinh vuéng ABCD c6 AB, CD 1a
hai day cung ctia 2 duong tron day va mat phang ABCD khong vudng goc véi day. Dién tich hinh vuong

d6 bang
2 2 2
AL B. 54° c. 2 p. 2%
4 2 2

Huwéng din gidi
Dt AB=AD =2x=>S ., = 4x°.

Goi A', B’ 1an luot 14 hinh chiéu vudng goc cua 4, B 1én mit

day cua hinh truy.

Xét tam gidc AA'D vudng tai A'ta co

A'D =~ AD? — 44" =4x* - &

Mit khéc, goi 7 1a trung diém cua A'D thi ta cé:

2
A'D=24'T=210"4"-0'T = 2\/0'14'2‘600)

2
:2,’612 —(%2xj =2Ja> - x’

Do d6 \/4x2 —a? :2\/a2 —x* <o 4x’ - d? 24(612 —xz)

2 2
o 4x’ = % Vay S e = % (dvdt)

Chon D

4+ Bai tip tu luyén dang 2
Cau 1: Cho hinh try (7) c6 dédy 1a cac duong tron tim O va O, ban kinh bang 1, chiéu cao hinh try bang
2. Cac diém 4, B lan luot ndm trén hai duong tron (0) va (O') sao cho g()c(OA,O'B) =60°. Dién
tich toan phan cua tt dién O40'B

:4+JE B.S:4+J§ C_S:3+J§ D_S:1+2JE

2 4 2 2

A. S

Cau 2: Cho hinh tru c6 ti s0 dién tich xung quanh va dién tich toan phan bang g Biét thé tich khoi tru

bang 47 . Ban kinh day cua hinh try 1a

A. 3 B. \3 c.\2 D.2

Cau 3: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AB =6, AD =8, AC’ = 12. Dién tich xung quanh Sy,
ctia hinh try c6 hai duong tron day 1a hai duong tron ngoai tiép hai hinh chir nhat ABCD va A'B'C’D’ 1a
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A. S, =201z B.S, =10J11x C. S, =10(2\11+5)z D. 5, =5(4/11+5)7

Céau 4: Cho hinh ling try déu 4BC.4'B'C’, biét goc giita hai mat phing (4'BC) va (ABC) bang 45°, dién
tich AA'BC bing a*\/6 . Tinh dién tich xting quanh ctia hinh tru ngoai tiép hinh ling try ABC.A'B'C’

Ara® 2

A. JZAND 3 ) B. 27a’. C. 4ra’ D. 8za N3 3
3 3

Cau 5: Mot cai tryc lan son nudc ¢6 dang mét hinh try. Puong kinh 4 om

cua duong tron day la 6cm, chiéu dai lan 1a 25cm (nhu hinh duéi /

day). Sau khi lan tron 10 vong thi truc ldn tao nén birc twdng phing .
mot dién tich la Scr';\ .
A. 15007 cm’ B. 15077 cm’
C. 3000z cm’ D. 3007z cm’

Cau 6: Cho hinh try c6 chiéu cao bang 6\/5 cm. Biét rang mot mat phang khong vuong goc véi day va
cit hai mat dy theo hai day cung song song 4B, A’B'ma AB = A'B' = 6cm , dién tich tir gidc ABB'A’ bang
60cm?. Tinh ban kinh day cua hinh tru.

A. 5cm B. 3v/2cm C. 4cm D. 5v2cm.
Céu 7: Cho hinh try cé chiéu cao bang ban kinh day va bang 4 cm. Piém 4 nam trén duong tron day tim

O, diém B nam trén dudng tron day tdim O’ cta hinh tru. Biét khoang cach giita 2 duong thang OO’ va AB

bang 2\/5 cm. Khi d6 khoang cach giita O'4 va OB bang

23 42 43

A. —30m B. 2 cm C. 2\/§cm D.—cm
2 3 3

Céu 8: Cho khéi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O;R)Vé(O';R),OO' =4R. Trén duong tron (O;R)

ldy hai diém 4, B sao cho 4B =a\/§ . Mit phang (P) di qua 4, B cit doan OO’ va tao voi ddy mot
g6c60°, (P) ct khdi try theo thiét dién 1a mt phan cua elip. Dién tich thiét dién d6 bing

A. {4—7[+§ij B. [2—7[—£JR2 C. [2—7[+£]R2 D. [4—7[—£JR2

3 3 4 3 4 32

Dang 3: Thé tich khoi tru, bai toan cuec tri
+ Phuwong phap giai

Tuong tu nhu dang toan 3 ciia phan khéinén. Vi du: Tinh theo a thé tich ctia mot khéi try
c6 ban kinh day la a, chiéu cao bang 2a

2ra’
A. 27za’ B.
3
ra’
C.— D. za’
3
Huéng din gidgi
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Thé tich khi tru 1a
V=nR*h=ra’2a=2rxa.
Chon A.

4 Vi du miu
Vi du 1: Mot hinh try ¢6 ban kinh day bang a, chu vi thiét dién qua truc bang 10a. Thé tich ctia khbi tru
da cho bang

4ra’
3

Huwéng din gidi

A. B. 37ad’ C. 4rda’ D. za’

Goi ABCD la thiét dién qua truc cua hinh try, ta co6
ABCD 12 hinh chit nhat. Tir gia thiét suy ra AB = 2a

N
“30
0

va 2(AB+BC) =10a = BC =3a.

e T e
i
1
—_f—————
|

Viy thé tich khi tru dd cho bang: 7a*.3a =37d’

>
Y
1
1
!
-
!

O
]
]
I
]
o=

Chon B.

Vi du 2: Cit mot khéi tru boi mat phfmg qua truc ta duoc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD c¢6 canh AB

va canh CD nam trén hai day cua khdi tru. Biét BD = a\/E , 554 =30°. Tinh theo a thé tich khéi tru.

W2, W2, C3J§3 N

A. —a . za . za D. —rza
48 32 16 16

Huéng dén gidi

Taco AC=BD=av2 .
Mat khac xét tam giac ADC vudng tai D, ta co
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V2 V2

AD = AC.sin30° = TG =h ZTG va

Y6 LY,

CD=ACcos30°=—a=r
2 2 4
2
Nén V =nr*h=n ﬁa .Qazﬂﬁf.
4 2 16
Chon C.

Vi du 3: Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AD = 34B. Goi ¥, 1a thé tich ctia khdi tru tao thanh khi cho hinh
chir nhat quay xung quanh canh 4B, V, la thé tich khdi tru tao thanh khi cho hinh chit nhat quay xung

quanh canh AD. Ti sb n la.

2

A.9 B.3 C.

W | —
O | —

Huéng dén gidgi
Khdi tru tao thanh khi cho hinh chir nhat ABCD quay xung quanh canh AB ¢ ban kinh day va chiéu cao
lan luot 1a 7, = AD =3A4B;h = AB.

Khi d6, thé tich cta khdi tru nay 1a ¥V, = zr*h, =97 4B’ .

Khdi try tao thanh khi cho hinh chit nhat ABCD quay xung quanh canh 4D c6 ban kinh day va chiéu cao
lan luot 1a r, = AB;h, = AD =3AB.

Khi d6, thé tich cta khdi tru nay 1a ¥V, = 7r,h, =37 AB°.

3
Vay n_ 97rAB3 _
V, 37nAB
Chon B.

Vi du 4: Cho hinh thang ABCD vudng tai Ava B v6i AB=BC = %a. Quay hinh thang va mién trong

ctia n6 quanh duong thang chtra canh BC. Thé tich ¥ ctia khéi tron xoay dugc tao thanh 1a

3 3
drra B.V - Sra

3
C.V =zd’ D. v =174
3 3

AV =

Huéng dén gidi
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Thé tich ¥ =¥, —V,. Trong d6 ¥, 1a thé tich khdi tru c6 ban kinh day 13 BA = a va chiéu cao

AD = 2a;V, 14 thé tich khdi noén c6 ban kinh day 1a B'D = a va chiéu cao CB'=a

3
Sra

Khido V =V, -V, 272'612.261—%72'622.612 3

Chon B.
Vi du 5: Cho hinh tru c¢6 ban kinh d4y bang a. cit hinh tru boi mot mat phang (P) song song vOi truc cua

\ a - A N \ A \ A O A
hinh tru va cach truc cua hinh tru mot khoang bang 5 ta dugc thiét dién 1a mot hinh vuéng. Thé tich khoi

tru bang
3
A. 37d° B. 7a’\3 C. ”“4\/5 D. 7d’
Huéng dén gidi

Gid sir hinh vuéng ABCD la thiét dién cta hinh tru cit boi (P) nhu hinh ve&.
Goi H, K lan luot 1a trung diém 4D, BC.

Ta co OHJ_AD:>OHJ_(P):>d(0;(P)):OH:>OH:%.

B

Do d6 AD = 2A4H = 23/04* — OH> =2%=a\/§

Suyra 00'=AB = AD =a\3 .
Vaynén V = zR’h = ra* a3 =na’\3 .
Chon B.

Vi du 6: Cit mot khdi try cao 18cm boi mot mit phing, ta duge khdi hinh dudi day. Biét rang thiét dién
la moét elip, khoang cach tir diém thudc thict dién gan day nhat va diém thude thiét dién xa méat day nhat
lan luot 1a 8cm va 14cm . Ti so thé tich cua hai khoi dugce chia ra (khoi nho chia khoi 16n) 1a

2z B.L c.> p.
11 2 11 11
Huéng din gidi
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Goi V1; V> 1an lugt 1a thé tich khdi nho va khéi 16n.

ZR*(8+14)

Ta c6 thé tich khéi trula ¥ = =11zR?

(v6i R 1a ban kinh khéi try).

ZR*(8+14)

Thé tich V, = =11zR*.

. Vi V-V, 18zR*-11zR* 7
Vay—: = 7 = —
v, ¥, 11zR 11

Chon D.
Vi du 7: Cho tam giac vuong can ABC c6 AB = AC = a~/2 va hinh chit nhdt MNPQOv6i MQ = 3MN
duge xép chong 1én nhau sao cho M,N lan luot 1a trung diém ctua 4B, AC (nhu hinh v&). Tinh thé tich V/

clia vét thé tron xoay khi quay mé hinh trén quanh truc A7, véi / 1a trung diém PQ.

3
A.V:1176m A
M, N
Sra’
B.V = .
6 B C
3
C.V:“;m
8
3
D.V:1727;a. Q I P
Huéng din gidi
A
M N
E
& F
Q I P

Tacd BC=+AB* + AC* =2a=> MN =a,MQ =2a.
Goi E, F 1an luot 1a trung diém MN va BC.

a 3
AF =a,EF =—= IF =—a

2 2

Vay thé tich can tim 1a tong thé tich cta khdi non c6 chiéu cao 1a AF ban kinh day FB va thé tich khi

tru ¢6 chiéu cao IF béan kinh /0.

2
V= %ﬂAF.FBZ +7IF.IQ* = %ﬂaﬁ2 + ﬂ%a.(—J = ﬂmf .

Chon D.

Trang 14



Vi du 8: Cho ling try ding ABC.A'B'C'c6 d6 dai canh bén bang 2a, ddy ABC la tam giic vudng can tai
A, gbe gilta AC' va mit phing (BCC'B")bing 30° (tham khao hinh v&). Thé tich cta khéi tru ngoai tiép
lang try ABC.A'B'C" bang

B C

A. ra’ B. 27d’ C. 4ra’ D. 3za’
Huéng dén gidi

Goi ban kinh cua hinh tru 1a R.

Taco CC'L(ABC)= CC' L Al

Lai c6 tam giac ABC la tam giac vudng can tai 4 nén gy

Al L BCdod6 Al L (BCC'B') hay goc gitta AC’ va W

mit phing (BCC'B")1a IC'A. R A

Xét tam giac AIC' taco IC'= L/I\ =R\3

tanIC'A
Xét tam gide CIC' tacdIC* =IC* +CC” =3R*=R*+4a’ = R=a"2
Thé tich khdi tru ngoai tiép lang tru ABC.A'B'C' la V = nR*h = 4xa’.

Chon C.
Vi du 9: Trong tat ca cac khdi tru co cung thé tich 330, xac dinh ban kinh day cua khéi tru c6 dién tich

toan phan nho nhat.

N g, [163 c. p. [0
T T T T

Huéng dén gidi

Trang 15



V =330 & haR* =330 & = 220
T

L]

Khi d6 dién tich toan phn cita khéi tru 1a L e
I
I

S=h27.R+27R*

8= 2.271R+27ZR2<:>S:@+27[R2 TR e
7R R E e e
1 R A A . 660
Taxem S1a 1 ham s an R. Xét S'=— e +4rnR.
. 3
51200 -0 4zr=0e 00TIR o g1
R R V4
Lap bang bién thién ta c6
165 Bai toan hoi vé ban kinh day nén ta xem ban
3 o S Iy
R 0 \/I Vs e kinh day 14 4n, tinh dién tich xung quanh theo
S’ = 0 + ban kinh day.
CcT

A T S 165

Viay S dat gia tri nho nhat khi va chi khi R = 3—
T
Chon A.
Vi du 10: Thé tich 16n nhét ciia khdi tru ndi tiép hinh cau c6 ban kinh R bang
3 3 3 3
A 47R 3 g, 87R 3 c. SR p. 37R 3
9 3 27 9

Huéng dén gidi

Goi X 1a khoang cach tir tAm / cia mat cdu dén mat day cua hinh tru (0 < X <R). Ban kinh day cua

hinh tru la » =vR* —x°

Trang 16



Thé tich ctia khdi tru 13 V = zr*h = 7r* 2x = 27[(R2 —xz)x = f(x)

f'(x)=27R*—67x"; f'(x) =0 x = R;/§ (vi x>0).

Ta c6 bang bién thién nhu sau

Vay thé tich 16n nhat cta khdi tru noi tiép trong hinh cau ban kinh R 1a

Rﬁj _47R\3 |

Vo o=
max f( 3 9

Chon A.

<+ Bai tip tu luyén dang 3

Cau 1. Cit mot khoi tru bdi mot mat phéng qua truc ta dugc thiét dién 13 hinh chix nhat c6 canh va canh
CD ndm trén hai day ctia khdi tru. Biét BD = a~/2, DAC = 60°. Thé tich khéi tru bang

A. ﬁmf. B. ﬁmf C. ﬁmf D. ﬁmf
16 16 32 48

Cau 2. Thé tich khdi try tron xoay sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AD biét AB=3;
AD=4 1a

A. 487 B. 367. C. 12rx. D. 72x.
Céu 3. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢c6 d6 dai canh day bang a, chiéu cao 1a 4. Thé tich V
ctia khéi try ngoai tiép hinh ling try la

2 2
A.V:m;h. B.V:m;h. C.V=3za’h. D. V =7nd’h.

Céu 4. Cho ling tru ding ABC.A'B'C' ¢6 d6 dai canh bén bang 2a, day 4BC la tam

giac vudng can tai 4, goc giita AC’ va mit phang (BCC’B’) bang 30° (tham khao
hinh v&). Thé tich cua khdi tru ngoai tiép ling tru ABC.A'B'C’ bang




A. 7a’. B. 27da’. C. 4rza’. D. 37za’.

Cau 5. Cho hinh thang can ABCD c6 day nho AB = 1, day 16n CD = 3, canh bén BC = DA = V2 . Cho
hinh thang d6 quay quanh AB thi duoc vat tron xoay c6 thé tich bang

A. iﬂ'. B. Eﬂ'. C. zﬂ'. D. Zﬂ'.

3 3 3 3
Cau 6. Cho hinh thang ABCD vudng tai A va D, AD = CD = a, AB = 2a. Quay hinh thang ABCD quanh
duong thang CD. Thé tich khéi tron xoay thu dugc 1a

3 3 3
Sra _ B. Tra _ C. drra _
3 3 3

A. D. za’.

Cau 7. M6t hinh try ¢ tdm hai ddy 1a O va O, ban kinh day bang R, dudng cao cta try bang 2R. Goi 4
1a mot diém cd dinh nam trén duong tron tim O’ va diém B thay d6i trén duong tron tim O sao cho AB
khong 1a dudng sinh. Do dai doan thang AB trong trudng hop thé tich OO'4B 16n nhat 1a bao nhiéu?

A. 2RSS B. R6 . C. R\5. D. 2RV6.
Cau 8. Mot hinh tru co thiét dién qua truc 1a hinh ch@t nhét c6 chu vi béng 12cm. Thé tich 16n nhit ma
hinh tru ¢6 thé nhan duoc la

A. 8mem’. B. 32z cm’. C. 16z cm’. D. 64z cm’.
Cau 9. Céc hinh try tron xoay c6 dién tich toan phan 1a S khong d6i, goi chiéu cao hinh tru 13 4 va ban
kinh déy hinh try 13 7. Thé tich ctia khéi tru d6 dat gia tri 16n nhat khi

A. h=4r. B. h=3r. C. h=2r. D. h=r.

Cau 10. Ong 4 du dinh 1am mét cai bé nudi ca c6 dang hinh tru (khong c¢6 nip) voi dung tich 200dm?.

Ban kinh r ctia dy hinh tru dé 6ng 4 str dung nguyén liéu it ton kém nhét 1a
A. r=31,69cm. B. »=39,93cm. C. r=42,57 cm. D. r=57,58 cm.
Dang 4: Bai toan thuec té vé khéi tru.
4+ Phuwong phap giai
Nim ving kién thirc & cac dang toan 1,2 va 3 dé ap dung vao giai bai toan thyc t& vé khdi tru vi vé ban
chit van 12 cac bai toan xoay quanh hinh try, khdi tru.
Vi du: Mot co sé san xuat ¢ hai bé nudc hinh tru ¢6 chiéu cao bang nhau, ban kinh day 1an lugt bang 1m
va 1,5m. Chu co s du dinh 1am mot bé nude méi, hinh try, c6 cing chiéu cao va co thé tich bang tong
thé tich cua hai bé trén. Ban kinh day cta bé nuéc du dinh 1am gan nhat v6i két qua nao dudi day?
A. 1,6 m. B. 2,5m. C. 1,8m D. 2,1m.
Huwéng din gidi
Goi  1a ban kinh bé du dinh lam, /4 1a chiéu cao céc bé.
Taco: nrth=n(F +15)h=r=1+1,5 ~1,8(m).

Chon C.

Trang 18



< Vidu miu

Vi du 1. Cho mét tdm bia hinh chit nhat c6 kich thudc 3a, 6a. Nguoi ta
mudn tao tdm bia d6 thanh 4 hinh khong day nhu hinh v& duéi day, trong
d6 c6 hai hinh tru 14n lugt c6 chidu cao 3a, 6a va hai hinh lang try tam giac
déu co chiéu cao 1an lugt 3a, 6a.

6a 6a
T
HA1 H2 H3 H4

Lueu y: Khéng phdi cdt nho
tam bia dé tao ra 4 hinh
bén vi néu viy khéng thoa
dé bai ma ldy tam bia lan
luot tao thanh 4 hinh trong
deé bai.

Trong bon hinh H1, H2, H3, H4 lan luot theo thir tu c6 thé tich 10n nhat va nho nhét 1a

A. H1, H4. B. HI, H3. C. H2, H3. D. H2, H4.

Huéng din gidi
Goi R, R, 1an luot 14 ban kinh cta hai hinh tru & hinh H1, H2.
Goi V;,¥, lan luot 1a thé tich ctia hai hinh tru & hinh H1, H2.

C,,C, lan luot 14 chu vi dy cta hai hinh tru ¢ hinh H1, H2.

Tacd: € =27R =6a=> R =>2.C, =27k, =3a= R, =%
V4 2
2 3 2 3
1/1:3[1”(3_41} _27a ;V2:6aﬂ(3—aj _2Va
V4 V4 2 2

Do hai hinh H3, H4 1a hai hinh lang tru tam giac déu nén ta c6 do dai cac canh day cua hai hinh H3,

H4 lan luot 12 2a;a.

Thé tich hinh H3, H4 1an luot 1a:

33

1 . 1
¥, =3a.2a.2a.5in 60 =3\34%7, =6a._aasin60 ===a

Tur d6 ta c6 hai hinh c6 thé tich 16n nhit va nhé nhét 1an luot theo thi tu 1a H1, H4.

Vi du 2. Nguoi ta d6 mot cai cong bang cat, d4, xi ming va sit thép nhu hinh v& bén dudi. Thé tich

nguyén vét liéu can dung la

2m :
.,':,:' R,=0.5m
e R, =0.3m
A. HI1, H4. B. H1, H3. C. H2, H3. D. H2, H4.

Huwéng din gidi

Taco: V=V, -V, =xRI-zRI =zl(R' - R ) =7.2.(0,5 -0,3*)=0,327.

Thé tich nguyén vét liéu can
dung 1a thé tich khéi tru to c6
ban kinh R. trir di thé tich
khi tru nhé cé ban kinh R.
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Chon A.

Vi du 3. M6t nguoi thg cd6 mot khdi d4 hinh tru. Ké h?.i du’(‘mg kinh MN,
PQ cua hai day sao cho MN 1 PQ. Ngudi thg d6 cat khoi da theo cac

mat cat di qua 3 trong 4 diém M, N, P, Q d¢ khoi da c6 hinh t&r dién =
MNPQ. Biét MN = 60 cm va thé tich khoi tir dién MNPQ bang 30 dm’. N ‘,'
Thé tich lugng déa cat bd la bao nhiéu? (Lam tron dén mdt chir sO thap % % i
phan sau dau phay). " \\ u
A.101,3 dm®, B. 111,4 dm’. LI
\ ’ b
C. 121,3 dm’. D. 141,3 dm’. v h .
. £ ™ e B
Huwong dan gidi “ S oo N ,P et

Al

v I
’ !
@il 2t

‘,.--&"‘ i iy o
- i Tl -
. s p
-

Goi 0,0’ lan luot 1a tam day trén va day dudi cua hinh tru.
Taco: MN L (OPQ) =V, ppp=2Vy opp =2 %.NO.SAOPQ

1 ,
corg =2:.001:6=30= 00 =5.

=28
Ta c6 thé tich khéi tru 1a: V,, = 00 .x-R* =5.3".7 =457
Vay thé tich lugng da céit bo 1a: 457 —30 ~111,4(an7’).

Vi du 4. Mot khdi d6 choi gdbm hai khdi tru (H,), (H,) xép chdng 1én nhau, lan

Tk 14 o on atid . 5 o 1
lugt c6 ban kinh ddy va chiéu cao tuwong Ung la #,h,r,h, théa min r, =—h;

h, =2h, (tham khao hinh v& bén). Biét rang thé tich ctia toan bo khdi dd choi bang ."“"

30cm?, thé tich khoi tru (H, ) bang

A. 24cm’. B. 15cm’. C. 20cm’. D. 10cm’.

Huéng din gidi

Goi thé tich cua toan bd khdi do choi 1a ¥, thé tich cua khdi dudi va khéi trén 1an lugt 14 V; va V.

Taco: V=V+V,

Trang 20




—
5]
—

Ma r, :%r],h2 =2h nén V, =h,-zr, :2hl~7z%-rf =5hl T :EVI

:>3():V1+%V1:>V1:20.

Chon C.
Vi du 5. Cho mét dung cu dung chét long dugc tao bai mot hinh tru va hinh néon dugce lép dat nhu hinh

sau. Ban kinh dy hinh non bang ban kinh day hinh try. Chiéu cao hinh try biang chiéu cao hinh nén va
bang 4. Trong binh, luong chat 1ong c6 chiéu cao bang % chiéu cao hinh try. Lat ngugc dung cu theo

phuong vudng goc véi mat dat. PO cao phan chit long trong hinh non theo £ 1a

A. h B. 3h C.
8 8

N | =

p. 2
8

Huéng din gidi

Thé tich chat long V = m”z.Lh = mez.h
24 24

Khi 14t ngugc binh, thé tich phan hinh ndn chta chat long 1a V'= %ﬂr'zh’

i ’ ’ ' 2 3
Ma r—:h—:r’zﬁor. Do do V’:ln(h—'r] -h’=l7n’2 h_2
roh h 3 \h 3 h

N ’ 1 2 h,S 1 2 13 1 3 ’ h
Theobaira V'=V < —nr’-—=—narhoh” =-h < h=—.
3 h” 24 8 2
Chon C.
Vi du 6. Cong ty ciia ong Binh dy dinh dong mot thung phi hinh tru (c6 day dudi va niap day phia trén)
bang thép khong gi dé dung nude. Chi phi trung binh cho 1 m? thép khong gi 1a 350000 dong. Vi chi phi
b6 ra dé 1am cai thung phi khong qua 6594000 dong, hoi cong ty ong Binh c6 thé c6 duoc mot thung phi

dung duoc téi da bao nhiéu mét khdi nudc? (Liy nt~3,14)
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A.12,56 B. 6,28
C. 3,14 D. 9,52.
Huéng déin gidgi
Goi R,  1an luot 1a s6 do ban kinh va chiéu cao cua thung phi hinh try.
V6i gia thiét nhu trén thi dién tich thép khong gi dugc dung t6i da 1a
[ 6594000 _ 471 (mz)
350000 25

Taco S, :2nR(R+h)=A:»h=i—R
v 27R

Thé tich ctia thung phila V = zR*h = 2R’ (i —R] = gR —7R* (coi V' 1a ham sb bién R).

27R
V'=f—3nR2;V'=0@R= /i,(R >0)
2 67
Bang bién thién
A
R 0 67 e

V! S 0
AlA
’ / . 6”\

Dua vao bang bién thién ta co, gia tri !6n nhat cua thé tich 1a

maszﬁ‘/i ~6,28m’.
3\Vé6r

Chon B.

Vi du 7. Nguoi ta thiét ké mot thing chira hinh try (nhu hinh v&) ¢ thé tich ¥ nhat dinh. Biét rang gia cua
vat liéu lam mat ddy va nip cia thing bang nhau va dit gip 3 1an so véi gia vat liéu dé lam mit xung
quanh cua thung (chi phi cho mdi don vi dién tich). Goi chiéu cao cia thung 1a 4 va ban kinh day 1a 7. Ti

A h . r A ‘A 5 A \ \ 5 A \ A
s0 — sao cho chi phi vat li¢u San xuat thung 1a nhé nhat 1a bao nhiéu?
r

PN B. 12 g p.1-32
r r r r
Huwéng din gidi
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=

AY
I

A
1
o
-

Taco VZEh'VZthLzbﬁ:Lz
r ror

Gia thanh vat liéu dé lam chiéc thung 1a

T=(27zrh+67zr2)~A:(2—V+67z—r2j'A:(K+K+67zr2]~A, trong d6 A 1a gi4 ciia mot don vi dién
r r r

tich vét liéu 1am mat xung quanh cia thing. Ap dung bét dang thirc Co-si cho cac sb duong

K,K,67zr2 duge T > 33/67V>
r r

1 , .V V
Déau “ =” xay ra khi — = 677" & —5=6
r r

Vay chi phi vat liéu san xuat thing 1a nho nhét khi h =6.
r

Chgn C.

<+ Bai tip tu luyén dang 4

Cau 1: Mot ngudi dung mot cai ca hinh ban cau (mét nira Q
hinh cau) c6 ban kinh la 3 cm dé mic nudc d6 vao mét cai

thung hinh tru chiéu cao 10 cm va ban kinh day bang 6
cm. Hoi nguoi dy sau bao nhiéu 1an d6 thi nudc day
thung? (Biét mdi lan do, nudc trong ca luén day)

A. 101an. B. 24 1an. # s

C. 12 lan. D. 20 lan. T

Céu 2: Mot hop bong ban hinh tru cé ban kinh R, chira dugc 10 qua bong sao cho cac qua bong tiép xuc
v6i thanh hop theo mot duong tron va tiép xtic véi nhau. Qua trén ciing va qua dudi cing tiép xtc véi hai
nap hop. Thé tich khdi tru ma thé tich ctia cic qua bong ban khong chiém chd bang

3 3
A. 0. . 207 R c. 207 R D. 7R*.

3 3
CAu 3: Mit tién ctua mot ngoi biét thy co6 8 cay cot hinh tru tron, tat ca déu c6 chibu cao 4,2 cm. Trong s6
céc cay do co hai ciy cot trude dai sanh dudng kinh bang 40 cm, sau cdy ¢t con lai phan bd déu hai bén
dai sanh va chung déu c6 duong kinh bang 26 cm. Chii nha thué nhan cong dé son céc ciy cot bang mot
loai son gia d4, biét gia thué 1a 380000 dong/m? (ké ca vat liéu son va thi cong). Hoi ngudi chi phai chi it
nhit bao nhiéu tién dé son hét cac ciy cot nha d6 (don vi dong)? (lay 7 = 3,14159).
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A. ~11.833.000. B. ~12.521.000. C. =10.400.000 D. =15.642.000.

Cau 4: Nguoi ta tha mot vién billiards snooker c6 dang hinh cau vé6i ban kinhnho hon
4,5 cm vao mot chiéc cdc hinh try dang chira nude thi vién billiards d6 tiép xtc voi day
cde va tiép xic v6i mat nude sau khi dang (tham khao hinh vé bén). Biét rang ban kinh
ctia phan trong day cdc bang 5,4cm va chiéu cao ciia myc nudc ban dau trong cdc bang
4,5cm. Ban kinh cua vién billiards d6 bang

A. 2,7cm. B. 4,2cm.

C. 3,6¢cm. D. 2,6¢cm .

—————

e
- ~

B3 VR e

Céu 5: Mot nha may du dinh san xuat coc thuy tinh hinh try khéng nap co6 thé tich 50 cm?®. Gia nguyén
vat liéu 1am thanh cbc 12 100 dong/cm?, gid nguyén vat liéu lam day cde 1a 200 ddng/cm?. Hoi chi phi nhod

nhat mua nguyén liéu cho mot chiéc coc gan nhat vai so tién nao sau day?

A. 9466 ddng. B. 10616 dong. C. 7513 dong. D. 8235 dong.

Cau 6: Co mot cai bé hinh try cao 10dm véi ban kinh day 4

dm chira day nuéc bi mot thung gd hinh 1ap phuong dong kin

roi vao lam cho mét lugng nudc V tran ra. Biét réng canh

thing g3 1a 8dm va khi n6 r6i vao miéng bé, mot dudmg chéo N\ A
dai nhat cua n6 vuéng goc vai mat bé, ba canh cia thung cham

vao thanh cta bé nhu hinh v&. Tinh V.

A. 6\/6. B. 10\/6. \_/

C. 56 D. 8/6.

PAP AN
BAI 2. MAT TRU

Dang 1. Cau héi Iy thuyét vé mit tru, hinh tru, khoi tru

1-C 2-B

Dang 2. Bai toan tinh dién tich xung quanh, di¢n tich toan phin, di¢n tich thiét dién, chiéu cao, ban

kinh day, dién tich ddy cia hinh tru

1-A 2-D 3-A 4-C 5-A 6-C 7-D 8-A

Dang 3. Bai toan vé thé tich khoi tru, bai toan cuec tri

1-B 2-B 3-B 4-C 5-D 6-A 7-B 8-A

9-C 10- A

Dang 4. Bai toan thue té vé khdi tru

1-D 2-B 3-A 4-A 5-C 6-D
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