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Chudng 6.

MOT SO VEU TO THONG
KE VA XAC SUAT

Chadé 1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

THU THAP DU LIEU

C6 nhiéu céch dé thu thap dif liéu, chdng han: quan sat, 1ap phiéu diéu tra (phiéu héi),
tién hanh phéng van, ... hodc thu thip tii nhitng ngudn cé sdn nhu sach, bdo, trang
web, cdc phuong tién thong tin dai chang, ...

© Vi du 1. L8p trudng 16p 8C mudn thu thap thong tin vé cdc mon thé thao duge ua thich
ctia cdc ban trong 18p. Theo em, ban 18p trudng c6 thé thu thap nhiing théng tin dé bdng
cach nao?

B L3i gidi.

Ban 18p trudng 18p 8C cé thé thu thap nhiing thdng tin dé bdng céch lap phiéu hdi theo
mau sau (Bang 1):

Mon thé thao | Ua thich

Béng da

Cau long

Boéng rd

0

© Luyén tap Mot cita hang ban kem mudn tim hiéu vé céc loai kem yéu thich ctia 40 khach
hang trong séng Chu nhat. Theo em, ctla hang ¢6 thé thu nhap nhiing théng tin dé bédng
cdch nao?

& LJi giai.

Theo em cé thé thu thap nhiing thong tin dé bang cach 1ap phiéu hoi theo mau sau

C4c loai kem | Ua thich

Kem sdu riéng

kem dua

kem cay




- 1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU -

PHAN LOAI VA TO CHUC DU LIEU

Viéc sdp xép thong tin theo nhiing tiéu chi nhéat dinh goi la phan loai di liéu
Dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh lugng, ta cé thé phan loai c4c di liéu thanh hai loai:

@ Dit liéu dinh lugng duge bidu dién bang sé thuc;

Dit liéu dinh tinh dugc biéu dién bdng ti, chit céi, ki hiéu,. ..

Dé thudn tién trong td chic di liéu thu thap dudc, ta c6 thé phan nhém mébi loai di liéu
trén thanh cac nhém theo nhiing tiéu chi cho trudc.

© Vi du 2. Dé nang cao hiéu qud kinh doanh, mot siéu thi tién hanh héi nhitng mat hang
ma 50 khach hang du dinh mua khi vao siéu thi. K&t qua thu dugc nhu sau: gao, mi &n lién,
thi, ¢4, rau cq, tring, hoa qua, sita tudi, quan do, nudc khodng, nudc giai khat, nudc sinh t,
xa phong, kem dénh rang, bot giat, xoong ndi, bat dia, but viét, v3 hoc sinh, cap sach.

a) Co6 bao nhiéu mat hang duge khach hang du dinh mua?

b) Hay sdp xép cdc mat hang do6 theo nhiing nhém sau:

Nhém 1: Mat hang thuc pham; Nhéom 3: Mat hang dd dung trong gia
dinh;
Nhom 2: Mat hang dd ubng; Nhoém 4: Mat hang van phong pham.

B Ldi giai.
a) C6 20 mat hang dudgce khach hang du dinh mua.
b)

Ta phan nhém 20 mat hang d6 nhu sau:

Nhém 1: Gao, mi an lién, thit, ¢4, rau, ci, tring, hoa qua;

Nhoém 2: Stta tudi, nudc khodng, nudc gidi khat, nudc sinh t5;

Nhoém 3: Xa phong, kem dénh rang, bodt giat, xoong ndi, bat dia, quan 4o;
Nhom 4: But viét, v hoc sinh, cdp séch.

O

© Luyén tap Dé tim hidu vé& cdc dong vat c6 xuong séng trén Trai Déat, ban Loan da suu
tdm tu liéu v& nhitng ddng vat sau: cd rd ddng, cd chép, cd thu, éch, nhai, céc, rén hd mang,
than 1dn, cd sdu, ga Ddng Tao, chim bd cau, chim ung, trdu, meéo, su ti1. Em hay giup ban
Loan phdn nhém céc dong vat dé theo nhiing tiéu chi sau: C4; Ludng cu; Bo sat; Chim;
bong vat cé va.
B L3i gidi.
Ta phan nhom theo céc tiéu chi sau

Nhém 1 (cd): Ca rd ddng, ca chép, cd thu;

Nhém 2 (Ludng cu): Ech, nhdi, céc, ca siu;
Nhém 3 (Bo sét): r&n hé mang, than 1an;
Nhém 4 (Chim): Chim bd cau, chim ung;
(

Nhém 5 (Dong véat ca va): trdu, méo, su tu.
0

$> Nhan xét 1.1. Viéc phan loai dit liéu thdng ké phu thudc vao nhiing tiéu chi dua ra, hay
cach néi khac, phu thuéc vao muc dich phéan loai.
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@ TINH HOP Li CUA DU LIEU

Sau khi thu th4p, phan loai va td chic di liéu, ta cdn xem xét tinh hgp li cila nhiing di liéu
thdng ké do, dac biét chi ra duge nhiing di liéu khong hgp 1i.

> Nhan xét 1.2. Dé danh gid tinh hdp li ctia di liéu, ta cdn dua ra céc tiéu chi danh gi4,
chdng han nhu dit liéu phai:

bung dinh dang;
ndam trong pham vi dy kién;
Phai c6 tinh dai dién dbi vdi van dé can théng ké.

© Vi du 3. Dé chuédn bi cho ndm hoc mdi, mot cdng ty may thiét ké mau ddng phuc cho
hoc sinh ctia mot trudng trung hoc c¢d s3. Cong ty da hoi y kién cta 50 hoc sinh 18p 6 vé
mau ddong phuc da thiét ké va nhan dudgc két qud la c¢6 40 hoc sinh thich m&u ddng phuc
do. Tu do, cong ty dua ra két ludn rang cé 80% sd hoc sinh cua trudng thich mau dong
phuc dé. Theo em, cdng ty may dua ra két ludn nhu thé thi cé hop li khong? Vi sao?

B L3i gidi.

Két ludn ma cdng ty may néu ra la khong hgp li vi dbi tugng hoi y kién chi la nhitng hoc
sinh 18p 6 khong ddm bdo tinh dai dién cho toan bd hoc sinh cta trudng trung hoc cag sd
(8 cdc khbi 18p 6, 7, 8, 9). O

Dé danh gia tinh hgp li caa dif liéu, ta c6 thé dya vao mbi lién hé toan hoc don gian
gitia cdc sb liéu.

© Vi du 4. Mot trudng trung hoc ¢d s3 cho hoc sinh khdi 18p 8 dang ky tham gia hoat
dong ngoai khéa. Bang 3 thdng ké sb lugng hoc sinh dang ki tham gia hoat ddng ngoai
khoda cua tiing 18p. S6 liéu nao trong Bang 3 1a khong hgp 1i? Vi sao?

L8p | Si s6 | S6 hoc sinh dang ki tham gia hoat ddong ngoai khoéa
8A 40 35
8B 38 39
8C 40 35
8D 39 36

& L3i gidi.
Ta thay si s6 18p 8B la 38 (hoc sinh), nhung sd hoc sinh cta 18p d6 dang ki tham gia hoat
ddng ngoai khoa 1a 39 (hoc sinh). Vi thé sd liéu nay 1a khong hdgp . O

@© Luyén tdp Mot ctla hang ¢é 16 nhan vién (mdi nhan vién chi lam mot ca). Qudn li ctia
hang thdng ké nhu sau:

Ca 1 : gdm 6 nhan vién.
Ca 2 : gdm 6 nhan vién.
Ca 3 : gdm 5 nhan vién.
Hoi nhiing s liéu ma qudn 1 clta hang néu ra da chinh xdc chua? Vi sao?
& LJ3i giai.

Tdng sb nhan vién cta ctfa hang la 16, mdi nhan vién chi lam 1 ca, ma qudn li thdng ké
tdng 3 ca ¢6 6+ 6+ 5 = 17 1a khong hgp .. O
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(¢ Bai 1. Sau khi tim hiéu v& céc dai dudng trén Trdi Dt tif trang web https://vi.wikipedia.org,
ban Thanh thu dudc nhiing dit liéu thdng ké sau:

Nam dai duong la: Théi Binh Duong; Dai Tay Duong; An Do Duong; Bdc Bang Dudng;
Nam Dai Duong.

Dién tich (don vi: triéu km?) ctia ndm dai duong dé 1an lugt la 165,25; 106,4; 75; 14,09;

20,3.
Hay phén loai cac di liéu dé dua trén tiéu chi dinh tinh va dinh lugng.
& LJi giai.
O
(¢ Bai 2. Dé hoc t6t mdn ngit van 16p 8. ban Dung du dinh doc nhiing van ban van hoc

sau:

D4t riing phuong Nam (Doan Gidi); Hai van dam dudi ddy bién (J.Verne); Budi hoc cubdi
cung (A. Daudet); C bé ban diém (H. Andersen); Truyén Kiéu (Nguyén Du); Luc Van Tién
(Nguyé&n Dinh Chiéu); Sherlock Holmes (A. Doyle); Tre Viét Nam (Nguyé&n Duy); Thu hiing
(D& Phu); Tu tinh (Hd Xuan Huong); Qua dao Ngang (Ba Huyén Thanh Quan); Khéc Duong
Khué (Nguyén Khuyén); Canh vui ctia nha nghéo (Tan Da); Bép lua (Béng Viét); Nhiing
ngay thd du (Nguyén Hdng); chéo Quan 4&m Thi Kinh; tudng Nghéu Sé Oc Hén; Romeo va
Julie (W. Shakespeare).

Hay phan nhém nhiing vdan ban van hoc néu trén theo nhiing tiéu chi sau (Bang 4)

Truyén Tén tdc phdm, tdc gia (liét ké cu thé)

Tho Tén tdc phdm, tdc gia (liét ké cu thé)

Ki Tén tac phdm, tic gia (liét ké cu thé)

Kich ban védn hoc | Tén tdc pham, t4c gia (liét ké cu thé)

B L3i gidi.

D4t riing phuong Nam (Doan Gidi); Hai van ddm dudi ddy bién
(J.Verne);Budi hoc cudi ciing (A. Daudet); Cd bé ban diém (H.
Andersen); Sherlock Holmes (A. Doyle); Romeo va Julie (W.
Shakespeare)

Truyén

Truyén Kiéu (Nguyén Du); Thu hung (D& Phu); Tu tinh (Ho
Tho Xuan Huong); Khéc Duong Khué (Nguyén Khuyén); Bép lua
(Bang Viét)

Ki Tre Viét Nam (Nguyén Duy)

Luc Van Tién (Nguyé&n Dinh Chiéu); Qua dao Ngang (Ba Huyén
Thanh Quan); Cénh vui ctia nha nghéo (Tdn Da); Nhiing ngay
tho au (Nguyén Hong); chéo Quan am Thi Kinh; tudng Nghéu
S6 Oc Hén

Kich ban van hoc

]
(¢ Bai 3. Dé chuén bi dua ra thi trudng mau xe 6 t& mdi, mdt hang sadn xuét xe 6 td tién
hanh thdm do6 mau son ma ngudi yéu thich. Hang sdn xuét xe dé da hoi ¢ kién caa 100
ngudi mua xe & do tudi tit 20 dén 30 va nhan dude két qua la: 45 ngudi thich mau den, 20
ngudi thich mau trdng, 35 ngudi thich mau dé. Ti do, hdng sdn xudt xe dua ra quang cdo
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sau: 45% s6 ngudi mua chon xe mau den, 20% sd ngudi ma chon xe mau trdng. Theo em,
hang sdn xuét xe dua ra két ludn nhu trong quang cdo trén thi c6 hgp li khong? Vi sao?
& L3i gidi.

Két ludn ma hang sdn xuét xe néu ra la khong hgp 1i vi dbi tugng hoi y kién ctia 100 ngudi
mua xe 3 do tudi tit 20 dén 30 khdong dam bdo tinh dai dién cho tat cd moi ngudi. O

(¢’ Bai 4. Mot cong ty kinh doanh vat liéu xay dung c¢é bén kho hang, mdi kho hang c¢6 50
tdn hang. K& todn ciia cong ty 1ap bidu dd cot kép 3 Hinh 2 biéu di&n sb lugng vat liéu da
xudt bdn va sd lugng vat liéu con tdn tai trong mdi kho sau tuan 1& kinh doanh dau tién.
Ké todn da ghi nham sb liéu ctia mdt kho trong biéu dd kép & Hinh 2. Theo em, ké todn
da ghi nham s6 liéu ctia kho nao?

S6 lugng vat liéu (tan)

B xuit ban
B Ton tai

Kho 1 Kho 2 Kho 3 Kho 4 Kho
Hinh 2

B L3i gidi.
Theo em, ké todn da ghi nham s liéu cta kho 4 vi xuét ban 1a 30 tan thi vat liéu tdn la

50 — 30 = 20 (tn).

0

(¢ Bai 5. Bang 5 thdng ké sb lugng hoc sinh tiing 18p & khdi 8 ctia mot trudng trung hoc
co s& du thi hét Hoc ki I mon Todn.

L3p | Si s6 | S6 hoc sinh du thi
8A 40 40
8B 41 40
8C' 40 41
8D 39 39

S6 liéu nao trong bdng 5 1a khong hgp 1i? Vi sao?

& L3i giai.

Ta thay, 18p 8C si s6 hoc sinh 1a 40 nhung s hoc sinh dang ki du thi 1a 41 nén dit liéu 18p
8C' la khodng hogp i O
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cha a¢ 2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC
BANG, BIEU PO
BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU DO THONG KE
Mot s6 dang bdng, biéu do thong ké

@ Vi du 5.
Biéu dd co6t & hinh bén cho biét kim [ Hinh 3 N

ngach xuét khau dién thoai va linh kién
cua Viét Nam trong cdc nam 2017, 2018, 60 1
2019, 2020. G day, kim ngach xuét khau 51379
mot loai hang hod 1a s6 tién thu duge khi {501 49.0 o 50.0
xudt khau loai hang hod dé. Néu cdch §
xéc dinh kim ngach xuét khau dién thoai |40t 2
va linh kién ctia Vi¢t Nam trong ndm |2
= g g Zie oo
,<q=; 20 1 25 22 255 g
] 700 2000 720 7257
- i 7 i 7
MO 22 i Zie g
ZIBURT 7 7% 7
0 7000 7500 7000 7500
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B L3i gidi.

Nhin vao cdt biéu thi kim ngach xuédt khau dién thoai va linh kién cta Viét Nam trong nam
2020, ta thay trén dinh cdt dé ghi s6 50 va don vi tinh ghi trén truc thdng ding la ti d6 la
M.

Vay kim ngach xuédt khau dién thoai va linh kién ctia Viét Nam trong nam 2020 la 50 ti d6
la Mg. O

© Vi du 6. Biédu dd cdt kép & Hinh 4 théng ké tdng sadn phdm trong nudc (GDP) theo gié
hién hanh ctia Viét Nam va Singapore trong cdc nam 2016, 2017, 2018, 2019. Néu cach xdac
dinh tdng sdn phdm trong nudc (GDP) ciia Viét Nam va Singapore trong nam 2019.

( Hinh 4 )

400 1 373.3 372.1

300 1

245.
200 {

n (ti do la My)|

«@ | 100 1

SRS NSNS SNSSNSNISSIS SIS
N Y
ATAANIANINNNNNNNNNNNNY
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:iii| Singapore

B 13i gidi.
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Nhin vao cdt (gach soc) biédu thi GDP ctia Viét Nam trong nam 2019, ta thiy trén dinh
cdt d6 ghi s6 261,9 va don vi tinh ghi trén truc thdng ding 1a ti d6 la My. Vay GDP
cta Viét Nam trong nam 2019 la 261,9 ti d6 la Mg.

Nhin vao ¢ot (chdm) biéu thi GDP ciia Singapore trong nam 2019, ta thdy trén dinh
cdt dé ghi sb 372,1 va don vi tinh ghi trén truc thdng ding 1a ti d6 la My. Vay GDP
cta Singapore trong nam 2019 la 372,1 ti d6 la MJ.

O

© Vi du 7. Biéu dd doan thdng trong Hinh 5 biédu di&n nhiét do tai mot sd thdi diém trong
ngay 23/4/2022 3 Hué. Néu nhiét ddo 8 Hué luc 9 h.

( Hinh 5 )
35 A
32 32 31
30 L
N
O A .
ol20d
o A
v ! | | | | |
& A
: | | | | | |
Z | A
6 9 12 15 18 2
L 'Th3i diém (h)| y

& L3i gidi.
Dé biét nhiét dd & Hué luc 9h, ta 1am nhu sau:

Tit diém "9" trén truc ndm ngang, déng theo chidu théng ding t8i ddu mut cta doan
thang thudc dudng gép khuc;

Di tiép theo chidéu ngang vé bén trdi cho dén khi gap truc thang ding;
Doc sb chi trén truc thdng ding.

Ta ¢6 nhiét dd & Hué luc 9 h 1a 32°C. u

© Vi du 8. Biéu dd hinh quat tron & hinh bén biéu dién két qua thdng ké (tinh theo ti s6
phén tram) dién tich ctia chau A, chau Au, chau Phi, chau My, chau Dai Dudng, chau Nam
Cuc so vdi téng dién tich ctia c& sdu chau luc dé. Hoi chau A chiém bao nhiéu phan tram
tong dién tich cta ca sdu chau luc d6?
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( Hinh 6 )
' Chau A (30%)

Chéu My (28%)

= Chau Phi (20%)

[} chau Au (7%)

Chau Dai Dudng (6%)

-] Chau Nam Cuc (9%)

J

B L3i gidi.

sd phan tram cua dién tich chau A so vdi tong dién tich ctia ¢d sdu chau luc 1a 30%. O

=

Lua chon va biéu dién dit liéu vao bdng, biéu do thich hop
<> Nhan xét 2.1.

Dé biéu dién dit liéu thdng ké, ta can lya chon bang, biéu dd thich hgp.

Dé c6 thé hoan thién dugc biéu dd thdng ké (hodc bang théng ké) da lya chon, ta can
bidu dién dugc di liéu vao biéu dd (hodc bang) dé. Mudn vay, ta can biét cach xdc
dinh m&i yéu t6 ctia biéu dd (hodc bang) théng ké dé.

@ Vi du 9. S6 lugng hoc sinh & hai 18p 8A va 8B dang ki tham gia: cdu lac bd (CLB) bong
dé 1an lugt 1a 26 va 22 (hoc sinh); CLB béng rd lan lugt 1a 14 va 18 (hoc sinh).

a) Hay lua chon biéu dd thich hgp dé biéu dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu dd & Hinh 8 dé nhan dudc bidu dd cot kép théng ké sb lugng
hoc sinh & hai 18p 8A va 8B dang ki tham gia hai CLB trén.

& L3i gidi.
a) Ta lua chon biéu dd cot kép dé biéu dién di liéu trén.

b) Sau khi hoan thién biéu dd, ta nhan dudc biéu dd cot kép 3 hinh 9 biéu di&n s6 lugng
hoc sinh & hai 18p 8A va 8B dang ki tham gia CLB béng d4 va CLB béng rd.
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( Hinh 9 )
Ldp 8A
35 1 Lép 8B
30 1
25 1
=
@207 18
o il
o
115 1
MO
75!
10 1
5 is
0 , 7 q
Ao ‘c'o
Q™ ope®
S Cau lac bd )

O

@© Vi du 10. Ngudi phu trdch mot cau lac bo thdng ké sd lugng thanh vién c6 mat tai cau
lac bd tit thd Hai dén tht Sdu lan lugt nhu sau: 15; 20; 20; 15; 12 (ngudi).

a) Hay lua chon biéu dd thich hgp dé biéu dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu dd dé nhan dugc biéu dd doan thdng biéu dién s thanh vién cé
mat tai cdu lac bo trong nhiing ngay da néu.

& Loi gidi.
a) Ta lua chon biéu dd doan thdng dé biéu di&n di liéu trén.

b) Sau khi hoan thién biéu dd, ta nhan dudc biéu dd doan théng & Hinh 11 biéu di&n sb
thanh vién cé mat tai cdu lac bd trong nhiing ngay da néu.

( Hinh 11 A
25 A
| 20 20
&2 : :
D | |
1 | |
= 151 ‘ | | ‘
< | | | | 12
| 10 A 1 1 | | |
Ne) I I I I I
192] l l l l l
5 1 1 1 1 l
O 1 1 1 1 1
Tha Hai Tha Ba Thda Tu Tha Nam Tha Séau
L Ngay trong tuan| y
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U

© Vi du 11. Mdt ddi sdn xudt binh xét thi dua cho mdi thanh vién theo bén muc: T6t, Kha,
Trung binh, Chua dat. Sau khi binh xét, ti 1& xép loai thi dua theo bdn mtic: Tét, Khd, Trung
binh, Chua dat 1an lugt 1a 30%; 40%; 20%; 10%.

a) Hay lua chon biéu dd thich hgp dé biéu dién dit liéu trén.
b) Hay hoan thién bidu dd & Hinh 12 dé nhan dudc biéu dd hinh quat tron biéu dién céc
dd liéu thong ké trén.
& L3i giai.
a) Ta lya chon biéu dd hinh quat tron dé biéu dién dit liéu trén.
b) Do ti1& xép loai Tét 1a 30% nén ta td mau ba hinh quat chia sdn lién nhau dé biéu dién

ti 1& xép loai Tét. Ta cling lam tudng tu dbi véi céc ti 1& xép loai con lai. Biéu dd hinh
quat tron & Hinh 13 biéu thi cdc dit liéu théng ké da cho.

( Hinh 13 )
Tt (30%)
Khé (40%)

E Trung binh (20%)
[[[] chua dat (10%)

BIEU DIEN MOT TAP DU LIEU THEO NHIEU CACH KHAC NHAU

> Nhan xét 2.2. Dbi vsi mot tap di lidu, ta cé thé:
Biéu dién tap dit liéu d6é theo nhitng cdch khac nhau vao bang, biéu dd thich hop;
Chuyén tap di liéu dé ti dang biéu dién nay sang dang biéu di&n khdc.

@© Vi du 12. Thdng ké sb lugt khach du lich qubc té dén Viét Nam trong cdc nam 1990, 1995,
2000, 2005, 2010, 2015, 2019 khodang 1a: 250; 1351; 2140; 3478; 5050; 7944; 18009 (don vi: nghin lugt
Kkhach)

a) Lap bang théng ké sb lugt khach du lich qubc té& dén Viét Nam trong cdc nam trén
theo mau bén.

b) Hay hoan thién biéu dd & Hinh 15. S6 lugt khéch dé nhan dugce biéu dd co6t bidu dién
céc di liéu thdng ké sb lugt khach du lich qubc té dén Viét Nam trong cdc nam trén.

B 13i gidi.

a) Bang bén dudi bidu dién sb lugt khach du lich qubc té dén Viét Nam trong cédc ndm
trén:

Nam 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019
S6 lugt khach (nghin lugt) | 250 | 1351 | 2140 | 3478 | 5050 | 7944 | 18009
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b) Biéu dd cot 8 Hinh 16 bidu didn sé lugt khach du lich qudc té dén Viét Nam trong céc
nam trén.

( Hinh 12 h

20.000 |
18.009
17.500 { ¥

15.000 1
12.5000 1
10.000 1

7.944
7.500 1 7

IS6 lugt khach|

5.000 1

2.500 1

0.250

O

© Vi du 13. Nhu da néu trong Vi du 2, tdng sdn phdm trong nudc (GDP) theo gid hién
hanh cua Viét Nam trong cdc nam 2016, 2017, 2018, 2019 1an lugt 1a: 205, 3; 223, 7; 245, 2; 261, 9
(don vi: ti d6 la Myg).

a) Lap bang sb liéu thdng ké GDP cuia Viét Nam trong cdc nam trén.

b) Hay hoan thién biéu dd & Hinh 17 dé nhan dugc biéu dd doan thdng biéu dién GDP
cta Viét Nam trong cdc nam trén.

& LJi giai.

a) Ta c6 bang sd liéu théng ké GDP cua Viét Nam trong cdc ndm da néu la

N&m 2016 | 2017 | 2018 | 2019
GDP
(ti do la Mg)

205,3 | 2257 | 2452 | 261,9

b) Ta nhan dugc biéu dd doan thdng & hinh 18, biéu di&n GDP cuia Viét Nam trong céc
nam trén.
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( Hinh 17 )
300 -
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@© Vi du 14. Biédu dd c6t kép 3 hinh 19 biéu dién tédng sdn phdm trong nudc ciia linh vuc
Noéng, 1am nghiép va thuy san; Cong nghiép va xdy dung, trong cdc nam 2017, 2018, 2019.
Lap bang sb liéu tdng sdn phdm trong nudc ciia hai linh vyc trén trong cdc nam 2017, 2018,
2019 theo mau sau (don vi: nghin ti dong):

& LJi giai.

Bang s6 liéu théng ké tong sdn phdm trong nudc ciia hai linh vyc trén trong cdc nam 2017,
2018, 2019 nhu sau (don vi: nghin ti ddng):

Linh vyc 2017 | 2018 | 2019
NoOng, 1dm nghiép va thuy san | 482,4 | 5006 | 510,6
Codng nghiép va xay dung 1141,4 | 1242,4 | 1353,0

]
© Vi du 15. Biéu dd c6t 8 Hinh 20 biéu dién ti 1&é phan trdm sdn phdm bdn dudc ciia mot
doanh nghiép trong bdn quy ctia ndm 2021. Hay hoan thién biéu dd & Hinh 21 dé nhan
dugce bidu dd hinh quat tron biéu dién céc di liéu théng ké trén.

( Hinh 21 )

=40 1

=

130 1

]
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& LJi giai.

Do ti 1& phdn trdm s&n phdm bdn dugc trong Quy I 1a 30% nén ta td6 mau ba hinh quat chia
san lién nhau dé biéu dién ti 16 d6. Ta cting lam tudng ty dbi véi céc ti 1& phdn tram san
phdm bén dudc trong cdc quy con lai. Biéu dd hinh quat tron & Hinh 22 bidu thj céc di lidu

thdng ké da cho.

@ BAI TAP

Hinh 22

N
Quy I (30%)
Quy 11 (20%)
= Quy 11 (20%)
(T[] Quy 1v (30%)

(¢’ Bai 6. SO lugt khach dén mot ctta hang kinh doanh tit th Hai dén Chii nhat ctia mot
tudn trong thang lan lugt la: 161,243, 270, 210, 185, 421, 615.

a) Lap bang théng ké sb lugt khach dén ctia hang trong nhiing ngay dé theo mau sau:

Ngay trong tudn

Tht Hai

Thu Ba

Tht Tu

Thd Nam

Thu Sdu

Thu Bay

Chul nhét

S6 lugt khach

?

? ?

?

?

?

?

b) Hay hoan thién biéu dd hinh c6t d& nhan dudc bidu dd cot bidu dién céc dit liéu théng
ké sb lugt khach dén ctta hang trong nhiing ngay dé.

S6 lugt khach

B LJi giai.

a) Ta c6 bang thdng ké s lugt khdch dén ctia hang trong nhitng ngay dé nhu sau:

600
500
400
300
200
100

O Tht hai Thd ba Thi Tu Thd nam Thd sdu Thi bdy Chua nhat

Ngay trong tuan

Tht Hai

Thtt Ba

Thu Tu

Thd Nam

Tht Sau

Thu By

Chu nhat

S6 lugt khach

161

243

270

210

185

421

615
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b) Ta c¢6 biéu dd hinh c6t dé nhan dudc biéu dd cot biéu di&n céc di liéu thdng ké sb
lugt khdch dén ctta hang trong nhiing ngay do.

S6 lugt khach
600
500
400
300
200
100

O Tht hai Thd ba Thit Tu Thd nam Thd sdu Thi bdy Chu nhat

(¢ Bai 7. Bang bén dudi néu thuc trang va du bdo vé sé ngudi cao tudi ctia Viét Nam dén

nam 2069

Nam

2009

2019

2029

2038 | 2049

2069

S6 ngudi cao tudi (triéu ngudi) | 7,45

11,41

17,28

22,29 | 28,61

31,69

Héay hoan thién biéu dd & Hinh 24 dé nhan dudc bidu dd cdt bidu didn cdc di liéu thuc
trang va du bdo vé& sd ngudi cao tudi ctia Viét Nam dén nam 2069.

35
30
25
20
15
10

S6 ngudi cao tudi
(triéu ngudi)

O 2009 2019 2029

B L3i gidi.

2038

2049 2069 Nam

Ta c6 biéu dd cdt biéu dién céc di liéu thuc trang va du bdo vé sé ngudi cao tudi ctia Viét
Nam dén nam 2069 nhu sau
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S6 ngudi cao tudi
(triéu ngudi)

35 61,60
30

25 42,29

20 7,28

O 2009 2019 2029 2038 2049 2069 Nam

O

(¢ Bai 8. Ban t6 chtic cta giai thi ddu thé thao ban ve theo bén mtc A, B, C,D. Ti 1& phan
chia cdc vé & bdn muc A, B, C,D lan lugt 1a 35%, 45%, 15%, 5%.

a) Lap bang théng ké ti 1& phan chia vé & bédn muc trén theo mau sau:

Muc vé A|B|C|D

Tilevé (%) | 7] 2]7]2

b) Hay hoan thién biéu dd & hinh quat biéu di&n céc di liéu théng ké trén.
& Li gidi.

a) Lap bang théng ké ti 1é phan chia vé & bdn mc trén theo mau sau:

Muc vé A B C D
Tilé vé (%) | 35% | 45% | 15% | 5%

b) Ta c6 biéu dd & hinh quat biéu di&n cac dif liéu théng ké trén.

4 Hinh 25 )
— Muc A (35%)

Mtic B (45%)

E Mk C (15%)
V [I]] Mtte D (5%)
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(¢ Bai 9. Biéu dd doan thdng & hinh 26 bén dudi théng ké sb lugng ti vi va ti lanh ban
dugc trong thdang 1, thdng 2, thang 3, thdng 4 ctila mo{t ctla hang kinh doanh. Hay hoan
thién biéu dd cot kép & hinh 27 dé nhan dugc biéu dd biéu dién cdc dit liéu trong biéu dd
doan thdng & hinh 26.

Sb luong )
(chiéc) — Tivi — Tulanh
7 J
71 J
15f e e T SR ;
D R |
. | | |
o 1 ; ; ) Thang
S6 luong

(triéu ngudi) B Nong, 1am nghiep va thay san
()

o5 . Codng nghiép va xdy dung

20

15
10

@) 1 2 3 4 Thdng

& Li giai.
Ta cé biéu dd cot kép biéu dd biéu dién céc dit liéu trong biéu dd doan thing la

S6 luong
(triéu ngudi) [ Néng, 1am nghiep va thay san
Cong nghiép va xdy dung
25 []

20
15
10

@) 1 2 3 4 Thdng

0

(¢ Bai 10. Biéu dd hinh quat tron & hinh bén dudi biéu dién ti 1& céc loai mau vat trong
bdo tang sinh vat ctia mot trudng dai hoc vé nhiing 18p dong vat c¢6 xuong séng: C4; Ludng
cu; Bo sat; Chim; Dong vét ¢ va.
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(" Hinh 29 )

T 7771 Dong vét c6 va (30%)
X700 Chim (25%)
N22230% 000

K Bo st (20%)
HID Ludng cu (10%)

5255,9970,227272
I
C4 (15%)

\§ J

Lap bdng thdng ké ti 1& cdc loai mau vat dé trong bao tang sinh vat theo mau sau:

L&p dong vat ) 5 o . bong vat
. C4 | Ludng cu | Bo sat | Chim
cd xuong sdng cod vu
Ti 1& mau vat (%) ? ? ? ? ?
& L3i giai.
Bang théng keé ti 1& cac loai mau vat d6 trong bdo tang sinh vat la
L&p dong vat ) 5 . . bong vat
. C4 | Ludng cu | Bo sat | Chim
cd xuong sdng cod vu
Ti 1& mau vat (%) | 15% 10% 20% 25% 30%

K r: o i @ 0344085670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

4 5. PHAN TICH VA XU Li DU L1EU THU BUgC O DaNG BANG, BIEU pO JJH

cha dé 3. PHAN TICH VA XU LI DU LIEU THU BUQC
O DANG BANG, BIEU O

PHAT HIEN VAN DE DUA TREN PHAN TiCH SO LIEU VA XU LI DU LIEU
THU DUGC G DANG BANG, BIEU DO

Dé phét hién van dé (hodc quy luat don gidn) dua trén phan tich va xt i s liéu thu dudc,
ta can

Nhan biét duge mbi lién hé todn hoc don gidn gitta cdc sb da dude biéu dién;
Thuyc hién dudc tinh todn va suy luan todn hoc.

@© Vi du 16. Danh gid két qua hoc tap trong Hoc ki I cia hoc sinh 18p 8A 3 mot trudng
trung hoc cd sd dude théng ké trong bang bén dudi

Miic T6t | Kha | Dat | Chua dat
S6 hoc sinh | 16 11 10 5

a) L3p 8A c¢o tat cd bao nhiéu hoc sinh?

b) Trong budi so két Hoc ki I, gido vién cht nhiém 18p 8A thdng bao: Ti 1& hoc sinh dat
két qua hoc tap Hoc ki I dude ddnh gid 8 muic Tt va Kha so véi cd 18p 1a trén 67%.
Thong bdo dé cta gido vién chi nhiém cé dang khong?

B Ldi gidi.
a) SO hoc sinh cta 18p 8A 1a 16 + 11 + 10 + 3 = 40 (hoc sinh).

b) Sb hoc sinh dat két qud hoc tap Hoc ki I duge ddnh gia 8 muc Tot va Khdla 16+11 = 27
(hoc sinh).
So v@i cd 18p 8A, ti 1& hoc sinh dat két qua hoc tap Hoc ki I duge ddnh gid & mic T6t
va Kha la o

40
Vay thdong bdo doé cua gido vién chta nhiém la dang.

% = 67.5% > 67%.

0

@ Vi du 17. Chénh léch gitta nhiét dd cao nhét va nhiét do thdp nhét trong ngay dudc goi
la bién do nhiét ctia ngay do6. Bién do nhiét trung binh thdang la sb trung binh cdng clia
bién d6 nhiét cdc ngay trong thang dé.
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( D) nhiét trung binh thdng ciia Pong bang sdéng Cdu Long]

'Bién nhiét trung binh °C]

-

a) Bién do nhiét trung binh cta thdng nao cao nhét? Thap nhét?

b) Hay nhan xét v& sy thay dbi bién dod nhiét trung binh théng trong cdc khodng thsi
gian: thang 1 - thang 3; thang 3 - thang 10; thang 10 - thang 11; thang 11 - thang 12.
& LJ3i giai.

a) TUu biéu dd doan thdng & trén, ta thdy bién do nhiét trung binh cta thang 3 1a cao nhét
va bién dd nhiét trung binh cta thang 10 la thap nhét.
b) Ta c6 cdc nhdn xét sau
@ Bién do nhiét trung binh thang tang trong cdc khoang thdi gian: thang 1 - thdng
3; thang 10 - thang 11.
@ Bién do nhiét trung binh thdng gidm trong céc khoang thdi gian: thang 3 - thang
10; thdng 11 - thang 12.
O

© Vi du 18. Biéu dd hinh quat tron biéu dién ké qua théng ké (tinh theo ti s phan tram)
ké hoach chi tiéu hang thdng ctia gia dinh bac Hanbh.

( 'Chi tiéu hang thang] )
Tiét kiem (20%)

An uéng (35%)

[-*] Chi phi sinh hoat (30%)
[ bi lai (15%)

a) Khodn chi tiéu nao cta gia dinh bac Hanh la 16n nhét?

b) Sb tién chi tiéu hang thang cua gia dinh bdc Hanh danh cho &n udng gap bao nhiéu
1an sb tién danh cho tiét kiém?

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

4 5. PHAN TICH VA XU Li DU L1EU THU BUgC O DaNG BANG, BIEU pO JJH

c) Tinh sb tién gia dinh bdc Hanh tiét kiém hang thdng theo ké& hoach, biét téng thu
nhap hang thdng cua gia dinh bac Hanh la 25 triéu dong.

& LJi giai.
a) Khodn chi tiéu hang thang danh cho dn udng cta gia dinh bac Hanh la 18n nhét.

b) Do 30 : 20 = 1,75 nén sd tién chi tiéu hang thdng cta gia dinh bac Hanh danh cho &n
ubng gép 1,75 lan sb tién danh cho tiét kiém.

c) Sb tién gia dinh bac Hanh tiét kiém hang thdng theo ké hoach la 25 - 20% = 5 (triéu
dong).

O

GIAI QUYET NHUNG VAN DE DON GIAN DUA TREN PHAN TIiCH VA XU
Li DU LIEU THU BUGC & DANG BANG, BIEU DO

Dé giai quyét vdn dé& da dudgc phét hién (dya trén phan tich va xt Ii s6 liéu thu dudc), ta can
thuc hién nhiing tinh todn va suy luan trén co s méi lién hé todn hoc gitta cdc sb liéu do.
© Vi du 19. Biéu dd cot 8 Hinh 31 théng ké san lugng sdn xuét than & tinh Quang Ninh
trong cdc nam 2017, 2018, 2019, 2020. Can cd vao thdng ké trén, mot bai bdo da néu ra
nhan dinh: "Téng sdn lugng s&n xuédt than & tinh Quang Ninh trong céc nam 2017, 2018,
2019, 2020 da dat xap xi 164 triéu tdn va so vdi nam 2017 , sdn lugng sdn xuét than & tinh
Qudng Ninh trong nam 2020 da tang lén xap xi 34%. Em hay cho biét nhan dinh trén cua
bai bdo cé chinh xdc khong?

( Hinh 31 )
50 | 47.5
? 42.9 7
\ , 38.0 2
S{407 355 e
= £2277
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—
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& LJi giai.
Tdng sdn lugng sdn xuét than & tinh Quang Ninh trong cdc ndm 2017, 2018, 2019, 2020 la

35,5 + 38 + 42,9 + 47,5 ~ 164 (triéu tan).

O tinh Quéng Ninh, ti s6 phan trdm cta san lugng san xudt than trong nam 2020 va san
lugng san xuét than trong nam 2017 la

47,5 - 100
35,9
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Vay nhén dinh trén ctia bai bdo la chinh xéc. ]

© Vi du 20. Biéu dd cdt kép & Hinh 32 théng ké s doi giay thé thao duge ban ra trong
Quy I ndam 2022 ctia hai ctta hang kinh doanh

é Hinh 32 )
40
37 2229 Clila hang 1
35 1 Cta hang 2
| 30t
(=]
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|95 |
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@) 1°
5 1
0
N QL b
\_ Théng )

a) M®di clla hang dé da bdn ra dugc bao nhiéu ddi gidy thé thao trong Qui I ndm 2022?

b) Gid stt hét Quy I ctia hang 1 con lai 5 doi giay. Dé c6 thé ban hét hang, em hay chon
phuong dn kinh doanh phtt hgp nhét dbi véi ctia hang 1 trong thdng tiép theo

(A)Nhap v& 10 doi giay thé thao. Nhap v& 15 doi giay thé thao.
(C)Nhap v& 20 dbi giay thé thao. (D)Nhap v& 40 ddi giay thé thao.

& LJi giai.

a) S6 doi giay thé thao ctta hang 1 da ban dudc trong Quy I ndm 2022 1a 25 +23+24 = 72
(do6i giay).
Sé doi giay thé thao ctla hang 2 da ban dudc trong Quy I nam 2022 1a 35437 +36 = 108
(do6i giay).

b) S6 ddi gidy thé thao ctia hang 1 da ban dudc 3 mdi thdng ctia Quy I nam 2022 1a ti
23 dén 25 (doi giay), binh quan la 24 db6i giay/thang.
Mat khde, hét Quy 1 cta hang 1 van con lai 5 doi gidy nén sd giay nhap vé theo céc
phuong 4n A va B 1a it, trong khi d6 s gidy nhap vé theo phuong 4n D la nhiéu, chi
c6 sd giay nhap vé theo phudng an C la hop li.
Vay cldla hang 1 nén chon phudng én C.

Chon dép én (C) O
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@ BAITAP

(¢ Bai 11. Biéu do co6t kép & hinh 33 théng ké thu nhap binh quan dau ngudi/nam cta Viét
Nam va Singapore trong cdc nam 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020.

)

= h

Hinh 32

ot 06679 g5.233

72721 Viét Nam

59.798 Singapore
6071 55647 56848 B

o0 1

40

30 1

20 1

10 1

2007 2208 23733 2570 27U 2770

SIS S

Nam

Thu nhéap binh quin dau ngudi/nam (ngan ddla M

J

a) Lap bdng thdng ké ti s ctia thu nhap binh quan dau ngudi/ndm cta Singapore va
thu nhap binh quan ddu ngudi/nam cua Viét Nam trong cdc nam néi trén theo méu &
bang dudi (viét ti s6 & dudi dang sb thap phan va lam tron dén hang phan mudi)

Nam | 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020

Ti sb

b) Néu nhan xét vé sy thay ddi cta céc ti sd trong bang trén.
B Li gidi.

a) Bang thdng ké ti s6 ciia thu nhap binh quan ddu ngudi/nam cta Singapore va thu
nhap binh quan ddu ngudi/nam cua Viét Nam trong céc ndm

Nam | 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020
Ti s6 | 26,55 | 25,82 | 25,78 | 25,95 | 24,04 | 21,52

b) Ti sd nay gidm dan trong cdc nam 2015 dén 2018, tdng nhe nam 2018 va sau dé gidm
sdu dén nam 2020.

O

(¢ Bai 12. Biéu dd doan thdng trong Hinh 34 biéu dién s6 lugng 18p hoc & cép trung hoc
cd s (THCS) cua Viét Nam trong cdc nam hoc 2015-2016, 2016-2017, 2017-2018, 2018-2019.
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( Hinh 34 h
| £ Q< 158.4
=) 160 1 153.6 152.0 153.3 s
2 l l l l
§[120 1 3 | | |
= I I I I
= l l l l
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[=N I I I I
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~| 40 - l l l l
MO l l I I
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Y Nam hoc )

a) Lap bdng thdng ké s6 lugng 16p hoc & cap THCS cuia Viét Nam trong cdc nam hoc do
theo mau sau

Nam hoc 2015-2016 | 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019
Sb 18p hoc & cdp THCS (nghin 18p)

b) So vdi ndm hoc 2015-2016, s6 lugng 18p hoc & cdp THCS cuia Viét Nam trong nam hoc
2018-2019 da tang lén bao nhiéu phan tram (lam tron két qud dén hang phan mudi)?

c) Em hay dé xuét nhiing gidi phap dé tdng s6 lugng 18p hoc & cdp THCS ciia Viét Nam
trong nhitng nam hoc t3i, dac biét d nhitng thanh phd va khu do6 thj 1én.

B L3i gidi.

a) Lap bang thdng ké s6 lugng 18p hoc & cdp THCS cua Viét Nam trong cdc nam hoc dé
theo mau sau

Nam hoc 2015-2016 | 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019
S6 18p hoc & cdp THCS (nghin 138p) 153,6 152,0 153,3 158.,4

b) So vdi nam hoc 2015-2016, s6 lugng 18p hoc & cdp THCS cuia Viét Nam trong nam hoc
2018-2019 da tang lén
158,4 — 153.6

-1 ~ 3.13%.
153.6 00% =~ 3,13%

c) Em hay dé xuét nhiing gidi phdp dé tdng s6 lugng 16p hoc & cdp THCS cua Viét Nam
trong nhiing nam hoc t3i, dac biét 3 nhitng thanh phé va khu d6 thi I6n.
Cép kinh phi ti cdc cdp dé cé thé xay thém nhiéu trudng hoc.

O

(¢ Bai 13. Biéu dd hinh quat tron & hinh 35 biéu dién cd céu thi trudng xuét khau rau qua
ctia Viét Nam nam 2020. Theo sb liéu ctia Tdng cuc hdi quan, kim ngach xuét khau rau qua
cta Viét Nam trong nam 2020 dat 3,27 ti d6 la Mg. O day, kim ngach xuét khdu mot loai
hang héa la sb tién thu dugc khi xuat khau loai hang héa dé.
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( Hinh 35 A

Trung Quéc (56.3%)
Khéc (16.9%)

= EU (4.5%)

(T[] ASEAN (8.8%)

Han Qubc (4.4%)
[7] Nhat Ban (3.9%)

[X] Mg (5.2%) y

a) Lap bang théng ké kim ngach xuét khdu rau qua (triéu dé la My) ctia nudc ta sang
cac thi trudng dé trong nam 2020 (lam tron két qud dén hang phan mudi) theo mau
sau

Thi trudng | Trung Qudc | ASEAN | My | EU | Han Qudc | Nhat Ban | Khac

Kim ngach

b) Kim ngach xuét khdu rau qud sang thi trudng Trung Qudc nhiéu hon tdng kim ngach
xudt khau rau qua sang cdc thi trudng con lai 1a bao nhiéu triéu dod la M§?

B LJi giai.

a) Lap bang théng ké kim ngach xuét khdu rau qua (triéu do la My) ctia nudc ta sang
céc thi trudng dé trong nam 2020 (lam tron két qud dén hang phan mudi) theo mau
sau

Thi trudng | Tr.Qudc | ASEAN | My EU | H.Qubc | N.Ban | Khac
Kim ngach | 1841,01 | 287,76 | 170,04 | 147,15 | 143,88 | 127,53 | 552,63

b) Kim ngach xuédt khau rau qua sang thi trudng Trung Qudc nhiéu hon téng kim ngach
xudt khau rau qud sang cdc thi trudng con lai la

3270 - (56,3% — 43,7%)
100

= 412,02 (triéu do la My).

0

(¢ Bai 14. Biéu dd doan théng & Hinh 36 théng ké s lugng mdy didu hoa nhiét do va mdy
sudi ban dugc trong sdu thang dau nam ctia mdt ctia hang kinh doanh.
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a) Trong thang 6, ctla hang dé ban dudc loai mdy nao nhiéu hon?

b) Phan tich xu thé vé s lugng may mdi loai ma ctia hang dé ban dudc. Thdng tiép theo
ctta hang d6 nén nhap nhiéu loai mdy nao?

& Li gidi.

a) Trong théng 6, clla hang bdn dugc mdy diéu hoa nhiét dd nhiéu hon mdy sudi la 97
(chiéc).

b) Tu thdng 1 dén thdng 6 cilta hang bdn tdng ddn mdy diéu hoa nhiét do, trong khi do
ban gidm dan mdy sudi. Do do, thang tiép theo clta hang d6 nén nhap nhiéu mdy diéu
hoa nhiét do dé ddp tng nhu cau kinh doanh.

]
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Cha dé 4 XAC SUAT CUA BIEN CO NGAU NHIEN
TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

@ XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG PONG XU

Trong trd chai tung ddng xu, ta ¢

Xé&c suét cua bién cd “Mat xuat hién cia ddong xu la mat N” bang

@® Xdc sudt ctia bién cd “Mat xut hién ciia ddng xu la m&t S” bang

N"H [\D\}—l

XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI VONG QUAY SO

Trong trd chsi vong quay sd da néu, néu k la sd két qud thuan 1gi cho mot bién ¢6 thi xdc
suét ctia bién c6 do 1a 3

@ Vi du 21. Trong trd chdi vong quay sd md td mot dia tron bang bia ciing dugc chia lam
tdm phan bdng nhau va ghi cdc s6 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, chiéc kim dugc gdn c¢b dinh vao truc
quay & tdm cua dia. Quay dia tron mot 1an, tinh xdc suét cta bién cd "Mii tén chi vao hinh
quat ghi sb chdn’.

& L3i giai.
C6 4 két qua thuan 1gi cho bién ¢d "Mii tén chi vao hinh quat ghi s6 chadn". Vi thé xdc suét
1
bi déla-=-. O
cua bién cb d6 68 5

@ XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN MQT
POI TUONG TU MOT NHOM POI TUGNG

Trong trod chdi chon ngdu nhién mot dbi tugng tit modt nhom dbi tugng, xac suat ctia mot
bién cb bang ti s6 cia s6 két qua thuan 1gi cho bién cb va sb cac két qua cé thé xdy ra dbi
v8i dbi tugng duge chon ra.

@© Vi du 22. M6t hop ¢6 10 vién bi véi kich thudc va khbi lugng nhu nhau. Ban Ngan viét
1én céc vién bi do tén 4 loai thuc vat 1a: Lua, Ngd, Hoa hdng, Hoa hudng dudng va tén 6 loai
dong vat la: Trau, Bo, Voi, H8, Bdo, Su ti, hai vién vi khac nhau thi viét hai tén khac nhau.
Lay ngdu nhién mot vién bi trong hop, tinh xdc sut cta bién cb:

a) “Trén vién bi 1y ra viét tén mot loai thuc vat”;
b) “Trén vién bi lay ra viét tén mot loai dong vat an thit”.

B L3i gidi.

a) Cdc két qua thuan Igi cho bién cd “Trén vién bi 1y ra viét tén mot loai thyc vat” la
vién bi dudc 1y ra viét nhiing tén sau: Lua, Ngo, Hoa hdong, Hoa hudng duong. Do do,
c6 4 két qud thuan Igi cho bién cd do. Vi thé, xac suét ciia bién cd do la 0= 0,4.

b) Céac két qud thudn Igi cho bién ¢ “Trén vién bi 1y ra viét tén mot loai dong vat an
thit” 1a vién bi dudgc 14y ra viét nhitng tén sau: H8, Bdo, Su ti. Do dé c6 3 két qua thuan

L g ) . g 3
Igi cho bién c6 dé. Vi thé xdc suat ctia bién ¢d dé la 0= 0,3.

O
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@© Vi du 23. Mot doi thanh nién tinh nguyén gdm 25 thanh vién dén ti cac tinh/ thanh
phd Ha Noi, Hai Dudng, hdi Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh, Ddk Ldk, Lam Ddng,
Phu Yén, Khanh Hoa, Binh Duong, Tay Ninh, Long An, Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre,
Ddng Thép, Tra Vinh, An Giang, Can Thg, Hau Giang, Bac Liéu, S6c Trang, Kién Giang va
Ca Mau; mdi tinh/ thanh phd chi ¢6 ding mot thanh vién trong dodi. Chon ra ngdu nhién
modt thanh vién cta doi thanh nién dé. Tinh xdc suat ctia mdi bién cd sau:

a) “Thanh vién dugc chon ra dén tit ving Ddng bang sdng Hong”.
b) “Thanh vién dugc chon ra dén tit ving Ddng bang séng Cltu Long”.

s L3i gidi.
Vi doi thanh nién tinh nguyén gdm 25 thanh vién nén sb céc két qud c6 thé xdy ra dbi vdi
thanh vién dugc chon ra ti ddi thanh nién dé la 25.

a) Cdc két qua thuan Igi cho bién ¢ “Thanh vién dude chon ra dén tif ving Ddng bdang
sdng Hong” 1a thanh vién dude chon ra 1an lugt dén ti cédc tinh/ thanh ph6é Ha Noj,
Hai Ducng, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh. Do dé ¢é 6 két qud thuan Igi
cho bién cé dé. 6
Vi thé x4c suét ctia bién cb doé la 5

b) Céc két qud thuan Igi cho bién ¢6 “Thanh vién dudgc chon ra dén tit ving Ddng bang
sdng Clu Long” 1a thanh vién dudc chon ra tif cdc tinh/ thanh phd Long An, Tién
Giang, Vinh Long, Bén Tre, Ddng Thép, Tra Vinh, An Giang, Can Thg, Hau Giang, Bac

Liéu, Séc Trang, Kién Giang, Ca Mau. Do dé ¢é 13 két qua thudn 1gi cho bién cb dé.
. . . . 13
Vi thé xac suat ctua bién ¢d doé la %

© Vi du 24. Viét ngdu nhién mot sb tu nhién cé hai chit sb.

a) Tim s6 phan ti ctia tap hdp D gdm céc két qud cé thé xdy ra dbi véi sd tu nhién duge
viét ra.

b) Tinh xdc suét cta bién cb “Sd ty nhién dugce viét ra la boi cta 9”.
& Li gidi.
a) Tap hgp gdm cac két qua c6 thé xdy ra déi véi sb tu nhién dudc viét ra la
D ={10;11;12;...;99}.
S phan tu cua tap hgp D 1a 90.

b) Céac két qud thuan Igi cho bién ¢6 “Sb ty nhién dugc viét ra 1a boi cia 9” 1a 18, 27, 36,

45, 54, 63, 72, 81, 90, 99. Do d6 c6 10 két qud thuan 1gi cho bién cb dé.

" . " B 10 1
Vi thé x4c suat cla bién cd doé la 90 = 9

O
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BAI TAP

(¢’ Bai 15. Mot hop ¢6 52 chiée thé cung loai, mdi thé duge ghi mot trong cdc sd 1, 2, 3,...,
52; hai thé khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Rut ngdu nhién mot thé trong hop. Tinh
xdc suét ctia mdi bién cb sau:

a) “S6 xuét hién trén thé dugc rat ra 1a sé c¢6 chii s6 tan cung bang 57

Aw,

b) “S6 xudt hién trén thé duge rut ra la sé ¢ hai chit s6%
c) “S6 xuét hién trén thé duge rut ra la s6 c¢é hai chit s vdi tich cac chit sd bang 6”.
B LJi gidi.

a) Cdc két qud thuan 1gi cho bién cb “S6 xuét hién trén thé dugc rut ra la sb c¢6 chit s6
tan cung bdang 5” 1a 5, 15, 25, 35, 45.
Do d6 c6 5 két qud thuan 1gi cho bién cb do.

. . , , 5
Vi thé x4c suat ctia bién ¢d d6 la 5%
b) Céac két qud thuan 1gi cho bién ¢d “S6 xudt hién trén thé dudgc rut ra 1a sé c¢é hai chi

s6” 1a 10, 11, 12,..., 52.

Do d6 ¢6 52 — 10 + 1 = 43 két qua thuan 1gi cho bién cb dé.
. . . " 43
Vi thé x4c suéat cia bién cd dé la R

c) Céc két qua thuan 1gi cho bién cb “S6 xuét hién trén thé dudc rut ra 1a sé cé hai chi
sb vdi tich cac chii s6 bang 6” 1a 23, 32, 16.
Do d6 cé 3 két qua thuan 1gi cho bién cb dé.

Vi thé x4c suat cta bién cd dé la 5%

(¢’ Bai 16. Viét ngdu nhién mot s6 tu nhién c6 ba chit sb.
a) C6 bao nhiéu cdch viét ngdu nhién modt sd tu nhién nhu vay?
b) Tinh xdc suét ctia mdi bién cb sau

“S6 ty nhién dudgc viét ra la lap phuong ciia mot s6 tu nhién”.
® “SO tu nhién dugc viét ra la sb chia hét cho 10”.

B 13i gidi.

a) Ta c6 sd tu nhién nhoé nhéat ¢6 3 chit s6 1a 100 va s6 tu nhién 18n nhét ¢é 3 chit s6 la
999 nén tdng cé 900 sb. Vay ¢ 900 cdch viét ngdu nhién mot sé tu nhién nhu vay.

b) Goi A la bién cb “S6 ty nhién dudc viét ra la 1ap phuong ciia mot sd tu nhién”, ta
liét ké dudce cdc sb 125, 216, 343, 512, 729.
Vay x4c sudt bién cd A1a P(A) = — = —.
W (A =500 ~ 120
Goi B la bién cb “Sé tu nhién dudc viét ra 1a sé chia hét cho 107, 1a céc sb cd chi
s tan cuing 1a 0 va ¢6 2 chit s6 dau tién la sb6 cé 2 chit s6 nén la tit sd 10 dén sb
. < < . 90 1
99. Vy c6 90 sO suy ra xdc suat bién c6 B la P(B) = 900 — 10"

O
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(¢ Bai 17. Sau khi tim hiéu c4c tai liéu, ban Trung lva chon 10 bién dep ciia cdc chau
luc trén thé gidi: Ha Long (thudc nudc Viét Nam); Phuket (thudc nudc Thdi Lan); Marasus
Tropea (thudc nudc Italia); CalaMacarella (thudéc nudc Tady Ban Nha); Ifaty (Thudc nudc
Madagascar); Lamu (thudc nudc Kenya); Ipanema (thudc nudc Brazil); (Cancun (thudc nudc
Mexico); Bondi (thudc nudc Australia); Scotia (thudc chdu Nam cuc). Chon ngdu nhién mot
bién trong 10 bién do.

a) Goi F la tap hgp gdm cdc két qud cé thé xay ra dbdi vsi bién duge chon. Tinh s6 phan
t ctia tap hgp E.

b) Tinh xdc suét ctia mdi bién cb sau

@ “Bién dudc chon thudc chau Au”.

@ “Bién dugc chon thudc chau A’

“Bién dudgc chon thudc chau Phi”.
“Bién dugc chon thudc chau Uc”.

“Bién dudc chon thudc chdu Nam cuc”.

“Bién dudc chon thudc chau Mg’
a) Ta c6 sd phan tif ciia £ bang 10.

b) @ Goi A la bién ¢ “Bién dudc chon thudc chau Au”, ta c6 sb phan tit ctia A 1a 2 nén
. . . 2 1
xdc suat bién cd A la P(A) = =&

@ Goi B la bién ¢ “Bién dudc chon thudc chau A’, ta cé sé phdn tit ctia B 1a 2 nén

. . . 2 1
xdc suat bién co Bla P(B) = — = —.
10 5
Goi C' la bién cb “Bién dudc chon thudc chau Phi’, ta ¢é s phan ti cta C 1a 2
. < < . 2 1
nén xdc suat bién c¢o6 C'la P(C) = 0= &
Goi D 1a bién cb “Bién dugc chon thudc chau Uc”, ta ¢6 sb phan ti cta D la 1
. < < 1
nén xdc suat bién ¢6 D la P(D) = 10
Goi M 1a bién c¢b “Bién dudc chon thudc chdu Nam cuc’, ta cé sb phan tit ctia M
. < . 1
la 1 nén xéc suat bién ¢d6 M la P(M) = o
@ Goi N la bién cb “Bién dudc chon thudc chau M§”, ta ¢6 sd phan tit ciia N 1a 2
. < < 2 1
nén xdc suéat bién cd N la P(N) = T
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Chi dé 5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN
CO TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOQT BIEN CO TRONG TRO CHOI
TUNG DONG XU

(

©

) Khdi niém

X4c suét thyc nghiém cta bién ¢ "Mat xuéat hién cta ddng xu la mat N" khi tung dong
xu nhiéu 1an bang
SO lan xuéat hién mat N

Tdng s6 1an tung ddng xu

X4c suat thuc nghiém ctia bién ¢ "Mat xuat hién ctia ddng xu la mat S" khi tung dong
xu nhiéu 1an bang
S6 lan xuét hién mat S

Tdng s6 1an tung ddng xu

@© Vi du 25. Tinh x4c suat thuc nghiém cta bién cb: "Mat xuét hién déng xu la mat N"
trong mdi trudng hgp sau:

a) Tung mot dong xu 30 lan lién tiép, ¢6 17 lan xuat hién mat N;
b) Tung mdt ddng xu 27 1an lién tiép, cé 14 1an xudt hién mat S.
B L3i gidi.

. L 2 . . 17
a) Xé&c suat thuc nghiém caa bién c¢6 "Mat xuat hién dong xu la mat N" la 30"

b) Khi tung ddng xu 27 1an lién tiép, do mat S xudt hién 14 1dn nén N xudt hién 13 1an.

< < . . N 13

Vi vdy, x4c suat thuc nghiém ctia bién ¢d "Mat xuat hién ctia dong xu la mat N" la 77

U

(@l MGobi lién hé gitta xdc sudt thuc nghiém ciua mot bién cb vbi xdc sudt cia bién
cbd d6 khi thuc hién s6 lan rdat lén

Trong tro chdi tung ddng xu, khi s6 1an tung ngay cang 1én thi xdc suit thuc nghiém
ctia bién ¢6 "Mat xuéat hién ddng xu la mat N" (hodc bién c¢6 "Mat xuét hién ctia ddng xu
l1a mat "S") ngay cang gan vdi xdc suét ctia bién cd do.

@ Vi du 26. Trong trd chdi tung ddng xu, khi s6 1an tung ddng xu ngay cang 18n thi xdc
sudt thyc nghiém cuta bién cd "Mat xudt hién cta dong xu 1a mat S" ngady cang gan vdi sb
thuc nao?

& Loi gidi.

Do xdc suét cta bién c¢b6 "Mdt xudt hién ddong xu la mat S" 1a 0,5 nén khi tdng s6 1an tung
ddng xu ngay cang 1én thi xac suét thuc nghiém cta bién cd "Mat xuat hién ddng xu la mat
S" ngay cang gan 0,5. O
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XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI GIEO
XUC XAC
Khdi niém

Xéc suédt thuc nghiém cta bién cd "Mat xuat hién ctia xtc xdc 1a mat k¥ chdm (k € N,

1 < k < 6) khi gieo xtc xdc nhiéu 1an bang

S6 lan xuét hién mat £ chdm

Tdng sb 1an gieo xuc xdc

@© Vi du 27. Gieo xuc xdc 30 lan lién tiép, c6 5 1an xuat hién mat 6 chdm. Tinh xéc suét

thuc nghiém ctia bién cd "Mat xuét hién cta xtc xdc la mat 6 cham’".

& Li gidi.

, ‘ A A A s £ VAL o g 1s g o0 1

X4c suat thyc nghiém ctia bién c¢6 "Mat xuat hién cta xac xac la mat 6 cham la i [
Mobi lién hé xdc sudt thuc nghiém ciia mot bién cb vdi xdc sudt ciia bién cbd dé
khi sb lan thuc hién rat l6n

Trong tro chai gieo xuc xdc, khi sb 1an gieo xuc xdc ngdy cang 1dn thi xdc suat thyuc nghiém

ciia mot bién c¢d ngay cang gan vdi xac suét ctia bién cb dé.

@ Vi du 28. Trong trd chdi gieo xtc xdc, khi s 1an gieo ngdy cang 18n thi xdc suét thuc

nghiém ctia bién cb: "Mat xuét hién cta xtc xac la mat k chdm” (k € N,1 < k < 6) ngay

cang gan vdi sd thuc nao?

B L3i gidi.

Do x4c suat clia bién c6 "Mat xuat hién la mat £ cham" la = nén khi s6 lan gieo xtc xac

ngay cang 1én thi xdc suat thuc nghiém cta bién c¢d "Mat xuat hién ctia xdc xdc la mat k

) C s e |
cham" ngay cang gan vdi & O

@ XAC SUAT THUC NGHIEM TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN
MOT POI TUONG TU NHOM DPOI TUONG

Khdi niém
Xéc suét thuc nghiém cta bién c¢d "D6i tugng A dude chon ra" khi chon ddi tugng nhiéu
lan bang
S6 lan dbi tugng A duge chon ra
Tdng sb 1an chon dbéi tugng

@ Vi du 29. M6t hop ¢6 1 qud bong mau xanh, 1 quad béng mau dé va 1 quéd béng mau
vang; cdc qud cé kich thude va khdi lugng nhu nhau. Mai 1dn ban Xuan ldy ngdu nhién 1
qua trong hop, ghi lai mau ctia qud béng 1ay ra va bd lai qua béng dé vao trong hop. Trong
45 1an 1y béng lién tiép, qua béng mau xanh xuét hién 15 1an, qud béng mau dé xuét hién
14 1an. Tinh xac suat thuc nghiém cua bién ¢d "Qud bdéng 1dy ra 1a qud bong mau vang”
trong tro chai trén.

s LJi gidi.

Khi 1y bong 45 lan lién tiép, do qua béng may xanh xuét hién 15 lan va qua béong mau dé

xudt hién 14 1an nén qua béng mau vang xudt hién 16 lan. Vi vdy xdc suét thyc nghiém cua
« X A n 2 7 A 0y 2 7 0y 0y n 0y 16
bién cd "Quéa bdéng lay ra la quéd béng mau vang” la TR O

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670 v



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

- 5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN -

Maobi lién hé xdc sudt thuc nghiém ciia moét bién cb vdi xdc sudt ciia bién cbé dé
khi sb lan thuc hién rat l6n

Khi sb 1an 14y ra ngdu nhién déi tugng ngay cang 1én thi xdc suét thuc nghiém cua bién
cd "Ddi tuong lay ra la ddi tugng A" ngdy cang gan vdi xdc suéat cua bién cd do.

@© Vi du 30. Xét dbi tugng A tit nhém gdm k déi tugng trong trod chdi noéi trén, Khi sé 1an
ldy ra ngdu nhién ctia mdt ddi tugng ngay cang gan vdi xac suét thyc nghiém cta bién cd
"D6i tugng 1y ra la dbi tugng A" ngay cang gan vdi sb thuc nao?

B LJi giai.

. . . . . . 1 L ovs oz x
Do x&c suat cia bién ¢d "Doi tugng 1ay ra la doi tugng A" la % nén khi so lan 1ay ra ngau
nhién mot ddi tugng ngay cang 1én thi xdc suat thuc nghiém cta bién ¢6 "D6i tugng 1dy ra

la déi tugng A" ngay cang gan vdi z O

BAI TAP

(¢’ Bai 18. Tinh xé&c suét thuc nghiém ctia bién ¢ " Mat xuat hién ddng xu 1a mat S" trong
mdi trudng hop sau:

a) Tung mot ddng xu 50 lan lién tiép, c6 27 lan xuét hién mat S;
b) Tung mdt ddng xu 45 1an lién tiép, cé 24 1an xudt hién mat N.
B L3i gidi.
a) Xdc suét thuc nghiém mat dong xu la S 1a ?g
b) Giao dong xu 45 1an ¢6 24 1an mat N, suy ra c¢6 21 1an xudt hién mat S. Xac suét thyc

X C o 21
nghiém mat dong xu la S la =0

O

(¢’ Bai 19. Néu mdi lién hé gitta x4dc sudt thuc nghiém cuta bién ¢d "Mat xuét hién cta xtc
xdc ¢6 s6 chdm la s6 chdn' khi s6 1an gieo xtc xdc ngay cang 18n vdi xdc sudt ctia bién cd
doé.

B L3i gidi.

Do xdc suét ctia bién cd nén mdi lién hé gitla xdc sudt thuc nghiém ctia bién cd "Mat xuét
hién cta xuc xdc c¢6 sd chdm la sé chdn' 1a 0,5 nén khi tang s6 1an tung xdc xdc ngay cang
18n thi xdc suat thuc nghiém ctia bién ¢ "Mat xuat hién ctia xic xdc ¢ sd chdm la sb chadn”
ngay cang gan 0,5. O

(¢ Bai 20. Mot hop cé 10 chiée thé cung loai, mdi thé duge ghi mot trong cdc sd nguyén
duong khdng vugt qua 10, hai thé khac nhau thi ghi hai s6 khdc nhau. Ldy ngdu nhién mot
chiéc thé tif trong hop, ghi lai sd ctia thé 1y ra va boé lai thé dé vao hop.

a) Sau 30 1an rut thé lién tiép, tinh xdc suét thuc nghiém cta mdi bién cd sau:

Thé rut ra ghi s6 1
Thé rat ra ghi s 5
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Thé rut ra ghi sd 10

b) Néu mdi lién hé gitta xdc suat thyc nghiém cta bién cd "Thé rut ra ghi s chia hét
cho 3" v6i x4c suét cta bién c¢b do khi sb l1an rut thé ngay cang 1én.
s LJi gidi.
Hoc sinh tu thuc nghiém va tinh két qua. O
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Cha dd 6. BAI TAP CUOI CHUGNG VI

(¢ Bai 21. Dé hoc t6t mon Ngil Van 18p 8, ban Thdo du dinh doc nhﬁng} kich ban van
hoc sau: chéo Quan am Thi Kinh; chéo Kim Nham; tudng Ngéu S6 Oc Hén; Qudn
(Long Chudng);Bénh si (Luu Quang Vii); Ong Jourdain mdc 1& phuc (Moliére); Vit Nhu T
(Nguyén Huy Tudng); Riung tric (Nguyén Dinh Thi); Romeo va Juliet (W. Shakespeare).
Trong nhiing kich ban vdn hoc néu trén, hdy phan nhém va td chic nhiing kich ban dé
theo nhiing tiéu chi sau:

Tudng-Chéo (san khéu dan gian) | Tén tdc pham, tic gid (liét ké cu thé)

Hai kich Tén tac phdm, tac gia (liéet ké cu thé)
Bi kich Tén tac phdm, tac gia (liet ké cu thé)
B L3i gidi.
Tudng-Chéo Quan am Thj Kinh; Kim Nham;
(sdn khéu dan gian) Ngéu So Oc Hén.
o Quan (Long Chuodng); Bénh si (Luu Quang Vi);
Hai kich R ~
Ong Jourdain mdc 1é phuc (Moliére).
Bi Kich Vit Nhu T6 (Nguyén Huy Tudng); Ring tric (Nguyén Dinh Thi);
i kic

Romeo va Juliet (W. Shakespeare).

O

(" Bai 22. Biéu dd cot kép trong Hinh 39 biédu dién s lugng hoc sinh trung hoc cd sd
(THCS) va trung hoc phd thdng (THPT) ctia Viét Nam trong cdc ndm hoc 2016-2017, 2017-
2018, 2018-2019, 2019-2020.

S8 hoc sinh ] THPT

(triéu ngudi) B THCS

5.9
01 54 5.5 5.6

5

4

2016-2017 2017-2018 2018-2019  2019-2020 Nam hoc
(Ngudn: Nién giam Théng ké 2020, NXB Théng ké, 2021)
Hinh 39

a) Lap bang théng ké sb lugng hoc sinh THCS va THPT cua Viét Nam trong cdc ndm
hoc dé (don vi: triéu ngudi) theo mau sau:
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Nam hoc 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019 | 2019-2020
S6 hoc sinh THCS ? ? ? ?
S6 hoc sinh THPT ? ? ? ?

b) Lap bang thdng ké ti s gitta s6 lugng hoc sinh THCS va THPT cua Viét Nam trong
céc ndm hoc dé theo mau sau (viét ti s6 & dang sd thap phan va lam tron dén hang
phan musi):

Nam hoc 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019 | 2019-2020
Ti sd ctia s6 hoc sinh THCS
9 9 9 9
va sb hoc sinh THPT
Bang 1

c) Néu nhan xét vé sy thay doi cta céc ti sd trong Bang 1
s L3i gidi.

a) Lap bang théng ké sb lugng hoc sinh THCS va THPT cua Viét Nam trong cdc ndm
hoc d6 (don vi: triéu ngudi) theo mau sau:

Nam hoc 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019 | 2019-2020
S hoc sinh THCS 5,4 5,5 5,6 5,9
S6 hoc sinh THPT 2,6 2,6 2.6 2,7

b) Lap bdng théng ké ti sb gitta sd lugng hoc sinh THCS va THPT cta Viét Nam trong
céc nam hoc dé theo mau sau (viét ti s6 & dang sd thap phan va lam tron dén hang

phan mugdi):
Nam hoc 2016-2017 | 2017-2018 | 2018-2019 | 2019-2020
Ti s6 ctia s6 hoc sinh THCS
2.1 2.1 2.9 2.9
va sb hoc sinh THPT

c) Ti s6 tang dan.

[l

(¢ Bai 23. Biéu dd doan thdng trong Hinh 40 biéu dién tudi tho trung binh ctia ngudi Viét

Nam qua 30 nadm (ti ndm 1989 dén nam 2019).

K r: o o - ® 0544085670
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Tudi tho
trung binh
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1989 1999 2009 2019 Nam
(Ngudn: Téng cuc théng ké)
Hinh 40

a) Lap bang théng ké tudi tho trung binh ctia ngudi Viét Nam trong céc ndm dé theo
mau sau (don vi: tudi):

Nam 1989 | 1999 | 2009 | 2019

Tudi tho trung binh | 2 ? ? ?

b) Mot bai bdo cé néu thong tin: So véi nam 1989, tudi tho trung binh ciia ngudi Viét
Nam trong nam 2019 da tang 1én 14%. Thong tin ctia bai bdo dé c6 chinh xdc khong?

B L3i gidi.

a) Lap bang théng ké tudi tho trung binh ctia ngudi Viét Nam trong céc ndm dé theo
mau sau (don vi: tudi):

N&am 1989 | 1999 | 2009 | 2019
Tudi tho trung binh | 65,2 | 68,2 | 72,8 | 73,6

b) So v&i nam 1989, tudi tho trung binh ctia ngudi Viét Nam trong nam 2019 da tang 1én
la
73,6% — 65,2% = 8,4%

Vay thdng tin cta bai bdo dé khong chinh xéc.

O

(¢’ Bai 24. Trong trd chgi vong quay s6 da gidi thiéu & hoat dong 2 cda bai 4, tinh xac sudt
cua bién cb

a) "Mui tén chi vao hinh quat ghi s6 chia cho 4 du 3".

b) "M tén chi vao hinh quat ghi s6 chi c6 dung mot udc nguyén to".
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& LJi giai.

a) Mui tén chi vao hinh quat ghi s6 chia cho 4 du 3 khi mai tén chi vao sb 7.

. L ) 1
X4&c suat cua bién ¢ "Mui tén chi vao hinh quat ghi sd chia cho 4 du 3" la 3

b) Mii tén chi vao hinh quat ghi s6 chi ¢é ding mot udec nguyén té6 khi mii tén chi vao
cacsd2,3,5vaT.
Xé&c suét ctia bién ¢d "Mii tén chi vao hinh quat ghi s6 chi ¢6 dung mot udc nguyén

Z
Aan

4
to" la —.
8

l

(¢ Bai 25. Mot hop ¢6 5 chiée thé cung loai, mdi thé duge ghi mot trong céc s6 nguyén
duong khong vugt qud 5, hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 khdc nhau. Ly ngdu nhién mot
chiéc thé ti trong hop, ghi lai s6 ctuia thé 14y ra va bo lai thé d6 vao hop.

a) Sau 40 lan lay thé lién tiép, hay tinh xdc suét thuc nghiém cta bién ¢ sau "Thé 1y ra
ghi s6 chdn" va "Thé 1dy ra ghi s6 18"

b) Tinh xdc suét ciia bién c¢b "Thé 1dy ra ghi s6 chdn' va "Thé 1ay ra ghi s6 18".

¢) Néu mbi lién hé gitia xdc suét thyc nghiém cta mdi bién ¢ "Thé 1y ra ghi s6 chdn"
va "Thé 1ay ra ghi s 18" v8i x4c suét ctia mdi bién c¢6 d6 khi s6 lan 14y thé ngay cang
18n.

& L3i giai.

a) Sau 40 lan lay thé lién tiép, ta thu dugc bang sau

S6ghitrénthé |1 |23 | 4 |5
S6lan ldy duge | 8 | 9| 5|10 | 8

. Lz . P 9+10 19
X4c suat thuc nghiém cta bién co6 "Thé 1ay ra ghi s6 chan” la ZO = 10

) Lz . . 8+5+8 21
X4c suat thyc nghiém cta bién c6 "Thé lay ra ghi so 1&" la +40+ =10

b) Xéac suét ciia bién cd "Thé 14y ra ghi s6 chdn" la -.

. . . < )
Xéc sudt cua bién c¢d "Thé 1y ra ghi s6 1&" 1a =

c) Khi s6 1an lay thé ngdy cang 18n thi xdc suat thuc nghiém ctia mdi bién cd "Thé lay
ra ghi s6 chdn" va "Thé 1ay ra ghi sb 1&" cang gan v3i xdc suit ctia mdi bién cd do.

O
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Chudng 7.

HUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Chidé 1. PHUONG TRiINH BAC NHAT MOT AN

MG DAU VE PHUONG TRINH

4> Dinh nghia 1.1. Mot phuong trinh véi &n 2 cé dang A(z) = B(x), trong dé vé
tréi A(z) va vé phai B(r) 1a hai biéu thtic cia cing mdt bién .

> Dinh nghia 1.2. Néu hai vé ctia phuong trinh (4n z) nhan cting mot gié tri khi
x = a thi s6 a goi 1a mdt nghiém ctia phuong trinh do.

Khi bai todn yéu cau giadi mdt phuong trinh, ta phai tim tat cd cdc nghiém ctia phudng
trinh dé.

© Vi du 1. Phuong trinh nao sau day la phudng trinh bac nhat mot 4n?
a) 2r—5=0 b) 3z 4+ 10 = 0.
c) 7Tx =0. d) 2> —9=0.

& L3i giai.

Phuong trinh & cau «; b; ¢ 1a phudng trinh bac nhat mot an.
Phuong trinh & cau d khong la phudng trinh bac nhat mot an. 0

© Luyén tap Néu hai vi du v& phudng trinh bac nhét an .
B L3i gidi.
Hai vi du v& phuong trinh bac nhéat mot 4n la
2¢ — 10 = 0.
—3z — 15 = 0.
U

© Vi du 2. Kiém tra xem z = 2 ¢6 1a nghiém ciia mdi phuong trinh bac nhét sau hay
khong?

a) —3r+6=0. b) 7z — 14 =0. c) r+2=0.
& LJi giai.

a) Thay xr =2,tacd —3-2+6=0.
Vay = = 2 la nghiém cta phudng trinh —3z + 6 = 0.



K 1. prvove taive sac nagr Mot Ax Y

b) Thay r =2,tac6 7-2— 14 =0.
Vay = = 2 la nghiém ctia phudng trinh 7x — 14 = 0.

c) Thay x =2,tacd 2+ 2 #0.
Vay = = 2 khong la nghiém cta phuong trinh x + 2 = 0.

O

© Luyén tap Kiém tra xem = = —3 ¢é 1a nghiém ctia phudng trinh bac nhét 5z + 15 = 0
hay khong?

& LJ3i giai.

Thay z = —3,tacd 5-(—3) +15=0.

Vay r = —3 1a nghiém ctia phuong trinh 5z 4+ 15 = 0. O

PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
a) Dinh nghia

¢ Pinh nghia 1.3. Phudng trinh dang az + b = 0, v8i a; b 1a hai sb da cho va
a # 0 dudce goi 1a phuong trinh bac nhit mot an.

b) Céch gidi phuong trinh bac nhat mot an
Phuong trinh az +b =0 (v&i a # 0 ) dudge gidi nhu sau

ar+b=0
ar = —b
—b
= —.

a

¢> Nhan xét 1.1. Phudng trinh bac nhét az + b = 0 (a # 0) ludn c6 nghiém duy nhat
—b
r=—.
a

@ Vi du 3. Gidi cdc phuong trinh
a) —0,5z+ 11 =0. b) —x —4=

& LJi giai.

a) b)
—0,52+11 =0 4=
—0,5z = —11 7 )
r=(—11):(-0,5) 2% = 4
x = 22. e g
Vay phudng trinh cé nghiém z = 22. . 14 7

Vay phudng trinh cé nghiém = = 14.

@ Luyén tap Gidi cdc phuong trinh

9
a) —6z — 15 =0. b) —Ju +21=0.

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

K 1. prvove taive sac nusr mot Ax Y

B LJi giai.

a) b)
—6r—15=0 a1 =0
—6z = 15 2 0
r=15:(—6) —5% = —21
-5
= r=(-21): (—g)
Vay phudng trinh cé nghiém = = _25 T = 1;

14
Vay phudng trinh cé nghiém = = 3

O
© Vi du 4. Gidi phudng trinh 2z — (2 + 5z) = 4(x + 3).
& LJi giai.
2¢ — (24 5z) = 4(z + 3)
20 — 2 —5r = 4x + 12
—3r—2=4xr+ 12
—2—-12=42+ 3x
—14 =Tz
r = —2.
Vay phudng trinh cé nghiém =z = —2. O
@© Luyén tdp Gidi phudng trinh 2(x — 0,7) — 1,6 = 1,5 — (x + 1,2).
& L3i giai.
2(r—0,7)—-16=15—(r+1,2)
20 —14—-16=15—x—1,2
2r+r=15—-12+14+1,6
3r =3,3
r=3,3:3
x=1,1.
Vay phudng trinh cé nghiém z = 1,1. O

@ Vi du 5. Tim chd sai trong 18i gidi sau va gidi lai cho dung

3 — 5 —2x =25+ 4x
3r —2x +4r =254+5

5x = 30
r=230:5
xz = 0.

Vay phudng trinh c6 nghiém z = 6.
& L3i giai.
Khi chuyén s6 hang 4« tit vé phai sang vé trdi, ta phai déi ddu s hang dé. Vi vay, 18i giai
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trén sai 3 budc thu hai. Ta c¢6 thé gidi lai nhu sau

3 —5—2x =25 +4x
3 —2x—4x =25+5

—3x =30
x=30:(-3)
r = —10.
Vay phudng trinh cé nghiém =z = —10. U
@ BAI TAP
(¢ Bai 1. Kiém tra xem s nao 1a nghiém ctia phuong trinh tudng ing sau day:
X b 1 1
a) 3r+9=0v8ixr=3 x=-3. b) 2—2x:3x+1vdlx:—g;x:g.

B LJi gidi.
a) Thé z = 3 vao hai vé ctia phudng trinh thi gid tri hai vé ctia phuong trinh khdng bang
nhau (9 # 0). Vi vay = = 3 khong phai la nghiém ctia phudng trinh.

Thé = 3 vao hai vé ctia phudng trinh thi gid tri hai vé ctia phudng trinh bang nhau
(cing bang0). Vi vy x = —3 1a nghiém ctia phudng trinh.

. 1 . .
b) Thé x = —— vao hai vé ctia phudng trinh thi gid tri hai vé ctia phudng trinh khong

N 12 2 1
bang nhau (5 #* 5). Vivay = = —x khong phdi la nghiém ctia phuong trinh.

) 1 . . .
c) Thé z = R vao hai vé clia phudng trinh thi gid tri hai vé ctia phuong trinh bang nhau

. 8 1
(cfmg bang 5). Vivay © = R la nghiém ctia phuong trinh.

(¢" Bai 2. Tim chd sai trong mdi 18i gidi sau va gidi lai cho dung

a) b)
5—(x+8) = 3x+3x—-9) 3r—18+x = 12— (5z+3)
5—xz+8 = 3x+3x—27 4r—18 = 12—5x—3
13—2x = 6x—27 dr+bdbxr = 9-—18
—r—6x = —-27T+13 9 = -9
—7r = —14 = (=9):9
x = (—14):(=7) r = —1.
r = 2.

Vay phudng trinh cé nghiém =z = —1.
Vay phudng trinh c6 nghiém z = —2.

B 13i gidi.
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a) Sai 8 ddu bang thi 2 tif trén xudng (bé b) Sai & ddu bang thu 3 tit trén xudng (chuyén

ngodac khong dbi d4u). Ta gidi lai nhu vé khong dbi d4u). Ta gidi lai nhu sau:
sau:
3r—18+x = 12— (bx + 3)
5—(z+8) = 3r+3(z—9) 4r —18 = 12—52—3
b—x—8 = 3zx+3x—-27 Ay +50r = 9418
—3—x = 6x—27 9r = 27
—xr—6r = —27+3 r = 27:9
—Tr = =24 r = 3.
r = (=24):(=7)
S 24 Vay phuong trinh ¢6 nghiém z = 3.
7

24
Vay phudng trinh c6 nghiém x» = -

(¢' Bai 3. Gidi cdc phuong trinh sau:

a) 6z +4=0. b) —14z — 28 = 0.

1
c) gx—5:0. d) 3y—1=—-y+19.
e) —2(z+3)-5=z+4. f) 3(t —10) = 7(t — 10).

B 13i gidi.

a) b)
6x+4=0 —14x —28 =0
& 6 =—4 & —1dx =28
2
= = ——. & r=-2
T3
R 2
Vay S = —3 Vay S = {—2}.
c) d)
lr_5-0 Jy—1=-y+19
i1’> & Jy+y=19+1
& gx:5 & 4y =20
1 & y=5H.
= T = :§
& =15 Vay S = {5}.
Vay S = {15}.
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e) f)
—2(z+3)—b5=z+4 3(t —10) = 7(t — 10)
& —22—6—5=2z+4 < 3(t—10)—"7(t—10)=0
& 22 —2=4+6+5 & —4(t—10)=0
& —3z2=15 < t—10=0
&z = —h. <t =10.
Vay S = —5. Vay S = 10.
O
(¢" Bai 4. Gidi cdc phuong trinh sau:
br—2 5—-3 10 3 6-+8
a) T _ :L'. b) T + 14 +a:.
3 2 12 9
_]_ 1 _
c) [ +2x = 0 x.
5
& LJi giai.
a) b)
51‘—2_5—3:{; 10x+3_1+6+8x
3 2 12 9
N 10z —4 15— 9x o 30x+9_@+24—|—32:1:
6 6 36 36 36
< 100 —4=15—-9x & 300 +9=236+24+ 322
& 106 +92=15+4 & 300 —322=36+24—-9
& 192 =19 & 2 =151
2
V@yS:{l} va S_{ 51}
Ay O = 5
c)
Tr —1 16 — x
+2x =
N 35x—5+60x_96—6x
30 30 30
& 3bxr — 5+ 60x =96 — 62
& 35+ 60xr +6x=96+5
& 101z = 101
< = 1.
Vay S = {1}.
O
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(¢ Bai 5.
Tim z, biét ti gidc ABCD la hinh vudng A B

2¢+ 8

D 4o — 2 C
& LJi giai.
Do ABCD la hinh vudng nén BC = DC suy ra 2z +8 = 4x — 2 < z = 5.
Vay © = 5. OJ

(¢’ Bai 6. Hinh tam gidc va hinh chit nhat & hinh dudi ¢6 cung chu vi. Viét phudng trinh
bidu thi sy bang nhau cta chu vi hinh tam gidc, hinh chil nhat va tim .

r+1
xr + T+ 2
r+5 r+3

& LJi giai.
Ta co

Chuvitamgidclaz+ 4+ +2+2+5 =3z + 11

Chu vi hinh cht nhatla 2(z +3+ 2+ 1) = 42 + 8.
Vi hai hinh c¢é cung chu vi nén ta cé phudng trinh
r+1l =4 +8 & 2 =3.

Vay = = 3. ]

(¢ Bai 7. Trong mot ctla hang ban thuc phdm, ban Loan nhin thdy ¢d bédn hang dung mot
chiéc can dia. Bén dia thd nhat, ¢c6 dat mot qua can nang 500 g; bén dia can thi hai, cod dat
hai géi hang c6 cuing cdn nang r g va ba qua cdn nho, mdi qua cadn dé nang 50 g. Ban Loan
thdy can thang bdng. Viét phudng trinh biéu thi su thang bdng ctia can khi dé.
& LJ3i giai.

Téng khéi lugng dia can thd hai la 2z + 50 - 3 = 2z + 150.

Vi hai dia can thang bang nén phudng trinh la

22 + 150 = 500.

(¢ Bai 8.
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Hinh bén mo td mot dai phun nudc. Téc dd ban
dau ctia nudc 1a 48 ft/s (ft 1a don vi do do dai vdi
1 ft = 0,3048 m). Téc dO v (ft/s) ctia nudc tai ¢ (s)
dugc cho bdi cong thic v = 48 — 32t. Tim thdi
gian dé mot giot nudc di ti mat dai phun nudc
dén khi dat duge do cao tbi da.

v=01fus

v =48 fu's

B L3i gidi.
Khi dat do cao t4i da 1a thdi diém van téc ctia nudc la béng 0 tng vdi v = 0.

48
Thay v = 0 vao cdng thic v = 48 — 32¢t, ta tim dugc ¢t = 35" 1,5.
Do dé thdi gian dé mot giot nudc di ti mat dai phun nudc dén khi dat do cao tdidala 1,5
S. O
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cha ¢ 2. UNG DUNG CUA PHUONG TRINH BAC NHAT
MOT AN
BIEU DIEN MOT PAI LUONG BOI MOT BIEU THUC CHUA AN

> Nhan xét 2.1. Trong thuc té, nhidu dai lugng bién ddi phu thudc 14n nhau. Néu ki hiéu
mdt trong cdc dai lugng dé 1a z thi cdc dai lugng khac cé thé biéu dién dudi dang mdt biéu
thdc ciia bién z.

© Vi du 6. Bac Anh di siéu thi mua bdn chiéc quat dién cling loai. Do siéu thi thuc hién
khuyén mai nén gid bdn bdn chiéc quat dé nhu sau: Hai chiéc quat dau tién khong dudc
gidm gia, chiéc quat thd ba c6 gia bdn dudce gidm 200 nghin ddng so vd3i gid ban cta chiéc
quat thu hai, chiéc quat thd tu ¢6 gid ban dude gidm 300 nghin ddng so vdi gid ban clua
chiéc quat thu ba. Goi = (nghin ddng) 1a gid ban ctia chiéc quat dau tién. Viét biéu thic véi
bién z bidu thi tdng sb tién bac Anh phai tra.

B L3i gidi.

Gid ban hai chiéc quat dau tién déu la = (nghin dong).

Gid bdn chiéc quat thd ba 1a x — 200 (nghin dong).

Gia ban chiéc quat tht tu 1a (z — 200) — 300 = z — 500 (nghin dong).

Téng sb tién bac Anh phai tra khi mua bén chiéc quat la

x4 x + (x —200) + (x — 500) = 42 — 700 (nghin dong).
0]

© Luyén tip Ban An danh m&i ngay = phut dé chay bd. Viét biéu thic véi bién z biéu thi:

a) Quang dudng (don vi: m) ban An chay dugc trong z phut, néu ban An chay vdi toc dod
1a 150 m/pht.

b) Tdc dd ctia ban An (don vi: m/phut), néu trong = phut ban An chay duge quang dudng
la 1800 m.

B L3i gidi.
a) Quang dudng ban An chay dugc trong x phut véi tdc dd 150 m/phut la 150z (m).

. 1800
b) Toc do ctia ban An khi chay quang dudng 1800 m trong = phut la .
x

O

MOT sO Vi DU VE UNG DUNG PHUONG TRINH BAC NHAT MOQT AN
Céc budc giai bai todn bang cdch lap phuong trinh nhu sau
Budc 1: Chon an sb la dat didu kién thich hgp cho an sb.
Budc 2: Biéu dién cac dai lugng chua biét theo an va cdc dai lugng da biét.
Budc 3: Lap phudng trinh biéu thi méi quan hé giila cac dai lugng.
Budc 4: Gidi phudng trinh viia nhan dudgc.

Budc 5: Két luan: kiém tra xem trong cdc nghiém ctia phudng trinh, nghiém nao thda
man diéu kién cta an, nghiém nao khong rdi trd 18i theo yéu cau ctia bai todn.
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© Vi du 7. Nam nay tudi ctia anh gédp ba 1an tudi ctia em. Sau 6 ndm nila, tudi ctia anh chi
gdp dodi tudi ctia em. Hdi ndm nay tudi ctia anh va tudi ctia em la bao nhiéu?

& L3i gidi.

Goi tudi ctia em hién nay la z (x € N¥).

Khi dé, tudi ctia anh hién nay la 3z.

Sau 6 ndm nita, tudi ctia em 1a z + 6 (tudi) va tudi ctia anh la 3z + 6 (tudi).

Vi ldc nay tudi ctia anh gép doéi tudi clia em nén ta cé phudng trinh

3r+6=21r+6)<=3r+6=22+12< =06 (nhan).

Vay hién nay, tudi ctia em 1a 6 tudi va tudi ctia anh 1a 3 - 6 = 18 tudi. O

© Luyén tap Hién nay 6ng hon chau 56 tudi. Cdch day 5 ndm, tudi ctia 6ng gap tdm lan
tudi ctia chdu. Hoéi chdu hién nay bao nhiéu tudi?

& LJi giai.

Goi tudi ctia chdu hién nay la x (x € N*, z > 5).

Khi d6, tudi ctia 6ng hién nay la x + 56.

C4ch day 5 nam, tudi ctia chdu la = — 5 (tudi) va tudi ctia 6ng la = + 56 — 5 = = + 51 (tudi).
Vi cach day 5 nam thi tudi ctia 6ng gap tdm 1an tudi ctia chdu nén ta cé phudng trinh

r+51=8(z—-5)< x+51 =8r—40<«< 91 =7r < z = 13 (nhan).

Vay hién nay, tudi ctia chdu la 13 tudi. O

@ Vi du 8. Mot xe mdy khdi hanh tit Ha Noi di Hai Phong vdi tdc do 40 km/h. Sau dé 10
phut, trén cung tuyén dudng dé, mot 6 td xuat phat tit Hai Phong di Ha Noi vdi toc dd 60
km/h. Hdi sau bao lau, ké tit khi xe mdy khai hanh, hai xe gap nhau? Biét quang dudng Ha
Noi - Hai Phong dai 120 km.
& LJ3i giai.
2 1
Dai 10 phut = 6 gid.
. 1
Goi thdi gian ti lac xe mdy khdi hanh dén lac hai xe gap nhau la z (gid) (x > 6).
. 1
Khi d¢, thdi gian 6 t6 di tu lac khdéi hanh dén khi gdap xe mdy la = — 6 (gig).
Khi hai xe gdap nhau:

Quéang dudng xe may di dugc la 40z (km).
1
Quang dudng 6 t6 di dugc la 60 - <x — 6) = 60z — 10 (km).

Dén Iuc hai xe gap nhau, tdng quang dudng di duge ctia hai xe diing bang quang dusng Ha
Noi - Hai Phong dai 120 km nén ta cé phuong trinh

40z 4 (60z — 10) = 120 < 40z + 60z — 10 = 120
& 100z = 130
& 2 =1,3 (nhén).
Vay ké tit khi xe mdy khdi hanh, hai xe gdp nhau sau 1,3 gid, tic 1a 1 gig 18 phut. O

@ Vi du 9. Gid cudc dich vu ctia mdt hang taxi & Ha Noi vao thdng 4 ndm 2022 nhu sau
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Gid cudc md cla Gid cudc Gia cudc
(tinh cho 1 km dau tién) | nhiing kilomét tiép theo | ti kilomét thu 21 trd di
20000 dong 11500 déng 9500 dong

Goi z (x > 0) 1a 86 kilomét ma hanh khéch di chuyén. Khi do, s6 tién ma hanh khach phai
trd dugc tinh bdi cong thuc:

T = 20000 néu 0 <z < 1;
T = 20000+ 11500(z — 1) néu 1 < z < 20;
T = 238500+ 9500(z — 20) néu z > 20;

C6 Hanh di chuyén bdng xe ctia hdng xe taxi trén va da trd sb tién la 343000 ddng. Hai cd
Hanh da di chuyén quang dudng la bao nhiéu kilomét?
B L3i gidi.
Néu hanh khéch di chuyén quang dudng 20 km thi phai trd sb tién 1a
20000 + 11500 - (20 — 1) = 238 500 (ddng).

Do 343000 > 238 500 nén c¢6 Hanh da di chuyén quiang dudng nhidu hon 20 km hay = > 20.
Do d¢, tdng sb tién cd Hanh phai trd (tinh theo z) 1a

238500 + 9500 - (x — 20) (ddng).

Theo gia thiét, ta c6 phuong trinh

238500 + 9500 - (x — 20) = 343000 < 238500 + 9500z — 190 000 = 343 000
& 48500 + 95002 = 343000
< 95002 = 343000 — 48 500
< 9500z = 294500
& =31
Vay ¢6 Hanh da di chuyén quang dudng 1a 31 km. U

© Luyén tap Mot td may 4o theo ké hoach mdi ngay phdi may 30 cdi do. Nhd cdi tién ki
thuat, t&6 da may duge mai ngay 40 cédi nén da hoan thanh trudc thdi han 3 ngay va con may
thém dudc 20 céi 4o nita. Tinh sb 40 ma td d6 phai may theo ké hoach.

B L3i gidi.

Goi z (40) 1a sb 40 ma td phai may theo ké hoach (z > 20,z € N).

Thdi gian dé hoan thanh s6 4o theo ké hoach: % (ngay).

Nhung thuc té thi
S6 4o da may: = + 20 (40).

20
@ Thoi gian hoan thanh: *

(ngay).
Vi thgi gian hoan thanh trudc 3 ngay nén ta c6 phudng trinh

T x + 20
- 7.3 dr =3 - 20) + 360
20 0 +3 & 4x (x +20) +
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& 4z = 3z + 60 + 360
&z =420 (théa man).

Vay theo ké& hoach thi t6 dé phai may 420 4o. [

@© BAI TAP

(¢ Bai 9. Mdt cude thi cé 20 cau hdi véi quy dinh cho diém nhu sau: V8i m&i cau hoi, néu
trd 18i ding thi dudc cdng 5 diém, trd 15i sai thi bi trit 1 diém, khong tra 15i thi khong duge
diém. Ban Minh dugc 70 diém trong cudc thi dé. Héi ban Minh da tra 18i ding dugc bao
nhiéu cau? Biét rang ban Minh da trd 15i tat cd cdc cau trong cudc thi.

B Ldi gidi.

Goi z 1a s6 cdu hoéi ma ban Minh trd 18i dung (0 < z < 20,z € N).

S6 diém ma ban Minh cé duge khi trd 18i dung: 5 (diém).

Vi ban Minh da trd 18i tat cd céc cau hdi trong cudc thi nén suy ra s cadu héi ma ban Minh
trd 10i sai la 20 — z (cau).

S6 diém ma ban Minh bi trit khi tra 18i sai: (—1) - (20 — z) (diém).

Vi ban Minh ghi dugc 70 diém nén ta cé phuong trinh

52+ (—1)-(20—2) =70 < Bz —20+x =70
& 62 =90
< 2 =15 (thda man).

Vay ban Minh da tra 16i ding dugc 15 cau. ]

(¢ Bai 10. Gia niém yét ctia mot mdy loc nudc va mot ndi com dién cé téng 1a 6,5 tridu
ddng. Bac Binh mua hang vao dung dip tri &n khdch hang nén so vdi gid niém yét mdy loc
nudc duge gidm gid 15% va ndi com dién dude gidm gid 10%. Do do, tdng sb tién bac phai
trd 14 5,65 triéu ddng. Tinh gid tién niém yét ctia m&i sdn phdm da néu.

B L3i gidi.

Goi z (triéu ddng) 1a gid niém yét ctia may loc nudc (6,5 > = > 0).

Suy ra gid niém yét ctia ndi com dién la 6,5 — z (triéu dong).

S6 tién mdy loc nude sau khi gidm gid 15%: (100 — 15)% - z = 0,85z.

Sé tién ndi com dién sau khi gidm gid 10%: (100 — 10)% - (6,5 — x) = 5,85 — 0,9z.

Vi tdng sb tién bac Binh phai trd khi mua hang la 5,65 triéu ddng nén ta c6 phudng trinh

0,852 + 5,85 — 0,92 = 5,65 & —0,052z = —0,2
& 1z =4 (théa man).

Vay gid niém yét cla mdy loc nudc va ndi com dién 1an lugt 1a 4 triéu ddng va 6,5 —4 = 2,5
triéu ddng. O

(¢’ Bai 11. Bac An da gui mot lugng tién tiét kiém ki han 1 ndam & mot ngadn hang vdi lai
sudt 5,6%/ndm (cd sau ki han 1 nam, tién 1ai ctia ki han d¢é lai dugc cdng vao tién vdn). Sau
khi gti 2 ndm, bac An rut dude sd tién ca gdc va lai 1a 111513600 ddng. Hoi ban dau béc
An da gui vao ngan hang sé tién la bao nhiéu ddng? Biét rang lai sudt ngdn hang khong
thay ddi trong 2 ndm dé.

B LJi gidi.

Goi x (triéu ddng) 1a sb tién ma bdc An da gui vao ngan hang (0 < z < 111,5136).
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Sau 1 nam, sb tién ma bdc An lanh (géom ca gbc 1an lai) la
r +5,6%z = 1,056z (triéu dong).
Sau 2 nam, s tién ma bac An lanh (gdm cd gbc 1an lai) la
1,056z + 5,6% - 1,056x = 1,1151362 (triéu dong).

Vi sau 2 ndm, bac An rut dugc sb tién cd gdec va lai 1a 111513600 ddng nén ta c6 phuong
trinh
1,1151362 = 111,5136 < z = 100 (thda mén).

Vay ban dau, bac An gt vao ngan hang sé tién 1a 100 triéu ddng. O
(¢ Bai 12. Hai 6 t6 khdi hanh cting mdt ltuc dé di tit Hué vao Da Néng. Téc do xe thd nhéat
1a 40 km/h, tdc do xe thu hai 1a 60 km/h. Xe thd hai dén Da Ndng nghi nita gid rdi quay lai
Hué thi gap xe th nhét & vi tri cach Da Ndng 10 km. Tinh quang dudng Hué - Da Néng.
B L3i gidi.
Goi z (km) 1a quang dudng Hué — Da Nang (z > 10).
Quéang dudng ma xe thd nhéat di duge x — 10 (km).
Quang dudng ma xe thd hai di duge: = + 10 (km).
. — 10
Thdi gian ma xe thd nhét da di: ~ (gid).
10
T+ (gids

Thdi gian ma xe thd hai da di:

| =

Vi xe thi 2 nghi lai 8 Da Ndng 30 phut = ~ gid nén ta c6 phuong trinh

r—10 2+4+10 1
10 60 + 5 © 3(x — 10) = 2(z + 10) 4+ 60

< 3z — 30 =2z + 20+ 60
&z =110 (théa man).

Vay quang dudng Hué - Da Ndng dai 110 km. O

A ”

(¢’ Bai 13. Cau ca dao “Lua chiém lap 16 dau bs — H& nghe tiéng sdm phét c¢d ma 1én” vé
mat khoa hoc dudc gidi thich nhu sau: Khi trdi mua kém theo sdm sét, nitric acid sé dudgc
sinh ra va hoa tan trong nudc mua, c¢6 tdc dung lam tang cudng dinh dudng nitrogen cho
dét trdng, gitup cay lta phat trién tudi tét. Phan t ctia nitric acid dé cé mdt nguyén ti H,
mot nguyén t N va x nguyén ti O. Xdc dinh cong thic phan t cta nitric acid do. Biét
khéi Iugng phan t ctia né la 63 amu va khéi lugng ctia mdi nguyén tit H, N, O 1an lugt la
1 amu, 14 amu, 16 amu.

& LJi giai.

Theo dé& bai, ta ¢ phudng trinh

1141414162 =63 162 =48 & o = 3.

Viy cdng thuc phan ti ctia nitric acid la HNOs. O
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Chi dd 3. BAI TAP CUOI CHUONG VII

(¢ Bai 14. Chon dap 4n dang.

a) Nghiém cta phuong trinh 22 +6 =0 la

@x:—?). x:3. @x:; @x:—;.
b) Nghiém cta phudng trinh -3z +5 =0 la
®r=-2. ®)r=". ©r=":. D=3,

1
¢) Nghiém cta phuong trinh 7= -3 1a

3 4 1
@Z:_Z' Z:—g. @Z:—E. @22—12.
d) Nghiém ctia phuong trinh 2(t —3) +5="7t — (3t + 1) la
@t:‘;’. B)t=1 ©t=-1 D)t = 0.

e) r = —2 la nghiém ctia phuong trinh

@A)z —-2=0. B z+2=0. (©2z+1=0. D)2z —1=0.
B L3i giai.

a) Tacdé2x+6=0<z=-3.

b) Tacé—3x+5:0<:>x:§.
1
c) Tacozz:—?)(:)z:—lz
d) Ta cé
2(t—3)+5="Tt— (3t +1)
& 20—-64+5=Tt—-3t—-1
& 2t-Tt4+3t=-14+6-5
& —2t=0
& t=0.

e) Thay x = —2 vao phuong trinh z +2 =0 = —2 + 2 = 0 (dung).
Vay ¢ = —2 la nghiém cta phuong trinh x + 2 = 0.

Chon dap an O
(¢ Bai 15. Gidi céc phuong trinh

a) Tv+21=0; b) =5z + 35 =0; c) ——x—1=0.

B 13i gidi.
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a) Tacdé Tr+21=0 b) Ta cé —5r+35=0
& Tr=-21 & —Hr = —-35
S =-3. Sr="T.
Vay tdp nghiém ctia phudng trinh S = Vay tdp nghiém ctia phudng trinh S =
{3} {7}
c) Ta cod —ix—lzo
1
< 1t 1
& =—4

Vay tdp nghiém c@ia phuong trinh S = {—4}.

0
(¢ Bai 16. Gidi cac phuong trinh
2 1
a) 20 —3=-3x+17; b) §x+1:—§x;
3 5) 1
c) 0,15(t —4) = 9,9 — 0,3(t — 1); d) Z; - Z; = 1.

B Li giai.
a) Ta co

20 -3 =3z + 17

< 20+ 5r=17+3

N 20
r=—.
7

2
Vay tap nghiém ctia phuong trinh la S = { }

7
b) Ta cé

2 4 1
- = —=x
3 3
& 2 +1 1
T+ -x=—

3 3

& x=-—1.

Vay tap nghiém cta phudng trinh la S = {—1}.

c) Ta céd

0,15(t —4) = 9,9 — 0,3(t — 1)

< 0,15t —-0,6=9,9-0,3t+ 0,3
& 0,15t +0,3t=9.9+0,34+0,6
& 0,45t =10,8

& x =24

Vay tdp nghiém cla phudng trinh la S = {24}.
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d) Ta co

Vay tap nghiém cta phuong trinh la S = {}

Tt vt e

32+5_z—|—1

=1
5 3
332+5) 5(x+1) 15
15 15 15
924+ 15—5z—5=15
4z =5

2

z =

3
4

l

(¢' Bai 17. C96 hai can dung nudc. Can tht nhét ¢6 lugng nudc gap doi lugng nudc & can
th hai. Néu rét 5 lit nudc & can thi nhét vao can thd hai thi lugng nudc & can thd nhét

. D x.
bang 1 lugng nudc 3 can thu hai. Tinh lugng nudc ban dau 8 mdi can.

& LJi giai.

Goi z 1a lugng nudc & can thi hai (z > 0, lit).
Lugng nudc can thui nhéat gdp doi can thd hai nén lugng nudc la 2z (lit).

) . i iy D
Néu rét 5 lit can thu nhat vao can thu hai thi lugng nudc § can thi nhat bang 1 lugng nudc

3 can thd hai nén ta cé

5)

5 25
2% — 5= x4 =
& 2x -5 4x—|—4
5 25
2% — g =22
& 2z 4:1: 4+5
47 4
& =9 (lit).
S lit nudc & can thu hai 1a 9 (lit) suy ra can thd nhéat 1a 9 -2 = 18 (lit). O

(¢’ Bai 18. Mot s6 gdm hai chit sd ¢é chit s6 hang chuc gdp ba lan chit s6 hang don vi.
Néu ddi chd hai chil sé ctia sd dé cho nhau thi ta nhan duge sé méi nhé hon sé ban dau la

18 don vi. Tim sb ban dau.
B L3i gidi.

Goi z 1a chit s6 hang don vi (0 < z < 9, z € N).
Chit s6 hang chuc gép ba lan chit s6 hang don vi nén chit s6 hang chuc la 3z.
Sd ¢6 hai chit ¢6 dang 3zz = 10 - 3z + = = 31z.
Déi chd hai chit s6 cho nhau nén s méi 1a 3z = 10 - = + 3z = 13a.
S6 mdi nhoé hon sé ban dau 1a 18 don vi suy ra

3lz =132 + 18

& =1

Chit s6 hang don vi la 1 suy ra chit s hang chyc la 3-1 = 3.
Vay chil s6 ¢4 hai chit s6 can tim la 31.
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- 3. Bai Tap Cudi Chudng VII -

(¢’ Bai 19. Mot ca nd tuan tra di xudi dong tt A dén B hét 1 gid 20 phut va ngugce dong ti
B vé A hét 2 gid. Tinh tdc dd riéng cta ca no, biét tdc dd ctia dong nudc la 3 km/h.

B Ldi gidi.

Goi 7 1a van tdc ctia ca nd luc nude yén lang (z > 3, km/h).

Van t6c lac ca nd di xudi dong 1a = + 3 (km/h).

. 4
Quéng dudng ca n6 di tu A dén B la §($ + 3) (km).

Van tdc ldc ca nod di nguge dong 1a x — 3 (km/h).
Quéng dudng ca nd di ti B vé A la 2(z — 3) (km).
Vi quang dudng khong ddi nén ta cé phudng trinh

) =2z —3)

3
4
& §x+4:2x—6
4
& 2x—§x:4+6
2

& 2 =15 (km/h).

Vay tdc dd ca nod luc nude yén lang 1a x = 15 km/h. O

(¢ Bai 20. (Bai todn néi vé& cudc ddi ctia nha todn hoc Diofantos, dugc 14y trong Hopp tuyén
Hy Lap - Cudn sdch gdom 46 bai todn vé sd, viét dudi dang tho trao phung).

A . o X 1 A e
Thdai thd du cta Diofantos chiém G cudc doi
1 i ,
2 cudc dai tiep theo la thgi thanh nién so6i noi

1 .
Thém — cudc dGi ntta 6ng song doc than
Sau khi lap gia dinh dugc 5 nam thi sinh mdt con trai
Nhung s6 ménh chi cho con sdng bang nita ddi cha
Ong da ti tran 4 ndm sau khi con mét.

Diofantos séng bao nhiéu tudi, hay tinh cho ra?
& L3i giai.
Goi z 1a sb tudi ctia Diofantos (z > 0, tudi).
. L1 1 2
Thdi tha au cta Diofantos chiém 6 cudc doi nén la 6% (tudi)
1 . 2 2
P cudc ddi tiép theo la thdi thanh nién s6i nodi nén la ¢ (tudi).
1 . 1 2
Thém - cudc dgi ntta Ong song doc than nén la ?x (tuoi).
Sau khi lap gia dinh 5 ndm nén sb tudi thém la 5 (tudi).
Nhung s6 ménh chi cho con sdng bang ntta d3i cha nén la 51‘ (tudi).

Ong da tif trdn 4 ndm sau khi con mét nén sé tudi thém 1a 4 (tudi).
Vay ta c6 phuong trinh

Lev Lo Lovsa lora
A e A R T =
6 12 7 2
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(¢ Bai 21. Ong Ba c6 mot khodn tién dé kinh doanh. Ong da dau tu mot nta sb tién do

X A X P Y X 1 A o X 7 Y A
vao mot codng ty trong rau sach vdi lai suat 10% mdi thdng va dau tu 1 s0 tién dé vao mot
nha hang véi lai sut 12% mdi thang. Téng tién lai hang thdng dng Ba nhan dugc ti cong
ty trong rau sach va nha hang 1a 64 triéu déong. Hbi khodn tién dng Ba c6 ldc dau 1a bao
nhiéu?

B L3i gidi.

Goi z 1a s6 tién ma 6ng Ba cé (z > 0, VND).
A R |

Ong Ba dau tu mot nda sd tién: 57 (VND)

. 1
Lai suat la 10% suy ra 10% - 3% = 0,05z (VND)
R 1 ... 1

. 1
Lai suat la 12% suy ra 12% - = 0,03z (VND)

Tdng tién lai 14 64 triéu suy ra ta cé phuong trinh

0,052 + 0,03z = 64 000 000
< 0,08z = 64 000 000
< 2 =800 000 000.

Vay sb tién dng Ba c6 ldc dau 1a 800 000 000 (VND). O

(¢ Bai 22. Theo ké hoach, mo6t ddy chuyén phai sdn xudt mdt sd sdn phdm trong 18 ngay
vdi s6 lugng sadn phdm lam duge trong mdi ngay 1a nhu nhau. Do mdi ngay day chuyén da
sdn xudt vugt muc 10 sdn phdm nén sau 16 ngay day chuyén chdng nhitng da hoan thanh
ké hoach ma con lam thém dudgc 20 san phdm nita. Tinh s6 sdn phdm thyc té day chuyén
lam dugc trong mdi ngay.

& LJi gidi.

Goi z 1a sb s&n phdm day chuyén sdn xuét lam ra trong 1 ngay (z > 0, sdn pham)

S6 sdn phdm day chuyén lam theo ké& hoach la 18z (sdn pham)

Day chuyén vugt ké hoach 10 sdn phdm/ ngay suy ra z + 10 (sdn phdm/ngay)

Vi hoan thanh ké hoach trong 16 ngay va du thém dudc 20 sdn phdm nén ta c6 phudng

trinh
16 - (z + 10) = 18z + 20
& 162+ 160 = 18x + 20
& 18x — 162 = 160 — 20
& 2z =140
& 2=70 (sdn pham).
Vay sb sdn phdm thuyc té mdi ngay la 70 sdn pham. O

(¢’ Bai 23. C6 hai dung dich acid cling loai v8i ndng do acid 1an lugt 1a 45% va 25%. Tron
hai dung dich acid d6 dé dugc 5 kg dung dich ¢6 ndng do acid 1a 33%. Tinh khéi lugng
dung dich acid can dung ctia mdi loai trén.

B LJi gidi.

Goi z 1a khéi lugng ctia dung dich loai I dem tron (z > 0, kg)

Suy ra dung dich loai 77 1a 5 — = (kg)
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Dung dich acid mdi ¢6 ndng dd 1a 33% nén ta c6 phuong trinh

45 25 33
100" T 100 7 =P o
o 0457 41,25 — 0,252 = 1,65
& 0,25xr=04
& z=2 (kg)
Vay s kg loai 7 1a 2 kg va sb kg loai 17 1a 3 kg. O

(¢ Bai 24. Thd mdt qué cdu nhdom Kkhéi lugng 0,15 kg duge dun néng t8i 100°C vao mot
cde nude ¢6 khdi lugng nudce 1a 0,47 kg 8 20°C. Ngusi ta xdc dinh dudc:

Nhiét lugng qua cau nhom tod ra khi nhiét do ha tit 100°C dén nhiét dd can bang t°C
la
Q1 = 0,15- 880 - (100 — ¢) (J).

Nhiét lugng thu vao khi tang nhiét do tit 10°C dén nhiét do can bang ¢°C la

Q2 = 0,47 - 4200 - (t — 20) (J).

Tim nhiét dd can bang (lam tron két qua dén hang don vi).
B L3i gidi.
Theo phuodng trinh cadn bang nhiét ta cé

Q1= Q2

0,15 - 880 - (100 — t) = 0,47 - 4200 - (¢ — 20)
13200 — 132t = 1794t — 39480

1794t + 132t = 13200 4 39480

1926t = 52680

t~27° C.

te oo

Vay nhiét do Iuc can bang la ¢t ~ 27° C. O
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Chudng 8.

TAM GIAC DPONG DANG.
HIiNH PONG DANG

Ccha dé 1. DINH LI THALES TRONG TAM GIAC

DOAN THANG Ti LE

Hai doan thdang AB va CD ti 1& v8i hai doan thdng M N va PQ néu cé ti 1& thic

AB MN

CD  PQ°

@ Vi du 1. Trong Hinh 2, hai doan thdng AM va M B cé ti 1& véi hai doan thdng AN va
NC khdng? Vi sao?

B Hinh 2 c
& LJi giai.
Tacc’)AM*G*Z'ANngfQSu raAMfAN
MB_9_3'NC 12 3 W™ NBTNC
Vay hai doan thang AM va M B c6 ti 1& v3i hai doan thang AN va NC. O

DINH LI THALES TRONG TAM GIAC

@ Pinh li Thales:

Cho tam gidc ABC. Mot dudng thdng d song song vdi canh A
BC, cét hai canh AB, AC lan lugt tai M, N. budng thang
d dinh ra trén canh AB hai doan thdng AM, M B va dinh /\

ra trén canh AC hai doan thdng tuong tng 1a AN, NC. Ta M N _ d
thtla nhan dinh li Thales sau:

@© Dinh li 1.1. Néu mét dudng thang song song vdi

mdt canh cua tam gidc va cat hai canh cc‘m? lai thi n6 B Hinh 4 C
dinh ra trén hai canh dé nhitng doan thang tuong

ung ti lé.




- 1. PINH Li THALES TRONG TAM GIAC -

$> Nhan xét 1.1. Trong hinh 4, néu M N J/ BC thi % ﬁjg
DodéAM:MB:AM+MB:AB SuyraA—M AN-
AN NC AN+ NC AC AB NC
@© Luyén tap Trong hinh 4, ching t6 rang néu M N j/ BC thi ]\g ]/\1[2
& L3i giai.
AM AN

Theo hinh vé, néu M N /| BC thi — —C
AM AN AB AM AB-AM MB

AB_A(J AC AN  AC— AN NC°

S AB _MB _~MB _NC 0
wre e T Ne MY A T ac

@ Vi du 2. Trong hinh 5, cho biét M N /| BC, AM = 4cm, M B = 2cm, NC = 3cm. Tinh do
dai doan thdng AN.

Do dé:

A
4c
M,
2c 3 cm
B Hinh 5 C
& LJi giai.
AN  AM
AB MN /| B —
Xét tamA?\l,aC ) C vdi /| BC, ta ¢é NC = MB (dinh li Thales).
Do dé ? 5 = 2.
Suy ra AN =2-3 =56 (cm). O

© Luyén tap Cho tam gidc ABC cé M 1a trung diém cta canh AB. Dudng thdng qua M
song song v8i BC' cét canh AC tai N. Chting minh N la trung diém ctia canh AC.

& LJ3i giai.

Goi d 1a dudng thdng qua M va song song canh BC A

cdt canh AC tai N. Khi d6 ta c6 MN J/ BC.

Xét tam gidc ABC v&i M N J/ BC, ta c6

AM AN
(dinh 1i Thalés).
AM AN

M, N d
Suy ra L= Ne (do M la trung diém ctia AB nén
AM = MB).
AN
1=——hay AN=N
Do dé NC ay C.
B C

Vay N 1a trung diém ciia canh AC.

O

@ Vi du 3. Giai bai todn néu trong phan md3 dau: Bdc Du mudn cdt mot thanh st (hinh
vé&) thanh ndm phan bang nhau nhung béc lai khdng cé thudc dé do.
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& LJi gidi.
Bé4c Du c¢é thé 1am nhu sau:

D4t thanh sdt trén mat phang san va coi thanh st nhu doan thdng AB.

Vé tia Az va ldy mot doan day khong dan nao do rdi dat lién tiép trén tia Az, bt dau
ti diém A, ndm doan thdng AM, M N, NP, PQ, QC c6 dd dai déu bing do dai doan

day.
Trong tam gidc ABC, ké dudng thdng qua M song song véi canh BC, cét canh AB tai
1.
Al AM 1 , 1
Theo dinh li Thalés, ta c6 1B AC — & Do dé: Al = £ AB.

Dua theo doan mau A, bdc Du c¢6 thé cat mot thanh sét thanh ndm phan béng nhau.

Pinh li Thalés ddo

© Dinh li 1.2. Néu mot dudng thang cdt hai canh
cia mot tam gidc va dinh ra trén hai canh nay
nhiing doan thdng tuong ung ti lé thi dudng thdng 7

dé song song vdi canh con lai cua tam gidc.

. AM AN
T hinh 8, —— = _—thiMN/ B
rong hin néu % B NC i /| BC. Mnh 8 8,

¢S Nhan xét 1.2. Trong hinh 8, néu c6 mot trong hai ti 1&

., AM AN MB NC . . ,
thtc: 1B~ AC’ AB = AC thi ta ciing c6 M N /| BC.
@ Vi du 4.

Cho tam gidc ABC. Diém D nadm gitta B va C. Céc diém F, A

F, G khong trung véi dinh ctia tam gidc va lan lugt thudc cdc

doan thang AB, AC, AD thdéa man

AE AF AG E &

A5 = AC — AD (hinh 6).
a) Ching minh EG /| BD va GF /| DC.

b) Céac diém FE, F, G cé thdng hang khéng? B D C
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B LJi giai.

AE  AG

a) Trong tam gidc ABD, ta ¢c6 — 1B~ AD" Suy ra EG // BD (dinh 1i Thales d&o).
A AF
Trong tam gidc ADC, ta ¢6 Ag ac Suy ra GF /| DC (dinh li Thales ddo).

b) Do EG, GF dé&u di qua G va song song véi BC nén ba diém E, G, F théng hang.

O

© Luyén tap Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 CA =4, CB = 5. Gid st M, N la hai diém
1an lugt ndm trén hai canh CA, CB sao cho CM =1, CN = 1,25. Tinh do dai doan thing
MN.

B L3i gidi.

B N1,25 C

Xét tam gidc ABC vudng tai A, ta co
BC? = AB* + AC?

5 = AB* + 4°
AB*=9
AB=3
(CM _1 CN _125 1 CM _CN
Ta cé —— - .
CA 4'CB C’M5 3" C’A ~ CB
Xét tam gidc ABC ¢6 —— nén M N J/ AB (dinh li Thales ddo).
CA CB Iy
Khi dé: tam glac ABC v8i MN J| AB, ta c6 B - A (hé qua cua dinh 1i Thales).
MN
Suy PGTZZ' Do dé: MN:i:O,75. O

Hé qud cua dinh li Thalés

$> Hé qua 1.1. Néu mot dudng thang song song véi mot canh cua tam gide va cat
hai canh con lai thi né tao thanh moét tam gidc mdi cé ba canh tuong ung ti 1é vdi
ba canh cta tam giac da cho.

Cu thé, cho tam gidc ABC, dudng thdng d song song véi canh BC' lan lugt cdt cdc

) . . L (AM AN MN
canh AB, AC tai M va N (hinh 10). Khi dé6, ta cé 1B~ AC — BC"
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/

W

Hinh 10

Hé qud trén van dung cho trudng hgp dudng thdng d song song véi mot canh ctia tam
gidc va cdt phan kéo dai ctia hai canh con lai. Chdng han, ta ciing c6 day ti s bang
AM AN  MN

AB AC  BC

nhau trong hai hinh vé sau:

A N M

R

a4
N\
N
h d
N B

=Ny

Hinh 12a Hinh 1015

@ Vi du 5. Trong hinh 13, cho biét AB =4, BC =3, AM = 3, MN J/ BC. Tinh do dai doan
thdng M N.

A
M N
B Hinh 13 ©
s 13i gidi.
AM  MN
Xét tam gidc ABC v&i M N J/ BC, ta ¢6 1B~ BC (hé qua cua dinh 1i Thales).
MN .
DOAB—4,BC—3,AM—3néni—3.SuyraMN—343—2,25. 0

@ Vi du 6. Cho hinh thang ABCD v6i hai ddy 1a AB va C'D. Hai dudng chéo cdt nhau tai
O. Dudng thdng qua O song song vdi hai ddy 1an lugt cdt AD va BC tai M va N. Ching
minh:

A0 BO.

AC  BD’

b) O 1a trung diém ctia M N.

a)

1. PINH Li THALES TRONG TAM GIAC -
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B LJi giai.
A B
M N
O
b Hinh 14 ¢
OA OB
a) Xét tam gidc OC'D v6i AB [/ CD, ta ¢6 oC — 0D (hé qua cua dinh 1i Thales).
Suv ra 0OA OC 0OA+0C AC Va AO  BO
Yo~ 0D 0B+0D BD 'Y AC T BD
M A
b) Xét tam gidc AC'D v&i OM J/ CD, ta c6 gD Ag’ (hé qua cua dinh 1i Thalés).
ON  BO
Xét tam gidc BCD v&i ON J/ CD, ta cé D~ BD (hé qud cua dinh li Thales).
. AO BO OM ON

a 10~ BD' suy ra DD tdc la OM = ON. Vay O 1a trung diém ctia M N.

0

@ BAI TAP

(¢ Bai 1. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 4,5cm, AC = 6cm. Céc diém M, N 1an lugt thuodc
céc canh AB, AC théa man AM = 3cm va M N J/ BC. Tinh d6 dai doan thdng AN.
& LJi giai.

B C
AM AN
Xét tam gidc ABC v&i M N J/ BC, ta ¢6 1B = Ac (dinh 1i Thalés).
3 AN 3-6
5 =—. AN = =4 . O
15 6 Suy ra 5 (cm)

(¢ Bai 2. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD) ¢6 AB = 4cm, CD = 6cm. Dudng thdng d
song song vdi hai ddy va cdt hai canh bén AD, BC cua hinh thang d6 1an lugt tai M, N; cét
dudng chéo AC tai P.

AM BN

b) Tinh dd dai cdc doan thang M P, PN, M N; biét rdng M D = 2M A.
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& LJi giai.

=
~
=

D 6 cm C

a) Xét tam gidc ACD v8i MP J/ DC (do d J/ DC), ta cé

AM AP
YD - P C (dinh 1i Thales) (1)

Xét tam gidc ABC v6i PN J/ DC (do d /| AB), ta cé

AP BN
B0 = NC (dinh 1i Tz?\ljs) (ng)N
Tu()va(2)suyram NC-

b) Tacd MD =2MAva MA+ MD = AD nén AD = 3AM.

Xét tam gidc ACD v8i M P /| DC, ta cé

AM MP
D =D Ig M(he qt;j }Sua dinh li Théjl\i[es)

6: =, =" . Vay MP =2
Do do: 3 A 5 Suy ra 3 5 Vay (cm

Mﬁ) PCA AP
SuyraQ.AM ek DodoP—C 2hP5;VCP;;AP
Xét tamg;\a[c AQBC v8i PN /| AB, ta cé A5 = AC
Suy ra: < =3 (do CP =2AP va AP+ CP = AC)
-2
Do dé: PN = — _B (cm).
s s & 14

Tacd MN =MP+PN =2+ = (cm)

(¢' Bai 3. Trong hinh 15, cho MN /| AB, NP /| BC. Chling minh MP /| AC.

(hé qud cua dinh li Thales)

K r: o i @ 0344085670
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A
M
B
@) P C

Hinh 15

B L3i gidi.
OM ON
Xét tam gidc OAB v8i M N [/ AB, ta c6 — %4 O]\ID B (dinh 1i Thaleés) (1)
Xét tam gidc OBC Vdé]\]\;P //OB’PC ta co NB - PC (dinh 1i Thales) (2)
Tu (1) va (2) suy ra: VA~ PC
Xét tam gidc OAC cb6 —— oM % nén MP /| AC (dinh li Thales déo). d
J MA~ PC

(¢’ Bai 4.

Trong hinh vé, d6 dai doan thdng A'C’ md ta chiéu cao ctia mot
céi cay, doan thang AC mb6 td mot cdi coc (cdy va coc cling vudng
géc véi dudng thdng di qua ba diém A/, A, B). Gid stt AC = 2m,
AB =1,5m, A’B = 4,5m. Tinh chiéu cao cua cay.

& LJi giai.
Vi cdy va coc cung vudng géc v8i dudng thdng di qua ba diém A’, A, B nén AC J A'C".

AB
Xét tam gidc BA'C' v&i AC J| A'C’, ta cb

(hé qué cua dinh 1i Thalés).

s 2 4,5-2 4B ) ac
Do dd S AC =22 =
o dé: 45 A’(J’ uy ra: A'C' = 5 6
Vay chidu cao cta cay la 6m. O

(¢’ Bai 5. Cho doan thdng AB. Hay trinh bay céch chia doan thdng AB thanh ba doan
thang bdng nhau ma khéng can dung thudc do.

& LJi gidi.

Ta c6 thé lam nhu sau:

@ Vé tia Az va ldy modt doan day khong dan nao dé rdi dat lién tiép trén tia Az, bét dau
tit diém A, ba doan thdng AM, M N, NC cé do dai déu bang dd dai doan day.

Trong tam gidc ABC, ké dudng thdng qua M song song v8i canh BC, cdt canh AB tai

1.
Al AM 1 . 1
Theo dinh 1i Thalés, ta cé E a0 3 Do dé: Al = 3 AB.
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Dua theo doan mau AJ, ta ¢4 thé chia doan thdng AB thanh ba doan théng bdng nhau
ma khong can dung thudc do.
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cha dé 2. UNG DUNG CUA DINH LY THALES TRONG
TAM GIAC

USC LUQNG KHOANG CACH

@ Vi du 7. Hinh 17 md ta vi tri cla Mat Trdi, Mat Trang va Trai Dat khi xdy ra hién tugng

Nhat thuc. Goi khodng cdch ti Trdi Dat dén Mat Trdi, Mat Trang lan lugt 1a d, = ES,

d,, = EM. Goi bdn kinh ctia Mat Trdi, Mat Trang lan lugt 1a R, = SH, R,, = MI. Ching
m dm

inh = —.
min R 0

" M
‘ Mat t‘réng Tréi dat
Mat trdi o
| dy

B LJi giai.
Xét tam gidc ESH c6 MI L EH, SH | EH nén MI /| SH.

L A a o e , . , M1 EM
Do d](%), ap ccllung hé qud cua dinh li Thales, ta c6 S RS
Vay Dm _ dm O
Qy R. d.
@ Vi du 8.

Dé do khodng c4ch gitfa hai vi tri B va C' nhu & Hinh 18
ma khong thé do truc tiép, ngudi ta ¢6 thé lam nhu sau
(Hinh 19)

@ Chon diém A 3 vi tri thich hdp va do cdc khoang
cach AB, AC.

- ez \ A Hinh 18
X4c dinh céc diem M, N lan lugt thudc AB, AC sao

AM AN L .
cho 1B~ AC Do dd dai doan thang M N.
) A
a) Gidi thich tai sao cé thé xdc dinh duge khodng céch
gitta hai vi tri B va C. M AN
AM

b) Tinh khodng céch gita hai vi tri B va C' khi 1B

AN 1

E:gVéMN:]_gm.

Hinh 19
& LJi giai.
Quan sat hinh 19, ta c6

- Bl Thay Héa - @ 0344.083.670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

- 9. UNG DUNG CUA PINH LY THALES TRONG TAM GIAC -

AM AN

a) Xét tam gidc ABC c¢b 1B = AC nén M N J/ BC (dinh li Thalés déo).
MN AM . . .
Suy ra B :Aé—B M(f]i[e qué cta dinh 1i Thales).
s po = A MN
Do dé BC Wi
Vay ta c6 thé xdc dinh duge khodng cdch gitta hai vi tri B va C.
AM 1 AB

b) Do — =-nén — =5.

Suy ra BC =5-MN =5-18 =90 (m).
Vay khodng cdch gitia hai vi tri B va C' 1a 90 m.

@ Luyén tap

Ban Loan dat mdt cdi que 1én ban c¢d vua nhu ¢ Hinh
20. Ban 4y néi rang: Khdng st dung thudc do, c6 thé
chia cdi que dé thanh ba phan bang nhau. Em hay
gidi thich tai sao.

B Ldi giai.

Ta c6 thé xem do dai cdi que chinh 14 canh huyén
ctla mdt tam gidc vudng (nhu hinh vé) ¢é 2 canh goc
vudng lan lugt 1a 6 6 va 4 o.

Budc 1: Chia canh géc vudng ¢6 do dai 6 6 thanh
3 phan bdang nhau (mdi phan 2 6).

Budc 2: BDudng ké doc ciia ban c¢d, di qua céc
diédm chia & trén cét céi que tai 2 diém. Theo
dinh 1i Thalés, ta da chia dugc cdi que thanh 3
phan bang nhau.

UGC LUONG CHIEU CAO

@ Vi du 9. Dé udc lugng chidu cao ciia c¢dt cd trong san trudng, ban Huy dung & san
trudng (theo phuong thdng ding) mdt coc c¢6 chidu cao 2 m va dat xa chan co6t ¢ 15 m.
Sau khi ban Huy lui ra xa cdch coc 0,8 m thi nhin thdy dau coc va dinh cdt ¢ cing ndm
trén mot dudng thdng. Hoi chidu cao ctia cdt cd 1a bao nhiéu mét? Biét rdng khodng cdch
ti chan dén mat ban Huy la 1,6 m.
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B LJi giai.

Gia st c4c doan thang CD, EF, AB 1an lugt biéu thi cho vi tri cia cdt ¢, coc va vi tri ding
cuia ban Huy, trong d6 B chi vi tri mét cta ban ay.

Taco6 AB=16m,AE =08 m, EC =15 m,EF =2 m.

Goi I 1a giao diém cta EF va BC.

Xét tam E%Jll_ac AEBCC c6 AB 1L AC,EI 1 AC nén AB | EI.

Suy ra ? 1 015(he qué cua dl?z ‘lllghalfzz)

Do d6 — 16 15508 hay EIIQZO ’lgg =9 (m).
Suy ra [F = EF — EI—2—17290 gg( m).
Suy ra [F=FEF — El—2—7—9 %(m

B A 1
Mat khéc, do AB // EI nén theo dinh li Thalés ta cling c6 ¢ = ¢ = 0,8 = @

BI AE 0,8 4"
Xét tam gidc BCD ¢c6 CD 1L AC,IF 1. ACnén CD /| IF.

IF BI
Suy ra C—D B0 ;lr;: qu;8cu7agd1nh li Thales).
Vay chiéu cao cua cdt ¢d 1a 9,5 m. O

@ Luyén tap
Ngudi ta do béng ciia mot cdy va duge cédc s6 do 5
nhu 3 hinh bén. Gia st rang cdc tia ndng song song
vdi nhau, hay tinh do cao z.

—0,9m

B 13i gidi.
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Dét tén cdc diém nhu hinh veé. o

Xét tam gidc ACN cbé BM /| CN. 0
AB  AM .. , .

Suy ra BC = /{%_N Af]ifnh l:) ’SI)‘hf;les). E

) B . 092 2
Do d6 BC = A 15 1,2 (m).
Vay r = 1,2 m.

B
| 1,5m M 2m ]lv

—0,9m

A

O

@ BAI TAP

(¢ Bai 6.

Dé do khodng cdch gitla hai vi tri A va B trong dé B khong

t3i duge, ngudi ta tién hanh chon cdc vi tri C, D, E nhu &

hinh bén va do duge AC' =50 m, CD =20 m, DE =18 m. 4

Hoéi khodng céch gitta hai vi tri A va B la bao nhiéu? T B

B L3i gidi.
Xét tamEgli)éc ACBg cO AB 1 AC, ED 1 AC nén AB /| ED.
Suy ra {1 8B —2 CO, i (hé qua cllga ggnh li Thales).
DOdOE—%hayAB—Z—O—ZHS (m).

Viy AB = 45 m. O
(¢ Bai 7.

Cé thé gidn tiép do chiéu cao ctia mét buc
tudng kha cao bang dung cu don gian duge
khoéng?

Hinh bén thé hién cdch do chidu cao AB cua
mot buc tudng bang cdc dung cu don gidn gom:
Hai coc thdng ding (coc (1) ¢d dinh; coc (2) ¢
thé di dong dugce) va sgi day F'C. Coc (1) cé chidu
cao DK = h. Cac khoang cdch BC = a,DC =b
do dugc bang thude day thong dung.

a) Em hay cho biét ngudi ta tién hanh do dac nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo h, a, b.
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B L3i gidi.

a) Cdch tién hanh:

Dat hai coc thdng ding, di chuyén coc 2 sao cho 3 diém A, F, K ndm trén dudng
thdng.

Dung sdi day cang thdng qua 2 diém F va K dé x4c dinh diém C trén mat dét (3
diém F, K, C thdng hang).

St dung dinh 1y Thalés dé tinh AB.
b) Xét AABC ¢6 AB | KD (D € BC,K € AC).

KD CD , | b s , .
= 15 = BO (hé qud cta dinh 1i Thales)
KD-BC  ha
SAB=T0p T

O

(¢’ Bai 8. Trong hinh bén, cdc thanh AA’, BB, CC’, DD’ cia gian gd song song v3i nhau.
Khong st dung thude do, hay gidi thich vi sao dd dai cdc doan AB, BC,CD lan lugt ti 1& vdi

do6 dai cdc doan A’'B’', B'C’",C'D'.
A \ /A/
B B’

& LJi gidi.
Néi AC’ Cét BB’ tal K. A A

, , AB  AK o
Xét ANACC' ¢6 BK || CC' = =— = (Dinh li Thales).

Pe Mk K

7 ! / P4 ! i P Bl
Xét NAC'A' ¢6 B'K J| AA = B0 = RO
AB _A'B' _ AB  BC

BC  BC' T AB  BC"
, . AB
Chiing minh tuong ty, ta suy ra

(Dinh li Thales).

Do dé

_ BC CD
A'B" B'C'  C'D’
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(¢ Bai 9.

Anh Thién va chi Luong ddng & hai phia b& sdng
va mudn udc lugng khoadng cach gitta hai vi tri
A, B & hai bén bd séng (Hinh bén).

Anh Thién chon vi tri C' § trén b3 sdng sao
cho A, B,C thdng hang va do dudc BC =

4 m;

@ Tiép theo, anh Thién x4c dinh vi tri D, chi
Ludng xdc dinh vi tri E sao cho D, B, E thang
hang, ddong thdi BAE = BOD = 90°%;

@ Anh Thién do duge CD = 2 m, chi Luong do
dugec AE =12 m.

Hay tinh khodng cdch gitta hai vi tri A va B.
& LJ3i giai.
Xét tam gidc ABE ¢6 AFE 1 AC,CD 1 AC nén AFE J| CD.

AB AE , . . . .. , R
Suy ra % = 162’_D (hé qua Cr; (jlmh li Thales).
DodéT:?hayABzT:24 (m).
Vay AB = 24 m. a
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chia dé 3. DUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

DINH NGHIA

@ Thuyc hanh

Quan st tam gidc ABC 8 Hinh 29vachobiét 7 T
hai ddu mut D, E ctia doan thang DE cé dac
diém gi?

& LJ3i giai.
T hinh vé ta thdy D, F 1an lugt 1a trung diém cta AB, AC; DE song song v&i canh BC. O

Ta c6 dinh nghia sau:

> Dinh nghia 3.1. Dudng trung binh cta tam gidc 1a doan thdng néi trung diém
hai canh ctia tam giac dé.

@© Vi du 10.

Trong cdc doan thang M N, M@, NP 8 Hinh 30,doanthang 7~~~ 7 7 """ 7 77 77
nao la dudng trung binh ctia tam gidc ABC? Vi sao?

Hinh 30

B L3i gidi.

@ Doan thang M N la dudng trung binh ctia tam gidc ABC vi hai diém M, N 1an lugt la
trung diém cta hai canh AB, AC.

@ Doan thdng M(Q khong la dudng trung binh ctia tam gidc ABC vi diém @ khong phai
1a trung diém ciia canh BC.

Doan thdng NP la dudng trung binh ciia tam gidc ABC vi hai diém N, P 1an lugt 1a
trung diém cta hai canh AC, BC.

¢> Nhan xét 3.1. Mbi tam gidc c¢é ba dudng trung binh.

TINH CHAT

@ Thyc hanh
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Cho tam gidc ABC ¢6 MN la dudng trung
binh (Hinh 31).

a) M N cé song song v&i BC' hay khong? Vi
sao?

. MN
2 A ~ A {7
b) Ti s0 BO bang bao nhiéu?

@ Dinh li 3.1. Dudng trung binh cia tam gidc thi song song vdi canh thi ba va
bdng nita canh dé.

B] ; c
Chung minh.
. . , AM AN C 1z
Xét tam ]\3;30 Aiz cd {\4_B =Nc = 1 nén MN J/ BC (dinh li Thalés déao).
Suy ra BC ~ AB ~ 3 (}ie qud cua dinh li Thalés).
Vay MN /|| BC va MN = §BC.

@© Vi du 11.

Trong bai todn 8 phdn md& dau (Hinh 28), ngudi ta
do dugc khodng cach gitta hai diém B,C 1a 5 m.
Lam thé nao dé tinh dudc khodng cach gitta hai
diém M, N ma khong can phai do truc tiép?

(Anh: Pressmaster)
Hinh 28

& L3i giai.

Xét tam gidc ABC ¢6 MA = MB,NA = NC nén doan thang M N 1a dudng trung binh va
MN:%BC:%-5:2,5(m). O
@ Vi du 12. Ban Ngan dua cho ban Linh mdt manh gidy c¢é dang hinh tam gidc ABC
nhung bi rdch mdt phan (Hinh 33). Ban Ngan d6 ban Linh: Tinh do dai doan thdng BC va
vé dudng thang d di qua A ddng thdi vudng géc v8i dudng thdng BC ma khong dudc dat
thudc di qua hai diém B, C. Ban Linh da lam nhu sau (Hinh 34):

L4y hai diém M, N lan lugt 1a trung diém ctia hai canh AB, AC.

Do dd dai doan thang M N, dugc két qud M N = 1,5 dm.
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Qua diém A ké dudng thdng d vudng géc v8i M N.

Ban Linh khang dinh rdng BC = 3 dm va dudng thang d vudng géc véi BC.

Ban Linh lam c¢6 ding khdng? Vi sao?
& LJ3i giai.
Vi doan thdng M N néi trung diém ctia hai canh AB va AC nén M N la dudng trung binh
caa tam gidc ABC.
Suy ra MN /| BC va MN = ;BC. Vidl MN va MN /| BCnénd | BC.
Ta cting ¢6 BC =2MN =2-1,5 =3( dm). Vdy ban Linh da lam dang. O
@ Vi du 13. Cho tam gidc ABC, hai dudng trung tuyén BM va CN cét nhau tai diém G.
Ching minh GB = ?)BM.
& LJ3i giai.
Vi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia AC, AB nén M N 1a dudng trung binh ctia tam gidc ABC.
Suy ra MN /| BC va MN = ;BC.

. A A e . , GM MN 1
Lai do M N // BC nén theo hé ;{ua cua dinh li Thalés ta cé B = BC =5
Suy ra GB = 2GM. Vay GB = §BM. ]

@ BAI TAP
(¢ Bai 10. Cho tam gidc ABC cé M la trung diém ctia AB; N thudc canh AC thod man

1
MN J/ BC. Ching minh NA= NCva MN = §BC.
& LJi giai.

Do MN J/ BC nén theo dinh li Thales, ta c6 A
AM_ AN 1
AB  AC 2 M N
Suy ra N la trung diém AC hay NA = NC.
Theo dinh li Thales, ta c6
B c

AM  MN 1 1
AB - BC 2 MN=3BC

Dudng thdng di qua trung diém ctia mot canh va song song véi canh thi hai thi né di
qua trung diém cida canh thd ba cta tam giac.

O

(¢ Bai 11. Cho tam gidc ABC cé AM la dudng trung tuyén, cac diém N, P phan biét thudc
canh AB sao cho AP = PN = NB. Goi @ la giao diém ctia AM va C'P. Chiing minh:

a) MN JJ CP b) AQ = QM ¢) CP =4PQ

B 13i gidi.
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1 2
a) Tac6 AP=PN=NB= gAB = N la trung diém BP.

Ma AM la trung tuyén nén M la trung diém BC. A
Suy ra M N la dudng trung binh ABC' P, suyra M N /|
CP. P

M

b) Theo cdu a) tacd MN J/ CP = MN /| PQ.
Ma P 1a trung diém AN. Suy ra Q 1a trung diém AM.

¢) Ta cé6 MN la dudng trung binh cta ABCP suy ra CP = 2MN (1)
Ma PQ la dudng trung binh cia AAMN suy ra MN = 2PQ (2)
Tu (1) va (2) suy ra CP = 4PQ.

(¢ Bai 12. Cho tt gidc ABCD c¢é M, N, P, Q 1an lugt 1a trung diém ctia cdc canh AB, BC,CD, DA.
a) Chudng minh ta gidc M N PQ la hinh binh hanh.
b) Cho AC = BD. Chling minh td gidc M N PQ la hinh thoi.
¢) Cho AC 1 BD. Ching minh t gidc M N PQ la hinh chii nhét.

B L3i gidi.

C

a) Xét AABC ¢6 M, N la trung diém AB, BC suy ra M N la dudng trung binh AABC.

1
Suy ra M N [/= §AC (1)
Tuong tu Xét AADC ¢é P,(Q 1a trung diém CD, DA suy ra PQ 1a dudng trung binh
AADC. Suy ra PQ /= ;AC’ (2)

TU (1) va (2) suy ra M N /= PQ suy ra td gidc M N PQ la hinh binh hanh.

b) Do M NPQ la hinh binh hanh nén MQ /= NP.
Xét AABD c6 M,(Q 1a trung diém AB, AD suy ra M(Q la dudng trung binh AABD.

1
Suy ra MQ /= EBD
Ma AC = BD nén ta dugec MN = NP = PQ = QM. Suy ra M N PQ la hinh thoi.

¢) Tacd AC L BD suyra MN L NP. Do dé td gidc M N P(Q 1a hinh chit nhat.

O
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(¢ Bai 13. Cho tam gidc ABC nhon c¢6 H la truc tdm. Goi M, N, P,Q 1an lugt 1a trung diém
ctia cdc doan thdng AB, BH, HC,C A. Chling minh td gidc M N P(Q 1a hinh chit nhat.
B L3i gidi.

M trung diém AB

Xét AABH c6 2 = MN la dudng trung A
N trung diém BH
binh AABH. Suy ra MN || AH (1) o
Mat khéc H la truc tdam AABC nén AH | BC (2) B
Tu (1) va (2) suy ra MN L BC. M Q
Tuong tu ta chiing minh duge PQ 1 BC; MQ,NP L AH. 1
Suy ra M N P(@ la hinh chit nhat. o P
B ~ c
O
(¢ Bai 14.

Trong Hinh 36, ba canh mau vang
AB,BC,CA gdi nén hinh &nh tam
gidc ABC va doan thdng mau xanh
M N 1a mét dudng trung binh ctia tam
gidc d6. Ban Duyén dung @ phia dudi
do khodng céach gitta hai chan cot sb
(1) va sd (2), tu d6 udc lugng duge
do dai doan thang M N khoang 4,5 m.
Khodng cdch gitta hai mép dudi ctia
mai dudc tinh bang do dai doan thdng
BC'. Héi khoang cach dé khoang bao
nhiéu mét?

(Anh: photobeginner)

Hinh 36
& LJi giai.
Do MN la dudng trung binh ctia AABC nén BC =2MN =9 m. U
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Chu dé & TINH CHAT PUONG PHAN GIAC CUA TAM
GIAC

TINH CHAT DUGNG PHAN GIAC TRONG TAM GIAC

© Dinh li 4.1. Trong tam gidc, dudng phan gidc cua mot géc chia canh déi dién
thanh hai doan thang ti & véi hai canh ké cua hai doan &y.

GT \ AABC, AD la dudng phén giéc BAC, D € BC

DB AB A
KL — =—
DC AC
B D ¢
vi DU MINH HQOA
@ Vi du 14.
Quan sat hinh vé. A
a) Tinh L
Y
b) Tinh z,vy, biét z +y = 9. 6 10
Bﬁ T y C
& LJ3i giai.
a) Ap dung tinh chit dudng phan gidc cta tam gidc ta ¢
DB _AB @ 6 _ v _3
DC AC Ty 10 Ty 5
L Af ia 5 LT3 Ty
b) Tu két qud ctia phan a),tacé — = - = — = =.
y 5 3 5
. . PN 9
Ap dung tinh chat day ti sd6 bang nhau, ta cé % = % 7 _g y_ 3
9 27 9 45
S =3.--=—vay=5--=—.
uy ra r 5= 8 va y i
O
@ Luyén tap Cho tam gidc ABC c6 AB < AC, AD la dudng phan gidc. Ching minh DB <

DC.
B L3i gidi.
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A s A N A s 5 DB N AB
Ap dung tinh chajt4 (;uang phan gidc, ta cé DC = AC
Ma AB < A — <1

a D<B C= 1 <
Do dé — < 1= DB < DC.

DC

1
N
S

C
U

@ Vi du 15. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =4, BC' =6, CA = 8. AD la mdt dudng phan giac

va I 1a giao diém ba dudng phan gidc ctia tam gidc dé. Tinh DB va A

& L3i giai.

Ap dung tinh chét dudng phan gidc trong AABC ta ¢ A

DB _ AB

DC  AC.

Sy ra%—% 1 , DB DC
Y Do T8 T 1T 2o

Theo tinh chat ctia day ti sd bang nhau, ta c6

DB _DC DB+DC BC

2= DB =2.
1 2 3 3 ~

|
N |
o)
)
(o
@]
~|
Il
sy
~
>
o

Ap dung tinh chét dudng phan gidc trong AABD, ta cé

ID BD 2 1

TA BA 6 3

O
@ Luyén tdp Cho tam gidc ABC ¢ AD, BE, C'F la ba dudng phan gidc.
Chiing minh DB EC FA _ 1
J DC EA FB
& L3i giai.
Ap dung tinh chéit dudng phan gidc ctia tam gidc, ta cé A
DB_AB
DC — AC P E
EC_BC
EA  BA
FA CA
r5=og &
FB CB C
B D
DB EC FA AB BC CA
u (1), (2 5 . . = . . =1.
TH ), (). B)ted 5a- 3 55~ AC BA OB -

@ Vi du 16. Cho tam gidc ABC ¢6 AM la trung tuyén. Goi M D, M E 1an lugt la dudng phan
gidc ctia AMBA va AMCA. Goi I 1a giao diém ctia DE va AM. Chiing minh DE j/ BC va
I 1a trung diém ctia DE.

& L3i gidi.
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Xét AMAB c6 MD la tia phan gidc nén A

YI_07
MA DA

Xét AMAC c¢bé MFE la tia phan gidc nén

D E
)
MA  EA
Do M la trung diém ctia BC nén M B = MC. (3) B v
T (1), (2), (3) ta 6 22 = EC 2 pEy BC. ¢
’ DA EA
, DI Al
Ap dung dinh li Thales trong AABM ta c6 @ @ (4)
Ap dung dinh li Thales trong AACM ta c6 C—M i (5)
Tu (3),(4), (5) = DI = EI, do d6 I 1a trung diém cta DE. O
DB AB
© Luyén tap Cho tam gidc ABC, D 1a diém thudc canh BC sao cho DO~ AC Ching
minh AD la dudng phéan gidc ctia BAC.
B L3i gidi.
Tit B ké BE /) AC c&t AD tai E = AEB = DAC (So le).  (x) A
BE DB

NAD 1
Ap dung dinh li Thales trong Ctacd — AA BC DDBC (1)
Ap dung tinh chét pglgn ngCBAABC tacd — 1C - Do (2)
Tu (1) va (2) ta cod ac " ac = AB = BE.
Do d6 AABE céan tai B B = AEB BAE. (**)
TU (*) va (xx) suy ra DAC = BAE hay DAC = BAD. B D ¢
Suy ra AD la dudng phan gidc ctia BAC.

E

@ BAI TAP

(¢ Bai 15. Cho tam gidc ABC ¢6 AD, BE,CF 1a ba dudng phéan giac. Biét AB = 4, BC =
5,CA =6. Tinh BD,CFE, AF.

B 13i gidi.
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Ap dung tinh chéit dudng phan gidc AD ctia AABC, ta ¢

DB_AB:>DB_DC:>DB_DC
DC  AC = AB  AC 4 6

Ap dung tinh chét day ti sé bing nhau ta ¢6

DB DC DB+DC BC 5 1

4 6 446 10 10 2

Dod(’),BD:4-;:2.

10 24
Tuong td OF = — . FA—= =
ng it 37 11

O

(¢ Bai 16. Cho tam gidc ABC ¢6 trung tuyén AM. Tia phan gidc goc ABC 1an lugt cdt cac

EC
EA

B 13i gidi.

Ap dung tinh chéit dudng phan gidc BE ctia AABC, ta cb

EC _ BC
EA BA

Ap dung tinh chéit dudng phan gidc BD cta AABM, ta cé

DM  BM
DA BA’

. . .2 , B EC DM
MaMlatrungdlemcuaBC:>BC—2-BM:>ﬂ—lm.
(¢’ Bai 17.

oL « , .. DB EB AG
Quan sat hinh vé. Chiling minh e B~ Ac
& L3i giai.
’ , e qo0s A ix . DB AB
Ap dung tinh chat dudng phan gidc cta AABC, ta cé % = g
Ap dung tinh chat dudng phan gidc cta AABG, ta cé 0 = AC

DB EB AB AB AB AG AG

Dodd 5o 5a = 4c A6 ~ AC AB ~ AC

(¢ Bai 18.

2 2 DM
doan thang AM, AC' tai cdc diém D, E. Chiing minh — =2 DA
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Cho hinh thoi ABCD. Diém M thudc canh AB thda B
man AB = 3AM. Hai doan thdng AC va DM cét nhau
tai N. Ching minh ND =3-MN. M
N
A C
D
B L3i gidi.

Do ABCD la hinh thoi nén AC' la dudng phén gidc cta DAB.

ND  AD

Ap dung tinh chét dudng ][\)[fll)an g;(l: ]\t/;"ong ANADM ta céd N~ AM
(¢ Bai 19.
Cho tam gidc ABC vudng tai Acd AB =3, AC =4, AD la A
dudng phéan gidc. Tinh

a) Do dai cdc doan thang BC, DB, DC. H

b) Khoang céch tit diém D dén dudng thdng AC.

¢) b6 dai dudng phén gidc AD. c

& Loi giai.
a) Ap dung dinh 1i Pitago ta c6

BC =VAB2+ AC? = V32 + 2 = V25 = 5.
Ap dung tinh chét dudng phan gidc AABC, ta ¢
DB AB

3
DC_AC 1

b5 _ DO
3 4
Ap dung tinh chét day ti s& bdng nhau, ta cé

DB DC DB+DC BC 5

3 4 344 7T T
5 15 5 20
Dodd DB=3-—=—wvaD 4. - =—,
o doé 377va(] - =

b) Do AABC vudng tai A nén DH /| AB. Ap dung dinh li Thales, ta c6

DH CD AB-CD 12
a5 c P —@ep —

c) DoDH//ABé@:ﬁiDA/F{:A/D?IjAADHvuéngcént@iH.
12+/2
Suy ra AD:\/AH2+DH2:\/§-DH:;/—.

O
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(&' Bai 20. Cho tu gidc ABCD vdi céc tia phan gidc ctia cdc géc CAD va CBD cung di qua
diém E thudc canh C'D. Chiing minh AD - BC = AC - BD.
B L3i giai.

Ap dung tinh chét dudng phan gidc ctia AACD, ta cé B
AD _ED (1) A
AC  EC’

Ap dung tinh chét dudng phan gidc ctia ABCD, ta ¢

BD ED
BCc e @
AD  BD D E  C

Tu (1) va (2) = = AD-BC = AC - BD.

AC — BC

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

- 5. TAM GIAC PONG DANG -
Chidéd5. TAM GIAC PONG DANG

PINH NGHIA

¢ Dinh nghia 5.1. Tam gidc A'B'C’ goi la ddng dang v3i tam gidc ABC néu:

A=AB=BC=0C
AB  BC  CA
AB  BC CA°

Ki hiéu ANA'B'C" ~ NABC.
¢ Nhan xét 5.1. Hai tam gidc A'B'C’ va ABC' ¢c6

Céc géc tuong Ung bang nhau B’A'C' = BAC; C'B'A’ = @1; A'C'B’ = ACB.

A/B/ B/O/ O/A/

AB ~ BC CA"

Ta néi tam gidc A’B'C’ ddng dang vdi tam gidc ABC.

\

Khi tam gidc A’B’'C’ ddng dang vdi tam giac ABC:

Céc canh tuong Ung ti 1&

Ta viét AA'B'C’ ~ AABC véi cac dinh duge ghi theo thu tu cdc gbc tuong Ung
bdng nhau;

, A/B/ B/C/ C/A/
Ti s céc canh tudng ting B BO - O

\Ta noi tam gidc A’B’C’ ddng dang vdi tam gide ABC.

= k dugc goi la tf sé6 déng dang.

¢ Nhan xét 5.2. Néu AA'B'C' = AABC thi AA'B'C" ~ ANABC theo ti s6 ddng dang 1a 1.
@ Vi du 17. Hai tam gidc & Hinh 48 ¢6 ddong dang hay khong? Vi sao?

M
30°
A
30° 3V3 6
2v/3 4
90°  60° 90° 60°
c 2 B P 3 N
Hinh 48

& L3i giai.
Xét hai tam gidc MNP va ABC cé
M=A=30° N=B=60%P=C=090%
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MN NP PM 3

AB ~ BC CA 2 .

V4y theo dinh nghia hai tam gidc dong dang ta cé6 AMNP «~ AABC. O
@© Vi du 18. Cho AA'B'C' ~» ANABC. Tim z.

A/

B C B’ c’
Hinh 49

B Li giai.
Vi AA'B'C' ~ AABC nén B’ = B. Suy ra = = 45°. O

TINH CHAT

$® Tinh chét 5.1. Tinh chat vé quan hé dong dang gitia hai tam gidc

@® Mobi tam gidc ddng dang vdi chinh né.

Néu NA'B'C" ~ ANABC thi AABC «~ ANA'B'C".

Néu ANA’B”C” v~ NA'B'C' va NA'B'C' ~ AABC thi NA”B”C” ~ NABC.

@ Dinh li 5.1. Djnh li vé cdp tam gidc dong dang nhan dugc tit dinh li Thalés:
Néu mét dudng thang cdt hai canh cia mot tam gidc va song song véi canh thu
ba thi né tao thanh mot tam gidc mdi déng dang vdi tam gidc da cho.

$© Nhan xét 5.3. Dinh 1i trén ciing ding cho trudng hgp dudng thdng cdt phan kéo dai
hai canh ctia tam gidc va song song vdi canh con lai. Chdng han, trong hinh 51a va hinh
51b ta cing c6 AA'B'C" ~ ANABC.

A c' B d
A /
B C
B’ ¢’ B c
a) b)
Hinh 50

@© Vi du 19. Quan sat hinh 52 va st dung ki hiéu dé viét c4c cap tam gidc ddng dang, biét
td gidc BM NP la hinh binh hanh.
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~
=

B M C
Hinh 52

& Li gidi.

Do PN J/ BC (gia thiét) nén AAPN «~ AABC.

Lai do M N J/ AB (gia thiét) nén ANMC «~ AABC.

Vi AAPN «~ ANABC, ANMC «~ NABC nén NAPN —~ ANABC. O

@ Vi du 20. Cho tam gidc ABC. Hai dudng trung tuyén BM va C'N cdt nhau tai G. Chiing
minh AGMN «~ AGBC.

Hinh 53

& LJi giai.

Vi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia cédc canh AC, AB nén M N la dudng trung binh ctia tam
gidc ABC.

Suy ra M N J| BC.

Xét tam gidc GBC, d6 M N /| BC nén AGMN -~ AGBC. [l

@ BAITAP

(# Bai 21. Cho AABC «~ AMNP va A = 45°, B = 60°. Tinh cac géc C, M, N, P.
B LJi gidi.

Ta ¢6 C = 180° — (A + B) = 180° — (45° + 60°) = 75°.

I/)\o ANABC «~ AMNP nén

M=A=45:N=B=60%P=C =T75. O
(¢ Bai 22. Cho AABC «~ AMNP va AB = 4, BC = 6, CA = 5, MN = 5. Tinh do dai cdc
canh NP, PM.

B 13i gidi.

. AB BC AC
Do AABC «~ AMNP nén UN - NP~ MP

Hao o 6 _ 5
y5_NPI5MP )
SuyPaNP:?;MP:Z. |:|
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(¢’ Bai 23. Ba vi tri A, B,C trong thuc tién lan lugt duge mo ta bdi ba dinh ctia tam gidc
A X 7y 1wl 2 A 1

A'B'C' trén ban vé. Biét tam gidc A’B'C’ dong dang vdi tam gidc ABC theo ti sO 1000000

va A’B'=4 cm, B'C' =5 cm, C'"A' = 6 ecm. Tinh khodng cdch gita hai vi tri A va B, B va

C, C va A trong thuc tién (theo don vi kilomét).

B LJi gidi.

Do AA'B'C" «~ ANABC nén

4 5 6

Hay o= =56~ 20~ 1000000
Suy ra AB = 4 - 1000000 = 4000000 cm = 40 km;

BC =5-1000000 = 5000000 cm = 50 km;

AC = 6-1000000 = 6000000 cm = 60 km.

Vay khodng céch gilla hai vi tri A va B la 40 km;
khodng céch gitia hai vi tri B va C' la 50 km; khodng cach gitta hai vi tri C' va A la 60 km.
O

(¢’ Bai 24.

Trong Hinh 54, d6 rong ctia khac sdng dugc tinh bang
khodng cdch gitta hai vi tri C, D. Gid stt chon dugc
cadcvitri A, B, E sao cho AABE ~ AACD va do dugc
AB =20m, AC' =50 m, BE =8 m. Tinh d¢ rong cltia
khuac sdng doé.

AB  BC AC 1
AB ~ BC  AC 1000000

Hinh 54
& LJ3i giai.
AB BFE
Vi A;)BE 8AACD nén E C__D
hay — = — D=2 O
ay 0= CD =C 0 m.

(¢’ Bai 25.
Cho tam gidc ABC (Hinh 55), cac diém M, N thudc canh A
AB thdéa man AM = MN = NB, c4c diém P, Q thudc
canh AC thoéa man AP = PQ = QC. Tam gidc AMP /\\
ddng dang vdi nhitng tam gidc nao? J\//f/ P

z\/r/ Q

B C

Hinh 55

& LJi giai.

Xét tam gidc ANQ c6 AM = MN (gt)

AP = PQ (gt)

Suy ra M P la dudng trung binh cta tam gidc ANQ

Suy ra MP /| NQ

Suy ra AAMP «~ AANQ. Do MP J/ NQ nén ti gidc M PCB la hinh thang. Hinh thang
MPCB cé

MN = NB (gt)

PQ=QC (gt)

Suy ra N@ la dudng trung binh ctia hinh thang M PC'B Suy ra NQ // MP /| BC Suy ra
ANAMP -~ NABC.
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Vay tam gidc AM P ddng dang véi tam gidc ANQ, ABC. O

(¢ Bai 26. Cho hinh binh hanh ABC'D. Mt dudng thdng di qua D 1an lugt cit doan thdng
BC va tia AB tai M va N sao cho diém M ndm gitta hai diém B va C. Chting minh:

a) ANBM «~ ANAD;
b) ANBM «~ ADCM;
¢) ANAD « ADCM.

B LJi giai.
a) Do AD /| BM (ABCD la hinh binh hanh) nén ANBM «~ ANAD ;
b) Do AN /| DC (ABCD la hinh binh hanh) nén ANBM «~ ADCM;
¢) Do ANBM ~ ANAD va ANBM -~ ADCM nén ANAD «~ ADCM.
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chi dé 6. TRUONG HOP DONG DANG THU NHAT CUA
TAM GIAC

TRUGNG HOP DPONG DANG THU NHAT: CANH - CANH - CANH

© Dinh li 6.1. Néu ba canh cua tam gidc nay ti & véi ba canh cua tam gidc kia
thi hai tam gidac dé déng dang véi nhau.

@ Vi du 21. Tim trong hinh dudi cdc cdp tam gidc ddong dang.

A
s
M
D
5 6 N
25 3 4,4 6
2,2 3 \

| AN

N
B 1 C E 2 F N 2 P 0 4 R

a) b) c) d)

& LJi giai.
Xét hai tam gidc ABC va MNP, ta co
AB 5 _ BC 4 CA 6
MN 25 T NP 2 7 PM 3
Suy ra AB  BC CA

¥ NP __PM
Vay NABC «~ AMNP.
Xét hai tam gidc DEF va SQR, ta co DE _ 22

9 ' SQ 44

DE EF FD
SQ QR RS’
Vay ADEF «~ ASQR. O
© Vi du 22. Cho tam gidc ABC ¢6 M, N, P lan lugt la trung diém ctia cdc doan théng BC,
CA, AB va I, H, K 1an lugt 1a trung diém cta cdc doan théng NP, PM, M N. Chting minh
AITHK «~ ANABC.
& LJi giai.
Vi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia céc canh BC, CA nén MN 1a A
dudng trung binh ctia tam gidc ABC.

_ 1L EF 2
~227QR 4 2°RS 6 2

Suy ra

1

Suy ra M N = §AB (1)
Vi I, H 1an lugt 1a trung diém cta cdc canh NP,PM nén IH1la P N
dudng trung binh ctia tam gidc M N P. K

1
Suy ra IH =-MN (2).

2 ! B M C
T hai déng thtc (1) va (2), ta cé TH = ZAB'

1 1
Chiing minh tuong ty, ta ciing c6 HK = ZBC' KI = ZCA'
IH HK KI 1
Vi = = =-nén ATHK -~ ANAB -c-C).
1 B = B = o4 = g én C (c-c-¢) .
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AP DUNG TRUONG HQP DONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

@© Dinh li 6.2. Néu canh huyén va mot canh géc vudng ctia tam gidc vudng nay
ti 1é vdi canh huyén va mot canh géc vudng cua tam gidc vudng kia thi hai tam
gidc vudéng dé dong dang.

@© Vi du 23. Quan sat hinh dudi day va chi ra hai tam gidc ddng dang
I

F
c M
4 4
B 4 /\
B Dy BOR 8 L 6 K

B L3i giai.

Xét hai tam gidc ABC va IKH, ta ¢6 A=T=90°va " ="

AB BC( i2 3 1)
IK KH ’
Suy ra AABC «~ AIKH (c-cc).
DE EF ( a2 4_ 1)
158" .

Xét hai tam gidc DEF va MPN, ta ¢6: D = M = 90° va —— =
¢t hai tam giac va a co 90° va WP PN

Suy ra ADEF «~ AMPN (c-c-c). O
© Vi du 24. -
Cho ti gidc ABCD c¢6 AB = 9,AC = 6,AD = 4, ADC = ACB =
90° (hinh bén) . Chiing minh tia AC la tia phén gidc ctia géc BAD.

& LJ3i giai.
WAC _6_2AD _4_2 . AC_AD
"ABT 9T 3AC 6 3 AB_ AC_ P
Xét hai tam gidc ADC' va ACB ¢b ADC = ACB = 90° va 1B~ AC nén NADC «~ ANACB.
Suy ra CAD = BAC.
Vay tia AC' la tia phan gidc cta géoc BAD. O
@ BAI TAP

(¢’ Bai 27. Quan sat hinh bén dudi va chi ra nhiing cdp tam gidc ddng dang.

M S
18
A D 12 12 18
6 75 M
Q
c B 9 F N 9 P G
R
B %) b) ) d)
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B LJi giai.
EF DF _

, DE 1
Ta c6 N - P - Np_pSwra ADEF «~ ANMP (c-c-c).

AB BC AC
Ta cé 8] =R = OR =5 suyra ANABC «~ AQSR (c-c-c). O
(¢’ Bai 28. Cho hai tam gidc ABC va MNP ¢c6 AB=2,BC =5 CA=6, MN =4, NP = 10,
PM = 12. Hay viét cdc cdp goc tuong Uing bang nhau cta hai tam gidc trén va gidi thich
két qua.
B LJi gidi.

—_

. o . ., AB_ BC CA 1
Xét tam gidc AABC va AMNP ta cé UN - NP -PM 3
Suy ra AABC «~~ AMNP (canh - canh - canh)

— - -

Suy ra ABC' = MNP;ACB = MPN; BAC = NMP. U

(¢ Bai 29. Bac Hung vé bdn dbé trong d6 dung ba dinh A, B, C cta tam gidc ABC' 1an lugt

mo ta ba vi tri M, N, P trong thuyc tién. Bac Duy ciing vé mot bdn d9, trong dé dung ba

dinh A’, B’,C" ctia tam gidc A'B’C’ 1an lugt mo ta ba vi tri M, N, P d6. Ti 1& ban dd ma béc

Hung va bac Duy vé 1an lugt 1a 1 : 1000000 va 1 : 1500000. Chiing minh AA’B'C’ «~ AABC

va tinh ti s6 dong dang.

B L3i gidi.

Ta c6 AABC ~ AMNP ; NAB'C'" ~ AMNP.

Suy ra AABC «~ AA'B'C’

. AB _AC" BC 3 -
Y I Vo To )

(¢ Bai 30. Cho tam gidc ABC va diém O ndm trong tam gidc. Cac diém M, N, P 1an lugt

A g OA OB 0C 2 , )
thudc céc tia OA, OB, OC sao cho OV _ON_-OP 3 Ching minh AABC ~ AMNP.

B L3i gidi.
OA OB OC

Ta cé OM —ON — OP theo dinh Iy Ta-1ét ddo suy ra AB //
MN,BC [| NP, AC /| MP.

AB AC BC 1,,. , .
Suy ra MN - MP-NP_3 (dinh 1y Ta-lét).

Suy ra AABC «~~ AMNP (c-c-c).

(¢ Bai 31.

Ban Hoa vé trén gidy mot tam gidc ABC va doan A
thang M N vdi cdc kich thudc nhu hinh bén. Ban %
Hoa db ban Thanh vé diém P thod man PMN = 3
/Té’\B, PNM = BAC ma khong st dung thudc do

géc. Em hay giup ban Thanh st dung thudc thdng
(c6 chia khodng milimét) va compa dé vé diém P
va gidi thich két qua tim dudc.

B L3i gidi.

Theo nhu yéu cau ta can vé diém P sao cho tam gidc PM N ddng dang vdi tam gidc BC A.

. a3, s xa ze2 PM PN MN 4,5_3
Khldotachlcanvedleszaocho BC BA oA 3 — 73

Ta tim dugc cac canh PM = §BC =9cm; PN = §AB =12 cm.
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Dung compa vé dudng tron tdm N ban kinh 9 ¢cm, sau dé vé tiép dudng tron tdm M ban

kinh 12 cm, 14y giao diém ciia hai
(¢ Bai 32.

Cho cdc hinh binh hanh ABCD va BM NP nhu 8 hinh bén.

Chung minh:
a) M = g;
BA  BC
b) AMNP -~ ACBA.
& LJi giai.

a) Ap dung dinh Iy Ta 1ét ta cé
vay M _ BP

" BA BC
, BM  BP

dudng tron vita vé ta duge 2 diém P thoéa man. O

BM BN BP

BA - BD — BC (do MN J| AD;NP J| DC).

b) Tacd —— = —— suyra MP J| AC.

BA ~ BC
Ap dung dinh Iy Ta 16t ta c6
MN NP MP

SUyra Tpe = E < a0
Vay AMNP ~ ACBA (c-c-c)

MN BM NP MP
AD ~ AB ~ AB ~ AC”
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cha aé 7. TRUONG HGP DONG DANG THU HAI CUA
TAM GIAC

TRUGNG HOP DPONG DANG THU HAIL: CANH-GOC-CANH

@ Thyc hanh
Quan sat Hinh 68 va so sénh:

)Cactlsoig AC 2W 2W

b) Cac goéc Ava A Hinh 68a Hinh 68b
& LJi giai.

a) Ta 6 AB 24 6 AC
AB 2 5 AC’

b) A=A = 135"

O
Ta cé dinh li sau:
@© Dinh li 7.1. Néu hai canh cua tam gidc nay ti lé véi hai canh cua tam gidc kia
va hai géc tao bdi cdc cdp canh dé bang nhau thi hai tam gidc dé dong dang.
@© Vi du 25. Quan sat Hinh 70 va chi ra hai cap tam gidc ddng dang:
1 8
Hinh 70
& LJ3i giai.
AB 2 10 AC 3 10 AB _AC
- Xét h AB P — =—, —= = —.
ét hai tam gidc C va PQR, ta co: PQ W T PR 21 - Suy PQ PR
Lai c6 A = P = 45°. Suy ra AABC «~ APQR.
, ) ., . .. DE 2,2 DG_36_ DE DG
- Xét hai tam gidc DEG va THK, ta coé: TH 11 2, TK 18 2. Suy ra T - Ik
Lai ¢c6 D =1 =45° Suy ra ADEG «~ ATHK. O

© Luyén tap Cho hai tam gidc ABC' va A'B'C’ théaman AB =2, AC =3, A/'B' =6, A'C" =9
vaA=A. Chung minh B= B’ C=C.
& LJi giai.

) . . X .. AB 2 AC 3
- Xét hai tam gidc ABC va A'B'(C’, ta cé: Yo 6 =3, A/C’ _j = 3. Suy ra T = A0
Lai c6 A = A'. Suy ra AABC «~ AA'B'C'. Do d6 B = B',C = ' (céc cdp gdc tuong Ung).
O
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@ Vi du 26.
Quan sét Hinh 71, D
chiing minh A= D C = 1
A 4
I 5 B
6

¢ Hinh 71
& LJi giai.
Xét hai tam gidc IAC va IDB, ta cé: I4 ! 6_1¢ AIC = DIB (hai géc ddi dinh)

g - 10" 5 1B g '

3

Suy ra ATAC «~ AIDB. Do dé A = D C=D (céc cap goéc tuong Ung). O

© Luyén tap Cho géc zOy. Trén tia Oz 14y céc diém A, B sao cho OA = 2cm, OB = 9cm.
Trén tia Oy lay cac diém M, N sao cho OM = 3cm, ON = 6cm. Chiing minh OBM = ON A.
& LJi giai.

OB 9 3 OM

_ _ = - = — = NOA e 0
Xét hai tam gidc OBM va ONA, ta cé: ON — 6~ 2 OA’BOM NOA = 90°. Suy ra

AOBM « AONA. Do d6 OBM = ONA (cap gdc tudng Ung). O

AP DUNG TRUOGNG HQP DONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

@ Thuc hanh

R Py A/B/ A/ !
Cho hai tam gidc ABC va A'B'C' ¢c6: A = A’ = 90°, 1B = Ag o
(Hinh 72). Chiing minh AA’B'C" ~ AABC.
C
A B A B
Hinh 72

& LJi giai.

a) Ta cé AB 24 6 AC
AB 2 5 AC’

b) A=A = 135"

Ta c6 dinh li sau:

@© Dinh li 7.2. Néu hai canh géc vudng cua tam gidc vudng nay ti lé véi hai canh
géc vudng cua tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vudéng dé déng dang.
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@ Vi du 27. Quan sat Hinh 73 va chi ra hai cdp tam gidc dong dang:

Hinh 73

P
F
C
6
4
3
[ 1 [ 1
A 2 B D 3 EFE M
B L3i gidi.

- Xét hai tam gidc ABC va MNP, ta cé A= M = 90° va

AABC ~ AMNP.

- Xét hai tam gidc DEF va THK, tacé D =T = 90° va

ADEF ~ AIHK.

@ BAITAP

(¢ Bai 33.
Cho Hinh 74.

a) Ching minh AABC «~ AMNP.
b) Géc nao ctia tam gidc M N P bang goc B.

¢) Goc nao cua tam gidc ABC bang goc P.

B LJi giai.

a) Xét hai tam gidc ABC va MNP, ta cé:
AC 5 4 AB

MP 3,75 3 MN’
BAC = NMP.
Suy ra AABC «~ AMNP.

b) Géc N bang goc B (cap goc tuong Ung).

¢) Goc C bang goc P (cdp géc tudng ung).

(¢' Bai 34. Cho Hinh 75, chiing minh:
a) AIAB «~ AIDC.

OO

L
N 4,5
AB  AC , . 2
—— = (Vi-=
MN MP 4

). Suy ra

Wiy N -

3
6
1
6

). Suy ra

Hinh 74
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b) AIAD « AIBC.

D
D
A G
E
‘ \
B c A B ¢
Hinh 75 Hinh 76
B LJi gidi.
IA IB 2 3 1 —_
a) Xét hai tam gidc IAB va IDC, ta cé: D= 10 (vi 1-6° 5) va AIB = DIC (hai gbc
déi dinh) . Suy ra ATAB «~ AIDC (c.g.c).
ID 4 2 IA — — .
b) Xét hai tam gidc IAD va IBC, tacd: — = - = = = — va AID = BIC (hai géc doi

IC 6 3 IB
dinh) . Suy ra ATAD «~ AIBC (c.g.c).

(¢’ Bai 35. Cho Hinh 76, biét AB = 4, BC = 3, BE = 2, BD = 6. Chiing minh:
a) AABD «~ AEBC.
b) DAB = DEG.
¢) Tam gidc DGE vudng.
& LJi giai.
AB _BD , .4

6 —
a) Xét hai tam gidc ABD va EBC, ta cé: B~ BC (Vi - = 3= 2) va ABD = EBC = 90°.
Suy ra AABD «~ AEBC (c.g.c).

b) Vi AABD «~ ANEBC nén DAB = CEB (cap géc tuong Ung). Lai cé CEB = DEG (hai
géc dbi dinh). Suy ra DAB = DEG.

c) Vi AABD AEBC nén ADB ECB (cap goc tuong Ulng) Lai cé CEB DEG (hai
géc dbi dinh). Ma ECB B+C CEB = 180° — EBC = 90O Suy ra ADB + DEG = 90°. Trong

tam gide DGE ta cé: DGE = 180° — (ADB - DEG) = 180% — 90° = 90°. Vay tam gidc
DGE vudng tai D.

O
(¢’ Bai 36.
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Cho Hinh 77, chiing minh: B
a) ABC = BED. c
b) BC 1 BE. A
3
.
A 2 B 6 D
Hinh 77
& LJi giai.
AB  AC , .2 3 1 == =5 oo
a) Xét hai tam gidc ABC va DEB, ta cé: ﬁ ﬁ (vi 1-6°- 5) va BAC = EDB = 90°.

Suy ra ANABC «~ ADEB. Suy ra ABC = BED (cap gobc tuong Ung).

b) - Vi AABC «~~ ADEB nén ACB = D/BTE
- Tr'ong tam glac vuong ABC, ta cé: ACB + ABC = 90° = DBE + ABC. Suy ra

CBE = 180° — (DBE + ABC) = 180° — 90° = 90°. Vay BC | BE.

(¢ Bai 37. Cho AABC ~ AMNP
a) Goi D va @ lan lugt la trung diém cta BC va NP. Chiing minh AABD «~ AMNQ.

b) Goi G va K 1an lugt la trong tdm ctia hai tam gidc ABC va MNP. Chling minh
NABG ~ AMNK.

& LJ3i giai.
a) Ta co:
1
Bp 3B¢ Bc 4B
NQ ;NP NP MN
Xét hai tam gidc ABD va MNQ cé
BD  BC
NQ NP
ABD = MNQ
Suy ra AABD «~ AMNQ (c.g.c).
b) Ta cé:
2
Ac 340 AD 4B
M.C;( = gM MQ UN Xét hai tam gidc ABG va MNK c6
3MQ
AG  AD
MK MQ

BAG = NMK (Wi AABD v AMNQ).
Suy ra AABG ~ AMNK (c.g.c).

(¢’ Bai 38.
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Cho Hinh 78, biét AH? = BH - CH. Ching minh:

A
a) AHAB ~ ANHCA.
b) Tam gidc ABC vudng tai A.
B H C
Hinh 78
& LJi giai.
AH BH
2
a) - Theo gid thiét, ta c6: AH?> = BH.CH = CH =~ AL
AH  BH 0
- Xét hai tam gidc HAB va HCA, ta cé: O = Al va AHB = CHA = 90°. Suy ra

AHAB -~ AHCA.

b) - Theo y a) AHAB - AHCA suy ra ABH CAH.

-Ta ¢c6 BAC = BAH + CAH = BAH + ABH = 180° — AHB = 90". Vay tam gidc ABC
vudng tai A.

O

(¢ Bai 39. D4. Chi st dung thudc thang c6 chia don vi dén milimét va thudce do géc, lam
thé nao do dugc khoang cdch gitta hai v trf B va C trén thyc té, biét rang cé vi tri A thoa
man AB = 20m, AC' = 50m, BAC = 135°. -

Ban Vy lam nhu sau: Vé tam gidc A’B'C’ ¢6 A’B' = 2cm, A/C’ = 5cm, B'’A’C’ = 135°. Ban Vy
14y thudc do khodng cdch gitta hai diém B’,C’ va nhan duge két qua B'C’ ~ 6, 6cm. Tu dé
ban Vy két ludn khodng cdch gitta hai vi tri B,C trén thyc t& khodng 66m. Em hay gidi
thich tai sao ban Vy c6 thé két ludn nhu vay.

B L3i gidi.

Déi 2cm = 0,02m, 5cm = 0, 05m.

Xét hai tam gidc ABC va A'B'C’, ta cé:

AB AC , . 20 50

— — — S BAC _///ﬁ_ 0 o I RI Y
TE — AC (VIAO’ 02 0.05 100) va BAC = B’A’C" = 135°. Suy ra AABC «~ ANA'B'C".

, BC C ' N N
Do d6 = = i = 100 & BC = B'C’.100 & 0,066.100 & 66(m). O
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chu ¢ 8. TRUONG HGP DONG DANG THU BA CUA
TAM GIAC

TRUGNG HGP DONG DANG THU BA: GOC - GOC

@© Dinh li 8.1. Néu hai géc ctia tam gidc nay lan lugt bang hai géc ctia tam gidc
kia thi hai tam gidc dé dong dang.

@ Vi du 28.
Hai tam gidc DEG va ABC' 8 Hinh 81 ¢6
ddng dang hay khong? Vi sao? D
A
65°
45° 45° 70°
B C E G

Hinh 81

B 13i gidi.
Trong tam gidc DEG, ta ¢6 D = 180° — (45° 4+ 70°) = 65°.
Xét hai tam gidc DEG va ABC, tacé: D = A = 65° E = B = 45°. Suy ra ADEG «~ AABC
(9-9)- O
@ Luyén tap Cho hai tam gidc ABC va M N P thdéa man A =50°, B =60°, N =60°, P = 70°.
Ching minh AABC ~ AMNP.
B L3i gidi.
AMNP ¢6 M+ N+ P =180° = M = 180° — N — P = 180° — 60° — 70° = 50°.
Xét AABC va AMNP cé

® A= M =50°.

® B=N =60°.

Suy ra AABC ~ AMNP (g-g). O
@ Vi du 29.

Cho Hinh 82. Ching minh: A

a) AOAD -~ AOCB b) OA-OB =0C-OD.
C
0]
D B
Hinh 82

& LJi giai.
a) Xét hai tam gidc OAD va OCB, ta cé:
A = C (gia thiét), AOD = BOC (hai goc dbi dinh).
Suy ra AOAD -~ ANOCB.
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. an OA OD - B

[l

© Vi du 30. Cho tam gidc ABC ¢6 géc A 16n hon géc C. Diém D thudc canh BC thda
man BAD = BCA. Chiing minh BA? = BC - BD.

& L3i giai.

(Hinh 83)

Xét hai tam gidc ABD va C'BA, ta cé

o T e Co e A
BAD = BCA (gia thiét); ABD = CBA.
Suy ra AABD «~ ACBA (g-g).
BA BD 2 _
B D C
Hinh 83

AP DUNG TRUONG HOP PONG DANG THU BA CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

© Dinh li 8.2. Néu tam gidc vudng nay cé mot géc nhon bang géc nhon cua tam
gidc vudng kia thi hai tam gidc vuéng dé dong dang vdi nhau.

@ Vi du 31.
Hai tam gidc /M N va I PQ & Hinh 85 ¢é ddong dang hay khong? Vi I
sao?
P
Q
]
N M
Hinh 85
& LJi giai.

Xét hai tam glac ]MN va IPQ ta co:
IMN = IPQ = 90°; MIN = PIQ
Do d6 AIMN « AIPQ (g-g). O

@ Luyén tap Cho tam gidc nhon ABC ¢6 hai dudng cao AD, BE c&t nhau tai H. Ching
minh HA- HD = HB - HE.

B 13i gidi.
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Xét AAEH va ABDH c6 A

AEH = BDH = 90°.

AHE = BHD (hai géc déi dinh). E
Suy ra AAEH «~ ABDH (g-g).
AH HE
—— =—=HA-HD=HB-HE. H
Suy ra BH — HD =
-
B D C
[
@© BAI TAP
(¢’ Bai 40.
Cho Hinh 86.
C
a) Ching minh AMNP -~ ANABC. P
b) Tim =. 44/2 43
V2 V3 i 33
60° 45° A60° 45%
A B M N
Hinh 86
B L3i gidi.
a) Xét AMNP va AABC' ¢é
M = A = 60°.
N =B = 45°.
Suy ra AMNP «~ ANABC (g-g).
b) Vi AMNP  AABC nén UL _ PN @ V3 3v/2
“ = = xr = .
AC  CB 7 4/2 43
[

(Z Bai 41. Cho hai tam gidc ABC va PMN thda man A = 70°, B = 80°, M = 80°, N = 30°.
Ching minh AB _ BC_ CA

g PM~ MN NP
B 1.3i gidi.

AMNP c6 M+ N+ P =180° = P = 180° — 80° — 30° = 70°.
Xét ANABC va APMN c¢b

A =P =700,

B = M = 80°.

Suy ra AABC «~ APMN (g-g).
AB  BC CA
PM MN NP’
(¢ Bai 42. Cho tam gidc nhon ABC, hai dudng cao AD va BE cét nhau tai H. Chiing minh:
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a) NACD -~ ABCEvaCA-CE=CB-CD;

b) ANACD ~ NAHE va AC - AE = AD - AH.
& LJi giai.
a) Xét ANACD va ABCE c¢b

ACD = BCE (géc chung).
ADC = BEC = 90°.
Suy ra AACD «~ ABCFE (g-g).

CA CD H
b) Xét ANACD va AAHE ¢6 B D C

@ DAC = EAH (gbéc chung).
ADC = AEH = 90°.
Suy ra AACD «~ ANAHFE (g-g).

AC  AD
Suyraﬁ—ﬁéAC~AE—AD-AH.
O
(¢’ Bai 43. -
Cho Hinh 87 v6i OAD = OC'B. Ching minh: B
a) AOAD «~ ANOCB;
b 94 _0C A
OD OB
c) AOAC -~ ANODB
O D C

Hinh 87
B L3i gidi.

a) Xét AOAD va NOCB c¢b

DOA = BOC (géc chung).
® OAD = O0CB (gt).
Suy ra AOAD «~ ANOCB (g-g).

OA OD _0A OC

b) Vi AOAD «~ AOCB nén OC’_OB:>OD_OB'

c) Xét AOAC va AODB cb

AOC = DOB (géc chung).
OA _oC , | A
oD - 0B (chiing minh 3 céu b).

Suy ra AOAC -~ ANODB.

K r: o o @ 0344085670
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U

(¢’ Bai 44.
Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH A
(Hinh 88). Chting minh:

a) AABC «~ AHBA va AB* = BC - BH;

b) NABC «~ AHAC va AC? = BC - CH;

c) NABH -~ ACAH va AH? = BH - CH; N
1 1 1 B H ¢
d) 12 - A T Ao Hinh 88
B LJi gidi.

a) Xét AABC va AHBA cé:

BAC = AHB = 90°.
Bla goéc chung.

Suy ra AABC -~ ANHBA (g-g).

AB  BC
= AB? = BC - BH.
Suy ra —— 75~ BA C

b) Xét AABC va AHAC cé:

BAC = AHC = 90°.
#® C 1a géc chung.
Suy ra AABC «~ AHAC (g-g).
AC

BC )
Suy ra 70 = A0 = AC* = BC -CH.

c) Xét ANABH va ANCAH cé:

BHA = AHC = 90°.
HBA = HAC (cung phu @1).

Suy ra AABH «~ ACAH (g-g).

AH CH )
Suy ra B~ Al = AH* =BH -CH.

d) Ta co

AH? BH-CH CH
AB?2  BC-BH BC’
AH? BH-CH BH
AC?  BC-CH BC’
AH? AH? CH BH BC 1 1 1

Suwyra st e~ B TBC BO T Am - apE T ace
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(¢ Bai 45.
Trong Hinh 89, ban Minh diing mét dung cu dé do chidu cao cia C
cdy. Cho biét khoang cdch tit mdt ban Minh dén cay va dén mat
dat lan lugt l1a AH = 2,8 m va AK = 1,6 m. Em hay tinh chiéu cao
cua cay.

Hinh 89
B L3i gidi.

Tt gidc AHBK ¢b AHB = HBK = BKA = 90° nén AHBK 1 hinh chif nhat.

= BH = AK = 1,6 (m).

. . AH? 282

Ap dung két qud cta Bai 5, ta cé BH-CH = AH? = CH = B = 176 =49 (m).

Ta cé6 BC = BH + HC = 1,6+ 4,9 = 6,5 (m). ’

Vay chiéu cao cta cay 1a 6,5 m. O

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670



https://www.facebook.com/hoa.nguyenngoc.7798

- 9. HINH DONG DANG -
Chia d2 9. HINH DONG DANG

HINH DONG DANG PHOI CANH (HINH VI TU)

@ Vi du 32. Cho hai hinh chit nhit A’B'C'D’ va ABCD minh hoa hai blc dnh nhu hinh
vé ¢6 ddng dang phdi cdnh hay khong. Néu ¢, hay chi ra tim dong dang phdi canh.

B’ c’

B L3i gidi.
Ta thdy & hinh v&, bén dudng thdng AA’, BB',CC’, DD’ cung di qua diém O va
0A' OB 0C' 0D
OA OB 0OC OD’
Vay hai hinh chit nhat A’B'C'D’' va ABCD la ddng dang phdi cdnh va diém O la tam ddng
dang phdi canh. O

© Vi du 33. Cho diém O ndm ngoai doan thdng AB. Hay chi ra doan thang A’'B’ sao cho
hai doan thdng A’B’, AB ddng dang phdi cdnh, diém O la tdm ddng dang phdi cédnh va

A'B’
= 2.
AB
& Loi gidi.
Trén céc tia OA, OB ta 1an lugt 14y cac diém A’, B’ sao cho O
oA _ 0B _ 2 (hinh vé bén)
OA OB ‘

Khi dé, hai doan thdng A’B’, AB 1a ddng dang phdi canh, diém O A
la tim ddng dang phdi canh.

A'B Al
Miit khéc, ta c6 ——- = g =2 (hé qua cta dinh 1y Thales). A B’

Nhan xét: Hinh ddng dang phdi canh ti s6 k£ ctia doan thang AB
la mot doan thdng A’B’ (ndm trén dudng thdng song song hodc
trung v8i dudng thdng AB) va A'B’' =k - AB.

HINH DONG DANG

@ Vi du 34. Cho hai hinh vudng EFGH, E'F'G'H’ 1an lugt ¢6 do dai canh 1a 5cm va 4 cm.
Hai hinh vudng dé c6 ddng dang khong? Vi sao?
& LJ3i giai.

Fl
u
E a F
E/
G/
H' o
H G H'
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. N . 2 EF" EG”
Trén céc doan thang FF, EG, EH, ta lan lugt 1ay cac diem F”, G”, H" sao cho BF - BC -
EH//

TH — (hinh vé bén).
Theo dinh 1y Thales ddo ta c6 F"G" J| FG,G"H" || GH.
Suy ra ti gidec EF”G"H" 1a hinh chi nhét.
EF// FIIG// G//H// 4

Mat khéc, ta cdé F - FC - CH " & (hé qud cua dinh ly Thales déo), suy ra
EF" = F'G" = H'E = 4 cm.
Vi vay, ti gidc EF"G"H" 1a hinh vudng ¢6 do dai canh bang 4 cm.
Do d¢, hai hinh vudng E'F'G'H’ va EF"G"H" bang nhau.

. EF" EGQ" EH"

Vi 5F - BEG " BH 5 nén hai hinh vudéng E'F'G’'H' ddng dang phdi cdnh v8i hinh
vudng FFGH.
Vay hinh vudng EF'F'G'H' ddng dang vdi hinh vudng EFGH. O
@ BAI TAP

(£ Bai 46. Trong hinh vé bén, cdc diém A, B,C, D 1an lugt 1a trung diém céc doan thing
OA" OB",0C"” , OD". Quan sat hinh vé va cho biét

a) Hai hinh thoi A’B'C'D’ va A”"B"C"D" ¢6 bang nhau hay khong?

b) Hai hinh thoi A’B'C’'D’' va ABCD c6 ddong dang hay khong?

& LJi giai.

a) Hai hinh thoi A’B'C'D’' va A”B"C"D" bang nhau vi dat hai manh gidy chta hai hinh
thoi nay thi ching chdng khit 1én nhau.

b) Vi A, B,C, D 1an lugt 1a trung diém céc doan thdng OA”, OB", OC”,0OD" nén

OA OB oCc 1

OA" — OB" 0OC" 2
Do d6 hai hinh thoi ABCD va A”B"C"D" 1a ddng dang phdi canh.
Ma hai hinh thoi A’B’C’'D’ va A”B"C”D" bang nhau nén hai hinh thoi A’B'C’'D’ va
ABCD cting dong dang phdi cdnh.
]
(¢ Bai 47. Cho tam gidc ABC ¢cb AB =3,BC =6,CA = 5. Cho O, I 1a hai diém phan biét

a) Gid st tam gidc A’B’C’ 1a hinh ddng dang phdi cdnh cta tam gidc ABC vdi O la tdm
/ /

= 3. Hay tim d6 dai cdc canh ctia tam gidc A’B'C"?

- Bl Thay Hoéa - 8 0344.083.670
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b) Gid st tam gidc A”B"”C” 1a hinh ddng dang phdi cdnh ctia tam gidc ABC vdi I 1a tAm

asli

ddng dang phdi cénh, ti s = 3. Hay tim do dai cdc canh cua tam giac A”B"C"?

AB
¢) Ching minh AA'B'C' = AA"B"C".
& LJi giai.

a) Vi AA’B’C’ 1a hinh ddng dang phdi cdnh ctia AABC véi O 1a tim déng dang phdi

. AB A'B  AC" B(C 5

2 h’ 2 A — A — — — .
canh, ti so 1B 3 nén 1B 1 BC

Khi dé

AB =3.AB= A'B'=3.3=0.
@ AC'=3-AC = AC'=3-5=15.
B'C'=3-BC = BC'=3-6=18.

b) Vi AA"B"C” la hinh déong dang phdi cdnh ctia AABC vdi I la tdm ddong dang phdi

asli

cdnh, ti sb = 3 nén

AB
A'"B"=3-AB= A"B"=3-3=0.
A'C"=3-AC = A"C" =3-5=15.
B"C"=3-BC = B"'"C"=3-6=18.
c) Xét ANA'B'C' va NA"B"C”, ta cb
A'"B" = A'B"=09.
@ A'C" = A'C' = 15.
B"C" = B'C" = 18.
Vay NA'B'C' = ANA"B"C".
O
- e AT T o JA'BY AB
(¢’ Bai 48. Cho hai hinh chit nhat A’B'C'D’' va ABCD ¢é —; = 5~ Tréncdctia AB, AC, AD
AB// AC// AD// BCB/C!
AB ~ AC ~ AD ~ BC
a) Hinh chit nhat AB”C"”D"” ddng dang phdi cdnh véi ABCD;

ta 1an lugt 14y cdc diém B”,C”, D" sao cho

. Ching minh

b) AB// — AIB/. B/lClI — B/Cl.
¢) Hai hinh chit nhat ABCD va A'B'C’'D’ 1a ddng dang.
& LJ3i giai.

a) Chung minh hinh chit nhat AB”"C"” D" déng dang phdi canh v8i ABCD;

Ta cd
A'B AB A'B B
_ 20 _ G
5O~ BC WM g =g W

AB" AC" AD" B
A8~ AC _ 4ap o~ @
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AB// AC// AD// AIB/ BICI
Tu (1) va (2 — — _ _ )
(1) va @) suy ra —rm = 5= = 25 = 25 = B ,
Do dé, hai hinh chi nhat AB”"C"D” va ABC D ddng dang phdi cdnh.

b) Ching minh AB” = A'B’; B"C" = B'C".
Ta cé
Hai hinh chit nhat AB"C"D"” va ABCD ddng dang phdi cdnh suy ra
AB// AC// AD// B//C//
a5~ ac ~ap ~ po ¥
AB// AO// AD// A/B/ B/C/
_ _ _ _ 4
AB AC AD AB BC (4)
Tu (3) va (4) suy ra AB” = A'B’; B"C" = B'C".

Theo cdu a) ta cé

¢) Ching minh hai hinh chit nhat ABCD va A’B'C'D’ 1a ddng dang.
Ta cé

Hai hinh chit nhat AB”C" D" va ABC'D ddng dang phdi cdnh.
@ AB" = A'B'; B"C" = B'C' suy ra hai hinh chit nhat AB"C"D" va A'B'C'D’ déng
dang phdi canh.

Do d6 hai hinh chit nhat ABCD va A’B'C’'D' 1a ddng dang.
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cha aé 10. HINH PONG DANG TRONG THUC TIEN

HINH PONG DANG TRONG THE GIGI TU NHIEN

Trong thé gidi tu nhién xuét hién nhiéu vat thé ¢ hinh anh lién quan dén hinh ddng dang,
chdng han cdc vat thé cé céu truc fractal. Mot dinh nghia tdng quét cho cédc cdu trac fractal
1a: “M6t cdu trac hinh hoc c¢é thé chia thanh nhidu phan, m&i phdn cé dang thu nhé cta
cdu tric hoan chinh ban dau” Céc cdu tric dang nay cé thé xuat hién dudi dang cdc ddm
may, bong tuyét, mot nhanh ducng xi, cdc day nai hodc tham chi la sy dao dong cua thi
trudng ching khodn hay hé thdéng than kinh con ngudi. Mac du céc fractal da duge biét
dén ti 1du nhung mai dén thap nién 80 ctia thé ki XX nha todn hoc Phdp gdc Ba Lan Benoit
Mandelbrot mdi dua ra Hinh hoc fractal dé nghién ctiu ching mot cdch c¢6 hé théng. Dudi

day 1a hinh 4nh mot sb vat thé tu nhién cé céu trac fractal:

. Lda Duong xi StiQ lo xanh Romanesco
(Anh: Sergej Razvodovskij) (Anh: Nataly Studio)

i Cay bap cdi i L6 hoi xodn 6c
(Anh: Quality Stock Arts) (Anh: Bildagentur Zoonar GmbH)

HINH DONG DANG TRONG NGHE THUAT, KIEN TRUC

Mot trong cdc nguyén tdc quan trong véi nghé thuat hay kién tric la nguyén tdc phbi canh.
Hau hét thiét ké vé kién trac, dd hoa, hay mot tdc phdm nghé thuat nao déu phai thyc hién
tot yéu td phdi canh. Vi thé, bd cuc c6 tinh dén nhiing yéu t6 phdi cadnh thudng dugc su
dung trong cédc tdc phdm nghé thuat hay kién trac. Dudi day la mot vai vi du:

1. Danh hoa Raphael (tén day du la Raffaello Sanzio da Urbino, 1483 — 1520) khi vé buc
tranh “Lé& trao nh&n cho Maria” da st dung nguyén tdc phdi canh. Nhitng dudng mau dé &
Hinh 97 thuc chét 1a song song vdi nhau va hudng tit ngudi xem nhin vao buc tranh, ching
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hoi tu t8i diém goi la diém mét hat (tiéng Anh 1a “vanishing point”, tiéng Phap 1a “point de
fuite”). Nguyén tdc phdi cdnh nhu vy da tao nén chiéu sau cta buc tranh.

Btc tranh “Lé trao nhadn cho Maria” Hinh 97

2. Buc tranh “Trudng phdi triét hoc Athens” (School of Athens) ctia danh hoa Raphael cling
st dung nguyén tdc phdi canh. Nhitng dudng mau dé & Hinh 98 thuc chét 1a song song vdi
nhau va hudng tif ngudi xem nhin vao buc tranh, ching hoi tu t6i diém mét hat. Dudng
thdng mau xanh ndm ngang trén buc tranh va di qua diém maét hat duge goi 1a dudng chan
trdi (tiéng Anh 1a “horizon line”). Nguyén tdc phoéi canh nhu vay ciing da tao nén chiéu sdu
cua buc tranh.

Buc tranh “Trudng phdi triét hoc Athens” Hinh 98

(@ HINH DONG DANG TRONG KHOA HQOC VA CONG NGHE

Céc hinh ddng dang ciing dugc st dung nhiéu trong khoa hoc va cdng nghé. Dudi day la
mot vai vi du:
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10. HiNH PONG DANG TRONG THUC TIEN J

(Ngudn: Trung tdm Bién gidi va Dja gidi - Cuc Do dac va Ban dé Viét Nam)

@ Cdc Tessellations dudgc si¥ dung trong thiét ké va trang ftri:

Tessellation Penrose

Xodn don cua Heinz Voderberg
(Ngudn anh: https://vi.tr2tr.wiki/Tessellation)

@ Mot s6 cdu tric fractal cd bdn trong todn hoc:

Bong tuyét Koch Fractal Mandelbrot
(Minh hoa: Astronira)

(Minh hoa: Vit Smolek)

BAI TAP

Tham Sierpinski
(Minh hoa: Zita)

(¢ Bai 49. Tim hiéu thém vé& nhitng hinh ddng dang trong tu nhién (v8i vat chét, cay cbi,

... trong nghé thuat, trang tri, trong thiét ké, ...
B ooy oo - @ 0344083670
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& L3i giai.
Hinh ddng dang trong tu nhién: cdc & trong t6 ong, 14 ¢6 may man (hinh), ...

O

(¢’ Bai 50. Gép va cét gidy thanh nhiing chi cdi in hoa ddng dang vdi nhau theo mau (Hinh
99, Hinh 100) sau day:

1

Hinh 99 Hinh 100

B Ldi gidi.
Cét chit I: Gap gidy mau lam 4 theo theo dudng chdm gach va cét theo dudng ké gach.
Cét chit T: Gap gidy mau lam 2 theo theo dudng chdm gach va cét theo dudng ké gach.

@ TiM TOI MG RONG
Hai tam gidc dong dang c6 la hai hinh déng dang khong?

J §5, ta da dinh nghia tam gidc A’B'C’ 1a ddng dang vdi tam gidc ABC néu:
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A/B/ B/O/ O/A/ A
S A )

AB BC CA
Xét k +# 1. Trén cac tia AB, AC, ta 1an luct 1y céc diém B”, C” sao

F-AF-BO=0

cho AB" = A'B’; AC" = A’C'" (Hinh 101). B c"

AB// A/B/ AC’// A/C/ k S A/B// AC//
Ta co: = =k — = = k. = .

O 4B ~ AR AC A W TAB T AC . o

Theo dinh Ii Thales ddo, ta ¢c6 B”"C” J| BC. / N\

AB// BIIC//
Suy ra 1B = = k (hé qud cua dinh li Thalés). A

; B/ / Bl/ 1
Vi thé, ta co: ¢ = Bg .Do d6é B"C”" = B'C".
Suy ra ANA'B'C' = NAB"C" (c.c.c).
B c’
Hinh 101
AB"  AC” S )

Mat khac, vi 1B — AC nén tam gidc AB"C"” dong dang phoi cdnh vdi tam gide ABC. Vay

hai tam gidc A'’B’C’ va ABC 1a hai hinh déng dang.
¢> Nhan xét 10.1. Dinh nghia hai tam gidc A’B'C’ va ABC dbdng dang bang diéu kién (*)
thuc chét la ddu hiéu dé nhan ra hai hinh dé déng dang.
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PHAN TRAC NGHIEM

® Cau 1. Cho ADEG «~ AMNP,E = 60°, M = 40°. S do géc D bing bao nhiéu do?
@) 40°. (B) 50°. (©)60°. (D) 80°.
& L3i giai.
Tacéd D = M = 40°.
Chon dép 4n (A) O

® Cau 2. Cho ADEG ~ AMNP, E = 60°, M = 40°. S do géc N bing bao nhiéu do?
@) 40°. (B) 50°. (C)60°. (D) 80°.
B L3i gidi.
Tacé N = E = 60°.
Chon dap &n (C) O

® Cau 3. Cho ADEG «~ AMNP,E = 60°, M = 40°. S6 do géc P béing bao nhidu d@?
@) 40°. (B) 50°. (C)60°. (D) 80°.

B L3i gidi.

Tacé D =M =40°, N = E = 60°.

Suy ra P =180° — M — N = 180° — 40° — 60° = 80°.

Chon dép én (D) O
® Cau 4. Cho ADEG «~ AMNP,DE =2 cm, DG =4 cm, MN =4 ¢cm, NP = 6 cm. Do dai
canh EG la

@ 2 cm. @ 3 cm. @4 cIm. @8 cm.
& LJ3i giai.

DE EG DG
MND_ENP _QMP'
Suyra EG=NP-—— =6

Ta cé day ti 1é

UN ~Z:3(cm).
Chon dép 4n (B) O
® Cau 5. Cho ADEG «~ AMNP,DE =2 cm, DG =4 cm, MN =4 ¢cm, NP = 6 cm. Do dai
canh MP la
@ 2 cm. @ 3 cm. @4 cIm. @8 cm.
& LJ3i giai.

DE _EG DG
MN NP~ MP
MN - DG

SuyPaMP:T:442:8(Cm).

Chon dép an @ O

Ta cé day ti 1é

PHAN TU LUAN

(¢’ Bai 51.
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Cho tam gidc ABC, c4c diém M, N, P 1an lugt thudc cadc canh A
AB, AC, BC sao cho ti gidc BM NP la hinh binh hanh (Hinh 102).
Ching minh MN + NP =1
J BC " AB
M N
B C
P
Hinh 102

& LJi giai.
Ta c6 MN /| BC (Canh d6i cta hinh binh hanh).

MN AN
Suy ra theo hé qud cta dinh ly Thales ta cé B—C YTeh
Ta c6 NP /| AB (Canh d6i cia hinh binh hanh).
NP NC
Suy ra theo hé qud cta dinh ly Thales ta cé A5 = A ek
Do dé MN NP AN NC AN+ NC  AC _1 B
BC AB AC’ AC AC - AC '
(¢ Bai 52.
Cho tu gidc ABCD. Tia phan gidc cua cac géc BAD va BCD cét A

nhau tai diém 7. Biét / thudc doan thdng BD (Hinh 103). Chting
minh AB-CD = AD - BC.

D B
I
C
Hinh 103
& LJi giai.
Theo tinh chat dudng phan gidc trong tam gidc ABD ta c6
ID _ AD
IB  AB’
Theo tinh chat dudng phan gidc trong tam gidc CBD ta cb
ID CD
IB OB’
AD CD
— = AB-CD=AD-B O
Suy ra 1B-CB C C.

(¢ Bai 53. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P 1an lugt 1a trung diém ctia c4dc doan
thdng AB, BC, AN va Q 1a giao diém ctia AN va DM. Chuing minh:

a) MP j| AD, MP = iAD;
P
b) AQ = -AN.

2 2 2 3
¢) Goi R la trung diém ctia C'D. Chiling minh ba diem M, P, R thang hang va PR = ZAD

B 13i gidi.
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a) Xét tam gidc ABN ¢6 MA = MB va
PA = PN (gid thiét), nén M P 1a dudng
trung binh cila tam gidc ABN. Khi dé D u g
MP J/ BN, ma BN /| AD (canh dbi
ctia hinh binh hanh), suy ra M P /| AD
(theo tinh chéat bdc cau).

Mat khac MP = ;BN, ma BN =

1 1
EBO: EAD. " M B
Suy ra MP = 1AD.
b) Do MP /| AD, theo dinh ly Thales ta cé
PiQ_MP_leQJrAQ_g_AiP
AQ AD 4 AQ 4 AQT
1
Do AP = }AN nén EAN _0 = AQ = 2AN
2 AQ 4 5

c) Kéo dai RN cdt AD tai £ suy ra DE // NC, theo dinh 1y Thalés ta cé
NC RN RC .
DE—RE—RD—liRN—REvaD’E—NC. (1)
Xét tam gidc ANE c6 PA = PN (gia thiét) va RN = RE (chiing minh trén),
suy ra PR la dudng trung binh cta tam gidc ANE.

Khi d6 PR /| AD, theo cau a) ta cing ¢6 M P /| AD.

Theo tién d& Euclide, ta cé ba diém M, P, R thdng hang.
1 1

Mat khéc theo tinh chat dudng trung binh ta c6

1 PR PR .
=45~ AD+ D& theo (2) ta ¢6
PR 2PR 3

= 1 = = PR = ZAD'
AD + iAD

DN | —DO|

3AD

(¢’ Bai 54. Cho tam gidc ABC ddng dang vdi tam gidc A'B’C’ theo ti s6 ddong dang k.

a) Goi AM, A’M’ 1an lugt 1a cdc dudng trung tuyén cta tam gidc ABC, A’B'C’'. Chiing

minh AABM ~ AA’B'M' va ﬁj\]\fp =k

b) Goi AD, A'D’ 1an lugt la cdc dudng phan gidc ctia tam gidc ABC, A’B’'C’. Chiing minh
ANABD ~ NA'B'D' va AD

ap
c) Goi AH,A’H’ 1an lugt 1a cdc dudng cao cua tam gidc ABC, A'B'C’ va ABC < 90°.
AH
Ching minh AABH «~ NA’B'H’ va T k.

B L3i gidi.

a) Trudng hgp AM, AM’ 1a céc dudng trung tuyén
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A
m A
B M c B M c

Theo gia thiét AABC «~ AA'B'C" ta c6 ABM = A'B'M, (1)
. AB . BC
va 15 =k va B0 = k.

Do M, M’ 1a trung diém ctia BC, B'C' nén BC = 2BM va B'C’ = 2B'M'.
Suopap_ BC _2BM _ BM _ AB _ BM )
YYar="Tpo Topwm T BM  AB B, ’

Tu (1) va (2), ta cd AABM ~ NA'B'M’ (g-¢c-g)=

YOVT = k.

b) Truong hgp AM, AM' la céc dudng phén gidc

A
/\ A
B D C B D' c’

Theo gia thiét AABC «~ AA'B'CY ta ¢6 ABD = A'B'D), (3)
B _—
va A G = k va BAC = B'A'C".
Do AD, A’D’ la cdc dudng phan gidc goc BAC va B'A'C" nén
BAC = 2BAD va B'A'C' = 2B'A'D' = BAD = B'A'D. (4)

N N 7 Iasla Y AD — AB —
Tu (3) va (4), ta c6 AABD «~ ANA'B'D’ (g-g)= D - AR k

A

\ .
1 / 1
c) B H c B H' ol
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) — AB
Theo gia thiet AABC ~ NA'B'C' ta c6 ABH = A'B'H' va

hiét - TE k. (5)
Mt khdc AHB = A/H'B’ = 9(°. (6)
Tu (5) va (6), ta c6 AABH ~ NA'B'H' (g-g)= Al AB k
’ II= A~ ap ~
[

(¢' Bai 55. Tinh cdc do dai z,y, z,t 8 cdc Hinh 104 a, 104 b, 104 c.

I

Hinh 104 a) Hinh 104 b) Hinh 104 ¢)

& LJi giai.

Xét hinh 104 a, theo dinh 1y Thalés ta cé
MB_NC 2 3 '7™

Xét hinh 104 b, theo dinh 1y Thales ta cé
GD HD GH _y 2 z

DF DE EF 9 6 78
9 9
=y=9 - =3vacdz="78 =26

Xét hinh 104 ¢, theo tinh chat dudng phan gidc ta c6
KJ 1J t 24

KL IL 3 36 '=> -
(¢ Bai 56.
Cho Hinh 105. Ching minh B

a) AHAB «~ AHBC;
b) HB = HD = 6 cm.

4dcm G 9 cm

D
Hinh 105
& LJ3i giai.
a) Tacd6 AHAB va AHBC Vuong tai H
Trong tam glac AHAB c6 HAB + A1 HBA = = 90°.
Mat khéc HBC + HBA=90° = HAB = HBC.

Do déd ANHAB -~ ANHBC.
b) Do AHAB ~ AHBC

HA HB
= HB>=HA -HC =4.-9= HB = .
adi -3 HC C 9=36= 6 (cm)
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Ching minh tudng tu cdu a) ta cé AHAD -~ AHDC va
tuong ty trén ta c6 HD? = HA- HC = 36 = HD = 6 (cm).
Vay HB = HD = 6 cm.

O
(¢’ Bai 57.
Cho Hinh 106. Chiing minh A
a) AH?> = AB - Al = AC - AK;
b) AIK = ACH. K
1
B I C
Hinh 106
B LJi giai.
a) Ta c6 AHAB vudng tai H va AIAH vudng tai I ¢ chung géc HAB.
Do d6 AHAB -~ AITAH.
HA AB )
= 7 = A = HA* = AB - Al
Chiing minh tuong tu cho AKAH va AHAC, tac6 HA? = AC - AK.
Vay AH? = AB - Al = AC - AK.
AB  AC
b) Theo cdu a) AB- Al = AC - AK = 1K= AI (1)
Xét AABC va ANAKI cé (1) va chung goc BAC.
= NABC «~ NAKT (c-g-c).
= AIK = ACH (hai géc tuong dng).
O

(¢ Bai 58. Cho tam gidc ABC c¢é M, N 1a hai diém 1an lugt thudc cdc canh AB, AC sao cho
MN J| BC. Goi I, P,Q 1an lugt 1a giao diém ctia BN va CM, AI va M N, Al va BC. Chiing

minh
a)MP_PN_AP b)MP_ﬂ_E
BQ QC  AQ’ QC  BQ IQ
& LJi giai.
A
a) Xét tam gidc ABQ, c6 MP /| BQ, ‘
MP AP
theo hé qua cua dinh ly Thales ta cé B—Q 10" (1)
Xét tam gidc ACQ, c6 NP J| QC,
P AP
theo hé quéd dinh Iy Thalésta cé — = — 2
N I T
Tu (1 2) t
(1) va (2) taco po = 5 = o
MP IP
b) Ta cé6 MP /| QC, theo dinh Ig Thales ta cé @ 0 (3)
PN IP
Ta cé PN /| BQ, theo dinh Iy Thales ta c6 % E (4)

. MP PN IP
Tu (3) va (4) ta co @ BQ IQ°
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(¢’ Bai 59.
Cho Hinh 107. Ching minh

a) AABN « AAIP va Al - AN = AP - AB;
b) AI- AN + BI - BM = AB®.

U

B 13i gidi.

a) Ta c6 AABN vudng tai N va AAIP vudng tai P va géc BAN chung

Hinh 107

= AABN «~ AAIP (hai tam gidc vudng c6 modt géc nhon bang nhau).

AB AN
b) Ching minh tuong tu cdu a) ta c6 AABM «~ AIBP = BI - BM = PB - AB. (2)
Cong (1) va (2) ta dugc
Al - AN + BI - BM = AP - AB+ PB-AB = (AP + PB) - AB = AB.
0

(¢’ Bai 60.

Sau mot thdi gian st dung, mot ti sdch nghé thuat da cé dau hiéu
bi xudng cdp va cén sta lai (Hinh 108). Cdc ngan BM, CN va DP
gd bi héng va can thay mdi. Bac Ngoc cdn ba miéng vdn sao cho
khdp véi cdc vi tri nay. Em hay giup bdc Ngoc tinh toan chiéu dai
cac miéng van BM, C'N, DP sao cho khdp vdi céc vi tri can thay
thé. Biét chiéu dai miéng van E(Q bdng 4 m.

Hinh 108

B L3i giai.
Theo hé qua cua dinh Iy Thales ta c6
BM  AM 1 1
EQ  AQ 1 Q7= 1(m)
CN AN 2 2
S P L ON=EQ-Z=2(m).
50 - ag 1 ¢ @ 7 =2m)
DP AP 3 3
2 2 L pP=EQ-° =3 (m)
EQ AQ 14 Q=3 (m)
Vay do dai cia céc miéng vdn BM,CN,DP lan lugtla 1 m, 2 m va 3 m. O
(¢ Bai 61.
Cho Hinh 109. Hinh nao ddng dang phdi cdnh vdi ; X

a) Tam gidc OAB? b) Tam gidc OBC? - ,\B 2

1
¢) Tam gidc OCD? d) Td gidc ABCD? s ~\
Hinh 109

B 13i gidi.
a) AOAB «~ AOMN.

b) AOBC « AONP.
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c) AOCD « AOPQ.

d) Tu gidc M N PQ ddng dang vdi ti giac ABCD.

[
(¢’ Bai 62.
Hinh 110 ¢é ghi thd ty ctia 6 14 mam, trong dé ¢6 nhiéu cdp la& mam ggi
nén nhiing cdp hinh déng dang. Hay viét 6 cdp 1& mam ggi nén nhiing
hinh ddng dang.
1
2
4
5
6
Hinh 110
B L3i gidi.
6 cdp 14 mam ggi nén nhiing hinh ddng dang la:
+) 1 va 3; +)1vabs; +) 5 va 3;
+) 2 va4; +) 2 va 6; +) 6 va 4.
[l
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