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HINH PA DIEN
A — KIEN THUC CHUNG

I. KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI PA DIEN
1. Khai niém vé hinh da di¢n

Quan sét hinh lang try, hinh chop ¢ trén ta thay chang déu 1a nhirng hinh khéng gian dugc tao bai mot
s6 hiru han da giac. Cac da giac ay c6 tinh chat

a) Hai da gidc phdn biét chi ¢é thé hodc khéng giao nhau, hodc chi ¢6 mét dinh chung, hodc chi ¢6
mot canh chung.

b) Méi canh ciia da gidc ndo ciing 14 canh chung cia ding hai da gide. Méi da gide nhie thé dwoc goi
1& mét mét ciia hinh da dién (H). Cdc dinh, canh cia cdc da gide dy theo thir tw goi la cdc dinh, canh
cua hinh da dién (H).

Nguoi ta goi cac hinh d6 1a hinh da dién.

NGi mot cach tong quat: Hinh da dién (goi tdt la da dién) (H) 1a hinh duwoc tao boi mét sé hiru han cdc
da gidc théa man hai tinh chdr trén. Mdi da giac nhu thé duoc goi 1a cAc mit cua da dién. Cac dinh cac
canh cua da giac éy theo thu ty dugc goi 1a cac dinh, canh cua da dién.

2. Khai ni¢m vé khéi da dién

Khoi da dién 14 phdn khéng gian dwoc giéi han béi mét hinh da dién (H), ké cd hinh da dién do.

E

Diem trong

Diem mgnil ———— %W

Nhitng diém khong thudc khdi da dién duoc goi 1 diém ngodi cua khdi da dién. Nhirng diém thudc
khdi da dién nhung khong thudc hinh da dién gidi han khéi da dién Ay duoc goi 1a diém trong cta khi
da dién. Tap hop cac diém trong duoc goi 1a mién trong, tap hop cac diém ngoai duoc goi 1a mién
ngoai khéi da dién.
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Mdi da dién (H) chia cac diém con lai ctia khong gian thanh hai mién khong giao nhau: mién trong va
mién ngodi cia (H). Trong dé chi c6 duy nhat mién ngoai la chira hoan toan mot duong —thang d nao
day.
Khéi da dién (H) 1a hop cta hinh da dién (H) va mién trong ctia n.
I1. HAl HINH BANG NHAU
1. Phép doi hinh trong khong gian va sw bang nhau giira cac khdi da dién.
e Trong khéng gian quy tdc dat twong itng moi diém M véi diém M’ xdc dinh duy nhdt dwoc goi
la mgr phép bién hinh trong khong gian.
e Phép bién hinh trong khong gian duoc goi 1a phép doi hinh néu né bdo toan khodng cdch giita
hai diém 1y y.
Nhéan xét:
e Thyc hién lién tiép cac phép doi hinh s& duge mot phép doi hinh.
e Phép doi hinh bién mot da dién thanh (H) mot da dién (H '), bién cac dinh, canh, mat cia da
dién (H) thanh dinh, canh, mat trong (ng cta da dién (H").

a) Phép doi hinh tinh tién theo vector v 1a phép bién hinh bién diém M thanh M’ sao cho MM "=V .
b) Phép déi xirng qua mdt phing (P) 1a phép bién hinh bién moi a
diém thudc (P) thanh chinh nd, bién diém M khong thudc (P)
thanh diém M’ sao cho (P) la mit phang chung truc cia MM’.

Néu phép dbi xtrng qua mit phang (P) bién hinh (H) thanh chinh "
né thi (P) duoc goi 1a mit phang d6i xtng cua (H). / |

M’
¢) Phép déi xirng tim O 14 phép bién hinh bién diém O thanh
chinh nd, bién diém M khac O thanh diém M’ sao cho O Ia trung
diém cia MM’. 0
Néu phép d6i xtng tdm O bién hinh (H) thanh chinh nd thi O
dugc goi 1a tam dbi xtmg cua (H).

d) Phép doi xirng qua dwong thing d 1a phép bién hinh moi d
diém thudc d thanh chinh nd, bién diém M khong thudc d thanh

diém M’ sao cho d la trung tryc cia MM’. Phép d6i xtg qua

duong thang d con duogc goi 14 phép doi xing qua tryuc d.

Néu phép d6i xting qua dudng thiang d bién hinh (H) thanh chinh e — oM’
né thi d dugc goi 1a truc déi ximg cua (H).

2. Hai hinh biang nhau
Hai hinh duoc goi 1 bang nhau néu cé mét phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
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Nhén xét

e Hai da dién dugc goi la bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh da dién nay thanh hinh

da dién kia.

e Haitt dién c6 cac canh tuong tmg bang nhau thi bang nhau.
I11. PHAN CHIA VA LAP GHEP KHOI PA DIEN
Néu khoi da dién (H) 1a hop cta hai khéi da dién (H,),(H,),sao cho (H,) va (H,) khong co
diém trong chung thi ta ndi cd thé chia dugc khoi da dién (H) thanh hai khéi da dién (H,) va (H,),
hay c6 thé lap ghép duoc hai khoida dién (H,)va (H,) véi nhau dé duge khoi da dién (H).
Vi du. Xét khdi lap phuong ABCD.A’B’C’D’. Mit phang BDD’B’ cit khéi 1ap phuong d6 theo mot
thiét dién 1a hinh chir nhat BDD’B’. Thiét dién nay chia cac diém con lai cua khi 1ap phuong ra lam
hai phan. Mbi phan cling véi hinh chir nhat BDD’B’ tao thanh khéi lang try, nhu vAy c6 hai khéi ling
tru: ABD.A’B’D’ va BCD.B’C’D’. Khi d6 ta néi miat phiang (P) chia khdi lap phuong
ABCD.A’B’C’D’ thanh hai khéi lang try ABD.A’B’D’ va BCD.B’C’D".
Tuong tu trén ta c6 thé chia tiép khdi tru ABD.A’B’D’ thanh ba khéi tr dién: ADBB’, ADB’D’ va
AA’B’D’.

13 C

Nhén xét: Mot khdi da dién bat ki ludn c6 thé phan chia duqc thanh céc khdi ta dién.

IV. KHOI PA DIEN LOI

Khéi da dién (H) dugc goi 1a khdi da dién 16i néu doan thang ndi hai diém bat ki caa (H) ludn thudc
(H). Khi d6 da dién gi¢i han (H) duoc goi 13 da dién 16i (Hinh 2.1).

A #Cv S

kN
9}

B D
Hinh 2.1 E

Luwu y: Mot khoi da dién 1a khdi da dién 16i khi va chi khi mién trong ciia né luén ndm vé mot phia d6i
v6i mdi mit phang di qua mot mét caa né. (Hinh 2.2)
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Hinh 2.2
Cong thire OLE: Trong mét da dién 16i néu goi P la sé dinh, C 1a sé canh, M 1a sé6 mdt D-C+M=2
V. KHOI PA DIEN PEU
Quan sét khéi tu dién déu (Hinh 2.2.1), ta thay cac mat
cua né la nhitng tam giac déu, mdi dinh cua no 1a dinh
chung cua ding ba mat. Doi vai khéi lap phuong (Hinh
2.2.2), tathiy cac mat cua nd la nhirng

hinh vuéng, mdi dinh cia no 1a dinh chung dung ba mat. Nhitng khdi da dién noi trén duoc goi la khdi
da dién déu

Pinh nghia: Khéi da dién déu 1a khoi da dién 16i c6 cdc tinh chdt sau:

a) Méi mdt ciia né 1a mét da gide déu p canh.

b) Méi dinh ciia né la dinh chung ciia diing g mdt.

Khoi da dién déu nhw vdy dwoc goi 1a khéi da dién déu loiaj {p;q).

Nhén xét: Céac mit cua khdi da dién déu 1a nhitng da giac déu va bing nhau.

Pinh Ii: Chi c6 nim loai khéi da dién déu. 6 1a céc khdi da dién déu loai {3,3}, loai {4,3}, loai {3,4},
loai {5,3}, va loai {3,5}.

Tuy theo s6 mit ctia chung, nim loai khéi da dién déu ké trén theo theo thir tr duoc goi 1a khéi da dién
déu, khdi 1ap phuong, khdi tam mat déu, khdéi muoi hai mat déu, khdi hai muoi mat déu.

Niam khdéi da dién déu

Khéi tam mat | Khéi muoi hai | Khoi hai muoi
¢ mit déu mit déu

T dién déu  |Khoi lap phwong

Nhan xét:
e Hai khéi da dién déu c6 cling sé mit va cd canh bang nhau thi bang nhau.
e Hai khéi da dién déu c6 cling s6 mat thi dong dang véi nhau.
Bang tom tit ciia nam loai khoi da dién déu

Khéi da dién déu S6 dinh | S6 canh | S6 mat | Ky hiéu {p, q}
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Kir dién déu 4 6 4 {3, 3}
Khéi Lap Phwong 8 12 6 {4, 3}
Khéi Tam Mit Péu 6 12 8 {3, 4}
Khéi Mudi Hai Mit Péu 20 30 12 {5, 3}
Khéi Hai Mwoi Mit Péu 12 30 20 {3, 5}
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B - BAI TAP
Cau 1: Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?
A. Chi c6 niam loai hinh da dién déu.
B. Hinh hop chir nhat c6 dién tich cac mat bang nhau Ia hinh da dién déu.
C. Trong tam céc mat cua hinh tt dién déu 1a cac dinh cia mot hinh tar dién déu.
D. Hinh chép tam giac déu Ia hinh da dién déu.
Huéng din giai:
+ Trong khdng gian ba chiéu, c6 ding 5 khéi da dién déu 16i, chiing 1a cac khdi da
dién duy nhat (xem chizng minh trong bai) c6 tat ca cac mat, cac canh va cac goc &
dinh bang nhau.
Tu dién déu Khéi lap Khéi bat dien | Khdi muoihai | Khdihai muoi
phuong déu mit déu mit déu

=> A dlng

+ Hinh chdp tam giac déu 1a hinh tt dién déu — D dang

+ Hinh hop chir nhat c6 dién tich cac mat bang nhau la khbi 1ap phuong — B ding

+ Trong tdm cac mat cua hinh tir dién déu khong thé 1a cac dinh caa mot hinh tir dién déu — C sai.
Chon dap an C.

Cau 2: Hinh da dién nao dudi day khdng co tam d6i xang?

A. T dién déu B. Bét dién déu C. Hinh lap phuong  D. Lang tru luc giac déu
Chon dap an A.

Cau 3: Khai niém nao sau ddy dung vdi khbi chop?
A. la hinh c6 day 1a mot da giac va cac mat bén la cac tam giac c6 chung mot dinh.
B. la phan khong gian dugc gisi han béi hinh chdp va ca hinh chop do.
C. la phan khong gian duoc giéi han bai hinh chop.
D. la khéi da dién c6 hinh dang Ia hinh chop.

Huwéng din giai:
Nhiéu doc gia c6 thé nham giira khéi niém hinh chdp va khéi chop. Nén khoanh y A. Tuy nhién cac
ban nén phan biét rd rang giira hinh chop va khdi chdp néi chung, hay hinh da dién va khdi da dién
noi riéng.
+ Hinh da dién 13 hinh duoc tao bai mot sb hiru han cac da giac thoa man hai tinh chat:
a, Hai da giac bt ki hodc khong c6 diém chung, hoic c6 mot dinh chung, hoic c6 mot canh chung.
b, M&i canh cua da giac la canh chung cua ding hai da giac.
+ Khoi da dién Ia phan khong gian duoc gidi han boi mot hinh da dién, ké ca hinh da dién d6. Vay
khi doc vao ting dap an ¢ day thi ta thay v A chinh 1a khai niém caa hinh chép. Y B 1a khai niém
ctia khdi chop. Y C 1a ménh dé bj thiéu, y D sai.

Chon dap an B.

Cau 4: Mbi dinh cuia mot hinh da dién 1a dinh chung cua it nhat
A. Nam canh B. Bon canh C. Bacanh D. Hai canh

Huwéng dan giai:
Pung theo 1y thuyét SGK. Cac em c6 thé xem thém céc dang toan vé khbi da dién déu trong sach
hinh hoc I6p 12 (cac bai tap 1,2,3,4 trang 25 bai 5,6 trang 26).

Chon dap an C.
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Cau 5: Hay chon cum tir (hoac tir) cho dudi day dé sau khi dién n6 vao chd tréng ménh dé sau tro
thanh ménh dé ding:
“S6 canh cua mot hinh da dién ludn...................s6 dinh caa hinh da dién ay”
A. nho hon B. nho hon hoic bang C. I6n hon D. bang
Chon dap an C.

Cau 6: Ménh dé nao sau dy 1a ménh dé dang ?
A. Ton tai mot da dién déu c6 2 mit 13 2 da gide khong bang nhau.
B. Néu hinh chop ta giac S.ABCD la hinh chép déu thi né ciing 1a da dién déu.
C. Néu mot da dien ma mdi dinh ciia né déu 1a dinh chung cia dung 3 mat thi tong sé dinh ciia né phai
la s6 chan.
D. Néu lang try tam giadc ABC.A’B’C’ 1a lang try déu thi no ciing 1a da dién déu.
Huwéng din giai:
Pa dién déu co tat ca cac mat 1a cac da giac bang nhau
Khong ton tai da dién déu c6 5 va 6 dinh, do d6 chép S.ABCD va lang tru ABC.A’B’C’ khong thé
1a da dién déu.
Néu mdi dinh 1a dinh chung caa dung 3 mat thi no ciing 1a dinh chung cua ding 3 canh. Gia sir s6

dinh cua da dién 1a n thi sé canh cua n6 phai la 3_2n (vi mdi canh dugc tinh 2 lan), do d6 n chin.
Chon dap an C.

Cau 7: Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD. Nhan dinh nao sau day khong dung :
A. Hinh chép S.ABCD c6 cé4c canh bén bang nhau
B. Hinh chiéu vudng gdc cua S xudng mat phang day 1a tam cta day.
C. ABCD la hinh thoi
D. Hinh chdp ¢6 cac canh bén hop véi mat phiang day mot goc.
Huwéng din giai:
Nhac lai kién thtc: Hinh chop da giac déu: Ia hinh chop c6 day 1a da giac déu va hinh chiéu cua dinh
xudng day tring v6i tdm cua day. Nhu vay hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng
ABCD va hinh chiéu caa S xudng day 1a tam hinh vuéng ABCD.
Chon dap an C.

Cau 8: Trong khong gian cho hai vecto U va v. VGi M 1a diém bét ky, ta goi M, Ia anh ciia M qua
phép T. va M, laanh cia M, qua phép T.,. Khi d6 phép bién hinh bién diém M thanh dém M, la:

A. Phép tinh tién theo vecto U +V B. Phép tinh tién theo vecto U

C. Phép tinh tién theo vecto v D. Mot phép bién hinh khac
Hwéng dan giai:

Theo dinh nghia phép tinh tién vecto

T.(M)=M, < MM, =u L
’ = MM, + MM, =u+v<e MM, =u+v

T.(M,)=M, & MM, =v
Nhu vay, phép bién hinh bién diém M thanh dém M, 13 phép tinh tién theo vecto U +V.
Chon dap an A.
Cau 9: C6 bao nhiéu phép tinh tién bién mot duong thang thanh chinh ng?
A. Khdng ¢ B.1 C.2 D. V6 s
Huéng dan giai:
Chon dap an D.
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Cau 10: Trong khong gian cho hai duong thang a va b song song voi nhau. C6 bao nhiéu phép tinh
tién bién duong thang a thanh duong thang b?
A. Khdng ¢ B.1 C.2 D. V0 s
Chon dap an D.
Cau 11: Trong khdng gian cho (P) va (Q) 1a hai mat phang song song. Chon ménh dé ding trong cac
ménh d¢ sau
A. Khong c6 phép tinh tién nao bién (P) thanh (Q)
B. C6 duy nhat mot phép tinh tién bién (P) thanh (Q)
C. C6 diing hai phép tinh tién bién (P) thanh (Q)
D. C6 v s6 phép tinh tién bién (P) thanh (Q)
Chon dap an D.
Cau 12 : Trong khong gian cho hai tam giac ABC va A’B’C’ bang nhau (
AB=A'B;AC=A'C’; BC=B'C"). Chon ménh d dung trong cic ménh dé sau
A. Khdng thé thic hien mot phép tinh tién nao bién tam giac nay thanh tam giac kia
B. Ton tai duy nhat mot phép tinh tién nao bién tam giac nay thanh tam giéc kia
C. C6 nhiéu nhat hai phép tinh tién nao bién tam giac nay thanh tam giéc kia
D. C6 thé thyc hién vo sb phép tinh tién bién tam giac nay thanh tam giac kia.
Huéng dan giai: o ’ ’
Trudc hét ta nhan thay rang, muon thyc hién dugc mot phép tinh tién B B’
bién AABC thanh AA'B'C' thi phai co diéu Kign, hai tam gidc ABC l
va A’B’C’ ohair nam trén hai mat phang song song (hoic tring
nhau) vd AB=A'B’,AC = AC.

c’
C

Khi d6 phép tinh tién theo vecto u=A'A bién AA'B'C' thanh AABC va phép tinh tién theo vecto
v=A"A bién AA'B'C' thanh AABC. Nhu vay chi c6 hai phép tinh tién bién tam giac nay thanh
tam giac Kia.
Cau 13: Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’. Goi |, J lan luot 13 trung diém cua cac canh AD, BC.
Phép tinh tién theo vecto U =%ﬁ bién tam giac A'lJ thanh tam giac

A.C’CD B. CD’P v¢i P la trung diém cua B’C’
C. KDC v¢i K 1a trung diém cua A’D’ D.DC’D’
Hwéng dan giai:

Goi T Ia phép tinh tién theo vecto U = %E . Tacéd '
p— p— ! p— I I
T(1)=DT(3)=CT(A)=K i
Vay T (AA'1J) = AKDC. /)
Rl ik g
Chon dap an C. ' ol y
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Cau 14: Cho hai mt phang (o) va (B) song song véi nhau. Véi M 1a mot diem bét ky, ta goi M, la
anh ctia M qua phép d6i ximg Do va M, la anh cia M, qua phép doi xang D Phép bién hinh f =
Do oDB Bién diém M thanh M, la

A. Mot phép bién hinh khéac B. Phép dong nhat

C. Phép tinh tién D. Phép dbi xng qua mat phang
Huwéng dan giai: 7

Goi I, J lan luot 1a trung diém cua
MM, MM, (1 €(a),d €(B))

s

-

y U
|
|

Suy ra:

MM, =2(1M; +M,J ) = 21 =u (Khong dbi) / /
Vay M, Ia anh ciia M qua phép tinh tién u.
Chon dap an D.
Cau 15: Trong khdng gian mot tam giac déu c6 may mat phang dbi xing?

Al B. 2 C.3 D.4
Huwéng din giai: o ’ 7 ’ 7
Trong khéng gian, vdi tam giac déu bat ki ABC cé bon mat phang doi xang. Do 1a: Ba mat phang
trung truc caa ba canh va mat phang chita AABC .
Chon dap an D.
Cau 16: Cho hinh hop chit nhat ABCD. A’B’C’D’ ¢6 céc kich thuéc la a, b, ¢ (a<b <c). Hinh hop
chir nhat ndy c6 may mit dbi xirng

Al B. 2 C.3 D.4
Huwéng din giai: ’ 7

Hinh hop chit nhat ABCD. A’B’C’D’ c6 3 mit déi ximg, d6 1a cac mat phiang trung truc AB, AD,

AA’.
Chon dap an C.
Cau 17: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng va SA vudng gdc vsi (ABCD). Hinh
chép nay c6 mat déi xing nao?

A. Khang c6 B. (SAB) C. (SAC) D. (SAD)

Huwéng din giai:
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Taco: BD L (SAC) va O la trung diém cua BD. Suy ra (SAC) la s
mit phang trung truc cua BD. Suy ra (SAC) la mat déi xung cia

hinh chdp, va day 1a mat phang duy nhat.
Chon dap an C.

B C
Cau 18: Trong khong gian cho hai diém | va J phan biét. Vi mdi diém M ta goi M, Ia anh cua M qua
phép d6i xirng tdm D, , M, 1a anh ctia M qua phép dbi xang tdm D, . Khi d6 hop thanh caa D, va D,
bién diém M thanh diém M, la

A. Phép d6i xing qua mat phang B. Phép tinh tién
C. Phép dbi xtng tam D. Phép dong nhat
Huwéng dan giai:
Ta co:

_ : 3
Do d6: / \

MM, =2(IM; + M,J | =21 (khong di) e

—

Vay M, Ia anh ciia M qua phep tinh tién theo vecto u =21J .
Chon dap an B.
Cau 19: Trong cé4c hinh duéi day, hinh ndo khong cé tam déi xang
A. Hinh hop B. Hinh lang tru t&r gidc déu
C. Hinh lap phuong D. Tt dién déu
Huwéng din giai:
e Hinh hop c6 mot tim dbi xang 14 giao diém cua bdn duong chéo
e Hinh ling try tt giac déu, hinh lap phuong 1a cac hinh hop dic biét nén c6 mot tam d6i xtng
e Tt dién déu khong co6 tam ddi xang.
That vay, gia st i dién déu ABCD c6 tam déi xng O.
Nhan thay cac dinh A,B,C,D khéng thé 1a tam doi xing cua tir dién ABCD, nén anh caa A qua
doi xtrng tam O 1a mot trong ba dinh con lai, néu D, (A) =B thi O la trung diém ciia AB, nhung
trung diém cua AB ciing khong thé 1a tam dbi xang cua ABCD.
Cau 20: Hinh chdp tir giac déu c6 may mat phang doi xing
Al B. 2 C.3 D.4
Huwéng din giai:
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Hinh chép tir giac déu c6 4 mat phang dbi xing d6 1a:
(SAC),(SBD),(SMN),(S13), véi M, N, I, J lan luot 1a trung diém
cua

AB, CD, DA, BC

Chon dap an D.

Cau 21: Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ taim O (tam ddi xang). Anh cia doan thang A’B qua
phép d6i xirng tm D, 14 doan thang

A. DC' B. CD' C. DB’ D. AC'
Huwéng din giai: ‘e g
Taco A
n PEEY A
DO(A')=C; DO(B)zD' AN
v d
Do d6 \\\ | /}:
I . 5
D, (AB)=CD ,;Lk-——L\-—— "
- A

Chon dap an B. o .
Cau 22: Trong khong gian cho hai duong thang song song a va b. Véi méi diém M ta goi M, la anh
cia M qua phép ddi xang tim D,, M, Ia anh cia M qua phép ddi xtng tdm D, . Khi d6 hop thanh cua
D,o D, bién diém M thanh diém M, Ia

A. Phép d6i xang truc B. Phép ddi xirng qua mat phang
C. Phép d6i xang tam D. Phép tinh tién
Huéng dan giai: 7
Goi I, J lan Iugt 13 trung diém cia MM, MM, : s

Cac diém M,M;,M,,1,J cing nam trén mot mat phang (P)

M,

vubng goc vaia va b tai | va J.
Ta co: )

P\ M

M,

D, (M)=M, = MM =2IM,
D,(M,)=M, = MM, =2M,J

Suy ra: MM, = 2(1M; +M,J ) =213 =u (khong d6i)
Chon dap an D.
Cau 23: Trong khdng gian cho hai hai mat phang () va (B) vudng goc véi nhau. Véi mdi diem M ta
goi M, la anh ciia M qua phép doi ximg tdm D,, M, la anh cua M qua phép doi xing tam D, . Khi
d6 hop thanh ciia D,oD, bién diém M thanh diém M, la

A. Phép tinh tién B. Phép ddi xirng qua mat phang
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C. Phép dbi xtng tam D. Phép dbi xung truc
Huwéng din giai:
Goi I, J, O lan luot 13 trung diém caa MM, ,M,M,,MM, ( véi /

MM, L (o) va I e(a),MM, L(B) va J €(B))

Taco: 10//M,;M, nén 10 L (B), do d6 néu goi a Ia giao tuyén \
cia (a) va (B) thi 10 La va Oca. Suy ra hai diém M va \ _____

M, d6i xirng nhau qua dwdng thang a. N | ;

Vay hop thanh cia D,0D, bién diém M thanh diém M, 1a phép dbi xing qua duong thang a,

Chon dap an D.
Cau 24: T dién déu co may truc ddi xing
A. Khéng c6 B.1 C.2 D.3
Huéng dan giai: ’ 7 7 ’
T dién déu c6 ba truc doi xirng do 1a ba dwong thang di qua trung diém caa cac cap canh doi cia no.
Chon dap an D.
Cau 25: Hinh chop tir gidc déu c6 may truc ddi xang?
A. Khéng cé B.1 C. 2 D.3
Huwéng dan giai: ‘ ’ ’
Hinh chdp tir giac déu c6 1 truc doi xing do la truc ciia dudng tron ngoai tiép day.
Chon dap an B.
Cau 26: Hinh vubng c6 may truc dbi xang?
A. 2 B.3 C. 4 D.5
Huwéng dan giai: ’
Trong khéng gian, hinh vuéng cd 5 truc doi xang, do la:
e Hai duong thang chira hai duong chéo AC, BD
e Puong thang di qua trung diém ciia AB, CD va duong thang di qua trung diém cia AD va BC
e Truc ngoai tiép duong tron ngoai tiép hinh vudng
Chon dap an D.
Cau 27: Tim ménh dé dung trong cac ménh dé sau
A. Néu hinh H ¢ truc dbi xing thi né c6 it nhat mot tam ddi xang.
B. Néu hinh H c6 mat d6i xang thi nd c6 it nhat mot truc di xang.
C. Néu hinh H c6 mat dbi xirng va cd truc ddi xang thi nd co it nhat mot tam ddi xung.
D. Néu hinh H c6 mit dbi xtrng va c6 tam ddi xing nam trén mat d6i xang thi nd ¢é it nhat mot tam
d6i xang.
Huwéng din giai: ‘ ’ ’
e Hinh chép tir giac déu c6 mot truc doi xang, nhung khong cé tim doi xiang. Nhw vay A sai
e Hinh chép S.ABCD c6 SA L (ABCD) c6 mat phing déi xing 1a (SAC), nhung hinh chop nay
khong cd truc di xang. Nhw vay B sali
e Hinh chop ta giac déu c6 4 mat ddi xang va cd mot truc ddi xang, nhung khong co tam doi
xung. Nhw vay C sai
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Chon dap an D.
Cau 28: Cho mot bét dién déu. Cac khang dinh ding la:
1. Bat dién deu c6 dung 12 canh
2. Bét dién déu c6 dang 8 dinh
3. Bét dién déu néu cb canh bang a thi s€ ndi tiep mot mat cau co ban kinh bang R = %
4. Ghép hai khdi tir dién déu ta duoc mot khdi bat giac déu
A1l 2 . B.3;4 C. 13 . D.1;3;4 )
Béat dién déu thi chi c6 6 dinh. Ngoai ra ghép hai ta dién déu thi khdng dem duogc két qua gi.
Chon dap an C.

Cau 29: Hinh da dién trong hinh v& c6 bao nhiéu mat?

A. 6. B. 10. C.12 D. 11.
Huéng din giai:

DPém day hinh chép c6 5 mat va 5 mat cua lang tru va 1 mat day. Vay ¢ 11 mit.
Chon dap an D.

Cau 30: Cho bdn hinh sau day. Ménh dé nao sau déy sai :
A. Khbi da dién A khong phai la khdi da dién déu.
B. Ca 4 khéi da dién A, B, C, D déu la khdi da dién Idi.
C. Khéi da dién C l1a khdi da dién 10i
D. Khéi da dién B 1a khdi da dién 15i

D

Khbi da dién A co 5 dinh nén khéng thé 1a da dién déu
Khéi da dién D khong phai la khbi da dién 16i
Khbi da dien B,C la khdi da dién 16i

Chon dap an B.

Cau 31: Hinh nao sau day khong phai la hinh da dién ?
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A. B.

Huwéng din giai:
Phan tich: Ta nhé lai cac kién thic vé hinh da dién nhu sau:
Hinh da dién 1a hinh duroc tao béi mét sé hitu han cdc da gide théa man hai tinh chdt:
a. Hai da gidc bdt Ki hodc khéng c6 diém chung, hogc ¢ mér dinh chung, hodc ¢6 mét canh
chung.
b. Mdi canh ciia da gidc la canh chung cia diing hai da gidc.
Ta thay hinh A vi pham tinh chét thtr hai trong diéu kién dé c6 mot hinh da dién. Ta thdy canh ¢
gitra khéng phai 1a canh chung ciia diing hai da gidc ma 1a canh chung cua bén da giac.
Chon dap an A.

Cau 32: Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao sai ?

A. Lap ghép hai khdi hop s& duoc mot khdi da dién 16i

B. Khéi tir dién 1a khdi da dién I6i

C. Khéi hop la khéi da dién 16i

D. Khdi lang tru tam gi4c la khbi da dién 16i
Huwéng din giai:

Lip ghép 2 khdi hop chua chic da duoc 1 khdi da dién 10i
Chon dap an A.

Cau 33: Khbi da dién loai {3;4} 1a khdi co :
A. Mbi dinh 1a dinh chung cta dung 3 mat B. Mbi dinh 1a dinh chung cta dung 4 mat
C. Sb dinh 1a 4 D. Sé canh 1a 3
Chon dap an D.
Cau 34: Hinh chop tir gidc déu c6 sé6 mat phang doi xang 1a:
Al B.2 C.3 D.4
Chon dap an B.
Cau 35: Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding ?
A. Hinh lap phuong c6 nhiéu nhat 8 mat phang d6i xung
B. Ton tai mot hinh da dién c6 sé dinh va sé mat bang nhau
C. Ton tai mot hinh da dién c6 s6 canh bang sé dinh
D. Hinh bat dién déu chi c6 8 canh bang nhau
Chon dap an B.
Cau 36: Vat thé nao trong cac vat thé sau khong phai la khéi da dién.

A. B.
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~
/\\ . ﬁ’;t\/\\
< NN Sl L/
LN 7 N />
c. p. TPl
Chon dap 4n C. ‘
Cau 37: So6 dinh ciia mét hinh bat dién déu la ?
A. Mudi hai B. Tam C. Muoi D. Sau

Huéng din giai:

+ Hinh bat dién déu 1a hinh c6 dang nhu hinh bén:
+ Nén sb dinh cua n6 la séu

Chon dap an D.

Cau 38: Trong cac hinh duéi day, hinh nao la khéi da dién?

A. B. C.

Chon dap an A.

Cau 39: Cho mét hinh da dién. Tim khang dinh sai trong cac khang dinh sau:
A. Mbi dinh 14 dinh chung cua it nhat ba canh ~ B. Mdi dinh 1a dinh chung cua it nhat ba mat
C. Mai canh 1a canh chung cua it nhat ba mat D. M&i mat c6 it nhét ba canh

Chon dap an C.

Cau 18: Hinh nao dudi day khéng phai la hinh da dién?

4o !

- |
| |
1 |
]

.J’L_____ ‘ //)______
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
A. Hinh 4. B. Hinh 3. C. Hinh 2. D. Hinh 1.

Chon dap an B. o L
Cau 40: Trong hinh bat dién déu so6 canh gap may lan s6 dinh.

A. 4 B. 3 C.2 D.3
3 2
Hwéng dan giai: E

Hinh bat dién déu ¢ 12 canh va 6 dinh. Nén s6 canh gap 2 lan s dinh
Chon dap an C.
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Cau 41: Mbi dinh caa bét dién déu 1a dinh chung cua bao nhiéu canh ?
A.3 B.5 C.8 D.4
Huéng din giai:
Ta c6 hinh v& hinh bét dién déu nhu sau:
Chon dap an D.
Cau 42: Khoi da dién déu loai {5;3} c6 tén goi la:
A. Khbi lap phuong B. Khéi bét dién déu
C. Khéi musi hai mat déu D. Khéi hai muoi mat déu.
Huwéng din giai:
D& nhan biét khéi da dién déu loai {5;3} Ia khoi muoi hai mat déu.
Chon dap an C.
Cau 43: Trong cac ménh dé sau, hay chon ménh dé dung. Trong mot khdi da dién thi:
A. Méi dinh 1a dinh chung cua it nhat ba mat. B. Hai canh bat ki c6 it nhat mot diém chung.
C. Hai mit bat ki c6 it nhat mot diém chung.  D. Hai mat bat ki ¢6 it nhat mét canh chung.
Huwéng din giai:
Xét hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ thi AB//A’B’: cau B) sai
ABCD // A’B’C’D’: cau C) va D) sai. Vay cau A) déng.
Chon dap an A.
Cau 44: Néu ba kich thudc cuia mot khéi chir nhat tang 1én 4 1an thi thé tich cua no ting lén:
A. 4 lan B. 16 lan C. 64 lan D. 192 Ian
Huwéng din giai:
4= 64 nén
Chon dap an C.
Cau 45: Cho khdi chop S.ABCD c¢é day 1a hinh binh hanh.Mit phang (SAC) chia khbi chop S.ABCD
thanh may khéi ta dién.
A. 4 B.3 C.2 D.6
Huéng dan giai:
Viy ta ¢6 2 cac khdi tir dién 1a : SABC, SACD
Ta chon dap an C

S

Cau 46: Hinh bat dién déu cd bao nhiéu mat phang ddi xing

A. 2 B.4 C.6 D.9
Huwéng din giai:

Hinh bat dién déu c6 9 mat phang ddi xang:
Chon dap an D.
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Cic Mit Phiing Déi Xing Hinh Bit Dién Déu

Quy luét tim cac mat phang ddi xing: Do tinh chat d6i xing nhau, nén ctr di tir trung diém cac canh
ra ma tim. Pam bao rang néu chon 1 mp d6i xitng nao thi cac diém con du phai chia déu vé 2 phia. Vi
du chon mit phang ABCD lam mp d6i xang thi 2 diém S va S' 1a 2 diém du con lai phai di xang nhau
qua ABCD. Néu chon SBS'D thi con 2 diém du 1a A va C ddi xang nhau qua SBS'D,..

CAu 47: C6 thé chia khdi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ thanh bao nhiéu khéi tr dién bang nhau ma
mbi ttr dién c6 bon dinh thugc tap cac diém {A,B,C,D, A',B',C",D'} ?
A. Sau B. V0 s6 C. Hai D. Bén
Hwéng dan giai: ) .
+ Chia khoi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ thanh 2 khoi lang tru bang
nhau ABC.A'B'C' va ADC.A'D'C’
+ Xét khdi lang tru ABC.A'B'C’ va ndi cac duong nhu hinh vé sau day
Hai khéi tr dien ABCA',C’'BCA’ bang nhau vi chling d6i xiing véi nhau
qua mit phang (BCA') :
Hai khéi tr dien C'BCA’,C'BB'A’ bang nhau vi chiing d6i xang véi nhau P ST B
qua mat phang (A'BC')

S

RS

Nhu vay khéi ling tru ABC.A'B'C’ dugc chia thanh 3 khéi ta dién
ABCA',C'BCA’,C'BB'A’ bang nhau.
+ Lam tuong ty nhu vay Voi khéi lang tru ADC.A'D'C’ ta ciing chia
duoc 3 khoi tir gién béng nhau. ’ i
+ Vay, ta c6 thé chia khoi lap phuong thanh 6 khoi tir dién bang nhau.
Chen dap an A. A,
Cau 48: Thé tich cua khdi da dién tao bai hinh sau la:
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14 cm
4 cm
15 cm
j 7 cm
6cm
A. 328cm? B. 456¢cm® C. 584cm?® D. 712cm®

Huwéng din giai:
V’ 1a khdi 16n ¢6 day 14cmx15cm
V13 khdi nho c6 day 8cmx8cm
Thé tich khdi can timV =V’ - V’= 584 cm®
Chon dap an C.
Cau 49: Cho khéi tir dien ABCD . Lay mot diém M nam giira A va B, mot diém N nam giira C va D.
Béang hai mat phang (MCD) va(NAB) ta chia khéi tir dién da cho thanh 4 khéi tir dign:
A. AMCN, AMND, BMCN, BMND B. AMCN, AMND, AMCD, BMCN
C. BMCD, BMND, AMCN, AMDN D. AMCD, AMND, BMCN, BMND
Huwéng dan giai:

Ta co hinh vé:
Nhin vao hinh v& ta thdy MN Ia giao tuyén caa hai mat phang (MCD) va (NAB), khi d6 ta thiy tir
dién d4 cho duoc chia thanh bdn tt diegn ACMN, AMND, BMNC, BMND.
Chon dap an D.
Cau 50: Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh thang vudng tai A, B. AB=BC=a, AD=23;
SA L (ABCD). Nhan dinh nao sau day dung
A. ASCD vuéng B. ASCD can C. ASCD déu D. ASCD vubng can
Huwéng din giai: s
SA L (ABCD) =>SA 1 CD(1)
Goi la trung diém cua AD. Tt giac ABCI 1a hinh vudng
Do d6: ACI = 45°(¥)
Mat khéac, tam giac CID la tam giac vuéng can tai |
=>BCl = 45° (**)
=>CD L (SAC) =>CD L SC => ASCD vudng
Chon dap an A.
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Cau 51: Mot hinh hop chit nhat c6 duong chéo chinh bang 3 thi thé tich I6n nhat bang:
A. 33 B. 3 C.9 D. 6
Huwéng din giai:
Goi ba canh hinh hop chit nhat 14 a;b;c. Khi d6: a? +b® +¢®> =9 va V =abc . Do d6, ap dung bét dang

2 k2, A28
thirc Cauchy ta c6 ngay: V = abc =+/a*b’.c* < \/[m] =33

3
Vay thé tich 16n nhét bang 3v/3 khi hinh hop 13 hinh Iap phuong.
Chon dap an A.

Cau 52: S6 mit phang ddi xang cua tir dién déu 1a:
A. 4. B.8. C. 6. D. 10.

B
Ta dién déu c6 mat phang d6i xang 13 mat phang tao boi mot canh véi trung diém cua canh dbi
dién cua no.
Chon dap an C.
Cau 53: Hinh lap phuong c6 may mit phang ddi xtang ?
A. 6 B.7 C.8 D.9
Hwéng dan giai:
Hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ ¢6 9 mat phang ddi xung d6 1a
e Ba mit phang trung truc caa cac canh AB, AD, AA’
e Sau mit phang chaa 6 duong chéo caa hinh 1ap phuong
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Cic Mit Phiing Déi Xing Cia Hinh Lip Phuong
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Chon dap an D.
Cau 54: Cho khdi chop tir giac déu S.ABCD c0 tat ca cac canh déu bang a. Vé phia ngoai khdi chdp
nay ta ghép thém mot khdi chop ta dién déu c6 canh bang a, sao cho mot mat cua khdi ta dién déu
tring voi mot mat cua khdi chop d cho. Hoi khbi da dien mai lap thanh c6 may mat?
A.5 B. 6 C.7 D.9

Huwéng din giai:

Chon dap an A.

Khéi lang try lap thanh 1a mot khdi ling try tam

giac nén c6 5 mat

Cau 55: Cho khdi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C'. Vé phia ngoai khéi ling tru nay ta ghép thém
mot khdi lang tru tam giac déu bang véi khdi ling tru ¢4 cho, sao cho hai khi lang try ¢ chung mot
mat bén. Hoi khbi da dién mai lap thanh c6 may canh?
A. 9 B. 12 C.15 D. 18
Huwéng din giai:
Chon dap an B.

|
Khéi lang try Iap thanh 1a mot khéi lang tru ding — ;
ti gidc nén co 12 canh R |
o i
_____ I c—--= Y .
File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 22

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay



Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

Cau 56: Trong cac khdi da dién dudi day, khdi nao c6 sé canh cd thé la mot s 16?
A. Khéi chop: B. Khdi t& dién;
C. Khéi hop; D. Khéi ling tru.

Huwéng din giai:

e Khdi chdp n- giac c6 tong sé canh bang 2n

e Khéitir dién c6 6 canh r\/_ff-f’?
e Khéihop cé 12 canh If g /'
e Khéi ling tru n-giac vai n 1a mot s Ié thi sé canh 1a / .
3n, la mét Sé lé. f | .'I
Vi du: xét lang tru tam giac ABC.A'B'C' ¢c6 9 canh la mot l& _J, - o=
sb lé e

Chon dap an D.
CAu 2. Trong céc khdi da dién dudi day, khdi ndo c6 s mat ludn 1a sé chin?

A. Khbi lang try; B. Khéi chop;
C. Khéi chdp cut; D. Khéi da dién déu.

Huwéng din giai:

e Khdi lang tru n-giéc vaéi n 1a sé 1é c6 sé mat bang n+2 la mot 4 c
s6 1é ,
Vi du: Lang tru tam giac ABC. A’B’C’ ¢6 s6 mt 1a 5.
e Khdi chép n-giac véi n 1a sé chan, thi s mat caand 1a n+1 1a s
mot so 1
Vi du: Hinh chép S.ABCD c6 day 1a tir gia va s6 mat 1 5.
~ D
e Khdi chép cut: Tuong tu nhu khdi lang tru Y e
Vi du: Khdi chop cut tam giac ¢ sé mat 1a 5.

e Trong khdng gian ba chiéu, c6 dang 5 khdi da dién déu, chung 1a cac khdi da dién duy nhat co tat
Ca cac mit, cac canh va cac goc ¢ dinh bang nhau. Chang duoc gidi thiéu trong cac hinh dudi day:
Nim khdi da dién déu

T dién déu

Khéi lap phuong

Khdi tdm mat déu

Khbi muoi hai
mat déu

Khéi hai muoi
mat déu
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Tén cua chung goi theo s6 mit cua mdi khoi twong tmg 12 4, 6, 8, 12, va 20.
Cac khdi nay déu c6 s6 mat 1a chin.
Chon dap an D.
Cau 57: Tim ménh d¢é sai trong cAc ménh dé sau:
A. Khbi tir dién déu c6 6 canh B. Khéi lap phuong c6 12 canh
C. Sb canh caa mot khdi chop la chin D. Khbi 8 mit déu cé 8 canh
Huwéng din giai:
Chon dap an D.
Vi khéi 8 mat déu c6 tat ca 12 canh
Ta nhac lai nhu sau: Mdi khdi da dién déu c6 thé xac dinh bai ky hiéu {p, q} trong d6
p = s cé&c canh cuia mdi mat (hoic s6 cac dinh ciia mdi mat)
q = s6 c4c mat gap nhau & mot dinh (hoic sé cac canh gap nhau & mdi dinh).
Khi hiéu {p, q} 1a dic trung vé s6 lwong cia khéi da dién déu. Ky hiéu {p, q} cua nim khdi da dién
déu duoc cho trong bang sau.

Khbi da dién déu S6 dinh | Sb canh | S6 mat | Ky hiéu {p, q}
Khéi dién déu 4 6 4 {3, 3}
Khébi Lap Phuong 8 12 6 {4, 3}
Khbi Tam Mat Béu 6 12 8 {3, 4}
Khbi Muoi Hai Mat Béu 20 30 12 {5, 3}
Khbi Hai Muoi Mit Béu 12 30 20 {3, 5}

Loi binh: Ta cé thé dung phuong phap loai trir nhu sau
A. Khdi ta dién déu c6 6 canh. .
Piing vi c6 3 canh bén + 3 canh day. Nhu vay tong 12 6.
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B. Khéi lap phuong ¢6 12 canh.
Pung Vi ¢d 4 canh bén + 2 mit ddy (moi mat 4 canh). Vay |
tong la 12

C. S6 canh caa mot khdi chop 1a chin :
Piing. Ta cd thé lay 2 vi du sau
Chop tam giac c6 6 canh, chop tir giac cé 8 canh,...

Chon dap an D.
Cau 58: Trong mot khdi da dién 16i vai cac mat 1a cac tam giac, néu goi C 1a sé canh va M 1a sé mat
thi hé thirc nao sau day dtng?
A. 2M =3C B.3M =2C C. 3M =5C D.2M =C
Huwéng din giai:
Vi méi mat 1a tam giac va c6 M mat, nén s6 canh 1a 3M. Nhung mdi canh 1a canh chung cua dung
hai mat nén C :%. Vay 2C =3M.

Chon dap an B.
Cau 59: Trong mot khdi da dién 16i ma mdi dinh chung cua ba canh, néu goi C 1a s6 canh va P 1a sb
mat thi hé thirc nao sau day dung?
A. 3b=2C B. 3b=C C. 4b=3C D.C=2b
Huwéng din giai:
Vi c6 B dinh, ma mdi dinh ¢ 3 canh chung nén sé canh 3D. Ma cir mot canh thi ¢6 2 dinh nén ta c6
C =%. Viy 2C =3D.
Chon dap an A.
Cau 60: Mot khdi da dién 16i 10 dinh, 7 mat. Vay khéi da dién nay cd may canh?
A. 12 B. 15 C. 18 D. 20
Huéng din giai:
Ap dung dinh 1i Ole: P—C+M =2<10-C+7=2<C =15.
Chon dap an B.
Cau 61: Khdi 12 mat déu {mdi mat la ngii gidc déu} c6 may canh?
A. 16 B. 18 C. 20 D. 30
Huwéng din giai:
Vi mdi mit 1a ngii giac déu va c6 M mat {M=12}. Nhung mdi canh la canh chung cta ding hai mat

5M 512

nén C =— 30.
2 2

Chon dap an D.
Cau 62: Khdi 20 mat déu {mdi mat 1a tam giac déu} c6 may canh?
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A. 16 B. 18 C. 20 D. 30
Huwéng dan giai:
Vi mi mit 1a tam giac déu va c6 M mat {M=20}. Nhung mdi canh la canh chung cta ding hai mat
nén C = 320 = 30.
2
Chon dap an D.
Cau 63: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
A. S6 dinh va s6 mat caa mot hinh da dién ludn bang nhau;
B. Ton tai hinh da dién c6 sb dinh va sé canh bang nhau;
C. Ton tai mdt hinh da dién c6 s6 canh bang sé dinh
D. Ton tai mot hinh da dién c6 s6 canh va sé mat bang nhau
Hudéng dan giai:
A. S6 dinh va s6 mat caa mot hinh da dién ludn bang nhau.
Ménh dé sai vi
Cho hinh lang try ABC. A’B’C’: C6 5 mat nhung c6 6 dinh.

B. Ton tai hinh da dién c6 sb dinh va sé canh bang nhau. La
ménh dé ding
Vi du: Hinh chop tam giac, hinh chop tir giac

C, D khdng thé xay ra. Nén ménh dé sai
Cau 64: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
S6 cac canh cua hinh da dién ludn
A. L6n hon hoic bang 6 B. I6n hon 6 ‘
C.16n hon7 D. 16n hon hoac bang 8
Hudéng dan giai:
Chon dap an A.
Vi du hinh chép tam giac hozc hinh tir dién thi canh cua n6 bang 6.
Cau 65: Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
S6 cac dinh, hoic cac mit caa bat ky hinh da dién ludn
A. L6n hon hoic bang 4 B. 16n hon 4 ‘
C. 16n hon 5 D. 16n hon hoac bang 5
Huwéng din giai:
Chon dap an A.
Vi du hinh chép tam giac hozc hinh tir dién thi canh s mit caa nd bang 4.
Cau 66: Cho da dién (H) co tat ca cac mat déu la tam giac. Khang dinh nao sau day dung?
A. Tong cac mat caa (H) ludn 1a mot sb chan
B. Tong cac mat cua (H) ludn gap doi tong sb dinh cua (H)
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C. Tong s6 cac canh cua (H) 1a mot sé khdng chia hét cho 3
D. Tong s céc canh cua (H) ludn gap doi tong sé cac mat cua (H)
Huwéng din giai:
Goi tong s6 mat caa (H) 1a M va tong sb cac canh caa (H) 1a C.
Ta c6: 3M =2C. Suy ra M la mot sé chan.
Chon dap an A.
Vi du: Xét hinh tir dién ABCD
e Tong cac miat 1a 4 (chan)
e Tong cac mat 1 4, tong dinh 1a 4. Nhu vay, tong cac mat cua khéng
thé gap doi tong sb dinh caa, nén nd 1a ménh dé sai.
e Tong céc canh 13 6, s6 nay chia hét cho 3. Nhu vay cau C sai.
e Tong sb canh 1a 6, tong cac mat 1a 4. Nhu vay khdng thé tong céc
canh gap doi tong cac mat dugc. BT -

Cau 67: Trong cac loai khdi da dién déu sau, tim khbi da dién c6 sé canh gip d6i sb dinh
A. Khbi 20 mat déu B. Khéi lap phuong
C. Khdi bét dién déu D. Khdi 12 mat déu

Hwéng dan giai:
Khdi bat dién déu co canh 1a 12 va c6 sb dinh 13 6.

Chon dap an C.

Cau 68: Trong cac loai khdi da dién déu sau, tim khbi da dién c6 sé dinh va sé mat bang nhau
A. Khbi 12 mat déu B. Khéi lap phuong
C. Khdi bét dién déu D. Khéi ta dién déu

Hwéng dan giai:
Khéi tir dién déu ¢ sé mat 1a 4 va sb dinh 1 4.

Chon dap an D.

Cau 69: Mbi dinh cuia bat dién déu 1a dinh chung ciia may canh?

A. 3 B. 4 C.6 D.5
Hwéng dan giai:
Ta thay mdi dinh 1a dinh chung cta 4 canh. s
Vi du: Xét dinh B, thi B la dinh chung cua 4 canh: BA, BS,
BC, BS’.
Chon dap an B. D
B

Cau 70: Cho khéi da dién déu. Khang dinh nao sau day sai

A. S6 dinh caa khéi lap phuong bang 8 B. S6 mat cua khéi tir dién déu bang 4
C. Khéi bat dién déu la loai {4;3} D. S6 canh cua bay dién déu bang 12.
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Huwéng din giai:
Khéi bat dién déu 1a loai {3;4}.
Chon dap an C.
Cau 71: Cho khéi chop c6 day 1a n-giac. Ménh dé nao sau day dung?
A. S6 mat cia khdi chop la 2n B. S6 canh caa khdi chop la n+2
C. S dinh bang s6 mat va bang n+1 D. S dinh cua khbi chop 1a 2n+1
Huwéng din giai:

C
Hinh chop tam giac c6 4 mat va 4 dinh Hinh chop ti giac c6 5 mat va 5 dinh
Chon dap an C.
Cau 72: Khéi da dién 16i déu c6 s6 mat nhiéu nhat 1a:
A. 12 B. 30 C.8 D. 20
Huwéng din giai:
Pa dién 15i déu c6 s6 mat nhiéu nhét a da dién 20 mat va né cé 30 canh.
Chon dap an D.
Cau 73: Trong cac ménh dé sau ménh dé nao 1a dung?
A. Khéi da dién déu la khdi da dién c6 tat ca cac canh bang nhau
B. Khi da dién déu la khdi da dién c6 tat ca cac mit 1a cac da giac déu
C. Khéi da dién déu 1a khéi da dién c6 tat ca cac mat 1a cac da giac déu bang nhau va céc canh bang
nhau
D. C6 vo s6 khbi da dién déu 16i khéng c6 ciing sé canh
Chon dap an C.
Cau 74: Trong cac ménh dé sau, ménh d& nao sai?
A. Hinh lap phuong la da dién
B. Tu dién 1a da dién I6i
C. Hinh hop 1a da dién 16i
D. Hinh tao boi hai tir dién chung day ghép véi nau 1a mot da dién I5i.
Huwéng din giai:
Hinh lap phwong 14 chan chin 1a da dién déu nén ménh dé A dung
Tu dién 14 da dién 16i ciing 1a ménh dé ding
Hinh hop 1a da dién 161, day 13 ménh dé dung
Chon dap an D.
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THE TiCH HINH CHOP

A-LY THUYET TOM TAT
1) Néu khoi chop da cho ¢ chiéu cao h va dién tich day B thi thé tich tinh theo céng thiuc V = gB.h

2) Néu khdi chop can tinh thé tich chwa biét chiéu cao thi ta phai xac dinh dwoc vi tri chan duong cao
trén day.

a) Chop c6 canh bén vudng goc chiéu cao chinh 1a canh bén.

b) Chdp c6 hai mdr bén vuéng géc day dwong cao | giao tuyén cua hai mdat bén vuéng géc day.

¢) Chép ¢6 mdt bén vudng goc ddy chiéu cao cia mdt bén vuéng géc day.

d) Chdp d@éu chiéu cao hg tir dinh dén tam da gidc day.

e) Chép c6 hinh chiéu vudng goc cia mét dinhlén xuong mdt day thugc canh mat day dwong cao la
tir dinh téi hinh chiéu.
Chu y: Céac cong thuc tinh dién tich day

a) Tam giac:
S :ia.ha = 1b.hb = ic.hC S :ibcsinA :ica.sin B= 1absin C
2 2 2 2 2 2
abc
=5 o S=pr e S=/p(p—2a)(p-b)(p-c)
e AABC vudng tai A: 25=AB.AC=BCAH
2
e AABC déu, canh a: S= a ;/5
b) Hinh vudng canh a: S =a® (a: canh hinh vuéng)
¢) Hinh chir nhat: S=a.b (a, b: hai kich thudc)

d) Hinh binh hanh ABCD: S = d4y x cao = AB.ADsinBAD
&) Hinh thoi ABCD: S=AB.ADsInBAD = %AC.BD

. 1 . s
f) Hinh thang: S= E(a +b).h (a, b: hai d4y, h: chiéu cao)

1
g) Tu giac ABCD c6 hai duong chéo vudng goc: S= EAC.BD
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B - BAI TAP ‘
HINH CHOP PEU

Cau 1: Thé tich (cm®) khéi tir dién déu canh biing %cm la:

A 2 g, 22 c A3 3
3 81 81 18
Hwéng dan giai:
22

. . A as x : 2
Goi canh tir dién déu la a. D¢ dang tinh dugc V = . TR Thay a = % ta dugc V = L

Chon dap 4n B. ) ‘
Cau 2: Thé tich cua khoi bat dién déu canh a la:

A. a3£ B. a3£ C. a3£ D. a%\/6
3 6 2
Hwéng dan giai:
X or , £ - . Ly, X , 3 2 AL R ar \ a3\/E
The tich caa khoi chop tir giac déu co cac canh bang a cd thé tich la V= 5

V2

Ma thé tich caa khdi bét dién déu bang 2V1. Do d6 thé tich khéi bét dién déu la V= a3? .

Chon dap an A. ’
Cau 3: Kim ty thap Ké-op ¢ Ai Cép dugc xay dung vao khodng 2500 ndm truéc Cong nguyén. Kim tu
thap nay la mot khoi chop tar giac déu cb chiéu cao 147m, canh day dai 230m. Thé tich V cua khoi
chop do 1a?
A.V =2592100m3  B.V =7776300m3  C.V =2592300m3  D.V =3888150m3
Huwéng din giai:
+ Thé tich cua kim ty thap Ké - dp 1a V = %.147.2302 =2592100m?
Chon dap an A. ‘ . ’ 7
Cau 4: Cho hinh chdp tir gidc deu S.ABCD co canh ddy bang a, tat ca cac canh bén tao véi mét phang
day mot goc 60°. Thé tich cua khdi chép S.ABCD Ia:
3 3 3 3
26 g, 23 c.Z p, &3
3 2 3 6
Hwéng dan giai: ‘
Goi H 1a giao diém cua AC va BD. Do S.ABCD la chop déu
nén SO L (ABCD)

Theo gia thiét ta c6 SAO = SBO = SCO= SDO = 60°

a\/E\f_a6
2 2

A

Trong tam gidc OBS ta c6 SO = OB.tan60° =

Thé tich khéi chop V :%SABCD.SO :%a2.¥ :%a3\/5

Chon dap an B.

Cau 5: Mot khoi chdp tam giac déu ¢ canh bén bang b, chiéu cao
h. Khi d6 thé tich khoi chdp la:
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\/§ 2 2 \/§ 2 2 \/§ 2 2 \/§ 2 2
A (0 =h%)b B. (b ~h*)h C. 5o ~h)h D. (" ~h)

Huwéng dan gidi:
Goi M la trung dieém BC cua hinh chép S.ABC va H la hinh

chiéu cua S trén mat phing (ABC). Khi d6 AH=+b? —h? , S
AM= g\/b2 —h? . Goi x la canh cua tam giac déu ABC suy ra
[h2 e
v =3 3T 3 e ey
2 2 2
Di¢n tich tam giac ABC: A c
3J3(b? —h? J3
S :¥:VSABC :T(bz—hz)h M
Chen dap an B. ) ) B
Cau 6: Tinh the tich cua khoi chop S.ABCD co tat ca cac canh
bang 1.
PNRE g, 3 c. V2 p. Y2
2 6 6 2
Hwéng dan giai:
Goi O la tdm cua ABCD, tacé V = %.SO.SABCD :% %.1: %

Chon dap an C.
Cau 7: Cho hinh chép tam giac déu cé canh ddy bang a va canh bén tao voi day mot goc 60°. Thé tich

cua khdi chép do6 bang:
3 3 3 3
p EV3 g, &8 c &3 p, &3
12 6 36 18
Hwéng dan giai:
3 3
V:a tancp:a\/g nén

12 12
Chon dap an A.
Cau 8: Cho hinh chép tam giac déu S.ABCD, canh d4y bang a. Mt bén tao v&i mat day mot goc 60°.
Tinh thé tich V caa hinh chép S.ABC.

3 3
A.V:a*@ B.V:a*@
2 6
3 3
C.V:a*@ D.V:a*@
12 24

Huwéng din giai:
Goi cac diém nhu hinh v&. Theo dé suy ra SIA = 60°

Taco Al :a_\/§:> HI :a_3:>SH _a
2 6 2
a’\3
Vay VvV =
Y 24 B

Chon dap an D.
Cau 9: Cho hinh chdp ti giac ddu S.ABCD c6 AB =a, SA=a~/2. Goi M, N, P Ian luot 1a trung diém
cuia cac canh SA, SB va CD. Tinh thé tich V cua tir dien AMNP.
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3 3 3 3
Ay 26 VR C.V:a*@. Dy _ 26
36 48 48 12
Hwéng dan giai:
a6

Goi O la tdm cua day ABCD. Tinh dugc SO:T

1 1 11
Vamnp= Z Vagsp= g Vagcp= gg SO.AB?

Chon dap an .

Cau 10: Cho hinh chép tu gidc déu S.ABCD ¢6 canh ddy bing 2a, géc gitra mit bén va mat dy bang
60°. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD

4a%\3 a’\3 2a%\/3 2a\/6

B. C. D.
3 3 3 3

Huwéng dan giai:
Goi O la tam hinh vudng ABCD, M la trung diém CD. Khi d6
SO la duong cao hinh chép, géc SMO la géc gitta mit bén va
mat day cua hinh chop.

A

oM :%:z?a:a:SO:OM.tanGOO =a+/3. Suyra
1 1 2 4a3\/§
VS.ABCD :§SABCD'SO :g(za) .af: i

Chon dap an A.

Cau 11: Khoi chop déu S.ABCD c0 tat ca cc canh déu bang a.
Khi d6 d¢ dai duong cao h caa khoi chdp la:

A. h=+2a B.hz# C.h=§ D.h=a
Huwéng din giai:
2
h o - az_{ﬂ] a2
2 2

Chon dap an B.

Cau 12: Cho tir dién déu ABCD, goi M, N, P, Q lan luot la ‘ 7
trung di€ém cua cac canh AB, BC, CD, DA. Cho biét dién tich tir giac MNPQ bang 1, tinh thé tich ti
dién ABCD.

A,VZE B_V:& C,Vzﬁ D.Vzﬂ
24 3 24 6
Hwéng dan giai:
o N s 22
Ta chirng minh dugc MNPQ la hinh vuéng, suy ra canh t& di¢n bang 2, V = Y
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Chon dap an B.
Cau 13: Cho hinh chop i gidc déu co tét ca cac canh bing nhau, duong cao ciia mot mat bén 13 a+/3 .
Tinh thé tich V khéi chop do.
a’2 _ a2
3

AV =a\/2 B.V = C.V - 5

Huwéng din giai: ‘
Goi cac dinh cua hinh chép tir giac déu nhu hinh vé bén va dat
canh bing AB=2x. Khi d6 SO=x+/2,0H =x suy ra

1 3J2
SH = x+/3. Vay x=a. Khidé V =3 SO.AB’ = a f
Chon dap an B.
Cau 14: Bé lam mot hinh chop tir gidc déu tir mot tam ton hinh vudng cd — .
canh bang 1++/3, nguoi ta cit tAm ton theo cac tam giac can bing nhau p
MAN , NBP, PCQ, QDM sau d6 gd c4c tam gidc ABN,BCP,CDQ, DAM sao
cho bén dinh M, N, P,Q tring nhau(hinh vg). - y
Biét ring, cac goc ¢ dinh cua mdi tam gidc can la 150°. Tinh thé tich V i
caa khoi chép déu tao thanh. . .
ay B2 g 2 cy-2r308 1
24 3 3 3

Huwéng din giai:

+ AMN = DMQ =15° = AMD =60° = AMAD déu.
Vi vay hinh chép tir gidc déu tao thanh c6 tat ca cac canh bang nhau va biang MA.
MN 2(l+ \/§)

Trong d6, MA = =

2sin75° V6 +v2

+ D& dang ching minh dwoc rang:

2

G N . N N SV x3\/2
“Mgt khai chop tir gidce déu co tat ca cac canh bang X thi cé thétichlaV = g/i 7
+V6i x=+2 thi V :%
Chon dap an B.
: M N

Cau 15: Trong mot cudc thi lam @6 ding hoc tap ban Binh 16p 12S2
cta truong THPT trung Vuong da 1am mot hinh chdp ta giac déu A
bang cach lay mot tdm ton hinh vubng MNPQ c¢6 canh bang a, cit
manh ton theo cac tam giac can MAN; NBP; PCQ; QDM sau d6 go
cac tam giac ANB; BPC; CQD; DMA sao cho bén dinh M;N:P:Q b 5
trung nhau (nAuwe hinh)

thé tich lon nhét caa khéi chop déu la
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3 3 3 3
A2 B & c. 4vi0a D. &
36 24 375 48

Huwéng dan giai:

. . R s o A 2 - 5
Goi canh hinh vudng ABCD la x thi duong cao mat bén la: SM= a\/; X suy ra chiéu cao cua

phdi chép SO = %\/Zaz —2J2ax VayV = %XZ\/ZaZ —2+J2ax 1ap bbt suy ra V 16n nhit tai x =

2J2a
5
3
Tatim maxV = 4\/Toa
375

Chon dap an C.

Cau 16: Cho hinh chop luc giac déu SABCDEF c6 SA =5; AB = 3. Tinh thé tich khdi chp SABCDE.

A. 453 B. 183 C. 5443 D. 153

Huwéng dan giai:
Luu y rang luc gidc ABCDEF 1a luc gic déu va nd giéng nhu xép 6 tam giac déu AOB theo chiéu
kim dong ho. Ta can x4c dinh hai yéu to:
Chiéu cao (dé y tam giac AOB déu nén OA= AB =3): s

h=SO=+SA?—0A® =5°-3? =4

Dién tich dé y dién tich ngii giac ABCDE bang 5 lan dién tich
tam giac AOB nén ta co:

'
T

45./3
S =5.5,05 =5.= AB?sin(60°) = — )
1 453 g
Do d6, ta co: V_—Sh_——.h=15\/§ % E
37 3 4 B O~
Chon dap an D. 1 F

Cau 17: Nguoi ta got mot khéi lap phuong gb dé lay khéi tam mit déu noi tiép nod (tc la khéi co cac
dinh 1a cic tdm ciia cac miat khdi 1ap phuong). Biét cac canh ciia khdi 1ap phuong bang a. Hay tinh thé

tich cua khdi tim mat déu do:
3 3 3 3
AL B. & c. 2 D. &
4 6 12 8
Huwéng din giai:
Dung duogc hinh nhu hinh bén
+ Thay dugc thé tich khdi can tinh bang 2 1an thé tich caa hinh
chép S.ABCD
+ Nhiém vu bay giod di tim thé tich cia S.ABCD
+ ABCD 14 hinh vudng ¢6 tdm O ddng thoi chinh 13 hinh chiéu
cua S 1én mat day
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V2

SO = %; BD = canh cua hinh 1ap phuong =a . Suy ra cac canh cua hinh vuéong ABCD = 7a

v _lg 11(N2)(V2), &
=g 2| e =

S.ABCD g 2 2

a3

S.ABCD —

V =2V

khoi da dién
Chon dap an B. ‘ . 7 7
Cau 18: Cho hinh chop déu S.ABC c6 day canh bang a, goc gitta duong thang SA va mat phang
(ABC) bdng 60°. Goi A, B', C' tuong ting la céc diem d6i xng ciia A, B, C qua S. Thé tich cua
khdi bét dién c6 cac mat ABC, A'B'C’, ABC, B'CA, C'AB, AB'C’, BA'C', CA'B' Ia

3 3 3
Zfa . B. 2./3a°. .3 4f3a

D. .
2 3

A.
Huwéng din giai:
Céch 1: Ta tinh thé tich khéi chop S.ABC:

Goi H 1a tam tam gidc ABC déu canha = CH = . G6c gitra B

a3
3
duong thang SA va mat phang (ABC) bang 60°

1 1 . a3 _ a’\3

—~SCH=60°=SH=a=V.,..=-SHS, =-a. .
S.ABC 3 ABC 3 4 12

2a%/3
V= 2VB.ACA‘C‘ = 2'4VB.ACS = 8Vs.ABc = 3 .

3
Céach 2: Ta c6 thé tich khdi chop S.ABC la:V 45 = al—*f
a%/39

12
Khoang cach tir A dén mat phang (SBC) la:

3a

d(A(SBC)) =75

Tu giac BCB'C' la hinh chix nhét vi c6 hai duong chéo
bang nhau va cat nhau tai trung diém moi duong.

Zaf - BB'=—2af —~Bc=2 339 .

2
Dién tich BCB'C'18:Syeq o = - g@ .

Di¢n tich tam giac SBC la: S, =

C6 SB=

3
Thé tich khdi 8 mat can tim la: V = 2-%0' (A(SBC)) Sscorc. = 2613\@'

Céach 3 (Tham khao Ioi giai cia Ngoc HuyénLB).

Thé tich khdi béat dién dd cho 13 V =2V, .c.pc = 24V, cpe = Vs ppc = sésca.sABC
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Tac6: (SA;(ABC))=SAG = 60°. Xét ASGA vuong tai G :

tan SAG :%@ SG = AG.tan SAG =a.
2 3
vay Vv =8.1sGs, -8.1a2 3 _ 2430
3 3 4 3
Chon dap an A.
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HINH CHOP CO MQT CANH VUONG GOC VOI PAY

Cau 1: Cho tir dién ABCD c6 cac canh BA, BC, BD d6i mot vubng goc vai nhau: 7 ’
BA = 3a, BC =BD = 2a. Goi M va N lan luot la trung diém cua AB va AD. Tinh thé tich khoi chop
C.BDNM

3 3
A.V =83’ B.V:% C.V:% D.V=a’
Huéng dan giai: 7
Khoi chép C.BDNM c6 CB la duong cao nén cd thé tich A
\% :%BC.SBDNM , trong do
+ BD=2a

+ T gidc BDNM la hinh thang vuéng tai B, M do MN la

duong trung binh caa tam giac ABD nén c6 dién tich:

(a+2a) sa 3

s _(MN+BD)BM _ 2 _3a (dvi)
BDNM 2 2 2

Chon dap an C.

Cau 2: Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la hinh cit nhat, SA vudng goc voi mat day (ABCD),
AB =a, AD = 2a. Gdc giira canh bén SB va mit phing (ABCD) bing 45°. Thé tich hinh chép

S.ABCD bing
3 3 3 3
A, o . 2428 c i p. 22
18 3 3 3
Hwéng dan giai:
1 1 2a’ .
\ :§SA'SABCD :§.a.a.2a =3 :1-7
Chon dap an D.
/ \ D
(48 4

B 2a (

Cau 3: Cho khdi chop S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh a, SA=a va vudng goc véi day, M
la trung diém cta SD. Thé tich khoi chép MACD la:
3 3
Al B. L c. L D. a’
4 12 36
Hwéng dan giai: ) 7 . ’ 7 7
Khoang cach tir M dén mat phang day bang nua khodng cach tir S den mat phang déy suy ra the tich
cua khoi chop MACD la:
Vv = 1V L L a’.
2

MACD SACD — , VSABCD — 1~
4 12

Chon dap an B.
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Cau 4: Cho hinh chép S.ABC c6 AB =a, BC = a+/3, AC = a+/5 va SA vudng géc véi mat day, SB tao
V6i day goc 45°. Thé tich caa khéi chop S.ABC la:

3
A @aﬁ B & C. £a3 D. Eé
12 12 12 12

Huwéng din giai:
SB tao voi day goc 45° nén SA=AB=a
Ap dung cdng thuc Hé rong, c6

SABC:\/p(p_AB)(p_AC)(p_BC) (p

- 0B B2+ B+ B)[L - 5]+ B 5 - T

4

~ AB+BC+CA]
2

(str dung may tinh d tinh biéu thirc trong dau cin)

1 Vi1
Suy ra VS.ABC = gSA'SABC = §a3

Chon dap an A.

Cau 5: Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh bang 1. Canh bén SA vudng géc
véi mat phiang (ABCD) va SC =+/5. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
V3 V3 C.V =43 p.v -5

AYV=— B.V=—
3 6
Huwdéng dan giai:
buong chéo hinh vubng AC = J2
Xét tam giac SAC, taco SA=~/SC?— AC? =/3
Chidu cao khdi chép 1a SA=+/3
Dién tich hinh vuéng ABCD la S, =1° =1
Thé tich khéi chop S.ABCD Ia:

1 V3

3
VS.ABCD = g SABCD SA= ? (dvtt)
Chon dap an A.

Cau 6: Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, AB = a, AC = a2, SA vudng
goc véi mp day. Goc tao bai (SBC) va mat day bang 30°. Thé tich S.ABC bing

3 3 3 3
A 3V2 g &2 c. & p, &2
4 6 9 2
Hwéng dan giai: s
Xét AABC vubng tai A
BC = AB’ + AC? ¢ BC = (av2) +a’ < BC=a3
AH.BC = ABAC —> AH = ABAC _aav2 ., av6 A a2 ~C
BC a3 3 R
GOc tao boi (SBC) va (ABC) la géc SHA 3
a
B
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SA o= a@ 1 a2

Tan 30° = 2= => SA = AH.tan3 —
AH J§ 3

VSACB_ESAlABAC iii aa2 =2
37 2 373 2

Chon dap an C.
B

Cau 7: Cho hinh chép S.ABC c6 SA=3a va SA vudng goc véi mat phang (ABC). Tam giac ABC c6
AB =BC =2a, goc ABC =120°. Tinh thé tich khdi chop d cho.

2a°\3
Vs asc 3a3\/_ B. Vs agc = 2a3\/§ C. Vs aac = as\/g D. Vs nac :T
Huwéng din giai:
Tacod S, = % BA.BC.sin120° = a?/3. Vay V 4o = %SA.SAABC —a’\3
Chon dap an C.
Cau 8: Cho hinh chop S.ABCD ¢6 SC L (ABCD), day ABCD 1a hinh thoi c¢6 canh bing a+/3 va
ABC =120°. Biét ring géc giita hai mat phing (SAB) va (ABCD) bing 45°. Tinh theo a thé tich khéi
chop S.ABCD.
3 3 3 3
A Y3 g 33 c. Y3 p, 33
12~ 2 4 4
Hwéng dan giai:
Ké SK L AB thi:
CK L AB = ((SAB),(ABCD)) = (SK,CK) = ABC = 45°
3a

ABC =120° = ABC = 60° = CBsin60° =

—, SC = CK.tan 45° = 32 1)
2

3v/3a’

S,scp = AB.BC.sin120° :T(Z)

1 3./3a®
4

T (1) va(2) =V, S.ABCD — 3 =SCSppcp =——

Chon dap an D.

Cau 9: Cho hinh chép tt gidc S.ABCD c6 déy 1a hinh chit nhat canh AB =a, AD = a~/2,

SA L (ABCD) gdc giita SC va d4y bang 60°. Thé tich hinh chop S.ABCD bang:
A. J2a° B. 3/2a° C. 3a° D. J/6a°

Huwéng din giai:
Theo bai rata cd, SA L (ABCD), nén AC la hinh chiéu vudng goc cua SC 1én mat phang (ABCD).
=| SC,(ABCD) |- (SC, AC) - SCA - 60°
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Xét AABC vubng tai B, c6

AC = AB? + BC? =+/a? + 2a2 = a\/3

Xét ASAC vudng tai A, co (SA L(ABCD))=>SA L AC
Ta co:

tan SCA = i—é:» SA = AC.tan SCA = AC.tan 60° = av/3+/3 = 3a
Vay thé tich hinh chép S.ABCD Ia:
Vi pscp = %.SA.SABCD = %.Ba.a.a\/ﬁ —a’\2

Chon dap an A.

Cau 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh thoi tam O, AB = av/5: AC = 4a,S0 = 2+/2a. Goi
M 1a trung diém SC. Biét SO vudng géc voi mat phang (ABCD), tinh thé tich khdi chép M.OBC.

3
A 2423° B. /23 C. Jia D. 4a°

Huwéng dan giai: ’ ‘
bé tinh dugc the tich cua khoi hinh chop M.OBC ta can tinh dugc dién tich day OBC va khoang
cach tir M dén day.
Ké MH //SO(H [OC]), vi SO L (ABCD) = MH L (ABCD)=>MH 1 (OBC)

Nén d(M;(OBC))=MH . Ap dung dinh Iy Ta Iét vao tam giac SOC ta co:

MH _MC _1_ wmH-ay2
SO sC 2
Do AC 1 BD nén O =+/AB? - AO? =,/5a* —(2a)’ =a

Dién tich ddy 1a Sgg. = %os.oc = %a.Za =a’

3

Thé tich khéi chop can tinh 1a V :%MH Sopc = %\/Ea.az _a f

Chon dap an C.

Cau 11: Hinh chdp ti giac S.ABCD c6 day la hinh chit nhat canh AB =a, AD =a+/2, SA 1 (ABCD)
géc gitra SC va day bang 60°. Thé tich hinh chép S.ABCD béng:
A. \2a° B. J/6a° C. 3a° D. 3./2a°
Hwéng dan giai:
SA 1 (ABCD) nén AC Ia hinh chiéu vudng goc ciia SC 1&n mit phing (ABCD).
Xét AABC vuong tai B, ¢ $
AC =+ AB? + BC? =+/a’ + 2a =a/3
Xét ASAC vuong tai A, (SA L(ABCD))=> SA L AC
Ta co:

tan SCA = i—é:» SA = AC.tanSCA = AC.tan60° = a+/3.4/3 = 3a

Vay thé tich hinh chép S.ABCD la
VS.ABCD = %'SA'SABCD = %3aaa\/§ = a3\/§
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Chon dap an A.

C@u 12: Cho hinh chop S.ABCD c¢ day ABCD la hinh vuéng‘canh a, canh bén SA vubng géc véi mat
phing day, goc giita duong thing SC va mat phing (ABCD) bing 45° va SC = 2a . Tinh thé tich V cua
khéi chop S.ABCD.
3 3 3 3
Av=2 B.V=2 cv=2 Dy - &Y2
2 3 6 3

Huwéng din giai:
Vi SA L (ABCD) nén AC la hinh chiéu vudng goc cua SC 18n mat phang (ABCD).
= (SC,(ABCD))=(SC,AC) = SCA = 45’
Tam giadc SAC vubng tai A nén:
sin SCA = % — SA = SC.sin SCA = 2a.5in45° = +/2a
S,ecp = AB* =2’

1 V2

A 1 2
Vay V =2 S,00 SA= g.az.ﬁa = ?.a3
Chon dap an D.

Cau 13: Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai A, canh BC = a2, canh bén
SA vuong géc véi mat phang ddy; mét bén (SBC) tao voi mét day (ABC) mot goc bang 45°. Thé tich
khoi chép S.ABC theo a bang
a’\2 a’\2 a’\2 a’\2
A Vs ase :T; B. Vs agc :T; C. Vo pge =——; D. Vs nec :T

Huéng din giai:
*Tach: AB = a+/3, (SBC) n (ABC) =BC
Goi M la trung diém BC
AM L BC (Vi A ABC can tai A)
SM L BC(vi AM =hc SM =

(ABC)
((SBC),(ABC)) = (SM, AM) = SMA = 45°
* A ABC vudng can tai A ¢6,BC = a2 = AB=BC=ava

AM = ﬂ
2
1 1 a’
= SAABC :EABAC :E.a.a :? B

av2

* A SAM wudng tai A o6 AM= ==, M =45 =

SA = AB.tan45° = %
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av2 a2
= .

12

1 1 a?
* VS.ABC = g'SABC'SA: g ?

Chon dap an D.

Cau 14: Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc véi mat phang (ABC) va tam giac ABC can tai A.
Canh bén SB lan luot tao v6i mat phing d4y, mét phing trung truc cua BC céc goc bing 30° va 45°,
khoang cach tir S dén canh BC bang a. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

a’ a’ a’
a’ B. Vs agc :? C. Vs asc :E D. Vs asc :E

AV

S.ABC —
Huwéng din giai:

Tacod SA_L(ABC)nén AB I hinh chiéu cua SB trén mat phang (ABC) = SBA=30". Goi G Ia
BC L AM
BC L SA
SM a hinh chiéu cua SB trén (SAM ) = BSM = 45° = ASBC vuéng cén tai S. Ta cé
SM L BC =, =SM =a= SB=SC =ay2,BC = 2a

(

trung diém BC, ta c6 { = BC L (SAM ) = (SAM) la mit phang trung truc cua BC va

Tam giac SBA vuong tai A, ta c6 SA = SB.sin30° = a

Trong tam giac vuéng SAM, ta co:

a2 _(ﬂ] _av2
2

2

SM? —SA? =

. 1 a’
Vay Vg ppe = 5 BC.AM .SA = ry
Chon dap an D.

Cau 15: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 canh dday ABCD Ia hinh vudng tim O canh bang a, SA vuéng
goc v6i (ABCD) va SA=2a. Goi | la trung diém ciia SC va M la trung diém cua DC . Tinh thé
tich cia khbi chop 1.0BM .

3 3 3 3
Av=2L B.v -2 cy -3 p, &2
24 24 24 24
Hwéng dan giai:
. 10//SA 1
Ta c6: =10 L(ABCD) = 10=>SA=a
SA L (ABCD) 2
Dién tich cuia AOBM :
2
s-Lomopsinaz =L a a2 V2 &
2 22 2 2 8
Tinh thé tich cua khbi chop 1.0
1 1 a’ a3
Vioem = g-SAOBM 10 = g?a = ﬂ

Chon dap an A.

Cau 16: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, BAD = 120°, SA vudng goc voi
(ABCD). Goi M, | lan luot 1a trung diém cia BC va SB, géc giita SM va (ABCD) bing 60°. Khi d6
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thé tich ciia khdi chop IABCD bang
a’\/6 B a’\3
4 -8
Hwéng dan giai: ’ 7
Taco SA L (ABCD) nén AM Ila hinh chiéu caa SM trén mat phang (ABCD)
= (SM; (ABCD)) = SMA = 60°
AABCc6 AB=BC =a va ABC =60° nén AABC déu.
ABV3 a3
2 2
Khi dé tan SMA = 2~ — SA = tan60°.a—\/§:3—a
7 T AM 2
Thé tich khoi chép 1.LABCD la

1
VI.ABCD = g-d (I ;(ABCD))'SABCD

a’\3 5 a’\3
2 6

A. C.

Ma M la trung diém caa BC nén AM =

a’\3

1 1
=50 (1(ABCD)).S e = 5 SASpuge =——
Chon dap an B.

Cau 17: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh a, SA vudng goc vai mat phang (ABCD)
va goc giira duong thang SC tao v6i mat phang (SAB) bang 30°. Goi M la trung diém cua SA, (P) Ia
mat phang di qua M va vudng goc v6i SC. Mat phang (P) cat cac canh SB, SC, SD lan Iuot tai N, E,
F. Tinh theo a thé tich khoi chop S.MNEF.
a2 a2 a2 a2

B. C. D.

36 72 18 9
Hwéng dan giai:

A

BC L SA

Tir do: SB = BC.cot30° = a+/3, SA=+/SB2 — AB? = a2

SB L (P) tai E nén thé tich khdi chop S.MNEF

... ... _BCLAB L _
Tur gia thiét ta co: = BC L (SAB)= BSC =30" la géc giira SC véi mp (SAB)

duoc xac dinh boi: V = %S SE

MNEF *
Do SA L AC va SA=AC =a+/2, nén SAC vudng can tai A

= ASEM wvubng cén tai E = SE = M _a

J2 2

Ta co:
MN L CS(doSC L(P))

= MN L (SBC)=>MN L NE,Mr
MN L BC(doBC L (SAB))

——D

A -

1 laJ6 av3 a*y?2 BT ¢
6 6

= Sue =, MN.NE =~ ="
a’\2 a2

2
Hoan toan tuong tu ta ciing c6 MF L EF va S, = T = Syner = ETE
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A 1 a*\2
VaY V =2 Syner SE == (dviy)

Chon dap an B.
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HINH CHOP CO MAT VUONG GOC VOI PAY

Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat c6 AB = a, BC = 2a. Hai mat bén (SAB)
va (SAD) vudng géc véi day, canh SC hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD.
2a°\/15 2a°\/5 a’15 a’\5

B. C. D.
3 3 3 3

Huwéng din giai:

Tacé SA L (ABCD)=> SCA = 60"

— SA= AC.tan60° = /a’ + (2a)>+/3 = aV/15
2a%/15

.

A

=V :%a.Za.a\/T:
Chon dap an A.

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai Ava B, AB=BC = %AD =a.

Tam giac SAB déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi chdp S.ACD.
AV a® a® a*\2 a3

S.ACD :E B. VS.ACD :? C. VS.ACD =

D.V

S.ACD —
Huwéng din giai:

Ta chirng minh dugc tam giac ACD vuéng can tai C va S

CA=CD=a\2,suyra S,,., = a’

Goi H 1a trung diém cua AB vi tam giac SAB déu va nam

trong mét phang vudng goc véi day, suy ra SH L (ABCD)

3
va SH =a—f. Vay S. e :a—f.
B<T D

H
A

Cau 3: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy 1a mt hinh vudng canh a. Cac mét phang (SAB), (SAD) cung
vudng goc véi mat phing day, canh bén SC tao véi mit phang day mot goc 30°. Tinh thé tich V cua
hinh chép S.ABCD.

Chon dap an D.

3 3 3 3
A.V:a\g B.V:a‘g C.V:a‘g D.V:a*@
9 3 4 9
Hwéng dan giai:
a/6 a’\/6

Theo détacod SCA=30°. AC =av/2 suyra SA== . Vay V==

Chon dap an A.

Cau 4: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng cén tai B, c6 BC =a. Mat bén SAC
vudng goc véi day cac mat bén con lai déu tao véi mat day mot goc 45°. Thé tich khdi chép SABC
bang
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3 3 3 3

AL B. & c &3 p, &3

4 12 6 4

Hwéng dan giai:

Ké SH L BC vi (SAC) L(ABC) nén SH L (ABC)

Goi I, J 1a hinh chiéu caa H trén AB va BC

= SJ 1 AB,SJ 1 BC

Theo gia thiét SIH = SIJH = 45°

Ta co: ASHI = ASHJ = HI = HJ nén BH la duong phan a

giac cia AABC tir d6 suy ra H 1a trung diém cua AC.

a 1 a’

HI =HJ =SH :E:VSABC :gsABC'SH :E

Chon dap an B.

O

B

Cau 5: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AB = a, SA vudng goc Vi
mat phang (ABC), goc giira hai mat phang (SBC) va (ABC) béng 30°% Goi M la trung diém cua canh
SC. Thé tich cua khoi chdp S.ABM bang:

3 3 3 3
PR g, &3 c. &3 p, &3
12 18 24 36
Hwéng dan giai:
o a’ . a3 a’\3 \Y; a’\3
Dién tich day : S = chiéu cao h :T1VS.ABC :T:VS_ABM :%:?

Chon dap an D.

Cau 6: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day 1a hinh vuéng canh 2a, goi M, N lan luot 14 trung diém cua
AD, DC. Hai mt phiang (SMC), (SNB) cling vudng goc véi day. Canh bén SB hop vai day goc 60°.
Thé tich cua khoi chép S.ABCD la:

A. %ﬁ B. %ﬁ C. 1583 D. Ea3

Huwéng din giai:
Goi H la giao CM va BN thi SH L (ABCD).
Chirng minh dugc CH L NB taiH

BC? BC? 4a
= BH = = =—
BN /BC?+CN2 5
— SH = BH.tan60° = 4a;/E
1 16a°y/15
= Vs pgcp = gSH Spgcp =———
Chon dap an A.
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Cau 7: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vuéng. Ma bén SAB la tam giac can tai S, mat
phing (SAB) vudng géc véi day, mat phing (SCD) tao vé6i day goc 60° va cach duong thang AB mot
khoang la a. Tinh thé tich khbi chop theo a?
3 3 3 3
A & B 2& c. & D. 5&
9 9 9 9

Huwéng dan giai:

Goi H,I lan luot 1a trung diém AB va CD.

Do tam giac SAB can tai S nén: SH 1. AB ma (SAB) L (ABCD) do do:

SH 1 (ABCD)= SH 1L CD,IH LCD. Do d: CD L (SHI), ké HK L SI,CD 1L HK

Do d6 ta c6: HK L (SCD) = HK = d(h,(SCD)) = d(AB, (SCD)) =a

IH LCD
CD L (SHI)=1SI LCD = ((SCD),(ABCD)) = (HI,SI )= SHI = 60°
CD = (SCD) n(ABCD)
] HK 2a
Trong tam giac HKI ¢c6 Hl =————=—=B
gamg sin60° /3

2
Trong tam giac HIS c6 SH = HI.tan60° = 2a. Dién tich ABCD la: S, = BC? :4%

3
Thé tich cia S.ABCD Ia: V e = %.SH Shecs = 8%

Chon dap an A.
Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh vudng canh 2a, SA =

a, SB = a+/3 va mit bén (SAB) vudng goc véi day. Goi M, N Ian luot 13
trung diém ctia AB, BC. Khi d6 thé tich ciia khdi chop S.MBND Ia:

3
A 2 V3 B. 2’3

3
3
c. 2 f D. a®\/6
Huwéng dan giai:

sV
~[2

Goi la chiéu cao khéi chop.Vi tam giac SAB vudng tai S = h =

Dién tich tir gidc BMDN la: S;,,00 = Sasco — 2Sunep = 28°
Chon dap an A.

Cau 9: Cho tir dien ABCD c6 ABC la tam giac déu canh a, tam giac BCD vudng can tai D va nam
trong mét phang vuéng goc véi (ABC). Tinh thé tich V' cua khéi tir dien ABCD.
3 3 3 3
e’ B.V=2 ey -3 Dy = Y3
6 12 8 24
Hwéng dan giai:

AV =
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Dwng AH 1 BC, do
(ABC)L(BCD): AH L(BCD).

Ta 6, do AABC  déu= AH _avs
2
1 a’
S..n =—DH.BC =—.
BcD <, 4
X 1 J3a®
Vay Ve =§AH Sgep = Y

Chon dap an D.

Cau 10: Cho hinh chép S.ABCD c¢é day 1a hinh vudng canh a, mat bén SAB la tam giac déu va nam
trong mét phang vuéng goc véi (ABCD). Tinh thé tich V' cua khoi chép S.ABCD.

3 3 3 3
Ay Y3 BV =2 C.vz*@a. o,y V3
6 12 8 24

Huwéng din giai:
Dwng SH L AB, do
(SAB) L (ABCD)=>SH L (ABCD).

a3

Taco, do ASAB déu= SH :T va

2
SABCD =a.

Vay VS.ABCD = gSH 'SABCD =
Chon dap an A.

Cau 11: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vubng canh a, mit bén SAB nam trong mat phang
vudng géc véi (ABCD), SAB =30°, SA=2a. Tinh thé tich V cua khéi chép S.ABCD.
3 3 3
Ay oY B.V=2 cv=2, D.V =2
6 3 9

Huwéng dan giai:
Dwng SH L AB, do
(SAB) L (ABCD)=> SH L (ABCD).
Ta cO, do ASHA vudng tai H :
sin SAH :z—i@SH — SAsinSAH = a va

2
SABCD =a.

X 1 a’
Vay Vs ppep = gSH Spscp = ?

Chon dap an B.
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Cau 12: Cho tir dién ABCD c6 ABC la tam giac déu canh a, tam giac BCD can tai D va nam trong
mit phang vudng goc véi (ABC). Biét AD hop véi mit phang (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich V
caa khéi ta dien ABCD.

3 3 3 3
Ay Y3 BV =2 C.V:*@a. o,y V3
6 12 8 24

Huwéng din giai:
Dung AH L BC, do
(ABC) L (BCD)= AH L (BCD).
Taco, do AABC deu=s AH :% va
DH 1 BC = DH 1 (ABC)

= (AD;(ABC)) = HAD = 60"

Xét tam giac AHD vudng tai H : tan HAD =$
PN HD:AH.tanI—TATD:%a.
1 J3a®

Vay VABCD = g HD'SABC B
Chon dap an C.

Cau 13: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vubng canh a, mit bén SAB nam trong mat phang
vudng géc véi (ABCD), SAB =60°, SA=2a. Tinh thé tich V cua khéi chép S.ABCD.

3 3 3
A.V:*Ea. B.V:%. C.V:Z‘Ea. D.V =a’.

Huwéng din giai:
Dwng SH L AB, do
(SAB) L (ABCD)=> SH L (ABCD).
Ta co, do ASHA vudng tai H :
sin SAH :z—i@SH = SAsinSAH =aV3. va

2
SABCD =a.

J3a®

. 1
Vay Vs ppep = gSH Sascp = T

Chon dap an A.

Cau 14: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh chir nhat ABCD, BC =2AB =2a, tam gidc SAC
nam trong mét phang vudng géc véi (ABCD), SAB =60°, SA=2a. Tinh thé tich V caa khéi chop
S.ABCD.

NKEN a’ 2./3a°

AV = . B.V=—. C.V= . D.V =a’
3 3 3

Huwéng din giai:
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Dung SH L AC, do

(SAC) L (ABCD)=>SH L (ABCD).

Ta co, do ASHA vudng tai H :

sin SAH :z—i@SH = SAsinSAH =av/3. va

2
Spgep =2a°.

1 2./3a°

Vay Vs seco :§SH'SABCD = 3
Chon dap an C. : 2
Cau 15: Cho hinh chp S.ABCD c6 day la hinh thoi canh a, CAD =30°, tam giac SAB d&u va nim
trong mat phang vudng goéc véi (ABCD), SAB =60°, SA=2a. Tinh thé tich V cua khdi chop
S.ABCD.

3 3 3
AvV=2, B.v=2. oy D.V =a’.
12 4 3
Hwéng dan giai:
Dvng SH L AB, do

(SAB) L (ABCD)= SH L (ABCD).

a3

Taco, do ASAB la tam gidc déu nén SH =

.Do ABCD la hinh thoi canh a va CAD = 30°

J3a?  /3a’

nén BAD déu.Suyra S, =2. 7 - o

X 1 a’
Vay Vs ppep = gSH Spscp = Z

Chon dap an B.

Cau 16: Cho hinh chép S.ABCD biét ABCD la méot hinh thang vubng ¢ A va D; AB = 23;
AD =DC =a. Tam giac SAD vudng ¢ S. Goi I la trung diem AD. Bict (SIC) va (SIB) cung vudng
goc vai mp(ABCD). Tinh thé tich khoi chép S.ABCD theo a

3 3 3 3
AL B. & c. 3 p, V8
3 4 4 3
Hwong dan giai:
Ta c6 (SIC) va (SIB) cung vudng goc vai (ABCD) S

nén SI vubng goc voi (ABCD)
Tam giac ASD vudng tai S nén SI =1/2 AD=a/2

Chon dap an B.

C =
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Cau 17: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 14 hinh chit nhat, hai mat phang (SAC) va (SBD)
cling vudng goc véi ddy, AB = a, AD = 2a. Khoang cach giita hai duong thing AB va SD bing a2
. Thé tich caa khdi chop S.ABCD bang:
3 3
A 2 B. 3a° C. a p. &
3 3

Huwéng dan gidi:
goi O la giao diém cua 2 duong chéo cua day cua hinh chép
(SAC) L (ABCD)
Theo bairataco < (SBD)L(ABCD) = SO L(ABCD) ;
SA =(SAC)(SBD)
AB//DC =>d(AB,SD)=d(AB,(SCD))=d(B,(SCD)).

. d(B,(SCD)) pbB ., . a2
Taco 4(0,(5CD)) =55 " 2 nén d(O,(SCD))_T

Vi O la chan duong cao caa hinh chép nén ta cd cach dung khoang cach tir O dén mat phang (SCD)

_av2

nhu sau: K¢ OH L CD,OK L SH thitacé OK =d(O,(SCD))= >

Ap dung hé thuc Iuong vao tam giac SOH vuéng tai O ta cd ! == ! =+ ! ~=>S0=a
OK SO° OH

Thé tich hinh cAntinh 1A V = %a.a.Za = Ea3

Chon dap an D.
Cau 18: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thang vudng tai A va D; biét AB = AD =2a,

CD = a. Goc giira hai mét phing (SBC) va (ABCD) bing 60°. Goi | Ia trung diém caa AD, biét hai
mit phang (SBI) va (SCI) cling vudng gdc véi mat phang (ABCD). Tinh thé tich cua khbi chop

S.ABCD.
3 3 3 3
A 3J5a 5 3./15a c 3./15a > 3\/5a
8 5 8 5

Hwéng dan giai:

Nhu d4 nhic & cau trudc thi do hai mat phang A B

(SBI) va (SCI) cung vubng goc vaoi (ABCD) nén

SI L (ABCD) nén SI la duong cao cua S.ABCD. .

Ké IK L BC tai K. Khi d6 ta chirng minh duoc X

SKI =((SBC);(ABCD))=60". Tavé hinhphang .

cua mat day. Taco M = AD N BC ta chirng minh

dugc CD la duong tang binh caa tam giac ABM.

Khi do6

AM = 4a;BM =/(2a)’ +(4a)’ = 2a/5;IM =3a

Taco AKMI ~ AAMB M
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:M:K:HK 3 5a IK.tan60°:3—a.f=—3a\@
BM AB Zaf f J5 J5
3
1 3ay3 1( +2a).2a:3a\/7
"3 5 2 5

Chon dap an B.
Cau 19: Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD Ia hinh thoi; hai duong chéo AC = 2+/3a,BD =2a va
cat nhau tai O; hai mat phang (SAC) va (SBD) cling vudng goc véi mat phang (ABCD). Biét khoang

a3

cach tir diém O dén mat phang (SAB) biang 5 tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

3 3 3
PNRE: B. % C. *Za D. /3a°

Huwéng din giai:
+Tir gia thiét AC =2a+/3;BD =2a va AC,BD vudng
g6c v6i nhau tai trung diém O caa mdi duong chéo. Ta
c6 tam giac ABO vudng tai O va AO =a+/3; BO =a,
dodo ABD=60"
Hay tam giac ABD deu.

Tir gia thiét hai mat phang (SAC) va (SBD) cung vudng
g6c v6i mat phang (ABCD) nén giao tuyén caa ching

la SO L (ABCD).
+Do tam gidc ABD déu nén vai H Ia trung diém cia
AB, K la trung diém cua HB tacdé DH L AB va

1 af

DH =aJ3; OK //DH va OK =2DH === = OK L AB= AB L (SOK).

+Goi | 1a hinh chiéu cua O 1én SK tacé Ol L SK ; AB L Ol = Ol L(SAB), hay Ol la khoang cach
tir O dén mat phang (SAB).

Tam giac SOK vuong tai O, Ol la duong cao = 12 _ L =+ ! ~= SO _2
Ol* OK*® SO 2
Dién tich day: S,5cp = 45 g0 = 2.0A0B = 2+/3a?;
3
Puong cao cta hinh chdp SO =%. Thé tich khdi chdp S.ABCD : V yeep = %SABCD.SO = \ETa
Chon dap an A.
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HINH CHOP KHAC

Cau 1: Cho hinh chdp tam giac co duong cao bang 100 cm va cac canh day bang 20 cm, 21 cm, 29
cm. The tich caa hinh chép d6 bang

A. 6000cm?’ B. 6213cm’ C. 7000cm? D. 700072 cm®.
Huwéng din giai:

20+21+29

Nua chu vi cua tam giac day la P = 35

Ap dung cong thirc Hé-rong ta co dién tich day 1a B = \/35(35 —20)(35-21)(35-29) = 210.
Thé tich khéi chop cantim 1a V = % B.h= %.210.100 =7000 cm®.
Chon dap an C.
Cau 2: Cho hinh chép SABCD c6 thé tich bang 48, day ABCD hinh thoi. Céc diém M, N, P, Q lan luot

thudc SA, SB, SC, SD thoa: SA = 2SM, SB = 3SN, SC = 4SP, SD = 5SQ. Thé tich khdi chép S.MNPQ
la

A2 B. 2 c.t p. 8

5 3 5 5 5

Hwéng dan giai:
1 1
VSMNP = ﬂVSABC v VsmpQ — 4_0VSACD
1 1 8

=V =—24+—24=—,

SMNPQ 24 40 5

Chon dap an D.

Cau 3: Cho hinh chop tam giac S.ABC c6 ASB =CSB =60°,CSA=90°, SA=SB =SC =2a. Tinh
thé tich khdi chop S.ABC
a6 2a°\/6 2a°\2 a*\2

B. C. D.
3 3 3 3

Huéng din giai:
Ta c6 tam giac ABC vudng tai B, Hai tam giac SAB va SBC
déu. Vi SA=SB = SC =2a. Hinh chiéu caa S tring vai tam
duong tron ngoai tiép tam gidc ABC ma tam giac ABC vudng
tai B nén hinh chiéu 14 trung diém H cua AB.
2a°\/3

(2a)+/3
3

SH == aV3,AB=2a=V :%%(Za)z a3 =
Cheon dap an C.

A

Cau 4: Cho tar dién ABCD c6 cac canh AB; AC; AD tao véi nhau goc 60°. Biét AB=2a ;AC =3a ;
AD =4a. Tinh thé tich ABCD.

3
A2 V2 B. a’\/2 C. 2a\/2 D. 4a3\/2

12
Hwéng dan giai:
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Pay 1a mot bai toan kha dién hinh caa hinh hoc khdng gian. Mau chét caa bai toan nam & viéc lay
thém diém dé tinh toan.

Lay 3 diém M, N, P lan luot thuoc doan AB, AC, AD sao cho AM = AN = AP =a. Suy ra tu dién
AMNP 12 tir dién déu c6 do dai cac canh 1a a. Dén day bai toan trd vé dang don gian. Ta dé dang

a’\2
12

tinh duoc thé tich AMNP bang

AB AC AD
AM AN AP

.,V
Lai co; —2BC —

AMNP

Chon dap an C.

=234=24=V, 5 = 24V, = 28°V2

Cau 5: Cho hinh chép ti giac S.ABCD c6 thé tich bang V. Liy diém A’ trén canh SA sao cho
SA'= %SA. M3t phing qua A’ va song song vai day caa hinh chdp cit cac canh SB, SC, SD lan luot

tai B’, C’, D’. Khi d6 thé tich khbi chop S.A’B’C’D’ bang:
AY B. YV c. ~ p. v
3 9 27 81

Huwéng din giai:
G(_)i thé tich Vs.aBcD = %%a.ha.h

V6i Sasy = %a.ha h 1a chiéu cao hinh chép S.ABCD

1 1 1 1 hY 1 1 ' 1 , 1
VS.A’B’C’D' = g—a 'ha"h ma. h :§h1 a :§a1 ha :gha
A V,
Nén Vs apcp = %

Chon dap an C.

Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi; hai dudng chéo AC = 2+/3a;BD =2a va
cat nhau tai O; hai mat phang (SAC) va (SBD) cting vudng goc voi mat phang (ABCD). Biét khoang

cach tir diém O dén mat phang (SAB) bang a%f. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD
3 3 3
A a3 B. % C. af D. af

Huwéng dan giai: ‘ 7
Do tam giac ABD déu nén véi H 1a trung diém cua
AB, K la trung diém cua HB ta co6:
1 a3

DH L AB;DH = a+/3;0K || DH;OK :EDH ==

— OK L AB = AB L (SOK)
Goi | 13 hinh chiéu cua O 1&n SK ta co:
Ol L SK;AB L Ol = Ol L (SAB), hay Ol I3 khoang
céch tir O dén mat phang (SAB).
Tam giac SOK vubng tai O, OI la duong cao
1 1 1 a

=>—= s+t—==>30=—

ol OK* SO 2
Dién tich ddy S .., = 4S50 = 2.0A0B = 2+/3a
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buong cao cua hinh chép ASO =

a’\3

3

oolr—‘ NlSD

Thé tich khéi chop S.ABCD: V = %.Zaz 3=

Chon dap an C.

Cau 7: Cho hinh chép S.ABCD ¢6 déy la hinh vudng canha, SD = a\/zﬁ |

S lén mat (ABCD) 1a trung diém ctia doan AB . Tinh chiéu cao ciia khdi chop H.SBD theo a.

5 7 5 5
Hwéng dan giai:
2
Tacd ASHD vudng tai H = SH =+/SD? — HD? \/{a\/ﬁ] —{az +(%) } = a3
af B C

Cach 1. Tacd d(H,BD)_—d(A BD)=
Chiéu cao caa chop H.SBD Ia
4 (H,(58D)) - SH.d(H,BD)

\/SH +[d(H,BD)T

a2

av/3. 4 _aZ\/E.Z\/E_a\@

\/3a2+az 4.5a 5
8

Céch 2. S.ABCD_;SH Sasco = fa3 :VH_SBD:%V_ “1v =2y, By

2
Tam giac ASHB vudng tai H = SB =+/SH? + HB® =, [3a’ +% = aV13 ,

2
Tam giac ASBD c6 SB = a\éﬁ; =a+/2;SD = a\éﬁ = S0 :5%,

= d(H,(SBD)):M:ﬂ.

ASBD 5

Céch 3. Goi | 1a trung diém BD. Chon hé truc Oxyz véi O=H; Ox= HI; Oy = HB; Oz = HS.
Taco H(0;0;0); B(O;%;Oj; S(O;O;a\@); I(%;O;Oj
Vi (SBD)=(SBI)

2x 2

= (SBD) X4y i_1<:>2x+2y+§z—a:0.

2 a3
3

2.0+2.0+?.0—a 7
Suyra d(H,(SBD)) = _ a3

J4+4+1 >
3
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Chon dap an A.

Cau 8: Cho hinh chdp S.ABCD co ddy la hinh vudng tam O, AB = a. Hinh chiéu vuéng goc cua Strén
mat phang (ABCD) trung vai trung diém doan OA. Goéc gitra mat phang (SCD) va mat phang (ABCD)
bang 60°. Tinh thé tich V cua hinh chép S.ABCD.

3 3 3 3
Ay =33 B,y — Y% c.v -3 D,y - Y3
4 8 4 12
Hwéng dan giai:
Goi H 1a trung diém OA= SH L (ABCD) }\
V& HE L CD taiE = HE//AD f,,s;'i"\.,\\
Vi (SCD) giao (ABCD) theo giao tuyén CD va /i \\
CD L (SHE) nén géc giita (SCD) va (ABCD) la goc S \
ABC = 60° VEERTR NN
HE=3aD-32 /o \\\ N\
4 4 :.__.ff ) .'I ! I\". N \\
SH = HE.tan60° =ﬁ «.Q\,Ly D
4 T AN S E
/o w7 e
1 a3 ') AN N
Vs nsep = gSH Spscp = T .{;’ ot \x‘/
B C

Chon dap an C.

Cau 9: Cho hinh hinh chép S.ABCD c¢6 canh SA=§, tat ca cac canh con lai déu bang 1. Tinh thé tich

4
khébi chop S.ABCD.

NS e o V3 N
32 96 32 16

Huwéng din giai:
Goi O =AC nBD = SO 1 BD,AO L OB.
bit AC = 2x.
tac SO* = SB* —OB* = AB* —OB* = OA® = X*.
Ap dung CT duong trung tuyen:

2 2 2 2
502 SA'+SC* AC* ., 9/16+1 4a° ., 25
2 4 2 4 64
2 Ac_E BD = 2BO = 24/ AB? — AQ? = _+)
8 4
AC? +SC? = 22— AC? = ASAC vuong tai S
+) Ké SH LACoSH=_AC 3
JSA?+SC? 5
Do BD L SO,BD L AC = BD L (SAC) = AH L (ABCD).
v 1,1 135 439 39

~-SH.-ACBD==.2.2.
SABCD 37 ) 654 4 32

Chon dap an C.

Cau 10: Cho tir dien ABCD c6 AABC vudng tai B. BA=a,BC =2a,ADBC déu. cho biét goc giira 2
mat phing (ABC) va (DBC) bang 30°. Xét 2 cau:
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(I) K¢ DH L (ABC) thi H la trung diém canh AC.

a’\/3
(1) Vagep =——
Héay chon cau dung
A. Chi(l) B. Chi (1) C. Ca 2 sai D. Ca 2 dung
Huwéng din giai:
DH L (ABC), k¢ DE L BC

= EB = EC (do tam giac déu), BC L HE = DEH =30°

Za@]IQZQ

Trong ADHE : HE =
2 2 2

Goi | la trung diém cua AC thi IE = % = HE > IE nén n6i H 1a trung diém ctia AC la sai: (1) sai

Trong ADHE : DH = a.@%:#
—ilaZa _a\@ = a’y3

ABCD = 35 8T 5

Chon dap an B.

\Y

(II) dung

Cau 11: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh bing 1, géc ABC = 60°. Canh bén
SD = /2. Hinh chiéu vudng géc cia S trén mat phing (ABCD) 1a diém H thudc doan BD sao cho
HD = 3HB. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD .

av-Ys g.v =15 cv-YS p.v =Y
24 24 8 12

Huwéng din giai:

Vi ABC =60° nén tam giac ABC dau.
V3
2
Trong tam giac vuéng SHD , ta c6

SH =+/SD? — HD? :?.
J3
>

Di¢n tich hinh thoi ABCD 1a S,;.p =2S,5c =—

J15

R 1 5
Vay Vs ppep = gSABCD'SH = E (dvtt).

33

Suyra BO=-": BD=2B0 =+/3; HD:%BD:T.

Chon dap an B.

Cau 12: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 d¢ay ABCD Ila hinh thoi tdm | ¢6 canh biang a, BAD = 60°. Goi H
1a trung diém cua IB va SH vudng goc véi( ABCD) . Goc giita SC va (ABCD) bang 45°. Tinh thé tich
cua khdi chop S.AHCD

A @a3 B. @a3 C. @a3 D. @a3
32 24 32 24
Hwéng dan giai:
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Ta s& tu duy nhanh nhu sau: Nhin vao hinh thi dé nhan ra S
hai khoi chop S.ABCD va S.AHCD c6 chung chicu cao i
nén ta chi can so sanh 2 dién tich day. Di nhién ta thay

3
SAHCD _ 2SAHD _ ZIZSBCD _ Z.E.EZE
SABCD 2SABCD SABCD 42 4
3
VSAHCD = ZVSABCD

Mt khac ta c6 BAD =60° = tam gidc ABD déu, nén
AB=BD=AD=a= IH :%.Khidé

HC WJ(%T +{a*@]2 13 i

2 4
av13 o y i o
SH =HC = n (do SCH =45" nén tam giac SCH vudng can tai H).
1 3 1a/13 a3 3 a%/39
:>VSAHCD :g.SH.SABCD.ZZE. 4 .a. 2 .Z: 32

Chon dap an C.

Cau 13: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua S trén mat
phing (ABC) la trung diém cia BC va SB = 2a. Tinh thé tich V ctia khoi chop S.ABC.

3 3 3 3
3‘6"". B.V:*@a. C.V:\/ga. D.V:*Ea.
8 24 8 12

Huwéng din giai:
Xét tam giac SBH vuong tai

2
H:SH =+/SB?—BH? =2 215 VA S :*@Ta.
1 J5a

Vay VS.ABC = gSH 'SABC = T

AV =

Chon dap an C.

Cau 14: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat
phing (ABC) la trung diém ctiia BC va SA hop véi day mot goc 60°. Tinh thé tich V cua khéi chop
S.ABC.

\3a° \/3a° \J5a° \/3a°

B.V = . C.V = . D.V = .
8 24 8 12

Huwéng din giai:

AV =
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Do SH L (ABC)=> (SA;(ABC))=SAH = 60"
Xét tam giac SAH vubngtai H :SH = AH.tan SAH :37a va

_ s’

SABC - 4 '

1 \/§a3 B

Vay VS.ABC = gSH 'SABC = T

Chon dap an A.

Cau 15: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng géc cia S trén mat
phing (ABC) la trung diém cua BC va SB hop véi ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V' cua khdi chop
S.ABC.

J3a’® J3a® a’ OV - J3a®

B.V = . C.V=—. .
8 24 8 12

Huwéng dan giai:
Do SH L (ABC)= (SB;(ABC))=SBH = 60"

AV =

Xét tam giac SBH vubdng tai H:SH = BH.tan SBH =%
. J3a?
va S, = 7 )
1 a B

Vay VS.ABC :§SH-SABC :E
Chon dap an C.

Cau 16: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat
phiang (ABC) 1a trung diém cua BC va (SAB) hop véi day mot goc 45° Tinh thé tich V ciia khoi

chép S.ABC.
3 3 3 3
Ay =32 B.v=2. cv=2. o,y Y3
16 16 8 12

Huéng din giai:
Do HK L AB= AB L (SHK)=> AB 1 SK

= ((SAB);( ABC)) = SKH = 45",
Goi M Ia trung diém AB = HK :%CM =¥, do
tam giac SHK vudng can tai H = SH = HK =¥
. /3a?
va S, = 7
) 1 a’
Vay Vs pac :§SH-SABC :E-
Chon dap an B.
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Cau 17: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng géc cia S trén mat
phang (ABC) la diém H trén canh BC sao cho CH = 2HB, SB hop véi day mot géc 60°. Tinh thé
tich V cua khéi chop S.ABC.

a® a® a® J3a°

AV =— B.V=—. C.V=—. D.V = .
12° 6 4 12
Huwéng din giai:

Do SH L (ABC) = (SB;(ABC))=SBH = 60"

Xét tam giac SBH vudng tai H : SH = BH.tan SBH =%
Va S,pe = «/;a

X 1 a’
Vay Vg asc :§SH-SABC =75

Chon dap an A.

Cau 18: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng géc cia S trén mat
phang (ABC) 1a diém H trén canh BC sao cho HC =2BH, SA hop véi ddy mot goc 60°. Tinh thé
tich V cuia khéi chop S.ABC.

a’ _J7a® a’ NKEN

AV=2 B.V =" cv== D.V =
12 12 4 8

Huwéng din giai:
Do SH L (ABC) = (SA;(ABC))=SAH = 60"

Xét tam giac AHB:
2
AH? = AB* + BH? —2AB.BH.cos ABH :%.
— AH = af
Xét tam glac SAH vubng tai
2
H :SH = AH.tan SBH = \/_a Va S,g. :\@Ta'
1 ﬁa3
Vay V. ZSHS,, . =——.
y SABC 3 ABC 12 B

Chon dap an B.

B
Cau 19: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat
phang (ABC) 1a diém H trén canh BC sao cho HC =2BH, va tam gidc SAH vudng can. Tinh thé
tich V' cuia khéi chop S.ABC.
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3 3 3 3
VRS B v Y7 cv=2. o,y V3
36 12 4 8

Huwéng din giai:
Do SH L (ABC) = (SA;(ABC))=SAH = 60"
Xét tam giac AHB:
2

AH? = AB? + BH? — 2AB.BH.cos ABH :%.

= AH =T
3
Do tam gidc SAH vudng cantai H nén SH = AH va

J3a?

SABC = 4

J21a3

36 A ¢

. 1
Vay Vs ppe = gSH Sasc =
Chon dap an A.

B

Cau 20: Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac déu canh a, hinh chiéu vuéng géc cia S trén mat
phing (ABC) 1a diém H trén canh BC sao cho HC =2BH, (SAB) hop vdi day mot géc 60°. Tinh
thé tich V cua khéi chop S.ABC.

\/3a° \/3a° \/3a° \/3a°

AV = . B.V = . C.V = . D.V = .
24 12 4 6

Huwéng dan giai:
Goi M la trung diém AB. Dyng
HK L AB= HK //CM va

HK =2cm =23 1266
3 6

AB 1 (SHK)=> AB L SK
= ((SAB);( ABC)) = SKH = 60°.
Xét tam giac SKH vuong tai

2
H:SH =KH.tanSKH =2 va s, _3a’
2
, 1 J3a®

Vay Vs e = gSH Spac = 7

Chon dap an A. A a c
M
H
K
B

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 61

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay



Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

Cau 21: Cho hinh chép S.ABCcé cac canh SA=1SB =2,SC =3, AB =+/3,BC =CA=+/7. Tinh thé
tich V' khdi chép S.ABC.
A.V 2 B.V _3 . V2 . 3
4 2 2 4
Huwéng din giai:
Dép an dung : Phuong an C
Loi giai:

= SA’+SB’-AB® 1+4-3 1

+ CosASB = = — == ASB =60°
2SASB 212 2
+
2 2 2
cosBSC = o8 +SC —BCT_4+9-7 1 _ gt g
2SB.SC 223 2
2 2 2
+ c0sCoA=SC FOA—CA” 9+1-7 1 eoh_ o0
~ 25CSA 231 2
+ Trén SB lay trung diém D vatrén SC lay E sao cho
sE=1sc.
3

+ Khi do SADE la tir di¢n deu canh bang 1 cho nén thé tich caa no la Vg, = %

+ Mat khéc, \ﬁzg.ﬁzljv :ﬁ
SB SC 6 2
Chon dap an C.

Cau 22: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu vuéng géccuaSlén
mat phang (ABCD) la diém H thugc canh AB sao cho HB = 2HA. Canh SC tao véi mat phang day
(ABCD) mot goc bang 60°. Khoang céch tir trung diém K cua HC dén mit phang (SCD) la:

av13 avl13 av13
A. C. av13 D.
2 4 8

B.

Huwéng din giai:
(SC,(ABCD))=(SC,CH)=SCH =60°

HC =v/BH? +BC? =2 313;SH — HC..tan 60° =—a*é@
1 1 1a\@(a2—iaa 12a] a*/39

VSHDC :§SH'SHDC :§SH (SABCD _SAHD _SBHC) :g 3 2437573

Ve 1 1 a’/39

o =5 = Vekso =5 Vorso = 0a

Voo 2 2 36

Tinh d6 dai cac canh SD, SC. Khi do:

2a%/3 d _ Nespe _ a\13

T3 Ykewe) T g 8
SDC

SSDC =

Chon dap an D.

Cau 23: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng va tam giac SAB la tam giéc can tai
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dinh S. Goc giita duong thang SA va mat phiang day bang 45°, goc giita mat phang (SAB) va mit
phang day bang 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABCD, biét rang khoang cach giira hai duong thang
CD va SA bing a+/6 .

8a°\/3 B 4a%\3 c 2a\/3 5 a’\3

3 3 3 3
Huwéng dan giai:
+ Goi H Ia hinh chiéu vudng gdc caa S lon mat day, M 1a trung diém AB va do tam gidc SAB can
tai S nén SM vudng goc véi AB va két hop véi SH vudng goc vai day suy ra AB vudng goc vai mat

phing SMN nén theo gia thiét ta duoc: (SA, (ABCD)) = SAH =45° = SA=SH~/2
((SAB),(ABCD)) = (SM,MH ) = SMH = 60° /S\
il \\ .
VLA R N

A

* 2
= SM =SH.—

, \/§ N . __ff I . \\ \\
+ Tir diém N ke NP vudng géc véi SM thi dé thay NP la /LN N
khoang céach gitra hai duong thang SA va CD suy ra PN R 5 N D

A / : ; o \.\ ,"//
NP =a+/6 . Taco S e e
. f/ \ ,-J"'f
SH.MN = NP.SM < SH.AB:a\/é.SH%@ AB=2V2a & SH=uy3 ¢
- , 2 2 2 2 4SH ? 2
+ Trong tam giac SAM taco SA“ =AM +SM* < 2SH* = +2a? < SH =a3
1 av/3.8a*> 8J3a’

VS.ABCD :§SH'SABCD = 3 3

Chon dap an A.
Cau 24: Cho mat phang (P) chira hinh vudng ABCD . Trén duong thang vudng goc véi mat phang

(P) tai A, lay diém M. Trén duong thang vudng goc véi mat phang P tai C lay diem N (N ciing phia
V6i M s0 v6i mat phang (P)). Goi I la trung diem cua MN. Thé tich cua tir dién MNBD ludn c6 thé

tich dwgc bang cdng thirc nao sau day ?
1 1 1

A.V :%.AC.S,BD B.V =S ACSq, C.V= 38D San D.V =2BDSygp
Huwéng din giai:

Ta c6 hinh V& sau:

Goi O la giao diém cua AC va BD. Suy ra 10 song song véi

AM, suy ra 10 vubng goc vai mat phang ABCD.

=0l L AC v

Ma AC L BD;Ol va BD la 2 duong thang cat nhau cung thugc

mit phang (IBD) . Khidé AC L(1BD) ;hay AO L(IBD)

Ta co MN giao véi (IBD) tail

d(M;(1BD)) Im

d(N;(I1BD)) IN

V 1
—MED =1 VMIBD :VNIBD = _VMNBD (1)

NIBD 2

Mt khac V5 = %.AO.D,BD =%-A—2C-S.Bs (2). T (1) va (2)

=
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1
= Vingo = 5-AC Siap.

Chon dap an A.

Cau 25: Cho khéi chop S.ABC c6 canh day AB = AC =5a,BC = 6a va cac mit bén tao véi day mot
g6c 60°. Hay tinh thé tich V cua khdi chop do?
A.V =2a°\3 B.V =6a°/3 C.V =12a°\/3 D.V =18a°3
Huwéng dan giai:
Ké SO L (ABC) va OD,OE,OF lan luot vudng géc véi
BC, AC, AB. Theo dinh li ba duong vubng géc ta cd
SD 1 BC,SE L AC,SF L AB (nhu hinh vg).
Tir d6 suy ra ABC = ABC = ABC = 60°. Do d6 céc tam gidc vudng
SDO, SEO, SFO bang nhau. Ttr d6 suy ra OD =0OE =0OF . Vay O
1a tam dudng tron ndi tiép tam giac ABC. Vi tam giac ABC can tai
A nén OA vira la duong phan gviéc, vira la dudng cao, vira la duong
trung tuyén. Suy ra A,O,D thang hang va D la trung diém cua BC.
Suyra AD =+ AB? — BD? =+/16a2 = 4a.
Goi p la ntra chu vi tam giac ABC, r 1a ban kinh duong tron noi tiép
caa no.

Khidé S,,sc :%.GaAa =12a’=pr=8ar.Suyrar :ga

Do d6 SO =OD.tan 60° = 3*?"" Vay V, e =6v32°.

Chon dap an B.

Cau 26: Cho hinh chép S.ABC, ¢4 tat ca cac mit bén tao v6i déy goc o, hinh chiéu cua dinh thuoc
miéen trong tam giac ABC. Biét AB =3a,BC =4a va AC =5a. Khi do thé tich V cua khoi chop BC
bang bao nhiéu ?
AV =2a’tana B.V =2a’cosa C.V =6a’tana D.V =6a’cota
Huwdéng dan giai:
Phan tich : dau tién can xac dinh duong cao. Viée tuong trung nhu don gian nhung néu khéng tinh
y no lai tré nén kho khan. Mau chot cua bai todn chinh la tat ca cAc mat phang bén tao vai day 1 goc
o
Ta co bai toan phuy sau: . )
Neéu tat ca cac mat bén tao véi day 1 goc bang nhau thi chén duong cao chinh la tam ndi tiep mat
da
Cﬁ}rllg thire can ding S= \/ p.(p—-a)(p—-b)(p-c) = pr=6a’
Hay 6a?=6a.r hay r=a( r :ban kinh noi tiép tam giac)
Chicu caor.tana =a.tana

Vay V = %.atan a.6a’ = 2a’.tana

Chon dap an A.
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Cau 27: Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh thoi c6 AC =2BD =4a, canh bén SA= a\/g,
hinh chiéu vudng goc cia dinh S trén (ABCD) 1a diém H trén canh AC sao cho AH = ATC M la hinh
chiéu vudng gdc cia C trén SA. Tinh thé tich cua khdi chop SMBC theo a.

: j—f B. %3 C. %as D. 2a°

Huwéng din giai:
SH =+/SA? — AH? = 2a

— AM = AC.sin Z/MCA = AC.sin ZASH = AC./;—Q _4aV5

5
AM 4 S
= ——=—=S, =2
AS 5 M 5
Vige  Viasco  SH.ACBD 4a°

=V = = =
B.sMC 5 10 60 15

Chon dap an A.

Cau 28: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a tam giac déu,

SC = SD = a+/3. Tinh cosin cua gdc giita hai mit phing (SAD) va (SBC). Goi I 1a trung diém ciia AB;
J 1a trung diém cia CD. Goi H la hinh chiéu cua S trén (ABCD). Qua H ké duong thang song song Voi
AB, duong thang nay cat DA va CB kéo dai tai M,N. Cac nhan dinh sau day.

(1) Tam gi&c SIJ la tam giac co S1J tu

J6

2) sinSIH = X2
(2) 3
(3) MSN la géc giira hai mat phang (SBC) va (SAD)
(4) cos MSN :%

Chon dép an diing:
Hwéng dan giai:

2
Tur gia thiét ta c6 1J=a; SJ =~/SC? - JC? :1/3a2 —% :aT‘/ﬁ

Ap dung dinh ly cosin cho tam giac S1J ta co

2 3a® 11a? "
o I 2 I 2 _ 2 -
(53] =
o 2.a.£
2
a’ V3
=~ = <0
a’\/3 3 \ % Sy T
' ',“ M A D
Suy ra, tam gic SIJ Ia tam giac co S1J to. ! "\ ' /
T gia thiét tam giac SAB déu va tam giac N 2 c
SCD la can dinh S, ta ¢6 H thudc 1J va | nam giira HJ tac la tam giac vuéng SHI c6 H =90, goc |
J3

nhon va cos1 = cosSIH = —cosSIJ :73(8/5 va SIH k& bi)

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 65
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

f

sin SIH =

T gia thlet giao tuyén cua hai mat phang (SBC) va (SAD) 1a duong thang d qua S va song song Véi
AD.

Theo dinh 1y ba dudng vudng goc tacé SN L BC,SM L AD = SM L d;SN L d = MSN la goc
gitra hai mat phang. (SBC) va (SAD), MN = AB = a

Xét tam gidc HSM vudng tai H c6 :

2
SH —i HM—2 —JSHZ+HM? = —+—:ﬂ:SN

4 2
Theo d;nh ly cosin cho tam gidc SMN cén tai S c6

3a’ . 3a’ 2 @
2 2 — - — -
cosMSN = SM? +SN? —MN _ 4 4 _ 22 :1
2SM .SN 5 3i 3a° 3
4 2

Chon dap an D.

Cau 29: Tinh thé tich V cua khdi chép S.ABC c6 do dai cac canh SA=BC =5a, SB=AC =6a va
SC = AB=7a.

AV :¥a3. B.V :3—25a3. C.V =295a° D. V =2105a%,

Huwéng dan giai: 7 ’
Qua céc dinh cua tam giac ABC, V& cac duong thang song song véi canh doi dién, ching d6i mot
cat nhau tao thanh tam giac MNP nhu hinh V&.

D3 thiy ti dién S.MNP 12 tér dién vuéng dinh Sva V, .. = %VS_MNP
bat x=SM, y=SN,z=SP, taco:

X' +y*=4(5a) (42 —76a2 S,
y2+ 22 =4(6a)" = {y? = 248’
22+ x2=4(7a) (2" =1202°

1 1
= Vs apc = ZVS.MNP = axyz = 2\/%&3
Chon dap an C. M o
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TI SO THE TICH
A-LY THUYET TOM TAT

* Cho khdi chop S.ABC, A'eSA, B'eSB, C'eSC | * MeSC, ta co:
Vise  SASBSC Vsnee _ SASBSM _SM
Viige SA'SB'SC' Vepge SASBSC SC
S
M
C
A A
B

B - BAI TAP

Cau 1: Hinh chép S.ABC c6 A’B’C’ lan luot 1a trung diém cua SA, SB, SC; ty s6 thé tich cua hai khéi
chép SA’B’C’ va SABC la:;

AL B. L c. L p 1
4 6 10 8
Huwdéng dan giai:
Str dung cong thic Vsnpc = SA .SB .SC =£.
SA SB SC 8

S.ABC

Chon dap an D.
Cau 2: Cho ham s6 S.ABC. Trén 3 canh SA, SB, SC lan luot lay 3 diém A', B, C' sao cho SA'= %SA;

SB'= %ss; SC'= %so . Goi V va V' lan luot 1a thé tich ciia cac khéi chop S.ABCD va S'A'B'C'". Khi

e ok VL
doé ty so v la:
AL B. L c.t D. -
8 12 6
Hwéng din giai:
Ap dung cong thuc tinh ti sé thé tich ta co
V' SA'SB'SC' 111 1

V SA'SB'SC 223 12
Chon dap an B.
Cau 3: Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD. Goi A', B', C', D' theo thi ty 1a trung diém caa AB, BC,
CD, DA Khi d6 ti sb thé tich cua hai khdi chop S.A'B'C'D' va S.ABCD bang ?

AL B. c.t D2
2 3 4 8
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Huéng din giai: i
Ta thdy 2 hinh chép S.ABCD va S.AB'C'D". C6 chung chidu cao ké tir A B
dinh S xudng day. Vay dé di tim ti sé khoang cach thi chling ta chi can
tim ti s dién tich 2 day ma ta c6 hinh vé nhu sau:

Ta théy D B
2
aV2 a® 1 Vagen _1
Sigepy =A'D.AB'=| — | =—==S e =
e [ 2 J 2 2% Vagco 2
Chon dap an A. D < .

Cau 4: Hinh chép SABC c6 M, N, P theo thtr tu 14 trung diém SA, SB, SC. Pat k = Vimense . Khi d6

SABC
gidtricuak la

A B. . C.8 p. 1
7 8 8
Huwéng dan giai: S
Tace Yo _SM SN SP 111 1
Vgee SA'SB'SC 2272 8
— Vimpase — Vaase —Vune —1— Vam Z M P
VSABC VSABC V 8
Chon dap an B. 4
Cau 5: Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh binh hanh, M Ia trung ¢
diém sc. Mit phang (P) qua AM va song song vai BD cét SB, SD lan
luot tai P va Q.Khi do ti so thé tich gitra khoi SAPMQ va khoi SABCD B
bang :
A2 B. c.t p. 2
9 8 3 3

Huéng din giai:
Vi mp song song véi BD nén PQ song song vai BD. Goi O la tdmhinh binh hanh ABCD.
Suy luan dugc SO,AM, PQ dong qui tai G va G la trong tam tam gidc SAC.
Suy luéan dugc ti Sé=£ _SP_2 ;
S SB 3

Chirng minh dugc ti s6 thé tich : Vorqu _Vsen _1 ;

SADC VSABC 3
Suy ra dugc: 2 PVsew _1_ Vopue _ 1
' VSADC +VSABC 3 VSABCD 3
Chon dap an C.

Cau 6: Cho hinh chép S.ABC, M 14 trung diém cua SB, diém N thuoc SC thoa SN = 2NC. Ti sb
V.

S.AMN

VS.ABC

AL B. 1 ct p. 1

6 5 4 3

Huwdng dan giai:
Chon dap an A.

Vo _SM SN 11 1

Ve SB'SC 23 6
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Cau 7: Cho khéi tir dien OABC véi OA, OB, OC vudng goc ting doi mot va
OA=a, OB =2a, OC =3a. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua hai canh AC, BC. Thé tich caa khdi
tar dién OCMN tinh theo a bang:

3 3
s B. a’ c. & D. &
3 4 4
Huwdng dan giai:
111 a’
Veun _CM CN L1y, v, .=1.1losoc on=2- @ty
Veons CA'CB 4 4 4'32

Chon dap an D.
Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich bang 48 va ABCD Ia hinh thoi. C4c diém M, N, P, Q lan
luot 1 cac diém trén cac doan SA, SB, SC, SD thoa man: SA=2SM,SB =3SN; SC =4SP;SD =5SQ.
Tinh thé tich khdi chop S.MNPQ

A2 B. 4 c. @ p. 8

5 5 5 5

Huéng din giai:

Luu y cdng thie ti 1é thé tich chi ding cho chop tam giac chung dinh va twong ¢ng ti 1é canh. Ta cd:

Vo , Vower _SM SN SP SM SQ SP 111 111

Vose Veoo SA SB 'Sc SA'SD'SC 234 2534

_ Voueo _ 1 [Vawe , Vowor :l(lll_l +1_l_1] = Vaneo 1438

VSABCD 2 VSABC VSADC 2 5 5 5

Chon dap an D.

Cau 9: Cho hinh chép S.ABC c6 day 13 AABC vudng can ¢ B, AC =av/2,5A=a va SA L (ABC).

Goi G la trong tam ciia ASBC, mot mat phang (e) di qua AG va song song vsoi BC cit SC, SB lan
luot tai M, N. Thé tich khdi chop S.AMN bang

3 3
A. 41 B. 41 A
27 9
3 3
c A D, 22
27 27
Huwdng dan giai:
Tam gi4c ABC vuong tai B= AC = AB\2 <> AB=BC =a p
Goi I 1a trung diém BC, G la trong tdm cua tam giac SBC '
Nén S6_2 ma MN song song véi BC suy ra SM_SN_SG_2
SI 3 SB SI 3
Do do \M = SM SN 4 = Vs amn = iVs ACB
Vg SC SB 9 °° '
Ui 1 1 1 a’
I\/Iat khaC VS.ABC :g'SA'SAABC :§.a.5.a2 :E
4 4 ¢ 2a°
SuyraV, ==V =——=—
y S.AMN 9 S.ACB 9 6 7

Cheon dap 4n D..
Cau 10: Cho khdi chép S.ABC. Liy A', B' lan luot thuoc SA, SB sao cho 2SA'=3A'A; 3SB'=B'B.
Ti s6 thé tich gitra hai khdi chdp S.A'B'C va S.ABC Ia:

2 B. 2 ci D. >
20 15 6 10
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Huéng din giai:
31_3
Ty
Chon dap an A.
Cau 11: Hinh chop SACB c6 SA vudng goc véi mit phing ddy, SA=a, AC =a+/2, AB=3a. Goi M,N

s s -z n L A X - V Car r e \
la hinh chiéu vudng goc cua A Ién cac canh SB va SC. Pat k = 2V ' khi d6 gia trj cua k 1a
SABC

A. i B. i C. i D.
J30 3 30
Huéng din giai:
Taco k = %.ﬁ
SB SC
ASAC vubng tai A, c6 AN L SC tai N nén
{SN.SC =SA> SN SA2 1 SN 1

N |-

> — =
CNCS=CA? CN CA* 2 sC 3
SM SA> 1 SM 1

Tuong ty —— == —=—

BM AB?2 9 ~ SB 10
111
310 30

Chon dap an C.

Cau 12: Cho tr dién ABCD c0 cac canh BA, BC, BD d6i mot vudng gdc véi nhau

BA=3a, BC = BD =2a. Goi M va N lan luot 1a trung diém caa AB va AD. Tinh thé tich khdi chop
C.BDNM

A.V =8a® B.V="o C.V="0 D.V=2a®

Huéng din giai:

1 1.1
Viaoe =5 ABSyep =32~ 2a.2a = 247
Vawe _AM AN AC 1\ 1, 1
Ve AB AD AC 4 AMNe = Vasoe T
3a°
= Vaonm =Vasoe —Vawne :7

Chon dap an C. 7
Cau 13: Cho hinh chop S.ABCD ¢4 ddy ABCD I1a hinh binh hanh. M la trung di€ém SB va G la trong
tam cua tam giac SBC. Goi V, V’ lan luot la thé tich cua cac khoi chop M.ABC va G.ABD, tinh ti s6
Vv
v
A Y3 B,
V' ) 2
Huwdng dan giai:

<<
w| b

Vi cac tam giac ABC va ABD cd cung dién tich nén \\//— = = :g

Chon dap an A.
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Cau 14: Cho khéi chop S.ABC. Trén cac doan SA, SB, SC lan luot liy ba diém A', B', C’ sao cho

SA'= %SA; SB'= %SB; SC'= %SC . Khi d6 ti s6 thé tich cua hai khdi chop S.A'B'C' va S.ABC bang:

AL B. = e D. =
2 6 12 24
Huwdng dan giai:
Tac: Yosre NS SC 111 1
Viuse SA SB SC 234 24

Chon dap an D.

Cau 15: Cho hinh chop S.ABCD cé day 1a hinh thang vudng tai A va D. SA vudng goc véi mat day
(ABCD); AB = 2a, AD = CD =a. Goc giira mat phang (SBC) va mat day (ABCD) la 60° . Mt phang
(P) di qua CD va trong tm G cua tam giac SAB cit cac canh SA, SB lan luot tai M, N. Tinh thé tich
khoi chop S.CDMN theo thé tich khoi chop S.ABCD.

14 4

A. VS.CDMN = EVS.ABCD B. VS.CDMN = EVS.ABCD
10V, V

C. Vscom = ;;BCD D. Vs comn = S'AZBCD

Huéng din giai:
< L. 1 ] 1
bat V =V ypep . taco: Vsepa = gVS.ABCD’VS.ABC =§VS.ABCD
Mt phang (P) di qua CD va trong tdm G cua tam giac SAB
cat cac canh SA, SB lan luot tai M, N. Khi d6 MN || AB va
SM SN 2

SA SB 3

Ta co:

\M_ES_DS_M_ESV _2, .2,
Vscon  SC 'SD SA 3 scOM ~ g VscDA T g

Vs e _S_MS_NE_(ET y _EV _EV
Vs ase  SA 'SB 'SC 3 smnc =g Vs.asc T g

. 2 8 14
Boi vay: V, =V, +V, ==V +—=V=—V
Y. Vscomn = Vscom T Vsune 9 27 27

Chon dap an A.
Cau 16: Cho ti dién ABCD. Goi B’ va C’ lan lugt thudc cac canh AB va AC thoa 3AB'= ABva

3AC' = AC.. Khi o ti sé thé tich cia hai khéi tir dién k = Y222 ping:
ABCD
A k=i B. k=9 C.k:%

w

Huéng din giai:
Ap dung bai toan ti sb thé tich k =é

Chon dap an D. 7 7
Cau 17: Cho hinh chdp S.ABC. Goi M,N,P tuong ting 1 trung diém ciia SA,BC va AB. Mat phing
(MNP) chia khoi chop thanh 2 phan. Goi V1 la thé tich caa phan chaa dinh S, V2 1a thé tich cua phan

R R
con lai. Tinhtiso6 X
V2
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A 2 B.1 C.

w|
O
N |~

Huéng din giai: i
Do (MNP) va (SAC) ¢6 M I diém chung va AC//PN
Tir M ké MQ//AC(Q e SC )=> (MNP) cit SC tai Q S
Ta co: Vg =V, +V

SMPBNQ AMQCNP
%/_/ %/_/
Vl VZ

+)V AMQCNP :VMAPN +VMANC +VMQCN

:—d(S (ABC)) Spac += d(S (ABC))

ABC

- d(A (SBC)). i sec A c
= (%+%+%) Vpse = %VSABC => VSMPBNQ = %VSABC => \% =1
Chon dap an B. 2
B
Cau 18: Cho khdi chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh binh S

hanh Goi M, N theo thtr tu 13 trung diém cla SA, SB. Ti sb thé

thh S CDMN _ 7

VS.CDAB
AL B. 3
2 8
c.2 p. 1
8 4
Huwdng dan giai:
VS.CDMN :VS.CDM +VS.CMN — VS.CDM + VS.CMN

VS.CDAB VS.ACD +VS ABC 2\/S.ACD 2\/S.ABC
_SM_SM SN _3
T 2SA 2SA'SB 8

Chon dap an B.

Cau 19: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B. Biét SA vudng goc véi mat
phing (ABC), AB =a,BC = a+/3,SA =a. Mdt mat phing (o) qua A vuéng géc SC tai H va cit SB
tai K. Tinh thé tich khéi chop S.AHK theo a.

AV - a’\3 v a’\3 a’\3 a’\3

S.AHK _2—0 VS AHK T T4~ C. Vs AHK = i~ D.V =

30 . 60 * US.AHK 90

Huéng din giai:
AK L SC(AK L(a))
Taco
AK 1 BC(BC L(SAB))

AK 1 (SBC)= AK 1 SB

Vi ASAB vudng can tai A nén K 1a trung diém cua SB. Ta
co:

, suy ra
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Vs ak  SASK.SH  SH , 2 >
- - = .Tac6é AC =+ AB*+BC*? =2a
V SASB.SC 2SC

S.ABC
SH SH.SC SA*> 1

SC =+/AC? +SA” =a+/5, khidé — = 20
SC sc?  sc?

5
3
Vou _SH 1 picovy, . —Lsalagec 23
10 ' 3 2

V
a’\3

$.ABC
60

Chon dap an C.

Vay VS.AHK =

Cau 20: Cho tir dién ABCD c06 cac canh AB, AC va AD do6i mot vudng goc vai nhau;
AB = a3, AC = 2a va AD = 2a. Goi H, K lin luot 1a hinh chiéu ctia A trén DB, DC. Tinh thé tich V
cua tir dién AHKD.

4~/3
AV =ia3. Bv-ty cv-2By D, v=2B
21 7 21 7
Huwéng din giai:
Taco Yo _SA SK DH 1 DH.DB _1 AD? D
Voee SA'SC DB 2" DB’ ~ 2°AD’+AB’
2
- i'# -2 2a K
2 4a°+3a° 7
1 1 1 2 3
VD ABC == DA'SABC = _Za_zaaf = a \/§
' 3 3 2 3 |
4a°\/3 AN C
S8 Vo Vo =51~ b
Chon dap an A. h

Cau 21: Cho hinh chop ta giac S.ABCD c6 thé tich bang V véi day 1a hinh binh hanh. Goi C’ la trung
diém canh SC. Mit phang qua AC’ va song song vai BD cit céc canh SB,SD lan luot tai B”; D’. Khi
d6 thé tich cua khdi chdp S.A’B’C’D’ bang
AY B. 2 c. ¥ D.
3 3 4
Huéng din giai:
Phan tich: Pé giai quyét duoc bai todn ndy cac em can dung dugc mat phing di qua AC’ va song song
v6i BD sau d6 tim giao diém cua nd véi cac canh SB, SD
Pé dung duoc mat phing di qua AC’ va song song v&i BD ta lam nhu sau:
Goi O 1a giao diém cia AC va BD, goi I 1a giao diém cua SO va AC’. Qua | ké B’D’ song song Véi
BD, khi d6 ta c6 mat phang can tim 1a mat phang (AD’C’B’).

v
2

Ta dé dang nhan thay rang | Ia trong tam caa tam giac SAC nén % =§

Theo dinh i Ta lét ta co gzizﬁzz
3 o ) SO SO SB 3
Ap dung cdng thirc tinh ti s6 thé tich cua khoi chop tam giac (ta dién) ta co:

Vpore: . SASD"SC' .21 1
Vgoe SA'SD'SC 732 3
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Voge (SASB'SC'_ 21 1
Vgse SA'SB'SC 32 3

\ 1 N 1.1 V
Ma VSADC :VSABC = EVSABCD nen VSAD‘C‘B' :VSAD'C' +VSAB'C' = E'Z'EVSABCD = §

Chon dap an A.

Cau 22: Cho tir dién ABCD c6 DA=1DA L (ABC). AABC la tam gidc déu, c6 canh bang 1. Trén 3

DM _1 DN _1 DP _3 p4tich cia ter dign MNPD
DA 2'DB 3 DC 4

canh DA, DB, DC lay diém M, N, P ma

bang:
A.Vzﬁ B.V:Q C.Vzﬁ D.V:Q
12 12 96 96
Huwdng dan giai:
v, 138, V8

ABCD 3T T 12
Voo DM DN DP 113 1 1
e VAN
V... DA DB'DC 234 8 8
Chon dap an C.

(BN
N‘oo
(e}
o

Cau 23: Cho hinh chdp tir gidc déu SABCD, M la trung diem cua SC. Mt phang (P) qua AM va song

song véi BD cat SB, SD tai N, K. Tinh ti so6 thé tich cua khoi S.ANMK va khoi chép S.ABCD

AL B. 2 c.t p. 3
2 9 3 5

Huéng din giai:
Trong mat phang (SAC) goi G la giao diém cua
AM va SO. Ta c6 G la trong tdm tam giac SAC.
Trong mp(SBD) ké duong thang qua G song song
v6i BD ciat SB,SD tai N va K.
Goi VS.ANMK :VS.ANM +VS.AKM

Tacs: Yoam SN SM_21 1
Voue SB SC 32 3
= VS.ANM = EV = EV

S.ABC $.ABCD
3 6

Vow _SK SM _21_1
Viwe SD SC 32 3

1 1 1
:>VSAKM - EVSADC - EVSABCD VS.ANMK = EVS.ABCD

Chon dap an C.

Cau 24: Cho chop tir giac déu SABCD . Mat phang (P) qua A va vudng goc véi SC cat SB, SC, SD tai
B’, C’, D’. Biét rang AB = a, 2% :% . Tinh thé tich V cua ta dién SAB’C’D’

3
AV =La B.V =142’ c.v=Sy Dy - Y6
2 3 18
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Chon dap an D.
Cau 25: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, hai mat bén (SAB) va (SAD)
cling vudng géc voi mat phang day. Biét géc giira (SCD) va (ABCD) bing 45°. Goi H va K lan luot la
trung diém ctia SC va SD. Thé tich cua khoi chop S.AHK la:

a’ a’ a’

. — B. — C. — D. &

24 12 6

Huwdéng dan giai:
Huéng dan: (SAB) va (SAD) ciing vudng goc véi mét phang ddy = SA L (ABCD)

= ((SCD),(ABCD))=SDA=45" = SA=AD = a

1 1 a2 &

VS.ACD ZESA-SASCD :§a.? :E
V. SH SK 1 1 33
SAHK - T - _— =V i = =Ve acp = —
Viao SC SD 4 4 24

Chon dap an A.

Cau 26: Cho khdi chop tir giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh, M 12 trung diém canh SC
va N 1a diém thudc canh SD sao cho SN =2ND. Tinh ti s thé tich k gitta hai da dién SABMN va

khéi chop S.ABCD.
A k=2 B. k=— C.k=2
6 12 3

D. k=<
6

Huéng din giai:
+ Do ABCD Ia hinh binh hanh nén
1

SAABC = SAADC :>VS.ABC :VS.ADC :EVS.ABCD

VS.ABM SM VS.ABM 1 VS ABM 1

+ Ta co = adr) =—o ==
VS.ABC SC fVS ABCD 2 VS.ABCD 4
2 .
va VS.ANM :S_N.SM PN VS.ANM :EEQ VS.ANM :1
VS.ADC SD SC EV 3 2 VS.ABCD 6
2 S.ABCD
+ Suy ra
VS.ABM +VS.ANM :E-l‘l@ VS.ABM +VS.ANM :E@ VSABMN :i
VS.ABC VS.ADC 4 6 VS.ABCD 12 VS.ABCD 12
5
+Vay k=—.
ay 12

Chon dap an B.

Cau 27: Cho hinh ling try ABC.A’B’C’ vi M Ia trung diém ciia CC’. Goi khoi da dién (H) Ia phan con
lai ctia khdi ling try ABC.A’B’C’ sau khi cét bo di khéi chop M.ABC. Ty s6 thé tich ciia (H) va khdi
chép M.ABC la:

A. 1 B.6 C.

6
Huwéng din giai:

D.5

gl

Goi M la trung diém caa CC’ . Theo bai ra ta c0: V,, spc = %VC.ABC =a =V, 5 =28
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Talai co V,. 5 = %VAA,B.C. =2a néntacd (H)=Vuygc +Vinse =2.2a+a=ba

(H) .
M.ABC

Chon dap an D.

Vay

Cau 28: Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6thétich 1a V. Goi M,N,Q lan luot 13 trung diém cua
AD, DC va B’C’. Thé tich caa khdi tir dien QBMN bang:

A B. ¥ c ¥ p. ¥
8 3 3 8 4
Huwéng dan giai:
Ta c6: Vogyy = %.d (Q:(BMN)).Sgyy (1) . RO rang tanhan 4 D’
théy hinh ti dién QBMN va hinh hop ABCDA'B'C'D' ¢6 Q i o
2 : A o B
chiéu cao bang nhau. Nén ta chi di tim ti I¢ Saun :
ABCD iy T
Taco Sasco = Somn + Saem * Senc + Sewn / \
;M P
= SBMN = SABCD = SDMN - SAMB - SBNC Al : ":::i“:;:::::::-_:_. D~ N
Mat khéac ta co _SDMN — _SDMN — li — l; ___________________________
neco 2Sumc 24 8 B C
S pgm _ S pgm :l_lzl
Speco 2S5 22 4

Tuong ty thi S _1 , khidé SBMN :(1—%—1—318,%@ @M:S(Z)

ABCD 4 4 SABCD
\ . V, 13 1 V
Tu (1) va (2) Suy ra ﬂzggzg :>VQBMN :E

ABCD

Chon dap an C.

Cau 29: Cho hinh chop ti giac S.ABCD c6 thé tich bang V. Lay diém A’ trén canh SA sao cho
SA'= %SA. M3t phang qua A’ va song song véi day caa hinh chop cat cac canh SB,SC,SD lan luot

tai B’, C’, D’. Khi d6 thé tich chop S.A’B’C’D’ bang?
AL B. L c. L p. ~
3 9 27 81
Huwdéng dan giai:
Vi (A'B'C'D")//(ABCD)= A'B//AB,B'C'//BC,C'D"//CD
.. SA' 1 SB'" SC' SD' 1 . X 5
Ma: S—A:§:> 8 sC D 3 Goi V,,V, lan lugt & Vg e, Vs aco
Taco: V,+V, =V
Vsaee _ SA .SB .SC :i<:>VS e :i.
Veaee SA SB SC 27 ' 27
Vsaco _ SA .SC .SD :i<:>VS . :V—Z.
V, SA SC SD 27 ' 27

S.ACD
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V+V \

Vay V. v acp =V pgie + V. =—.
Y Vs asc'p S.A'B'C S.A'C'D' 27 27

Chon dap an D.

Cau 30: Cho khéi hop ABCD.A’B’C’D’. Goi M la trung diém caa canh AB. Mt phang (MB’D’) chia
khbi hop thanh hai phan. Tinh ti s thé tich hai phan do.
A2 B. c. L D. >
12 17 24 17
Huéng din giai:
+ Lap thiét dien cua khéi hop di qua mat phang
(MB’D’). Thiét dién chia khdi hop thanh hai phan
trong d6 co AMN.A’B’D’
+ L4y N 1a trung diém caa AD — MN la duong trung
binh cua tam giac ABD

= MN//BDva MN :E.BD

2
=> MN//BD' va MN :%.B'D'

=>M,N,B’,D’ dong phang véi nhau=> Thiét dién la
MNB’D’.
Nhan thidy AMN.A’B’D’ Ia hinh da dién dugc tach ra
tr K.A’B’D’ (K 1a giao diém ciia MB’,ND’ va AA")
+ Ap dung dinh ly Ta lét ta ¢ :

KA KM KN _ MN 1 Vi, KA KM KN 1

KA' KB' KD' B'D' 2’ V .5y KA'KB 'KD' 8

7 7 711 7
= VaunAsD :§.VK_A,B.D. :§ KA'.AB'.AD'= 3372 2AA'A'B'A'D'= 24 —— . Shinh hop
7

r\Jll—‘

1
3

=> Ty ¢ giita 2 phan d¢ la 7

Chon dap an B. ‘ 7
Cau 31: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh binh hanh. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua

cac canh SA, SD. Mit phang (a) chita MN cét c&c canh SB, SC lan luot tai Q, P. Pit zg =x, V, lathé
tich cta khdi chop S.MNQP, V la thé tich cua khdi chép S.ABCD. Tim x dé V, = %v .
4 2 4
Huwdng dan giai:
(HS tu V€ hinh) Taco VS.ABD :VS.BCD = \é! V1 :VS.MNQ +VS.NPQ
+) Vi MN//BC nén PQ//BC — SP z—gz
+) VS.MNQ SM S_N gzi _)VS.MNQ _X VS.MNQ :i Vs saeg SN g S_PZE 2
Vs asp SA'SD'SB 4 \ 4 \Y 8" Vi aen " SD'SB'SC 2
2
Vs _ X0
Vv 4
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V +V, 2

P Tach: V, =1V e smme T Vsweg (1 X X1 o 0 dip an.

2 Vv 2 8 4 2
Cau 32: Hinh chép tir gidc S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a; SA L (ABCD); gdc giira hai mat
phiang (SBD) va (ABCD) bing 60°. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua SB, SC. Thé tich cua hinh

chép S.ADNM bang:

a® J3a® 3./3a° J6a’
B. 1= C. D.
46 82 82 8
Huéng din giai:

- Dlén tich déy SAE‘I'__.D = a

A

— a,\."E
AC =av2— A0 :T
0 avé
54 =A0.tan 60" = >
1 . Ex‘\."'g H,E\."'E
=—.a.—=
3v 2 11 6 1
-Tiso —4MN == :=—Vat136 S ADN ==
Ve ABC 22z T.ACD Z
3 Es'h,'i

“ViVeamn = Voapy NBN Ve yppyy =3V =
Chon dap an B.

Cau 33: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi K 1a trung diém cua canh SC.
Mat phang (P) qua AK cat cac canh SB, SD lan lugt tai M, N. Goi V, V’ lan luot la thé tich cac khoi

S.ABCD va S.AMKN. Ti s6 \\//— c6 gia tri nho nhat Ia:

AL B. 3 cl o L
5 8 3 2
Huwdng dan giai:
Hs tu vé hinh
< SM SN , \%
Dat X:S_B’y:S_DjV :VS.AMK +VS.ANK :Z(X+ y) (1)
Mat Khac V' =V, un + Vs s =3¥v (2)
Tu () va(2)co:x +y = 3xy
X 1 SN X 1 1
>y=—— |Yy>0=2x>=-|,y=—<1= <l=x>2—=-—-<x<1
3x-1 3 SD 3x-1 2 2
A 3x° (1 ]
—=—— | =<x<1
Voo4(3x-1)" \2
e A 3x° 1 s 1
Xéthamso f(x)=————— | =<x<1|.F(x)dat GTNN bang =
4(3x-1) (2 3

Chon dap an C.

Cau 34: Cho khdi chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat. Mot mat phging song song v&i day
cat cac canh bén SA, SB, SC, SD lan lu’qt tai M, N, I?, Q Goi M”, N’, P’, Q’ lan luot Ia hinh chiéu cua
M, N, P, Q trén mat phang day. Tim ti s6 SM: SA dé thé tich khoi da dién MNPQ.M’N’P’Q’ dat gia tri
16N nhat.
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A. 1 B.
2 ~
Huwdéng dan giai:
+ Ap dung dinh ly talet.

Diat SS_'\: =k . Ap dung dinh ly Talet trong Tam giac SAD

C.

w|nN

Nlw
O

w|

c6 MN//AD

MN_SM _ k= MN=kAD

AD  SA
Ap dung dinh ly Talet trong Tam giac SAB c6 MQ//AB
MQ =ﬂ= k = MQ =k.AB. Ké duong cao SH cua

AB  SA
hinh chop.
Ap dung dinh ly Talet trong Tam giac SAH c6 MM’//SH

MME_AM 1M k= MM = (1K) SH
SH SA ~ SA

= Vimponnpo = MN.MQ.MM '= AD.AB.SH k (1-k) =V

hinhchop'k'(l_ k)

\/ min khi va chi khi k =1k — k :%
Chon dap an A.

Cau 35: Cho khdi tir dién c6 thé tich bang V . Goi V' 1a thé tich cua khéi da dién c6 cac dinh 1a cac

!

X , ‘ , ISR ~ . . A Vv
trung diém cua cac canh caa khoi tir dién dé cho, tinh ti s6 v

AY_L .Y _1 c.y._2 p. Y3
\Y ) 2 V 4 V 3 V 8
Huwdng dan giai:
D
Taco \L’:V _VA.QEP _VB.QMF _VC.MNE _VD.NPF :1_VA.QEP _VB.QMF _VC_MNE _VD_Np,:
V \Y \Y \Y \Y \Y
111 111 111 1111
222 222 222 222 2
Chon dap an A.

HINH LANG TRU
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A-LY THUYET TOM TAT
1. Thé tich khéi Ling tru:

v6i B 1a dién tich day, h 13 chiéu cao

2) Thé tich khéi hop chir nhat:

Va1 a, b, ¢ la ba kich thudc

3) Thé tich khéi lap phwong:
véi a la do dai canh
B - BAI TAP

THE TiCH LANG TRU PUNG
Cau 1: Thé tich (cm®) khéi lang tru tam gidc déu c6 canh day va canh bén cling bing v/2 cm 1a:

A Y& 5 V3 C. 2 p. Y2
2 2 2
Huwdng dan giai:
Dé dang tinh dugc V = @

Chondipan A ‘ i i
Cau 2: Theé tich khéi lang tru tam giac déu cd canh day bang a va canh bén bang 2a la:

3 3 3 3
A &2 g, &8 c &3 p, &3
3 6 2 4
Huwdng dan giai:
2 3
V=5, AA=2 f.Za -8 f nén chon C.

Chon dap an C.

Cau 3: Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vuong tai B. AB = 2a, BC = a,
AA’ =2a+/3. Tinh theo a thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’.

3 3
A. 2a3\@ B. af C. 4a°\3 D. 2a°\/3

Huéng din giai:

V =S,,0c.AA = %2a.a.2a\/§ = 2a°\3

Chon dap an D.

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 80
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

Cau 4: Goi V la thé tich cta hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D". V, la thé tich cua tir dién A'ABD .
H¢é thirc nao sau day la dung ?

A.V =6V, B.V =4v, C.V =3y, D.V =2V,
Huéng din giai:
Ta co hinh vé& sau: A’ B
Taco V =S,,0p.AA" V, = %.SABD.AA‘ N b \
L i C
N 1 vV 2 AA \ E
Ma SABD:ESABCD:_::LSL:6
Vi Zs, o AN ) N
=V = 6V1 A """"""""" *-“‘D
Cha y nhiéu doc gia tu duy nhanh nén chi xét ti s6 gitra dién ;
B C

tich day ma quén mat rang véi khoi chop thi con tich vai 3

nita, va nhanh chong chon y D 14 sai. Vi thé, nhanh nhung can phai chinh xac ban nhé.
Chon dap an A.

Cau 5: Cho hinh 1ap phuvong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 dién tich mat chéo ACC’A’ bang 2/2a? . Thé tich
cua khoi lap phuong ABCD.A'B'C'D! la:
A. 22a° B. 2a° C. J2a® D. a°
Huwéng dan giai: i . )
bé tinh duoc thé tich caa hinh lap phuong thi ta can biét canh cuaa hinh lap phuwong do, tur dir liéu
dién tich mat chéo A’ACC’ ta sé tinh dugc canh cua hinh lap phuong
Goi canh cua hinh Iap phuong la x suy ra
A'C' = x+/2 . Dién tich mat chéo A’ACC’ 1a x.x+/2 =2+/2a? = x =a+/2 . Thé tich hinh lap phuong
AV =x* =2y2a°
Chon dap an A.

Cau 6: Cho lang tru dimg ABCA'B'C' ¢6 ddy ABC Ia tam gidc vuong can tai B va AC = 2a biét rang
(A'BC) hop véi day (ABC) mot goc 45°. The tich lang tru la:

3 3
A 2 f B. 2 f C. a*\3 D. a*y2

Huwéng din giai:
- ABC =45
- AC = AB\2 =2a=ABy2= AB=BC=AA"=ay?2
-V :%AB.BC.AA' =a*V2 Ay c
Chen dép 4n D.

Al 2a 777777777 7 c

45 /
B
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Cau 7: Cho khéi lang try tam gidc déu ABC. A1B1C; ¢6 tat ca cac canh bang a. Goi M 1a trung diém
ctia AA;. Thé tich khoi chop M.BCA, Ia:

3 3 3 3
PRV g v 23 cy &3 by - &Y3
~12 24 6 8
Huwdng dan giai:
) B‘:\__. . ‘IA
AABC 1a tam gidc déu canh a nén co dign tich S, = # -
Taco AM = A3 [ S
2 2 | '

Hai ta dign MABC va MA;BC c6 chung dinh C, dién tich hai day
MAB va MA;B bang nhau nén c6 thé tich bang nhau, suy ra

3 243 | N}
VM.BCAl =V asc =§A|\/| S pac :7 .

Chon dap an B.

G

Cau 8: Cho ling tru tam giac déu ABC.A’B’C’, canh ddy bang a. Goi N, | lan Iuot 1a trung diém cua
AB, BC; gdc giira hai mat phang (C’Al) va (ABC) bang 60° . Tinh theo a thé tich khbi chop NAC’I1?

3 3 3
A. 32433’ B. & c. Y p, Y3a
) 32 32 4
Hwéng dan giai:
Taco ((C'Al),(ABC))=CIC =60° " c
Mt khéc tan(ﬁa':(é:—cl::CC':Cl.tan(ﬁE':# g
2 2 ,'/
Taco SAM:lSABczl.aﬁza\@ e
4 4 4 16
3 3 i I A
SV = SCC S _laBavs @ AT ¢
R} 32 2 3 AN
Chon dap an B. b

Cau 9: Cho lang tru dang ABC.A’B’C’ ¢6 day la tam giac ABC vudng can tai B, BA=BC =a, A’'B
tao voi (ABC) mot goc 60°. Thé tich cua khéi lang tru ABC.A'B’C’ Ia:

3 3 3
A Yo g, Y3 C. J3a® D. &
2. 6 4
Huwéng dan giai:
4 =~ \ ’ \ ’ /\l 0 1 c
GOc gitra A”B va day la goc ABA'=60", AA'= aV3
2 3
S asc :%.Véythé tich caa lang tru 14 :V =SABC.AA':af. A o
Chon dap an A.
C
- B
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Cau 10: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh bang a va (A'BC)
hop véi mit day ABC mot goc 30°. Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A'B'C' 1a

3 3 3 3
A 23 g, 23 c. & p, &5
12 24 24 24
Huwdng dan giai:
Goi M la trung diém cua canh BC. Tacd SAL(ABC)= AM lahinh 4 o

chiéu vuong géc cia AM trén (ABC), nén (A'BC),(ABC) bing géc \ .

AMA =30’ o

Xét AA'MAvubng tai A. Taco \

A'A =AM .tan A'MA :#.tanso‘l :%
1 2

S=— a\@ a= a \@

2027 4

2 3
Vay V,, _1s .A’A:l.a‘@_ﬂza*@
AABC = 3 2aA8C 374 2 24

Chon dap an B.

Cau 11: Cho lang tru diing ABC.A'B'C' c6 ddy la tam gidc déu canh a. Mt phang (AB'C') tao Véi
mit day goc 60°. Tinh theo a thé tich ling tru ABC.A'B'C".

3 3 3 3
af. B.V=3a4‘@. C.V:af. D.V:gas‘ﬁ.

Huéng din giai:
Vi ABC.A'B'C" 1a lang tru dung nén AA' L (ABC).
Goi M 1a trung diém B'C', do tam giac A'B'C"' déu
Nénsuyra A'M 1L B'C".
Khi d6 60° = (AB'C"),(A'B'C')= AM,A'M = AMA'". R c
Tam giac AA'M , cb
A'M :%; AA'= A'M .tan M'z%a.

az\/g N . \\\

Dién tich tam gidc déu S,, 5. = : . "

4 " \\\ \\\
3a%\/3
8

AV =

(dvtt).

Vay V =S, u5c-AA'=

Chon dap an D.

Cau 12: Cho lang tru ding ABC. A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vuong tai B, AB=3a, BC=a~/2 , mat
bén (A'BC) hop véi mit day (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich khéi lang tru.

3 3 3 3
a TY6a g, &6 c. Ha p, &6
2 2 2 6
Huwdéng dan giai:
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Sssc = ;AB BC_—3 f_3a2\f C
Puong cao AA’ = ABtan 60° = 3a\/_ B
Viy V =S, AA/ = 3a2f 3ay3 = 9""3[
Chon dap an C.
e

B

Cau 13: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vuong tai A, AC =a,
ACB =60°. Dudng chéo BC' ciia mat bén (BB'C'C) tao véi mat phing mp(AA'C'C) mot goc 30°.
Tinh thé tich cua khdi lang tru theo a la:

AV = ai B.V =a’\/6 C.V:a3¥ D.V=a3€
Huéng din glal.

Tinh duoc AB = a+/3 ; Sasc = - Goc AC’B = 30° nén AC’ = 3a.

a’\/3
2

Pitago cho tam gidc vudng ACC’ tinh duoc CC’ = 2a+/2 . T doV =a’6 .
Chon dap an B.

Cau 14: Cho hinh lang try dang ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng tai A,
AC =a, ACB =60°. Puong chéo B’C caa mit bén (BB’C’C) tao véi mat phang (AA’C’C) mot goc
30°. Tinh thé tich cua khdi lang tru theo a.

3 3 3
a’y15 B. a°\/6 c, A5 p, 315
3 12 24
Huwdng dan giai:
Vi A'B'L(ACC') suy ra B'CA'=30° chinh la goc tao bsi 4’ B’
duong chéo BC’ cua mat bén (BB’C’C) va mat phang
Cl
(AA’C’C). Trong tam giac ABC taco AB = ABsin60° = ¥

Ma AB=A'B'= AB'=a+/3
Trong tam giac vudng A’B’C’ tacd: A'C = A—BO: 3a.
tan 30

Trong tam giac vudng A’AC ta co:
AA'=+A'C? - AC? =2a+/2

2
Vay Vi; = AA'S jec = Za\/i- a f = a3\/6

Chon dap an B. i 7 ’
Céau 15: Hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ c6 d¢ dai duong chéo bang a. Khi d6 thé tich khoi tur dign

AA’B’C’ la.
2 a3 a3 2
A. B. — C.— D.
3J3 183 643 183
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Huéng din giai:

Goi x la canh hinh 1ap phuong ta c6 AA”+ A'C*? = AC*” T\A B
x2+(x\/§)2=a2 —>x=al+3
1 1 a’ b
V=S, AA === b
3 e 6 183 VRN [
Chon dap an B. E \
1

Cau 16: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’ ¢ AB =a,BC =2a, AA'=a. Liy diém M trén
canh AD sao cho AM =3MD . Tinh thé tich khbi chop M.AB’C.
a a 3a° 3a°
A. VM./iB'c :? B. VM.AB'C :Z C. VM.AB'C :T D. VM.AB'C :7
Huéng dan giai: . i ’
Thé tich khoi chép M.AB’C bang thé tich khoi chép B’.AMC

, 3 3a’
Taco: SAAMC :ZSAADC :T
. 3a° B’ =
Do d6 Vy ps:c =Va: amc :T /0 \\\\
' / N N
Chon dap an C. ¢ A < D
// | \\ \\
I i 6
// ! \\ \\
,/ z ___\\_____—:,:\—-C
/,—’——"’\\”/ [
i M D
Cau 17: Khéi lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich bang a®. Tinh d6 dai cua A’C.
A. A'C=a+3 B. A'C=a2 C. AC=a D. A'C=2a
Huéng din giai:
Tac6: A'C =+AB? + AD? + AA” ) 2
Ma AB = AD = AA'V = AB.AD.AA' = a° ( | it
AB=a,AD=a AA'=a.Suyra A'C = a3 e
Chon dap an A, o
| D
clesias B
\/.A

Cau 18: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’. Tinh thé tich V ciia hinh lap phuong biét rang

khoang cach tir trung diém | cia AB dén mat phang A’B’CD bang %
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3

A.V:% B.V =4’ C.V =24a° D.V =a’/2

Huéng din giai:

Goi céc diém nhu hinh V& bén trong d6 IH L 1'J . Pt canh b -
X a
AB=xsuyralH=—"~==—=x=a.VayV =a’ . /
V2 2 B
Chon dap an B. B
Yoo i \
D
! 7 Yo
A" ; o
! B

Cau 19: Cho hinh hop dimg ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day 1a hinh vudng canh a. Khoang céch tir diém A

dén mat phang (A’BCD”) bang a—\f. Tinh thé tich hinh hop theo a.

3 3
AV =a’ B.V:a;/ﬂ C.V=a'3 D.V:af
Huéng din giai: )
Goi H Ia hinh chiéu cua A Ién canh A’B A’ D’
= AH L A'BCD'= AH :%
Goi AA'=x>0. Ap dung hé thirc vé canh va dudng cao i /
trong tam giac AA’B: B c/
1 1 1 4 1 1 wi ;
= + = =—+— LU IR A
AH? ~AA? T AB? 32’ X @’ alrs b

o x2=3a’ < x=a+3

Viscoasco = AALAB.AD = ay/3.aa=2a’/3 /
Chon dap an C. ’ . o ’ B ’ C ’
Cau 20: Nguoi ta got mot khoi lap phuong bang go dé lay khoi tam mét deu noi tiep no ( tuc la khoi
co cac dinh Ia c&c tdm cua cac mat khoi lap phuong). Biét canh cia khoi lap phuong bang a. Hay tinh

thé tich cua khéi tam mat déu do:
3 3

3

3

Al B.L c. & D. &

6 12 4 8

Huwdng dan giai:
N Lo 1 PO a
Tinh tinh dugc canh cuaa hinh bat dién déu bang — . '
V2 .
3 ' '
a (%] V2 a’ L7

Thé tich hinh bét dién déu c6 canh —= laV =~ Y22 == ]

\/E 3 6 ’::\1':- ‘ %
nén 7 ‘ s '
Nhgn xét: Ta c6 cong thizc tinh thé tich cua hinh bat dién déu i
canhxlaV = X ;/E Y

Chon dap an A.
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Cau 21: Puong chéo cua mdt hinh hop chir nhat bang d, goc gitra duong chéo va mat day 1a o, goc
nhon gitra hai dudng chéo cua day bang . Thé tich cua hinh hop do6 la:

A. %d%oszasinasinﬁ B. %d%oszasinasinﬁ

. . 1 . .
C. d*sin® acosa.sinp D. Ed3smzoacosocsm[3
Huwéng din giai:

Tinh duoc: BD:dcosa:>OD=%d cosa. va DD'=dsina D

Tinh duoc : HD:Ed cosocsinE:>CD:dcosowinE A d
2 2 2 ' D
Tinh dugc: BC =+/BD* —CD? :dcosoccos% ) 0\ H

Chon dap an A. B c

Cau 22: Cho khéi ling tru tam giac déu ABC.A'B'C' cd canh day la a va khoang céach tir A dén mat
phiang (A'BC) bang %. Tinh thé tich cua khi ling try ABC.A'B'C".

3 3 3 3
A Y22 g, 332 c. 2 p, 382
16~ 48 12 16
Huwdng dan giai:
HS tu vé hinh
bat chiéu cao cua lang tru la h va goi M la trung diém cta BC thi ta c6 hé thuc
1 1 1 1 4 4 8 a/6 a’\3 a6 3a*\2
f:—2+—2:>—2:—2——2:—2:>h=—:>V:S.h: . =
d’(ALA'BC) h* AM? "h® a® 33’ 3a 4 4 4 16

Chon dap an D.

Cau 23: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh bang a, mot mat phang (o) cat cac canh
AA’; BB’;CC’; DD’ lan luot tai M, N,P,Q. Biét AM= %a, CP = %a. Thé tich khbi da dién
ABCD.MNPQ la:
REPE
30
Huwdng dan giai:
Tu giac MNPQ Ia hinh binh hanh cé tam 1a |
thudc doan OO’.
Tace ol cAM+CP 11 _a
2 30 2 C

3 3
B & C. 2a° . Ea3
3 3 15

Goi O 1a diém déi xang O qua | thi : .0
00,=20I = Ea < a. Vay O; nam trong doan OO’. A i 5 D

, 15 , N-toee.d
V& mat phang qua Oz song song v&i (ABCD) cat N T
cac canh AA’; BB’;CC’; DD’ lan luot tai ' 4'-

A1, B1,Cy, D1. Khi @6 I la tdm cta hinh hop
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ABCD A B;C;D;. Vdy V(ABCD. MNPQ)=V( MNPQ.A; B;C:D;) =
—V(ABCD ABC, D)— 1 a’00, = ; a’
Chgn dap an A

Cau 24: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, D =60°va SA vubng goc voi

3

(ABCD). Biét thé tich cua khéi chép S.ABCD bing % . Tinh khoang cach k tir A dén mat phang

(SBC).
A k=2 B.k:a\ﬁ c.k=22
V5 5 V5
Huéng din giai:
2
Dién tich dy S, e =¥
a3
velpn-lpsa=sa- i) —aV3
3 3 a?\3
2
BC L AM
— BC L(SAM) (1)
BC L SA

BC —(SBC) (2)
Tir (1) va (2)=(SAM) L (SBC)
(SAM)N(SBC)=SM .Ké¢ AH LSM = AH =d(A,(SBC))
Xét ASAM vubng tai A. Taco
2
Aazzs}x”Al\l/lZ:siﬁs:Z:szz:AHZZ%:AH:k:a\E
Chon dap an B.

D

Cau 25: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC 1a tam giac déu canh bang a. Mit bén
ABB'A’ c6 dién tich bing a’~/3. Goi M, N lin luot 1 trung diém cia A'B, A'C . Tinh ti sb thé tich
cua hai khbi chép A.AMN va A.ABC.

A. Vi amn :l B. Vi amn :i C. Viam :l D. Viam :1
VA'.fBC 2 VA'.ABC 3 VA'.ABC 4 VA'.ABC 5
Huwdng dan giai:
Taco: Vi A,M .A,N A’ C’
A.ABC A B A C AN
M la trung diém cua A'B :ﬂzl B
AB 2
N 1a trung diém cia AC = AN _1 B \’_\]\7
AC 2 1,78 5
VA’.AMN _ 1 1 1 4 d AN
VA’.ABC 2 2 4 /// \\\
AT T

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: danqvietdonq.bacqianq.vn@,gmail.conN/ Trang 88
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay B



Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

Chon dap an C.

CAu 26: Cho lang try tam giac déu ABCD.A'B'C' c0 tat ca cac canh bang a. M 1a trung diém canh
AB. Mat phang (P) di qua M va vuong goc véi CB’, cat cac canh BC, CC’, AA’ lan luot tai N, E, F.
Xac dinh N, E, F va tinh thé tich khoi chép C.MNEF.
3 3 3 3
A T2 g, T3 c. 23a p. 2
128 128 128 12843

Huéng din giai:
Xac dinh N, E,D. Goi I, J lan luot 14 trung diém BC, CC’. Khi d6 mp (AlJ) L B'C. Suy ra mp
(P) qua M va song song mit phang mp(AlJ). Do d6
MN || Al,NE || 1J;EF || A
Tinh thé tich khdi chép C.MNEF. Thay ngay ENC la g6c giita mat
phang (P) va mp(ABC). Tt giac MNCA 14 hinh chiéu vudng gdc
cua tu gidc MNEF trén mp(ABC).

Suy ra dt(MNEF) = SUMNCA)
CosENC
2
Tacd ENC ==, dt(ABC) = 2 3
4 4
Suy ra:
a’3 a’\3
-, 2
dt(MNEF) = SHABC) —dtBMN) _ 4 32 _T6a
cos ™ 1 32
4 2
3 a 3J2a
Mit khac d(C,mp(MNFEF))=>.— =
a (C,mp( ) 27 8

1 7/6a% 3J2a 7.3a°

Goi V la thé tich khbi chép C.MNEF, tacd: V ==.
3 32 8 128

Chon dap an B.

Cau 27: Cho hinh h@p‘ ding ABCD.A'B’C’D’co day la hinh thoi dién tich Sy, cac tir giac ACC’A’ va
BDD’B’ c6 dién tich lan luot 1a S;, S3. Thé tich khoi hop ABCD.A’B’C’D’ tinh theo S;, S, Sz 1a ?

/ / JS,S,S
A, @ B. %‘/818283 C. % D.%

Huwéng din giai:
Goi day cua hinh hop c6 do dai 2 duwong chéo la AC =a, BD =b va duong cao hinh hop la
AA =BB’=c

1. , . , a’b’c?
Suy ra duoc S, :Eab ; S,=AC.AA'=ac;S,=BD.BB'=bc=S;S,S, =——

2l2A2
Thé tich khdi hop 1a: V = S,.c = ~abc = —— |20 ¢ _ [S:5:5
2 L2V 2 2

Chen dap an A. 7 7
Cau 28: Cho khoi lang tru dimg ABCD.A’B’C’D’ ¢6 déy la hinh vudng c0 thé tich 1a V. Dé di¢n tich
toan phan cua lang tru nho nhat thi canh day cua lang tru bang:
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A.i/% B. 3v? C. 3NV D. W

Huéng din giai:

. 3 . 2 , Vv
Goi x,h lan luot la canh d4y va chiéu cao cua ling tru. CO V =x*h=h=—

X
Sy = 2X° +4xh = 2x? val o 2(x2 +\i+\i] > 2.3s/x2.\i.\i =63V?
X X X X X

TR 5 V
DAu “=" xay ra < X2 =— < x =WV
X

Chon dap an C.
Cau 29: Cho hinh I3p phuong ABCD.A'B’C’D’. Mat phang (BDC’) chia khdi lap phuong thanh 2
phan cé ti I¢ thé tich phan nhé so vai phan 6n 1a :

AL B. 1 c.t D. 2
3 6 4 10
Huwéng dan giai: o .
Nhin vao hinh vé ta c6 thé thay 2 phan cua hinh lap p B
phuong ABCD.A'B’C’D’ chia bai mat phang
(BDC”) gom hinh chép BCC’D va phan con lai .
TilecAntinhsg 1A T = Vece'o D L
ABCD.A'B'C'D" _VBCC'D I
Gia str hinh lap phuong c6 canh la 1
:>VABCD.A'B'C'D':13:1 AL
Hinh chép BCC’D c6 day la tam giac vudng can B
DCC’, dinh B, dudng cao BC
1 1 1 1 C
:>VBCC‘D = E'BC'SDCC' = 51115 = g y
1
6 1 2
T = Ll = —_ = —
-1 5 10
6

Chon dap an D.
Cau 30: Cho hinh Iap phwong ABCD.A'B'C'D’. I 1a trung diém BB’. Mt phang (DIC") chia khoi Iap
phuong thanh 2 phan cd ti s6 thé tich phan bé chia phan lén bang:
A. 1:3 B.7:17 C.4:14 D.1:2
Huéng din giai: ‘
Coi nhu khoi 1ap phuong c6 canh bang 1. ’ ’
Dé giai bai toan nay, ta phai x4c dinh ding thiét dién cat boi D’ e
mit phang (DIC")
LAy M la trung diém AB thi IM 1a dudng trung binh tam giac
ABB’ nén IM //AB'//DC'
Suy rabén diém 1,M,C'D cung thugc mot mét phiang (C'1D)
Thiét dién cat boi mt phang (DIC') la ta giac C'DMI
Phan c6 thé tich nho hon la khdi da dién C'IBMDC
Pé thuan tién tinh toan ta chia khéi trén thanh 2 phan Ia ta dién
IMBD va hinh chép DIBCC’.
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1 11 11,1 1
Vieo _§.|B.sBDM =35 IB.DAMB = Fe 1. 5=
Vs nec: :%.DC.S,BCC. % DC. % (1B+CC").BC :%.1%.(%“].1%
Suy ra thé tich khéi c6 thé tich nhé hon 1 V. =V, +V, o =~ + 14 "
24 4 24
The tich phan lénhon 13 V, =V g pagcn — Vs _po L1
24 24

Vaytilécantimla Vv, @V, =7:17

Nhan Xét: Ddy la mot bai todn kha khé doi hoi khd nang dung hinh va xac dinh diém phu hop cua
thi sinh. Cé mét so ban xdc dinh ding thiét dién nhung gap kho khan trong viéc tinh thé tich cac

phan Vi chuea chia diwoc khoi thé tich thanh cac hinh nho hon dé tinh cho phu hop.

Chon dap an D.

Cau 31: Cho hinh I3p phuong ABCD.A’B’CD’ canh a. Trén canh AA’ kéo dai vé phia A” 1y diem M
trén canh BC kéo dai vé phia C lay diém N sao cho MN cat canh C’D’ . Tinh gia tri nho nhat cia MN?

A. 3a B. 2a/2 C. 3a/3 D. 2a+/3

Huéng din giai:

bay la mot bai toan sur dung phuong phap toa d6 hoa. Déi voi viec toa d6 hoa. Db voi viéc toa do

hoa nay viéc quan trong nhat dé 1a sy can than va chinh xac.

Tron hé truc toa do Axyz vai A(0;0;0);B(a;0;0); A'(0;0;a); D(0;a;0).
Goi M (0;0;m) va N(a;n;0). Tacd (ADD'A)//(BCC'C")
(MD'NC) cét (ADD'A") theo giao tuyén MD" va cit

(BCC'B") theo giao tuyén CN do d6 MD'/ /CN

Laic6 MD'=(0;a;a—m);NC'=(0;a—n;a)

M

a a-m an o
Suyra —= =m-=
a-n a n-a \
CO6 MN? = AB*+BN? + AM? =a’ +m® +n? - !
2 2
) an , ., [(n*—an+a’ :
SMN = — | +n°+8°" =| — i
n-a n-a Al
<:>MN_nz_‘,:m_|_a2 \
a ,
2 2 b
n“—an+a

Xét hamsé f(n) = trén [0;+o)

Ta dugc MN dat gi tri nho nhat bang 3a khi n=2a
Chon dap an A. ’ ‘
Cau 32: Nguoi ta muon xady mot bon chira nuéc dang

ldm

khoi hop chir nhat trong mot phong tam. Biét chiéu
dai, chiéu rong, chiéu cao caa khoi hop d6 lan luot 1a 5

N A L x| AN Vi,
m, 1m, 2m (hinh v& bén). Biét moi vién gach cé chicu
dai 20 cm, chidu rong 10 cm, chidu cao 5 cm. Hoi ddm p—ipy Z
nguoi ta sir dung it nhat bao nhiéu vién gach dé xay 5
bon d6 va thé tich thuc cua bon chara bao nhiéu lit 7 e
nuéc? (Gia sir lwong xi ming va cat khong dang ké ) 2m
; Im
Sm
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A. 1182 vién; 8800 Iit B. 1180 vién; 8820 lit

C. 1180 vién; 8800 lit D. 1182 vién; 8820 lit
Huwdng dan giai:

Goi V la thé tich caa hinh hop chit nhat, ¢6 V =5.1.2 =10m®

TacoV, =0,1.4,9.2=0,98m* va V,. =0,1.1.2 = 0,2m*

Do d6 V,, +V,,. = 0,98+ 0,2 =1,18m*. Ma thé tich cia mot vién gach la

V, =0,2.0,1.0,05 = 0,001m°,

V, +V,. 118
V, 0,001
Thé tich thuc ciia bon 1a V, =10-1,18 = 8,82m° =V, =8820dm® = 8820 .

Chon dap an B.

Nén sb vién gach can sir dung la:

=1180 vién gach.

Cau 33: Mot nguoi thg nhdm kinh nhan dugc don dat hang lam mot
bé céa Canh bang kinh dang hinh hop chit nhat khong c6 nip co thé
tich 3,2 m®; ti s6 gitra chiéu cao cua bé ca va chiéu rong cua day bé
bang 2 (hlnh dudi). Biét gia mot mét vudng kinh dé lam thanh va day
cua bé c4 12 800 nghin ddng. Hoi nguoi tho d6 can tdi thiéu bao nhiéu
tién dé mua du s mét vudng kinh 1am bé cé theo yéu cau (coi do day
cua kinh 1a khong dang ké so véi kich thudc cua bé ca). J B

A. 9,6 triéu dong B. 10,8 triéu dong C. 8,4 trigu dong D. 7,2 triéu dong
Huéng din giai:

Theo hinhvétacod xyh=3,2 va h=2x= x’y=1,6= yzﬁ
X

Tong dién tich 5 mat cua bé cé la

S:xy+2xh+2yh_16 ax+ 9% _ e 8 a2 8500
X X X X X

Pang thuc xay ra khi va chi khi x=1.

Vay tdng dién tich tdi thiéu 12 12 m?, suy ra sé tién t6i thiéu can la 9,6 triéu.
Chon dap an A.

Cau 34: Cho mot tam nhdm hinh chir nhat ABCD ¢6 AD =60cm. Ta gap tim nhom theo 2 canh MN
va PQ vao phia trong dén khi AB va DC trung nhau nhu hinh vé duéi day dé dugc mot hinh lang tru
khuyét 2 day. Tim x dé thé tich khéi lang tru lon nhét?

M 0

B M Q (o v

N P
4 < N P D
—» X A.D
- 60 cm .
A. x=20 B. x=15 C. x=25 D. x=30
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Huéng din giai:
Taco PN =60 —2x, goi H 1a trung diém caa PN suy ra AH =+/60x —900
Sy = %.(60 — 2x)+/60x 900 = (60— 2x)(v15x — 225 ) = f (x), do chiéu cao ciia khdi lang tru
khong do6i nén thé tich khéi lang tru max khi f(x) max.
1(x) = —45(x - 20)
\/15x — 225
max f (x) =100+/3 khi x =20
Chon dap an A.

=0 x =20, f (20)=100y/3, f (15) =0

Cau 35: Can phai xay dung mot hd ga, dang hinh hop chir nhat c6 thé tich V (m3) , hé s6 k cho truge
(k- ti s6 gitra chiéu cao caa hd va chiéu rong cua day). Goi x,y,h >0 lan Iuot 1a chiéu rong, chiéu dai
va chiéu cao cua hd ga. Hay xac dinh x, y,h >0 xay tiét kiém nguyén vat liéu nhat. x,y,h lan luot 13

/ 2k +1 / 2k +1
A. X= 23 —
(2k+1)
2k+1 k(2k+l)V
(2k+1 4
:3/(2k+1)V,y 2, ’ k(2k+l)V
(2k+1)2 4
:3/(2k+1)V’y_ NN k(2k+l)V
(2k + 1 4

Huéng din giai:
Goi X,y,h(x,y,h>0) lan luot la chiéu rong, chiéu dai va chiéu cao cta hé ga.

t‘

Ta co: k_h<:>h kx vaV =xyho y=— vV_JV
X xh ko I
Nén dién tich toan phan cua hé ga la: }
2k +1)V |
S:xy+2yh+2xh:&+2kx2 1
kx |
; L 2k +1)V Y _J__
Ap dung dao ham ta ¢6 S nhé nhat khi x =3 # A
4k P
k(2k +1)V
Khi dé yzzsﬂz,hzsu
(2k +1) 4
Chon dap an C.
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THE TICH LANG TRU XIEN

Cau 1: Cho khdi lang try tam giac ABC.A'B'C" ¢ thé tich bang 30 (don vi thé tich). Thé tich cua khdi
te dién AB'C'C la:

A. 12,5 (don vi thé tich) B. 10 (don vi thé tich)

C. 7,5 (don vi thé tich) D. 5 (don vi thé tich)
Huéng din giai:

Khi d6 ta c6 thé so sanh tryc tiép ciing dugc, tuy nhién ¢ day ta c6 thé suy luan nhanh nhu sau:

Khéi B'ABC c¢6 chung duong cao ké tir dinh B> dén day (ABC) va

chung day ABC voi hinh ling tru ABC. A'B'C'. Do vay B
VB‘ABC — 1 :
VABCA‘B‘C' 3
A VAA‘B‘C‘ 1 © 34
Tuong tuta c0 —~=~— =— khi dé
ABCA'B'C"
1 30

=Vagcc ZEVABCA‘B'C' =Vagcc :?:10

Chon dap an B.

Cau 2: Mot khéi lang tru tam giac ¢ céc canh day bang 13, 14, 15, canh bén tao v&i mit phang day
mot géc 30° va c6 chiéu dai bang 8. Khi do thé tich khdi lang tru 14
A. 340 B. 336 C. 2743 D. 12443
Huéng din giai:
Taco : Syupe =+/21(21-13)(21-14)(21-15) = 84
Goi O la hinh chiéu cua A’ trén (ABC)
AA'AO vuong tai O cho ta
A'O = AA'sin30° = 4
Vay : Vugcppe =84.4=336
Chon dap an B.

Cau 3: Cho hinh lang try ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh bang a. Hinh chiéu vuéng géc
cua A’ xubng mit phing (ABC) 1a trung diém cua AB. Mat bén (AA'C'C) tao véi ddy mot goc bing
45°. Thé tich khéi lang try bang:

3a° 3a° 3a° 3a°
ABC.A'B'C' :3_2 B. ABC.A'B'C' :E C. VABC.A'B'C' =7 D. VABC.A'B'C' =T

4 8

AV

Huwéng din giai:
Goi H a trung diém AB = A'H L (ABC)

A c’
VEé HK L AC tai K = goc A’KH =45°
A =B 2 ansineo = 23 L aH ok =23 VNGB
2 2 4 4 .‘
K
AT 2= C
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af azxf 3a’

4 16

VABCABC =A'H SABC
Chon dap an B.

Cau 4: Cho hinh ling try ABC.A’B’C’, ddy ABC c6 AC =av/3;BC =3a, ACB =30°. Canh bén hop
v6i mat phang ddy goc 60° va mat phang (A’BC) vudng goc véi mit phiang (ABC). Biém H trén canh
BC sao cho BC=3BH va mat phang (A’AH) vubng géc vai mat phang (ABC). Thé tich khoi lang tru
ABC.A’B’C’ bang:
3 3 3
a2 B, 22 c. & p. 22
9 3 4 4 19
Hudng dan giai:
T gia thiét, ap dung dinh Ii cosin trong tam gidc AHC ta tinh
duoc AH=a
(A'BC) L (ABC)
(A'AH) L (ABC)
Do aAA'H vubng tai H =>
A'H =d(A";(ABC)) = AH.tan 60° = a/3

=> AH L (ABC) => A'AH =60°

3
=>V,ee ppc = Spscd(A, (ABC)) = %.3a.a\@ sin30%a+/3 = 9%

Chon dap an C.

Cau 5: Cho hinh lang try ABC.A'B'C' ¢c6 A'ABC la hinh chép tam gi4c déu canh diy AB = a. Biét

d6 dai doan vudng goc chung cia AA' va BC la a%f. Tinh thé tich khdi chép A'.BB'.C'C
3 3 3 3
25 g, 23 c.Z p, 215
18 18 18 18

Huéng din giai: 7
Goi O la tdm cua day ABC va M la trung diém canh BC. Ha MN L. A'A. Do BC L (A'AM) nén MN

2

la doan vubng gdc chung cia A’Ava BC = MN =

TacoAM_i AO_§AM_T AN = JAMZ _MNZ =32

Hai tam giac A OA va MNA ddng dang nén
A'O AO , MN.AO a

—=——=A0=
MN AN AN 3
\Y

_ _ _ 1
A'.BB'.C'C _VA 'B'C'.ABC VA .ABC A O'SABC

2 3
2008, 2223 _ a3
3 3374 18

Chon dap an B.
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Cau 6: Cho hinh lang tru ABCA'B'C" c6 thé tich bing 48cm®. M, N, P theo thi tu 14 trung diém cac
canh CC’, BC va B’C’, khi d6 thé tich caa khbi chop A'MNP la

A. 24cm® B. % cm’
C. 16 cm’ D.8cm’
Huwdng dan giai:
1 1

Ta Cé VA‘ABC = EVABCA'B'C' = 548 = 16 Cm3

= VA‘BCC'B' :VABCA'B'C' _VA'ABC = 48-16 = 32cm’
Mat khac

1 1 1
Swne = ZSBCC‘B‘ = Vawmne :ZVA'BCC'B' = 2'32 =8cm’

Chon dap an D.

Cau 7: Cho hinh lang tru ABC.A’'B’C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu caa C’ trén
(ABC) 1a trung diém | cua BC. Géc giita AA’ va BC 1a 30°. Thé tich cua khdi lang tru ABC.A’B'C’:
a’ 3a° a’
A — B. . D. —
4 ~
Huwdéng dan giai:
Do AA' song song voi CC' nén goc gitta AA' va
BC cing 1la goc gita CC' va BC. Nén g,
2 3
el =2 anaee = 33 Vay: v = 23 2 V3_a
2 6 6 4 8

N|9’w
O

Chon dap an D.

Cau 8: Cho hinh lang try ABC.A'B'C"' c¢6 ddy ABC la tam giac déu canh bang a. Hinh chiéu vudng
g6c cua A’ xudng mat phang (ABC) 1a trung diém cua AB. Mit bén (AA’C’C) tao véi day mot goc
bang 45°. Thé tich cua khéi ling tru ABC.A'B'C' béng:
3 3 3 3
AL B 32 c. 3 p. 3%
2 4 8 2
Huéng din giai:
Goi H, M, I lan luot 1a trung diém cac doan AB, AC, AM
Theo gia thiét, A'H L (ABC),BM L AC. Do IH la duong

trung binh tam giac ABM nén IH //BM = IH 1 AC
Tacd: ACLIH,ACLA'H= AC L IA
Suy ra goc giita (ABC) va (ACC’A’) 13 A'lH = 45°

1 a\@

A'H =IH.tan45° = IH ==MB =——
, 2 4 A <]
Theé tich lang tru la: I
C
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3
V =Bh=1BM.ACAH =l.a*@.a.a*@ _3a
2 2 2 2 8

Chon dap an C.

Cau 9: Cho ling try tam giac ABC.A’B’C’, day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc H
cua A’ trén mat phang (ABC) tring voi truc tdm cua tam giac ABC. Tt ca cac canh bén déu tao véi
mat phang day goc 60°. Thé tich cua khéi ling tru ABC.A’B’C’ Ia:
3 3 3 3
a’y3 g, &3 c &3 p, &2
4 6 2 2
Huéng din giai:
Goi I 1a giao diém cua AH va BC. Theo gia thiét H
la tryc tdm cua tam giac dé ABC nén AH la duong
cao va H ciing 1a trong tdm cuia tam giac déu ABC

2 Za@_a«@

Nén AH == Al ==
3 3 2 3

Do AH' L (ABC) nén A'AH =60° va A'H L AH

Trong tam giéc vubng HA’A co

A

AH ' = AH.tan 60° =a—f.ﬁza

Thé tich cua khoi chop
1 a3 1
VABC.A‘B‘C' = SABC'AH = EaTa = Za3\/§ .

Chon dap an A.

Cau 10: Cho ling tru ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a, canh bén tao véi mét phang
bang 450. Hinh chiéu cua a trén mat phang (A’B’C’) trung vai trung diém cua A’B’. Tinh thé tich V
cua khoi lang tru theo a.

3 3 3 3
A.V:a*@ B.V:a*@ C.V:a*@ D.V:a*@
2 8 16 24
Huodng dan giai: . p
Goi H 1a trung diém cua A’B, theo détasuy ra ¢
AH L (A'B'C)
— AA'H = 45° khi d6 AH:A'H.tan45°:% B
3
vay v =2 f
A') 1777 ’
Chon dap an D. ¢
H
BV

Cau 11: Cho hinh hép ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, BCD =120° va AA'= 7—;

Hinh chiéu vudng géc cua A’ Ién mat phiang (ABCD) triing véi giao diém cua AC va BD. Tinh theo a
thé tich khoi hop ABCD.A’B’C’D’.
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A.V =12a° B.V =3a° C.V=9a° D.V =6a°
Huéng din giai:
Goi O=AC NBD A’ D’
Tur gia thuyét suy ra A'O L (ABCD) pd g
/J .'-I: T // f

2 Bl e S (_ e |

S scp = BC.CD.sin120° = a f ,-"{ T 7 T f
] ;o / '

Vi BCD =120° nén ABC =60° = AABC déu i / /

2 2 / S | '
:AC:a:A'O:\/A'AZ—AOZ:,/494a —%zzﬁa f,-/ A I -"f

, T D
3 [ a7
Suy ra Vgep apecrp = 38 I,-'f -Oj//
e e eET T =
Chon dap an B. B ¢

Cau 12: Cho hinh lang try ABCD.A'B’C’D’ ¢6 day ABCD I hinh vudng canh bang a, tam giac A’AC
1a tam gidc déu va nam trong mat phang vudng véi day. Tinh thé tich V cua khdi ling tru

ABCD.A'B'C’D’.
3 3 3 3
A.V:af B.V:af C.V:af . af

Huéng din giai: 7 ‘
+ Goi H la trung diém ctia AC . Do A'AC la tam giac déu nén A'H L AC.
+ Mt khac, (A’/AC) L (ABCD) theo giao tuyén AC nén A'H L (ABCD) hay A'H la duong cao
Cua lang tru.
+Tacd AC =av2 = AH :%.

a’\/6
>

+Vay V = AH.S oo =———

Chon dap an D.

Cau 13: Cho hinh lang tru ABC.A’B’C’ ¢6 day 1a tam giac déu canh a, dinh A’ cach déu cac diém
A, B, C. Mat phang (P) chira BC va vubng gdc véi AA’ cat lang tru theo mot thiét dién cé dién tich

a’\/3

bang . . Tinh theo a thé tich khdi ling try ABC.A’B’C’
3 3 3 3
p &3 g, &3 c &3 p, &3
4 16 12 8

Huwéng din giai:
Do A’A = A’B = A’C nén hinh chiéu vuéng géoc cia A’ 1én (ABC) tring véi trong tam O cua tam
giac ABC.
Goi H 1a hinh chiéu vuéng géc cua B 1én AA’, Khi d6 (P) = (BCH). Goi M 14 trung diém cua BC thi
MH L AA’vagoc A'AM nhon, H nam giita AA’. Thiét dién cua lang try khi cat bai (P) Ia tam
giac BCH.

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 98
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

AABC déu canh a nén AM _i A _éAM = a;f
Theo bai ra
2 2
Suer :ﬂ:EHM.BC -8 *@ PV
8 2 4
AMZ_pm - 32 38 3a
16 4
Do hai tam giac A’AO va MAH dong dang nén A0 _HM
AO AH

suyra ao - AOHM _ aV3aV3 4 a
AH 3 4 3 3

3
Thé tich khi lang try: V = A'O.S 5 = 1 A'0.AM.BC = lii _aV3
2 23 2 12

Chon dap an C.

Cau 14: Cho lang tru ABCD.A;B;C:D; ¢6 day ABCD la hinh chr nhat. AB = a, AD = ay/3. Hinh
chiéu vuéng gdc cua diém A; trén mat phang (ABCD) triing véi giao diém AC va BD. G6c giita hai
mat phing (ADD:A;) va (ABCD) bang 60°. Thé tich lang tru ABCD.A;B;C:D; theo a la:

3 3 3

23 g, 23 . D. &

2. 3 2 6
Huwdng dan giai:
Tacd V =Bh

+ Dién tich day B = V3 a°
+ Taco h= A0 (O la giao diém AC va BD) ‘ 7
+ Goc giira hai mat phing (ADD1A;) va (ABCD) 1a géc OIA; bing 60° trong do I 14 trung diém

AD
+Tacé AAOI, AOI =90°, Ol :%,AlO:a—f VayV = 3%

Chon dap an C.

Cau 15: Cho lang tru tam giac ABC.AB,C, c0 tat ca cac canh bang a, goc tai bai canh bén va mat
phing d4y bang 30°. Hinh chiéu H cua diém A trén mat phang (AB,C,) thudc duong thang B,C,. Thé
tich khéi lang tru ABC.AB,C, bang:
3 3 3 3
a’y3 g, &3 c &3 p, &3

4 2 © 16

Huéng din giai:
Do AH L(ABC,) néngéc AAH la goc gitta AA va
(ABC,), theo gia thiét thi goc AAH bang 30°.
Xét tam gidc vudbng AHA c6 AA =a, goc

AAH =30° = AH =2

2
v _AHS,, 2@N3_aV3
ABCABC, — OABC _E- 4 3 Ay
Chon dap an A.
B,
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Cau 16: Cho mot hinh hop véi 6 mat déu la cac hinh thoi canh a, géc nhon bang 60°. Khi d6 thé tich

khéi hop 1:
3 3 3 3
Ay &3 B v = &2 cy -3 Dy = &Y2
3 3 2 2
Huwdng dan giai:
Gia sir khéi hop cps C'D'D =120° A'D'D =120° va e
ADC = 60° ‘ / ¥
Khido AD'=CD'=DD'=a suyra D'ACD lattdiéndéu.  /
Goi H la trong tdm tam giac ACD khi do ok
DH :—a\@:D'H:\/DD'z—Dsza\E L]
3 3 \
A L a3 2 a2 \ ,
Vay V =S50 D'H == .a\gz - \\

Chon dap an D.

Cau 17: Cho lang tru ABC.A'B'C"' ¢6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, AC = 2a. Hinh chiéu
vudng goc cua A'lén mat phang (ABC) Ia trung diém H cuacanh AC, duong thing A'B tao véi
mit phang (ABC) mot goc 45°. Cho cac phat bicu sau:

(1) Vigense =a°, (2) ABLB'C,  (3)BB'=aV3, (4) AB = a/2;
S6 phét biéu dang 1a:
A1l B.2 C.3 D. 4

Huéng din giai:
Goi H 1a trung diem cia AC - A'H L (ABC)

AC 2a
C6 AB=BC="==22_3a2
V2 2

2
> S e %.AB.BC =%.(aﬁ) =a’

C6 HB =A—2C: a va HB Ia hinh chiéu vuéng goc caa
A'B lén(ABC)
Suyra ZA'BH =45 — A'H =HB.tan45" =a
Do d6:Vpge ppic: =Spec-A'H = a’a=a’

+ Ching minh A'B L B'C (chiraA'B L(P) va(P) chtaB'C
Taco:BB=AA'=VAH?+HA? = A2
Suy ra ABB'A' Ia hinh thoi — A'B L AB'(1)

. |AC L A'H
Va
AC L BH

Két lugn: Tir (1) va (2) suyraA'B L(AB'C)— A'B L B'C(dpcm)

Chon dap an C.

— AC L(A'BH)— AC L A'B(2)
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Cau 18: Cho khéi lang tru tam giac ABC.A’B’C’. Goi M, N lan Iuot thudc cac canh bén AA’, CC’ sao
cho MA=MA' vd NC =4NC". Goi G la trong tam tam giac ABC. Trong bon khéi tir dién GA’B’C’,
BB’MN, ABB’C’ va A’BCN, khdi tir dién nao c6 thé tich nho nhat? c
A. Khéi A’BCN B. Khéi GA’B’C’ 4
C. Khbi ABB’C’ D. Khéi BB’MN
Huéng din giai:
+ Nhan thay khoang céch tir G va A xudng mit phang (A’B’C’) la y 2
bang nhau ( do G,A thuéc mat phang (ABC)//(A’B’C’) MEZ === — == =N
V,

GA'B'C’ :VA.A'B'C'

Ma V, s5.c: =Vagsc (DO 2 hinh chép nay co 2 day AA’B’ va ABB’ N
dién tich bang nhau;chung dudng cao ha tir C°)

= Veasc: :V’ABB'C" i )
=> Khéng thé khoi chép GA’B’C’hoac ABB’C’ thé thich nho nhat
— Loai B,C

+ So sanh Khéi A’BCN va Khéi BB’MN ‘ , ,
Nhan thay khoang cach tir M va A’ xuong mat BBCC’ la bang nhau — Khoi A’BCN va Khoi

BB’MN c6 duong cao ha tir M va A’ bang nhau. Mat khéc Dién tich day BNB’ > Dién tich day
BCN
=> Kh6i A’BCN < Khéi BB’MN.
=> Khoi A’BCN c0 dién tich nho hon.
Chon dap an A.

\LC'

CAu 19: Cho hinh ling tru c6 tat ca cac canh déu bang a, day 1a luc giac déu, goc tao boi canh bén va
mat day 1a60°. Tinh thé tich khdi lang tru
AV—273 BV—\/§3 C.V:§a3. D.ga3.
8 4 2
Huéng din giai:
Taco ABCDEF Ia lyc giac déu nén goc ¢ dinh bang 120°. A
ABC latam gi4c cantai B, DEF latam giac can tai E.

a’\/3
4

1 .
SABC = SDEF = Eaa5|n1200 =

AC =+ AB? + BC2 — 2.AB.BC.cos B

\/a ra-2aa( 1] =8

S,cor = AC.AF =a/3a=2a%\/3

B

a\f L2t 3. a\f 33?3 .
2

a3 c 4
2

SABCDEF = SABC + SACDF + SDEF -

B'BH = 60°= B'H = BB'.sin60° = 2¥°

2
V=BH"'S fBa\/_ 93

ABCDEF

Chon dap an D.

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang
101

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

KHOANG CACH

A-LY THUYET TOM TAT
1. Khoang cach tir mjt diém dén mot duong thing

+ Khoang cach tir mot diém dén mot duong thang a

d(M, A) = MH, , trong d6 H 14 hinh chiéu ciaa M trén A

2. Khoang céch tir mdt diém dén mét mit phang

+ Khoang cach tir mot diém dén d¢én mot mat phang (o)

d(O, (o)) = OH, trong d6 H 1a hinh chiéu cua O trén (c)

Céch 1. Tinh truc tiép. Xac dinh hinh chiéu H cua O trén (o) va tinh OH

- Dung mat phang (P) chira O va vudng goc véi (o)

- Tim giao tuyén A cua (P) va (o)

- KEéOH LA (HeA). Khidé d(O,(a)) =0OH.
Céch 2. Sir dung cong thirc thé tich

Thé tich cua khdi chop V = %S.h sh= % . Theo cach nay, dé tinh khoang cach tir dinh cua
hinh chop dén mat day, ta ditinh V va S
Cach 3. Sir dung phép trugt dinh
Két qua 1. Néu duong thang A song song voi mat phang (o)) va M, N e A thi
d(M; (o)) = d(N;(a))
Két qua 2. Néu duong thang A cat mat phang (o) tai diém I va M, N € A (M, N khdng tring véi 1) thi
d(M;(a)) _ Ml
d(N;(a)) NI

] . , . 1
bac biét: + néu M 1a trung dieém caa NI thi d(M; (o)) :Ed(N; ()

+ néu I 1a trung diém caa MN thi d(M; (o)) = d(N; (c))
Céch 4. Sir dung tinh chét caa tir dién vudng
Co s cua phuwong phdp ndy 1a tinh chit sau: Gia sd OABC la t&r dién vubng tai O (
OA L OB,0B L OC,0C L OA) va H Ia hinh chiéu caa O trén mit phang (ABC).

1 1 1 1
= + +
OH? OA* 0B®’ 0C®

Cach 5. Sir dung phwong phap toa d9
Co sé cta phuong phap nay 1a ta can chon hé toa do thich hop sau d6 sir dung céc cong thac sau:

Ax,+By,+Cz,+D .
+ d(M;(oc)):| 0 2y0 . °2 | VoI M(X;Y,:2,), () :Ax+By+Cz+D=0
JA*+B +C
MAAG 7 )
+ d(M,A) :T V6i A 1a duong thang di qua A va cé vecto chi phuong u
QAUAA] 7 _
+ d(AAY) =+ vGi A' la duong thang diqua A' vacé vtep u'

nd]
3. Khoang céch tir mt dwong thang dén mét mit phiang song song véi no

+d(A, (o) =d(M, (o)), trong d6 M la diém bat ki nam trén A.

+ Viéc tinh khoang cach tir duong thang A dén mat phang (o) duoc quy Ve viée tinh khoang céch
tor mot dieém den mot mat phang.

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang
102
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

4. Khoang céch giira hai mit phang song song

+d((a), (B)) = d(M, (B)), trong d6 M 1a diém bat ki nam trén (o)

+ Viéc tinh khoang céch giita hai mat phang song song duoc quy Vé viéc tinh khoang cach tir mot
diém dén mot mat phang.
5. Khoang cach giira hai dwong thang chéo nhau

+ Puong thang A cat ca a, b va cling vubng goc vai a, b goi 1a duong vudng goc chung cua a, b.

+ Néu A cit a, b tai I, J thi 1J duoc goi 1a doan vudng géc chung cua a, b.

+ Do dai doan 1J duoc goi la khoang céch gitra a, b.

+ Khoang cach giira hai duong thang chéo nhau bang khoang cach giita mot trong hai dudng
thang d6 voi mat phang chira duong thang kia va song song vai nd.

+ Khoang cach giira hai duong thang chéo nhau bang khoang cach giita hai mat phang song song
lan Iuot chira hai duong thang do.
* Pac biét

+ Néu a L b thi ta tim mat phang (P) chira a va vudng goc véi b, tiép theo ta tim giao diém | cua
(P) véi b. Trong mp(P), ha duodng cao IH. Khi d6 d(a,b) =I1H

+ Néu tir dien ABCD c6 AC = BD, AD = BC thi doan thang ndi hai trung diém cua AB va CD la
doan vudng goc chung caa AB va CD.
B - BAI TAP

| - KHOANG CACH TU MOQT PIEM PEN MAT PHANG
Cau 1: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chr nhat, AB =a, AD =2a ; canh bén SA=a va

vudng goc véi day. Khoang cach tir diém A téi mat phang (SBD) Ia:

A 2 B. 22 c.2 D.a
3 3 2

Huwéng dan giai: S

Ap dung cdng thirc duong cao cua ta dién vuéng SABD A

vudng tai A, taco d(A;(SBD))=AH voi :

12: 12+ 12+ 12:>AH:§ :

AH AS° AB° AD ' NS @

Chon dap 4an B. o \ s e ot
5 ¢

Cau 2: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu canh a, canh bén SA vudng géc voi day.
Biét hinh chop S.ABC c6 thé tich bang a®. Tinh khoang cach d tir diém A dén mat phang (SBC).

A do 6a+v/195 B d- 4a+195 C d- 4a+195 D d- 8a+/195
65 195 65 195

Huwéng dan giai:
Goi cac diém nhu hinh vé
Tacd Al L BC,SA 1L BC suyra BC L AK = AK =d

a’\/3 a/3

Taco: V =a*,S, ,qc === SA=4a/3. Ma Al ==

((s8C)
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o , AS?AI?  4a\1
Trong tam giac vudng SAI ta c6 L ! L Vay d = AK =, S _4av1%s

= —+ =
AK? AS?  Al? AS? + Al? 65
Chon dap an C.

Cau 3: Khoi chép S.ABC c6 ddy tam gidc vudng can tai B va AB =a.SA L (ABC). Goc giita canh
bén SB va mat phiang (ABC) bing 60°. Khi d6 khoang céch tir A dén (SBC) la:

A. \/3a B. &v2 c. &3 p, &3
a - -3 -
Hwéng dan giai:
S
d(A(SBC))=AH = | _ay3
1T T
\/ a2 (a\/§)2 a.tan60 = a\[;%
Chon dap an D. X .
A

Cau 4: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac cén,

AB =BC = 2a, ABC =120°, SA = 3a va SA vudng goc véi mit phing diy. Tinh khoang cach d tir
diém A deén mat phang (SBC).

Ad=2 B. d =2 cd=2 D.d=2
2 4 4 2
Huwdéng dan giai:
s
+S, :%AB.BC.sin120° = a3 V; pac :%SA.SAABC =a*y3

+ Mit khac, SB =+/SA? + AB? = a+/13

AC? = AB? + BC?— 2AB.BC.c0s120° =12a2 = CS =+/SAZ + AC% =a+/21 *

+ Ap dung cong thirc hé-rong ta c

SH :%\/(SB+ BC +CS)(~SB + BC +CS)(SB—BC +CS)(SB + BC -CS)

—2a%/3 B

(Cha y: Nhap vao may tinh biéu thizc va dn = ta c6 két qua

%\/(Jl_s+2+ﬁ)(—¢1_3+2+JZ)(J1_3—2+JZ)(JE+z—JZ)=2J§)

A(

3
+ Vay, khoang cach tir A dén mit phiang (SBC) la d = 3Vonse _ 32 V3 _3

S asec 2a’y3 2

Chon dap an D.

Cau 5: Cho hinh chép S.ABC c6 canh bén SA vudng goc véi mat da; BC =9m, AB =10m, AC =17m.
Biét thé tich khdi chép S.ABC bing 73m®. Tinh khoang cach d tir diém A dén mat phing (SBC).

File Word lién h¢ 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang
104
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay




Gido vién: Th.S Pang Viét Dong Truong THPT Nho Quan A Hinh Hoc Khong Gian

Ad=2 B.d=> C.d=
2 4 4

L D.d=2%
5

Huwéng dan giai: ‘
Ap dung cdng thirc He-rong ta tinh dugc dién tich tam giac ABC bang
L AB+ BC +CA
Jp(p—AB)(p-AC)(p-BC) =36 vi p= 2

V = %.SA.SABC —>SA=6

Ké AH L BC, Al L SH khido6 ta co dA'(SBC) = Al

Pit BH =x taco v/AB2—BH2 =AC2—CH?2 = AH thay c4c di liéu bi toan di cho vao ta tinh

dugc —> v10% — x* = /17 —(9—x)2 — x=-6 suyra AH =8

< ., " , 1 1 1 25 24
Ap dung hé thitc luong trong tam giac vudng ta co = + = — Al =—
P dung e g g g g Al? SA? AH? 576 5

Chon dap an D.

Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ila hinh chir nhat, canh bén SA vubng géc vai day.
Biét khoang cach tir A d&én (SBD) bang 67a . Khoang céch tir C dén mit phang (SBD) bang:

A2 B. 22 c. p. 2
7 7 14 7

Huwéng din giai: ’ ’
Vi bai toan nay ta thay A va C doi xang nhau qua tdm O. Ta nhg
dén hé qua sau:
Cho mat phang (P) va doan thang MN. Véi MN n(P)=1 thi
d(M;:(P)) _1m
d(N;(P)) IN
Khi d6 ép dung vao bai toan ta thiy AC n(SBD) =0
d(A;(SBD)) _OA_
d(C;(sBD)) OC

do vay ap dung hé qua trén ta dugc :

:d(C;(SBD)):%

Chon dap an A.

Cau 7: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a+/3 . SA vudng goc véi day va SC
= 3a. Khoang céach tir diém A d¢én mp(SCD) la:
A A2 g, a2 c a6 b, &2
12 2 2 6

Huwéng dan gidi:
Goi H la hinh chiéu cua A Ién SD.
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SA L (ABCD)= SA L CD,

CD L AD = CD L (SAD)=>(SAD) L (SCD) ma
(SAD)~(SCD) = SD

nén AH 1 (SCD), dodé d(A,(SCD))=AH .
Hinh vudng ABCD canh a+/3 c6 duong chéo

AC =a3+2 =a\6
Tam giadc SAC vubng tai A theo dinh li Pytago ta tinh dugc
SA=a\3
Tam giac SAD vubng tai A c6 AH la duong cao nén
1 1 1 1 1 1 2

= + ha = + = < AH =——
AH? SA* AD? yAH2 3a? 3a®’ 3a’ 2

Chon dap an C.

Cau 8: Cho hinh chdép s.ABC ¢6 day ABC la tam giac vudng tai A, AB=a, AC =a+/3. Tam giac
SBC déu va nam trong mét phang vudng véi day. Tinh khoang cach tir B dén mit phang (SAC).

a/39 2a+/39 3 a3

A. . B. a. C. . D.V
13 13 2

Huwéng din giai:
Goi H 1a trung diém ciia BC, suyra SH 1L BC = SH L (ABC).
Goi K 1a trung diem AC, suyra HK L AC .
Ké HE L SK (E eSK).
Khidé d[B,(SAC)|=2d[H,(SAC)]
SH.HK 2a+/39

JSH?+HK? 13

Chon dap an C.

=2HE =2.

Cau 9: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a, D =60°va SA vubng goc voi
3

(ABCD). Biét thé tich cua khéi chép S.ABCD bing % . Tinh khoang cach k tir A dén mat phang
(SBC).

A.k:3—a B.k:a\ﬁ C.k:2—a D. k:a\E
J5 5 J5 3

Huwéng dan giai:
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2
Dién tich d4y S, ,pep = #

a
1 1 3.?
V=-Bh==-BSA=SA= =
3 3 a?\3
2

BC L AM
BC L SA
BC c(SBC) (2), Tr (1) va
(2)=(SAM ) L(SBC)
(SAM]N(SBC) = sm

Ké AH LSM = AH =d(A,(SBC)). Xét ASAM vudng tai A. Ta co
1 1 1 1 45 e 3 e a\F
AH? SA? AM? 3a®’ 3a? 3a? 5 5

Chon dap an B.

}: BC L (SAM) (1)

Cau 10: Cho hinh chdp tir gidc déu S.ABCD, day c6 tt ca cac canh bang a va c6 tam la O goi M la
trung diém ctia OA. Tinh khoang céch d tir diem M dén mat phang (SCD).

af af C. d_a\f D.d=a6

A d=— B.d=——

Hudéng dan giai:
Ké OH LCD(H eCD), ké OK L SH (K eSH). Ta ching

minh dwogc rang OK L (SCD)

MO 3 3 3
v MC 2 9 (scoy) = Ed(ov(SCD)) - EOK

2 2
Trong tam giac SOH ta cd: OK = ,/ OH2 05 == a6
OH*+0S 6

3ok -6
(M,(scp)) 2 4

Chon dap an B.

Vay d

Cau 11: Cho lang try ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD Ia hinh chi
nhat. AB =a, AD = a+/3 . Hinh chiéu vudng géc cua diém A' trén
mat phang (ABCD) triing voi giao diém AC va BD. Tinh khoang céch tir diém B' dén mat phang
(A'BD) theo a la:

p B8 g, &8 c. a8 p, &3

3 4 2 6

Hwéng dan giai: 7

Goi H Ia hinh chiéu caa A' Ién mat phang (ABCD).

Tacé: B'DY/BD c(A'BD)

= d(B',(A'BD))=d(D',(A'BD))

Mt khac, xét hinh chir nhat A'D'DA thi D'A cat A'D tai trung diém A'D
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= d(D"(A'BD))=d(A,(A'BD)) D p

Goi G Ia hinh chiéu cua A Ién BD thi /\/
A'H 1L AK 1 BD= AK 1 (A'BD) A A

= d(A(A'BD))=AK

/o
7
Tinh —%_ =1 4 12:>AK:ﬂ. /
AK?  AD? AB 2 [
Chon d4p 4n C. VS
n di s
4

Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuéng tai A, ABC =30°, tam gidc SBC Ia
tam gidc deu canh a va nam trong mat phang vudng goc véi mét phang ddy. Tinh khoang cach h tur
diém C den mat phang (SAB).

D h_av39

2a+/39 av39 3 a+/39
13 13 26 52

B. h= C.h
Huwéng dan giai:

A h=

a3

Trong (SBC), dung SH L BC . Vi ASBC déu canh a nén H 14 trung diém ctia BC va SH = -

(SBC) L (ABC)
Taco: (SBC)n(ABC)=BC = SH L (ABC)
(SBC)>SH LBC
Vi H la trung diém cia BC nén
d(C,(SAB))=2d(H,(SAB))
Trong (ABC), dung HI L AB va trong (SHI), dung

HK L SI.
AB 1 HI

AB L SH
Taco
(SHI) L (SAB)

(SHI)N(SAB)=SI { = HK L (SAB)=d(H,(SAB))=HK
(SHI)> HK LSl

}: AB L (SHI)= (SAB) L (SHI)

Tam gic HBI vudng tai | nén sin HBI =%: HI = HB.sin HBI :%.sinSOO =%

Tam giac SHI vuéng tai H, HK L SI nén:

5
1 1 1 ,  SHZHI? 2 )4 3a’ aV39
+ < HK =

2 2 2 = 2 2 = 2 , = HK =
HK® SH® HI SH* + HI a3 +(a] 52 26
2 4
av39
Vay d(C,(SAB))=2HK =
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Chon dap an B.

Cau 13: Cho hinh chép SABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu cua S Ién mat phang
(ABCD) trung véi trong tam cua tam giac ABD. Mat bén SAB tao voi ddy mot goc 60°. Tinh theo a
khoang céch tur B dén mat phang (SAD)?

Ad—af Bd—af c.g-2V8 D g=33

2 2

Hudéng dan giai: ’

Goi G la trong tdm tam giac ABD, E la hinh chiéu cua G Ién AB

Taco: AB L (SGE)= SAG =60° = SG = GE.tan 60°

Ma GE :%BC nén tinh duoc SG.

Ha GN L AD va GH L SN
= d(B,(SAB))=3d(G,(SAB))=3GH

_, GNGS a3
JGN?+GS? 2

Chon dap an A.

Cau 14: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng BD = 2a,ASAC vudng tai S va nam
trong mat phing vudng goc véi day, SC = a+/3 . Khoang cach tir diém B dén mit phing (SAD) Ia;

A a\/S% 5 2a\7/2_1

C. 2a D. a\/§

Huwéng din giai:
BD = AC =2a,CD = \/_ D _ av2,5A=JAC?—sC? =
SASC aav3 a3

SH = =
AC 2a 2

a’ a

—\SA?—SH? = [a* - =2

4 2

Goi O la tdm cua hinh vuéng ABCD.

Taco d(B,(SAD))=2d(0,(SAD))=4d(H,(SAD))
1 f

Keé HI //BD(I eBD) HI _ZCD__ K¢ HK L SI

tai K = HK L (SAD)
SH.HI

JSH? 4+ HI?

= d(B,(SAD))=4HK =4

av/3 av2
_4 2 4 Za\/ﬂ
3a’® 2a? 7
7+ -
4 16
Chon dap an B.
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Cau 15: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, AB =1, AC =+/3. Tam giac SBC
déu va nam trong mat phang vudng véi day. Tinh khoang céch tir B dén mat phang (SAC).

A 8.1 c 2% p. ¥
13 13 2

s

Huwéng dan giai:
Goi H la trung diem BC, suy ra
SH 1L BC = SH L (ABC)
Goi K 1a trung diém AC, suy ra HK L AC
Ké HE L SK(E e SK)
Khi dé d(B,(SAC))=2d(H,(SAC))
SHHK 2439

JSH? + HK? 13

Chon dap an C.

=2HE =2

Cau 16: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat ABCD véi AB =2a,BC =a . Cac canh bén
cua hinh chép bing nhau va bing a+/2 . Khoang cach tir A dén mp (SCD) la:

ay/21 C. aV2 p. &8

A. 2a B. )
7 2

Huwéng din giai:

, |SO L AC
Taco = SO L (ABCD)
SO 1L BD
Ao AC _VAB®+BC® a5
2 2 2
2
SO =/SA?— AO? = [ 232 —5% :#
. 2 CD LOH
Goi H 1a trung diém CD = = CD L (SOH)
CD LSO . P
Ké OK LSH tai K:= OK L (SCD) gl )
= d(A,(SCD)) =24 (0,(SCD)) = 20K = 2——220
SO? +0H?
a3 a
o2 2 _a3
32 a2 2
44
Chon dap an D.
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Cau 17: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B biét BC = a+/3, BA=a. Hinh
chiéu vudng goc H cua dinh S trén mat phang day 1a trung diém cta canh AC va biét thé tich khdi chop

N a3\/6 , . | I < 2 N
S.ABC bang 5 Khoang cach h tir C dén mat phang (SAB) la.
A h=23V66 5. h= V30 C.po V66 D, h= 30
1 10 11 5
Hwéng dan giai: s
3
bat SH =x.suyraV :lx.(la.a\@] _2 V6
3 \2 6
a’\J6 6
X = . =a2
6 a’J3
Taco d(C,(SAB))=2d(H,(SAB))=2HK
ma 12: 12+ 42:>HK:a 66
HK 2a° 3a 11
d(C,(SAB))= 2866
11

Chon dap an A.
Cau 18: Hinh chépS ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, BA = 3a, BC=4a (SBC ) L (ABC).

Biét SB = 2av/3,SBC = 30°. Tinh khodng céch txB dénmp (SAC )

6a/7 3a7 5a7 4a 7
B. C. D.
7~ 7 7 7
Hwéng dan giai:
1 1

SH = SBsin30° = 2a\/§% —aV3; S, e -~ ABBC =~ 3ada- 6a’

A

Suy ra Vg ge = %.Gaz.a\@ =2a°\/3.Cantinh: S, ?

Do tam giac SBA vudng tai B nén SA =4/(2a+/3)? +9a? =a+/21 AC =+/9a* +16a’ =5a

Dung dinh Ii c6sin SC* = SB® + BC* — 2SB.BC.c0s30°

NE

=12a%+16a’ — 2.2a\/§.4a.7 —4a’ = SC=2a

Dung cbng thic Hérdng: S :\/p(p—a)(p—b)(p—c) , VOIi
:a+b+c
2

7a+a\/ﬂ
p=——"-—""-—"2>=

Ta co:
2 C

p_5a_7a+a\/ﬁ_5a_ a+/21-3a
2 2

7a+a\/ﬂ_2a_a 21+3a
2

= p-2a=
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= p-a

JaoTaraal | oo Ta-aVal
2 2
S sc =% 28a%.12a* :%a&/?.s —a%J21

Vay h= Ve _3 2a°\J3 _ 6a 6af

Swe a2 T T

Chon dap an A.

Cau 19: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thoi canh a. Géc BAC =60°, hinh chiéu cua
dinh S trén mat phang (ABCD) triing vai trong tam tam giac ABC, goc tao bai hai mat phang (SAC) va
(ABCD) la 60°. Tinh khoang céach tir B dén mat phang (SCD) theo a.
3a 3a a 9a

A — C. —
V7 N 247 N
Huwéng din giai:

Trong mat phang (SBD) ké OE song song SH va cait SD

tai E. Khi do ta co6 tu dign OECD vudng tai O va

af 3a

OCz—OD——OE—
2 8

1 1,1 1
d?(0;(SCD))  OC? ' OD? ' OF’

= d(0;(SCD)) =

3a
NG ,_
Ma d(B;(sc:D))zzd(o;(sc:D)):;% v/

Chon dap an B.

Cau 20: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh chit nhat canh AB = 2a, AD = a. Hinh chiéu cua S Ién
mat phang (ABCD) la trung diém H cua AB, SC tao voi ddy mot goc 45°. Khoang cach tir A dén mat
phang (SCD) la:

p B8 B. —af C. —af av3

Huwéng din giai: ’ 7
+ Khoang cach tir A dén mat phang (SCD) la d6 dai doan HK
+ Tinh duoc SH = HC = a2
1 1 3

= + =
HK? HM? HS? 2a®

f

+ Dung céng thuc:

+ Suy dugc : HK =
Chon dap an C.

Cau 21: Cho hinh chdp tir gidc déu co do dai canh bén va canh day ciing bing a. Khi d6, khoang céch
h gitra duong thang AD va mat phang (SBC) la:
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a6 C. h _a2 D. h= 25

3 2 5

A.h=E B. h=
2

Huwéng din giai:
d(AD,(SBC))=d(A,(SBC))=2d(O,(SBC)) vi O la tam hinh vuéng ABCD.

, BC L Ol
Goil Ia trung diém BC :{ CLol L ge L(SOl)=(SBC) L(SOI)
BC L SO
Taco (SBC)N(SOI)=SI, ké OH LSl taiH = OH L (SBC)= d(0,(SBC))=0H
AO:A_ZC:i SO =+/SAZ — AD? =¥ "
a2 a
oH__ SO0l _ 5 5 _ak
Jso? +01? \/Zaz a6 1
4 4 a £ :
-"'H-il :
d(AD,(580))= 200 =20 s AR
Chon dap 4n B. L o~
B” S I- a C

Cau 22: Cho lang tru dieng ABCD.A’B’C’D’, ddy ABCD 4 hinh chit nhat c6 AB =a, AD = a/3 . Biét
goc gitra duong thang A’C va mat phang (ABCD) bang 60°. Khoang cach giita duong thang B’C va
C’D theo a la:
ay/51 4a+/51 2a+/51 8a/51
A. B. C. D.
17 17 17 17

Hwéng dan giai:

C'D//AB'=C'D//(AB'C)=d(C'D,B'C)=d(C'D,(AB'C))=d(C",(AB'C)) =d(B,(AB'C))

Do BC’ giao voi mp(AB’C) tai trung diém cua BC’ (vi

’ Dl
BCC’B’ la hinh chit nhat) y
Ké BM L AC= AC L (BB'M)= (AB'C) L (BB'M) N
£ , |
theo goao tuyen B’M Bl 1\ c
Ké NN
BH L B'M = BH J_(AB C) < d(B,(AB'C)) = BH N \
s 1 _ 1 1 1 1 17 \\{ X
BHZ B'B’ BM2 B'B’  BC? AB’ 1227 W\ g \
ARA — D¢ - — —$D
_ gy - 2851 Vay: d(C’'D,B’C)= 2a+/51 }7 SN 3
17 17 277 S~
Chon dap an C. Vid
B C

Cau 23: Cho hinh ling tru ABC.A’B’C’, d4y ABC c6 AC =av/3;BC =3a, ACB =30°. Canh bén hop
v6i mat phang dy goc 60° va mat phang (A’BC) vudng goc véi mit phiang (ABC). Biém H trén canh
BC sao cho BC=3BH va mat phang (A’AH) vubng géc vaéi mat phang (ABC). Khoang cach tir B dén

mat phang (A’AC) la:

A 383 5, 3273 c. 33 p, 7a3
8 4 2 4
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Huwéng din giai:

HD 1 AC
; = AC L (A'HD) => (A'AC) L (A'HD) = A'D

AC L A'H
Taco: HD =CH.sin30° =a. Ké HK L A'D => HK L (A'AC) => HK =d(H;(A'AC))
Xét tam giac A’HD vuong tai H co: == ! =+ ! ~<=>HK = a\f

HK’ HD’ A'H
Talgico: HBUAAC) _BC _3__ 4, (A'AC))_E i:?’a*f
d(H;(A'AC)) HC 2 4

9a® , 3a+/3
4

Vay VABC.A‘B‘C' = Ta d(B, (A AC)) =
Chon dap an B.

Céu 24: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA vudng géc véi mit phang

(ABC), goc giira SB va mat phang (ABC) bang 60 do. Tinh theo a khoang cach tir B dén mat phang
(SMN), véi M, N lan luot 14 trung diém caa AB va AC.

3 3 3 3
Av=2 B.V=2 cv=2 pD.v=2
3 3 4 4
Huwéng din giai:
SA L (ABC) suy ra AB Ia hinh chiéu vudng goc
cua SB Ién (ABC)
Goc giira SB va (ABC) la goc SBA =60°.
SA = ABtan60° = a+/3
Ké Al L MN. Suyra | 14 trung diém MN, ké
AH 1 S| tai H
MN L SA,MN L Al = MN 1L AH

AH L (SMN).
Vay AH la khoang cach tir A d¢én (SMN),
Al = aﬁ,
4
1 1 1 1 16 a+/51
T Tt T sz T~ AR =
AH AS Al 3a° 3a 17

. d(A(SMN)) MA
d(B,(SMN)) MB
Chon dap an B.

=1=d(B,(SMN))=d(A,(SMN)) = ag

Cau 25: Cho ham s6 S.ABC c6 ASB = BSC = CSA=60°,SA =3,SB =4,SC =5. Tinh khoang cach tir
C dén mat phang (SAB).

A. 52 B. ¥ C. W3 D. ¥

3
Huwéng din giai: ‘ ‘
Bai toan nay cé cong thire tinh nhtoi, nhung tdi khong trinh bay ¢ day . T6i sé trinh bay
cach tu duy dé lam ra bai todn nay nhé !
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Pé bai cho cac goc ASC = ASB = BSC = 60° va cac canh SA=3,SB =4,SC =5 ap dung cong thic
c¢® =a’ + b’ —2abcos(a,b) ta tinh duge do dai cac canh AB, BC, CA ctia tam giac ABC lan luot I3

JI3.N21,19 . Ta tinh duoc cosSAB = ——
NE

Goi H 1a chan duong cao tir C xudng mat phang (SAB), Ké HK L SA,HI L AB (nhu hinh v&). Dat
CH = x. Quan sét hinh v& ta thay : tinh dugc d¢ dai cac doan thang CK, CI, sau do ta biéu dién
dugc HK, HI theo CH, va ta tim dugc moi quan hé gitta HK, HI

1 :
2.-SC.SA.sin60°
Tinh CK: CK:ZSCSA: 2 :5\/§:>AK=1,HK2:E—X2
Tuong tu ta tinh dugc Cl :17@’“2 :%’ HI2 :@—xz
28

Ta lai c6 IK? = AK? + Al* — 2AK.Al.CosSAB :E

Ma IK? = HK? + HI? —2HK.HI.COS(180O - SAB) = X=

5V6
3
Chon dap an D.

Cau 26: Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 d4y 1a hinh vudng canh bing~/2a. Tam giac SAD can tai S
va mat bén (SAD) vubng goc voi mat phang day. Biét thé tich khéi chop S.ABCD bing %a3. Khoang
cach h tir B d&én mat phang (SCD) la:

A.hzéa B.h:%a C.h:%a D.h:%a
Huéng din giai:

-Dit SH =x=V :%.x.(a\/ﬁ)2 :%a3 = x=2a

-Ta co s
d(B:(SCD)) = d(A:(SCD)) = 2d (H: (SCD))
2a.ﬂ 4da
=2HK =2——2— ==
422+ &
2 B

Chon dap an B.

C

Céu 27: Cho lang tru ABCD.ABC,D, c6 day ABCD la hinh chir nhat. AB = a, AD = a3 . Hinh
chiéu vudng goc cua diém A, trén mat phang (ABCD) tring vai giao diem AC va BD. Géc giira hai
mat phing (ADD1A;) va (ABCD) bing 60°. Tinh khoang céach tir diém B, dén mat phing (A;BD) theo
a

A 28 g, V3 c. &3 p, &3
2 3 4 6
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Huwéng din giai:

a3 3a° v a1 a3
S, =a’3, h="07 Va0 suy 12 Ve == = 2 Suend(Bi(ABD)), Spep ==
3V,
d(Bl;(AlBD)) _ SBlAlBD _ axz/g
ABD
Chon dap an A.
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Il - KHOANG CACH GIUA PUONG THANG, MAT PHANG

Cau 1: Lang tru dang ABCA'B'C' day tam giac vudng can tai B, canh bén CC'= a+/3. Biét thé tich
khdi tru bing 2+/3a®. Khoang cach hai duong thing AB va CC’ bing

A. av2 B. 2a C. \/3a D. 24/3a

Huwéng din giai:
Tacé BC L AB,BC LCC' nén d(AB;CC')=BC A’ C’
Vi AABC vubng can ¢ B nén

238° =V, penpe: = %AB.BC.CC = %BCz.a\/g

— BC?’=4a’=BC=2a
= d(AB;CC')=2a
Chon dap an B.

4 k-
Cau 2: Cho lang try ding ABC.A’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac \
vuong tai B voi AB =4a,BC =3a, AC =5a, canh bén BB'=9a. Goi

: B
M la diém thuoc BB’ sao cho BB' = 3B'M. Khoang céch gitra B’C va
AM la
A2 B 2 c. 12 D. 2
7 7 7 7
Huwéng dan giai:
Trong mat phang BCB’, vé MN // B’C (N thu¢c BC)
=>B'C//(AMN) =>d(B’C,AM)=d(B’C,(AMN))
1 1 B’
=d(B’,(AMN))==d(B,(AMN))==h
(87, (AMN) = 30 (B.(AMN)) = 9
bé don gian ta coi a=1
1 1 1 1 1 1
—= + =—+4+(=+=)=>h=
h* AB* BN? 4 (22 62)

= d(B’C,AM):ga
Chon dap an B.

Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c6 AS, AB, AC dé6i mot vudng goc véi nhau, AB =a, AC = a+/2. Tinh
khoang cach d tir duong thang SA dén BC.
a6

A.d:% B.d=a C.d=a2 D. d=3

Huwéng din giai:
Trong tam giac ABC ké AH L. BC,H € BC
Dé dang chirng minh dugc AH L SA

X AB2.AC?> a6
VY Gisnee) = AH =\ e a7 = 3

Chon dap an D.
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Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng goc véi mét phang
(ABCD), gbc gira duong thang SC va mét phang (ABCD) bang 45°. Tinh khoang cach giira hai duong
thing SB, AC.

A2 g, 22 c. 23 avz

J5 G 5 7
Huwéng din giai:

(SBC) chira SC va song song véi AD. Puong thang qua
O vudng goc véi BC cat BC, AD lan luot tai E, F. Vi O
1a trung diém cua E nén ta co:
d(AD,SC) = d(F, (SBC)) = 2d(O, (SBC)). Ké OH
vubng goc vai SE tai H (1)
BC LEF,BC LSO=BC L(SEF)=BC LOH (2)

Tir (1) (2) va BC cit SE = OH L (SBC). Tam giac
SOE vuéng tai O nén ta cé:
1 1 1 1 1 1 20

OH? 0S®* OE? 0S? 0B? 0C? 3a°
a av15
5

. Goi M sao cho ABMC la hinh binh hanh

= d(AD;SC) =

= OH = 15
10

V& AH vudng goc véi BM tai H, AK vubng géc SH tai K. Suy ra, AK vudng goc (SBM)
Taco: — -+ 4 1 1,42
" AK? SA?  AH? 2a® 2a® 2a’

Vi AC song song (SMB) suy ra: d(AC,SB)=d(A;(SBM))=AK =—=
Chon dap an B.
Cau 5: Cho lang try tam giac ABC.AB,C, c0 tat ca cAc canh bang a, goc tai béi canh bén va mat

phing d4y bang 30°. Hinh chiéu H ciia diem A trén mat phang ( AB,C, ) thudc duong thang B,C, .
Khoang céch giita hai duong thang AA va B,C, theo a bang:

PNE B. &Y3 c a3 D. a3
2 6 4
Hwéng dan giai:
. -y A . oS 0 a\/g -z \ <7 A
Xet tam giac vuong AHA co AA =a,AAH =30" = AH = — Do tam giac AB,C la tam giac deu
canha, H thu¢c BC, va AH = nén AH vubng goc vsi B,C,. Mat khac AH L B,C, nén

BC, L (MH ) .
Ké duong cao HK cua tam giac AAH thi HK chinh Ia khoang cach gitra AA va B,C,
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« _AH.AH _ay3

Taco AA.HK = AH.AH = H
A A AA 4

Chon dap an C.

Cau 6: Cho ling tru ABC.A’B’C’ c6 déy la tam giac déu canh a . Hinh chiéu vudng géc cua diém A’

3
Ién mat phang (ABC) triing vai trong tam tam giac ABC. Biét thé tich cua khéi ling tru la a f . Tinh
khoang cach giita hai duong thang AA’ va BC.
A2 B. 22 c. 2 p. 28
2 3 4 3

Huwéng dan giai:
Goi M la trung diém ciia BC , dyng MN L AA" tai N (1)
Goi O latrong tdm cia AABC = O 1a hinh chiéu caa A’ Ién
(ABC) = A'O LBC
Mit khac AM L BC vi AABC déu
= BC L(A'MA)=BC LMN(2). Tir (1) va (2)
=> MN la duong vudng chung

KeOPJIMN = 2P _ A0 _2
MN AM 3
2
Sansc = —\/éa = O0A'= Vascawc a
4 SAABC

A 1 A . by . 1 1 a 33.
Xét AA'OA vuong tai O, duong cao OP: s=——t > =>0P=—=MN=—
OP* OA° OA' 2 4

Chon dap an C.

Cau 7: Cho hinh ling tru dimg ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day la hinh thoi canh a, BAD =120° va
AC' =a/5 . Khoang cach giita hai duong thing AB’ va BD Ia:

10a 8a 6a 2a
A — B. — C. — D. —
V17 V17 V17 V17

Huwéng din giai:
Tt gidc AB’C’D Ia hinh binh hanh => AB’//C’D=> AB’//(BC’D)
=>d(AB’,BD)=d(AB’,(BC'D))=d(A,(BC’D))=d(C,(BC’D))
ViBD LAC, BD LCC’=> BDL(OCC’)=> (BC’D).L (OCC’)
Trong (OCC’),ké CH_L OC’(H thuoc OC’) => CH L (BC’'D)=>d(C,(BC’D))=CH
1 1 4 1 2a

AOCC' vubng tai C => = + = 4+~ —SCH=--=Z
9% CH? CO? CC? a*? 4a? V17
2a
Vay d(AB’,BD)=——
ay d( ) T

Chon dap an D.

Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh a, SA =a va vudng gdc véi day. Tinh
khoang céach gitra hai duong thang AB va SC

a2 a2 a2
A. d(AB,sc) =a\2 B. d(AB,sc) = T C. d(AB,sc) = 3 D. d(AB,sc) = 1
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Huwéng din giai:
Vi AB//CD < (SCD)= AB//(SCD)

Ma SC = (SCD) = d g s = U5 (sco)) = da(sco)

Goi I Ia trung diem ciia SD = Al 1. SD, ma Al LCD
af

Suyra Al L(SCD), vay d(sg.sc) =0, sop)) = Al =

Chon dap an B.

Cau 9: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thoi canh bing a/3; ABC =120° va canh bén
SA vudng géc voi mat phang day. Biét rang s6 do cua goc gitra hai mat phang (SBC) va (ABCD) bang
60°. Khoang cach giira hai duong thang BD va SC bang:
a/39 3a/29 3a+/29 av14
A. B. C. D.
26 26 13 6

Huwdéng dan giai:

Ké CM //BD, AN L BC,AH L SC suyra AC LCM va d(A,(SCM))=AH . Goi

(l=AD~CM 2 _DC _1
1A AM 2

Theo bai ra ta c6 goc giira hai mat phang (SBC) va (ABCD) la géc SNA nén

3a\/§
2

SNA=60° — SA= AN tan60° =

Ap dung hé thirc luong trong tam giac SAC vudng tai A ta co
1 _ 1.1 _ 13 _)Asta\/@

AH? SA*  AC* 27a’ 13

Ta cé: d(BD,SC)=d(BD,(SCM )):d(D,(SCM)):%d(A,(SCM))

3a\/@
26

Suy ra d(BD,SC)=
Chon dap an A.

Cau 10: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Hinh chiéu vudng goc cua S Ién
mat phang (ABCD) trung véi trung diém H cua canh AB. G6c tao bai SC va (ABCD) bang 45°. Tinh
theo a tinh khoang cach gitta hai duong thang SD va AB.

A.dZZa\/g d_af Cd_af D.dza\/ﬁ
3 13 3
Hwéng dan giai: s
X4c dinh duge dung goc giita SC va (ABCD) la SCH = 45° /','\
'/': ll N\
Tinh dugc HC = *f = SH = *f /1
Vi AB//(SCD),H eAB nén [
d(AB;SD) =d (AB,(SCD))=d(H,(SCD)) [ 1
Goi I Ia trung diém ciia CD. Trong (SHI), dung HK LSl tai K [ B¥=zz-----\--- >
BA‘/
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Chimg minh dwoc HK L (SCD)=>d(H;(SCD))=HK
Xét tam giac SHI vudng tai H, HK duong cao:

1 1 1 4 1 9 a\b
2 ez Tz maz vz = HK'=—+
HK SH HI 53’ a 5a
af

Vay d(AB;SD)=HK =
Chon dap an C.

Cau 11: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vuéng tdm 0, canh a. Canh bén SA vudng
goc Vi day, goc SBD =60° . Tinh theo a khoang cach giita hai duong thang AB va SO .
A a3 a6 av?2 avb

B. —. cC. —. D. —.
4 2 5

Huwéng din giai:
Tacé ASAB=ASAD (C—g-c),suyra SB=SD.
Lai c6 SBD =60°, suy raASBD déu canh
SB=SD=BD=a+2.
Trong tam giac vuong SAB, ta ¢ SA = VSB*—AB? =a.
Goi E latrung diém AD, suyra OE || AB va AE L OE.
Do d6 d[AB,SO]=d[ AB,(SOE)]=d[ A(SOE)].
Ké AK L SE . Khido

SA.AE a5
d[ A(SOE)]|= AK = _ ,
LA(59F)] VSA?+ AE? S

Chon dap an D.

Cau 12: Chop tir gidac déu S.ABCD canh ddy bang a, mat bén tao voi mat day goc 45° . Ta co
khoang cach giita hai duong thang AB va SC bang:
a a a
A. NG B. N C. > D.
Huwéng din giai:
Taco : d(AB;SC) =d(AB;(SCD)) = 2d (H;(SCD)) = 2HK
Mat khac tam giac SHM ubng cén tai H, nén ta co

a
4

HK = L sm _—HMI_ f— af
2 2
Vay d(AB:SC) = 2HK = af
Chon dap an A.
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a17
2

Cau 13: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, SD = hinh chiéu vudng goc H

cua S l1én mat (ABCD) 1a trung diém cua doan AB. Goi K 1a trung diém cua AD. Tinh khoang cach
gitra hai duong SD va HK theo a?
AR g, V3 a2l 3
5 7
Huwéng din giai:
- Dyng HI L BD va HJ L SI
- ViHK // BD = HK// (SBD)

- Chlrng minh duoc BDJ_(SHI) va HJ J_(SBD)

Taco d(HK,SD) = d(HK,(SBD)) - d(Hv(SBD)) =H
2 2 2

SH =+/SD” - DH? =\/17f —52 :\/12; mas

= + = t 2 %2
HI? SHZ HI? 3% a? 3a°
= HJ Za—\/g

- _
Chon dap an D. B :

Cau 14: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, mat bén SAB la tam gidc déu va
nam trong mat phang vuéng goc vai mat phang (ABC), goi M la diém thudc canh SC sao cho
MC =2MS. Biét AB =3, BC =3+/3, tinh khoang cach giita hai duong thing AC va BM.
A 321 g 221 c Y o v
7~ 7 7 7
Hwéng dan giai:
T M ké duong thang song song véi AC cit SA tai
N = AC||MN = AC | (BMN)
AC 1L AB,AC L SH = AC J_(SAB)
AC||MN = MN L (SAB)= MN L (SAB)
= (BMN) L (SAB) theo giao tuyén BN.
Ta co:
AC||(BMN)= d(AC,BM)=d(AC,(BMN))
=d(A,(BMN))= AK véi K Ia hinh chiéu caa A trén BN,

NA MC 2 2 233 33
Tt =ZS.,.=— =—— (dvdt) va
SA sC 3 N 37 3 4 p (@Y
AN = ESA =2
3
33
25, 25 321
BN Z\/AN2+ABZ—2AN.AB.COS6OO :\/7:>AK: ABN. — =
BN J7 7
Vay d(AC,BM)zs—\éﬂ (dvdd)
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Chon dap an A.

Cau 15: Cho lang tru dang ABC.A'B'C' c6 ABC la tam giac vudng, AB =BC =1, AA'= J2.Mla
trung diém ctia canh BC. Tinh khoang céch giira hai duong thang AM; B'C

D.d=2
-

1 2

— B.d=-2
7 7
Huwéng din giai:
Goi E I trung diém ciia BB'. Khi d6 (AME)//B'C nénta
co:

C.d=+7

A d=

d(B (AME))

=d

=d(B'C;AM)

(B'C.(AME))

=h

Ta co: d( (AVE)) =

Tu dién BEAM c6 céac canh BE, BM, BA d6i mot vuéng géc
nén la bai toan quen thuoc.

1 1 1 1 1 7 A
<:>—2: 2+ 2+ 2:7:}}‘]:_
h? BE? BA?> BM J7
Chon dap an A.
M C

Cau 16: Cho lang tru tam giac ABC.AB,C, c0 tat ca cac canh bang a, goc tao bai canh bén va mat
phang d4y bang 30°. Hinh chiéu H caa diém A Ién mat phang (AB,C,) thudc dudong thang B;Ci.
Khoang cach giita hai duong thang AA; va BC; theo a la:

A 23 g &3 c 2 o,

2 4 3
Huwéng dan giai:.
Do AH L(ABC,) néngéc AAH lagdc giira AA; va
(AB,C,) theo gia thiét thi goc AAH béng 30°.
Xét tam giadc vubng AHA co

AA =a, AAH =30° = AH :%
A
A\H—af

(

Xét AHA c6 AA =a goc AAH =30"=

Do A;B:C; déu canh a, H thuoc B,Cy va AH =2

Suy ra A;H vudng géc B:C;, AH L B,C, nén Blc1 L(AAH)
AH.AH

a3

A 4

HK chinh la khoang cach gitra AA; va B1C; . Ta ¢ AA.HK = AH.AH = HK =

Chon dap an A.

Cau 17: Cho hinh lang try dang ABC.A'B'C" c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a. Goc giita CA' va
mat (AA'B'B) bang 30°. Goi d(Al’,AC) la khoang céch gitra A'l va AC, két qua tinh d(Al’,AC)
theo a véi I 1a trung diém AB Ia
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A a+v210 B a+v210 C 2a+/210 D 3a+/210
0 et = T
Hwéng dan giai: r )
Cl L AB ¢

Taco: {Cl L AA' (AA' L (ABC)) = Cl L (AA'B'B)
Trong (AA'B'B): AB N AA'={A}

Suy ra géc gitta CA’” va (AA'B'B) chinh la géc

gitta CA’ va IA’ va bing goc CA'l = 30°

IC 3a .
Dods Al =—1C 38 o ABVE_ a3
tanCA'l 2 2 2 _ ,
2 2 o
Suyra: AA'=A'IZ—AIZ = %-%:aﬁ v

Ké Ix|| AC.Khido d(AC,A'l)=d(AC,(A'l,Ix)) =d(A,(A'l,Ix))
Ké AE 1 Ix tai Eva AF L A'E tai F. Ta chirng minh duoc: d (A,(A'I , IX)) = AF

a3

Taco: AE = Al.sin AIE :%.sin 60°==" va

1 1 1 1 16 35 av210
2 o2 T Az =
AF°  A'A" AE

= + =
2a® 3a’ 6a’ 35
Viy: d(AC,A'l) = AF = a“32510 .

Chon dap an B.

Cau 18: Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, mét bén SAB la tam giac déu
va nam trong mat phang vuéng géc vai mat phang (ABC). Goi M la diém thuéc SC sao cho MC=2MS.
Biét AB=3, BC=3+/3. Khoang cach giira hai duong thing AC va BM Ia;
7 3 14 7 28

Hwéng dan giai:

Tir M k¢ duong thiang song song véi AC cit SA tai N => AC//MN =>AC//(BMN)

AC L AB,AC L SH => AC L (SAB),AC//MN => MN L (SAB)

=> (BMN) L (SAB) theo giao tuyén BN

Ta co: ,

AC//(BMN) =>d(AC;BM)=d(AC;(BMN)) =d(A;(BMN)) = AK véi la hinh chiéu cua A trén

BN

NA MC 2 2 2 333 33
= __:>SABN:§SSAB:§' 4 :T

(dvdt) va AN = %SA =2

SA SC 3
3V3
25, 25 321
BN Z\/AN2+ABZ—2AN.AB.COSGOO :ﬁ:> AK = —2B8N — =
BN J7 7

Vay d(AC,BM)= 3—‘/?
Chon dap an A.
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Cau 19: Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B’C’ ¢6 canh AB=a, gdc giita hai mt phéng (A’BC)
va (ABC) bang 60°. Tinh theo a thé tich tir dién B’ABC va khoang cach tir B dén mat phang (AB’C).

a’\3 a a’\3 3a

A. VB‘ABC:—;d:Z B. VB‘ABC:T;d:T
33 V3., a3
a“+/3 a a“+/3 av3

Huéng dan giai: o 7
Theo nhu dé bai dit kién thi ta cd thé dé dang tinh dugc thé tich A’

cua khoi lang tru tam giac déu ban dau, tir d6 suy ra thé tich cua
khdi ta dién AB’BC. Pé tinh duoc khoang céch tir B dén (AB’C)
thuc chét 1a tim chiéu cao cua ti dién, dén ddy bai toan s& dugc
giai quyét néu quy doc gia tim dugc dién tich tam giac AB’C.

Vi dé bai cho dit kien ((A’BC), (ABC))=60°, nén ta s& di xac dinh M
g6c nay bang cach goi H 14 trung diém caa BC. Tam giac ABC
déu nén AH L BC (1).

A’A L (ABC) =A’A L BC (2)

Tir (1) va (2) =BC L A’H =((A’BC), (ABC)) = A’HA = 60°

=A’A = AH.tan 60°:3?a. Khi do6

_3a a3 3’3

VABC.A‘B‘C‘ = A'A'SABC =

2 4 8
X 1 : A A et s
Va Vg ppe = §V -8 f lGc nay ta cd the loai C va D.
D& thay dién tich tam giac AB’C c6 thé duoc do B’AC can tai B’ ¢6
2
BA-BCo a2+ [3) ~a8. a0,
2 2
D& tinh dugc chidu cao ké tir B’ ciia tam gidc c6 do dai 1a av/3
2 3V
= Spcg: == B d(B;(AB'C)) = —_Baec _3a
2 asc 4

Chon dap an B.

Cau 20: Cho lang try ding ABCA’B’C’c6 AC = a, BC= 2a, ACB = 120°. buong thang A’C tao véi
mat phing (ABB’A’) géc 30°. Goi M 1a trung diém caa BB’. Tinh thé tich khéi ling tru ABCA’B’C’ va

khoang céch giita hai dudng thaing AM va CC’ theo a.

av/3 a7
21

av/3 3
7 7
Huwdéng dan giai:

A

C.

+ Ké duong cao CH cua tam giac ABC. C6 CH_LAB ;CH L AA’ suy ra CH L (ABB’A”),Do d6 goc

gitra A’C va mp(ABB’A’) la goc CA'H =30°

A a

a’\/3
2

, 1 .
+Tacd S, pc = ECA.CB.smlzo0 =
H

Y
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_ AB’ = AC? + BC* - 2AC.BC.cos120° = 7a*
Trong tam giac ABC :

:AB:aﬁ

2
. ﬁ:%AB.CH — CH =a\/§

AABC 2

+Viy : d(CC" ;AM)=d(CC" ;(ABB’A"))=d(C;(ABB’A"))=CH= a\g

Chon dap an D.

Cau 21: Cho lang tru ABC.A’B’C’ cac miat déu 1a hinh vudng canh a. Goi D 1a trung diém cta canh
BC. Tinh khoang cach giita hai duong thang A’B’ va DC’ theo a

A A2 5 a3 c a2 o &3
6 4 4 6

Huwéng din giai:
C6 2 cach dé tiép can mot bai toan hinh hoc khdng gian thong 24
thuong 1a ké thém hinh va toa do hda. O bai toan nay, phuong A c
phép toa do c6 nhiéu wu diém hon han. K o

Goi D' la trung diém B'C'tacd DD';DC; DA doi mot vudng B
goc vai nhau ’
Ghép hé toa d6 nhu hinh vé véi D la goc toa do.

Tacé D(0:0;0), B(—E;O;O),C'(E;O;a), Al 0:
2 2 2

Goi (o) la mat phang qua DC' va (o) //A'B suy ra phuong / 5

Ly

trinh (a):x-2=0 B
_a
2| aV2
= d(A'B,DC") =d(B, =L —=—
( )=d(B.() ===
Chon dap an C.
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GOC
A-LY THUYET TOM TAT
1) Goc giira hai dwong thing: al/a’, bi/b' = (a,b)=(a"b’)
chay: 0°<(ab) <90°
2) G6c gitra dwong thing véi mat phang:
o Néu d L (P) thi (d,(P)) = 90°.

o Néu d & (P) thi (d,(P)) = (d,d") vei d' 1a hinh chiéu caa d trén (P).
chay: 0°< (d,(P)) <90°

al(P)
b1(Q)

eGiasu (P)n(Q)=c.Tul e c, dung {

2) G6c giira hai mit phang { = ((P)/(\Q)) ~(ab)

ac(P)alc :(

b (O)b L (P).(@)=(ab)

Chay: 0° <((P),(Q)) <90°

3) Di¢n tich hinh chiéu ciia mét da giac
Goi S la dién tich cua da giac (H) trong (P), S' Ia dién tich caa hinh chiéu (H") cua (H) trén (Q), ¢

= ((P).(Q)). Kni do:

B - BAI TAP

Cau 1: Cho tir dién ABCD c6 AB = CD = 2a. Goi E, F lan luot 13 trung diém cua BC va AD, biét
EF = a+/3. G6c giita hai duong thing AB va CD 1 :

A. 60° B. 45° C. 30° D. 90°
Hwéng dan giai:

Goi M la trung diém BD, (AB,/C\D) = (MF/M\E)

Ap dung dinh ly cosin trong tam giac EMF tinh duoc

1 —

cosEMF = 5= EMF = 120° = (AB,CD) = 60°
Chon dap an A.

Cau 2: Cho hinh chép déu S.ABC. Ngudi ta ting canh day 1én gap 2 lan. Bé thé tich gitr nguyén thi
tan cta goc tao bai canh bén va mat day phai giam di s6 lan 1a :

A. 8 B. 2 C.3 D. 4
Huwéng din giai:

Goi S 1a dinh hinhchdp, O latrong tdm tam gidc ABC; o la goc tao bai canh bén vamp(ABC).

Ching minh dugc thé tich cua khdi chop la V = éa3 tan o
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Khi canh bén ting 1én 2 1an thi thé tich laV = é(Zaf tano'. Dé thé tich giir nguyén thi

tana . . . A s . o 13
tana'= T , tuc 1a tan goc tao bai canh bén va mat day phai giam di 8 1an
Chon dap an A.

Cau 3: Cho khéi chop tu giac déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang a. Khi d6 cosin goc giira mat bén
va mit day 1a:

A. 30° B. /3 C. 60° D. L

V3
Huéng dan giai: ‘ ’ ‘
Cho khoi chép tir giac déu S.ABCD c0 tat ca cac canh bang a. Khi d6 cosin goc gitta mat bén va
mit day 1a: g
Taco ((SBC),(ABCD))=SIH = ¢

HI )
Khido: cosp=—=—-—~=—

a
2
Sl aJ3 3

2
Chon dap an D.

Cau 4: Cho hinh chép S.ABC c¢6 duong cao SA bang 2a, tam giac ABC vudng & C c6 AB = 2a,

CAB =30°. Goi H Ia hinh chiéu vudng caa A trén SC. Tinh theo a thé tich caa khéi chop H.ABC. Tinh
c6-sin cua goc giira hai mat phang (SAB), (SBC).

A Y7 5. V7 c 37 p. Y7
7 14 14 9

Huwéng dan giai:
Goi K Ia hinh chiéu vudng gdc cua A 1én SB. Tacé AH L SC,AH L CB(Do CB L (SAC))=> AH L
(SBC)=> AH_LSB

Lai c6: SB L AK=> SB L (AHK). V4y goc giita giira hai mat phang (SAB),(SBC) Ia HKA

1 11117, a2
AH? SA’  AC® 4a® 3a® 12a° J7

1 1 1 1 1 1
= + = + = = AK =a+/2
AK? SA’ AB* 4a® 4a*® 2a’
Tam gidc HKA vudng tai H (vi AH L (SBC),(SBC) o HK)

a.2/3
sin HKA_ ‘/— \/7_>cosI:K\A—\/>
AK  av2 7
Chon dap an A.
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Cau 5: Cho hinh chép S.ABCD day ABCD la hinh vudng canh a, (SAB) L (ABCD). H la trung diém

cua AB, SH = HC,SA = AB. Goi a la gbc giita duong thing SC va mat phiang (ABCD). Gia trj caa
tana la:

1
A —

B. 2
V2 V3
Huwéng dan giai:

Taco AH :%AB:%, SA=AB=a,

SH = HC =+/BH? + BC? =—af

Co

C.

D. \2

e

SA’ + AH? = 52 = AH? = ASAH = SA L AB = SA L (ABCD)

va AC =hc(SC;(ABCD))

Taco: (SC;(ABCD))=SCA,tan SCA = %

Chon dap an A.

Cau 6: Cho khdi chop S.ABCD c6 d¢ay ABCD 14 hinh vudng canh a, tam giac SAB can tai S va nam

a’\15
6

trong mat phang vudng goc véi day. Biét thé tich caa hinh chép S.ABCD la . Goc gitra dudng

thang SC va mat phiang day (ABCD) la:
A. 30° B. 45° C. 60° D. 120°
Huwéng din giai:
Goi H 1a trung diém AB

Taco
3
1 a2 a \/15 . SH - a\2/15

2
SABCD a VS ABCD —

HC =VAC® + AH? = ‘/

(SC.(ABCD)) = (SC, HC Hc) SCH
aV15 a5
2 2

tanSCH = SH : CH =

— a\/3= SCH =60°
Chon dap an C.

Cau 7: Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Mat phang (SAB) vudng goc voi

day (ABCD). Goi H la trung diém ctia AB, SH = HC,SA= AB . Goi o la gbc gitra duong thang SC va

mat phang (ABCD). Gia trj cua tano la:
1 2

1
A — B. — C. — D. \2
72 N N
Huwéng din giai:
Taco AH==AB=2
2 2
SA=AB=a
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a\/g .S"
SH =HC =+/BH?+BC?* =——
2 7\
7 2 2 53.2 2 N ) . :
Co AH® +SA :T:SH —>ASAH vudng tai A
nén SAL AB , |
Do d6 SA L (ABCD) nén SC,(ABCD)=SCA {oal L
Trong tam giac vudng SAC, co tan SCA= SA_ L H.~ - 9‘
B~ ¢

Chon dap an A.

Cau 8: Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh 2a, ¢ SA vudng goc véi (ABC),

3
tam gidc SBC can tai S. Dé thé tich cua khi chdp S.ABC 1a 2 3 thi goc giira hai mat phang (SBC)
va (ABC) la:
A. 60° B. 30° C. 45° D. Pap 4n khac.

Huéng din giai: 7

Do tam giac SBC céan tai S nén goi I la trung diém cua BC thi

SI L BC; Al L BC = SIA=((SBC);(ABC))

Do day ABC la tam giac déu nén

Sppc = E.Za. 223

2 2
3 3

v-1sas,. BCOCHUINE S NI
3 a’3 2
SA_3a 2ay3 3 V3

Khi @6 tan SIA=— = SIA=atctan—
Al 2 2 2

= a2+/3. Thé tich khdi chép duoc tinh bing

Chon dap an D.

Cau 9: Cho hinh lap phuong ABCD. A’B’C’D’ ¢6 canh bang a. Tinh sé do goc giita (BA’C) va
(DA’C)
A. 30° B. 120° C. 60° D. 90°

Huéng din giai:
Ké BH LAC (1)
BD L AC
Mat khac, ta c6 = AA' 1 BD B c
AA' L (ABCD)
= BD L(ACA)=BD LA'C (2) A
T (1), (2) suyra A'C L (BDH)= A'C L DH X
Do d6 ((BA'C),(DA'C))=(HB:HD) .
Xét tam giac vudng BCA' co: PR N
- S

12= 12+ 12:>BH:DH:§E A D
BH2 BC? BA 3
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2 2
Tacd cosBHD —ZBﬁBTBD = %: BHD =120°. Vay gbc can tim la 60°

Chon dap an C.

Cau 10: Cho hinh lang tru daing ABC.A’B’C’ ¢6 day la tam giac can véi AB = AC =a, gbc

ABC =120°, canh bén BB’ = a. Goi I I trung diém cta CC’. Tinh cosin cia goc giita hai mit phing
(ABC) va (AB’1)?

A. cosa = \E B. cosa= i C. cosa= l D. cosa = \/I
5 \ 10 \ 10 2

Huwéng din giai:
Ta co: BC =a+/3 . Ap dung dinh Iy Pytago trong tam giac vudng ACI,

t] t] t] . c'

ABB', BC'I: i .
~N
SuyraAlzﬁa AB’:\/Ea,B’I:Ea >
2 2 S o
Do d6 A + AB?*=B I’ AN,
Vay tam giac AB'l vudng tai A
S :EAI.AB':@aZ,SABC =£a
2 4 4 J ¢

Goi o la goc giira hai mat phang (ABC) va (AB'l). Tamgiac ABC la B ="\ ~/
hinh chiéu vudng géc cua tam giac AB 1.

Suyra: SAB.I.COSOL:SABC@@.COS&Z?@COSGZ\/% .

Chon dap an B.
Cau 11: Cho lang tru dng ABC.A'B'C' c6 ABC la tam giac vudng, AB=BC =1AA'=/2. M Ia
trung diém ciia canh BC. Khoang cach gitra hai duong thang AM va B'C la:

1 2 1
A d=— B.d=— C.d=+7 D.d==
\/7 \/7 7

Huwéng din giai:
Goi E 1a trung diém cua BB'. Khi d6 (AME)//B'C nén ta co:

Goi E 1a trung diém cua BB’.

d (B'C; AM ) =d(B'C;(AME))=d(B";(AME)) = d(B;(AME)) -
Tacéd: d(B;(AME)) =h
Tu dién BEAM c6 céac canh BE, BM, BA d6i mdt vuéng gdc nén

la bai toan quen thuoc. Ta co A
R + L + 1 —7:>h—i
h? BE? BA? BM? J7
Chon dap an A, B, .
o
N c
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Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 mat bén SAC la tam giac can tai S va nam trong mat phang vudng
goc vaoi day, day la tam giac ABC vudng can tai B, AB = a2 . Biét goc tao bai SC va (ABC) bang
45°, Khoang céch tir SB dén SC bang:

A a—f B. a2 C. # D. #

Huwéng din giai:

Huéng dan: Goi H 1a trung diém cia AC. Tinh dugc AC = 2HC = 2a;BH :%AC —a

CM duoc SH L (ABC)= (SC,(ABC))=SCH =45° = SH =a
> tam giéc SHB vubng can tai H = SB =a+/2

Trong (SHB): Dung HI L SBtail (1)

CM dugc AC L (SHB)= AC L Hl tai H (2)

Tir (1) va (2) = d (SB,AC) = HI :%ss :#

Chon dap an C.

Cau 13: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhét, AB = 2a, BC = a .Hinh chiéu vudng

goc H cua dinh S trén mat phang day 1a trung diém cta canh AB; Goc gitra duong thang SC va mat

phang day bang 60°. Goc giira hai duong thang SB va AC c6 gia tri gan vai gia tri nao nhét sau day:
A. 60° B. 80° C.70° D.90°

Huwéng dan giai:

AC = a+/5;SB = a/7;SB.AC = (SH.HB)AC = HB.AC

|SBAC| 2
SB.AC /35
Chon dap an C.

Cau 14: Cho hinh vudng ABCD canh 4a. Lay H, K lan luot trén AB, AD sao cho BH=3HA, AK=3KD
. Trén duong thang vuong géc voi mat phang (ABCD) tai H lay S sao cho goc SBH =30". Goi E la
giao diém cua CH va BK. Tinh cosin géc gitra SE va BC.

A 18 B 9 c 36 D 28
539 539 5439 ' 539
Huwéng din giai:
Ta co:
cos(SE: BC) = SE.BC
SE.BC
SEBC = (S + HE)BC - HE.BC - -_HCBC - _CH.CB
2
_ 9 CHCB.cosHCB =~ cHcB B - 9 cpo 1442
25 25 CH 25 25
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Ta chirng minh dugoc HK L CH tai E

HE HE.HC HB? 9 9 9 9a
= = =~ =>HE=—HC=—+/HB*+BC? =22
HC HC? HB?+BC®> 25 25 25 5
81a®> 2a+/39 — —  l44a 5 18
SE =+/SH? + HE? =, [3a% + = => cos(SE:BC) = . =
25 5 ( ) 25 2a+/39.4a 5439

Chon dap an A.

Cau 15: Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, tam cua day 1a O. Goi M va N lan
luot 14 trung diém ciia SA va BC. Biét rang goc gira MN va (ABCD) bing 60°, cosin géc giira MN va
mat phang (SBD) bang :

N

A — B.
4

V5 V10

C. — D. —
5 5

[$00)\)

Huwéng dan gidi: 7
Goi P 1a trung diem AO; Q la giao diém cua MC va SO, tir Q ke tia song song véi MN trong
mp(MBC) cat BC tai R, trong mat phang day tir R k& tia song song vaoi AC cat BD tai S.
MP//SO nén MP L (ABCD), suy ra MNP = 60°

Ta tinh PN bang cach v& thém hinh phy nhu bén, theo dinh Ii Ta-lét PT :%AB = %a

D& thiy TN =%, theo dinh 1y Pytago ta tinh dugc PN =2 410 .
Tam giac MPN vuong tai P c6 MN = ’\E\ = aJ10
cosMNP 2

X LA ; A ./ .. CQ 2

D¢ thay Q la trong tam tam giac SAC nén —=—
MC 3
Vi QR//MN nén theo dinh ly Ta-1ét ta suy ra QR _CQ _CR :E:> QR :EMN = a/10
MN MC NC 3 3 3

Hinh vudng ABCD canh a ¢6 dudng chéo AC =a+/2 = OC = %
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Vi SR//AC nén theo dinh ly Ta-1ét ta suy ra % _BR_2 = SR= EOC = ﬂ

BC 3 3 3
CA L (SBD), SR//CA=> SR 1 (SBD), mit khic QR/MN do d6 goc giita MN véi (SBD) la géc
gitra QR v¢i (SBD) la goc SQR.
SR av2 aJl0 _ﬁ

Tam gi4c SQR vudng tai S c6 cosSOR =~ = :
giac SQ gte Q R 3 3 5

Chon dap an C.
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