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HƯỚNG DẪN GIẢI ĐỀ THI CHUYÊN TOÁN TỈNH PHÚ YÊN 
Năm học 2025 – 2026 

Câu 1 

a) Với 1,0  xx ,ta có
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Vậy tập các giá trị của x thỏa mãn là 
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b) Ta có 
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2  là nghiệm của phương trình 0362 2  xx  

Mà a cũng là nghiệm của phương trình 0362 2  xx , nên theo Vi-ét ta có: 
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Thay vào P ta được: 2025
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Câu 2. 

a) ĐKXĐ .
3
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01,23  xxx  Đặt .0,,1,23  baxbxa  Suy ra .2 22 bax   
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Ta có: .221223253 222 baabbaxxxxx   

Suy ra .2))(2( bababa   

Trường hợp 1: .0123002  xxbaba  (vô nghiệm) 

Trường hợp 2: .11231  xxba  Ta bình phương hai vế của phương trình thì 

.112223  xxxxx  
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b) Gọi 21, xx  là hai nghiệm nguyên của phương trình .0)( xP  Giả sử 21 xx 

Suy ra ).)(()( 21 xxxxxP   Theo định lý Vi - ét, ta có: .421  cxx (1) 

Mà 21 44)4( xxP   là số nguyên tố. 
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TH2: Nếu .
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Khả năng 1: 01 x  thì 4)4( P  không là số nguyên tố. 

Khả năng 2: 11 x  thì .3,4)( 2121  xxcxxb  

+ Với 52 x . Như vậy .0
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11  xx  Khi đó 4)4( P  không là số nguyên tố. 

Vậy .34)(,3,4 2  xxxPcb  

Câu 3. 
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a. Do BA vuông góc AC và DE vuông góc BC nên H là trực tâm của tam HBC.

Suy ra HC vuông BD tại F.   

Ta có  90HECDFH  và EHCFHD   suy ra 
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Ta có: .45ADH  Suy ra tam giác ADH vuông cân tại A và AD = AH. 

Bằng cách chứng minh tương tự câu a thì 
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Như vậy khi D thuộc tia đối AC sao cho .
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Câu 4. 

a. Gọi hình chiếu của E lên BC là G.
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Từ (1) và (2) ta có: .4)(.. 22 aBAGBAGBABCBEADAE   

b. Ta thấy 90 ACBADB  suy ra E là trực tâm của tam giác FAB. Hay EF vuông góc AB.

Gọi I’ là trung điểm của EF. Khi đó ta có I’E = I’F = I’C= I’D. 

Ta có: .90'180'180'   ABFFBIODBDFIDOI  
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Tương tự: .90'  COI  Như vậy I’ thuộc đường tròn ngoại tiếp tam giác COD. 

Khi đó I trùng I’. Từ đó cũng suy ra H thuộc đường tròn đường kính IO. Suy ra .90IHO  

Do đó H trùng G và F, I, H, E thẳng hàng. 

c. Ta có: .60
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Suy ra .180 CFDCKD  Khi đó tứ giác F, D, K, C nội tiếp.  

Kết hợp KC = KD, do đó AK là phân giác góc AFB.  

Lưu ý: Các kiến thức về góc ở tâm, tứ giác nội tiếp học sinh tự chứng minh. 

Câu 5. Giả sử a, b, c, d là các số nguyên thoả mãn .02026202464 3333  dcba (*) 

Ta có 3)1()1(3  aaaaa  khi đó ).3(mod),3(mod),3(mod),3(mod 3333 ddccbbaa 

Ta lấy mod 3 hai vế của (*) thì ).3(mod0 dcba  

Suy ra ).9(mod0)( 2  dcba  

Câu 6. Sử dụng khi triển Abel ta có:  
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Do .9132,013 yxxyxy   

Vậy .250 22 yx   Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi .9,13  xy  
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