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CAU TRUC
PHAN | TT NOI DUNG CAC DANG TOAN Trang
BAT PANG THUC Chitng minh bat dang thirc
1 | Cau hoi trac nghiém: 10 ca , o 7 2
E‘U.J AOI rac Pg 1em‘. cau Tim gid tri lon nhat, gia tri nho nhat cua biéu thirc
Bai tap tu luan: 02 bai
Piéu kién xdc dinh cia bat phwong trinh
Gidi bat phuwong trinh bdc nhat, bdc hai
DAI Gidi cdc bdt phwong trinh chiva an & mau, chira ddau
SO BAT PHUONG TRINH | t7 tuyét ddi, chira cdn
2 | Céu hoi trac nghiém: 40 cau | Pieu kién dé biéu thirc bdc nhat, bic hai ¢6 dau cho 4
Bai tap tu luan: 05 bai truée.
Xdc dinh mién nghiém ciia bat phwong trinh, hé bat
phicong trinh bdc nhat hai an
Gidi bai todn thuec té bang phwong phdp mién nghiém
Gidi tam gidc khi biét mot so cdc yéu té cho trude
CAC HE THUC LUQNG | Chitng minh dang thirc, bdt dang thic lién quan dén
3 TRONG TAM GIAC cac dai luong trong tam gidc 9
Cau hoi trac nghiém: 20 cau | Nhdn dang tam gidc khi biét mét dang thire giita cdc
Bai tap tu luan: 04 bai dai luong cua tam giac do
. Bai todn thuc té lién quan dén cdc hé thire luong
HINH Xdc dinh cdc yéu té ciia dwong thang khi biét phwong
HOC trinh dwong thang
’ PHUONG TRINH Viét phiwong trinh dwong thang khi biét cac tinh chat
4 PUONG THANG ddc biét: Di qua diém, song song, vudng goc... 1

Cau hoi trac nghiém: 30 cau
Bai tép tu luan: 03 bai

Tim toa do diém théa man tinh chat cho truéc

Tinh khoang cach tie mét diém dén mét dwong thang,
khodang cdch giira hai dieong thang song song

Tinh s6 do cia géc gitka hai dwong thang




PHAN I: PAI SO
CHUYEN DE 1: BAT PANG THUC

I. Ly thuyét
1. Kién thire
- Trinh bay duoc dinh nghia va cic tinh chat ctia bat dang thirc.
- Trinh bay dugc bat dang thic giita trung binh cong va trung binh nhan cua hai sb va mot sé bat dang thic
c6 chira gid tri tuyét ddi.
2. Ky nang
- Van dung duoc dinh nghia va tinh cht ciia bat dang thire hodc phép bién doi twong duong dé chirg minh
mot s6 bat ding thirc don gian.
- Van dung duoc bat dang thic gitra trung binh cong va trung binh nhan cua hai s6 vao viéc chimg minh
mot sd bat déng thirc hodc tim gia tri 16n nhat, gia tri nho nhat ctia mot biéu thirc. Chirng minh dugc mdt
sO bat dang thirc don gian c6 chira gia tri tuyét doi.
II. Cau héi tric nghiém

CAU 1: Néu a >bva c>d thi bat ding thirc ndo sau day luon ding?

A.ac>bd. B.a—c>b—-d.  C.a+c>b+d. D.i>§.

C
CAU 2: Trong cic tinh chat sau, tinh chat nao SAI?

a<b O<a<b a4 b
A. =a+c<b+d. B. = —<—.
c<d O<c<d ¢ d

O<a<b O<a<b
C. D.

= ac<bd. = ac<bd.

O<c<d O0<c<d
CAU 3: Tim ménh dé dung trong cac ménh dé sau?

A. a<b=ac<bc. B.a<b:>l>l.

a
C.a<bvac<d=ac<bd. D. a<b:>ac<bc,(c>0).

CAU 4: Néu 4,p» va Clacacso batkiva a>b thi bat dang nio sau day ding?

A. ac>bc. B. o’ <b* C.a+c>b+c. D.c-a>c-b.

CAU 5: Néu 0<a <1 thi bat ding thirc nao sau day lu6n ding?
A.l>\/;. B.a>l. C. Cl>\/Zl, D. &’ > 4.
a

a

CAU 6: Cho hai s6 thuc 4, tily y. Ménh dé nao sau day 1a ding?
A. |a+t]=[d)+]. B.[a+b[<|a+[fl.  C.|a+b[<|d+]H.  D.|a+b[>|d]+]H.
CAU 7: Xét cac bat ding thirc:

a’+b*=2ab; (a+b) <2(a’+b*)

a+b>2ab: a’*+b>+c*>ab+bc+ca

Trong cac bat dang thuc trén, sd bat dang thirc ding v6i moi so thuc a, b, ¢ 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

CAU 8: Cho bidu thire P=—a+a véia>0. Ménh dé nao sau ddy 1a ménh dé dang?

A. Gi tri nho nhét cua P 1a i_ . B.Gié tri 16n nhit cia P 1 i_ .

C. Gié tri 16n nhat cua P 1a % . D. P dat gia tri 16n nhét tai ¢ = i



CAU 9: Gié tri nho nhét ctia biéu thic £ (x) = 2x+ - v6i x>0 I
X

1

A.2. B. .
V2

CAU 10: Trong céc hinh chit nhat c6 cung chu vi thi
A. Hinh vuéng c6 dién tich nho nhat.
C. Tat ca déu c6 cung dién tich.

II1. Bai tap tu ludn

Bai 1. Chirng minh cac bat dang thirc sau:
a) & +b* +c?>ab+be+ca Va,b;ceR .
b) a® +b* +c? >2(ab+bc—ca) Va;b;ceR.
¢) (a+b)b+c)c+a)>8abe Yabyc>0.

d) b—c+ﬂ+%2a+b+c Va;b;c>0.
a c

e) ab N bc N ca Sa+b+c Vaibie>0.
a+b b+c c+a 2

plils 4 vapso.
a b a+b

. . C 1 1
Ap dung @€ chirg minh bat dang thuc: —+ 2 +—>2

a

(

C. V2. D. 22 .

B. Hinh vuéng c6 dién tich 16n nhét.
D. Khéng tim duoc hinh c6 dién tich 16n nhat.

! + ! + ! jVa;b;c>0.
a+b b+c c+a

Bai 2. Tim gia tri nho nhat, gia tri 16n nhat (néu cd) cua cac ham so sau

a) A=~/x—1+~5-x.
1

b) B=x(1-2x), véi 0<x<—.

[\

c) C=i+

x 1—-x

,voi 0<x<1. (GTNN)

d) D=CB-x)1-y)@x+7y),véi 0<x<3; 0<y<I1. (GTLN)

_xy\/z—2+yz\/x—2+zx\/y—4

xyz

e) £

, x>3,y>4,z>2. (GTLN)



CHUYEN DE 2: BAT PHUONG TRINH

I. Ly thuyét

1. Kién thirc

- Trinh bay dugc khai niém bat phuong trinh, nghiém cta bat phuong trinh, hai bat phuong trinh
tuong duong, cac phép bién d6i twong duong bat phuwong trinh.

- Trinh bay duoc dinh 1i vé ddu cua nhi thirc bac nhat, cach giai bit phwong trinh, hé BPT béc nhat
mot an, dinh li vé ddu ciia tam thirc bac hai, cach giai bat phuong trinh bac hai va cac dang bat
phuong trinh quy vé bac hai. ) ’ ) 7 .

- Trinh bay dugc khai niém bat phuong trinh, h¢ bat phuong trinh bac nhat hai an, nghiém va mién
nghiém cua no.

2. Ky nang

- Tim duoc diu kién x4c dinh cua bt phwong trinh. Nhin biét hai bat phuong trinh twong duong.
- Dung dinh li vé diu cua nhi thic bac nhat 1ap bang xét déu tich cac nhi thire bac nhat, xac dinh
tap nghiém cta cac bat phuong trinh tich. Giai va bién luan bat phuong trinh, hé bt phuwong trinh
bac nhit.

- Van dung duogc dinh 1i vé diu tam thtic bac hai dé giai bat phuong trinh bac hai; cac bat phuong
trinh quy vé bac hai: bat phuong trinh tich, bat phuong trinh chtra 4n ¢ miu thirc. Giai mot sé hé
bat phuong trinh bac hai mot 4n don gian. Giai mot s6 bai toan lién quan dén phuong trinh bac hai
nhu: diéu kién dé phuong trinh c6 nghiém, c6 hai nghiém trai diu. Giai mot s6 bat phuong trinh
dua vé bac hai bang cach dat an phy thich hop hodc phuong trinh quy vé dang tich.

- Xéc dinh dugc mién nghiém cua bat phuong trinh, hé bat phuong trinh bac nhét hai an, giai cac
bai toan thuc té toi uu.

II. Cau héi tric nghiém

CAU 11: Bat phuong trinh nao sau day khong twong duong véi bat phuong trinh x+5>0 ?

A. (x=1y(x+5)>0. B. —x’(x+5)<0. C. Jx+5(x+5)20. D. Vx+5(x-5)20.
CAU 12: Tap nghiém cua bat phuong trinh x+vx—3<3++/x-3 la
A. O B. (—w;3). c. {3}. D. [3;+0).
CAU 13: Tap hop tit ca cac gia tri cua m dé bit phuong trinh (m” +2m)x < m” théamin Vx € R 1a
A. (-2;0). B. {-2;0}. C. {0}. D. [-2;0].
CAU 14: Tép xac dinh cua ham s y =+/3—2x +~/5—6x 1a
5 6 3 2
A. (—o0;=]. B. (—0;—]. C. (—0;=]. D. (—0;=].
(00,6] (00,5] (00,2] (00,3]
3x+§< x+2
CAU 15: Hé bit phuong trinh 3 c6 nghiém la
6x—3
<2x+1
5 7 5 7
Al x<=. B. L 2 C. y< Vo A
x<2 10<x<2 x<10 D. vo nghiém.
3(x-6)<-3
CAU 16: Tap tat ca cac gia tri thuc ciia tham s 72 dé hé bat phuong trinh < 5y + m 57 c6 nghiém la
5
A. m>-11. B. m>-11. C. m<-11. D. m<-11.

A . . . . -3<0
CAU 17: Tap tat ca cac gia tri thuc cua tham so 7 dé hé bat phuong trinh {x 1 vO nghiém la

A. m<A4. B. m>4. C. m<4. D. m>4.



CAU 18: Tap xac dinh cua ham sb y=vXx—m—J6—2x 1a mot doan trén truc s6 khi va chi khi

1
A. m=3. B. m<3. C. m>3. D. m< 3

CAU 19: Cho bat phuong trinh mx +6 <2x+3m c6 tap nghiém 1a S . Hoi tdp hop nao sau diy 1a phan
bucua § véi m<2?
A. (3;+»). B. [3;+w). C. (-o;3). D. (-x;3].

CAU 20: Bit phuong trinh (m —1)x+1> 0 c6 tip nghiém 13 § = (—o0; — %) khi va chi khi
m—

A. m>1. B. m>1. C. m<L. D. m<1.
CAU 21: Bit phuong trinh zx;lg 0 c6 tap nghiém la
X +4x+3
A. (—o31). B. (-3;-1) U[1;+o0). C. (—0:-3) U (~1:1]. D. (=3:1).
CAU 22: Tap nghiém cta bat phuong trinh X -5x46 013
.
A. [2+0) B. [2;3)U (3;+). C. [23) D. (o0;2]U(3;40).

CAU 23: Dau clia tam thirc bac hai f(x)=-x>+5x—6 la
A. f(x)<0 vOi 2<x<3 va f(x)>0 voi x<2 hodc x>3.
B. f(x)<0 v6i -3<x<-2va f(x)>0 v6éi x <=3 hodc x>-2.
C. f(x)>0 v6i 2<x<3 va f(x)<0 v6i x <2 hodc x>3.
D. f(x)>0 véi -3<x<-2va f(x)<0 voi x<-3 hodc x>-2.

CAU 24: Khi xét ddu biéu thire f(x)= Lxl—ﬂ ta duoc

2

2 _
A. f(x)>0 khi =7<x<—-1 hodc 1<x<3. C. f(x)>0 khi -1<x<0 hodc x>1.
B. f(x)>0 khi x<—7 hodac —-1<x<1 hoac x>3. D. f(x)>0 khi x>-1.

CAU 25: Tap xac dinh ctia ham sb y= V—4+12x-9x* 1a

A —ooz U z+oo B z C. R D. O
. ’3 37 . 3 . .
A A e . % / 2 .
CAU 26: Tap xac dinh ctahams6 y=,/———— 1a
x“+5x-6

A. (—0;-6]U[l;4+00).  B. (=6;1). C. (~0—6)U(L40).  D. (—o0;—-1) U (6;+0).
CAU 27: Phuong trinh x> —2(m +2)x —3m” +m—2 =0 c6 hai nghiém trai ddu khi va chi khi

A. m<2. B.0<m<2. C. meR D.med
CAU 28: Phuong trinh mx> —mx—1=0 v6 nghiém khi va chi khi

A. -1<m<0. B. 4<m<0. C. 4<m<0. D. m<—4 hoac m>0.



CAU 29: Mién nghiém ctia bat phuong trinh 3x -2y > —6 la
A B.

Z Y 7

C. v D.

2 Ul

7" X

CAU 30: Phan khong gach chéo ¢ hinh sau déy 1a biéu dién mién nghiém cua hé bat phuong trinh nao
trong bon phuong an A, B, C, D ?

\

Y

%

4//’7//’///5}'
2
7
7
Je B. 1" 7" . c 70 p. [*7° .
3x+2y<6 3x+2y<—6 3x+2y<6 3x+2y>-6
CAU 31: Biéu thitc f(x)=(m”+2)x> —2(m—2)x+2 ludn nhan gia tri duong khi va chi khi
A. m<—4 hoac m>0. B.m<—4 hoac m>0. C.-4<m<0. D. m<0 hoac m>4.
CAU 32: Tatcagiatricia M dé f(x)=—x"+22m-3)x—4m+3<0, VxeR la
A.m>i, B.m>i. Clam<, D. 1<m<3.
2 4 4 2
CAU 33: Vi gia tri nao ciia 7 thi bat phuong trinh x*> — x + m <0 v nghiém?
1 1
A. m<l1. B. m>1. C'm<z- D-m>z-

CAU 34: Tt ca gia tri caa m dé (m+1)x* +mx+m<0, VxeR la
4 4
A. m<—1. B. m>-1. C.m<—§. D-m>§.

CAU 35: Bat phuong trinh v—x* +6x—5>8—2x ¢4 nghiém la
A. 3<x<5. B. 2<x<3. C. -5<x<-3, D. 3<x<-2.



CAU 36: Bat phuong trinh v2x+1 <3—x c6 tap nghiém la
1
A [-34-242). B. (3;4+22). C. (4-242;3). D. (4+24/2;+00).

CAU 37: Tap nghiém cua bat phuong trinh (x* +x—2)v/2x* —1<0 la

5-413 9 2 17
A. (1 \/_)u(2;+oo). B. {—4;—5;——}- C. (—2;—£)u(£;1). D. (—o0;-5]U[5;—1U {3}.
2 2 2 2 5
CAU 38: Tap nghiém cta bt phuong trinh 12X X=2 3
VS—=x 5-x
A. {2}. B. [2;+). C. [2:5). D. (—0;2].
CAU 39: Nghiém ctia bat phuong trinh [2x-3[<1 1a
A. 1<x<3. B. 1<x<2. C. -1<x<l. D. -1<x<2.
~ 4 2 2 _8
CAU 40: Tap nghiém ciia bt phuong trinh x|+—xl| <0 la
X+
A. (~4;-1)U(-12). B. (-4;-1). C. (-1;2). D. (-2;-1) U (-1;1).
. . Y X —8x+12]  x*-8x+12 |
CAU 41: Tap nghiém cua bat phuong trinh > la
VS5—x VS5—x
A. (2:6). B. (2;5). C. (=6;-2). D. (5;6).
A . A g . ¥ =Tx+6<0 .
CAU 42: Téap nghiém cua hé bat phuong trinh la
|2x—1]>3
A. (2:6). B. [1;2]. C. (o031) U (2;+). D. .
CAU 43: Tap xéc dinh ctia ham s y =+/4x—3 +v/x” +5x—6 1a
3 3 6 3
A. J1; . B. —;+00). C. =;1]. D. -—=].
[1;+0) [4 o) [4 ] [5 4]
CAU 44: Tap nghiém cia bat phuong trinh \/; -2x<01a
A. (%;Jroo). B. (0;%). C. [0;%). D. {O}U[%ﬁw)-
CAU 45: Tap nghiém cua bit phuong trinh | 2x+4[>~/x* —6x+9 1a
Ac (-0 T)U(rir0). Be (7D, C. (o) U(Tibm).  De ()
3 3 3 3
CAU 46: Tap nghiém cua bit phuong trinh | x* —5x+2|-2<5x 1a
A. (—o0;-2]U[2;+o). B. [-2;2]. C. [0;10]. D. (—0;0]U[10;+0).
2
CAU 47: Haé bét phuong trinh {x —1<0 4 nghiém khi
x—m>0
A. m>1. B. m<l1. C. m<l. D. m=#1.
CAU 48: V6i nhitng gi tri nao ciia 72 thi véi moi Xtacod _1 < X 45x+m <77
2x*-3x+2
5 5 5
A-l<m£§. B. —ESm<1. C. m<l. D-mﬁ—g.

CAU 49: Bét phuong trinh /(x+5)(3—x) <x* +2x+a nghiém ding Vx e [-5;3] khi va chi khi

.a=6.
A. a>3. B. a>4. C. a>5. D.a=6



CAU 50:Trong mot cudc thi pha ché, mdi d6i choi duogc su dung ti da 24¢ huong li€u, 9 lit nude va 210g
duong de¢ pha ché nudc cam va nudc tao. Bé pha ché mot lit nude cam can 30g duong, 1 lit nudec va 1g
huong li¢u. B¢ pha ché mot lit nudc tdo can 10g duong, 1 lit nudce va 4g huong liéu. Mai lit nudc cam nhan
duoc 60 diém thuong, moi lit nude tao nhan duge 80 diém thudng. Hoi can pha ché bao nhiéu lit nudc trai
cdy moi loai d€ dat dugc so diém thudng cao nhat?
A. 5 lit nudc cam va 4 lit nudc téo. B. 6 lit nudc cam va 5 lit nudc tao.
A. 4 lit nudc cam va 5 lit nudce téo. B. 4 lit nugc cam va 6 lit nudc tao.
II1. Bai tap tu lun
Bai 1. Cho biéu thirc f(x)=(m+2)x* —2(m+2)x+3—m. Tim céc gia tri ciia m d¢
a) f(x)>0 VxeR.
b) Phuong trinh f(x) =0 c6 hai nghiém duong phan biét.
¢) Phuong trinh f(x)=0 c6 hai nghi¢m trai du.
d) Biéu thic £ (x) viét dugc dudi dang binh phuwong ctia mot nhj thiic.
¢) Phuong trinh f(x) =0 ¢ hai nghiém thoa man | x, —x, >1.
Bai 2. Cho tam thirc f(x)=(m—-1)x*—4(m—1)x+2m+3. Tim m dé
a) Phuong trinh f(x) =0 c6 nghiém.
b) Him s6 y = m xac dinh VxeR.
¢) Tim m dé bt phuong trinh £ (x) > 0 vo nghiém.
Bai 3. Cho bat phwong trinh x* —2mx+2|x—m|-m’+2>0.
a) Giai bat phuong trinh khi m = 2.
b) Tim m dé bat phuong trinh nghiém dung Vx € R.
Bai 4. Giai cac bat phuong trinh sau
a) | X —x—1] <x-I. b) | x° —4x+3| >2x-3.

c) 4x” +4x—|2x+1] >5. d) |—x| <2|x—4|+x-2.
e) VX' —2x—-8 <x-2. f) m>4—x.
) (x—3Vx? -4 <x* 9. h) Vx—5-v9-x>1.
A51-2x-x

i) J5x—1—/x—1>2x—4. j) ———<1L.

1-x

k) x> +x% =3x+5>3x+7. ) 8. oS N T S
x+1 Vx+1

3 1
m) 3Wx+——<2x+——7. n) Vx—2+v4-x > x> —6x+11.

2Jx 2x
Bai 5. Tim tat ca cac gia tri cia m dé
2x+1-m<0

mx+2m—-1<0

a) Hé bat phuong trinh { ¢6 nghiém duy nhat.

. 1>0 .
b) H¢ bat phuong trinh e m> vO nghiém.
X' =5x+6<0
¢) Bat phuong trinh (2m + 3)x+3m —7 > 0 nghiém dung véi moi x thudc:
1)(1;2); i) [-1;2]; iii) (1;+0).

d) Bét phuong trinh m(m+2)x* +2mx+2 <0 c6 nghiém.



¢) Bat phuong trinh (x* —4x—9)(x* —4x+7—m) <0 nghiém ding vx e R.



PHAN II: HINH HQC
CHUYEN DPE 3: CAC HE THU'C LUQGNG TRONG TAM GIAC
I. Ly thuyét
1. Kién thirc
- Trinh bay duoc dinh 1y cosin, dinh 1y sin, cong thirc trung tuyén, cac cong thirc tinh dién tich tam giac.
2. Ky nang
- Van dung dinh 1y cosin, dinh 1y sin, cong thirc trung tuyén dé giai mot sd bai toan c6 lién quan dén tam
gidc va cac bai toan thyec tién.
II. Céu héi tric nghiém
CAU 51: Trong tam giac ABC , khang dinh nao sau day ding?

A. a’ =b>+c" +2bc.cos A. B. a’ =b* +c* —2bc.cos A.
C.a" =b"+c" +bc.cosA. D. a’ =b"+c’ —bc.cos A.
CAU 52: Néu tam giac ABC ¢6 a® <b* +¢* thi:
A. A la géc nhon. B. A 1a goc tu.
C. A 1a goc vuodng. D. A 1a gbc nho nht.
CAU 53: Tam gisc ABC ¢6 AC=3/3, AB=3,BC=6. Tinh s6 do goc B
A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 120°.
CAU 54: Tam giac ABC c6 cac goc §=30°,6=45° ,AB=3. Tinh canh AC.
36 342 2+/6
A.—\z/—. B.—\z/—. c. 6. D.—\?{_.

CAU 55: Tam gidc ABC c6 tong hai gbc B va C bang 135° va do dai canh BC bangd. Tinh ban kinh
dudng tron ngoai tiép tam giac.

2 3
A. a;/_. B. 43 . C. a‘z/—. D. av3.
CAU 56: Tam giac ABC ¢6 AB=5, BC=8,CA=6.Goi G latrong tam tam giac. P dai doan théng CcG

bang

5
A.ﬁ. B.ﬂ. C.ﬂ. p. 3.
2 3 6 3
CAU 57: Tam giac ABC c¢6 AB=4, AC =10 va dudng trung tuyén AM =6 . Tinh d6 dai canh BC.
A. 2\/8. B. 5. C. V22 . D. 222
CAU 58: Tinh dién tich tam giac c6 ba canh lan lugt 1a 5, 12, 13.
A. 60. B. 30. C. 34. D. 7\/3.

CAU 59: Tam gidc ABCc6 goc B ti, AB=3, AC=4 va co dién tich bang 343, Goe 4 cb 56 do bang
bao nhiéu?

A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 120°.

CAU 60: Tam giac co ba canh lan luot 1a 5, 6, 7. Tinh d6 dai duong cao ung véi canh c6 d6 dai bfmg 6.
53

A6 B. 24/6 . C.s. D.T\/_.

CAU 61: Tam giac ABC c6BC=12,C4=9,AB=6. Trén canh BC léy diém M sao cho BM =4. Tinh
do dai doan th:fmg AM

A. 2)5. B. 3.3 c. . D. J19.
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CAU 62: Tinh s6 do goc C clia tam giac ABC biét a#b va ar(a2 —cz) = b(b2 —cz) :

A. C=150°. B. C=120°. C. C=60°. D. C =30°.
CAU 63: Trong tam gidc ABC , khing dinh nao sau day ding?
A. ma=b+c. B. ma>b+c. C. ma<b;c. D. ma:b+C.

CAU 64: Trong tam giac ABC, néu c6 2h, = h, +h_ thi

A. 2 = 1 + 1 . B. 2sinA=sinB+sinC.
sin4d sinB sinC
C.sind=2sinB+2sinC. D. 2 11

sin 4 - sinB sinC
CAU 65: Trong tam gidc ABC , diéu kién dé hai trung tuyén vé tr 4 va B vudng goc voi nhau 1a
A. 24’ +2b* =5¢°. B.3d’+3b° =5¢. C.2a’+2b*=3c*. D.a’+b’=5c".

CAU 66: Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC biét AB=c Vi cos(A+ B) = % .

A. C\E. B. 30—\/5 C. 90‘/5. p. 3.
2 8 8 2

CAU 67: Hinh binh hanh c6 hai canh 13 5va 9, mot dudng chéo bang11. Tim d6 dai dudng chéo con lai.
A.9,5. B. 4\/6. C.\/ﬁ D.%/F).

CAU 68: Cho goc ;@\/=30°. Goi A va B lahai diém di dong trén Ox ; 0y saocho AB=2.Do dailén
nhit cia doan OB bang

A. 2. B. 3. C.4. D. 5.

CAU 69: Gia sit CD = h 1a chiéu cao ctia thap trong 6 C 1a chan thap. Chon hai diém 4, B trén mat dat

sao cho ba diém 4, B,C thang hang. Gia sir ta do duoc AB = 24m va s6 do cac goc CAD va CBD 1an luot

la 63° va 48° (xem hinh v¢).

Chiéu cao cia thap gan dung bang

A. 103,2m. B. 72.3m. C.61,4m . D. 57.8m.

CAU 70: Bé do khoang cach tir mot diém A trén bd H6 Guom dén diém C ¢ Thap Rua ¢ gitra hd, nguoi
ta chon mot diém B cung & trén bo v6i A sao cho tir 4 va B c6 thé nhin thdy diém C . Ta do dugc
khoang cach AB = 8m va sb do cac goc a=45";3="70" (Xem hinh v§).
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Khi d6 khoang cach AC gan dung bang

A. 24,92m . B. 30.53m. C. 41,47m . D. 50.21m.

I11. Bai tap tw ludn
Bai 1. Cho AABC c6ddodaibacanhla a=12, b=15, c=13.

a) Tinh s6 do cac goc cia A4BC .

b) Tinh do dai cac dudng trung tuyén cia A4ABC.

¢) Tinh di¢n tich cia A4BC va d¢ dai cac duong cao 4, ;h,;h, .

d) Tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép, dudong tron noi tip A4BC.
Bai 2. Cho A4BC. Chimg minh rang;

. B . C
asin—sin—

a) czz(a—b)2+4Sﬂ b) r=
sinC cos 2
¢) S=2R’sin 4sin Bsin C d) 4(ma2 +m,’ +mC2) =3(02 +b +cz)

e) m,+m, +m, SgR

Bai 3. Cho AABC. Chimg minh rang:

2 2
a) Néu =bcos A—acos B thi AABC can tai C.
¢
b) Néu s?nB =2cos A thi A4BC can tai B.
sinC
£ b c a . R .
d) Neu + thi A4BC vudng tai 4.

cosB cosC sinB.sinC

Bai 4. Dé ldp duong day cao thé tir vi tri 4 dén vi tri B phai tranh 1 ngon nui , do d6 nguoi ta chon phuong
an ndi théng duong day tur vi tri 4 dén vi tri C dai 10km, rdi ndi tir vi tri C dén vi tri B dai 8km. Biét g6c
tao boi 2 doan diy AC va CB 1a 75°. Hoi so véi viéc ndi thang tir 4 dén B thi ta phai ton thém bao nhiéu

mét day?

12



CHUYEN PE 4: PHUONG TRINH PUONG THANG TRONG MAT PHANG
I. Ly thuyét
1. Kién thirc
- Trinh bay duoc dinh nghia vecto phép tuyén, vecto chi phuong ctia dudng thang. Cach viét phuong trinh
tong quat, phuong trinh tham s ctia duong thang. Piéu kién hai dudng thang cit nhau, song song, tring
nhau, vuéng goc.
- Trinh bay dugc cong thire tinh khoang cach tir mot diém dén mot duong thang, goc gitta hai duong thang.
Piéu kién dé hai diém nam cing phia hay khac phia déi vi mot dudng thang.
2. Ky nang
- Viét dugc phuong trinh tong quat, phuong trinh tham s6 cla duong thang trong cac trudng hop cu thé.
Biét chuyén doi giita phuong trinh tong quat va phuong trinh tham s cua dudng thang.
- Véan dung cong thic t1nh khoang cach tir mot diém dén mot duong thang, khoang cach gitra hai duong
thang song song. Tinh s do cua goc gitra hai dudng thing.
II. Cau héi trac nghiém

CAU 71: Cho dudng thing (d) c6 phuong trinh 12 3x+5y+2022 = 0. Ménh d& nao sau day la SAI?

A. (d) c6 vecto phap tuyén n= (3;5). B. (d) c6 vecto chi phuong u= (5;-3).
C. (d) cohésdgoc k = % D. (d) song song v6i dudng thang 3x+5y = 0.

CAU 72: Ménh dé nao sau day la dung?
A. Puong thang song song vdi truc tung c6 phuong trinh x =m (m # 0).

B. Dudng thing song song véi truc hoanh ¢6 phwong trinh x = m> —1.

C. Duong thang di qua M (2;0) va N(0;3) co phuong trinh doan chan 1a §+ % =1.

D. Buong thang di qua M (2;0) va N(0;3) c6 phuong trinh chinh tic 1a 2-x =%
x=4+t . o
CAU 73: Cho duong thang (A): { 3 . Ménh d¢ nao sau day la dung?
A.Diém 4(4;0) thude (A). B. Diém B(3;3) khong thude (A).
C. DPiém C(-3;3) thude (A). D. Diém D(5;-3) khong thude (A).
CAU 74: Phuong trinh tham s6 ciia duong thang x — y+2 =0 1a
x=t x=2 x=3+t¢ xX=
A. . B. . C. . D. .
y=2+t y=t y=1+¢ y=3—t
N \ 2 x=-3+2k \ 2 s
CAU 75: Buong thang (d): -k c6 phuong trinh tong quat 1a
A. x+2y-5=0. B. x+2y+1=0. C.x-2y-1=0. D. x-2y+5=0.
CAU 76: Cip duong thang nao sau ddy vudng goc véi nhau?
x =2t =0
A. (dl):{ ; (dy):2x+y-1=0. B. (d)): { ; (dy):x=2=0.
=1-t y=t
C.(d):y=2x+3; (d,):2y=x+1. D. (d):2x-y+3=0; (d,):x+2y—-1=0.

CAU 77: Biét rang hai duong thang (d):4x-—my+4-m=0; (d,):(2m+6)x+y—-2m—1=0 song song

thi gia tri cua m la

A. 1 hoac 2. B.—1. C.—-2. D. —1 hoac —2 .
CAU 78: Ho dudng thang (m—2)x+(m+1)y—3=0 ludn di qua diém
A. (-1;1). B. (0;1). C. (-1;0). D. (1;1).
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CAU 79: Phuong trinh dudng trung truc ctia doan thing AB véi A(1;3) va B(-5;1) la

x=-3+3t X=-2+t

A. x—y+1=0. B. . C. x-3y+4=0. D. .

y=1+t¢ y=2-3t

CAU 80: Phuong trinh duong trung tuyén AM cia tam giac ABC véi A(-2;3), B(1;4), C(5;,-2) 1a
A. x-2y+8=0. B. 2x+5y-11=0. C.3x—y+9=0. D. x+y-1=0.

CAU 81: Duong thang di qua diém N(-2;1) va c6 hé sb goc k = % thi ¢6 phwong trinh tong quat 1a
A. 2x-3y+7=0. B. 2x-3y-7=0. C. 2x+3y+1=0. D. 3x—2y+8=0.
CAU 82: Pudng thing di qua giao diém cta hai duong thing x+3y—1=0; x—3y—5=0 va vudng goc
v6i duong thang 2x—y+7 =0 c6 phuong trinh 1a
A. 3x+6y-5=0. B. 6x+12y—-5=0. C. 6x+12y+10=0. D. x+2y+10=0.
CAU 83: Cho hai diém A(—1;2), B(-3;2) va duong thing (d):2x—y+3=0.Diém C thudc duong
thang (d) sao cho tam gidc ABC cantai C c6 toa do l1a

A. (=2;-1). B. (0;0). C. (-1;1). D. (0;3).
CAU 84: Cho A(3;3), B(4;,—5). Toa do tit cac cac diém C thuoc Oy sao cho tam gisc ABC vuong la
A. (0;1). B. (0;1);(0;-3).
21, —11 21 11
C. (0;1);(0; —3);(0;?);(0;7)- D. (0;§);(O;T)'
CAU 85: Toa d6 hinh chiéu H cua diém M (1;4) trén duong thing x—2y+2=0 la
A. (3;0). B. (0;3). C. (2;2). D. (2;-2).
CAU 86: Diém d6i xtng véi diém A4(6;5) qua duong thang (d):2x+y—-2=0 c6 toa do la
A. (—6;-5). B. (-5;-1). C. (-6;-1) D. (-5;-6).

CAU 87: Duong thing nao sau ddy vudng goc v6i duong thang (d):x+2y—4=0 va hop voi hai truc toa

d6 thanh mot tam giac c6 dién tich béng 1?

A. 2x+y+2=0. B. 2x—-y-1=0. C.x-2y+2=0. D. 2x-y+2=0.
CAU 88: Khoang cach tir diém M (0;3) dén duong thang (d): xcosa + ysina +3(2—sina) =0 la
. 3
A. V6. B. 6. C. 3sina. D.

sing +cosa
CAU 89: Cho diém A4(-2;1) v hai duong thang (d,):3x—4y+2=0; (d,):mx+3y—3=0. Gia tri ciia
m dé khoang cach tir A dén hai duong thing bang nhau la
A. m==l1. B. m=1hoac m=4. C.m=H4. D. m=4 hoac m=—1.
CAU 90: Cho tam giac ABC c6 phuong trinh cac canh AB:2x—y+4=0; AC:x+2y—-3=0va
BC :x+y—7=0.Khido dién tich cta tam gidc ABC la

A. 1542 B. 3042 C. 30 D. 60

CAU 91: Cho M(L;1); N(3;-2); P(—1;6). Phuong trinh cac duong thang qua M cachdéu N, P la
A. x-2y+1=0;y=1. B. 2x-y-1=0;x-y=0.
C. 2x+y-3=0;x=1. D. 2x-3y+1=0;2x+y-3=0.

x=2—t

CAU 92: Cho hai duong thing (d):y=3x-1(d,) :{
y=5+2

. Goc gitra hai duong thang nay 1a

14



A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

CAU 93: Cho diém A(1;3) va (d):x—y+4=0.Sb duong thaing qua 4 va tao véi (d) mot goc 45° 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 0.

CAU 94: Cho diém A(3;5) va cac duong thang (d,):y =6;(d,):x=2. S6 duong thang qua A tao voi

cac dudng thang (4,), (4,) mot tam gidc vudng can la

A. 1. B. 0. C. 2. D. v6 sb.
CAU 95: S6 duong thang qua diém M (8;5) va cit Ox,Oy tai 4B ma OA=O0B la
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

CAU 96: Cho 3 dudng thing (d,):2x+3y+1=0; (d,):mx+(m—-1)y—-2m+1=0; (d5):2x+y—=5=0. Gi4
tri cia m dé ba duong thiang trén cung di qua 1 diém 1a
A. 0. B. 4. C. 4. D. Khong ton tai.
CAU 97: Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 A(7;4) va phuong trinh hai canh 1a 7x—3y+5=0 va
3x+ 7y —1=0.Dién tich hinh chit nhat ABCD la

2016 2016 1008 1008
_ B. =2 Cc.——. D. —.
29 J58 J58 29

CAU 98: Dién tich hinh vudng c6 bon dinh 1an lugt nam trén hai duong thang song song 2x—4y+1=0 va
—x+2y+10=0 la
L B. 3L c 2 p. 2L
20 20 20 20
CAU 99: Phuong trinh duong thang d ddi xtng voi duong thang d,:x+2y—1=0 qua duong

thang d,:x-3y+3=0 la

A. x—7y+1=0. B. x+7y+1=0. c. Tx+y+1=0. D. 7x-y+1=0.
CAU 100: Quy tich cac diém cach déu hai duong thing 5x—12y+4=0;4x-3y+2=0 la

A. 9x+7y+2=0;,7x-9y=0. B. 9x-7y+2=0;77x-99y+46 =0.

C.9%x-7y+2=0;7x+9y=0. D. 9x+7y+2=0,77x-99y +46 = 0.

II1. Bai tap tu luan
Bai 1. Cho duong thing (d):3x — 4y +2 =0 vadiém N (2;-3).
a) Viét phuong trinh tham s6, phuong trinh chinh tic, phuong trinh doan chan, phwong trinh v&i hé s6
goc cua duong thang d .
b) Viét phuwong trinh duong thang qua N va song song véi d .
¢) Viét phuong trinh duong thang qua N va vudng goc véi d .
d) Tim toa do diém N ' d6i ximg v6i N qua d.
e) Viét phuong trinh duong thang d6i ximg véi d qua N .
f) Xét diém M (1;0), tim toa do diém J trén d sao cho tong JM + JN nho nht.
g) Xét dudng thang (d'): mx — y — 1 = 0. Hay bién luan theo m vi tri twong déi ctia d va d '
h) Xac dinh m dé goc gitta d va d ' bang 60
i) Tim m dé d va d' vuong goc v6i nhau.
Bai 2. Cho 3 diém A(-2;0),B(2;4),C(4:0) .
a) Viét phuong trinh duong thang 4B, AC .
b) Viét phuong trinh dudng phén giac trong goc A .
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¢) Viét phuong trinh duong thang qua A va cach dién B mot khoang 1a 2

d) Viét phuong trinh duong thiang qua A va cach déu 2 diém B,C .

e) Viét phuong trinh duong thang qua C tao voi AB mot goc &Y.

f) Viét phuong trinh duong thang qua B cit 2 truc Ox, Oy lan lugt tai £, F sao cho BE=2BF .

g) Viét phuong trinh duong thang qua B cat 2 truc Ox, Oy lan luot tai M , N sao cho OM =20N .
Bai 3.

a) Cho hinh thang can ABCD(AB /! CD) diém A(IO;S),B(IS;—S),C(—20;0) . Hay xac dinh toa

do diém C .

b) Cho tam gisac ABC can tai A, trong tim G G’éj , phuong trinh duong thing BC 1a

x-2y—-4=0 phuong trinh duong thang BG 1a 7x — 4y-8=0. Hay xac dinh toa do diém A .

¢) Cho tam gidc ABC diém C (4;—1) , duong cao va duong trung tuyén ké tir 1 dinh lan lugt 13
(dl) 2x-3y+12= O,(dz) :2x+3y =0 . Hay lap phuong trinh duong thang AB.

d) Viét phuong trinh cac canh cta tam giac ABC biét B (2; —1) , duong cao qua dinh A4 c6 phuong
trinh 3x -4y +27 =0 va duong phén gic trong dinh C ¢ phuong trinh x+2y-5=0.

e) Cho hinh chit nhit ABCD tam 1(%;()), AB =2A4D , duong thing AB c6 phuong trinh

x—2y+2=0.Hay xac dinh toa do cic diém 4, B,C, D biét hoanh d¢ diém A am.
f) Cho hinh vuong ABCD diém M (—1;2) € AB,N (2;—2) € AD , dudong chéo BD c6 phuong trinh
x+y—3=0. Hay x4c dinh toa d9 cac diém 4, B,C, D biét hoanh do diém B duong.
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