CHUYEN PE 5 HAM SO BAC HAI VA CAC CAU TOAN TUONG GIAO

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM

DANG 1: TIM THAM SO PE PUONG THANG TIEP XUC PARABOL, TiM TQA PO TIEP
PIEM

Gid sir duong thing 1a d : y = mx +n va parabol 1a (P): y=ax*(a#0).
Budc 1 Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua d va (P)

ax’> =mx+n<ax’ —mx—n= 0(*)
Bude 2 Lap ludn: d tiép xtic v6i (P) < Phuong trinh (*) c6 nghiém kép
A =0 (hoic A'=0) thi tim dwoc tham sb.
Bugc 3 Thay gia tri tham sd tim duoc vao phuong trinh (*) ta tim dugc x, thay x vira tim vao y =ax’
hodc y =mx+n thi tim duoc y va két luan.
DANG 2: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARABOL TAI HAI PIEM PHAN BIET
A, B THOA MAN MOQT BIEU THU'C POI XUNG POI VOI x, VA x,

Gié str dudng thang d : y = mx+n va parabol 1 (P):y =ax’(a #0).
Budc 1 Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua d va (P)

ax* =mx+n< ax’ —mx—n=0 (*)

Bugc 2 Tim diéu kién dé d cdt (P) tai hai diém phan biét 4 va B

<> Phuong trinh (*) ¢6 hai nghiém phén biét < A >0 (hoac A'>0).
Budc 3 Bién doi biéu thire d6i xting véi x,,x, V& X, +X,;x ,.x, 10i sit dung dinh 1y Viét v6i x ., x, 1a hai
nghiém cua phuong trinh (*).

Mot so diéu kién va phép bién doi can nho

1 Haidiém 4 va B nam bén phdi truc Oy khi x,x, cung duong.
Hai diém 4 va B nam bén trai truc Oy khi x,,x, cling am.

Hai diém 4 va B nam cung mdt phia truc Oy khi x,,x, cing dau.

Hai diém 4 va B nam vé hai phia truc Oy khi x ,x, trai dau.
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Cong thuc tinh y, theo x, vatinh y, theo x,

Cdch 1 Tinh theo (P): vi 4,Be(P):y=ax’ nén y, =ax};y, =ax;.

Cach 2 Tinhtheo d: vi A,Bed:y=mx+n nén y, =mx, +n,y, =mx, +n

Gid str x, = x;5x; =X,

[ Gap x}+x; =x7 +2x,X, + X5 —2x,x, = (x1 + X, )2 —2x,x,

1 Gap |x1 —x2| thi xét |x1 - X, |2 =(x,—x, )2 =X, —2xx, +x; = (x, +x, )2 —4x,x,

[ GiEp |x|+|x,| thi xét (|xl|+|x2|)2 :|xl|2 +|x2|2 +2|x x| = X+ x5 + 2], =(x, +x2)2 +2|x,x, |- 2x,x,
b
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xx,20 <
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GEp +/x,,4/x, thi cin thém diéu kién phy x, > 0;x, >0 < {
>0



b
X +x,=——>0
~ Gap x,,x, 1a do dai hai canh tam giac ta can thém diéu kién phu x,x, >0 < a
XX, = £>0
- Néu binh phuong hai vé ta can thém diéu kién phy 13 hai vé 16n hon hogc bang 0.
DANG 3: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARABOL TAI HAI PIEM PHAN BIET A,
B THOA MAN MOQT BIEU THU'C KHONG POI XUNG POI VOI X, VA Xp
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Cdach 1 Két hop diéu kién cua bai toan voi x, +x, =—— d€ gidi x,,x, theo tham so roi thay x,,x, vira
a

. c
gidi dugc vao x,x, =—

a
Cdich 2 Néu tinh A hodc A" ma ra mot biéu thtrc binh phuong thi ta tim hai nghiém d6 va phai xét hai

truong hop:

—b+\/K.x _—b—\/K
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Truong hop 1: Xét x, =
Truong hop 2: Xét x, =

DANG 4: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARAPOL TAI HAI PIEM PHAN BIET A,
B LIEN QUAN PEN TUNG PO A, B.

Dang nay ta can tinh y 4, theo x, va tinh y; theo x; theo mdt trong hai céch:
Céch 1: Tinh theo (P): Vi A,B € (P): y = ax’ nény, = ax,,y,= ax,
Cach 2: Tinh theo d: VIAB ed:y=mx+nnény, =mx, +n, y, =mx, +n
DANG 5: BAI TOAN LIEN QUAN PEN PO DAI, DIEN TiCH
Ghi nhé mot sé cong thirc vé khodng cich
- Khoang cach ti goc toa do den mot diem
+) Néu 4(a; 0) e Ox thi O4=|x,|=|al.
+) Néu B(0; b) € Oy thi OB =|y,|=|b|.

+)Néu M (a; b) batki thi OM =a* +b’ .
- Khodng cdch gitta hai diém trén ciing mét truc Ox hodc Oy
+)Néu 4, BeOx (hodc AB//Ox)thi AB=|x,—x]|.
+)Néu M, N € Oy (hodc MN//Oy)thi MN =|y,, —y,|.
- Khodng cdach gitta hai diém A(xA % ), B(xB ;yB) bt ky
(Cong thirc ndy can chimg minh khi str dung)
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AH=|xA—xB| x4




BH =y, -y,

AB=NAH + BH” = \(x,~x,) +(v, - ) -

B. BAI TAP AP DUNG

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Trong mit phing toa dd Oxy, cho Parabol (P) .y =2x%. V& db thi parabol (P)

Tim toa do diém 4 thudc db thi ham s6 y = 2x?, biét hoanh do cta diém A4 bing 2.
Biét do thi ctia ham s6 y = gax2 ,(a#0)diquadiém M (3;—6). Hay xac dinh gia tri cia a.

Cho ham s6 y =2x* ¢6 d6 thi 1a (P). Tim trén (P) céc diém c6 tung d§ bang 4, v& do thi
(P).

Xac dinh tham s m dé d6 thi ham s6 y = mx” di qua diém P(1;-2).

Tim ham sé y =ax?, biét dd thi cua nd di qua diém A(-1;2). Véi ham s6 tim duoc hiy tim
cac diém trén d6 thi co tung d6 1a 8.

V& d6 thi ham sé y = —%xz
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V& db thi (P) cia ham sd y = % . Tim toa d6 giao diém cua (P) va duong thang y =2.

Biét duong cong trong Hink I 1a mot parabol y =ax”. Tinh hé sd a va tim toa do cac diém

thudc parabol c6 tung 36 y=-9.

=y

Hinh 1

Cau 10: Cho parabol (P):y=ax’. Tim a biét ring parabol (P) di qua diém A(3;-3). V& (P) véi a

vura tim duoc.

Céu 11: Xéc dinh ham s6 y =(a+1)x’, biét d6 thi ham s di qua diem A4(1;-2).



Chu12: V& do thi ham sb (P):y=2x" trén hé truc toa do. Tim giao diém cua (P):y=2x" véi
(d):y=-x+3 bang phép tinh.

Céau 13: Trong mit phang véi hé toa dd Oxy, cho parabol (P): y = —%xz

a) V& dd thi cua (P)

b) Tim toa d6 cac giao diém cia (P) v6i dudng thing d: y = —%x +%

Cau 14:

2
a) V& do thi (P) cliahamsb y = —x? va duong thang (D): y= %— 2 trén cung mot hé truc toa

do.
b) Tifn toa do cac giao diém cia (P) va (D) & cau trén bang phép tinh.
Cau 15:
a) Vé dd thi cua cac ham sb y=x"va y=3x—2 trén cing mdt hé tryc toa dd
b) Xac dinh toa d¢ cac giao diém cua hai dd thj trén.
Chu 16: Cho hai ham s0 y=2x+3 va y=x" ¢6 dd thi lan luot 1a (d) va (P)
j) Ve (d) va (P) trén cung mot h¢ truc toa do Oxy .
k) Tim toa d6 giao diém cua (d ) va (P ) bang phép toan.

Céu 17: Cho Parabol (P):y=x" va duong thang d : y =(2m—1)x—m+2 (m 1a tham sd)
a) Chimng minh rang v6i moi m dudng thing d ludn cit (P) tai hai diém phan biét.
b) Tim céc gid tri ciia m d¢ dudng thang d ludn cdt (P) tai hai diém phan biét 4(x;y,),

B(x,;y,) thoa x,y,+x,y,=0.

Cau 18: Cho Parabol (P) .y =x" va duong thang (d) :y=4x+9.
a) V& do thi (P).
b) Viét phuong trinh dudng thing (dl) biét (dl ) song song v&i dudng thang (d) va (d1) tiép xtic

(P).

Cau 19: Cho parabol (P): y =2x” va duong thing d: y =x+1.
a) V& parabol (P) va dudng thang d trén ciing mot truc toa do.

b) Viét phuong trinh dudng thing song song véi duong thang d va di qua A(-1;2).

Cau20: Trong mit phang v6i hé toa doOxy, cho parabol (P): yzéx2 va duong thang

(d):y:%x+%

a) V& do thi cua (P).



Cau 21:

b) Goi A(x;;»,) va B(x,;y,) lan luot la cac giao diém ctia (P) véi (). Tinh gia tri bicu
xl + x2

thac T = .
ntn»m

Cho parabol (P): y=x" va duong thing (d): y =—2ax—4a (véi a la tham so )

a) Tim toa dg giao diém cua (d) va (P) khi a = —%.

b) Tim tat ca cac gia tri cia a dé dudng thang (d ) cat (P) taj hai diém phén biét c6 hoanh do

Cau 22:

Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

X,;X, thoa man |xl|+|x2| =3.

Cho hai ham s6 y=x* vay =mx+4, voi m 1a tham sé.
a) Khi m =3, tim toa dd cac giao diém cua hai dd thi ham sb trén.
b) Chung minh rﬁng v&1 moi gié tri m, dd thi caa hai ham s d3 cho ludn cit nhau tai hai diém

phén bi¢t A (xl;yl) va A, (xz;yz). Tim tt ca cac gia tri cia m sao cho (yl )2 +(y2 )2 =7,

Trong mit phang toa d Oxy cho parabol (P) c6 phuong trinh y =%x2 va hai diém 4,B
thudc (P) c6 hoanh do lan lugt 1a x, =—1,x, =2.

a) Tim toa d6 cua hai diém 4, B.

b) Viét phuong trinh duong thang (d ) di qua hai diém 4,B.

¢) Tinh khoang cach tir diém O (gdc toa do) téi duong thang (d ) .

Cho ham s y =x* ¢6 dd thila (P) va hamsd y=—x+2 ¢6 dd thila (d).

a) Vé (P) va (d ) trén cing mot mit phang toa do Oxy.

b) Bfmg phép tinh, tim toa do cac giao diém A4,B cua (P) va (d ); (hoanh d6 cua A4 nho hon
hoanh d¢ cia B). Goi C va D 1an luot 14 hinh chiéu vudng goc cua A va B trén truc hoanh,

tinh dién tich cta t&r gidc ABDC.

Cho ham sb y = —%xz c6 do thi (P).

a) V& db thi (P) ctia ham sb.

b) Cho dudng thang y =mx+n(A). Tim m,n dé duong thang (A) song song véi dudng thang

Cau 26:

y=-2x+5(d) va c6 duy nhat mot diém chung véi do thi (P).

Cho parabol (P) :y =2x" va duong thing (d) cy=x+1.

a) Vé dd thi cua (P) va (d ) trén cung h¢ truc toa do.

b) Béng phép tinh, x4c dinh toa d¢ giao diém 4 va B cia (P) va (d). Tinh do dai doan thang AB.

Cau 27:

Trong mit phang toa do Oxy.
1,

a) V& do thi (P) cia ham sb: ¥y = ZX



, 3 . .
b) Cho duong thang (D): ¥ = EX +m di qua diém C(6;7). Tim toa do giao diém cia (D) va

(P)-
Céau 28: Cho dudng thing (d) c6 phuong trinh y =x+2 va parabol (P) c6 phuong trinh y =x’.
a) Vé duong théng (d ) va parabol (P) trén cung h¢ truc toa d6 Oxy .
b) Pudng thang (d) cdt (P) tai hai diém 4 va B (v6i A c6 hoanh do am, B c6 hoanh do
duong). Bang tinh toan hiy tim toa do cac diém 4 va B.
Céu29: Cho hai hamsd y = %ﬁ va do thi ham s6 (P) va y=x+4 c6 dd thi (d)
a) V& do thi (P).
b) Goi 4, B la cac giao diém cua hai db thi (P) va (d ) Biét réng don vi do trén cac truc toa do la
xentimét, tim tit ca cac diém M trén tia Ox sao cho dién tich tam gidc MAB bang 30cm?.
Cau 30: Trong mit phing toa do Oxy cho dudng thang (d):y =3x+m—1 va parabol (P):y=x"
a) Chimg minh (d) ludn cét (P) tai hai diém phan biét véi moi m .

b) Goi x,,x, 1a hoanh d¢ cac giao diém ctia (d) va (P). Tim m d€ a) (x,+1)(x, +1)=1

Céu 31: Trong mit phing toa do Oxy cho parabol (P):y=—x" va dudng thang (d):y=2x-3
a) V& do thi Parabol (P).
b) Bing phuong phap dai s6, hiy tim toa d giao diém cua (P) va (d).
¢) Viét phuong trinh duong thing (d,) song song véi duong thang (d) va c6 diém chung véi

parabol (P) tai diém c6 hoanh d¢ bang —1.

Cau 32:
a) V& do thi (P) hamsb y = ’;—2
b) X4c dinh a,b dé duong thing y = ax+b di qua gbe toa do va cit (P) tai diém
A c6 hoanh d6 bang 3.
Cau 33:
a) V& do thi (P) cuahamsd y=x".
b) Chitng minh rang dudng thang (d )y =kx+1 ludn cat do thi (P) tai hai diém phan biét véi moi
k.
Chu 34: Chohamsb y=x" ¢ dd thi (P)
a) V& do thi (P).
b) Cho cacham s y=x+2 va y=—x+m (v6i m 1a tham s0) lan luot c6 do thi la (d) va (d,,).
Tim tAt ca céc gia tri cua m dé trén mot mat phfmg toa do cac do thi cua (P) ,(d ) va (dm ) cung
di qua mot diém.
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Cau 35: Trong mit phing toa @ Oxy, cho parabol (P) 1y =—Xx



a) V& parabol (P).
b) Xéc dinh toa d cac giao diém A,B cua dudng thang (d):y=-x-2 va (P). Tim toa diém M
trén (P) sao cho tam gidc MAB can tai M .

Céu 36: Cho parabol (P): y= %xz va duong thang (a):y=-2x+1

¢) V& (P)va a trén cing mot hé tryc toa do.
d) Xac dinh duong thing (d ) biét duong thang (d ) song song v4i dudng thing (a) va cit parabol
(P) tai diém c6 hoanh do bang 2.

Céu 37: Cho cac ham s6 (P) ty=—x"va (d) ty=2x-3.
a) V& d6 thi ctia hai ham s da cho trén ciing mot mat phang toa dd Ouxy.
b) Tim toa d6 giao diém cta hai dd thi trén bang phép tinh.
¢) Viét phuong trinh duong thang(d, ): y = ax+b, biét ring (d,) song song véi (d) va (d,) cét
truc tung tai diém c6 tung d6 bang —4.
Chu 38: Cho parabol (P):y=x vadiém A,B thudc (P) c6 hoanh d¢ lan luot 1a —1;2. Pudng thing
(d) c6 phuong trinh y = mx +n.
e) Tim toa d6 diém A,B.Tim m,n biét (d) di qua diém A va B.
f) Tinh d6 dai duong cao OH ctia tam giac OAB (diém O 1a gbc toa d9).
Cau 39: Trong mit phing toa d Oxy cho duong thing (d) :y=x+m—1 va parabol (P) ty=x°
a) Tim m dé (d) di qua diém A(0;1)
b) Tim m dé duong thing (d) cét parabol (P) tai hai diém phan biét cé hoanh d¢ 1an luot 1a x,,
x, thoa man: 4{i+L]—xlx2 +3=0.

X X5
Cau 40: Cho parabol (P):y=x’ va duong thang (d):y=—-x+2
g) V& do thi cia (P) va (d) trén cung mét phang toa do.
h) Bang phép tinh, xéc dinh toa d cc giao diém A,B cua (P) va (d).

i) Tim toa do diém M trén cung AB cuta do thi (P) sao cho tam gidc AMB c6 dién tich 16n nhat.

Chu 41: Trong mit phang toa do Oxy cho Parabol (P):y=—x" va duong thing (d):y=3mx-3 (véi
m 1a tham sb).
a) Tim m d¢ dudng thang (d) di qua diém A(1;3).
b) Xéc dinh céc gié tri cia m dé (d) cdt (P) tai hai diém phan biét sao cho tong 2 tung d cua hai
giao diém d6 bang —10.
Cau42: Trong mit phiang toa dd Oxy, cho parabol (P):y=x> va dudng thing
(d):y=2(m-1)x+5-2m (m la tham sb)
1) V& 6 thi parabol (P)



m) Biét duong thang () ludn cat parabol (P) tai hai diém phan biét. Goi hoanh d¢ giao diém cua

dudng thang (d) va parabol (P) lax,,x,. Tim m dé x*+x,> =6.

Chu 43: Cho parabol (P):y=x* va dudng thang (d) c6 phuong trinh: y =2(m+1)x—3m+2
a) Tim toa do giao diém cua (P) va (d) véi m=3.
b) Chimg minh (P) va (d)luén cit nhau tai 2 diém phan biét A va B v6imoi m.
¢) Goi x,;x, 1a hoanh d¢ giao diém ctua A va B.Tim m dé x” +x,” =20.
Ciu 44: Cho ham sb y=x? c6 dd thi 1a Parabol (P)
a) V& d6 thi ham s6 d cho trén mat phang toa do Oxy .
b) Viét phuong trinh dudng thing (d ) di qua diém nam trén Parabol (P) cd hoanh @6 x =2 vacod
hé s6 goc k. Véi gid tri k nao thi (d) tiép xtic (P)?

Chu 45: Trong mit phang véi hé toa 0 Oxy, cho (P): y= %lxz .

a) V& do thi cua (P).
b) Goi A(x,,y,) va B(x,;y,) la hoanh d giao diém cua (P) va(d):y=x—4. Ching minh:
i+, —5(x1 +x2):0
Chu 46: Cho parabol (P):y=—x" va duong thing d:y=3x+2.
a) V& parabol (P) va dudng thing d trén cung mot hé truc toa do.

b) Viét phuong trinh dudng thang d’ vudng goc véi dudng thing d va tiép xuc véi (P).

Chu 47: Chohamsb y=ux’ c6 dd thi (P) vahamsd y=4x+m c6 do thi (d,,)
a) V& do thi (P).
b) Tim tat ca céc gid tri cua m sao cho (d,) va (P) cét nhau tai hai diém phan biét, trong d6 tung
d6 ctia mot trong hai giao diém d6 bang 1.
Chu 48: Trong mit phing toa dd Oxy cho Parabol (P) ¢6 phuong trinh y=x’ va duong thing (d) c6
phuong trinh: y=-2x+m (véi m 1a tham sd).
a) Tim gié tri cia m dé (d) cat (P) tai diém c6 hoanh d¢ 1a 2.
b) Tim gié tri cia m dé (d) cat tai hai diém phan biét c6 hoanh d¢ x,;x, théa man hé thirc
x”+x," =6x"x,".
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Chu 49: Trén mit phing toa dd Oxy cho dudng thing (d):y=-x+6 va parabol (P):y=x".
a) Tim toa do céc giao diém cta (d) va (P).
b) Goi A, B 1a hai giao diém cua (d ) va (P) Tinh di¢n tich tam gidc OAB.
Cau 50:
a) V& db thi hai ham sb: y = x> va y=x+2 trén cing hé truc toa do Oxy .
b) Xéc dinh duong thang y = ax + b biét ring dudng thang niy song song voi duong thing

y=-3x+5 va cit Parabol y=2x" tai diém A c6 hoanh d6 béng -1.



Chu 51: Trong mit phang toa dd Oxy cho Parabol (P):y=x" va dudng thang (d):y=—x+2.
a) Hay v& (P) va (d) trén cung mot mat phang toa do Oxy.
b) Tim toa d0 giao diém cua (P) va (d).
¢) Viét phuong trinh duong thang(d, ): y =ax+b. Biét rang (d, ) song song véi (d) va cit (P)
tai diém A c6 hoanh do 1a 2.
Chu 52: Cho parabol (P):y=x> va duong thang (d):y=2(m+3)x—2m+2 (m 1a tham s0).
a) Voi m=-5, tim toa do giao diém ciia parabol (P) va duong thang (d).
b) Chimg minh rang: véi moi m parabol (P) va duong thang (d) cét nhau tai hai diém phén biét.
Tim m sao cho hai giao diém dé c6 hoanh d6 duong.
¢) Tim diém c6 dinh ma duong thang (d) ludn di qua véi moi m.
Ciu 53: Trong mit phing toa d6 Oxy cho dudng thing (d ) :y=mx—3 tham s6 m va Parabol
(P) ty=x".
a) Tim m d¢ dudng thang (d) di qua diém A(1;0).
b) Tim m dé duong thing (d) cét Parabol (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh do lan lugt 1a

X;;x, thoa man |x1 —x2| =2.

Céu 54: Cho hamsb y=ax® ¢6 dd thi (P) va duong thang (d):y=mx+m—3
a) Tim a dé do thi (P) di qua diém B(2;-2).
b) Chimg minh rang dudng thang (d) luén cat do thi (P) tai hai diém phan biét C va D véi moi
gia tri cua m.
¢) Goi x,. va x, lan lugt 1a hoanh d§ cua hai diém C va D. Tim cdc gia tri cua m sao cho
x.o+x," =2x.x,-20=0
Chu 55: Trong mit phang toa do cho Paradol (P):y=x’ va duong thing (d):y=x+2
a) V& (P) va (d) trén cung mot hé truc toa do.
b) Tim toa d0 giao diém A va B cua (P) va (d) bang phép tinh.
¢) Tinh d¢ dai doan AB.
CAu 56: Cho parabol (P):y=2x" va dudng thing (d):y=x—m+1 (véi m la tham sd)
a) V& Parabol (P).
b) Tim tat ca céc gid tri cia m dé (P) cét (d) c6 ding mdt diém chung.
¢) Tim toa d¢ c4c diém thudc (P) c6 hoanh do bang hai lan tung do.
Cau 57: Cho parabol (P) :y=x" va dudng thang d:y= 2(m +3)x—m2 —3. Tim m dé d tiép xtic voi
(P). Khi d6 hay tim toa do tiép diém.
Cau 58: Cho parabol (P) : y =x" va duong thing d : y = 2x+3.



Cau 59:

Cau 60:

a) Tim toa dd cac giao diém 4 va B cua d va (P), trong d6 A4 la diém c6 hoanh do am. V&
d va (P) trén cing mdt hé truc toa do.

b) Tim toa d¢ diém C thudc cung 4B dé S, ,. 16n nhat.

Cho parabol (P):y =x’ va duong thang d :y = 2(m—1)x—2m+4. Tim m dé d cat (P) tai
hai diém phan biét c6 hoanh d¢ x,,x, sao cho biéu thirc 4 = x” + x? dat gia tri nho nhit.

Cho Parabol (P): y =—x"va duong thing d di qua 7(0;-1) hé sb goc k.

a) Viét phuong trinh d theo k

b) Chiing minh d ludn cat (P) tai hai diém 4, B phan biét thudc hai phia Oy.

c) Goi hoanh d6 4 va B lan lugt 1 x, va x,. Chimg minh: |x, —x,|>2

Cau 61:

Cau 62:

Caiu 63:

Cau 64:

Cau 65:

Cau 66:

Cau 67:

Caiu 68:

Cau 69:

Cau 70:

Cau 71:

Cau 72:

Giad st x, <x,. Timm dé |X1| >|x2|.

Cho Parabol (P):y=x" va d:y=mx—m+1. Tim m d& (P) va d cit nhau tai hai diém phan
biét c6 hoanh do x,, x, théa man |xl|+|x2| =4

Cho (P):y=x" va d:y=2(m—1)x+3-2m. Tim m dé d cét (P) tai hai diém phan biét c6
hoanh d§ x,,x, 1a d§ dai hai canh cua mot hinh chit nhat c6 d¢ dai duong chéo bang J1o.

Cho Parabol (P):y=x" va dudng thang d:y=mx+m+1. Tim m dé d cét (P) tai hai diém
phén biét c6 hoanh do x,, x, théa man 2x, —3x, =5

Chp parabol (P): y =x> va dudng tron d: y =2(m+1) + 3. Tim m dé d cét (P) tai hai diém phan
biét c6 hoanh d0 x1, x2 théa man 2|x1 | + |x2| =35.

Cho parabol (P): y =x* va dudng thang d: y = -4x +m? - 4. Tim m dé d cét (P) tai hai diém phan
biét c6 hoanh d9 x1, x2 théa man x, = x; +4x; .

Cho parabol (P): y=x* va dudng thang d: y = (2m-1)x -m? +m. Tim m dé d cit (P) tai hai diém
phan bi¢t c6 hoanh d6 xi1, x2 théa man \/)71 = \/E .

Cho parabol (P): y=x* va duong thang d:y :(m—3)x—m+4. Tim m dé d cit (P) tai hai
diém phan biét c6 hoanh do X, X, la 0 dai hai canh ciia mt tam giac vuong can.

Cho paraboara (P):y=x” va duong thang d: y=2mx -m* +m+1. Tim m dé d cit (P) tai
hai diém phan biét A(x,:y,), B(x,;y,) théaman y, +y,+ 2x,+ 2x,=22

Cho parabol (P): y=x’va duong thing d: y= (2m+1)x—2m. Tim m dé d cat (P) tai hai
diém phan biét 4(x,,y,); b(x,,»,) Sao cho biéu thirc T =y, + y, —x,x, dat gia trj nh6 nhat.
Cho parabol (P) : y = x* va duong thiang d: y=2mx - m” +1. Tim mdé d cit (P) tai hai diém
phan biét A(x,:y,), B(x,;y,)théoaman y-y,>4

Cho parabol (P):y =-x* va duong thang d: y =2x + m—1. Tim mdé d cit (P) tai hai diém
phan biét A(x,:y,), B(x,;y,)ma x,y, - X,y,- X,X,= -4

Cho Parabol (P):y=x’ va dudng thang d:y=mx+2.

a) Chimg minh d ludn cit (P) tai hai diém phan biét A, B thudc hai phia Oy.



Cau 73:

b) Goi M, N 1an luot 14 hinh chiéu vuong goc cua A, B trén truc hoanh. Tinh d¢ dai MN theo

m vatim m dé S,,,,, =Siony -

¢) Goi H, K lan luot 13 hinh chiéu vudng goc cua A, B trén truc tung. Tinh d¢ dai doan HK theo
m.

d) Tinh d¢ dai doan AB theo m va ching minh 4B > m Vm.

e) Tinh dién tich AOAB theo m vatim m & S,,,, =2m+1 (dvdt).

f) Chirng minh v&i moi m , AOAB khong thé vudng tai O.

Cho Parabol (P) :y=x" va duong thang d:y=-2x+3.

a) Tim toa d6 giao diém A, B cua d va (P) voi x >0 vaved, (P).

b) Tim toa d6 diém C thudc cung AB ciia (P) sao cho dién tich AABC 16n nhét.
c) Tim toa d¢ diém M € Oy & S,,,, =4 (dvdt).

d) Cho diém E(3;0) . Tim toa do diém F (P) sao cho do dai EF ngén nhét.



CHUYEN PE 5 HAM SO BAC HAI VA CAC CAU TOAN TUONG GIAO

A. KIEN THUC CO BAN CAN NAM

DANG 1: TIM THAM SO PE PUONG THANG TIEP XUC PARABOL, TiM TQA PO TIEP
PIEM

Gid sir duong thing 1a d : y = mx +n va parabol 1a (P): y=ax*(a#0).
Budc 1 Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua d va (P)

ax’> =mx+n<ax’ —mx—n= 0(*)
Bude 2 Lap ludn: d tiép xtic v6i (P) < Phuong trinh (*) c6 nghiém kép
A =0 (hoic A'=0) thi tim dwoc tham sb.
Bugc 3 Thay gia tri tham sd tim duoc vao phuong trinh (*) ta tim dugc x, thay x vira tim vao y =ax’
hodc y =mx+n thi tim duoc y va két luan.
DANG 2: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARABOL TAI HAI PIEM PHAN BIET
A, B THOA MAN MOQT BIEU THU'C POI XUNG POI VOI x, VA x,

Gié str dudng thang d : y = mx+n va parabol 1 (P):y =ax’(a #0).

Buwéc 1 Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua d va (P)

ax* =mx+n< ax’ —mx—n=0 (*)

Bugc 2 Tim diéu kién dé d cdt (P) tai hai diém phan biét 4 va B

<> Phuong trinh (*) ¢6 hai nghiém phén biét < A >0 (hoac A'>0).
Budc 3 Bién doi biéu thire d6i xting véi x,,x, V& X, +X,;x ,.x, 10i sit dung dinh 1y Viét v6i x ., x, 1a hai
nghiém cua phuong trinh (*).

Mot so di@u kién va phép bién doi can nho

e Haidiém 4 va B nam bén phai truyc Oy khi x,,x, cung duong.

e Haidiém 4 va B nam bén trai truc Oy khi x,,x, cing am.

e Haidiém 4 va B nim cing mét phia truc Oy khi x,,x, cing dau.

e Haidiém 4 va B nam vé hai phia truc Oy khi x,,x, trai diu.

e (Cong thtrc tinh y, theo x, vatinh y, theo x,

Cdch 1 Tinh theo (P): vi 4,Be(P):y=ax’ nén y, =ax};y, =ax;.

Cich 2 Tinhtheo d: vi A,Bed:y=mx+n nén y, =mx,+n;y, =mx, +n
Gid s x, =x;;x; =X,

o Gip x+x2 =7 +2xx, +x7 - 20X, = (x, +x,) —2xx,

e Gip |x, —x,| thi xét |x, —x2|2 =(x,—x,) = x2 =202, +x2 = (x,+x,) —4xx,

e Gip |x|+|x,| thixét (|x]|+|x2|)2 =|x1|2 —i—|)c2|2 +2|x||x, | =57 + 53 +2)xx,| =(x +x,) +2]x,3,| = 2x,x,

b
Jx4 ; : +x,20 |7—=0

e Gap 4/x,,4/x, thi can thém diéu kién phy x, > 0;x, >0 < X+ X, a
xx,20 €50

a



b
X +x,=——>0
. Gip x;,x, lado dai hai canh tam gidc ta can thém diéu kién phu x,,x, >0 < a

XX, = £>0
. Néu binh phuong hai vé ta can thém diéu kién phuy 1a hai vé 16n hon hoic bang 0.

DANG 3: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARABOL TAI HAI PIEM PHAN BIET A,
B THOA MAN MOT BIEU THUC KHONG POI XUNG POI VOI Xa VA Xp

4 A A A 5 ] r 7, b A (NS A A \
Cdch 1 Két hop diéu kién cua bai toan voi x, +x, =—— d¢€ gidi x,,x, theo tham so roi thay x,,x, vira
a

. c
giai dugc vao x,x, =—
a

Cidch 2 Néu tinh A hoic A’ ma ra mot biéu thic binh phuong thi ta tim hai nghiém d6 va phai xét hai
truong hop:
b+NA _-b-VA
2¢ 7P

Truong hop 1: Xét x, = 5
a 2a
~b—A
2a

_—b+\/K

Truong hop 2: Xét x, = 5
a

X,

DANG 4: TIM THAM SO PE PUONG THANG CAT PARAPOL TAI HAI PIEM PHAN BIET A,
B LIEN QUAN PEN TUNG PO A, B.

Dang niy ta can tinh y , theo x, va tinh y, theo x, theo mot trong hai céch:
Céach 1: Tinh theo (P): ViA,B € (P): y =ax’ nény, = ax,,y,= ax,,
Cach 2: Tinh theo d: ViAB ed:y=mx+nnény, =mx, +n, y; =mx; +n
DANG 5: BAI TOAN LIEN QUAN BEN PQ DAI, DIEN TiCH

Ghi nhé mot sé cong thirc vé khodng cich

- Khoang cach tw goc toa do den mot diem

+)Néu A(a; 0)eOx thi O4=|x,|=|al.

+) Néu B(0; b) € Oy thi OB =|y,|=|p|.

+)Néu M (a; b) batki thi OM =a* +b’.

- Khodng cdch gitta hai diém trén ciing mét truc Ox hodc Oy
+)Néu 4, BeOx (hodc AB//Ox)thi AB=|x,—x,|.

+)Néu M, N € Oy (hoic MN//Oy) thi MN=|yM —yN|.
- Khodng cdch giita hai diém A(x,5p,), B(xp595) bat ky

(Cong thirc nay can chimg minh khi st dung)

Y
YBl === ==--—————--4B
A
a’ 1
I’ ]
’I
-
yA-——-f-’ -------- DH
A :
! [
I [
I [
1 1 -
AH:|xA—xB| A zp x




BH =y, -y,

AB=NAH + BH” = \(x,~x,) +(v, - ) -

B. BAI TAP AP DUNG

Caul: Trong mit phiang toa d Oxy, cho Parabol (P) .y =2x%. V& db thi parabol (P)

Loi giai

V& Parabol (P):y=2x’
Bang gia tri gitta x va y:

X -2 -1 0 1 2

y 8 2 0 2 8
V& dng do thi

yA
y:2x2
2 jl 0 ; x

Cau2: Timtoa dd diém A4 thudc do thi ham sd y =2x?, biét hoanh do cua diém A bing 2.
Loi giai
Vi A c6 hoanh d6 bang 2 va thudc d6 thi ham s6 y =2x* nén y =227 =38.
Vay 4(2:8).

Cau 3: Biét d0 thi cia ham s y = %axz ,(a#0)diquadiém M (3;-6). Hay x4c dinh gia trj cia a.
Loi giai
Do thi ham sb y =§ax2, (a#0)diquadiém M (3;-6) khi — 6 =%a.32 o —-6=3aa=-2
Vay a=-2 1a gi4 tri cAn tim.
Cau4: Cho ham s y=2x" c6 do thi la (P). Tim trén (P) céc diém c6 tung do bang 4, v& do thi

(P)-

Loi giai
Thay y=4 tacod 4=2x" & x* =2 x=1/2
Viy cac diém can tim [a (\/5;4) va (—\/5;4).

Bang gia tri



Ciu 6:

Cau 7:

g
I
I
I
I
el
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I
I
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X
>

o0 1 12

I
T R T

Xac dinh tham s m dé d6 thi ham s6 y = mx” di qua diém P(1;-2).
Loi gii
Do thi ham sb y = mx* di qua diém P(1;-2) suyra 2=m.I’ & m=-2
Vay m=-2.
Tim ham sé y = ax?, biét dd thj cua nd di qua diém A(-1;2). V6i ham s6 tim duoc hiy tim
céc diém trén d6 thi c6 tung do 1a 8.
Loi giai
+Ta c6 d6 thi ham s0 y = ax’ di qua diém A4(—1;2) néntacéd: 2=a.(-1) < a=2
Vay ham s6 can tim la y = 2x”.
+ Cac diém trén do thi c6 tung d6 1a 8.
Goi diém can tim 1a M (x,;,)
Tacod: y,=8=8=2.x"<x =4 x, =12
Vay céc diém can tim trén d6 thi c6 tung d0 1a 8 1a: M (-2;8); M (2;8).
~ A . \ A 3 2
Vé do thi ham so y = —Ex

Loi giai

V& 6 thi ham sé y = —%xz
X -2 -1 0 1 2
y -6 -1,5 0 -1,5 -6




Cau 8:

2

V& do thi (P) cia hamsé y = % . Tim toa d0 giao diém cua (P) va duong thing y =2.

= — @

y=-7x

Loi giai
Bang gia tri:
X -2 | -1 0 1 2
x2 2 172 10 172 |2
=7

(P) cit (d) nén :2:%:

hay toa do giao diém la (—2;2) va (2;2)

Biét duong cong trong Hinh I 1a mot parabol y =ax”. Tinh hé s6 a va tim toa do cac diém

thudc parabol c6 tung do y =-9.

i



=y

Hinh 1
Loi giai

T Hinh 1, ta ¢6 parabol y = ax’ di qua diém (2;-2)
nén -2 =a.2’ @az—%.
Goi diém trén parabol c6 tung do y=-9 1a (x;-9),
ta co: —9:—%% ot =18ex=/18 =432,
Vay ¢6 2 diém trén parabol c6 tung do bang —9
la (3v2;-9)
Cau 10: Cho parabol (P):y=ax’. Tim a biét ring parabol (P) di qua diém A(3;-3). V& (P) véi a
vura tim duoc.
Loi gidi

(P) di qua diém A(3; —3) néntacod 3=3Fasa= 3
Vay P = —%xz .

Cau 11: Xéc dinh ham s6 y =(a+1)x’, biét d0 thi ham s6 di qua diém A(1;-2).
Loi giai
y=(a+1)x* diquadiém A(L;-2) nén 2=(a+1)I’ S a+l=-2<a=-3.
Chu12: V& d0 thi ham sb (P):y=2x" trén hé truc toa do. Tim giao diém cua (P):y=2x" véi
(d):y=-x+3 bang phép tinh.
Loi gidi
V& do thi (P): y=2x’

Béng gia tri
X 2 |-1 |0 1 |2
y 8 12 |0 |2 |8

V& db thi:



» 10 I1 2 i'
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va (d) la:
2%’ =—x+32x° +x-3=0
A=1"-42.(-3)=25>0

~1-5 -3 145

Phuong trinh da cho c6 2 nghiém phan biét: x, = =5

Hodc hoc sinh c6 thé lam theo cach: ta ¢ a+b+c = 2+1+(—3) =0
Véi x=1taco: y=2

. - , 9
Vo1 x=—tacod: y=—

2 2

A A R 1s . 39

Vay toa do giao diem 1a (1;2) va 25 )
_ 1p

Céu 13: Trong mit phang véi hé toa do Oxy, cho parabol (P): y
a) V& do thi cia (P)
b) Tim toa d6 cac giao diém cia (P) v6i duong thang d: y = —Ex + 3

Loi giai

NS
(P).y——zx
Bang gid tri
X -4 -2 0 2 4
-4 -1 0 -1 -4




Cau 14:

Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua (P) va duong thang d 1a
—lx2 :_—2x+l<:>lx2 —%x+l:0<:>3x2 -8x+4=0
4 3 3 4 3 3

A'=(-4) -34=4>0

4-2 2
X=—=—
3 3
o2,
3
me:gtaco y=— :A(%;_—lj

Véi x=2 taco y=—1 = B(2;-1)

Vay toa d¢ giao diém cua (P) vala A(%;%)Vé B(2;-1).

2

a) V& do thi (P) clia ham s6 y = —XT va duong thang (D) D y= %— 2 trén cung mot hé truc toa

do.
b) Tim toa do cac giao diém cta (P) va (D) & cau trén bang phép tinh.
Loi giai
a) V& db thi hai ham sb.
Béng gia tri
X -2 -1 0 1 2
2
—X
= —4 -1 0 -1 —4
YTy
X
=Z_ -2 0
)




b) Tim toa d0 giao diém cta (d) va (P) bang phép tinh

Cau 15:

Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (d) va (P)

2
—X

:%—2@% +2x-8=0

A'=9

Phuong trinh trén c6 hai nghiém phan biét: x, =2;x, =—4
Véi x, =2 tacod y, =—1,4(2;-1)

Vé6i x, =—4 tacd y, =4, 4(-4;-4)

Vay (d) cét (P) tai hai diém phan biét 4(2;-1); B(—4;-4).

a) V& d6 thi ctia cac ham sé y=x? va y=3x—2 trén cing mét hé truc toa do

b) Xac dinh toa d6 cac giao diém cta hai do thi trén.

Loi giai
a) Ve do thi trén cung mot hé truc
Ve y=x"
X -2 -1 0 1 2
y=x’ 4 1 0 1 4
Ve y=3x-2

Chox=0=y=-2;cho x=1=>y=1



___________________

__________

-
1

b) Tinh toa dé giao diém
Ta c6 phuong trinh hoanh d6 giao diém: x> =3x-2 < x* -3x+2=0
c0 a+b+c=1-3+2=0 nén phuong trinh c6 nghiém x, =1;x, =2

Tai x=1tacd y=1, toa do thr nhét 1a (1;1)
Tai x=2tacod y=4,toaddtha?2la (2;4)
Cau 16: Cho hai ham sé y=2x+3 va y=x c6 do thj lan luot 1a (d) va (P)
j) V& (d) va (P) trén cing mot hé truc toa do Oxy .
k) Tim toa do giao diém ctia (d ) va (P ) bang phép toan.

Loi giai
a) Bang gia tri:
X -2 | -1 0 1 2
y=2x+3 3 5
y=x’ 4 1 0 1 4
D6 thi

’ _i _']
y=2x+3

b) Phuong trinh hoanh d giao diém cua (d) va (P):

Y=

2x+3=x" < x*-2x-3=0
< (x+1)(x—3)=0< x=-1 hodic x=3

Véix=—1=y=(-1) =1;véi x=3=y=3"=9



Vay toa do giao diém cua (d) va (P) 1a (—11) va (3;9).

Cau 17: Cho Parabol (P): y=x" va duong thing d: y =(2m—1)x—m+2 (m la tham so)
a) Chimg minh ring v&i moi m dudng thing d ludn cét (P) tai hai diém phan biét.
b) Tim c4c gié tri cia m dé duong thing d ludn cét (P) tai hai diém phan biét 4(x;y,),
B(xz;yz) thoa x,y, +x,, =0.
Loi gidi
a) Phuong trinh hoanh d¢ giao diém x* =(2m—1)x—m+2 < x* —(2m—1)x+m—2=0(*)
Taco A=(2m—1)" —4.1.(m=2)=4m* -8m+9=4(m—1)" +5>5>0
Vay Parabol ludng cat dudng thing tai hai diém phan biét.
X, +x,=2m-1 L= X,
-

b) Vi x,,x, 14 nghiém cta phuong trinh (*) nén {

Xx,=m-—2

. Mt khac {y
Yy =X

Tacod x,y, +x,y, =0 x,” +x,° =0<:>(x1 +x2)(x12 —x1x2+x22)=0
1

X +x,=0 {2m— =0 mzz
f— <~
0

Am* —Tm+7= O(vn)

f—

2 2 _ 2 _
X —xx, tx, = (x1+x2) =3xx,=0

1
Vay m=—.
ay >

Chu 18: Cho Parabol (P): y =x" va duong thing (d):y=4x+9.
a) V& do thi (P).
b) Viét phuong trinh duong thing (d,) biét (d, ) song song véi dudng thang (d) va (d,) tiép xtc

(P).

Loi giai

a) V& do thi (P):y=x’

X -2 -1 0 1 2

y 4 1 0 1 4
Ta ¢ d6 thi ham sd

yA

_______ -
12 Ll 0 1 12 T

b) Goi phuong trinh dudng thang (dl) codang: y=ax+b



Vi (4) 5 (d) nentacor {1
1 1) song song vol nen ta co: b9

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (P) va (d,) la:

X’ =4x+b o x? —4x—b:0(*)

= (d,):y=4x+b

Vi (d,)tiép xtc v6i (P)nén (*) c6 nghiém kép
S AN=04+b=0< b=—-4 (tmdk)
Vay phuong trinh duong thing (d,)1a: y=4x—4.

Cau 19: Cho parabol (P):y=2x" va dudng thing d : y = x +1.
a) V& parabol (P) va duong thing d trén cting mot truc toa do.
b) Viét phuong trinh dudng thang song song voi dudng thang d va di qua A4 (—1;2).
Loi gidi
a) Cho parabol (P): y=2x" va dudng thing d: y=x+1.

Béng gia tri

X 21-110 1 2

y= 2x? 8 2 0 2 8
X 0 -1
yA y=x+1 1 0

y=2x?
y=x+1
/a1 0 1 :

b) Phuong trinh dudng thang d, song song véi dudng
thing d codang y=x+b.
d, diquadiém A4(-1;2) néntacé —-14+b=2=b=3=d,:y=x+3.

Ciu 20: Trong mit phiang véi hé toa doOxy, cho parabol (P):y:%x2 va duong thang

(d):y =%x+%

a) V& dd thi cua (P).

b) Goi A(x,;y,) va B(x,;,) lan luot 1a cac giao diém cua (P) v6i (d). Tinh gia tri biéu
thure sz.
Y+

Loi giai



a) HS tu ve.

b) Phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia (P)va (d): %xz =%x+%
x=2=y=2=4(22) i3
R X, +x, 2 4
< x—_3:> —2:>B __32 Vay sz +y - 9 :E.
5 y 3 5’3 1TV 2+2

Céu 21: Cho parabol (P):y=x" va dudng thang (d): y =—2ax—4a (v6i a 1a thamsd)
. 1
a) Tim toa do giao diém cia (d) va (P) khi a = -
b) Tim tat c4 céc gid tri cia a dé dudng thang (d) cit (P)tai hai diém phén biét c6 hoanh do
X,;X, théa man |x1|+|x2| =3.
Loi gidi
a) Phuong trinh hoanh do (d) va (P) 1a x* +2ax+4a =0
Khi a = —% thi phuong trinh tro thanh x> —x-2=0
C6 a—b+c =0 nén phuong trinh c6 2 nghiém la x=-1; x=2.
b) Phuong trinh hoanh d6 (d) va (P) la x> +2ax+4a=0 (¥)
dé duong thing (d) cdt (P)tai hai diém phan biét thi phuong trinh (*) phai c6 2 nghiém phan

a<0

biét<:>A’=a(a—4)>O:{
a>4

la<0 )
Véi theo Viét
a>4

X, +x,=—2a
xx, =4a

|xl|+|x2|:3<::>(|xl|+|x2|)2 :9<::>(xl +x2)2 —2xx, +2|x1x2| =9

= 4a’° —8a+|8a|=9

Véi a<0: 4a2—8a+|8a|=9<:>4a2—16a—9:0:>a=_71

a 3§de
Véia>4: 4a” —8a+8a|l=9<=4a =9=
i 4a* -8 8 9 4a* =9
-3
a=—zegdk
2

1
Vay a=——.
ay >

Cau 22: Cho hai hamsé y=x* vay =mx+4, voi m 1a tham sb.

a) Khi m =3, tim toa do cac giao diém cua hai do thi ham so trén.



b) Chung minh réng v&1 moi gié tri m, dd thi caa hai ham s d3 cho ludn cit nhau tai hai diém

phén bi¢t A, (x];yl) va A, (xz;yz). Tim tit ca cac gia tri ciia m sao cho (yl )2 +(y2 )2 =7".
Loi giai

a) Phuong trinh hoanh d6 giao diém ciia y=x> va y=mx+4 1a x> —mx—-4=0 (1)

Thay m =3 vao phuong trinh (1) ta cé: x* —3x-4=0

Taco: a—b+c=1-(-3)+(-4)=0

x=-1

Vay phuong trinh x* —3x—4 = 0¢6 hai nghiém A
X =

Voi x=—1=y=1= A(-1;1)
V6i x=4=y=16= B(4]16)
Vay voi m =3 thi hai d6 thi ham s6 giao nhau tai 2 diém A(-1;1)va B(4:16).

b) Ta c6 sb giao diém cua hai d6 thi ham s6 da cho 1a s6 nghiém cua phuong trinh (1)
Phuong trinh (1) c6: A=m’ —4.(—4)=m’ +16 >0Vm e R

Do d6 (1) ludn ¢6 hai nghiém phén biét x;x,
Vay db thi ctia hai ham s6 da cho ludn cét nhau tai hai diém phan bigt A, (x,:y,) va

A, (xz;y2 )VOI mo1 m.

R L X tx,=m
Theo hé thirc Vi-et ta co:
x.x, =—4
2
=X
Talgico: {*' '
Y, =X

Theo dé, ta co:

(y1)2 +(y2)2 =7

xl2 )2 + 2x12x22 + (xzz )2 —Z(x 2x22) =49

1

o[ -2.(-4)] ~2(-4) =49
2
N m2+8) -8l
{’"?8:9 & m* +8=9(do m* +8 > 0¥m)
m-+8=-9
=S m=11

Vay véi m=1m=-1 thi(yl)2 +()’2)2 =7".



Chu 23: Trong mit phing toa dd Oxy cho parabol (P) c6 phuong trinh :%xz va hai diém A4, B

thudc (P) c6 hoanh do lan lugt 1 x, =—1,x, = 2.
a) Tim toa d6 cua hai diém 4,B .
b) Viét phuong trinh duong thing (d) di qua hai diém 4,5
¢) Tinh khoang céch tir diém O (gbc toa do) téi duong thing (d).
Loi gidi
a) Vi A,B thugc (P) nén:

1 3 1

A . —-a+b=— 3a=— a=—

Ta c6 hé phuong tinh: 2 & 2 & 2
2a+b=2 2a+b=2 b=1

Vay d:y:%x+1.

¢) d céttryc Oy tai diém C(0;1) va cat tryc Ox tai diém D(-2;0) =0C =1 va OD=2.
Goi & la khoang cach tir O té1 d
Ap dung hé thirc vé canh va duong cao trong tam gidc vuong OCD , ta c6:

11 1 1 1 5 25
S o gt o=ty = o=
»ooc* oD* 1* 2° 4 5

Chu24: Chohamsd y=x" c6dothila (P) vahamsd y=—x+2 c6 do thila (d).
a) V& (P) va (d) trén cung mdt mit phang toa d§ Oxy.
b) Bang phép tinh, tim toa d6 céc giao diém A4, B cua (P) va (d); (hoanh d cua A4 nhé hon
hoanh d¢ cia B). Goi C va D lan luot 1a hinh chiéu vuong géc cua 4 va B trén truc hoanh,
tinh dién tich cua tir giac ABDC.
Loi giai
Phuong trinh hdgd ctia (P) va (d): x* =—x+2
P +x-2=0 ©x’—x+2x-2=0(x-1)(x+2)=0 & x=1vx=-2
Jx=l=>y=1.
Jx=-2=y=4
Vay A(-2;4),B(L1).
ABDC 1la hinh thang wvuong c6 2 didy BD= |yB| =1;AC = |yA| =4. DPuong cao
CD=|xB —xA| =3.

Vay S pe = %(1 +4).3=7,5 (dvdt).



Cau 25: Chohamsd y= —%xz c6 do thi (P).
a) V& d6 thi (P) ciia ham s.
b) Cho duong thang y =mx+n(A). Tim m,n dé duong thang (A) song song véi duong thing
y=-2x+5(d) va cé duy nhat mt diém chung véi do thi (P).
Loi giai
a) Do thi ham s y = —%xz 1a mot parabol ¢ dinh 14 gdc toa do, bé 16m huéng xudng va di qua cac
diém (0;0),(2;-2);(-2;-2);(4;—8);(—4;-8).

X e 1
Do thi y=—5x2:

m=-2

b) A song song véi y =-2x+5 suyra {
n+S5

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua A va (P): —%xz =-2x+n
&X' —4x+2n=0 (%)
Dé A va (P) c6 mot diem chung duy nhét thi phuong trinh (*) c6 nghiém duy nhét thi
AN'=0<4-2n=0< n=2 (thoa man)
Vay m=-2;n=2.
Cau 26: Cho parabol (P) .y =2x" va duong thing (d) cy=x+1.
a) V& do thi ctia (P) va (d) trén cung hé tryc toa do.
b) Béng phép tinh, x4c dinh toa d¢ giao diém 4 va B cia (P) va (d). Tinh do dai doan thang AB.
Loi giai
a) V& d6 thi: (nhu hinh v& bén)



y=x+1

R —

[ ]
—
S
o
=Y

Toa d¢ giao diém cua (P) va (d)

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém: 2x* —x—1=0
Ta cod a+b+c=0 nén phuong trinh c6 hai nghiém

1 , 11
—E; 1 suy ra toa do hai giao diém la: A(_E;Ej va B(1;2)

b) Tinh do dai AB:

AB=\(x,—x,)’ + (v, -, = \/{1_(_3}2 {2_32
G

Céu 27: Trong mit phing toa do Oxy.

‘ c 1
a) V& b thi (P) cta ham sé: y = sz

, 3 . .
b) Cho duong thang (D): ¥ = EX +m di qua diém C(6;7). Tim toa do giao diém cia (D) va
(P)-
Loi gidi
a) V& (P) hoc sinh tu v&.
3 .
b) (D): ¥ ZEX‘H” di qua diém C(6;7) nén %.6+m:7 Sm=-2

x=2=y=1

2
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém giita (D) va (P) : % = %x -2& { 4 4
x=4=y=

Vay toa d¢ giao diem 1a (2;1),(4;4).

Chu 28: Cho dudng thang (d) c6 phuong trinh y =x+2 va parabol (P) c6 phuong trinh y =x’.
a) V& dudng thang (d) va parabol (P) trén cing hé truc toa do Oxy.
b) Dudng thang (d) cat (P) tai hai diém 4 va B (v6i A c6 hoanh d6 4m, B c6 hoanh do

duong). Bing tinh toan hiy tim toa d6 cac diém 4 va B.
Loi giai



a) V& dudng thang (d) va parabol (P) trén cing hé truc toa d Oxy.

Bang gia tri
X -2 -1 0 1 |2
y=x+2 0
y= x2 4 1 0 1 |4
Db thi
vA
4
| |
| i
l 2 i
| []
| ]
| R I, ]
: | 1 | :
I I | 1 X
4 ' i .
21 o1 2

b) Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua (d) va (P):
X :x+2<:>x2—x—2:O<:>(x—2)(x+1)=0©x:2 hoac x=-1

Vi x=2=y=4=> B(2;4) (vi B ¢6 hoanh d¢ duong)
Voi x=-1=y=1=> A(—l;l) (vi A4 c6 hoanh d6 am)
Viay A(—l;l),B(2;4).

. 4 1 A . I4 “ .
CAu 29: Cho hai hamso y = Exz va do thi ham s6 (P) va y =x+4 6 do thi (d)
a) V& do thi (P).
b) Goi 4, B la cac giao diém ciia hai d6 thi (P) va (d). Biét rang don vi do trén céc truc toa d0 la
xentimét, tim tat ca cac diém M trén tia Ox sao cho dién tich tam gidc MAB bang 30cm?.
Loi gidi
A s 1
a) V& do thi (P): y :Exz
Bang gia tri
x | -2]-110 |1 2
Yy 12

N | —
N | —




v A

| N g p——

Y=

%xz =x+4x°-2x-8=0

A=(-1~-(-8)=9>0

Phuong trinh ¢6 2 nghiém phan biét: x =4;x =-2

Voi x=-2tacod y=2= A(-2;2)

Vi x=4 taco y=8= B(48)

Goi M (m;0) thudc tia Ox(m>0). Goi C(-2;0),D(4;0).

Xét hai truong hop:

Truong hop 1: M thudc doanOD: Tacod S, =S e —Sucw —Ssom
C6 ABDC 1a hinh thang, AC =2cm,BD =8cm,CD = 6¢cm

(2+8).6
= SABDC = >

Suyra S,,, <30cm? (loai)

Truong hop 2: M thudc tia Dx(M # D)= m >4

=30(cm?)

Taco: S, =Sune =S + Sapur
Co S pep = 30cm®, MC = m+2(0m),MD = m—4(CWI)
Suy ra



S o =%AC.CM =%.2.(m+2) = m+2(cm’)

Sapy = %BD.DM = %.8.(m— 4) = 4(m—4)(cm*)

=S 5 =30cm® & S, =Sy Sm+2=4m-4) S m=6

(théa man)
Vay M (6;0) 1a diém can tim.
2

Cau 30: Trong mit phang toa d Oxy cho duong thang (d) :y=3x+m—1 va parabol (P) y=x
a) Chung minh (d ) ludn cét (P) tai hai diém phan bi¢t v&éi moi m .
b) Goi x,,x, 1a hoanh d¢ cac giao diém cua (d) va (P). Tim m dé a) (x, +1)(x, +1)=1
Loi giai
a) Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia (d ) va (P) :
¥ =3x+m’ -l x’ -3x-—m’+1= 0(*)
A=9+m*-1=8+m’>>0Vm
Suy ra phuong trinh (*) luén c6 hai nghiém phan biét véi moi m hay (d) luén cét (P)tai hai
diém phan biét v6i moi m .
b) Taco: (x, +)(x, +1) =1 xx, +(x, +x,)=0
Ap dung hé thirc Vi-et cho (¥): {xl th= 32
xx,=-m"+1
(o -m+1+3=0m’ =4 m=12
Vay m=12.
Céu 31: Trong mit phing toa d Oxy cho parabol (P):y=—x" va dudng thang (d):y =2x-3
a) V& do thi Parabol (P).
b) Bang phuong phap dai sb, hiy tim toa do giao diém cua (P) va (d )
¢) Viét phuong trinh duong thang (d,) song song véi dudng thing (d) va c6 diém chung véi

parabol (P) tai diém c6 hoanh do bang —1.

Loi giai
a) Bang mot s6 gia tri cua (P) :
X ‘ -2 ‘ -1 ‘0 ‘ 1 ‘2
y=—x ‘—4 ‘—1 |0 -1 ‘—4



b) Phuong trinh hoanh d giao diém ctia (P) va (d): —x* =2x-3 < x> +2x-3=0
x=1l=y=-1
<~ [y =3=y=-9
Vy giao diém cta (P) va (d): (1,-1) va (-3;-9)
¢) Phuong trinh duong thang (d,) c6 dang: y =ax+b
(d)//(d)=>a=2= y=2x+b(b=-3)
Goi A 1a diém thuge (P) c6 x,=-1=y,=-1= 4(-1;-1)
(d,)c6 chung v6i (P)diém A(-1;-1) nén: —~1=2.(-1)+b < b=1
Vay (d,)co phuong trinh: y =2x+1
Céu 32:
a) V& do thi (P) hamsb y = %2
b) X4c dinh a,b dé duong thing y =ax+b di qua gbc toa do va cat (P) tai diém

A ¢6 hoanh do bang 3.
Loi giai
2

a) V& do thi (P) ham s6 y = %

[—}
=Y




b) Goi () 1a duong thang c6 phuong trinh y = ax +»b.
Vi (d) di qua gbc toa do O(0;0) nén b=0.

2
X

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va(d) T

Vi (d) cét (P) tai diém 4 c6 hoanh d6 1a -3 nén: % =a(-3)<a= _73

-3
Vay: a=—:;b=0
ay 2
Cau 33:
a) V& dd thi (P) ciahamsd y=x’.
b) Chimg minh ring dudng thing (d)y =kx+1 ludn cdt do thi (P) tai hai diém phéan biét véi moi
k.
Loi gii
a) V& db thi (P) ciia ham sb y=x?.

———— — — —

b
1
-

b — — —
]

=Y

b) PT hoanh d¢ giao diém cia (P) va (d)
¥ =kx+l ©x—kx-1=0
A=k*>+4
Vi k* >0 véi moi gid tri k
Nén k* +4>0 v&i moi gia tri k
= A >0 véimoi gia tri k
Véy duong thang (d)y = kc+1 ludn cit do thi (P) tai hai diém phan biét véi moi & .
Céau 34: Chohamsb y=x’ ¢6dd thj (P)
a) V& do thi (P).
b) Cho cdc ham s6 y=x+2 va y=—x+m (v6i m la tham s0) lan luot c6 d6 thi 1a (d) va (d,,).
Tim tAt ca céc gia tri cua m dé trén mot mat phfmg toa do cac do thi cua (P),(d ) va (dm ) cung
di qua mot diém.
Loi giai:
a) Lap bang gia tri va v& do thi: y = x



————— — —

-

b —
1

b — — —

=Y

b) Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va (d):

X2 :x+2<:>x2—x—2:0(*)

x =-1
Phuong trinh (*) c6 dang: a—b+c =0 nén c6 2 nghiém: - _,
x2 = =
a

Ta c6 (d) cét (P) tai hai diém A(-11) va B(2;4).

bé (P),(d) va (d,) cung di qua mdt diém thi hodc A e(d, ) hoac Be(d,)
+Véi A(-1;1)e(d, ), taco: 1=—(-1)+m<m=0

+ Véi B(2,4)e(dm),tacc'): 4=2+m<=>m=6

Vay khi m=0 hosic m=6 thi (P),(d) va (d,) cing di qua mot diém.

Chu 35: Trong mit phang toa 0 Oxy, cho parabol (P):y=—x

a) V& parabol (P).

b) Xéc dinh toa do cac giao diém A, B cua dudng thang (d):y=-x-2 va (P). Tim toa diém M
trén (P) sao cho tam gidc MAB céantai M .

Loi giai:
a) V& dd thi (P):y=—x"

TXD: D=R
Toa d¢ dinh: 1(0;0)

Truc d6i xtmg: x =0

Tinh bién thién:
Ham s6 dong bién trén (—o0;0) va nghich bién trén (0;+0).
BBT:

X - oo 0 +o0

=)




Bang gia tri
X -1 0 1
y -1 0 -1

—

>
.
(5]

=Y

o —

1
1
1
1
!
1
1

$

________

b) Viét phuong trinh duong trung truc (d ') clia AB, tim giao diém cta (d "Yva (P ), ta tim dugc hai
diém M.
Hoanh d6 cac giao diém A,B ctia duong thang (d ) y=—x—2va (P) la nghiém cta phuong
trinh: —x* =—x-2< x*—x-2=0 < x=-1 hoic x=2
2

+Véix=-1, thay vao (P), taco:y=—(-1)" =—1,taco: A(-1;-1)
+ Vi x =2, thay vio (P), taco:y=—(2) =4, taco: B(2;-4)
Suy ra trung diém ciia AB la: [ G%Sj

Puong thang (d') vudng goc véi (d) cé dang: y=x+b;

Vi (d') di qua I nén: _75:%+bc>b:—3

Vay (d'):y=x-3.

“1+413
2

Phuong trinh hoanh d6 cua (d')va (P)la: x> +x-3=0 < x=

. —1-413 —7-13

+Voi x=—=y="—-
2 2

. —1+\/E —7+\/§

+V01x=—2 :>y=—2

Viy ¢6 hai diém M can tim la: (

—1—\/1__—7—\/5] va (—1+\/1_'—7+\/B]'

2 2 2 2

Cau 36: Cho parabol (P) Ly = %xz va duong thang (a) ty=-2x+1

¢) V& (P)va a trén cing mot hé tryc toa do.



d) Xéc dinh dudng thiang (d) biét duong thang (d) song song voi dudng thing (a) va ct parabol
(P) tai diém c6 hoanh d¢ bang —2.
Loi gidi
a) Parabol c6 dinh géc O di qua hai diém A(-2:2),B(2;2), duong thang di qua hai diém
C(;-1),D(0:1)

b) Vi (d)//(a) :>(d):y:—2x+b (b khac 1)
Goi N(xo;yo) 1a giao diém cua (d) va (P) tacod x, =-2
NeP)=>y,=2
Ne(d)=2=-2(-2)+b=b=-2(TM) 0,25
Vay (d):y=-2x-2.

Céu 37: Cho cac ham s6 (P) (y=—x"va (d) ty=2x-3.
a) V& db thi cta hai ham s6 da cho trén cing mot mat phang toa dd Oxy.
b) Tim toa d6 giao diém cua hai do thi trén bang phép tinh.
¢) Viét phuong trinh dudng thfmg(d1 ) :y=ax+b, biét rang (d1) song song voi (d) va (d1) cét
truc tung tai diém c6 tung d6 bang —4.
Loi giai
a) V& d6 thi ctia hai ham sb da cho trén ciing mot mat phang toa dd Oxy.



A
y y=2x-3
-1 9 2

=Y

b) Tim toa d6 giao diém cta hai d6 thi bang phép tinh.
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (P) va (d) la:
X’ =2x-3<x +2x-3=0
< x =Lx,=-3
*Véi x=1= y=—1= giao diém thir nhat la (1;—1)
*Véi x =-3=y=-9= giao diém thir hai 1a (—3; —9)
¢) Viét phuong trinh duong thang(d, ): y = ax+b, biét ring (d,) song song vé6i (d) va (d,) cét
tryc tung tai diém c6 tung d6 bang —4.
Puong thang (a’1 ) .y =ax+b song song duong thang (d) (y=2x-3
a=3
=
b#-3
= Phuong trinh duong thang (d,):y=2x+b
Vi duong thang (d] ) :y=2x+b cit tryc tung tai diém c6 tung d¢ bang —4
= b=-4 (thoa man)
Suy ra phuong trinh duong thing (d,) 1a y=2x-4.

Chu 38: Cho parabol (P):y=x" vadiém A,B thudc (P) c6 hoanh d¢ 1an luot 1a —1;2. Dudng thing
(d) ¢6 phuong trinh y = mx +n.
e) Tim toa d6 diém A,B . Tim m,n biét (d) di qua diém A va B.

f) Tinh d6 dai duong cao OH cua tam giac OAB (diém O 1a gbc toa do).
Loi giai

a) Taco: A(x,;y,)e(P)cohoanh d) x, =-1=y, =%.(—1)2 =%:> A(—l;%)

B(x,;y,)€(P) cohoanh dd x, =2=y, =%.22 =2=>B(2;2)

Vi duong thang y =mx+n di qua2 diém A va B nén ta co hé:



1 3 m=— 1
-m+n=— 3m=— 2 m=—
2 & 2 Rt | Rt 2
2m+n=2 2m+n=2 2.5+n=2 n=1

Vay véi m:%,n:l thi (d) di qua2 diém A(—l;%);3(2;2)

b) V& (P) va (d) trén cung 1 hé tryc tao do nhu hinh v&
D& thdy (d)cat Ox tai C(~2;0) vacat Oy tai D(0;1)=OC =2;0D =1

. Yl
\ . |
\ /(P
+4 !
II".,\ I.."'r
'."\ ik 3 |I.l.' { d
‘~ /

Do dai dudong cao OH cua tam gidc OAB chinh 1a ¢ dai duong cao OH cua tam giac OCD
Ap dung hé thirc lugng trong tam giac vuéng OCD ta cé:
1 1 1 11

5

2= 7T 2 -

OH” OC° OD" 4 1 4
4 2.5

— OH* ZE:OH—

= T (dth)

25

Vay OH === (dvdr)

2

Cau 39: Trong mit phing toa @ Oxy cho duong thing (d) :y=x+m—1 va parabol (P) y=x

a) Tim m d¢ (d) di qua diem A(0;1)
b) Tim m dé duong thang (d ) cét parabol (P) tai hai diém phéan biét c6 hoanh d6 1an luot 14 X,

x, thoa man: 4(i+L]—xlx2 +3=0.

XX,
Loi giai

a) Thay x=0;y =1 vao phuong trinh duong thang (d) ta dugc: m =2
b) Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (d) va (P) la: x* —x —(m — 1) = O(*)

bé (d ) cét parabol (P ) tai hai diém phén biét thi phuong trinh (*) phai c6 2 nghiém phén biét

@A:4m—3>0<:>m>%

.4, . P X7t x XX, =1
Khi d6 theo dinh 1y Vi-ét ta co:
XX, =—(m—1)

Theo dé Cau:



4(i+ij_xlx2 +3=0@4(‘x1+—x2J—X1x2+3:O

XX XX,
= +m+2=0
-m+1
oSm +m—-6=0 (DK :m=#1)
m=-3(L)
=
m=2(TM)

Vay m=2 la gia tri can tim.
Céu 40: Cho parabol (P):y=x’ va dudng thang (d):y=—-x+2
g) V& dd thi cia (P) va (d) trén cung mt phing toa do.
h) Bang phép tinh, xéc dinh toa d0 céc giao diém A,B cua (P) va (d).

1) Tim toa do diém M trén cung AB cua dd thi (P) sao cho tam gidc AMB c6 dién tich 16n nhét.

Loi gii
a) V& dd thi (P) va (d)nhu hinh v&
\ ﬁJL ¥ |
I'| llll}l_x-
T t 7
Lt i
L
MM Y}' ; ;
b )
- ..-....1-.;;{:\.1.....:/ LBl x
= o5 b 3 |9 $~3 4 § 7
oL b=t
=z

b) Phuong trinh hoanh d giao diém ciia (P) va (d):
X=—x+2<x*+x-2=0 < x=1 hodc x=-2.
Néu x =-2 thi y=4 = A(—2;4)
Néu x=1thi y=1= B(L1)
¢) Goi M(x,;y,,) la diém thudc parabol (P), cung AB sao cho dién tich tam gidc AMB 16n nhat.
Diéu kién: 2<x, <1 va0<y, <4
TuM ,ké MH | AB tai H , ta co:
+ Phuong trinh duong thang AB:y=—x+2.
+ Phuong trinh duong thing MH c6 dang: y = ax +b . Pudng thing nay vudng goc véi AB
Suy ra a.(—1)=-1. Suy ra: a =1, duong thang MH c6 phuong trinh y=x+b
+ Phuong trinh hoanh d¢ giao diém gitta (P) va MH:x* =x+b < x> —x-b=0.
A=(=1-4.1.(-b)=1+4b

A=O<:>1+4b=0c>b=_71

Do d6: MH c¢6 phuong trinh: y =x —%



+ phuong trinh hoanh d6 giao diém gitra AB va MH : x —i =—X+2S X zg
Khi do: y=2—l=l va H 2,1
8 4 8
+ Phuong trinh hoanh d¢ giao diém giita (P) va MH: x* = x —% <=>x’—x+ 1. 0

phuong trinh c6 nghiém kép: x = % (thoa diéu kién)

Khi do: y=x—+=1_L_1 (thoa didu kien)
42 4 32
11
Vay: M| —;—
: (35
Khi do:

2

MH:\/(XM_XH)2+(yM_yH)2 :\/(%—gj +(%—%) :\/i:izgﬁ

AB=+3"+3* =32

1

Dién tich tam gidc AMB 1a S, = ABMH = %.3\/5%\/_ _Db

— (dvdt
S (dvdr)
Chu 41: Trong mit phang toa do Oxy cho Parabol (P):y=—x" va duong thang (d):y=3mx-3 (véi
m 14 tham sb).
a) Tim m d¢ dudng thang (d) di qua diém A(1;3).
b) Xéc dinh céc gié tri cia m dé (d) cdt (P) tai hai diém phan biét sao cho tong 2 tung d6 cua hai
giao diém do6 bang —10.
Loi giai
a) Puong thang (d) di qua A(l;3) nén 3=3m.1-3 < m=2.
b) Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia duong thang (d ) va Parabol (P) la:
—x* =3mx-3 < x* +3mx -3 =0(*)
TacoA=9m> +12 >0, v6i moi m nén phuong trinh (*) ¢ hai nghiém phan biét.
Do d6, dudng thang (d) va Parabol (P) cat nhau tai hai diém (X1;)’1) va (x,3y,).
Theo dinh ly Vi-ét ta co: x, +x, =-3m;x,.x, =-3.
Theo Cau ra ta co:
y+y,=-10-x’-x,>=-10
< (x +x,)" =2xx, =10

&S 9m* +6=10
2
Sm=1t—
3
Cau 42: Trong mit phang toa d6 Oxy, cho parabol (P):y=x*> va duong thing

(d):y=2(m—1)x+5-2m (m la tham sd)
1) V& db thi parabol (P).



m) Biét duong thang () ludn cat parabol (P) tai hai diém phan biét. Goi hoanh d¢ giao diém cua

dudng thang (d) va parabol (P) lax,,x,. Tim m dé x*+x,> =6.

Loi giai
a) V& db thi
Bang gia tri:
X -2 -1 0 1 2
y=x 4 1 0 1 4
Do thi:
yA
\ _“:" _______ 4
20, T2 >

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (P ) va (d ) :
¥ =2m-D)x+5-2m< x> —2(m-Dx+2m—-5=0
) Lo | tx,=2m=2
Theo dinh ly Vi-ét:
XX, =2m->5

Theo dé Cau, ta c6:

X +xt=6e(x+x,) —2xx, =6 (2m-2) ~2(2m—5)=6 < 4m’ —12m+8=o@{2 j
Vay: m=1 hodc m=2.
Cau 43: Cho parabol (P) :y=x" va duong thang (d) c6 phuong trinh: y = 2(m + l)x —-3m+2

a) Tim toa dg giao diém cua (P) va (d) voi m=3.

b) Chimg minh (P) va (d)1uén cdt nhau tai 2 diém phan biét A va B véimoi m.

¢) Goi x,;x, 1a hoanh d¢ giao diém cia A va B. Tim m dé x> +x,> = 20.

Loi giai

Thay m =3 ta dugc (d):y=8x—7
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém (P) va (d)khi m=3 la

¥ =8x-T<x*-8x+7=0
Giai phuong trinh ta duge x, =1;x, =7

Toa d¢ giao diém cua (P) va (d)1a (1;1);(7;49)
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta (P) va (d) la:



x*=2(m+1)x+3m-2=0 (1)

2
A'zmz+2m+1—3m+2:m2—m+3=(m—%j +%>0Vm

Nén phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém phan biét Vm suy ra (P) va (d ) ludn cit nhau tai 2 diém
phéan bi¢t A,B v&i moi m .
Ta co: x,;x, 1a nghiém phuong trinh (1) vi A" >0 Vm . Theo Vi-et ta co:
{xl +x,=2m+2
xx, =3m—-2
x1+x," =205 (x,+x,)" —2xx, =20 < 2m+2)* —=2(3m—2) =20

m=2
S2m+m—-6=0< (m-2)2m+3) < -3

m=—
Chu 44: Cho hamsb y =x? c6 d6 thj la Parabol (P)
a) V& dd thi ham s6 da cho trén mat phrfmg toa dd Oxy.
b) Viét phuong trinh dudng thang (d) di qua diém ndm trén Parabol (P) c6 hoanh do x =2 va c6
hé s6 goc k. Véi gid tri k nao thi (d) tiép xtc (P)?

Loi gii
a)
Béng gia tri:
X -2 -1 0 1 2
Do thi ham s6 13 hinh v&
yA
\ _“:‘ _______ 1
& 2 Y 1 0 Ll 12 T

b) Duong thang (d) c6 hé s6 goc k nén c6 dang y=kx+b
Diém thudc (P) c6 hoanh d x=2= y=4
(d) qua (24)=>4=k2+b=>b=-2k+4
Suyra (d):y=hkx—2k+4
Puong thing (d) tiép xac (P) khi d6 phwong trinh sau c6 nghiém kép
X =kx—-2k+4 & x*—kx+2k—4=0



A=k>-8k+16
Phuong trinh c6 nghiém kép khi A=0< k* -8k +16=0< k=4
Vay k=4.

Cau 45: Trong mat phrfmg voi hé toa do Oxy, cho (P) D y= _71x2 .
a) V& dd thi cua (P).
b) Goi A(x,,y,) va B(x,;y,) la hoanh d giao diém cua (P) va(d): y=x—4. Ching minh:

y1+y2—5(x1+x2)=0
Loi giai

a) (P): y:_?lx2

i

b) Phuong trinh hoanh dé giao diém ctia (P) va (d):

%lxz =x—4<x+2x-8=0

Giai phuong trinh ta dugc: x =2;x =—4
Toa d0 giao diém la: (2;-2) va (—4;-8)
Khi do: y, +y, —5(x1 +x2):—2+(—8)—5(2—4):0.

Chu 46: Cho parabol (P):y=—x" va duong thing d:y=3x+2.
a) V& parabol (P) va dudng thing d trén cung mot hé truc toa do.
b) Viét phuong trinh dudng thang d’ vudng goc véi dudng thang d va tiép xuc véi (P).
Loi giai
a) + Bang mot s gia trj cua (P):
X 2 1-1]0 |1 2
Y=X 4 [<1]0 -1

+ (d) diqua 2 diém (0;2) va (-L;-1).
+Pd thi:



b) d' codang:y=a'x+b";d' L d < aa =-1

véi a=3 :>a'=_?1:>d':y=_?1x+b'

2

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ciia (P) vad':—x" = _?lx+b' o x —%x+b' =0(*)

PT (*) ¢6 Azé—4b’

d tiép xuc véi (P) khi Azé—4b’:0 @b':%

— 1
Vay d' co phuong trinh; y=—x+—
ay p g Yy 3 36

Cau 47: Cho ham sb y=x? c¢6 db thi (P) vahamsd y=4x+m c6 do thi (dm)
a) V& do thi (P).
b) Tim tat ca cac gia tri cia m sao cho (dm) va (P) cat nhau tai hai diém phan biét, trong d6 tung

d6 ctia mot trong hai giao diém d6 bang 1.
Loi giai
a) V& do thi (P).

——— - — — —

b

b

b — — —

=Y

b) Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua y = x* va duong thing y =4x+m la:
x’ =4x+m<:>x2—4x—m=0(1)
(1)co A=4+m



Dé (d,) va (P) cét nhau tai hai diém phan biét thi A'>0< 4+m>0< m>—4

y:4x+m:1:x:1_Tm

Y¢éu cau cua Cau toan tuong duong vaéi

m>-4 m>—4 m>—4
—me —7—m ha _7_
2iJaam =TT e = a2
4 4 4
m>—4 m>—4
S im<-T (L) hay {m>-17
m:—7—m I4+m=T+m
4
m>—4
&
m*=2m—-15=0
m>—4

Sdm=-3<=>m=-3haym=5
m=35
Chu 48: Trong mit phing toa dd Oxy cho Parabol (P) c6 phuong trinh y=x’ va duong thing (d) c6
phuong trinh: y=-2x+m (vi m la tham sb).
a) Tim gié tri cia m dé (d) cat (P) tai diém c6 hoanh d¢ 1a 2.
b) Tim gié tri chia m dé (d) cat tai hai diém phan biét c6 hoanh d¢ x,;x, théa man hé thirc
x”+x," =6x"x,".
Loi giai
a) Diém thudc Parabol (P):y=x" c6 hoanh d§ x =2 nén tung dp y=2° =4
(d) cat (P) tai diém c6 hoanh d§ bing 2 <> 4=-22+m < m=38
Vay m =8 1 gia tri can tim
b) Phuong trinh hoanh d giao diém cua (d) va (P) la:
X ==2x+me x> +2x—-m =O(*)
(d) cat (P)tai hai diém phan biét < A'=1+m>0< m> -1
V6i m>—1 thi (d) cit (P)tai hai diém phan biét c6 hoanh d¢ x;;x, .
R e e e | B X =2
Nén theo hé thiuc Vi-ét:
XX, =—m

B 2 2 2 2.2
ma x” +x” =(x +x,) —2xx, =6x,"X,

& (-2) =2(-m)=6(-m)* < 3m* —-m-2=0m =l;m, =—

A =2 s
Vay m =1;m, =— la cac gia tri can tim.
3
2

Chu 49: Trén mit phing toa do Oxy cho dudng thing (d):y=—x+6 va parabol (P):y=x".

a) Tim toa d¢ c4c giao diém cta (d) va (P).



b) Goi A, B 14 hai giao diém cta (d) va (P). Tinh dién tich tam gisc OAB.
Loi giai
a) Phuong trinh hoanh d giao diém cua (d) va (P) 1a: x> +x-6=0
A =25> 0= phuong trinh c6 2 nghi¢ém phan bit x =2;x =-3
Véi x=2=y=4=A(2:4)
Véi x=-3=y=9= B(-3;9)
Vay d cét (P) tai 2 diém phan biét (2;4) va (-3;9).
b) Goi A’,B’ 1an luot 13 hinh chiéu cia A va B xudng truc hoanh.
Ta Cé SAOAB = SAA'B’B - SAOAA’ - SAOBB'

Taco: AB' = x, —x,|Fmx,—x,=5A44'=y,=9,BB' =y, =4

Dién tich hinh thang:
S opn = AA+BB.A'B' = %.5 = %(dvdt)

Sour = %A'A.A’O = 2—27 (dvdr)

S ops = %B'B.B’O = 4(dvdr)

Sroas =S awpn ~Sronr ~Saosy = %_2_27_ 4 =15(dvdt)
Cau 50:
a) V& dd thi hai ham s: y=x’va y=x+2 trén cing hé truc toa d6 Oxy .
b) Xéc dinh duong théng y=ax+b biét rﬁng duong théng nay song song voi dudong théng
y=-3x+5 va céat Parabol y=2x? tai diém A c6 hoanh d6 bang —1.
Loi giai
a) Goi (P) va (d) 1add thj cua 2 ham s6: y =x" va y=x+2

2

y=x
X -1 0 1
y 1 0 1
y=x+2
X 0 -2
y 2 0




y=x+2

___________________

__________

b) Phuong trinh dudng thing (d') c6 dang y=ax+b
Vi (d') songsong voi duong thing y=-3x+5 = a=-3va b=5=(d"):y=-3x+b
A thugc Parabol: y=2x> =y, = 2(—1)2 =2
Suy ra toa do A(-1;2)e(d")
=2=(-3).(-1)+b ©@b=-1<(d"): y=-3x—1

Céu 51: Trong mit phang toa & Oxy cho Parabol (P):y=x" va duong thang (d):y=—x+2.
a) Hay vé (P) va (d ) trén ciing mot mit phang toa dd Ouxy.
b) Tim toa do giao diém cua (P) va (d).
c) Viét phuong trinh duong thang(d, ): y = ax+b . Biét ring (d,) song song véi (d) va cét (P)
tai diém A c6é hoanh dola 2.
Loi giai
a) Hay v& (P) va (d)

b) Tim toa dg giao diém cua (P) va (a’) .

Dua vao dd thi ham sb ta co: hai giao diém (1;1) va (2;4) .
C) (al1 ) song song voi (d) =>a=-1

Taco A(2;4) thuoe (P)=2a+b=4=b=6



Vay (d1)3 y=—x+6.

Chu 52: Cho parabol (P):y=x> va duong thang (d): y=2(m+3)x—2m+2 (m 1a tham s0).
a) Voi m=-5, tim toa do giao diém ciia parabol (P) va duong thang (d).
b) Chimg minh rang: véi moi m parabol (P) va duong thang (d) cét nhau tai hai diém phén biét.
Tim m sao cho hai giao diém dé c6 hoanh d6 dwong.
¢) Tim diém c6 dinh ma duong thang (d) ludn di qua véi moi m.
Loi giai
a) V6i m=-5, (d) c6 phuong trinh y = —4x+12
Hoanh d¢ giao diém cta (P) va (d) la nghiém phuong trinh:
2 2 x=-6
X =—4x+12 x +4x-12=0 (x+6)(x-2)=0& 5
X =
+x=—-6=y=36
+x=2=>y=4
Vay véi m=-5,thi (P) va (d)cat nhau tai hai diém (-6;36),(2;4).
b) Hoanh d9 giao diém cua (P) va (d)1a nghiém phuong trinh:
¥ = 2(m+3)x—2m+2 =% —2(m+3)x—2m—2 =0()
AN=m+3>-2m-2)=m" +4m+11=(m+2)* +6>0Vm
Do do (1) c6 hai nghiém phén biét voi moi m suy ra (P ) va (d ) cit nhau tai hai diém phan
biét m.
X,;x, la hai nghiém cua phuong trinh (1), 4p dung dinh ly Viet ta c6:
X, +x, =2(m+3)
X%, =2m-2
Hai giao diém d6 c6 hoanh d6 duong khi va chi khi
{xl +x,>0 {2(m+3)>0 {m >-3
< =

xx, >0 2m—-2>0 m>1

=Sm>1

Vay voi m > 1 thi (P) va (d ) cit nhau tai hai diém phan bi¢t véi hoanh d§ duong.
¢) Goi diém ¢ dinh ma duong thang (a’ ) di qua véimoi m la (xo; yo) ta co:

Yo =2(m+3)xy—2m+2¥m

= m(2x0 —2)+6x,—y,+2=0Vm
2x,—-2=0 x, =1

©{6x0—y0+2:0<:>{y0 =8

Vay véi moi m thi dudng thang (d) luén di qua (1;8).

Chu 53: Trong mit phang toa do Oxy cho dudng thing (d):y=mx—3 tham sé m va Parabol

(P) ty=x.
a) Tim m d¢ dudng thang (d) di qua diém A(1;0).



b) Tim m dé dudng thang (d) cat Parabol (P) tai hai diém phén biét c6 hoanh do lan luot 1a
XX, thoa man |x1 —x2| =2.
Loi gidi
a) Puong thang (d) di qua diém A(1;0) néncé 0=m.1-3 < m=3.
b) Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém giita (d)va (P): x* —mx+3=0
CoA=m"-12
(d)cét (P)tai hai diém phan biét c6 hoanh dé lan luot 1a x,,x, khi
m>23
m>-23

A:m2—12>0<:>m2>12<:>{

. . L x+x,=m
Ap dung h¢ thuc Vi — Et ta co:
xx, =3
Theo Caurata cod
|)c1 —x2| =2 (x —x2)2 =4 (x +)c2)2 —4xx,=4
om -43=4om’ =16 m==14
Vay m =+4 14 gia tri cAn tim.
Chu 54: Cho hamsd y=ax® c6 do thi (P) va duong thang (d): y=mx+m—3
a) Tim a d¢ do thi (P) di qua diem B(2;-2).
b) Chimg minh rang dudng thang (d) luén cat d6 thi (P) tai hai diém phan biét C va D vé6i moi
gia tri cua m.
c) Goi x,. va x, lan luot 1a hoanh d6 cua hai diém C va D. Tim céc gia tri cua m sao cho

Xl +x,t —2x.x,-20=0

Loi giai
a) (P) di qua diém B(2;—2) néntacd: 2=a2’<a =_71
Vay (P): y=_71x2

b) Phuong trinh hoanh do giao diém cua (P)va (d) la:

%lxz =mx+m—3< x> +2mx+2m—6=0(*)

A=m’—(2m—-6)=m’ —2m+6:(m—1)2 +5>0Vm
Do d6, dudng thang (d) luén cét do thi (P) tai hai diém phan biét C va D véi moi gia tri cia

m.
. o | xet+x,=-2m
¢) Ap dung dinh 1i Vi-ét ta co:
Xo X, =2m—06
Theo gia thiét
Xt +x," =2x.x,—-20=0< (xc +)cD)2 —4x.x,—-20=0
& (-2m) —4Q2m—6)—-20=0 <= 4m* —8m+4=0

S4m-1Y’=0=m=1



Vay voi m =1 théa man yéu cau Cau toan.
Chu 55: Trong mit phang toa do cho Paradol (P):y=x’ va duong thing (d):y=x+2
a) V& (P) va (d) trén cung mot hé truc toa do.
b) Tim toa d0 giao diém A va B cua (P) va (d) bang phép tinh.
c¢) Tinh d6 dai doan AB.

Loi giai
a) V& (P) va (d)
Lap bang gia tri (c6 it nhat 5 gia trj)
X -2 -1 0 1 2
y 4 1 0 1 4
A

y=x+2

__________

Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va (d) la:

¥ =x+2<ex’—x-2=0

Ta ¢6:a—b+c=1-(-1)—2=0 nén phuong trinh c6 nghiém 2 nghiém x, =—1I;x, =2
Tt d6 tinh duge: y, =1y, =4

Vay toa do giao diém gitta (P) va (d)1a: A(-L1); B(2;4)

Ap dung cong thurc tinh khoang cach ta c6:

4B =\/(x3 —x,) +(vp—v,) =3 +3 =18 =32 (dvdr)

Cau 56: Cho parabol (P):y=2x" va dudng thing (d):y=x—m+1 (véi m la tham sd)
a) V& Parabol (P).

b) Tim tat c4 cdc gid trj ciia m dé (P) cét (d) cé dung mot diém chung.
¢) Tim toa do cac diém thudc (P ) ¢6 hoanh do bang hai lan tung do.
Loi giai
a) V& db thi ham so:
X -2 -1 0 1 2
y=2x 8 2 0 2 8




b) Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém ca (P) va(d):
2x° =x-m+1<2x* —x+m-1=0

A=(-1)-42.(m-1)=9-8m
( ) (d)comotdlemchungthl A=09-8m= 0c>m—§
Vay véi m —2 thi (P) va(d)cé mot diém chung.

¢) Piém thuoc (P) ma hoanh d6 bang hai 1an tung d6 nghia 1a x =2y nén ta co:

2 y:O
y=2(2y) @y=8y"< 1
y=§

Vay diém thudc ( ) ma hoanh d6 bang hai lan tung d6 1a (O O) (i :J .

CAu 57: Cho parabol (P):y=x* va dudng thing d:y=2(m+3)x—m*>~3. Tim m d¢ d tiép
xtic v6i (P). Khi d6 hay tim toa d¢ tiép dicm.
Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (P) :
x’ =2(m-l—3)x—m2 3ox —2(m+3)x-i—m2 +3=0(%)
Co A'=[~(m+3)] ~1.(m* +3)=6m+6.
Pé d tiép xtc véi (P) < Phuong trinh (*) c6 nghi¢m kép

=0esbm+6=0=m=-1.
Thay m =—1 vao (*) ta duogc

X —dx+4=0(x-2) =0 (x-2) =0 ©x=2=y=2"=4
Vay m=-1 thi d tiép xtc véi (P) va toa do tiép diém la M (2;4).



Cau 58: Cho parabol (P):y=x’ va duong thang d: y =2x+3.
a) Tim toa do cac giao diém 4 va B cua d va (P), trong d6 A 1a diém c6 hoanh d6 4m. V&
d va (P) trén cing mdt hé truc toa do.
b) Tim toa d6 diém C thudc cung 4B dé S, 16n nhat.
Loi giai
a) Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (P):

1= _ {1\ _
x2:2x+3<:>x2—2x—3:0<:>(x—1)2=4<:>{x 1=2 @{x— ljy_( 1) =1

Vay toa df cac giao diém cta d va (P) 1a A(-11),B(3;9).

*d:iy=2x+3
X 0 3
y 3 0

*y:xz
X -2 -1 0 1 2
y 4 1 0 1 4
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b) C6 A(-1;1),B(3;9) c6 dinh nén do dai doan thang AB khong déi, do d6 S, ,. 16n nhat khi

khoang cach tir C dén duong thang d 16n nhat, khi d6 C 1a tiép diém ctia duong thang d, / /d

va d, tiép xiic (P).

Goi phuong trinh dudng thing d,:y=ax+Db.

Do d, //d nén {a"‘ Y @{a:Z
b, #b, b#3

Suyrad, :y=2x+b,b#3

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua d, va (P) :

X =2x+be<x*—2x-b=0
(*)co A'=(~1)" ~1.(=b)=b+1

d, tiép xtic v6i (P) c6 nghiém kép <> A'=0<> b=—1 (théa man).



Thay b =-1 vao (*) ta duoc

X -2x+1=0(x-1) =0 x=1=y=1"=1

Vay C(L;1) 1a diém can tim.

Cau 59: Cho parabol (P):y=x* va duong thang d:y=2(m-1)x-2m+4. Tim m dé d cit
(P) tai hai diém phan bi¢t c6 hoanh do x,x, sao cho biéu thitc 4=x>+x? dat gia
tri nho nhét.

Loi giai
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va d 1a
X =2(m-1)x-2m+4 < x> -2(m-1)x+2m-4=0.

Co A =[~(m-1)] ~1.(2m~4)=(m~1)" ~2m+4

:m2—4m+5:(m—2)2+1>0Vm

Do do6 phuong trinh da cho ludn ¢6 hai nghiém x,,x, phan bi¢t vi moi m.

Theo dinh ly Viét, taco: x, +x, = —2 =2m-2; xXx, =S om-4a
a a

Co A=xt+x2+2x%, —2x%, =(x +x,) —2xx,
Thay x, +x, =2m—2; x,x, =2m—4 vao 4 ta dugc:
A=(2m-2) -2(2m-4)=dm* ~12m+12=(2m-3)" +3>3  Vm
Vay MinA=3 khi 2m-3=0<m :%
Cau 60: Cho Parabol (P): y =—x*va duong thang d di qua I (0;-1) hé sd goc k.
a) Viét phuong trinh d theo k&

b) Chiing minh d ludn cat (P) tai hai diém A, B phan biét thudc hai phia Oy.

¢) Goi hoanh d9 4 va B 1an lugt 13 x, va x,. Chimg minh: |x, —x,|>2

Gid str x, < x,. Tim m dé |x,| >|x2|.
Loi giai
a) Goi phuong trinh d1a: y=ax+b (a#0).
Doddiqua I(0;—1) nén —1=a.0+b <b=-1
Vidcohésbgocknén a=k
Vay phuong trinh d 1a: y =kx—1
b) Xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia d va (P):
¥ =hkr-1o X +hkx—1=0 (*¥)
Co A=k’>-4.1.(-1)=k>+4>0 Vk nén (*) ludn c6 hai nghiém phan biét
Do d6 d ludn cét (P) tai hai di¢ 4, B phan biét



Theo dinh 1y Viét, ta c6 x, +x, =~ 2 = —k; x5, = =1
a a

Vi x,x, =—1<0= x,,x, trai dau
Vay A, B thudc hai phia Oy.

c) Xét |x1 —x2|2 = (x1 —X, )2 = (x1 +Xx, )2 —4x,x,

Thay x, +x, =—k; x,x, =—1 vao |x1 —x2|2 ta dugc

|, —x2|2 =(~k) —4.(-1)=k* +4> 4= |x, —x,|> 2= dpem
d) Cich I: (Xét dau cua x,, x,)

Do x, <X, VA x,, x, trai ddu nén x, <0, x, >0

Suy ra |x,|=—x;

x2| =x, nén |x1| >|x2| & —x>x, < x +x, <0
Ma x,+x, =—k néntadugc -k <0< k>0
Cach 2: (binh phuong):

Co |xl|>|x2|<:>|x1|2 >|x2|2 x> x <:>(xl—x2)(xl+x2)>0
& X, —X, Va X, +x, cing ddu
Ma x, <x, hay x, —x, <0 nén x, +x, <0 k<0 k>0

Vay k >0 1a gia trj can tim.

Cau 61: Cho Parabol (P):y=x* va d:y=mx-m+1. Tim m d¢ (P) va d cét nhau tai hai

diém phan biét c6 hoanh d6 x,, x, thoa min x|+ x| =4

Loi gidi
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém ctia d va (P) la:

¥ =mx-m+1 < x—mx+m—1=0 (*)
Co A=(-m) —4.1.(m~1)=m* —4m+4=(m-2)’
d cét (P) tai hai diém phén biét <> Phuong trinh (*) c6 hai nghiém phan biét
SA>0(m-2) >0 m#2

Theo dinh 1y Viét, ta co x, +x, =——=m; xx, =S=m-1
a a
Xét (|xl|+|x2|)2 :|xl|2 —i—|x2|2 +2|xl|.|x2| =x] +x; +2|x1x2|
=x; + X +2x,.%, —2X,X, +2|x,x2| :(xI +x2)2 -2x,x, +2|x,x2|
=m’ —2.(m—l)+2.|m—l| =m’ —2m+2+2.|m—1|
=(m=1) +2)m—1+1=(lm—1]+1)

2

Do d6 x| +]x,|=4 & (x| +]x|) =16 = (jm—-1+1) =16
o|m-1+1=4 < |m-1|=3< m=-1,m=5 (thoa man)

Vay m=—-1,m=5 1a gia tri cAn tim.

Chii y: Ta c6 thé giai theo cach chi ra hai nghiém ctia (*) 1a x=1Lx=m—1 dua vao A la binh

phuong hodc dua vao nhan xét a+b+c=0.



Cau 62: Cho (P):y=x" va d:y=2(m—1)x+3-2m. Tim m d¢ d cdt (P) tai hai diém phan
biét c6 hoanh d§ x,x, 1a d§ dai hai canh cia mot hinh chit nhat c6 do dai duong
chéo bang /10.
Loi giai
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cta d va (P) la:
x2:2(m—1)x+3—2m<:>x2—2(m—1)x+2m—3=0 (*)
Co A =[~(m-1)] ~1.(2m=3)=(m~1) ~2m+3=m’ ~4m+4=(m-2)’
d cét (P) tai hai diém phén biét <> phuong trinh (*) c6 hai nghiém phan biét

<:>A'>0<:>(m—2)2>0<:>m¢2

. A . b c
Theo dinh 1y Viét, ta cé: x, +x, =——=2m—-2; x,x, =—=2m -3
a a
Do x,, x, la d§ dai hai canh cua m¢t hinh chit nhat nén x, >0, x, >0

x+x,>0 2m-2>0 3
f— ~ <>m>—
2m-3>0 2

xx,>0

Do x, # x, va hinh chit nhat ¢6 d¢ dai dudng chéo béng J10 nén theo dinh ly Pytago ta co:
X, +x5 =10<::>(x1 +x2)2 -2x,x, =10
Thay x,+x, =2m—2, x,x, =2m—3 vao (x, +3€2)2 —-2x,x, =10 ta duoc

(2m—2)2 —2(2m—3):10c> 4m* —12m+10=10

< 4m(m—3)=0<m=0 (loai), m =3 (thoa mén)
Vay m =3 1a gia trj can tim.
Chu y

v A iAo 1A 3 s
1 Bai nay ta can luu y di¢u kién m > 5 trong qua trinh giai

[ Ta c6 thé giai theo cach chi ra hai nghiém cua (*) 1a x=1; x=2m—3 dya vao A’ la binh
phuong hodc dua vao nhan xét a+b+c =0.
Cau 63: Cho Parabol (P):y=x* va duong thang d:y=mx+m+1. Tim m dé d ciat (P) tai
hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,, x, thoa man 2x, —3x, =5
Loi gii
Xét phuong trinh hoanh d giao diém cta d va (P):
X' =mx+m+1 <:>x2—mx—m—1:0(*)
Co A=(-m) —4.1.(-m~1)=m* +4m+4=(m+2)
D cit (P) tai hai diém phan biét < phuong trinh (*) c6 hai nghiém phén biét
SA>0 (m+2) >0 m#-2

Cach 1 (Giai x,, x, dua vao dinh ly Viét)



Theo dinh ly Viét ta c6: x, +x, :—ézm, XX, =S m-1
a a
X, +Xx,=m 3x,+3x, =3m _
2x,—3x, =5 2x,—3x, =5 5 5
+ 2m—
Thay x, = 3m5 5,x2 = m5 > vao x,x, =—m—1 ta dugc
3m+5 2m-5

s =—m-1<6m*>+20m=0

& 2m(3m+10)=0 Sm=0,m :—%(th()a man)

Céch 2: (Giai x1, x2 dua vao A 1a binh phuong)
Do A= (m + 2)2 nén hai nghiém cua phuong trinh (*) 1a
m+(m+2)

x=—2 S x=-lLx=m+l1

Truong hop 1: Xét x1 =-1, x2 = m+1, thay vao 2x1 - 3x2 =5 ta
10
dugc—2 — 3(m+1) =5 m= > (thoa man)

Truwong hop 2: Xét x1 = m+1, x2 = -1, thay vao 2x1 - 3x2 =5 ta dugc
2(m +1) —3.(—1) =5< m =0 (théa man)

10 e
Vay m:O,m:—? la gia tri can tim.

Chii ¥: Ta c6 thé nhan xét a - b +c =0 dé dugc hai nghiém cta phuong trinh (¥) 1a x =-1, x
=m+1.
Céu 64: Chp parabol (P): y =x* va duong tron d: y =2(m+1) + 3. Tim m dé d cit (P) tai hai
diém phén biét c6 hoanh d9 x1, x2 théa man 2|x,|+|x,|=5.
Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ cua d va (P):
x2=2(m+)x + 3 < x2 -2 (m+1)x -3 =0 (*)
Co A'= [—(m + 1)]2 —1.(—3) = (m + 1)2 +3 >0 Vm nén phuong trinh (*) Iuén cé hai

nghiém phan biét x1, x2, do d6 d ludn cat (P) tai hai diém phan biét.

. . b
Theo dinh ly Viét, tacod x, +x, =——=2m+2, x,x, = c_ -3
a a

Do x,x, =—=3<0 nén xi, x2 trai dau.

Cdch I (Gidi hé 2|x,|+|x,[=5 va x, +x, =2m+2 )

Trueong hop 1: Xét xl<O,x2>0:>|x1|:—x1;)c2|:x2 nén 2|x1|+|x2|:5<:>—2x1+x2:5
—2x,+x,=5 2m—3 4m+9
Giai h¢ b =3x,=2m-3=x, = ” =X, = i
X +x,=2m+2 3 3

2m—-3 4m+9
Thay x, = n , Xy = m vao xix2 =-3 ta dugc




2m3_3-4m3+9:—3<:>8m2+6m:0:>m:0,m:—%

Truong hop 2: Xét x, >0, x, <0:>|x1| =X;

x2|:—x2 nén 2|x1|+|x2|:5<::>2x1 -X, =5
2x,—x, =5 2 4m—1

Giai hé b =3x, =2m+7T=x, = m+7:>x2:m_
X +x,=2m+2 3 3

2 4m—1
Thay x, = m3+ ! , Xy = m3 vao xixz2 =-3 ta dugc

2

2m+7 4m—1
3
Cdch 2: (Giai h¢ 2|x,|+|x,| =5 vaxixz =-3):

=—3<:>8m2+26m+20=0:>m=—2,m:—%

Truong hop 1: Xét x, <0,x, >0:>|xl|:—xl;

x2|=x2 nén 2|xl|+|x2|=5<::>—2x1 +x,=5
& -2x, +x, =5 x, =2x, +5, thay vao xix2 =-3 ta dugc
xl(le+5):—3<:>2x12+5xl+3=0<:>2x12+2x1+3x1+3:0

< 2x, (x1 +1)+3(x, +1) =0 (x, +1)(2x,+3)=0

x,=-l=x,=3

= 3 ( thoa man)
X, = —5 =x,=2

3

Thay vao x1 +x2 =2m +2 duwgc m =0,m = ——

Truong hop 2: Xét x, > 0,x, <0= |xl| =X,;

x2|:—x2 nén 2|xl|+|x2|=5<::>2x1 -x,=5
x, = 2x, — 35, thay vao xixz2 =-3 ta dugc
x (2x, —5)=—3<:)2x12 ~5x,+3=0<2x" —2x,-3x,+3=0
< 2x(x, -1)=-3(x, 1) =0 (x, -1)(2x,-3) =0
x=1=2x,=-3

= 3 ( thoa man)
X = 5 =X, =-2

Thay vao x, +x, =2m+2 dugc m=-2,m =—%

Vay m e {0;2;—%;—%} 1a cac gid tri cn tim.

Ciu 65: Cho parabol (P): y =x* va duong thang d: y = -4x +m? - 4. Tim m dé d cat (P) tai
hai diém phan biét c6 hoanh d9 xi, x» théa man x, = x +4x7.
Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao di€m cua d va (P):
X=—Adx+m’ -4 X +4x—-m’ +4=0 (%)
Co A'=2" —1(-m’ +4)=m’
d cit (P) tai hai diém phan biét < Phuong trinh (*) c¢6 hai nghiém phan biét
SA>0m’ >0 m=0.



Theo dinh ly Viét, taco x, +x, = —2 =—4,xx, = < -m* +4
a a
Cadch 1: (Giai dga vao dinh li Viét)
Thay x, = x; +4x] vao x, + x, =—4 ta dugc
x5 +(x +4x) ) =4 o x (x, +4)+x,+4=0
& (x +4)(x12 +1)=O<::>)c1 =4=x,=0
Thay x1 =-4, x2 =0 vao xix2 =-m? +4 =>-m? +4 =0=> m= + 2 (théa man)
Cach 2 (Giai x1, x2 dya vao A’ 13 binh phuong)
Do A’ =m’ nén hai nghiém ciia phuong trinh (*) 1a x= -2 + m.
Truong hop 1: Xét x, =—2—m,x, =—2+m, thay vao x, =x, +4x, ta dugc
2+m=(2+m) +4(2-m) = (m+2) —4(m+2) +m-2=0
& (m+2) (m+2-4)+(m=2)=0& (m-2)[ (m+2)" +1]=0
& m =2 (théa man).
Truong hop 2: Xét x, =—2+m,x, =—2—m, thay vao x, = x, +4x, ta dugc
2-m=(2+m) +4(2+m) <& (m-2) ~4(m-2) +m+2=0
& (m=2) (m=2+4)+(m+2) =0 & (m+2) (m-2)" +1]=0
<> m = -2 (thoa man).
Vay m =+2 1a gia tri can tim.
Céu 66: Cho parabol (P): y=x? va dudng thiang d: y = (2m-1)x -m? +m. Tim m dé d cit (P)
tai hai diém phan bi¢t c6 hoanh do xi, x> thoa man \/Z =,/2x, .
Loi giai
Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua d va (P):
x2=(2m—l)x—m2+m<:>x2—(2m—1)x+m2—m=0 (*)
Co A=[~(2m-1)] ~4.1(m* =m)=(2m~1)" —4m* +4m =1>0 Vm.

Do d6 (*) ludn c6 hai nghiém phan biét nén d ludn cit (P) tai hai diém phan biét.

2m—1=%1
C6 A =1 nén hai nghiém cua (*) la x:mTQx:m,x:m—l

. . m2=0
Deé ton tai /X, ,4/2X, tacanco x120,x220<:>{ < m21

m—120
Khi do \/;12«/2)62 & x, =2x,

Truong hop 1: Xét x1 =m, X2 =m -1 thay vao x1 =2x2 ta dugc
m=2(m-1) < m =2 (théa man)

Truong hop 2: Xét x1 = m-1, X2 =m thay vao x1 =2x ta dugc
m-1=2m < m=-1 (loai)

Vay m =2 1a gia tri can tim.

Chii ¥: Bai niy ta can luu y diéu kién m > 1 trong qua trinh giai.



CAu 67: Cho parabol (P): y=x> va dudng thing d:y=(m-3)x-m+4. Tim m d¢ d cit (P)
tai hai diém phan bi¢t c6 hoanh do x,, x, 1a d0 dai hai canh cua mot tam gidc
vuong can.

9 Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (P):
x>=(m-3)x-m+4 x> —-(Mm-3)x+m-4=0 (¥)
C6 A= [-(m-3)] ~4.1.(m ~4) = (m~3)* ~4m +16 = (m - 5)°
d cét (P) tai hai diém phan biét <> Phuong trinh (¥) c6 hai nghiém phan biét
S A0 & (@m-5)° >0 m=#S5.
C

Theo dinh 1y Viét,tacé6 x, +Xx, =——=m -3, XX, =—=m -4
a a

Do x,, x,1a d¢ dai hai canh ciia mot tam giac nén x,>0, x, >0
X, +x, >0 m-3>0

= =
XX, >0

Vi A = (m-5)" nén hai nghiém ctia phuong trinh (*) 1a
_ 3+ _ 5
X = m-3 _2(m 3) < x=1x=m-4. Do x, #X, nén x,,x, khong thé cuing 1a d¢ dai hai

canh goc vudng cua tam gidc vuong can. Gid su x, la do dai canh huyén, x, 1a do dai canh goc

vudng thi theo dinh Ii Pytago ta c6 x* = x>, + x%, < x,= 2 X,

Truong hop 1: Xét x,=1,x, = m -4, Thay vao x, =2 X, ta dugc

1=V2(m-4) < m = 1y (thda min)

2

Truong hop 2: Xétx,=m -4, x, =1, thay vao x, =\/§X2 ta duogc
m -4 =+/2.1< m=+2(m -4) (thda man)

1 N
Vaym=—+4 ,mzx/a(m—4) la gié tri can tim

V2

Chii y: Ta co6 thé nhan xét a+b+c =0 dé duoc hai nghiém cta phuong trinh (*) 1a
x=1x=m-4.

Céu 68: Cho paraboara (P):y=x> va duong thang d: y=2mx-m>+m+1. Tim m dé d cit
(P) tai hai diém phan biét A(x,:y,), B(x,iy,) théa man y, +y,+ 2x,+2x,=22
Loi giai:
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua dva (P):
X’=2mx-m’+m+1 ©x*-2mx+m’-m-1=0 (¥)
COA =(-m)’-1.(m°-m-1)=m+1
dcit (P) tai hai diém phan biét < Phuong trinh (*) c¢6 hai nghiém phan biét

SA>0em+1>0am>-—1

e vk . b c
Theo dinh 1y Viét, ta ¢6 x,+x,= -—=2m, XX, =—=m’-m-1
a a

ViA,B e (P): y=x’ nény,=x",y,=x,



Cau 69:

Cau 70:

Do d6 y,+y, +2x,+2x, =22 <> x°,+x°, +2x,+2x, =22
= (x] +X, )2 —2x,X, + 2();1 +X, ) =22

Thay x,+x, =2m, x,x, =m’-m-1 Ta dugc

(2m) -2(m’-m-1)+2.2m =22 < m’+3m-10=0

& (m-5)(m-2)=0 << m=-5 (loai), m=2 (thdéa man)

Vay m=2 la gia tri can tim

Cho parabol (P): y=x’va duong thang d: y= (2m+1)x-2m. Tim m dé d cat (P)
tai hai diém phan biét 4(x,,,); b(x,,,) Sao cho biéu thic T =y, +y, - xx, dat gia
tri nho nhat.

Loi giai

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém cua d va (P):

¥ =Q2m+D)x-2me< x> —Cm+Dx+2m=0 (*)

Co A=[-Cm+ D] —4.12m=2m+1)* —8m = (2m—1)*

d cit (P) tai hai diém phén biét <> Phuong trinh (*) c6 hai nghiém phan biét

o AS0 < (2m-1)° >0<:>m¢%

Ry . b C
Theo dinh li Vi-ettacod x,+x,=-—=2m+1, x,X,=—=2m
a a

ViABe(P):y=x’nény=x’,y,=x,
Do d6 T=x*,+x°, —x,X, = (xl+x2 )2 - 3X,X,
Thay x,+x, =2m+1, x,x, =2m vao T ta dugc

T=2m + 1)’ —3.2m = 4m’ —2m+1:(2m—%)2 +%z%

Vay MinT = % khi 2m - %:O < m :i (thda man)

Cho parabol (P):y=x> va duong thing d: y=2mx-m’ +1. Tim mdé d cit (P) tai
hai diém phan biét A(x,:y,), B(x,:y,)théa man y,-y,> 4
9 Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (P):
xX*=2mx -m’+ 1l < x*-2mx +m*-1=0 (%)
Co A= (—m)2 —1.(m* =1)=1>0 Vm ,do d6 Phuong trinh (*) ludn c6 hai nghiém X,,X, phan
biét nén d ludn cat (P) tai hai diém phan biét
Do A =1nénhainghiémcua (*)la x=m*zl< x=m-1,x=m+ 1
Truong hop I: Xétx,=m-1,x,=m+1 = yl:(m - 1)2 , y2:(m+1)2
nény,-y,>4 < (m+1)2 —(m-l)2 >4=>m>1

Vay m > 1 hoac m < -1 1a gia tri can tim .



Cau 71: Cho parabol (P):y=-x> va duong thang d:y=2x+m-1. Tim mdé d cit (P) tai
hai diém phan biét A(x,:y,), B(x,;y,)ma x,y, - x,y,- x,x,= -4
Loi giai
Xét phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua d va (P):
x’=2x4+m-1 & x> +2x+m—-1=0(*)
COA=I"-1.(m-1D)=2-m
d cit (P) tai hai diém phén biét <> Phuong trinh (*) c6 hai nghiém phan biét
SA>02-m>0m<2.

. .. , b C
Theo dinh li vi-et ta c6: x,+x,= ——=-2, x,Xx, =—=m-—1
a a
2

ViABe@P):y=-x"nény=-x",y,= X,

Do do:

XY~ X,¥,- XX, =-4 & X0 +X) X, X, = 4 < XX, +X,X, =4

S (X, — X)X +X5+X,X,) + XX, =4

< (X, —xz)[(xl +x2)2 —xlxz}txlx2 =4

Thay x, +x, =-2, x,Xx, =m—1, ta dugc:

(x, —xz)[(—Z)z— m+1}rm—1=4<:>(x1 —x,)5-m)+m-5=0

< (X, =X, =1)(5-m)=0< m =5 (loai), x, —x, =1

e A xl—x2=1 1 3 N

Giai hé =x =—-—, X, =——, thay vao x,x, =m—1 ta dugc
X +x,=-2 2 2

3

_:m—1<:>m:Z (théa man).
4 4

A Ty i x
Vay m:Z la gié tri can tim.



Cau 72: Cho Parabol (P):y=x* va duong thing d:y=mx+2.
a) Chimg minh d luén cat (P) tai hai diém phén biét A, B thudc hai phia Oy.
b) Goi M, N lan luot 14 hinh chiéu vuong goc cua A, B trén truc hoanh. Tinh d¢ dai MN theo
m vatim m dé S,,,,, = S,opy -
¢) Goi H, K lan luot 13 hinh chiéu vudng goc cua A, B trén truc tung. Tinh d§ dai doan HK theo
m.
d) Tinh d6 dai doan AB theo m va chimg minh 4B >~/m’ +8 Vm.
e) Tinh dién tich AOAB theo m vatim m & S,,,, =2m+1 (dvdt).
f) Chirng minh v&i moi m , AOAB khong thé vudng tai O.
Loi giai
a) Xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia d va (P):
¥ =mx+2&x —mx—-2=0 (*)
Co A= (—m)2 —4.1.(-2)=m’ +8>0 Vm nén (*) luén co hai nghiém phéan biét.
Do d6 d ludn cit (P) tai hai diém phan biét 4, B.

1 e . b c
Theo dinh ly Viét,taco x,+x, =——=m, x,x, =—=-2<0.
a a

Vi x,x, =-2<0=>x,, x, trdi ddunén 4, B thudc hai phia Oy .
Vay d ludn cat (P) tai hai diém A4, B thudc hai phia Oy .
b) Co

MN:|xA —xB| = MN? =|xA —xB|2 :(xA —xB)2 —4x ,x,

=m’+8= MN =m* +8
Vay MN =+/m*+38.

Do AOAM , AOBN lan luot vuong tai M, N nén
1 1 ' 1 IR
S ~AM.OM _§| : Suony =5 BN.ON = 5|x3| .

B 3
AOAM = X4

1 1
3

’ 3
DO d6 Sy = Saopy < |33 = :

3 3| |3 _
: x3|<:>|xA|—|xB|<:>|xA|—|x3|



Cau 73:

< x,=x, (loal), x, =—x, < x,+x, =0< m=0 (théa man).

Vay m=0 thi S, = Saop -
) €O HK =|y, =yl =i ~a5] =[x, + 1) (s —xu)| = (3= )
HK? =m?| (x,+x, )" =4x,x, | = m* (m? +8) .

Vay HK =|m|\m* +8.

d) C6

AB:\/(?CA—XB)ZJF(J/A—J/B)2 =\/(XA—XE)2+(mxA+2—mxB—2)2
= Jex =) (2 +1) = Jm < 8) (1) 2 [ +5).

e) Goi / la giao diém ctia d va Oy =1(0;2)= 0l =|y,|=2.

Goi H, K lan luot 1a hinh chiéu vuéng goc cia 4, B trén truc tung nén
AH =|x,|, BK =|x,|.

1
Srous = Saon T Suos = E(OJ.AH +OI.BK ) =|x | +|x,]

=’ =2.(<2)+ 22| = m® +8 =[x, | +|x,| = Vm® +8

Vay S, =Vm® +38.

Co S, =2m+1e>~/m* +8 =2m+1 (didu kién 2m+1>0c>m>—%)
oSm’+8=4m’ +4m+13m’ +4m-7=0<3m* —3m+Tm—-7=0
<:>3m(m—l)+7(m—1)©(m—l)(3m+7)=0

Sm= —% (loai), m =1 (thoéa man).

Vay m=1thi S,,,; =2m+1 (dvdt).

Chii ¥ Cau nay ta can luu y dén diéu kién m > —% trong qua trinh giai.
f) Tacd 04> =x’+y°, OB’ =x, +y;.

AB* = (x,=x,) + (v =2s) =X 35 =20, + Vi 4 Vi =200,

Xét OA> +OB> = AB® = 2x,%, +2y,, =2(x,x, +x7x; )

=2x,x, (x,x, +1)=2.(-2)(-2+1)=4#0

Do d6 OA* + OB* # AB* nén AOAB khong thé vudng tai O (dpcm).
Cho Parabol (P): y=x* va duong thang d:y=-2x+3.

a) Tim toa do giao diém A, B cta d va (P) voi x >0 vaved, (P).

b) Tim toa d6 diém C thudc cung AB cua (P) sao cho dién tich AABC 16n nhit.
¢) Tim toa d6 diém M € Oy dé S,,,, =4 (dvdt).

d) Cho diém E (3;0) . Tim toa d6 diém F e (P) sao cho do dai EF ngén nhét.
Loi gidi
a) Xét phuong trinh hoanh do giao diém ctia d va (P):



¥ =2x+3 X" +2x-3=0x"+2x+1-4=0
5 x=1=y=1

S (x+l) =dox+l=R2< s
x:—3:>y=(—3) =9

Vay A4(1;1), B(-3;9).

*diy=-2x+3
3
X 0 —
2 2
* v 3 0 (P):y=x
X -2 -1 0 1 2
y 4 1 0 1 4

®)

b) Co A(1; 1), B(-3; 9) c¢b dinh nén d6 dai doan AB khong ddi, do d6 Sasc 16n nhat khi khoang
cach tir C dén duong thang d 16n nhat, khi d6 C 14 tiép diém cta dudng thang di//d> va di tiép
xuc véi (P).
Goi phuong trinh ciadi: y=ax + b

a, =4,

Do di//d2nén ta co: { ‘ =d :y=-2x+b (b#3)

d, d
Xét phuong trinh hoanh do giao diém cua di va (P): x> =-2x+b < x>+ 2x —b =0 (¥)
di tiép xtic véi (P) < (*) co nghiém kép < A'=1+b=0 < b=— 1 (thoa min)
Khi d6 xc 1a nghiém kép ctia (*): xe=—1 = ye= (- 1) =1
Vay C(1; 1) 1a diém can tim
¢) Goi N 1a giao diém cua d va Oy = N(0; 3)
Do M e Oy = xm =0 = M(0; ym), ym # 3 (do M #N) = MN =| ym— yn| = ym - 3|
Ké AH L Oy tai H, BK L Oy tai K thi: AH=|xa| =[1| =1, BK =|xs| =|-3| =3
Vi A va B thudc hai phia ciia Oy nén:
Siias = Svay + Susy = %MN.AH + %MN.BK =2|y, -3 (dvdt)

Do d6 Same=4 = |ym—3|=2=ym—-3=+2= ym=5, yu = 1 (théa min)



Vay M(0; 1) hoac M(0; 5)
d) DoF e(P)= y, = x; = F(x,;x})

Co: EF =(x, =) + (v, =3:) =(3=5)' +(0-x7) =t 5] —6x, +9
=xp —2x2 +14322 —6x, +3=(x2 ~1) +3(x, 1) +525= EF 25

Vay MinEF =5 < x,. =1 hay F(1;])
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