TRUONG THPT TRUNG NGHIA PE CUONG ON TAP CUOI KY II
BQ MON : TOAN NAM HQC 2024-2025
MON: TOAN, KHOI 12
PHAN I. DANG THUC I. Cau tric nghiém nhiéu phwong an lra chon.
PE 01

Cau 1: Cho hams6 y=f <X) 1a mot nguyén ham ciia ham sé y = x* Phat biéu nao sau day ding?

4 4
A. f(x)zxz—i—C. B. f(x)=3x". C. f(x)=4x". D. f(x)z%.
Ciu 2: Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , phuong trinh ndo sau day 1a phuong trinh tong quét cua
mit phing
A 2x+y* +z+1=0. B. x*+y+z+2=0.
C.2x+y+z+3=0. D.2x+y+2z"+4=0.
Cau 3: Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz , phuong trinh nio sau day 1a phuong trinh chinh tic coa
duong thang?
A.x—Zzy—lzz—S. B.x—9:y—8:z—6.
3 z 4 7 -1 -2
C.x—6:y—3:z—5‘ D.X—lzy—ZZZ—B‘
3 4 z y 5 4
Ciu 4: Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz , phuong trinh nao sau day 1a phuong trinh mat cau
A (x*—8) +(y—12) +(z—24)" =9 B. (x—9)" +(y* —10) +(z-11)" =122,
C. (x—13) +(y—24) —(z—-36) =7 D. (x—1) +(y—2) +(2—3) =5

CAu 5: Cho hai bién ¢d A va B. Xéc suét cia bién ¢d A véi didu kién bién cd B da xdy ra dugc goi la
xac sudt ciia A v6i didu kién B, ky hiéu la P(A|B). Phét biéu nao sau day ding?

A.Néu P(A)>0 thi P(A|B):M B.Néu P(B)>0 thi P(A|B)= P(ANB)
P(4) P(B)
C.Néu P(ANB)>0 thi P(A|B):%. D.Néu P(ANB)>0 thi P<A|B>:—P<PA(?B) :
Céu 6: Cho hamsé y = f(x) lién tuc, khong am trén doan [a;b] nhu hinh 3.

YA '
L= .;
ok

- Hinh 3

Hinh phing (H ) gi6i han boi d6 thi ham s6 y = f (x) , truc hoanh va hai duong thing x=a; x=b

quay quanh truc Ox tao thanh mot khdi tron xoay c6 thé tich bang

A.V:W][f(x)]zdx. B.V:]|f(x)|dx. C.V:][f(x)]zdx. D.Vzw][f(x)]zdx.

Céu 7: Ho nguyén ham cta ham s6 y =¢" (2+ ¢ > J la
Cos” x

1



+C.

+C. B. 2¢" —tanx+C C. 2¢"+tanx+C. D. 2¢" +
coSx coS X

Ciu 8: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 4 (2;4;1), B(—2;2;-3). Phuong trinh mat cau duong kinh
AB la
A P+ (y=3) +(z+1)" =9,
B. x?+(y-3)" +(z-1)" =36.
C. x’ +(y+3)2 +(Z—1)2 =9.
D. x> +(y-3) +(z+1)" =36.
Cau 9: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (1;0;1) va N(3;2;—1). Puong thing MN c6 phuong
trinh tham s 1a

A. 2¢" —

x=1+2¢ x=1+¢ x=1+¢ x=1-t
A.<y=2t . B.<y=t . C.iy=t . D.<y=t
z=1+t¢ z=1+t z=1—t¢ z=1+t¢

T s

2
Cau 10: Cho If(x)dx:5.Tinh [:j[f(x)+2sinx]dx.
0 0
A. 7. B. 5+%. C. 5+ D. 3.

3
. +2 . 2
Cau 11: Biét Ix—dx:a+blnc, véi a,b,c € Z,c<9. Tinhtong S=a+b+c.
X

1
A. 5. B. 6. C.

7. D. 8.
Céu 12: Cho hai bién ¢6 4, B sao cho P(4)=0,5;P(B)=0,7;P(A4|B)=0,3. Tinh P(B|A).
A2, B.2. c.2. LS
7 7 7 50
DE 02

Cau 1: Cho ham s6 F(x) 1a mot nguyén ham cua ham sé f(x) trén K. Cac ménh dé sau, ménh d nao
sai.

A. [ f(x)dx =F(x)+C.

B.(j f(x)dx)' = f(x).

C. ([ fdx) = f(x). ([ fex)x) = F).
Chu 2: j f(x)dx=12. Tinh I = f f(3x)dx.

0 0
A. [ =6. B. [ =36. C.[=2. D. [ =4.
Cau 3: Mot vat chuyén dong vdi van toc v(¢) =1-2sin2¢ (m/s). Quang duong vat di chuyén trong

khoang thoi gian tir £ =0 (gidy) dén thoi diém ¢ = 377[ (gidy) dugc tinh theo cong thuc:

w

N
w
3

A s(1)= | (1-2sin20i. B. 5(r)= | (1-2sin2e)'dr.
C.s(t)= J.:‘:[(l—2sin2t)dt . D. s(¢) =v(377[j—v(0).




Céu 4: Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén doan [a; b]. Goi D 1a hinh phang gi6i han véi do thi ham
6 y=f (x) , truc hoanh va hai duong thfmg x=a,x=b (a < b) . Tinh thé tich khéi tron xoay dugc
tao thanh khi quay D quanh truc hoanh la

b b
A.V:ﬁj.[f(x):lzdx. B.V:2ﬁ_[[f(x):|2dx.
b b
C.V=7T2”:f(x):|2dx. D.V:ﬂzjf(x)dx.
Cau 5: Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , mot vecto phéap tuyén ctia mit phang (a) : 12 + ll + g =1
la
A. i =(36,-2). B. 7i=(2;-1;3). C. ii=(-3;-6;-2). D. ii=(-2-1;3).

x=2 y+1 z+3
-1

Ciau 6: Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz , cho duong thing d : . Diém nao sau

day thudc duong thing d ?
A M(2;-1;-3). B. N(-21;3). C. P(5-21). D. O(-1;0;5).
Cau 7: Trong khong gian Oxyz , mit cau (S) X+ 422 +4x-2y+22z-3=0 co tam I va ban kinh
R lan lugt 1
A. I(2-11), R=9. B.I(-2L-1), R=3. C.I(2-L1), R=3. D.I(-2L-1), R=9.

Cau 8: Cho hai bién c6 4 va B. X4c suat cia bién c6 B khi bién c6 4 xay ra dugc goi la

A. Xac suit cia A. B. X4c suét cua B.
C. Xac suét cia B véi diéu kién 4. D. Xac suét ctia bién cb 4 véi diéu kién B.
Ciu 9: Cho A4 va B 1a hai bién cb, trong d6 P(B)> 0. Khang dinh nao sau ddy ding?
A. P(A|B)=M B. P(B|A):P(A—mB).
P(B) P(B)
C. P(A|B)=M D. P(B|A):M.
P(4) P(B)

Cau 10: Gieo lan luot hai con xiic xdc can ddi va dong chat. Tinh xac suat dé tong sd chim xuat hién
trén hai con xtic xac bang 6. Biét rang con xuc xac thur nhat xuat hi¢n mat 4 cham.
2 1 1 5
A, —. B. —. C. —. D. —.
6 2 6 6

Céu 11: Cho F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) =¢" +2x thoa man F(O) = % Tim F(x).

A.F(x)zex+x2+§. B. F(x)=2ex+x2—%.
C.F(x)ze"+x2+%. D.F(x):e"+x2+%.
Chu 12: Cho hai bién ¢ 4,B thoa man P(4)=0,4;P(B)=0,3;P(4|B)=0,25. Khi do, P(B|4)
bang:
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.




PE 03

1

Céu 1: Nguyén ham caa ham sb f(x)z — la
T —
A | dw = In|pz -2+ C. B. | dw =5ln 5z - 2|+ C.
5x —2 5x — 2
C. | dz =lln|5x—2|+0. D. | dz =—11n|5a:—2|+0.
or—2 5 oxr —2 2
Ciu 2: Nguyén ham ctia ham sb f(a:) =z + % 1a
T
| |
A.If(x)dx:%—;+0. B.J.f(m)dm:%+;+0.
C.If(x)dx:%—%+0. D.If(x)dx:%+%+0.

Cau 3: Goi F(:z:) 1a nguyén ham ctia ham s f(x) =sinz + cosz va thod man F(%] =2.
Khi do, F(z) la
A.F(:z:)=cosx—sinx+3. B.F(:z:)=—cos:z:+sin:z:+3.

C.F(:z:)=—cos:1:+sinx—1. D.F(x)z—cosx+sinx+1.

3
A \ 1 T A A 13 , \ Ao f 1N A A
Cau 4: Him so F (:Jc) = Y + " 1a mQt nguyén ham cua ham s6 nao trong cac ham sé sau day?

4

A. f(a:):xQ +e". B. f(:z:) = 32" +e". C. f(x) =$—;+e"’. D. f(x) =f—2+e‘”.

Cau 5: Cho ham s f(x) c6 dao ham lién tuc trén doan [1;1113] va théa man f(l):eQ,

J. f'(a:)dx =9 —¢’. Tinh gia tri ctia f(ln 3).
1

A. f(In3)=-9. B. f(In3)=09. C. f(In3)=2¢"-9. D. f(In3)=9-2¢"

Ciu 6: Cho hinh phang trong hinh bén duéi (phan t6 ddm) quay quanh truc hoanh.
Y

0 | (IL ;) -;
Theé tich khoi tron xoay tao thanh dugc tinh theo cong thirc nao trong cac cong thirc sau day?

AV = ﬁjj [92 (x) —-f° (x)] dz. B.V = ﬁ_f[ [fQ (x) ~-q (:1:)} dz.

b b
C.V:ﬂj[f(x)—g(x)de. D.V:ﬂ”f(x)—g(x)‘dx.
Cau 7: Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P ) cx—2y+32—5=0. Mot vecto phap tuyén cua
mit phang (P ) la?

—

Aon,=(4-2-3).  B.on =(-12-3). C.on =(L-2-3). D.n =(123).

4



Cau 8: Trong khonggian v6i hé toa 40 Ozyz, cho hai diém A(2; 0;—1), B(l;—1;3) va mit phang

(P) : 32+ 2y — z+ 5 = 0. Mit phang (a) di qua A, B vavuong goc voi (P) c6 phuong trinh

A (a): Tz +1ly+2-3=0. B.(a): 7Tz -1ly+z-1=0.
C.(a): =Tz +1ly+2+15=0. D. (a): 7Tz -1ly-z+1=0.
Céu 9: Trong khong gian toa d6 Ozyz , cho dudng thing d : 7 _12 =9 ; 1_z 71L 3. Vecto nao dudi day
la mot vecto chi phuong cua d ?
A. i, = (21;-3). B. i, = (—2;—1;3). C. i, = (—1;2;1). D. i, = (—1;2;—1).

Céu 10: Trong khong gian voi hé toa d0 Ozyz, cho mit cau (S) : (a: + 1)2 + (y - 2)2 + (z - 1)2 =9.
Toa do tam I va ban kinh R cita (S) Ia
A. I(—1;2;1) vi R=3. B. [(1; —2;—1) va R =3.
C. I(—1;2;1) va R =0. D. 1(1; —2;—1) va R =9.
Cau 11: Cho hai bién c6 A va B c¢6 xéac suat P(A)=0,4; P(B) =0,7; P(Aﬁ B) =0,3. Xac
suat P(A | B) bang
AL B. 2. c.3. D. ..
7 7 ) 4 o 10
Céu 12: Trong hop ¢6 3 vién bi mau trang va 7 vién bi mau do. Lay 1an lugt moi 1an mot vién theo cach
lay khong tra lai. Xac suat dé vién bi lay lan thir hai 1a mau d6 néu biét rang vién bi lay lan thir nhat
cling 1a mau dé la
2

A2 B. 2. c.l. . 1.
3 7 5 7

PHAN II. DANG THU'C 2 (PUNG/SAI)
PE 01

Cau 1: Trong khong gian toa dd Oxyz, cho hai mit phang (P1) 12X+ y+2z—-1=0 va
(P,):x—2y—2z—7=0
a) Vecto co toa do (2 ;2 ;1) 12 mot vecto phap tuyén ctia mit phang <P1) .

b) Vecto c6 toa do (1;— 2;— 2) 12 mot vecto phap tuyén cia mét phang (PZ) .
¢) cdsin cla goc gitra hai vecto n, = (2;1;2) va n, = (1;—2;—2) bang —%.
d) Géc giira hai mat phang (P,) va (P,) bang 116°.

Cau 2: Nam 2001, Cong déng Chau Au g() lam mot dot kiém tra rat rong rai qéc con bo dé phat hién
nhitng con bi bénh bo dién. Nguoi ta tién hanh mot loai xét nghi¢m va cho két qua nhu sau: Khi con
bo bi bénh bo dién thi xac suat dé ra phan ung duong tinh trong xét nghiém 1a 70% ; con khi con bo
khong bi bénh thi xac suit dé xay ra phan Gmg dwong tinh trong xét nghiém d6 1a 10% . Biét rang ti
1€ bo bi mac bénh b(‘)’dién o Ha Lan 1a 1,3 con trén 100000 con. Goi X 1a bieén ¢c6 mdt con bo bi bénh
bo dién, Y 1a bién c6 mdt con bo phan ung duong tinh vdi xét nghiém.

a) P(X)=13.10"°.

b) P(Y 1X)=0,07.
¢) P(Y IY):0,1.



d) P(YNX)=91.10"".

Ciu 3: Mot xe 6 to dang chay véi van téc 65 km / h thi ngudi lai xe bt ngd phat hién chudng ngai vat
trén duong cach d6 50 m. Nguoi 1ai xe phan ing moét gidy, sau d6 dap phanh khan cap. Ké tur thoi
diém nay, 6 to chuyén dong chim dan déu véi toc do v(t)=—10t+20(m/s), trong d6 ¢ 1a thoi
gian tinh bang giy ké tir lic dap phanh. Goi S(t) 1a quang duong xe 6 t6 di duoc trong t (gidy) ké
tur luc dap phanh.

a) Quang duong S(t) ma xe 0 t0 di dugc trong thoi gian t (gidy) la mot nguyén ham ctiia ham sb

v(t).
b) s(t)=—5t>+20¢t.
¢) Thoi gian ké tir lic dap phanh dén khi xe 6 to dimg han 1a 20 giay.
d) Xe 6 t6 d6 khong va vao chudng ngai vat ¢ trén duong.
Ciu 4: Trong khong gian toa 40 Oxyz, cho mit phang (P) :Xx+2y—2x+3=0 va dudng thing
g.x-1_y+l_z
2 -1 1
a) Mot phap vec-to cia mit phang (P)la n=(2;4;-4)
b) Puodng thing d vudng goc v6i dudng thing d': % = yTH = i4
¢) Goc gitra d va (P) gan bang 15°47'35,41"
d) Phuong trinh mat phing (Q) chtra dudng thang d va vudng goc véi (P) la x+y+z+1=0

DPE 02

Céu 1. Cho hinh phang (J[’) gi6i han boi cac dd thi hamsé y = 2° — 37 —4 va y = z — 4 quay (J(’)

quanh truc hoanh. Cac ménh dé sau day dung hay sai?

a)Dién tich hinh phang (e///) la § = j. |:($3 -3z — 4) - (:L’ — 4)} dz.
-2

(a* ~32-4) (2 -4)|dz.

2
b) Thé tich khéi tron xoay duge sinhrala V = j
-2

¢) Dién tich hinh phang (.7{’) la S =8.
d) Thé tich khéi tron xoay dugc sinhrala V = 647.
Cau 2. Cho f(z), g(«) la hai ham s6 lién tuc trén R va céc s6 thye a, b, c. Céc ménh dé sau day

ding hay sai?

) Jif(z)dx =jjf(y)dy.
b) j F(o)a(x)dz = j f(x)dxjg(x)dx.

0) ;jf(x)dx = if(x)dx+ J:f(x)dx véi b e (a;c).



@ Zf[f(x)+ g()]de = :[f(x)dx +ig(x)dx

Céu 3. Trong khong gian toa d0 Ozyz, cho mit ciu (S) 2t + 1yt +2° — 6z +4y —12 = 0. Cac ménh dé

sau day dang hay sai?
a) Mit cu (5) c6 tam 1(3;-2;0) va ban kinh R = 8.
b) Biém K(l; -2; 0) thudc mit cau (S)
¢) Puong kinh ctia mit cau bang 10.

d) Mat phang (P): 3z — 4y + 52— 17 + 2082 = 0 cht () theo mot duong tron c6 ban kinh r = 3

Ciu 4. Mot cong ty truyén thong dau thau 2 du an. Kha ning thang thau cua du 4n 113 0,5 va du 4n 2
1a 0,6. Kha nang thang thau ctia 2 du 4n 1a 0,4. Goi A4, B lan luot 1a bién co6 thang thau dy an 1 va dy an
2. Cac ménh d¢ sau day dung hay sai?

a) A va B la hai bién doc lap.

b) Xac suat cong ty thang thau ding 1 dg anla 0,3.

¢) Biét cong ty thing thau du 4n 1, x4c sudt cong ty thing thau duy an 2 13 0,4.

d) Biét cong ty khong thang thau dy an 1, x4c suit cong ty thang thau du 4n 0,8.

PE 03

Céu 1. Cho £ (x), g(¥) 1a hai ham s6 x4c dinh va lién tuc trén R.
a) j S (x)dx = j Sy
b) j (/) +g(x))dx j Sdx+ j g(x)dx.
) j f()dx = J f(t)ydx
d) j (/()g(x)dx j S(x)dx j g(x)dx.

Cau 2. Cho hinh phéng duoc gach chéo trong hinh bén dudi.
|

_\%/(/ E x

a) Hinh phang duoc gach chéo trong hinh trén duoc gidi han cac dd thi y = x> —2x-2, y=—x+2
x=-1x=2.

Y= —x? 42

2
b) Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh v& 1a S = I(—2x2 +2x+ 4)dx.



2
¢) Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh vé 1a S = I |2x2 —2x—4dx.
-1

d) Hinh phang duoc gach chéo trong hinh trén duoc giéi han cac dd thi y =x* —2x-2, y=—x" +2
, x=0,x=2.
x+4 y+3 z-3

Ciu 3. Trong khong gian Oxyz | cho duong thang d c6 phuong trinh 3 "

a) Puong thang d c6 mot vecto chi phuong 13 u = (4;1;3)
b) Puong thing d di qua diém M(-4;-3;3)
x=2-4t
¢) Puong thing 4 y =3-3t(t € R) song song v6i dudng thang d.
z=—1
d) Diéu kién can va du dé mit phang (P):mx+y+z+5m+1=0(m e R)song song v4i duong thang
dla m=-1

Cau 4. Mot chiée hop c6 80 vién bi, trong d6 c6 50 vién bi mau dé va 30 vién bi mau vang; cac vién bi
c6 kich thudc va khdi lwong nhu nhau. Sau khi kiém tra, ngudi ta thiy c6 60% sé vién bi mau do
c6 danh s6 va 50% sb vién bi mau vang c6 danh sd, nhitng vién bi con lai khéng danh sb.

a) Sb vién bi mau do co danh sé 1a 30.
b) S6 vién bi khong danh s 1a 35.

¢) LAy ra ngiu nhién mt vién bi trong hop. Xac sudt dé vién bi dugc 13y ra co danh sb 1a % )

d) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hop. Xéc sudt dé vién bi duoc 1iy ra khong danh sb 1a %

PHAN III . TRA LOI NGAN
PE 01

Cau1l: Mot cong c6 hinh dang nhu hinh v& véi vién ngoai va trong 13 hai dudng cong dang parabol
cung truc d6i xtmg (tham khao hinh v& dudi day).

10 m

Nha truong du dinh son mit ngoai cong (phan t6 ddm) véi chi phi nhan cong 1a 30.000
dong/m?. Tinh so tién nha trudng tra cho nhan cong (don vi: nghin dong)

Cau2: Ban Hainhan thiét ké logo hinh con mét (phan duoc t6 dam) cho mot co s y té: Logo 1a hinh
phang gi6i han boi hai parabol y = f (x) va y= g(x) nhu Hinh 2 (don vi trén méi truc toa
dd 1a dé-xi-mét). Ban Hai can tinh dién tich ctia logo dé bao gia cho co so y té d6 trudce khi
ki hop dong. Dién tich ctia logo 14 bao nhiéu dé-xi-mét vudéng (lam tron két qua dén hang
phan mudi).



'\—m

Hinh 2

Cau3: Trong khong gian Oxyz, dai kiém soat khong luu san bay co toa do 0(0;0;0), don vi trén
mai truc tinh theo kilomét. Mot may bay chuyén dong huéng vé dai kiém soat khong luu,
bay qua hai vi tri A(—500;—250;150),B(—200;—200;100). Khi may bay & gan dai kiém soat

nhét, toa do ciia vi tri may bay la (a;b;c) . Gi4 tri cta biéu thitc —3a—b—c 1a bao nhiéu?

(1am tron két qua dén hang don vi)

Cau4: Mot cong ty duoc phém gi6i1 thi€u mot dung cu dé kiém tra sém bénh sbt xuét huyét. Vé bao
cdo kiém dinh chat lugng cua san phém, ho cho biét nhu sau: S6 nguoi dugc thir la 8.000,
trong s6 d6 c6 1.200 ngudi da bi nhidm bénh sét xuat huyét va c6 6.800 nguoi khong bi
nhiém bénh sét xuat huyét. Nhung khi kiém tra lai bang dung cu ctia cong ty, trong 1.200
ngudi da bi nhiém bénh sbt xuat huyét, co 70% sé nguoi dé cho két qua dwong tinh, con lai
cho két qua 4m tinh. Trong 6.800 ngudi khong bi nhiém bénh sét xuat huyét, co 5% sb ngudi
d6 cho két qua duong tinh, con lai cho két qua am tinh. Xac sudt ma mot bénh nhan véi két
qua kiém tra duong tinh 1a bj nhidm bénh sbt xuat huyét bang bao nhiéu? (viét két qua duwdi
dang 50 thap phan va 1am tron dén hang phan tram)

Ciu 5: C6 hai doi thi ddu moén Ban sung Doi I c6 6 van dong vién, doi II c6 8 van dong vién. Xac
suét dat huy chuong vang ctia mdi van dong vién doi I va doi II twong tng 12 0,65 va 0,55. Chon
ngéu nhién mgt van dong vién trong hai doi. Gia st van dong vién dugc chon dat huy chuong
vang. Tinh xac suét dé van dong vién nay thudc doi L.

Céu 6: Trong khong gian Oxyz , cho céc dudng thing: (d,): x=3_y+l_z+l , (dz):% y _z-1

12 1 2 1
x—=1 y+1 z-1 x y-1 z-1
, (dy): T T ,(d4):T:—1:T C6 bao nhiéu duong thang trong khong
gian cét ca bén duong thing trén.
DE 02

Ciu 1. Mot 6 t6 dang chay vé6i van toc 10 (m/ s) thi nguoi 1ai xe dap phanh. Tir thoi diém do, 6 t6

chuyén dong cham dan déu véi van tde v(t) =-2t+10 (m / s), trong d6 ¢ la khoang thoi gian dugc

tinh bang gidy, ké tir luc bat dau dap phanh. Tinh quang dudng 6 to di chuyén duoc trong 8 gidy cudi
cung.

Ciu 2. Muc nudc trong hd chtra ctia nha méy dién thuy triéu thay ddi trong sudt mot ngay do nudc chay
ra (khi thuy triéu xuéng) va nudc chay vao (khi thuy tri¢u 1én) . Goi h(t)1a muc nudc trong ho tai thoi
diém t gid. Toéc do thay doi cia muc nudc trong hd chia duwoc cho boi ham s
h(t) = ﬁ(m? —- 120t + 480), trong d6 ¢ tinh bang gio (0 < ¢ <24), h'(¢) tinh bang mét/gio. Biét
réng tai thoi diém ¢ =0 (g10), muc nudc trong hd chuta 14 6 m. Tinh muc nudce trong hd tai thoi diém
t =5 (gio). (Lam tron két qua dén hang phan nghin).



Céu 3. Nha 6ng An can son mit trudc cia cong c¢6 dang nhu hinh bén, cic dudng cong c¢6 dang la
Parabol véi cac kich thuéc duogc cho nhu hinh. Biét gia thué nhan cong 1a 300.000 dong /m*. Héi 6ng

An phai tra cho bén thi cong bao nhiéu tién (triéu dong) dé son cong?

Céiu 4. Trén mot suon nui (co do nghiéng déu), nguoi ta trong mot cay thong va mudn giit né khong bi
nghiéng bang hai soi day neo nhu hinh bén. Gia thiét cay thong moc thang ding va trong mot hé toa do
phu hop, cac diém O (gbc ciy théng) va A, B (noi budc diy neo) co toa d6 twong tmg la
0(0;0;0), A(3;—4;2), B(—5;—2;1), don vi trén mdi truc toa do 1a mét. Biét rang hai ddy neo déu duoc
budc vao cdy thong tai diém (0;0;5) va duogc kéo cang tao thanh cac doan thang. Tinh tong cac goc tao

boi mdi day neo va mit phang suon nii (Iam tron két qua dén hang don vi ciia do).

Ciu 5. Ao so mi An Phudc trude khi xuat khau sang My phai qua 2 1an kiém tra, néu ca hai 1an déu dat
thi chiéc 40 d6 mai du tiéu chuan xuat khau. Biét ring binh quan 98% san pham lam ra qua duoc lan
kiém tra thir nhét, va 95% san pham qua duoc 1an kiém tra dau s& tiép tuc qua dwoc 1an kiém tra thir hai.
Tim xac suat dé 1 chiéc 40 so mi du tiéu chudn xuat khau?

Cau 6. Mot gia dinh c¢6 2 dira tré. Biét ring c6 it nhat 1 dira tré 1a con gai. Hoi x4c suét 2 dira tré déu 1a
con géi 12 bao nhiéu? Cho biét x4c suat dé mot dura tré 13 trai hodc gai la bang nhau.

DE 03
Cau 1. Mot 6 t6 dang chay voi van tdc 10m /s thi gdp chudng ngai vat, nguoi lai xe dap phanh. Tir
thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu vai vén tde v(t)=-2t+10(m/s), trong do ¢ 1a
khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir luc bit dau dap phanh. Tinh quing dudng 6 t6 di chuyén

dugc trong 8 gidy cubi cung.
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CAu 2. Chi Minh Hién mudn lam mot cai céng hinh Parabol nhu hinh v& bén duédi. Chiéu cao GH = 4m
, chiéu rong 4B = 4m, AC=BD=0,9m. Chi Minh Hién 1am hai canh cong khi dong lai 1a
hinh chit nhat CDEF t6 dam c6 gia 1a 1.200.000 dong/ m’ , con cac phan dé tring 1am xién hoa
c6 gid 1a 900.000 dong/ m*. Hoi tong sb tién dé 1am hai phan noi trén bao nhiéu (Lam tron dén

G

hang tram ngan) ?

Céau 3. Trong khong gian Oxyz , cho mit phing (P):3x+4y—12z+5=0 va diém A(2;4;-1). Trén

mit phing (P) ldy diém M. Diém B thoa man AB =3.4AM . Tinh khoang cach d tir diém B dén
mit phiang (P)

Cau 4. Mot cong ty san xuat dén LED trang tri cho cac 18 hoi. Mot trong nhing san phdm méi 1a mot
dén LED hinh cau véi cac ddy dén nam déu bén trong. Dé dam bao anh sang téa ra déu tir moi
huong, tdm cua den LED can duoc dat ding tai vi tri cia tam hinh cau. Gia str mot qua cau dén
LED c6 phuong trinh mit cau la: (x—1)* +(y—=3)" +(z+2)” =49 . Mot bong dén nhd nam tai
diém (4;7;-2). Tinh khoang cach tir bong dén nho dén tdm qua cau dén LED.

Cau 5. Ban An lam 2 bai tap ké tiép. Xéc suat An lam dung bai thir nhat 14 0,7. Néu An lam ding bai
thir nhat thi kha nang lam dung bai thtr hai 13 0,8 con néu An 1am sai bai thi nhét thi kha nang
1am dtng bai thir hai 14 0,2. Tinh x4c suat An lam dung ca hai bai biét An lam dung it nhat mot
bai.( két qua cudi cung lam tron dén hai chit s6 thap phan).

Cau 6. Dya trén dit liéu lich su, ba trung tdm chén thuong cta ba bénh vién lan luot xir 1y 50%, 30%,
va 20% sb ca. Xac sudt mot ca dan dén vu kién vé so suét y té tai mdi trong ba trung tim chin
thuong cta ba bénh vién trén twong tng 13 0,001, 0,005, va 0,008 . Néu mot vu kién vé so sut
y t& dugc ndp, xac suat no bat ngudn tir trung tim chén thuong ctia bénh vién thir nht 1a bao

nhiéu? ( két qua cudi ciing lam tron dén hai chir sé thap phén).
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PHAN IV. TU LUAN
MUC PO THONG HIEU

Cau 1. [TH] Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A(S;—4;2) va B(l; 2;4). Mit phang di qua 4 va
vudng goc voi duong thang AB c¢6 phuong trinh 1a

Céu 2. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;-1;3) va mit phang (P):3x—2y+z+1=0.
Phuong trinh mit phang di qua M va song song véi (P) 1a

Céu 3. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-2;0;0), B(0;3;0) va C(0;0;4). Mat phing
(ABC) c6 phuong trinh la

Ciu 4. [TH] Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 4(-1;2;0) va B(3;0;2). Mit phing trung truc cla
doan thang AB c6 phuong trinh 13

Cau 5. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1),B(—1;1;3) va mit phang
(P) :x—3y+2z-5=0. Lap phuong trinh mit phang (Q) di qua hai diém A,B va vudng
gbc véi mat phang (P).

Cau 6. [TH] Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho hai mit phiang («):3x-2y+2z+7=0 va
(B):5x—4y+3z+1=0. Phuong trinh mit phang di qua O ddng thdi vudng goc véi ca (a)
va () c6 phuong trinh 1a

Cau 7. [TH] Trong khong gian vé6i hé toa dd Oxyz, cho ba diém A(O;—l;3) , B(l; 0;1), C(—l;l;Z).
Phuong trinh chinh tic cua duong thang di qua 4 va song song v6i dudng thang BC ?
x+3 y+l z-3
1

Cau 8. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing d: va mit phang

(P):x+2y—z+5=0. Tim toa d¢ giao diém M clia duong thing d va mit phang (P).
Céu 9. [TH] Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A(5;—4;2) va B(1;2;4). Viét PT tham sOcuar
duong thang di qua 2 diém A4,B.

MUC PQ VAN DUNG
Cau 1: Cong nghé hd tro trong tai VAR (Video Assistant Referee) thiét 1ap mot hé toa do Oxyz dé theo
ddi vi tri cia qua bong M. Cho biét M dang nam trén mat san cé phuong trinh z =0, dong thoi thude
mit chu c6 (S):(2-32) +(y—50) +(2-10) =109 (don vi d dai tinh theo mét). Goi J 1a hinh
chiéu vudng goc cua tdm I mat cau trén mat san. Khoang cach tir vi tri M cua qua bong dén diém J
bang bao nhiéu?

12



Céu 2: Nha ban Minh cin 1am mét cai cira ¢6 dang nhu hinh v&, nira dudi 13 hinh vuong, phan phia trén
(phan t6 den) 1a mot Parabol. Biét cac kich thudc a=2.5m,b=0.5m,c=2m. Biét sb tién dé lam

Im* cira 1a 1 triéu dong. S6 tién dé cira 13 bao nhiéu triéu dong (1am tron 1 sb thap phan sau diu
phay)?

. .

c

Céu 3: Ty 1é phé pham ctia mot cong ty 1a 10% . Trudc khi dwa ra thi trudng, cac san pham duogc kiém
tra bang may nham loai bé phé pham. Xac suit dé may nhan biét dung chinh pham 1a 95%, nhan biét
dung phé pham 12 90%. Tinh ti 1¢ phé pham ctia cong ty trén thi trudng.

DE 02

Cau 1{GQVD]: Mot binh dung 50 vién bi kich thudc, chét liéu nhu nhau, trong do6 ¢6 30 vién bi xanh
va 20 vién bi tring. Liy ngiu nhién ra mot vién bi, rdi lai 1dy ngau nhién ra mot vién bi nita. Tinh xac
suat dé ldy dugc mot vién bi xanh ¢ 1an thi nhéat va mot vién bi tring & 1an thir hai (1am tron két qua dén
hang phén trim).

Cau 2 [GQVD]: Trong mdt dot kiém tra strc khoé, co mot loai bénh X ma ti 18 nguoi méc bénh la
0,2% va mot loai xét nghiém Y ma ai mac bénh X khi xét nghiém Y ciing c¢6 phan tmg duong tinh.
Tuy nhién, c6 6% nhiing ngudi khéng bi bénh X lai c¢6 phan tmg duong tinh véi xét nghiém Y. Chon
ngau nhién 1 ngudi trong dot kiém tra strc khoé¢ d6. Gia str nguoi d6 c6 phan tmg dwong tinh voi xét
nghiém Y. Xéc suit ngudi d6 bi mic bénh X 1a bao nhiéu (1am tron két qua dén hang phan trim)?

Cau 3[GQVD]: Trong khong gian véi h¢ toa d0 Oxyz, cho diém A (1; -2; 3) va hai mat phing
(P): x+y+z+1=0, (Q) x-y+z-2=0. Goi (d) Puong thang di qua A, song song vai (P) va

(Q) . Puodng thang d di qua diém B(a; -2; —2021)_ Gi4 tri cia 4 bang bao nhiéu

-1 y-2 z+1

Cau 4 [ GQVP]: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d, : al R

x=t
va d,:{y=0 .Mitphang (P) qua d, tao voi d, mot goc 45° va nhan vécto ﬁ(l;b;c) lam mot vécto

z=-t

phap tuyén. Xéac dinh tich bc .
— HET —
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PAP AN PE CUONG K12
PE CUONG ON TAP KIEM TRA CUOI HKII NAM HOQC 2024 - 2025
MON TOAN

PDANG THUC I. Ciu tric nghi¢m nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 15 tir cdu 1 dén cau 12.
MBOi cau hoi thi sinh chi chon mét phuong an.

PE 01

Cau 1:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 6:

Cho hamsé y= f (X) 12 mot nguyén ham cua ham s6 y = x* .Phat biéu nao sau dy dang?

x* x*

A. f(x)zz%—C. B. f(x)=3x". C. f(x)=4x". D. f(x):z.

Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz , phuong trinh nao sau ddy 1a phuong trinh tong quat

clia mit phang

A.2x+y' +z+1=0. B. X’ +y+z+2=0.
C.2x+y+z+3=0. D.2x+y+2z"+4=0.
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , phuong trinh nio sau day la phuong trinh chinh tic cta
duong thang?
A.x—2:y—1:z—5. B.
3 z 4
x-9 y-8 z-6
7 -1 -2
C.x—6:y—3:z—5. D.
3 4 z
x—1 y-2 z-3
y 5 4
Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , phuong trinh nio sau ddy 1a phuong trinh mit cau
A (8] +(y-12) +(z—24 =9*.  B.(x—9) +(y ~10) +(z—11) =12%.
C. (x—13) +(y—24) —(z—36) =7 D. (x—1) +(y—2) +(z—3) =5~

Cho hai bién c60 A va B. Xac suat ciia bién co A vdi di€u kién bién co B da xay ra dugc goi

1a xac suat cuia A véi didu kién B, ky hiéu 1a P(A|B> . Phat biéu nao sau day dung?

A.Néu P(A)>0 thi P<A|B):%.
B.Néu P(B)>0 thi P<A|B>:%

: ‘ P(4)
C.Néu P(ANB)>0 thi P(A|B):m.

: ‘ P(B)
D.Néu P(ANB)>0 thi P(A|B):m.

Chohamsd y= f (X) lién tuc, khong am trén doan [a ;b] nhu hinh 3.



~Hinh 3

Hinh phing (H ) gidi han boi d6 thi ham s6 y= f (x) , truc hoanh va hai duong thang x =a

; Xx=h quay quanh truc Ox tao thanh mdt khdi tron xoay c6 thé tich bang

a

Av=r[[f(x)]dx. B V:j|f(x)|dx. C.V

b

Il
—
pal
>
Q-‘I\J

>
w)

V= W][f(x)]z dx.

Céu 7: Ho nguyén ham cta ham s6 y =e" (2+ ¢ 5 j la
cos” x

+C. B. 2¢* —tanx+C C.2¢"+tanx+C. D. 2"+ +C.

COS X COS X

A. 2¢e" —

Céu 8: Trong khong gian Oxyz , cho hai diém 4(2;4;1), B(~2;2;-3). Phuong trinh mit cau duong kinh
AB la

A X +(y-3) +(z+1)" =9. B. X +(y-3)" +(z-1)" =36.
C.x*+(y+3)" +(z-1)" =9. D. x> +(y-3) +(z+1)" =36.

Cau 9: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (1;0;1) va N(3;2;—1). Puong thing MN c6 phuong
trinh tham s6 1a

x=1+2¢ x=1+t¢
A <y=2t . B.{y=t
z=1+t z=1+t
x=1+t¢ x=1-t¢
C.qy=t . D.{y=t
z=1-t z=1+t

2 2
Cau 10: Cho [ £ (x)dx=5. Tinh 7= [/ (x)+2sinx]dx.
0 0

A 7. B. 5+%. C.5+7. D. 3.



3
<X +2 I 7 A
Cau 11: Bict J.x—dx:a+blnc, v6i a,b,c € Z,c <9. Tinhtong S=a+b+c.
X
1

A. 5. B. 6. C. 7. D. 8.
Céu 12: Cho hai bién c6 4, B sao cho P(4)=0,5;P(B)=0,7;P(A4|B)=0,3. Tinh P(B|A).

21

A2 B2, ¢l 2L
7 7 7 50

DAP AN

Cau |1 6 8 10 | 11 | 12
Chon/A |C |B |D |[B |D [C |[A |[C |[A |[C D

)
w
N
)
|
O

DE 02
Céu 1.Cho ham sé F(x) 1a mot nguyén ham ciia ham sb f(x) trén K. Cac ménh d@é sau, ménh dé nao

sai.
A. [ fx)dx =F(x) +C. B.([ f(x)dx) = f(x).
C. ([ fx) = £ (0. D.([ fx)dx) = F'(x).

6 2
Ciu 2. [ f(x)dx =12. Tinh [ = [ f(3x)dx.
0 0

A. I =6. B. [ =36. C.1=2. D. [ =4.

Cau 3.Mot vat chuyén dong véi van tdc v(r) =1-2sin2s (m/s). Quing duong vat di chuyén trong

khoéang thoi gian tir £ =0 (gidy) dén thoi diém ¢ = 37” (gidy) dugc tinh theo cong thuc:

A. s(t)= [ (1-2sin2¢)dr . B. s(¢)= [ (1-2sin2¢)’ds.

Il
o'—.a‘g’

Il
RE

3z
C. s(t)= j04 (1—2sin 2¢)dt

. D. s(t)= v(?’%j -v(0).

Cau 4.Cho hamsb y = f (x) lién tuc trén doan [a; b] . Goi D 1a hinh phing gi6i han voi d6 thi ham sé
y = f(x), truc hoanh va hai duong thing x=a, x=>b (a<b). Tinh thé tich khdi tron xoay dugc tao
thanh khi quay D quanh truc hoanh la

b b
A.V:ﬂj[f(x)]zdx. B.V:Zﬂ_[[f(x)]zdx.
o :
C.V:ﬂzj[f(x)] dx . D.V:ﬂzj.f(x)dx.
Céu 5.Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , mt vecto phap tuyén clia mét phang («): iz + ll + g =1

la
A. i =(3;6-2). B. 7i=(2;-1;3). C.7i=(-3;-6;,-2). D.ii=(-2-13).



x=2 y+1 z+3
-1

Ciu 6.Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho dudng thing d : . Piém nao sau

day thudc duong thing d ?
A M (2;-1;-3). B. N(-21;3). C. P(5-21). D. O(-1;0;5).
Céu 7.Trong khong gian Oxyz, mit cau (S):x*+y° +2z> +4x—2y+2z-3=0 c6 thm / va ban kinh
R lan lugt 12
A. I(2;-1;1), R=9. B.I(-2L-1), R=3.C.I(2;-11), R=3. D. 1(-2;1;-1),
R=9.
Cau 8.Cho hai bien c0 4 va B. Xac suat cua bien cO0 B khi bién c6 A4 xay ra dugc goi la

A. Xac suit cua A. B. X4c suét cua B.
C. Xac sudt cia B véi diéu kién 4. D. Xac suét ctia bién c6 4 véi didu kién B.
Ciau 9.Cho 4 va B 1a hai bién cb, trong d6 P (B) > 0. Khing dinh nao sau day ding?
A. P(A|B):M B. p(B|A):m
P(B) P(B)
C. P(A|B)=M. D. P(B|A)=M.
P(4) P(B)

Cau 10.Gieo lan luot hai con xtic xac can doi va dong chat. Tinh xé&c suat dé tong s6 cham xuat hién
trén hai con xuc xac bang 6. Biét rang con xtic xac thr nhat xuat hi¢én mat 4 cham.

A2 B.L. c.l D.

6 2 6

|

Céu 11.Cho F(x) la mot nguyén ham ctia ham s6 f (x)=¢" +2x théa man F(0)= % Tim F(x).

A. F(x)zex+x2+%. B. F(x)=2ex+x2—%.
C. F(x)zex+x2+%. D. F(x):ex+x2+%.
Chu 12.Cho hai bién ¢6 4, B théaman P(4)=0,4;P(B)=0,3;P(4|B)=0,25.Khido, P(B|4) bang:
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.
DA
Cau | 1 2 3 4 |5 6 | 7 8 9 10| 11| 12
Chon| C | D A|]A|A|A | B/ C|A|C|D]|A
DE 03
Céu 1. Nguyén ham ctia ham s6 f (x) __ 1! la
5x — 2
dz dz
A | =Inf5z -2+ C. B. | = 51|50 - 2|+ C.
5T —2 oT —
C.I de =11n|5:n—2|+0. D.I dz =—lln|5:v—2|+0.
or—2 5 5T — 2 2
Céu 2. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) =’ +% la
X

A.J.f(x)dxzx—s—l+0. B.jf(z)dx=%3+l+o.

3 =z T



C.jf(x)dx=x—3—3+c. D.jf(x)dx:%3+3+c.

3 =z T

Cau 3. Goi F(a:) 1a nguyén ham ctia ham sé f(:v) = sinz + cosz va thoa man F[gj =2.

Khi d6, F(z) la
A.F(x):cosa:—sinx—i-?). B.F(:r):—cosx+sinx+3.

C.F(az):—cosa;Jrsina:—l. D.F(m):—cosx+sinx+1.

3
A \ £ x z 1A ~ A \ 5 \ A s , \ J4 A
Cau 4. Hamso F (:17) iy +¢" 1a mot nguyén ham cia ham s6 nao trong cadc ham so sau day?

A.f(m):x2+e”. B.f(m):3x2+e”. C.f(z):%4+ez. D. f(x):§+ez.
Cau 5. Cho ham s f (x) c6 dao ham lién tuc trén doan [1; In 3] va théa man f (1) =,
hff’(a:)dm =9 —¢’. Tinh gia tri cla f(ln 3).

1

A. f(In3)=-9. B. f(In3)=09. C. f(In3)=2¢" 9. D. f(In3)=9-2¢"

Ciu 6. Cho hinh phang trong hinh bén dudi (phan t6 dam) quay quanh tryc hoanh.
Y y=[(x)

ty = g(2)]
ol a box
Thé tich khoi tron xoay tao thanh duogc tinh theo cong thirc nao trong cac cong thirc sau day?

AV = ﬂj:[gQ (x) - f° (x)} dz. B.V = ﬂi[fQ (:16) - ¢ (a:)} dz.

C. V:ﬂjj[f(x)—g(x)de. D. V:ﬁ:b”f(x)—g(x)‘dx.

Ciu 7. Trong khong gian Ozyz , cho mit phang (P) : 2 —2y + 32 —5 = 0. Mot vecto phép tuyén

clia mit phang (P) la?
Aony=(L-2-3). B.n =(-12-3). C.n, =(5-2-3). D.n =(123).
Cau 8. Trong khong gian voi hé toa dd Ozyz, cho hai diém A(2; 0; —1), B (1; -1 3) va mat phrfmg

(P) : 3z + 2y — 2 + 5 = 0. Mit phang (a) di qua A, B vavudng gboc véi (P) c6 phuong trinh

A (@): =Tz +11ly+2-3=0. B. (a): Tz —1ly+2-1=0.
C.(a):~Tz+1ly+2+15=0. D. (a): 7z -1ly-z+1=0.
A N . N \ 2 r—2 y—-1 2z+3 \ ‘-
Cau 9. Trong khong gian toa d§ Ozyz , cho duong thang d : Ty T . Vecto nao dudi

day la mét vecto chi phuong cua d ?
A G =(25-3).  B.i,=(-2-13). C.i,=(-L%1).  D.i, =(-1;2-1).
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Caiu 10. Trong khong gian v6i hé toa dd Ozyz, cho mit cau (S) : (x + 1)2 + (y - 2)2 + (z - 1)2 =9.
Toa d6 tim I va ban kinh R cta () 1a

A. I(-1;21) va R =3. B. I(1;-2-1) va R=3.

C. I(-121) va R=9. D. I(1;-%-1) va R =9.
Cau 11. Cho hai bién ¢ A va B c6 xéc sudt P(4)=0,4; P(B)=0,T; P(AnB)=0,3. Xdc
suit P(A | B) bang

AL B. 2. c.2. D. .
7 7 , 4 I CR

Cau 12. Trong hop c6 3 vién bi mau trang va 7 vién bi mau dé. Lay lan luot moi 1an mdt vién

theo cach ldy khong tra lai. Xac suit dé vién bi lay 1an tht hai 13 mau do néu biét rﬁng vién bi
liy 1an tht nhat cling 13 mau d6 1a

A2 B. 2. c. L p. L.
3 7 5 7

DA

Cau 718119 101112
Chon|C |C |D |[A |B |B |B |[C |[C |[A B |A

[y
N
w
N
9}
=)

DANG THUC 2

CAiu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 4. Trong mdi ¥ a), b), ¢), d) & mdi cau, thi
sinh chon dung hoac sai.

BE 01

Caul: Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho hai mit phing <P1) 12X+ y+2z—-1=0 va
(P,):x—2y—2z—7=0

a) Vecto co toa do (2 ;2 ;1) 12 mot vecto phap tuyén ctia mit phang (P1> .

b) Vecto c6 toa do (1 ;—2;— 2) 1a mot vecto phap tuyén ciia mat phang (PZ) .
e S - . 4
¢) cOsin cua goc gitra hai vecto n, = (2;1;2) van,= (1;—2;—2) bang ary

d) Géc giita hai mat phang (P,) va (P,) bang 116°.

Cau2: Nam 2001, Cong déng Chau Au c6 1am mdot dot kiém tra rat rong rai cac con bo dé phat hién
nhimg con bi bénh bo dién. Nguoi ta tién hanh mot loai xét nghiém va cho két qua nhu sau:
Khi con bod bi bénh bo dién thi xac suit dé ra phan ung duong tinh trong xét nghiém 1a 70%
; con khi con bo khong bi bénh thi x4c sut dé xay ra phan tng duong tinh trong xét nghiém
d6 14 10% . Biét rang ti 1 bo bi mac bénh bo dién & Ha Lan 1a 1,3 con trén 100000 con. Goi
X 14 bién ¢b mot con bo bi bénh bo dién, Y 14 bién c¢6 mot con bo phan tng duong tinh véi
xét nghiém.



d) P(YNX)=91.10".

Cau3: Mot xe 6 t6 dang chay véi van téc 65 km / h thi nguoi 1ai xe bat ngd phét hién chudng ngai
vat trén duong cach d6 50 m. Ngudi 1ai xe phan ing mot gidy, sau d6 dap phanh khan cap.
Ké tir thoi diém nay, 6 6 chuyén dong cham dan déu véi toc do v(t)=—10t+20(m/s),
trong d6 t 1a thoi gian tinh bang gidy ké tir lac dap phanh. Goi S(t) la quang duong xe 6 t
di duoc trong t (gidy) ké tir luc dap phanh.
a) Quang duong S(t) ma xe 0 t0 di dugc trong thoi gian ¢ (gidy) la mot nguyén ham ctia ham
5O v(t).
b) s(t)=-5t"+20t.
¢) Thoi gian ké tir lac dap phanh dén khi xe 6 t6 ding han 1a 20 giay.
d) Xe 0 t6 do khong va vao chudng ngai vat ¢ trén duong.
Ciu 4: Trong khong gian toa dd Oxyz, cho mit phang (P) :x+2y—2x+3=0 va dudng thing
g.x-l_y+l_z
2 -1 1
a) Mot phap vec-to clia mat phang (P)1a n=(2;4;-4)
b) Puodng thing d vudng goc voi duong thang d': g = yTH = i4
c) Géc gitta d va (P)gan bang 15°47'35,41"
d) Phuong trinh mit phang (Q) chira duong thiang d va vudng goc voi (P) la x+y+z+1=0
DA
Caul:| Cau2:| Ciu3:| Cau4:
a)S a)b a)b a)b
b) b b) S b)b b)b
c)b c)b c)S c)b
d)S d)S db d)S
GIAI CHITIET
Caul: a) % = (2;1;2) nén ménh dé sai

b) ﬁ = (1;—2;—2) nén ménh dé dung



Cau 2:

c) cos

(;1';2): 2.1+1(—3.2;+2(—2) _ _g ménh d ding

d) Goc hai mit phang khong thé ti nén ménh dé sai
Pap an:a)S,b) D, c) D, d) S.

Ti 1¢ bo bi méc bénh bo dién & Ha Lan 1a 1,3 con trén 100 000 con nghia la P(X)=13.10"°

e Khi con bo bi bénh bo dién, thi xac sudt dé ra phan tmg duong tinh trong xét nghiém 1a
70%, nghia 1a: P(Y | X)=0,7.

e Khi con bo khong bi bénh, thi xac xuat dé xa ra phan tmg dwong tinh trong xét nghiém
d6 1a 10%, nghia 1 P(Y | X) —0,1. Khi dé, ta co:

P(¥NnX)=P(Y|X).P(X)=0,7.13.10° =91.10""

Papan:a)b,b)S,c) D, d) S.

Do s'(t)=v(t) nén quing duong s(t) ma xe 6 to di dugc trong thoi gian t (gidy) 1a mot
nguyén ham cia ham s v(t). Ta cé: f(—lOt +20)dt =—5t* +20t +C v6i C 1a hang sb.
Khi d6, ta goi ham s s(t)=—5t> 420t +C .

« Do 5(0)=0 nén C=0. Suyra s(t)=—5t*+20¢t .

« Xe 6 to dimg han khi v(t)=0 hay —10t +20=0<t =2. Vay thoi gian ké tir luc dap
phanh dén khi xe 6 t6 dung han 1a 2 giay.

« Ta co xe 0 to dang chay véi toc 4o 65km /h~18m/s.

Do d6, quing duong xe 6 t6 con di chuyén duogc ké tir luc dap phanh dén khi xe dimg han la:
$(2)=—5-22420-2=20(m).

Viy quing dudng xe 6 t0 di di chuyén ké tir luc nguoi l4i xe phat hién chudng ngai vat trén
duong dén khi xe 6 t6 dimg han 1a: 18420~ 38(m).

Do 38 <50 nén xe 6 t6 da dirng han trudc khi va cham voi chudng ngai vat trén dudng.

bapan:a)P,b)D,c)S,d) D.

Céu 4: Ta co6 mot VTPT ctia mit phang (P) lan= (l; 2; —2).

PE 02

Mot VTCP ctia duong théng dlau= (2; —l;l).
- i-a| |2-2-2] 2
T d;(P))= - -
a co sm( ( )) |ﬁ||ﬁ| W3 N
b) Ta cé ﬁQ = [ﬁ,ﬁ] = (0; —5;—5). Do mit phang (Q) di qua diém M(l;—l;O) thudc dudong
thing d nén mit phang (Q) c6 phuong trinh O—5(y+l)—5(z—0)=0<:>y+z+l=0.

= (d;(P))~15°47'35,41".

bapan:a)b,b)D,c)D,d) S



Céu 1. Cho hinh phéng (.#') gi6i han béi céc db thi ham s6 y = 2° 3z —4 va y = 2 — 4 quay

(J(’ ) quanh truc hoanh. Cac ménh dé sau day dang hay sai?

a) Dién tich hinh phing () 1a § = j [(aﬁ ~3z-4) (2~ 4)} dz.
-2

X . 2 2
b) Thé tich khoi tron xoay dugc sinhrala V = j (m“ -3z - 4) - (:c — 4)2 dzx.
-2

¢) Dién tich hinh phang (f/’) la §=8.
d) Thé tich khéi tron xoay dugc sinhrala V = 647.
Cau 2. Cho f(z), g(«) 1a hai ham s6 lién tyc trén R va céc sb thyc a, b, c. Cac ménh dé sau

day dang hay sai?
b b
@) J£()dr = [£(v)dv.

b

b) jf(:c)g(x)dx = jf(a:)d:cjg(sc)da:

a

c) If(a:)d:z: = if(:c)da:+;|if(:c)da: VOl b € (a;c).

b b b
d) J[f(:z:) + g(:z:)}d:z: = Jf(:z:)dx + J.g(x)da:.
Céu 3. Trong khong gian toa o Ozyz, cho mit cau (S) 2’ +y’ +2° — 62 +4y—12 = 0. Cac ménh

dé sau day dung hay sai?
a) Mit ciu () c6 tam I(3;-2;0) va ban kinh R = 8.
b) Diém K(l; —2;0) thudc mit cau (S)
¢) Puong kinh ctia mit cau bang 10.
d) Mat phéng (P) :3r—4y+52-17+ 20\/— =0 cit (S) theo mot duong tron cd ban kinh
r=3.
Ciu 4. Mot cong ty truyén thong dau thau 2 dy an. Kha nang thang thau cia dy an 113 0,5 va
dur 4n 2 13 0,6. Kha ning thing thau cua 2 du 4n 13 0,4. Goi 4, B 1an luot 13 bién cb thing thau
du an 1 va dy an 2. Cac ménh dé sau day dung hay sai?
a) 4 va B 1a hai bién doc lap.
b) Xac suit cong ty thang thau dung 1 du an 13 0,3.
¢) Biét cong ty thing thau dy an 1, x4c suét cong ty thing thau dy an 2 13 0,4.
d) Biét cong ty khong thing thau du 4n 1, x4c suat cong ty thang thau du 4n 0,8.
DA

Caus: | Caué6: | Cau7: | Cau8:

a)S a)b a)S a)b




b) S b) S b) S b) b
c)b c)b c)b c)S
d)b d)b d)b d) S

Céu 1. Cho hinh phang (//) gidi han boi cac do thi hamsd y = 2° — 37 —4 va y = z — 4 quay

(//’ ) quanh tryc hoanh. Cac ménh dé sau ddy ding hay sai?

e)Dién tich hinh phng (') 1a § = i [(:f 3z -4)-(z- 4)} dz.
-2

I3 r 2 2
f) Thé tich khoi tron xoay dugc sinhrala V = I (:v3 -3z - 4) - (x — 4)2 dz.
-2

g) Dién tich hinh phing (') 1a § = 8.
h) Thé tich khéi tron xoay dugc sinhrala V = 647.

Loi giai:

a) Sai, vi cong thire thiéu dau gia tri tuyét doi.
b) Sai, vi cong thuc thiéu .

T =-2
¢) Ding, vipthdgd: 2° -3z-4=2-4 <2’ -4d2=0=|2=0 .
T =2

2

- |

-2

(3;’3—3x—4>—(x—4)‘dx — 8

d) Piing, vi V = 7r_2|. (¢* ~30-4) ~(2—4)|dz = 64r
5

Cau 2. Cho f(a:), g(m) 12 hai ham s lién tuc trén R va céc sb thuc a, b, c¢. Cac ménh dé sau

day dung hay sai?

) Z[f(x)dx _ i.f(y)dy.

b) jjf(x)g(m)dx = !f(x)dxi[g(x)dx

¢) jjf(x)dx = !f(:c)dx + Ef(:c)dx voi b e (asc).

d) i[f(x)w(x)]dx _ jjf(x)dx+_:[g(x)dx.

a) Pung vi tich phan khong phy thudc vao bién sb.
b) Sai vi khong c6 tinh chat do.
¢) Dung vi 4p dung tinh chat chén cén dung.



d) Pung vi tich phan clia mot tong bang tong hai tich phan.

Céu 3. Trong khong gian toa dd Ozyz, cho mit cau (S) c2’ +y° +2° — 62 +4y —12 = 0. Cac ménh
dé sau day dung hay sai?

a) Mat cau (S) cO tam 1(3; —2;0) va ban kinh R = 8.

b) Piém K (1; —2;0) thudc mat cau (S )

¢) Puong kinh ctia mat cau bﬁng 10.

d) Mat phing (P): 3z — 4y + 52— 17 + 20v2 = 0 cdt () theo mot duong tron ¢6 bén kinh

r=3.

a) Sai, vi mit cau (S) c6 tim 7(3;-2;0) va ban kinh R = \/32 + (—2)2 +12=5.

b) Sai, vi thé diém I(1,-2;0) vao pt mit cau (S) khong thoa pt.

¢) Pung vi duong kinh cta mit cdu bang 2R = 10.

d) Ping 7 — \/R2 - 1(P)] =3.
Cau 4. Mot cong ty truyén thong dau thau 2 dy an. Kha nang thang thau cua dy 4n 113 0,5 va
dur 4n 2 13 0,6. Kha ning thing thau cua 2 du 4n 13 0,4. Goi 4, B 1an luot 13 bién cb thing thau
du 4n 1 va du 4n 2. Cac ménh dé sau ddy dung hay sai?

a) 4 va B 1a hai bién doc lap.
b) Xac suit cong ty thang thau dung 1 du an 13 0,3.

¢) Biét cong ty thing thau du an 1, x4c suat cong ty thing thiu du an 2 13 0,4.
d) Biét cong ty khong thing thau du an 1, x4c suat cong ty thang thau du 4n 0,8.
Lo gidi: P(A4)=0,5= P(4)=0,5P(B)=0,6=P(B)=0,4; P(AnB)=0,4
a) bing, vi4,B doclap < P(ANB)=P(A).P(B) ma 0,4=0,5.0,6 nén 4, B khong doc lap
b) bung, vi
Goi C la bién co thang thau ding 1 du an
P(C)=P(AnB)+P(4nB)=P(A4)-P(A"B)+P(B)-P(ANB)

= P(4)+P(B)-2P(4NB)=0,5+0,6-2.0,4=0,3

¢) Sai, vi
Goi D 1a bién c6 thang dy 2 biét thang dy 4an 1
p(D)=p(B| 4)=TECA) _04_
P(4) 05
d) Sai, vi

Goi E 1a bién cb “thing du 4n 2 biét khong thang du 4n 17
_. P(Bn4 - _
P(E)IP(B|A)= ( T )_P(B) P(AﬂB):(),6 074:

P(A)  P(4) 05

DE 03
Cau 1. Cho f(x) , g(x) 1a hai ham s x4c dinh va lién tuc trén R..

a) if (x)dx = Tf (»)dy



b) j S()+g(x))dx j Sdx+ j g(x)dx.
c) j S(x)dx = I f(t)ydx

d) j f()g(x))dx j f(x)dxj g(x)dx.

Cau 2. Cho hinh phing duqc gach cheo trong hinh bén dudi.

by
Y 7 x? — 22— 2

1/ N
D —

Y= —z2 +2

[

a) Hinh phing dugc gach chéo trong hinh trén dugc gii han cac dd thi y=x"—2x-2, y=—x"+2,
x=-1,x=2.

2
b) Dién tich hinh phing gach chéo trong hinh v& 1a S = J-(—sz +2x+ 4)dx.

2
¢) Dién tich hinh phing gach chéo trong hinh vé 1a S = I |2)c2 —-2x— 4|dx :

d) Hinh phing duoc gach chéo trong hinh trén dwoc gidi han cac dd thi y=x"—-2x-2, y=—x"+2,
x=0,x=2.

Cau 3. Trong khong gian 0xyz , cho dudng thang d c6 phuong trinh x+4 =Y ;_ 3 =z I 3

a) Puong thing d c6 mét vecto chi phuong 14 u = (4;:1;3)
b) Puong thing d di qua diém M(-4;-3;3)

x=2-4
¢) Puong thing J': y =3-3t(t € R) song song véi dudng thang d.
z=-1

d) Piéu kién can va du dé mit phiang (P) :mx+y+z+5m+1=0(m e R)song song v6i duong thang d 1a
m=-—1

Cau 4. Mot chiée hop ¢6 80 vién bi, trong d6 c6 50 vién bi mau dé va 30 vién bi mau vang; cac vién bi
c6 kich thudc va khdi lwong nhu nhau. Sau khi kiém tra, ngudi ta thiy c6 60% sé vién bi mau do
c6 danh sé va 50% sb vién bi mau vang c6 danh sd, nhitng vién bi con lai khong danh sb.

a) Sb vién bi mau d6 c6 danh s 1a 30.
b) S6 vién bi khong danh sé 1a 35.

A X [N A ‘A . A ) A AR o ea . A ’ r A 1x 3
c¢) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hop. Xac suat dé vién bi dugc lay ra c6 danh so 1a —.

4 X oA A A . A , A A “A . A A , A 1~ 7
d) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hdp. Xac suat d€ vién bi dugc lay ra khong danh s6 1la —

DA

Cau9: | Cau10: Cau 11: Cau 12:

a)b a)b a)S a)b




b)b b)b b)b b)b
c)S c)b c)b c)S
d)S d)S d)S d)b

Cau 1. Cho f(x), g(¥) Ia hai ham sd lién tyc trén R

a) Tf(x)dx - ff(y)dy
b) j S()+g(x))dx j f(x)dx+jg<x)dx
) j S (x)dx = j f(t)dx

@ [( j S()g(x))dx jf(x)dxj g(x)dr.

Loi giai

Y a) |b) |¢ |d)
Kétqua | P [P |[S S

Ap dung tinh chit cua tich phan.
Céu 2. Cho hinh phing dugc gach chéo trong hinh bén dudi.

by
r?—2p — 2

O]

_1\%/@/ ' x

b2

Y= —z2 +2

a) Hinh phing dwoc gach chéo trong hinh trén dugc giéi han cac dd thi y=x"-2x-2, y=—x"+2,

x=-1x=2.

2
b) Dién tich hinh phing gach chéo trong hinh vé 1a S = I (—2x2 +2x+ 4)dx .

2
¢) Dién tich hinh phang gach chéo trong hinh vé 1a S = J. |2)c2 —2x— 4|dx .

d) Hinh phing dugc gach chéo trong hinh trén duge giGi han cac dd thi y=x"-2x-2, y=—x"+2,

x=0,x=2.

Loi giai

Y a) |b) |0 |d
Kétqua |P [P |P |S

Dién tich hinh phing duoc gach chéo trong hinh trén duoc gii han cac dd thi y=x"—2x—-2, y=—x"+2,

x=-1,x=2.

Dién tich hinh phing gach chéo trong hinh v& la:




2

S= I[(—xz +2)—(x2 —2)6—2)]a’x=j.1(—2x2 +2x+4)dx.

-1

Cau 3. Trong khong gian Oxyz , cho duong thang d co phuong trinh x4 =Y ;_ 3 =z I 3
a) Puong thing d c6 mot vecto chi phuong 14 u = (4;1;3)
b) Buong thang d di qua dieém M(-4;-3;3)
x=2-4¢
¢) Puong thing ' y =3-3t(t € R) song song vdi dudng thang d.
z=—t
d) Piéu kién cin va du dé mit phing (P) imx+y+z+5m+1=0(m e R)song song voi duong thang d 1a
m=-—1

Loi giai

Y a) |b) |¢) |d)
Kétqua |S [P |P |[S
a) Puong thing d c6 mot vecto chi phuong 1a u = (4;3;1)
b) Puong thing d di qua diém M(-4;-3;3)

x =4t
c¢) buong théng d':3y=-3t(t € R) songsong voi duong théng d.

z=-1

Pudng thing d di qua M(-4;-3;3) va ¢ vecto chi phuong u = (4;3;1)

Pudng thing d’ di qua M’(2;3;0) va c6 vecto chi phuong u' = (—4;-3;—1)

Ta thdy: u = (4:3;1) va u'= (—4;—3;—1) cung phuong va diém M khong thudc duong thang d’

Vay d//d’

d) Diéu kién can va da dé mat phing (P):mx+y+z+5m+1=0(m e R) song song véi duong thang d 1a
m=-—1

Miit phing (P) c6 vecto phap tuyén 1a n = (m;1;1)

Puong thing d di qua M(-4;-3;3) va ¢6 vecto chi phuong v = (4;3;D)

bicu kién can va dua dé duong thang d song song voi mat phang (P) la

un=0 mA4+3.1+1.1=0 m=—1
< =
M ¢ (P) m(-4)+(=3)+B3)+5m+1#0 m#—1

Cau 4. Mot chiée hop c6 80 vién bi, trong d6 c6 50 vién bi mau dé va 30 vién bi mau vang; cac vién bi
c6 kich thudc va khéi luong nhu nhau. Sau khi kiém tra, ngudi ta thdy co6 60% sb vién bi mau d6 danh
sO va 50% sb vién bi mau vang c6 danh s, nhitng vién bi con lai khong danh sb.

a) Sb vién bi mau do c6 danh s 1a 30.

b) S6 vién bi khong danh s6 1a 35.

A X [N A [N . A ’ A A a . A r , A 1x 3
c¢) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hop. Xac suat dé vién bi dugc lay ra c6 danh so la —.

d) Ly ra ngau nhién mot vién bi trong hdp. Xéc sut dé vién bi dugc 1y ra khong danh sd lél .

Loi giai

Y, a) |b) |¢) |d)
Kétqua [P |P |S |P

a) Sb vién bi mau d6 c6 danh sb 13 60%.50 = 30.
b) SO vién bi mau d6 khong danh so6 1a 40%.50 = 20



S6 vién bi mau vang khong danh sé 13 50%.30 =15
S6 vién bi khong danh s6 1a 20+15=35 )
c)Goi 4 1la biép c()' “vién bi duoc lﬁy ra ¢6 danh so”
Goi B labién co “vién bi duoc lay ra c6 mau do”,
suyra B 1a bién ¢b “vién bi duoc 14y ra c6 mau vang”,
Lic nay ta di tinh P(A4) theo cong thirc: P(A) = P(B).P(A | B)+ P(B).P(A | B)

Ta co:

50 5 =30 3
P(B)=—== P(B)====
(B)=%0 5 () 80 8
P(A|B)=60%=i P(A|1§)=100%—50%=l
5 2
- - 5331 9
Vay P(A)=P(B).P(4|B)+P(B).P(A]|B)=>>+=.—=—

d) A labién co “vién bi dugc lay ra c6 danh s6”

A ce

suy ra A 12 bién ¢ “vién bi duge lay ra khong c6 danh s6”

Ta cé:P(Z)zl—P(A):l—%:%

PHAN 111 . TRA LOI NGAN
PE 01

Caul: Mot cong co hinh dang nhu hinh v& v6i vién ngoai va trong 14 hai duong cong dang parabol
cung truc ddi ximg (tham khao hinh v& duéi day).

10 m

Nha truong du dinh son mat ngoai cong (phan to6 dam) vé6i chi phi nhén céng la 30.000
dong/m?. Tinh s6 tién nha trudng trd cho nhan cong (don vi: nghin dong)

Cau2:  Ban Hai nhan thiét ké logo hinh con mét (phan dugc t6 ddm) cho mot co sé' y té: Logo 1a hinh
phing giéi han boi hai parabol y = f(x) va y = g(x) nhu Hinh 2 (don vi trén mdi tryc toa
dd 1a dé-xi-mét). Ban Hai can tinh dién tich cta logo dé bao gia cho co so y té d6 trudce khi
ki hop dong. Dién tich ctia logo 1 bao nhiéu dé-xi-mét vudng (1am tron két qua dén hang
phin muwoi).

Hinh 2



Cau 3:

Cau 4:

Cau 6:

DA

Cau 1:

Trong khong gian Oxyz , dai kiém soat khong luu san bay c6 toa do 0(0;0;0), don vi trén
mai truc tinh theo kilomét. Mot may bay chuyén dong huéng vé dai kiém soat khong luu,
bay qua hai vi tri A(—500;—250;150),B(—200;—200;100).Khi may bay ¢ gan dai kiém soét

nhét, toa do ciia vi tri may bay la (a;b;c) . Gi4 tri cta biéu thitc —3a—b—c 1a bao nhiéu?

(1am tron két qua dén hang don vi)
Mot cong ty duoc phém gi61 thi€u mot dung cu dé kiém tra sém bénh sbt xuét huyét. Vé bao
cdo kiém dinh chat lugng cua san phém, ho cho biét nhu sau: S6 nguoi dugc thir la 8.000,
trong s6 d6 c6 1.200 ngudi da bi nhidm bénh sét xuat huyét va c6 6.800 nguoi khong bi
nhiém bénh sét xuat huyét. Nhung khi kiém tra lai bang dung cu ctia cong ty, trong 1.200
ngudi da bi nhiém bénh sbt xuat huyét, co 70% sé nguoi dé cho két qua dwong tinh, con lai
cho két qua 4m tinh. Trong 6.800 ngudi khong bi nhiém bénh sét xuit huyét, co 5% sb ngudi
d6 cho két qua duong tinh, con lai cho két qua am tinh. Xac sudt ma mot bénh nhan véi két
qua kiém tra duong tinh 1a bi nhiém bénh sét xuat huyét bang bao nhiéu? (viét két qua duéi
dang s6 thap phén va 1am tron dén hang phin trim)

C6 hai doi thi dau mén Ban stng. Doi I ¢6 6 van dong vién, doi II co 8 van dong vién. Xac
suét dat huy chuong vang ctia mdi van dong vién doi I va doi II twong tng 12 0,65 va 0,55. Chon
ngéu nhién mgt van dong vién trong hai doi. Gia st van dong vién dugc chon dat huy chuong
vang. Tinh xac suét dé van dong vién nay thudc doi L.

Trong khong gian Oxyz, cho cac duong thang: (d,): xI3 = y;l = Z;rl , (dz):% b4 ZT_I

, (dy): x2—1 = y;Ll = 21—1, (d4):%:y—_1: Z_l. C6 bao nhiéu duong thang trong khong

-1 1
gian cét ca bén duong thing trén.

Cau | 1 2 3 4 5 6
) 39
Chon | 960.000 | 9,8dm" | 3150 | .071. | <= | 1

Xét hé truc toa d§ Oxy nhu hinh v€ sau

Do (P,) c6 dinh1a 4,(0;10) va qua B, (4;0) nén (P,): y:—gx2 +10.

Do (P,) co dinhla A,(0;8) va qua B,(2;0) nén (P,): y=—2x*+8,
2

dx— [(~2x*+8)dx =32m".
-2

S6 tién nha truong can giri 1a T =32.30.000 = 960 nghin ddng.

4
Dién tich can tinh [a § = f [—%x2 +10
—4




Goi parabol y:f(x) c6 dang f(x):ax2 + bx +c. Parabol y:f(x) nhan Oy lam tryc

dbi xtmg nén ta c6 ;—b:O<:>b:O. Lai c6 d6 thi ham s6 y:f(x) di qua diém (0;—1) va
a

diém (2;0) nén a:% va c=—1.

Vay parabok y = f(x) :%x2 —1.

1 Tuong tu, ta cling c6 parabol y = g(x) = %XZ +2.

[} Phuong trinh hoanh d6 giao diém cua f (X) va g(x) la:

%xz—lz—%x2+2<:>x:\/g hoac x:—\/g.

Khi do, dién tich cia logo la:

A 1
S:f [——XZ—I—Z]—[—xZ—l] dx
4 4
&
v 1 x° v
:f[?;——xz]dx:[3x——] :4\/8%9,8(dm2)'
J1T2 6)|

Cau3: Vecto AB= (300;50;—50) nén U= (6;1;,—1) 1a mdt vecto chi phuong cua duong thing AB
x+500 y+250 z-150

6 1 -1
Goi H 14 hinh chiéu cta diém O trén dudng thing ABthi OH 1a khoang cach ngin nhat
gilta mdy bay va dai kiém soat. Khi d6 H (6t —500;t —250;—¢ +150).

. Phuong trinh duong thang AB la:

Ta co ﬁ.a:(6t—500).6+t—150+(—t+150):0@t:—%ﬁ.

Suy ra toa 86 oia vj tf méy bay khi 46 12 |— 30350 . 30925 , 21925 .

Vay —3a—b—c=3150.
Cau 4: + Khi kiém tra lai, trong 1200 ngudi da bi nhidm bénh sét xuat huyét, c6 70% s6 nguoi cho
két qua duong tinh nén ta c6: 70%.1200 =840 (nguoi).

Khi d6 s bi ngudi nhidm bénh sét xuat huyét cho két qua 4m tinh trong s6 1200 ngudi d6
la: 1200 —840=360 (nguoi).



+ Khi kiém tra lai, trong 6800 ngudi khong bj nhidm bénh sdt xuat huyét, c6 5% sb ngudi

d6 cho két qua duong tinh nén ta c6 1a: 5%.6800 =340 (nguoi).

Khi d6, s6 ngudi khong bi nhidm bénh st xuat huyét cho két qua 4m tinh trong 6800 ngudi
do la: 6800—-340=6460 (nguoi).

Tur do6 ta c6 bang sau: (don vi: nguoi)

S nguoi Sb nguoi khong 2 B

nhidm bénh nhidm bénh Tong 50
1200 6800 8000
Duong tinh 840 340 1180
Am tinh 360 6460 6820

+ Xét cac bién cb sau:
A: “Ngudi dugc chon ra trong sd nhitng nguoi thir nghiém 1a bi nhidm bénh st xuét huyét”;

B: “Nguoi dugc chon ra trong s6 nhitng ngudi thir nghiém 1a khong bi nhidém bénh sét xuat
huyét”;

C: “Nguoi duoc chon ra trong sd nhitng ngudi thir nghiém cho két qua dwong tinh(khi kiém
tra lai)”;

D : “Ngudi dugc chon ra trong sd nhirng ngudi thir nghiém cho két qua am tinh (khi kiém
tra lai)”.

1180 59 - p(anc) =240 _ 21

Khido,tacod P(C)=——=——; - ==
< ) 8000 400 8000 200

21 59 42

Vay P<A|C)—m:m_§,v

0,71.

Cau 5: Goi Alabién co: “ Van dong vién dugc chon thude doi I”;
V 1a bién c6: “Van dong vién dugc huy chuong vang”.

Ta co P(A)zizg;P(Z)zl—P(A):

:P(V|A)=0,65; P(V]|A4)=0,55.
: 14)=0.65 P(¥17)

<

X4c suit dé van dong vién dugc chon thude doi I khi anh éy dat huy chuong vang dugc tinh
theo cong thirc Bayes:

3

) P(4)P(V | 4) 70 g

Plalv)= P(A)P(V|A)+P(A)P(V|4) 3.0;5+4'0 s 83
7 7

b

Cau 6: Taco d, / d, nén hai duong thang do xac dinh duy nhat mit phang (P) .
Gia str c6 dudng thang d cit ca 4 duong thang di cho thi d phai thudc (P) )

Kiém tra dugc cac duong thing d,,d, cit (P) lan luottai 4 va B.Vay c6 duy nhat dudng
thang AB cit ca 4 duong thing da cho.



BE 02

Ciu 1. Mot 6 to dang chay véi van toc 10 (m / s) thi nguoi 1ai xe dap phanh. Tur thoi diém dé, 6
t6 chuyén dong cham dan déu véi van toc v (t) =-2t+10 (m / s), trong do ¢ 1a khoang thoi gian
duoc tinh bang giay, ké tir lac bat dau dap phanh. Tinh quang dudng 6 to di chuyén dugc trong
8 gidy cubi cung.

Ciu 2. Myc nudc trong hd chira ciia nha may dién thuy tridu thay doi trong suét mot ngay do
nude chay ra (khi thuy triéu xuéng) va nudc chay vao (khi thuy triéu 1én) . Goi A(t) 1a myc nudc
trong ho tai thoi diém t gid. Tdc d6 thay ddi ctia myc nude trong hd chira duge cho boi ham sb
B(t) = %(5# ~ 120 + 480), trong d6 ¢ tinh bing gids (0 < ¢ < 24), 1 (7) tinh biing mét/gid. Biét
rang tai thoi diém ¢ = 0 (gio), muc nudce trong hd chira 1a 6 m. Tinh muc nudce trong hd tai thoi
diém ¢ =5 (gid). (Lam tron két qua dén hang phan nghin).

Céu 3. Nha ong An can son mit trudc ctia cong c6 dang nhu hinh bén, cac dudong cong c6 dang
1a Parabol vdi cac kich thude duge cho nhu hinh. Biét gia thué nhan cong 1a 300.000 déng /m?

. Hoi 6ng An phai tra cho bén thi cong bao nhiéu tién (triéu dong) dé son cong?

Ciu 4. Trén mot sudn nui (co6 d6 nghiéng déu), nguoi ta trong mot cay thong va mudn giit nd
khong bi nghiéng bang hai soi diy neo nhu hinh bén. Gia thiét cdy thong moc thang dimg va
trong mot hé toa do phu hop, cac diém O (gdc cdy thong) va A, B (noi budc diy neo) co toa do
twong ing la O(0;0;0), A(3;—4;2), B(-5;-2;1), don vi trén mdi truc toa do 1a mét. Biét ré’lng hai
day neo déu dugc budc vao ciy thong tai diém (0;0;5) va dugc kéo cang tao thanh cac doan
thang. Tinh tong cac goc tao boi mdi day neo va mit phang suon nuai (1am tron két qua dén hang
don vi cua d9).

Cau 5. Ao so mi An Phudc trude khi xuat khau sang My phai qua 2 1an kiém tra, néu ca hai lan
déu dat thi chiéc 40 d6 méi du tiéu chuan xuét khau. Biét rang binh quan 98% san pham lam ra
qua duogc 1an kiém tra thi nhat, va 95% san pham qua duogc 1an kiém tra dau sé tiép tuc qua duoc
1an kiém tra th hai. Tim xéac sudt dé 1 chiéc 40 so mi du tiéu chudn xuat khau?

Ciu 6. Mot gia dinh c6 2 dua tré. Biét rang c6 it nhét 1 dta tré 13 con gai. Hoi xac suét 2 dua tré
déu 1a con gai 1a bao nhiéu? Cho biét xac suat dé mot dira tré 1a trai hodc gai 1a bang nhau.



DA

Cau 1 2 3 4 5 6

Chon 55 10,591 5,6 92 9,31 | 0,333

Ciu 1. Mot 6 to dang chay véi van toc 10 (m / s) thi nguoi 1ai xe dap phanh. Tur thoi diém dé, 6
t6 chuyén dong cham dan déu voi van toc v (t) =-2t+10 (m / s), trong do ¢ 1a khoang thoi gian

duoc tinh bang gidy, ké tir lac bat dau dap phanh. Tinh quang dudng 6 to di chuyén dugc trong
8 gidy cudi cung.

Loi giai. Ta c6 phuong trinh: -2t +10=0 <t =5.
Suy ra thoi gian tinh tir lac bat dau dap phanh dén khi dimg 1a 5 gidy. Vay trong 8 gidy cubi
cung thi co 3 gidy 6 to chuyén dong v6i van toc 10m/s va 5 gidy chuyén dong cham dan déu

v6i van tbc v(t)=—2t+10(m/s). Suy ra quang duong 6 t6 di chuyén la

5= 3.10+j(—2t+10)dt =30 +25 =55 m.
0

Ciu 2. Myc nudc trong hd chira ciia nha may dién thuy tridu thay doi trong suét mot ngay do
nude chay ra (khi thuy triéu xuéng) va nudc chay vao (khi thuy triéu 1én) . Goi A(¢)1a myc nudc
trong ho tai thoi diém t gid. Tdc d6 thay ddi ctia myc nudce trong hd chira duge cho boi ham sb
b (t) = ﬁ(m‘z — 120t + 480), trong d6 ¢ tinh bang gio (0 <t <24), h'(¢) tinh bang mét/gio.
Biét rang tai thoi diém ¢ = 0 (gid), muc nudc trong hd chira 1 6 m. Tinh myc nude trong ho tai
thoi diém ¢ = 7 (gio). (Lam tron két qua dén hang phan nghin).
Loi giai.

h(t) = jh'(t)dt = ji(m? ~120t + 480)dt R U T (0<t<24)

216 216( 3
Tai thoi diém ¢ = 0 = h(0) = 6 < C =6.

= 68683 ~ 10,591m

Tai thoi diém ¢ =5 = h(?)

Ciu 3. Nha ong An can son mit trudc clia cong c6 dang nhu hinh bén, cac dudong cong c6 dang
1a Parabol véi cac kich thudc duge cho nhu hinh. Biét gia thué nhan cong 13 300.000 dong /m’

. Hoi 6ng An phai tra cho bén thi cong bao nhiéu tién (triéu dong) dé son cong?




96

Loi giai. Dién tich can son: S = (8.8-6.6)= 5

w o

Viy s6 tién can phai tra: 300000. % = 5,6 (triéu dong).

Ciu 4. Trén mot sudn nui (co6 d6 nghiéng déu), nguoi ta trong mot cdy thong va mudn giit no
khong bi nghiéng bang hai soi diy neo nhu hinh bén. Gia thiét cdy thong moc thang dimg va
trong mot hé toa do phu hop, cac diém O (gbc ciy théng) va A, B (noi budc ddy neo) c6 toa do
tuong tng 13 0(0;0;0), A(3;—4;2), B(=5;—2;1), don vi trén mdi tryc toa do 1a mét. Biét rang hai
day neo déu duoc budc vao cay thong tai diém (0;0;5) va dugc kéo cang tao thanh cac doan
thang. Tinh téng cac goc tao bdi mdi day neo va mit phang suon ndi (1am tron két qua dén hang
don vi cta dJ).

Loi gidi. C(0;0:5), OA = (3,-4;2),0B = (-5-21); [071,@} = (0;-13;-26)
Vecto phéap tuyén ciia mat phang (OAB) la n = (0;1;2)

Goc tao boi diay neo CA va mit phang sudn nai 1a sin(CA (OAB) ) = f (CA OAB)) ~ 50°.
2

Géc tao boi day neo BC va mit phang sudn ndi 1a sm(BC (OAB)) ( C (OAB)) ~ 42°,

Vay tong cac goc tao boi mdi day neo va mit phang sudn nui la khoang 92°
Ciu 5. Ao so mi An Phudc trude khi xuat khau sang My phai qua 2 1an kiém tra, néu ca hai lan
déu dat thi chiéc 40 d6 méi du tiéu chuan xuét khau. Biét rang binh quan 98% san pham lam ra
qua duoc 1an kiém tra thir nhét, va 95% san pham qua dugc 1an kiém tra dau sé tiép tuc qua duoc
1an kiém tra thir hai. Tim xac suat dé 1 chiéc 4o so mi du tiéu chuan xuét khau?
Loi giai: Goi A la bién ¢b ” qua dugc 1an kiém tra dau tién” = P (A) =0,98

Goi B 1a bién c6 “qua duoc lan kiém tra tht 2” = P(B | A) = 0,95
Chiéc 40 so' mi du tiéu chudn xuét khau phai thoa mén 2 diéu kién trén hay ta di tinh P(A N B)
P(AnB)

P(4)

931

taco P(B|A)= P(AmB) = P(B | A).P(A) =0,95.0,98 =000 0,931

Cau 6. Mot gia dinh ¢6 2 dura tré. Biét rang co it nhat 1 dta tré 1 con gai. Hoi x4c suét 2 dira
tré déu 1a con gai 1a bao nhiéu? Cho biét xac suat dé mot dira tré 1a trai hodc gai 1a bang nhau.

Loi giai. Gi61 tinh ca 2 dra tré 1a ngau nhién va khong lién quan dén nhau.



Do gia dinh c6 2 dira tré nén c6 thé xay ra 4 kha nang: (trai, trai), (gai, gai), (g4i, trai), (trai, gai).
Goi A la bién cb “Ca hai dua tré déu 1a con gai”
Goi B 1a bién cb “C0 it nhat mot dira tré 1a con gai”

. 1 3
Taco P(A)=—;P(B)=—

(4)=3:P(B) =

Do néu xdy ra A thi duong nhién s& xay ra B nén ta co: P(A N B) = P(A) = i
Suy ra, xac suat dé ca hai dira tré déu 13 con gai khi biét it nhat c6 mot dua tré 1a gai la

P(AB)%

1

3

0o [ | =

DE 03
Cau 1. Mot 6 t6 dang chay véi van toc 10m /s thi gdp chudng ngai vat, ngudi 1ai xe dap phanh. Tir
thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu véi véan toe v(t)=—-2t+10(m/s), trong d6 ¢ la
khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tir luc bat ddu dap phanh. Tinh quing duong 6 t6 di chuyén

dugc trong 8 gidy cudi cing.

Céu 2. Chi Minh Hién mudn 1am mot ci cong hinh Parabol nhu hinh v& bén dudi. Chiéu cao GH = 4m
, chiéu rong 4B =4m, AC=BD=0,9m. Chi Minh Hién lam hai canh cdng khi dong lai la
hinh chit nhat CDEF t6 dam c6 gia 14 1.200.000 dong/ m’ , con cac phan dé trang lam xién hoa
c6 gid 1a 900.000 dong/ m*. Hoi tong so tién dé lam hai phan noi trén bao nhiéu (Lam tron dén

G

T EVEVENES SN RVNEN VYISV _ _ _ _ o o o« o =

]
u]

hang tram ngan) ?



Céu 3. Trong khong gian Ox)z , cho mit phang (P):3x+4y—12z+5=0 va diém A(2;4;-1). Trén
mit phing (P) ldy diém M. DPiém B thoa méin AB=3.4AM . Tinh khoang cach d tir diém B dén
mit phing (P)

Céu 4. Mot cong ty san xuat dén LED trang tri cho cac 1& hoi. Mot trong nhitng san phdm mai 1a mot
dén LED hinh cau véi cac diy dén ndm déu bén trong. Dé dam bao anh sang téa ra déu tir moi
hudng, tdm cua dén LED can duoc dat dang tai vi tri cua tdm hinh cu. Gia stt mot qua cAu deén
LED c6 phuong trinh mat cau la: (x—1)> +(y—3)’ +(z+2)> =49 . Mot bong dén nhé nam tai
diém (4;7;-2). Tinh khoang cach tir bong dén nho dén tim qua cau dén LED.

Céu 5. Ban An 1am 2 bai tp ké tiép. Xac suit An lam dung bai tht nhat 13 0,7. Néu An lam dung bai
thir nhat thi kha nang lam dung bai thir hai 13 0,8 con néu An 1am sai bai thr nhat thi kha ning
lam dung bai thir hai 14 0,2. Tinh x4c sut An 1am ding ca hai bai biét An lam dung it nhat mot
bai.( két qua cudi cing 1am tron dén hai chit s6 thap phan).

Céu 6. Dua trén dit liéu lich str, ba trung tim chan thuong cta ba bénh vién lan luot xir 1y 50%, 30%,
va 20% sb ca. Xac suat mot ca dan dén vu kién vé so suét y té tai moi trong ba trung tam chin
thuong cia ba bénh vién trén tuong g 1a 0,001, 0,005, va 0,008 . Néu mét vu kién vé so suit
y té& duoc ndp, xac sudt nod bit ngudn tir trung tdm chin thuong ctia bénh vién thir nhit 13 bao
nhiéu? ( két qua cudi cung 1am tron dén hai chir s6 thap phan).

DA

Cau 1 2 3 (4|5 6

Chon | 55| 114 [ 6 (5| 0,74 | 0,14

Cau 1. Mot 6 t6 dang chay v6i van tdc 10m /s thi gip chudng ngai vat, ngudi lai xe dap phanh. Tir thoi
diém do, 6 t6 chuyén dong chdm dan déu vé6i van toc v(t)=-2t+10(m/s), trong d6 ¢ la khoang thoi
gian tinh bang gidy, ké tir luc bat dau dap phanh. Tinh quing dudng 6 t6 di chuyén duoc trong 8 gidy

cudi cung.

Loi giai

Tra loi: 55(m)

Tacd —2¢+10=0 <> ¢t =5 = Thoi gian tinh tir lic bat ddu dap phanh dén khi dimg han la 5 gidy. Vay
trong 8 gidy cuoi cung thi cé 3 gidy 0 td chuyén dong vdi van toc 10m /s va 5 gidy chuyén dong chdm dan
déu véi van toc v(t) =-2t+ IO(m / s) .



5
Khi d6 quing duong 6 t6 di chuyén 1a S = 3.10+J.(—2t+10)dt =30+25=55m
0

Cau 2. Chi Minh Hién mudn lam mét cai céng hinh Parabol nhu hinh v& bén dudi. Chiéu cao GH = 4m
, chiéu rong 4B = 4m, AC =BD =0,9m. Chi Minh Hién lam hai canh cong khi déng lai 1 hinh chit
nhit CDEF t6 dam c6 gia 1a 1200000 ddng/m’, con cac phan dé tring 1am xién hoa c6 gia 1a 900000

X 2 Y. A e A 2 1a . A L son N \ \ X \ < \
dong/m” . Héi tong so tién dé lam hai phan noi trén bao nhiéu (Lam tron dén hang trim ngan) ?
G

A B
Loi giai
Traloi: 11,4
Gan hé tryc toa do Oxy sao cho AB tring Ox , A tring O khi d6 parabol ¢6 dinh G (2;4) vadiqua gbe
toa do.
Phuong trinh cta parabol ¢6 dang y = ax® + bx+c¢ (a #0).

c=0
b a=-1
Vi parabol c6 dinh 1a G (2;4) va di qua diém 0(0;0) nén ta co —2—=2 =ibh=4
a
a2’ +b2+c=4 -
Suy ra pt parabol 1a y = f(x)=—x" +4x.
4 3 4
. 32
Dién tich ctia ca cong la S = J.(—XZ +4x)dx ) e (mz)
0 3 . 3

Miit khéc chiéu cao CF = DE = £(0,9) =2,79(m); CD =4—-2.0,9=2,2 (m).
Dién tich hai canh cong 1a S,z = CD.CF = 6,138 (m2 )

Dién tich phan xién hoald S, =S — S, = % ~6,14 = % (m?).
6793

Vay tong s tién dé lam cong 1a 6,138.1200000 +%.900000 =11.441.400

Ciu 3: Trong khong gian Oxyz , cho mat phang (P):3x+4y—12z+5=0 va diém A(2;4;-1). Trén

mit phiang (P) liy diém M. Diém B thoa man AB=3.4AM . Tinh khoang 4
cach d tir diém B dén mit phang (P)
Loi gidi , K
Tra 1oi: 6 oM
d(B,(P)) BM _ »

Ta co: AB=3.4AM = BM =2.AM =

d(4,(P)) AM \
32+4.4-12.(-1)+5|
2. =23=6.
\/32 +47 +(-12)

Cau 4: Mot cong ty san xuat dén LED trang tri cho cac 18 hoi. Mot trong nhimng san pham méi 1a mot
deén LED hinh cau véi cac day dén nam déu bén trong. B¢ dam bao anh sang toa ra déu tir moi hudng,

= d(B,(P))=2.d(4,(P))=




tam cta dén LED can dugc dat dang tai vi tri cua tdm hinh cau. Gia str mot qua cu dén LED c6 phuong
trinh mat cau 1a: (x—=1)>+(y=3)* +(z+2)> =49 . Mot béng dén nhd niam tai diém (4;7;—2). Tinh
khoang cach tir bong dén nhé dén tdm qua ciu dén LED.

Loi giai
Tra loi: 5

Mit ciu c6 tam I( 1;3;-2)

Piém A(4;7;-2)nén 1A=5
Cau 5. Ban An lam 2 bai tap ké tiép. Xac suat An 1am ding bai thir nht 12 0,7. Néu An lam ding bai thir nhat
thi kha nang lam dung bai thh hai 1a 0,8 con néu An lam sai bai thir nhat thi kha nang lam dang bai thir hai 1a

0,2. Tinh x4c suat An lam dung ca hai bai biét An lam dting it nhat mot bai.( két qua cudi ciing 1am tron dén hai
chit so thép phan).

Loi gisi
Tra loi: 0.74
A:“ Anlam dang bai 1
B: “ An lam dtng bai 2 7
Taco: P(A)=0.7;  P(B|4)=03; P(B|4)=1-P(B|4)=02
P(4)=03;  P(B|l4)=02;  P(B4)=1-P(B[4)=08
P(AB|(4UB)) - P(AB(AUB)) _ P(A4B) __ PUB)_ P(A)-P_(BIA) _
P(AUB)  P(A)+P(B)—P(A4B) P(A)+P(AB) P(A)+P(A)P(B|A)
:—0’7'0’8 ~0,74
0,7+0,3.0,2

Cau 6. Dya trén dir li€u lich st, ba trung tdm chan thuong cua ba bénh vién lan luot xtr 1y 50%, 30%, va 20% )
ca. X4c sudt mot ca dan dén vu kién vé so suét y té tai moi trong ba trung tam chin thuong cua ba bénh vién
trén twong trng 1a 0,001, 0,005, va 0,008 . Néu mét vu kién vé so suét y té duoc nop, xac suét no bat nguén tur
trung tdm chin thuong ciia bénh vién thir nhit 14 bao nhidu? ( két qua cudi cung 1am tron dén hai chit sé thap
phéan).

Loi giai
Tra loi: 0,14

A : “ Mot vu kién vé so suit y té duoc ndp”.
Bi . “Bénh nhan dugc diéu tri tai trung tam chin thuong i” (i=1,3).

PB)=0,5;  P(A|B)=0,001
P(B2)=03;  P(4|B,)=0,005
PB:=02;  P(4|B;)=0,008

P(5]4)- P(B,).P(4|B)) B P(B,).P(4|B)) ol
" P(AB)+ P(AB,)+ P(AB,) P(B,).P(4|B,)+P(B,).P(4|B,)+P(B,).P(4]B,) o

PHAN IV. TU LUAN
MUC DO THONG HIEU

Céu 1. [TH] Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A(5;—4;2) va B(1;2;4). Mit phing di qua 4 va



vudng goc voi duong thang AB ¢6 phuong trinh 13
Cau 2. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho diém M (2;—1;3) va mit phing (P):3x—2y+z+1=0.
Phuong trinh mat phang di qua M va song song véi (P) 1a

Cau 3. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-2;0;0), B(0;3;0) va C(0;0;4). Mat phang
(ABC) c6 phuong trinh la

Cau 4. [TH] Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(—I;Z;O) va B(3;0;2). Mit phing trung truc cua
doan thang AB c6 phuong trinh 13

Cau 5. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;4;1),B(—1;1;3) va mat ph:fmg
(P) :x—3y+2z-5=0. Lap phuong trinh mit phing (Q) di qua hai diém 4,B va vudng
gbc véi mat phing (P).

Cau 6. [TH] Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz cho hai mat phing (a) 3x=2y+2z+7=0 va
(B):5x—4y+3z+1=0. Phuong trinh mit phang di qua O ddng thdi vudng goc véi ca ()
va ( /] ) c6 phuong trinh 1a

Cau 7. [TH] Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho ba diém A(O;—1;3) , B(I;O;l), C(—1;1;2) . Phuong

trinh chinh tic ctua duong thiang di qua 4 va song song voi dudng thang BC ?
x+3 y+1 z-3

1 va mit phang

Cau 8. [TH] Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing d:

(P) :x+2y—z+5=0. Tim toa d¢ giao diém M cua dudng thang 4 va mit phang (P) :
Cau 9. [TH] Trong khong gian Oxyz, Cho hai diém A(S;—4;2) va B(l; 2;4). Viét PT tham s6cuar duwong
thang di qua 2 diém A4,B.

MUC DO VAN DUNG

Cau 1: Cong nghé ho tro trong tai VAR (Video Assistant Referee) thiét 1ap mot hé toa d(}‘ Oxyz dé theo
doi vi tri cua qua bong M. Cho biét M dang nam trén mat san c6 phuong trinh z =0, dong thoi thudc
mit chu c6 (S):(2-32) +(y—50) +(2-10) =109 (don vi d dai tinh theo mét). Goi J 1a hinh
chiéu vudng goc cua tdm I mit cau trén mat san. Khoang cach tir vi tri M ctia qua bong dén diém J
bang bao nhiéu?

CAu 2: Nha ban Minh can lam mét cai ctra co dang nhu hinh vé&, ntra dudi 1a hinh vuéng, phz‘in phia trén
(phan t6 den) la mdt Parabol. Biét cac kich thuéc a=2.5m,b=0.5m,c=2m. Bict so tién dé lam

Im* cira 1a 1 triéu dong. SO tién dé cira 14 bao nhiéu triéu dong (Iam tron 1 sé thap phan sau dau
phay)?



c

Ciu 3: Ty 1& phé pham ctia mot cong ty 1a 10% . Trudc khi dwa ra thi trudng, cic san pham dugc kiém
tra bang may nham loai bo phe pham. Xac suat d¢ may nhén biét ding chinh pham la 95%, nhan biét
dang phé pham 1a 90%. Tinh ti I¢ phé pham cua cong ty trén thi truong.

HDG

Cau 1: Cong nghé hd tro trong tai VAR (Video Assistant Referee) thiét 1ap mot hé toa do Oxyz dé theo
doi vi tri cia qua bong M. Cho biét M dang nam trén mat san c6 phuong trinh z =0, dong thoi thude

mit chu c6 (S):(2-32) +(y—50) +(2-10)" =109 (don vi d¢ dai tinh theo mét). Goi J 1a hinh

chiéu vuong goc cua tdm [ mat cau trén mat san. Khoang céach tur vi tri M cua qua bong dén diém J
bang bao nhiéu?

Mit cau (S) ¢6 tim 1(32;50;10) va ban kinh R =+/109
Trong khong gian Oxyz, mit san c6 phuong trinh z =0 tring véi mét phang (Oxy), suy ra hinh chiéu
vuodng goc cia I xuong mat san co6 toa d6 J(32;50;0)
Trong tam giac vuoéng IIM, ta ¢c6 IJ =10,IM =R, suy ra JM =~IM* —1J* =3

Cau 25 Nha ban Minh can 1am mot cgii cua c6 dang nhu hinh v€, ntra dudi 1a hinh Vuéng, p,hﬁr{ phia} trén
(phan t6 den) 1a mot Parabol. Biét cac kich thudc a=2.5m,b=0.5m,c=2m. Biét so tién dé lam
Im* cira 1a 1 triéu dong. S6 tién dé cira 13 bao nhiéu triéu dong (1am tron 1 sb thap phan sau diu
phay)?

» N

c

Loi giai
ﬁ4.7 triéu dong

Goi (P):y=az’ +bx+c 1a Parabol di qua A(l;2) va c6 dinh 1a B(0;2.5)



B
o _’}1 A
b2 -
1 1
I ]
: :
—1 0O 1 T
a+bb+c=2 4= 0.5
Khidotacd: i—=0 <<<b=0
2a
=25 c=2.5
= (P):y=-0.52>+2.5
p 14
Dién tich cai ctra: S = j (—0.53;2 + 2.5)d1: - ?mz
-1

A ogs A A 1x 5 \ 14 [N A
Do d6 s6 tién dé lam cua la ?z 4.7 tri¢u dong

Céu 3: Ty 1¢ phé phim cua mot cong ty 1a 10% . Trude khi dua ra thi truong, cac san pham duoc kiém
tra bang may nham loai bo phé pham. Xac suat d¢ may nhén biét ding chinh pham la 95%, nhan biét
dang phe pham 1a 90%. Tinh ti 1¢ phé pham cua cong ty trén thi truong.

Loi giai
Phé phim Chinh phim
Phé pham Chinh pham
két luan ding két luan sai
Phé pham Chinh phim
két luén sai két luan ding
May két luan la
o : chinh phim
Goi ala phé pham két luan ding
b 1a phé pham két luan sai
cla chinh pham két luan dung
d 1a chinh pham két luan sai
Ta c6 h¢ phuong trinh sau:
a+b+c+d=1
a+b=0,1 a+b+c+d=1 a=0,09
a a+b=0,1 b=0,01
=0.9 = S
a+b 0,1a-0,95=0 c=0,855
c 0,95 0,05¢—-0,95d =0 d =0,045
c+d
b 0,01

Vay ti 1& phé pham cua cong ty trén thi truong 1a P = =0,012.

b+c  0,01+0,855
DE 02
Cau 1[GQVDP]: Mét binh dung 50 vién bi kich thudc, chat liéu nhu nhau, trong d6 ¢6 30 vién bi xanh

va 20 vién bi trang. LAy ngau nhién ra mot vién bi, roi lai 18y ngdu nhién ra mét vién bi nita. Tinh xac



suat dé Iay dugc mot vién bi xanh & [an thir nhat va mot vién bi trdng & [an th hai (lam tron két qua
dén hang phan trdm).

Cau 2 [GQVD]: Trong mot dot kiém tra strc khoé, c6 mot loai bénh X ma ti 1& ngudi mac bénh 1a
0,2% va mot loai xét nghiém Y ma ai mac bénh X khi xét nghiém Y ciing cé phan rng duong tinh.

Tuy nhién, c6 6% nhitng ngudi khong bi bénh X lai c6 phan &rng duong tinh vai xét nghiém Y. Chon
ngau nhién 1 ngudi trong dot kiém tra strc khoé dé. Gia sir ngudi dé cé phan irng duwong tinh vdi xét
nghiém Y. Xac suat ngudi dé bi mac bénh X 1a bao nhiéu (1am tron két qua dén hang phan tram)?

Cau 3[GQVDP]: Trong khéng gian véi hé toa dé6 Oxyz, cho diém A(l; —2;3) va hai mit phang
(P): x+y+z+1=0, (Q): x—y+z-2=0. Goi (d) Puong thang di qua A, song song vdi (P) va
(Q) .Duong thang d di qua diém B(a,' -2; —2021). Gia tri clia @ b3ng bao nhiéu

Céau 4 [ GQVD]: Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai duong thang d : x2—1 =2 _22 =z +11

xX=t

va d,:1y=0 .Matphing (P) qua d, tao v6i d, mdt géc 45° va nhén vécto 7i(1;b;c) lam mot vécto
z=-—1

phap tuyén. Xéc dinh tich bc.

bA
Cau 1[GQVP]: M6t binh dung 50 vién bi kich thudc, chat liéu nhw nhau, trong dé cd 30 vién bi xanh

va 20 vién bi trang. LAy ngau nhién ra mot vién bi, roi lai 18y ngau nhién ra mat vién bi nita. Tinh xéc
suat dé 1ay dugc mot vién bi xanh & [an thir nhat va mot vién bi trang & Ian thir hai (Iam tron két qua
dén hang phan trdm).

Loi giai

Pap an: 0,41

Goi A la bién ¢8: “Lay duwoc mdt vién bi xanh & 1an th nhat”,

Goi B 12 bién c6: “Lay dwoc mot vién bi trang & [an tha hai”.

ta can tinh x4c sudt P(AN B)
Theo céng thirc nhan xac sudt P(ANB)=P(A4).P(B|A)

. , 30 3
Vi ¢6 30 vién bi xanh trong téng s6 50 vién bi nén P(4) = 0"

Néu A d3 xay ra, tirc |a mét vién bi xanh d3 dworc 18y ra & [an th& nhat, thi con lai trong binh 49 vién bi

trong d6 s6 vién bi trang 1a 20, do d6 P(B| 4) = %
Vay xéc sudt can tim 13 P(A B) = P(4).P(B| 4) =22 =12
549 29

Cau 2[GQVP]: Trong mot dot kiém tra strc khoé, cé6 mot loai bénh X ma ti 1é ngudi mac bénh 1a



0,2% va mot loai xét nghiém Y ma ai mac bénh X khi xét nghiém Y ciing cé phan rng duong tinh.
Tuy nhién, c6 6% nhitng ngudi khong bi bénh X lai c6 phan &rng duong tinh vai xét nghiém Y. Chon
ngau nhién 1 ngudi trong dot kiém tra strc khoé dé. Gia sir ngudi dé cé phan rng duwong tinh vdi xét
nghiém Y. Xac suat ngudi dé bi mac bénh X 1a bao nhiéu (1am tron két qua dén hang phan tram)?

Loi giai
Pap an: 0,03
Xét cac bién co:
A': "Nguoi duwoc chon mac bénh X";

B: "Nguoi dwoc chon ¢é phan rng duong tinh véi xét nghiém Y".
Theo gia thiét ta c6: P(A)=0,002; P(A)=1-0,002=0,998;
P(B|A)=1; P(B |A)=0,06.
Theo cong thirc Bayes, ta co:

P(A).P(B |A) ~ 0,002.1 N
P(A).P(B|A)+P(A).P(BIA) 0,002.1+0,998.0,06

Cau 3[GQVD]: Trong khdng gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho diém A(l;—2;3) va hai mit phang

0,03.

P(AB)=

(P): x+y+z+1=0, (Q): x-y+z-2=0. Goi (d) Puong thang di qua A, song song vdi (P) va

(Q) .Puong thang d di qua diém B(u,' -2; —2021). Gia tri ctia 4 bang bao nhiéu
Loi giai

Pap an: 2025

iy =(11;1)

Tact 1 ) ¥ iy i | = (2:0:-2) =2(1;01).

")
Vi duong thang d song song v6i hai mit phang, nén nhan véc to (1; 0; —1) lam véc to chi phuong nén
x=1+t

c6 phuong trinh §y =-2
z=3-t

d di qua dlém B(ﬂ, _2, _2021) nén ta co 3 —t= —2021 =>t= 2024 =>a= 2024 +1= 2025

Cau 4 [ GQVD]: Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai dudng thing d : x;l P4 _22 =z +11

xX=t

vad,:qy=0 .Mat ph'ﬁmg (P) qua d, tao voi d, mot goc 45° va nhan vécto ﬁ(l;b;c) lam mot vécto
z=-1

phap tuyén. Xéc dinh tich bc.

Loi giai

Pap an: 4



Pudng thing d, va d, co vécto chi phuong lan luot la 4, =(2;-2;-1) va i, =(1;0;-1).

M3t phang (P) c6 vécto phap tuyén la 7 =(1;b;c¢).

i, Lii u.n=0
Tl gia thiét ta co: 1.140b+(-).c
JE+02 4+ (1)’ NP +57 +C

2

2

2-2b—-c=0 2b+c=2 2b+c=2 b=2
o o o o
|1—c|=\/1+bz+c2 (l—c)2=1+b2+c2 b*+2¢=0 c=-2

Vay bec=-4.
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