TRUONG THPT LE QUANG CHI  pE THI THU TOT NGHIEP THPT LAN 2 NAM 2025

Dé chinh thirc Bai thi mon: Toan

(Dé thi co 4 trang) Thoi gian lam bai 90 phut
Hovaténthisinh: .. ... ... ... ...
Sobaodanh: ... ... ... Ma de thi 0101

PHAN 1. Thi sinh tra 15i tit ciu 1 dén cau 12. M&i cau hoéi thi sinh chi chon mét phuong an.
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng va SA vudng géc véi day. Khang dinh
nao sau day sai?

@) BD L SC. BD L (SAC). (C)BC L (SAB). (D) AC L (SBD).
2x+1
x+1

Cau 2. Phuong trinh dudng tiém cén diing va tiém can ngang clia do thi ham sb y =
lan lugt 1a

@le,y:Z. x:—l,y:O. @x:—l,y:—Z. @x:—l,y:Z.

Cau 3. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém B(-2;4;0) va vecto chi phuong
a(-1;2;3). Phuong trinh tham so ctia dudng thang di qua B va nhin @ lam vectd chi
phuong la:

@x+2_y—4_z x+2 y—4_ z
-1 2 3 1 -2 -3
x-2 y+4 =z x+2 y+4 z
1 -2 3 -1 2 3

Cau 4. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, cho mit phang (Q) c6 phuong trinh
2x+y—4z+5=0. Vecto nao sau day la mot vectd phap tuyén ctia mat phang (Q)?

@A) 714(2;1;4). 712;1;-1). (© 73(2;1;-4). D) 71 2(-2;1;4).

Cau 5. Mot ctia hang ghi lai s6 tién (don vi: chuc nghin dong) ma 40 khach hang da chi
tiéu trong mot ngay. So liéu dugc phan nhom nhu sau:

Nhom [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55) | [55;60)
Giatridaidién | 32,5 37,5 42,5 47,5 52,5 57,5
Tan so 3 5 10 12 6 4
Tinh phuong sai clia mau s6 liéu ghép nhém trén (I1am tron dén hang phan muoi).
@A) s ~ 52,6. s2 ~45,9. (© s? =~ 47,1. (D) 5% ~ 49,5.
Cau 6. Nghiém ctia phuong trinh 3* =7 la:
@x:log37. x:10g73. @x:—log73. @x:—log37.
Cau 7. Nguyén ham ctia ham s6 f(x) = sinx 1a:
@ —cosx+C. B sinx+C. (© —sinx+C. @cosx+C.
Cau 8.
Cho hinh h6p ABCD. A’B C'D’. Ménh dé nao sau day sai? o o
@ AC' = AB+ AD + AA'. B BD'=BA+BC+BB. ;
—_— N —_— — B’ 1 ’
@DB’:DA+DC+DD’. (D)BC' =BC+BD +BB'. | ¢
e --/D
B c

Cau 9. Cho hinh phang (H) gldl han béi hai db thi ham sb y = x* - x, y = 3x va hai dudng
thang x = 1 x = 3. Dién tich mién phang (H) dudc tinh bang cong thuc

@A) S= f(x —4x)*dx. .S:f(4x—x)dx.
1
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3 3
@S:f(x3—4x)dx. @S:f|x3—4x| dx.
1 1

Cau 10.

Cho ham s6 f (x) c6 bangbién thiénnhu [ [—oo 5 1 0 oo
hinh bén. Gia tri cuc dai cia ham so da  [f7(y) -0 + ¥ 0 -

cho la

+00 (0.0]

@ 1. —2- ©_1' @2' fx) \ , /+

Cau 11. Cép s6 nhan (a,,) c6 a; =5 va a, = 10. S6 hang ag clia cap s6 nhan 1a:
@) 160. 80. (©) 320. (D) 40.

Cau 12. Tap nghiém clia bat phuong trinh log, (x — 1) <3 la:

@ (0;64). (1;65). © (1;81). D) (1;63).

PHAN II. Thi sinh tra i tit ciu 1 dén cau 4. Mbi ¥ a), b), ¢), d)  mébi cau héi, thi sinh chon
dung hodc sai.
Cau 1. Mot cong ty A s6 hitu mot khu khai thac dau, bat dau khai thac dau tai thoi diém
t = 0. Dua trén udc tinh clia trit lugng dau, gia st toc do khai thac du kién dugc dua ra béi
Q'(1) = 3r2(40—- 12, v6i 0 < £ < 40, Q dudc do bang hang triéu thuing, ¢ dudc tinh theo nam.

a) Q"(r) =61(40—1)(40-21).

3
b) Q(t) =2 40013 —60¢* + gﬁ.

¢) Tai thoi diém 7 =30 nam thi téc do khai thac 16n nhat.

d) Luong dau dudc khai thac trong 30 ndm dau tién 1a Q(30) = 9 180 000 thiing.

A N A 9
Cau 2. Chohamso y= f(x) =lnx— Exz.

a) Phuong trinh f’(x) =0 c6 nghiém x =

W~

b) Gi4 tri 16n nhét ctia ham sb f(x) trén (0;1] bang —g.
©) 2f(1) +2f(%) +2In3 = -5.

d) Dao ham f(x) = % +9x v6i x € (0; +00).

Cau 3. Mot nha may san xuat béng dén c6 ti 1é béng dén dat tiéu chuan 1a 82%. Trudc khi
xuat ra thi trudng, méi béng dén dudc san xuit ra déu phai qua mot khau kiém tra chat
luong tu dong. Vi su kiém tra nay khong chinh xac tuyét d6i nén mot béng deén tot chi c6
X4c suat 92% dudc cong nhan, va mot bong dén hong cé xac suat 96% dugc loai bd. Goi A
12 bién cb “béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat lugng”.
Goi B 1a bién cb “San pham dat tiéu chuan”.

a) Tilé béng deén t6t trong s6 nhiing béng dén dugc cong nhén 1a 98,01% (két qua lam

tron dén hang phan trim).

b) Tilé béng dudc cong nhan dat tiéu chuin sau khi qua kiém tra chét luong 12 76,16%.

c) P(B)=0,18; P(B) = 0,82.

d) P(A|B)=0,92.

Cau 4.
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Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, z
mot cabin cap treo xuat phat tit diém

A(10;3;0) va chuyén dong déu theo 5
duong cdp cé véc-td chi phuong la

U =(2;-2;1)véitbcddla4,5m/s (don M

vi trén moi truc toa do 1a mét). Gia st } N

sau t (s) ké tu lic xuat phat (¢ = 0), \ e o

cabin dén diém M. Diém B c6 hoanh \ 3 ¥
do xp = 550. \ 1™ 400;3;0

A < 3t
a) Toado Mla 3t+10;—3t+3;? ] '

b) Duong cap AB tao vdOi mat \
phang (Oxy) mot goc 16n hon \

19°. 5550
¢) b6 dai quang duong AB la 800 %
(m).

d) Phuong trinh chinh tic cla
N , . X—2 y+2 z
duongcapla — ==—=-.
10 3 1

PHAN I1L. Thi sinh tra 13 tit cau 1 dén ciu 6.

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuéng canh bang v/10, SA vudng géc
vGi day, goc gitra SC va mat ddy bang 45°. Tinh khoang cach d gitia hai duong thang SB va
AC.

Cau 2. Gidm dbc clia show dién ca nhac “ATVNCG” dang xac dinh miic vé vao ctia cho
dém biéu dién du kién vao thang 12/2024 tai Ha N6i. Theo kinh nghiém nhiéu nim t6 chtic
show dién clia minh, giam déc da xac dinh dudc rang: Néu gia vé vao ciia 1a 85 USD/vé thi
trung binh c6 15000 khan gia dén xem. Méi 1an ting gia vé thém 10 USD/vé thi s6 khan gia
dén xem sé giam di 1000 ngudi. Méi 1an giam gia vé di 10 USD/vé thi sb khan gia dén xem
sé ting lén 1000 ngudi. Biét rang, trung binh méi khan gia dén xem con gitip show dién c6
thém 5 USD tu céac dich vu di kém va moi kha gid vao xem phadi c6 1 vé vao ciia. Hoi giam
dbc chon gia vé vao cilia cho show dién nay 1a bao nhiéu USD/vé dé tong s6 tién thu dugc
sau dém dién (géom tong tién ban vé va tién thu tit cac dich vu di kém) 12 16n nhat?

Cau 3.

Ngudi ta mudn thiét ké mot 1éu cam trai c6 dang
12 mot phan mit cau bang phan mém 3D nhu hinh
vé bén. Cho biét phuong trinh bé mit ctia 1éu la
(8): (x—5)2+ (y—3)%+ (z—2)? = 36, phuong trinh mit
phang chita ctialéu 1a (P): x = 2 va phuong trinh mat
phéang chta san 1éu 1a (Q): z = 0. Goi r; 1a ban kinh
clia dudng tron ciia l1éu va r, 1a ban kinh clia dudng
tron san léu. Tinh gia trj biéu thic r? + r2 (két qua
dudc ghi duéi dang s6 nguyén).

Cau 4. C6 hai chiéc hop, hop I c6 6 vién bi mau trang va 4 vién bi mau den; hop I7 c6 5
vién bi mau trang va 5 vién bi mau den. C4c vién bi cé cuing kich thudc va khéi lugng. Lay
ngau nhién mot vién bi tit hop I bd sang hop I1. Sau d6 14y ngau nhién dong thoi hai vién
bi tit hop I1. Gia st hai vién bi dugc 14y ra cing mau trang. Tinh x4c suat trong hai bi mau
trang d6 c6 bi thudc hop I (Két qua lam tron dén hang pham tram).

Cau 5.
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Trén duong Binh di tit nha (0) dén trudng hoc (Q) co diém
K dang bi ngap nén khong thé di qua K. Biét rang Binh chi

dudc di sang phai hoac di 1én. Hoi c6 bao nhiéu cach di tu

O dén Q ma khong di qua diém K?

)

Cau 6.

Anh Thai va bac Nguyén c6é hai manh vuon cé dién tich S, S,
trong mat phang toa do Oxy nhu hinh vé bén. Pon vi ctia mbi
truc toa do 1a 5 m va nam canh bén mot con subi nhé dudc tao
b6i hai ham s6 y = f(x) va y = f(x) + 2, biét ring f(x) = ax* + bx® +4

64(v2-1)
15

cOS1—-8,= . Tt nAm 2025 hai nha két théng gia nén anh

Thai mubn xdy mot cay cau bac tit nha minh sang nha bac Nguyén
cho tién di lai. Tinh d6 dai ngan nhat ctia cay cau trén theo don vi
mét (lam tron dén hang phan tram).
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TRUONG THPT LE QUANG CHI  pE THI THU TOT NGHIEP THPT LAN 2 NAM 2025

Dé chinh thirc Bai thi mon: Toan

(Dé thi co 4 trang) Thoi gian lam bai 90 phut
Hovaténthisinh: .. ... ... ... ...
Sobaodanh: ... ... ... Ma de thi 0103

PHAN 1. Thi sinh tra 15i tit ciu 1 dén cau 12. M&i cau hoéi thi sinh chi chon mét phuong an.
Cau 1. Cap s6 nhan (a,) c6 a; =5 va a; = 10. Sb hang ag clia cap s6 nhan la:

@) 160. B) 320. (©) 40. (D)80.
Cau 2.
Cho ham so f(x) co bangbien thiénnhu [ T-og 5 1 0 P
hinh bén. Gia tri cuc dai cia ham so da [ — 0 + ¥ 0 -
chola

+00 +00

@2. —2. @—1. @1. f(x) \ , / ) / 1 \ i

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng va SA vudng géc véi day. Khang dinh
nao sau day sai?

@) BD 1 SC. AC 1 (SBD). (C) BD L (SAC). (D)BC L (SAB).

N N N . a A , A ~ 2 NI 2 2x+1
Cau 4. Phuong trinh duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham so y = il
lan lugt 1a

@le,y:Z. x:—l,y:—2. @xz—l,y:O. @x:—l,y:Z.
Cau 5. Tap nghiém clia bat phuong trinh log, (x — 1) <3 la:
@ (1;65). (1;63). © (1;81). D) (0;64).
Cau 6.
Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D'. Ménh dé nao sau day sai? o o
@) DB'=DA+DC+DD'. (B BD' =BA+BC+BB. ;
e - —s @ — R _ — @ — B’ 1 ,
(O BC'=BC+BD+BB. (D) AC' = AB+ AD + AA'. | ¢
e --/D
B c

Cau 7. Trong khong glan voi hé truc toa do Oxyz, cho mat phang (Q) c6 phuong trinh
2x+y—4z+5= 0 Vectd nao sau day la mot vectd phap tuyén ctia mat phang (Q)?

@A) 732;1;— B 71 4(2;1;4). © 7.1(2;1;-D). D) 77 2(—2;1;4).
Cau 8. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém B(-2;4;0) va vectd chi phuong
"a(-1;2;3). Phuong trinh tham so cua duong thang di qua B va nhin @ lam vecto chi
phuong la:

x—-2 y+4 =z x+2_y+4_f
a +2_ _24_3- _+12_ 24_3'
Are _Yy—2 2 Are _Yy—2_ 2
© 2 3 1 -2 -3

Cau 9. Mot ciia hang ghi lai s6 tién (don vi: chuc nghin dong) ma 40 khach hang da chi
tiéu trong mot ngay. So liéu dugce phan nhom nhu sau:

Nhém [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55) | [55;60)
Giatridaidién| 32,5 | 37,5 | 425 | 475 | 525 | 57,5
Tan sb 3 5 10 12 6 4
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Tinh phuong sai clia mau sb liéu ghép nhém trén (1am tron dén hang phan muoi).

@A) s? ~52,6. s2 = 45,9. © s? ~47,1. D) 5% = 49,5.
Cau 10. Nghiém ctia phuong trinh 3* =7 la:

@x:—log37. x:—log73. @x:log37. @x:10g73.
Cau 11. Nguyén ham ctia ham sb f(x) = sinx 1a:

@) cosx + C. sinx+C. @—cosx+C. @—sinx+C.

Cau 12. Cho hinh phang (H) gidi han béi hai do thi ham sé y = x® — x, y = 3x va hai dudng
thang x = 1 x = 3. Dién tich mién phang (H) dudc tinh bang cong thiic

@S f(x —4x)%dx. .S:f(4x—x3)dx.
1

3

3
@S:f|x3—4x| dx. @S:f(x3—4x)dx.
1

1

PHAN II. Thi sinh tra 16i tit cdu 1 dén c4u 4. Mbi ¥ a), b), c), d) 6 mdi cau hoi, thi sinh chon
dung hoac sai.
Cau 1. Mot cong ty A s6 hitu mot khu khai thac dau, bat dau khai thac dau tai thoi diém
t =0. Dua trén udc tinh ciia trit luong dau, gia st toc do khai thac du kién dudc dua ra boi
Q' (1) =312(40—1)?, v6i 0 < t < 40, Q dugc do bang hang triéu thiing, r dugc tinh theo nam.

a) Tai thoi diém r = 30 nam thi t6c do khai thac 16n nhat.

3
b) Q(t) =2 40013 —60t* + gt5.

¢) Lugng dau dudc khai thac trong 30 nam dau tién 1a Q(30) = 9 180 000 thiing.
d) Q"(t) =61(40—1)(40—21).

Cau 2.

Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, z
mot cabin cap treo xuat phat tit diém
A(10;3;0) va chuyén dong déu theo &
duong cdp cé véc-ta chi phuong la
U=(;-2;1)v6itbcdola4,5m/s (don M
vi trén moi truc toa do 1a mét). Gia st \
sau t (s) ké t?fI Iac xu%t phat (r = 0), \ o
cabin dén diém M. biém B c6 hoanh \ 3 ¥

do xp = 550. | 1™ 410:3:0)

a) Phuong trinh chinh tic cla ‘

duong cap la Xo2_yrz2_z \

P T T \

b) Duong cap AB tao v6i mat \

phang (Oxy) mot goc 16n hon B
19°.

¢) b6 dai quang duong AB la 800
(m).

s

a < 3t
d) Toado Mla (3t+10;—3t+3;? ;

Cau3. Chohamsb y = f(x) :lnx—gxz.
a) 2f(1)+2f(1)+21n3:—5.

b) Dao ham f'(x) = 1 +9x V6i x € (0; +00).
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.« .7 2 A 2 N A A S 9
¢) Gia trilon nhat cua ham so f(x) trén (0;1] bang —5

d) Phuong trinh f'(x) =0 c6 nghiém x = %

Cau 4. M6t nha mdy san xuat béng dén cé ti 1 béng dén dat tiéu chudn 1a 82%. Trudc khi
xuat ra thi truong, méi béng dén dugc san xuat ra déu phai qua mot khau kiém tra chat
lugng tu dong. Vi su kiém tra nay khéng chinh x4c tuyét d6i nén mot béng den tot chi co
X4c suat 92% dudc cong nhan, va mot bong dén hong cé xac suat 96% dugc loai bd. Goi A
12 bién c6 “béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat luong”.
Goi B 1a bién cb “San pham dat tiéu chuan”.

a) P(B)=0,18; P(B) =0,82.

b) Tilé béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat lugng 12 76,16%.

¢) Tilé béng den tét trong s6 nhitng béng dén dudc cong nhan 1a 98,01% (két qua lam

tron dén hang phén tram).
d) P(A| B) =0,92.

PHAN II1. Thi sinh tra 15i tit cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Giam dbc clia show dién ca nhac “ATVNCG” dang xac dinh mtic vé vao ctia cho
dém biéu dién du kién vao thang 12/2024 tai Ha N6i. Theo kinh nghiém nhiéu nim t6 chtc
show dién clia minh, giam déc da xac dinh dudc rang: Néu gia vé vao ciia 1a 85 USD/vé thi
trung binh c6 15000 khan gia dén xem. Méi 1an ting gia vé thém 10 USD/vé thi s6 khan gia
dén xem sé giam di 1000 ngudi. Méi 1an gidm gia vé di 10 USD/vé thi sb khan gia dén xem
sé ting lén 1000 ngudi. Biét rang, trung binh méi khan gia dén xem con gitip show dién c6
thém 5 USD tu céac dich vu di kém va moi kha gid vao xem phadi c6 1 vé vao ciia. Hoi giam
dbc chon gia vé vao ctlia cho show dién nay 1a bao nhiéu USD/vé dé tong s6 tién thu dugc
sau dém dién (géom tong tién ban vé va tién thu tit cac dich vu di kém) 12 16n nhat?

Cau 2.

Anh Thai va bac Nguyén c6 hai manh vuon c6 dién tich S;, S»
trong mat phﬁng toa do Oxy nhu hinh vé bén. Pon vi ctia moi
truc toa do 1a 5 m va nam canh bén mot con sudi nhé dudc tao
bdi hai ham sb y = f(x) va y = f(x) +2, biét rﬁng f(x)=ax*+bx*+4

64(v2-1)
15

c6 S-Sy = . Tt nam 2025 hai nha két théng gia nén anh

Thai mubn xdy mot cay cau bac tit nha minh sang nha bac Nguyén
cho tién di lai. Tinh d6 dai ngan nhat ctia cay cau trén theo don vi
mét (lam tron dén hang phan tram).

Cau 3.

Ngudi ta mudn thiét ké mét léu cidm trai c6 dang
12 mot phan mit cau bang phan mém 3D nhu hinh
vé bén. Cho biét phuong trinh bé mat cta léu la
(8): (x—5)%2+ (y—3)?+ (2 —2)? = 36, phuong trinh mat
phang chita ctialéu 1a (P): x = 2 va phuong trinh mat
phéng chita san léu 1a (Q): z = 0. Goi r; 1a ban kinh
clia dudng tron ciia 1éu va r, 1a ban kinh clia dudng
tron san léu. Tinh gia trj biéu thic r? + r2 (két qua
dudc ghi duéi dang s6 nguyén).
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Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh biang v/10, SA vuong géc
vGi day, goc gitta SC va mat ddy bang 45°. Tinh khoang cach d gitia hai duong thang SB va
AC.

Cau 5. C6 hai chiéc hop, hop I c6 6 vién bi mau tring va 4 vién bi mau den; hop I7 c6 5
vién bi mau trang va 5 vién bi mau den. Cac vién bi c6 cung kich thudc va khoéi luong. Léy
ngau nhién mot vién bi tit hop I b sang hop I1. Sau do lay ngau nhién dong thoi hai vién
bi tihop 11. Gia st hai vién bi dugc lay ra cung mau trang Tinh x4c suat trong hai bi mau
trang d6 c6 bi thudc hop I (Két qua lam tron dén hang pham tram).

Cau 6.
Trén dudng Binh di tit nha (0) dén trudng hoc (Q) ¢o6 diém Q
K dang bi ngap nén khong thé di qua K. Biét rang Binh chi L

dugc di sang phai hodc di lén. Hoi c6 bao nhiéu cach di tu
O den Q ma khong di qua diém K?
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DAP AN PHAN TRAC NGHIEM 4 PHUGNG AN - MA DE 0101

1. D||2. D||3. A|l4. cC||5. B|[6. A|[7. A]|[8. D||9. D|[10. A]
[11. A][12. B|

DAP AN PHAN TRAC NGHIEM DUNG SAI - MA DE 0101
Caul Cau 2. Cau 3.
@bp®ds)s@p @bp®ds)s@s @s®dbpl)s@s
@DBDP@s @5

DAP AN PHAN TRA LOI NGAN - MA DE 0101

Trang 1/1 — D4p 4n ma dé 0101



DAP AN PHAN TRAC NGHIEM 4 PHUGNG AN - MA DE 0103

1. A]|2. D||3. B|[4. D|[5. All6. C|[7. A][8. cC||9. B||[10. C]
11. C||12. C|

DAP AN PHAN TRAC NGHIEM DUNG SAI - MA DE 0103

Cau 1, Cau 2. Cau 3.
@s®s@p@pb @s®p@s@p @s®s@s@p
%%4@})@8@8

DAP AN PHAN TRA LOI NGAN - MA DE 0103

Trang 1/1 — D4p 4n ma dé 0103



TRUONG THPT LE QUANG CHI  pE THI THU TOT NGHIEP THPT LAN 2 NAM 2025

D\é chinh thirc Bai thi mon: Toan
(Dé thi co 10 trang) Thoi gian lam bai 90 phut
Hovaténthisinh: ... ... ... ..
Sobaodanh: ... .. ... Ma de thi 0101

PHAN 1. Thi sinh tra 15i tit ciu 1 dén cau 12. M&i cau hoéi thi sinh chi chon mét phuong an.
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh vudng va SA vudng géc véi day. Khang dinh
nao sau day sai?
@) BD L SC. BD L (SAC). (©) BC L (SAB). (D) AC L (SBD).
Loi giai.

e Taco BC LSAvaBC 1 ABnén BC L (SAB).
e Taco6 BD L ACvaBD 1L SAnén BD L (SAQC).

* ViBD 1 (SAC)nén BD L SC.

Khang dinh sai la AC L (SBD).

Chon dAP AN (D) ... .vi ettt et et e O

A N N PN A - N LeA A 2 X . S A 2x+ 1
Cau 2. Phuong trinh duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham so y = 1

x

lan lugt la

@le,y:Z. x:—l,y:O. @x:—l,y:—Z. @x:—l,yzz.

Loi giai.
2x+1 <. 2x+1 A 2A 1a1s Z s~ PP A .
Vi lim =—-oova lim = +oonén do thi ham so da cho co mot tiém can ding
x—(-D* x+1 x—(-D7 x+1 ’ T )

1a dudng thang x = —1.

24—
2x+1 ~ T A g~ . PN ~ N N
Vi lim = lim X —2nén do thi ham s6 da cho c6 mot tiém can ngang la dudng
x—to00 x4+ 1 X—+00 l
. X
thang y =2.
ChOn AP AN (D) ... vttt ettt et et e e e e O

Cau 3. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho diém B(-2;4;0) va vectd chi phuong
‘a(-1;2;3). Phuong trinh tham so cua duong thang di qua B va nhin @ lam vectd chi
phuong la:

x+2 y—-4 z x+2 y-4 =z
®—_2_3' 1_—2_—'
x-2 y+4 =z x+2 y+4 z
1 -2 3 A 2 3
Loi giai.
Duong thang di qua B(-2;4;0) va c6 vectd chi phuong a (-1;2;3) c6 phuong trinh:
x+2 y-4 =z
-1 2 3
Chon AP AN (A) ... e O

Cau 4. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, cho mit phang (Q) c6 phuong trinh
2x+y—4z+5=0. Vecto nao sau day la mot vectd phap tuyén ctia mat phang (Q)?

@A) 71 4(2;1;4). 712;1;-1). © 73(2;1;-4). D) 772(-2;1;4).
Loi giai.
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Mt phang c6 dang Ax+By+ Cz+ D =0 thi vectd phap tuyén la 7 = (4; B; C).
Vay vectd phdp tuyen cua (Q) 1a 7 = (2;1;-4).
Chon AP AN (C) ...ttt e e e, O

Cau 5. Mot ctia hang ghi lai s6 tién (don vi: chuc nghin dong) ma 40 khach hang da chi
tiéu trong mot ngay. So liéu dugc phan nhém nhu sau:

Nhom [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55) | [55;60)
Gia tri d.’;li dién 32,5 37,5 42,5 47,5 52,5 57,5
Tan so 3 5 10 12 6 4
Tinh phuong sai ctia mau so lieu ghép nhom trén (lam tron dén hang phﬁn muoi).
@) s? = 52,6. s2 =~ 45,9. (©) s? =~ 47,1. (D) 5% ~ 49,5.
Loi giai.
S6 trung binh:

_ 1
X = E(S -32,5+5-37,5+10-42,5+12-47,5+6-52,5+4-57,5) = 45,625.
Phuadng sai dugc tinh theo cong thiic:

S2 = %Zfi(xi_mz'

Thay s6:
1
st = m [3(32,5 — 45,625)% +5(37,5 — 45,625)* + 10(42,5 — 45,625)*
+12(47,5 - 45,625)% + 6(52,5 — 45,625)* + 4(57,5 — 45,625)°
1
= —(1834,375) =45,859375 =| 45,9 |
e ) 459
(@ o Vo) a 1o £ o 31 o Q5 ) O
Cau 6. Nghiém ctia phuong trinh 3* =7 la:
@x:log37. x:10g73. @x:—log73. @x:—log37.
Loi giai
Tacd3*=7< x=log,7.
Chon AP AN (A) ... et e O
Cau 7. Nguyén ham ctia ham sO f(x) =sinx la:
@—cosx+C. sinx+C. @—sinx+C. @cosx+C.
Loi giai.
Ta co: [sinxdx=—-cosx+C.
Chon dAp AN (A) ...ttt O
Cau 8.
Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D'. Ménh dé nao sau day sai? o o
@) AC' = AB+ AD + AA.. (B BD' =BA+BC+BB. ;
_— —_ —_— — e —_ — o B’ L ’
(©DB' =DA+DC+DD'. (D)BC' =BC+BD +BB'. | ¢
Aponmoes -—7D
B c
Loi giai.
Theo quy tic hinh hop, ta c6 ménh dé saila BC' = BC+ BD + BB
Chon AP AN (D) ... .u ettt et et et e O
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Cau 9. Cho hinh phang (H) g101 han béi hai d6 thi ham s6 y = x® - x, y = 3x va hai dudng
thang x = 1 x = 3. Dién tich mién phang (H) dudc tinh bang cong thiic

@S f(x —4x)?%dx. .S:f(4x—x3)dx.
1

3
@S:f(x3—4x)dx. @S:f|x3—4x| dx.
1 1

Loi giai.
3 3
Dién tich S = f |(x* — %) - (3x)| dx = f |x* — 4x| dx.

1 1
Chon dAP AN (D) ... .vt ettt et O
Cau 10.
Cho ham so f(x) cé bangbién thiéennhu [ T—go 5 1 0 oo
hinh bén. Gid tri cuc dai cia ham so da  [77(x) — 0 + ¥ 0 -
chola
+00 +00 1
@1 ®-2 ©-1. D2 ) ~_ P
2 —00 —00
, L& gial. ,

Dua vao bang bién thién ta suy ra gia tri cuc dai cia ham so da cho la 1.
Chon dAp AN (A) ... et e O
Cau 11. Cip s6 nhan (a,) c6 a; =5 va a; = 10. Sb hang ag ctia cap s6 nhan la:

@) 160. B) 80. (C) 320. (D) 40.

Loi giai.
. A ne a 10
Tacocongbdig=—=—=
gbolg a5

Suyraas=a;-q°=5-2°=5-32=160.
Chon dAP AN (A) ..ottt O
Cau 12. Tap nghiém clia bat phuong trinh log, (x - 1) <3 1a:

@) (0;64). (1;65). (© (1;8D). D) (1;63).

Loi giai.
biéu kién: x—1 >0 < x > 1. Bat phuong trinh:

log,(x—1)<3 o x—-1<4=64 & x <65.

Két hop diéu kién: x € (1;65).
(@ o Vo) a 1o £ o 31 o Q5 ) O

PHAN II. Thi sinh tra i tit ciu 1 dén cau 4. Mbi ¥ a), b), ¢), d) & mébi cau héi, thi sinh chon
diung hodc sai.
Cau 1. Mot cong ty A s6 hitu mot khu khai thac dau, bat dau khai thac dau tai thoi diém
t = 0. Dua trén udc tinh clia trit lugng dau, gia st toc do khai thac du kién dugdc dua ra béi
Q'(1) = 3r2(40— 12, v6i 0 < £ < 40, Q dudc do bang hang triéu thung, ¢ dudc tinh theo nam.

a) Q"(r) =61(40- 1)(40-21).

3
b) Q(t) =2 40013 —60¢* + §t5.
¢) Tai thoi diém 7 = 30 nam thi téc do khai thac 16n nhat.
d) Lugng dau dudc khai thac trong 30 nam dau tién 1a Q(30) = 9 180 000 thiing.
Loi giai.
Chondap an{adung|bsai|csai[ddang]| ............ccoooiiiiiiiiiii i O
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A N 4 9
Cau 2. Chohamso y= f(x) =lnx— Exz.

W —

a) Phuong trinh f'(x) =0 c6 nghiém x =
b) Gia tri 16n nhét clia ham sb f(x) trén (0;1] bang —g.
c) 2f(1) +2f(%) +2In3 = -5.

d) Dao ham f'(x) = i +9x V6i x € (0;+00).

Loi giai.
Chondap an{adung|bsai|[csai[dsai]......ccooiiiiiiiiiniiiiiii i O

Cau 3. Mot nha may san xuat béng dén c6 ti 1é béng dén dat tiéu chuan 1a 82%. Trudc khi
xuat ra thi truong, méi béng dén dudc san xuat ra déu phai qua mot khau kiém tra chat
lugng tu dong. Vi su kiém tra nay khong chinh xac tuyét d6i nén mot béng den tot chi cé
x4c suat 92% dudc cong nhan, va mot béng dén hong cé xac suit 96% dugc loai bd. Goi A
12 bién c6 “béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat luong”.
Goi B 1a bién cb “San pham dat tiéu chuan”.

a) Tilé béng deén t6t trong sd nhiing béng dén dudc cong nhan 1a 98,01% (két qua lam

tron dén hang phﬁn tram).

b) Tilé béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat lugng 12 76,16%.

¢) P(B)=0,18; P(B) = 0,82.

d) P(A| B) =0,92.

Loi giai.

a) Xac suat c6 diéu kién P(B | A) (ti1é bong tbt trong sb bong dudc cong nhan):
Ap dung cong thiic Bayes:

P(A| B)P(B)
P(B|A) T
0,92-0,82 943
= ————=—>=0,9905.
0,7616 952

Lam tron dén hang phan trim, P(B | A) = 99,05%.
b) Sit dung cong thiic xac suét toan phan,ta c6

P(A)

P(A| B)P(B) +P(A| B)P(B)
= 0,92-0,82+0,04-0,18 = 0,7544 + 0,0072 = 0,7616.

Tilé béng dén dudc cong nhan dat tiéu chuan 1a 76,16%.
c¢) Tilé béng dén dat tiéu chuin (béng t6t) 1a
P(B) =82% =0,82, P(B)=1—-P(B) = 18% =0,18.
d) Xac suat kiém tra ding:

« Bong tot dugc cong nhan: P(A | B) = 92% = 0,92.
» Bong héng bi loai: P(A| B) = 96% = 0,96, do d6

P(A|B)=1-P(A|B)=1-0,96 =0,04.

Ta c6 so do cay sau
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Chondap anfasai|bding|csai[dsai].......ccoooivviiiiiiiniiiiiii i O

Cau 4.
Trong khong gian vGi hé toa dd Oxyz, z
mot cabin cap treo xuat phat tit diém

A(10;3;0) va chuyén dong déu theo 5
duong cdp cé véc-td chi phuong la

7= (2;-2;1) véi tde dola4,5m/s (don \ M

vi trén moi truc toa do la mét). Gia st } N

sau t (s) ké tu lic xuat phat (¢ = 0), \ E o

cabin dén diém M. biém B c6 hoanh \ 3 ¥
do xp = 550. \ 19> 41030

N N 3t
a) Toado Mla 3t+10;—3t+3;? . :

b) buong cap AB tao v6i mat \
phang (Oxy) mot goc 16n hon ‘

19°. B e
¢) Do dai quang duong AB la 800 %
(m).
d) Phuong trinh chinh tic cla
duong cap la oz _yrz z
10 3 1
Loi giai.

a) Do toc do chuyén dong cta cabin la 4,5 m/s nén d6 dai AM =4,5¢ (m).
Vi vay ‘X]VI) =4,5¢ (t=0).

Do hai véc-t6 AM va @ 1a ciing huéng nén AM = k@ véi k 1a s6 thuc duong nao dé.

Suy ra [ M| = k[ 7| = k- /274 (-2 + 12 =3k Do d6 3k =450 = k="
Vi thé, ta cé m:%ﬂ:(?)t;—?)t;% .
Goi toa do ctia diém M 12 (xas; yas; za0)-
Xpp=3t+x4 xpy=3t+10
Dom:(xM—xA;yM—yA;zM—zA):(3t;—3t;%)nén yM:;ft+yA© yM:;’)t+3
2=+ 2 M=

A 32 R . R 3t
Vay diém M c6 toa do la (3t+ 10;—3t+3;?).

Trang 5/10 — Ma dé 0101



b) Puong thang AB c6 véc-to chi phuong 7 = (2;-2;1) va mat phang (Oxy) c6 véc-to
phap tuyén k = (0;0;1). Do d6, ta c6

N u-k
sin (A, (Oxy)) = ‘cos(?[, Ic)‘ = |L{| '7}‘ = 3%1 :%

Vay (A, (Oxy)) = 19°.
¢) Do xp =550 nén 3¢+ 10 = 550, tlic 1a £ = 180 (s). Do do, ta c6 diém B(550; —537;270).
V@y AB = \/(550 —10)2 + (=537 -3)2+ (270 -0)2 = V656100 = 810 (m).

x-10 y-3 =z
= =T

d) Phuong trinh chinh tic clia dudng cap l1a

Chon dap anadung|bdang|csai|[dsai| ..........ooveiiiiiiiiiiii O

PHAN II1. Thi sinh tra 16i tit cau 1 dén cau 6.
Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang /10, SA vudng géc
v6i day, géc gitta SC va mat ddy bang 45°. Tinh khoang céach d giita hai duong thang SB va
AC.

Loi giai.
G6c gitita SC va mit ddy bang 45° = SCA = 45°.
Xét tam giac SAC vudng tai A, c6 SA = AC-
tan45° = av/2.
Dung hinh binh hanh ACBE.
= BE| AC= AC || (SBE).
Goi H 1a hinh chiéu ctia A1én mat phang (SBE).
d(SB, AC) =d(AC;(SBE)) =d(A; (SBE)) = AH.
Xét hinh ti dién vuéng SABE c6

1_1+1+1_1+1+1_5
AH2  SA2 AB2 AE2 242 a2 a2 2a?
2a? av10

> AH*=—>= AH= .
5 )

Cau 2. Giam doc clia show dién ca nhac “ATVNCG” dang xac dinh miic vé vao ctia cho
dém biéu dién du kién vao thang 12/2024 tai Ha No6i. Theo kinh nghiém nhiéu nam t6 chtc
show dién clia minh, gidm doc da xac dinh dudc rang: Néu gia vé vao ciia 1a 85 USD/vé thi
trung binh c6 15000 khan gid dén xem. Méi 1an ting gia vé thém 10 USD/vé thi s6 khan gia
dén xem sé giam di 1000 nguoi. Méi 1an gidm gia vé di 10 USD/vé thi s6 khan gid dén xem
sé tang 1én 1000 ngudi. Biét rang, trung binh méi khan gia dén xem con gitip show dién c6
thém 5 USD ti cac dich vu di kém va moi kha gid vao xem phadi c6 1 vé vao ciia. Hoi giam
ddc chon gia vé vao ctia cho show dién nay 1a bao nhiéu USD/vé dé tong sb tién thu dugc
sau dém dién (gém téng tién ban vé va tién thu ti cac dich vu di kem) la 16n nhat?

Loi giai.
Goi x (x € Z) 1a sb 1an thay doi gid vé 10 USD so véi mtic gia vé co ban 85 USD. Trong dé,
x>01as61an ting gia con x < 012 s6 1an gidm gia.
Gia vé mdi la 85+ 10x USD.
S6 lugng khdn gia tuong ting 1a 15000 — 1000x ngudi.
Mbi khan gia vao ctia sé chi tra tién gia vé va dich vu di kém 12 85 + 10x + 5 = 90 + 10x USD.
Téng doanh thula f(x) = (15000 —1000x)(90 + 10x) = —10 000x2 +60000x + 1350000 USD.
Bang bién thién clia f(x) nhu sau
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X —00 3 +00

1440000
) / \

Tit bang bién thién ta c6 doanh thu 16n nhat 13 1440000 USD khi x = 3.
Vay giam doc sé chon gia vé 85+3-10 = 115 USD dé doanh thu dém dién la 16n nhat.

Cau 3.

Nguoi ta mudn thiét ké mot léu cidm trai c6 dang
12 mot phan mit cau bang phan mém 3D nhu hinh
vé bén. Cho biét phuong trinh bé mait ctia 1éu la
(S): (x—5)2+ (y—3)%+ (z—2)? = 36, phuong trinh mit
phang chita ctia léu 1a (P): x = 2 va phuong trinh mat
phéng chtia san 1éu 1a (Q): z = 0. Goi r; 1a ban kinh
clia dudng tron ciia 1éu va r, 1a ban kinh clia dudng
tron san léu. Tinh gia trj biéu thic r? + r2 (két qua
dudc ghi duéi dang s6 nguyén).

Loi giai.

. - A . B
N 7 N 7
\\\ /// \\\ ///

P ~__ ___- Q ~__ ___-

Mat cau (S) cé tam I(5;3;2) va ban kinh R = 6.

« Goi H 12 hinh chiéu ctia diém I 1én mit phang (P) va A la mot diém nam trén dudng
tron cira léu.

, 5-2
TacoIH=d,(P)) = | | =3,

VIZ+02+02
Suy ra ban kinh dutng tron chiia cira léu la

ri=HA*=R*-1H*=6"-3"=27.

« Goi K 12 hinh chiéu ctia diém I 1én mat phang (Q) va B 1a mot diém nam trén dudng
tron san léu.

Taco IK=d(I,(Q)) = 2 =2.

VIZ102+02

Suy ra ban kinh dudng tron chita san léu la
r; =KB*=R*-IK*=6"-2"=32.

Vay ri +ry =27+32=59.

Cau 4. C6 hai chiéc hop, hop I c6 6 vién bi mau trang va 4 vién bi mau den; hop I7 c6 5
vién bi mau trang va 5 vién bi mau den. Cac vién bi c6 cung kich thuéc va khoi lugng. Lay
ngau nhién mot vién bi t hop I b sang hop I1. Sau dé lay ngau nhién dong thoi hai vién
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bi tit hop I1. Gia st hai vién bi dudc lay ra cling mau trang. Tinh x4c suit trong hai bi mau
trang d6 c6 bi thudc hop I (Ket qua lam tron dén hang pham tram).
Loi giai.
Goi cac biéen co sau:
 Alabién cb “Liy dugc bi mau trdng 6 hop I17;
« Blabién c6 “Liy dudc hai bi cing mau trang 6 hop 117;
e Clabién cb “Haibiliyra 6 hop 11 c6 bi tit hop I b6 sang”.

Khi dé, BC 1a bién c6 “Liy dudc hai bi cling mau trang 6 hop I1 va cé bi thudc hop I
Ta xét cac truong hgp sau:

N . < A A 2 . 6'C2 3
o Truong hop 1:Xét bién cb Axay ra. Ta c6 P(A) = = Clzl =z
|
Khi dé, hop I1 sé c6 6 bi trang va 5 bi den (thém 1 bi trang tit hOp I bo sang).
C: 3 1-Ct 1
SuyraP(B|A) = —> =—vaP((BC)| A) = =—.
¢, G, T h
N , « A A A ? ~ —_— 4'C%1 2
» Truong hgp 2: Xét bién co A khong xay ra. Ta co P (A) “loc "5
M

Khi dé, hop I1 sé c6 5 bi trang va 6 bi den (thém 1 bi den tit hop I b6 sang).
- C 2 _
SuyraP(B|4) = @ - EvaP((BC)|A) = 0.

Tu hai truong hgp trén, suy ra:
* Xac suat lay dugc bi tring 6 hop I71a

P(B) = P(AB) + P (ZB)

:P(A)-P(B|A)+P(Z)-P(B|Z)
33 22 13

= — 4 - —=
511 5 11 55

)

* Xac suat lay hai bi cing mau trang 6 hop 11 va c6 bi thuoc hop I1a
P(BC) = P(A(BO)) + P A(BC)

=P(4)-P(BO) | 4)+P (4] -P((BO) | 4
3 1 2 3
=S —4=.0=—.
5 11 5 55
Vay xdc suat trong hai bi liy dudc cé bi thudc hop 1, biét hai bi cling mau trang 1a
p(C|B):£C):i:E:i.
P(B) 55 55 13
Cau 5.
Trén duong Binh di tt nha (0) dén truong hoc (Q) c6 diém Q
K dang bi ngap nén khong thé di qua K. Biét rang Binh chi L

dudc di sang phai hodc di 1én. Hoi c¢6 bao nhiéu cach di tu
O den Q ma khong di qua diém K?
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Loi giai.
Tong sb cach di tit 0(0,0) dén Q(5,3) 1a C3=
S6 cach di qua K(3,2) 1a: C2-CL =10-3 = 30.
S6 cach di khong qua K 1256 —30 =[26 .

Cau 6.

Anh Thai va bac Nguyén c6 hai manh vuon c6 dién tich S, S,
trong mat phang toa do Oxy nhu hinh vé bén. Pon vi ctia mbi
truc toa do 12 5 m va nam canh bén mot con subi nhé dudc tao
béi hai ham sb y = f(x) va y = f(x) +2, biét ring f(x) = ax* + bx® +4

64(v2-1)
15

cO0S; -5, = . Tit ndm 2025 hai nha két thong gia nén anh

Thai mudn xay mot cay cau bac tit nha minh sang nha bac Nguyén
cho tién di lai. Tinh d6 dai ngan nhat ctia cay cau trén theo don vi
mét (lam tron den hang phan tram).

Loi giai.
Ta c6 f'(x) = 4ax®+2bx nhan diém x = 2 1am diém cuc trinén 32a+4b=0= b= -8a = f(x) =
ax*—8ax® +4.
Hoanh d¢ diém A la nghiém ctia phudng trinh
x = —2v2 (khong thod man)
ax*-8ax*=0< |x=0 (khongthoa man)
x =2v/2 (thoa man).

Vi §; — S = nén ta c6 phuong trinh

2y2
S1- sg_f{es [f(x)+2]} dx- ff(x)dx

e i 64(v2-1)
o f (—ax* +8ax?) dx—f(ax4—8ax2+4)f(x)dx: —
0 0
( ax® 8ax3) 2v2 (ax5 8ax® ) 2 64(vV2-1)
o |-—+ - |- +ax|| = ——-—
5 3 /|, 5 o 15
256av2  224a 64(v2-1)
< =+ —8 - @
15 15 15
1
o a=-

T
1 1
Vay f(x) = (x —8x?)+4. G01M(m 4m -2m? +4)thu0cd0th1hamsoy f(x)vaN|n; 4n -2n*+6

thudc do th1 ham sé y=g(x) = f(x) +2. Goi dy la phu’dng trinh tiép tuyen clia do thi ham sb
y = f(x) tai diém M, d, 13 phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = g(x) tai N.

Ta c6 MN > d(M, dz), MN > d(N, dl).

Dau “=" xay ra khi va chikhi MN 1 d;, MN L d,. Khi d6 d, || d, hay hé s géc ctia tiép tuyén
tai M va N bang nhau. Ta c6

m = n (khong thoa man)

flim=g'n) e m®—dm=n’-4ne (m-n)(m*+mn+n°*-4)=0<| , )
m-+mn+n-=4.
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Ta c6 m? + n? =4—mn.
Dé thay dé doan M N nho nhat thi m < n. Ta c

e

1
MN = n—m;Z(n4—m4)—2(n2—m2)+2)

= n—m'l(n—m)(n+m)(m2+n2—8)+2)
= '

= \/(n—m)z;i\/(n—m)z(n+m)2(4—mn—8)+2)

= \/4—3mn;:11\/(4—3mn)(4+mn)(—4—mn)+2)

= \/4—3t;;1\/(4—3t)(4+t)(—4—t)+2

Voit=mn.Vio<m, n<2nén0< t<4.

1 2
Z\/(4—3t)(4+ Nn(-4-1) +2) = f(1).

Ham sb6 dat gia tri nhé nhat tai ¢ = 1,213594352. Khi d6 M Ny, =~ 0.6371799307.
Vi moi don vi caa truc toa do la 5m nén d6 dai ngan nhat cta cay cau lam tron dén hang
phan tram la 3,19 (m).

bo déliMN:\/4—3t+

HET
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TRUONG THPT LE QUANG CHI  pE THI THU TOT NGHIEP THPT LAN 2 NAM 2025

D\é chinh thirc Bai thi mon: Toan
(Dé thi co 10 trang) Thoi gian lam bai 90 phut
Hovaténthisinh: ... ... ... ..
Sobaodanh: ... .. ... Ma de thi 0103

PHAN 1. Thi sinh tra 15i tit ciu 1 dén cau 12. M&i cau hoéi thi sinh chi chon mét phuong an.
Cau 1. Cap s6 nhan (a,) c6 a; =5 va a; = 10. Sb hang ag clia cap s6 nhan la:

@) 160. B) 320. (©) 40. (D)80.
Loi giai.
PR ~ ay 10
Tacocongbdig=—=—-=
gbolg a5
Suyraas=a;-q°>=5-2°=5-32=160.
Chon AP AN (A) ...t O
Cau 2.
Cho ham so f(x) c6 bangbién thiénnhu [ T—go 5 1 0 oo
hinh bén. Gid tri cuc dai cia ham so da  [77(y) — 0 + ¥ 0 -
cho la
+00 +00 1
@ 2. ®-2. (©-1. @1. f(x) \ e e \
2 —00 —00
L5 giai.
Dua vao bang bién thién ta suy ra gia tri cuc dai cia ham so da cho la 1.
ChOn AP AN (D) ... vttt ettt et et et e e e O

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD cé day 1a hinh vuéng va SA vuéng géc véi day. Khang dinh
nao sau day sai?
@) BD 1 SC. AC 1 (SBD). (©)BD L (SAC). (D)BC L (SAB).
Loi giai.
e Taco6 BCLSAvaBC 1 ABnén BC L (SAB).
e Taco6 BD L ACvaBD 1 SAnén BD L (SAC).

* ViBD 1 (SAC) nén BD L SC.

Khang dinh sai la AC L (SBD).

Chon dAp An (B) ... oiii e e e e e O
A N < ca ~ . < Lea ~ 2 N N 2 2x+1
Cau 4. Phuong trinh duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi ham so y = —
X

lan lugt la

@le,y:Z. x:—l,y:—2. @x:—l,y:O. @x:—l,y:Z.

Loi giai.
2x+1 N 2x+1 ~ X 1s1 s £ o~ T N .

Vi lim =—ocova lim = +oonén do thi ham so da cho c6 moét tiém can diang

=D+ x+1 —(-D" x+1

la duong thang x = —1.

2+ =
2x+1 N NIRRT A 2~ PP A N N
Vi lim = lim X — 2 nén do thi ham s6 da cho c6 mét tiém can ngang la dudng
x—to00 x+1 X—z+o00 1 : : : :
. X
thang y =2.
Chon AP AN (D) ... vttt ettt e e e O

CAu 5. Tap nghiém clia bat phuong trinh log, (x — 1) <3 1a:
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@) (1;65). (1;63). © (1;8D). D) (0;64).
. ) Loi giai.
biéu kién: x—1 >0 < x > 1. Bat phuong trinh:
log,(x—1)<3© x-1<4>=64 & x <65.

Két hop diéu kién: x € (1;65).

Chon dAp AN (A) ...ttt O
Cau 6.
Cho hinh hop ABCD.A’B'C’'D'. Ménh dé nao sau day sai? A o
@) DB'=DA+DC+DD'. B BD'=BA+BC+BB. ;
— N —_ — —_— N — R — B’ I ’
(©BC'=BC+BD+BB. (D) AC' = AB+ AD + AA'. | c
e -—7D
B C
Loi giai.
Theo quy tac hinh hop, ta c6 ménh dé saila BC' = BC+BD+BB.
Chon AAP AN (C) ... vt ittt et et O

Cau 7. Trong khong glan voi hé truc toa do Oxyz, cho mat phang (Q) c6 phuong trinh
2x+y—4z+5= 0 Vectd nao sau day la mot vectd phap tuyén ctia mat phang (Q)?
@A) 715(2;1;-4). B 71 4(2;1;4). © 7.1(2;1;-D). D) 712(-2;1;4).
Loi giai.
Mit phang c6 dang Ax+ By + Cz+ D =0 thi vectd phap tuyén 1a 7 = (4; B; C).
Vay vecto phap tuyén clia (Q)1a 77 = (2;1;-4).
Chon AP AN (A) ...t O

Cau 8. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho diém B(-2;4;0) va vectd chi phuong
d(-1;2;3). Phuong trinh tham so ctia dudng thang di qua B va nhin @ lam vectd chi

phuong la:
x-2 y+4 =z x+2_y+4_z
1. -2 3 -1 2 3
x+2 y-4 =z x+2 y-4 z
-1 2 3 .1 -2 -3
Loi giai.

buong thﬁng di qua B(-2;4;0) va c6 vectd chi phuong @ (-1;2;3) c6 phuong trinh:

Chon dAP AN (C) ....urt it e e, O

Cau 9. Mot cia hang ghi lai s6 tién (don vi: chuc nghin dong) ma 40 khach hang da chi
tiéu trong mot ngay. So liéu dugce phan nhom nhu sau:

Nhom [30;35) | [35;40) | [40;45) | [45;50) | [50;55) | [55;60)
Gia tridai dién | 32,5 37,5 42,5 47,5 52,5 57,5
Tan so 3 5 10 12 6 4
Tinh phuong sai clia mau s6 liéu ghép nhém trén (1am tron dén hang phan muoi).
@A) s ~ 52,6. s2 ~45,9. (©) s? =~ 47,1. (D) s% ~ 49,5.
Loi giai.
S6 trung binh:

:—(3 -32,5+5-37,5+10-42,5+12-47,5+6-52,5+4-57,5) = 45,625.
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Phuadng sai dugc tinh theo cong thtic:

§* = %Zfi(xi—ﬂz-

Thay s6:
1
st = 0 [3(32,5 - 45,625)% +5(37,5 — 45,625)* + 10(42,5 — 45,625)*
+12(47,5 - 45,625)% + 6(52,5 — 45,625)* + 4(57,5 — 45,625)°
1
= —(1834,375) =45,859375 =| 45,9 |
50834375 5]
(@ a0} a 1o £ o 31 o 15 ) O
Cau 10. Nghiém ctia phuong trinh 3* =7 la:
@x:—log37. x:—log73. @x:log37. @x:log73.
Loi giai
Tac63*=7< x=log,7.
Chon dAP AN (C) ....nrtt it e e, O
Cau 11. Nguyén ham ctia ham sb f(x) =sinx 1a:
cosx+C. sinx+C. @—cosx+C. —sinx+C.
Loi giai.

Ta co: [sinxdx=—-cosx+C.
Chon dAP AN (C) ...ttt e e e, O

Cau 12. Cho hinh phéng (H) g101 han béi hai do thi ham sé y = x® — x, y = 3x va hai duong
thang x = 1 x = 3. Dién tich mién phang (H) dudc tinh bang cong thiic

@A) S= f(x —4x)%dx. .S:f(4x—x3)dx.
1

3
@S:f|x3—4x| dx. @S:f(x3—4x)dx.
1 1
Loi giai.
Dién tiChS:f|(x3—x)—(3x)|dx:f|x3—4x| dx.

1 1
Chon dAP AN (C) .....unt ittt e e e, O

PHAN II. Thi sinh tra i tit ciu 1 dén cau 4. Mbi ¥ a), b), ¢), d) & mébi cau héi, thi sinh chon
diung hodc sai.
Cau 1. Mot cong ty A s6 hitu mot khu khai thac dau, bat dau khai thac dau tai thoi diém
t = 0. Dua trén udc tinh ciia trit luong dau, gia st toc do khai thac du kién dudc dua ra béi
Q' (1) =312(40—1)?, v6i 0 < < 40, Q dugc do bang hang triéu thiing, ¢ dugc tinh theo nam.

a) Tai thoi diém ¢ = 30 nam thi téc do khai thac 16n nhét.

3
b) Q(t) =2 40013 —60¢* + §t5.

¢) Lugng dau dudc khai thac trong 30 nam dau tién 1a Q(30) = 9 180 000 thiing.
d) Q"(r) =61(40—1)(40—21).

Loi giai.
Chondéap anfasai|bsai[cding|ddang]| ............coooiiiiiiiiiiii i O
Cau 2.
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Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, z
mot cabin cap treo xuat phat tit diém
A(10;3;0) va chuyén dong déu theo 5
dudng cdp c6 véc-ta chi phuong la
U =(2;-2;1)voitbcdola4,5m/s (don M
vi trén moi truc toa do 1a mét). Gia st \ R
sau ¢ (s) ké tl lac xuat phat (¢t = 0), \ e o
cabin dén diém M. Diém B c6 hoanh \ 3 7
do6 xp =550. \ 19~

. , ¢ . \ T A(10;3;0)
a) Phuong trinh chinh tac cua \

< , . X—2 y+2 z '
duongcipla — =—=-. \
. & p, 10 3 .1 '
b) Duong cap AB tao vGi mat \
phang (Oxy) mot goc 16n hon X
19°.
¢) Do dai quang duong AB la 800
(m).

N N 3t
d) Toado Mla 3t+10;—3t+3;? .
Loi giai.

N 3 < 2 N , . X 10 - 3
a) Phuong trinh chinh tac cua duong cap la 5= y_z

Y4
1

b) Duong thezlng AB ¢6 véc-to chi phuong u = (2;-2;1) va mat phﬁng (Oxy) c6 véc-to
phap tuyén k = (0;0;1). Do dé, ta c6

sin(A,(Oxy)):‘cos(T[,Tc’)’: )ﬂ.k’ = 1 _!

Vay (A, (Oxy)) = 19°.

¢) Do xp =550 nén 3¢+ 10 = 550, tlic 1a £ = 180 (s). Do do, ta c6 diém B(550; —537;270).
Vay AB = /(550 — 10)2 + (=537 — 3)2 + (270 — 0)2 = /656100 = 810 (m).

d) Do toc do chuyén dong clia cabin 13 4,5 m/s nén do dai AM =4,5¢ (m).
Vi vay \m) =4,5¢ (£20).
Do hai véc-td AM va @ 1a ciing huéng nén AM = k@ véi k 1a s6 thuc duong nao dé.
- — . 3t
Suy ra ‘AM‘ =k|d|=k-v22+(-2)2+12=3k. Do d6 3k =4,5t < k==
A , > 3t_) 3t
Vithe, taco AM = S U= (3t;—3t;?).

Goi toa do ctia diém M 12 (xag; yas; za0).

Xpyp=3t+Xxx xpy=3t+10
— 3t ~ _- — = —
DOAM:(XM_XA;yM_yA;ZM_ZA):(3t;_3f;?) nén{ YM="31+ya o Jym=-31+3
3t 3t
y=—+2z M = —.
; M 2 A M 2
" LR . T r
Vay diém M co6 toa do la (3t+ 10;—3t+3;?).
Chondap an|asai|bdang|csai|ddang]| ............ccooiiiiiiiiiiiii i O

A N 2 9
Cau 3. Chohamso y= f(x) =lnx - Exz.
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a) 2f(1)+2f(%) +2In3 = -5.

b) Pao ham f'(x) = i +9x VOi x € (0; +00).

¢) Gia tri 16n nhat clia ham s6 f(x) trén (0;1] b.:Zlng —g.
d) Phuong trinh f’(x) =0 c6 nghiém x = %

Loi giai.
Chondéapan|asai|bsai|csai [dding|.........cooviiiiiiiiii i O

Ciu 4. Mot nha may san xuat béng deén cé ti 1é béng den dat tiéu chuan 1a 82%. Trudc khi
xuat ra thi trudng, méi béng dén dudc san xuit ra déu phai qua mot khau kiém tra chat
lugng tu dong. Vi su kiém tra nay khong chinh xac tuyét d6i nén mot béng den tot chi co
X4c suat 92% dudc cong nhan, va mot bong dén hong cé xac suat 96% dugc loai bd. Goi A
12 bién c6 “béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat lugng”.
Goi B 1a bién cb “San pham dat tiéu chuan”.

a) P(B) =0,18; P(B) = 0,82.

b) Tilé béng dudc cong nhan dat tiéu chuan sau khi qua kiém tra chat lugng 12 76,16%.

c¢) Tilé béng den t6t trong s6 nhiing béng dén dugc cong nhan 1a 98,01% (két qua lam

tron dén hang phﬁn tram).
d) P(A|B)=0,92.

Loi giai.
a) Tilé bong den dat tiéu chuin (bong tot) 1a

P(B) = 82% = 0,82, P(B) = 1-P(B) = 18% = 0,18.

b) St dung cong thiic x4c suat toan phan,ta cé

P(A| B)P(B) + P(A| B)P(B)
= 0,92-0,82+0,04-0,18 = 0,7544 + 0,0072 = 0,7616.

P(A)

Tilé béng dén dudc cong nhan dat tiéu chuan 1a 76,16%.

c) Xéc suat co diéu kién P(B| A) (ti1é bong tot trong sO bong dudc cong nhan):
Ap dung cong thic Bayes:

P(A| B)P(B)
P(B|A) —P(A)
0,92-0,82 943
= ————=—>=0,9905.
0,7616 952

Lam tron dén hang phﬁn tram, P(B | A) = 99,05%.
d) Xac suat kiém tra ding:

« Béng t6t dudc cong nhan: P(A | B) = 92% = 0,92.
« Bong hdng bi loai: P(A | B) = 96% = 0,96, do d6

P(A|B)=1-P(A|B)=1-0,96 = 0,04.

Ta c6 so do cay sau
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Chondap anfasai|bding|csai[dsai].......ccoooivviiiiiiiniiiiiii i O

PHAN II1. Thi sinh tra 16i tit cau 1 dén cau 6.
Cau 1. Gidm dbc clia show dién ca nhac “ATVNCG” dang xac dinh miic vé vao ctia cho
dém biéu dién du kién vao thang 12/2024 tai Ha No6i. Theo kinh nghiém nhiéu nam t6 chtc
show dién clia minh, gidm dbc da xac dinh dudc rang: Néu gid vé vao cilia 1a 85 USD/vé thi
trung binh c6 15000 khan gia dén xem. Méi 1an ting gia vé thém 10 USD/vé thi s6 khan gia
dén xem sé giam di 1000 ngudi. Méi 1an gidm gia vé di 10 USD/vé thi s6 khan gid dén xem
sé tang 1én 1000 ngudi. Biét rang, trung binh méi khan gia dén xem con gitip show dién c6
thém 5 USD tu céac dich vu di kém va moi kha gid vao xem phadi c6 1 vé vao ctia. Hoi giam
dbc chon gia vé vao ctlia cho show dién nay la bao nhiéu USD/vé dé tong s6 tién thu dugc
sau dém dién (gf)m tf;ng tién ban vé va tién thu ti cac dich vu di kem) la 16n nhat?

Loi giai.
Goi x (x € Z) 1a sb 1an thay doi gid vé 10 USD so véi miic gia vé co ban 85 USD. Trong dé,
x>01as61an ting gia con x < 012 s6 1an gidm gia.
Gia vé mdila 85+ 10x USD.
S6 lugng khdn gia tuong ting 1a 15000 — 1000x ngudi.
Mbi khan gia vao ciia sé chi tra tién gia vé va dich vu di kém 12 85 + 10x +5 = 90 + 10x USD.
Téngdoanhthuléj(x):(15000—1000xx90+10x):—&0000x2+60000x+1350000[JSD.
Bang bién thién ctia f(x) nhu sau

X —00 3 +00
1440000

m TN

Tit bang bién thién ta c6 doanh thu 16n nhat 1a 1440000 USD khi x = 3.
Vay giam doc sé chon gia vé 85+3-10 = 115 USD dé doanh thu dém dién la 16n nhat.

Cau 2.
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Anh Thai va bac Nguyén c6é hai manh vuon cé dién tich S, S,

trong mat phang toa do Oxy nhu hinh vé bén. Pon vi ctia mbi

truc toa do 1a 5 m va nam canh bén mot con subi nhé dudc tao

b6i hai ham s6 y = f(x) va y = f(x) + 2, biét rang f(x) = ax* + bx® +4

64(v2-1)
15

cO S-S = . Tt nAm 2025 hai nha két théng gia nén anh

Thai mubn xdy mot cay cau bac tit nha minh sang nha bac Nguyén
cho tién di lai. Tinh d6 dai ngan nhat ctia cay cau trén theo don vi
mét (lam tron dén hang phan tram).

Loi giai.
Taco f'(x) = 4ax®+2bx nhan diém x = 2 1am diém cuctrinén32a+4b=0=>b=-8a= f(x) =
ax*—8ax?+4.
Hoanh do6 diém A la nghiém cta phuong trinh
x = —2v2 (khong thod man)
ax*-8ax*=0< |x=0 (khong thod man)
x =2V2 (thod man).

Vi §; — S = nén ta c6 phuong trinh

23
S — Sz—f{6 [f(x)+2]} dx - ff(x)dx

2v2 2 64(vZ-1)
o f (—ax* +8ax?) dx—f(ax4—8ax2+4)f(x)dx: — 0
0 0
- ( ax® 8ax3) 2v2 (ax5 8ax® x) 2 64(v2-1)
5 3 1o 5 3 o 15
256av2  224a 64(v2-1)
o Pt P e
15 15 15
1
o a=-.
4

1 1
Vay f(x) = (x - 8x7%)+4. G01M(m 4m —-2m? +4)thuocd0th1hamsoy f(x)vaN|n; 4n -2n*+6

thudc do th1 ham sé y=g(x) = f(x) +2. Goi dy la phu’dng trinh tiép tuyen clia do thi ham sb
y = f(x) tai diém M, d, 13 phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sb y = g(x) tai N.

Ta c6 MN > d(M, dz), MN > d(N, dl).

Dau “=" xay ra khi va chi khi MN 1 d;, MN L d,. Khi d6 d, || d, hay hé sb géc ctia tiép tuyén
tai M va N bang nhau. Ta c6

m = n (khong thoa man)

f’(m):g’(n)om3—4m:n3—4n©(m—n)(m2+mn+n2—4):Oo

m?+mn+n®=4.

Taco m?+n?=4—mn.
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Dé thay dé doan MN nhé nhat thi m < n. Ta cé

R ——

1
MN = n—m;Z(n4—m4)—2(n2—m2)+2)

= n—m'l(n—m)(n+m)(m2+n2—8)+2)
= '

= \/(n—m)z;i\/(n—m)z(rwm)2(4—mn—8)+2)

= \/4—3mn;}1\/(4—3mn)(4+mn)(—4— mn)+2)

= \/4—3t;}1\/(4—3t)(4+t)(—4—t)+2).

Voit=mn.Vio<m, n<2nén0< t<4.

2
;L\/(4—3t)(4+ 1)(—4- t)+2) = f(2).

Ham sb dat gia tri nhé nhét tai ¢ = 1,213594352. Khi d6 M Ny, = 0.6371799307.
Vi moi don vi caa truc toa do la 5m nén do dai ngan nhat caa ciy cau lam tron dén hang
phan tram la 3,19 (m).

Cau 3.

Ngudi ta mudn thiét ké mét léu cidm trai c6 dang
1a mét phan mit cau bang phan mém 3D nhu hinh
vé bén. Cho biét phuong trinh bé mat ciia léu la
(8): (x—5)%2+ (y—3)?+ (z—2)? = 36, phuong trinh mat
phang chita ctialéu 1a (P): x = 2 va phuong trinh mat
phezmg chita san léu 1a (Q): z = 0. Goi r; 1a ban kinh
clia duong tron ciia 1éu va r, 1a ban kinh clia duong
tron san léu. Tinh gid tri bi€u thic r? + r2 (két qua
dugc ghi dudi dang s6 nguyén).

bo déiMN:\/4—3t+

Loi giai.

\.,A . B
N 7 N 7
\\\ /// \\\ ///

P ~__ ___- Q ~__ ___-

Mt cau (S) ¢ tam I(5;3;2) va ban kinh R = 6.

« Goi H 12 hinh chiéu ctia diém I 1én mit phang (P) va A la mot diém nam trén duong
tron ctra léu.

, 5-2
TacoIH=d,(P)) = | | =3,

VIZ+02+02
Suy ra ban kinh dutng tron chiia cira léu la

ri=HA*=R*-IH*=6°-3°=27.
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« Goi K 1a hinh chiéu ctia diém I 1én mat pheglng (Q) va B 1a mét diém nam trén duong
tron san leu.

Taco IK=d(I,(Q)) = 12 =2.

VIZ102+02

Suy ra ban kinh dudng tron chita san léu la

rs = KB*= R*- [K* =6* -2 =32,

Vay ri +ry =27+32=59.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh bang v/10, SA vudng goc
v6i day, géc gitta SC va mat ddy bang 45°. Tinh khoang céach d gifta hai duong thang SB va
AC.

Loi giai.
Goc gilta SC va mit day bang 45° = SCA = 45°.
Xét tam giac SAC vudng tai A, c6 SA = AC-
tan45° = av/2.
Dung hinh binh hanh ACBE.
= BE| AC= AC || (SBE).
Goi H 1a hinh chiéu ctia A1én mat phang (SBE).
d(SB, AC) =d(AC;(SBE)) =d(A; (SBE)) = AH.
Xét hinh ti dién vudng SABE c6

1 1 1 1 1 1 1 _ 5
AHE S22 AR AR 28 @ @ 2a
2a? av'10

> AH?="_>5 AH= .
5 5

Cau 5. C6 hai chiéc hop, hop I c6 6 vién bi mau tring va 4 vién bi mau den; hop I7 c6 5
vién bi mau trang va 5 vién bi mau den. Cac vién bi cé cuing kich thudc va khéi lugng. Lay
ngau nhién mot vién bi tit hop I bo sang hop I1. Sau d6 14y ngau nhién dong thoi hai vién
bi tit hop I1. Gia st hai vién bi dudc 14y ra cing mau trang. Tinh x4c suat trong hai bi mau
trang d6 c6 bi thudc hop I (Két qua lam tron dén hang pham tram).

Loi giai.
Goi cac bién cb sau:

« Alabién c6 “Lay dudc bi mau trang 6 hop I7;
« Blabién cb “Liy dugc hai bi cing mau tring & hop I17;
e Clabién cb “Hai biliyra 6 hop 11 c6 bi tit hop I b6 sang”.

Khi dé, BC 1a bién c6 “Liy dudc hai bi cling mau trang 6 hop I1 va cé bi thudc hop I
Ta xét cac truong hgp sau:

2

N , <A A 2 , 6-C 3
o Truong hop 1:Xét bién cb Axay ra. Ta c6 P(A) = n Clzl =z
11
Khi d6, hop I1 s€ c6 6 bi trang va 5 bi den (thém 1 bi trang tit hop I bo sang).
c: 3 Gy 1
SuyraP(B|A)=—=-=-—vaP(BQC)|A)= =—.
G, m G,
N , A A A 2 , — 4'C%1 2
» Truong hgp 2: Xét bien co A khongxay ra. Ta co P (A) =0 "5
11

Khi dé, hop I1 sé c6 5 bi trang va 6 bi den (thém 1 bi den tit hop I b6 sang).

SuyraP(BlZ):%:%VéP((BC)IZ):O.
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Tt hai truong hgp trén, suy ra:

* Xac suat lay dugc bi tring 6 hop I71a

P(B) = P(AB) + P (ZB)

:P(A)-P(B|A)+P(Z)-P(B|Z)
33 22 13

—— e — - — =
5 11 5 11 55

M

* Xac suat lay hai bi cing mau trang 6 hop 11 va c6 bi thuoc hop I1a

P(BC) = P(A(BC)) + P (Z(BC))

— P(A)-P((BC) | A) +P(Z) -P((BC) |Z)
31 2 3

== —+=0=—.
5 11 5 55
Vay xac suat trong hai bi ldy dudc c6 bi thudc hop 1, biét hai bi cling mau trang 1a

PBC) 3 13 3
P(C|B)=——t=— ==
P(B) 55 55 13

Cau 6. )

Trén duong Binh di tt nha (0) dén truong hoc (Q) ¢6 diém
K dang bi ngap nén khong thé di qua K. Biét rang Binh chi
dudgc di sang phai hodc di 1én. Hoi c6 bao nhiéu cach di tu L
O den Q ma khong di qua diém K?

Loi giai.
Tong s6 cach di tlt 0(0,0) dén Q(5,3) 1a C = 56.
S6 cach di qua K(3,2) 1a: C2-CL =10-3 = 30.
S6 cach di khong qua K 1256 —30 =[26.

HET
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