
 



CLB Toán Cơ Sở 
Phòng Nội Dung 

2 

HƯỚNG DẪN GIẢI ĐỀ THI CHUYÊN TOÁN 
TỈNH HƯNG YÊN 2025 

Câu I. 
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b. Ta có: .1010
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Như vậy .10min N  Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi .
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Câu II. 

a. Giả sử (d) cắt (P) tại hai điểm phân biệt. Khi đó phương trình hoành độ mxx 22  có hai

nghiệm phân biệt ., 21 xx  

Ta có: 02 2  mxx  có hai nghiệm phân biệt 21, xx  khi .081  m  

Khi đó: .202 212
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21  mmxxxx  Thử lại ta thấy thoả mãn. 
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Vậy 
8

7
m  là giá trị cần tìm thoả mãn yêu cầu bài toán. 

b. Điều kiện: .02  yx  Ta có:

Đặt 02  yxa . Từ (1) khi đó 
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Mà .0)(22 2222  aaxaaxx  Suy ra .0,2  xyxxax  (*) 

Ta bình phương hai vế (*) lên ta có: .22 xxy   Thay vào (2) thì  
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Như vậy 32 )18(422096  xxxx , đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi 
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Vậy hệ phương trình có các nghiệm là: .
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Câu III. 

1. Giả sử phương trình (*)169225)12)(2()3( 22  yxyxyxyx  có nghiệm nguyên. Ta có

phương trình (*) tương đương 

.)13(16926)7(16922527 22222222  xxxyxyxyxxyyx  

Như vậy 72 x  là số chính phương.  Đặt zzx ,7 22   là số nguyên dương.  

Khi đó ).)((7 xzxz   Do .02  zxzxz  Ta xét hai trường hợp:  
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Trường hợp 1: .
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Trường hợp 2: .
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Như vậy phương trình (*) có các nghiệm (x, y) thoả mãn là ).4,3(),4,3(   

2. Gọi số quả bóng có màu đỏ, màu xanh trong thùng lần lượt là: ., yx

Số cách lấy ngẫu nhiên một quả bóng từ trong thùng là 40 (cách). 

Số cách để lấy được một quả bóng màu đỏ là: x (cách). 

Vì xác suất để lấy được quả bóng màu đỏ là .
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Số cách để lấy được một quả bóng màu xanh là: y (cách). 

Vì xác suất để lấy được quả bóng màu xanh là .
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Do đó số quả bóng có màu khác trong thùng là 40 - 12 - 15 = 13. 

Vậy số quả bóng có màu khác xanh và đỏ là 13 (quả).  

Câu IV.  

Kẻ đường cao HI của tam giác HKC. Do K là trung điểm AD nên AK = KD = 3 (cm). Ta có: 

).(729 cmAHABBH   

Áp dụng định lý Pitago cho các tam giác vuông KAH, BHC, KDC thì 

.85,90,13 222222222  BCHBHCDCKDKCAKAHKH  
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Suy ra ).(85,103,13 cmHCKCKH   

Ta có: ..2)( 22222222 ICKCKCHCICKCICHCKIHIKH   

Mà tam giác HIC vuông tại I nên .cos.cos HCKHCIC
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Câu V. 

1) Gọi C là giao điểm của OI và HK, và D là trung điểm của IP.

Do tam giác IPK vuông tại K và tam giác IPH vuông tại H nên DK = DP = DI = DH. 

Như vậy bốn điểm P, K, I, H thuộc cùng một đường tròn.  

Ta có: .
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Vậy HK vuông góc OI tại C. 
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2) Ta gọi giao của PH, PK với (I,R) lần lượt là E, F.

Do tam giác IPE cân tại I có IH vuông góc EP nên H là trung điểm PE.  

Giả sử AH cắt (O,R) tại B’ thì ...'. 2 HEHPHPHIHMHBHA   

Như vậy tứ giác APB’E nội tiếp. Hay B’ thuộc (I,R) nên B’ trùng B.  

Do đó H thuộc AB, tương tự thì K cũng thuộc AB.  

Như vậy A,H,K,B thẳng hàng.  

Ta có AO = AI, BO = BI nên AB là đường trung trực của OI nên C là trung điểm OI. 

Ta có: 
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Dấu bằng xảy ra khi và chi khi .
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trùng với O. 

Vậy GTLN của HIKS  là 
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 Câu VI. 
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Chứng minh tương tự ta cũng có: 
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Khi đó ta cộng vế theo vế và áp dụng bất đẳng thức cộng mẫu thì 
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Vậy .5min P Dấu bằng xảy ra khi và chi khi x = y = z.
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