S& GD&DPT Thai Nguyén KIEM TRA CUOI HQC Ki IT

Truong THPT Luong Ngoc Quyén NAM HOQC 2024 - 2025
MON: To4n 12

Thoi gian lam bai: 90 phut

(Pé thic6 04 trang) (khéng ké thoi gian phdt dé)

HO VA TEN: (e S6 bao danh: ....... M3 dé 0101

PHAN L. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi
cau hai thi sinh chi chon mgt phuong an.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, mit phang (P): x+y—2z+4=0 c6 vecto phap tuyén la

A. (LL-2). B. (3;2;-2). C. (;1;2). D. (2;1;-2).
Cau 2. Dién tich hinh phang giéi han boi do thi cia ham s y = f(x), truc hoanh v hai dudng thing
x=0,x=21a
2 2 2 2
A. j | £ (). B. 7 j £2(x)dx. C. j F2(x)dx. D. j | ().
0 0 0 0

Ciu 3. Cho mot vat thé trong khong gian Oxyz . Goi 3 1a phan vat thé gi6i han béi hai mit phang vudng
gbc vai truc Ox’ tai cac Fiiém cod hoé’nh dd6 x=a,x=>b. Mot mat phéng vuong g(?c v6i truc Ox tai diém c6
hoanh d6 1a x cat vat thé theo mat cat c6 dién tich 1a S(x) . Gia st S(x) 1a ham s0 lién tuc trén doan [a;b].
Khi @6 thé tich ¥ ctia phan vat thé S tinh boi cong thuc 1a

A,V =7 [ S(x)dx. B. V=[S (x)dx. C. 7V =S'x). D. ¥ = [ S(x)dx.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat cu (§):x* +(y—2)’ +(z+1)" = 6. Duong kinh cia (S) bing

A. 246. B. \/6. C. 6. D. 3.

Céiu 5. Trong khong gian voi hé truc toa dd Oxyz, phuong trinh chinh tic cua duong thang d di qua hai
diém A(1;3;2),B(2;1;1) l1a
x—lzy—3:z—2‘ B.d:x—1:y+3:z—2.

1 2 -1 1 -2 -1
x—l:y—3:z—2. D.d:x—1:y+3:z—2'

1 -2 -1 1 -1 -1
Céu 6. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S):x*+y*+z° —2x+4y+6z—6=0.Tam clia mt ciu ¢o

A. d:

C.d:

toa do la
A. (1;-2;-3). B. (-2;4;0). C. (-2;4;6). D. (-1;2;3).

Chu 7. Ho nguyén ham cta ham s6 £ (x)=sinx+x 1a

A. —cosx+%x2+C. B. cosx+%x2+C. C. —cosx—%x2+C. D. cosx+x*+C.

Cau 8. Ho nguyén ham cta f'(x)= x—l 1a
X

A. %x2 —ln|x|+C. B. %xz —ln|x|. C. %x2 —Inx+C. D. 1—1n|x|+C.

Céu 9. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):6x+8y+10z—4=0 . Mit phang nao dudi day song
song véi (P)?

A. 3x+4y+5z-1=0. B. x+y-z-4=0.
C.3x+4y+5z-2=0. D. 6x+8y—-10z—-4=0.

Cau 10. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, duong théng d: XT_I = y_—:l = g di qua diém nao ?
A. (1;-1;0). B. (1;0;1). C. (,-11). D. (0;0;1).
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Cau 11. Cho hai bién ¢ A,B v6i P(AB)=0,2,P(B)=0,5.Khi do, P(A|B)bing

A. 0,3. B. 0,2. C. 0,4. D. 0,8.
Céu 12. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, duong thing d : XT_I = y_+11 = % c6 vecto chi phuong
la

A. (2;-1;2). B. (,-1;1). C. (3;-1;0). D. (1;-1;0).

PHAN II. Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh tra loi tir cdu 1 dén cdu 2.

Cau 1. Trong mot bé hinh 1ap phuong canh 1m c6 chita mot it nudc. Ngudi ta dat day bé nghiéng so véi
mit phang nim ngang. Biét rang, lic d6 mit nude ¢ dang hinh binh hanh ABCD va khoang céach tir cac
diém A4, B,C dén day bé tuong tmg 1a 38cm,46cm,50cm .

Trong khong gian Oxyz , gbc toa do 1a goc cuia day bé , mdi don vi trén hé truc toa d6 twong tmg véi Lem .

a) Diém A c6 toa d6 1a (100;0;38).

b) Mit phang day ciia bé nudc ¢ vecto phap tuyén 1a 7i = (2;—1;-25).

¢) Khoang céch tir diém D dén day bé 1a 42cm .

d) Goc giira mit nude va mat phing day cua bé nudc 1a 5,1° ( két qua lam tron dén hang phan muwoi )

Cau 2. Ong An hing ngay di lam bang xe may hogc xe buyt. Néu hom nay ong di lam bang xe buyt thi xac

suat dé hom sau ong di lam bang xe may 1a 0,5.Néu hom nay 6ng di lam bang xe may thi xac suat ¢ hom

sau 6ng di lam bang xe buyt 1a 0,8. Xét mot tuan ma thir Hai ong An di 1am bang xe buyt.

Goi Alabién cb " Thu ba, 6ng An di 1am bang xe may . B1a bién c6 :” Thu tu, 6ng An di lam bang xe
may”’.

a) P(4)=0,5.

b) Biét rang tht ba 6ng An di 1am bang xe mdy .X4c suét thi tu ong An di lam bang xe may 1a 0,3.

¢) Biét rang thtr tu ong An di lam bang xe buyt. Xac suét thi ba 6ng An di lam bing xe may 1a 0,7.

d) X4c suat thur tu ong An di lam bang xe may 1a 0,35.

PHAN IIL Cau triic nghi¢m tré 16i ngén. Thi sinh tra 16i tir cAu 1 dén cau 4.

Cau 1. Trong khong gian Oxyz , md hinh cua trai dat 1a mot hinh cau c6 tam trai dat 1a goc toa dg, ban kinh

bang 1. Gia sir tai mot thoi diém, mot thiét bi GPS & vi tri diém P(a;b;c) , xac dinh dugc khoang cach tir

né téi ba vé tinh 4, B,C tuong tng 1a ~/5,+/2,2. Tai thoi diém d6 céc vé tinh trén & vi tri ¢6 toa do 1a

11 /7

A(2;0;0) , B(0;2;0), C(0;—;—
( ) > B( ), C( 14

).

M3 dé 0101 Trang 2/4



Tinh a+b+c. (lam tron dén hang phan tram)

Cau 2. Trén mat dat ph'fmg, nguoi ta dung mot cot th'fmg cao 6m vuong goc voi mat dét, c6 chan cot dat tai
vitri O trén mat dat. Tai mot thoi diém, dudi anh néng mat troi, bong cia dinh cot dudi mat dét cach chan
cot 3m vé hudng S60°E (hudng tao v6i hudng nam goc 60° va tao v6i hudng dong goc 30°. Chon hé
truc toa do Oxyz co géc la O, tia Ox chi huéng nam, tia Oy chi hudng dong, tia Oz chira c¢ot, don vi do
la mét.

Puong thing chira tia ning mat troi di qua dinh cot tai thoi diém dang xét di qua B(a;b;—1) . Tinh gia tri
a+2b. (lam tron dén hang phan mwci ) q ‘

Cau 3. Ta bict rang ham cau lién quan dén gid p cua mdt san pham vdi nhu cau cua nguoi tiéu dung, ham
cung lién quan dén gia p ctia san pham voi mie do sin sang cung cAp san pham ctia nha san xuat. Piém cat
nhau (x,; p,) cta do thi ham cau p = D(x) va do thi ham cung p = S(x) dugc goi 1a diém can bang. Cac
nha kinh té hoc goi dién tich cta hinh gi¢i ham boi do thi ham cau, dudong ngang p = P, va dudng thang
x =0 la thang du tiéu dung.

Ham cau

T

.

Diém cén bang ./

Thang du ™ P
tiéu ding o -L\ ,

______________ - d X || ) ]

F o S ok

]

= - [

san xuat_— i
i = = 1
]

1

Ham cung

Gia st ham cung va ham cau ctia mot loai san phém duoc mo hinh hoéa béi:

Ham cau p=-0,36x+9 va ham cung y =0,14x+2, trong d6 x 1a don vi san pham. Tim thing du tiéu
dung cho loai san pham nay.( lam tron dén hang phan mwoi )

Céu 4. Ban An phai thyc hién hai thi nghiém lién tiép. Thi nghiém tht nhét c6 x4c suat thanh cong 1a 0,7
. Néu thi nghiém thir nhat thanh cong thi x4c suit thanh cong cta thi nghiém tht hai 1a 0,9. Tinh x4c suat
dé thi nghiém thur nhit thanh cong va thi nghiém thir hai khong thanh cong.

PHAN IV. Ty luan.

Cau 1. Mot cai lavabo c6 vanh mép 1a mot dudng tron ban kinh 20cm . Cét doc lavabo theo dudng kinh
clia vanh mép boi mot mit phang va vudng goc véi mat phiang chira vanh mép labavo thi thiét dién 1a mot
ntra dudng tron ban kinh 20cm . Nhung néu cit lavabo bdi mot mit phang vudng goc véi dudng kinh vanh
mép ma ta da cat doc thi thiét dién 1a mot parabol c6 dinh thudc nira duong tron cat doc. Tinh thé tich chua
nudc cua lavabo.(thé tich tinh theo lit, lam tron dén hang phdan muwoi)
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Céu 2. Trong md hinh toan hoc trai dat 1a mot qua cau v6i ban kinh 1a 6371km .

N

Vitri P-a°N, B°E

Kinh tuyén gbc  Xich dao
Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao giita kinh tuyén gbc voi xich dao dén vi tri diém
B: 45°N,30°E.(lam tron dén hang phan muoi)
Cau 3.Nam 2021, Cong déng chau Au ¢6 lam mot dot kiém tra rat rong rai cac con bo dé phat hién nhitng
con bi bénh bo dién. Khong c6 xét nghiém nao cho Kkét qua chinh xac 100% . Mot loai xét nghiém, ma &
day ta goi la xét nghiém A, cho két qua nhu sau: Khi con bd bj bénh dién thi xac suit dé c6 phan tng
duong tinh trong xét nghiém 4 1a 70% , con khi con bo khong bi bénh thi x4c suit dé co phan tmg duong
tinh trong xét nghiém 4 1a 10% . Biét rang ti 1& con bo bi mac bénh bo dién & Ha Lan 1a13 con trén
1000000 con (Nguon: F.M.Dekking et al, A modern introduction to probability and statistics -
Understanding why and how, Springer, 2025 ). Khi con bo & Ha Lan ¢6 phan ting duong tinh véi xét nghiém
A, tinh x4c suét nd bi mic bénh bo dién .

HET
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S& GD&DPT Thai Nguyén KIEM TRA CUOI HQC Ki 11

Truong THPT Luong Ngoc Quyén NAM HOQC 2024 - 2025
MON: To4n 12

Thoi gian lam bai: 90 phut

(Pé thicé 4 trang) (khéng ké thoi gian phdt dé)

HO VA 81 v S6 bao danh: ....... M3 dé 0102
PHAN L. Ciu tric nghiém nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh tra 10 tir cau 1 dén cau 12. Mbi
cau hai thi sinh chi chon mgt phuong an.
Cau 1. Trong khong gian Oxyz, mit phang (P):3x+2y—2z+4 =0 c6 vecto phap tuyén la
A. (3;2;-2). B. (3;2;2). C. (2;1;-2). D. (3;2;0).
Céu 2. Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P):6x+8y+10z—4 =0 . Mit phang nao dudi diy vudng
goéc voi (P)?

A. 4x-3y—-1=0. B. 4x+3y+5z-1=0. C.3y-1=0. D. x+y+z-4=0.
x=2t
Cau 3. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz, dudng thang d:{y=1—¢ (t € R) c6 vecto chi phuong
z=3+3¢
la
A. (2;-1;3). B. (1,-10). C. (0;1;3). D. (1;-1L1).
Cau 4. Cho hai bién ¢é 4,B véi P(B)=0,2, P(AB)=0,1.Khidé, P(A|B)béng
A. 0,5. B. 0,3. C. 0,8. D. 0,2.

Ciu 5. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, phuong trinh chinh tic ctia duong thang d di qua hai
diém M (1;1;1), N(2;2;2) 1a

x-1_ y-1 z-1 x-1_ y-1 z-1

A.d: . B. d: .
1 1 1 1 1 -1
C.d:x—1:y+1:z—l. D.d:x—1:y+3:z—2.
1 1 1 1 -2 3
n N . e n N . 2 x=1 y+1 =z _. .2 \
Cau 6. Trong khong gian vai h¢ truc toa d0 Oxyz, duong thang d : — == 5 di qua diém nao ?
A. (1;-1;0). B. (0;0;1). C. (1;-11). D. (1;0;1).
Cau 7. Ho nguyén ham cua f(x)=e¢" 1a
A. e +C. B. xe* +C. C. xe ' +C. D. In|x|+C.
Ciu 8. Dién tich hinh phang gidi han boi d6 thi ctia ham sb y =e*, truc hoanh va hai dudng thiang
x=0,x=21a
2 2 2 2
A. je"dx. B. Iez"dx. C. ﬁjezxdx. D. ﬂjexdx.
0 0 0 0

Ciu 9. Thé tich khdi tron xoay sinh ra khi quay quanh truc Ox, hinh phing giéi han béi d6 thi ham sb
y= \/; jtruc hoanh va hai duong thang x =0, x =1bang

1 1 1
AV = 7z.|. xdx. B. V= 7Z'J. \/;dx. C. V= 7Z'J. 2xdx. . D. V xdx.
0 0 0

I
[ S———

Céu 10. Ho nguyén ham cua ham sé f (x)=cosx+1 la
A.sinx+x+C. B. —sinx+x+C. C. —cos+x+C. D. cosx+x+C.
Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho mit ciu (S) x’+y? + 27 =2x+6y+8z—1=0.Tam ciia mit cau cd

toa do la
A. (1;-3;-4). B. (-2;6;8). C. (-1;3;4). D. (-2;4;0).
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Cu 12. Trong khdng gian Oxyz, cho mat cu (§):x* +(y—2)" +(z+1)’ =9. Pudng kinh cia (5) bing

A. 3. B. /6. C. 6. D. 26.

PHAN II. Ciu tric nghi¢m duang sai. Thi sinh tra loi tir cau 1 dén cdu 2.
Cau 1. Ong An hing ngay di 1am bang xe may hodc xe buyt. Néu hom nay ong di lam bang xe buyt thi xac
suat dé hom sau 6ng di lam bang xe may 1a 0,4.Néu hom nay 6ng di 1am bang xe may thi x4c suat ¢é hom

sau 6ng di lam bang xe buyt 1a 0,7.Xét mot tuan ma thir Hai ong An di 1am bang xe buyt.

Goi Ala bién cb :” Thir ba , 6ng An di lam bang xe may ”. B1a bién c6 :” Thir tu, 6ng An di 1am bang xe
may”’.

a) P(4)=0,4.

b) Biét rang thir ba ong An di 1am bang xe may. Xéc suat thir tu 6ng An di lam bang xe may 1a 0,3.

¢) Biét rang thtr tu ong An di lam bang xe buyt. X4c suét thi ba 6ng An di lam bing xe may 1a 0,7.

d) Xac suat dé thr tu 6ng An di 1am bang xe may 1 0,36.

Cau 2. Trong mot bé hinh, lap phuong canh Imco chira mét it nudc. Ngudi ta dit ddy bé nghiéng so voi
mat phang nam ngang. Biét rang, lac d6 mat nude ¢6 dang hinh binh hanh ABCD va khoang cach tir cac
diém A4, B,C dén day bé tuong ing 1a 40cm,44cm,48cm .

Trong khong gian Oxyz , gbc toa d6 1a goc cua day bé , mdi don vi trén hé truc toa do twong ing véi lem .

a) Diém A co toa d6 1a (100;0;40).

b) Mit phang ddy cia bé nudc ¢ vecto phap tuyén 13 7 = (2;—1;-25).

¢) Khoang cach tir diém D dén day bé 1a 44cm .

d) Goc giita mit nudc va mit phiang dy ciia bé nudc 1a 4,5°.( két qud lam tron dén hang phan muwoi )
PHAN IIL Chu tric nghiém trd 101 ngin. Thi sinh trd 161 tir cau 1 dén cau 4.

Cau 1. Ban An phai thuc hi¢én hai thi nghi¢m lién tiép. Thi nghiém thir nhat c6 xac suat thanh cong 1a 0,9
. Néu thi nghiém thir nhat thanh cong thi xac suat thanh cong cua thi nghiém thir hai 1 0,8 . Tinh xac suat
dé thi nghiém thir nhét thanh cng va thi nghiém thtr hai khong thanh cong.

Cau 2. Ta bict rang ham cau lién quan dén gid p cia mot san phadm vdi nhu cau cua nguoi tiéu dung, ham
cung lién quan dén gia p cla san pham v6i mirc d6 sin sang cung cAp san pham ctia nha san xuat. Piém
cit nhau (xy; py) cua d6 thi ham cau p = D(x) va dd thi ham cung p = S(x) duogc goi la diém cén bang.
Céc nha kinh t& hoc goi dién tich ctia hinh gi¢i ham béi d6 thi ham cung, dudng ngang p = P, va duong
thang x =0 1a thing du san xuét.
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faly 1
Ham cau

S Piém can bén%
Thang du

tiéu dung H‘“x}/x p.)
Po [ Thang du il

» £
san xuat_—

Ham cung

Gia st ham cung va ham cau ciia mot loai san phém duoc mo hinh hoéa béi:

Ham cau p =—0,32x+8 va ham cung y = 0,1x+3, trong d6 x 1a don vi san pham. Tim thing du san xuét
cho loai san pham nay.( lam tron két qua dén hang phan muoi)

Céu 3. Trén mat dat phang, Nguoi ta dung mot cot thang cao 8mvudng goc véi mit dat, co chan cot dat
tai vi tri O trén mat dat. Tai mot thoi diém, dudi anh ndng mat troi, bong ciia dinh cot dudi mat dat cach
chan cot 3m vé hudng S60°E (hudng tao véi huéng nam goc 60° va tao v4i hudng dong goc 30°. Chon
hé truc toa d§ Oxyz cod géc la O, tia Ox chi huéng nam, tia Oy chi huéng dong, tia Oz chua cdt, don vi
do 1a mét.

Phuong trinh duong thang chira tia nang mit troi di qua dinh cot tai thoi diém dang xét di qua B(a;b;2).
Tinh gid tri a+2b. (la tron dén hang phan mioi) ‘ , , ‘

Cau 4. Trong khong gian Oxyz , trai dat 1a mgt hinh cau . Tam trai dat 1a goc toa d9, ban kinh bang 1. Gia
sir tai mot thoi diém, mot thiét bi GPS o vi tri P(a;b;c),xac dinh duoc khoang cach tir né téi ba vé tinh

A, B,C tuong Ung la \/g, \/E, 2. Tai thoi diém d6 cac vé tinh trén & vi tri ¢6 toa do 1a A(2;0;0) , B(0;2;0),

11 6

C0s —)

Tinh a+b+c. (Iam tron dén hang phan trdam)
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Phan IV. Ty luin

Cau 1. Mot cai lavabo ¢6 vanh mép 1a mot dudng tron ban kinh 18cm . Cat doc lavabo theo dudng kinh
ctia vanh mép boi mot mit phing va vudng goc v6i mit phang chira vanh mép lavabo thi thiét dién 1a mot
ntra dudng tron ban kinh 18¢m . Nhung néu cét lavabo béi mot mit phing vudng goc véi duong kinh cia
vanh mép ma ta da cit doc thi thiét dién 1a mot parabol c6 dinh thudc nira duong tron cit doc. Tinh thé tich
chira nuéc cua lavabo.(thé tich tinh theo lit, lam tron dén hang phan mioi)

Céu 2. Trong md hinh toan hoc trai dat 1a mot qua cau v6i ban kinh 1a 6371km .

Vi tri P:a°N, B°E

X
Kinh tuyén géc  Xich dao

Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao giita kinh tuyén gbc voi xich dao dén vi tri diém
B:30°N,60°E.
Céu 3. Trudce khi dua ra thi truong mot loai san pham, cong ty phong van 809 khéach hang va du:(_rc két qua
la 550 nguoi nodi s€ mua, con 250 nguoi noi s€ khong mua. Theo kinh nghiém ctia nha san xuat thi trong
nhitng ngudi ndi s€ mua s€ c6 60% so nguoi chac chan mua, con trong nhitng ngudi noéi s€ khong mua lai
c6 1% nguoi chac chan mua. Chon ngau nhién mgt khach hang. Tinh xac suat chon dugc khach hang chac
chan mua .

HET
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Phan I Il 11
S6 cau 12 2 4

Cau\Ma dé | 0101 | 0102 | 0103 | 0104 | 0105 | 0106 | 0107 | 0108
1 A A C A A A A A
2 A A A A C A B A
3 D A D A C A A A
4 A A A A D A B A
5 C A A A B A D A
6 A A B A A A D A
7 A A B A B A B A
8 A A A A B A B C
9 A A C C A C B A
10 A A A A D A A A
11 C A B A B A D A
12 A C D A A A C A
1 DSDD|DDSD |DSDD |DDSD|DSDD| DSDS | DSSD | DDSD
2 DSSD [ DSDS | DSSD | DSDS | DSSD |DDSD |DSDD | DSDS
1 1,41 | 0,18 | 353 | 0,18 | 1,41 | 50 | 1,41 | 5,0
2 78 | 7,1 1007 71 | 0,07 | 0,18 | 7.8 | 0,18
3 353 | 50 | 1,41 | 1,41 | 7,8 | 1,41 | 353 | 7.1
4 007 | 1,41 | 78 | 50 [ 353 | 7,1 | 0,07 | 1,41




Céu 1. Mot cai lavabo c6 vanh mép 1a mot dudng tron ban kinh 20cm . Cit doc lavabo theo duong kinh cua
vanh mép boi mot mit phang va vudng goc véi mit phang chira vanh mép labavo thi thiét dién 1a mot nira
duong tron ban kinh 20cm . Nhung néu cit lavabo béi mot mit phang vudng goc véi duong kinh vanh mép
ma ta da cat doc thi thiét dién 1a mot parabol c6 dinh thudc nira duong tron cit doc. Tinh thé tich chtra nudc
cua lavabo.(thé tich tinh theo lit, lam tron dén hang phan muwoi)

Dap an:
Noi dung Piém | Ghi
chu
B
I
c
M
C
0,254

Mit cat ngang cat mép lavabo tai B, C va cach tdm duong tron mép mot khoang
OI = x, diy BC =2+400-x*, Khoang cach tir dinh M cua parabol dén BC la

IM =~/400 — x>

Xét hé truc toa do, M la géc toa do, MI la truc Oy . Parabal 0,25d
1
(P):y=at’, thay t =+/400—x" , y =+/400—x duoc a=

V400 - x?

t2

1
Viy y=—/—
400 — x°

S(x) 1a dién tich hinh phing gioi han boi parabal va y = /400 — x* 0,25d
Ta co :




V400-x2

S(x)= | (\/400—x2—;t2)dt=

—VJ400-x2 400 — x*
3 \/400-x?

t

(Ja00—xr——1 L =2 (400 x*)
V400-x* 3 | ooz 3

Néu hoc sinh diing cong thive khdc tinh ra dién tich thi vin cho diém

Thé tich chira nwéc ciia lavabo 14 : 0,25d
20 20 4

V=1_S8Sx)dx= | 5(400 —x*)dx =14222,222(cm’) = 14, 2(lit)
-20 -20

Céu 2. Trong md hinh toan hoc trai dat 1a mot qua cau voi ban kinh 1a 6371km .

1 Vitri P:a°N, B°E

Kinh tuyén géc  Xich dao
Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao gitta kinh tuyén gbc véi xich dao dén vi tri diém B :
45°N,30°E. (lam tron dén hang phan muwoi)

Dap an.
0,25d
Diém A4 1a giao giita kinh tuyén gbc voi xich dao: A(R;0;0), R =6371,a =45, f=30".
x, =Rcosa.cos 8 |x; = Rcos45".cos30" 0,25
Diém B: 45°N,30°E. Ta c: 4y, = Rcosa.sin B =1y, = Rcos45°.sin 30’
z, =Rsina z, = Rsin45°
R6
Xp=——
4
RV2 suy ra B(R\/g ; RV2 ; R\/E)
=———>Su ) )
e =Ty W 4 4 2
R\2
Zp=—
2
Goi w=goc AOB 0,25
OAOB 6
Cos=r—1—=—
04| [0 4
Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao giita kinh tuyén gdc véi xich dao | 0,25
dén vi tri diém B:
l,; =Ro=5808,6846 ~ 5808, 7km ;




Cau 3.Nam 2021, Cong déng chau Au c6 1am mét dot kiém tra rat rong rai cac con bo dé phat hién nhiing
con bi bénh bo dién. Khong c6 xét nghiém nao cho két qua chinh xac 100% . Mot loai xét nghiém, ma & day
ta goi 1a xét nghiém A, cho két qua nhu sau: Khi con bo bi bénh dién thi xac suat dé co phan ung duong tinh
trong xét nghiém A 1a 70% , con khi con bo khong bi bénh thi xac suat dé c6 phan tng duong tinh trong xét
nghiém A 13 10% . Biét rang ti 1¢ con bo bi mac bénh bo dién ¢ Ha Lan 1413 con trén1000000 con (Nguon:
FEM.Dekking et al., A modern introduction to probability and statistics -Understanding why and how,
Springer, 2025 ). Khi con bo & Ha Lan c6 phan tmg duong tinh v6i xét nghiém A , tinh x4c suat n6 bi méc
bénh bo dién .

Giai.
Noi dung Diém Ghi chu
Goi A:” Con bo c6 phan tng duong tinh trong xét nghiém 4 “ 0,25

B:” BO bimic bénh bo dién
+) Khi con bo bi bénh dién thi xdc suat dé c6 phan rng duong tinh trong xét
nghiém A4 1a 70% , nghia la P(A/B)=70%
+)con khi con bo khong bi bénh thi x4c suat dé co phan tng duong tinh trong
xétnghiém A 1a 10% . Nghia la P(4/B)=10%

+)Ti 1é con bo bi méic bénh bo dién & Ha Lan 1a 13 con trén1000000 con. 0,25
13
Nghia 1a P(B) = ———
ehia 1a P(B) =1 000000
+) P(A)=P(B)P(A/ B)+P(B)P(A/ B) 0,25
B o+ a —L)IO% =0,1000078
1000000 1000000

Khi con bo ¢ Ha Lan ¢6 phan tmg duong tinh voi xét nghiém A , tinh xac suat | 0,25
no6 bi mac bénh bo dién la

0,
P(B/ 4)= P(A/ B).P(B) _ 70%.0,000013 _ 91
P(A) 0,1000078 1000078




Céu 1. Mot cai lavabo c6 vanh mép 1a mot dudng tron ban kinh 18cm . Cit doc lavabo theo dudng kinh
ctia vanh mép boéi mot mit phang va vudng goc v6i mit phang chira vanh mép lavabo thi thiét dién 1a
mot nira dudng tron ban kinh 18cm . Nhung néu cit lavabo boi mot mit phang vudng goc véi duong
kinh cua vanh mép ma ta da cat doc thi thiét dién 1a mot parabol c6 dinh thudc ntra dudng tron cat doc.
Tinh thé tich chtra nu6c cua lavabo.(thé tich tinh theo lit, lam tron dén hang phan mwoi)

Dap an:

Néi dung Pi¢m Ghi
chu

B

|
C
M
C
0,25d

Mit cit ngang cit mép lavabo tai B, C va cach tam dudng tron mép mot
khoang OI =x, diy BC =2+324—-x", Khoang cach tir dinh M cua
parabol dén BC 1a IM =+/324—x’

Xét hé truc toa 46, M 1a gbc toa do, MI 1a truc Oy . Parabal 0,254
1

(P):y=at" thay t =+/324—x" | y=+/324—x" duoc azﬁ
324 -x

t2

1
Vay y=———
V324X

S(x) 1a dién tich hinh phing gi¢i han boi parabal va y =~/324 - x° 0,25d

Taco:




t*)dt =

V324-x2
S(x)= | (V324-x° I
24— V324 — x?
;2 V324-22

(V324 - xt—— =i(324—x2)
V324-x* 3| e 3

Néu hoc sinh ding cong thwc khdc tinh ra dién tich thi vin cho diém

Thé tich chira nu’érc cua lavabo la : 0,25d
20 18
V=1 Sx)dx=| (324 x*)dx =10368(cm*) =~ 10, 4(lit)

-20 -18

Céu 2. Trong md hinh toan hoc trai dit 1a mot qua cau v6i ban kinh 1a 6371km .

2

Vitl Pa®N,. e

Kinh tuyén gébc  Xich dao
Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao giira kinh tuyén gbc vé6i xich dao dén vi tri diém
B:30°N,60°E.
Dap an.

‘, 0,25 | Ghi cht
biem A la giao gitra kinh tuyén goc voi xich dao: A(R;0;0), R =6371
Diem B: 45°N,30°E. Ta co: a=30°, B =60". 0,25

Xy =Rcosa.cos B |xy = Rcos30".cos 60"
¥, = Rcosa.sin f =1y, = Rcos30".sin 60°
=Rsina z, = Rsin 30’
R\3
Xy =——
4
R 3R R
Vs =3TR suy ra B(—\/— 73
R
ZB :E
Goi w=goéc AOB 0,25
OAOB 3
Cosw = — p———
04 08|

Tinh khoang cach trén mat dat tir vi tri diém A 1a giao giita kinh tuyén gbc véi | 0,25
xich dao dén vi tri diém B :




l,; =Rw=7154,403 = 7154, 4km ,

Cau 3. Trude khi dua ra thi truong mot loai san pham, cong ty phong van 800 khach hang va duoc két
qua 13 550 nguoi noi s& mua, con 250 ngudi nodi sé khong mua. Theo kinh nghiém ctia nha san xuét thi
trong nhitng ngudi néi s& mua s& cé 60% sd ngudi chac chan mua, con trong nhitng ngudi noi sé khong
mua lai c6 1% nguoi chic chan mua. Chon ngau nhién mot khach hang. Tinh xé4c suat chon dugc khach

hang chac chan mua .
bap an

Goi A bién cb: “Ngudi duge phong van ndi sé mua

B:” Nguoi dugc phong van chic chan mua”
+) cong ty phong van 800khach hang va duoc két qua 1a 550 ngudi ndi s& mua, con
250 nguoi noi s€ khong mua.

550 11 _— 5
P(4) =" =—,P(d)=—
=500 "16"" =16

0,25

+) Trong nhitng ngudi ndi s€ mua s€ c6 60% so6 nguoi chac chan mua

P(B/A)=60%:%

0,25

+) nhiing ngudi néi s& khong mua lai c6 1% nguoi chac chian mua
P(B/A)=1%=0,01.

0,25

Xéc suat chon duge khach hang chic chin mua .

— — 1135 133
P(B)=P(A).P(B/ A)+ P(A)P(B/ A)=—.=+—.0,01 =——.
(B)=P(A)P(BI )+ P(AP(B/ A) = =<+ 1 320

0,25
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