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O Bai 01

KHAI NIEM VE KHOI PA DIEN

I - KHOI LANG TRU VA KHOI CHOP

Khéi liang tru 1a phan khéng gian duge giéi han bdi mot hinh lang tru ké ca hinh
ling tru 4y.

Khoi chép 1a phan khéong gian duge giéi han béi mot hinh chép ké ca hinh chép
ay.

Khéi chép cut 14 phan khéng gian dude giéi han béi mot hinh chép cut ké ca hinh
chép cut 4y. .
II - KHAI NIEM VE HINH PA DIEN VA KHOI PA DIEN
1. Khai niém vé hinh da dién

Hinh da dién 13 hinh dugc tao béi moét s6 hiiu han cac da giac théa méan hai tinh
chat:

® Hai da gidc phan biét chi c6 thé hodc khong c6 diém chung, hodc chi ¢6 mot
dinh chung, ho#c chi ¢6 mot canh chung.

® Mobi canh ctia da giac nao ciing 1a canh chung cta ding hai da giac.
MGéi da gidc nhu trén duge goi 14 moét mat ciia hinh da dién.
Céac dinh, cac canh ctua da giac 4y theo thit tu goi 1a cac dinh, cic canh cta hinh da
dién.
2. Khai niém vé khéi da dién

Khoi da dién 14 phan khong gian dugc giéi han bdi mot hinh da dién, ké ca hinh
da dién do6.
Nhiing diém khéng thudc khéi da dién dude goi 1a diém ngoai cia khéi da dién. Tap
hop cac diém ngoai duge goi 1a mién ngoai cta khéi da dién. Nhiing diém thudc khoi
da dién nhung khong thudc hinh da dién tng véi da dién &y dude goi 1a diém trong
ctia khéi da dién. Tap hgp cac diém trong dude goi 1a mién trong ctia khéi da dién.
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MGéi khoi da dién duge xac dinh bdi mot hinh da dién @ng véi né. Ta ciing goi dinh,
canh, mat, diém trong, diém ngoai.. ctia mot khoi da dién theo thi tu 1a dinh, canh,
mat, diém trong, diém ngoai.. cia hinh da dién tuong tng.
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Mién ngoai

Piém trong

Diém ngoai

Vidu
- Cac hinh duéi day 1a nhiing khéi da dién:

- Céac hinh duéi day khong phai 14 nhiing khéi da dién:

Hinh a Hinh b Hinh ¢
Giai thich: Hinh a khéng phai 1a hinh da dién vi tén tai canh khéng phai 14 canh
chung cta hai mat; Hinh b khong phai 1a hinh da dién vi ¢6 mot diém dic biét trong
hinh, diém d6 khong phai 1a dinh chung cta hai da giac; Hinh ¢ khong phai 14 hinh
da dién vi tén tai mot canh 1a canh chung ctia bon da giac.

III - HAI PA DIEN BANG NHAU
1. Phép do&i hinh trong khong gian

Trong khong gian, quy téc dit tuong tng mdi diém M véi diém M’ xéac dinh duy
nhat duge goi 1a mot phép bién hinh trong khong gian.
Phép bién hinh trong khéng gian dudc goi 1a phép doi hinh néu né bao toan khoang
cach gita hai diém tuy y.



a) Phép tinh tié€n theo vecto ¥, la phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém
M’ saocho MM’ =+ .Kihiéula T,.

b) Phép d6i xitng qua mat phang (P) 1 phép bién hinh bién mdi diém thuoe (P)
thanh chinh né, bién mdi diém M khéng thudc (P) thanh diém M’ sao cho (P) la
mit phing trung truc cia MM’ .

Né&u phép d6i xiing qua mit phang (P) bién hinh (#’) thanh chinh né thi (P) duge
goi 12 mit phéng d6i xting ctia ().

c) Phép d6i xting tAm O 1a phép bién hinh bién diém O thanh chinh né, bién médi
diém M khac O thanh diém M’ saocho O 1a trung diém ctia MM’ .

Néu phép d6i xting tAm O bién hinh (#') thanh chinh né thi O dugc goi la tam doi
xting cua (A).

d) Phép d6i xitng qua dudng thing A 1a la phép bién hinh bién moi diém thudc
dudng thdng A thanh chinh né, bién méi diém M khoéng thuéec A thanh diém M’
sao cho A 1a dudng trung truc cia MM’ .

Né&u phép doi xting qua dudng thing A bién hinh (#') thanh chinh né thi A duge
goi 1a truc doi xting cua ().

Nhén xét

® Thuc hién lién tiép cic phép doi hinh sé& duge mot phép doi hinh.

® Phép doi hinh bién da dién () thanh da dién (,7/” ), bién dinh, canh, mat caa
() thanh dinh, canh, mit tuong tng cua (J(”) .

Vi du: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C’'D’ . Khi dé:

® Céc hinh chép A.4’B'C'D’ va C'.ABCD bang nhau (vi qua phép d6i xting tam O
hinh chép 4.4'B’C’D’ bién thanh hinh chép C’.ABCD).

® Cac hinh ling tru 4ABC.A'B'C’ va AA'D’.BB’C’ bing nhau (vi qua phép ddi xiing
qua mat phing (AB’ C ’D) thi hinh ling tru ABC.A'B’C’ bién thanh hinh lang tru
44'D".BB'C").
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2. Hai hinh bang nhau

Hai hinh dugc goi 12 néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

D#c biét, hai da dién dugc goi 1a bing nhau néu c6 mot phép doi hinh bién da dién nay
da dién kia.




IV - PHAN CHIA VA LAP GHEP CAC KHOI PA DIEN

Néu khéi da dién (') 1a hgp cua hai khéi da dién (#;) va (4,) sao cho (A;) va (A;)
khéng c6 chung diém trong nao thi ta néi c6 thé phan chia duge khéi da dién (H')
thanh hai khoi da dién (,7/; ) va (//’2) . Khi d6 ta ciing néi c6 thé ghép hai khéi da dién
(#;) va (#,) dé duge khdi da dién (4).

Vi du 1. Véi khéi chép ti gide S.ABCD, xét hai khéi S

chép tam gide S.ABC va S.ACD . Ta thdy rang:

® Hai khéi chép S.A4BC va S.ACD khéng c6 diém

trong chung (ttc 1a khéng ton tai diém trong ctia khoi A D
chép nay 1a diém trong ctia khéi chép kia va ngude lai).

® Hop cta hai khéi chép S.ABC va S.ACD chinh la

khéi chép S.ABCD. B C

Vay khéi chép S.ABCD dugce phan chia thanh hai khéi chép S.ABC va S.ACD hay
hai khéi chép S.ABC va S.ACD dugc ghép lai thanh khéi chép S.ABCD.

Vi du 2. Cét khdi ling tru 4BC.A'B'C’ béi mit phing A’ B’
(A’BC). Khi d6, khéi lang tru dudc phan chia thanh
hai khéi da dién 4’ABC va A’BCC'B’.

Néu ta cit khoi chép 4'BCC'B’ bdi mat phing (A’B’C)
thi ta chia khéi chép A’BCC’B’ thanh hai khéi chép
A'BCB’' va A'CC'B’.

Vay khéi lang tru ABC.A’B'C’ dudc chia thanh ba khoi
tt dién 1a A’ABC, A'BCB’' va A'CC'B’.

MOT SO KET QUAN QUAN TRONG
Két qua 1: Mot khoi da dién bat ki c6 it nhat 4 mat.
Két qua 2: Mbi hinh da dién c6 it nhat 4 dinh.
Két qua 3: Mdi hinh da dién c6 it nhat 6 canh.
Két qua 4: Mbi dinh ctia mot hinh da dién 1a dinh chung ctia it nhat 3 canh.
Két qua 5: Khong ton tai hinh da dién c6 7 canh.

K&t qua 6: Cho (') la da dién ma cac mat ctia n6 1a nhiing da giac ¢c6 p canh. Néu

s0 mat cua () 1a1é thi p phaila s§ chan.
Chirng minh: Goi M 1a s6 cac mit cua khoi da dién (). Vi mdi mét cta (#') ¢6 p
canh nén M mit sé ¢c6 p.M canh. Nhung do mdi canh 1a canh chung caa ding hai
da gidc nén s6 canh cua (#') bang C = % Vi M 1é nén p phaila sb chan.

K&t qua 7 (Suy ra tit chitng minh két qua 6): Cho (.#') 1a da dién ¢c6 M mit, ma
cac mit cua né la nhiing da gidc ¢c6 p canh. Khi d6 s6 canh caa (#') 1

a C:ﬂ.
2

. X A A 2 2 9 N 2 * 2 N N ~ 2 9 P
Két qua 8: M6i khéi da dién c6 ciac mit 1 cac tam giac thi tong s6 cAc mét cua nod
phai la mot s6 chan.



Chirng minh: Goi s6 canh va s6 mit ctia khéi da dién lan lugt 1a C va M.

Vi mdi mit c6 ba canh va méi canh 12 canh chung ctia ding hai mit nén ta cé sé canh

cua da diénla C= 3T]\/A,£Z—>M chin.

K&t qua 9: Méi khéi da dién b4t ki ludn c6 thé duge phan chia dude thanh nhiing
khoi ttt dién.

Két qua 10: Néu khoi da dién c6 mébi dinh 1a dinh chung ctia ba canh thi s§ dinh phai
12 s6 chén. (Téng quat: Mot da dién ma mdi dinh ctia né déu 1a dinh chung ctia mot sé
1é mat thi téng s6 dinh 14 mot sé chin).

CAU HOI TRAC NGHIEM|
CAu 1. Cho cac hinh khéi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MB®i hinh trén gébm mét s6 hiiu han da gidc phéng (ké ca cac diém trong ciia né), hinh
da dién la:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
L&i giai. Chon A.
Cau 2. Cho cac hinh khéi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MB&i hinh trén gém mét s6 hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong ctia noé), hinh
khong phai da dién 1a:
A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
L&i giai. Chon D.
Cau 3. Cho cac hinh khéi sau:
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Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
MB®i hinh trén gém mot s§ hitu han da giac phing (ké ca cac diém trong cta né), s6
hinh da dién la:
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
L&i giai. Cac hinh da dién la: Hinh 1; Hinh 3; Hinh 4. Chon C.
Cau 4. Vat thé nao trong cac vat the sau khong phal 12 khéi da dién?

l

A. C. D.

L&i gidi. Chon C. Vi hinh C vi pham tinh chat "Mobi canh ctia mién da giic nio ciing
la canh chung ctia ding hai mién da giac"
Cau 5. (DE THAM KHAO 2016 - 2017) Hinh da
dién trong hinh vé bén c6 bao nhiéu mat ?

A. 6. B. 10.

C. 11. D. 12.

L&i giai. Chon C.
Cau 6. Hinh da dién trong hinh vé bén c6é bao
nhiéu mat ?

A. 8. B. 10.

C. 11. D. 12.

Loi giai. Chon B.

Cau 7. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao <
nhiéu mat ?
A. 11. B. 12.

C. 13. D. 14. _—

L&i giai. Chon B.

Cau 8. Khoi da dién nao sau day c6 s6 méit nho nhat?



A. Khoi td dién B. Khéi chéop ta C. Khoi lap D. Khéi 12 mat
déu. gic. phuong. déu.
Loi giai. Chon A.
Cau 9. Hinh da dién trong hinh vé bén c6 bao
nhiéu canh?

A. 8. B. 9.

C. 12. D. 16.

Loi giai. Chon D.
Cau 10. Cho mot hinh da dién. Trong cac khéng dinh sau, khing dinh nao sai?

A. Mbdi dinh 1a dinh chung ctia it nhat ba canh.

B. Mbi mat c6 it nhat ba canh.

C. Méi canh 14 canh chung cua it nhat ba mat.

D. Méi dinh 1a dinh chung ctia it nhat ba mét.
L&i gidi. Ta thay cac dap an A, B, D déu dung dua vao khai niém hinh da dién.
Chon C.
Cau 11. Goi P 1a s6 cac dinh, M 1a s6 cac mat, C 1a s6 cac canh ctia mot hinh da
dién bat ky. ménh dé nao sau day la ding?

A.D>4, M >4, C>6. B.D>5 M>5, C>1.

C.D>4, M>4, C>6. D.D>5 M>5 C>7.
Loi gidi. Xét hinh da dién 14 hinh t@ dién thi két qud vé quan hé s& dinh va s6 miét
thoa man dap 4n C. Chon C.
Cau 12. M6t hinh da dién c6 caAc mét 1a nhiing tam gic thi s6 mat M va sé canh C
cua da dién d6 thoa man

A.3C=2M . B.C=M+2. C. M>C. D. 3M =2C.
Loi giai. Tong s6 canh cta hinh da dién 14 2C. Téng s6 mét caa hinh da dién 1a M
va mbi mat déu 1a tam giac nén c6 tong s6 canh 3M. Vay ta c6 3M =2C. Chon D.
Cau 13. (Df} THU NGHIEM 2016 - 2017) Hinh da dién nao duéi day khong c6 tam
d61 xtng?

SV g ==

A. T dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh lap phuong.  D. Lang tru luc giac déu.
Loi giai. Chon A.




Cau 14. Goi n,, n,, n, 14n lugt 14 s6 truc déi xting cta khéi ti dién déu, khéi chop ta
giac déu va khoi lap phuong. Ménh dé nao sau day la ding?

A.n=0n=0n=06. B.n=0n=1mn=9.

C.n =3 n=1n=9. D. n =0, n,=1, n, =3.
Loi giai. Khéi tt dién déu c6 3 truc d6i xting (di qua trung diém cta cac cip canh d6i
dién). Khoéi chép ti giac déu cé 1 truc déi xing (di qua dinh va tAm cha mait ti giac).
Khéi 1ap phuong c6 9 truc doi xting (Loai 1: di qua tAm ctia cic méat d6i dién ; Loai 2:
di qua trung diém céc cip canh d6i dién). Chon C.
Cau 15. Hinh chép ti gide déu c6 bao nhiéu méat phang déi xtng?

A. 4 mat phang. B. 1 mat phing.

C. 2 mit phéng. D. 3 mit phéng.
Lai giai. Hinh chép tt giac déu c6 4 mit phing d6i xting bao gém:

® 2 mit phing di qua dinh hinh chép va chtta duong trung binh caa day.
® 2 mit phéng di qua dinh hinh chép va chta duong chéo caa day.
Chon A.
CAu 16. S§ mit phing d6i xting cua hinh ti dién déu la:
A. 4 mit phing. B. 6 mit phing.
C. 8 mat phéng. D. 10 mit phing.
Loi giai. Cac méit phdng d6i xtng cta hinh ti dién déu 1a cac méit phing chita mot
canh va qua trung diém canh d6i dién.

DY

Vay hinh ti dién déu c6 6 mit phing d6i xiing. Chon B.
Cau 17. (DE CHINH THUC 2016 - 2017) Hinh ling tru tam gidc déu c6 bao nhiéu
mit phdng d6i xtng ?

A. 4 mit phing. B. 1 mit phing.
C. 2 mat phéng. D. 3 mait phéng.
L&i giai. Hinh ling tru tam giac déu c6 4 mit phing d6i xtng (hinh vé bén dudi).

e

Chon A.



Cau 18. Hinh hop chi nhat c¢6 ba kich thuée d61 mét khac nhau c¢6 bao nhiéu mat
phing d6i xting?

A. 4 mat phang. B. 6 mat phing.

C. 9 mit phéng. D. 3 mit phéng.
Lai giai. Hinh hop chii nhat (khong 1a hinh 14p phuong) ¢6 cac mat phing d6i xting
14 cac méat cac mat phing trung truc cta cac cip canh déi.

Chon D.
Cau 19. Mot hinh hop dting c6 day 1a hinh thoi (khéng phai 14 hinh vuéng) c6 bao
nhiéu mat phéng d6i xtng?

A. 4 mit phing. B. 1 mit phing.

C. 2 mat phéng. D. 3 mait phéng.
Loi giai. Hinh hop ding c6 day l1a hinh thoi (khéng phai 1a hinh chi nhat) c6 3 mat
phéng d6i xting bao gom:

® 2 mit phéng chtia duong chéo cia day va vudng goc véi day.

® Mot mat phang 1a mit phéng trung truc cia canh bén.

Chon D.

Cau 20. Hinh lap phuong c6 t4t ca bao nhiéu mat phing déi xting?
A. 8 mat phang. B. 9 mait phing.
C. 10 mat phang. D. 12 mat phing.

L&i giai. C6 9 mit d61 xting (nhu hinh vé sau). Chon B.




Cau 21. S6 mit phing d6i xting cta hinh bat dién déu la:
A. 4 mit phing. B. 9 mit phing.
C. 6 mat phéng. D. 12 mit phéng.
Loi giai. Goi bat dién déu ABCDEF . Cé 9 mait
phéng d6i xting, bao gdm: 3 mit phing (4BCD),
(BEDF), (AECF) va 6 mit phéing ma mdi mat
phing 14 mit phing trung truc cua hai canh
song song (chdng han AB va CD).
Chon B.

Cau 22. C6 tt ca bao nhiéu mat phing cach déu bon dinh ctia mét ti dién?

A. 1 mat phéng. B. 4 mit phing.
C. 7 mit phéng. D. C6 vb s6 mit phéng.

Lai giai. C6 2 loai mat phdng thoa méan dé bai la:
® Loai 1: Mat phing qua trung diém cta 3 canh bén c¢6 chung dinh. C6 4 mat phing
théa man loai nay (vi c6 4 dinh)

NAVAVN

Nhan xét. Loai nay ta thdy c6 1 diém ndm khac phia v6i 3 diém con lai.
® Loai 2: Mit phing qua trung diém ctia 4 canh (4 canh nay thudc 2 cip canh, mdi
cap canh 1a chéo nhau). C6 3 mit phéng nhu thé.

A A A
B D
B D B D
C C C

Nhan xét. Loai nay ta thdy c6 2 diém ndm khac phia v6i 2 diém con lai.
Chon C.
Cau 23. (PE CHINH THUC 2016 - 2017) Mt phéng (4B'C') chia khéi lang tru
ABC.A'B’C' thanh céc khéi da dién nao ?
A. Mot khoi chép tam gide va mot khéi chép ti giac.
B. Hai khoi chép tam giac.
C. Mot khéi chép tam gidc va mdt khoi chép ngii giac.
D. Hai khéi chép tit giac.



Loi giai. Dua vao hinh vé, ta thdy mat phing
(AB'C’) chia khéi lang tru A4BC.A'B'C’ thanh
khéi chép tam giac 4.4'B’C’ va khéi chép ti giac
A.BCC'B'.
Chon A.

Cau 24. Lip ghép hai khéi da dién (#,), (#;) dé tao thanh khéi da dién (#), trong
d6 () 1a khdi chép ti gide déu c6 tat ca cac canh bing a, (#;) 1a khéi ti dién déu
canh a sao cho mot mit cta () trung véi mot mit cta (#,) nhu hinh vé. Héi khéi

da dién (#’) c6 tit ca bao nhiéu mit?

A. 5. B. 7. C. 8. D. 9.
Loi giai. Khoi da dién (J/’) ¢6 ding 5 mat. Chon A.
Sai lam hay gap: Khéi chép ti giac déu c6 5 mat. Khoi ti dién déu c6 4 mat.
Ghép hai hinh lai nhu hinh vé ta dugc khéi da dién (#') c6 8 mit.

Cau 25. C6 thé chia mot hinh 1ap phuong thanh bao nhiéu khéi ti dién biing nhau?

A. 2. B. 4. C. 6. D. 8.
Loi giai. Lan lugt dung mit phing (BDD’B’ ) ta D’ c
chia thanh hai khéi 14p phuong thanh hai khéi A i B’
|
ling tru ABD.A’B'D' va BCD.B'C'D’. !
® V6i khoi ABD.A'B'D’ ta lan lugt dung cac mat :
phing (4B'D') va (4B'D) chia thanh ba khéi ta i c
N D
dién bang nhau. e T
e Tuong tu véi khéi BCD.B'C'D’ . A’ B

Vay c6 tat ca 6 khoi ti dién bang nhau. Chon C.



O Bai 02

KHOI PA DIEN LOI VA KHOI DA DIEN PEU

I - KHOI PA DIEN LOI
Khsi da dién (#') dugc goi 1a khai da dién 16i néu doan thing néi hai diém bat ki
cua (#') ludn thude (#'). Khi d6 da dién gi6i han () duge goi la da dién 10i.

Khoi da dién 16i Khoéi da dién khong 16i

Mbt khoi da dién 1a khéi da dién 16i khi va chi khi mién trong ctia né luén nim vé
mot phia d6i véi mdi mét phang di qua mét mét cia né.

II - KHOI PA DIEN PEU
Pinh nghia
Khéi da dién déu 1a moét khéi da dién 16i c6 hai tinh chat sau day:
® Cac mét 14 nhiing da gidc déu # canh.
® Moi dinh 14 dinh chung cua ding p canh.
Khéi da dién déu nhu vay goi 1a khéi da dién déu loai {n, p} .
Pinh Ii
Chi c6 nam khéi da dién déu. D6 la:
v" Loai {3;3}: khoi tt dién déu.
v Loai {4;3}: khéi lap phuong.
v Loai {3;4}: khoi bat di¢n déu.
v" Loai {5;3}: khéi 12 mat déu.
v" Loai {3;5} : khéi 20 mit déu.



Khéi ti dién déu  Khéi lap phuong Bat dién déu Hinh 12 mat déu Hinh 20 mat déu

Khéi da dién déu S6 dinh | S6 canh | S6 mit Loai
Tt dién déu 4 6 4 {3;3}
Khéi lap phuong 8 12 6 {4;3}
Bat dién déu 6 12 8 {3;4}
Muosi hai mét déu 20 30 12 {53}
Hai muoi mit déu 12 30 20 {3;5}

Chu y. Goi P 1a téng s6 dinh, C la tong s6 canh va M 1a tdng cac mat cta khoi

da dién déu loai {n;p}. Ta co

|pD=2C=nM
. =3,p=3 .
o Xét ti dien déu {3;3) |" VP77 e o MM _ g g p 1M _
M=4 2 P
, =4, p=3 . .0
e Xét khéi 1ap phuong {4;3) 1"~ # P77 e o0 MMy o p "M _g
M=6 2 P
. =3, p=4 .
e X6t bat dien déu (3,4} 1" VP T waeow o M g, o p_ "M _g
M=38 2 »
® Xét khoi muoi hai mat déu
:57 :3 o _
{53} — " P M,C:ﬂ:m &D:ﬂzzo.
M=12 2 P

® Xét khéi hai muoi mat déu
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CAU HOI TRAC NGHIEM

CAu 1. Cho cac hinh khéi sau:

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

MB®i hinh trén gébm mét s6 hiiu han da gidc phéng (ké ca cac diém trong ciia né), hinh
khong phai da dién 16i 1a

A. Hinh 1. B. Hinh 2. C. Hinh 3. D. Hinh 4.
L&i giai. Ap dung céc tinh chét cta khéi da dién 161 (#): "Doan thing néi hai diém
bat ki caa () luon thuoe (#)". Chon B.
Cau 2. Cho cac hinh khéi sau:

=

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

M&i hinh trén gdm mot s6 hiiu han da giac phéng (ké ca cac diém trong cia né), so da
dién 16i la:

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Loi giai. C6 hai khéi da dién 16i 1a: Hinh 1 & Hinh 4. Chon B.
CAu 3. TaAm tat ca cac mét cia mot hinh 1ap phuong 12 cac dinh ctia hinh nao trong
cac hinh sau day?

A. Bat dién déu. B. Tt dién déu. C. Luc bat déu. D. Ngii giac déu.
Loi giai. Chon A.
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CAau 4. Chon khing dinh ding trong cac khing dinh sau:

A. Tam tat ca cac mat ciia mot hinh 1ap phuong 14 cac dinh cia mot hinh 1ap phuong.
B. Tam t4t ca cAc mit cia mot hinh t dién déu 14 cac dinh ctia mot hinh ti dién déu.
C. Tam tat ca cac méit ciia mot hinh ti dién déu 1a cac dinh ctia mét hinh lap phuong.
D. Tam t4t ca cAc mét ciia mot hinh lap phuong 1a cac dinh cia mot hinh t dién déu.
Loi giai. Chon B.




Cau 5. Trung diém cac canh ctia mot t dién déu tao thanh
A. cac dinh ctia mo6t hinh ti dién déu.
B. cac dinh ctia mot hinh bat dién déu.
C. cac dinh cia mot hinh muoi hai mit déu.
D. cac dinh ctia mo6t hinh hai muoi mit déu.
Loi giai. Chon B.

Cau 6. Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
AL Ton tai khoi til dien 13 lkhoi Ga dien déu.
B. Tén tai khoi ling tru déu 1a khoi da dién déu.
C. Tén tai khoi hop 1a khoi da dién déu.
D. Tén tai khoi chép ti giac déu 1a khoi da dién déu.
Lo&i giai. Trong 5 loai khéi da dién déu khong ton tai khoi chop cé day 1a ti giac.
Chon D.
CAu 7. Trong khong gian chi c6 5 loai khéi da dién déu nhu hinh vé

el

Khéi ti dién déu Khéi lap phuong Bat dién déu Hinh 12 mat déu Hinh 20 mat déu
Ménh dé nio sau day ding?
A. Moi khéi da dién déu c6 s6 mét 1a nhiing s6 chia hét cho 4.
B. Khéi lap phuong va khéi bat dién déu cé ciing s6 canh.
C. Khoi tt dién déu va khoi bat dién déu c6 1 tAm d6i xting.
D. Khéi muoi hai mit déu va khéi hai muci mat déu c6 cung s6 dinh.
Loi giai. @ Khoéilap phuong c6 6 mét. Do d6 A sai.
@ Khoi lap phuong va khéi bat dién déu c6 cung s6 canh 1a 12. Chon B.




@ Khoi tt dién déu khong c6 tam déi xiing. Do d6 C sai.
@ Khoi 12 mat déu c6 20 dinh. Khéi 20 mét déu cé 12 dinh. Do d6 D sai.
Cau 8. Cac khéi da dién déu ma mdi dinh ctia né déu 1a dinh chung ctia ba mat thi s6
dinh D va s6 canh C cta cic khoi da dién d6 ludn théa man:

A.b=C-2. B. b>C. C.3b=2C. D. 3¢ =2D.
Loi giai. Téng s6 canh ctia hinh da dién 14 2C. Do mbi dinh 14 dinh chung cta ding
ba mit nén suy ra cic canh cua hinh da dién 1a 3D. Vay ta c6 3D =2C. Chon C.
Cau 9. Téng céc goc cua tat ca cdc mit cta khoi da dién déu loai {4;3} 1a:

A. 47, B. 87. C. 127. D. 107.
Loi giai. Khoi da dién déu loai {4;3} 1a khéi lap phuong, gom 6 mit la cac hinh
vuéng nén téng cac goc bing 6.27 =127. Chon C.
Cau 10. Tong cac gbc cla tat ca cac mit ciia khoi da dién déu loai {3;5} la:

A. 127. B. 167. C. 207. D. 24x.
Loi giai. Khoi da dién déu loai {3;5} 1a khéi hai muoi mat déu, gom 20 mit 1a céac
tam giac déu nén téng cac goc bing 20.7 = 20x. Chon C.
Cau 11. Téng d6 dai ¢ cta tit ca cac canh clia mot ti dién déu canh a .

A. l=4a. B. /=6a. C.l=6. D. /=4.
Loi giai. T dién déu c6 tat ca 6 canh nén c6 tdng do dai cac canh 1a 6a. Chon B.
Cau 12. Téng d6 dai ¢ cla tat ca cac canh cia khoi mudi hai mét déu canh bang 2.

A. (=38. B. ¢/=16. C. (=24 D. ¢=60.
Loi giai. Khéi mudi hai mét déu c6 30 canh nén c6 téng do dai tdt ca cac canh bang
¢=30.2=60. Chon B.
Cau 13. Cho hinh da dién déu loai {4;3} canh a. Goi S la tong dién tich t4t ca céc
mét ciia hinh da dién d6. Ménh dé nao duéi day ding?

A. S=44°. B. S=64d". C. S=8a". D. S =104
Loi giai. Da dién déu loai {4;3} 1a khéi lap phuong nén c6 6 mit 1a cac hinh vuong
canh a. Vay hinh lap phuong c6 tdng dién tich tat ca cac mat 1a S = 64>. Chon B.
Céau 14. (DE CHINH THUC 2016 - 2017) Cho hinh bat dién déu canh a. Goi § 1a
tong dién tich tat ca cac mét ctia hinh bat dién d6. Ménh dé nao dudi day ding?

A. S=434>. B. S=+34. C. S=234%. D. S =8a".
Loi giai. Hinh bat dién déu la hinh c6 tAm mat bang nhau va mdi méat 1a mot tam

a*\3

gidc déu. Goi S, 1a dién tich tam giac déu canh a —— S, = .

4
a’\3
4

Vay dién tich S cin tinh 1a §=8.5, =8. =234*. Chon C.

Cau 15. Cho hinh 20 mit déu c6 canh bing 2. Goi S 1a téng dién tich tét ca cac mit
cta hinh da dién d6. Ménh dé nao duéi day ding?

A. 5=10v3.  B. S=2043. C. S =20. D. 5 =10.
L&i giai. Hinh 20 déu 1a hinh c¢6 20 miat bang nhau va mdéi méit 14 mot tam giac déu.

22.4@ _0

Goi S, 1a dién tich tam giac déu canh bing 2—— 8, =



Vay dién tich S cAn tinh 1a § =20.5, =20~/3. Chon B.



O Bai 03
KHAI NIEM VE THE TiCH KHOI PA DIEN

I- NHAC LAI MOT SO PINH NGHIA

Hinh lang tru 1a hinh c6 hai d4y 1a hai da giac bing nhau nim trén hai mét

phéng song song véi nhau va cac mit bén déu la cac hinh binh hanh.
1. Hinh lang tru ding

Pinh nghia. Hinh lang tru diéng la hinh lédng tru c6 canh bén vudng géc v6i mat

day.

Tinh chAit. Cic mit bén ctia hinh lang tru dténg la cac hinh chii nhat va vuéng
gbc v61 mat day.
2. Hinh ling tru déu

Dinh nghia. Hinh lang tru déu 1a hinh lang tru dtng c6 day la da giac déu.

Tinh chat. CAc méit bén ctia hinh ling tru déu 14 cac hinh chit nhat bang nhau va

vubng gbéc v6i méat day.

Hinh hf:)p la hinh lang tru c6 day la hinh binh hanh.

1. Hinh hop ding

Pinh nghia. Hinh hop ding 1a hinh hop ¢6 canh bén vuéng géc v6i mat day.

Tinh chat. Hinh hop dting c6 2 day 1a hinh binh hanh, 4 mit xung quanh 1a 4
hinh chi nhat.
2. Hinh hop chii nhat

Pinh nghia. Hinh hop chi nhat 1a hinh héop ding c¢6 day la hinh chii nhat.

Tinh chat. Hinh hop chii nhat c6 6 mat1a 6 hinh chii nhat.
3. Hinh lap phuong

Dinh nghia. Hinh lap phuong 12 hinh hop chii nhat 2 day va 4 mit bén déu 1a hinh
vudng

Tinh chat. Hinh 14p phuong c¢6 6 mét déu 1a hinh vuéng.

Hinh chop 14 hinh c¢6 day 1a mét da giac va cac mat bén 1a cac tam giac c6 chung

mot dinh.
I- THE TiCH
1. Coéng thiic tinh thé tich khéi chop

=y
3

Trong d6: S 1a dién tich day, /% 1a chiéu cao khéi chép.



2. Cong thiic tinh thé tich khéi lang tru
Trong d6: B 1a dién tich day, /4 la hiéu cao khoi ling tru
e Thé tich khéi hop chit nhat: V =a.b.c
Trong d6: a, b, ¢ 1a ba kich thudc ctia khoi hop chii nhat.
e Thé tich khéi 1ap phuong: V = a’
Trong d6 a 1a d6 dai canh ctia hinh lap phuong.
ITI - Ti SO THE TiCH
Cho khéi chép S.ABC va A', B', C' la cac diém tuy ¥
lan lugt thuoc S4, SB, SC taco
Visge  SA" SB" SC'
Ve se SA SB SC|

Phuong phap nay dudc ap dung khi khéi chép
khéng xac dinh dudc chiéu cao mdot cach dé dang
hoac khéi chép can tinh 14 mét phan nhé trong khéi
chép 16n va can chi ¥ d&n mot s6 diéu kién sau

e Hai khéi chép phéi cung chung dinh.
e Day hai khoéi chép phai 12 tam giac.

e Cac diém tuong ting ndm trén cac canh tuong tng.

CAU HOI TRAC NGHIEM
===
Van dé 1. THE TICH KHOI CHOP
=0
Cau 1. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén S4
vudng géc véi mat phing day va SA = a+2. Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.
3 3 3
Ay—aYV2 B.V:"‘E. C. V=d*\2. D, y-aY2
6 4 3
Lai giai. Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S, =a*. N
Chiéu cao khéi chép 1a S4 = a/2.

3
SA:“ﬁ. D

ABCD*
3

Vay thé tich khéi chép ¥ ;0 = %S

Chon D. B C

Cau 2. Cho hinh chép S.4ABC c6 tam giac SBC la tam giac vuéng cin tai S, SB=2a
va khodng cach tit 4 dén mit phang (SBC) bing 3a. Tinh theo a thé tich ¥ cta
khoi chép S.4BC.

A V=2d. B.V=4d". C.V=6d D. V=124
Loi giai. Ta chon (SBC) lam mat ddy —— chiéu cao khéi chép la d[4,(SBC)| = 3a.
1

Tam gidc SBC vudng cin tai § nén S,g. = ESBZ =2d".



Vay thé tich khéi chép ¥ = %SMBC.d[A, (SBC)|=24". Chon A.

Cau 3. (Dﬁ CHINH THUC 2016 - 2017) Cho khéi chop S.ABC c¢6 SA vudng goc v6i
day, SA=4, AB=6, BC =10 va CA=8.Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC .

A. 7 =40. B. V' =192. C. V=32 D. vV =24.
Loi giai. Tam gidc ABC,c6 AB* + AC* =6 +8" =10° = BC® S
1

—— tam gidc ABC vubngtal 4 —— S, 50 = EAB.AC =24.

Vay thé tich khéi chép ¥ ,,. = %SAABC.SA =32. Chon C.

C
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch@ nhat c6 canh AB=a,
BC =2a. Hai mat bén (SAB) va (SAD) clng vuéng géc véi mat phang day (4BCD),
canh S4 = a+/15 . Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 3
A 205§ 20015 C. V=2415. Dy oI5
6 3 3
Loi giai. Vi hai mit bén (S4AB) va (SAD) cung vudng S
gbc v6i (ABCD), suy ra SA L (ABCD). Do d6 chiéu cao
khéi chép 1a S4 = av/15 .
Dién tich hinh chit nhat ABCD 1a S,,., = AB.BC = 2d’. 5
3
Vay thé tich khoi chép ¥, ey =~ 8 5o SA = 22 Jis.

Chon B.
Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a. Canh bén SA4
vudng géc véi day (ABCD) va SC = av/5 . Tinh theo a thé tich ¥ khéi chép S.ABCD.

@3 a3
3

B. V= s C.V=a3. D. V= )

A V=

L&i giai. Dudng chéo hinh vuéng AC = av/2.

Xét tam gide SAC, tacoé SA=~/SC? —AC* =a3 .
Chiéu cao khdi chép 1a S4=a+/3.

Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S ,,., =a’.

1 a3\/§

Vay thé tich khéi chop ¥ 0 =3 SuncoSA="—

Chon A.
Cau 6. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B va BA=BC =a.
Canh bén S4 =24 va vudng géc véi mit phing day. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi
chép S.ABC .
3 3 3
AV=d. B.V:"f. C.V:%. D.V:%.




2 S
L&i giai. Dién tich tam giac vudng S, 0 = %BA.BC = "7
Chiéu cao khoi chép 1a S4=2a.

3

Vay thé tich khéi chép ¥, 0 = %SABC.SA == A ¢
Chon C.
Cau 7. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day la hinh thang vuéng tai 4 va B, AB=BC =1,
AD =2 . Canh bén S4 =2 va vudng géc véi day. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

V3 1

A V=l1. B.V=—. C.Vv=-. D.V=2.
2 3
L&i giai. Dién tich hinh thang 4BCD 1a S
AD+ BC 3
S pep = | ————|.AB==.
ABCD [ 2 ] 2 D

Chiéu cao khéichép la S4A=2.

Vay thé tich khéi chop V; ,pep = %SABCD.SA =1. ChonA. B C

Cau 8. Cho hinh chép S.4BC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai 4 vac6 AB=a,
BC = a+/3 . Mt bén (SAB) la tam gidc déu va nim trong mit phing vudng géc véi
mit phéng (4BC). Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .

3 3 3 3
eV6 g, N6 c.y-2a6 . y—aY6

12 4 12 6
Loi giai. Goi H 1a trung diém cta 4B, suyra SH 1 AB.

Do (SAB) L (ABC) theo giao tuyén 4B nén SH 1 (ABC).

a3 S

Tam giac SAB la déu canh 4B =a nén SH = -

A V=

Tam giac vuéng ABC , cé6 AC =~ BC? — AB* = a2 .
a2\2

Dién tich tam giac vudng S, ;- = %AB.AC = B C

Q
. 1 a’\J6 H
Vay Vs e :ESAABC'SH = 12

>

A

Cau 9. Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam giac SAB
can tai S va ndm trong mit phing vudng goéc véi mit day, SA=2a. Tinh theo a thé
tich V' ctia khoi chép S.ABCD.

3 3 3
aVI5 gy _aNIS C.V=2d D -2
12 6 3
Lai giai. Goi I la trung diém cua 4B. Tam gidc SAB cén tai S va c6 I 1a trung
diém AB nén SI L AB. Do (SAB) L (ABCD) theo giao tuyén AB nén SI L (ABCD).

. Chon A.

A V=




Tam giac vubéng SIA, c6 S
ABY  a15

SI =+/SA* — 14> = |S4° [T] ==

Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S ., = a’. D

1 V15

Vay Vs sep :ESABCD.SI:T. Chon B.

B C

Cau 10. (PE CHINH THUC 2016 - 2017) Cho khéi chép tam giac déu S.ABC cb
canh day bang a, canh bén gip hai 14n canh day. Tinh theo a thé tich ¥ cta khoi
chép S.4ABC.

3 3 3 3
A.V:J?z". B.V:\/?Za. C.V:Jz”. D.V:‘/z“.

Loi giai. Goi I 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Vi S.ABC 1a khéi chép
déu nén suy ra SI L (A4BC).

Goi M latrung diém ctia BC = Al :§AM —%. N
Tam giac SAI vudng tai I, cod

2
ST =~[S4> —SI* = |(2a) [g] = “*/3%. A C

2
Dién tich tam gidc ABC 1a S, . :#. B

3
Vay thé tich khéi chép V0 = %SAABC.SI = % Chon B.

Cau 11. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang

R . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4ABC.

PENE] @3 PENE]
.

3
B.V— . C.V= . D.V:”‘/g.
12 24 6

Loi giai. Goi I 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Vi S.ABC 1a khéi chép
déu nén suy ra SI L (ABC).

A V=

a3 S

Goi M latrung diém ctia BC = Al :§AM =

Tam giac SAI vudng tai I, cod

2 2
SI =S4 — AT 21| (a3) _a A C
6 3 2
2
Dién tich tam gidc ABC 1a S, . :#. B
3
Vay thé tich khéi chép ¥, . = %SAABC.SI = “zf Cheon C.



Céau 12. (PE THU NGHIEM 2016 - 2017) Cho hinh chép S.4BC c¢6 day ABC 1a
tam giac déu canh 2a va thé tich bing «’. Tinh chiéu cao % cta hinh chép da cho.
a3 3 C. h_a\/_ D. /= ax3.
6 2
Loi giai. Xét hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giac déu canh 2a = S, ;. = a3 .

) . 1 3.V, 3a°
Thé tich khéi chop Vi 5o == Su et = 2osane = a+/3. Chon D.

S.ABC 3 AABC SAABC az\/g .

Cau 13. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AB=a.
Canh bén S4 = a2 , hinh chidu cta diém S lén mat phdng day trung véi trung diém
cta canh huyén AC . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC.

a6 a6 24°/6

A h= B. h— 23

@\6

A V= . B. V= . C.V= . D. V=
12 4 12 6
Lai giai. Goi M la trung diém AC . Theo gia thiét, ta c6 SM L (ABC)=SM L AC.
Tam giac vudng ABC , ¢c6 AC = ABJ2 = av2. S

Tam giac vuéng SMA4 , c6

SA* —AM® =

-5

1
1
1
1
1
1
1
1
1
h

Dién tich tam giac vudng cdn ABC la S, ;- = e
1 a*\6
12

Vay Vs e :ESAABC‘SM =

. Chon A.

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh bang 1, géc
ABC = 60°. Canh bén SD = +/2. Hinh chiéu vudng géc ctia S trén mit phing (ABCD)
1a diém H thudc doan BD théa HD = 3HB. Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.
L&i gidi. Vi 4BC = 60° nén tam giac ABC déu.
Suy ra

A V=
BOzﬁ BD =2B0 =+/3; gp—3pp_3Y3 3I
2 4 4
Tam giac vuong SHD, c6 SH =~/SD* — HD?> ==

Dién tich hinh thoi ABCD 1a S ,;.p =28, 50 =

x5 ot

Vay thé tich khéi chép V; ,0p = %SABCD.SH =-—. Chon B.

Cau 15. Cho hinh chép S.4ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Tam giac SAB
vudng tai S va nim trong méit phing vudng géc véi day. Hinh chiéu vudng géc cia S
trén AB 1a diém H théa AH =2BH . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéichép S.ABCD.
a’\2 a’\2 a3 a’\2

6 3 9 9

A V= B. V= C.V= D. V=




Loi giai. Trong tam giac vudng S4B, ta co
SA* = AH.AB = %AB.AB = %az;

SH =~SA> — AH® :&.
Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S ,,., =a’.
Vay Vs upep = %SABCD.SH = "3;5. Chon D.
Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong tdm O, canh a. Canh
bén S4 vuodng géc véi day, goc SBD = 60" . Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 3
A V=4d. B.V:af. C.V:%. D.V:%.

Loi gidi. Ta c6 ASAB=ASAD——SB=SD.
Hon nita, theo gia thiét SBD = 60°.

Do 6 ASBD déu canh SB=SD = BD =aV?2 .
Tam giac vudong SAB, tacé SA=+SB> —AB* =a.
Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S, =ad’.

3
Vay Vs upep = %SABCD.SA = % (dvtt). Chon C.

Cau 17. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vubéng tai B, AC =2a,
AB=SA=qa . Tam gidc SAC vudng tai S va nim trong mit phing vudng géc véi day
(ABC). Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BC .

3 3 3
Av=2%. B. v =% C.V=ad. D. =24
4 4 3

Loi giai. Ké SH 1 AC . Do (SAC) L (ABC) theo giao tuyén AC nén SH 1 (ABC).

Trong tam gidc vudng SAC, ta cb

SC=AC? —SA*> = a3, sp _ SASC _ a3

AC 2
Tam giac vudng ABC , c6 BC =~ AC? — AB* = a3 .
2 A C
Dién tich tam gidc ABC 12 S, ;0 = %AB.BC = f .
1 a3 'A
Vay Vg e :ESAABC.SH = Chon A. B

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong. Canh bén S4=a va

a2
2

vudng géc véi day; dién tich tam gidc SBC bang (dvdt). Tinh theo a thé tich V

ctia khoi chép S.ABCD .

3 3 3
AV=d. B y_tV3 cv==L. D v-2%
2 3 3
Loi giai. Ta c6 BC L AB (do ABCD la hinh vudng). (1)

Laic6 BC L SA (do SA vudng géc véi day (ABCD)). (2)



T (1) va (2), suy ra BC L (S4B)= BC L SB. Do d6 tam giac SBC vudng tai B.
bat canh hinh vuéng la x >0.
Tam giac SAB vudng tai 4 nén S

SB=+/SA* + AB* =/’ + x .

Theo ching minh trén, ta c6 tam giac SBC vuong tai B nén

a2 1 1

2 :SAABC:ESB'BC:E d+xta——x=a D

Dién tich hinh vuéng ABCD 14 S ., =a".

1 3
VY Vi o = 5 SancoSA = % Chon C. B C

Cau 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giic vudng can tai C, canh huyén
AB bang 3. Hinh chiéu vudng géc cia S xubng mit day triing véi trong tAm cta

J14

tam giac 4BC va SB= = Tinh theo a thé tich ¥ ctaa khéi chép S.4BC .

A.V:é. B.V:l. C.V:E. D vV=1.
2 4 4

Loi giai. Goi M, N 1an lugt 1a trung diém 4B, AC. Suy ra G=CM NBN la trong
tam tam gidc ABC . Theo gia thiét, ta c6 SG L (ABC).

Tam giac ABC vubdng can tai C, suy ra CA=CB :Q:i va CM 1 AB.
V22
Tacé CM =L aB—3 suyra GM = Lcm = L. S
2 2 3 2
BG =~BM* 4+ GM”* :@; SG =SB’ +GB* =1.
2
Dién tich tam gidc ABC 1a S, . :%CA.CB:%. A B
\ 1 3 N

Vay Vs se = =Saupe-3G =—. Chon C. &

' 3 4 C

Cau 20. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi
mat day mot géc 60° . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.

a3\/g a3\/g a3\/g a3

ATV = . B. V= . C.V= D.V=—.
6 2 3 3
Loi giai. Goi O = ACNBD. Do S.ABCD 1a hinh chép déu nén SO L (4BCD).
Suy ra OB 1a hinh chiéu cua SB trén (ABCD). S

Khi d6 60°=SB,(4BCD)= SB,0B = SBO .

~~_

a6
o

Tam giac vuéng SOB, c¢c6 SO = OB. tan SBO =

Dién tich hinh vuéng 4BC 1a S,,., = AB> =d’.

3 Lz
Vay Vs isco :%SABCD'SO =2 \/8 Chon A. D c

<




Cau 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh ch@ nhat v6i AB=a,
AC =5a . Puong thing S4 vudng géc v6i méit day, canh bén SB tao véi mat day mot
gbc 60° . Tinh theo @ thé tich ¥ cta khoi chép S.ABCD.

A V=6V2a. B.V=4/2d". C. Vv =2V24. D. V=24,
L&i gidi. Trong tam gidc vuéng ABC , ta c6 BC =+ AC? — AB* = 2/6a.
Vi SA4 L(ABCD) nén hinh chiéu vuéng géc cua S

SB trén mat phang (ABCD) 1a AB.

Do @6 60° = SB,(ABCD) =SB, AB = SBA .

Tam giac vuéng SAB, c6 SA= AB. tan SBA = a/3 .
Dién tich hinh chi nhat S,,., = AB.BC = 2\/6a".

Vay Vs isep = %SABCD'SA =222, Chon C.

CAu 22. Cho hinh chép S.4BC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, S4 vudng géc
v6i mat phang (4BC); gée gifia dudng thang SB va mat phéng (ABC) bing 60°.

Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC .

3 3 3
Av=L. B. v =% cv==2. D.V=a.
4 4 2
Loi giai. Do S4 L (ABCD) nén ta c6 S

60° = SB,(ABC) = SB, AB = SBA.
Tam giac vudéng SAB, c6 SA = AB. tan SBA = a+/3.
az\/g A B

Dién tich tam gidc déu SAB 1a S, ;. = 2

3

A 1 a
Vay Vs e ZESMBC.SA e Chon A. C

Cau 23. Cho hinh chép S.4BCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, géc BAD =120°.
Canh bén S4 vuéng géc véi day (ABCD) va SD tao véi day (ABCD) mot goc 60°.
Tinh theo a thé tich ¥ caa khéi chép S.ABCD.
3 3 3
Av=2 B,y —3% crv=2. D. V =d.
4 4 2
Ldi gidi. Do S4 | (ABCD) nén ta ¢6 60° = SD,(ABCD) = SD, AD = SDA.
Tam giac vudbng SAD , cdé SA= AD. tan SDA = a+/3.
Dién tich hinh thoi
a3

S sep = 28 spup = AB.AD.sin BAD = )

Vay thé tich khéi chop V; ,0p = %SABCD.SA =Z

Chon C.
Cau 24. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang 1. Hinh
chidu vuéng géc ctia S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cta canh 4B, géc
gitia SC va mat day bing 30°. Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD .



A V= BV=——m. C.V=

18
Loi giai. Vi SH L (4BCD) nén hinh chigu vuéng géc ciia SC trén mit phing day

V5
=3

W | =

(4BCD) 1a HC . Do d6 30° = SC,(ABCD) = SC, HC = SCH .

Tam gidc vuéng BCH , c6 HC =+ BC* + BH* = \/_
Tam giac vuéng SHC , c6 SH = HC.tan SCH zg.

Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S, =1.

1 J15

Vay ¥ o :gSABCD'SH:W' Chon B

Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chii nhat v61 AC =24, BC =a.
DPinh § cach déu cac diém 4, B, C. Biét goc gitia duong thdng SB va mit phéng
(ABCD) bing 60°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.4BCD.

a’ 3a’ a’

AV=—. B.V=—. C.V=—. D.V=ad.
4 4 2

Loi giai. Goi O 1a trung diém AC, suy ra O la tAm dudng tron ngoai tiép tam giac
ABC . Theo gia thiét dinh S cach déu cac diém A4, B, C nén hinh chiéu cia § xudng
day la diém O—— SO L (ABCD)—— hinh chiéu vuéng géc clia SB trén mit day
(ABCD) 1a OB . Do @6 60° = SB,(ABCD) = SB,0B = SBO .
Tam giac vuéng SOB, c6 SO = OB. tan SBO = a/3 .

Tam giac vudng ABC, c6 AB=~AC* —BC* =a\3.

Dién tich hinh chi nhat S,,,, = AB.BC = a*/3. Se= ¢
Vay ¥ o :%SABCD'SO =a’. Chon D. A B

Cau 26. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai 4,
AB=AC =a. Canh bén S4 vudng géc véi day (ABC). Goi I la trung diém cta BC,

SI tao véi mit phéng (4BC) géc 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khdi chép S.4BC .

3 3 3 3
A.V:"f. a'6 a “ﬁ.

B. V= C.V=—. D. V=

6 2 12
Loi gidi. Vi S4 L (ABC) nén hinh chiéu vudng géc cia SI trén mit phéng (4BC) la

AI . Do &6 60° = SI,(ABC)=SI, AT = SIA .

2

Tam gidc ABC vudng tai 4, suy ra trung tuyén 4l = %BC =

2
L ) — a6
Tam giac vuéng SAI , c6 SA= Al.tanSIA = >
A ., N 1 a’
Dién tich tam giac vudng S, ;- = EAB.AC = e
3\/’ ¢
Vay Vs e zéSA.SMBC = %. Chon D. L



CAu 27. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu
vuéng géc clia dinh S trén mit phing (4BC) la trung diém H cla canh BC . Géc
gitta dudng thing SA4 va mit phang (ABC) bing 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cla
khéi chép S.4ABC .
3 3 3 3

"g/g. B.V—3"8ﬁ. C.V—af. D.V—“f.

Loi giai. Vi SH L (ABC) nén hinh chiéu vuong géc ctia SA trén mit day (4BC) la

A V=

HA . Do &6 60° = SA,(ABC) = SA, HA = SAH .

ax/g S

Tam gidc ABC déucanh g nén AH =——.

2
Tam giac vuong SHA, c6 SH = AH. tan SAH = 37[1.
. 2 C B
Dién tich tam giac déu ABC 1a S, . :#.
3
Vay Vs iue :%SAABC.SH =2 f Chon A. A

Cau 28. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B; dinh S cach
déu cac diém 4, B, C. Biét AC =2a, BC = a; gbc giita duong thdng SB va mit day
(ABC) béng 60°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABC .

3 3 3 3
an' B.V:a\/g. cr=2. D.V:“ﬁ.
4 6 2 12

Loi giai. Goi H 1a trung diém AC . Do tam giac 4ABC vuéng tai B nén H la tdm

A V=

dudng tron ngoai tiép tam gidc 4BC . Pinh S cach déu cac diém 4, B, C nén hinh
chiéu cua S trén mit day (4ABC) trung véi tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC,
suy ra SH 1 (ABC). Do d6 60° :mzmzé’/ﬂ?{.
Tam giac vudng SHB , c6 S

SH = BH .tan SBH :§.tanS/BSITI = a/3.

Tam giac vuéng ABC , c6 AB=~AC? —BC? = a+/3.

2 C
Dién tich tam giac vudng S, ;. = %BA.BC -2 ;/3 . A

A 1 a
Vay Vs sse :ESAABC‘SH :7. Chon C. 5

Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tim O, BD =1. Hinh
chidu vuéng géc H cta dinh S trén mit phiang day (ABCD) la trung diém OD.
Puong thing SD tao v6i mat day mot géc bing 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD .

Ay_Y3 B -3 Cy—L. p Y3
24 8 8 12

Loi giai. Vi SH 1 (ABCD) nén hinh chiéu vudng goc caa SD trén mit day (ABCD)
la HD. Do d6 60° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH .



Tam giac vuéng SHD , ¢
o Y3
i

SH = HD.tan SDH :%.tanSDH -

Trong hinh vuéng ABCD,c6 AB= BD = 1 .
V2 V2
Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S,,., = AB* =—.

A 1 V3
Vay VS.ABCD :ESABCD'SH :i Chgn A.

Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thoi canh a. Tam giac ABC
déu, hinh chiéu vuéng géc H cta dinh S trén mit phiang (4BCD) trung véi trong
tAm clia tam giac ABC . Dudng thdng SD hop véi mit phing (4BCD) géc 30°. Tinh
theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.
a3 a’ a3 2a°\3

3

B.V=—. C.V= . D. V= .
3 9 9

A V=

Lai giai. Goi 0= ACNBD; M latrung diém 4B.Suyra H=BONCM .
Theo gia thiét SH L (4BCD) nén hinh chiéu vudng géc cua SD trén mat day (ABCD)

la HD. Do a6 30° = SD,(ABCD) = SD, HD = SDH.
Tam gidc ABC va ADC déu canh a, suy ra

av'3
OD = —
2 . HD— oD+ oH - 23
1 a3 3
OH —-po =22
3 6
Tam giac vudéng SHD , c6 SH = HD. tan SDH — 2?‘1 ]
2 2
Dién tich hinh thoi S0, = 28, ;e = 2. f _ f .

1 a3

Vay Vs upen :ESABCD'SH = 9

. Chon C.




Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang cédn v6i canh day AD va
BC; AD =2a, AB=BC =CD =aq, BAD = 60". Canh bén S4 vuéng géc véi mit phing
(ABCD) va SD tao véi mat phang (4BCD) gée 45°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi
chép S.ABCD.

3 3 3
A.V:af. B.V:af. C.V:3azﬁ. D.V=a3.

Loi gidi. Ta c6 45° = SD,(ABCD) = SD, AD = SDA. .

Suy ra tam giac SAD vuéng cdntai 4 nén SA= AD =2a.
Trong hinh thang ABCD, ké BH 1. AD (H € AD). S
AD—-BC a

Do ABCD 1a hinh thang cdn nén AH :T >

Tam gidc AHB, c6 BH = AB> — AH> —%.

3a2\3

Dién tich S ., = %(AD—i—BC)BH ==

Vay Vs isep = %SABCD'SA = a3;/§‘ Chon B. B ¢

Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chi nhit, mat bén SAD la

tam giac vuong tai S. Hinh chiu vudng géc ciia S trén mit day 1a diém H thudc

canh AD sao cho HA=3HD. Biét ring SA= 2a3 va SC tao v6i day mot géc bing

30°. Tinh theo a thé tich V' cta khéi chép S.4BCD.

864’ 8 J6a*
9

A V= B. V =8/24°. C. V =8V6a". D.V

3

L&i giai. Hinh chiéu vuéng géc cia SC trén mat day 1a HC nén
30° = SC,(ABCD) = SC, HC = SCH .

Tam giac vuong SAD , c6 SA> = AH.AD

=124 = %AD.AD = %ADZ.

Suyra AD=4a, HA=3a, HD =a, SH =~ HA.HD :a\/g,
HC = SH.cot SCH = 3a, CD =~/HC? — HD? = 2a+/2.
Dién tich hinh chi nhat ABCD 1a S,,., = AD.CD = 824’ .

1 8./6.

3
Vay thé tich khéi chop 7 :ESABCD.SH = :“ . Chon D.

Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chi nhéat, canh bén S4 vuéng

gbc voi day va SA= AB=a.Goi N la trung diém SD, dudng thing AN hdp véi day

(ABCD) mdt géc 30°. Tinh theo a thé tich V' ctia khéi chép S.4BCD.
a3 a3

3
A V= o BV=" C.V=a\3. D.V—“f.

Loi giai. Tam gidc SAD vuodng tai 4, c6 AN la trung tuyén nén AN = %SD .

Goi M latrung diém 4D, suyra MN || S4A nén MN L (ABCD).



Do d6 30° = AN,(ABCD) = AN, AM = NAM .

Tam giac vuong NMA,c6 AM = AN. cos NAM = M .
2
Tam gidc SAD , c6 SD* = SA> + AD* < SD* =a’ + SDZ\B] )

Suy ra SD=2a nén AD = a3 .
Dién tich hinh chi nhat S,,.,, = AB.AD = a* /3.

1 a3 - ClTmaszz

. Chon B. ===
3 B Cc

Cau 34. (Dﬁ THAM KHAO 2016 - 2017) Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la
hinh vuéng canh a, S4 vudng géc véi mit day, SD tao v6i mit phang (SAB) mot géc

bing 30°. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.

Vay Vs upep = ESABCD'SH =

3 3 3
A.V:%“ . B. V=43 c.y-Yo D.V:ﬁ" .
18 3 3
Vi SA L (ABCD)——SA 1 AD. (2)

Tu (1) va (2), suy ra AD 1 (SAB).
Khi @6 S4 1a hinh chiéu ctia SD trén mit phang (SAB).

Loi giai. ABCD 1a hinh vuéng suy ra 4B L AD. (1) S
|
1
|
|

A

Do d6 30° = SD;(SAB) = (SD;SA) = DSA. E

Tam giac SAD vubdngtai A4,cd SA= A—B\ = a3.
tan DSA B C

a3
3

Vay thé tich khéi chép V; 1,0 = %SABCD.SA = . Chon D.

Cau 35. Cho hinh chép S.4ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh bang J3 , tam giac
SBC vuodng tai S va ndm trong mit phdng vudng géc véi day, dudng thing SD tao
v6i mit phdng (SBC) mot géc 60° . Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép S.ABCD.

Av-=—L. Br-1s. c.v=J5. D. V=43,
76 3
Loi giai. Ké SH 1 BC . Vi (SBC) L (ABCD) theo giao tuyén BC nén SH 1 (ABCD).
[pc L BC
Ta c6
{DC LSH

Tit DC L (SBC)—— DC L SC.

= DC 1 (SBC). Do @6 60° = SD,(SBC)=SD,SC = DSC .

Tam giac vuéng SCD, c6 SC = D—E\ =1.
tan DSC

Tam giac vudng SBC, cbd

_ SBSC _BC’-sc*sc 6
- BC BC e
Dién tich hinh vuéng ABCD 1a S ,;., = 3.

1 J6

A 6
Vay VS.ABCD = ESABCD'SH :T Ch(_)n C.

SH




Cau 36. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bing a, goc gitia mat bén véi mét
day bing 60° . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC .
3 3 3 3
@3 g @3 cr=2. D y—oV3
24 8 8 12
Lai giai. Goi E, F 1an lugt 1a trung diém BC, BA va0 = AENCF .

Do S.4BC 1a hinh chép déu nén SO L (ABC).

A V=

Khi d6 60° = (SBC),(4BC) = SE,OF = SEO .

Tam giac vuéng SOE , c6

SO = OF.tan SEO :ATE.tanéo0 zé.ﬁzg.

2
Dién tich tam giac déu ABC 1a S, = &.
3
Vay Vs e = éSMBC.SO = ‘sz. Chon A.

Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh ¢ . Pudng thing
SA vuéng géc ddy va mat bén (SCD) hop véi day mdt goc bang 60° . Tinh theo a thé
tich V' ctia khoi chép S.ABCD.

3 3 3
Ay_9B gy N C.V=d\3. py_933
9 6 3
N ., . .|CD 1 4D
Loi giai. Ta ¢6 SA L (ABCD)=- S4 1L CD nén c6 D 1 sA = CD 1 (SAD)=CD L SD.

(SCD)N(A4BCD)=CD

, suy ra 60°=[W]={m]zﬁ.
SD 1 CD; AD 1.CD

Tam giac vuong SAD , c6 SA= AD. tan SDA = a+/3 . S
Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S ., = AB* =a’.
3
Vay thé tich khéi chép V; 1,0 = %SABCD.SA =2 f D
Chon D. B C

Céu 38. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chii
nhat, AB=a, AD = a3, SA vuong goc véi day va mit phing (SBC) tao v6i day mot
gbc 60° . Tinh thé tich ¥ cta khoi chép S.ABCD.

3 3
A. V=32 B.V:‘/i“ . C.V=d D.V:%.
N ) . . |BCLAB
Loi giai. Ta ¢6 SA L (ABCD)= SA L BC nén c6 BC L SA = BC 1 (SAB)= BC L SB.

(SBC)N(ABCD)= BC

, suy ra 60°=[(SBC),(/1FCD)} :[S/B,E’] — SBA.
SB 1 BC; AB | BC



Tam giac vuéng SAB, c6 SA= AB. tan SBA = a3 . N
Dién tich hinh chi nhat ABCD la
S pep = AB.AD = a*\[3.

Vay thé tich khéi chop V; iz = %SABCD.SA =d.

Chon D. D C
Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudéng canh a, canh bén S4
vuéng géc v6i mit phang day, goc gitia mit phang (SBD) va mit phang (4BCD) bing
60° . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi chép S.ABCD.

3 3 3
Av=—9Y g y_p c.y—a6 p. y_oY6
12 6 2
L&i giAi. Vi 54 L (A4BCD)=SALBD. (1)
Goi O=ACNBD ,suyra BD 1 AO. (2)

Tu (1) va (2), suy ra BD 1 (SAO)= BD 1 SO.

{(SBD)Q(ABCD) =BD

o} , suy ra
SO L BD, A0 L BD

60'=|(SBD),(4BCD)| =[50, 40| = 504 .

a6

Tam giac vuéng SAO, ta c6 SA= AO. tan SOA = -
Dién tich hinh vuéng 4BCD 1a S,,., =ad’.

_a'J6
6

R 1
Vay Vs apep = ESABCD'SA =

. Chon C.

Cau 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a, dudng chéo
AC =a, tam gidc SAB can tai S va ndm trong mit phing vudng géc véi day, goc
gifta (SCD) va day bing 45°. Tinh theo a thé tich V' ctia khéi chép S.4BCD.

3 3 3 3
Av-2. B % cy=%. D.v-2
4 4 2

12
Loi giai. Goi H 1a trung diém AB, suyra SH 1 AB.
Ma (SAB) L (ABCD) theo giao tuyén 4B nén SH 1 (ABCD).

CH | AB——CH L CD
Tam gidc ABC déu canh a nén AB3 a3 .S
cH =220 _avS
2 2

(SCD)N(ABCD)=CD
Tac6 {SC C(SCD), SC LCD  suyra
HC c (ABCD), HC 1.CD
45" = (SCD),(ABCD) = SC, HC = SCH . .
Tam giac vuong SHC , c6 SH = HC.tanS/CE —%.

a*3
—

D
C

Dién tich hinh thoi ABCD 1a S, =28, pc =



3

Vay thé tich khdi chop V; ,p0p = ;SABCD SH = . Chon A.

Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuéng tai 4 va D,
AD=DC=1, AB=2;canhbén S4 vudng géc véi day; mit phang (SBC) tao v6i mat
day (ABCD) mot géc 45°. Tinh thé tich ¥ ctia khoi chép S.ABCD.

A V=42 B.V—%. C.V—g. D.V—g.

Loi giai. Goi I 1a trung diém 4B, suyra CI=AD=1= %AB

Do d6 tam giac ABC vudng tai C . Suyra BC L AC nén
45° — (SBC), (ABCD) - 5C, AC  5CA.

Ta c6 AC =~/AD* +DC* =2 . S
Tam giac vudéng SAC, c6 SA= AC. tanSCA =+/2 .
_ (AB+DC)AD

Dién tich hinh thang § ., = >

Vay thé tich khéi chép Vj 50, = %SABCD.SA = %
Chon C. D C
Cau 42. Cho tt dién ABCD c6 S, . =4cm®, S, ,,, =6cm”, AB=3cm . Géc gitia hai

mit phang (ABC) va (ABD) bing 60°. Tinh thé tich ¥ ctia khéi td dién da cho.

_3
>

A.V—2\3/g .B. V= 4\/_ m?. C. V =23cm’. D. V—ic 3,
La&i giai. K& CK L AB.Taco S, 0 = %AB.CK—>CK = %cm. ¢

Goi H la chan duong cao cua hinh chép ha tit dinh C .
Xét tam giac vuoéng CHK , ta co
CH:CK.sinCﬁ:CK.sin(AJ%’)/(ATD) 4f A D

Vay thé tich khéi ti dién V = ;SAABD CH = %cm Chon D. s
Cau 43. (Dﬁ MINH HOA 2016 - 2017) Cho t@ dién ABCD c6 cac canh 4B, AC va
AD d61 mot vubng goc véi nhau; AB=6a, AC =7a va AD =4a. Goi M, N, P tuong
tng 1a trung diém cac canh BC, CD, BD. Tinh thé tich ¥ cua ti dién 4AMNP.

73 283

A. V—2 B. v =144°. C.v==" 3 D. vV =174°.

Loi giai. Do 4B, AC va AD @bi mot vudng goéc v6i nhau nén A

V sep = %AB.AC.AD = %.6a.7a.4a =28a’.

XN 1
Dé thay S, :ZSABCD‘ B D

Suy ra V. :iVABCD =7a°. Chon D. M N



Cau 44. (Dﬁ THU NGHIEM 2016 - 2017) Cho t@ dién ABCD c6 thé tich bang 12 va
G 1a trong tAm cta tam giac BCD . Tinh thé tich ¥ cta khdi chép 4.GBC .
A. 7 =3. B. V=4 C.V=6. D. V' =5.

Loi giai. Vi G 1a trong tAm ctua tam gidc BCD nén S, . = %SADBC .

Suyra V, e = éVABCD = %.12 =4. Chon B.

Cau 45. (PE CHINH THUC 2016 - 2017) Cho khéi chép S.4BCD c6 day ABCD la
hinh vuéng canh a, S4 vudng goéc véi day va khoang cach tit 4 dén mit phing

(SBC) bing % Tinh thé tich ¥ ctia khéi chép da cho.

3 3 3
Av=2, B. V=2 c.y-Y3e D. V=2,
2 9 3
L&i giai. Goi H 1a hinh chiéu ctia 4 trén SB = AH | SB. S
4 1 (4BcD)=s4 1 BC
Ta c6 = BC | (SAB)= AH 1 BC.
AB 1 BC H
Suy ra AH 1 (SBC)= d|[A,(SBC)|= AH = ‘“25. .

12: 12+ 12:>SA:a.
AH SA®  AB

3
D
Vay V = %.SA.SABCD = “? Chon D. ¢

Tam giac SAB vudng tai 4, c6

Cau 46. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng cidn 6 B, AC = a\/i,
SA=a va vudng géc véi diy (ABC). Goi G 1a trong taAm tam gidc SBC. Mit phing
(a) qua AG va song song véi BC cit SB, SC 1an lugt tai M, N . Tinh theo a thé
tich V' cta khoi chép S.AMN .

3 3 3 3
Av=22_ By=2 c.v=2. D.v=2

27 29 9 27

Loi giai. Tu gia thiét suyra AB=BC=a.
2 3
Dién tich tam gidc S, = %AB.BC = % Do d6 V, ., = %SAABC.SA = % .
Goi I 1a trung diém BC . 8
Do G la trong tim ASBC nén &: %
SI 3

Vi BC||(a)—— BC song song véi giao tuyén MN

—— AAMN  AABC theo i 6 §—>SMMN = %ch- A

24°

Vay thé tich khéi chép Vg, = g.VS,ABC =

Chon A.
Nhan xét. 1) ban doc c¢6 thé tham khao cach giai khac bang ti s§ thé tich & -
2) Hai tam giac dong dang theo ti s6 # thi ti s6 thé tich bang 4%



Cau 47. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong canh a.Goi M va N lan
luot 12 trung diém cta cac canh 4B va AD; H la giao diém caa CN va DM . Biét SH
vudng géc véi mit phang (ABCD) va SH = a+/3 . Tinh thé tich khéi chép S.CDNM .
5a°/3 54°\/3 54° 5a°\/3
A V= B .

B. V= C.V=—. D. V=

24 8 12
L&i gidi. Theo gia thiét, ta c6 SH =a+/3 .
Dién tich ta giac Sepyy, = Supcp = Sam —Sanuc
2 2 2
AR Y aman Lg% _E 5T
2 2 8 4 8

. 1 5433
Vay Vs conm :ESCDNM'SH: 24

. Chon B.

Cau 48. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a.
Mt bén tao véi day goc 60°. Goi K 1a hinh chiéu vudng géc cia O trén SD . Tinh
theo a thé tich ¥ ctia khéi ti dién DKAC .
_20V3 gy _4eN3 c.y—4a3 D. V=43,

15 5 15
Lai giai. Goi M 1a trung diém CD, suy ra OM L CD nén

60° = (SCD),(ABCD) = SM,0M = SMO .

Tam giac vudéng SOM , c6 SO = OM.tan SMO = a /3 .
Ké KH 1 OD= KH || SO nén KH L (ABCD).

2
Tam giadc vudng SOD , ta cd KH _DK _ D—02
SO DS DS

2
o 2 ka1 — 250 - 2403
SO +0D 5 5 5
Dién tich tam giac S,,,c = %AD.DC =2d".

1 4a°\3
15

Vay Vigac :ESAADC'KH =

. Chon C.

Cau 49* Cho hinh chép S.ABC c6 ASB=CSB=60°, ASC=90" va SA=SB=a,
SC =3a . Tinh thé tich ¥ cta khéi chép S.4BC.

3 3 3 3
A.V:”‘%. B.V:a\/g. C.V:“ﬁ. D.V:aﬁ.
3 12 12 4
Loi giai. Goi M 1a trung diém cta 4B = SM 1 AB. S (1)
Taco 18 L AsuB a6 e
aco y_——_ = eu—— .
ASB = 60° SM :#
Tam gidc SAC, c6 AC —=~SA* +SC? = a10. A
Tam giéc SBC, c6 BC = SB* + SC? — 2SB.SC.cos BSC = av/7.

AB* + AC* -~ BC* 10
24B.AC 5

Tam giac SBC, co6 cos BAC =




a\/33

.M =AM + AC? —2AM.AC.cos BAC — =
Tacé6 SM?* + MC? = AC* =9a> —— ASMC vuodng tai M ——SM 1 MC . (2)
Tu (1) va (2), taco SM L (ABC).

— e

Dién tich tam giac S, ;- = %AB.AC. sin BAC = 3

1 PENG)

Vay thé tich khéi chop V,,,. = ESAABC.SM == Chon D.
Cach 2. (Dung phuong phép ti s6 thé tich-Ban doc s& hiéu ré hon van dé nay & .

B qen Bai 72).
Trén canh SC 14y diém D saocho SD=a.
AB=CD =a, AD = a2 {AABD vuong can
_ )
SA=SD=a, AD=a\2 ASAD vuong can
Lai ¢6 SA=SB=SD=a nén hinh chiéu vudng géc cia S trén mit phang (4BD) la

Dé dang suy ra

trung diém I cua AD. S

a2 1,

Ta tinh dugc SI:T va S, :Ea .

a2 A

1
Suy ra Vs ., :ESAABD‘SI =

12
Ta cb Vs asp :221
sapc  OC 3
a2
—— Vs apc = Vs app = T

Cach 3. Phuong phap trac nghiém. " Cho hinh chép S.4BC c6
ASB=q, BSC=3, CSA=~ vi SA=a, SB=b, SC=c." Khi dé ta cé:

b
Vs asc z%\/l—cosz a—cos® 3—cos* v —2cosacos3cos.

a2

Ap dung cong thic, ta duge V; 5 = 4

Cau 50. Cho hinh chdép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuong canh a, S4=SB,
2
SC =SD, (SAB) L (SCD) va tong dién tich hai tam gidc S4B va SCD bang 7110. Tinh

thé tich ¥ cta khéi chép S.4BCD.
3 3 3 3
Av=2. B.y =3 c.v=2 p. =12
5 15 25 25
Lai giai. Goi M, N 14n lugt 1a trung diém ctia AB va CD.




Tam giac SAB cantai S suyra SM L AB = SM 1 d, véi d =(SAB)N(SCD).
Vi (SAB) L (SCD) suy ra SM L (SCD)= SM L SN va (SMN) L (ABCD).
Ké SH | MN —— SH 1 (ABCD).

2 2
Ta 6 S,y +Susep = 71i0 & %AB.SM —|—%CD.SN = 71i0—>SM +SN = 7?‘1

Tam giac SMN vudng tai § nén SM* +SN? = MN* = 4°.
Ta

v |SM+SN ="+ ,
Giai he 5 @SM:%&SN:% SH:S]Z;NZIZZ—S‘Z.
SM? +SN* =d’
A 2. A 1 4q°
Vay thé tich khoi chop V; 0 = §~SABCD-SH =55 Chon C.
=
V&n dé 2. THE TICH LANG TRU PUNG

3
/

O

Cau 51. (DE THAM KHAO 2016 — 2017) Tinh thé tich ¥ ctia khéi lang tru tam gidc
déu c6 tat ca cac canh bang a.

3 3 3 3
P R i CY c.y—oP3 p.y LV

6 12 2 4

Loi giai. Xét khoi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 tat ca cac canh bang a.
2
Dién tich tam giac déu canh ¢ 1a S = #. A c
Chiéu cao ctia ling tru 4= AA'=a. E
3
Vay thé tich khéi lang tru1a V. o = Sh="2 f. A c
Chon D.
B

Cau 52. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru tam giac déu cé canh day bang a va téng
dién tich caAc mat bén bang 34°.

PENE] @3 PEND) PENE]
P

A V= B. V= . C.V= . D. V= .

12 3 4



Loi giai. Xét khoi ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu va 44’ 1 (ABC).

Dién tich xung quanh ldng trula S, =3.5 ...,

3" =3.(44' AB) & 3a> = 3.(4d'a) = 44 = a v

2
Dién tich tam gidc ABC 1a S, ;. —#.
A C
a3

4

’ ’

Vay thé tich khéi lang tru1a V. ,pe = Sape-AA =

B
Chon D.

Cau 53. (P CHINH THUC 2016 - 2017) Cho khai ling tru ding ABC.A'B'C’ cb
BB'=a, day ABC la tam giac vudéng can tai B va AC =a+2. Tinh thé tich ¥ cua

khéi ling tru da cho.
3 3 3

Av=2, B.v=%. c.v==2. D.V=d.
6 3 2
Loi gidi. Tam giac ABC vuodng cin tai B, A c
2
suy ra BA:BC:%:aiSMBC:%, V
3
N 2 .. o a
Vay theé tich khéi ling tru V =S8, ,,..BB' = EX A o
Chon C.
>
B

Cau 54. Cho ling tru ding ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac v6i AB=a,
AC =2a, BAC =120°, AA'=2a/5. Tinh thé tich ¥ ctia khéi ling tru da cho.

3 3
A V=4a\V5. B.V=d\15. c.v== 315. D.V—4a3\/§.
e e [N , .. . 1 L — aZ\/§
Lai gidi. Dién tich tam gidc ABC 1 8yyuc = AB.AC.sin BAC ===

Vay thé tich khéi 1ang tru ¥, . pc = Sppc-AA' = a*\15. Chon B.
CAu 55. Tinh thé tich ¥ cta khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D', biét AC' = a/3.

3
A V=4d. B. V:3\/fa . C. V=334 D. V:%a3.
Loi giai. Dat canh cta khéi 14p phuong 1a x (x> 0). D’ - C’
Suy ra CC'= x; AC=x2. A ‘\i
Tam giac vudng ACC', c6 i\\ e
AC'=NAC* +CC? & x3=al3=x=a. i

Vay thé tich khoi lap phuong ¥ =¢°. Chon A.

Cau 56. Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c6 day la hinh vuéng canh 2a.

Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru da cho theo a, biét 4'B=3a.

458
o

A V= B. V =454°. C. vV =2J54. D. V=124".



. A’
Xét tam gidc vuong A'AB,tacé A'A=+A'B*— AB* =a 5.
Dién tich hinh vuong ABCD 14 S ., = AB® = 4a’.

L&i giai. Do ABCD.A'B'C'D' 1a ling tru dting nén AA4' L AB. D’ C’
Vay Viseo apen = Sapep-A' A= 4\/5513‘ Chon B. T

-

A B

Cau 57. Cho hinh hop ch@ nhat 4BCD.A'B'C'D' ¢c6 AB=a, AD = aN2 , AB'= a5 .

Tinh theo a thé tich khoi hop da cho.

2a°\2
=

A V=2dJ10. B.V= C.V=a2. D. V=2a2.

Loi giai. Trong tam giac vuéng ABB', c6 BB'=+\AB”— AB* =2a.
Dién tich hinh chit nhat ABCD 1a S, = AB.AD = a2 .
Vay ¥ pepapen = Sapen-BB'=2a’~/2. Chon D.

Cau 58. Cho hinh hop chit nhat c6 dién tich ba mét cing xuit phat tit cing mot dinh
1a 10cm?, 20cm?, 32cm?. Tinh thé tich ¥ cta hinh hop chi nhat da cho.

A. V' =80cm’. B.V =160cm’. C. V =40cm’. D. V = 64cm’.
Loi giai. Xét hinh hop chii nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh chii nhat.
Supep =10cm®  [AB.AD =10 D ¢
Theo bai ra, ta c6 1S,,,,, =20cm’ < {AB.AA'=20. A B
S ,ppy =30cm®  |AA'.AD =32
Nhén v& theo v&, ta duge (44'.4B.AD)" = 6400 = AA".AB.AD = 80. Qi ________ _Jc

-
-
-

Vay Vo apey = AA AB.AD =80cm’. Chon A. A B

Cau 59. Cho hinh hop chii nhat ¢6 dudng chéo d =~21. Do dai ba kich thuée cia
hinh hép chit nhat 1ap thanh mét cdp s6 nhan c6 cong boi g =2. Thé tich cta khéi

hoép chi nhat 1a
A V=8 B.Vz%. C.V:%. D. V =6.
L&i giai. Xét hinh hop chii nhat 4BCD.A’B'C'D’ c6 db dai kich thudc ba canh 1an lugt
14 AA’ =a, AB=0b, AD = va cb dudng chéo AC’.
Theo bai ra, ta c6 a, b, ¢ lap thanh cap s6 nhan c6 cong boéi ¢ =2 . Suy ra {i z AZLZ'

Mit khac, d6 dai dudng chéo AC' =21 = A4 + AB* + AD* =21 = d* +b* +c* =21.

=1
Ta o6 he c=2b=4a c=2b=4a c=2b=4a Z )
a co he = = = =Z.

@B+ =21 @ +(2a) +(4a) =21 |21a° =21 o

Vay thé tich khéi hop chit nhat 7, = AA'.AB.AD = abc = 8. Chon A.
Cau 60. Cho lang tru ding ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vuong tai B va
BA=BC=1.Canh A'B tao véi mit diy (ABC) géc 60°. Tinh thé tich ¥ cta khoi

BCD.A'B'C'D’

lang tru da cho.
3 3

1
A V=+3. BV=—. C.V=—. D.V=—.
U8 6 2 2



Loi giai. Vi ABC.4'B'C' 1a ling tru ding nén AA' 1 (ABC), suy ra hinh chiéu vuong
gbc cua A'B trén mit day (4BC) la AB.

Do d6 60° = A'B,(ABC)= A'B,AB= A'BA.. A c’
Tam giac vuéng A'AB, ta c6 AA'= AB.tan A' BA = /3. a
1 1

Din tich tam giac ABC 1a Sy = BABC ==,

V3

Vay V =S8, 0. AA' = 73 Chon C. b

Cau 61. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AB= AA'=a, duong chéo A'C
hop v6i mét day (ABCD) mot géc o théa mén cota = J5 . Tinh theo a thé tich khéi
hop da cho.

A V=24 B v_22 C. v =A5. D y—2
3 5
Loi giai. Ta c6 44" 1 (ABCD) nén D’ c
4°C,(ABCD) — A'C_AC— A'CA. a1 B
Tam giac vuéng A'AC,tacd6 AC = AA'.cota = a5 . \‘;“\\
Tam giac vuéng ABC , ta cé6 BC =+ AC* —AB* =2a. ):____::‘_\_\_\ C
Dién tich hinh chit nhat 4BCD 1a S,,., = AB.BC =2a* . sl T =
B

Vay Vs spen = Sysp-AA' = 2a°. Chon A, A
Céau 62. (PE CHINH THUC 2016 - 2017) Cho khéi lang tru dtng ABC.A'B'C’ ¢6
day ABC 1a tam giac can v6i AB= AC =a, BAC =120°, mit phing (AB’C’) tao véi
day mot goc 60°. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru da cho.
3 3 3 3

8 8 8 4
Loi giai. Goi M 1a trung diém cta doan thdng B'C’. Tam giac ABC cantai 4A——
tam giac A'B'C’ cantai A'——A'M 1 B'C’.

200 T Al N (AT DI A T AT AT AAr A

Do d6 60° =(A4B'C’),(A'B'C')=(AM;A'M)= AMA'. A c

Tam giac vuéng A’B'M , c¢6
A'M = A'B'.cos MA'B' = a.cos 60" :g.

Tam giac vuéng A4'M , c6

AA' = A'M .tan AMA’ zg.tanéO0 zé.

a*\3
7

Dién tich tam giac S, ;- = %AB.AC. sin BAC =

3
Vay 7, Sy Ad' = 3% Chon A.

BC.A'B'C’ T



Cau 63. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day la tam giac cAn, AB=a va
BAC =120, géc gifta mit phing (4'BC) va mit day (ABC) bang 60°. Tinh theo a
thé tich khoi ling tru.

3 3 3 3

Av=L. B. v -39 c.v=3%. Dy -3

8 8 4 24
Loi giai. Tuong tu nhu bai 62. Chon B.
Cau 64. Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi hop chi nhat ABCD.A'B'C' D' . Biét rang
mit phing (4'BC) hop véi day (4BCD) mot goc 60°, 4'C hop véi day (ABCD) mot
goc 30° va AA'=av3.

3
A V=246 B.V—2a3\/8. C. V=22 D.V=a.

Loi gidi. Ta ¢6 30° = 4'C,(ABCD) = A'C, AC = A'C4;
60° = (A'BC),(ABCD)= A'B, AB= A'BA.

. A4 AL
Tam giac vuébng A'AB,c6 AB=————=qa N

—— . \ ~

1
I
1
|
tan A' BA N
1
1
1
1

., R . AA' N
Tam giac vuéng A'AC,c6 AC=————=3a. \

tan A'CA \\}_B e

Tam giac vudng 4ABC ,c6 BC = JAC* — 4B =242 . R 2
Dién tich hinh chi nhat S,,,, = AB.BC = 24’2 . ==
VAY Vipep spcp = Susep-AA" = 24°\/6. Chon A.
Cau 65. Cho liang tru dting A4BCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh thoi canh bing 1,
BAD =120° . Géc giiia dudng thdng AC' va mit phing (ADD'A4') bing 30°. Tinh thé
tich ¥ cua khéi lang tru.

A V=+6. B.V:%. C.V:@. D. V=43.
L&i gidi. Hinh thoi ABCD ¢6 BAD =120°, suy ra ADC = 60° . Do d6 tam gidc ABC
C'N_LA'D
va ADC la cac tam gidc déu. Vi N 1a trung diém A'D' nén - NE)
2
Suy ra 30°:m:m:m. C’ D’
' n ’
Tam giac vuéng C'NA, c6 AN :C—/N\:é. B! n A
tanC'AN 2 AN
1\
Tam giac vuong AA'N, c6 AA'=\VAN? —A'N? =42 Y
N
—_ 1 \
Dién tich hinh thoi S,,., = AB.sin BAD = NER Ca\if--—--- D
. ,_~6 B
Vay Vigep apcn = Sapep-A4'=— A

. Chon C.
2
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Cau 66. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' cb tt ca cac canh déu bang 2a, day ABCD
12 hinh vuéng. Hinh chiéu vuéng géc cia dinh A' trén mit phing day trung véi tam
cia day. Tinh theo @ thé tich ¥ ctia khéi hop da cho.

3 3
A.V:4“3*/§. B.V:%. C. V=84, D. V =4a°\2 .

Loi giai. Goi O 1a tAm ctia hinh vuéng ABCD,
suyra A'O L (ABCD).
Tam giac vuéng A'OA4, cod

4'0=44?— 40> =\4a® —2a* = a2 .
Dién tich hinh vuéng S ,,,, = 44’.

Vay Ve anen = Sapam-A'0O=4a’N2. Chon D.

Cau 67. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén
AA'=a, hinh chiéu vudng goéc cia A' trén mit phang (4BCD) trung véi trung diém
H cia AB . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi ling tru da cho.

PANE] PENE]
.

B.V = . C.V=ad.
2

AV =
L&i giai. Theo gia thiét, tacé 4'H | AB.
Tam giadc vuéng A'HA,c6 A'H = AA” — AH? :# .

[N - < A 2
Dién tich hinh vuéng § ., =a".

PENK]
2

Vay Vipep.apcp = Sapsep-A'H = . Chon B.

Cau 68. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac vuong cin tai B va
AC =2a . Hinh chi&u vuéng géc clia A' trén mit phang (ABC) la trung diém H cha
canh AB va A'A= a2 . Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.

a6 a6

C.V= . D. V=242
6 2
L&i giai. Tit gia thist suy ra B4 = BC = av2.
Tam gidc vuéng A'HA,c6 A'H = AA” — AH? :#_

Dién tich tam gidec ABC 1a S, = %BA.BC =a’.

_ a6
2

A V=dV3. BV-=

. Chon C.



Cau 69. Cho lang tru ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh «. Hinh chiéu
vuéng géc clia diém A' 1én mit phang (ABC) trung véi tAm O ctia dudng tron ngoai
tiép tam gide ABC ,biét A'0O =a. Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.
eV3 g y_aV3 c.v==. D%
12 4 4 6
a*\3

Loi giai. Dién tich tam giac déu S, ,,. = - Chiéu cao khéi lang tru 4'O=a.

a’\3
4

A V=

Vay thé tich khéi lang tru V' =38, ,,..4'0 =

. Chon A.
Cau 70. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 day la tam gidc déu canh 2032 va
A'A=a\/3. Hinh chiéu vuéng goéc cla diém A' trén mit phing (ABC) trung véi

trong tim G cua tam giac ABC . Tinh thé tich ¥ caa khéi lang tru da cho.
3 3 3
2a

Av=2. B.v =22 c.v=2, D. V =24°.
2 3 6
Loi giai. Goi M, N 14n lugt 1a trung diém AB, BC. A c

Khi d6 G=ANNCM la trong tdim AABC.
Theo gia thiét, ta c6 4'G L (4BC).

Tam giac ABC déu canh 2a+2 nén suy ra

AN:a\/g—>AG:§AN:§a\/8. A

M
Tam giac vuong A'GA,c6 A'G=~A'A* — AG® —é.

Dién tich tam gidc ABC la S,z = (Za\@)z g = 24’3

Vay thé tich khoi lang tru V. e = S 50-A'G = 2a°. Chon D.
Cau 71. Tinh thé tich ¥ cta khéi lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giéc
vudng tai 4, AB=AC =a.Biétring A'A=A'B=A'C=a.
3 3 3 3
Av==L, By 93 c.v=V2 p.y—2V2
2 4 4 12
Loi giai. Goi I 1a trung diém BC. Ta A'A=A'B=A'C=a, suy ra hinh chiéu
vudng goc cua A' trén mat day (ABC) la tAm dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
Suyra A'I L(ABC).

Tam gidc ABC, c6 BC =~ AB* + AC* = aV2.

Tam giac vuéng A'IB,co6 A'I =~ A'B* —BI* =

a2
;-

2
Dién tich tam gidc ABC 1a S, . = %AB.AC = "7

_aV2
4

Vay Ve spe = Saupe-A'T . Chon C.



Cau 72. Cho lang tru ABC.A'B'C' c¢6 day ABC la tam giac vuodng tai B,
AB=1, AC =2 ; canh bén AA'=+/2 . Hinh chiéu vudbng goéc cia A' trén mit day
(ABC) trung véi chan dudng cao ha tit B cta tam giac 4BC . Tinh thé tich ¥ caa
khéi lang tru da cho.

V21 V21 V7

AV =—-. B.V=—-. C.V=—-. D.V:@.
4 12 4 4

Loi gidi. Goi H 1a chan duong cao ha tit B trong AABC.
A C
B’
C
B

Theo gia thiét, ta c6 A'H L (ABC).
Cau 73. Tinh thé tich ¥ cta khéi ling tru 4BC.A’B'C’' biét thé tich khéi chop
A.BCB'C’ bang 2a°.

’

Tam giac vuéng ABC , ¢

2
BC =~ AC* — AB* =3 ; AH:ii -

1
X
J7

Tam gidc vuong A'HA,c6 A'H =\ AA”— AH’ =

1 V3

Dién tich tam giac ABC 1a S, = EAB.BC =5

V21

Vay Ve ase = SAABC'A'H:T‘ Chon A.

3
AV =6d B. V:%. C.V=4d. D. V =3d.
L&i giai. Ta c6 thé tich khéi chép V, 0 = éVABC_A,B,C,.
2 3 3, 3
Suy ra V, yoper = EVABC.A’B’C’ —Viscanc = EVA.BCB’C’ = 5'2‘1 =3a’. Chon D.

Cau 74. Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ c¢6 thé tich bang 12cm®. Tinh thé tich ¥ cuaa
khéi ta dién AB'CD'.

A. V =2cm’. B. V' =3cm’. C. V =4cm’. D. V =5cm’.
Loi giai. Goi S 1a dién tich mat ddy ABCD va h 1a chiéu cao khéi hop.
Thé tich khéi hop V,pep 4o p = Sh=12cm’,
Chia khé6i hop ABCD.A’B'C'D’ thanh khéi ti dién
AB'CD' va 4 Kkhéi chép: A4.4A'B'D', C.B'CD',
B'.BAC, D''DAC (nhu hinh vé&). Ta thiy bén khoi

ch6p nay cé thé tich bing nhau va cing bing %%h

Suy ra tong thé tich 4 khoi chép bing V'= %Sh.

Vay thé tich khdi ta dién V., = Sh —%Sh = éSh = é.lz =4cm®. Chon C.

B'CD’



Cau 75. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' c¢6 day ABCD la hinh chi nhat tdim O va
AB=a, AD =aJ3; A'0 vuoéng géc véi day (ABCD). Canh bén 44" hgp véi mit day
(ABCD) mdt géc 45°. Tinh theo a thé tich ¥ ctia khdi ling tru da cho.

3 3 3

‘“/5. B.V:"‘/g. C.V:“‘/g.
6 3 2

Loi gidi. Vi 4'0 1 (4BCD) nén

D. V=ad3.

A V=

45" = AA',(ABCD)= AA', A0 = A" AO .

Duong chéo hinh chit nhat

AC =~ AB* + AD’ :2a:>AO:§:a.
Suy ra tam gidc 4'0OA4 vudng cén tai O nén

A'O=A0=a.
Dién tich hinh chi nhat S,,,, = AB.AD = a’\/3.
VaY Voo wscpr = SapeA'0=a*3. Chon D.
Cau 76. Cho hinh liang tru ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh c6 d6 dai bing 2.
Hinh chiéu vuéng géc cia A' 1én mit phing (ABC) trung véi trung diém H cta BC.
Goéc tao boi canh bén 44" véi mit day 1a 45°. Tinh thé tich khéi tru ABC.A'B'C' .
6 J6

A.V=3. B.V=1. C.V=—. D.V=—.
8 24

Loi giai. Tam giac 4BC déu canh bing 2 nén
AH =+/3.Vi A'H 1 (ABC) nén hinh chigu vuéng
gbc cua AA' trén mat day (ABC) la AH. Do d6

45° :m:m:m. Suy ra tam
giac A'HA vubng cantai H nén A'H=HA=43.
Dién tich tam giac déu ABC 1a S, . =+/3.

Vay V =S, ,..A'H=3. Chon A.

Cau 77. (Dﬁ THU NGHIEM 2016 - 2017) Cho hinh lang tru tam giac 4BC c6 day
ABC la tam giac vuéng cin tai 4, canh AC =22 . Bigt 4C’ tao v6i mit phéng
(ABC) mot géc 60° va AC’ =4 . Tinh thé tich V' ctia khéi da dién 4BCB'C’.

Av=2 B.y=1¢ c.v_88 D,y =163
3 3 3
Loi giai. Goi H 1a hinh chiéu cia C’ trén mit phéng (4BC). C’ B’

Suy ra AH 1a hinh chiéu cia AC’ trén mét phing (ABC). V

Do d6 60° = AC',(ABC) = (AC’, AH) = HAC'.

Tam gidc vuong AHC', c6 C'H = AC'.sin HAC' = 2+/3. C

Thé tich khéi lang tru V. g0 = Sy e C'H = 843. B
Suy ra thé tich cdn tinh V. = %VABC.A,B,C, = # Chon D. M



Cau 78. Tinh thé tich ¥ cta mot khéi ling tru biét day c6 dién tich § =10cm?, canh

bén tao véi mit phdng day mot goc 60° va do dai canh bén bang 10cm.

A.V =100cm’. B.V =50{3cm*.  C.¥ =50cm". D. ¥ =100+/3cm’.
Loi giai. Xét khoi lang tru ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam gidc ABC.
Goi H la hinh chiéu cia 4’ trén mit phing A B’
(ABC)= A'H 1 (ABC). Suy ra AH la hinh
chidu ctia 44’ trén mit phéng (4BC). Do d6 C

60° = A4',(ABC) = (44’ AH) = 4" AH.
Tam giac A’AH vudng tai H, co 4 B
A'H = AA'sin A’ AH = 513,

Vay V =S8, y0.A'H = 50/3cm’. Chon B. C

Cau 79. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh thoi canh a, tdim O va
ABC =120°. Géc giita canh bén A4' va mit day bing 60°. Dinh A' cich déu cac
diém A4, B, D . Tinh theo a thé tich ¥ cta khéi lang tru da cho.

3 3 3
A.V:%. B.V:af. C.V:“f. D.V=d3.

Loi giai. Tu gia thiét suy ra A4ABD déucanh a.
Goi H la tam tam gidc ABD. Vi A' cAch déu cac diém 4, B, D nén A'H 1 (ABD).
Do d6 60° = AA',(ABCD)= AA', HA= A" AH .

Taco o= Lao- L @3 _ad3

3 3 2 6
Tam giac vuéng A'AH , cod A'H=AH.tanA'AH =a.
a3

2

Dién tich hinh thoi S ., =28, =

PANK]
2

Vay Vo asep = Sapep-A'H = . Chon C.

Cau 80. Cho hinh hép 4ABCD.A'B'C'D’ c¢6 day ABCD la hinh thoi tAm O, canh a, géc
ABC =60°. Biét ring 4’0 L (ABCD) va canh bén hgp véi day mot géc bang 60°. Tinh
thé tich ¥ cua khéi da dién OABC'D’.

} a a 3a°

Av=2L B. V=2 c.v=2. D. v =22
6 12 8 4

Loi giai. T gia thiét, suy ra tam gidc ABC déu canh a = 04 = % = g.
- —_— — A'

Vi 4’0 L (ABCD) nén 60° = A4’,(ABCD)=(AA',40)= 4'A0.

Tam giac vuong 4’40, c6 04’ = OA.tan 4’40 = a23 .

3
Suy ra thé tich khoi hop V = S 1pop-0A' = %.

Ta Cé V = VO.ABC’D’ + VAA’D’.BB’C’ + VC’.BOC + VD’.AOD + VO.CDD’C’
1 1 1 1 vV 4 Ch C
:VD_ABC’D’ +EV+EV+EV+8V:>VO_ABC/D/ :gzg on C. B C




e
Van dé 4. TT SO THE TiCH

& >

Cau 81. Cho ti dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD d6i mot vuong goéc. Cac
diém M, N, P lan lugt 1a trung diém cac doan thidng BC,CD, BD. Biét rang
AB=4a, AC=6a, AD =7a . Tinh thé tich V' cta khdi ti dién AMNP .

AV =7d. B. V=284 C.V =14d". D. vV =214’
Loi giai. Ta dién ABCD c6 cac canh AB, AC va AD A
d61 mot vudng goc nén V., = éAB.AC.AD =28a’.
, 1 1 B C
Ta 0 Sy = ZSABCD’ suy ra V., = ZVA.BCD =7a’.
P N
Chon A.

Cau 82. Cho tu dién ABCD c6 thé tich ¥V . Goi V' 1a thé tich ctia khéi ti dién c6 céc

dinh 14 trong tAm clia cac mit ciia khoi tid dién ABCD. Tinh ti s6 %

A8 g lB cZ_1 p. /-4
Vv 27 Vv 27 v 27 v 27
Loi giai. Goi M 1a trung diém AC; E, F lan lugt 1a A
trong tAm cua tam gidc ABC, ACD.

Trong tam gidc MBD c6 EF = %BD. M

Tuong tu ta c6 cac canh con lai cta ti dién méi sinh
N 1 o L i A
ra bang 3 canh cua t& dién ban dau.

3

Dod6 —=|= :L. Chon C. D
vV 3 27

Cau 83. Cho hinh chép S.4BC c6 chiéu cao bang 9, dién tich day bang 5. Goi M 1la
trung diém ctia canh SB va N thudc canh SC sao cho NS =2NC. Tinh thé tich ¥
ctia khoi chép 4.BMNC .

V' [1

A. V=15, B. V =5. C. ¥ = 30. D. ¥ =10.
Loi giai. T gia thiét, ta c6 SN_2 M 1 S
sc 3 SB 2
Thé tich khéi chép V; ,,. = %.9.5 =15. M

Z SM SN 1
Ta co %:E. SC = 3 Visive =5 Vs anc = 10
S.4BC

— == 3 : A B
Chon D. ‘



Cau 84. Cho khoi chép S.ABC c6 thé tich bing 16. Goi M, N, P 1an lugt 1a trung
diém cac canh S4, SB, SC. Tinh thé tich ¥ cua khéi ta dién AMNP.

A V=2 B. V=4 C. V=6. D. V=8
Loi giai. Ta ¢6 d[S,(MNP)|=d|A4,(MNP)| nén V. = V.
Mo Vowe _ SM SN SP_ 1 1

3 nén V. :gVS.ABC‘ =2.Chon A,

Vise SA SB SC

Cau 85. Cho tu dién ABCD c6 thé tich V . Xét cac diém P thudc doan AB, diém Q

QB RB

thuoc doan BC va diém R thudc doan BD sao cho A =2, =-=3 ——=4.Tinh thé
PB QcC RD

tich ctia khoi t dién BPQR theo V.

14 14 14
A, Vipor :g. B. Vipor :Z. C. Vipor :?.
Loi giai. Tu gia thiét, ta c6
BP_1BQ 3 BR 4
BA 3 BC 4 BD 5
Tacs Vo BP BQ BR 134 1
Voer BA BC'BD 345 5
1 v
Suy ra Vsror :g'VBACD :g.

Chon A.
Cau 86. Cho ti dién ABCD c6 AB, AC, AD d61 mot vudng géc va AB = 6a, AC = 9a,
AD =3a.Goi M, N, P lan lugt 1a trong tAm cta cac tam giac ABC, ACD, ADB . Tinh
thé tich V' ctia khéi ti dién AMNP .

A.V =8d. B. V =4a’. C.V =6a. D. V =24’

Loi gidi. Taco V,,,, = %AB.AC.AD =27a>.

Goi E, F, G 14an lugt 1a trung diém cta BC, CD, DB. A
1 27
Suy ra Vg, = ZVABCD = ZaS-

Do M, N, P la trong tAm cua cac tam giac ABC,

ACD, ADB nén ta c6 A—M:A—N:A—P:a
AE AF AG 3

B D
Ta cg Vdme _ AM AN AP 8
V4 5re AE AF AG 27 P ) e
VA.MNP :%VA,EFG = 2613. Chon D. C

Cau 87. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA=3, SB=4, SC=5 va ASB = BSC = CSA = 60".
Tinh thé tich ¥ caa khéi chép da cho.
AV =5V2. B. V =543. C. vV =10. D. V =15.



Loi gidi. Trén cac doan SB, SC lan lugt 13y cac
diém E, F sao cho SE = SF = 3.
Khi d6 S.AEF 1a khéi ti dién déu c¢6 canh a = 3.

o2 _ o2

Suy ra Vs aer = =

12 4
Ta co Voarr _SE SF_33_ 9
Ve SB SC 45 20
Vs asc :?VS.AEF = 5\/5. Chon A.

C

Cau 88. (PE THAM KHAO 2016 - 2017) Cho tt dién c6 thé tich bing V. Goi V' 1a
thé tich ctia khoi da dién c6 cac dinh 14 cac trung diém cta céc canh cia khéi ti dién

V/
da cho, tinh ti s6 T2

!/ !/ !
A1 B _1 c. -2
Vo2 Vo4 vV 3

Loi giai. Ki hiéu ta dién va cac diém nhu hinh vé.

V . ! / !
Ta oo Yoaser _SA/SB' SC'_1_ ., V.

Ve se SA SB SC 8 8

14

Tuong ty Vg ane = Voo =Veowe = g

DO dé V/ = VS.ABC - (VS.A'B’C' +VA.A'MP +VB.B’MN +VC.C’NP)

l
_V_[K+K+K+K]—K:>L—l. Chon A.
8§ 8 8 8) 2 Vo2 )

!
p. L2
Vv 8

Cau 89. Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day bing a, canh bén bing 2a. Goi M
1a trung diém SB, N la diém trén doan SC sao cho NS =2NC . Tinh thé tich ¥ cuaa

khoi chép A.BCNM.

V11 V11 V11

A V= . B. V= . C.V=
36 16 24

Loi giai. Goi O 1a tAm cua AABC, suy ra SO L (A4BC).
aV11
R

Tam giac vuong SOA4 , c6 SO =~/SA> — AO* =

1 a*y3 ax/ﬁ a3x/ﬁ
SuyraVS.ABC:E. PR =1

Taco Leawy _SM SN 12 1
Ve SB'SC 2'3 3
Suy ra Vasou _ 2 2 @11

= 3 =V e = EVS.ABC = T Chon D.

S.ABC

3
D.V:‘“/H.
18




Cau 90. Cho hinh chép déu S.4BC c6 tit ca cic canh bing a. Mit phing (P) song
song v6i mit day (ABC) va cit cac canh bén S4, SB, SC lan lugt tai M, N, P . Tinh
dién tich tam giac MNP biét mit phang (P) chia khéi chép da cho thanh hai phan 6
thé tich bang nhau.

A. S a3 B.S a3 C.S _a\3 D. S _a\3
o AMNP AMNP . ° AMNP ~— . M AMNP ~— .
8 16 432 434

Loi giai. Mat phang (P) // (ABC) va cét cac canh S4, SB, SC lan lugt tai M, N, P.

Theo Talet, ta c6 — SM _ SN _ SP =x. S
sA  SB SC
Do d6 M — SﬂS_NS_P = x3.
Ve se SA4 SB SC
Theo gia thiét VSMNP:l—>x3:l—>x:L. M P
I/S ABC 2 2 %/E
a A ¢
Suy ra tam gidc MNP 1a tam gidc déu canh —.
40
2
: a) V3 a3
Vay dién tich S,,,, = [— QAL Chon D. B
AMNP %/5 4 4f

Cau 91. Cho tam gidc ABC vuéng cAn 6 A va AB=a. Trén duong thing qua C va
vudng géc véi (ABC) 14y diém D sao cho CD =a. Mit phing (a) qua C va vuong géc véi
BD, cét BD tai F vacit AD tai E.Tinh thé tich ¥ cta khéi ti dién CDEF .

3 3 3 3
a a

Av=2%. B. V=% c.v=2. D.v=2
6 24" 36 54

= AB 1 (ACD)= AB L CE. (1)
AB 1 CD

Laico BD L(a)=BD LCE. (2)
Tit (1) va (2), suy ra CE L (ABD)= CE L AD. F
Tam giac vuéng ABC , c6 BC =~/ AB* + AC* = a2 .

Tam gidc vuong DCB, ¢c6 BD =+ BC* +CD* = a3 . C B

2
Tam gidc vuéng DCB, c6 CD* = DF.DB = — DE CD2 —l.
DB DB 3 X

A

AB 1 AC
Loi giai. Ta ¢ {
D

2
Tuong tu, ta cing c6 — DE Q =

1
D4 DA* 2
V 3
Suy ra VD EC — gj g; é—>VD_EFC :%.VD_ABC :é.[%%az.a] :;—6. Chon C.
D.ABC

Cau 92. Cho tt dién ABCD c6 thé tich ¥ va cac diém M, N, P thdéa man diéu kién
AM =2A4B, AN =3AC va AP = 44D . Ménh déu nao dudi day ding?

|4 |4
AV omr = B. V= 8V. C. Vmpr =24V. D.V,pr=—



Loi giai. Tu gia thiét, suy ra A

AB 1, AC 1 4D _1 A}
AM 2" AN 3 AP 4 B

Visop _ AB AC AD 1 1 1

Ve AM AN AP 2 3 4

Suy ra V, ,pr =24V, scp =24V. Chon C.

Ta c6

Cau 92. Cho tt dién déu ABCD c6 canh bing a. Goi M, N 14n lugt 1a trung diém
ctia cac canh 4B, BC va E la diém d6i xting v6i B qua D.Mait phang (MNE) chia

khéi ti dién ABCD thanh hai khéi da dién, trong d6 khéi da dién chia dinh 4 c6 thé
tich V. Tinh V.
w2k o _— 114/24° _13V24° 2a*

A V= C. 7V D. V= .

216 © 0 216 ) 216 ) 18
<, 2 R L, Ao . [N A N a3\/§
Loi giai. Thé tich khoi t& dién déu ABCD canh a la V., = ETE
Goi P=ENNCD va Q=EMNAD. i

Suy ra P, Q lan lugt la trong tAm cia ABCE va AABE .
Goi S la dién tich tam giac BCD, suy ra S,.pp = S =9S-

. 1 S
Tacd Syppp = E'SACDE = 3
Goi 4 la chiéu cao cua tt dién ABCD, suy ra BLA )} == E

d|M,(BCD)|= g; d[Q,(BCD)|= g

1

o S.h
Khi d6 V,, p = 3SMNE.ar[M, (BCD)|= = Vg oos = ESAPDE.d[Q, (BCD)| = 57

Sh. 1

Sh Sh_1Sh 7 Sh_ 7

o — =2y .
6 27 54 18 3 18

3 3
Vay thé tich khéi da dién chtia dinh 4 13 ¥ =V,,0p — Vo v = % “1*25 = “féa .

Suy ra VPQD.NMB =V sve _VQ.PDE =

Chon B.
Cau 94. Mit phing di qua trong tdm cla td dién, song song véi mot mat phéng caa
tt dién va chia khéi té dién thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich (phan bé chia phan
16n) ctia hai phan dé.

27

NES B. 2. c. 2. D.
3 7 37

| W



Loi giai. Goi E, F, I lan lugt 1a trung diém caa A
cac canh AC, BD, EF khi d6 I la trong tAm cua ta

dién ABCD. Ta sé dung mit phdng qua I song

song v6i (BCD).

Trong méit phing (EBD) dung dudng thing qua I p J
song song v6i BD cit EB, ED lan ludt tai M, N. B , 4;\ D
Qua M, N lan lugt ké cac duong thing lan lugt

song song v6i BC, CD cit AB, AC, AD lan lugt tai

P, Q,J. C
AQ
c

Do Q la trung diém cia EC = ==

N

Ta c6 %:%.j-ﬁ.%:%%%:%:%—ﬂ
Cau 95. Cho ti dién déu SABC c6 canh bing 1. Mit phing (P) di qua diém S va
trong tAm G cta tam gidc ABC cét cac canh AB, AC 1an lugt tai M, N . Tinh thé
tich nho nhét ¥, cua khoi ta dién SAMN.

A. Vmin :ﬂ B. Vmin :é C. me - \/E D. Vmin :Q
18 9 27" 36

Loi giai. Goi E la trung diém cta BC. Qua B, C lan lugt ké dudng thing song song
v6i MN va cit dudng thdng AF tai P, Q.

S
A
G N
M P
A C E
M
B

AB _ AP
Theo dinh If Talet, ta c6 {4M 4G, AB  AC AP  AQ AP+AQ
AC AQ T AM AN AG AG  AG
AN~ AG
Mat khac ABPE = ACQE —— PE = QE = AP+ AQ = (AE — PE)+(AE 4+ QE)=2AE.
AM =
Dods 4B AC _24E_,3 5 1 1 _3 py o1l g
AM AN 4G 2 AM AN AN=y x y
- o A s . 2
Vi SABC la tu dién déu = SG L (4BC) va SG:E.
1(1 2 V2

Do d6 Vy,y = %SAAMN.SG =3 EAM.ANsin 60°

SG=—AM AN =—xy
12 12



Tac()3=l+lzi<:> y>2<:>xy>4:>me—\/§.Ch(_)nC.
x ¥y \xp 3 9 27

Cau 96. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh va c6 thé tich bing
48. Goi M, N lan lugt la diém thudc cadc canh 4B, CD sao cho MA= MB,
ND =2NC . Tinh thé tich ¥ cta khoi chép S.MBCN.
A. 7V =8. B. 7 =20. C. V=28 D. v = 40.
Loi giai. Goi d 14 khodng cach tit dinh 4 dén canh CD.
Dién tich hinh binh hanh §,,., = AB.d.

Ta c6 Sumen = Sascp — Saamw — Saaow

= AB.d flAM.dleN.d =AB.d flAB.d flAB.d
2 2 4 6

7 7
= EAB d= 2 S asen-

R 7 7
Vay Vs ymen = EVS.ABCD 25.48 =28. Chon C.

Cau 97. Cho hinh chép S.ABCD. Goi A', B', C', D' lan ludt la trung diém cta 54,
SB, SC, SD. Tinh ty s6 k cta thé tich khéi chép S.4'B'C'D' chia cho thé tich khéi
chép S.ABCD.
A k=1, B. k=1, C. k=2 D. k=
2 4 8 16

Lai giai. Luu y: Ti s6 thé tich chi ap dung cho khéi chép tam gide nén néu day la ta
giac ta chia day thanh hai tam giac. S
Ta CO VSABCD VS A'B'C' +VS.A'D

o -
Ma Vs sime _SA' SB' SC' lllzl
Vs inc S4° SB SC 222 8
1
Suy ra Vs ape :g‘VS.ABC' A B

Tuong ty ta cling c6 V . = %-Vs.wc-

N 1 1 1 1
Vay Vs amcp =5 Vs.ane +ng.ADC = §<VS.ABC +Vs anc ) = gVS.ABCD‘ C

| S|
Suy ra —$42€¢D — — Chon C.
S.ABCD

Cau 98. Cho khéi chép S.4BCD c6 thé tich bang V. Lay diém A' trén canh S4 sao
cho SA’:%SA. Mt phang (a) qua A' va song song véi day (4BCD) cit cac canh

SB, SC, SD 1an lugt tai B', C', D'. Tinh thé tich V' ctia khéichép S.4'B'C'D".

aAr-Y.  Bpy-I cvr-L. p.yv -2
3 9 27 81"
Loi giai. Tu gia thiét suyra 4'B'// AB:VS‘E:&:l Tuong tu gzgzl

SB S4 3 " SC SD 3



Taco Vs ypep =Vsaspe TVsaper

c
Ma Vs spe SA SB' SC' lll_i
Vs isc SA SB SC 333 27
1
— Vs 4p0 2_7'VS.ABC'
1

Tuong tu ta cing ¢ V; ;. p = EVS_ADC.

. 1 1 1 1 |4
Vay Vs apen = EVS.ABC +EVS.ADC = E(VS.ABC + VS.ADC) = EVS‘.ABCD = E Ch()n C.

Cau 99. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat. Mat phing () di
qua 4, B va trung diém M cla SC.Mat phing (a) chia khi chép da cho thanh hai

N 2 N o L 9 A V
phan c6 the tich 1an lugt 1a V,, ¥, v6i ¥, <V,. Tinh ti s6 7‘
2

ALt gh_3 c.h_3 p. /L3
v, 4 Vv, 8 v, 8 v, 5
Loi giai. Ké MN ||CD (N €CD), suy ra ABMN 1a thiét dién ctia khéi chép.
Ta co V ymnw =V asn + Vs amw - S
V. SM 1 1 1
o SAM _ ===V ==V, =—V. .
V, e SC ) s.apm = o Vs.apc = 4 Vs.apco
V. SM SN 1 1
o SAMN _ —=V. ==V, .
Y, oo SC SD 2 s.AMN = 'gV's.4BCD
. 1 1 3
Do do6 Vs an = ZVS.ABCD +§VS.ABCD = §VS.ABCD'
5 . W
Suy ra Ve :§VS.ABCD nén - :— Chon D.
2

Cau 100. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuéng tai 4 va B,
BA=BC=1, AD=2. Canh bén S4 vudng gbc véi day va S4 = V2. Goi H la hinh
chiéu vudng goc cia A4 trén SB. Tinh thé tich ¥ cua khéi chép S.AHCD .

242 4\F 4J— 2f

A. V= . B. 7V = C.V= D. V=
Loi gidi. Tam giac vudng SAB, ¢6 SB =SA> + AB* =/3.
Ta c6 Vs yuep =V aco Vs anc - S
1 1(1 2
L] VS.ACD = ESAACD'SA = E[EADAB] SA = T .
Vs arc SH sS4 2 2 2
Vs asc SB SBZ 3 SAHC 37 SABC 9 D
. V2 2 4f
Vay Vs yuep = 3 JF? =——. Chon B. B e

Cau 101. Cho hinh choép t@ giéc déu S.ABCD. Goi N la trung diém SB, M la diém
d6i xting v6i B qua A. Mit phéng (MNC) chia khéi chép S.4BCD thanh hai phén c6

thé tich 1an lugt 1a ¥;, ¥, véi ¥V, <¥,. Tinh ti s6 ?

2



Al g hos C.
v, 7 v, 11
Loi gidi. Goi 7, S 14n lugt 14 chiéu cao va

dién tich day ctia khéi chép S.ABCD.

Khi d6 Vy 50 zéS.h.

N6i MN cit SA tai E, MC cit AD tai
F. Tam giac SBM c6 A, N lan lugt la
trung diém cta BM va SB suy ra E la
trong tdm tam giac SBM. T giac ACDM
14 hinh vuéng nén F 1a trung diém MC.

Ta C() VBNC AEF — Y ABCEN + VE.ACF'
Ve SE SN 2.1 1

- “Xo=——Vipe =2V
Vs.anc SA'SB 3 2 3 s.ene = 3 Vs s
B 2 2(1 1
VABCEN = EVS.ABC = 3[5 VS ABCD] = Vs ABCD

1 11,1 1
® V,icr :ESAACF'd[ (ACF)] 5 ZSEh :EVS.ABC’D'
, 1 1 5
Do do Vincazr =Vascen TViacr = EVS.ABCD +— 12 Vs apcp = EVS.ABCD =V.

7 | )
Suy ra ¥, :EVS.ABCD—)VI:7' Chon A.

2

Cau 102. Cho hinh chép S.4BCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, S4=a vubdng
géc v6i mit phang day (ABCD). Diém M thudc canh S4 sao cho i—]‘j = k. Xac dinh

k sao cho mit phang (MBC) chia khéi chép da cho thanh hai phan c6 thé tich bing

nhau.

P S e G C C. g —1HV2. D. - 1tY5
2 2 2 4
SN sM
D sS4
khéi chép thanh hai phan 1a S.MBCN va AMBDNC .
Ta C() VS.MBCN = S.MBC +VS.MCN'
VS MBC SM

Vs e = S_A =k= Vs e = k'VS.ABC'

V.
® SMCN:Sﬂ Sﬂ: 2:VS_MCNZk’z-Vs_ACD-

Veser SA SD

Loi giai. Ké MN /) AD (N € SD)—— = k. Khi d6 mit phang (MBC) chia

~ 9 - A7 », 1
Tu gia thiét, ta c6 Vy pen = EVS.ABCD = kVs e+ Iez.VS_ACD =—

14 V. 1 -
k. SEBCD + R SéBCD = EVS_ABCD k=1 k= — Chon B.



Cau 103. Goi ¥ la thé tich ctia hinh lap phuong ABCD.4'B'C'D', V; la thé tich ta
dién A'ABD . Hé thiic nao sau day dang?

A. V=6V, B. V =41, C. V=3V D. V =2V,
Léi gidi. Ta 6 V = S A4’ va ¥ :%SMBD.AA‘. X D
B /L
1 14 A<
Ma Sy = =Sy ———=6. FAR O
AABD 2 ABCD I/l ,'I ié______\_\_\ D
Suy ra ¥V =6V,. Chon A. //':,:j::/"”'/‘
B C

Cau 104. Cho liang tru dting ABC.A'B'C'. Goi D la trung diém AC . Tinh ti s§ %
cta thé tich khoi ti dién B'BAD va thé tich khéi lang tru da cho.

A k=L B. kb= c.p=l

4 12 3

<, * 2. 2 _ ] <
Loi giai. Taco V po 5o = Saupe-BB' va

1 \
Ve pap = ESABAD'BB .

. 1 Vs 1
Ma S.zp = ESAABC k=t =—

VABC.A‘B’C‘ 6

Chon D.
CAu 105. Cho khoi ling tru ABC.A'B'C’. Puong théng di qua trong tAm cta tam giac
ABC va song song v6i BC cét cac canh AB, AC lan lugt tai D, E. Mat phing
(A’DE ) chia khéi lang tru thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich (phan bé chia phén 16n)

cua ching.

A. g B. i C. é
3 23 9
Loi gidi. Goi G 1a trong tAm cua tam gidc ABC .
Goi E la trung diém cua BC = AG _ 2
AE 3

Puong thing d di qua G va song song BC, ct
cac canh 4B, AC lan lugt tai M, N.

AM AN AG 2

AB  AC AE 3

AM = %AB 4
= ) = SAAMN :aSAAgc- (1)
AN =—AC
3
) RN 1 :
Ta c6 VABC.A’B’C’ = SAABC'AA va V. o :ESAAMN'AA . (2)

Tu (1) va (2), suyra V, _4y —7, 23

27 ABC.A'B'C’ BMNC.A'B'C’ :2_7 ABC.A'B'C’”

Vay I/V"&:i. Chon B.

BMNC.A'B'C’



CAu 106. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng cin tai 4,
AC =242 . Biét AC’ tao v6i mit phing (4BC) mot goc 60° va AC'=4. Tinh thé
tich ¥ cua khéi da dién 4ABCC'B’.
AV =83. B.v=-1 c.y-808 p. y - 1633
3 3 3

L&i giai. Goi H 14 hinh chiéu cia 4 trén mit phing (A’B’C ’) .
Suy ra HC' 1a hinh chiéu cia AC’ trén mit phing (A’B’C’) .

Do @6 60° = AC,(4'B'C') = AC',HC' = AC'H.

Tam gidc AHC', c6 AH = AC'.sin AC'H =243,

2
Dién tich tam giac S, = % =4.
Suyra V. jpe = Saupe-AH = 8/3.

Tacod V, ,pe zéSMB,C,.AH:lV 8\/3.

ABC.A'B'C’
3 3

_ﬂ Chon

Suyra V =V e wwe —Vaiswe

ABCC'B'

Cau 107. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich V. Céac diém M, N, P théa méan
diéu kién AM =24C, AN =3AB va AP=4AD . Tinh thé tich ctia khéi tt dién
AMNP theo V.

AV, pr =8V. B.V,.» =4V, C.V,p =6V. D. V0 =12V.
Lai gidi. Ta c6 V=V ypc +Viswo *Vecwo TVonsc +Vanic)-
Suyra V¢ :Z.
AB" 1 AC AD'

Tu gia thiét, ta cé =— = l; l
AN 3 AM 2 AP 4
T o Vanve _ AB' AD' AC _ 1
V.wi AN AP AM 24

|4
ANPM 24VA.B’D’C = 24.3 =8V. Chon A.

SN /4

Nhan xét: Céng thiic gidi nhanh: Thé tich ctia khéi tG dién (4 dinh ndm trén hai

dudng chéo ctia hai mét d6i dién) c6 thé tich bang % ctia khoéi ling tru tam giéc.

Cau 108. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' c6 thé tich bing ¥V . Cac diém M, N, P lan

lugt thudc cac canh 44', BB', CC' sao cho A—M:l BN _CP_2 . Tinh thé tich
AA' 2 BB CC' 3
V' cua khoi da dién ABC.MNP.
2 9 20 11

A V'==V. B.V'=—V. C.V'=—V. D.V'=—V.
3 16 27 18



Loi gidi. Cong thiic gidi nhanh ¥, ., = [W]V
" AM BN CP
Vol m=——,n=——,p=——.
AAv BBv CC‘
‘ 1 2 2 11
Ap dung: m = =g p=7.t dude V. ze e STk
Chon D.

Cau 109. Ngudi ta cian cit mot khoi lap phuong

. B C
thanh hai khoi da dién bdi mot mét phang di qua 4 gY; '
(nhu hinh vé) sao cho phan thé tich cta khéi da dién A "N D
chtia diém B bing mot niia thé tich cia khéi da dien | I~ 1'--\3*: .

v s N
con lai. Tinh ti s6 k= C—N | N /
CC‘ /1 P ’
1 2 2 SEEEE SR ¢
A k=—. B. k==,
3 3 P
A’ D’
C. k=2, D. k=1
4 2
CN BM DP
V O + ' ' ]
L&i giai. Cong thic gidi nhanh —ameseo . CC' _ BB' DD’
ABCDA'B'C'D' 2 2

0+

Theo gia thiét, ta c6 Vaesen 1 cct 1 C—N, = % Chon B.
Viscowpcop 3 2 3 cc 3

Cau 110. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M la diém thudc doan CC' théa méan
CC'=4CM . Mit phing (4AB'M) chia khéi hop thanh hai phan c6 thé tich 1a ¥, va
V,.Goi ¥, 1a phan c6 chtia diém B. Tinh ti s6 &k = %
2
7 7 7

L Be=L -2
32 16

Ak ==
32

C.k=—. D. &
25

Ldi giai. Trong mat phéng (CDD'C'), k& MN ||C'D véi N €CD. Suy ra CN :iCD

va ¥, 1a khéi da dién ABB'NCM.

Ta chia khéi hop thanh hai phan (nhu hinh vé). Khi d6 V. yor =

VABB'CM + VMACN'



1
_0+Z+1 5 [1 ]

® V spem *T'VABC.A'B'C' :E' E
11 1 (1 1
® Vien :Z'ZVC'.ADC _E‘[EVADC.A'D'C']_%V'
R 7 25 |4 7
Vay Vi =V s +Viaew :§V4—’V2 254—’?::£~ Chon C.

A z P i LN s 22 A Y N *2 A
Nhan xét. Ta c6 V,,cn = Ve pe Vidién tich giam 4 lan va chiéu cao giam 4 lan.

| =
N



CAu 141. T m6t manh gidy hinh vuéng canh a, ngudi ta gdp thanh hinh ling tru
theo hai cach sau:

® Cach 1. Gap thanh 4 phan déu nhau roi dung 1én thanh mét hinh ling tru t giac
déu c6 thé tich 1a ¥, (Hinh 1).

® Cach 2. Gap thanh 3 phin déu nhau rdi dung lén thanh mot hinh ling tru tam
giac déu c6 thé tich 1a ¥, (Hinh 2).

P S N EL T

N e it T

Hinh 1 Hinh 2
Tinh ti s6 & = 5
£
A r=3B g 4B k3B D. =33
2 9 4 8
L&i giai. Goi canh hinh vuéng 1a a.
2 3 2 3
Khi dé 7, :[Z] a=L va v, = E] ﬁ.a: a'V3 . Suy ra kzﬁzﬂ. Chon C.
4 16 3) 4 36 v, 4

Cau 142. Mot ngudi cAn 1am mot hinh lang tru tam giac déu tit tAm nhua phing dé
c6 thé tich 14 64/3cm’. D& it hao t6h vat liéu nhat thi cAn tinh d6 dai cac canh cla
khoi lang tru tam gidc déu nay bang bao nhiéu?

A. Canh day bing 24/6cm va canh bén bang lcm.

B. Canh day bing 2+/3cm va canh bén bng 2cm.

C. Canh day bang 242cm va canh bén bing 3cm.

D. Canh day bing 4+/3cm va canh bén bing %cm.

Loi giai. Gia st hinh lang tru tam giac déu canlamla 4 B’
ABC.A'B'C' ¢6 d6 dai AB=x, AA' =h.

Khidé S, = ﬁxz VAV e per = Supe-AA = ﬁxzh. C
4 4 h
Theo gia thit gxzh =6f3=h= %.
X

Dé it ton vat liu nh4t thi dién tich toan phan cta khéi
lang tru ABC.A’B'C’ 1a nhé nhat.
Goi S, la téng dién tich cac mit ciia khéi lang tru

ABC.A'B'C’, ta cb

V3 V3, 72

S = 285150 38 sppia :7352 +3hx:7x +—.

3, 72

Khao sat f(x)= - +-= trén (0;+00), ta dugc f(x) nho nhat khi x= 243.
x

Véi x =23/3cm — /= 2cm. Chon B.



CAu 143. Cho mot tdAm nhéom hinh chi x 80
nhat ¢6 kich thudéec 80cmx50cm. Ngudi ta

x
cit & bén goc cia tdm nhém d6 bon hinh
vudéng bang nhau, mdi hinh vuéng c6 canh 50
béng x(cm), roi gap t4&m nhom lai thi duge
mot cai thing khong nip dang hinh hop.
Tinh thé tich 16n nhat V,__ cta hop tao
thanh.
A. 7V, =18000cm’. B. V. =28000cm’.
C. V.. = 38000cm’. D. 7. —8000cm’.

Loi giai. Hinh hop duge tao thanh c6 kich thude: chiéu dai 80 —2x(cm), chiéu rong
50 —2x(cm), chiéu cao x(cm).

Suy ra thé tich thung tao thanh ¥ = x(80 —2x)(50 — 2x) = 4x° —260x" +4000x .

Khao sat f(x)=4x’—260x” +4000x trén (0;25), dugc r(ggls))(f(x) = f(10)=18000cm”’.
Chon A.

Cau 144. Cho mét t4m bia hinh chit nhat ¢6 kich thuée 60cm x40cm . Ngudi ta cit 6
hinh vuéng bang nhau nhu hinh vé, méi hinh vuéng canh bang xcm , i gap tdm bia
lai dé duge mot hop c6 ndp. Tim x dé hop nhan duge c6 thé tich 16n nhat.

40
x
60 X
A x= ?cm. B. x=4cm. C. x =5cm. D. x= ?cm.
N , , 2, A1 A N N 60 — 3x

Loi giai. Cac kich thuge khéi hop lan lugt la: ; 40—2x; x .
Khi d6 V,,, = [603x (40 —2x)x = 3x> —120x" +1200x = f (x).
Khao sat ham f(x) véi 0 <x <20, ta dugc f(x) 16n nhét khi x = %
Chon A.
Cau 145. Mot hop khong nip duge lam tit mot manh ‘fz
cac tong theo hinh vé. Hop c6 day 1a mot hinh vuong T
canh x(cm) , chiéu cao la A(cm) va thé tich la '
500cm?®. Tim d6 dai canh hinh vuéng x sao cho chiéc *
hop 1am ra tén it bia cac tong nhat.

A. x=2cm. B. x =3cm. * T

h
C. x =5cm. D. x =10cm.
NI 2. 1A P 500
Loi giai. Thé tich khoi hop V =x.x.h=x"h=500=h=—-.
x

Dé chiéc hop lam ra it ton bia cac tong nhét khi va chi khi dién tich toan phéan cta
hop 12 nhoé nhAt.

Dién tich toan phan cta hop (khong nip) Sp =S8py TS =xx+4.hx = x> +4hx

xung quanh



Cosi
4 4x 3002 2000 5 1000 1000 S 5uraa0r
X

x x x
Dau "=" xdyra < x* = 1000 :w©x3 =1000 < x =10. Chon D.
x x
2000

Cach 2. Xét ham f(x)=x+ vél x>0.

Cau 146. Mot ngudi da cit tdm bia cac tong va
dat kich thudc nhu hinh vé. Sau d6 ban 4y gip
theo dudng nét dut thanh cai hop hinh hop chi
nhat. Hinh hép ¢6 day la hinh vuéng canh
a(cm), chiéu cao /(cm) va dién tich toan phan

bing 6m”. Téng (a-+h4) bing bao nhiéu dé thé
tich hop 1a 16n nhat.

A. x+h=2cm. B. x+h=23cm. C. x+h=4cm. D. x+4=6cm.
2
La&i giai. Dién tich toan phan S, =4ah+2d° =6=h= 6 42a )
a
, 6—2a* _ 6a—24°

Thé tich khéi hop chit nhat: V =aah=a

4a 4
o s 6a—2a° | ., 1 ) s
Khao sat ham f(a)= 2 trén |0;—=|, ta dudc f(a) 16n nhat tai a=1.

V3
Véia=1—-h=1——a+h=2cm. ChonA.
Cau 147. Mot xudng san xut nhiing thing bing nhém hinh hop chi nhat khéng nép
va c6 cac kich thudc x, y, z (dm). Biét ti s6 hai canh day 1a x:y=1:3, thé tich khoi

hop bing 18dm®. D& tén it vat liéu nh4t thi tong ¥+ y+z bing:

A. 10dm. B. %dm. C. 26dm. D. ?dm.

Loi giai. Tacé x:y=1:3= y=3x.

Theo gid thiét, ta cé xyz=18=z= %
x
Téng dién tich vat liéu (nhém) cdn dung la: z //'_ ____________
Stp = Sday +qungquanh (dO hﬁp khéng nép) /// X
y
= xy+2(xz+yz) = x.3x+2[x.%+3x.%] = 3%’ +§.
x x x

Xét ham f(x)=3x" —|—4—8 trén (0;+00), ta duge f(x) nhé nhét khi x = 2.
x

Khi x:2—>y:6,z:%—>x+y+z:?dm. Chon A.

Cach 2. BDT Cosi 3x° —|—§: 3[352 +§+§] > 3.3,3fx2.§.§ = 36.
x x x X x

Dau "=" xdyra < «’ :§:§—>x:2.
X X
Cau 148. Dé thiét k& mot chiéc bé ca hinh hép chit nhat khong nép c6 chiéu cao 1a
60cm, thé tich 96000cm®. Ngudi tho ding loai kinh dé st dung lam mét bén cb gia
thanh 70.000 déng/m? va loai kinh dé lam mat day c6 gia thanh 100.000 déng/m?.
Tinh chi phi thdp nhat dé hoan thanh bé ca.
A. 320.000 ddng. B. 32.000 déng. C. 83.200 déng. D. 68.800 déng.



Loi giai. Goi x(m), y(m) (x>0,y>0) la chiéu

PN N N a 2 R
dai va chiéu rong ctia day bé.

Theo gia thiét, ta c6: 0,6xy = 0,096 = y = m 60cml S N
x

NP 0,16 L X
Dién tich mat day: §,,, =xy=x.—=0,16 y
x

—— gia tién 0,16x100.000 =16.000 dong.

=2x.0,6+2.0,6 = 1,2[x+w]
x

Dién tich xung quanh: §

xungquanh

0,16
xX+—-
x

— - giatién 1,2 70000 = 84000| x + 218 déng.
X

0,16

Suy ra tong chi phi f(x)=84000|x +’—] +16000

X

Cosi
> 84000.2, fxw +16000 = 83.200 dong. Chon C.
X

Cau 149. Nguoi ta cidt mot to gidy hinh vudng canh
bing 1 dé g&p thanh mot hinh chép td gide déu sao (
cho bén dinh ctia hinh vuéng dan lai thanh dinh ctaa

hinh chép nhu hinh vé. D& thé tich khéi chép 16n

nhét thi canh day x ctia hinh chép bing: 1

A x_Y2 B, x— 22

. X
5 5
2
C. x=24/2. D.x:?

L&i giai. Ta c¢6

1 x/Ex
2 2 2

A
BM =BO-MO=~AB—MO=">_% (
Chiéu cao ctia hinh chép:
h— BN MO — /[g_g]z_ 5 /1—;@ L ‘

Suy ra thé tich cta khéi chop:

1 le—xﬁ 1Jx4—x5ﬁ
T N e
3 2 3 2 B
Khao sat ham f(x)=x*—x"2 trén 0;%],1;3 duge f(x) 16n nhat khi x=¥.

Chon B.
V2

Cach lam tric nghiém. DAu tién ta loai dap an C do x = 22 ¢ [O; 5| Thay ba dap

an con lai vao ham s6 f(x)=x" —x°\2 . So sanh két qua nao 16n nh4t ta chon. Néu

dé bai hoi gia tri 16n nhat cta thé tich khéi chép thi ta khong lam theo cach nay duge.



CAu 150. M6t ngusi xAy nha xuéng hinh hop chii

nhat c6 dién tich mat san 14 1152m?* va chiéu cao

c6 dinh. Nguoi d6 x4y cac btic tudng xung quanh %
va bén trong dé ngin nha xudng thanh ba phong 1

hinh chit nhat ¢6 kich thuéc nhu nhau (khéng ké y
tran nha). Vay cin phai xiy cac phong theo kich
thude nao dé tiét kiém chi phi nhat (bd qua d6 day |/

cac btc tuong).
A. l6mx24m . B. 8m x48m. C. I2mx32m. D. 24mx32m .

Loi giai. Dat x, y, # 1an lugt 1a chiéu dai, chiéu rong va chiéu cao mdi phong.

Y Y y
Theo gia thiét, ta c6 x.3y =1152——y = 384

x
DEé tiét kiém chi phi nh4t khi dién tich toan phan nhé nhAt.
384 [ 576

Tac6 S, =4xh+6yh+3xy=4xh+6.—h+1152=4h x+—]+1152.
x x

Vi / khong d6i nén S, nhé nh&t khi f(x)=x+ 220 (véi x> 0) nhd nhét.
X

Khao sat f(x):erﬂ v6i x>0, ta duge f(x) nhonhétkhi x=24——y=16.
x
Chon A.
Cach 2. BDT Cbési x—&—ﬂZZ ’x.ﬂ=48. Dau "=" xayra @x:ﬁ—wc=24.
x

X X





