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I. KIEN THUC TRONG TAM

1. Paqi s6 - Gidi tich

- Ham s6 luong giac, cac phuong phép giai phuwong trinh lugng giac co ban, phuong trinh lugng
giac thuong gip, phuong trinh lwong giac co diéu kién,...

- Hai quy tic dém co béan, hoan vi, chinh hop va t6 hop, nhi thirc Niu-ton.

- Xac suat c6 dién ctia bién co.

2. Hinh hoc

- Phuong phap xac dinh mot mit phang, giao tuyén ctia hai mat phang, xac dinh giao diém cia
dudng thang va mat phang, thiét dién cta hinh chop cét bai mat phang, ching minh ba duong
thang dong quy, chimg minh ba diém thang hang.

- Cac phuong phap ching minh hai duong thang song song, dudng thang song song voi mit
phang, hai mit phang song song.

II. BAI TAP TU LUAN

PHAN 1. HAM SO LUQNG GIAC VA PHUONG TRINH LUQNG GIAC

Bai 1. Tim nghiém cua cac phuong trinh sau trong khoang da cho.

b) tan(2x—15") =1 véi ~180° < x<90°.

Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:

a) 2cosx—\/§=0; b) (3tanx+\/§)(2cos2x—\/§)=0;
¢) 2sin’ x+5cosx+1=0; e) 4tan” x—8tanx+3=0;

f) 2cos2x+2cosx—2=0; 2) J3cosx—sinx=+2:

h) c0s2x—cosx=\/§(sin2x+sinx); k) sin’ x—7sinx.cosx+6cos’x =0;
1)2sin® x+ 5sin xcos x—5cos’ x =1; m*) (1+cosx)(1+sinx)=2;

* 2sin® x+3sinx +1 B

n*) 12(sinx—cosx)—2sinxcosx—12=0;
2cos2x+1

Bai 3*. Tim m d€ cac phuong trinh sau c¢6 nghiém:

a) 2sin’x—(m+3)sinx+2m-2=0;



b) sinxcosx—sinx—cosx+m=0.

Bai 4*. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhat cia cac ham so

_sinx+2cosx+3

a) y=

2+cosx
b) y=4sin’ x+2cos4x+1 trén doan {%,37”}

PHAN 2. TO HQP — XAC SUAT

Bai 5. M6t hop co6 6 vién bi xanh khac nhau, 5 vién bi dé khac nhau va 4 vién bi vang khac nhau.

Co6 bao nhiéu cach chon ra 4 vién bi sao cho:
a) Chon bat ki.

b) Co6 ding 2 bi xanh va 2 bi vang.

¢) Co du ca ba mau.

d) S6 bi xanh va s bi d6 bang nhau.

e) Co it nhat mot vién bi xanh.

Bai 6. Cho cac chit s6 0, 1, 2, 3, 4, 5. Ttr cac chit s6 da cho co thé 1ap dugc bao nhiéu sb tu nhién:

a) C6 ba chit sb.

b) C6 bdn chit sé khac nhau.

¢) C6 ba chir s6 khac nhau va chia hét cho 2.
d) C6 ba chit s6 khac nhau va chia hét cho 9

e*) C6 ba chit s6 va chia hét cho 3.

f *) C6 bdn chir s6 khac nhau va trong d6 ludn c6 mit chir s 3?

g*) Co 5 chit s0 trong d6 chit sO 1 xuat hién 2 1an, chir s6 5 xuat hién 2 lan va cac chir s6 con lai

xudt hién khong qua 1 1an.

Bai 7. Giai cac phuong trinh va bat phuong trinh sau:

a) Cn+l _ Cn

n+4 n+3

=7(n+3);  b) A +547 =2(x+15);

2

15
Bai 8. Cho biéu thitc P = (2)8 —ij ,x#0
X

a) Tim hé so cuia x'° trong khai trién cta P;

b) Tim hé s6 tu do trong khai trién cia P.
1 15
Bai 9*. Cho biéu thic O = (xz - x+Zj (2x-1)°

a) Tim hé s6 ciia x trong khai trién cua Q;

C*) n+4

A 15

n+2)! (n-1!

b) Tim tong cac hé sb trong khai trién cia Q dudi dang da thirc;



¢) Tim hé s6 16n nhat trong khai trién ctiia Q dudi dang da thirc.

Bai 10*. Cho biéu thirc O = (2x2 —3x+ 1)15. Tinh hé s6 ctia x° trong khai trién cua Q.
Bai 11*. Rut gon cac biéu thirc

2) S, =l ™ + Chy 3.5 + (g 325 . C200 3005+ C00 3,

b) S, =C.2" —CL2" + 22" — S,

15
c)S; = Céow + C23019 Tt C22(()]11: >
d)s, = Cgow + C22019 Tt C22(§)11§;
e) S = (C;)ozo)z + (Céozo)2 + (C22020 )2---"‘ (szgzzg)z :
Bai 12. Gieo mdt con suc sic can ddi va dong chit hai 1an lién tiép. Tinh xac sut ciia cac bién cb sau:
a) S6 cham xuat hién trong hai lan gieo bang nhau.
b) Tong s6 chdm xuét hién trong hai 1an gieo bang 8.
¢) Tich s6 cham xuat hién trong hai lan gieo 1 s 1¢.
d) Khong 14n nao xuét hién mat su chim.
Bai 13. Trong mét 16p hoc gdm c6 15 hoc sinh nam va 10 hoc sinh nit. Gido vién goi ngau nhién
4 hoc sinh Ién bang giai bai tap.
a) Tinh xac suat dé trong 4 hoc sinh dugc goi c6 dung 3 ban nam;
b) Tinh xac suat dé trong 4 hoc sinh dugc chon sb hoc nit udn it hon sd hoc sinh nam;
c¢) Tinh xac suat dé 4 hoc sinh dugc €01 c6 ca nam va nil;
d) Tinh xac sudt dé 4 hoc sinh dugc chon ¢6 it nhat mot ban nam.
Bai 14. B¢ kiém tra 15 phut ¢6 10 ciu tric nghiém, mdi cau c6 4 phuong an tra 10i trong d6 ¢6 1
phuong an dtng, tra 161 dang mdi cau dugc 1,0 diém. Mot thi sinh 1am ca 10 ciu bang cach lwa
chon ngiu nhién mot dap an. Tinh x4c suét dé hoc sinh d6 dat tir 8 diém tro 1én.

Bai 15*. Hai xa thu cung ban, mdi nguoi bén mét vién dan vao bia mot cach doc 18p véi nhau.
. £l , ., . N 11
Xac suat ban trang bia cua hai xa thu lan luot la 5 va 3

a) Tinh xac suét cua bién ¢ “ca hai xa tha déu ban tring bia”;

b) Tinh xac sut ciia bién cb “co diing mot xa thii bén trang bia”;

¢) Tinh x4c suat cta bién ¢ “c6 it nhat mot xa thu ban khong bén tring bia”.

PHAN 3. HINH HQC KHONG GIAN

Bai 16. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD 14 hinh thang c6 day 16n AD. Goi E, F 1an luot 1a
trung diém cua SA va SD.

a) Tim giao tuyén ciia cac cap mat phang: (SAC) va (SBD), (SAD) va (SBC).

b) Chung minh EF //(ABCD) va EF //(SBC).



¢) Xéc dinh diém M la giao diém cia SB va (CDE); diém N 1a giao diém cua SC va (EFM).

Bai 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi 7, J lan luot 1a trung
diém cta S4, SB va G 1a trong tim ASCD .

a) Tim giao tuyén cta (10.J) va (ABCD). Tir d6 suy ra giao diém N ciia BC va (10J).

b) Goi H la trung diém cta CD. Ching minh rang (IOH )//(SBC).

¢) Goi M 1a trung diém cua BC. Mit phang (a) qua MG va song song v6i CD cat AD, SD, SC

1an luot tai P, O, R. X4c dinh thiét dién tao thanh béi (@) va hinh chép. Thiét dién 1a hinh gi?

Bai 18. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la tir giac 16i, O 1a giao diém cua AC va BD.
a) Xéc dinh thiét dién cta hinh chop cét boi mat phang (a) qua O, song song voi AB va SC.
Thiét dién d6 1a hinh gi?
b) Goi E, F 12 hai diém lan luot nam trén canh AB, CD; (P) la mit phang qua EF va song song
voi SA.

i) Tim cac giao tuyén cta (P) v6i cac mat phang (SAB), (SAC).

ii) Xéc dinh thiét dién cua hinh chop khi cat boi (P).

Bai 19*. Cho t&r dién ABCD. Goi I, J 1an luot 1a trung diém cua BC va BD, E 1a mot diém thudce
canh AD (khéac voi A va D).

a) Xac dinh thiét dién cia hinh tir dién cit boi mat phing (LJE).

b) Tim vi tri diém ctia diém E trén 4D sao cho thiét dién 14 hinh binh hanh.

¢) Tim diéu kién cua tir dién ABCD va vi tri ciia diém E trén canh AD dé thiét dién 13 hinh thoi.

Bai 20*. Cho hinh lang tru ABCD.A’B’C’D’ ¢6 day ABCD la hinh vuéng voi tam O va
AA'=2AB=2a.Goi E, F lan luot 1a trong tdm tam giac ADD’, BB'C.
a) Ching minh EF // (ABCD).

b) Xéc dinh thiét dién cua ling tru ABCD.A’B’C’D’ cit boi mit phiang (OEF).

¢) Tinh chu vi thiét dién vira tim duoc.



III. CAU HOI TRAC NGHIEM
COS X

Cau 1. Tap xé4c dinh ciahams6 y=———— _ 1a
P Y 2sinx—\/§
T T
A.]Ri\{ngkZﬁ,kEZ}. B. R\{g+k7z,keZ}.
C. R\{%+k27r,5{+k2ﬂ,keZ}. D. R\%Jrkzﬂ,%”wzn,kez}.

Ciu 2. Gia tri nho nhét ctia ham s6 y =3 —sin’2x 1a

A. —1. B. 2. C.1. D. 3.
Céu 3. Ham s nao sau day 1a ham s6 chin?

A. y=-2sinx. B. y=sinx—cosx. C. y=ZSin(—x). D. y=2cosx.
Cau 4. Phuong trinh cosx =cosa (a € R) c6 nghiém la

A. x=a+krn,keZ va x=n—a+kr,kel.

B. x=a+k2rn,keZ va x=—a+k2x ke Z.

C.x=a+k2r.keZ va x=r—-a+k2r,k eZ.
Dx=a+kr,keZ va x=—a+krx,keZ.
Cau 5. Phuong trinh (2—a)sinx+(1+2a)cosx =3a—1 c6 nghiém khi va chi khi

az?2 1

A. 1- B. 2 . C.——<ax2. D. -2<a<
as—— 2
2 a<-2

N | =

Céu 6. Tong cac nghiém ciia phuong trinh cos2x—sin2x =1 trong khoang (0;27[) la

A.7—7[. B.7—7[. C.ls—”. D.B—”.
4 2 8 4

Cau 7. C6 5 bi thu khac nhau va 8 con tem khac nhau. Chon tir @6 ra 3 bi thu va 3 con tem sau
d6 dan 3 con tem 1én 3 bi thu di chon. Biét r@ing mot bi thu chi dan mot con tem. Hoi c6 bao
nhiéu cach dan?

A. £ .4, B.314].4; . C.C.C,. D. 3!C..C,.
Céu 8. Cho A 1a tap hop gém 20 diém phén biét. S6 doan thang c6 hai du mut phan biét thudc
tap A la

A. 170. B. 160. C. 190. D. 360.
Céu 9. Nam ngudi duge xép thanh mot hang doc. S6 cach xép 1a
A. 50. B. 100. C. 120. D. 24.

Cau 10. Nam nguoi dugc xép vao ngdi quanh mot ban tron co 5 chiée ghé. S6 cach xép la
A. 50. B. 100. C. 120. D. 24.

Cau 11. M6t hoc sinh ¢6 4 quyén sach Toan khac nhau va 5 quyén sach Ngit van khac nhau. Hoi
¢6 bao nhiéu cach xép 9 quyén sach trén gia sach sao cho hai quyén sach ké nhau phai khac loai?
A. 362880. B. 2880. C. 5760. D. 20.



Ciu 12. Mot gio hoa gdm 7 bong hong va 5 bong hué. C6 bao nhiéu cc chon ra 3 bong hong
va 2 bong hué¢?
A. 360. B. 270. C. 350. D. 320.

Cau 13. C6 bao nhiéu s6 tu nhién n théa man A7, —24 = A4>?

A. 3. B. 0. C.1. D. 2.

Céu 14. C6 7 qua tao va 4 qua hdong. Can chonra 6 qua, trong d6 c6 it nhat 2 qua hong. S6
cach chon la
A. 137. B. 317. C. 371. D. 173.

Cau 15. M6t hop c6 dung 6 vién bi do va 4 vién bi xanh hoan toan giéng nhau vé hinh thuce. Co
bao nhiéu cach liy ra 3 vién bi trong d6 c6 it nhét 1 vién bi mau do?
A.117. B. 116. C. 20. D. 120.

Ciu 16. Cho cac chirsé 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7. Hoi 1ap duoc bao nhiéu sb ty nhién chin c¢6 6 chir
s6 khac nhau tir cac chir sb trén?
A. 68880. B. 14700. C. 68881. D. 9000.

Ciu 17. Tir mot hop chira 13 qué cau trong d6 ¢6 7 qua cau trang va 6 qua cau den. Lay lién tiép
2 lan moi 1an mdt qua. Hoéi c6 bao nhi€u cach lay dugc 2 qué cung mau?

A. C.C,. B. C..C;. C. C; +C;. D. 72.
Ciu 18. L6p 11A1 c6 41 hoc sinh trong d6 ¢6 21 ban nam va 20 ban nir. Thir 2 dau tuan 16p phai
x€p hang chao co thanh mét hang doc. Héi c6 bao nhiéu cach sap xép dé 21 ban nam xen k& véi
20 ban ntr?

A. P41- B. le-on- C. })21_1)20‘ D. le"'on-

Cau 19. Hé s6 chtra x° trong khai trién (2x + 3)8 1a

A. C32°3. B. C5.(2x) 3", C. C02°3. D. CI2°3.
1 10
Céu 20. S6 hang khong chtra x trong khai trién (x ——j ;x#0 1a
x
A. 252. B. -252. C. 525. D. -525.
Cau 21. Biét h¢ s cta x trong khai trién biéu thirc (1+4x)" 1a 3040. S nguyén n bang bao
nhiéu?
A. 28. B. 24. C. 26. D. 20.

Cau 22. Tong S = C2° +Ci2* +C22° + C32° + C:2' + C; bang
A. 243. B. 461. C. 631. D. 362.

Cau 23. Voi n e N* ménh dé nao sau day sai?
P n!

A. P =n!. [, = (I<k<n).
(n—k)!
|
cr=—" (0<k<n). D. C* =k14".
kl(n—k)!

Ciu 24. Khong gian mau ctia phép thir gieo 1 dong xu 2 lan 1a



A. Q={S,N}. B. Q={SN,NS}.
C. Q={SS,NN,SN,NS}. D. Q={SS,SN,NN}.
Ciu 25. Mot binh chira 16 vién bi, v6i 7 vién bi tring, 6 vién bi den, 3 vién bi d6. Lay ngiu nhién
3 vién bi. Xac sut l1ay dwoc 1 vién bi trdng, 1 vién bi den, 1 vién bi d6 1a
AL B. L. c. 2. D. L.
10 16 40 35
Céu 26. Mot binh dyng 8 vién bi xanh va 4 vién bi do. Liy ngau nhién 3 vién bi. Xac suét dé c6
dugc it nhat hai vién bi xanh la
e B. 2. c. p. 2.
55 55 55 55
Cau 27. Gieo 1 con stc sic can déi, déng chit 1 1an. Trong cac bién ¢ sau, bién ¢ nao 12 bién
¢d chéc chan?
A. “Con stc sic xuat hién mit 1¢ chAm”.

B. “Con suc sac xuat hién mat c6 s6 cham khong 16n hon 6.
C. “Con stc sac xuat hién mat ¢6 so6 cham 16n hon 7.
D. “Con suc sac xuat hi€én mat c6 so cham chia hét cho 3.

Ciu 28. Quy tic cong xac suit cia hop 2 bién cb khi
A. 2 bién ¢ xung khéc va doc 1ap. B. 2 bién cb doc lap.

C. 2 bién c6 xung khic. D. 2 bién cb dbi.

Ciu 29. Ba xa thu cung ban vao mot bia. Xac suét trang dich 1an luot 13 0,6; 0,7 va 0,8. Xac suét
dé it nhat mot ngudi ban trang bia 1a
A. 0,976. B. 0,7. C. 0,336. D. 0,756.

Cau 30. Xét mot phép thir co khong gian mau Q va 4 1a mot bién cb cua phép thir d6. Phat biéu
nao dudi day la sai?

A. Xéc suit ciia bién cb A 1a séP(A) = n(4) )

B. 0< P(4)<1.

C. P(A)=0 khi va chi khi 4 1a chic chén.

D. P(4)=1-P(4).
Cau 31. Trong ky thi THPT Qudc Gia nim 2016 c6 mén thi bt budc 1a mon Tiéng Anh. Mon thi
nay thi dui hinh thirc tric nghiém voi 4 phuong an tra 1oi A, B, C, D. Mdi cau tra 101 dung dugc
cong 0,2 diém va mdi cau tra 10 sai bi trir di 0,1 diém. Ban Hoa vi hoc rat kém mon Tiéng Anh
nén chon ngau nhién ca 50 cau tra 16i. Tinh xéc xuét dé ban Hoa dat dugc 4 diém mon Tiéng
Anh trong ky thi trén.
c.(3)" 40.(3)" c.(3)" 40.(3)"
T. Bo T. Co - . Do - .

4 4 50 50

Céu 32. Trong khai trién (2x —1)10 , hé s6 cua s6 hang chira x* 1a

A.

7



A. -11520. B. 45. C. 256. D. 11520.

] , 1 18
Cau 33. SO hang khong chira x trong khai trién (x3 + —j la

e

A. Cy. B. C!. C.C},. D. C,.
Ciu 34. S6 nguyén duong n thoa man: C° +2C! +4C? +...+2"C" =243 1a

A. 4. B. 11. C.12. D.5.
Cau 35. Tong Cly,, + Cayyo + Capyg -+ Con® bang

A, 27 B. 2" +1 C. 21 D. 4*°

Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang ABCD (AD¢BC). Goi M la trung diém
CD. Giao tuyén ciia hai mat phang (MSB) va (SAC) la

A. SI, I 1agiao diém AC va BM . B. SJ, J la giao diém AM va BD.

C. SO, O lagiao diém AC va BD. D. SP, P la giao diém 4B va CD.
Cau 37. Cho tt dién ABCD. G la trong tam tam giac BCD, M 1a trung diém CD, I 1a diém
trén doan thing 4G, BI cit mit phang (ACD) tai J . Khing dinh ndo sau day sai?

A. AM =(ACD)N(A4BG). B. 4, J, M thing hang.

C. J la trung diém AM . D. DJ =(ACD)n(BDJ).
Cau 38. Khing dinh nao sau day dang?

A. Hai dudng thing chéo nhau khi chiing khong c6 diém chung.

B. Hai duong thang khong c6 diém chung 1a hai duong thiang song song hodc chéo nhau.

C. Hai duong thing song song nhau khi chiing ¢ trén cing mot mit phang.

D. Khi hai duong thang & trén hai mat phang thi hai duong thang d6 chéo nhau.
Cau 39. Cho hinh chép S.4BCD ¢ ddy ABCD 1a hinh binh hanh. Goi d 14 giao tuyén cua hai
mit phing (SAD) va (SBC). Khang dinh nao sau ddy ding?

A. d qua S vasong song voi BC. B. d qua S vasong song voi DC .

C. d qua S vasong song voi AB . D. d qua S vasong song v6i BD.
Cau 40. Cho tr di€n ABCD . I va J theo thtr ty 1a trung diém cua AD vaAC, G la trong tam
tam gidc BCD . Giao tuyén cia hai mat phing (GIJ) va (BCD) la duong thing

A. qua [ vasong song voi AB. B. qua J va song song v&i BD.

C. qua G vasong song v6iCD. D. qua G vasong song v6i BC.
Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi / 14 trung diém S4.
Thiét dién cua hinh chép S.ABCD cit béi mit phang (/BC) 1a

A. Tam giac IBC.

B. Hinh thang [JCB (J la trung diém SD).

C. Hinh thang /GBC (G la trung diém SB ).
D. Tt giac IBCD.

CAu 42. Thiét dién ctia mot hinh hop bi cit béi mot mat phéng la mot da giac. Pa giac do co
nhiéu nhat miy canh?
A. 4 canh. B. 5 canh. C. 6 canh. D. 7 canh.



Chu 43. Cho 3 mit phing phén biét (@).(B).(¥) 6 (a)n(B)=d,; (B)n(y)=4d,;
()N (7)=d,. Khi d6 3 dudng thing d,;d,;d,
A. D6i mét song song. B. Pong quy.
C. D6i mot cét nhau. D. B6i mot song song hodc dong quy.
Cau 44. Trong cac ménh dé sau day, ménh dé nao ding?

A.Néu (a)//(B) vaac(a), b=(B) thia /b
B.Néu a //(a) vab//(B) thi a// b.

C.Néu (a)//(B) va ac(a) thi a // (B).
D.Néu a /b va ac(a), be(p) thi (a) /(B).

Ciu 45. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 cac canh bén A4', BB',CC', DD'. Khing dinh nio sai?
A. (44'B'B)//(DD'C'C). B. (BA'D') va (ADC') cit nhau.
C. A'B'CD 1a hinh binh hanh. D. BB'DC 1a mét hinh thang.

Céu 46. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang day 16n 13 AB. Diém M 1a trung diém
CD. Mp(a) qua M va song song véi BC va SA, mp(a) cat AB tai N va cat SB tai P. Thiét dién cua
mp(a) va S.ABCD la

A. mot hinh binh hanh. B. mdt hinh thang c6 day 16n 1a MN.
C. tam gidc MNP. D. mot hinh thang c6 day nhé 1a NP.

Céiu 47. Cho hinh chép S.ABCD, AC N BD = M, AB » CD = N. Giao tuyén cua hai mit phang
(SAC) va (SBD) 1a dudng thing

A. SN. B. SC. C. SB. D. SM.

Ciu 48. Cho tir dién ABCD. Goi E va F lan luot 13 trung diém ciia AB va CD; G la trong tdm tam
gidc BCD. Giao diém cua dudng thing EG va mit phing (ACD) 1a
A. diém F .

B. giao diém cta dudng thing EG va AF .
C. giao diém cia duong thang EG va AC.
D. giao diém cua dudng thing EG va CD.

Ciu 49. Cho tir dién ABCD.Goi M, N lan luogt Ia trung diém cac canh 4B va AC, E ladiém
trén canh CD véi ED =3EC . Thiét dién tao boi miat phang (MNE) va tir dién ABCD la
A. Tam giac MNE .

B. Tir giac MNE véi F 1a diém bét ki trén canh BD.
C. Hinh binh hanh MNEF vé6i F 1a diém trén canh BD ma EF // BC .

D. Hinh thang MNEF véi F 1a diém trén canh BD ma EF // BC .



Céau 50. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C"' . Goi 1,J,K lan luot 1a trong tAm cua cac tam giac
ABC,ACC’, A'B'C’ . Miit phang ndo sau dy song song vé6i (IJK)?
A. (AA'B'). B. (AA'C'). C. (A'B'C'). D. (BB'C').
Ghi chu: ‘ ,
1. Hoc sinh lam dé cwong vao mot cuon vo riéng va nop lai cho GVBM.

2. Cdc bai danh dau * la cdc bai danh cho 16p ndng cao, I6p co ban khéng bat bude
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