TRUONG THCS NGHIA TAN - QUAN CAU GIAY
PE CUONG ON TAP GIUA HQC Ki IT MON TOAN 9
Nam hoc: 2024 - 2025

A. KIEN THUC TRONG TAM

1. Rut gon biéu thirc chira can thirc bac hai va bai toan lién quan
2. Ham s6 y = aa? (a = O)Vél d6 thi

3. Phuong trinh bac hai mot an

4. Pinh ly Viéte va ing dung

5. Giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh hodc hé phuong trinh
8. Puong tron ngoai tiép va dudng tron noi tiép.

B. BAI TAP MINH HOA

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

DANG 1. RUT GON BIEU THUC CHUA CAN BAC HAI
VA CAC BAI TOAN LIEN QUAN

ChobiéuthﬁcA:LVéB: \/; —f—\/__lOV(’)*i(L’ZO;xiﬁl;:Eii
Wz —3 r—2 r—4
a) Tinh gid tri cia A khi z = 25;
b) Chimg minh: B — \/;“’;
Jz +2
¢)Tim z dé B =2A.
ChobiéuthﬁcA:MvaB:*/;_1+2\/;+1,véix>o
\/; \/; x—l—\/;
a) Tinh gi4 tri cia biéu thic A khi z = 64.
b) Rut gon biéu thirc B .

¢) Tim x dé£>§.
B 2

2\/;+6V‘ x4+ 2 \/;

abB= — voiz >0vax=1.
z—1 Nz —2 Wz 42

a) Tinh gid tricia A khi z =9.

b) Rut gon biéu thie B.

Cho biéu thie: A =

c¢) Chirng minh % <6.

Chohaibiéuth&c:A:H—\/;HVéB:235_3—\/;_2 (x> 0,2 =1)
Jr+3 =z r-1

a) Tinh gia tri cia biéu thirc A khi z = 4.

b)Chl'mgminhB:\/;\/irg
T

¢) Cho P = A.B. So sanh P voi 3.



Cau7:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

2 Jr 1 e
—— va B= + —

Vo +1 r—2 Jr+2 w—4
a) Tinh gia tri cia biéu thitc A khi z = 16;

Jo +1

Jz 42

c)bit P = AB.Sosanh P va P*.

p-2 o Nr42 3 12

— v — -
Jr+5 1—2 Jo42 4-u
a) Tinh gia tri ciia biéu thirc A khi z = 16.

Jz —1

Jo —2

c¢)Pit P = AB. Tim gié tri ciia = dé |P| > P.

Cho hai biéu thirc A =

vol x> 0,z = 4

b) Chimg minh B =

Cho hai biéu thirc: 4 =

voli z > 0; x = 4.

b) Chung minh B =

3 Wz-8 . 5Jr—10
+ va B=——
Jo+2  4-u 3o +2
a) Tinh gid trictia B khi z =9.
1
T —2
¢) Cho P = A.B. Tim tét ca cac gia tri « dé biéu thirc P nhan gi tri nguyén.
Vo +4 Ja 4
+
\/; +2 \/; +4 x—4
a) Tinh gia tri ciia biéu thire Akhi z = 36.
b) Rut gon biéu thirc B
¢) Véi cac biéu thitc 4 va B noi trén, hay tim cac gia tri nguyén ctia x dé gia tri ctia biéu thuc
B(A - 1) 1a s6 nguyén.

Cho hai biéu thie: A = voiz>0vax=4.

b) Rt gon biéu thiec A =

~z+16

r 2

Cho biéu thirc A = va B = voi x>0 va z = 16.

T =2 1 4
- fvaB= +
Vo +3 Jo+3 @-
a) Tinh gi tri ciia biéu thie A khi z = 16.

Jo +1
Vo +3
¢) Cho P = A: B. Tim gia tri nho nhét ctia P .

x+7 \/; 6\/; 3

; B= +

Cho hai biéu thitc A =

9].(\/;—3) voli x> 0,2 = 9.

b) Chimg minh B =

Cho hai biéu thirc A =

(voiz > 02 =9).

Jr -3 Je—3 9-2 Jr+3
a) Tinh gia tri cia biéu thirc A khi z = 49.
b) Rut gon B.
¢) Cho M = A.B. Tim z déM dat gia tri nho nhat.
Cho hai biu thire A = —21 ;B:2x+4\/;_15 Vo +5 (v6i x> 0z = 9).

f -3 T — 3\/; \/;
a) Tinh gia tri ctia biéu thirc A khi z = 25.
b) Rat gon B



Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

c)Cho M = % . Tim gi4 tri nh6 nhat cua M

Je42 o w-det4 1
\/; ZB—Q\/; \/;—2
a) Tinh gia tri biéu thic A khi z =9.
Jz -2

o

¢) Cho P = A: B. Tim sd ty nhién z dé biéu thuc P dat gia tri 16n nhat.

Cho hai biéu thire: A =

voi z > 0,z = 4

b) Chiirng minh B =

DANG 2. HAM SO BAC HAI - PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Cho hai ham s6 y = %:f vay=—1

a) V& db thi cta hai ham s6 nay trén ciing mot mit phang toa do.
3 + R A A . 3 A A A . A M \ A
b) Tim diém A thudc do thi y = §x2, di€ém B thudc do thi y = —z° . Biét rang A va B déu

co hoanh d6 z = —g

Trong mit phang toa &6 Ozy , cho dudng thang (d) 1y = —mz + 2 va parabol (P) cy =2a
a) Chimg minh rang duong thing (d) ludn cét parabol (P ) tai hai diém phan biét v6i moi gia
tri cia m .

b) Goi #,,, la cac hoanh d¢ giao diém ctia (d) va (P). Khi m thay ddi, hdy tim gia trj 16n
nhét cta biéu thae Q = T, (x2 — T, — 2) +z, (xl -z, — 2).

Cho phuong trinh 2* + 52 — 7 = 0 c6 hai nghiém la ;. Khong giai phuong trinh, hay tinh
gid tri cua biéu thic A = z” + 1,° — 22,7, .

Cho phuong trinh z* — 6z 4+ 8 = 0. Khong giai phuong trinh, tinh gia tri cua biéu thirc
M =z *+a} — 3zx,, voi z;z, 1a hai nghiém cua phuong trinh.

Cho phuong trinh z* — 5z —14 = 0 c6 hai nghiém phén biét z, z,. Khong giai phuong
r, +1 n z, +1 .

Ly )

trinh, tinh gié tri cia biéu thuc P =

Cho phuong trinh bac hai 2> — 62 + m = 0 c6 hai nghiém phén biét 1a r, = 2x,. Tinh gia tri
bicu thirc S =z + z, + 3z,2, (xl + x2).

Cho phuong trinh 2° — 5z +1 = 0 c6 hai nghiém duong phan biét z, va z,. Khong giai
o -,

Cho phuong trinh z° — 6z —2m + 3 = 0. Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém T, T,

phuong trinh, hiy tinh gia tri ciia biéu thirc: M =

thoa man z7 + x§ = 20.



Cau 21:

Cau 22:

Cau 23:
Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cau 28:

Cau 29:

Cau 30:

Cho phuong trinh: 2* + 2 +2m —4 = 0 z 1a an, m 1a tham sd)
Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém 7,7, théa man xf =2z, +5.

Cho phuong trinh 2° — 2ma + 2m — 3 = 0. Tim gié tri nh6 nhat cua biéu thic A = 27 + 27
trong d6 x,;z, la hai nghiém cua phuong trinh.

Tim m dé phuong trinh 2° + 22 4+ m = 0 c6 hai nghiém r;z, thbaman 3z +2z, =1
Trén mit phing toa d0 Ozy cho dudng thing (d) cy=2mz—m’ +1 va parabol
(P) cy =1,

a) Tim toa do giao diém ctia (d) va (P) khi m = 2.

b) Tim m dé dudng thang (d) cit parabol (P) tai 2 diém co hoanh do r ;r, théa man

2yl+4mm2—2m2—3<0.

DANG 3. GIAI CAC BAI TOAN SAU BANG CACH

LAP PHUONG TRINH HOAC HE PHUONG TRINH
Mot nguoi di xe dap tir A dén B dai 36 km . Luc vé nguoi d6 tang véan toc thém 3 km / h
, do @6 thoi gian vé it hon luc di 1a 36 phut. Tinh vén toc lic di.
Hai voi nude ciing chay vao mot bé khong co nudc va sau 5 gior 50 phut thi day bé. Néu chay
riéng mot voi thi voi thir nhat chay day bé nhanh hon voi thir hai 4 gio. Hoi mdi voi chay riéng
thi bao lau méi day be.
Nhan dip ngay Quéc khanh 2 — 9, mét siéu thi dién may da gidm gia nhiéu mat hang d¢ kich
cdu mua sim. Gia niém yét cuia mot chiée ti lanh va mot chiéc may giat co tong s6 tién 1a 35
triéu dong. Tuy nhién, trong dip ndy ta lanh giam 40% gia niém yét va may giat giam 35%
gia niém yét. Vi thé, c6 Lién dd mua hai mit hang trén véi tong sd tién 1a 22triéu dong. Hoi
gia niém yét ciia mdi mit hang trén 1a bao nhiéu?
Hang ngay, Nam dap xe di hoc véi van toc khong doi trén quiang duong dai 10km. Nam tinh
toan va thay rang néu dap xe v6i van tdc 16n nhét thi thoi gian di hoc s& rit ngén 10 phit so
véi dap xe voi van toc hang ngdy. Tuy nhién, thuc té sang nay lai khac dy kién. Nam chi dap
xe v6i van téc 16n nhét trén nira quing duong (dai 5km), nira quang dudng con lai duong phd
dong dic nén Nam da dap xe v6i van toc hang ngay. Vi vy, thoi gian dap xe di hoc sang nay
ctia Nam 1a 35 phut. Hay tinh van téc dap xe hing ngay va van tc xe dap 16n nhit ciia Nam
(lay don vi van toc 1a km/h).
Thang mot, hai t6 cia mot phan xudng may san xuat duge 800 bd quan 4o, sang thang hai to
1 vuot mic 20%, t6 hai vi thiéu nguoi nén giam muc 15% do dé cudi thang ca hai to san
xuat dugc 785 bd qu?m 40. Tinh xem trong thang mot moi td san xuat duge bao nhiéu bo
quan 40?
Mot xi nghiép theo ké hoach phai san xuat 75 san pham trong mot s6 ngay du kién. Nhung
khi thuc hién, do cai tién ki thuat nén mdi ngay xi nghiép lam vugt muac 5 san phém, vi vay
khong nhitng ho di lam dwoc 80 san pham ma con hoan thanh trude ké hoach 1 ngay. Hoi
theo ké hoach, mdi ngay xi nghiép san xuat bao nhiéu san pham?



DANG 4. HINH HQC

Ciau 31: Ban Phuong str dung céc thanh tre, chudt mong va cét cac doan tre bang nhau c6 chiéu dai
30cm i chdt lai bang dc, vit. Ban vé trén gidy
thu cong cac hinh quat OA4AB c6 ban kinh 30cm,
quat OCD c¢6 ban kinh 10cm, c6 goc ¢ tam

AOB = COD = 120° Sau do6 cit bo phan hinh 4 O
quat OCD, phﬁn con lai s€ dan 1én céc nan quat.
Tinh dién tich phan giy thii cong dan 1én cac nan
quat, biét ring gidy dan & ca hai mat quat. Két qua 0
1am tron dén hang phan tram.

Cau 32: Mot soi day ly tuong, nhe, khong co dan, co chiéu dai 04 = 60
cm dau trén treo vao tran va dau dudi treo vat ning nho tao
thanh con lic don. Nguoi ta kéo vat ra dén mot vi tri « 1éch” véi
phuong thiang dimg mot goc o = 60° rdi tha nhe cho vat 4 g
chuyén dong. Bé qua moi luc can, hoi con lic di chuyén trén )
cung AB dai bao nhiéu c¢m? ( cho w=a314 va

— M

AOM = MOB).
Céu 33: Tinh dién tich phan t6 mau nhu hinh v& biét hinh tron ¢ ban kinh 2 cm.

- !
R S

~

7N
Cau 34: Mot vién gach hinh vuong (40cm x 40cm ) dugc trang tri hoa tiét nhu trén hinh, tinh dién
tich phan t6 mau.

40 cm

Cau 35: Cho hinh vé

a) Tinh dién tich hinh quat tron tam O cung nhé AB .
b) Tinh dién tich hinh gidi han boi ddy AB va cung nho AB (goi 1a hinh vién phan tam O
cung nhd AB). Lam tron két qua dén hang phan mudi centimét vuong).



Cau 36:

Cau 37:

Cau 38:

Cau 39:

Cau 40:

Cau 41:

Cho tam giac ABC nhon ndi tiép dudng tron (0), cac dudng cao AD, BE, CF cit nhau

tai H. Ké duong kinh 4Q cuia duong tron (O) cét canh BC tai 1.

a) Chung minh bén diém 4, F, H, E cing thudc mot dudng tron.

b) Chung minh: BAD = CAQ.

¢) Goi P 1a giao diém ctia AH va EF. Ching minh AAEP » AABI va PI J| HO.

Cho AABC nhon ¢6 AB < BC ni tiép duong tron (0) K¢ duong kinh BD cua duong

tron (0), AH L BC tai H, AK 1 BD tai K .

a) Chung minh tr gidc ABHK 1a tr giac ndi ti€p.

b) Chimg minh BAD = 90° va AB* = BK.BD.

¢) Goi I la trung diém ctia AC' . Chiing minh 1@ = z@ vabadiém H, K, I thang
hang.

Cho AABC nhon, ndi tiép dudng tron (O) , ba duong cao AD, BE, CF cit nhau tai H .
a) Chung minh to gidc AEHF ndi tiep.

b) Ké duong kinh AK cua dudng tron (O), goi M 1a hinh chiéu vudng goc ctia C' trén AK

Chimg minh ABAC = AD.AK va MD //BK .

¢) Gia st BC' la day cb dinh ciia dudng tron (O) con A di dong trén cung 16n BC'. Tim vi

tri cua diém A dé dién tich AAEH 16n nhat.

Cho tam giac ABC'c6 3 goc nhon (AB < AC)néi tiép dudng tron (O;R). V& AH vuong

goc voi BC, tt H vé€ HM vudong goc véi ABva HN vuong goc voi AC

(H € BC,M € AB,N ¢ AC’). V& dudng kinh AF cat MN tai I,tia MN cit dudng tron

(O;R) tai K (voi K nam trén cungnhd AC).

a) Chung minh tir gisc AMHN noi tiép;

b) Chiing minh AM.AB = AN.AC,;

¢) Ching minh AE vudng goc voi MN vaAH = AK .

Cho tam giac ABC nhon (AB < AC ) c6 duong cao AD va duong phan giac trong AO (

D, O thuoc canh BC').Ké OM 1 AB tai M, ON 1. AC tai N.

a) Chimg minh bon diém O, M, D, N cung nam trén mot duong tron.

b) Chung minh: AON = AOM va BDM = ODN .

¢) Qua O ké duong thang vudng goc voi BC cat MN tai I, AI cit BC tai K.Qua I
ké dudng thang song song voi BC cit AB, AC tai P, Q.Chimg minh /P = IQ va K
1a trung diém cia BC'.

Cho tam giac ABC vuodng tai A. Puong tron (O;R) duong kinh AB cit doan thang BC

tai diém thir hai 1a D . Ké duong thang AH vudng goc voi dudng thang OC tai diém H ;
duong thing AH cit doan thing BC' tai diém M .

a) Chiing minh tir gidc ACDH 14 tir giac noi tiép.

b) Chting minh OH.OC = R* va tam giac OHB dong dang vé6i tam giac OBC .

¢) Tr O ké dudng thang vudng goc véi BD tai K . Chimg minh HM 1a tia phan giac ciia
goc DHB va MB.MD = MK.MC'.



Cau 42:

Cau 43:

Cau 44:

Cau 45:

Cau 46:

Cho tam giadc ABC c6 ba goc nhon (AB < AC), ndi tiép dudng tron (0) Tiép tuyén tai
diém A cia duong tron (0) cdt duong thing BC tai diém S. Goi I 1a chan duong vudng
goc keé tir diém O dén duong thang BC' .

a) Chimng minh tir gidc SAOI 1a tir giac noi tiép.

b) Goi H va D lan luot 1a chan cac duong vudng goc ké tir diém A dén cac dudng thing
SO va SC. Chimg minh OAH = IAD.

¢) V& dudng cao CE cua tam giac ABC . Goi @ 1a trung diém ciia doan thang BE . Puong
thang QD cat dudng thing AH tai diém K . Ching minh BQ- BA = BD.BI .

Cho tam giac ABC vuéng & A, v6i AC > AB . Trén AC lay diém M , vé duong tron tim
O duodng kinh MC'. Tia BM cat duong tron (O) tai D . Puong thing qua A va D cét

duong tron (O) tai S.

a) Chimg minh ABCD 1a tir giac noi tiép.

b) Chirng minh A C' 1a tia phan giac ctia goc SCB.

¢) Goi E la giao diém cia BC' véi dudng tron (O) Chimg minh rang cic duong thing
BA, EM , CD dong quy.

d) Chtrng minh DM 1a tia phan giac cua goc ADE .

e) Chimg minh M 1a tim duong tron ndi tiép tam gidc ADE .

DANG 5. NANG CAO

Mot doanh nghiép san xuét va ban mot loai san pham voi gia 45 (ngan dong) mdi san pham,
tai gi4 ban nay khach hang s& mua 60 san pham mdi thang. Doanh nghiép du dinh ting gia
ban va ho udc tinh rang néu ting 2 (ngan dong) trong gia ban thi mdi thang s& ban it hon 6
san pham. Biét rang chi phi san xuat mdi san pham l1a 27 (ngan dong). Hoi doanh nghiép nén
ban san pham véi gia nao dé loi nhuan thu duoc 13 16n nhat?

Do gidm huyét p ciia mot bénh nhan dirge cho béi cong thite G (x) = 0,0352” (15 — ), trong
d6 z 1a lidu lugng thube duogc tiém cho bénh nhan (z dugc tinh bang miligam). Tinh liéu
lwong thude can tiém (don vi miligam) cho bénh nhan dé huyét 4p giam nhiéu nhét.

Tinh dién tich 16n nhét S cta mot hinh chlr nhat ndi tiép trong ntra duodng tron ban kinh
R = 6.cm néu mot canh ctia hinh chit nhat nam doc theo duong kinh ciia hinh tron ma hinh

chir nhat d6 ndi tiép.




Cau 47:

Cau 48:

Cau 49:

Cau 50:

Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang 4, chinh giita c6 mot hinh vuéng dong tim véi ABCD
. Biét rang bon tam giac 1a bon tam gidc can. Héi tong dién tich cta hinh vuong ¢ gitra va bon
tam gidc can nho nhat bang bao nhi€u (két qua lam tron dén hang phan tram)?

A B

D c
Cho mdt tim nhém hinh vudng canh
20cm nhu hinh v&. Ngudi ta cit & bdn goc
bdén hinh vudng bing nhau, roéi gip tim
nhom lai dé duoc mot cai hop khong nép.
Pé thé tich ctia khdi hop 13 10n nhét thi canh
ctia hinh vudng bj cét ra bang bao nhiéu?
Cira ham 10 khai thac than c6 dang mot
Parabol, khoang cach tir diém cao nhét cua cira dén mat dat 1a 4 mét, khoang cach giita hai
chan cira 13 4 mét. Ngudi ta mudn gia ¢b cho cira 10 bang mot khung thép hinh chit nhat sao
cho hai dinh duéi ciia khung thép cham dat, hai dinh trén ctia khung thép chong vao mai him
(hinh vé minh hoa).

< >
< >

4m

Tim kigh thudc ctua khung thép sao cho dién tich cia hinh chir nhét tao bdi khung thép

16n nhat.

Ban An c¢6 mét tim bia hinh tam giac ABC' c6 dién tich 300cm”. Ban An cit tim bia béng
mot dudng thing song song voi BC cit cac canh AB,AC lan luot tai D, E sao cho dién
tich tam giac BDE 16n nhat. Tinh dién tich 16n nhat c6 thé dat dwoc cta tam gidc BDE .




Xem thém: PE CUONG ON TAP TOAN 9
https://thcs.toanmath.com/de-cuong-on-tap-toan-9
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