SO GIAO DUC VA PAO TAO HA NOI NOI DUNG ON TAP
TRUONG THPT TRAN PHU-HOAN KIEM GIUA HQC K1 11, NAM HOQC 2025-2026
Mén: TOAN - Khéi 12

PHAN I. NOI DUNG ON TAP

1. Nguyén ham. Tich phan.
2. Phuong trinh mit phing trong khéng gian.

PHAN II. HINH THUC, CAU TRUC PE KIEM TRA: Dé bao gom 3 phan:
Phén I. Cau héi tric nghiém nhiéu phuong an lwa chon( mdi cdu c6 4 dap én A, B, C,
D va chi ¢6 1 ddp dn diing). Phan nay c6 12 cau( tir cdu 1 d&én cdu 12), moi
ciu tra 101 dung duoc 0,25 diém.
Phan II. Cau héi trac nghiém lua chon dung/sai( moi cdu cé 4 ¥ héi a), b), c), d) va
trong cdc ¥ d6 hodc ding, hodc sai). Phan ndy c6 4 cau( tir cau 1 dén cau 4),
mdi cau tra 10i dung ca 4 y duge 1,0 diém.
Phan I11. C4u hoi tric nghiém tra 16i ngan. Phan nay co6 6 ciu( tir cdu 1 dén ciu 6),
mdi cau tra 10i dung dugc 0,5 diém.
Lwu y: Bdi lam ciia hoc sinh sé trd 16 vao phiéu tra 1o trdc nghiém do nha truong
phat.
PHAN III. THOI GIAN LAM BAI: 90 phit.
PHAN IV. CAC BAI TAP LUYEN TAP
NGUYEN HAM. TiCH PHAN

Phan A: Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n lya chon.

Cau1l: Ho tit cd céc nguyén ham ctia ham s6 f (x)=2x+4 la

A. 2x2+4x+C. B. x> +4x+C. C.x*+C. D. 2x*+C.
Cau2: Nguyénham F(x) ciia ham sé f(X):(ZX—B)2 théa man F(-1)=-17 1a
2x —3)°
A.quﬂ. B.ﬂx3—6x2+9x—z.
3 3
C.£x3—6x2+9x+§. D.£x3—6x2+9x+g.
3 3 3 3

1
5Xx—2

Cau 3: Tim nguyén ham ciia hamsb f (x)=



Cau 4:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

A [ Linpx-2+c. 8. [—% _injsx—2+C.
5x—2 5 BX —2
dx 1 dx
C. | =-ZIn[5x-2]+C. D. | =5In[5x -2+ C.
5x -2 2 5X -2

Biét j(%+x5jdx=aln|x|+bx6 +C véi (a,beQ,CeR). Tinh a’+b?

A. E B. 9. C. 1 D.
12 13

o~

Cho F(x) la mét nguyén ham ciia ham s6 f (x)= - biét F (2)=1.Giatri F(3)

2x -3
bang

A. F(3)=2In3+1. B.F(ay:%m3+1. C. F(3)=In3+1. iD.F@):%mB—L
Mot nguyén ham ciia ham s6 f(x)=x*+2x c6 dang F(x)=ax'+bx’. Tinh
T=4a+Db.

A. T =0. B. T =1. C.T=2. D. T =3.
A A A N N X . ” ~ T \/E N
Mot nguyén ham F(x) cuahamso f (x)=sinx+——— thoamén F| = |=— Ia
COS?X 4 2
A. —cosX + tanx —+/2 +1. B. —cosx + tanx + /2 —1.
C. cosx+tanx+\/§—1. D. —cosx+tanx+C.

Biét F(x) 1a mot nguyén ham ciaham s f (x)=e* va F(0)=0.Gi4 trj cia F(In3)
bang
A. 2 B. 6. C. 8. D. 4.
Mot vién dan duoc ban thang dimg 1én trén tir mat dat. Gia st tai thoi diém ¢ gidy (coi
t =0 1a thoi diém vién dan duoc ban 1én), van tdc cta né duoc cho bai
v(t) =25-9,8t (m/s) . D6 cao cta vién dan (tinh tir mat dat) dat gia tri lon nhét 1a
A B. 3125 c. B0 p. 112

49 98 392 98

2 2 2
Cho _[ f(x)dx = 3,J. g(x)dx=-1.Khidé | = I[x+ 2 (x)—3g(x)]dx béng

-1 -1 -1

A. 10. B.2—1. C.E. D.E.

2 2 2
Biét F(x)=x* la mot nguyén ham cua ham sb f(x) tén R. Gia tri cua
2
J.(2+ f (x))dx béng

1

A. 7. B. 9. C. —. D. —.



Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Céau 18:

Céau 19:

11
Cho ham s6 y= f(x) lién tuc trén doan [-6;11] va thoa man If(x)dX:S,

%
f (x)dx =3. Gi4 trj cia biéu thirc P = T f (x)dx+ljlf(x)dx bang
% 5

P=4. B. P=11. C. P=5. D. P=2.
%dx:a+blnc v6i a,b,ceZ,c<9. Tinhténg S=a+b+c.
A. S=6. B.S=7. C. S=5. D. S=8.
Tich phan i|x—1|dx bang

!

13 13

A 2. B. 2. c. 2. D. 1.
2 4
Cho ham s6 £ (x)=1""" " *=0 ek phan 1 if(x)dx 5 gid tri bing b
0 ham SO X)= . 11C an = CO g1a 1r1 ban ao
e khi x<0 " ) B e
nhiéu?
2 2 2 2
Ar=*"1 B.1=2 "1 co=E el
e 2e 2e 2e

Van tdc cia mot vt chuyén dong 1a v(t)=3t* +5 (m/s). Quang duong vt d6 di dugc

tir gidy tho 4 dén gidy tht 10 1a

A. 669 m. B. 696 m. C. 699 m. D. 966 m.

Gia st loi nhuan bién (tinh bang triéu dong) ctia mot san pham duge mo hinh héa bang

cong thire P'(x)=-0,0004x +9,3. O day P(x) la lgi nhuan (tinh bang triéu dong) khi

ban dugc X don vi san phém. Khi do su thay ddi cua loi nhuan khi doanh sd tang tu

100 1én 125 don vi san pham la

A. 232,325 tri¢u dong. B. 230,315 triéu dong.

C. 321,385 tri¢u dong D. 231,375 triéu dong.

Mot chat diém A xuét phat tir O, chuyén dong thang véi van téc bién thién theo thoi
58

gian boi quy luat v(t) = %tz + Et(m /'s), trong d6 t (gidy) la khoang thoi gian tinh

tir ldc A bét dau chuyén dong. Tir trang thai nghi, mot chat diém B ciing xudt phat tir
O, chuyén dong thang cung huéng véi A nhung cham hon 3 gidy so véi A va cd gia
téc bang a(m/sz) (a la hang sb). Sau khi B xuét phat dugc 15 gidy thi dudi kip A.
Van téc cua B tai thoi diém dudi kip A bang

A. 21(m/s) B. 25(m/s) C. 36(m/s) D. 30(m/s)
Mot vat chuyén dong trong 3 gio véi van toc v(km/h) phu thude thoi gian t(h)co dd
thi 1a mét phén cia duong parabol ¢ dinh 1(2;9) va truc déi xtng song song véi truc

tung nhu hinh bén. Tinh quang duong s ma vat di chuyén duoc trong 3 gio do.



Céu 20:

Cau 21:

Cau 22:

: '
o i : 2
2 3

A. s =25,25(km) B. s=24,25(km) C. s=24,75(km) D. s =26,75(km)

2

Tinh dién tich S hinh phang (H ) gii han boi dudng cong y=—x*+12x va y = —X

A s=237 B. =43 c. 5= D.s= /%

12 12 4 4
Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Goi S 1a dién tich hinh phang gi¢i han béi céc

dudng y = f(x),y=0,x=-1x=2 (nhu hinh v&). Ménh dé ndo dusi day ding?

Ay
—1
[@]
1 2
A. Ssz(x)dx —J.f(x)dx.
711 12 1 2
C. S=—]f(x)dx—]f(x)adx. D. S = f(x)dx+ [ f(x)dx.
-1 1 -1 1
Dién tich hinh phang phan gach chéo trong hinh vé& bén dugc tinh theo cong thirc niao
sau day?
ya Yy = x? — 3+ 2
! i Yy = —2x2 4+ 2 4+ 8
E : x
//—1 3
2 2
A.S:I(x3+2x2—5x—6)dx. B.S:I(x3+2x2—x—10)dx.

he e
C.S= i(xe’—ZX2 —x+10)dx. D.S= j(—xs —2x2 +5x+6)dx.

-1 -1



Cau 23:

Cau 24:

Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

Cho ham s6 y = f (x) c6 tap x4c dinh la [-3;3] va c6 do thi nhu hinh v&. Gid trj ciia
3

J. f (x)dx bing

e
A. 6. B. 5. C. 12 D. 10.
Cho hinh (H) 1a hinh phing gi6i han béi dudng cong y = x*, dudng thang y = —-2X+3
va truc hoanh (phan t6 dam trong hinh v&). Dién tich hinh phang (H) Ia

/.— B &
As=1. B.S=1. c.s=>. D.S=2.
4 2 4

Cho hinh phing gi¢i han boi dd thi ham sé y=sinx, truc Ox va cac duong thing

x =0, X =7 quay quanh tryc Ox . Tinh thé tich khdi tron xoay tao thanh bang
A. jsinxdx. B. Jsinzxdx. C. ﬂISiHZXdX. D. ﬂ_[coszxdx.
0 0 0 0

Tinh thé tich V cta phan vét thé giéi han boi hai mat phang x=0 va x =3, biét rang
khi cdt vat the boi mit phang tlly ¥ vudng goc voi truc Ox tai diém c6 hoanh dd x (
0 < x <3) thi dugc thiét dién 1a mot hinh vudng c6 d6 dai canh bang 24/9 — x°

A. 90 B. 72 C. 78z D. 72

Thé tich khéi tron xoay gidi han boi cac duong y = 2x—x?, y =0 khi quay quanh tryc
Ox la:

VU =222




Cau28: Thé tich khdi tron xoay khi cho hinh phing giéi han bdi cic duong
y=x’+1 x=0, x=1, y=0 quay quanh truc Ox la:

Y4 y:;I:2+l

A B. 2 c. 27 D. 2.

3 15 15 3

Céau 29: Tinh thé tich chira dugc (dung tich) cia mét cai chén (bat), biét phan trong cua né co
dang khbi tron xoay dugc tao thanh khi quay quanh truc Ox hinh phang gidi han boi
duong y= J2X +2 va truc Ox (nhu hinh v€), bat ¢c6 d6 sau 5 cm, don vi trén truc 1a

centimet (Iam tron két qua dén hang don vi).

A. 78 cm’®. B. 274 cm’. C. 87 cm’. D. 247 cm’.

Ciu 30: Mot bac tho gdm lam mat cai chau trong cdy, phan trong chau cdy c6 dang khéi tron
xoay duoc tao thanh khi quay hinh phang duoc t6 ¢ddm nhu hinh sau quanh tryc Ox
(don vi trén truc 1 decimet), biét duong cong trong hinh 12 d thi ctia ham sb y = Ix+1
, day chau va miéng chau c6 duong kinh lan luot 14 2 dm va 4 dm. Dung tich cua chau
1a bao nhiéu (lam tron két qua néu can thiét)?

noy=vr+1

A. 25,13 lit. B. 23,56 lit. C. 14,66 lit. D. 7,5 lit.

Phin B. Ciu tric nghiém ding/sai.

X -2+ X2 +5x+4

3

Caul: Hamsé f(x) xacdinhtrén R\ {0} thoaman f(x)=
X




Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

1 4

a) f(x):3x2—2+1+—2+—3.

X X° X
1 1
b) | f(x)dx=x®-2x+In|x]-=——+C.
¢) Goi F(x) la mét nguyén ham cua ham sb f (x) vathéa man F(-1)=0. Khi d6
tim dugc F(x)=x3—2x+ln|x|———i2—§.
2xX5 2

d) Goi G(x) la mot nguyén ham cia ham s6 f(x). Biét G(1)=0 va

G(-3)-G(3)=2. Khi d6 tim dugc G(-2)==+

, Vi a,b, ¢ 1a cac sé nguyén
b log.e

duong va % la phan sé téi gian. Vay a+b+c¢ =1093.

Cay ca chua khi tréng c6 chiéu cao 5cm. Téc do tang chidu cao cua cay ca chua sau khi
trong dugc cho bdi ham sé v(t) =—-0,1t> +t*, trong d6 t tinh theo tuan, v(t) tinh bing

cm/tuan. Goi h(t) (tinh bang cm) la d¢ cao ciia cay ca chua & tuan thi t.

4 3

-t t .
a) h(t)=——=+—, véi t 0.
40 3
b) Chiéu cao tdi da cta cdy ca chua d6 1a 88,4 cm (Iam tron két qua dén hang phan
muot).
¢) Giai doan ting truéng cua cdy ca chua d6 kéo dai trong 9 tuan.

d) Vao thoi diém cay ca chua d6 phat trién nhanh nhat thi chiéu cao ciy ca chua dat
54,4 cm (két qua duwge lam tron dén hang phan muwoi).

Cho ham sb f(x) = x—-1].
2
a) Trén khoang (L;+o0), mot nguyén ham ciia ham s6 f(x) 1a F(x) = X? —X+2.

2
b) Trén khoang (—o0;1), mot nguyén ham cia ham sé f(x) 1a G(x) = X? —x-1.

¢)Néu F(x) 1a mot nguyén ham cta f(x) va F(2)=3 thi F(4)=7.
d) Néu F(x) 1a mot nguyén ham cua f(x) va F(0)=1 thi F(-2)+F(4)=4.

Cho ham s6 f (x),9(x) lién tyc trén R.

a) Néui f(x)dx=5 va jg(x)dx:—% thi j[f (x)—g(x)}dx:l—Z1



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

b)NéuJB‘[g( )+2x+3]dx =10 th1jg x)dx =3.
1

¢) Néu f (x) =e™, F(0)=§ thi F(1j=e.

5
d) Néu f (x) = 2x+L g(x) =x - 2th1jfx
2 9()

dx=a+blnc.Khidéo a+b+c=11.

Gia st loi nhuan bién (tinh bang triéu dong) ctia mot san pham duwgc mé hinh héa bang
cong thirc P'(x)=-0,0008x +10,4 . O day P(x) 1a loi nhuan (tinh béng tri¢u dong) khi
ban duoc X don vi san phém.

a) Loi nhuan khi ban duoc x don vi san pham duoc tinh bang cong thirc
P(x)=-0,0008x* +10,4x .

b) Loi nhuan khi ban dugc 50 san pham dau tién 1a 519 triéu dong.

¢) Sy thay dbi cta lgi nhuan khi doanh sé tang tir 50 1én 55 don vi san pham 1a 49,79
triéu dong.

d) Biét su thay ddi cua loi nhuan khi doanh sb tang tr 50 1én a don vi san phém 16n
hon 517 tri¢u dong, khi d6 gia tri nho nhat cta a 1a 100.

Sau khi xuét phat, 6 6 di chuyén véi toc do v(t)=2,01t —0,025t* (0 <t <10). Trong

d6 v(t) tinh theo m/s, thi gian t tinh theo gidy v6i t =0 1a thoi diém xe xuét phat.

a) Quing duong xe di chuyén duogc tinh theo cbéng thic la
s(t)=2,01-0,05t(0<t<10)

b) Quing dudng xe di chuyén duoc trong 3s 14 8,82m.

¢) Quing dudng xe di chuyén duoc trong gidy thir 9 x4p xi 15,277m

d) Trong khoang thoi gian khong qua 10s dau, khi van tdc dat gia tri 16n nhat thi gia toc
cua xe 1a 1,51m/s?

Cho cac d6 thi ham s6 y =3,y = X va hinh phang duoc t6 mau nhu Hinh.
Y
o I .l"l




Cau 8:

Cau 9:

a) Hinh phing da cho duoc gidi han boi cac do thi ham s6 y=3*,y =x va hai dudng
théng x=0,x=1.

1
b) Dién tich hinh phing d6 duoc tinh theo cong thic S = j 3" — xfdx
0

1
¢) Dién tich hinh phang d6 bang [(x—3")dx (vi 3" > x,vxe[0;1]).
0

d) Dién tich hinh phang d6 bang 2 b

In3 2
Cho ham s6 y = f(x) thoa man ham y= f'(x) lién tuc trén R va cit Ox tai ding 3
diém phan biét c6 hoanh d¢ a,b,c (hinh bén). Goi S, 1a dién tich ciia hinh phang gi6i
han boi d6 thi ham sé y = f'(x) va Ox tuong ing véi x €[a;b], S, 1a dién tich ciia hinh
phang gi6i han boi d6 thi ham s6 y = f'(x) va Ox twong img véi X e [b;c].

a) f'(x)>0,vxe[a;b], f (x)<0,vxe[b;c].

b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén [a;b] va dong bién trén [b;c].
¢) S,="f(@)-f(),S,=f(@)-f(c)

d) f(b)>f(c)> f(a)

Cho khdi chop déu c6 day 1a hinh vudng canh L va chiéu cao 1a h. Chon truc Ox sao
cho gbc O trung voi dinh ciia khdi chop va truc di qua tim ciia ddy. (nhu hinh dudi).

Yy

a) Pay ctia khdi chop nam trén mat phang song song véi OX .
b) Mdi mit phang vudng gée véi truc OX tai diém c6 hoanh do bangx (0< x <h), ct

khéi chop theo mit cat 1a hinh vudng canh a.



¢) Dién tich mdt cat la S(x)= %xz :

d) Thé tich ctia khdi chop 1a V = % L*h .

Cau 10: Ngudi ta ché tdc mot giot nude bang thuy tinh. Biét giot nudc thay tinh ndy 1a vat thé

tron xoay khi xoay hinh phing gigi han boi dd thi caa ham sé

Ny (-2<x<0,6)

f(x)= va truc Ox quanh truc Ox (don vi trén truc
—\/ﬁx+23\/ﬁ (0,6 <x<4,6)
20 100
la centimet).
9 Yy
/ //- -
/ :
—2%. 0]0,6 ~-74,6

\ ‘*\jr-r‘/
a) Ham s6 y = f (x) lién tuc tai x=0,6.
b) Dién tich mat cit cua giot nude thay tinh khi cit bai mat phiang qua truc duoc tinh
4,6
boi cong thicc S =2 | (x)dx cm?,
o)
¢) Thé tich caa giot nudc thay tinh ndy 16n hon 40 cm?.

d) Biét khdi luong riéng cua thay tinh 1a p = 2,6 glem®, khéi luong cua giot nudc thiy
tinh nay 1a 102,22 g (1am tron két qua dén hang phan tram).

Phin C. Ty luin

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Néu F'(x)= Zi va F(1)=1 thi gi tri cia F(4) bang bao nhiéu? (lam tron két qua
X

dén chir sé thdp phan thir 2).

Cho cac ham s6 y = f(x) va y= g(x) lién tyc trén R . Gid su

:

[[2f(x)+3g(x)]dx =1 va j[[f(x)—Zg(x)]dx=4. Khi do, .Ef(x)dx—{[g(x)dx

2 2
bang bao nhiéu?
x?-1 khi x >2

Cho ham s0 f(x):{x2—2x+3 khix <2

nhiéu?(lam tron két qua dén chir s6 thdp phan thir 2).

3
. Tich phén [ :%!f(x)dx bang bao

Cho ham s6 f (x) xéc dinh trén R\{O} théaman f'(x)= X+1, f(—2)=g va

X2

f(2)=2In2 —g . Gia trj cua bicu thire f (~1)+ f (4) bang (viét két qua dudi dang s6

thdp phdn va lam tron dén hang phan mieoi).



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

r 2 14
Cho F x 1a mot nguyén ham ciahamso f x =e* x*—4x .Hamso F x ¢o

bao nhiéu diém cuc tri?
Biét ham s6 F(x) 1a mot nguyén ham ciia ham sé f (x) =2 +3x% va F(1) = % . Gia
n

trj cua F(2) (lam tron dén hang phan muwoi) bang?
Mot vién gach hoa hinh vudng canh 40 cm dugc thiét ké nhu hinh bén dudi. Hiy tinh
dién tich phan vién gach hoa dugc t6 dam.

yA y= %Xz

y =/20x

V>

Mot chiéc xe chuyén dong véi d thi van tde duoc biéu dién theo dudng gip khic duoc
minh hoa trén hé truc Otv nhu hinh v& (mdi don vi trén Ot \ing vai 1 phit va méi don
vi trén Ov ung vé6i 0,4 km/ phat).

3 S ,

2¢---- ABGERREEEEEEEEE S

o ! | ! R

Quing duong ma xe di di chuyén trong 7 phut 1a bao nhiéu km?

Cho f(x),g(x) lan Iuot 1a cac ham da thirc bac ba va bac nhat ¢6 d thi nhu hinh v&.

iy L)

250

Biét dién tich hinh S (duogc t6 mau) bang o

2
. Tinh If(x)dx(lam tron két qua dén
0

so thdp phan thi nhat).



Cau 10: Mot vat chuyén dong trong 3 gid voi van tée v(km / h) phu thude vao thoi gian (/)
¢6 d thi van téc nhu hinh bén. Trong thoi gian 1 gio ké tir khi bit dau chuyén dong,
db thi d6 1a mot phan cua duong parabol c¢6 dinh 1(2;9) va truc dbi xtimg song song
voi truc tung, khodng thoi gian con lai dd thi 1a mot doan théng song song voi truc
hoanh. Tinh quing duong § ma vat chuyén dong duogc trong 3 gid d6 (két qud lam
tron dén hang phan tram).

R T )

Ciu 11: MOt cai cong hinh Parabol nhu hinh v& sau. Chiéu cao GH = 4m, chiéu rong
AB =4m, AC = BD = 0,9m. Cha nha lam hai canh c6ng khi déng lai 1a hinh chir

nhat CDEF t6 dam c6 gia 1a 1300000 dong /m*, con cac phan dé trang thi trang tri hoa
c6 gia 1a 800000 dong /m’. Hoi tong sb tién dé 1am hai phan noi trén bang bao nhiéu?

[

[ H D
A B

Cau 12: Anh Nam xdy dung mot san bong d¢a mini hinh chit nhat c6 chiéu rong 30m va chiéu

dai 50m. Bé giam bat kinh phi cho viéc trong cé nhan tao, anh Nam chia san bong ra

1am hai phan (t6 mau va khong t6 mau) nhu hinh vé.
¢ Phan t6 mau gom hai mién c6 dién tich bang nhau va duong cong AIB 1a mdt
parabol c6 dinh la 1.
* Phan t6 mau duoc trong c6 nhén tao véi gia 160 nghin ddng/m’ va phan con lai duoc
tréng cé nhan tao voi gia 120 nghin déng/m’ . Hoi anh Son phai tra bao nhiéu tién dé
trong co nhan tao cho san bong? (s6 tién duoc tinh theo don vi 1a tri¢u dong)

10
Il Sm

-
50

Céu 13: Cho mot mo6 hinh 3D mé phong mot duong ham nhu hinh vé& bén.
Chiéu dai cua duong ham m6 hinh 14 5cm , mat phéng vudng goc voi mat day cua duong
ham tao dugc thiét dién 1a mot hinh parabol, thiét dién c6 d6 dai canh day géap doi chleu
cao. Tinh thé tich khong gian bén trong duong ham mo hinh, biét chiéu cao ctia mdi

B

30m

-
-




Cau 14:

thiét dién parabol cho bai cong thircy = 3 — %x (donvila cm), véi = 1a khoang cach

tinh tir 16i vao 16n hon ctia dudng him mo hinh. Két qua lam tron dén hang don vi.

Dé xdy dung mot ciy cau, nguoi ta duc thanh nhiéu dam c6 kich thude (don vi m) va
hinh dang nhu hinh sau:

M&i mét khbi bé tong nang tmng binh 2500 kg. Khéi lugng (T) ctia dam trén 1a bao
nhiéu? (Két qua dwoc lam tron dén hang phan chuc)

PHUONG TRINH MAT PHANG TRONG KHONG GIAN

Phan A: Cau tric nghiém nhiéu phwong 4n lya chon.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Trong khong gian OXyz , mit phing (P) :2X-3y+42-1=0 c6 mot vecto phap tuyén 1a:
A.n,=(-1,2;-3).  B.n=(-3;4;-1). C.n,=(2;-3;4). D.n =(2;3;4).
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, vecto nao dudi day la mot vécto phap tuyén
clia mt phing (Oxy) ?

A. i=(1,0;0) B. m=(11;1) C. j=(0;1,0) D. k=(0;0;1)
Trong khong gian OXyz , mit phing (P):x+y+2z+1=0 co6 mét vecto phap tuyén 1a
A.n =(-L11). B. n, =(LL-1). C. n, =(L11). D. n,=(L-11)
Trong khong gian OXyz , cho mit phang (P):2x+3y+z+2=0. Vécto nao dudi day
1a mot vécto phap tuyén cua (P)?

A T, (232). B. ,(2,3,0). C. ,(231). D. 1i,(2,0;3).

. g X z
Trong khong gian OXyz , mot vecto phdp tuyén ciia mat phang > + ll + 3 =11la

A. n=(36-2) B. n=(2;-13) C.n=(-3-6,-2)  D.n=(-2-13)



Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cau 13:

Cau 14:

Cau 15:

Trong khong gian Oxyz , cho mit phang (P): X+ y—z+1=0. Diém nao sau day thugc
mit phang (P)?

A. A(L13). B. B(1,1-3). C. C(311). D. D(-L-13).
Trong khong gian Oxyz, diém nao sau day thudc mat phang (Oxy)?

A. A(3L0). B. B(10;-3). C. C(0;1;2). D. D(0;0;3).

Trong khong gian OXyZ , phuong trinh ctia mét phing (Oxy) la:
A. z=0. B. x=0. C.y=0. D. x+y=0.

Trong khong gian véi hé truc toa dd OXyz, phuong trinh mit phang di qua diém
A(1;2;—3) c6 véc to phap tuyén H=(2;—1;3) la

A. 2Xx-y+3z+9=0. B.2x-y+3z-4=0. C. x-2y-4=0. D.2x-y+3z+4=0
Trong khong gian OXyz phuwong trinh mit phang di qua diém A(L—2;3) va vudng goc
voi gid cta véeto v =(-1;2;3) 1a

A. X-2y-37-4=0. B. x-2y+31-4=0. C.x-2y-3z+4=0. D.-x+2y-3z+4=0.
Trong khong gian OXyz, cho diém A(0;-3;2) va mit phing (P):2x-y+3z+5=0.
Mit phang di qua A va song song véi (P) c6 phuong trinh 1a

A. 2X-y+3Xx+9=0. B. 2x+Yy+3x-3=0. C. 2Xx+y+3x+3=0. D. 2x-y+3x-9=0.

Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho hai diem A(0;11)) va B(12;3). Viét
phuong trinh ctia mit phang (P) di qua A va vudng goc voi duong thang AB .
A. X+y+2z-3=0 B. X+y+2z2-6=0 C. x+3y+4z-7=0 D. x+3y+4z-26=0

Trong khong gian OXyZ , cho ba diém A(-111), B(2;10) C(3;,—-1,2). Mat phang di
qua A va vudng goc v6i dudng thing BC c6 phuong trinh 1a

A. 3Xx+2z+1=0 B. x+2y-2z+1=0 C. x+2y-2z-1=0 D. 3x+2z-1=0
Trong khéng gian OXYyZ , cho hai diém A(-1;2;0) va B(3;0;2). Mat phang trung truc
ctia doan thang AB c6 phwong trinh 13

A X+y+2-3=0.  B.2X-y+7+2=0. C.2X+y+7-4=0. D.2x-y+1-2=0.
Trong khong gian OXYZ , cho diém M (2;-1;4) va mat phang (P):3x—2y+z+1=0
. Phuong trinh cia mat phang di qua M va song song v6i mit phang (P) la

A. 2Xx-2y+47-21=0. B. 2x-2y+47+21=0

C.3x-2y+z-12=0. D. 3x-2y+2+12=0.



Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Céau 19:

Céu 20:

Céau 21:

Céau 22:

Céau 23:

Cau 24:

Trong khong gian OXYZ , cho ba diém A(3;0;0), B(0;10) va C(0;0;~2). Mt phang
(ABC) c6 phuong trinh la:

Trong khéng gian véi hé toa do (Oxyz),cho ba diém A(0;2;1), B(3;0;1), C(10;0).
Phuong trinh mét phing (ABC)la

A. 2x-3y—-4z+2=0. B. 4x+6y-8z+2=0.
C. 2x+3y—-4z-2=0. D. 2x-3y-4z-2=0.

Trong khong gian véi hé toa o Oxyz, cho bon diém A(L0;1),C(3;L1), D(411)
B(-12;2). Viét phuong trinh mét phang di qua hai diém A,B va song song véi CD.
A y-2z+2=0. B.x-2z+2=0. C.x-y+2z+2=0. D.x-2y+2=0.

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(L2;-1); B(-L0;1) va mat phing
(P):x+2y-z+1=0. Viét phuong trinh mat phang (Q) qua AB vavudng goc véi (P).
A. (Q):2x-y+3=0.B. (Q):x+z=0. C.(Q)=x+y+z=0. D.(Q)3x-y+z=0
Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai mat phang («):3x—2y+2z+7=0 va
(B):5x—4y +3z+1=0. Phuong trinh mit phang di qua gc toa d O dong thoi vudng
géc vai ca(a) va (B) la

A. 2x-y-2z=0. B.Xx+y+z+3=0. C.-2x+z+6=0. D.-2x+z-6=0.
Trong khdng gian Oxyz, mat phing (Q) song song vo&i mat phang
(P):x+2y—2z+1=0 va (Q)céach diém M (L-2;1) mot khoang bang 3 ¢6 phuong
trinh la

A X+2y-22+10=0;x+2y—-2z-1=0. B. x+2y-2z=0;x+2y-2z-14=0.
C. x+2y-22-14=0;x+2y-22-4=0. D. x+2y-22+4=0;x+2y-22z-14=0.
Trong khong gian Oxyz , cho diém B(1;-1;0), C(2,—1;-1), M(-2;1;3). Mt phing
(P) vuéng goc véi BC va cach M mét khoang biang ~/2 c6 phuong trinh 13

A x-z-7=0; x-z-3=0. B. x-z+7=0; x—-z-3=0.

C. x—z+7=0; x—z+3=0. D.x-z-7=0;x-2z+3=0.

Trong khong gian Oxyz , cho diém A(2;3;5). Viét phuong trinh mat phang («)di qua
Ava chtra truc Ox

A. (a):5y+3z=0. B.3y+5z=0. C.3y-5z=0. D. (a):5y—3z=0.

Trong khong gian v6i hé toa d6 OXyz , cho mit phiang cho mit phang (P) c6 phuong
trinh 3x+4y+2z+4=0 va diém A(1;,—-2;3). Tinh khodng cach d tir A dén (P)



Cau 25:

Cau 26:

Cau 27:

A.d=— B.d=— C.d=

29 29
Trong khong gian Oxyz , goc giira hai mit phang (P) X+y-2-11=0 va
(Q):2x+2y—2z+7=0 bing
A. 0°. B. 45°. C. 180°. D. 90°

5 5 5
3

D.d=>
9

Trong khong gian Oxyz, mit phang (P):2x+Yy+2—2=0 song song v4i mit phiang
nao duoi day?
A. x+%y—%z—1:0. B. x-y-2z-2=0. C. 4x+2y+27+4=0. D. 2x+y+2-2=0.

Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit phing (P) cé phuong trinh:
mx+(m-1)y+z-10=0 va mit phang (Q):2x+Yy—-2z+3=0. Vi gia tri ndo cua
dudi day ciia m thi (P) va (Q) vudng goc véi nhau

A. m=-2. B.m=2. C. m=1. D. m=-1.

Phin B. Cau tric nghiém ding/sai.

Cau 1:

Cau 2:

Trong khong gian vé6i hé toa d6 Oxyz , cho ba diém A(0;3;1), B(L;0;-1),C(-2;11) .Goi
(P) 1a mat phang di qua ba diém A,B,C.

a) Toa d¢ trong tdm tam giac ABC 1a G (—g—;—j .

b) Phuong trinh mit phiang qua A va vudng goc véi BC 1a (Q):3x—y-2z-5=0.
¢) Mot vecto phap tuyén ctua mit phang (P) 1a @ =(1-2,2).
d) Mit phang (P) di qua diém M (-2;5;3).

Trong khong gian OXyz , goi la mat phang di qua hai diém A(L;3;4), B(2;-15) va vuong
goc voi mit phang (Q):2x-3y+z+1=0.
a) Mot vecto phéap tuyén ctia mat phang (Q) 1a i =(—4;6;-2).

b) Trung diém cua doan théng AB 1a | (g 1 %)

¢) Mit phiang qua A va song song v6i (Q) c¢6 phuong trinh 1a —2x+3y—2+3=0.
d) Phuong trinh mit phang (P) 1a —x+y+52-22=0.

Trong khong gian Oxyz , cho diém A(l; 2;5) va mit phang (a) 'X+2y+22-6=0.
a) Véc to n=(12;2) la mot vecto phap tuyén cua ().

b) Phuong trinh mit phang (f) di qua diém Ava song song véi mét phang (&) c6
phuong trinh X+2y+2z2+15=0.



Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

¢) Phuong trinh mét phang () di qua hai diém O va A ddng thoi vudng goc voi mit

phang (@) c6 phuong trinh 2x—y =0.
d) Diém M e (a)sao cho A,O,M thing hang thi toa 0 M (%g )

Trong khong gian v&i hé truc toa d6 Oxyz, cho ba diém
A(L2-2);B(21,2);C(3,-2;1).

a) Phuong trinh mat phing (P) di qua ba diém A B,C c6 mdt vecto phap tuyén la
i~ [A8,AC]

b) Phuong trinh mét phang (P) la 13x+5y — 2z + 27 =0.

¢) Phuong trinh mat phang di qua diém A(L2;—2) vanhan BC lam véc to phap tuyén
co dang: 1(x+1)x-3(y+2)-1(z-2)=0.

d) Phuong trinh mat phang di qua ba diém E;F;K lan luot 13 hinh chiéu vudng goc cua

A 1én truc Ox;0y;0z c¢6 phuong trinh %+ % Iy,

2

Trong khong gian OXyz , cho bon diem A(1;2;1),B(-2;1;3),C(2,-11) va D(0;3;1).
a) Phuong trinh mit phang (ABC) 1a 3x+y+5z-10=0.

b) Bén diém A,B,C,D tao thanh tu dién.

c) Mit phing (P) chua AB va song song véi CD c6 mdt vecto phép tuyén la
a=(4-27).

d) C6 2 mit phang di qua 2 diém A, B sao cho khoang cach tir C va D dén mat phang
d6 bing nhau va 2 mit phang nay déu di qua diém M (1,2;1).

Hinh v& minh hoa hinh anh mot toa nha trong khong gian vai hé toa do Oxyz (don vi
trén moi truc toa do 1a mét).

Biét A(50;0;0), D(0;20;0), B(4k;3k;2k) véi k>0 va mit phang (CBEF) co
phuong trinh 1a z—3=0.



Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

a) Toa do cua diém B 1a (6;4,5;3).

b) Mot vecto phép tuyén cta mit phang (CBEF) 1a fi(0;1;-3).
¢) Phuong trinh mit phang (AOBC) 1a 2y -3z =0.

d) Mit phang (DOBE) c6 mét vecto phap tuyén 1a p=(2;0;-1).

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh 2, diém O 1a trung diém cua canh
AB,SO =2 va SO L (ABCD). Bing cach gin hé truc toa 6 OXyz nhu hinh v&.

a) Toa do diém C 1a C(1;2;0).

b) Trong tim tam giac SCD la diém G (O;%;%j .

¢) Phuong trinh mit phiang (SBD) 1a 2x+2y+z-2=0.
2 r \ <A A - 2 N 2
d) Khoang cach tir diém C dén mat phang (SBD) la R

Trong khong gian toa d6 OXyz, cho hai mit phing (P):x+2y-2z-3=0 va
(Q):x+2y-2z+9=0.
a) Mit phiang (P) di qua diém M (1;2;1).

b) Khoang cach tir gbc toa 46 O dén mat phang (Q) bang 3.
¢) Khoang cach giita hai mat phang (P) va (Q) bang 12.

d) Mit phang (a) song song va cach déu hai mit phang (P) va (Q) c6 phwong trinh
la (a):x+2y—-2z+3=0.

Cho hinh 1ap phuong ABCD-ABC'D c¢6 A(0;0;0); B(2;0;0); B (2;0;2); D' (0;2;2).
Goi M lan luot 12 trung diém cua BB’ .
a) Phuong trinh mit phang (A'BD) X+y+z=2.

b) AC 1a mot vecto phap tuyén ctiia mit phang (A, BD) )



¢) Khoang cach d (C;(A'MD)) =

wl s

d) Diém K(4;4;-2) thudc mit phang (A'MC) .

Phin C. Ty luin

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Trong khéng gian voi hé toa dd OXyz , cho hai diém A(2;0;1) va2 vecto a=(1;-3;2),
b=(-1;-1;2). Mot mt phang (Q) chura diém A va nhan a, blam cip vecto chi
phuong c¢6 phuong trinh 1a ax+by+cz—-3=0. Tinh a+b+c.

Trong khong gian toa do Oxyz, phuong trinh mat phang (P) di qua ba diém
A(1;0;-2),B(-3;1;1),C(5;5;—5) co dang ax+by +cz+5=0, khi d6 gia tri cia biéu
thitc a+b+c bang bao nhiéu?

Trong khong gian Oxyz , biét mit phang (P) song song voi mit phang —7 va cach
diém A(Z, —3,4) mot khoang bang 3. Tinh tich hai hé s6 tur do ctia phwong trinh tong
quat mit phang (P) (biét hoanh d¢ cuia vecto phap tuyén cua (P) bang 1).

Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz cho hai diém A(—l; 2: O), B(l; 1 3) va mat
phang (P):x—2y +3z —5=0. Phuong trinh cia mit phang di qua hai diém A, B, dong
thoi vudng goc (P) 1a 2x —ay —bz +¢ =0. Gia tri caa biéu thic a+ 2b+3c bang bao
nhiéu?

Trong khong gian voi hé truc toa d6 Oxyz , cho A(1;2;3), B(3;4;4). Tim gia tri cia
tham s& m sao cho khoang cach tir diém A dén mit phang 2x+y+mz—1=0 bang
d6 dai doan thang AB.

Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho hai diém A(1,2;3), B(5—4;—-1) va
mit phing (P) qua Oxsao cho d (B;(P)) =2d (A;(P)), (P) cat AB tai | (a;b;c)
nam giita AB. Tinh a+b+c.

Trong khong gian OXyz , cho mit phang (P):3x+4y-12z+5=0 va diem A(2;4;-1).
Trén mit phang (P) ldy diém M . Goi B 1a diém sao cho AB =3.AM . Tinh khoang
cach d tir B dén mit phang (P) )

Cho hai diem A(3;-12), B(2;3;-3), C(-2,1;,-2) vamitphang(Oyz).Goi M (a;b;c)
1a diém thudc mat phang (Oyz) sao MAMB + MB.MC + MC.MA c6 gi4 tri nhé nhét.
Tinh tong a—2b+c.

Trén ban thiét ké d6 hoa 3D ciia mot canh dong dién mat troi trong khong gian Oxyz ,

mot tAm pin nam trén mat phang (P):6X+5y+z+2=0; mot tim pin khac nam trén



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

mit phang (Q) di qua diém M (L;1;1) va song song véi (P). Phuong trinh mit phang
(Q) c6 dang ax+by+cz—-12=0. Tinh a+b+c

Hai hoc sinh dang chuyén bong. Ban nit ném bong cho ban nam. Qua bong bay trén
khong, 1éch sang phai va roi xuéng tai vi tri cach ban nam 3m, cach ban nir 5m
(Hinh). Cho biét quy dao cua qua béng niam trong mit phang (P) vudng goc v4i mit
dét. Phuong trinh ctia (P) trong khong gian Oxyz dugc mé ta nhu trong hinh v& co
dang ax+3y=0.Tim a

Pé lam thi nghiém vé chuyén dong trong mit phiang nghiéng, ngudi lam thi nghiém da
thiét 1ap san mot hé toa d6 Oxyz . Tinh gbc gilta mat phéng nghiéng
(P):4x+11z+5=0 vamat san (Q):z—-1=0 (lam tron két qua dén hang don vi cta
do).

Mot ki su xdy dung thiét ké khung mot ngdi nha trong khong gian Oxyz nhu Hinh nho

mot phan mém d6 hoa may tinh.

= N(O; 2; 6)
BO;0:;4) = £ .. 735 H
M(5:2: 6
E(6: 0:4) =

'
e P —— - -

SO(0:0: 0)[ /(0; 4; 0)

A(6: 0: 0)L.~

B

X
Khoang cach tir diém B dén mai nha (DEMN) bing av2. Tim a

CHUC CAC EM ON TAP HIEU QUA VA PAT KET QUA CAO!



