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Trang 1 

 

 
 

 

A. LÝ THUYẾT. 

I. TÍNH ĐƠN ĐIỆU CỦA HÀM SỐ 

1. Định nghĩa:  

Giả sử K  là một khoảng, một đoạn hoặc một nửa khoảng. Hàm số f  xác định trên 

K được gọi là: 

 Hàm số ( )y f x=  được gọi là đồng biến (tăng) trên K  nếu: 

              ( ) ( )11 1 2 22 ., , xx x K x x f x f     

 Khi đó, đồ thị của hàm số đi lên từ trái sang phải.  

 Hàm số ( )y f x=  được gọi là nghịch biến (giảm) trên K  nếu: 

 ( ) ( )21 2 1 2 1, ,x x K x x f x f x     

 Khi đó, đồ thị của hàm số đi xuống từ trái sang phải. 

Hình ảnh minh họa sự đồng biến và nghịch biến của hàm số 

 

 Đồng biến (tăng) trên  K  nếu với mọi  

( ) ( )11 1 2 22 ., , xx x K x x f x f     

 

 Nghịch biến (giảm) trên K  nếu với   

        ( ) ( )21 2 1 2 1, ,x x K x x f x f x    

. 

 Ví dụ 1. Hình 1.4 là đồ thị của hàm số ( ) | |y f x x= = . Hãy tìm các khoảng đồng 

biến, khoảng nghịch biến của hàm số. 

 
Lời giải 

Tập xác định của hàm số là . 

Từ đồ thị suy ra:  
Hàm số đồng biến trên khoảng (0; )+ , nghịch biến trên khoảng ( ;0)− . 

§Bài 1 TÍNH ĐƠN ĐIỆU VÀ CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ 

     I  ỨNG DỤNG ĐẠO HÀM VÀ VẼ ĐỒ THỊ HÀM SỐ  
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Trang 2 

2. Điều kiện cần để hàm số đơn điệu:  

 
 
 

 
 
 

3. Điều kiện đủ để hàm số đơn điệu:  

3.1. Định lý:  

Giả sử I  là một khoảng hoặc nửa khoảng hoặc một đoạn, f  là hàm số liên tục 

trên I và có đạo hàm tại mọi điểm trong của I (tức là điểm thuộc I nhưng không 

phải đầu mút của I ). Khi đó  

 Nếu ( )' 0f x   với mọi x I thì hàm số f  đồng biến trên khoảng I  

 Nếu ( )' 0f x   với mọi x I thì hàm số f  nghịch  biến trên khoảng I  

 Nếu ( )' 0f x =  với mọi x I thì hàm số f  không đổi  trên khoảng I  

 Chú ý:  

 Nếu hàm số f liên tục trên  ;a b  và có đạo hàm ( )' 0f x  trên khoảng ( );a b thì 

hàm số f đồng biến trên  ;a b . 

 Nếu hàm số f liên tục trên  ;a b  và có đạo hàm ( )' 0f x  trên khoảng ( );a b thì 

hàm số f  nghịch biến trên  ;a b . 

 Ví dụ 2.  

Tìm các khoảng đồng biến, khoảng nghịch biến của hàm số 2 4 2y x x= − + . 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

3.2. Hệ quả. ta có thể mở rộng định lí trên như sau 
Giả sử hàm số f  có đạo hàm trên khoảng I .  

 Nếu '( ) 0f x   với x I   (hoặc '( ) 0f x   với x I  ) và ( ) 0f x =  tại một số hữu hạn 

điểm của I  thì hàm số f  đồng biến (hoặc nghịch biến) trên I . 

 Vận dụng định lí trên vào các hàm số thường gặp trong chướng trình. 

 Nếu hàm số f  là hàm đa thức (không kể hàm số hằng) hoặc ( )
( )

( )

P x
f x

Q x
=   

(trong đó ( )P x  là đa thức bậc hai , ( )Q x  là đa thức bậc nhất và ( )P x  không  

chia hết cho ( )Q x  thì hàm số f  đồng biến (nghịch biến ) trên K  

, '( ) 0 ( '( ) 0)x K f x f x     . 

 Nếu hàm số f  là hàm nhất biến ( )
ax b

f x
cx d

+
=

+
với , , ,a b c d  là các số thực và  

0ad bc−  thì hàm số f  đồng biến (nghịch biến ) trên K   

) ., '( ) 0( '( 0)x K f x f x      

Giả sử hàm số f có đạo hàm trên khoảng I . 

 Nếu hàm số f  đồng biến trên khoảng I  thì ( )' 0f x   với mọi x I  

 Nếu hàm số f  nghịch biến trên khoảng I  thì ( )' 0f x   với mọi x I  
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Trang 3 

 Ví dụ 3. Xét chiều biến thiên của hàm số 
2

1

x
y

x

−
=

+
. 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 4. Xét sự đồng biến, nghịch biến của các hàm số sau: 

 a). 3 21
2 4 1

3
y x x x= − + +   b). 3 22 5 3y x x x= − + − + . 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 5. Tìm các khoảng đớn điệu của hàm số 
2 2 5

1

x x
y

x

− +
=

−
. 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Trang 4 

II. CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ  

4. Khái niệm cực trị của hàm số 

Giả sử hàm số xác định trên tập hợp ( )D D  và 0 x D  

  0x được gọi là một điểm cực đại của hàm số f  nếu tồn tại một khoảng ( );a b  

  chứa điểm 0x  sao cho: 
( )

( )  0 0

;

( ) ( )   ; \

a b D

f x f x x a b x




  

. 

  Khi đó ( )0f x được gọi là giá trị cực đại của hàm số f . 

  0x được gọi là một điểm cực tiểu của hàm số f nếu tồn tại một khoảng ( );a b  

  chứa điểm 0x sao cho: 
( )

( )  0 0

;

( ) ( )   ; \

a b D

f x f x x a b x




  

. 

 Khi đó ( )0f x được gọi là giá trị cực tiểu của hàm số f . 

 

Giá trị cực đại và giá trị cực tiểu được gọi chung là cực trị  

Nếu 0x là một điểm cực trị của hàm số f  thì người ta nói rằng hàm số f đạt cực trị 

tại điểm 0x . 

   Điểm cực đại, cực tiểu gọi chung là điểm cực trị của hàm số 

    ( )0f x  là giá trị cực trị (hay cực trị) của hàm số. 

 Như vậy: Điểm cực trị phải là một điểm trong của tập hợp D  

 
 Chú ý.  

 Giá trị cực đại (cực tiểu) ( )0f x  của hàm số f chưa hẳn đã là GTLN (GTNN) của 

hàm số f trên tập xác định D  mà ( )0f x chỉ là GTLN (GTNN) của hàm số f trên 

khoảng ( ); a b D  và ( );a b  chứa điểm 0.x  

 Nếu ( )f x không đổi dấu trên tập xác định D  của hàm số f  thì hàm số f  

không có cực trị . 
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Trang 5 

 Ví dụ 6.  

Hình 1.8 là đồ thị của hàm số ( )y f x= . Hãy tìm các cực trị của hàm số. 

 
Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 7. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có đồ thị như hình vẽ 1.  

Xác định khoảng đồng biến, nghịch biến và điểm cực trị của hàm số đó. 

 
Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

5. Điều kiện cần để hàm số đạt cực trị:  

 Định lý 1: Giả sử hàm số f  đạt cực trị tại điểm 0x .  

  Khi đó, nếu f có đạo hàm tại điểm 0x thì ( )0 0f x = . 

Chú ý :  

 Nếu ( )0 0f x =  nhưng ( )f x  không đổi dấu khi x  qua 0x  thì 0x  không phải 

là điểm cực trị của hàm số.  

 Hàm số có thể đạt cực trị tại một điểm mà tại đó hàm số không có đạo hàm. 

 Hàm số chỉ có thể đạt cực trị tại một điểm mà tại đó đạo hàm của hàm số 

bằng 0,  hoặc tại đó hàm số không có đạo hàm . 
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Trang 6 

 Ví dụ 8. Cho hàm số 3( )f x x= có 2( ) 3 , (0) 0f x x f = = , nhưng 0x =  không phải là 

điểm cực trị của hàm số (H.1.10). 

 
 

 Ví dụ 9. Cho hàm số ( ) | |y f x x= = . 

 a). Tính các giới hạn 
0

( ) (0)
lim

0x

f x f

x+→

−

−
 và 

0

( ) (0)
lim

0x

f x f

x−→

−

−
. 

    Từ đó suy ra hàm số không có đạo hàm tại 0x = . 

 b). Sử dụng định nghĩa, chứng minh hàm số có cực tiểu tại 0x = . 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

6. Điều kiện đủ để hàm số đạt cực trị:(định lý này đã giảm tải trong chương trình  
 mới 2024) 

Định lý 2: Giả sử hàm số f có đạo hàm cấp một trên khoảng ( );a b  chứa điểm 0x , 

( )0' 0=f x
 
và f có đạo hàm cấp hai khác 0  tại điểm 0x . 

 Nếu ( )0'' 0f x thì hàm số f  đạt cực đại tại điểm 0x . 

 Nếu ( )0'' 0f x thì hàm số f  đạt cực tiểu tại điểm 0x . 

Chú ý:  

 Nếu 0x  là một điểm cực trị của hàm số f  thì điểm 0 0( ; ( ))x f x  được gọi là điểm 

cực trị của đồ thị  hàm số f . 

 Trong trường hợp 0'( ) 0=f x  không tồn tại hoặc 0

0

'( ) 0

''( ) 0

=


=

f x

f x
thì định lý 2 không 

dùng được. 
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Trang 7 

Định lý 3: (cách tìm cực trị của hàm số) 

Giả sử hàm số ( )y f x=  liên tục trên khoảng ( ; )a b  chứa điểm 0x  và có đạo hàm 

trên các khoảng ( )0;a x  và ( )0;x b . Khi đó: 

 Nếu ( ) 0f x   với mọi ( )0;x a x  và ( ) 0f x   với mọi ( )0;x x b  thì 0x  là một 

điểm cực tiểu của hàm số ( )f x . 

 Nếu ( ) 0f x   với mọi ( )0;x a x  và ( ) 0f x   với mọi ( )0;x x b  thì 0x  là một 

điểm cực đại của hàm số ( )f x . 

Định lí trên được viết gọn lại trong hai bảng biến thiên sau: 

 

 Ví dụ 10. Tìm cực trị của hàm số 3 26 9 30y x x x= − + + . 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 11. Tìm cực trị của hàm số 
2 2 9

2

x x
y

x

− +
=

−
. 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Trang 8 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 12. Tìm cực trị của hàm số 
1

1

x
y

x

+
=

−
. 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

II. MỘT SỐ BÀI TOÁN VẬN DỤNG THỰC TIỂN  

 Ví dụ 13. Trong một thí nghiệm y học, người ta cấy 1000 con vi khuẩn vào môi 

trường dinh dưỡng. Bằng thực nghiệm, người ta xác định được số lượng vi khuẩn 

thay đổi theo thời gian bởi công thức: ( ) 2

100
1000

100

t
N t

t
= +

+
 trong đó t  là thời gian 

tính bằng giây ( )0t  .  

Trong khoảng thời gian nào từ lúc nuôi cấy, số lượng vi khuẩn sẽ tăng lên? 

Lời giải 
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Trang 9 

 Ví dụ 14. Độ cao (tính bằng mét) của tàu lượn siêu tốc so với mặt đất sau t  

(giây) ( )0 20t   từ lúc bắt đầu được cho bởi công thức ( ) 3 24 49 98
20

255 85 17
h t t t t= − + − +  

Trong khoảng thời gian nào tàu lượn đi xuống, trong khoảng thời gian nào tàu 

lượn đi lên? 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 15. Người ta thấy rằng trong vòng 3 năm tính từ đầu năm 2020, giá 

thành P  của một loại sản phẩm vào tháng thứ t  thay đổi theo công thức 

  ( ) 3 280 3600 48000 100000 P t t t t= − + +  (đồng) với 0 36. t   

Hãy cho biết trong khoảng thời gian nào giá thành sản phẩm tăng, trong khoảng 

thời gian nào giá thành sản phẩm giảm. Giá thành đạt cực đại và cực tiểu vào thời 

điểm nào? 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 16. Ở 0 C , sự mất nhiệt H  (tính bằng 2Kcal / m  h , ở đây Kcal là 

kilocalories và 1Kcal 1000=  calo) từ cớ thể của một người có thể được mô hình hoá 

bằng công thức ( )33 10 10,45H v v= − +  trong đó v  là tốc độ gió (tính bằng m / s ) 

(Theo sách Brief Calculus: An Applied Approach, 8th edition, Cengage Learning, 

2009). 

 a). Xét tính đớn điệu của hàm số H  và giải thích ý nghĩa thực tiễn của kết quả  
   nhận được. 

 b). Tìm tốc độ thay đổi của H  khi 2 m / sv = . Giải thích ý nghĩa thực tiễn của kết  
   quả này. 
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Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 17.  

Kính viễn vọng không gian Hubble được đưa vào vũ trụ ngày 24/4/1990 bằng tàu 

con thoi Discovery. Vận tốc của tàu con thoi trong sứ mệnh này, từ lúc cất cánh tại 
thời điểm 0t =  (s) cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi tại thời điểm 126t =  (s), 

cho bởi hàm số sau: ( ) 3 20,001302 0,09029 23v t t t= − +  ( v  được tính bằng ft/s, 

1ft 0,3048 m)= . Hỏi gia tốc của tàu con thoi sẽ tăng trong khoảng thời gian nào tính 

từ thời điểm cất cánh cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi? 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 18. Trong 5 giây đầu tiên, một chất điểm chuyển động theo phướng trình 

   ( ) 3 26 14 1s t t t t= − + +  

trong đó t  tính bằng giây và s  tính bằng mét. Trong khoảng thời gian nào của 5 

giây đầu tiên thì vận tốc tức thời của chất điểm tăng lên? 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 19. Một chất điểm chuyển động lên, xuống theo phướng thẳng đứng. Độ 

cao ( )h t  của chất điểm tại thời điểm t  (giây) được cho bởi công thức 

   ( ) 3 21
4 12 1 

3
h t t t t= − + +  với 0 8. t   

 a). Viết công thức tính vận tốc của chất điểm. 

 b). Trong khoảng thời gian nào chất điểm chuyển động lên, trong thời gian nào  

   chất điểm chuyển động đi xuống? 

Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 20. Xét một chất điểm chuyển động trên một trục số nằm ngang, chiều 

dướng từ trái sang phải. Giả sử toạ độ ( )x t  (mét) của chất điểm trên trục số đã 

chọn tại thời điểm 0t   (giây) được cho bởi công thức: ( ) 3 29 15 3x t t t t= − + +  

 a). Trong khoảng thời gian nào thì chất điểm chuyển động sang phải, trong  

   khoảng thời gian nào thì chất điểm chuyển động sang trái? 

 b). Khi nào chất điểm chuyển hướng? 

 c). Khi nào vận tốc của chất điểm tăng và khi nào vận tốc của chất điểm giảm? 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 21. Một vật chuyển động dọc theo một trục số nằm ngang, chiều dướng 

từ trái sang phải. Giả sử vị trí của vật x  (mét) từ thời điểm 0t =  giây đến thời điểm 

5t =  giây được cho bởi công thức ( ) 3 27 11 5x t t t t= − + + . 

 a). Xác định vận tốc v  của vật. Xác định khoảng thời gian vật chuyển động sang  

   phải và khoảng thời gian vật chuyển động sang trái. 

 b). Tìm tốc độ của vật và thời điểm vật dừng lại. Tính tốc độ cực đại của vật trong  

   khoảng thời gian từ 1t =  giây đến 4t =  giây. 

 c). Xác định gia tốc a  của vật. Tìm khoảng thời gian vật tăng tốc và khoảng thời  

   gian vật giảm tốc. 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 22. Một con lắc lò xo, gồm một vật nặng có khối lượng 1 kg được gắn vào 
một lò xo được cố định một đầu, dao động điều hoà với biên độ 0,24 mA =  và chu 

kì 4T =  giây. Vị trí x  (mét) của vật tại thời điểm t  được cho bởi ( ) ( )cosx t A t= , 

trong đó 
2

T


 =  là tần số góc và thời gian t  tính bằng giây. 

 a). Tìm vị trí của vật tại thời điểm t  và tại thời điểm 0,5t =  giây. 

 b). Tìm vận tốc của vật tại thời điểm t  giây và tìm vận tốc của vật khi 0,5t =  giây. 

 c). Tìm gia tốc a của vật. 
 d). Sử dụng Định luật thứ hai của Newton F ma= , tìm độ lớn và hướng của lực  

   tác dụng lên vật khi 0,5t =  giây. 

 e). Tìm thời gian tối thiểu để vật chuyển động từ vị trí ban đầu đến vị trí  
  0,12 x m= − . Tìm vận tốc của vật khi 0,12 mx = − . 

Lời giải 
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 Ví dụ 23. Một cửa hàng ước tính số lượng sản phẩm ( )0 100q q   bán được phụ 

thuộc vào giá bán p  (tính bằng nghìn đồng) theo công thức 2 300p q+ = .  

Chi phí cửa hàng cần chi để nhập về q  sản phẩm là  

   ( ) 3 20,05 5,7 295 300  C q q q q= − + +  (nghìn đồng) 

 a). Viết công thức tính lợi nhuận I  của cửa hàng khi nhập về và bán được q   

   sản phẩm. 

 b). Trong khoảng nào của q  thì lợi nhuận sẽ tăng khi q  tăng, trong khoảng nào  

   thì lợi nhuận giảm khi q  tăng? 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 24. Một nhà phân phối đồ chới trẻ em xác định hàm chi phí ( )C x  và 

hàm doanh thu ( )R x  (đều tính bằng trăm nghìn đồng) cho một loại đồ chới như 

sau: ( ) 2,01,2 0,0001 6000C x x x x= −    va ̀ ( ) 23,6 0,0005 ,0 6000R x x x x= −    

trong đó x  là số lượng đồ chới loại đó được sản xuất và bán ra. Xác định khoảng 

của x  để hàm lợi nhuận ( ) ( ) ( )P x R x C x= −  đồng biến trên khoảng đó. Giải thích ý 

nghĩa thực tiễn của kết quả nhận đ̛ược. 

Lời giải 
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 Ví dụ 25. Hàm chi phí và hàm doanh thu (đều tính bằng triệu đồng) của một 

loại sản phẩm lần lượt là ( ) 25,5 1000C x x= +  và ( ) 75,5R x x= , trong đó x  là số đớn vị 

sản phẩm đó được c sản xuất và bán ra. 

 a). Tìm hàm lợi nhuận trung bình ( )
( ) ( )R x C x

P x
x

−
= . 

 b). Tìm lợi nhuận trung bình khi mức sản xuất x  lần lượt là 100,500 và 1000  

  đớn vị sản phẩm. 

 c). Xét tính đớn điệu của hàm lợi nhuận trung bình ( )P x  trên khoảng ( )0; +   

  và tính giới hạn của hàm số này khi x →+ .  

  Giải thích ý nghĩa thực tiễn của kết quả nhận được. 

Lời giải 
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 Ví dụ 26. Giả sử số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 2000 được mô tả 

bởi hàm số 
25 10

( ) , 0
5

t
N t t

t

+
= 

+
 trong đó ( )N t  được tính bằng nghìn người. 

 a). Tính số dân của thị trấn đó vào các năm 2000 và 2015. 

 b). Tính đạo hàm ( )N t  và lim ( )
t

N t
→+

. Từ đó, giải thích tại sao số dân của thị trấn  

  đó luôn tăng nhưng sẽ không vượt quá một ngưỡng nào đó. 

Lời giải 
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 Ví dụ 27. Ước tính chi phí hằng năm (tính bằng tỉ đồng) để một nhà máy loại 

bỏ %p  chất gây ô nhiễm được cho bởi công thức ( )
528

,0 100
100

p
C C p p

p
= =  

−
 

 a). Chi phí cần bỏ ra sẽ thay đổi thế nào khi p  tăng? 

 b). Có thể loại bỏ được 100%  chất gây ô nhiễm không? Vì sao? 

 c). Xét tính đớn điệu của hàm số ( )C p . 

   Giải thích ý nghĩa thực tiễn của kết quả này. 

Lời giải 
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 Ví dụ 28. Doanh thu hằng tháng R  của một sản phẩm mới trong một khoảng 

thời gian dự kiến tuân theo hàm logistic: ( )
20000 20000

, 0
1 50e 51t

R R t t
−

= = − 
+

 

trong đó thời gian t  được tính bằng tháng. 

 a). Tìm tốc độ thay đổi doanh thu bán hàng ( )R t .  

   Có nhận xét gì về doanh thu bán hàng hằng tháng? 

 b). Tốc độ thay đổi doanh thu bán hàng tăng khi nào và giảm khi nào? 

 c). Khi nào tốc độ thay đổi doanh thu bán hàng đạt mức tối đa? 

Lời giải 
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 Ví dụ 29. Giả sử doanh số (tính bằng số sản phẩm) của một sản phảm mới 

(trong vòng một số năm nhất định) tuân theo quy luật logistic được mô hình hoá 

bằng hàm số 
5000

( ) , 0, 
1 5 t

f t t
e−

= 
+

trong đó thời gian t  được tính bằng năm, kệ ̉ từ khi 

phát hành sản phẩm mới.  

Khi đó, đạo hàm ( )f t  sẽ biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau khi phát hành bao 

nhiêu năm thì tốc độ bán hàng là lớn nhất? 

Lời giải 
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Câu 30. Cho điểm A  di động trên nửa đường tròn tâm O  đường kính 20 cmMN = , 

MOA =  với 0    . Lấy điểm B  thuộc nửa đường tròn và ,C D  thuộc đường 

kính MN  được xác định sao cho ABCD  là hình chữ nhật. Khi A  di động từ trái 

sang phải, trong các khoảng nào của   thì diện tích của hình chữ nhật ABCD  

tăng, trong các khoảng nào của   thì diện tích của hình chữ nhật ABCD  giảm? 

 
Lời giải 
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B. PHƯƠNG PHÁP GIẢI TOÁN.                                     

Dạng 1. Xét tính đơn điệu của hàm số 

1. Phương pháp. 

 ○ Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số .f  

 ○ Bước 2. Tính đạo hàm ( )f x  và tìm các điểm 0x  sao cho 0( ) 0f x = hoặc 0( )f x  

  không xác định. 

 ○ Bước 3. Lập bảng xét dấu ( )f x , dựa vào định lí 1, nêu kết luận về các khoảng  

  đồng biến, nghịch biến của hàm số. 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 1. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 3 24
2 3

3
y x x x= − + −    2). 3 26 9 3y x x x= − + −            

Lời giải. 
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 Bài tập 2. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 4 21 3
1

4 2
y x x= − − + .  2). 4 31

4 1
4

y x x x= − + − +  

Lời giải. 
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 Bài tập 3. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1).  
2

1

x
y

x

−
=

−
     2). 

2 1

1

x
y

x

−
=

−
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 Bài tập 4. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 
2 4 4

1

x x
y

x

+ +
=

+
   2). 

24 5 5

1

x x
y

x

+ +
=

+
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 Bài tập 5. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 2 2 3= − −y x x                                        2). 2 4 3 2 3= − + + +y x x x  

Lời giải. 
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Nhận xét:  

 Bài toán xét tính đớn điệu của hàm số được chuyển về bài toán xét dấu của 

một biểu thức ( 'y ). 

 Khi tính đạo hàm của hàm số có dạng ( )=y f x  ta chuyển trị tuyệt đối vào 

trong căn thức 2 ( )=y f x , khi đó tại những điểm mà ( ) 0=f x  thì hàm số 

không có đạo hàm.  
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 Bài tập 6. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 
2

4 5

4 4

x
y

x

+
=

−
                         2). 

2

12 1

12 2

x
y

x

+
=

+
                          3). 

2

2

3 1

1

x x
y

x x

− +
=

− +
 

Lời giải. 
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 Bài tập 7.  

Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) của hàm số:  

 1).  22y x x x= + −                   2).   ( ) 22 1 9y x x= + −               3). 2 20y x x= − −             

Lời giải. 
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 Bài tập 8. Tìm các khoảng đồng biến, nghịch biến (hoặc xét chiều biến thiên) 

của hàm số:  

 1). 2sin cos 2y x x= +  với  0;x        2). sin 2 2cos 2y x x x= − −  với ;
2 2

x
  

 − 
 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 1. Tính đơn điệu và cực trị hàm số  

Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 24 

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 1. Nhận biết 

Câu 1. Cho hàm số 
3 3 .y x x= −  Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ); 1− −  và nghịch biến trên khoảng ( )1;+ .  

 B. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ; ).− +   

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 1− −  và đồng biến trên khoảng ( )1;+  

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;1− .  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 2. Các khoảng đồng biến của hàm số 3 3y x x= +  là 

 A. ( )0;+ .  B. ( )0;2 .  

 C. .  D. ( );1−
 
và ( )2;+ . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 3. Tìm tất cả các khoảng đồng biến của hàm số 3 21
2 3 1

3
y x x x= − + − . 

 A. ( )1;3 .  B. ( );1−  và ( )3;+ . C. ( );3− . D. ( )1;+ . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 4. Cho hàm số 3 23 5.y x x= − +  Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( );0− .             

 B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )0;2 . 

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )2;+ .             

 D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )0;2 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 5. Cho hàm số 3 3 2y x x= + + . Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( );0−  và nghịch biến trên khoảng ( )0;+ .

 B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( );0−  và đồng biến trên khoảng ( )0;+ . 

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( );− + . 

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( );− +  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 6. Hàm số 4 2y x= −  nghịch biến trên khoảng nào? 

 A. 
1

;
2

 
 




− . B. ( );0− . C. 

1
;

2


+


 
 

. D. ( )0; .+  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 7. Cho hàm số 4 22 5y x x= − − . Kết luận nào sau đây đúng?  

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ); 1− − .  

 B. Hàm số nghịch biến với mọi x .  

 C. Hàm số đồng biến với mọi x .  

 D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;0−  và ( )1;+ . 

 Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 8. Hàm số 
4

22 1
4

x
y x= + −  đồng biến trên khoảng 

 A. ( ); 1− − . B. ( );0− . C. ( )1;− + . D. ( )0;+ . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 9. Hàm số 2 4 4y x x= − +  đồng biến trên khoảng nào trong các khoảng sau 

đây?  

 A. ( );2−  . B. ( );− + . C. ( )2;+ . D. ( )2;− + . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 10. Tìm các khoảng đồng biến của hàm số 4 22 3y x x= + − . 

 A. ( )1;0−  và ( )1;+ . B. ( ); 1− −  và ( )0;1 . C. ( )0;+ . D. ( );0− . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 11. Cho hàm số 
1

2

x
y

x

+
=

−
. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đã cho đồng biến trên từng khoảng xác định của nó.              

 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên .                    

 C. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng ( ) ( );2 2;−  + .           

 D. Hàm số đã cho nghịch biến trên từng khoảng xác định của nó. 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 12. Kết luận nào sau đây về tính đớn điệu của hàm số 
2 1

1

x
y

x

+
=

+
 là đúng ? 

 A. Hàm số nghịch biến trên .  

 B. Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng ( ); 1− −  và ( )1;− + .  

 C. Hàm số đồng biến trên .  

 D. Hàm số nghịch biến trên  \ 1− . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 13. Cho hàm số 
2 1

1

x
y

x

+
=

−
. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên ( );1−  và ( )1;+ .  

 B. Hàm số đồng biến trên  \ 1 . 

 C. Hàm số đồng biến trên ( );1−  và ( )1;+ .  

 D. Hàm số đồng biến trên ( ) ( );1 1;−  + . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 14. Cho hàm số 
1

1

x
y

x

−
=

+
. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên  \ 1− . 

 B. Hàm số đồng biến trên  \ 1− . 

 C. Hàm số đồng biến trên các khoảng ( ); 1− −  và ( )1;− − . 

 D. Hàm số đồng biến trên ( ) ( ); 1 1;− −  − − . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 15. Cho hàm số 
1

.
1

x
y

x

+
=

−
 Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng ( );1− . 

 B. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng ( );1−  và khoảng ( )1;+ . 

 C. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng ( )0;+ . 

 D. Hàm số đã cho nghịch biến trên tập  \ 1 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 16. Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên . 

 A. 4 2 1y x x= + + . B. 3 1y x= + . C. 
4 1

2

x
y

x

+
=

+
.  D. tany x=  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 17. Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên ? 

 A. 2y x x= + . B. 4 2y x x= + . C. 3y x x= + . D. 
1

3
y

x

x

+
=

+
 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 18. Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào không đồng biến trên ? 

 A. sin 3 .y x x= −  B. cos 2 .y x x= +  C. 3 2 5 1.y x x x= − + −  D. 5.y x=  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 19. Trong các hàm số sau, hàm số nào luôn nghịch biến trên ? 

 A. siny x x= − .  B. 3 23y x x= − + .  

 C. 
2 3

1

x
y

x

+
=

+
.  D. 4 23 1y x x= − − . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 20. Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên ? 

 A. tany x= . B. 4 2 1y x x= + + . C. 3 1y x= + . D. 
4 1

2

x
y

x

+
=

+
. 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 21. Hàm số nào sau đây không đồng biến trên khoảng ( );− + ? 

 A. 3 1y x= + .  B. 1y x= + .  

 C. 
2

1

x
y

x

−
=

−
.  D. 5 3 10y x x= + −  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 22. Hàm số nào sau đây nghịch biến trên từng khoảng xác định? 

 A. 
4 2y x x= − . B. 

3 23y x x= − + . C. 2 siny x x= − . D. 
1

2

x
y

x

−
=

−
. 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 2. Thông hiểu 

Câu 23. Trong các hàm sau đây, hàm số nào không nghịch biến trên . 

 A. 
3 22 7y x x x= − + − .  B. 4 cosy x x= − + .  

 C. 
2

1

1
y

x
= −

+
.      D. 

2

2 3

x

y
 

=   + 
 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 24. Cho hàm 2 6 5y x x= − + . Mê ̣nh đề nào sau đây là đu ́ng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )5; .+   

 B. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )3; .+   

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( );1 .−   

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( );3 .−   

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 25. Hàm số 22y x x= −  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ( );1− . B. ( )1;2 . C. ( )1;+ . D. ( )0;1 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 26. Hàm số nào dưới đây đồng biến trên khoảng ( );− +  

 A. 3 3y x x= − − . B. 
1

2

x
y

x

−
=

−
. C. 

1

3

x
y

x

+
=

+
.  D. 3 3y x x= + . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 27. Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên ?   

 A. Hàm số 
2

.
1

x
y

x

−
=

+
   B. Hàm số 

3 3 5.y x x= + +   

 C. Hàm số 
4 22 3.y x x= + +   D. Hàm số tan .y x=   

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 28. Trong các hàm số sau, hàm số nào không đồng biến trên tập số thực? 

 A. 4 3sin cos .y x x x= − +   B. 
3 23 2 7.y x x x= − + −   

 C. 
3

4 .y x
x

= −   D. 3 .y x x= +  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 29. Hàm số nào sau đây là hàm số đồng biến trên ? 

 A. tany x= .  B. 
1

x
y

x
=

+
.  

 C. 
2 1

x
y

x
=

+
.  D. 

3 22 2y x x x= − − + . 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 30. Biết rằng các số thực a , b  thay đổi sao cho hàm số   

( ) ( ) ( )
3 33f x x x a x b= − + + + +  luôn đồng biến trên khoảng ( );− + . Tìm giá trị nhỏ 

nhất của biểu thức 2 2 4 4 2P a b a b= + − − + . 

 A. 4− .  B. 2− . C. 0 . D. 2 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 31. Hàm số 28 2y x x= + −  đồng biến trên khoảng nào sau đây? 

 A. ( )1;+ . B. ( )1;4 . C. ( );1− . D. ( )2;1− . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 32. Cho các hàm số 
1

1

x
y

x

+
=

−
; 4 22 2y x x= + + ; 3 2 3 1y x x x= − + − + . Trong các hàm 

số trên, có bao nhiêu hàm số đớn điệu trên ? 

 A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 0 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 33. Tìm tất cả các khoảng nghịch biến của hàm số: 
2 2 2

1

x x
y

x

+ +
=

+
. 

 A. ( ); 1− −
 
và ( )1;− + .  B. ( )2;0− .

  

 C. ( )2; 1− −
 
và ( )1;0− .  D. ( ); 2− −

 
và ( )0;+ . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 34. (THPT chuyên Phan Bội Châu)  

Hàm số 22y x x x= − −  nghịch biến trên khoảng. 

 A. ( )1;2 . B. ( );1− . C. ( )1;+ . D. ( )0;1 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 35. Có bao nhiêu hàm số đồng biến trên tập xác định của chúng trong các 

hàm số sau. 

( ) 3 21
1 : 3 4

3
y x x x= − + + ;  ( )

2 1
2 :

2 1

x
y

x

−
=

+
;  ( ) 23 : 4y x= +  

( ) 34 : siny x x x= + − ;  ( ) 4 25 : 2y x x= + + . 

 A. 5 . B. 2 . C. 4 . D. 3 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 36. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  và ( ) 0f x   ( )0;x  + .  

Biết ( )1 2f = . Khẳng định nào dưới đây có thể xảy ra? 

 A. ( )2 1f = . B. ( ) ( )2017 2018f f . C. ( )1 2f − = . D. ( ) ( )2 3 4f f+ =  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 37. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) 2 2f x x x = − , x  .  

Hàm số ( )2y f x= −  đồng biến trên khoảng 

 A. ( )0;2 . B. ( )2;+ . C. ( ); 2− − . D. ( )2;0− . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 38. Cho hàm số ( )y f x=  thỏa mãn ( ) 2 5 4.f x x x = − +
 
Khẳng định nào sau đây 

là đúng? 

 A. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng ( );3− . 

 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng ( )2;3 . 

 C. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng ( )3;+ . 

 D. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng ( )1;4 . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 39. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( ) ( )( )
2

1 2 3f x x x x = + − + . Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )3;2− . 

 B. Hàm số nghịch biến trên các khoảng ( )3; 1− −  và ( )2;+ . 

 C. Hàm số đồng biến trên các khoảng ( ); 3− −  và ( )2;+ . 

 D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )3;2− . 

Lời giải 
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 40. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( )( )( )2 1 1 5f x x x x = − + − . Mệnh đề nào 

sau đây đúng? 

 A. ( ) ( ) ( )1 4 2f f f  .  B. ( ) ( ) ( )1 2 4f f f  . 

 C. ( ) ( ) ( )2 1 4f f f  .  D. ( ) ( ) ( )4 2 1f f f  . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 41. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( ) ( ) ( )
2 3

1 1 2f x x x x = + − − .  

Hỏi hàm số đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ( )2;+ . B. ( )1;2 . C. ( ); 1− − . D. ( )1;1− . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 42. Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình bên.  

Đặt ( ) ( )3h x x f x= − . Hãy so sánh ( )1h ,
 
( )2h , ( )3h ? 

A. ( ) ( ) ( )1 2 3h h h  .  B. ( ) ( ) ( )2 1 3h h h  . 

C. ( ) ( ) ( )3 2 1h h h  .  D. ( ) ( ) ( )3 2 1h h h=  . 

 
Lời giải 

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 43. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( )
3

2f x x x = − , với mọi x .  

Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ( )1; 3 . B. ( )1; 0− . C. ( )0; 1 . D. ( )2; 0− .  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 44. Hàm số nào sau đây đồng biến trên ? 

 A. 27 2 1y x x x= − − − .  B. 3 22 3y x x= − + . 

 C. 24 1y x x x= − − + .  D. 3 2 5y x= − + . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 

Câu 45. (Bộ Giaó Dục và Đào Tạo 2021) Hàm số nào dưới đây đồng biến trên  

 A. 
3 1

1

x
y

x

−
=

+
. B. 

3y x x= − . C. 
4 4y x x= − . D. 3x x+ . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 46. (Bộ Giaó Dục và Đào Tạo 2023)  

Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( )' 4 ,f x x x x= −   . Khẳng định nào dưới đây 

đúng? 

 A. ( ) ( )4 0f f . B. ( ) ( )0 2f f . C. ( ) ( )5 6f f .      D. ( ) ( )4 2f f . 

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

Câu 47. (THPT Lê Thánh Tông_HCM 2025) Cho hàm số ( )2

3log 2 3y x x= − + .  

Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây?  

 A. ( );1−  B. ( )1;− +  C. ( ); 1− −  D. ( )1;+  

Lời giải 
 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   

 .........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 2. Tìm các điểm cực trị của hàm số.  

1. Phương pháp. 

 ① Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số .f  

 ② Bước 2. Tính đạo hàm ( )f x  và tìm các điểm 0x  sao cho 0( )f x = 0 (nếu có) và  

   tìm các điểm 0 x D
 
mà tại đó hàm f liên tục nhưng đạo hàm ( )f x   

   không tồn tại. 
 ③ Bước 3. Vận dụng định lý 2 (lập bảng xét dấu ( )f x ) hay định lý 3(tính ( )f x )  

   để xác định điểm cực trị của hàm số. 

  ⋆ Chú ý:  

  Cho hàm số ( )=y f x  xác định trên D .  

  Điểm 0= x x D  là điểm cực trị của hàm số khi và chỉ khi hai điều kiện sau đây  

  cùng thỏầ mãn: 

   Tại 0x x=  đạo hàm triệt tiêu hoặc không tồn tại. 

   Đạo hàm đổi dấu khi x  đi qua 0x . 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 9. Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau: 

 1).
4 22 1= − + +y x x   2). 

4 26 8= − + −y x x x            

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Nhận xét. Trong bài toán này, vì 
'(1) 0

''(1) 0

=


=

y

y
do đó định lý 3 không khẳng định được 

điểm 2=x   có phải là điểm cực trị của hàm số hay không. 

 Bài tập 10. Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau: 

 1). 3 23
6 1

2
= − − + +y x x x   2).

 

2 1= + − +y x x x  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 11. Tìm cực trị (nếu có) của các hàm số sau: 

 1). 
4

4

x
y

x

−
=

+
  2).

 

1
3

1
= + +

+
y x

x
 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 1. Nhận biết 

Câu 48. Cho hàm số 
3 3 .y x x= −  Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ); 1− −  và nghịch biến trên khoảng ( )1;+ .  

 B. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ; ).− +   

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 1− −  và đồng biến trên khoảng ( )1;+  

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;1− .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 49. (THPT Chuyên Bắc Ninh 2018) Phát biểu nào sau đây là sai ? 

 A. Nếu ( )0 0f x =  và ( )0 0f x   thì hàm số đạt cực tiểu tại 0x .  

 B. Nếu ( )0 0f x =  và ( )0 0f x   thì hàm số đạt cực đại tại 0x .  

 C. Nếu ( )f x  đổi dấu khi x  qua điểm 0x  và ( )f x  liên tục tại 0x  thì hàm số  

  ( )y f x=  đạt cực trị tại điểm 0x .  

 D. Hàm số ( )y f x=  đạt cực trị tại 0x  khi và chỉ khi 0x  là nghiệm của đạo hàm.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 50. (THPT Bình Xuyên-Vĩnh Phúc 2018) 

Xét ( )f x  là một hàm số tùy ý. Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

 A. Nếu ( )f x  đạt cực tiểu tại 0x x=  thì ( )0 0f x  . 

 B. Nếu ( )0 0f x =  thì ( )f x  đạt cực trị tại 0x x= . 

 C. Nếu ( )0 0f x =  và ( )0 0f x   thì ( )f x  đạt cực đại tại 0x x= . 

 D. Nếu ( )f x  có đạo hàm tại 0x  và đạt cực đại tại 0x  thì ( )0 0f x = . 

Lơ ̀i giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 51. (THPT Chuyên Quốc Học Huế 2018)  

Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm cấp 2  trên khoảng K  và 0x K . Mệnh đề nào sau 

đây đúng? 

 A. Nếu ( ) 0f x   thì 0x  là điểm cực tiểu của hàm số ( )y f x= . 

 B. Nếu ( ) 0f x =  thì 0x  là điểm cực trị của hàm số ( )y f x= . 

 C. Nếu 0x  là điểm cực trị của hàm số ( )y f x=  thì ( )0 0f x = . 

 D. Nếu 0x  là điểm cực trị của hàm số ( )y f x=  thì ( )0 0f x = . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 52. (THPT Chuyên Quốc Học Huế)   

Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm cấp 2  trên khoảng K  và 0 .x K   

Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau: 

 A. Nếu hàm số đạt cực đại tại 0x  thì ( )0 0f x  . 

 B. Nếu hàm số đạt cực đại tại 0x  thì tồn tại 0a x  để ( ) 0f a  . 

 C. Nếu hàm số đạt cực trị tại 0x  thì ( )0 0f x = . 

 D. Nếu ( )0 0f x =  và ( )0 0f x   thì hàm số đạt cực trị tại 0x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 53. (THPT Chuyên Hùng Vương 2018)  

Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau: 

 (I): Nếu ( ) 0f x   trên khoảng ( )0 0;x h x−  và ( ) 0f x   trên khoảng ( )0 0;x x h+  ( )0h    

  thì hàm số đạt cực đại tại điểm 0x . 

 (II): Nếu hàm số đạt cực đại tại điểm 0x thì tồn tại các khoảng ( )0 0;x h x− , ( )0 0;x x h+   

  ( )0h   sao cho ( ) 0f x   trên khoảng ( )0 0;x h x−  và ( ) 0f x   trên khoảng  

  ( )0 0;x x h+ . 

 A. Cả (I) và (II) cùng sai.  

 B. Mệnh đề (I) đúng, mệnh đề (II) sai. 

 C. Mệnh đề (I) sai, mệnh đề (II) đúng.  

 D. Cả (I) và (II) cùng đúng. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 54. (THPT Chuyên Hùng Vương-Phú Thọ 2018)  

Điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 
3 3 5y x x= − +  là điểm? 

 A. ( )3;  1Q . B. ( )1;  3M . C. ( )7; 1P − . D. ( )1;  7N − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 55. (Chuyên Đồng Bằng Sông Cửu long 2018)  

Gọi 1x  là điểm cực đại, 2x  là điểm cực tiểu của hàm số 
3 3 2y x x= − + + . Tính 1 22x x+ . 

 A. 2 . B. 1. C. 1− . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 56. (TT Diệu Hiền-Cần Thơ 2018)  

Hàm số 3 23 3 4y x x x= − + −  có bao nhiêu cực trị? 

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 57. (THPT Chuyên Vĩnh Phúc 2018)  

Tìm giá trị cực đại CĐy  của hàm số 
3 12 1= − −y x x  

 A. 17= −CĐy . B. 2= −CĐy . C. 45=CĐy . D. 15=CĐy . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 58. (THPT Triệu Sơn 3 Thanh Hóa 2018)  

Có bao nhiêu điểm cực trị của hàm số 
1

y
x

= ? 

 A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1 

Lời giải  
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 59. (Sở GD & ĐT Bình Thuận 2020)  

Cho hàm số 
4 22 1y x x= − + +  có giá trị cực đại và giá trị cực tiểu lần lượt là 1y  và 2y . 

Khi đó, khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. 1 23 1y y− = − . B. 1 23 5y y− = . C. 1 23 1y y− = . D. 1 23 5y y− = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 60. (THPT Chuyên Vĩnh Phúc-2018)  

Hàm số 4 22 3y x x= + −  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. 0 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 61. (THPT Chuyên Hạ Long 2018)  

Hàm số 4 22 5y x x= − + +  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. 1. B. 3 . C. 0 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 62. (THPT Trần Quốc Tuấn 2018)  

Hàm số 4 22 4 8y x x= + −  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. 2 . B. 4 . C. 3 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 63. (THPT Chuyên Hà Tĩnh 2018)  

Số điểm cực trị của đồ thị hàm số 
4 22 2y x x= − + +  là 

 A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 64. (THPT Hồng Bàng 2018)  

Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm là ( ) ( ) ( )
2

1 1f x x x x = + − . Hàm số ( )y f x=  có bao  

nhiêu điểm cực trị? 

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 65. (Chuyên Quang Trung-2018)  

Cho các hàm số ( ) 2: 3I y x= + , ( ) 3 2: 3 3 5II y x x x= + + − , ( )
1

:
2

III y x
x

= −
+

, 

 ( ) ( )
7

: 2 1IV y x= + . Các hàm số không có cực trị là: 

 A. ( )I , ( )II , ( )III .  B. ( )III , ( )IV , ( )I .  

 C. ( )IV , ( )I , ( )II .  D. ( )II , ( )III , ( )IV . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 66. (THPT Nguyễn Khuyến-Nam Định 2018)  

Đồ thị hàm số nào trong bốn hàm số liệt kê ở bốn phướng án A, B, C, D dưới đây, có 

đúng một cực trị ? 

 A. 
3 23y x x x= − + . B. 

4 22 3y x x= + − . C. 
3 4 5y x x= − − + . D. 

2 3

1

x
y

x

−
=

+
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 67. (THPT Can Lộc Hà Tĩnh 2018) Trong các hàm số sau, hàm số nào có hai 

điểm cực đại và một điểm cực tiểu? 

 A. 
4 2 3y x x= − + + . B. 

4 2 3y x x= + + . C. 
4 2 3y x x= − − + . D. 

4 2 3y x x= − +  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 68. (THPT Chuyên Thái Bình 2018)  

Hàm số ( )
2

23 2 3 2y x x= − − +  có tất cả bao nhiêu điểm cực trị 

 A. 3 . B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 69. (THPT Hồng Bàng Hải Phòng 2018)   

Hàm số 24y x= −  có bao nhiêu điểm cực tiểu? 

 A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 70. (Sở GD & ĐT Hậu Giang 2020)  

Đồ thị hàm số nào sau đây có đúng 1 điểm cực trị 

 A. 
3 26 9 5y x x x= − + − .

  
B. 

4 23 4y x x= − − + . 

 C. 
3 23 3 5y x x x= − + − .  D. 

4 22 4 1y x x= − + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 2. Thông hiểu 

Câu 71. (THPT Hoa Lư-2018) Gọi A  và B  là các điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 
4 22 1y x x= − − . Tính diện tích S của tam giác OAB  (O  là gốc tọa độ) 

 A. 2S = . B. 4S = . C. 1S = . D. 3S = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 72. (THPT Sơn Tây-Hà Nội-2018)  

Viết phướng trình đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 
2 2

1

x x
y

x

+
=

−
  

 A. 2 2y x= − − . B. 2 2y x= + . C. 2 2y x= − . D. 2 2y x= − + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 73. (THPT Sơn Tây-Hà Nội-2018) Tìm cực đại của hàm số 21y x x= − . 

 A. 
1

2
 B. 

1

2

−
. C. 

1

2
− . D. 

1

2
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 74. (THPT Chuyên ĐHSP-2018)  

Điểm thuộc đường thẳng :d 1 0x y− − =  cách đều hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 
3 23 2y x x= − +  là 

 A. ( )2;1 . B. ( )0; 1− . C. ( )1;0 . D. ( )1;2− . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 75. (Chuyên Phan Bội Châu-2018) Số điểm cực trị của hàm số ( ) 231y x x= −  là 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 76. (THPT Chuyên Lê Qúy Đôn 2020)  

Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( )( )( )2 41 3 1f x x x x = − − −  trên . Tính số điểm cực 

trị của hàm số ( )y f x= . 

 A. 2 . B. 3 . C. 1. D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 77. (THPT Phan Đăng Lưu Huế 2020)  

Gọi A , B  là hai điểm cực trị của đồ thị hàm số ( ) 3 3 4f x x x= − + −  và ( )0 ;0M x  là điểm 

trên trục hoành sao cho tam giác MAB  có chu vi nhỏ nhất, đặt 04 2015T x= + . Trong 

các khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng ? 

 A. 2017T = . B. 2019T = . C. 2016T = . D. 2018T = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 78. (THPT Trần Phú 2018)  

Cho hàm số 4 28 10y x x= − +  có đồ thị ( )C . Gọi A , B , C  là 3  điểm cực trị của đồ thị 

( )C . Tính diện tích S  của tam giác ABC . 

 A. 64S = . B. 32S = . C. 24S = . D. 12S = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 3. Xác định tham số m  để hàm số ( )y f x=  đơn điệu trên một khoảng.  

Loại 1. Xác định tham số để hàm số ( )=y f x  đơn điệu trên . 

1. Phương pháp. 

 ○ Bước 1. Xác định tham số để hàm số f  xác định trên khoảng đã cho. 

 ○ Bước 2. Tính ( ) ,f x  vận dụng định lí 1 vào các hàm số thường gặp trong  

   chướng trình (xem phần tóm tắt giáo khoa). 

 ○ Bước 3. Để giải bài toán dạng này, ta thường sử dụng các tính chất sau. 

   Nếu ( ) ( )2 0f x ax abx c = + +  thì  

     Hàm số đồng biến trên ( ) x (hay bớt đi một số hữu hạn điểm) khi và  

   chỉ khi 
0

( ) 0,
0

f x x
a

 
    


.  

     Hàm số nghịch biến trên ( ) x  (hay  bớt đi một số hữu hạn điểm)  

   khi và chi khi  , .
0

( ) 0
0

f x x
a

 
    


 

   Nếu ( ) ( )0
ax b

f cx
cx

b
d

ad
+

−= 
+

 có đạo hàm ( )
( )

2

. .a d c b
f x

cx d

−
 =

+
thì  

     Hàm số đồng biến trên tập xác định \
 
− 
 

d

c
 khi 0 .ad bc−    

     Hàm số nghịch biến trên tập xác định \
 
− 
 

d

c
 khi 0ad bc−  .  

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 12. Có bao nhiêu giá trị nguyên của a  để hàm số 3 21
4 3

3
y x ax x= + + + đồng 

biến trên  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 13. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số: 

 1). 
3

2 2( 2) ( 2) (3 1)
3

= + − + − − +
x

y m m x m x m  đồng biến trên . 

 2). 
3 2( 1) 3( 1) 3(2 3)= − − − + − +y m x m x m x m  nghịch biến trên  và m  thỏầ  2020;2020 .−   

 3). ( ) ( )2 3 21
1 1 3

3
= − + + +y m x m x x  luôn nghịch biến trên . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 14. Tìm m  để các hàm số sau luôn nghịch biến trên mỗi khoảng xác định  

 1). 
3 2+ −

=
+

mx m
y

x m   
2). 

( )22 2 3 1

1

− + + − +
=

−

x m x m
y

x
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 
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Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 79. (Sở GD&ĐT Bình Phước 2020)  

Cho hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + +  đồng biến trên R khi 

 A. 
2

; 0

3 0

a b c

b ac

= 


− 
.  B. 

2

0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = =


 − 
.  

 C. 
2

0; 0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = 


 − 
.  D. 

2

0; 0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = 


 − 
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 80. (THPT Xuân Hòa 2018)  

Cho hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + + . Hỏi hàm số luôn đồng biến trên  khi nào? 

 A. 
2

0, 0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = 


 − 
.  B. 

2

0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = =


 − 
. 

 C. 
2

0, 0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = 


 − 
.  D. 

2

0, 0

0; 3 0

a b c

a b ac

= = 


 − 
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 81. (Chuyên Bắc Ninh 2018)  

Cho hàm số ( ) ( )3 21 3 2f x x m x x= + − + +  .Tìm tất cả các giá trị nguyên của tham số m  

để ( ) 0,f x x      

 A. 2  B. 3.  C. 4.  D. 5.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 82. (Trần Kỳ Phong Quãng Nam-2018) Cho hàm số 3 23 1y x x mx= − + − + .  

Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của m  để hàm số nghịch biến trên . 

 A. 3 . B. Vô số. C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 83. (THPT Nguyễn Khuyến 2018) Cho hàm số ( )3 21 3 1y x m x x= − + + + , với m  là 

tham số. Gọi S  là tập hợp các giá trị nguyên của m  để hàm số đồng biến trên 

khoảng ( );− + . Tìm số phần tử của S . 

 A. 7 . B. 6 . C. Vô số. D. 5  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 84. (THPT Thạch Thành-Thanh Hóa 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên tham 

số m , hàm số ( )3 23 2y x mx m x m= − + + −  đồng biến trên ? 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 85. (THPT Cổ Loa-Hà Nội 2018)  

Có bao nhiêu số nguyên m  để hàm số 
3 26 6 6= + + −y x mx x  đồng biến trên ? 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 86. (THPT Lê Quý Đôn 2020) Tìm m  để hàm số ( )3 23 3 2 1 1y x mx m= − + − +  đồng 

biến trên . 

 A. Không có giá trị m  thỏa mãn. B. 1m  . 

 C. 1m = .  D. Luôn thỏa mãn với mọi m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 87. (SGD Ninh Bình năm 2017-2018) Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của 

tham số m  để hàm số 3 21 1
2018

3 2
y x mx x= − + +  đồng biến trên ? 

 A. 5 . B. 3 . C. 4 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 88. (THPT Chuyên Quốc Học-Huế 2018) Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên 

của tham số m  để hàm số ( )3 22 3 5
3

m
y x mx m x= − + +  đồng biến trên . 

 A. 6 . B. 2 . C. 5 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 89. (THPT Sơn Tây-Hà Nội-2018) 

Tìm tất cả các giá trị m  để hàm số ( )3 2 2 1 2
3

m
y x mx m x= − + − −  nghịch biến trên tập 

xác định của nó. 

 A. 0m  . B. 1m  − . C. 2m  . D. 0m  . 

Lơ ̀i giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 90. (THPT Lương Văn Chánh 2018) Cho hàm số: ( ) ( )3 21 1 2 5y m x m x x= − + − − +  

với m  là tham số. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số nghịch biến trên 

khoảng ( );− + . 

 A. 5 . B. 6 . C. 8 . D. 7 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 91. (THPT Chuyên Hoàng Văn Thụ-2018) Số các giá trị nguyên của tham số 

m  trong đoạn  100;100−  để hàm số ( )3 2 1 3y mx mx m x= + + + −  nghịch biến trên  là: 

 A. 200 . B. 99 . C. 100 . D. 201 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 92. (Sở GD&ĐT Bắc Giang 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  

để hàm số 
2

4

x m
y

x

+
=

+
 đồng biến trên từng khoảng xác định của nó? 

 A. 5  B. 3  C. 1 D. 2  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 93. (Chuyên Thái Bình-2018) Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của m  để 

hàm 
4

x m
y

mx

+
=

+
 đồng biến trên từng khoảng xác định? 

 A. 2  . B. 4 . C. 3 . D. 5  

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 94. (THPT Chuyên Thái Bình 2018) Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của m  

để hàm số 
4

x m
y

mx

+
=

+
 đồng biến trên từng khoảng xác định? 

 A. 2 . B. 4 . C. 3 . D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 95. (THPT Kinh Môn 2018) Kết quả của m  để hàm số sau 
2

x m
y

x

+
=

+
 đồng biến 

trên từng khoảng xác định là 

 A. 2m  . B. 2m  . C. 2m  . D. 2m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 96. (THPT Việt Trì-Phú Thọ-2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 

m  trong khoảng  2019;2019−   để hàm số 
1

x m
y

x

−
=

+
 đồng biến trên từng khoảng xác 

định của chúng. 

 A. 2017 . B. 2020 . C. 2019 . D. 2018 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 97. (THPT Kiến An-Hải Phòng 2018)Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  

để hàm số 
2

1

x m
y

x

−
=

−
 đồng biến trên khoảng xác định của nó. 

 A. ( )1;2m . B.  )2;m + . C. ( )2;m + . D. ( );2m −  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 98. (THPT Đồng Đậu-Vĩnh Phúc 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham 

số m  để hàm số 
2 4

1

m x
y

x

−
=

−
 đồng biến trên tứng khoảng xác định. 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 99. (Chuyên Quốc Học Huế 2018) Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham 

số m  để hàm số 
2 3

3
1

m m
y x

x
 đồng biến trên từng khoảng xác định của nó? 

 A. 4 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 100. Cho hàm số ( )
22 3

2

x x m
y f x

x

− +
= =

−
. 

Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số đồng biến trên mỗi khoảng xác định. 

 A. 2m  − . B. 2m  − . C. 2m  − . D. 2m  − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 101. Với giá trị nào của m  thì hàm số ( )
22 3 1

1

x x m
f x

x

+ + +
=

+
 đồng biến trên từng 

khoảng xác định. 

 A. 0m = . B. 1m = − . C. 0m  . D. 0m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 102. (THPT Chuyên Thái Bình 2018)  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số siny mx x= −  đồng biến trên . 

 A. 1m  . B. 1m  − . C. 1m  . D. 1m  − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 103. Tìm m  để hàm số sin 3y mx x= − + đồng biến trên . 

 A. 1m  . B. 1m = . C. 1m  . D. 1m  − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 104. (THPT Hồng Lĩnh Hà Tỉnh-2018) Cho hàm số ( ) ( )2 1 3 2 cosy m x m x= − − + .  

Gọi X  là tập hợp tất cả các giá trị nguyên của tham số thực m  sao cho hàm số đã 

cho nghịch biến trên . Tổng giá trị hai phần tử nhỏ nhất và lớn nhất của X  bằng  

 A. 4− . B. 5− . C. 3− . D. 0 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 105. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số ( ) ( )2 3 sin 2y m x m x= + + −  

đồng biến trên ? 

 A. 4 . B. 5 . C. 3 . D. 6 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 106.  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho hàm số ( ) cosy f x x m x= = +  luôn 

đồng biến trên ? 

 A. 1m  . B. 
3

2
m  . C. 1m  . D. 

1

2
m  . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 107.  

Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số ( )sin cosy x m x x= + +  đồng biến trên .  

 A. 
2

.
2

m   B. 
2

.
2

m   C. 
2

.
2

m   D. 
2

.
2

m   

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 108. (Chuyên Phan Bội Châu-2018)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số ( )3 sin cosy x m x x m= + + +  đồng biến 

trên  

 A. 5 . B. 4 . C. 3 . D. Vô số 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 109. (Bộ GD & ĐT-2018)  

Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số thực m  để hàm số ( )2y ln 1 1x mx= + − +  đồng 

biến trên khoảng ( );− + . 

 A.  1;1− . B. ( 1;+ . C. ( ; 1− − . D. ( ); 1− − . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 110. Tìm m  để hàm số sau đồng biến trên : 32
4 2018

3

x xy e me x= − + − . 

 A. 6m  −  B. 6m   C. 5m  −  D. 6m   

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 111. Có bao nhiêu giá trị nguyên m để hàm số 2 2 3y x m x x= + − + đồng biến trên 

khoảng ( );− + ? 

 A. 4 . B. 3 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 112.  

Tìm tập hợp các giá trị của tham số  để hàm số  đồng biến trên 

khoảng . 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 113. Hàm số ( ) ( )
3 3 3y x m x n x= + + + −  đồng biến trên khoảng ( );− + .  

Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ( )2 24P m n m n= + − −  bằng 

 A. 16− . B. 4 . C. 
1

16

−
. D. 

1

4
. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

m 2 1 1y x mx= + − −

( );− +

 )1;+ ( ; 1− − ( );1−  1;1−
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Loại 2. Xác định tham số để hàm số ( )=y f x  đơn điệu trên khoảng ( );a b , nữa 

khoảng ( );+a … 

1. Phương pháp. 

  

① Xét
 

( )y f x= là hàm số nhất biến có dạng ( ) ( )0
ax b

f cx
cx

b
d

ad
+

−= 
+

 có tập xác  

 định \
 

= − 
 

d
D

c
 và đạo hàm ( )

( )
( )2

.
0

.a d b c
f x

c
d

x
b

d
a c

−
−=

+
   thì 

 

         Hàm số đồng biến trên ( );+L  khi  
( )

( )2
0, ;

−
   +

+

ac bd
x L

cx d  

  


( )
.

0 0

;

ac bd ac bd

d d
L L

c c

−  −  
 

 
−  + −  
 

     

   Hàm số nghịch biến trên ( );+L  khi  
( )

( )2
0, ;

ac bd
x L

cx d

−
   +

+  

   


( )

0 0

.
;

ac bd ac bd

d d
L L

c c

−  −  
 

 
−  + −  
 

     

  ② Xét
 

( )y f x= là hàm số bất kỳ, ta có các phương pháp sau
 

 ⋇ Cách 1. Biện luận (đối với cách này phướng trình 0y =  có ( )
2

cx d = + ) 

○ Bước 1. Tập xác định và tính đạo hàm y . 

○ Bước 2. Giải phướng trình 
1

2

0 .
theom

h

x

om
y

x t e

=
 =  

=
(Với 

1
2

b
x

a

− + 
= , 

2
2

b
x

a

− − 
= ) 

○ Bước 3. Lập bảng biến thiên và biện luận. 

⋇ Cách 2. Cô lập tham số m , tức là biến đổi ( ) ( ) ( ) ( ) ., 0 0f x m g x m m       

 ○ Bước 1. Xác định tham số m  để hàm số f  xác định trên khoảng đã cho. 

 ○ Bước 2. Tính ( ),f x m , vận dụng định lí 1 vào các hàm số thường gặp trong  

    chướng trình.  

 ○ Bước 3. Để giải bài toán dạng này, ta thường sử dụng các tính chất sau. 

  Nếu hàm số đồng biến trên ( );a b  thì  

                 ( ) ( )  
 

( ) ( )
;

.( ) 0, ; , ; minCô lâp tha

a

m sô m

b
f x x a b g x h m x a b g x h m    ⎯⎯⎯⎯⎯→       

  Nếu hàm số nghịch biến trên ( );a b  thì  

           ( ) ( )  
 

( ) ( )
;

.( ) 0, ; , ; maxCô lâp tha

a

m sô m

b
f x x a b g x h m x a b g x h m    ⎯⎯⎯⎯⎯→       

 ◊ Lưu ý: trong một số bài toán tham số m  có chứa tham số m  bậc hai và bậc một  

  thì không thể cô lập m  được nên ta phải biện luận. 

  Gọi S  tập nghiệm của ( ). 0 A f x  thì =S  hoặc ( ) ( )1 2; ; .= −  +S x x  

   Khi đó điều kiện: ( )    . 0, ; ; .     A f x x a b a b S   

  Khi đó điều kiện: ( )      1 2. 0, ; ; ; .     A f x x a b a b x x   

 ⋇ Cách 3. Áp dụng công thức dấu của tam thức bậc hai. 

○ Bước 1. Tập xác định và tính đạo hàm y . 
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○ Bước 2. Nếu y  là một tam thức bậc hai có dạng 2 ., 0y Ax BX C A = + +   Khi đó, 

  ① Nếu 
0

0,
0

y x
a

 
   


 suy ra hàm số đồng biến trên khoảng ( );a b , ( );+a … 

  ② Nếu 
0

0,
0

y x
a

 
   


 suy ra hàm số nghịch biến trên khoảng ( );a b , ( );+a  

  ③ Nếu 0   thì 0y =  có hai nghiệm 1 2,x x , khi đó ( )1 2 .

0

. 0

2

x x A y

S

 




 


   

 


 

  ④ Nếu 0   thì 0y =  có hai nghiệm 1 2,x x , khi đó ( )1 2

0

. .0

2

x x A y

S

 




 


   

 


 

  ⑤ Nếu 0   thì 0y =  có hai nghiệm 1 2,x x , khi đó 
( )

( )
1 2 .

. 0

. 0

A y
x x

A y


 



 
    

 

 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 15. Tập hợp tất cả giá trị của tham số m  để hàm số 
1

4

mx
y

m x

−
=

−
 nghịch biến 

trên khoảng 
1

;
4

 
− 
 

 là? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 16.  

Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 
10

2

mx
y

x m

+
=

+
 nghịch biến 

trên khoảng ( )0;2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 17. (THPT NEWTON Hà Nội 2018)  

Có bao nhiêu số nguyên dướng  m để hàm số  3 2 22
(2 9) 2( 9 ) 10

3
= − + + + +y x m x m m x  

nghịch biến trên khoảng ( )3;6 ?  

 A. 4 . B. 6 . C. 7 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 18. Tìm các giá trị của tham số m để hàm số:    

 1). 
2 1x

y
x m

−
=

−
 nghịch biến trên (2; )+  

 2). 3 2( 2) (3 2) 2y x m x m x= − + + + +  đồng biến trên đoạn  3;4  

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 19.  

Hàm số 
2

( 1) 2 6

1

m x mx m
y

x

+ − +
=

−
. Tìm các giá trị của tham số m  để hàm số: 

 1). Đồng biến trên mỗi khoảng xác định của nó; 

 2). Đồng biến trên khoảng ( )4;+  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

◆ Bài toán: Cho hàm số ( )( )y xf u=  xác định và có đạo hàm trên ( ); ...a b  

        Xác định tham số m  để hàm số f đồng biến (nghịch biến) trên ( ); ...a b . 

◆ Nhận xét:  đối với các bài toán đặc ẩn phụ ta sử dụng tính chất sau: 

     ⋇ Tính chất: đặt ( ) ( )
( ) ( ); ;

; min ma, x
a b a b

tx a b tt u x t   =   khi đó ( )( ) ( )y f fu x t= =  

 ① Nếu ( )( )y xf u= đồng biến trên ( ); ...a b và ( )t u x= đồng biến trên ( ); ...a b thì ( )y f t=  

 cũng đồng biến trên 
( ) ( ); ;

.min x;ma
a b a b

t t 
 
 

 

 ② Nếu ( )( )y xf u= đồng biến trên ( ); ...a b và ( )t u x= nghịch biến trên ( );a b thì ( )y f t=  

 nghịch biến trên 
( ) ( ); ;

.min x;ma
a b a b

t t 
 
 

 

 ③ Nếu ( )( )y xf u= nghịch biến trên ( ); ...a b và ( )t u x= đồng biến trên ( );a b thì ( )y f t=  

 nghịch biến trên 
( ) ( ); ;

.min x;ma
a b a b

t t 
 
 

 

 ④ Nếu ( )( )y xf u= nghịch biến trên ( );a b  và ( )t u x= nghịch biến trên ( );a b thì ( )y f t=  

 đồng biến trên 
( ) ( ); ;

.min x;ma
a b a b

t t 
 
 
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3. Bài tập minh họa 

 Bài tập 20.  

Tìm các giá trị của m  để  hàm số 
2sin 1

sin

x
y

x m

− −
=

−
 đồng biến trên khoảng 0;

2

 
 
 

. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 21. Tìm các giá trị m  để hàm số 
cot 2

cot

x
y

x m

−
=

−
 nghịch biến trên ;

4 2

  
 
 

. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 114. (THPT Quãng Xương-2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  

để hàm số 
1

4

mx
y

m x

−
=

−
 nghịch biến trên khoảng 

1
;

4

 
− 
 

. 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
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Câu 115. (THPT Hậu Lộc 2-Thanh Hóa 2018)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 
( )1 2 2+ + +

=
+

m x m
y

x m
 nghịch 

biến trên khoảng ( )1;− + . 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 116. (THPT Chuyên Trần Phú 2018)  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để trên ( )1;1−  hàm số 
6

2 1

mx
y

x m

+
=

+ +
nghịch 

biến: 

 A. 4 3m−   . B. 
4 3

1 3

m

m

−   −

 

. C.1 4m  . D. 
4 3

1 3

m

m

−   −

 

.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 117. (THPT Mộ Đức-2018)  

Tồn tại bao nhiêu số nguyên m  để hàm sô ́ 
2x

y
x m

−
=

−
 đồng biến trên khoa ̉ng ( ); 1− − . 

 A. 3 . B. 4 . C. 2 . D. Vô số. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 118. (Sở GD-ĐT Gia Lai-2018) Tìm tất cả giá trị thực của tham số m  để hàm 

số 
4mx

y
m x

−
=

−
 nghịch biến trên khoảng ( )3;1− . 

 A. ( )1;2m . B.  )1;2m . C.  1;2m . D. ( 1;2m . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 119. (Chuyên Hạ Long 2018) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao 

cho hàm số 
tan 2

tan

x
y

x m

−
=

−
 đồng biến trên khoảng ;0 .

4

 
− 
 

 

 A. 1 2m−   . B. 2m  . C. 2m  . D. 
1

0 2

m

m

 −


 
. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 1. Tính đơn điệu và cực trị hàm số  

Lớ p Toán - Thầ y  Diệ  p Tuân                                      Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 57 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 120. (THPT Kinh Môn năm 2020)  

Tìm tất cả các số thực của tham số m  sao cho hàm số 
2sin 1

sin

x
y

x m

− −
=

−
 đồng biến trên 

khoảng 0;
2

 
 
 

. 

 A. 
1

0
2

m−    hoặc 1m  . B. 
1

2
m  − . 

 C. 
1

2
m  − .  D. 

1
0

2
m−    hoặc 1m  . 

Lời giải 
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Câu 121. (THPT Phan Đình Phùng 2018)  

Tất cả các giá trị của m để hàm số 
2cos 1

cos

x
y

x m

−
=

−
 đồng biến trên khoảng 0;

2

 
 
 

 là: 

 A. 1m  . B. 
1

2
m  . C. 

1

2
m  . D. 1m  . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 122. (THPT Chuyên Nguyễn Quang Diệu –2018) Cho ha ̀m số 
ln 6

ln 2

−
=

−

x
y

x m
 vớ ́i 

m  là tham số. Gọi S  là tập hớ ̣p các giá trị nguyên dướng cu ̉a m  đê ̉ hàm số đồng 

biê ́n trên khoảng ( )1;e . Tìm số phần tử cu ̉a S . 

 A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 3  
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 Câu 123. (Chuyên Đại Học Sư phạm-2018) 

Giá trị m  để hàm số 
cot 2

cot

x
y

x m

−
=

−
 nghịch biến trên ;

4 2

  
 
 

 là 

 A. 0m  . B. 
0

1 2

m

m



 

. C. 1 2m  . D. 2m  . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 124. (THPT Nguyễn Đức Thuận 2018) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 

m  để hàm số 
2

cos

sin

m x
y

x

−
=  đồng biến trên khoảng ;

3 2

  
 
 

. 

 A. 0m  . B. 2m  . C. 1m  .  D. 
5

4
m  . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 125. (Sở GD-ĐT Quãng Nam 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 

m  để hàm số ( ) ( )3 2 23 2 3 4 1y x m x m m x= − + + + +  nghịch biến trên khoảng ( )0;1 . 

 A. 1. B. 4 . C. 3 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 126. (THPT Trần Phú-Đà Nẵng-2018)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của tham số m  để hàm số  

  ( ) ( )3 21
1 2 3 1

3
y x m x m x= + − + − −  đồng biến trên khoảng ( )1;+ . 

 A. 3 . B. 1. C. 0 . D. Vô số. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 127. (Chuyên Hùng Vương Phú Thọ) Tìm tập hợp S  tất cả các giá trị của 

tham số thực m  để hàm số ( ) ( )3 2 21
1 2 3

3
y x m x m m x= − + + + −  nghịch biến trên khoảng 

( )1;1− . 
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 A.  1;0S = −  B. S = . C.  1S = − . D.  0;1S =  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 128. (THTT Số 3-486-2018) 

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số 
3 2 23 9= − −y x mx m x  nghịch biến 

trên khoảng ( )0;1 . 

 A. 
1

3
m . B. 1 −m . C. 

1

3
m  hoặc 1 −m . D. 

1
1

3
−  m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 129. (THPT Thạch Thành 2018) Tìm tập hợp S  tất cả các giá trị của tham số 

thực m  để hàm số ( ) ( )3 2 21
1 2 3

3
y x m x m m x= − + + + −

 
nghịch biến trên khoảng ( )1;1− .  

 A.  1;0S = − . B.  1S = − . C.  0;1S = . D. S = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 130. (Sở GD&ĐT Bắc Giang 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên không âm của 

tham số m  để hàm số 
4 22 3 1y x mx m= − − +  đồng biến trên khoảng ( )1;2 . 

 A. 1 B. 4  C. 2  D. 3  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 131. (Chuyên Đại Học Vinh 2018)  

Số giá trị nguyên của 10m   để hàm số ( )2ln 1y x mx= + +  đồng biến trên ( )0;+  là 

 A. 10 . B. 11. C. 8 . D. 9 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 132. (SGD Bắc Giang-2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên không âm của tham 

số m  để hàm số 
4 22 3 1y x mx m= − − +  đồng biến trên khoảng ( )1;2 . 

 A. 1. B. 4 . C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 133. (THPT Chuyên Hạ Long 2018) Gọi S  là tập hợp các giá trị nguyên dướng 

của m  để hàm số ( ) ( )3 23 2 1 12 5 2y x m x m x= − + + + +  đồng biến trên khoảng ( )2;+ . Số 

phần tử của S  bằng 

 A. 1. B. 2 .  C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 134. (Chuyên Vĩnh Phúc-2018)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên dướng của tham số m  để hàm số ( )4 2

4

3 1
1

4 4
y x m x

x
= − − −  

đồng biến trên khoảng ( )0; .+  

 A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4.  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 135. (Chuyên KHTN-2018) Tập hợp tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số  

( )3 2 6 1y x mx m x= − − − +  đồng biến trên khoảng ( )0;4  là: 

 A. ( ;6− . B. ( );3− . C. ( ;3− . D.  3;6 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 136. (THPT Yên Lạc Vĩnh Phúc 2018) Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để 

hàm số 
3 23 1y x x mx= + − +  đồng biến trên khoảng ( );0− . 

 A. 2m  − . B. 3m  − . C. 1m  − . D. 0m  . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 137. (THPT Hồng Bàng 2018) Cho hàm số ( ) ( )
3

22 2 3 1
3

x
y m x m x= + − + + + .  

Giá trị nguyên lớn nhất của m  để hàm số đã cho nghịch biến trên đoạn  0;3  là 

 A. 2 . B. 2− . C. 1− . D. 1. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 138. (THPT Chuyên ĐH Vinh 2018) 

Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  trong khoảng  2019;2019−  để hàm số 

( ) ( )3 21 2
1 2 3

3 3
y x m x m x= + − + − −  đồng biến trên ( )1;+   

 A. 2019 . B. 2018 . C. 2020 . D. 2016 . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 139. (THPT Yên Lạc-2018) Cho hàm số: ( ) ( )
3

21 3 4
3

x
y a x a x= − + − + + − . Tìm a  để 

hàm số đồng biến trên khoảng ( )0; 3  

 A. 
12

7
a  . B. 3a  − . C. 3a  − . D. 

12

7
a  . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 140. (THPT Việt Trì-Phú Thọ 2018)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số ( )3 2 23 3 2 5y x x m m x= + − − + +  đồng biến 

trên ( )0; 2 ?  

 A. 3 . B. 2 . C. 4 . D. 1. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 141. Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị nguyên dướng và nhỏ hớn 2018  của 

tham số m  để hàm số 
2x

y
x m

−
=

−
 nghịch biến trên khoảng ( )1;9 . Tính số phần tử của 

tập hợp S . 

 A. 2014 . B. 2015 . C. 2016 . D. 2017 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 142. Cho hàm số 
(4 ) 6 3

6

m x
y

x m

− − +
=

− +
.  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  trong khoảng ( )10;10−
 
sao cho hàm số đồng biến 

trên ( )8;5− ? 

 A. 14 . B. 13 . C. 12 . D. 15 . 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Loại 3. Xác định tham số m  để hàm số ( )=y f x  đơn điệu trên khoảng có độ dài 

bằng L . 

1. Phương pháp. 

Xét hàm số bậc 3: ( )3 2 0 .y ax bx cx d a= + + +   

 ○ Bước 1.  Xác định tham số để hàm số f  xác định trên khoảng đã cho. 

 ○ Bước 2.  Tính ( ) 2, 3 2 = + +f x m ax bx c . 

 ○ Bước 3.  Để giải bài toán dạng này, ta thường sử dụng các tính chất sau. 

  Nếu 
2 3 0− b ac  thì hàm số đồng biến (nghịch biến) trên  nên không thỏa  

  mãn đề bài. 
  Nếu hàm số đồng biến thì  

                            

2 2
2 2

1 2

0
9

3 0 3
3 4

.
y

a
a L

b ac L b ac
a

x x L






−   =  − =
 − =

 

  Nếu hàm số nghịch biến thì  

                            

2 2
2 2

1 2

0
9

3 0 3
3 4

.
y

a
a L

b ac L b ac
a

x x L






−   =  − =
 − =

 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 22.  

 1). Tìm m  để hàm số 
3

2 (1 2 ) 1
3

= − + − −
x

y mx m x  đồng biến trên ( )1;+ . 

 2). Tìm m  để hàm số 3 23 ( 1) 2 3= − + + − + −y x x m x m  đồng biến trên một khoảng có độ 

dài nhỏ  hớn 1.  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 143. (SGD Bà Rịa Vũng Tàu 2018) Gọi S  là tập hợp các giá trị của tham số m  

để hàm số 3 21 1
2 3 4

3 2
y x mx mx m= − + − +

 
nghịch biến trên một đoạn có độ dài bằng 3 . 

Tính tổng tất cả phần tử của S. 

 A. 9 . B. 1− . C. 8− . D. 8 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 144. (SGD Bà Rịa Vũng Tàu 2018) Gọi S  là tập hợp các giá trị của tham số m  

để hàm số ( )3 21
1 4 7

3
y x m x x= + + + +

 
nghịch biến trên một đoạn có độ dài bằng 2 5.  

Tính tổng tất cả phần tử của S . 

 A. 4 . B. 2 . C. 1− . D. 2− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 145. (THPT Chuyên Hùng Vương  2020) Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của 

tham số thực m  để hàm số ( )3 23 1 2 3y x x m x m= − + + − + −  đồng biến trên đoạn có độ 

dài lớn hớn 1? 

 A. 0 . B. 3 . C. 1. D. 2 .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 146. (THPT Ngô-Quyền Hải Phòng 2020)  

Biết hàm số ( )3 21
3 1 9 1

3
y x m x x= + − + +  nghịch biến trên khoảng ( )1 2;x x  và đồng biến 

trên các khoảng còn lại của tập xác định. Nếu 1 2 6 3x x− =  thì có bao nhiêu giá trị 

nguyên âm của tham số m thỏa mãn đề bài ? 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

DẠNG 4. Định tham số m  để hàm số ( )f x  đạt cực trị.  

Loại 1. Định tham số m  để hàm số ( )f x  đạt cực trị tại điểm 0x  cho trước. 

1. Phương pháp. 

○ Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số f  và tính đạo hàm ( )f x   

○ Bước 2. Điều kiện cần để hàm số đạt cực trị tại 0x  là 0'( ) 0=y x , từ điều kiện này ta  

  tìm được giá trị của tham số m . 

○ Bước 3. Kiểm lại bằng cách dùng một trong hai quy tắc tìm cực trị, để xét xem giá  

  trị của tham số m  vừa tìm được có thỏa mãn yêu cầu của bài toán hay  

  không? 

⋆ Chú ý:  

 ⋇ Ta có thể sử dụng quy tắc hai để tìm, tuy nhiên việc sử dụng quy tắc hai phải  

  thỏa mãn điều kiện 0''( ) 0y x . 

 ⋇ Giả sử hàm số f có đạo hàm cấp một trên khoảng ( );a b  chứa điểm 0x , ( )0' 0=f x và  

  f có đạo hàm cấp hai khác 0  tại điểm 0x . 

  Nếu ( )0 0f x  thì hàm số f  đạt cực đại tại điểm 0x . 

  Nếu ( )0 0f x  thì hàm số f  đạt cực tiểu tại điểm 0x . 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 23. Cho hàm số ( )3 2 21
1 1

3
= − + − + +y x mx m m x .  

Với giá trị nào của m  thì hàm số đạt cực đại tại điểm 1=x . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

  Chú ý:  

     Trường hợp 0'( ) 0=f x  không tồn tại hoặc 
0

0

'( ) 0

''( ) 0

=


=

f x

f x
thì định lý 3 không dùng được. 

 Nhận xét:  

Nếu trình bày lời giải theo sớ đồ sau:  Hàm số đạt cực đại tại 
'(1) 0

1
''(1) 0

=
=  



y
x

y
 ( )  thì 

lời giải chưa chính xác  

Vì dấu hiệu nêu trong định lí 3 chỉ phát biểu khi 0''( ) 0y x . Các bạn sẽ thấy điều đó 

rõ hớn bằng cách giải bài toán sau: 

 1). Tìm m  để hàm số 
4 2 23= + + +y x mx m m  đạt cực tiểu tại 0=x   

 2). Tìm m  đề hàm số 
3 23( 2) ( 4) 2 1= − + − + − + −y x m x m x m  đạt cực đại tại 1= −x . 

Nếu ta khẳng định được 0''( ) 0y x  thì ta sử dụng ( )  được.  
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 Bài tập 24. Tìm m  để hàm số:  

 1). 
3

2(2 1) ( 9) 1
3

= + − + − +
x

y m x m x  đạt cực tiểu tại 2=x  . 

 2). 
3 22( 1) ( 2)= + − − + +y mx m x m x m  đạt cực tiểu tại 1=x  . 

 3). 
2 1+ +

=
+

x mx
y

x m
  đạt cực tiểu tại 1=x . 

 4). 
2 ( 1) 3 2+ − + −

=
+

x m x m
y

x m
 đạt cực đại tại 1= −x . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 147. (THPT Nguyễn Đức Thuận 2018)  

Tìm m  để hàm số 
4 2 42 2 5y x mx m m= − + + −  đạt cực tiểu tại 1x = − . 

 A. 1m = − . B. 1m = . C. 1m  − . D. 1m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 148. (THPT Tam Phước 2018) Vớ ́i giá trị nào của tham số m  thì hàm số  

( )3 2 21
1 1

3
y x mx m m x= − + − + +  đạt cực đại ta ̣i điểm 1x = . 

 A. 2m = . B. 3m = . C. 1m = − . D. 0m = . 

Lơ ̀i giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 149. (THPT Kiến An 2018) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số  

( )3 2 2 6 1y mx x m x= + + − +  đạt cực tiểu tại 1x = . 

 A. 1m = . B. 4m = − . C. 2m = − .  D. 2m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 150. (THPT Hà Huy Tập 2018) Tìm giá trị thực của tham số m  để hàm số 

( )3 2 21
4 3

3
y x mx m x= − + − +  đạt cực tiểu tại 3x = . 

 A. 1m = . B. 1m = − . C. 5m = . D. 7m = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 151. (THPT Việt Trì 2018) Hàm số ( ) ( )
23 23 1 3 1y x m x m x= − + + − . Hàm số đạt cực 

trị tại điểm có hoành độ 1x =  khi 

 A. 1m = . B. 0; 4m m= = . C. 4m = . D. 0; 1m m= = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 152. (THPT Chuyên Lê Quý Đôn 2018) Cho hàm số ( ) ( )3 2 23 3 1f x x mx m x= − + −

. Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số ( )f x  đạt cực đại tại 0 1x = . 

 A. 0m   và 2m  . B. 2m = . C. 0m = . D. 0m =  hoặc 

2m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 153. (THPT Quãng Xương 2018) Đồ thị hàm số 
3 23 2y x x ax b= − + +  có điểm cực 

tiểu ( )2; 2A − . Tính a b+ . 

 A. 4a b+ = . B. 2a b+ = . C. 4a b+ = − . D. 2a b+ = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 154. (THPT Trần Hưng Đạo 2018) Tìm tất cả giá trị thực của tham số m  để 

hàm số 4 2 22( 1) 1y x m x m= − + + −  đạt cực tiểu tại 0x = . 

 A. 1m  − .  B. 1m = − .  

 C. 1m  − .  D. 1 1m m −    

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 155. (THPT Xuân Trường 2018) Ha ̀m số 
4 22 1y x mx= − + +  đạt cực tiểu tại 0x =  

khi: 

 A. 1 0.m−    B. 0.m   C. 1.m −  D. 0.m   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 156. (THPT Hoài Ân 2018) Tìm giá trị thực của tham số m  để hàm số  

( )3 2 21
4 3

3
y x mx m x= − + − +  đạt cực đại tại điểm 3x = . 

 A. 7m = − . B. 5m = . C. 1m = − . D. 1m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 157. (THPT Chuyên Biên Hòa 2018) Hàm số 
3 22 4 2018y x ax bx= + + − , ( ),a b  

đạt cực trị tại 1x = − . Khi đó hiệu a b−  là 

 A. 1− . B. 
4

3
. C. 

3

4
. D. 

3

4
− . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 158. (SGD Bà Rịa Vũng Tàu 2018)  

Tìm giá trị thực của tham số m  để hàm số ( )3 2 21
1

3
y x mx m m x= − + − −  đạt cực đại tại 

1x = . 

 A. 2m = . B. 3m = . C. m . D. 0m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 159. (Sở GD & ĐT Bắc Ninh 2018)  

Tìm giá trị của tham số m để hàm số ( ) ( )3 2 21 1
1 3 2

3 2
y x m x m x m= − + + − +  đạt cực đại tại 

1x = ? 

 A. 2m = . B. 2m = − . C. 1m = . D. 1m = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 160. (THPT Chuyên Lam Sơn 2018)  

Tìm m  để hàm số ( )3 2 21 2 3y mx m x x= − + + −  đạt cực tiểu tại 1x = . 

 A. 
3

2
m = . B. 

3

2
m = − . C. 0m = . D. 1m = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 161. (Sở GD & ĐT Hà Nội 2018)  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số 
4 2y x mx= +  đạt cực tiểu tại 0x =

. 

 A. 0m  . B. 0m = . C. 0m  . D. 0m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 162. (THPT Chuyên Lam Sơn 2018)  

Tìm m  để hàm số ( )3 2 21 2 3y mx m x x= − + + −  đạt cực tiểu tại 1x = . 

 A. 
3

2
m = . B. 

3

2
m = − . C. 0m = . D. 1m = − . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 163. (Sở GD & ĐT Quãng Nam 2018) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số 

m  để hàm số ( ) ( )3 2 21 1
2 3 3 4

3 2
y x m x m m x= − + + + −  đạt cực tiểu tại 1x = . 

 A. 2m = .  B. 3m = − . 

 C. 3m = −  hoặc 2m = .  D. 2m = −  hoặc 3m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 164. (THPT Nguyễn Khuyến 2018) Để hàm số 
2 1x mx

y
x m

+ +
=

+
 đạt cực đại tại 

2x =  thì m  thuộc khoảng nào? 

 A. ( )2; 4 . B. ( )0; 2 . C. ( )4; 2− − . D. ( )2; 0− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 165. (THPT Thạch Thành 2018) Cho hàm số 
4 2y x ax b= + + . Biết rằng đồ thị 

hàm số nhận điểm ( )1;4A −  là điểm cực tiểu. Tổng 2a b+  bằng 

 A. 1− . B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 166. (THPT Chuyên Phan Bội Châu 2018) Biết điểm ( )0;4M  là điểm cực đại 

của đồ thị hàm số ( ) 3 2 2f x x ax bx a= + + + . Tính ( )3f . 

 A. ( )3 17f = . B. ( )3 49f = . C. ( )3 34f = . D. ( )3 13f = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 167. (THPT Đức Thọ Hà Tĩnh 2018) Xác định các hệ số a , b , c  để đồ thị hàm 

số 
4 2y ax bx c= + + , biết điểm ( )1;  4A , ( )0;  3B  là các điểm cực trị của đồ thị hàm số. 

 A. 1a = ; 0b = ; 3c = .  B. 
1

4
a = − ; 3b = ; 3c = − . 

 C. 1a = ; 3b = ; 3c = − .  D. 1a = − ; 2b = ; 3c = . 

Lời giải  
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 168. (THPT Kim Liên Hà Nội 2018) Cho hàm số 3 22y x x ax b= − + + , ( ),a b  có 

đồ thị ( )C . Biết đồ thị ( )C  có điểm cực trị là ( )1;3A . Tính giá trị của 4P a b= − . 

 A. 3P = . B. 2P = . C. 4P = . D. 1P = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 169. (THPT Chuyên Quốc Học Huế 2020)  

Cho hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + +  đạt cực tiểu tại điểm 1x = , ( )1 3f = −  và đồ thị hàm 

số cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 2 . Tính T a b c= + +  

 A. 9T = . B. 1T = . C. 2T = − . D. 4T = − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 170. (Toán Học Tuổi Trẻ 2017) Đồ thị hàm số 
3 23 2y x x ax b= − + +  có điểm cực 

tiểu ( )2; 2A − . Khi đó a b+  bằng 

 A. 4 . B. 2 . C. 4− . D. 2− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 171. (Sở GD&ĐT Bình Phước)  

Đồ thị hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + +  có hai điểm cực trị ( )1; 7A − , ( )2; 8B − . Tính ( )1y − . 

 A. ( )1 7y − = . B. ( )1 11y − = . C. ( )1 11y − = − . D. ( )1 35y − = − . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 172. Cho hàm số ( ) 3 2y f x x ax bx c= = + + +  đạt cực trị tại điểm 1x = , ( )3 29f =  và 

đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm có tung độ là 2 .  

Tính giá trị của hàm số tại 2x = − . 

 A. ( )2 4f − = . B. ( )2 24f − = . C. ( )2 2f − = . D. ( )2 16f − = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Loại 2. Định tham số m  để hàm số ( )f x  có cực trị. (không có điều kiện). 

1. Phương pháp. 

○ Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số f  và tính đạo hàm ( )f x   

○ Bước 2. Đối với loại này ta phải xét bốn hàm số sau.  

 Là hàm số bậc 3: Cho hàm số ( ) 3 2 .;y f x m ax bx cx d= = + + +   

○ Bước 1: Tập xác định: .=D   

        Đạo hàm: 
2 23 2 = + + = + +y ax bx c Ax Bx C       

○ Bước 2: Hàm số có cực trị (hay cực trị phân biệt hay có cực đại và cực tiểu) 

     0 =y  có hai nghiệm phân biệt và y đổi dấu qua 2  nghiệm đó. 

       phướng trình 0 =y  có hai nghiệm phân biệt. 

     
2

1

2 2

3 0 0

4 4 12 0
.

3 0y

A a a
m D

B AC b ac b ac

=   
   

 = − = −  −  
 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 25. Cho hàm số: 3 23( 1) 3(2 4)y x m x m x m= − − + − + .  

Với giá trị nào của m  thì hàm số có cực đại, cực tiểu.  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 26. Tìm m  để hàm số: 3 23 ( 1) 1y mx mx m x= + − − −  có cực trị. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 173. (THPT Chuyên Hạ Long Quảng Ninh 2018) Tìm tất cả các giá trị thực của 

tham sốm để hàm số ( )3 23 1 2y x x m x= − + + +  có hai điểm cực trị. 

 A. 2m  . B. 2m  . C. 2m  . D. 4m  − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 174. (THPT Hồng Quang Hải Dương 2018)  

Tìm tất cả tham số thực của m  để hàm số ( ) 3 21 1
2 2

3 3
y m x x mx= + + + −  có cực đại, cực 

tiểu. 

 A. ( ) ( )3; 2 2;1m − −  − .  B. ( )3;1m − . 

 C. ( ) ( ); 3 1;m − −  + .  D. ( )2;1m − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 175. (THPT Trần Quốc Tuấn 2018)  

Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số 
3 23 2y x x mx m= − + +  có cực đại, cực 

tiểu. 

 A. 
3

2
m  . B. 

3

2
m  − . C. 

3

2
m  . D. 

3

2
m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 176. (THPT Bình Xuyên 2018) Cho hàm số 
( )

( )
3

2
1

1 4 1
3

m x
y m x x

−
= + − + − . Hàm 

số đã cho đạt cực tiểu tại 1x , đạt cực đại tại 2x  đồng thời 1 2x x  khi và chỉ khi:  

 A. 1m  . B. 5m  . C. 
1

5

m

m

=


=
. D. 

1

5

m

m





. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 177. (THPT Chuyên Lê Hồng Phong 2018) Tìm các giá trị nguyên của tham số 

m  để hàm số ( )3 21
2 2018

3
y x mx m x= − + + +  không có cực trị. 

 A. 2 .  B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 178. (THPT Hai Bà Trưng Huế 2020)  

Tìm tất cả các giá trị nguyên của tham m  để hàm số 
3 22 ( 2) 1y mx mx m x= − + − +  không 

có cực trị. 
 A. 4 . B. 5 . C.6 . D. 7.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 179. (THPT Hùng Vương 2020)  

Tìm tất cả các giá trị nguyên của m  trên  )2020;2020− để hàm số 
3

2 2 1
3

x
y mx mx= − + − +  

có hai điểm cực trị. 
 A. 4036 . B. 4037 . C. 4036 . D. 4035 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 180. (THPT Kim Liên 2020) Cho hàm số ( )3 23 1 4y mx mx m x= + − − − . Tìm tất cả 

các giá trị thực của tham số m  để hàm số không có cực trị. 

 A. 
1

0
3

m  . B. 
1

0
4

m 

.
 C. 

1
0

4
m  . D. 

1

4
m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 181. Hỏi có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của m  để hàm số  

           ( )3 2 21
2 3 3 2016

3
y x mx m m x= + + − − +

 
có 2 điểm cực trị? 

 A. 6 . B. 4 . C. 3 . D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Là hàm số bậc 4: cho hàm số ( )4 2 ,   0y ax bx c a= + +   

○ Bước 1: Tập xác định: .=D   

   Đạo hàm: ( )3 24 2 4 2 = + = +y ax bx x ax b       

                        ( )
( )

2

2

0
0 4 2 0

4 2 0

=
 =  + =  

= + =

x
y x ax b

g x ax b
. 

○ Bước 2: Hàm số ( )4 2 ,   0y ax bx c a= + +   

      ① có 3 cực trị 0 =y  có ba nghiệm phân biệt và y đổi dấu qua 3 nghiệm đó 

  ( ) 0 =g x  có hai nghiệm phân biệt khác 0 và y đổi dấu qua 2 nghiệm đó  

 
( )

.
0 0

0g

g 

 

  . 

Nếu hàm số có 1 cực đại và 2 cực tiểu thì 

ta phải thêm điều kiện hệ số 0a  . 

 

 

Nếu hàm số có 2 cực đại và 1 cực tiểu 

thì ta phải thêm điều kiện hệ số 0a  . 

 
     ② có 1 cực trị 0 =y  có 1 nghiệm phân biệt và y đổi dấu qua 1 lần nghiệm đó  

   ( ) 0 =g x  có 1 nghiệm kép bằng 0  hoặc vô nghiệm hoặc có hai  

  nghiệm phân biệt trong đó có một nghiệm bằng 0  

   
( )0 0

0g

g =

 =

  hoặc 0g   hoặc 
( )0 0

0g

g =

 

. 

Nếu hàm số 1 cực tiểu thì ta phải thêm 

điều kiện hệ số 0a  . 

 

Nếu hàm số 1 cực đại thì ta phải thêm 

điều kiện hệ số 0a  . 

 
 

Lưu ý. 

  Hàm số có một cực trị 0 .ab   

  Hàm số có ba cực trị  0 .ab   
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  Hàm số có đúng một cực trị và cực trị là cực tiểu
0

0

a

b





 . 

  Hàm số có đúng một cực trị và cực trị là cực đại 
0

0

a

b





 . 

  Hàm số có hai cực tiểu và một cực đại   
0

0

a

b





 . 

  Hàm số có một cực tiểu và hai cực đại   
0

0

a

b





 . 

 Bài tập 27. Cho hàm số 4 3 24 3( 1) 1= + + + +y x mx m x . Tìm m  để: 

 1). Hàm số có ba cực trị. 
 2). Hàm số có cực tiểu mà không có cực đại. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 28. Tìm m  để hàm số: ( )4 21 1 2= + − + −y mx m x m  có một điểm cực trị. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

4. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Nhận biết 

Câu 182. (Sở GD & ĐT Vĩnh Phúc 2018)  

Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số 
4 23 2y x mx= − +  có ba điểm cực trị. 

 A. 0m  . B. 0m  . C. 0m  . D. 0m = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 183. (Sở GD & ĐT Kiên Giang-2018)  

Tìm điều kiện của tham số thực m  để hàm số ( )4 22 1 3y x m x= − + −  có 3  cực trị. 

 A. 0m  . B. 1m  . C. 1m  − . D. 0m  . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 184. (THPT Cổ Loa 2018)  

Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số ( ) 4 3 2= + −f x x x mx  có 3 điểm cực trị? 

 A. ( )0; +m .  B.  
9

; \ 0
2

 
 − + 
 

m . 

 C. ( );0 −m .  D.  
9

; \ 0
32

 
 − + 
 

m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 185. (THPT Kim Liên 2018) Cho hàm số ( ) 4 21 3y m x mx= + − + .  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số có ba điểm cực trị. 

 A. ( )  ); 1 0;m − −  + . B. ( )1;0m − . 

 C. (   ); 1 0;m − −  + . D. ( ) ( ); 1 0;m − −  + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 186. (THPT Chuyên Lê Quý Đôn 2018)  

Tìm điều kiện của a , b  để hàm số bậc bốn 
4 2 1y ax bx= + +  có đúng một điểm cực trị 

và điểm cực trị đó là điểm cực tiểu? 

 A. 0a  , 0b  . B. 0a  , 0b  . C. 0a  , 0b  . D. 0a  , 0b  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 187. (THPT Lê Hoàn 2018)  

Tìm tất cả các giá trị của m  để hàm số ( ) ( )4 21 2 2 1y m x m x= + + − +  có ba cực trị. 

 A. 1 2m−   . B. 2m  . C. 1 2m−   . D. 1m  − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 188. (THPT Kim Liên 2018) Cho hàm số ( ) 4 21 3y m x mx= + − + .  

Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số có ba điểm cực trị. 

 A. ( )  ); 1 0;m − −  + . B. ( )1;0m − . 

 C. (   ); 1 0;m − −  + . D. ( ) ( ); 1 0;m − −  + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 189. (THPT Gia Lộc 2019)  

Tìm tất cả giá trị của tham số m  để hàm số ( )4 22 2 3 2y x m x m= + − + −  có ba điểm cực 

trị. 

 A. ( )2;m + . B. ( )2;2m − . C. ( );2m − . D. ( )0;2m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 190. (THPT Lê Quý Đôn 2018) Tìm tất cả các giá trị của m  để đồ thị hàm số  

( )2 4 21 2y m x mx m= − + + −  chỉ có một điểm cực đại và không có điểm cực tiểu. 

 A. 1m  − . B. 1 0m−   . C. 1 0,5m−   . D. 1,5 0m−   . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 191. (THPT Ngô Sĩ Liên 2018)  

Hàm số 
4 22 1y x mx m= − + −  có đúng một cực trị khi và chỉ khi 

 A. 0m  . B. 0m  . C. m  tuỳ ý. D. m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 192. (THPT Yên Lạc 2018) Cho hàm số: 
4 2(1 ) 2 1y m x mx m .  

Tìm m để đồ thị hàm số có đúng một cực trị 
 A. 0m  B. 0 1m m  C. 0 1m m  D. 1m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 193. (THPT Chuyên Quốc Học-Huế 2018)  

Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( )( )2 21 2 5 .f x x x x mx = + + +  Có tất cả bao nhiêu giá trị 

nguyên của m  để hàm số ( )f x  có đúng một điểm cực trị? 

 A. 7 . B. 0 . C. 6 . D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 194. (Chuyên Ngữ Hà Nội-2018) Cho hàm số ( ) ( )4 3 24 3 1 1f x x mx m x= + + + + . Gọi 

S  là tập hợp tất cả các giá trị nguyên của m  để hàm số có cực tiểu mà không có cực 

đại. Tính tổng các phần tử của tập S . 

 A. 1. B. 2 . C. 6 . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 195. (THPT Quỳnh Lưu Nghệ An) Cho hàm số 
4 2 1y mx x= − + .  

Tập hợp các số thực m  để hàm số đã cho có đúng một điểm cực trị là 

 A. ( )0;+ . B. ( ;0− . C.  )0;+ . D. ( );0− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 196. (THPT Chuyên Hà Tĩnh 2020) Tính tổng các giá nguyên của tham số m  

để đồ thị hàm số ( )2 4 2 211 20y m x m m x= − − + có đúng một điểm cực trị. 

 A. 20 . B.55 . C. 45 . D.10 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 197. (THPT Kinh Môn 2019)  

Tìm tập hợp các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số ( )4 2 24 1y x m x m= + − + −  có 

một điểm cực trị 

 A. ( )2;2− .  B. ( ) ( ); 2 2;− −  + .  

 C.  2;2− .  D. (   ); 2 2;− −  + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 198. (Chuyên KHTN Hà Nội)  

Số giá trị nguyên của tham số m  để hàm số ( )4 2 23y mx m x m= − − + không có điểm cực 

đại là 

 A. 2. B. vô số. C. 0. D. 4. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 199. (THPT Chuyên Hà Tĩnh 2020) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 

m  để đồ thị hàm số ( )2 4 2 22019 1y m x m m x= − − − có đúng một điểm cực trị. 

 A. 2019 . B. 2020 . C. 2018 . D. 2017 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Là hàm số hữu tỉ ( ) ( )
2

0 .
ax bx c

y f x
dx e

a
+ +

+
= =  

○ Bước 1: Tập xác định: \ .
 

= − 
 

e
D

d
  

    Đạo hàm: 
( )

( )

( )
( )

2

2 2
0 .

g xAx Bx C
y A

dx e dx e

+ +
 = = 

+ +
      

○ Bước 2:  

① Hàm số có cực trị (hay cực trị phân biệt hay có cực đại và cực tiểu)  

        0 =y  có hai nghiệm phân biệt khác 
e

d
−  và y đổi dấu qua 2 nghiệm đó 

    phướng trình ( ) 0=g x có hai nghiệm phân biệt khác 
e

d
− 

0

0g

e
g

d

  
−   
 

 

 

② Hàm số không có cực trị  
   0 =y  vô nghiệm hay có nghiệm kép 

          phướng trình ( ) 0=g x  vô nghiệm hay có nghiệm kép 0g  . 

 Bài tập 29. Tìm m  để hàm số sau có cực trị 
2 ( 1) 1

1

+ − +
=

−

x m x
y

mx
. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 30. Tìm m  để hàm số sau có cực trị 
2 2(2 1) 3+ − + + −

=
+

x m x m m
y

x m
. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 31.  

 1). Gọi ( )mC là đồ thị hàm số 
( )2 1 1

1

+ + + +
=

+

x m x m
y

x
, chứng minh với mọi m , đồ thị   

  ( )mC luôn có cực đại, cực tiểu và khoảng cách giữa hai điểm đó bằng 20 . 

 2). Chứng minh rằng với mọi tham số m  hàm số 
3 22 3(2 1) 6 ( 1) 1y x m x m m x= − + + + +   

  luôn có cực đại và cực tiểu đông thời khoảng cách giữa các điểm cực đại và cực  

  tiểu của đồ thị hàm số không đổi. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

5. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông hiểu 

Câu 200. (Tạp chí THTT-Tháng 4 2018)   

Đướ ̀ng thẳng nối hai điểm cực trị của đô ̀ thị hàm số 
2 1

1

− + +
=

−

x mx
y

x
 đi qua điểm 

( )1;1−A  khi và chỉ khi m  bằng 

 A. 0 . B. 1. C. 1− . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 201. (THPT Chuyên ĐH KHTN 2020)  

Với tham số m , đồ thị của hàm số 
2

1

x mx
y

x

−
=

+
 có hai điểm cực trị A , B  và 5AB = . 

Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. 2m  . B. 0 1m  . C. 1 2m  . D. 0m  . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 202. (THPT Chuyên Hùng Vương-2018) Gọi S là tập hợp các giá trị thực của 

tham số m  để đồ thị hàm số 
2 2

1

x mx m
y

x

+ +
=

−
 có hai điểm cực trị A , B . Khi 90AOB =   

thì tổng bình phướng tất cả các phần tử của S  bằng 

 A. 
1

16
. B. 8 . C. 

1

8
. D. 16 .

  
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 203. (Cụm Đồng Bằng Sông Cửu Long 2018) Cho hàm số 

2 4x m x
y

x m

− +
=

−
. Biết 

rằng đồ thị hàm số có hai điểm cực trị phân biệt là A , B . Tìm số giá trị m  sao cho 

ba điểm A , B , ( )4;2C  phân biệt và thẳng hàng. 

 A. 0 . B. 2 . C. 1. D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Loại 3. Định tham số m  để hàm số ( )f x  có cực trị thỏa mãn điều kiện. 

1. Phương pháp. 

○ Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số f  và tính đạo hàm ( )f x   

○ Bước 2. Tìm điều kiện để hàm số có cực trị (loại 2). 

○ Bước 3. Tìm hai điểm cực trị ( ) ( )1 1 2 2; , ;A x y B x y rồi áp dụng hệ thức Vi-ét  

   
1 2

1 2

b
x x

a

c
x x

a


+ = −


 =


  

○ Nhận xét: Đối với loại này ta phải tìm được tung độ 1 2,y y  xét các trường hợp sau: 

  Nếu phướng trình bậc hai ( )2 0 0+ + = ax bx c a mà có delta dạng bình phướng 

  thì ta tính nghiệm 1 2,x x  bằng công thức 

( )

( )

1 1 1

2 2 2

2

2

b
x y f x

a

b
x y f x

a

 − + 
=  =


 − − 

=  =


   

  Nếu phướng trình bậc hai ( )2 0 0+ + = ax bx c a mà có delta   không có dạng  

  bình phướng thì ta xét các cách tính từng hàm sau 
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 Là hàm số bậc 3: ( ) 3 2 .;y f x m ax bx cx d= = + + +  

  ◊ Phương pháp: Lấy y  chia cho y  ta được thướng là ( )P x và phần dư là ( )r x   

  khi đó, ta viết lại  ( ) ( ) ( )' . .y y x p x r x= +  

 
Với 1 2,x x  là hai điểm cực trị của hàm số thì 

( )

( )

( ) ( )

( ) ( )
( )

1 1 1 1

1 2 2 2

0

0

 = =  
  = 

 = =  

y x y x r x
y r x

y x y x r x
  

  
Vậy để tìm tung độ cực trị hay giá trị cực trị  ( ) .y r x=

 

     Là hàm số phân thức hữu tỉ: 
( )

( )
.

u x
y

v x
=  

  ◊ Phương pháp: khi đó nếu 0x  là điểm cực trị của hàm số thì giá trị cực trị của  

  hàm số: ( )
( )

( )
( )0

0

0

'
.

'

u x
y x r x

v x
= =  

  Vậy Ta cũng suy ra được ( )y r x= là đường thẳng đi qua hai điểm cực trị 1 2,x x . 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 32. Tìm các giá trị của m  để  hàm số ( ) 3 22 3 5= + + + −y m x x mx  có cực đại, 

cực tiểu có hoành độ là các số dướng. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 33. (Chuyên Hùng Vương Phú Thọ)  

Biết 0m  là giá trị của tham số m  để hàm số 3 23 1y x x mx= − + −  có hai điểm cực trị 

1 2,x x  sao cho 2 2

1 2 1 2 13x x x x+ − = . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. ( )0 1;7m  − . B. ( )0 7;10m  . C. ( )0 15; 7m  − − . D. ( )0 7; 1m  − − . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 34. (THPT Chuyên Lam Sơn 2018)  
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Gọi S  là tập các giá trị dướng của tham số m  sao cho hàm số 3 23 . 9y x m x x m= − + −  

đạt cực trị tại 1x , 2x  thỏa mãn 
1 2 2x x−  . Biết ( ;S a b= . Tính T b a= − . 

 A. 2 3T = + . B. 1 3T = + . C. 2 3T = − . D. 3 3T = − . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 35.  

Cho hàm số 
( )2 1

2

+ +
=

+

x m x
y

x
 có hai cực trị 1 2;x x  thỏa mãn 2 2

1 2

1 2

1 1
6
 

+ = − + 
 

x x
x x

. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 36. (Bộ Giáo Dục & Đào Tạo 2023)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  sao cho ứng với mỗi m , hàm số 

3 2 5
3 3

3
y x x mx= − + − +  có đúng một cực trị thuộc khoảng ( )2;5− ? 

 A. 16 . B. 6 . C. 17 . D. 7 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 37. (Bộ Giáo Dục & Đào Tạo 2023)  
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Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m
 
sao cho ứng với mỗi m , hàm số 

3 2 1
3 3

3
y x x mx= − + +

 
có đúng một điểm cực trị thuộc khoảng ( )1;5− ? 

 A. 17 . B. 12 . C. 16 . D. 11. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 38. Cho hàm số 
3 2 3 23( 1) 3 ( 2) 3y x m x m m x m m m= − + + + − − + .  

Chứng minh rằng với mọi giá trị của tham số m  đồ thị hàm số có hai điểm cực trị và 

khoảng cách giữa hai điểm không đổi. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 39.  

Tìm các giá trị của m  để hàm số: ( ) ( )3 21 3 3
1 3

3 2 2

+
= − − + − − +

m
y m x x m x m  có cực trị và 

số 2  nằm giữa hai điểm cực trị của hàm số. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 40. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số: 

 1). 
3 2 2 33 3( 1) 4y x mx m x m= − + − − +  có hai điểm cực trị ,A B  sao cho tam giác OAB  có  

  diện tích bằng 4 (O  là gốc tọa độ). 

 2). 
2 2 2

1

x mx
y

x

+ +
=

+
 có điểm cực đại, điểm cực tiểu và khoảng cách từ hai điểm đó  

  đến đường thẳng  : 2 0x y + + =  bằng nhau. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 41. Cho hàm số: ( )
2 2

1
− +

=
+

 
x mx m

y
x m

. Tìm tham số m  để đồ thị hàm số ( )1  

có một điểm cực đại và một điểm cực tiểu đồng thời: 

 1). Đường thẳng đi qua hai điểm này tạo với các trục tọa độ một tam giác có diện  

   tích bằng 1; 

 2). Cùng với gốc tọa độ tạo thành tam giác vuông tại O . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 42. Tìm tham số thực m  để hàm số: ( )3 2 32 3 1 6= − + + +y x m x mx m  có cực đại 

A  và cực tiểu B  sao cho:  

 1). Khoảng cách giữa A  và B bằng 2  

 2). Hai điểm A  và B  tạo với điểm ( )4;0C một tam giác vuông tại .C  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 43. Tìm tham số thực m  để hàm số: ( ) ( )4 22 1 1= − + +  y x m x m  có 3  cực trị 

, ,A B C sao cho: =OA BC , O  là gốc tọa độ , A  là cực trị thuộc trục tung, ,B C là 2  điểm 

cực trị còn lại. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 1. Tính đơn điệu và cực trị hàm số  

Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                      Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 88 

Dạng 5. Cho đồ thị hàm số hoặc bảng biến thiên hoặc công thức ( )f x . 

 Tìm sự đồng biến, nghịch biến và cực trị của hàm hợp ( )( ).f u x  

1. Phương pháp. 

XÁC ĐỊNH CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ 

DỰA VÀO ĐỒ THỊ HÀM SỐ ( )f x
 

 
• Đồ thị hàm số đang đi lên (đồng 

biến) sau đó đổi hướng đi xuống 

(nghịch biến) tại điểm 
ox  thì hàm số 

đạt cực đại tại 
ox . 

    Khi đó ( )of x được gọi là giá trị cực  

    đại của hàm   số ( )f x . 

• Đồ thị hàm số đang đi xuống sau đó 

đổi hướng đi lên tại điểm 
ox  thì hàm 

số đạt cực tiểu tại 
ox  

    Khi đó ( )of x được gọi là giá trị cực  

    tiểu của hàm số ( )f x .  

• Hoành độ cực trị 0
=

 =  
=

x a
y

x b
  

XÁC ĐỊNH CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ DỰA   

VÀO ĐỒ THỊ HÀM SỐ ( )f x  

 
• Hàm số ( )=y f x  có đạo hàm ( )f x  

trên D  nếu: 

① Đồ thị hàm số ( )f x  nằm phía trên Ox   

    nên ( ) 0f x  . 

② Đồ thị hàm số ( )f x  nằm phía dưới Ox              

nên ( ) 0.f x   

 

 

 

• 0

=
 =  =

 =

x a

y x b

x c

 tức là ba nghiệm , ,a b c  

là giao của đồ thị với trục Ox   

Bài toán : Xác định sự biến thiên và cực trị của hàm hợp ( )( )y xf u=  dựa vào  

bảng biến thiên của đồ thị hàm số ( )=y f x  

Phướng pháp xác định tính đớn điệu của hàm hợp ( )( )y xf u= . 

 Bước 1:  

 ○ Tính đạo hàm ( ) ( )( ) ( ) ( )( )
( )

( )( )

0
. 0

0

u x
g x f u x u x f u x

f u x

 =   = = =     =

. 

     ○ Tìm 1 2; ;....... ix x x  là nghiệm của ( ) 0f x = . 

 Bước 2: Giải phướng trình ( )( )

( )

( )

1

20

..........

u x x

f u x u x x

=


 =  =



. 

     ○ Xét dấu ( )( )f u x dựa vào dấu của ( )f x  hoặc vào bảng biến thiên dấu ( )f x  

     ○ Vai trò của ( )u x  giống như của x  vì dấu của ( )( )f u x cũng là dấu của ( )f x . 

 Bước 3: Lập bảng xét dấu ( )g x  và kết luận. 



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 1. Tính đơn điệu và cực trị hàm số  

Lớ p Toán Thầ y – Diệ  p Tuân                                      Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 89 

2. Bài tập minh họa. 

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 204. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( ) ( ) ( ) ( )
2 3

1 1 2f x x x x = + − − . 

Hàm số ( )f x  đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ( )1;1− . B. ( )1;2 . C. ( ); 1− − . D. ( )2;+  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 205. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có đạo hàm  

( ) ( )( ) ( )
2 2017

1 2 3f x x x x = − − −  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên các khoảng ( )1;2  và ( )3;+ . 

 B. Hàm số có ba điểm cực trị. 

 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;3 . 

 D. Hàm số đạt cực đại tại 2x =  và đạt cực tiểu tại 1x =  và 3x =  . 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 206.  

Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có đạo hàm ( ) ( ) ( ) ( )
2 3

1 1 2f x x x x = + − − .  

Hàm số ( )y f x=  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?  

 A. ( )1;2 . B. ( ); 1− − . C. ( )1;1− . D. ( )2;+ . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 207. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( )'f x  xác định, 

liên tục trên  và có đồ thị ( )'f x  như hình vẽ dưới. Hàm 

số ( )f x  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?  

A. ( )2;+ .         B. ( );1− .    C. ( )3;+            D. ( )1;3

.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 208. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm ( )'f x  xác định, 

liên tục trên  và có đồ thị ( )'f x  như hình vẽ.   

Khẳng định nào sau đây là sai? 

A. Hàm số ( )f x  đồng biến trên khoảng ( )2;− + .  

B. Hàm số ( )f x  nghịch biến trên khoảng ( )1;1− .  

C. Hàm số ( )f x  đồng biến trên khoảng ( )2;1− . 

D. Hàm số ( )f x  nghịch biến trên khoảng ( ); 2− −  

 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 209. Cho hàm số ( )y f x=  xác định, liên tục trên  

và có đạo hàm ( )f x . Biết rằng ( )f x có đồ thị như hình 

vẽ bên. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. Hàm số  ( )y f x= đồng biến trên khoảng ( )2;0−  .  

B. Hàm số  ( )y f x= nghịch biến trên khoảng ( )0;+  . 

C. Hàm số  ( )y f x= đồng biến trên khoảng ( );3−  .  

D. Hàm số  ( )y f x= nghịch biến trên khoảng ( )3; 2− − . 
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 210. Cho hàm số ( )y f x= có đao hàm ( )f x  xác định, 

liên tục trên  có đồ thị ( )f x như hình vẽ bên.  

Khẳng định nào sau đây là đúng ?  

A. Hàm số  ( )y f x= đồng biến trên khoảng ( )1;+  .  

B. Hàm số  ( )y f x= đồng biến trên khoảng ( ); 1− −  và ( )3;+  

C. Hàm số  ( )y f x=  nghịch biến trên khoảng ( );1−  .  

D. Hàm số  ( )y f x= đồng biến trên khoảng ( )1;3  . 

 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 211. Đường cong trong hình vẽ bên dưới là đồ thị hàm 

số ( ).y f x=  Số điểm cực trị của hàm số ( )y f x=  là  

 A. 2.  B. 3.    

 C. 4.  D. 5.  

 
 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 212. (THPT Kiến An 2018) Cho hàm số ( )y f x=  xác 

định trên  và có đồ thị hàm số ( )y f x=  là đường cong ở 

hình bên. Hỏi hàm số ( )y f x=  có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 6 .                         B. 5 .               

C. 4 .  D. 3 . 

  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Đạo hàm của hàm hợp có dạng tích ( ) ( ) ( )( ). xu x ug x f =  

 

Câu 213. Cho hàm số ( )y f x= .  

Biết hàm số ( )'y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên. 

Hàm số ( ) ( )1 4g x f x= −  đồng biến trên khoảng nào 

dưới đây? 

A. ( )1;0− . B. ( );0− . C. 
1

;0
4

 
 
 

. D. 
1

;
4

 
− + 
 

. 
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 214. Cho hàm số ( )y f x= có đạo hàm trên .  

Hàm số '( )y f x=   có đồ thị như hình vẽ bên.  

Xét hàm số ( ) (1 )y g x f x= = − .  

Mệnh đề nào sau đây là đúng?  

A. Hàm số ( )y g x=  đồng biến trên khoảng (4; )+  

B. Hàm số ( )y g x=  đồng biến trên khoảng ( )1;1− . 

C. Hàm số ( )y g x= nghịch biến trên khoảng ( ;0)−  

D. Hàm số ( )y g x=  nghịch biến trên khoảng ( )0;2  

 

  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 215. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( ) ( )( )
22' 9 4f x x x x= − − .  

Khi đó hàm số ( )2y f x=  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ( )2;2− . B. ( ); 3− − . C. ( )3;0− . D. ( )3;+ . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 216. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng xét dấu ( )f x  như sau: 

 
Đặt hàm số ( ) ( )1 1y g x f x= = − + . Mệnh đề nào sau đây về hàm số ( )y g x=  là đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ); 2− − . 

 B. Hàm số nghịch biến biến trên khoảng ( )2;1− .  

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )2;− + .  

 D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;+ . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 217. Cho hàm số ( )y f x= liên tục trên  và có  

bảng biến thiên như sau.  

Đặt hàm số ( ) ( )2 2y g x f x= = − −  

Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Hàm số ( )y g x= đồng biến trên khoảng ( ); 1− − . 

B. Hàm số ( )y g x= nghịch biến trên khoảng ( )0;2  

C. Hàm số ( )y g x= đồng biến trên khoảng ( )2;+ . 

D. Hàm số ( )y g x= nghịch biến trên khoảng ( );0− . 

 
 

 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 218. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .  

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.    

Hàm số ( )2y f x= đồng biến trên khoảng nào dưới đây: 

A. ( )1;2 . B. ( )1;+ . C. ( )2; 1− − .    D. ( )1;1− . 

 

Lời giải 
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Câu 219. Cho hàm số ( )y f x= . Hàm số ( )y f x=  có đồ 

thị như hình vẽ.  
Hàm số ( )2y f x=  đồng biến trên khoảng 

A. ( )1;2 . B. ( )1;1− .            

C. ( )1;+ .                  D. ( )2; 1− − .  

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 220. Cho hàm số ( )f x . Biết hàm số ( )y f x=  có 

đồ thị như hình vẽ bên dưới. Hàm số ( )23y f x= −  

đồng biến trên khoảng. 

A. ( )2;3 .   B. ( )2; 1− − .      C. ( )0;1 .   D. ( )1;0− .  

Lời giải 
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Câu 221. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm liên tục trên  

và có đồ thị của hàm ( )=y f x  như hình vẽ.  

Xe ́t hàm số ( )2( ) 2= −g x f x . Mệnh đề nào dướ ́i đây sai? 

A. Hàm sô ́ ( )g x  đồng biến trên ( )2; .+   

B. Hàm sô ́ ( )g x  nghịch biến trên ( )0;2 . 

C. Hàm số ( )g x nghi ̣ch biến trên ( )1;0 .−   

D. Hàm số ( )g x nghịch biến trên ( ); 2 .− −   

Lời giải 
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Câu 222. Cho hàm số ( )y f x= . Hàm số ( )y f x=  có 

đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số ( )21y f x= +  nghịch 

biến trên khoảng nào dưới đây? 

A. ( )3; + .                  B. ( )3; 1− − .      

C. ( )1; 3 .                    D. ( )0;1  
 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 223. Cho hàm số ( )y f x= . Biết hàm số ( )'y f x=  có đồ 

thị như hình vẽ bên.  

Hàm số ( )22 3y f x x= −  đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A. 
1 1

;
3 2

 
 
 

. B. 
1

;
2

 
+ 

 
.          

C. 
1

;
3

 
− 
 

.                  D. 
1

2;
2

 
− 
 

. 

 

 

Lời giải 
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Câu 224. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  

sao cho ( )2 1f − = , ( )2 0f = . Hàm số ( )y f x=  có đồ 

thị như hình vẽ dưới. Hàm số ( )( )
2

y f x=  nghịch biến 

trên khoảng nào trong các khoảng sau? 

A. 
3

1;
2

 
− 
 

. B. ( )2; 1− − .          

C. ( )1;1− .  D. ( )1; 2 . 
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Câu 225. Cho hàm số .  

Đồ thị  như hình bên dưới và  

 

Hàm số  đồng biến trên các khoảng nào trong các khoảng sau 

 A.  B.  C.  D.  

Lời giải 
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Câu 226. (THPT Nghèn Hà Tĩnh 2018)  

Cho hàm số ( )y f x= . Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình 

dưới. Hàm số ( )2y f x=  có bao nhiêu điểm cực đại? 

A. 2 .                         B.3 .                      

C. 1.       D.0 .  
Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 227. (THPT Chuyên Thoại Ngọc Hầu 2018)  

Cho hàm số ( )y f x= . Đồ thị của hàm số ( )y f x=  như hình 

bên. Hàm số ( ) ( )2g x f x=  có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 4 .                         B. 3 .                    

C. 5 .       D. 2 . 

  

Lời giải 
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( )y f x=

( )y f x= ( ) ( )1 2 0f f− = =

( ) ( )
2

3 3g x f x = −
 

( )1;2 ( )0;1 ( )1;0− ( )2; 1− −
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Câu 228. (Sở GD&ĐT Bắc Giang 2018) Cho hàm số ( )y f x=  có đúng ba điểm cực 

trị là 2; 1;0− −  và có đạo hàm liên tục trên . Khi đó hàm số ( )2 2y f x x= −  có bao 

nhiêu điểm cực trị? 

 A. 3  B. 8  C. 10  D. 7  

Lời giải 
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Câu 229. (Bộ GD & ĐT Năm 2019)  

Cho hàm số , bảng biến thiên của hàm số  như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số  là 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
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Câu 230. (Bộ GD & ĐT Năm 2019)  

Cho hàm số , bảng biến thiên của hàm số  như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số  là 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
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( )f x ( )'f x

+∞+∞

1
3

∞∞ +11

f'(x)

x
0

2

( )2 2y f x x= +

3 9 5 7

( )f x ( )f x

( )24 4y f x x= −

9 5 7 3
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 Đạo hàm của hàm hợp có dạng tổng hoặc hiệu ( ) ( ) ( )( ) ( ).g x f h xuu x x = +  

 

Câu 231. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.  

Đặt ( ) ( )y g x f x x= = − .  

Khẳng định nào sau đây về hàm số ( )y g x=  là 

đúng? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;2 . 

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )2;+ . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;1− . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;2− . 

    

Lời giải 
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Câu 232. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .  

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.  

Đặt ( ) ( ) ( )
2

2 1y g x f x x= = − + .  

Khẳng định nào sau đây về hàm số ( )y g x=  là đúng? 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 3− − . 

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )3;1− . 

C. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )3;+ . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;3 . 

 

 

Lời giải 
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Câu 233. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên . 

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.  

Đặt ( ) ( ) 21
1

2
y g x f x x x= = + + + .  

Khẳng định nào sau đây về hàm số ( )y g x=  là đúng? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;3 . 

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 3− − . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )3;+ . 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )3; 1− − . 

 

 

Lời giải 
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Câu 234. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên . 

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.  

Đặt ( ) ( )
2

2

x
y g x f x= = − . Khẳng định nào sau đây về 

hàm số ( )y g x=  là sai? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;1− . 

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 1− − . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )2;+ . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;2 . 

 

 

Lời giải 
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Câu 235. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .  

Hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ bên.  

Đặt ( ) ( )
3

2 1
3

x
y g x f x x x= = − + − + .  

Khẳng định nào sau đây về hàm số ( )y g x=  là 

đúng? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng ( );0− . 

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )0;1 . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )2;+ . 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;2 . 

 

 
 

Lời giải 
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Câu 236. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .  

Đồ thị của hàm số ( )y f x= như hình vẽ bên.  

Hàm số ( ) ( ) 3 21 3 3
1

3 4 2
y g x f x x x x= = − − + + .  

Mệnh đề nào dưới đây về hàm số ( )y g x= là sai?   

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 3− − .  

B. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )3; 1− − .  

C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;1−    

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng ( )1;+ . 
 

Lời giải 
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Câu 237. Cho hàm số ( ).y f x=  Đồ thị hàm số ( )y f x=  

như hình bên.  

Tìm số điểm cực trị của hàm số ( ) ( )2 3 .g x f x= −  

 A. 2.            B. 3.             C. 4.               D. 5.  

  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 238. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  

và có bảng xét dấu của ( )y f x=  như sau. 

Hỏi hàm số ( ) ( )2 2g x f x x= −  có bao nhiêu điểm cực 

tiểu ? 
 A. 1.         B. 2.       C. 3.           D. 4. 

 

 

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 239. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .  Đồ thị 

hàm số ( )'y f x=  như hình vẽ bên dưới. Số điểm cực trị 

của hàm số ( ) ( )2017 2018 2019g x f x x= − − +  là 

 A. 1.   B. 2.   

 C. 3.   D. 4.  

 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 240. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .   

Đồ thị hàm số ( )y f x=  như hình vẽ bên dưới. Hỏi hàm 

số ( ) ( )g x f x x= +  đạt cực tiểu tại điểm nào dưới đây ? 

 A. 0.x =   B. 1.x =  

 C. 2.x =   D. Không có điểm cực tiểu 

 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 241. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên .   

Đồ thị hàm số ( )y f x=  như hình vẽ bên dưới.  

Hàm số ( ) ( )
3

2 2
3

x
g x f x x x= − + − +  đạt cực đại tại  

 A. 1x = − .  B. 0x = .   

 C. 1x = .  D. 2x = . 
 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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A.  LÝ THUYẾT. 

1.  Định nghĩa:  
 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 

 
 
       

 

 Ví dụ 1. Tìm GTLN và GTNN của các hàm số sau: 

 1). 2 2 3= + +y x x .
  

2). 24 4 5= − + −y x x .  
 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 2. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số có đồ thị được cho 
sau. 

                           
                       a)                                                        b) 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

§Bài 2      GIÁ TRỊ LỚN NHẤT VÀ NHỎ NHẤT 

Cho hàm số xác định trên D  

 Số M  gọi là giá trị lớn nhất (GTLN) của hàm số ( )=y f x  trên D   

nếu 
0 0

( )  

: ( )

f x M x D

x D f x M

  

  =

, ta kí hiệu max ( ) .
x D

M f x


=  

 Số m  gọi là giá trị nhỏ nhất (GTNN) của hàm số ( )=y f x  trên D  

    nếu 
0 0

( )  

: ( )

f x M x D

x D f x m

  

  =

, ta kí hiệu min ( ) .
x D

m f x


= . 
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 Ví dụ 3. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số có đồ thị được cho. 
 

                                     
                  a).                                                         b).  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 4. Sử dụng đồ thị dưới đây, xác định xem hàm số ( )y f x=  có giá trị lớn 

nhất, giá trị nhỏ nhất hay cực trị tại mỗi điểm 1 2 3 4 5 6 7 8, , , , , , ,x x x x x x x x  hay không. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

2. Phương pháp chung tìm GTLN, GTNN của hàm số. 

 Để tìm GTLN, GTNN của hàm số ( )=y f x  trên D  ta thực hiện các bước sau: 

 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 

 Bước 1. Tìm tập xác định và tính đạo hàm 'y . 

 Bước 2. Tìm các điểm mà tại đó đạo hàm triệt tiêu hoặc không tồn tại  

   

1

2
0

....

n

x x

x x
y

x x

=


=
 = 



=

 

 Bước 3. Lập bảng biến thiên và xét dấu.  

        Từ bảng biến thiên ta suy ra GTLN, GTNN. 
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 Ví dụ 5. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) 3 12 1f x x x= − +  trên khoảng ( )1; + . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 6. Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của các hàm số sau: 

 a). ( ) 3 22 3 72 2f x x x x= − − +  trên đoạn  6;6− . 

 b). ( )
2 4 1

4

x x
g x

x

+ +
=

+
 trên khoảng ( )4; − + . 

 c). ( )
2 3

5

x
h x

x

+
=

−
 trên đoạn  6;9 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 7. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 2 4y x x= − +  trên khoảng ( )0;3 là 

 A. 4 . B. 2 . C. 0 . D. 2− .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 8. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) 21f x x x= −  trên 

đoạn  1;1− . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Chú ý:  

① Nếu hàm số ( )=y f x  luôn tăng hoặc luôn giảm trên  ;a b  thì 

  
[a;b]

max ( ) max{ ( ), ( )};f x f a f b=   

  
[a;b]
min ( ) min{ ( ), ( )}f x f a f b= . 

 Ví dụ 9. Biết rằng giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 2 2( 1) 2= + + + −y x m x m  trên đoạn 

 0;2  bằng 7. Giá trị của tham số m  bằng 

 A. 3= m . B. 1= m . C. 7= m . D. 2= m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 10. Gọi m  là giá trị để hàm số 
2

8

−
=

+

x m
y

x
 có giá trị nhỏ nhất trên  0; 3  bằng 

2− . Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A. 3 5 m .  B. 2 16m .  C. 5m . D. 5=m . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

② Nếu hàm số ( )=y f x  liên tục trên  ;a b  thì luôn có GTLN, GTNN trên đoạn đó và 

để tìm GTLN, GTNN ta làm như sau. 

 Bước 1: Tính 'y  và tìm các điểm 1 2,  ,..., nx x x  mà tại đó 'y  triệt tiêu hoặc hàm số 

không có đạo hàm. 

 Bước 2: Tính các giá trị 1 2( ), ( ),..., ( ), ( ), ( )nf x f x f x f a f b . 

  Khi đó 1
[ ; ]

max ( ) max{ ( ),..., ( ), ( ), ( )}n
x a b

f x f x f x f a f b


=  

             
1

[ ; ]
min ( ) min{ ( ),..., ( ), ( ), ( )}n
x a b

f x f x f x f a f b


= . 

 Ví dụ 11. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số ( ) 3 22 2= − + −f x x x x  trên đoạn  0;2 . 

 A. 

 
1max

0;2

=y . B. 

 
0max

0;2

=y . C. 

 
2max

0;2

= −y . D. 

 

50
max

27
0;2

= −y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 12. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) ( )2 5 7xf x e x x= − +  

trên đoạn  0;3 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 13. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất (nếu có) của các hàm số sau: 

 a). ( ) 24 , 2 2f x x x x= − −   ; d). ( )
ln x

y f x
x

= =  trên đoạn  2;3 ; 

 b). ( ) cos ,
2 2

f x x x x
 

= − −   ; e). 1 4
2 8

3

x xy += −   trên  1;0− ; 

 c). ( ) ( )2 22 xf x x e= − trên đoạn  1;2−  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 14. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của mỗi hàm số sau: 

 a) sin2y x x= −  trên đoạn ;
2 2

  
− 
 

; 

 b) 2cosy x x= +  trên đoạn 0;
4

 
 
 

. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 15. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số sau: 

( ) 2

2 1  khi  0 2

5 9  khi 2 3

x x
f x

x x x

−  
= 

− +  
 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 16. Cho a  và b  là hai số không âm và có tổng bằng 4. Tìm giá trị nhỏ nhất 

của 4 4a b+ . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

③ Nếu hàm số ( )=y f x   là hàm tuần hoàn chu kỳ T  thì để tìm GTLN, GTNN của nó 

trên D  ta chỉ cần tìm GTLN, GTNN trên một đoạn nằm trong D có độ dài bằng T . 

 Ví dụ 17. (Sở GD & ĐT Bắc Ninh 2020)  

Gọi M , m  lần lượt là giá lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2018 2018sin cosy x x= +  

trên . Khi đó: 

 A. 2M = ,
1008

1

2
m = .  B. 1M = , 

1009

1

2
m = .  

 C. 1M = , 0m = .  D. 1M = , 
1008

1

2
m = . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

④ Cho hàm số ( )y f x=  xác định trên D . Khi đặt ẩn phụ ( )t u x= , ta tìm được t E  

với  x D  , ta có  ( )y g t=  thì Max, Min của hàm f  trên D  chính là Max, Min của 

hàm g  trên E . 

 Ví dụ 18. Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số 4 2sin cos 2y x x= + + .  
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 A. min 3y = . B. 
11

min
4

y = . C. min 3y = − . D. 
11

min
2

y = . 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 19.  

 a). Lập bảng biến thiên của hàm số 
2

1

x
y

x
=

+
. 

 b). Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
2cos

cos 1
M




=

+
. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

⑤ Khi bài toán yêu cầu tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất mà không nói trên tập 

nào thì ta hiểu là tìm GTLN, GTNN trên tập xác định của hàm số. 

 Ví dụ 20. Tìm giá trị lớn nhất M  của hàm số 2 6 5= − + −y x x . 

 A. 1=M . B. 3=M . C. 5=M . D. 2=M . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 21. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 23 10= + −y x x  bằng. 
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 A. 10 . B. 3 10− . C. 10− . D. 3 10 . 
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 Ví dụ 22. Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) 22f x x x= − . 

Lời giải 
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⑥ Ngoài phướng pháp khảo sát để tìm Max, Min ta còn dùng phướng pháp miền giá 

trị hay Bất đẳng thức để tìm Max, Min. 

 Ví dụ 23. Tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2sin cos 1

sin 2cos 3

x x
y

x x

+ +
=

− +
 

trên ;
2 2

  
− 
 

  

 A. 
11

4
. B. 1. C. 

3

2
. D. 

1

4
. 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 113 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 

3. MỘT SỐ BÀI TOÁN ỨNG DỤNG THỰC TÊ ́. 

 Ví dụ 24. Người ta bớm xăng vào bình xăng của một xe ô tô. Biết rằng thể tích V  

(lít) của lượng xăng trong bình xăng tính theo thời gian bớm xăng t  (phút) được cho 

bởi công thức: ( ) ( )2 3300 4V t t t= − +  với 0 0,5t  . 

 a). Ban đầu trong bình xăng có bao nhiêu lít xăng? 

 b). Sau khi bớm 30 giây thì bình xăng đầy. Hỏi dung tích của bình xăng trong xe  
là bao nhiêu lít? 

 c). Khi xăng chảy vào bình xăng, gọi ( )V t  là tốc độ tăng thể tích tại thời điểm t   

với 0 0,5t  . Xăng chảy vào bình xăng ở thời điểm nào có tốc độ tăng thể tích  

là lớn nhất? 

Lời giải 
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 Ví dụ 25. Một loại thuốc được dùng cho một bệnh nhân và nồng độ thuốc trong 

máu của bệnh nhân được giám sát bởi bác sĩ. Biết rằng nồng độ thuốc trong máu 

của bệnh nhân sau khi tiêm vào cớ thể sau t  giờ được cho bởi công thức ( ) 2

2

1

t
c t

t
=

+
 

( )/mg L . Sau khi tiêm thuốc bao lâu thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân 

cao nhất? 

Lời giải 
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 Ví dụ 26. Một chất điểm chuyển động theo phướng ngang có toạ độ xác định bởi 

phướng trình ( ) 4 3 20,01 0,12 0,3 0,5x t t t t= − + + +  với x  tính bằng mét, t  tính bằng giây, 

0 6t  . Tìm thời điểm mà tốc độ của chất điểm lớn nhất. 

Lời giải 
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 Ví dụ 27. Một công ty uớc tính rằng tổng lợi nhuận P  (nghìn đồng) cho một sản 

phẩm có thể được mô hình hoá bằng hàm số ( ) 3 2450 52500P x x x x= − + + , trong đó x  là 

số lượng đớn vị sản phẩm đó được sản xuất và bán ra. Mức sản xuất nào sẽ mang lại 
lợi nhuận lớn nhất? Khi đó lợi nhuận lớn nhất là bao nhiêu? 

Lời giải 
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 Ví dụ 28. Lợi nhuận thu được P  của một công ty khi dùng số tiền s  chi cho 

quảng cáo được cho bởi công thức ( ) 3 21
6 400, 0

10
P P s s s s= = − + +   

Ở đây các số tiền được tính bằng đớn vị nghìn USD. 

 a). Tìm số tiền công ty phải chi cho quảng cáo để mang lại lợi nhuận tối đa. 

 b). Lợi nhuận thu được của công ty thay đổi thế nào khi số tiền chi cho quảng cáo  

  thay đổi? 

Lời giải 
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 Ví dụ 29. Giả sử một chiếc xe tải khi di chuyển với tốc độ x  dặm/giờ sẽ tiêu thụ 

nhiên liệu ở mức 
1 2500

200
x

x

 
+ 

 
 gallon/dặm. Nếu giá nhiên liệu là 3,6 USD/gallon 

thì chi phí nhiên liệu C  (tính bằng USD) khi lái xe 200 dặm với tốc độ x  dặm/giờ 

được cho bởi công thức 

( )
2500

3,6C C x x
x

 
= =  + 

 
. Ở đây, dặm và gallon là những đớn vị đo lường phổ biến của 

Mỹ. Biết rằng tốc độ (dặm/giờ) của xe tải trên một tuyến đường cao tốc bị hạn chế 

trong khoảng  10;75 . Hỏi: 

 a). Lái xe ở tốc độ nào thì chi phí nhiên liệu sẽ ít nhất? 

 b). Nếu người lái xe tải được trả lướng 28 USD/giờ và tiền lướng được cộng vào chi  

 phí nhiên liệu thì tốc độ di chuyển của xe tải là bao nhiêu để chi phí tiết kiệm  

 nhất (tức là tổng chi phí mà công ty phải trả cho lái xe và chi phí nhiên liệu là  

 nhỏ nhất)? 

Lời giải 
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 Ví dụ 30. Doanh số bán hệ thống âm thanh nổi mới trong một khoảng thời gian 

dự kiến sẽ tuân theo đường cong logistic ( )
5000

, 0
1 5e x

R R x x
−

= = 
+

, trong đó thời gian x  

được tính bằng năm. Hỏi tốc độ bán hàng đạt tối đa vào năm nào? 

Lời giải 
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 Ví dụ 31. Một vật được phóng lên trời theo một góc xiên ( )45 90    so với 

phướng ngang với vận tốc ban đầu là 0v  (feet/giây) tính từ chân mặt phẳng nghiêng 

tạo một góc 45  so với phướng ngang (xem hình vẽ). Nếu bỏ qua sức cản của không 

khí thì quãng đường R  (tính bằng feet, 1feet 0,3048 m= ) mà vật di chuyển lên mặt 

phẳng nghiêng được cho bởi hàm số ( ) ( )
2

0 2
cos sin cos

16

v
R    = − . Góc ném   nào 

làm cho quãng đường R  lớn nhất? Giá trị iớn nhất của R  là bao nhiêu? 

 
Lời giải 
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 Ví dụ 32. Trong một ngày, tổng chi phí để một xưởng sản xuất ( ) kgx  thành 

phẩm được cho bởi hàm số ( ) 3 22 30 177 2592C x x x x= − + +  (nghìn đồng). Biết giá bán 

mỗi kilôgam thành phẩm là 513 nghìn đồng và công suất tối đa của xưởng là 20 kg 

trong một ngày. Khối lượng thành phẩm xưởng nên sản xuất trong một ngày là bao 

nhiêu để lợi nhuận thu được của xưởng trong một ngày là cao nhất? 

Lời giải 
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 Ví dụ 33. Giá bán P  (đồng) của một sản phẩm thay đổi theo số lượng Q  sản 

phẩm ( )0 1500Q   được cung cấp ra thị truờng theo công thức 1500P Q= − . Tính 

số lượng sản phẩm nên được cung cấp ra thị trường để doanh thu R PQ=  lớn nhất. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 34. Một công ty ước tính rằng chi phí C  (USD) để sản xuất x  đớn vị sản 

phẩm có thể được mô hình hoá bằng công thức 2800 0,04 0,0002C x x= + +  

Tìm mức sản xuất sao cho chi phí trung bình ( )
( )C x

C x
x

=  cho mỗi đớn vị hàng hoá 

là nhỏ nhất. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 35. Hai nguồn nhiệt đặt cách nhau s  mét, một nguồn có cường độ a  đặt ở 

điểm A  và một nguồn có cường độ b  đặt ở điểm B . Cường độ nhiệt tại điểm P  nằm 

trên đoạn thẳng nối A  và B  được tính theo công thức 
2 2( )

a b
I

x s x
= +

−
trong đó ( )x m  

là khoảng cách giữa P  và A . Tại điểm nào nằm giữa A  và B , nhiệt độ sẽ thấp nhất? 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 36. Một chiếc xe nhỏ chuyển động không có ma sát, gắn vào tường bằng 

một lò xo (xem hình vẽ), được kéo ra khỏi vị trí đứng yên 10 cm rồi thả ra tại thời 

điểm ban đầu 0t =  giây để chuyển động trong 4 giây. Vị trí ( ) cms  tại thời điểm t  

giây là 10coss t= . 

 
 a). Tốc độ lớn nhất của xe là bao nhiêu? Khi nào xe chuyển động với tốc độ như  

vậy, khi đó xe đang ở vị trí nào và gia tốc lúc đó có độ lớn là bao nhiêu? 

 b). Xe ở đâu khi độ lớn gia tốc là lớn nhất? Khi đó vận tốc của xe là bao nhiêu? 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 37. Máng xối nước mưa được làm bằng một miếng nhôm rộng 30 cm. Sau 

khi đánh dấu chiều dài 10 cm từ mỗi cạnh, miếng nhôm được gập lên một góc   

(xem hình vẽ). Diện tích ( )2 cmS  của mặt cắt ngang của máng được biểu thị dưới 

dạng một hàm số của   như sau: ( ) ( )100sin cos 1 ,0
2

S S


   = = +   . 

Tìm góc   để diện tích S  là lớn nhất (góc   này sẽ cho phép nước chảy nhiều nhất 
qua máng xối). 

 
Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

B. PHÂN DẠNG VÀ PHƯƠNG PHÁP GIẢI TOÁN.         

DẠNG 1. Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn  ;a b . 

1.  Phương pháp. 

Tìm 
[ , ][ , ]

max ( ), min ( )
x a bx a b

f x f x


 trên đoạn, ta có thể tiến hành một cách đớn giản hớn như  

sau: 

① Bước 1. Tính ( )f x  và cho ( ) 0f x =  tìm các nghiệm 1 2,  ,  .,  nx x x  thuộc  ;a b . 

② Bước 2. Tính 1 2( ), ( ),...., ( ), ( ), ( )nf x f x f x f a f b  và so sánh. 

③ Bước 3. Kết luận 1
[ ; ]

max ( ) max{ ( ),..., ( ), ( ), ( )}n
x a b

f x f x f x f a f b


= . 

                            1
[ ; ]

min ( ) min{ ( ),..., ( ), ( ), ( )}n
x a b

f x f x f x f a f b


= . 

 Lưu ý: Đối với bài toán tìm 
[ , ][ , ]

max ( ), min ( )
x a bx a b

f x f x


 trên đoạn  ;a b  ta không lập bảng 

biến thiên 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 1. Tìm GTLN và GTNN của các hàm số sau: 

 1). 
3 21 1

6 3 , [0;4]
3 2

= − − + y x x x x .
 

2). ( )
3

6 24 1= + −y x x  trên đoạn  1;1− . 
 

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 2. Tìm GTLN và GTNN của các hàm số sau: 

 1). 2( 3) 2 3= + − − +y x x x .  2). 
245 20 2 3= + + −y x x . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 3. Cho hai số thực ,x y  thoả mãn:   
0,  1

3

x y

x y

 


+ =
. Tìm giá trị nhỏ nhất, giá 

trị lớn nhất của biểu thức:  3 2 22 3 4 5P x y x xy x= + + + − . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ 1. Nhận biết 

Câu 1. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
3 3 5= − +y x x  trên đoạn  2;4  là: 

 A. 
 2; 4
min 3=y . B. 

 2; 4
min 7=y . C. 

 2; 4
min 5.=y  D. 

 2; 4
min 0.=y  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 2. Tìm giá trị lớn nhất M  của hàm số 
3 23= −y x x  trên đoạn  1;1− .  
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 A. 0=M .  B. 2=M . C. 4=M . D. 2= −M . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 3. Giá trị lớn nhất của hàm số ( ) 4 24 5= − +f x x x  trên đoạn  2;3−  bằng 

 A. 50 . B. 5 . C. 1. D. 122 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 4. Tìm giá trị nhỏ nhất m  của hàm số 
4 2 13= − +y x x  trên đoạn  2;3− . 

 A. 
51

4
=m . B. 

49

4
=m . C. 13=m . D. 

51

2
=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 5. Giá trị lớn nhất của hàm số 
4 22 2= − + +y x x  trên  0;3  là 

 A. 2 . B. 61− . C. 3 . D. 61 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 6. Xét hàm số 
1

2 1

−
=

+

x
y

x
 trên  0;1 . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

 A. 
 0;1

max 0=y . B. 
 0;1

1
min

2
= −y .  C. 

 0;1

1
min

2
=y .  D. 

 0;1
max 1=y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 7. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 5 1− +

=
x x

y
x

 trên đoạn 
1

;3
2

 
 
 

 là: 

 A. 3− . B. 
5

3
− . C. 

5

2
− . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 8. Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
8

1 2
= +

+
f x x

x
 trên đoạn  1;2  

lần lượt là 

 A. 
11

3
; 

7

2
. B. 

11

3
; 

18

5
. C. 

13

3
; 

7

2
. D. 

18

5
; 

3

2
. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 9. Xét hàm số 
3

1
2

= + −
+

y x
x

 trên đoạn  1;1− . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số có cực trị trên khoảng ( )1;1− .  

 B. Hàm số không có giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trên đoạn  1;1− .  

 C. Hàm số đạt giá trị nhỏ nhất tại 1= −x  và đạt giá trị lớn nhất tại 1=x .  

 D. Hàm số nghịch biến trên đoạn  1;1− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 10. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 
2e= + xy x  trên đoạn  0;1 . 

 A. 
 

2

0;1
max e


=
x

y . B. 
 0;1

max 2e


=
x

y . C. 
 0;1

max 1


=
x

y . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 11. Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
3

2
= +

−
f x x

x
 trên đoạn  3; 6  bằng 

 A. 
27

4
. B. 2 3 . C. 6 . D. 2 3 2+ . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 12. Cho hàm số ( )=y f x  có đạo hàm ( ) 2 1 = − −f x x . Với các số thực dướng a , b  

thỏa mãn a b , giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )f x  trên đoạn  ;a b  bằng 

 A. ( )f a . B. ( )f b . C. ( )f ab . D. 
2

+ 
 
 

a b
f . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 13. Cho hàm số 
3 23 9 1= + − +y x x x .  

Giá trị lớn nhất M  và giá trị nhỏ nhất m  của hàm số trên đoạn  0;4  là? 

 A. 28=M , 4= −m . B. 77=M , 1=m . C. 77=M , 4= −m . D. 28=M , 

1=m  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 14. Gọi M , m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 

( )
2 1

1

−
=

+

x
f x

x
 trên đoạn  0;3 . Tính giá trị −M m . 

 A. 
9

4
− = −M m . B. 3− =M m . C.

 

9

4
− =M m . D.

 

1

4
− =M m .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 15. Giá trị lớn nhất của hàm số 
3 22 3 12 2= + − +y x x x  trên đoạn  1;2−  có giá trị là 

một số thuộc khoảng nào dưới đây? 

 A. ( )2;14 . B. ( )3;8 . C. ( )12;20 . D. ( )7;8− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 16. Gọi giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
2 3 6

1

− +
=

−

x x
f x

x
 trên 

đoạn  2;4  lần lượt là M , m . Tính .= +S M m  

 A. 6.=S  B. 4.=S  C. 7.=S  D. 3.=S  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 17. Tích của giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số ( )
4

= +f x x
x

 trên 

đoạn  1;  3  bằng. 

 A. 
52

3
. B. 20 . C. 6 . D. 

65

3
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 18. Gọi ,M n  theo thứ tự là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 3

1

+
=

−

x
y

x
 trên đoạn  2;0− . Tính = +P M m . 

 A. 1=P . B. 5= −P . C. 
13

3
= −P . D. 3= −P . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 12. Thông hiểu 

Câu 19. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 25= + −y x x  trên đoạn 5; 5 −
 

. 

 A. 5 .   B. 10 .  

 C. 6 .  D. Một đáp án khác. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 20. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 21 4= + −y x x  

 A. 5 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 21. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 1 5 1. 5y x x x x= − + − − − −  bằng 

 A. 
9

10
. B. 

4

5
. C. 2 2 2− . D. 7 2 9− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 22. Hàm số ( )
2

24 1= − +y x  có giá trị lớn nhất trên đoạn  1;1−  là: 

 A. 10 . B. 12 . C. 14 . D. 17 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 23. Tìm giá trị lớn nhất M  của hàm số 2 6 5= − + −y x x . 

 A. 1=M . B. 3=M . C. 5=M . D. 2=M . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 24. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 23 10= + −y x x  bằng. 

 A. 10 . B. 3 10− . C. 10− . D. 3 10 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 25. Tìm tập giá trị T  của hàm số 3 5= − + −y x x . 

 A. ( )3;5=T . B.  3;5=T . C. 2;2 =
 

T . D. 0; 2 =
 

T . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 26.  

Tổng giá trị lớn nhất M  và giá trị nhỏ nhất m  của hàm số ( ) ( ) 26 4= − +f x x x  trên 

đoạn  0;3
 
có dạng −a b c  với a  là số nguyên và b , c  là các số nguyên dướng. 

Tính = + +S a b c . 
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 A. 4 . B. 2− . C. 22− . D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 27. Tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 22= − −y x x  bằng 

 A. 2 2− . B. 2 . C. 2 2+ . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 28. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2sin 4sin 5= − −y x x . 

 A. 20− . B. 8− . C. 9− . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 29. Hàm số ( ) 2sin sin 2= +f x x x  trên đoạn 
3

0;
2

 
 
 

 có giá trị lớn nhất là ,M  giá trị 

nhỏ nhất là .m  Khi đó .M m  bằng 

 A. 3 3− . B. 3 3 . C. 
3 3

4
− . D. 

3 3

4
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 30. Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số 
4 2sin cos 2= + +y x x .  

 A. min 3=y . B. 
11

min
4

=y . C. min 3= −y . D. 
11

min
2

=y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 31.  

Gọi M  và m  là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
22sin cos 1= − +y x x . 

Khi đó giá trị của tích .M m  là 

 A. 
25

4
. B. 0 . C. 

25

8
. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 32. Gọi M , m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 

2 cos= +y x x  trên đoạn 0;
2

 
 
 

. Tính −M m . 

 A. 1 2
4


+ − . B. 2

2


− . C. 1

4


− . D. 1 2

4


− + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 33. Cho hàm số 
2

sin 1

sin sin 1

+
=

+ +

x
y

x x
. Gọi M  là giá trị lớn nhất và m  là giá trị nhỏ 

nhất của hàm số đã cho. Chọn mệnh đề đúng. 

 A. 
3

2
= +M m . B. 

3

2
=M m . C. 1= +M m . D. 

2

3
= +M m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 34. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 2= +y x  trên đoạn  3;3− . 

 A. 0 . B. 1− . C. 1. D. 5− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 35. Hàm số ( )=y f x  liên tục và có bảng biến thiên trong đoạn [ 1; 3]−  cho trong 

hình bên. Gọi M  là giá trị lớn nhất của hàm số ( )=y f x  trên đoạn  1;3− . Tìm mệnh 

đề đúng? 

                                  
 A. ( 1)= −M f . B. ( )3=M f . C. (2)=M f . D. (0)=M f . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 36. Cho hàm số ( )=y f x  liên tục trên  và có bảng biến thiên 

                                
Khẳng định nào sau đây sai? 

 A. Hàm số không có giá trị lớn nhất và có giá trị nhỏ nhất bằng 2− . 

 B. Hàm số có hai điểm cực trị. 
 C. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang. 

 D. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 5  và giá trị nhỏ nhất bằng 2− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 37. Cho hàm số ( )=y f x  xác định và liên tục trên 

khoảng 
1

;
2

 
− 
 

 và 
1

;
2

 
+ 

 
. Đồ thị hàm số ( )=y f x  là 

đường cong trong hình vẽ bên. Tìm mệnh đề đúng 

trong các mệnh đề sau 

A. 
 

( )
1;2

max 2=f x .                    B. 
 

( )
2;1

max 0
−

=f x .  
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C. 
 

( ) ( )
3;0

max 3
−

= −f x f .              D. 
 

( ) ( )
3;4

max 4=f x f . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 38. Cho hàm số ( )=y f x  có đồ thị trên đoạn 

 2;  4−  như hình vẽ bên. Tìm 
 

( )
2; 4

max
−

f x . 

A. ( )0f .               B. 2 .                   

C. 3 .                     D. 1. 

          

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 39. Cho hàm số 3= + +y ax cx d  ( )0a  có 
( )

( ) ( )
;0

min 2 .
−

= −f x f   

Giá trị lớn nhất của hàm số ( )=y f x  trên đoạn  1;3  bằng 

 A. 8 +a d . B. 16−d a . C. 11−d a . D. 2 +a d . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 40. Cho ,x y  là hai số không âm thỏa mãn 2+ =x y .  

Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
3 2 21

1
3

= + + − +P x x y x  là: 

 A. 
7

min
3

P =  B. min 5P =  C. 
17

min
3

P =  D. 
115

min
3

P =  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 41. Biết rằng giá trị lớn nhất của hàm số 24= + − +y x x m  là 3 2 . Giá trị của m  

là 

 A. 2=m . B. 2 2=m . C. 
2

2
=m . D. 2= −m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 42. Tập giá trị của hàm số sin 2 3 cos2 1= + +y x x  là đoạn  ; .a b   

Tính tổng .= +T a b  

 A. 1.=T  B. 2.=T  C. 0.=T  D. 1.= −T  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 43. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) 32cos cos 2= −f x x x  trên 

đoạn ;
3 3

  
= − 
 

D .  

 A. ( ) ( )
19

max 1;min
27

= =
x Dx D

f x f x . B. ( ) ( )
3

max ;min 3
4 

= = −
x Dx D

f x f x .  

 C. ( ) ( )max 1;min 3


= = −
x Dx D

f x f x . D. ( ) ( )
3 19

max ;min
4 27

= =
x Dx D

f x f x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 44.  

Tổng giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 2cos 9cos 6sin 1y x x x= + + −  là 

 A. 2− . B. 1− . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 45. Giá trị nhỏ nhất của hàm số của hàm số 21 2sin cos cos 2= + −y x x x  là:  

 A. 
5

4
− . B. 

1

4
− . C. 1− . D. 0 . 

Lơ ̀i giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 46. Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm trên  và có 

đồ thị của hàm số ( )=y f x  như hình vẽ.  

Biết rằng ( ) ( ) ( ) ( )0 3 2 5+ = +f f f f . Giá trị nhỏ nhất và 

giá trị lớn nhất của ( )f x  trên đoạn  0;5  lần lượt là: 
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A. ( )0f , ( )5f . B. ( )2f , ( )0f .  

C. ( )1f , ( )3f . D. ( )2f , ( )5f . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 47. Cho hàm số ( )=y f x . Đồ thị của hàm số ( )=y f x  

như hình vẽ bên. Đặt 
 

( )
2;6

max
−

=M f x , 
 

( )
2;6

min
−

=m f x , = +T M m

. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( ) ( )0 2= + −T f f .  B. ( ) ( )5 2= + −T f f . 

C. ( ) ( )5 6= +T f f .  D. ( ) ( )0 2= +T f f . 

 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

DẠNG 2. Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số trên khoảng nửa 

khoảng. 

1. Phương pháp. 

Tìm 
[ , ][ , ]

max ( ), min ( )
x a bx a b

f x f x


trên khoảng, nửa khoảng…, ta có thể tiến hành như sau: 

① Bước 1.  

Tính ( )f x  và tìm các nghiệm 1 2,  ,  .,   nx x x  thuộc ( );a b của phướng trình ( ) 0. =f x  
② Bước 2. Tính giới hạn và lập bảng biến thiên. 

③ Bước 3. Kết luận  

  §Lưu ý: Đối với bài toán tìm 
[ , ][ , ]

max ( ) , min ( )
 x a bx a b

f x f x  trên khoảng, nửa khoảng ta 

phải lập bảng biến thiên. 

2. Bài tập minh họa . 

 Bài tập 4. Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 1y x x= − + + trên 

khoảng ( )0 ; +  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 5. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
22

1 2y x
x

= + − +  trên khoảng ( )0;+  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 6. Tìm tất cả các giá trị của a  và b  thoả mãn điều kiện: 
1

2
 −a và 1

a

b
 

sao cho biểu thức 
( )

32 1+
=

−

a
P

b a b
 đạt giá trị nhỏ nhất. Tìm giá trị nhỏ nhất đó. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ 2. Thông hiểu 

Câu 48. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục và có bảng biến thiên trong đoạn  1;3−  như 

hình bên. Gọi M  là giá trị lớn nhất của hàm số ( )y f x=  trên đoạn  1;3− . Tìm mệnh 

đề đúng? 

                                      
 A. ( )0M f= . B. ( )3M f= . C. ( )2M f= . D. ( )1M f= − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 49. (THPT Ngô Quyền Ba Vì 2020) Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến 

thiên như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

                                             
 A. 5CDy = . B. min 4y = . C. 0CTy = . D. max 5y = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 50. (THPT Chuyên Nguyễn Huệ 2018) Cho hàm ( )y f x=  xác định, liên tục  

và có bảng biến thiên như sau: 

                                   
Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đạt cực đại tại 0x =  và đạt cực tiểu tại 2x = . 

 B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng 2− . 

 C. Hàm số có đúng một cực trị. 
 D. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 2. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 51. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng biến thiên như hình vẽ. 

                                
Giá trị lớn nhất của hàm số trên  là bao nhiêu. 

 A.
1

Max 
2

y = − . B. Max 1y = − .  C. Max 1y = . D. Max 3y = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 52. (Sở GD & ĐT Thái Bình 2020)  

Giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 1y x x= − +  trên khoảng ( )0;2 là  

 A. 1. B. 3 . C. 0 . D. 1− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 53. Giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
2 1

1

x x
f x

x

− +
=

−
 trên khoảng ( )1;+  là: 

( )y f x=
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 A. 
( )1;

3Miny
+

= . B. 
( )1;

1Min y
+

= − . C. 
( )1;

5Min y
+

= . D. 

( )1;

7

3
Min y

+

= − . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 54. Mệnh đề nào sau đây là đúng về hàm số 
2

1

5

x
y

x

+
=

+
 trên tập xác định của 

nó? 

 A. Hàm số không có giá trị lớn nhất và không có giá trị nhỏ nhất. 
 B. Hàm số không có giá trị lớn nhất và có giá trị nhỏ nhất. 
 C. Hàm số có giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất.  

 D. Hàm số có giá trị lớn nhất và không có giá trị nhỏ nhất. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 55. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên là:  

                          
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

 A. Hàm số có ba cực trị. 

 B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 
9

20
 và giá trị nhỏ nhất bằng 

3

5
− . 

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( ;1)− . 

 D. Hàm số đạt cực đại tại 2x =  và đạt cực tiểu tại 1x = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 56. Cho hàm số 
1

.y x
x

= +  Giá trị nhỏ nhất của hàm sô trên ( )0;+  bằng 

 A.2. B. 2 . C.0. D.1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 57. Gọi M  là giá trị lớn nhất của hàm số ( ) 2 24 4 6 4 1f x x x x x= − + + − + .  

Tính tích các nghiệm của phướng trình ( )f x M= . 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

2 4 2− 4−
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 133 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 58. Cho hàm số 3 3y x x= − với  )2;x + . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Hàm số có giá trị nhỏ nhất và không có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số có cả giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số không có cả giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất và có giá trị lớn nhất. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 59. (THPT Chuyên Phan Bội Châu 2019)  

Cho hàm số ( )
2 1

2

x
f x

x

−
=

−
 với x  thuộc ( 

3
; 1 1;

2
D

 
= − −   

 
. Mệnh đề nào dưới đây 

đúng? 

 A. ( ) ( )max 0;min 5
DD

f x f x= = − .  

 B. ( )max 0
D

f x = ; không tồn tại ( )min
D

f x . 

 C. ( ) ( )max 0;min 1
DD

f x f x= = − .  

 D. ( )min 0
D

f x = ; không tồn tại ( )max
D

f x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 4. Vận dụng cao 

Câu 60. Giá trị nhỏ nhất hàm số 3sin cos 2 sin 2y x x x= − + +  trên khoảng ;
2 2

  
− 
 

 là 

 A. 1.  B. 
23

.
27

 C. 
1

.
27

 D. 5.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 61. (THPT Quang Trung 2020) Tìm giá trị nhỏ nhất và lớn nhất của hàm số 
2 1

2

x
y

x

−
=

−
 trên tập hợp ( 

3
; 1 1;

2
D

 
= − −   

 
 

 A. ( )max 0
D

f x =  không tồn tại ( )min
D

f x .  

 B. ( ) ( )max 0;min 5
DD

f x f x= = − . 

 C. ( ) ( )max 0;min 1
DD

f x f x= = − .  

 D. ( )min 0
D

f x =  không tồn tại ( )max
D

f x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 62. Có bao nhiêu giá trị nguyên của x  để hàm số 1 3y x x= − + +  đạt giá trị nhỏ 

nhất ? 

 A. 4. B. 5.  C. 2. D. 3.  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 63. Cho các số thực không âm ,x y  thay đổi. ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất, 

giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
( )( )

( ) ( )
2 2

1

1 1

x y xy
P

x y

− −
=

+ +
. Giá trị của 8 4M m+ bằng: 

 A. 3. B. 1. C. 2. D. 0. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 64. Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm ( )f x  liên 

tục trên  và đồ thị của hàm số ( )f x  trên đoạn  2;6−  

như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. 
 

( ) ( )
2;6

max 1 .f x f
−

= − CB 

C. 
 

( ) ( )
2;6

max 6 .f x f
−

=  

B. 
 

( ) ( )
2;6

max 2 .f x f
−

= −     

D. 
 

( ) ( ) ( ) 
2;6

max max 1 , 6 .f x f f
−

= −  

 
   

 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 65. Cho hai hàm số ( )y f x=  và ( )y g x=  liên 

tục trên  có đồ thị hàm số ( )y f x=  là đường cong 

nét đậm và ( )y g x=  là đường cong nét mảnh như 

hình vẽ. Gọi ba giao điểm ,  ,  A B C  của đồ thị 

( )y f x=  và ( )y g x=  trên hình vẽ lần lượt có hoành 

độ là ,  ,  .a b c  Giá trị nhỏ nhất của hàm số 

( ) ( ) ( )h x f x g x= −  trên đoạn  ;a c  bằng  

 

 

 A. ( )0 .h                      B. ( ).h a   

C. ( ).h b                     D. ( ).h c  
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Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 66. Cho hàm số ( ).y f x=  Đồ thị hàm số ( )y f x=  

như hình bên. Biết rằng ( ) ( ) ( ) ( )0 3 2 5 .f f f f+ = +  Giá trị 

nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của ( )f x  trên đoạn 0;5  lần 

lượt là   

A. ( ) ( )0 ;  5 .f f  B. ( ) ( )2 ;  0 .f f   

C. ( ) ( )1 ;  5 .f f  D. ( ) ( )2 ;  5 .f f  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 67. Cho hàm số ( ).y f x=  Đồ thị hàm số ( )y f x=  

như hình bên. Biết rằng ( ) ( ) ( ) ( ) ( )0 1 2 2 4 3 .f f f f f+ − = −  

Hỏi trong các giá trị ( ) ( ) ( ) ( )0 , 1 , 3 , 4f f f f  giá trị nào là 

giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )y f x=  trên đoạn  0;4  ? 
 

A. ( )0 .f  B. ( )1 .f  C. ( )3 .f  D. ( )4 .f  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................  

 ..........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................  

 ..........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................  

 ..........................................................................................................................................................................................................    ..........................................................................................................................................................................................................  
 

 

Câu 68. Cho hai  hàm số ( ) ,y f x= ( )y g x=  có đạo hàm 

là ( )f x , ( ).g x  Đồ thị hàm số ( )y f x=  và ( )y g x=  

được cho như hình vẽ bên. Biết rằng 

( ) ( ) ( ) ( )0 6 0 6 .f f g g−  −  Giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ 

nhất của hàm số ( ) ( ) ( )h x f x g x= −  trên đoạn  0;6  lần 

lượt là 

 

A. ( ) ( )6 ,  2 .h h            B. ( ) ( )2 ,  6 .h h            C. ( ) ( )0 ,  2 .h h           D. ( ) ( )2 ,  0 .h h  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 2. Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất hàm số  
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 69. Cho hàm số ( ).y f x=  Đồ thị hàm số ( )y f x=  

như hình bên. Xét hàm số ( ) ( ) ( )
2

2 1 ,g x f x x= − +  mệnh 

đê ̀ nào sau đây đúng? 

 A. 
 

( ) ( )
3;3

max 1 .g x g
−

=   

 B. 
 

( ) ( )
3;3

max 3 .g x g
−

=  

 C. 
 

( ) ( )
3;3

min 1 .g x g
−

=   

 D. Không tồn tại giá trị nhỏ nhất của ( )g x  trên  3;3−   

 

 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 70. Cho hàm số ( ).y f x=  Đồ thị hàm số ( )y f x=  

như hình vẽ bên.  

Xét hàm ( ) ( ) 3 21 3 3
2018,

3 4 2
g x f x x x x= − − + +  mệnh đề 

nào sau đây đúng? 

 A. 
 

( ) ( )
3;1

min 3 .g x g
−

= −               B. 
 

( ) ( )
3;1

min 1 .g x g
−

= −  

 C. 
 

( ) ( )
3;1

min 1 .g x g
−

=               D. 
 

( )
( ) ( )

3;1

3 1
min .

2

g g
g x

−

− +
=  

 

 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 71. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có đồ 

thị như hình vẽ bên. Gọi ,  M m  lần lượt là GTLN – 

GTNN của hàm số ( ) ( )4 42 sin cos .g x f x x = +
 

  

Tổng M m+  bằng  

 A. 3.   B. 4.  

 C. 5.   D. 6.  
 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 72. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên R và có đồ 

thị là hình bên. Gọi ,  M m  theo thứ tự là GTLN – 

GTNN của hàm số ( ) ( )( )
3 2

2 3 2 5y f x f x= − − − +  trên 

đoạn  1;3− . Tích .M m  bằng 

  A. 2.   B. 3.    

 C. 54.    D. 55.    

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 73. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục, có đạo hàm trên  

và có đồ thị như hình vẽ bên. Ký hiệu 

( ) ( )2 2 1 .g x f x x m= + − +  Tìm điều kiện của tham số m  

sao cho 
 

( )
 

( )
0;10;1

max 2min .g x g x  

 A. 4.m    B. 3.m    
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 C. 0 5.m    D. 2.m   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 74. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có đồ thị 

như hình vẽ bên. Xét hàm số ( ) ( )32 1 .g x f x x m= + − +   

Tìm m  để 
 

( )
0;1

max 10.g x = −  

 A. 13.m = −   B. 12.m = −   

 C. 1.m = −    D. 3.m =    

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 75. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục, đạo hàm trên  và 

đồ thị ( )y f x=  như hình vẽ bên. Ký hiệu 

( ) ( )3 2 2 3 ,g x f x x x m= − + + +  với m  là tham số thực. Giá trị 

nhỏ nhất của biểu thức 
 

( )
 

( )2

0;10;1
3max 4minP m g x g x m= + + +   

 A. 150.−   B. 102.−    

 C. 50.−   D. 4.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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DẠNG 3. Xác định tham số m  để hàm số có giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất 
thỏa điều kiện cho trước. 

1. Phương pháp. 

① Bước 1. Tìm giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số. 

② Bước 2. Áp đặt các giá trị này thỏa điều kiện đã cho. 

③ Bước 3. Ta có thể khai thác tính chất sau để giải bài toán gọn hớn. 

  Điều kiện cần để max ( )


=
x D

M f x  là ( )0 .x Mf   

   Điều kiện cần để min ( )


=
x D

f x m  là 0( ) f x m  trong  đó 0x  là một giá trị thuộc D . 

  Nếu hàm số ( )=y f x  luôn tăng hoặc luôn giảm trên  ;a b  thì 

   
[a;b]

max ( ) max{ ( ), ( )};=f x f a f b    
[a;b]
min ( ) min{ ( ), ( )}=f x f a f b . 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 7. Tìm giá trị thực của tham số a  để hàm số ( ) 3 23= − − +f x x x a  có giá trị 

nhỏ nhất trên đoạn  1;1−  bằng 0.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 8. Cho hàm số ( )
2

1

− +
=

+

x m m
f x

x
 với m  là tham số thực. Tìm tất cả các giá 

trị của m  để hàm số có giá trị nhỏ nhất trên đoạn  0;1  bằng 2.−   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 9.  

Tìm m  sao cho giá trị lớn nhất của hàm số: 21
1

2 2
= − + +

m
y x x ,  1;1  −x  bằng 2  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 10.  

Tìm các giá trị của tham số m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 2y 4 – 4   2= + −x mx m m  

trên  2;0−  bằng 2 . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 11. Tìm tất cả giá trị của m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )
2 1

1

+ −
=

+

x m
f x

x
 

trên đoạn  1;2  bằng 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 12. Tìm các giá trị của các tham số ,a b  sao cho hàm số 
2 1

+
=

+

ax b
y

x
 có giá 

trị lớn nhất bằng 4 và giá trị nhỏ nhất bằng 1− . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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3. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ: Vận dụng 

Câu 76. Cho hàm số ( ) ( )3 2 21 2= + + + −f x x m x m  với m  là tham số thực. Tổng tất cả 

các giá trị của nguyên của tham số  m  để hàm số có giá trị nhỏ nhất trên đoạn  0;2  

bằng 7.   

 A. 0 . B. 6 . C. 4 . D. 18 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 77. Gọi m  là giá trị để hàm số 
2

8

−
=

+

x m
y

x
 có giá trị nhỏ nhất trên  0; 3  bằng 2− .  

Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A. 3 5 m . B. 
2 16m . C. 5m . D. 5=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 78. Cho hàm số ( )
2

8

−
=

+

x m
f x

x
 với m  là tham số thực.  

Tìm giá trị lớn nhất của m  để hàm số có giá trị nhỏ nhất trên đoạn  0;3  bằng 2.−   

 A. 4=m . B. 5=m . C. 4= −m . D. 1=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 79. Tất cả các giá trị của m  để hàm số ( )
1+

=
−

mx
f x

x m
 có giá trị lớn nhất trên  1; 2  

bằng 2−  A. 3= −m . B. 2=m . C. 4=m .

 D. 3=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 80. Cho hàm số .
1

+
=

+

x m
y

x
  

Tham số m  thuộc khoảng nào thì thỏa mãn 
   1;2 1;2

16
min max

3
+ =y y .  

 A. ( )3;7 . B. ( 2;4 . C. ( 5;8 . D. ( 9;11 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 81. Cho hàm số 
1

+
=

−

x m
y

x
, với tham số m  bằng bao nhiêu thì 

 2;4
min 3=y  

 A. 1=m  B. 3=m  C. 5.=m  D. 1.= −m  
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 82. Số các giá trị tham số m  để hàm số 
2 1− −

=
−

x m
y

x m
 có giá trị lớn nhất trên 

 0;4  bằng 6− : 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 0 . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 83. Cho hàm số 
2

1

+
=

+

x m
y

x
.  

Giá trị nguyên lớn hớn 1 của tham số m  sao cho 
 0;4

max 3y  thỏa mãn 

 A. 4 6 m . B. Không có m . C. 1 5 m . D. 8m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 84. Cho hàm số ( )
2

1

+
=

+

x m
f x

x
 với m  là tham số thực. Tìm tất cả các giá trị của 

1m  để hàm số có giá trị lớn nhất trên đoạn  0;4  nhỏ hớn 3.  

 A.
 ( )1;3 .m  B.

 
( )1;3 5 4 . −m  C.

 
( )1; 5 .m  D.

 ( 1;3 .m
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 143 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 85. Cho hàm số ( )
2 1

+
=

+

x m
f x

x
. Tìm tất cả các giá trị của tham số thực m  để 

hàm số đạt giá trị lớn nhất tại điểm 1.=x   

 A. 2.=m  B. 1.=m            C. Không có giá trị .m  D. 3.= −m  
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 86. Tìm tất cả các giá trị thực khác 0  của tham số m  để hàm số 
2 1

=
+

mx
y

x
 đạt 

giá trị lớn nhất tại 1=x  trên đoạn  2;2− ? 

 A. 2= −m . B. 0m . C. 0m . D. 2=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 87. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm số 
2 1+ +

=
+

x mx
y

x m
 liên tục 

và đạt giá trị nhỏ nhất trên  0;2  tại một điểm ( )0 0;2x . 

 A. 0 1 m . B. 1m . C. 2m . D. 1 1−  m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 88.  

Tìm m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 23 6= − +y x mx  trên đoạn   0;3  bằng 2 . 

 A. 2=m . B. 
31

27
=m . C. 

3

2
m . D. 1=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 89. Tìm tất cả các giá trị của 0m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 1= − +y x x  

trên đoạn  1; 2+ +m m  luôn bé hớn 3 . 

 A. ( )0;2m . B. ( )0;1m . C. ( )1; +m . D. ( )0; +m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 90. Gọi ,  M m  lần lượt là GTLT–GTNN của hàm số ( )3 23  2 3y x x a x a= + + + + +  (với 

a  là tham số thực) trên đoạn  1 2 ;2 3 .a a− −  Tính .
2

m M
P

+
=  

 A. 1.P =   B. 
3

.
2

P =   C. 3.P =   D. 6.P =   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 91. Cho hàm số 
2 2

ax b
y

x

+
=

+
 với 0a   và ,  a b  là các tham số thực. Biết max 6,y =  

min 2.y = −  Giá trị của biểu thức 
2 2

2

a b
P

a

−
=  bằng  

 A. 3.−   B. 
1

.
3

−   C. 
1

.
3

  D. 3.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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DẠNG 4. Xác định tham số m để hàm số ( )y f x= có giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ 

nhất thỏa điều kiện cho trước. 

1. Phương pháp. 

 Giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )y f x=  và ( )( )
2

.
n

u f x=  

Bước 1. Xét hàm số ( )y f x= . 

   Gọi 
 

( )
 

( )
;;

max .;min
a b a b

M xm f x f==   

Bước 2. Xét các khả năng  
 
 

 Nếu 
 

( )

 
( )

;

;

min

m
0

ax

a b

a b

m
x

mf x

f M

 =


 
=





 

                   
 

 Nếu 
 

( )

 
( )  

;

;

min

max

0

max ;
. 0

a b

a b

M
m

x

f x
m

f

M

 =




 
=



 

              

 
 
 

 

 Nếu 
 

( )

 
( )

;

;

min

m
0

ax

a b

a b

M

f x M

f x

M

m m

 = =



−

= −





=


 

 
② Đặt biệt: ta có thể công thức nhanh 

    Khi đó
 

( )  
;

max
2

max ,
a b

M m
M m M m

f x
+ + −

= = .  

             
 

( )
;

. 0

m
.

2

in
0

0,

a b

khi m M

f x
khi m

M m
M

M m




= 


− −



+  

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 13. Tìm các giá trị của tham số m  sao cho giá trị lớn nhất của hàm số 
2 2= − +y x x m  trên đoạn  1;2−  bằng 5 . 

x

y
m

M

M

m

O
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 14. Có bao nhiêu giá trị m  để hàm số 2( ) 4f x x x m= − +  đạt giá trị nhỏ 

nhất trên đoạn  1 ;  4  bằng 6? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 15. Tìm m  để giá trị lớn nhất của hàm số ( ) 2 2 4= + + −f x x x m  trên đoạn 

 2;1−  đạt giá trị nhỏ nhất. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 16.  

Có bao nhiêu số nguyên m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số 4 238 120 4y x x x m= − + +  

trên đoạn  0;2 đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A. 26 .  B. 13 .  C. 14 . D. 27 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ 4. Vận dụng cao 

Câu 92. (Chuyên ĐH Vinh 2020) Có bao nhiêu giá trị thực của tham số m  để giá 

trị lớn nhất của hàm số ( ) 2 2 4f x x x m= + + − trên đoạn  2;1−  bằng 5? 

 A. 2 .  B. 1.  C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 93.(THPT Phụ Dực 2020) Gọi S  là tập hợp các giá trị của m  để hàm số 
3 23y x x m= − +  đạt giá trị lớn nhất bằng 50  trên [ 2;4]− . Tổng các phần tử thuộc S  là 

 A. 4 .  B. 36 .  C. 140 . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 94. (THPT Buôn Ma Thuột 2019) Gọi S  là tập hợp các giá trị của tham số m  

sao cho giá trị lớn nhất của hàm số 3 3y x x m= + +  trên đoạn  0;2 bằng10 . Số phần tử 

của S  là: 

 A. 0 .  B. 2 .  C. 1.  D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 148 

Câu 95.(Sở GD & ĐT Vĩnh Phúc 2019) Tính tổng tất cả các giá trị của tham số m  

sao cho giá trị lớn nhất của hàm số 2 2y x x m= − +  trên đoạn  1;2−  bằng 5. 

 A. 1− . B. 2 .  C. 2− . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 96. Có bao nhiêu giá trị của m  để giá trị lớn nhất của hàm số 4 28= − + +y x x m  

trên đoạn  1;3−  bằng 2018 ? 

 A. 0 . B. 2 . C. 4 . D. 6 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 97.(THPT Nguyễn Đình Chiểu 2019) Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị nguyên 

của tham số m  để 
 

2

0;3
Max 2 4x x m− + = . Tổng giá trị các phần tử của S  bằng 

 A. 2− . B. 2 .  C. 4− . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 98.(Cụm Hải Phòng 2019)  

Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để 
 

3 2

1;3
max 3 4?x x m− +   

 A. Vô số. B. 4 .  C. 6 .  D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 99.(THPT Nguyễn Huệ 2019) Có bao nhiêu giá trị thực của tham số m  để giá 

trị lớn nhất của hàm số 2 2 4= + + −y x x m  trên đoạn  2;1−  bằng 4 ? 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 100.(THPT Chuyên Ngoại Ngữ 2019) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 

 để giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  0;3  không lớn hớn ? 

 A. .  B. .  C. . D. . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 101.(THPT Chuyên Vĩnh Phúc 2019) Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị thực 

của tham số m  sao cho giá trị lớn nhất của hàm số 
2

1

x mx m
y

x

+ +
=

+
 trên  1;2  bằng 2. 

Số phần tử của tập S  là 

 A. 3.   B. 1.   C. 4. D. 2. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 102.(THPT Chuyên Quang Trung 2019) Gọi S là tập tất cả các giá trị nguyên 

của tham số m sao cho giá trị lớn nhất của hàm số ( ) 4 21
14 48 30

4
f x x x x m= − + + −  trên 

đoạn  0;2  không vượt quá 30.  Tổng các phần tử của S  bằng 

 A. 108.  B. 120.    C. 210. D. 136.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 

m ( ) 2 2f x x x m= − + 3

4 5 6 3
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Câu 103. Gọi S  là tập tất cả các giá trị nguyên của tham số thực m  sao cho giá trị 

lớn nhất của hàm số 4 21
14 48 30

4
= − + + −y x x x m  trên đoạn  0;2  không vượt quá 30 . 

Tổng tất cả các giá trị của S  là 

 A. 108 . B. 136 . C. 120 . D. 210 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 104. Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho giá trị lớn 

nhất của hàm số 
2

1

+ +
=

+

x mx m
y

x
 trên  1;2  bằng 2 . Số phần tử của S  là 

 A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 105. Có tất cả bao nhiêu giá trị của tham số m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2 2= − +y x x m  trên đoạn  1;2−  bằng 5 . 

 A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 106. (THPT Chuyên Quang Trung 2019) Gọi S  là tập các giá trị thực của 

tham số m  để giá trị nhỏ nhất của hàm số ( ) 3 23f x x x m= − +  trên đoạn  2;3−  bằng 2.  

Tổng các phần tử của tập S  bằng 

 A. 0.  B. 20.  C. 24.  D. 40.   

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 107. Cho hàm sô ́ ( ) 3 22 3f x x x m= − +  có bao nhiêu số nguyên m để ( )
 1;3

min 3f x
−

 . 

 A. 4 .  B. 8 .  C. 31. D. 39 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 108.(Sở GD Vĩnh Long 2020) Cho hàm số ( ) 4 3 24 4f x x x x a= − + + . Gọi ,M m  

lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn  0;2 . Có bao 

nhiêu số nguyên a  thuộc đoạn  3;2−  sao cho 2M m ? 

 A. 7 .  B. 5 .  C. 6 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 109. (THPT Ngô Gia Tự 2019) Tìm m  để giá trị lớn nhất của hàm số 
3 3 2 1y x x m= − + −  trên đoạn  0;2  là nhỏ nhất. Giá trị của m  thuộc khoảng? 

 A. ( )0;1 . B.  1;0− .  C. 
2

;2
3

 
 
 

. D. 
3

; 1
2

 
− − 
 

. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 110.(THPT Đội Cấn 2019) Cho hàm số 2 2 4y x x a= + + − . Tìm a  để giá trị lớn 

nhất của hàm số trên đoạn  2;1−  đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A. 1a = . B. 2a = .  C. Một giá trị khác. D. 3a = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

DẠNG 4. Ứng dụng bài toán tìm gia ́ trị lơ ́n nhất va ̀ nhỏ nhâ ́t vào toán thực tế. 

1. Phương pháp  

Để làm bài toán thực tế ta tiến hành 4 bước. 

① Bước 1. Đặt ẩn chưa biết, kèm điều kiện của ẩn. 
② Bước 2. Biểu thị các đại lượng còn lại qua ẩn vừa đặt. 
③ Bước 3. Dựa vào công thức tính diện tích, thể tích, hoặc tính cạnh để thiết lập  

   hàm. 

④ Bước 4. Tìm giá trị lớn nhất và nhỏ nhất rồi kết luận. 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tập 17. Nguời ta muốn làm một chiếc hộp hình hộp chữ nhật có đáy hình 

vuông và thể tích là 10 lít. Diện tích toàn phần nhỏ nhất của hộp là bao nhiêu? 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 18. Chứng tỏ rằng một thùng hình trụ có thể tích V cố định cần ít vật liệu 

sản xuất nhất (tức là có diện tích bề mặt nhỏ nhất) khi chiều cao của thùng gấp đôi 

bán kính đáy. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 19. Tính diện tích lớn nhất maxS  của một 

hình chữ nhật nội tiếp trong nửa đường tròn bán 

kính 6cm=R  nếu một cạnh của hình chữ nhật nằm 

dọc theo đường kính của hình tròn mà hình chữ nhật 

đó nội tiếp. 

A. 2

max 36 cm=S . B. 2

max 36cm=S .   

C. 2

max 96 cm=S .  D. 2

max 18 cm=S .  

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 20. Một hòn đảo nhỏ cách điểm P  

trên bờ biển khoảng 3 km, một thị trấn ở điểm 

A  cách điểm P là 12 km (xem hình vẽ). Nếu một 

người trên đảo chèo thuyền với vận tốc 2,5 km / h  

và đii bộ với vận tốc 4 km / h  thì thuyền nên neo 

đậu ở vị trí nào trên đoạn PA  để người đó đến 

thị trấn trong thời gian ngắn nhất? 

 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 21. Một sợi dây kim loại dài 60cmđược cắt thành hai đoạn. Đoạn thứ 

nhất được uốn thành một hình vuông, đoạn thứ hai được uốn thành một vòng tròn. 

Hỏi khi tổng diện tích của hình vuông và hình tròn ở trên nhỏ nhất thì chiều dài 

đoạn dây uốn thành hình vuông bằng bao nhiêu (làm tròn đến hàng phần trăm)? 

 A. 33,61cm  B. 26,43cm  C. 40,62cm  D. 30,54cm  

Lơ ̀i giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 22. Một chiếc hộp dạng hình hộp chữ nhật có đáy là hình vuông và có 

thể tích là 
32000 cm . Các kích thước của chiếc hộp là bao nhiêu nếu muốn lượng vật 

liệu dùng để sản xuất chiếc hộp là nhỏ nhất? 
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 Bài tập 23. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 40cm . Người ta cắt ở bốn góc 

của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng ( )x cm , 

rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm x  để 
hộp nhận được có thể tích lớn nhất ? 
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 Bài tập 24. Một nhà in sử dụng các trang giấy hình 

chữ nhật để in sách. Sau khi để lề trái, lề phải, lề trên và 

lề dưới theo số liệu được cho ở Hình vẽ thì diện tích phần 

in chữ trên trang sách là 24 inch 2  . Tính kích thước của 

trang sách để diện tích giấy cần sử dụng là ít nhất? 
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 Bài tập 25. Một cửa sổ gồm phần dưới là một hình 

chữ nhật và phần vòm có hình bán nguyệt được mô tả ở 

Hình vẽ. Tìm ,x y  để diện tích của cửa sổ lớn nhất, biết 

chu vi của cửa sổ là 5 m . 
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 Bài tập 26. Bác Hưng có một hàng rào thép dài 240 m và muốn rào cánh đồng 

thành một thửa ruộng hình chữ nhật giáp một con sông thẳng. Bác không cần rào 

phía cạnh con sông. Hỏi thửa ruộng có diện tích lớn nhất là bao nhiêu? 
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 Bài tập 27. Cho hình thang cân có đáy nhỏ và hai cạnh bên bằng nhau và bằng 

5. Tìm diện tích lớn nhất của hình thang cân đó. 
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 Bài tập 28. Độ bền S  của dầm gỗ hình chữ nhật tỉ lệ 

với tích của chiều rộng w  và bình phướng chiều sâu d  

của nó (xem hình vẽ). Tìm kích thước của dầm gỗ bền 

nhất có thể được cắt từ một khúc gỗ hình trụ có đường 

kính bằng 12 inch. 
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 Bài tập 29. Cho tam giác ABC  cân tại A  nội tiếp trong đường tròn tâm O , bán 

kính 1 cm. Đặt (0 )Â   =   . 

 a). Viết biểu thức tính diện tích S  của tam giác ABC  theo  . 

 b). Tìm diện tích lớn nhất của tam giác ABC . 
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 Bài tập 30. Một hình chóp tứ giác đều ngoại tiếp hình cầu bán kinh R . 

 a). Chứng minh rằng thể tích của khối chóp tướng ứng là 
( )

2 24

3 2

R x
V

x R
=

−
, trong đó x   

là chiều cao của hình chóp. 

 b). Với giá trị nào của x  để khối chóp tướng ứng có thể tích nhỏ nhất? 
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 Bài tập 31. Tìm thể tích lớn nhất của hình nón nội tiếp được trong hình cầu có 

bán kính bằng 3 (xem hình vẽ). 
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 Bài tập 32. Nhóm bạn Đức dựng trên một khu đất bằng phẳng một chiếc lều từ 

một tấm bạt hình vuông có độ dài cạnh 4 m  như Hình vẽ 9 với hai mép tấm bạt sát 

mặt đất. Tính khoảng cách AB  để khoảng không gian trong lều là lớn nhất. 

 
Lời giải 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 160 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 33. Một hành lang giữa hai nhà có hình dạng của một lăng trụ đứng (xem 

hình bên). Hai mặt bên ABB A   và ACC A  là hai tấm kính hình chữ nhật dài 20 m, 

rộng 5 m. Gọi ( ) mx  là độ dài của cạnh BC . 

 a). Tính thể tích V  của hình lăng trụ theo x . 

 b). Tìm x  sao cho hình lăng trụ có thể tích lớn nhất và tính giá trị lớn nhất đó. 
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 Bài tập 34. Từ một miếng bìa có độ dài hai cạnh 

lần lượt là 0,9 m  và 1,5 m  như Hình vẽ. Bạn Minh 

cắt đi phần tô màu xám và gấp lại để được một hình 

hộp chữ nhật. Gọi V  là thể tích hình hộp chữ nhật 

được tạo thành, V  được tính theo x  bởi công thức 

nào? Tìm x  để hình hộp tạo thành có thể tích lớn 

nhất.  
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 Bài tập 35. Cắt bỏ hình quạt tròn AOB  (hình phẳng có nét gạch trong hình dưới 

đây) từ một mảnh các tông hình tròn bán kính R  rồi dán hai bán kính OA  và OB  

của hình quạt tròn còn lại với nhau để được một cái phễu có dạng 

của một hình nón. Gọi x  là góc ở tâm của quạt tròn dùng làm phễu (0 2 )x   . 

 a). Hãy biểu diễn bán kính đáy r  và đường cao h  của hình nón theo R  và x . 

 b). Tính thể tích của hình nón theo R  và x . 

 c). Tìm x  để hình nón có thể tích lớn nhất và tính giá trị lớn nhất đó. 
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 Bài tập 36. Một xưởng mộc dùng gỗ gụ để sản xuất 5 chiếc bàn mỗi ngày. Chi phí 

cho mỗi lần vận chuyển nguyên liệu là 5000 USD, chi phí để lưu trữ một đớn vị 
nguyên liệu là 10 USD mỗi ngày, trong đó một đớn vị là lượng nguyên liệu cần thiết 
để sản xuất 1 chiếc bàn. Hỏi mỗi lần xưởng mộc nên đặt mua bao nhiêu đớn vị 
nguyên liệu và bao lâu đặt giao nguyên liệu một lần để chi phí trung bình hằng ngày 

(bao gồm chi phí vận chuyển và chi phí lưu trữ) trong chu kì sản xuất giữa các lần 

giao hàng là ít nhất? 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Câu 111. Người ta cần xây một hồ chứa nước với dạng khối hộp chữ nhật không nắp 

có thể tích bằng 3500
.

3
m  Đáy hồ là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi chiều rộng. Giá 

thuê nhân công xây hồ là 500.000  đồng/m2. Hãy xác định kích thước của hồ nước 

sao cho chi phí thuyên nhân công thấp nhất. Chi phí đó là? 

 A. 65 triệu đồng B. 75 triệu đồng C. 85  triệu đồng D. 45  triệu 

đồng 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 112. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 6  cm. 

Người ta muốn cắt một hình thang như hình vẽ. Tìm 

tổng x y+  để diện tích hình thang EFGH  đạt giá trị nhỏ 

nhất. 

A. 4 2 . B. 
7 2

2
. C. 7 . D. 5 . 
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x cm

y cm

3 cm

2 cm

H

G

F

E

D C

BA



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế Bài 2. Giá trị lớn nhất và nhỏ nhất hàm số  
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Câu 113. Một người dự định làm một bể chứa nước hình trụ bằng inốc có nắp đậy 

với thể tích 1 (m3). Chi phí mỗi m2 đáy là 600  nghìn đồng, mỗi m2 nắp là 200  nghìn 

đồng và mỗi m2 mặt bên là 400  nghìn đồng. Hỏi người đó chọn bán kính bể là bao 

nhiêu để chi phí làm bể ít nhất? 

 A. 3 2 . B. 3
1

2
. C. 3

1

2
. D. 3

1


. 
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Câu 114. Người ta cần xây một bể chứa nước sản xuất dạng khối hộp chữ nhật 

không nắp có thể tích bằng 
3200 m . Đáy bể là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi 

chiều rộng. Chi phí để xây bể là 300  nghìn đồng/ 2m (chi phí được tính theo diện tích 

xây dựng, bao gồm diện tích đáy và diện tích xung quanh, không tính chiều dày của 

đáy và diện tích xung quanh, không tính chiều dày của đáy và thành bể). Hãy xác 

định chi phí thấp nhất để xây bể(làm tròn đến đớn vị triệu đồng). 

 A. 75
 
triệu đồng.  B. 51

 
triệu đồng.  

 C. 36
 
triệu đồng.  D. 46

 
triệu đồng. 
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Câu 115. Ông A dự định sử dụng hết 25 m  kính để làm một bể cá bằng kính có dạng 

hình hộp chữ nhật không nắp, chiều dài gấp đôi chiều rộng (các mối ghép có kích 

thước không đáng kể). Bể cá có dung tích lớn nhất bằng bao nhiêu (kết quả làm tròn 

đến hàng phần trăm)? 

 A. 
31,01 m . B. 

30,96 m . C. 
31,33 m . D. 

31,51 m . 
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Câu 116. Một ngọn hải đăng được đặt tại vị trí A  

cách bờ biển một khoảng 5 kmAB =  Trên bờ biển có 

một cái kho ở vị trí C  cách B  một khoảng 7 km . 

Người canh hải đăng có thể chèo đò từ A  đến địa 

điểm M  trên bờ biển với vận tốc 4 km/h , rồi đi bộ đến 

C  với vận tốc 6 km/h . Hỏi cần đặt vị trí của M  cách B  

một khoảng bằng bao nhiêu km để người đó đến kho 

nhanh nhất? 

A. 5,5 km.                                 B. 2 5 km.             

C. 5 km.                                  D. 4,5 km  
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Câu 117. Một công ty muốn làm một đường ống 

dẫn dầu từ một kho A ở trên bờ biển đến một vị 

trí B trên một hòn đảo. Hòn đảo cách bờ biển 

6 km . Gọi C là điểm trên bờ sao cho BC  vuông 

góc với bờ biển. Khoảng cách từ A  đến C  là 9 km . 

Người ta cần xác định một ví trí D  trên AC  để lắp 

ống dẫn theo đường gấp khúc ADB . Tính khoảng 

cách AD  để số tiền chi phí thấp nhất, biết rằng 

giá để lắp đặt mỗi km  đường ống trên bờ là 

100.000.000 đồng và dưới nước là 260.000.000  

đồng. 

A. 7 km .                  B. 6 km .         

C. 7.5 km .             D. 6.5 km . 
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A. LÍ THUYẾT   

I. ĐƯỜNG TIỆM CẬN ĐỨNG. 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Nhận xét:  

 Để tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số, ta cần 

tính giới hạn một bên của ,x  với x  thường là 

điều kiện biên của hàm số (hay tại x  thì hàm số 

không xác định). 

 

 

 Kỹ năng sử dụng máy tính (tham khảo): 

    Tính lim ( )
+→x x

f x  thì nhập ( )f x  và CALC 910 .−= +x x  

        Tính lim ( )
−→x x

f x  thì nhập ( )f x  và CALC 910 .−= −x x   

 Ví dụ 1. Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
3

( )
2

x
y f x

x

−
= =

+
. 
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1. Định nghĩa: đường thẳng x x=  được gọi là đường tiệm cận đứng (hay tiệm cận 

đứng) của đồ thị hàm số ( )=y f x  nếu ít nhất một trong các điều kiện sau được 

thỏa mãn:   

 lim ( ) ,
x x

f x
+→

= +  

 lim ( ) ,
x x

f x
+→

= −  

 lim ( ) ,
x x

f x
−→

= −  

 lim ( ) .
x x

f x
−→

= +  

 

 

§Bài 3      TIỆM CẬN CỦA ĐỒ THỊ HÀM SỐ 
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 Ví dụ 2. Tìm tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 2

( )
x

y f x
x

+
= = . 

Lời giải 
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2. ĐƯỜNG TIỆM CẬN NGANG. 

 

 

 

 

 

 

 

         

 

2. Nhận xét:  

 Để tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ta cần tính giới hạn của hàm số tại vô  

 cực. 

 Tìm giới hạn ở vô cực của hàm 
( )

;
( )

=
P x

y
Q x

 với ( ),  ( )P x Q x  là các đa thức không căn: 

  Bậc của ( )P x  nhỏ hớn bậc của ( )Q x  lim 0
→

= 
x

y  Tiệm cận ngang : 0.=Ox y  

 Bậc của ( )P x  bằng bậc của ( )Q x lim
→

=
x

y  
Hê sô  ́cao nhâ t́ cua  ( )

Hê sô  ́cao nhâ t́ cua ( )

P x

Q x
.=   

Suy ra tiệm cận ngang .=y  

 Bậc của ( )P x  lớn hớn bậc của ( )Q x lim
→

= 
x

y  Không có tiệm cận ngang. 

  Kỹ năng sử dụng máy tính (tham khảo): 

 Tính lim ( )
→+x

f x  thì nhập ( )f x  và CALC 
1010 .=x   

 Tính lim ( )
→−x

f x  thì nhập ( )f x  và CALC 
1010 .= −x  

 Ví dụ 3. Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
3 2

( )
1

x
y f x

x

−
= =

+
. 

Lời giải 

1. Định nghĩa: Cho hàm số ( )=y f x  xác định trên một khoảng vô hạn (là khoảng 

( ; ),  ( ; )+ −a b  …Đường thẳng 0y y=  là đường tiệm cận ngang (hay tiệm cận 

ngang) của đồ thị hàm số ( )=y f x  nếu ít nhất một trong các điều kiện sau được 

thỏa mãn:  

 0lim ( )
x

f x y
→+

=   0lim ( )
x

f x y
→−

=  
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 Ví dụ 4. Tìm các tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2 1

( )
x

y f x
x

+
= = . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 5. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên như sau: 

                 
Hãy tìm các tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 6. Cho hàm số ( )
2

2

1

4

x
y f x

x

+
= =

−
 có đồ thị như hình bên: 

Hãy chỉ ra các tiệm cận của đồ thị hàm số đã cho. 

 
Lời giải 
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 Ví dụ 7. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên như sau: 

 

Tìm các tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )
( )

1

2
y g x

f x
= =

+
. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

III. ĐƯỜNG TIỆM CẬN XIÊN  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 Ví dụ 8. Cho hàm số 
1

( )
2

y f x x
x

= = +
+

. Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số ( )f x

. 
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1. Định nghĩa: đường thẳng b, 0y ax a= +   được gọi là đường tiệm cận xiên của đồ 

thị hàm số ( )=y f x  nếu ít nhất một trong các điều kiện sau được thỏa mãn: 

 ( ) ( ) ( )lim 0
x

f x f x ax b
→+

= − + =      hoặc ( ) ( ) ( )lim 0
x

f x f x ax b
→−

= − + =    

Trong đó 
( )

( )lim , lim
→+ →+

= = −  x x

f x
a b f x ax

x
 hoặc 

( )
( )lim , lim

→− →−
= = −  x x

f x
a b f x ax

x
. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 9. Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số 
2 2

( )
1

x x
y f x

x

− +
= =

+
. 

 Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Nhận xét. Trong thực hành, để tìm tiệm cận xiên của hàm phân thức trong Ví 

dụ 6, ta viết: 

• 
2 2 4

( ) 2 .
1 1

x x
y f x x

x x

− +
= = = − +

+ +
 

• Ta có: 
4

lim[ ( ) ( 2)] lim 0
1x x

f x x
x→+ →+

− − = =
+

; 

4
lim[ ( ) ( 2)] lim 0.

1x x
f x x

x→− →−
− − = =

+
 

Do đó, đồ thị hàm số ( )f x  có tiệm cận xiên là đường thẳng 2y x= −  

 Ví dụ 10. Tìm tiệm cận của hàm số:  

 1). 
2 1

1

+
=

+

x
y

x
. 2). 

2 4

1

−
=

−

x
y

x
. 3). 

1
2 1

2
= + −

+
y x

x
.  4). 

2

1
=

−

x
y

x
. 

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 11. Cho hàm số 
1

1

x
y

x

+
=

−
 có đồ thị ( )C . 

Tính tích khoảng cách từ một điểm tuỳ ý thuộc ( )C  đến hai đường tiệm cận của nó. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 12. Gọi I  là giao điểm giữa tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị 

hàm số 
2 3

2

x
y

x

+
=

−
. Cho điểm ( )3;5K , tính hệ số góc của đường thẳng qua I  và K . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 13. Cho hàm số ( )
2

3

x
y f x

x

+
= =

−
 có đồ thị ( )C . Gọi tổng khoảng cách từ một 

điểm ( ) ( );x y C , với 3x  , tới hai đường tiệm cận của ( )C  là ( )g x . Tìm các đường 

tiệm cận của đồ thị hàm số ( )y g x= . 

Lời giải 
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 Ví dụ 14. Tìm tọa độ điểm M  có hoành độ dướng thuộc đồ thị ( )C  của hàm số 

2

2

x
y

x

+
=

−
 sao cho tổng khoảng cách từ M  đến hai đường tiệm cận của đồ thị ( )C  đạt 

giá trị nhỏ nhất. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

IV. ỨNG DỤNG ĐƯỜNG TIÊ ̣M CẬN VÀO BÀI TOÁN THỰC TẾ  

 Ví dụ 15. Số lượng sản phẩm bán được của một công ty trong x  (tháng) được 

tính theo công thức ( )
9

200 5
2

S x
x

 
= − 

+ 
, trong đó 1x    

 a). Xem ( )y S x=  là một hàm số xác định trên nửa khoảng  )1; + , hãy tìm tiệm cận  

   ngang của đồ thị hàm số đó. 

 b). Nêu nhận xét về số lượng sản phẩm bán được của công ty đó trong x  (tháng)  

   khi x  đủ lớn. 

Lời giải 
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 Ví dụ 16. Tốc độ đánh máy trung bình S  (tính bằng từ trên phút) của một học 

viên sau t  tuần học được cho bởi công thức: ( )
2

2

100

65

t
S t

t
=

+
 với 0t  . 

 a). Xem ( )
2

2

100

65

t
y S t

t
= =

+
 là một hàm số xác định trên khoảng ( )0; + , hãy tìm tiệm  

  cận ngang của đồ thị hàm số đó. 

 b). Nêu nhận xét về tốc độ đánh máy trung bình của học viên đó khi thời gian t   

  càng lớn. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 17. Chi phí để làm sạch %p  lượng dầu loang từ một sự cố trên biển có thể 

được c xấp xỉ bởi công thức ( )
2000

  
100

p
C p

p
=

−
 (tỉ đồng) 

 a). Tính chi phí để làm sạch 95%,96%,97%,98%  và 99% lượng dầu loang. 

 b). Tìm các tiệm cận của đồ thị hàm số ( )C p . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 18. Tổng chi phí để sản xuất x  sản phẩm của một xí nghiệp được tính theo 

công thức 20 100000  T x= +  (nghìn đồng) 

 a). Viết công thức tính chi phí trung bình ( )C x  của 1 sản phẩm khi sản xuất được  

  x sản phẩm. 

 b). Xem ( )y C x=  là một hàm số xác định trên khoảng ( )0; + , hãy tìm tiệm cận  

  ngang của đồ thị hàm số đó. 

 c). Xét tính đớn điệu của hàm số ( )y C x=  trên khoảng ( )0; + . 

 d). Nêu nhận xét về chi phí để tạo ra 1 sản phẩm khi x  càng lớn. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 19. Tại một công ty sản xuất đồ chới A , công ty phải chi 50 000 USD để 
thiết lập dây chuyền sản xuất ban đầu. Sau đó, cứ sản xuất được một sản phẩm đồ 

chới A , công ty phải trả 5 USD cho nguyên liệu thô và nhân công. Gọi x  ( 1x  ) là số 

đồ chới A  mà công ty đã sản xuất và ( )T x  (đớn vị USD) là tổng số tiền bao gồm cả 

chi phí ban đầu mà công ty phải chi trả khi sản xuất x đồ chới A . Người ta xác định 

chi phí trung bình cho mỗi sản phẩm đồ chới A  là 
( )

( )
T x

M x
x

= . 

 a). Xem ( )M x  là hàm số theo x xác định trên nửa khoảng  )1;+ , tìm tiệm cận  

   ngang của đồ thị hàm số này. 

 b). Nêu nhận xét về chi phí trung bình cho mỗi sản phẩm đồ chới A  khi x đủ lớn. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 20. Hằng tháng, một công ty chuyên sản xuất mặt hàng A  phải trả chi phí 

cố định là 50 triệu đồng (để thuê mặt bằng và lướng nhân viên) và chi phí cho 

nguyên liệu là 10000x  (đồng) với x  là số lượng sản phẩm A  được nhập về. 

 a). Viết công thức tính chi phí trung bình ( )C x  mà công ty cần chi để sản xuất  

  một sản phẩm. 

 b). Tìm các tiệm cận của đồ thị hàm số ( )C x . 
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Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 21. Một bình chứa 200 ml dung dịch muối với nồng độ 5mg / ml . 

 a). Tính nồng độ dung dịch muối trong bình sau khi thêm vào mlx  dung dịch  

   muối với nồng độ 10mg / ml . 

 b). Phải thêm bao nhiêu miliít vào bình để có dung dịch muối với nồng độ 9  

   mg / ml  ? Nồng độ muối trong bình có thể đạt đến 10mg / ml được không? 

Lời giải 
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 Ví dụ 22. Một ống khói của nhà máy điện hạt nhân có mặt cắt là một hypebol (H) 

có phướng trình chính tắc là 
2 2

2 2
1

27 40

x y
− =  (Hình vẽ).  

                         

Xét hai nhánh bên trên Ox  của ( )H  là đồ thị ( )C  của hàm số 2 240
27

27
y x= −  (phần 

nét liền đậm). Chứng minh rằng đường thẳng 
40

27
y x=  là một đường tiệm cận xiên của 

( )C . Hãy chỉ ra thêm một đường tiệm cận xiên khác của ( )C . 

Lời giải 
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 Ví dụ 23. Trong hình 11, đường viền bóng của đèn ngủ lên tường là đồ thị của 

hàm số 21
55 144

2
y x= − +  với x  và y  tính bằng đớn vị centimet. Chứng minh rằng 

1
55

2
y x= −  là một tiệm cận xiên của đồ thị hàm số này.  
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 24. Một thấu kính hội tụ có tiêu cự 30f = cm như hình vẽ. Trong Vật lí, ta 

biết rằng nếu đặt vật thật AB  cách quang tâm O  của thấu kính một khoảng d  (cm) 

lớn hớn 30  cm thì được ảnh thật A B   cách quang tâm của thấu kính một khoảng d   

(cm). Ngược lại, nếu 0 30d   thì ta có ảnh ảo.  

Công thức của thấu kính là 
1 1 1

d d f
+ =


. 

 a). Từ công thức thấu kính, tìm biểu thức xác định d   theo d . 

 b). Xem biểu thức của d   ở câu (a) là một hàm số theo d , kí hiệu là ( )h d .  

  Tìm các đường tiệm cận của đồ thị hàm số ( )h d . 

 
Lời giải 
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B. PHÂN DẠNG VÀ BÀI TẬP MINH HỌA. 

Dạng 1. Tìm các đường tiệm cận của đồ thị hàm số. 

1.  Phương pháp. 

a). Tìm tiệm cận ngang, tiệm cận đứng của đồ thị hàm số. 

Đối với hàm phân thức: ( )
( )

( )

P x
f x

Q x
=  trong đó ( ) ( ),P x Q x  là hai đa thức của x  ta 

thường dùng phướng pháp sau để tìm các đường tiệm cận của đồ thị hàm số   
 Tiệm cận đứng.  

  Nếu 
0

0

( ) 0

( ) 0

P x

Q x




=
 thì đường thẳng : 0x x=  là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số.  

 Tiệm cận ngang  

  Nếu bậc của ( )P x  bé hớn bậc của ( )Q x  thì đồ thị của hàm số có tiệm cận  

ngang là trục hoành độ. 

  Nếu bậc của ( )P x  bằng bậc của ( )Q x  thì đồ thị hàm có tiệm cận ngang là  

 đường thẳng: 
A

y
B

=  trong đó ,A B  lần lượt là  hệ số  của số hạng có số mũ lớn 

nhất của ( )P x và ( )Q x . 

  Nếu bậc của ( )P x  lớn hớn bậc của ( )Q x  thì đồ thị của hàm số không có tiệm  

  cận ngang mà sẽ có tiệm cận xiên.  

b). Tìm tiệm cận xiên của đồ thị hàm số. 

  Nếu bậc của ( )P x  bé hớn hay bằng bậc của ( )Q x  hoặc lớn hớn bậc của ( )Q x   

  từ hai bậc trở lên thì đồ thị hàm số không có tiệm cận xiên. 

  Nếu bậc của ( )P x  lớn hớn bậc của ( )Q x  một bậc và ( )P x  không chia hết cho  

  ( )P x  thì đồ thị hàm có tiệm cận xiên và ta tìm tiệm cận xiên bằng cách chia  

  ( )P x  cho ( )Q x  và viết  ( )
( )

( )

R x
f x ax b

Q x
= + + , trong đó 

( ) ( )
lim 0, lim 0

( ) ( )x x

R x R x

Q x Q x→+ →−
= = . 

  Suy ra  đường thẳng : y ax b= +  là tiệm cận xiên của đồ thị hàm số. 

 Chú ý:  

 Xét hàm số ( )2     0= + + y ax bx c a . 

  Nếu 0 a  đồ thị hàm số không có tiệm cận. 

  Nếu 0a  đồ thị hàm số có tiệm cận xiên 
2

 
= + 

 

b
y a x

a
 khi →+x   

  và 
2

 
= − + 

 

b
y a x

a
 khi →−x . 

 Đồ thị hàm số ( )2 0= + + + +  y mx n p ax bx c a   có tiệm cận là đường thẳng :  

   
2

= + + +
b

y mx n p a x
a

. 

2. Bài tập minh họa. 

 Bài tâ ̣p 1. Tìm tiệm cận đứng, tiệm cận ngang, tiệm cận xiên (nếu có) của đồ thị 
mỗi hàm số sau: 

 a). ( )
2

x
y f x

x
= =

−
; b) ( )

22 3 2

1

x x
y f x

x

− +
= =

−
; c). ( ) 2

1
3y f x x

x
= = − + . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 2. Tìm các tiệm cận của đồ thị hàm số sau: 

 a). ( )
4 3

5

x
y f x

x

+
= =

−
.  b). ( )

22 3 21

4

x x
y f x

x

− −
= =

−
. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 3. Tìm tiệm cận của hàm số:  

 1). 2 2 2= − +y x x                     2). 2 1= + −y x x .  

Lời giải. 
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 Bài tập 4. Tìm tiệm cận của hàm số:  
2 1+

=
x

y
x

.                            

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3.  Bài tập rèn luyện. 

 Bài 1.  

Đường thẳng 1x =  có phải là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 

2 2 3

1

x x
y

x

+ −
=

−
 không? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài 2. Hình 1.26 là đồ thị của hàm số 

2

2

2
( )

1

x
y f x

x
= =

−
. Sử dụng đồ thị này, hãy: 

 a). Viết kết quả của các giới hạn sau: lim ( ); lim ( ); lim ( ); lim ( )
x x x x

f x f x f x f x
→− →+ →+ →−+

. 

 b). Chỉ ra các tiệm cận của đồ thị hàm số đã cho. 
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Lời giải 
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 Bài 3. Tìm các tiệm cận của đồ thị các hàm số sau: 

 a). 
3

2 1

x
y

x

−
=

+
;  b). 

22 1

2

x x
y

x

+ −
=

+
. 

 Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

4. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ 1. Thông Hiểu 

Câu 1. Tìm phướng trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
3

3 2

−
=

−

x
y

x
. 

 A. 
1

3
=x . B. 

2

3
=x . C. 

2

3
=y . D. 

1

3
=y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 2. Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
5

1
=

−
y

x
 là đường thẳng có phướng trình ? 

 A. 5=y . B. 0=x . C. 1=x . D. 0=y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 3. Cho hàm số 
2 1

2

−
=

+

x
y

x
 có đồ thị ( )C .  

Tìm tọa độ giao điểm I  của hai đướ̀ng tiệm cận của đồ thị ( )C . 

 A. ( )2;2−I . B. ( )2;2I . C. ( )2; 2−I . D. ( )2; 2− −I . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 4. Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
3

2

3 2

3 2

− −
=

+ +

x x
y

x x
 là đường thẳng : 

 A. 2= −x .  B. Không có tiệm cận đứng. 

 C. 1= −x ; 2= −x .  D. 1= −x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 5. Đồ thị của hàm số nào trong các hàm số dưới đây có tiệm cận đứng?  

  A. 
2

1
.

1
=

+
y

x
 B. 

2
.=y

x
 C. 

2

1
.

2
=

− +
y

x x
 D. 

4

3
.

1
=

+
y

x
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 6. Đồ thị của hàm số nào dưới đây có tiệm cận đứng?  

 A. 
2 3 2

1

− +
=

−

x x
y

x
. B. 

2

2 1
=

+

x
y

x
. C. 2 1= −y x . D. 

1
=

+

x
y

x
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 7. Đồ thị hàm số nào dưới đây có ba đường tiệm cận? 

 A. 
1 2

1

−
=

+

x
y

x
. B. 

2

1

4
=

−
y

x
. C. 

3

5 1

+
=

−

x
y

x
. D. 

2 9
=

− +

x
y

x x

. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 8. Đồ thị hàm số 
1

1 2

+
=

−

x
y

x
 có tiệm cận đứng là: 

 A. 
1

2
=y . B. 

1

2
= −x . C. 

1

2
= −y . D. 

1

2
=x . 

Lời giải 
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Câu 9. Tìm số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

2

3 2

4

− +
=

−

x x
y

x
. 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4  

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 10. Cho hàm số 
2 2

=
−

x
y

x
 có đồ thị là đường cong ( )C . Khẳng định nào sau đây 

đúng ? 

 A. ( )C  có hai tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. 

 B. ( )C  có hai tiệm cận đứng và hai tiệm cận ngang. 

 C. ( )C  có một tiệm cận đứng và một tiệm cận ngang. 

 D. ( )C  có hai tiệm cận đứng và không có tiệm cận ngang. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 11. Đồ thị của hàm số nào dưới đây có đường tiệm cận ngang? 

 A. 4 22 2= − +y x x . B. 3 23 1= − +y x x . C. 
24 1

2

+
=

−

x
y

x
. D. 

2 1

1

+
=

−

x
y

x
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 12. Đồ thị hàm số nào sau đây không có tiệm cận ngang? 

 A. 
2

1

+
=

−

x
y

x
.  B. 

2

2

1

+
=

−

x
y

x
.  

 C. 
2

1
=

−

x
y

x
.  D. 2 1= + −y x x  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 13. Tìm số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

2

3 4

16

− −
=

−

x x
y

x
. 

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 

Câu 14. Tìm số tiệm cận của đồ thị hàm số 
2

2

7 6

1

− +
=

−

x x
y

x
. 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 0 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 15. Cho hàm số ( )=y f x
 
có ( )lim 2

→−
= −

x
f x  và ( )lim 2

→+
=

x
f x . Khẳng định nào sau 

đây đúng? 

 A. Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

 B. Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận ngang. 

 C. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là hai đường thẳng 2= −x  và 2=x .  

 D. Đồ thị hàm số đã cho có tiệm cận ngang là hai đường thẳng 2= −y  và 2=y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 16. Cho hàm số ( )=y f x  có đồ thị là đường cong ( )C  và các giới hạn 

( )
2

lim 1
+→

=
x

f x ; ( )
2

lim 1
−→

=
x

f x ; ( )lim 2
→−

=
x

f x ; ( )lim 2
→+

=
x

f x . Hỏi mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Đường thẳng 2=y  là tiệm cận ngang của ( )C . 

 B. Đường thẳng 1=y  là tiệm cận ngang của ( )C . 

 C. Đường thẳng 2=x  là tiệm cận ngang của ( )C . 

 D. Đường thẳng 2=x  là tiệm cận đứng của ( )C . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 17. Cho hàm số ( )=y f x  xác định trên  \ 0 , liên tục trên mỗi khoảng xác 

định và có bảng biến thiên như sau 

                                    
Chọn khẳng định đúng 

 A. Đồ thị hàm số có đúng một tiệm cận ngang. 

 B. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang. 

 C. Đồ thị hàm số có đúng một tiệm cận đứng. 

 D. Đồ thị hàm số không có tiệm đứng và tiệm cận ngang. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 18. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2 1+

=
x

y
x

  

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 19. Cho hàm số 
2

5 3

4 1

+
=

−

x
y

x
. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số là 

 A. 3 . B. 4 . C. 1. D. 2 . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 20. Số tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 22 1 4 4= − + −y x x  là 

 A. 2 . B. 1. C. 0 .  D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 21. Đồ thị hàm số 
2

2

6

3 4

−
=

+ −

x
y

x x
 có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận. 

 A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 22. Số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

9 3+ −
=

+

x
y

x x
 là 

 A. 3 . B. 2 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 23. Số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

4 2+ −

+
=y

x

x x
 là 

 A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 24. Số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

25 5+ −
=

+

x
y

x x
 là 

 A. 2 . B. 0 . C. 1. D. 3 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 25. Số tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

16 4+ −
=

+

x
y

x x
 là 

 A. 0 . B. 3 . C. 2 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 26. Đồ thị hàm số 
2

2

9

+
=

−

x
y

x
 có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 A. 2. B. 3.  C. 0.  D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 27. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2 2

1

− +
=

−

x x
y

x
 là:  

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 28. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2 1

=
+

x
y

x
là: 

 A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 3  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 29. Cho hàm số 
1

2

+
=

−

x
y

x
. Các đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ 

thị hàm số đã cho có phướng trình lần lượt là: 

 A. 2, 1= =x y . B. 4, 1= =x y . C. 
1

1,
2

= = −x y . D. 2, 1= =x y . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 30. Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

2 1

+
=

−

x x
y

x
 bằng 

 A. 2. B. 3.  C. 4.  D. 1.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 31. Đồ thị hàm số 
2 1+ +

=
x x

y
x

 có bao nhiêu tiệm cận ? 

 A. 0 . B. 3 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 32. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
( )

22018

2018

−
=

−

x
y

x x
 là 

 A. 2 .  B. 0 . C. 1.  D. 3 .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 33. Đồ thị hàm số 
2

1 1

4 5

− +
=

− −

x
y

x x
 có tổng số bao nhiêu đường tiệm cận ngang và 

đứng? 

 A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  

 

Trang 190 

Câu 34. Biê ́t đồ thị ha ̀m số ( )=y f x  có một tiệm câ ̣n ngang là 3=y .  

Khi đó đồ thị hàm số ( )2 4= −y f x  có một tiệm câ ̣n ngang là 

 A. 3=y . B. 2=y . C. 1=y . D. 4= −y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 35. Tìm số tiệm cận của đồ thị hàm số 
1

1

+
=

−

x
y

x
. 

 A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 36. Đồ thị hàm số ( )
2 2

1

4 3
=

− − −
f x

x x x x
 có bao nhiêu đường tiệm cận ngang? 

 A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 2 .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 37. Đồ thị hàm số 
25 1

2 1

+ +
=

− −

x x
y

x x
 có bao nhiêu đường tiệm cận đứng và đường 

tiệm cận ngang?  

 A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 38. Số đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
( )2

3

3 2 sin

4

− +
=

−

x x x
y

x x
là 

 A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 39. Tìm tất cả các đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2

5 1

4

+ −
=

+

x
y

x x
. 

 A. 4= −x .  
 B. Đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng. 
 C. 0=x .   
 D. 0=x , 4= −x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 40. Số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2

4

2 5 2

−
=

− +

x
y

x x
 

là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 41. Đồ thị hàm số 
2

2

4

5 6

−
=

− +

x
y

x x
 có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng và 

tiệm cận ngang  

 A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 42. Đồ thị hàm số 
1 1− −

=
x

y
x

 có bao nhiêu đường tiệm cận đứng và đường 

tiệm cận ngang. 

 A. 2 . B. 0 . C. 3 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 43. Cho hàm số 
3 2018

2

+
=

+

x
y

x
 ( )1 . Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 

 A. Đồ thị hàm số ( )1  có hai tiệm cận ngang 3= −y , 3=y  và không có tiệm cận  

đứng. 

 B. Đồ thị hàm số ( )1  có đúng tiệm cận ngang 3=y  và không có tiệm cận đứng. 

 C. Đồ thị hàm số ( )1  không có hai tiệm cận ngang và có đúng một tiệm cận đứng  

  2= −x . 

 D. Đồ thị hàm số ( )1  có hai tiệm cận ngang 3= −y , 3=y  và có hai tiệm cận đứng  

   2= −x , 2=x . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 44. Cho hàm số ( )=y f x  có bảng biến thiên như hình dưới. Hỏi đồ thị hàm số 

( )=y f x  có bao nhiêu đường tiệm cận: 

                             
 A. 3 .  B. 4 .  C. 2 .  D. 1.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 45. Cho hàm số ( )=y f x  liên tục trên  \ 1  và có bảng biến thiên như sau:. 

                                  

Đồ thị hàm số 
( )
1

2 5
=

−
y

f x
 có bao nhiêu đường tiệm cận đứng? 

 A. 0 . B. 4 . C. 2 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 46. Cho hàm số ( )=y f x  có bảng biến thiên như sau: 

                               
Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là 1=x  và tiệm cận ngang là 2=y . 

 B. Đồ thị hàm số không có đường tiệm cận. 

 C. Đồ thị hàm số chỉ có một đường tiệm cận. 

 D. Đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là đường thẳng 1=x  và tiệm cận đứng là 2=y

. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 47. Đồ thị hàm số 
2

5 1 1

2

+ − +
=

−

x x
y

x x
 có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận? 

 A. 3 . B. 0 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 48. Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số ( )
2 2

1

2
= =

− − −
y f x

x x x x
 . 

 A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 1. 
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Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 49. Tìm số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2

2

+
=

−

x
y

x
. 

 A. 1. B. 0 . C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 50. Số đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 2

2

4 1 3 2− + +
=

−

x x
y

x x
 là 

 A. 2 . B. 3 . C. 0 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 51. Hàm số ( )=y f x  xác định trên  \ 1;1− , có đạo hàm trên  \ 1;1−  và có 

bảng biến thiên như sau 

                              

Đồ thị hàm số 
( )

1

1
=

−
y

f x
 có bao nhiêu tiệm cận (tiệm cận đứng và tiệm cận ngang)? 

 A. 2 . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 52. Cho hàm số ( )=y f x  liên tục trên  \ 1  và có bảng biến thiên như sau: 

                                 

Đồ thị hàm số 
( )
1

2 3
=

+
y

f x
 có bao nhiêu đường tiệm cận đứng? 

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 53. Hàm số ( )=y f x  có đạo hàm trên  \ 2;2− , có bảng biến thiên như sau: 

                      
Gọi k , l  lần lượt là số đường tiệm cận đứng và ngang của đồ thị hàm số  

( )
1

2018
=

−
y

f x
. Tính +k l .  

 A. 2+ =k l . B. 3+ =k l . C. 4+ =k l . D. 5+ =k l . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Mức độ 4. Vận dụng cao 

Câu 54. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường cong 

hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )

2

1

x
g x

f x

+
=

+
 có tất cả bao nhiêu 

đường tiệm cận đứng 
 A. 0.  B. 1.                          C. 2. D. 3.  

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 55. Cho hàm trùng phướng ( )y f x=  có đồ thị là 

đường cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )

2018

1

x
g x

f x f x
=

−  
 

có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận ? 
A. 2. B. 3.  C. 4. D. 9.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 56. Cho hàm trùng phướng ( )y f x=  có đồ thị là 

đường cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )

2018
2019g x

f x
= +  có 

tất cả bao nhiêu đường tiệm cận ? 
A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 57. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )

2

2

1

4

x
g x

f x f x

−
=

−
 có tất cả 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 1.  B. 2.                 C. 3.  D. 4. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 58. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )( )
( ) ( )

2

2

1 1

2

x x
g x

f x f x

− −
=

−
 có tất 

cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 1.  B. 2.                   C.3.  D. 4. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 59. Cho hàm trùng phướng ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )( )

( ) ( )

2

2

1 1

2

x x x
g x

f x f x

− +
=

+
 có tất cả 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
 A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế         Bài 3. Tiệm cận của đồ thị hàm số  
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 60. Cho hàm số bậc năm ( )y f x=  liên tục trên  và 

có đồ thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )

3

34 9

x x
g x

f x f x

−
=

−
 

có bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
 A. 4. B. 5.  C. 6.  D. 7.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 61. Cho hàm số bậc năm ( )y f x=  liên tục trên  và có 

đồ thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )2 2

x
g x

f x f x
=

+ −
 có 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4. 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 62. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )

( ) ( )

2

2

3 2 1x x x
g x

x f x f x

− + −
=

 − 

 có 

tất cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 2. B. 3.                   C. 4. D. 5.   

Lời giải 



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế         Bài 3. Tiệm cận của đồ thị hàm số  

Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  

 

Trang 199 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 63. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong hình bên. Đồ thị hàm số ( )
( )

( ) ( )

2 2

2

4 3

2

x x x x
g x

x f x f x

+ + +
=

 − 

 có 

tất cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 2. B. 3.  C. 4. D. 5.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 64. Cho hàm số bậc năm ( )y f x=  liên tục trên  và có 

đồ thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )3

2 1

4 9

x x
g x

f x f x

− −
=

−
 có 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 2. B. 3.  C. 5.  D. 7.  

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 65. Cho hàm bậc bốn ( )y f x=  liên tục trên  và có đồ 

thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )

2

2

2 5 4 2 1

11 28

x x x x
g x

f x f x

+ − +
=

− +
 có 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng ? 
A. 3.  B. 4.                 C. 5.  D. 6.  

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 66. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ. 

Đồ thị hàm số ( )
( ) ( )2

10 9 5 2

8 13

x x
g x

f x f x

+ + −
=

−
 có bao nhiêu đường 

tiệm cận đứng ? 
A. 1.  B. 2.                        C. 3.  D. 4. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 67. Cho hàm bậc ba ( )y f x=  có đồ thị như hình. Đồ 

thị hàm số ( )
( )

( ) ( )
2 21 4 3

f x
g x

x x x
=

+ − +
 có bao nhiêu đường 

tiệm cận đứng ? 
 A. 1.  B. 2.                   C. 3.  D. 4. 

 



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế         Bài 3. Tiệm cận của đồ thị hàm số  
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Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 68. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình bên. Tìm tất cả các số thực m  để đồ 

thị hàm số ( )
( )

1
g x

f x m
=

−
 có ba đường tiệm cận đứng ? 

 A. 5.m  −  B. 5.m = −   

C. 5 4.m−     D. 5 4.m−    

 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 69. Cho hàm số y f x  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình bên. Hỏi đồ thị của hàm số đã cho 

có bao nhiêu đường tiệm cận (chỉ tính đường tiện đứng 

và đường tiệm cận ngang) ? 
A. 1.                 B. 2.  C. 3.  D. 4.  

 
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 70. Hàm số ( )y f x=  xác định và có đạo hàm trên 

 \ 1;1 ,−  có bảng biến thiên như hình bên. Gọi ,  k l  lần 

lượt là số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ 

thị hàm số ( )
( )

1

1
g x

f x
=

−
. Tính .k l+  

 A. 2.k l+ =        B. 3.k l+ =        C. 4.k l+ =        D. 5.k l+ =   

 

 

Lời giải 
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Câu 71. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )2

1

1
g x

f x
=

−
 có 

bao nhiêu đường tiệm cận đứng? 
 A. 0.  B. 1.  C. 2. D. 3.  

 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 72. Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có bảng biến thiên 

như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )

2

2

2

4

x x
g x

f x

−
=

−
 có bao nhiêu 

đường tiệm cận đứng ? 
A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4. 

 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 73. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )

1

3 2
g x

f x
=

− −
 

có bao nhiêu tiệm cận đứng? 
A. 0.  B. 1.                   C. 2. D. 3.   

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 74. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )

1

3 4
g x

f x
=

− −
 

có bao nhiêu tiệm cận đứng? 
A. 0.  B. 1.                   C. 2. D. 3.  

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 75. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )2

2

1

log 4
g x

f x
=

−
 

có bao nhiêu tiệm cận đứng? 
A. 1.  B. 2. C. 3.  D. 4.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 76. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên  và có bảng 

biến thiên như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )
( )2

2018
f x

g x
e e

=
−

 có 

bao nhiêu tiệm cận đứng? 
A. 3.  B. 4.                 C. 5.  D. 6.  

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 2. Tìm tham số m  để đồ thị hàm số có tiệm cận. 

1. Phương pháp 

 Đối với hàm phân thức : ( )
( )

( )

P x
f x

Q x
=  trong đó  là hai đa thức của x  ta 

thường dùng phướng pháp sau để tìm các đường tiệm cận của đồ thị hàm số   
 Tiệm cận đứng.  

  Nếu 
0

0

( ) 0

( ) 0

P x

Q x




=
 thì đường thẳng : 0=x x là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số.  

 Đối với hàm số ( )2     0y ax bx ac= + + . 

  Nếu 0 a  đồ thị hàm số không có tiệm cận. 

  Nếu 0a  đồ thị hàm số có tiệm cận ngang khi →+x   

2.  Bài tập minh họa.  

 Bài tập 5. Tùy theo giá trị của tham số m , tìm tiệm cận của đồ thị hàm số 

sau:  
3

1

1

−
=

−

x
y

mx
. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 6. Tìm các giá trị của tham số m  để đồ thị của hàm số 
2

1x
y

x m

+
=

+
 có hai 

tiệm cận đứng 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 77. Cho hàm số ( )=y f x  có ( )lim 3
→+

=
x

f x  và ( )lim 3
→−

=
x

f x . Khẳng định nào sau 

đây đúng? 

 A. Đồ thị hàm số có đúng một tiệm cận ngang. 

 B. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 3= −y ; 3=y . 

 C. Đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang. 

 D. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 3= −x ; 3=x . 

Lời giải 

( ) ( ),P x Q x
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 205 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 78. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2 4+

=
−

x
y

x m
 có tiệm cận 

đứng.  

 A. 2 −m . B. 2 −m . C. 2= −m . D. 2 −m .  

Lời giải  
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 79. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

2

1

−
=

− +

x
y

x mx
 có hai 

đường tiệm cận đứng.  

 A. ( ) ( )
5

; 2 2; \
2

 
 − −  +  

 
m . B. (   ); 2 2; − −  +m . 

 C. ( ) ( ); 2 2; − −  +m .  D. 
5

2
m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 80. Tìm tất cả các giá trị của tham số thực m  để đồ thị hàm số 
2

1

+
=

−

mx
y

x
 luôn 

có tiệm cận ngang. 

 A. . m . B. 2.  −m  C. 2. m  D. 
1

.
2

 m  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 81. Biết đồ thị hàm số 
( ) 2

2

2 1

6

m n x mx
y

x mx n

− + +
=

+ + −
 ( m , n  là tham số) nhận trục hoành 

và trục tung làm hai đường tiệm cận. Tính +m n  

 A. 6 . B. 6− . C. 8 . D. 9 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 82.  

Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2 2 1

2

+ − −
=

+

x m x m
y

x
 có 

tiệm cận đứng. 

 A.  \ 1; 3− . B. . C. 
2

\ 1;
3

 
− 

 
. D. 

3
\ 1;

2

 
− 

 
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 83. Cho hàm số 
2 2 1+ −

=
+

x m
y

x m
. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để 

đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đi qua điểm ( )3;1M  

 A. 1=m . B. 3= −m . C. 3=m . D. 2=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 84. Cho hàm số 
2

2−
=

+ +

x
y

x mx m
. Số giá trị của tham số thực m  để đồ thị hàm số 

có đúng hai đường tiệm cận là 

 A. 1. B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 85. Cho hàm số 
1

−
=

+

ax b
y

bx
có đồ thị ( )C . Nếu ( )C  có tiệm cận ngang là đường 

thẳng 2=y  và tiệm cận đứng là đường thẳng 
1

3
=x  thì các giá trị của a và b lần lượt 

là  

 A. 
1

2
−  và 

1

6
− . B. 3−  và 6− . C. 

1

6
−  và 

1

2
− . D. 6−  và 3− . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 86. Tìm giá trị của m  để đồ thị hàm số 
( )1 2

1

+ −
=

−

m x
y

x
 có đường tiệm cận ngang 

đi qua điểm ( )3;1A : 

 A. 2=m . B. 0=m . C. 2= −m . D. 4= −m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 87. Có bao nhiêu giá trị của m  để đồ thị hàm số 
( )2 1

2 3

m x
y

x

+ −
=

+
 có một tiệm cận 

ngang là 2.=y  

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. Vô sô ́. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 88. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
22 3− +

=
−

x x m
y

x m
 không có tiệm cận đứng. 

 A. 1m . B. 0m . C. 1=m . D. 1=m  và 0=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 89. Có bao nhiêu giá trị m  để đồ thị hàm số 
2

2

1

3 2

−
=

− +

mx
y

x x
 có đúng 2  đường 

tiệm cận ? 

 A. 3 . B. 2 . C. 1. D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 90. Đồ thị hàm số 
2 2 1

2 1

− +
=

+

mx x
y

x
 co ́ tiệm cận đứng và tiê ̣m cận xiên (hoặc 

ngang) khi và chỉ khi 

 A. 0=m . B. 4m . C. 8m . D. 8=m . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 91. Biết rằng đồ thị của hàm số 
( )

( )

3 2018

3

− + +
=

− +

a x a
y

x b
 nhận trục hoành làm tiệm 

cận ngang và trục tung là tiệm cận đứng. Khi đó giá trị của +a b  là 

 A. 3 .  B. 3− . C. 0 . D. 6 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 92. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số

( )
2

1

1 4

+
=

− +

x
y

m x
 

có hai tiệm cận đứng: 

 A. 0.m  B. 0.=m  C. 
0

.
1




 −

m

m
 D. 1.m  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 93. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để đồ thị hàm số 
2

4

2

3

+
=

+

x
y

mx
có 

một đường tiệm cận ngang. 

 A. 0m . B. 3m . C. 0=m .  D. 0m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 94. Phướng trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 22 4 1= + − + +y x m x x  

(với m  là tham số) là 

 A. 
4 1

.
4

+
=

m
y  B. 

4 1
.

4

−
=

m
y  C. 

2 1
.

2

+
=

m
y  D. 

2 1
.

2

−
=

m
y  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Mức độ 3. Vận Dụng 

Câu 95. Tìm tất cả giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

2

1

−
=

− +

x
y

x mx
 có 

đúng 3 đường tiệm cận. 

 A. 
2

.
2




 −

m

m
 B. 2 2.−  m  C. 

2

2
.

5

2




 −


 −


m

m

m

 D. 

2

5
.

2

2

 

 
  −

m

m

m

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 96. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

1

2 2 1

−
=

− − − −

x
y

x x m x
 

có đúng bốn đường tiệm cận. 

 A.    5;4 \ 4 − −m .  B.  5;4 −m .  

 C. ( )  5;4 \ 4 − −m .  D. (   5;4 \ 4 − −m  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 97. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  sao cho đồ thị hàm số 
( )

2 21

1

+ +
=

−

mx x
y

x x
 

có hai đường tiệm cận ngang. 

 A. Không tồn tại m   B. 0m . C. 0m . D. 0m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 3. Các bài toán liên quan đến tiệm cận. 

1.  Phương pháp 

 Bước 1. Xác định các đường tiệm cận. 

 Bước 2. Dựa vào các giả thiết: khoảng cách, góc, diện tích…thiết lập phướng 

trình, hệ phướng trình để tìm ẩn cần tìm. 

2.  Bài tập minh họa. 

 Bài tập 7. Cho hàm số 
1

2 1
2

= + −
+

y x
x

 có đồ thị là ( )C . Gọi M  là một điểm bất kỳ 

thuộc ( )C , qua M  vẽ hai đường thẳng lần lượt song song với hai đường tiệm cận của 

( )C , hai đường thẳng này tạo với hai đường tiệm cận một hình bình hành, chứng 

minh hình bình hành này có diện tích không đổi. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 8. Tìm m để hàm số 
1

= +y mx
x

 có cực trị và khoảng cách từ điểm cực 

tiểu của hàm số đã cho đến đường tiệm cận xiên của nó bằng 
2

17
. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 9. Cho hàm số 
2

3

+
=

−

x
y

x
, có đồ thị là ( )C . Tìm tất cả các điểm M  thuộc 

( )C  sao cho khoảng cách từ M  đến tiệm cận đứng bằng 5  lần khoảng cách từ M  

đến tiệm cận ngang. 

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 10. Tìm trên đồ thị ( )
2

:
3

+
=

−

x
C y

x
những điểm M  sao cho khoảng cách từ 

điểm M  đến đường tiệm cận đứng bằng 
1

5
  khoảng cách từ điểm M  đến đường tiệm 

cận ngang. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 11. Cho hàm số:
2 −

=
+

m x
y

x m
 có đồ thị là ( )mC . Cho ( )0;1A  và I  là tâm đối 

xứng. Tìm m  để trên ( )mC  tồn tại điểm B  sao cho tam giác ABI  vuông cân tại A . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 1. Nhận Biết 

Câu 98. Hàm số ( )=y f x  có bảng biến thiên dưới đây. 

                                          
Số tiệm cận của đồ thị hàm số ( )=y f x  là: 

 A. 2 . B. 3 . C. 1. D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 99. Cho hàm số ( )=y f x  liên tục trên  và có 

bảng biến thiên như sau                                                     

Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Đồ thị hàm số ( )=y f x  không có đường tiệm cận. 

B. Hàm số ( )=y f x có điểm cực đại bằng 4 . 

C. Hàm số ( )y f x=  đồng biến trên ( )5;2− . 

D. Hàm số ( )=y f x có cực tiểu bằng 5− . 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 100. Cho hàm số ( )=y f x có bảng biển thiên sau 

                                    
Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng 1=x , tiệm cận ngang 1= −y . 

 B. Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng 1= −x , tiệm cận ngang 1=y . 

 C. Đồ thị hàm số chỉ có một đường tiệm cận có phướng trình 1=x .  

 D. Đồ thị hàm số chỉ có một đường tiệm cận có phướng trình 1= −y . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 111. Cho hàm số ( )=y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. Khẳng định nào sau 

đây sai?  

                                     
 A. Phướng trình ( ) 5 0− =f x  có hai nghiệm thực. 

 B. Đường thẳng 2=x  là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số. 

 C. Hàm số đồng biến trên khoảng ( );1− . 

 D. 
 

( ) ( )
3;10

max 10


=
x

f x f .  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 102. Cho hàm số ( )=y f x  có bảng biến thiên như sau 

                                

2

-3

x

y'

y

-1 2 4

0- + -

1
 

Chọn mệnh đề sai? 

 A. Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng 2=x . 

 B. Hàm số có đúng 1 điểm cực trị. 
 C. Hàm số đạt giá trị lớn nhất bằng 2  tại x  bằng 4 . 

 D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )2;3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 103. Cho hàm số 3 −m  có bảng biến thiên như sau 

                                        
Đồ thị hàm số ( )f x  có bao nhiêu tiệm cận đứng 

 A. =x m  B. 3 0= − x  C. ( )f x  D.0.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 104. Gọi (H) là đồ thị hàm số 
2 3

1

+
=

+

x
y

x
. Điểm 0 0( ; )M x y  thuộc (H) có tổng khoảng 

cách đến hai đường tiệm cận là nhỏ nhất, với 0 0x  khi đó 0 0+x y  bằng? 

 A. 2− . B. 1− . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 105. Đường tiệm cận đứng và đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
1

2 1

+
=

+ −

mx
y

m x
 cùng với hai trục tọa độ tạo thành một hình chữ nhật có diện tích bằng 

3 . Tìm m . 

 A. 1=m ; 
3

2
=m . B. 1= −m ; 

3

2
= −m .C. 1=m ; 

3

2
= −m .          D. 1= −m ; 3=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 106. Tọa độ điểm M  thuộc đồ thị hàm số 
3 1

1

+
=

−

x
y

x
 cách đường tiệm cận đứng 

của đồ thị hàm số một khoảng bằng 1 là 

 A. ( ) ( )0; 1 ; 2;7− − . B. ( ) ( )1;0 ; 2;7− . C. ( ) ( )0;1 ; 2; 7− . D. ( ) ( )0; 1 ; 2;7−

. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 107. Cho đồ thị hai hàm số ( )
2 1

1

+
=

+

x
f x

x
 và ( )

1

2

+
=

+

ax
g x

x
 với 

1

2
a . Tìm tất cả các 

giá trị thực dướng của a  để các tiệm cận của hai đồ thị hàm số tạo thành một hình 

chữ nhật có diện tích là 4 . 

 A. 1=a . B. 4=a . C. 3=a . D. 6. . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 108. Đường tiệm cận đứng và đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

1

2 1

+
=

+ −

mx
y

m x
 cùng với hai trụ tọa độ tạo thành một hình chữ nhật có diện tích bằng 3

. Tìm m . 

 A. 1=m ; 
3

2
=m .  B. 1= −m ; 

3

2
= −m . 

 C. 1=m ; 
3

2
= −m .  D. 1= −m ; 3=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 109. Gọi ( )H là đồ thị hàm số 
2 3

1

+
=

+

x
y

x
. Điểm 0 0( ; )M x y  thuộc ( )H có tổng 

khoảng cách đến hai đường tiệm cận là nhỏ nhất, với 0 0x  khi đó 0 0+x y  bằng? 

 A. 2− . B. 1− . C. 0 . D. 3 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 110. Biết rằng hai đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2 1+

=
−

x
y

x m
 ( m  là tham số 

thực) tạo với hai trục tọa độ một hình chữ nhật có diện tích bằng 2 . Giá trị của m  

bằng bao nhiêu? 

 A. 1= m . B. 2= m . C. 2=m . D. 1=m . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ. Vận dụng thấp 

Câu 111. Cho hàm số 
2

2

1

4 9

+ −
=

+ +

ax x
y

x bx
 có đồ thị ( )C , trong đó a , b  là các hằng số 

dướng thỏa mãn . 4=a b . Biết rằng ( )C  có đường tiệm cận ngang =y c  và có đúng 1 

đường tiệm cận đứng. Tính tổng 3 24= + −T a b c . 
 A. 11=T . B. 4=T . C. 7=T . D. 11= −T . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 112. Khoảng cách từ điểm ( )5;1−A  đến đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 

2

2

1

2

−
=

+

x
y

x x
 

 A. 5 . B. 26 . C. 9 . D. 1. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 113. Cho đồ thị ( )C  của hàm số 
2 2

1

+
=

−

x
y

x
. Tọa độ điểm M nằm trên ( )C  sao 

cho tổng khoảng cách từ M đến hai tiệm cận của ( )C  nhỏ nhất là 

 A. ( )1;0−M  hoặc ( )3;4M . B. ( )1;0−M  hoặc ( )0; 2−M . 

 C. ( )2;6M  hoặc ( )3;4M . D. ( )0; 2−M  hoặc ( )2;6M . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 114. Cho hàm số 
2

1

+
=

+

x
y

x
 có đồ thị ( )C . Gọi d  là khoảng cách từ giao điểm hai 

tiệm cận của đồ thị ( )C  đến một tiếp tuyến của ( )C . Giá trị lớn nhất của d  có thể đạt 

được là: 

 A. 2 . B. 3 3 . C. 3 . D. 2 2 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 115. Cho hàm số 
2 2

2

−
=

−

x
y

x
 có đồ thị là ( )C , M là điểm thuộc ( )C  sao cho tiếp 

tuyến của ( )C  tại M cắt hai đường tiệm cận của ( )C  tại hai điểm A , B  thỏa mãn 

2 5=AB . Gọi S  là tổng các hoành độ của tất cả các điểm M thỏa mãn bài toán. Tìm 

giá trị của S . 

 A. 6 . B. 5 . C. 8 . D. 7 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 116. Cho hàm số 
1

2

−
=

+

x
y

x
, gọi d  là tiếp tuyến với đồ thị hàm số tại điểm có 

hoành độ bằng 2−m . Biết đường thẳng d  cắt tiệm cận đứng của đồ thị hàm số tại 

điểm ( )1 1; A x y  và cắt tiệm cận ngang của đồ thị hàm số tại điểm ( )2 2; B x y . Gọi S  là 

tập hợp các số m  sao cho 2 1 5+ = −x y . Tính tổng bình phướng các phần tử của S . 

 A. 0 . B. 4 . C. 10 . D. 9 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 117. Cho hàm số 
1 3

3

−
=

−

x
y

x
 có đồ thị ( )C . Điểm M  nằm trên ( )C  sao cho 

khoảng cách từ M  đến tiệm cận đứng gấp hai lần khoảng cách từ M  đến tiệm cận 

ngang của ( )C . Khoảng cách từ M  đến tâm đối xứng của ( )C  bằng 

 A. 3 2 . B. 2 5 . C. 4 . D. 5 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 118. Cho đường cong ( )
2 3

:
1

x
C y

x

+
=

−
 và M  là một điểm nằm trên ( )C . Giả sử 1d , 

2d  tướng ứng là các khoảng cách từ M  đến hai tiệm cận của ( )C , khi đó 1 2.d d  bằng: 

 A. 3 . B. 4 . C. 5 . D. 6 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Câu 119. Cho hàm số 
2

2

+
=

−

x
y

x
 có đồ thị ( )C . Gọi I  là giao điểm hai đường tiệm cận 

của ( )C . Tiếp tuyến của ( )C  cắt hai đường tiệm cận của ( )C  tại hai điểm A , B . Giá 

trị nhỏ nhất của chu vi đường tròn ngoại tiếp tam giác IAB  bằng 

 A. 4 2 . B. 8 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 4. Một số bài toa ́n thực tế  

1. Phương pháp 

 Bước 1 : Xác định công thức hàm số của đại lượng cần xét (hoặc đề bài đưa ra). 

 Bước 2 : Tìm đường tiệm cận của đồ thị hàm số phù hợp với yêu cầu đề bài để  
 tìm kết quả. 

 Bước 3 : Khi bài toán cần xác định con số “tối đa” theo ẩn t  (thời gian), ta tìm 

tiệm cận ngang của đồ thị hàm số khi x  tiến tới vô cực, hay ( )lim
t

f t y
→+

=  

2.  Bài tập minh họa.  

 Bài tập 12. Số dân của một thị trấn sau x  năm 

kể từ năm 1970 được ước tính bởi công thức 

                           
26 10

( )
5

x
y f x

x

+
= =

+
 

( ( )f x  được tính bằng nghìn người) (Nguồn: Giải tích 

12 Nâng cao, NXBGD Viêt Nam, 2020). Xem ( )y f x=  

là một hàm số xác định trên nửa khoảng  )0;+ , đồ 

thị của hàm số đó là đường cong màu xanh ở Hình 
10. Khi x →+ , đồ thị hàm số ( )y f x=  ngày càng 

“tiến gần” tới đường thẳng nào? 

 

 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 13. Một chiếc xe ô tô mới mua có giá 

30000  USD. Sau thời gian t  (năm), người ta xác định 

giá trị của xe ô tô đó là ( )
30000 2000t

f t
t

+
=  (USD). 

a). Sau 15  năm, giá trị của xe ô tô đó bằng bao  

nhiêu (USD)? 

b). Khi thời gian tăng lên, hỏi giá trị của xe ô tô đó  

ngày càng bằng bao nhiêu? 
     

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 14. Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất x  (sản 

phẩm) là ( ) 2 50C x x= +  (triệu đồng). Khi đó 
( )

( )
C x

f x
x

=  là chi phi sản xuất trung bình 

cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ rằng hàm số ( )f x  giảm và lim ( ) 2
x

f x
→+

= . Tính chất này 

nói lên điều gì? 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 15. Số lượng sản phẩm bán được của một công ty trong x  (tháng) được 

tính theo công thức ( )
9

200 5
2

S x
x

 
= − 

+ 
, trong đó 1x   (Nguồn: R. Larson and B. 

Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014). 

 a). Xem ( )y S x=  là một hàm số xác định trên nửa khoảng  )1;+ , hãy tìm tiệm  

   cận ngang của đồ thị hàm số đó. 

 b). Nêu nhận xét về số lượng sản phẩm bán được của công ty đó trong x (tháng)  

   khi x  đủ lớn. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 16. Một công ty sản xuất đồ chới ước tính chi phí để sản xuất x (sản 

phẩm) là ( ) 22 25C x x x= + + ( nghìn đồng). Gọi ( )f x  là chi phí sản xuất trung bình mỗi 

sản phẩm. Tìm đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số ( )f x , coi  )0;x + . 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 17. Chi phí (đớn vị: nghìn đồng) để sản xuất x  sản phẩm của một công ty 

được xác định bởi hàm số ( ) 60000 250F x x= + . Gọi ( )F x  là hàm số biểu thị chi phí 

trung bình (đớn vị: nghìn đồng) để sản xuất x  sản phẩm ( 0)x  , khi đó, hãy tính chi 

phí trung bình tối đa để sản xuất một sản phẩm. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 18. Một nhà máy sản xuất linh kiện điện tử thống kê được rằng trung 

bình một tổ sản xuất với x người thì số sản phẩm sản xuất được trong một thời gian 

cố định được tính bẳng công thức 
5000

( )
4 25

x
P x

x
=

+
. Hãy tìm số sản phẩm sản xuất được 

tối đa khi số người tham gia là rất lớn? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 19. Số lượng sản phẩm của công ty bán được trong x  (tháng) được tính 

bởi công thức 
4

( ) 300 2
2

S x
x

 
= + 

+ 
 với 1x  . Xem ( )y S x=  là một hàm số xác định trên 

 )1;+ . Khi đó, hãy tính xem số lượng sản phẩm của công ty bán được trong thời 

gian dài không thể thấp hớn bao nhiêu sản phẩm? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 20. Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất x  (sản 

phẩm) là ( ) 150 900C x x= +  (nghìn đồng). Khi sản xuất càng nhiều sản phẩm thì chi 

phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm không vượt quá t  (nghìn đồng). Tìm giá 

trị nhỏ nhất của t . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 21. Một tác giả muốn xuất bản một cuốn sách Toán học. Biết phí xuất 

bản là 7 triệu đồng và giá tiền in mỗi cuốn sách là 50000 đồng. Gọi ( )1t t   là số 

cuốn sách sẽ in và ( )f t  (Đớn vị nghìn đồng) là chi phí trung bình của mỗi cuốn 

sách. Khi đó, chi phí trung bình của mỗi cuốn sách thấp nhất càng gần nhưng 

không thể nhỏ hớn bao nhiêu ? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 22. Số lượng sản phẩm bán được của một cửa hàng quần áo trong t  

(tháng) được cho bởi công thức: ( )
2 8

200
3 2

S t
t

 
= − 

+ 
 với 1t  . Xem ( )y S t=  là một 

hàm số xác định trên nửa khoảng  )1;+ , biết rằng tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 

có dạng ( )*, , , , 1
a

a b N a b
b

 = . Tính 2P a b= −  

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 23. Tại một công ty sản xuất đồ chới an toàn cho trẻ em, công ty phải chi 

40000USD  để thiết lập dây chuyền sản xuất ban đầu. Sau đó, cứ sản xuất được một 

sản phẩm đồ chới A , công ty phải trả 6USD  cho nguyên liệu ban đầu và nhân công. 

Gọi ( )1x x   là số đồ chới A  mà công ty đã sản xuất và ( )P x  (đớn vị USD ) là tổng số 

tiền bao gồm cả chi phí ban đầu mà công ty phải chi trả khi sản xuất x  đồ chới A . 

Người ta xác định chi phí trung bình cho mỗi sản phẩm đồ chới A  là 
( )

( )
P x

F x
x

= . 

Xem ( )F x  là hàm số theo x  xác định trên nửa khoảng  )1;+ . Khi đó, chi phí trung 

bình của mỗi đồ chới A  thấp nhất càng gần nhưng không thể nhỏ hớn bao nhiêu? 

Lời giải 
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 Bài tập 24. Chi phí xuất bản x  cuốn tạp chí (bao gồm: lướng cán bộ, công nhân 

viên, giấy in…) được cho bởi ( ) 2 82000 10C x x x= − +  đồng. Chi phí phát hành cho mỗi 

cuốn là 4  nghìn đồng. ( )
( )T x

M x
x

=  với ( )T x  là tổng chi phí (xuất bản và phát hành) 

cho x  cuốn tạp chí, được gọi là chi phí trung bình cho một cuốn tạp chí khi xuất 
bản x  cuốn. Khi số lượng cuốn tạp chí phát hành cực lớn thì chi phí trung bình cho 

mỗi cuốn tạp chí ( )M x  sẽ tiệm cận với đường nào. 

Lời giải 
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 Bài tập 25. Một tác giả muốn xuất bản một cuốn sách Toán học. Biết phí xuất 

bản là 7 triệu đồng và giá tiền in mỗi cuốn sách là 50 000 đồng. Gọi ( )1t t   là số 

cuốn sách sẽ in và ( )f t  (Đớn vị nghìn đồng) là chi phí trung bình của mỗi cuốn 

sách. Khi đó, phướng trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )f t  là: 
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 Bài tập 26. Một mảnh vườn hình chữ nhật có diện tích bằng 2144 m . Biết độ dài 

một cạnh của mảnh vườn là ( )x m . 

 a). Viết biểu thức tính chu vi ( )P x  (mét) của mảnh vườn. 

 b). Tìm các tiệm cận của đồ thị hàm số ( )P x . 
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 Bài tập 27. Một mảnh vườn hình chữ nhật có diện tích là ( )2200 m . Biết độ dài 

một cạnh của mảnh vườn là ( )x m . Gọi ( )f x là chu vi của mảnh vườn. Tìm đường 

tiệm cận xiên của đồ thị hàm số ( )f x . 
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 Bài tập 28. Một mảnh đất hình thang vuông có đáy lớn gấp đôi đáy nhỏ, có diện 

tích là ( )224S m= . Gọi ( )x m  là độ dài đáy nhỏ và ( )P x  là chu vi mảnh đất đó. Tìm số 

tiệm cận của ( )P x . 
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 Bài tập 29. Một khu vườn hình chữ nhật tiếp giáp với bờ sông được rào lại để 
làm vườn trồng hoa màu; biết phía bên bờ sông không cần hàng rào. Diện tích khu 

vườn là ( )21000 m . Hàng rào ở phía song song với sông có chi phí là 36.000  (đồng) 

trên một 2m , hàng rào ở hai phía còn lại (vuông góc với bờ sông) là 80.000  (đồng) 

trên một 2m . Bốn trụ ở bốn góc vườn có giá là 250.000  (đồng) mỗi trụ. Gọi x  là độ dài 

một cạnh vuông góc với bờ sông và hàm ( )C x  mô tả chi phí của dự án. Phướng trình 

đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số ( )y C x=  là 
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 Bài tập 30. Từ một tấm tôn hình chữ nhật có các kích thước là ( )x m , ( )y m  với 

1x  và 1y   và diện tích bằng 
24m , người ta cắt bốn hình vuông bằng nhau ở bốn 

góc rồi gập thành một cái thùng dạng hình hộp chữ nhật không nắp (như hình vẽ) có 

chiều cao bằng 0,5m . Thể tích của thùng là hàm số ( )V x  trên khoảng ( )1;+ . Đồ thị 

hàm số 
( )
1

y
V x

=  có bao nhiêu đường tiệm cận đứng? 
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 Bài tập 31. Người ta muốn làm một cái bể dạng hình hộp chữ nhật không nắp 

(như hình vẽ) có thể tích bằng 
31m . Chiều cao của bể là 5dm , các kích thước khác là 

( )x m , ( )y m  với và 0y  . Diện tích toàn phần của bể (không kể nắp) là hàm số 

( )S x  trên khoảng ( )0;+ . Đường tiệm cận xiên của đồ thị hàm số ( )S x  là đường 

thẳng y ax b= + . Tính giá trị của biểu thức 
2 2P a b= + . 
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 Bài tập 32. Một bể chứa 5000  lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước 

muối có nồng độ 30  gam muối cho mỗi lít nước với tốc độ 25  lít/phút. 

 a). Chứng tỏ nồng độ muối trong bể sau t  phút (tính bằng tỉ số của khối lượng  

  muối trong bể và thể tích nước trong bể, đớn vị: gam/lít) là 
30

( )
200

t
f t

t
=

+
. 

 b). Xem ( )y f t=  là một hàm số xác định trên nửa khoảng [0; )+ , hãy tìm tiệm cận  

  ngang của đồ thị hàm số đó. 

 c). Nêu nhận xét về nồng độ muối trong bể khi thời gian t  ngày càng lớn.                

Lời giải 

0x 
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 Bài tập 33. Một bể chứa 1000  lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước 

muối có nồng độ 20  gam muối cho mỗi lít nước với tốc độ 30  lít/phút. 

 a). Sau 20 phút, nồng độ muối trong bể bằng bao nhiêu (gam/lít)? Làm tròn đến  

  hàng phần trăm. 

 b). Sau t  phút, nồng độ muối trong bể bằng bao nhiêu (gam/lít)? Tính theo t . 

 c). Nếu cứ bớm liên tục thì nồng độ muối trong bể như thế nào? 
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 Bài tập 34. Một bể chứa 6000 lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước 

muối có nồng độ 25 gam muối cho mỗi lít nước với tốc độ 20 lít/phút. Giả sử sau t  
phút, tỉ số giữa khối lượng muối trong bể và thể tích nước trong bể (đớn vị gam/lít) 

là một hàm ( )f t . Tìm đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )f t , coi  )0;t + . 
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 Bài tập 35. Một bể chứa 1000  lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước 

muối có nồng độ 15 gam muối cho mỗi lít nước với tốc độ 20 lít/phút. Biết rằng 

nồng độ muối trong bể sau t  phút (tính bằng tỉ số của khối lượng muối trong bể và 

thể tích nước trong bể, đớn vị: gam/lít) là một hàm số ( )f t , thời gian t  tính bằng 

phút. Phướng trình tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )f t  bằng 
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 Bài tập 36. Một bể chứa 32 m nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước muối 

có nồng độ không đổi với tốc độ 20 lít/phút. Biết rằng nồng độ muối trong bể 
sau t  phút (tính bằng tỉ số của khối lượng muối trong bể và thể tích nước trong bể, 

đớn vị: gam/lít) là một hàm số ( )f t , thời gian t  tính bằng phút. Biết rằng tiệm cận 

ngang của đồ thị hàm số ( )f t là 10y = . Nồng độ muối trong bể sau khi bớm được 1 

giờ là 
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 Bài tập 37. Một bể chứa 1000 lít nước muối có nồng độ 0,1 (tính bằng tỉ số của 

khối lượng muối trong bể và thể tích bể, đớn vị gam/lít). Người ta bớm nước muối có 

nồng độ 0,2 vào bể với tốc độ 20 lít/phút. Gọi ( )f t  là nồng độ muối trong bể sau t  

phút. Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )f t  là : 
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3. Câu hỏi đúng sai 

Câu 120. Trong 200 gam dung dịch muối nồng độ 15%, giả sử thêm vào dung dịch

  x  (gam) muối tinh khiết và được dung dịch có nồng độ ( )%.f x  

 a). Hàm số ( )
( )100 200

.
30

x
f x

x

+
=

+
 

 b). Đạo hàm của hàm số luôn nhận giá trị âm trên khoảng (0; + ∞). 

 c). Thêm càng nhiều gam muối tinh khiết thì nồng độ phần trăm càng tăng và  

  không vượt quá 100%. 

 d). Giới hạn của ( )f x  khi x  dần đến dướng vô cực bằng 100. 
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Câu 121. Một bể chứa 3000 lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước muối 
có nồng độ 25 gam muối cho một lít nước với tốc độ 20 lít/phút. Xét tính đúng sai 

của mỗi khẳng định sau 

 a). Sau một giờ bớm thì khối lượng muối trong bể là ( )30 kg  

 b). Thể tích lượng nước trong bể sau thời gian t  phút là 3000 20t+  (lít) 

 c). Giả sử nồng độ muối trong nước trong bể sau t  phút được được xác định bởi  

  một hàm số ( )f t trên  )0;+  (gam/ lít) thì đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm  

  số ( )y f t=  là đường thẳng 20y = . 

 d). Khi t  càng lớn thì nồng độ muối trong bể tiến gần đến 25  gam/lít. 
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Câu 122. Số lượng xe máy điện bán được của một cửa hàng bán xe máy điện trong 

địa bàn thành phố Vinh trong tháng thứ x  được tính theo công thức ( )
30

50
2

f x
x

= −
+

, 

trong đó 1x  . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau 

 a). Số lượng xe máy điện của cửa hàng được bán ra trong tháng đầu là 40  (xe) 

 b). Từ tháng thứ ba trở đi thì số lượng xe bán ra trong tháng đạt mức lớn hớn  

   hoặc bằng 45 xe/tháng 

 c). Nếu xem ( )y f x=  là một hàm số xác định trên  )1;+  thì đường tiệm cận ngang  

   của đồ thị hàm số ( )y f x=  là 0y =  

 d). Khi x  càng lớn thì số lượng xe bán ra càng tiến gần đến mức 50 xe/tháng 

Lời giải 
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Câu 123. Một bể chứa 5000  lít nước tinh khiết. Người ta bớm vào bể đó nước muối 
có nồng độ 30gam muối cho mỗi lít nước với tốc độ 25 lít/phút. 

 a). Sau 10phút bớm số lượng muối trong bể là 300gam. 

 b). Nếu bớm trong một giờ đồng hồ thì số lượng muối trong bể không vượt quá 2  
   kg. 

 c). Nồng độ muối trong bể sau t  phút (tính bằng tỉ số của khối lượng muối trong  

  bể và thể tích nước trong bể, đớn vị: gam/lít là ( )
30

200

t
f t

t
=

+
. 

 d). Khi t  đủ lớn thì nồng độ muối trong bể sẽ tiến gần đến mức 30 (gam/lít). 

Lời giải 
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Câu 124. Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 1970  được ước tính bởi công 

thức ( )
26 10

5

t
f t

t

+
=

+
 ( ( )f t  được tính bằng nghìn người) (Nguồn: Giải tích 12 nâng cao, 

NXBGD Việt Nam, 2020). Xem ( )y f t=  là một hàm số xác định trên nửa khoảng 

 )0;+ . 

 a). Dân số của thị trấn đó vào năm 2025 là 34 nghìn người. 

 b). Đạo hàm của hàm số luôn nhận giá trị âm trên khoảng (0; + ∞). 

 c). Đồ thị hàm số ( )y f t=  có đường tiệm cận ngang là 26y = . 

 d). Dân số của thị trấn đó không thể vượt quá 26 nghìn người. 

 e). Đạo hàm của hàm số ( )y f t=  biểu thị tốc độ tăng dân số của thị trấn (tính  

  bằng nghìn người/năm). Vào năm 1990 thì tốc độ tăng dân số là 0,129 nghìn  

  người trên /năm. 

Lời giải 
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Câu 125. Để loại bỏ %x  chất gây ô nhiễm không khí từ khí thải của một nhà máy, 

người ta ước tính chi phí cần bỏ ra là 
300

( )
100

x
C x

x
=

−
 triệu đồng , 0 100.x   Khảo sát sự 

biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số ( )y C x= . Tự đó, hãy cho biết: 

 a). Chi phí cần bỏ ra sẽ luôn tăng khi x  tăng? 

 b). Có thể loại bỏ được 100%  chất gây ô nhiễm không khí.  

Lời giải 
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A. LÝ THUYẾT. 

1. KHẢO SÁT SỰ BIẾN THIÊN VÀ VẼ ĐỒ THI ̣ HÀM SỐ. 

 Để khảo sát sự biến thiên của hàm số ( )=y f x  ta tiến hành các bước sau:  

 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 

 
 

 

 

2. Một số hàm cơ bản 

HÀM SỐ BẬC BA 
3 2 ( 0)y ax bx cx d a= + + +   

1. Phương pháp  

 a). Tập xác định: =D  

 b). Sự biến thiên 

 Đạo hàm: 
2' 3 2= + +y ax bx c , 

2 3 = −b ac  

o 0  : Hàm số có 2 cực trị. 

o 0  : Hàm số luôn tăng hoặc luôn giảm trên . 

 Đạo hàm cấp 2: 6 2y ax b = + ,  

 0
3

b
y x

a
 =  = −  

o 
3

= −
b

x
a

 là hoành độ điểm uốn, đồ thị nhận điểm uốn làm tâm đối xứng. 

 Giới hạn:  

o Nếu 0a  thì: lim ; lim
→− →+

= − = +
x x

y y  

o Nếu 0a  thì: lim ; lim
→− →+

= + = −
x x

y y  

 c). Bảng biến thiên và đồ thị: 
o Trường hợp 0a : 

2 3 0b ac = −  : Hàm số có 2 cực trị 

§Bài 4      KHẢO SÁT SỰ BIẾN THIÊN VÀ VẼ ĐỒ THỊ  

① Bước 1. Tìm tập xác định của hàm số. 

② Bước 2. Khảo sát sự biến thiên ha ̀m số. 

 Chiều biến thiên. 

 Tính y . 

  Tìm các nghiệm của phướng trình 0y =  và các điểm tại đó y  không  

xác định. 

  Xét dấu y  và suy ra các khoảng biến thiên của hàm số. 

 Tìm cực trị hàm số(nếu có). 

 Tìm các giới vô cực: ( )lim
→+x

f x  và ( )lim
→−x

f x  và tại các điểm mà hàm số không  

xác định. 

 Tìm các đường tiệm cận của hàm số (nếu có). 

 Lập bảng biến thiên của hàm số. 

③ Bước 3. Đồ thị. 
 Liệt kê các điểm đặc biệt (điểm cực đại, điểm cực tiểu, tâm đối xứng,…) 

 Xác định giao điểm của ( )C  với ,Ox Oy (nếu có). 

 Vẽ đồ thị. 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 234 

2 3 0 0,b ac y x   = −      : Hàm số luôn tăng trên . 

o Trường hợp 0a : 

2 3 0b ac = −  : Hàm số có 2 cực trị. 
2 3 0 0,b ac y x   = −      : Hàm số luôn giảm trên . 

TRƯỜNG HỢP 0a   0a   

 
 
Phương trình 0y =  

có 2 nghiệm phân 

biệt 
 

 
x

y

1

O

1

 

x

y

1

O

1

 
 
 

Phương trình 0y =  

có nghiệm kép 
 
 x

y

1

O

1

 

x

y

1

O

1

 
 

 
 

Phương trình 0y =  

vô nghiệm 

      

x

y

1

O

1

 

x

y

1

O 1

 

2. Ví dụ minh họa. 

 Ví dụ 1. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )C  của hàm số:  

 a).  
3 23 4.= − + −y x x         b). 

3 23 .y x x= − +                    c). 3 21
2 4 .

3
y x x x= + +  

Lời giải. 
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 Ví dụ 2. Cho hàm số  3 23 1y x x= − + +  có đồ thị ( )1C . 

 1).  Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )1C
 
của hàm số; 

 2).  Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị ( )1C
 
tại ( )3;1 .A  
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 Ví dụ 3. Cho hàm số 
3 23 4= + − −y x x mx , trong đó m  là tham số 

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số đã cho với 0=m ; 

 2). Với giá trị nào của m  thì hàm số nghịch biến trên khoảng ( ); 0− . 

Lời giải. 
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3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 1. Nhận Biết 

Câu 1. Đường cong hình bên là đồ thị của hàm số nào? 

A. 2 3 2y x x= − + . B. 4 2 2y x x= − + .  

C. 3 3 2y x x= − − + .  D. 3 3 2y x x= − + . 

           
Lời giải 
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Câu 2. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào? 

A. 
3 23 3 .y x x x= − +  B. 

3 23 3 .y x x x= − + −  

C. 
3 23 3 .y x x x= − − −  D. 

3 23 3 .y x x x= + −   

Lời giải 
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Câu 3. Đường cong hình bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

A. 
3 23 4y x x= − + − . B. 

3 23 4y x x= − + .  

C. 
3 23 4y x x= − − − . D. 

3 23 4y x x+= −  

 

          

 
Lời giải 
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Câu 4. Đường cong trong hình bên là đồ thị của hàm số 

nào dưới đây? 

A. 3 22 6 2y x x= + −  B. 3 23 2y x x= + − .  

C. 3 23 2y x x= − − − . D. 3 23 2y x x= − − .            

Lời giải 
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Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 5. Cho hàm số ( ) 3 2y f x ax bx cx d= = + + +  có đồ thị 

như hình vẽ ở bên. Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

A. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  . B. 0a  , 0b  , 0c  , 0d 
. 

C. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  . D. 0a  , 0b  , 0c  , 0d 
.         

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 6. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như hình vẽ. 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  .          B. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  . 

C. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  .          D. 0a  , 0b  , 0c  , 0d  . 
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 7. Đồ thị hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + +  ( a , b , c , d  là các 

hằng số thực và 0a  ) như hình vẽ. Khẳng định nào đúng 

A. 0, 0b c  . B. 0, 0b c  .  

C. 0, 0b c  . D. 0, 0b c  . 

   
Lời giải 
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Câu 8. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như 

hình vẽ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 0, 0, 0, 0a b c d    .              B. 0, 0, 0, 0a b c d    .  

C. 0, 0, 0, 0a b c d    .             D. 0, 0, 0, 0a b c d    . 
        

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 9. Cho hàm số bậc ba ( )3 2 0y ax bx cx d a= + + +   có 

đồ thị như hình vẽ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 0; 0; 0; 0.a b c d               B. 0; 0; 0; 0.a b c d     

C. 0; 0; 0; 0.a b c d               D. 0; 0; 0; 0.a b c d     
             

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 10. Đồ thị hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  như hình vẽ 

sau (đồ thị không đi qua gốc tọa độ). Mệnh đề nào sau 

đây đúng. 

A. 0; 0; 0; 0a b c d    . B. 0; 0; 0; 0a b c d    . 

C. 0; 0; 0; 0a b c d    . D. 0; 0; 0; 0a b c d    . 
            

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 11. Cho hàm số bậc ba 3 2y ax bx cx d= + + +  

 ( ), , , , 0a b c d a   có đồ thị như hình vẽ.  

Mệnh đề nào dưới đây đúng ? 

A. 20; 0; 0; 0; 3 .a b c d b ac       

B. 
20; 0; 0; 0; 3 .a b c d b ac      

C. 
20; 0; 0; 0; 3 .a b c d b ac       

D. 
20; 0; 0; 0; 3 .a b c d b ac      

  

Lời giải 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 240 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 12. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị là  

đường cong trong hình dưới đây. Mệnh đề nào sau đây 

đúng?  

A. 0a  , 0c  , 0d  . B. 0a  , 0c  , 0d  . 

C. 0a  , 0c  , 0d  . D. 0a  , 0c  , 0d  .         

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 13. Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ 

bên. Khẳng định nào sau đây là đúng ?
 

A. ( ) ( )1,5 0 2,5f f  . B. ( ) ( )1,5 0, 2,5 0f f  . 

C. ( ) ( )1,5 0, 2,5 0f f  .       D. ( ) ( )1,5 0 2,5f f  .          

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 14. Cho hàm số ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + + có đồ thị là 

đường cong như hình vẽ. Tính tổng S a b c d= + + + . 

A. 0S = . B. 6S = .  

C. 4S = − . D. 2S = . 

 
Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 15. Cho hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như 

hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 0, 0, 0, 0.a b c d  =               

B. 0, 0, 0, 0.a b c d  =   

C. 0, 0, 0, 0.a b c d    .            

D. 0, 0, 0, 0.a b c d              



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế       Bài 4. Khảo sát và vẽ đồ thị hàm số  
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 16. Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị cắt 

trục tung tại điểm có tung độ 3− ; hoành độ điểm cực 

đại là 2  và đi qua điểm ( )1; 1−  như hình vẽ. Tỉ số 
b

a
 

bằng 

A. 1− .             B. 1.               C. 3− .                  D. 3 .            

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 17. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như 

hình dưới 

A. Hàm số 
3 3y x x= − +  B. Hàm số 

3 23 1y x x= − − + . 

C. Hàm số 
3 3y x x= − . D. Hàm số 

3 23 1y x x= − − . 

 
 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 18. Cho hàm số ( ) 3 2= = + + +y f x ax bx cx d , 

( ), , , 0 a b c R a có đồ thị ( )C . Biết đồ thị ( )C  đi qua 

 ( )1;4A  và đồ thị hàm số ( )=y f x  cho bởi hình vẽ. 

Giá trị ( ) ( )3 2 1−f f  là 

A. 30 .         B. 24 .          C. 26 .           D. 27 . 

 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 19. Cho hàm số 3 2( )  y f x ax bx cx d= = + + +  

( ), , , , 0a b c d a  có đồ thị là ( )C . Biết rằng đồ thị ( )C  đi 

qua gốc tọa độ và đồ thị hàm số '( )y f x=  cho bởi hình 

vẽ bên. Tính giá trị (4) (2)H f f= − ? 

A. 45H = . B. 64H = .  

C. 51H = . D. 58H = .         
Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 20. Cho hàm số 3 22y x bx cx d= − + + +  có đồ thị như 

hình dưới. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 144bcd = − . B. 
2 2 2c b d + .  

C. 1b c d+ + = . D. b d c+  . 

 
          

Lời giải 
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HÀM SỐ NHẤT BIẾN ( )   0,  0
ax b

y c ad bc
cx d

+
=  − 

+  

1. Phương pháp  

a). TXĐ: \
 

= − 
 

d
D

c
 

b). Sự biến thiên 

 Đạo hàm :
2( )

−
 =

+

ad bc
y

cx d
. Đặt = −m ad bc , ta có 

   Nếu 0m  thì hàm số tăng trên từng khoảng xác định. 

  Nếu 0m  thì hàm số giảm trên từng khoảng xác định. 

 Các đường tiệm cận : = −
d

x
c

 là tiệm cận đứng và =
a

y
c

  là tiệm cận ngang. 

 Bảng biến thiên và đồ thị : 

       0m   

       

0m  : 

 

 Đồ thị của hàm số nhất biến gọi là một hypebol vuông góc nhận giao điểm của tiệm  

cận đứng và tiệm cận ngang làm tâm đối xứng là ;
 
− 
 

d a
I

c c
 

 Nhận hai đường phân giác của các góc tạo bởi hai đường tiệm cận này làm các trục  

đối xứng. 

 0D ad bc= −   0D ad bc= −   

  

2.  Ví dụ minh họa.  

 Ví dụ 4. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số 
1

2

x
y

x

+
=

−
. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 5. Cho hàm số
4+

=
+

mx
y

x m
, trong đó m  là tham số thực. 

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )C  của hàm số với 1=m . 

 2). Với giá trị nào của m  thì hàm số nghịch biến trên khoảng ( );1− . 

Lời giải. 
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 Ví dụ 6. Cho hàm số 
2 1

1

x
y

x

+
=

−
, gọi đồ thị của hàm số là ( )1C . 

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )1C  của hàm số; 

 2). Tìm m để đường thẳng ( ) :d y x m= − +  cắt ( )1C  tại hai điểm phân biệt. 

Lời giải. 
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3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 21. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một 

hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phướng án 

A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?  

A. 
2 1

1

x
y

x

−
=

+
. B. 

1 2

1

x
y

x

−
=

+
.  

C. 
2 1

1

x
y

x

+
=

−
. D. 

2 1

1

x
y

x

+
=

+
. 
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Câu 22. Hàm số 
2

1

x
y

x

+
=

−
 

có đồ thị là hình vẽ nào 

dưới đây ? 
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Câu 23. Cho hàm số 
2

1

x
y

x

−
=

+
. Xét các phát biểu sau đây: 

 i) Đồ thị hàm số nhận điểm ( )1;1I −  làm tâm đối xứng. 

 ii) Hàm số đồng biến trên tập  \ 1− . 

 iii) Giao điểm của đồ thị với trục hoành là điểm ( )0; 2A − . 

 iv) Tiệm cận đứng là 1y =  và tiệm cận ngang là 1x = − . 

Trong các phát biểu trên, có bao nhiêu phát biểu đúng 

 A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 24. Đồ thị (hình bên) là đồ thị của hàm số nào ? 

A. 
2

1

x
y

x

+
=

+
. B. 

2 1

1

x
y

x

+
=

+
.  

C. 
1

1

x
y

x

−
=

+
. D. 

3

1

x
y

x

+
=

−
. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 25. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào? 

A. 
1

2 1

x
y

x

+
=

−
. B. 

2 1

1

x
y

x

−
=

+
.  

C. 
2 3

1

x
y

x

+
=

+
. D. 

2 1

1

x
y

x

−
=

−
. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 26. Đồ thị hình dưới đây là của hàm số nào? 

A. 
1

x
y

x

−
=

+
. B. 

1

1

x
y

x

− +
=

+
.  

C. 
2 1

2 1

x
y

x

− +
=

+
. D. 

2

1

x
y

x

− +
=

+
. 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 27. Bảng biến thiên dưới đây là của hàm 

số nào? 

A. 
2 1

2

x
y

x

+
=

−
. B. 

1

2 2

x
y

x

−
=

+
. 

C. 
1

2

x
y

x

+
=

−
.                        D. 

3

2

x
y

x

+
=

+
. 

 

 

Lời giải 

x

y

-1

2

O
1
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 28. Đường cong trong hình bên là đồ thị của một 

hàm số trong bốn hàm số dưới đây. Hỏi hàm số đó là 

hàm số nào? 

A. 
2 1

2 2

x
y

x

+
=

−
. B. 

1

1

x
y

x

+
=

−
.  

C. 
1

x
y

x

−
=

−
. D. 

1

1

x
y

x

−
=

+
.          

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 29. Đường cong ở hình bên là đồ thị của một trong 

bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào? 

A. 
3 23 2y x x= − + . B. 

2

1

x
y

x

+
=

+
.  

C. 
3 23 2y x x= − + + . D. 

4 32 2y x x= − + .            

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 30. Đường cong hình bên là đồ thị của một hàm số 

trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phướng án A, B, C, 

D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

A. 
3 23 2.y x x= + +  B. 

3 23 2.y x x= − − +  

C. 
3 23 2.y x x= − +  D. 

2 1
.

1

x
y

x

+
=

−
 

           
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 31. Đường cong bên là đồ thị của hàm số nào 

trong bốn hàm số sau đây 

A. 3 23y x x= − . B. 4 22y x x= − + .  

C. 
31 3y x x= + − . D. 

33y x x= − . 

          
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 32. Đường cong bên là đồ thị của hàm số nào 

trong bốn hàm số sau đây 

A. 
3 23y x x= − . B. 

4 22y x x= − + .  

C. 
31 3y x x= + − . D. 

33y x x= − . 
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Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 33. Đường cong trong hình vẽ dưới là đồ thị của 

hàm số nào dưới đây? 

A. 
4 28 1y x x= − + − . B. 

4 28 1y x x= − − .  

C. 
3 23 1y x x= − + − . D. 

3 23 1y x x= − + − .  
            

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 34. Hàm số nào sau đây có bảng biến thiên như 

hình vẽ 

A. 
2 1

2

x
y

x

−
=

−
. B. 

2 3

2

x
y

x

−
=

+
.  

C. 
3

2

x
y

x

+
=

−
 . D. 

2 5

2

x
y

x

−
=

−
.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 3. Vận dụng 

Câu 35. Cho hàm số 
1

ax b
y

x

−
=

−
 có đồ thị như hình dưới. 

Khẳng định nào dưới đây là đúng? 

A. 0b a  . B. 0 b a  .  

C. 0b a  . D. 0 a b  . 
          

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 36. Cho hàm số 
1

ax b
y

x

+
=

+
 có đồ thị như hình vẽ 

bên. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau 

A. 0b a  . B. 0 a b  .  

C. 0a b  . D. 0 b a  . 
 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

2

2

∞

+∞

2∞ +∞

y

y'
x
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Câu 37. Đồ thị hàm số 
1ax

y
cx d

−
=

+
 ( a , c , d : hằng số thực )  

như hình vẽ. Khẳng định nào đúng  

A. 0, 0, 0d a c   .  B. 0, 0, 0d a c   .  

C. 0, 0, 0d a c   . D. 0, 0, 0d a c   .       
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 38. Cho hàm số 
x a

y
bx c

−
=

+
 có đồ thị như hình vẽ 

bên dưới. Tính giá trị của biểu thức P a b c= + + . 

A. 3P = − .         B. 1P = .    C. 5P = .           D. 2P = . 

 
            

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 39. Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ 

bên dưới. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ; . B. .    

C. . D. . 

 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 40. Hàm số 
dcx

bax
y

+

+
=  có đồ thị cho trong hình 

sau.  

Tìm mệnh đề đúng. 

A. ad bc , cd ac . B. ad bc , cd ac . 

C. ad bc , cd ac . D. ad bc , cd ac . 

 

 
Lời giải 

1

ax b
y

x

−
=

−

0a  0b  0 b a 

0b a  0a b 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 41. Đường cong ở hình bên là đồ thị của hàm số 

ax b
y

cx d

+
=

+
 với a , b , c , d  là các số thực. 

Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 0y = , 1x  .             

B. 0y  , x  . 

C. 0y =  có hai nghiệm phân biệt          

D. 0y =  vô nghiệm.  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 42. Cho hàm số 
ax b

y
x c

+
=

+
 có đồ thị như hình bên 

với , , .a b c  Tính giá trị của biểu thức 3 2T a b c= − + ? 

A. 12T = . B. 10T = .  

C. 9T = − . D. 7T = − . 

 

   
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 43. Cho hàm số 
bx c

y
x a

−
=

−
 ( 0a   và a , b , c ) có 

đồ thị như hình bên. Khẳng định nào dưới đây đúng? 

A. 0a  , 0b  , 0c ab−  . B. 0a  , 0b  , 0c ab−  . 

C. 0a  , 0b  , 0c ab−  . D. 0a  , 0b  , 0c ab−  . 

       
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 44. Xác định a , b , c  để hàm số 
1ax

y
bx c

−
=

+
 có đồ thị 

như hình vẽ bên. Chọn đáp án đúng? 

A. 2, 1, 1.a b c= = = −  B. 2, 1, 1.a b c= = =  

C. 2, 2, 1.a b c= = = −  D. 2, 1, 1.a b c= = − =  

        
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 45. Hàm số 
2ax

y
cx b

+
=

+
 có đồ thị như hình vẽ.  

Giá trị của a , b , c  lần lượt là 

A. 1;1; 1− .      B. 2,2; 1− .        C. 1,2;1           D. 1, 2;1− . 

    
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 46. Cho hàm số 
ax b

y
x c

+
=

−
 có đồ thị như hình vẽ 

bên. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau 

A. 0, 0,c 0a b   . B. 0, 0,c 0a b   . 

C. 0, 0,c 0a b   . D. 0, 0,c 0a b   . 

      
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 47. Cho hàm số ( )y f x=
ax b

cx d

+
=

+
 có đồ thị hàm số 

( )f x  như trong hình vẽ dưới đây: 

Biết rằng đồ thị hàm số ( )f x  đi qua điểm ( )0;4A . Khẳng 

định nào dưới đây là đúng? 

A. ( )1 2f = .    B. ( )
11

2
2

f =      C. ( )
7

1
2

f = .    D. ( )2 6f = . 
 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 48. Cho hàm số 
ax b

y
x c

+
=

+
 có đồ thị như hình vẽ a , b , c  

là các số nguyên. Giá trị của biểu thức 3 2T a b c= − +  bằng: 

A. 12T = .                            B. 10T = . 

C. 7T = − . D. 9.T = −  

              

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 49. Cho hàm số 
1

x b
y

cx

+
=

−
 có đồ thị như hình vẽ 

dưới đây. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 0;b 0c   . B. 0 ; 0b c  .  

C. 0; 0b c  . D. 0; 0b c  .              

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 50. (Tạp Chí Toán Học)  

Cho hàm số 
( )

( )

1
, 0

1

a x b
y d

c x d

− +
= 

− +
có đồ thị như hình trên.  

Khẳng định nào dưới đây là đúng? 

A. 1, 0, 1a b c   . B. 1, 0, 1a b c   . 

C. 1, 0, 1a b c   . D. 1, 0, 1a b c   . 
                                                                                                               

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Hàm số phân thức 
2

( 0, 0
ax bx c

y a m
mx n

+ +
=  

+
, đa thức tử không chia hết cho đa thức 

mẫu) 

1. Phương pháp  

 a). Tập xác định của hàm số: \ .
n

D
m

 
= − 

 
 

 b). Sự biến thiên. 

Thực hiện phép chia đa thức ta được    ( . . 0)
C

y x a mC
mx n

 = + + 
+

. 

 

 Đạo hàm: 
2

2 2

( )

( ) ( )

Cm mx n Cm
y

mx n mx n




+ −
 = − =

+ +
. 

20 ( )
Cm

y mx n


 =  + =  

o Nếu 0
C


  thì hàm số không có cực trị, hàm số tăng hoặc giảm trên từng  

khoảng xác định. 

o Nếu 0
C


  thì hàm số có 2 cực trị. 

 Các đường tiệm cận:  

o Tiệm cận đứng: 
n

x
m

= −   

o Tiệm cận xiên: y x = + . 

c). Đồ thị. 

o Nhận giao điểm của tiệm cận đứng và tiệm cận xiên làm tâm đối xứng; 

o Nhận hai đường phân giác của các góc tạo bởi hai đường tiệm cận này làm các  

trục đối xứng. 

TRƯỜNG HỢP . 0a m   . 0a m   

 
 

Phương trình 

0y =  có 2

nghiệm phân 

biệt 
 
 

  

 
 
 

Phương trình 

0y =  vô nghiệm 

  

2. Ví dụ minh họa. 
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 Ví dụ 7. Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số 
2 1

2

x x
y

x

− −
=

−
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 8. Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số 
2 2

1

x x
y

x

+ −
=

+
. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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III. MỘT SÔ ́ PHÉP BIẾN ĐỔI ĐỒ THI ̣. 

Dạng 1. Từ đồ thị ( ) ( ):C y f x=  suy ra đồ thị ( ) ( ):C y f x = .  

1. Phương pháp. 

 Từ định nghĩa trị tuyệt đối ( )
( )

( )

    khi  0

  khi  0

f x x
y f x

f x x


= = 

− 

  

     và ( )=y f x  là hàm chẵn nên đồ thị ( )C  nhận Oy  làm trục đối xứng. 

 Cách vẽ ( )C  từ ( )C : 

   Giữ nguyên phần đồ thị bên phải Oy  của đồ thị ( ) ( ): =C y f x . 

   Bỏ phần đồ thị bên trái Oy  của ( )C  rồi lấy đối xứng phần đồ thị được giữ qua Oy  

2. Ví dụ minh họa. 

 Ví dụ 9. Từ đồ thị ( ) ( ) 3: 3= = −C y f x x x  hãy suy ra đồ thị ( )
3

: 3 = −C y x x . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 10. Cho hàm số 3 22 9 12 4y x x x= − + −  có đồ thị  ( )C  

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số; 

 2). Tìm m  để phướng trình sau có 6 nghiệm phân biệt: 
3 22 9 12x x x m− + =  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 11. Cho hàm số 3 2 2y x mx= + +  có đồ thị là ( ) ,mC m  là tham số 

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )C  khi ( ) 3: 3C y x x= −  

 2). Tùy theo k  giải và biện luận phướng trình: 
3 23 0x x k− + + =  

 3). Gọi A  và B  là hai điểm cực trị của ( )C , tìm điểm M  trên ( )C  sao cho tam giác  

  MAB  cân tại  M  

 4). Tìm m  để đồ thị hàm số ( )mC  cắt trục hoành tại điểm duy nhất. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 12. Cho hàm số
2

1

x
y

x
=

−
, gọi đồ thị của hàm số là ( )C . 

 1). Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị ( )C  của hàm số.  

 Từ đó suy ra đồ thị của hàm số: ( )1

2

1
=

−

x
y C

x
 

 2). Biện luận theo m số nghiệm  1 ; 2 −x  của phướng trình: ( )2 0− − =m x m . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 51. Cho hàm số 3 26 9y x x x= − +  có đồ thị như Hình 1. Đồ thị Hình 2  là của hàm số 

nào dưới đây? 

                                  

 A. 
3 26 9 .y x x x= − +   B. 3 26 9y x x x= − + − . 

 C. 
3 2

6 9 .y x x x= + +   D. 
3 26 9y x x x= − + . 
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Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 52. Tìm tất cả các giá trị của m  để phướng trình 2 6 1x m x− = −  có 4 nghiệm 

phân biệt. 

 A. ( ) ( )0;1 4;m  + .  B. ( ) ( )0;1 6;m  + .  

 C. ( ) ( )0;2 6;m  + .  D. ( ) ( )0;3 5;m  + . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 53. Phướng trình 
3 2 23 0x x m− − =  (với m  là tham số thực) có nhiều nhất bao 

nhiêu nghiệm phân biệt? 

 A. 3  nghiệm. B. 4  nghiệm. C. 2  nghiệm. D. 6  nghiệm. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 54. Cho hàm số ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  

( ), , ,a b c d   có đồ thị như hình vẽ bên. Tìm tất cả 

các giá trị thực của tham số m  đề phướng trình  

( )2 0f x m− =  có đúng 4 nghiệm thực phân biệt. 

A. 1 3m  . B. 1 3m−   .  

C. 2 6m−   . D. 2 6m  .      
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Dạng 2. Từ đồ thị ( ) ( ):C y f x=  suy ra đồ thị ( ) ( ):C y f x = . 

1. Phương pháp. 

 Từ định nghĩa trị tuyệt đối ta có: ( )
( ) ( )

( ) ( )

     khi  0

   khi  0

f x f x
y f x

f x f x


= = 

− 

 

 Cách vẽ ( )C  từ ( )C : 

  Giữ nguyên phần đồ thị phía trên Ox  của đồ thị ( )C : ( )=y f x . 

  Bỏ phần đồ thị phía dưới Ox  của ( )C , lấy đối xứng phần đồ thị bị bỏ qua Ox . 

2. Ví dụ minh họa. 

 Ví dụ 13. Từ đồ thị ( ) ( ) 3: 3= = −C y f x x x  suy ra đồ thị 3 3= −y x x  như sau: 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

4. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 55. Cho hàm số ( ) 2 2 4= = − −y f x x x  có đồ thị 

như hình vẽ. Đồ thị hàm số ( )=y f x  có bao nhiêu 

điểm cực trị? 

A. 1.            B. 3 .            C. 4 .               D. 2 . 

 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 56. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn  2;2−  

và có đồ thị là đường cong như trong hình vẽ. Hỏi 

phướng trình ( ) 1 1f x − =  có bao nhiêu nghiệm phân biệt 

trên đoạn  2;2− ? 

A. 4 .               B. 5 .                C. 3 .                   D. 6 . 

             
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 57. Biết phướng trình 3 2 0ax bx cx d+ + + =  với ( )0a   có đúng hai nghiệm thực. 

Hỏi đồ thị hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. 3 . B. 5 . C. 2 . D. 4 . 

 Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 58. Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như đường 

cong trong hình vẽ dưới đây. Tìm giá trị của tham 

số m  để phướng trình ( ) 1f x m+ =  có 6  nghiệm 

phân biệt? 

A. 4 3m−   − . B. 4 5m  .  

C. 5m  . D. 0 4m  .                   
Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 59. Cho hàm số ( )f x  xác định trên  \ 0  và có bảng biến thiên như hình vẽ. 

                                    
Số nghiệm của phướng trình ( )3 2 1 10 0f x − − =  là. 

 A. 2 . B. 1. C. 4 . D. 3 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 60. (THPT Chuyên Hạ Long 2018)  

Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình vẽ.  

Hỏi hàm số ( )y f x=  có bao nhiêu điểm cực đại? 

A. 5 .             B. 4 .      C. 2  .                 D. 3  

 

  
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 61. (Chuyên Lê Thánh Tông 2019) Cho hàm số 
1

3

x
y

x

+
=

−
 có đồ thị là ( )C . 

Khẳng định nào sau đây sai? 

 A. Đồ thị ( )C có 3đường tiệm cận. 

 B. Hàm số có một điểm cực trị. 

 C. Đồ thị ( )C cắt đường tiệm cận ngang của nó tại một điểm. 

 D. Hàm số đồng biến trên khoảng ( )1;2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 3.  Vẽ đồ thị ( )y f x=  ta lần lượt biến đổi 2 đồ thị ( )y f x=  và ( )y f x=  

1. Phương pháp. 

 Cách vẽ ( )C  từ ( )C : 

  Từ đồ thị ( )C : ( )=y f x  ta suy ra đồ thị ( ) :C
 

( )=y f x . 

  Từ đồ thị ( )C : ( )=y f x   ta suy ra đồ thị ( )=y f x . 

2. Ví dụ minh họa. 

 Ví dụ 14. Từ đồ thị ( ) ( ) 3: 3= = −C y f x x x  suy ra đồ thị 
3

3= −y x x  làm như sau:  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Dạng 4.  Từ đồ thị ( ) ( ) ( ): .C y u x v x =  suy ra đồ thị ( ) ( ) ( ): .C y u x v x = . 

1. Phương pháp. 

 Ta có: ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

.      khi 0
.

.    khi 0

u x v x f x u x
y u x v x

u x v x f x u x

= 
= = 

− = 

 

 Cách vẽ ( )C  từ ( )C : 

  Giữ nguyên phần đồ thị trên miền ( ) 0u x  của đồ thị ( ) ( ): =C y f x . 

  Bỏ phần đồ thị trên miền ( ) 0u x của ( )C , lấy đối xứng phần đồ thị bị bỏ  qua Ox . 

Nhận xét:  

 Trong quá trình thực hiện phép suy đồ thị nên lấy đối xứng các điểm đặc biệt của 

( )C  giao điểm với , ...Ox Oy  

 Đối với hàm phân thức thì nên lấy đối xứng các đường tiệm cận để thực hiện phép 

suy đồ thị một cách tướng đối chính xác. 

2. Ví dụ minh họa. 

 Ví dụ 15. Từ đồ thị ( ) ( ) 3 2: 2 3 1= = − +C y f x x x  suy ra đồ thị ( ) ( )2: 1 2 1 = − − −C y x x x  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
 

 Ví dụ 16. Từ đồ thị ( ) ( ):
1

= =
−

x
C y f x

x
 suy ra đồ thị ( ) :

1
 =

−

x
C y

x
 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
 

 
 

5. Câu hỏi trắc nghiệm 

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 62. Đồ thị hình bên là của hàm số nào? 

A. 
3 3y x x= +  B. 

3 3y x x= −   

C. 
3 3y x x= +  D. 

3 3y x x= −  

 

    
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 63. Cho hàm số 
2

2 1

x
y

x

+
=

−
 có đồ thị như hình 1. Đồ thị hình 2 là đồ thị của hàm 

số nào sau? 

                                         

 A. 
2

.
2 1

x
y

x

+
=

−
 B. 

2
.

2 1

x
y

x

+
=

−
 C. 

2
.

2 1

x
y

x

+
=

−
 D. 

2
.

2 1

x
y

x

+
=

−
 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 64. Cho hàm số 
2 1

x
y

x
=

+
 có đồ thị như hình 1. Đồ thị hình 2 là của hàm số nào 

trong các đáp án , , ,A B C D  dưới đây? 

                   Hình 1     Hình 2  

 A. 
2 1

x
y

x
=

+
. B. 

2 1

x
y

x
=

+
. C. 

2 1

x
y

x
=

+
. D. 

2 1

x
y

x
=

+
. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 65. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên dưới đây 

                               
Hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên trên là hàm số nào dưới đây 

 A. 
( )

1

1
y

x x
=

+
. B. ( )1 .y x x= +  C. 

1

x
y

x
=

+
. D. 

1

x
y

x
=

+
. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 66. Cho hàm số 
2 1

x
y

x
=

+
 có đồ thị như Hình 1. Đồ thị Hình 2 là của hàm số nào 

trong các đáp án A, B, C, D dưới đây? 

                                    

 A. 
2 1

x
y

x
=

+
. B. 

2 1

x
y

x
=

+
 C. 

2 1

x
y

x
=

+
 D. 

2 1

x
y

x
=

+
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Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

IV. MỘT SỐ BÀI TOÁN LIÊN QUAN ĐẾN ĐỒ THỊ. 

Bài toán 1. Phương trình tiê ́p tuyến của đồ thị ha ̀m số. 

Dạng 1. Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x=  tại điểm 0 0( ; ( ))M x f x . 

1.  Phương pháp. 

○ Bước 1. Tính ( )y f x =  suy ra hệ số góc của phướng trình tiếp tuyến là ( )0k f x= . 

○ Bước 2. Phướng trình tiếp tuyến của đồ thị ( )C  tại điểm ( )0 0;M x y  có dạng 

                                          

( ):

                      

                       

o oy y k x x



−

 

= −

 

Trong đó: Điểm ( )0 0 0; ( )M x y C  được gọi là tiếp điểm. ( với ( )0 0=y f x ). 

                       ( )0k f x= là hệ số góc của tiếp tuyến. 

○ Nhận xét: Để viết phướng trình tiếp tuyến ,  ta cần tìm ba thành phần ,  ,  o ox y k . 

 Nếu đề bài yêu cầu viết phướng trình tiếp tuyến tại điểm có hoành độ 
0x  thì khi  

 đó ta tìm
0y bằng cách thế vào hàm số ban đầu, tức ( )0 0 .y f x=   

 Nếu đề cho 0y  ta thay vào hàm số để giải ra 0x . 

2. Bài tập minh họa. 

 Ví dụ 17. Cho hàm số ( ) 3 23 : C y x x= + . Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị ( )C  

tại điểm ( )1;4M . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 18. Cho hàm số 3 22 6 5y x x= − + − .  

Phướng trình tiếp tuyến của ( )C  tại điểm M  thuộc ( )C  và có hoành độ bằng 3.  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 19. Cho hàm số ( ) 4 21
: 2

4
  C y x x= − .  

Phướng trình tiếp tuyến của ( )C  tại điểm M  có hoành độ 0 0,x   biết ( )0 1y x = −
 
là 

Lời giải. 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 20. Cho đường cong ( ) ( ) 3 2: 3C y f x x x= = − . Viết phướng trình tiếp tuyến của 

( )C  trong các trường hợp sau: 

a). Tại điểm  ( )0 1 ; 2M − . 

b). Tại điểm thuộc ( )C  và có hoành độ 0 1x = − . 

c). Tại giao điểm của ( )C với trục hoành .   

d). Biết tiếp tuyến đi qua điểm ( )1 ; 4A − − . 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 21. Cho đồ thị ( )C : 4 21 9
2

4 4
y x x= − − . Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C  tại 

giao điểm của ( )C  với .Ox  

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm. 

Mức độ 1. Nhận Biết 

Câu 67. Tìm hệ số góc k  của tiếp tuyến của parabol 2y x=  tại điểm có hoành độ 
1

.
2

 

 A. 0.k =  B. 1.k =   C. 
1

.
4

k =  D. 
1

.
2

k = −  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 68. Viết phướng trình tiếp tuyến của đường cong 3y x=  tại điểm ( )1; 1 .− −  

 A. 3 4.y x= − −   B. 1.y = −   C. 3 2.y x= −  D. 3 2.y x= +  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 69. Viết phướng trình tiếp tuyến của đường cong 
1

y
x

=  tại điểm có hoành độ 

bằng 1− . 
 A. 2 0.x y+ + =  B. 2.y x= +   C. 2.y x= −  D. 2.y x= − +  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 70. Viết phướng trình tiếp tuyến của đường cong 3y x=  tại điểm có tung độ bằng 

8.  
 A. 8.y =  B. 12 16.y x= − +  C. 12 24.y x= −  D. 12 16.y x= −  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 71. Cho hàm số 3 23 2.y x x= − +  Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại 

giao điểm với trục tung. 
 A. 2 .y x=  B. 2.y =   C. 0.y =  D. 2.y = −  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 72. Cho hàm số 3 23 2.y x x= − +   

Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số tại giao điểm với đường thẳng 2.y = −   

 A. 9 7;  2.y x y= − + = −  B. 2.y = −   C. 9 7;  2.y x y= + = −  D. 9 7;  2.y x y= + =  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 73. Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 2 3= − +y x x  tại điểm ( )1;2 .M  

 A. 2 2= +y x .  B. 3 1= −y x . C. 1= +y x .  D. 2= −y x . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 74. Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
4

1
=

−
y

x
 tại điểm có hoành độ 

bằng 1.−  

 A. 3= − −y x .  B. 2= − +y x .  C. 1= −y x .  D. 2= +y x . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 75. Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 2 5= − +y x  tại điểm có tung 

độ bằng 1−  và hoành độ âm. 

 A. ( )2 6 6 1= + −y x .  B. ( )2 6 6 1= − + −y x . 

 C. ( )2 6 6 1= − +y x .  D. ( )2 6 6 1= − −y x . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 76. (THPT Chuyên ĐH Vinh 2018) Hệ số góc tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
3 4

2

x
y

x

−
=

−
 tại điểm có tung độ 1y = −  là  

 A. 10− . B. 
9

5
.   C. 

5

9
− .  D. 

5

9
.  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Mức độ 2. Thông Hiểu 

Câu 77. (THPT Chuyên Lương Thế Vinh 2018) Cho hàm số 
1

2

x
y

x

−
=

+
 có đồ thị ( )H . 

Tiếp tuyến của ( )H  tại giao điểm của ( )H  với trục hoành có phướng trình là: 

 A. 3y x= . B. 3y x= − . C. 3 3y x= − . D. ( )
1

1
3

y x= − . 
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Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 78. (THPT Xuân Trường Nam Định 2018) Tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
3 22 3y x x= +  tại điểm M  có tung độ bằng 5  có phướng trình là: 

 A. 12 7y x= − − . B. 12 7y x= − . C. 12 17y x= − + . D. 12 17y x= + . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 79. (THTT Số 4-487 2018) Cho hàm số 4 26 3y x x= − − . Tiếp tuyến của đồ thị 

hàm số tại điểm A  có hoành độ 1x =  cắt đồ thị hàm số tại điểm B  ( B  khác A ). Tọa độ 
điểm B  là 

 A. ( )3;24B − . B. ( )1; 8B − − . C. ( )3;24B . D. ( )0; 3B − . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 80. (THPT Chuyên ĐHSP Hà Nội 2018) Phướng trình các tiếp tuyến của đồ thị 

hàm số 4 23 1y x x= − +  tại các điểm có tung độ bằng 5  là 

 A. 20 35y x= − .   B. 20 35y x= − −  và 20 35y x= + . 

 C. 20 35y x= −  và 20 35y x= − − . D. 20 35y x= − + . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 81. Hình bên là đồ thị của hàm số ( )y f x= . Biết rằng 

tại các điểm A , B , C  đồ thị hàm số có tiếp tuyến được thể 

hiện trên hình vẽ bên dưới. Mệnh đề nào dưới đây đúng?   

   A. ( ) ( ) ( )C A Bf x f x f x    . B. ( ) ( ) ( )B A Cf x f x f x    . 

   C. ( ) ( ) ( )A C Bf x f x f x    . D. ( ) ( ) ( )A B Cf x f x f x    . 
   

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 82. (THPT Lê Xoay Vĩnh phúc 2018) Gọi đường thẳng y ax b= +  là phướng 

trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 
2 1

1

x
y

x

−
=

+
 tại điểm có hoành độ 1x = . Tính S a b= − . 

 A. 
1

2
S = . B. 2S = .  C. 1S = − . D. 1S = . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Dạng 2. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x= , biết tiếp tuyến  

có hệ số góc k . 

1. Phương pháp. 

○ Bước 1. Gọi ( )0 0;M x y là tiếp điểm và tính ( )y f x = . 

○ Bước 2. Hệ số góc tiếp tuyến là ( )0k f x= .  

  Giải phướng trình này tìm được 
0 ,x thay vào hàm số được 

0.y   

○ Bước 3. Với mỗi tiếp điểm ta tìm được các tiếp tuyến tướng ứng  

         ( )( )0 0 0:d y y f x x x− = −  

◊ Chú ý:   
 Đối vớ ́i bài toán na ̀y ta cần lưu ý một sô ́ vâ ́n đê ̀ sau: 

 √ Số tiếp tuyến của đồ thị chính là số nghiệm của phướng trình : ( )f x k = . 

 √ Cho hai đướ ̀ng thẳng 
1 1 1:d y k x b= +  va ̀ 

2 2 2:d y k x b= + . Khi đo ́ 

   i) 1 2

1 2

tan
1 .

k k

k k


−
=

+
, trong đó

1 2( , )d d = . 

  ii)
1 2

1 2

1 2

/ /
k k

d d
b b

=
 


 

   iii) 1 2 1 2. 1d d k k⊥  = − . 

2. Bài tập minh họa. 

 Ví dụ 22. Cho hàm số 
4 2

2
4 2

x x
y = + +  có đồ thị ( )C . Viết phướng trình tiếp tuyến 

của ( )C  song song với đường thẳng: 2 2y x= − . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 23. Viết phướng trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 21 1 4
2

3 2 3
y x x x= + − −  , 

biết tiếp tuyến vuông góc với đường thẳng 4 1 0x y+ − = .  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 24. Cho hàm số ( ) 3: 3 2C y x x= − + . Phướng trình tiếp tuyến của ( )C  biết hệ 

số góc của tiếp tuyến đó bằng 9 là: 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 25. Cho hàm số ( )
2 1

:
2

x
C y

x

+
= 

+
 Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C

 
biết tiếp 

tuyến song song với đường thẳng có phướng trình : 3 2 0x y − + = . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 26. Cho đường cong ( )
3 1

:
1

x
C y

x

+
=

−
. 

 a). Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C  biết tiếp tuyến song song với  

  ( ) : 4 21 0d x y− − = . 

 b). Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C biết tiếp tuyến vuông góc với  

  ( ) : 2 2 9 0x y + − = . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 27. Cho hàm số  ( )
2 2

( )  
1

x x
y f x C

x

− +
= =

−
 

 a). Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C  tại điểm ( )2;4M . 

 b). Viết phướng trình tiếp tuyến của ( )C  biết tiếp tuyến có hệ số góc 1k = . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 28. Cho hàm số ( )C : 21y x x= − − . Tìm phướng trình tiếp tuyến với ( )C : 

 a). Tại điểm có hoành độ 
0

1

2
x = . 

 b). Song song với đường thẳng ( ) : 2 0.d x y+ =  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Ví dụ 29. Cho hàm số ( )3 23 9 5y x x x C= + − + . Trong tất cả các tiếp tuyến của đồ thị 

( )C , hãy tìm tiếp tuyến có hệ số góc nhỏ nhất. 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 30. Cho hàm số ( ) ( )3 23 2 3   my x x m x m C= − + − +  (m là tham số). 

Tìm m để tiếp tuyến có hệ số góc nhỏ nhất của đồ thị ( )mC  của hàm số đã cho vuông 

góc với đường thẳng : 2 0d x y− + = . 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 31. Gọi ( )mC  là đồ thị của hàm số ( )3 21 1
   *

3 2 3

m
y x x= − +  (m  là tham số). 

Gọi M  là điểm thuộc ( )mC  có hoành độ bằng 1− .  

Tìm m  để tiếp tuyến của ( )mC  tại điểm M  song song với đường thẳng 5 0.x y− =  

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 32. các điểm ( ) 3, : 3A B C y x x = − +  sao cho tiếp tuyến của ( )C  tại ,A B  song 

song với nhau và 4 2AB =  ? 

Lời giải. 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Bài toán 2. Tương giao của hai đồ thị hàm số 

Dạng 1. Biện luận số nghiê ̣m bằng phương pha ́p đồ thị. 

1. Phương pháp. 

① Bước 1. Ta biến đổi phướng trình ( ) ( )0 1,F x m =  vê ̀ dạng ( ) ( )f x g m= , trong đó ta  

đã biê ́t đồ thị ( )C  của hàm số ( )y f x=  hoă ̣c có thể dê ̃ dàng vẽ đướ ̣c. 

② Bước 2.  Tính đạo hàm ( )f x , lập bảng biến thiên và vẽ đồ thị hàm số. 

③ Bước 3.  Dựa vào bảng biến thiên hoặc đồ thị để kết luận: 

 Đường cong ( )g m cắt đồ thị đồ thị của ha ̀m số ( )y f x=  tại mấy điểm, chính là số  

 nghiệm của phướng trình ( ) ( )0 1,F x m = . 

2. Bài tập minh họa. 

 Ví dụ 33. Tìm m  để đồ thị hàm số 3 23 9y x x x m= + − +   cắt Ox tại ba điểm phân biệt. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 34. Tìm m  để phướng trình 4 22 3 0x x m− − + =  có bốn nghiệm phân biệt. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 274 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 35. Cho phướng trình 3 23 1 0x x m− + − =  (1) . Điều kiện của tham số m  để (1)

có ba nghiệm phân biệt thỏa 
1 2 31x x x    khi 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 36. Tìm m để đồ thị hàm số 3 2y x mx= + +  cắt trục hoành tại một điểm duy 

nhất. 

Lời giải. 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiệm 

Câu 83. Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên đoạn  2;4−  và 

có đồ thị như hình vẽ bên. Số nghiệm thực của phướng 

trình 3 ( ) 5 0f x − =  trên đoạn  2;4−  là 

A.0 .               B. 3 . C. 2 . D. 1. 

      

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 84. Cho hàm số ( ) ( )4 2 , ,f x ax bx c a b c= + +  .  

Đồ thị của hàm số ( )y f x=  như hình vẽ bên. 

Số nghiệm của phướng trình ( )4 3 0f x − = là  

A.
 

4 .               B. 3 . C.
 

2 . D. 0 . 
         

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 85. Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị là đường 

cong trong hình vẽ bên.  

Tìm số nghiệm của phướng trình ( )2018 1f x+ = . 

A. 2 .                  B. 1. C. 3 . D. . 
          

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 86. Cho đồ thị hàm số ( )y f x=  có đồ thị như 

hình vẽ. Tìm số nghiệm của phướng trình ( )f x x= . 

A. 0 .                  B. 1. C. 2 . D. 3 . 

           
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 87. Cho hàm số ( )y f x=  xác định trên  \ 0 , liên tục trên mỗi khoảng xác định 

và có bảng biến thiên như sau: 

                         
Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho phướng trình ( )f x m=  có 

ba nghiệm thực phân biệt.  

 A.  2;4− . B. ( )2;4− . C. ( 2;4− . D. ( ;4− . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 

x

y

1

O 1
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Câu 88. (THPT Chuyên KTTN 2018) Cho hàm số H  có bảng biến thiên như sau: 

                      
Tập tất cả các giá trị của tham số m  để phướng trình ( ) 0f x m+ =  có ba nghiệm phân 

biệt là: 

 A. ( )2;1− . B.  )1;2− . C. ( )1;2− . D. ( 2;1− . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 89. Tìm tất cả các giá trị m  để phướng trình 3 3 1 0x x m− − + =  có ba nghiệm phân 

biệt. 
 A. 1 3m−   . B. 1 3m−   . C. 1m = . D. 1m  −  hoặc 3m 

. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 90. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên như sau 

                             
Số nghiệm của phướng trình ( )2 4 0f x − =  là 

 A. 3 . B. 5 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 91. Cho hàm số ( )y f x=  có đồ thị như hình sau:  

Số nghiệm của phướng trình 
( )

( )

1
2

1

f x

f x

−
=

+
 là 

A. 3 .               B. 1. C. 2 . D. 4 . 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 92. Cho hàm số ( )y f x=  xác định và liên tục trên , có bảng biến thiên như 

sau 

                           

Số nghiệm của phướng trình ( )( ) ( )
2

2 3 1 0f x f x− + =  là 

 A. 0  B. 6  C. 2  D. 3  

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 93. Cho hàm số ( )y f x=  có bảng biến thiên như sau: 

                              
 Số số nghiệm của phướng trình ( ) 2 0f x − =  là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 94. (THPT Ngô Sĩ Liên 2018) Cho hàm số ( )y f x=  xác 

định và liên tục trên đoạn  5;6−  có đồ thị như hình vẽ. 

Số nghiệm của phướng trình ( ) 2f f x = −    là 

  A. 2 .               B. 3 . C. 5 . D. 4 . 

 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 95. (THPT Chuyên Sơn La 2018)  

Cho hàm số ( ) ( )3 2 0y f x ax bx cx d a= = + + +   có đồ thị như 

hình vẽ. Phướng trình ( )( ) 0f f x =  có bao nhiêu nghiệm thực?  

  A. 5 .               B. 9 . C. 3 . D. 7 . 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 96. (THPT Quãng Xương 1 2018) Cho hàm số ( )y f x=  

liên tục trên  và có đồ thị như hình vẽ. 

Gọi m  là số nghiệm của phướng trình ( )( ) 1f f x = . Khẳng định 

nào sau đây là đúng ? 

A. 6m = . B. 7m = . C. 5m = . D. 9m = . 

 
Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Dạng 2. Biện luận số giao điểm của hai đồ thị  và  bằng 

phương pháp đại số. 

1. Phương pháp.  

① Bước 1. Lập phướng trình hoành độ giao điểm của ( )f x  và ( )g x  là  

                   ( ) ( )f x g x=  

② Bước 2. Biến đổi về phướng trình bậc 3, phướng trình đa thức… và giải nghiệm 

2. Bài tập minh họa. 

 Ví dụ 37. (THPT Chuyên Hùng Vương 2020)  

Đường thẳng  cắt đồ thị  tại ba điểm phân biệt , ,  biết  

nằm giữa  và . Tính độ dài . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 37. (THPT Chuyên Bắc Ninh 2018)  

Tìm giá trị thực của tham số  để đồ thị hàm số  cắt đường thẳng 

 tại ba điểm phân biệt có hoành độ  thỏa mãn . 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

( ) : ( )C y f x= ( ') : ( )C y g x=

1y =
3 23 2 1y x x x= − + + M N P N

M P MP

m
3 23 2y x x= − +

( ): 1d y m x= − 1 2 3, ,x x x 2 2 2

1 2 3 5x x x+ + 

3m  − 2m  − 3m  − 2m  −
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 38. (THPT Xuân Hòa 2018) Cho đồ thị .  

Tất cả giá trị của tham số  để  cắt trục hoành tại ba điểm phân biệt có hoành 

độ , ,  thỏa  là 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 39. (THPT Nguyễn Khuyến 2020) Cho hàm số  có đồ 

thị , với  là tham số. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số  để đường thẳng 

 cắt đồ thị  tại ba điểm phân biệt , ,  thỏa tam giác 

vuông tại  với  là gốc tọa độ. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 40. (THPT Hoàng Hoa Thám 2018) Có bao nhiêu điểm trên đồ thị hàm số 

( )
3 1

:
1

x
C y

x

+
=

−
 mà khoảng cách từ mỗi điểm đó đến hai trục tọa độ bằng nhau? 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

( ) ( )3 2: 2 1mC y x x m x m= − + − +

m ( )mC

1x 2x 3x 2 2 3

1 2 3 4x x x+ + =

( )3 23 1 1y x x m x= − + + +

( )mC m m

: 1d y x= + ( )mC ( )0;1P M N OMN

O O
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 41. (THPT Chuyên ĐHSP Hà Nội 2018) Tập hợp tất cả các giá trị của tham 

số m  để đường thẳng 2y x m= − +  tiếp xúc với độ thị hàm số 
1

1

x
y

x

+
=

−
 là 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

3. Câu hỏi trắc nghiê ̣m 

Câu 97. (Sở GD&ĐT Nam Định 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của m  thuộc 

đoạn  14;15− sao cho đường thẳng 3y mx= +  cắt đồ thị hàm số 
2 1

1

x
y

x

+
=

−
 tại hai điểm 

phân biệt. 
 A. 16 . B. 15 . C. 20 . D. 17 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 98. (THPT Hà Huy Tập 2018) Cho hàm số 
3

1

x
y

x

+
=

+  
có đồ thị

 
( )C . Tìm m  sao 

cho đường thẳng :d y x m= −  cắt ( )C  tại hai điểm phân biệt A  và B  thỏa mãn điểm 

( )2; 2G −  là trọng tâm của tam giác OAB . 

 A. 2m = . B. 5m = . C. 6m = . D. 3m = . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 99. (Sở GD&ĐT Bắc Ninh 2018) Gọi S  là tập các giá trị của tham số m  để 

đường thẳng : 1d y x= +  cắt đồ thị hàm số 
24

1

x m
y

x

−
=

−
 tại đúng một điểm. Tìm tích các 

phần tử của S . 

 A. 5 . B. 4 . C. 5 . D. 20 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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Câu 100. (Sở GD & ĐT Bà Rịa Vũng Tàu 2020) Tổng bình phướng các giá trị của m  

để  đường thẳng ( ) :d y x m= − +  cắt đồ thị ( )
2 1

:
1

x
C y

x

− +
=

+
 tại hai điểm phân biệt A , B  

với 2 2AB =  là 

 A. 84 . B. 5 . C. 50 . D. 2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 101. (THPT Chuyên Lam Thanh Hóa 2018) Cho hàm sô ́ 
2 1

1

+
=

+

x
y

x
 có đồ thi ̣ ( )C

. Tìm tất cả các giá trị thực của tham sô ́ m  sao cho đướ̀ng thă ̉ng : 1= + −d y x m  cắt 

( )C  tại hai điểm phân biệt A , B  thỏa mãn 2 3=AB . 

 A. 2 10= m . B. 4 10= m . C. 4 3= m . D. 2 3= m . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 102. Biết rằng đường thẳng y x m= +  (m  là tham số thực) luôn cắt đồ thị hàm số 

3

1

x
y

x

+
=

−
 tại hai điểm phân biệt A , B . Độ dài AB  ngắn nhất là:  

 A. 4 2 .  B. 3 2 . C. 5 2 . D. 2 2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 103. (THPT Ninh Giang Hải Dương 2018) Tìm tập hợp tất cả các giá trị của 

tham số m  để đường thẳng 1y x= +  cắt đồ thị hàm số 
2

1

x m
y

x

+
=

−
 tại hai điểm phân biệt 

có hoành độ dướng. 

 A. 2 1m−   . B. 1m  . C. 2 1m−   − . D. 1m  − . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 104. (THPT Chuyên KHTN 2018) Có bao nhiêu số nguyên dướng m  sao cho 

đường thẳng y x m= +  cắt đồ thị hàm số 
2 1

1

x
y

x

−
=

+
 tại hai điểm phân biệt A , B  và 

4AB   ? 

 A. 7 . B. 6 . C. 1. D. 2 . 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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A. LÝ THUYẾT. 

1. TỐC ĐỘ THAY ĐỔI CỦA MỘT ĐẠI LƯỢNG 

Giả sử y  là một hàm số của x  và ta viết ( )y f x= .  

Nếu x  thay đổi từ 1x  đến 2x , thì sự thay đổi của x  là 2 1x x x = −  và sự thay đổi tướng  

ứng của y  là ( ) ( )2 1 .y f x f x = −  

Tỉ số 
( ) ( )2 1

2 1

f x f xy

x x x

−
=

 −
 được gọi là tốc độ thay đổi trung bình của y  đối với x  trên  

đoạn  1 2;x x . 

Giới hạn 
( ) ( )

2 1

2 1

0
2 1

lim lim
x x x

f x f xy

x x x → →

−
=

 −
 được gọi là tốc độ thay đổi tức thời của y  đối với  

x  tại điểm 1x x= . 

Như vậy, đạo hàm ( )f a  là tốc độ thay đổi tức thời của đại lượng ( )y f x=  đối với x  tại 

điểm x a= . Dưới đây, chúng ta xem xét một số ứng dụng của ý tưởng này đối với vật 
lí, hoá học, sinh học và kinh tế: 

 

 
 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 

 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 

 
- 
 

 
 

 
 
 

§Bài 5     GIẢI QUYẾT CÁC BÀI TOÁN THỰC TIỄN 

① Nếu ( )s s t=  là hàm vị trí của một vật chuyển động trên một đường thẳng  

thì: 

 ( )v s t=  là biểu thị vận tốc tức thời của vật (tốc độ thay đổi củ ̉a độ dịch 

chuyển theo thời gian).  

 ( ) ( ) ( )a t v t s t = =  là biểu thị gia tốc tức thời của vật (tốc độ thay đổi tức  

thời của vận tốc theo thời gian)  

② Nếu ( )C C t= là nồng độ của một chất tham gia phản ứng hoá học tại thời  

điểm t thì: 

 ( )C t  là tốc độ phản ứng tức thời (tức là độ thay đổi nồng độ) của chất  

đó tại thời điểm t . 

③ Nếu ( )P P t=  là số lượng cá thể trong một quần thể động vật hoặc thực vật  

tại thời điểm t  thì  

 ( )P t  biểu thị tốc độ tăng trưởng tức thời của quần thể tại thời điểm t . 

④ Nếu ( )C C x=  là hàm chi phí, tức là tổng chi phí khi sản xuất x  đớn vị  

hàng hoá, thì  

 ( )C x  là biểu thị tốc độ thay đổi tức thời của chi phí đối với số lượng  

đớn vị hàng được sản xuất được gọi là chi phí biên. 

 Về ý nghĩa kinh tế, chi phí biên ( )C x  xấp xỉ với chi phí để sản xuất  

thêm một đớn vị hàng hoá tiếp theo, tức là đớn vị hàng hoá thứ 1x + . 
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 Ví dụ 1. Khi máu di chuyển từ tim qua các động mạch chính rồi đến các mao 

mạch và quay trở lại qua các tĩnh mạch, huyết áp tâm thu (tức là áp lực của máu lên 

động mạch khi tim co bóp) liên tục giảm xuống. Giả sử một người có huyết áp tâm 

thu (tình bằng mmHg) được cho bởi hàm số 
2

2

25 125
( ) , 0 10,

1

t
P t t

t

+
=  

+
 trong đó thời 

gian t  được tính bằng giây. Tốc độ thay đổi của huyết áp sau 5 giây kể từ khi máu rời 

tim bao nhiêu mmHg? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 2. Khi bỏ qua sức cản của không khi, độ cao (mét) của một vật được phóng 
thẳng đứng lên trên từ điểm cách mặt đất 2 m  với vận tốc ban đầu 24,5  /m s  là 

2( ) 2 24,5 4,9h t t t= + −  (theo Vật lí đọi cướng, NXB Giáo dục Việt Nam, 2016). 

 a). Tìm vận tốc của vật sau 2 giây. 

 b). Khi nào vật đạt độ cao lớn nhất và độ cao lớn nhất đó là bao nhiêu? 

 c). Khi nào thì vật chạm đất và vận tốc của vật lúc chạm đất là bao nhiêu? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 3. Giả sử một hạt chuyển động trên một trục thẳng đứng chiều dướng hướng 

lên trên sao cho tọa độ của hạt (đớn vị: mét) tại thời điểm t  (giây) là 
3 12 3, 0.y t t t= − +   

 a). Tìm các hàm vận tốc và gia tốc. 

 b). Khi nào thì hạt chuyển động lên trên và khi nào thì hạt chuyển động xuống  

   dưới? 

 c). Tìm quãng đường hạt đi được trong khoảng thời gian 0 t 3  . 

 d). Khi nào hạt tăng tốc? khi nào hạt giảm tốc?  

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 4. Giả sử chi phí ( )C x  (nghìn đồng) để sản xuất x  đớn vị của một loại hàng 

hoá nào đó được cho bởi hàm số 2 3( ) 30000 300 2,5 0,125C x x x x= + − + . 

 a). Tìm hàm chi phí biên. 

 b). Tìm (200)C  và giải thích ý nghĩa. 

 c). So sánh (200)C  với chi phí sản xuất đớn vị hàng hoá thứ 201. 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Ví dụ 5. Giả sử số lượng của một quần thể nấm men tại môi trường nuôi cấy trong 

phòng thí nghiệm được mô hinh hoá bằng hàm số 
0,75

( )
t

a
P t

b e−
=

+
, trong đó thời gian t  

được tính bằng giờ. Tại thời điểm ban đầu 0t = , quần thể có 20 tế bào và tăng với tốc 

độ 12 tế bào/giờ. Tìm các giá trị của a  và b . Theo mô hình này, điều gì xảy ra với 

quần thể nấm men về lâu dài? 

Lời giải 
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 Ví dụ 6. Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 1970 được ước tính bởi 

công thức ( ) ( )
26 10

(
5

t
f t f t

t

+
=

+
 được tính bằng nghìn người)   

 a). Tính số dân của thị trấn vào năm 2022 (làm tròn kết quả đến hàng phần nghìn). 

 b). Xem ( )y f t=  là một hàm số xác định trên nửa khoảng  )0;+ .  

   Khảo sát và vẽ đồ thị hàm số ( )f t . 

 c). Đạo hàm của hàm số ( )y f t=  biểu thị tốc độ tăng dân số của thị trấn (tính bằng  

  nghìn người/năm). 

  1. Tính tốc độ tăng dân số vào năm 2022 của thị trấn đó. 

  2. Vào năm nào thì tốc độ tăng dân số là 0,192 nghìn người/năm? 
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 Ví dụ 7. (THPT Lê Xoay_Vĩnh Phúc 2025) Giả sử chiều cao (tính bằng cm ) của 

một giống cây trồng (trong vòng một số tháng nhất định) tuân theo quy luật logistic 

được mô hình hoá bằng hàm số ( )
200

, 0,
1 3 t

f t t
e−

= 
+

 trong đó thời gian t  được tính 

bằng tháng kể từ khi hạt bắt đầu nảy mầm. Khi đó đạo hàm ( )f t  sẽ biểu thị tốc độ 

tăng chiều cao của giống cây đó. Biết rằng kể từ khi hạt giống bắt đầu nảy mầm thì 

sau t  tháng, tốc độ tăng chiều cao của cây là lớn nhất. Tính t  (làm tròn kết quả đến 

đến chữ số thập phân thứ nhất). 
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 Ví dụ 8. (THPT Nguyễn Viết Xuân_Vĩnh Phúc 2025) Giả sử doanh số (tính bằng 

số sản phẩm) của một sản phẩm mới (trong vòng một số năm nhất định) tuân theo 

quy luật logistic được mô hình hoá bằng hàm số ( )
5000

,( 0)
1 5. t

f t t
e−

= 
+

,trong đó thời 

gian t được tính bằng năm kể từ khi phát hành sản phẩm mới. Khi đó đạo hàm ( )/f t  

là biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau khi phát hành bao nhiêu năm thì tốc độ bán 

hàng là lớn nhất? (làm tròn kết quả đến hàng phần chục). 
Lời giải 
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 Ví dụ 9. (THPT Tiên Du_Bắc Ninh 2025) Số dân của một thị trấn sau t  năm kể 

từ năm 2002 được tính bởi công thức ( )
26 10

5

t
f t

t

+
=

+
 ( ( )f t  được tính bằng nghìn 

người). Đạo hàm của hàm số ( )y f t=  biểu thị tốc độ tăng dân số của thị trấn (tính 

bằng nghìn người/năm). Hỏi vào năm nào thì tốc độ tăng dân số là 0,075  nghìn 

người/năm? 

Lời giải 
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 Ví dụ 10. Xét phản ứng hoá học tạo ra chất C  từ hai chất A  và B : A B C+ →   

Giả sử nồng độ của hai chất A  và B  bằng nhau     ( )mol /A B a l= = . Khi đó, nồng độ 

của chất C  theo thời gian ( 0)t t   được cho bởi công thức:   ( )
2

mol /
1

a Kt
C l

aKt
=

+
, trong 

đó K  là hằng số dướng (Nguồn: Đỗ Đức Thái (Chủ biên) và các đồng tác giả, Giáo 

trình Phép tính vi tích phân hàm một biến, NXB Đại học Sư phạm, 2023). 

 a). Tìm tốc độ phản ứng ở thời điểm 0t  . 

 b). Chứng minh nếu  x C=  thì ( ) 2( )x t K a x= − . 

 c). Nêu hiện tượng xảy ra với nồng độ các chất khi t →+ . 

 d). Nêu hiện tượng xảy ra với tốc độ phản ứng khi t →+ . 
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2. MỘT VÀI BÀI TOÁN TỐI ƯU HOÁ ĐƠN GIẢN 

 Trong mục này, chúng ta sẽ giải quyết những vấn đề thường gặp như tối đa hoá diện 

tích, khối lượng, lợi nhuận, cũng như tối thiểu hoá khoảng cách, thời gian, chi phí. 

 Khi giải những bài toán như vậy, khó khăn lớn nhất thường là việc chuyển đổi bài 

toán thực tế cho bằng lời thành bài toán tối ưu hoá toán học bằng cách thiết lập một 
hàm số phù hợp mà ta cần tìm giá trị lớn nhất hoặc giá trị nhỏ nhất của nó, trên miền 

biến thiên phù hợp của biến số. 
 Quy trình giải một bài toán tối ưu hoá: 

 
 
 

 
 

 
 
 

 
 
 

 
 

 Ví dụ 11. Một công ty muốn làm một đường ống 

dẫn từ vị trí A  trên bờ biển đến vị trí B  trên hòn đảo. 

Khoảng cách từ điểm B  đến bờ biển là 6BH km=  (Hình 

1.42). Giá tiền để xây dựng đường ống trên bờ là 50000  

USD trên mỗi kilomet và giá tiền xây dựng đường ống 

trên biển là 130000  USD mỗi kilomet, biết rằng 

9AH km= . Xác định vị trí điểm C  trên đoạn AH  để khi 

lắp ống dẫn theo đường gấp khúc ACB  thì chi phí công 

ty bỏ ra là thấp nhất.  
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① Bước 1. Xác định đại lượng y  mà ta cần làm cho giá trị của đại lượng ấy lớn  

nhất hoặc nhỏ nhất và biểu diễn nó qua các đại lượng khác trong bài toán. 

② Bước 2. Chọn một đại lượng thích hợp nào đó, kí hiệu là x  và biểu diễn các  

đại lượng khác ở bước 1 theo x .  

 Khi đó, đại lượng y  sẽ là hàm số của một biến x .  

 Tìm tập xác định của hàm số ( )y f x= . 

③ Bước 3. Tìm giá trị lớn nhất hoặc giá trị nhỏ nhất của hàm số ( )y f x=  bằng  

các phướng pháp đã biết và kết luận. 
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 Ví dụ 12. Một người chèo thuyền từ điểm A  trên bờ một 
con sông thẳng, rộng 3km  và muốn đến điểm B , cách bờ đối 
diện 8km  về phía hạ lưu, càng nhanh càng tốt như Hình 1.39

. Người ấy có thể chèo thuyền qua sông đến điểm C  rồi chạy 

bộ đến B , hoặc anh ta có thể chèo thẳng đến B , hoặc có thể 
chèo thuyền đến điểm D nào đó giữa C  và B  rồi chạy bộ đến 

B . Biết rằng tốc độ chèo thuyền của người này là 6km/h  và 

tốc độ chạy bộ là 8km/h . Tính thời gian ngắn nhất mà người 

này có thể đi từ A  đến B ( bỏ qua vận tốc của nước và làm 

tròn kết quả đến hàng phần trăm).       
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 Ví dụ 13. Hình dưới đây là mướng dẫn nước thủy lợi tại một địa phướng phục vụ 

tưới tiêu cho ruộng đồng. Phần không gian trong mướng để nước chảy có mặt cắt 
ngang là hình chữ nhật ABCD . Với điều kiện lưu lượng nước qua mướng cho phép thì 

diện tích mặt cắt ABCD  là 
20, 48m . Để đảm bảo yêu cầu kỹ thuật tốt nhất cho mướng, 

người ta cần thiết kế sao cho tổng độ dài T AB BC CD= + +  là ngắn nhất. Khi đó chiều 

rộng đáy mướng bằng bao nhiêu (biết chiều rộng phải dưới 1m, làm tròn kết quả đến 

hàng phần trăm). 
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 Ví dụ 14. Một hồ nước nhân tạo được xây dựng trong một công viên giải trí. Trong 

mô hình minh hoạ (Hình 25), nó được giới hạn bởi các trục toạ độ và đồ thị của hàm 

số ( ) ( )3 21
9 15 56

10
y f x x x x= = − + − + . Đớn vị đo độ dài trên mỗi trục tọa độ là 100 m . 

 (Nguồn A. Bigalke et al, Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 2010). 

                                 
 a). Đường dạo ven hồ chạy dọc theo trục Ox  dài bao nhiêu mét? 

 b). Tại những điểm nào trên đường đi dạo ven hồ (chạy dọc theo trục Ox ) thì  

  khoảng cách theo Hình 25 phướng thẳng đứng đến bờ hồ đối diện là lớn nhất?  

  Tìm khoảng cách lớn nhất đó. 

 c). Trong công viên có một con đường chạy dọc theo đồ thị hàm số 1,5 18y x= − + .  

  Người ta dự định xây dựng bên bờ hồ một bến thuyền đạp nước sao cho khoảng  

  cách từ bến thuyền đến con đường này là ngắn nhất. Tìm toạ độ của điểm để xây  

  bến thuyền này. 
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 Ví dụ 15. (THPT Trực Ninh_Nam Định 2025) Một hòn 

đảo nằm trong một hồ nước. Biết rằng đường cong tạo nên 

hòn đảo được mô hình hóa vào hệ trục tọa độ Oxy  là một 

phần của đồ thị hàm số bậc ba ( )f x . Vị trí điểm cực đại là 

( )2;5  với đớn vị của hệ trục là 100m  và vị trí điểm cực tiểu là 

( )0;1 . Mặt đường chạy trên một đường thẳng có phướng trình 

36 9y x= − . Người ta muốn làm một cây cầu có dạng một đoạn 

thẳng nối từ hòn đảo ra mặt đường. Độ dài ngắn nhất của 

cây cầu bằng bao nhiêu mét? (làm tròn đến hàng phần chục) 
 

Lời giải 
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 Ví dụ 16. (Sở GD&ĐT Đà Nẵng 2025) Một giáo viên theo dõi sự tiến bộ của học 

sinh qua thang đo điểm, được mô hình hoá bằng hàm số ( ) 3 2f x x ax bx c= + + +  với 

, ,a b c  là các hệ số. Trong đó, x ( )0 9,x x N    là số tháng kể từ đầu năm học và ( )f x  

là điểm trong tháng thứ .x  Qua theo dõi, giáo viên ghi nhận tháng đầu tiên học sinh 

đạt 19 điểm, sau đó giảm trong tháng thứ hai và đến tháng thứ ba học sinh đạt mức 

điểm thấp nhất trong năm học, là 3 điểm. Kể từ tháng thứ ba trở đi, điểm của học 

sinh tăng lên. Tính điểm của học sinh đó ở tháng thứ sáu. 
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 Ví dụ 17. (THPT Lê Quý Đôn_Hà Nội 2025) Một phần đường chạy của tàu lượn 

siêu tốc (hình1) khi gắn hệ trục toạ độ Oxy  được mô phỏng ở (hình 2), đớn vị trên mỗi 

trục là mét. Biết đường chạy của nó là một phần đồ thị hàm bậc ba 

( )3 2 0 90y ax bx cx d x= + + +   ; tàu lượn siêu tốc xuất phát từ điểm A , đi qua các điểm 

,C D  đồng thời đạt độ cao nhỏ nhất so với mặt đất là 6m . Độ cao lớn nhất mà tàu 

lượn siêu tốc đạt được là bao nhiêu mét so với mặt đất? (Kết quả làm tròn đến hàng 
phần chục). 

                       
                    Hình 1                                                       Hình 2 
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 Ví dụ 18. (THPT Ngô Sĩ Liên_Bắc Giang 2025) Lát cắt của một vùng đất được mô 

hình hóa bởi hàm bậc ba ( )y f x= có đồ thị như hình vẽ dưới (đớn vị trên các trục là 

km). Biết khoảng cách 2OM km= ; độ rộng của núi 3,5MN km= . Độ sâu của hồ nước là 

450m. Chiều cao của ngọn núi là bao nhiêu mét? (làm tròn đến hàng đớn vị). 

                
Lời giải 
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 Ví dụ 19. (Sở GD&ĐT Ninh Bình 2025) Khuôn viên của một công viên có dạng 

hình chữ nhật ABCDvới 100 ; 80 .AB m AD m= =  Người ta muốn chia công viên thành 

hai khu, một khu dành cho trẻ em, một khu dành cho người lớn. Để tạo thiết kế độc 

đáo và lạ mắt, người ta dùng một đường cong chia khuôn viên thành hai phần 1H  

(không tô màu) dành cho trẻ em và 2H  (tô màu) dành cho người lớn như hình vẽ bên 

với 40 ; 60 ; 20AH m AE m AP m= = =  và / / ; / /EF AB PQ AD . 

Biết rằng khi xét trong một hệ tọa độ ,Oxy  đường cong trong hình là một phần của đồ 

thị hàm số bậc ba. Phần chính giữa công viên người ta muốn mắc dây đèn trang trí 

dọc đoạn thẳng MN  như hình. Biết giá tiền mỗi mét dây trang trí của phần dành cho 

trẻ em là 140 nghìn đồng và phần dành cho người lớn là 180 nghìn đồng. Tổng số 
tiền mắc dây đèn trang trí trên đoạn MN  là bao nhiêu triệu đồng. 
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 Ví dụ 20. Để thiết kế mô hình của một đoạn đường cao tốc nối hai sườn đồi với sự 

khác biệt về độ cao ở vị trí hai sườn đồi giao nhau là 50 feet (Hình 27), người ta có thể 
làm như sau: 

Chọn hệ trục toạ độ Oxy  với gốc O  là vị trí hai sườn đồi giao nhau, phướng nằm 

ngang là trục Ox , đớn vị trên mỗi trục toạ độ là feet (1  feet 0,3048 m= ). 

Chọn hai vị trí ,A B  lần lượt trên hai sườn đồi. Bằng cách đo đạc tại thực địa, ta xác 

định được tọa độ của hai điểm ,A B  và góc dốc   (đớn vị: độ) tại điểm B  của sườn đồi. 

Giả sử ta có ( ) ( )1000;60 , 1000;90A B−  và tan 0,04 =  (Hình 27)  

          (Nguồn: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014). 
Trong hệ trục toạ độ Oxy , quan sát đường cong (vẽ bằng nét đứt) mô phỏng đoạn 

đường cao tốc nối hai sườn đồi, đường cong đó gợi nên hình ảnh đồ thị của hàm số 

bậc ba. Vì thế ta có thể chọn hàm số bậc ba ( ) ( )3 2 0y f x ax bx cx d a= = + + +   sao cho 

trong hệ trục toạ độ Oxy , đồ thị của hàm số đó trên đoạn  1000;1000−  mô phỏng đoạn 

đường cao tốc cần thiết kế. Ta chọn theo nguyên tắc: Hệ số góc của tiếp tuyến tại B  
của đồ thị hàm số đó bằng 0,04 . 

               
Hình 27 

 1). Hãy xác định hàm số bậc ba đó. 

 2). Tính góc dốc của con đường trên đoạn  1000;1000−  lớn nhất tại điểm nào? 
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B. PHÂN DẠNG VÀ BÀI TẬP MINH HỌA. 

Dạng 1. Bài toán thực tiễn liên quan đến hình học 

1.  Phương pháp. 

Đê ̉ giải quyết bài toa ́n tối ưu liên quan đê ́n hình học ta thướ ̀ng tiến ha ̀nh các bướ ́c: 

○ Bươ ́c 1. Đặt x  là cạnh (chiều da ̀i, chiê ̀u rộng hoặc chiê ̀u cao hoặc ba ́n kính…)  

 chưa biết và tìm điê ̀u kiện của biê ́n x . 

○ Bươ ́c 2. Dựa vào giả thiết của bài toán (cho diện tích xung quanh, diê ̣n tích toàn  

phần, diện tích đáy hoặc thể tích…) biểu thị ca ̣nh còn lại qua biê ́n x  vừa đặt. 

○ Bươ ́c 3. Theo yêu cầu bài toán ta thiết lập hàm số ( )y f x=  vớ ́i điều kiện đã co ́. 

 Tiến hành khảo sát hàm số tìm gia ́ trị nhỏ nhâ ́t hoă ̣c lớ ́n nhâ ́t trên tập xa ́c định  
 đã có. 

 Lưu ý.  
 ① Tổng chi phí mua nguyên vật liệu la ̀ ít nhất thì ta phải thiê ́t lập hàm tính diê ̣n  

   ti ́ch toàn phần. 

 ② Sử dụng định ly ́ Pythagore hoặc định lý Thales đê ̉ biểu diễn cạnh chưa biết. 

2.  Ba ̀i tập minh họa. 

 Ba ̀i tập 1. Người ta cần rào một mảnh đất hình chữ nhật ABCD  có diện tích là 
2600m . Trên mảnh đất này, người ta chia làm ba miếng đất hình chữ nhật có diện tích 

bằng nhau. Giá tiền để xây dựng hàng rào bên trong và bao bên ngoài là 60000  đồng 

mỗi mét, biết rằng chiều dài hình chữ nhật ABCD  không vượt quá 60 m. Tìm chiều 

dài và chiều rộng của hình chữ nhật ABCD  sao cho chi phí xây dựng hàng rào là thấp 

nhất (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm).    
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 Bài tập 2. Người ta cần thiết kế một cái lon có dạng hình 

trụ có thể tích là 1 lít (Hình 1.41). Tính tỉ lệ chiều cao và bán 

kính đáy hình trụ này để tổng chi phí làm vỏ lon (bao gồm cả 
hai đáy) là nhỏ nhất. 
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 Bài tập 3. Một mướng dẫn nước thủy lợi tại một địa phướng (Hình 1.38a). Phần 

không gian trong mướng để chảy có mặt cắt ngang là một hình chữ nhật ABCD  (Hình 

1.36b). Với điều kiện lưu lượng nước qua mướng cho phép ở đây thì diện tích mặt cắt 

ABCD  là 
21,2 m . Để đảm bảo yêu cầu kĩ thuật tốt nhất cho mướng, người ta cần thiết 

kế sao cho tổng độ dài AB BC CD+ +  là ngắn nhất. 
 a). Đặt BC x= , tính y AB BC CD= + +  theo x  . 

 b). Khảo sát hàm số ( )y f x=  tìm được ở câu a, từ đó tính x  để y  nhỏ nhất, biết  

rằng theo quy định thì đoạn BC  (chiều rộng đáy mướng) phải dưới 10  m.  
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 Bài tập 4. Người ta muốn chế tạo một chiếc hộp hình 

hộp chữ nhật có thể tích 500 cm3  với yêu cầu dùng ít vật 
liệu nhất. Chiều cao hộp phải là 2 cm , các kích thước khác 

là ,x y  với 0x   và 0y  .                                           

a). Hãy biểu thị y  theo x . 

b). Chứng tỏ rằng diện tích toàn phần của chiếc hộp là: 

( )
1000

500 4 .S x x
x

= + +  

c). Kích thước của hộp là bao nhiêu thì dùng ít vật liệu  

nhất? (Làm tròn kết quả đến hàng phần mười.) 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 299 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 5. Bạn Việt muốn dùng tấm bìa hình vuông 

cạnh 6dm  làm một chiếc hộp không nắp, có đáy là hình 

vuông bằng cách cắt bỏ đi 4 hình vuông nhỏ ở bốn góc 

của tấm bìa (Hình 11). Bạn Việt muốn tìm độ dài cạnh 

hình vuông cần cắt bỏ để chiếc hộp đạt thể tích lớn 

nhất. 
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 Bài tập 6. Một chi tiết máy có dạng khối nón với bán kính 

đáy là 6 cm  và chiều cao là 8 cm . Người ta cần khoan từ đáy 

khối nón lên phía trên một khối trụ có bán kính đáy là r

( )0r   và có tâm của đáy trùng tâm của đáy khối nón như 

Hình 1.32. Xác định r  sao cho phần thể tích khối trụ có được 

là lớn nhất.  
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 Bài tập 7. Trong đợt chào mừng kỉ niệm ngày 26  tháng 3 , trường X có tổ chức 

cho các lớp bày các gian hàng tại sân trường. Để có thể che nắng, chứa đồ đạc trong 

quá trình tham gia hoạt động, một lớp đã nghĩ ra ý tưởng như sau: Dựng trên mặt 
đất bằng phẳng một chiếc lều từ một tấm bạt hình chữ nhật có chiều rộng là 4 m  và 

chiều dài là 6m , bằng cách gập đôi tấm bạt lại theo đoạn nối trung điểm hai cạnh là 

chiều dài của tấm bạt, hai mép chiều rộng còn lại của tấm bạt sát đất và cách nhau x  

(m) (Hình 1.37). Tìm x  để khoảng không gian phía trong lều là lớn nhất. 
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 Bài tập 8. Từ một tấm tôn có kích thước 90 x 300cm cm , người ta làm một máng 

thoát nước, mặt cắt ngang của máng là hình thang cân ABCD  có đáy lớn AD , 

30 ,AB BC CD cm= = =  minh họa hình bên. Thể tích lớn nhất của máng bằng 
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 Bài tập 9. Một sợi dây có chiều dài  được cắt thành hai đoạn để làm thành 

một hình vuông và một hình tròn. Tính chiều dài (theo đớn vị mét) của đoạn dây làm 

thành hình vuông được cắt ra sao cho tổng diện tích của hình vuông và hình tròn là 

nhỏ nhất (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm). 
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 Bài tập 10. (THPT Hàm Rồng_Thanh Hóa 2025) Cho 

hình vuông ABCD  có cạnh bằng 4m, chính giữa có một 
hình vuông đồng tâm với hình vuông ABCD  (xem hình vẽ). 
Biết rằng bốn tam giác tô màu trên hình là bốn tam giác 

cân. Người ta cần sớn cho hình vuông ở giữa và bốn tam 

giác cân trên, chi phí là 900 nghìn đồng trên 1 m2. Hỏi cần 

bỏ ra ít nhất bao nhiêu triệu đồng (kết quả làm tròn đến 

hàng phần chục)? 
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 Bài tập 11. (Liên trường THPT Ninh Bình 2025) 

Một cái ao có hình ABCDE  (như hình vẽ), ở giữa ao có 

một mảnh vườn hình tròn bán kính 12 m , người ta 

muốn bắc một cây cầu từ bờ AB  của ao đến vườn. Hỏi 
độ dài ngắn nhất l  (đớn vị mét) của cây cầu là bao 

nhiêu (làm tròn đến chữ số hàng phần chục), biết: 
Hai bờ AE  và BC  nằm trên hai đường thẳng vuông góc 

với nhau, hai đường thẳng này cắt nhau tại điểm O ; 

Bờ AB  là một phần của một parabol có đỉnh là điểm A  

và có trục đối xứng là đường thẳng OA ; 

Độ dài đoạn OA  và OB  lần lượt là 40 m và 20 m ; 

Tâm I  của mảnh vườn cách đường thẳng AE  và BC  

lần lượt là 40 m và 30 m . 
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 Bài tập 12. (Sở GD&ĐT Hà Tĩnh 2025) Hai nhà máy 

sản xuất đặt tại các vị trí A  và B  cách nhau 4km . Một 
nhà máy cung cấp nước được đặt ở vị trí C  nằm trên 

đường trung trực của đoạn thẳng AB , cách trung điểm 
M  của đoạn thẳng AB  một khoảng 4km . Người ta 

muốn làm một đường ống dẫn nước từ nhà máy nước C  

đến một vị trí I  nằm giữa đoạn thẳng MC  sau đó chia 

ra hai nhánh dẫn tới hai nhà máy A  và B  (hình vẽ). 
Tổng độ dài đường ống dẫn nước nhỏ nhất bằng bao 

nhiêu km ? (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 305 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 Bài tập 13. (THPT DTNT_Nghệ An 2025) Tìm chiều dài bé nhất của cái thang để 

nó có thể tựa vào tường và mặt đất, ngang qua cột đỡ cao 4m , song song và cách 

tường 0,5m  kể từ gốc của cột đỡ như hình vẽ. Kết quả làm tròn đến hàng phần trăm. 
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 Bài tập 14. (Sở GD&ĐT Thái Nguyên 2025) Một hồ nước hình bán nguyệt có 

đường kính 150 .AB m=  Một người chèo thuyền theo một đường thẳng với vận tốc 1,5 

km/h  từ vị trí A  đến vị trí C  bất kỳ trên cung AC . Tại vị trí C  người đó nghỉ 2 phút 

rồi tiếp tục đi bộ dọc theo cung nhỏ CB  đến ,B  sau đó đi bộ theo đường thẳng BA  để 

quay về A  với vận tốc 3 km/h  (tham khảo hình vẽ). Hỏi thời gian chậm nhất mà người 

đó về đến A  là bao nhiêu phút? (Kết quả làm tròn đến hàng phần mười). 
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 Bài tập 15. (THPT Lê Hồng Phong_Hải Phòng 2025) 

Trước sân nhà A của một trường THPT có một mảnh đất là 

nửa hình tròn có đường kính 10 .AB m=  Nhà trường muốn 

trồng hoa trong hình chữ nhật MNPQ  và phần đất còn lại 

trồng cỏ Nhật. Biết chi phí trồng hoa là 100 ngàn đồng 2/1m . 

Trồng cỏ Nhật hết 150 ngàn đồng 2/1m . Hỏi chi phí (làm tròn 

đến đớn vị ngàn đồng) hết ít nhất là bao nhiêu?   

Lời giải 
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Dạng 2. Bài toán thực tiễn liên quan đến kinh tế 

1.  Phương pháp. 

Đê ̉ giải quyết bài toa ́n tối ưu liên quan đê ́n kinh tê ́ ta nắm vững các kiến thức sau. 

○ Hàm chi phí. Nếu ( )C x  là tổng chi phí mà công ty (doanh nghiệp) phải trả để sản  

xuất x  đớn vị hàng hoá thì ( )C x  được gọi là hàm chi phí. 

○ Hàm cầu. Gọi ( )p x  là giá bán mỗi đớn vị hàng hoá khi giao dịch x  đớn vị hàng  

hoá. Khi đó ( )p x  được gọi là hàm cầu (hay hàm giá) và hàm số này được kì vọng là  

hàm giảm theo biến x . Hàm cầu có đồ thị là một đướ ̀ng thẳng dạng ( )p x ax b= + . 

○ Hàm doanh thu. Nếu x  đớn vị hàng hoá được bán với giá mỗi đớn vị ( )p x , thì  

hàm doanh thu, kí hiệu là ( )R x , được tính bởi công thức ( ) ( ) . R x x p x=   

○ Hàm lợi nhuận. Nếu x  là đớn vị hàng hoá được bán với giá mỗi đớn vị là ( )p x , thì 

hàm lợi nhuận, kí hiệu là ( )P x , được tính bởi công thức:  

  ( ) ( ) ( ) ( ) ( )P x R x C x xp x C x= − = −  

 Lưu ý.  

 ① Chi phí biên ( )C x  là tố c đố   thay đố i củ a hàm chi phí ( )C x  đố i vớ i x . 

 ② Doanh thu biên ( )R x  củ a hàm doanh thu ( )R x  là tố c đố   thay đố i củ a doanh  

   thu đố i vớ i số  lướ ng đớn vị  sầ n phầ m bán ra. 

 ③ Hàm lớ i nhuầ  n biên là đầ o hàm ( )P x  củ a hàm lớ i nhuầ  n. 

 ④ Nệ u ( )C x  là chi phí sầ n xuầ t x  đớn vị  hàng hoá, thì chi phí trung bình cho mố i  

       đớn vị  hàng hoá là ( )
( )C x

c x
x

= . 

2.  Ba ̀i tập minh họa. 

 Bài tập 16. Một nhà sản xuất trung bình bán được 1 000 ti vi màn hình phẳng 

mỗi tuần với giá 14 triệu đồng một chiếc. Một cuộc khảo sát thị trường chỉ ra rằng 

nếu cứ giảm giá bán 500 nghìn đồng, số lượng ti vi bán ra sẽ tăng thêm khoảng 100 

ti vi mỗi tuần.  

 a). Tìm hàm cầu. 

 b). Công ty nên giảm giá bao nhiêu cho người mua để doanh thu là lớn nhất? 

 c). Nếu hàm chi phí hàng tuần là ( ) 12 000 3C x x= −  (triệu đồng), trong đó x  là số ti  

  vi bán ra trong tuần, nhà sản xuất nên đặt giá bán như thế nào để lợi nhuận là  

  lớn nhất.  
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Lời giải 
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 Bài tập 17. Người quản lí của một khu chung cư có 100 căn hộ cho thuê nhận 

thấy rằng tất cả các căn hộ sẽ có người thuê nếu giá thuê một căn hộ là 8 triệu đồng 

một tháng. Một cuộc khảo sát thị trường cho thấy rằng, trung bình cứ mỗi lần tăng 

giá thuê căn hộ thêm 100 nghìn đồng thì sẽ có thêm một căn hộ bị bỏ trống. Người 

quản lí nên đặt giá thuê mỗi căn hộ là bao nhiêu để doanh thu là lớn nhất? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   
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 Bài tập 18. (Chuyên Lam Sơn_Thanh Hóa 2025) Mỗi tuần, một cửa hàng bán 

điện thoại di động trung bình bán được 1000 điện thoại A với giá 14 triệu đồng một 
cái. Biết rằng, nếu cứ giảm giá bán 500 nghìn đồng/1 cái, số lượng điện thoại A bán 

ra sẽ tăng thêm khoảng 100 cái mỗi tuần. Biết rằng nếu bán x  cái điện thoại A thì giá 

mỗi cái là ( )p x  (triệu đồng) và hàm chi phí hàng tuần ( ) 12000 3C x x= −  (triệu đồng). 

Để lợi nhuận là lớn nhất, cửa hàng nên bán mỗi cái điện thoại A với giá bao nhiêu 

(triệu đồng)? 

Lời giải. 
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 Bài tập 18. Một rạp chiếu phim có sức chứa 800 người, trung bình mỗi ngày rạp 

có khoảng 360 khách với giá mỗi vé là 100.000đ. Nếu giá mỗi vé giảm 10.000đ thì 

mỗi ngày rạp có thêm 60 khách đến xem. Hỏi cần giảm giá vé đến bao nhiêu nghìn 

đồng để doanh thu của rạp là lớn nhất. 

Lời giải 
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 Bài tập 19. (THPT Nguyễn Viết Xuân_Vĩnh Phúc 2025) Một công ty chuyên sản 

xuất dụng cụ thể thao nhận được đớn đặt hàng sản xuất 9000  quả bóng rổ. Công ty có 

một số máy móc, mỗi máy có khả năng sản xuất 36  quả bóng rổ trong một giờ. Chi 

phí thiết lập mỗi máy là 250  nghìn đồng. Sau khi thiết lập, quá trình sản xuất sẽ diễn 

ra hoàn toàn tự động và chỉ cần có người giám sát. Chi phí trả cho người giám sát là 

225  nghìn đồng mỗi giờ. Số máy móc công ty cần sử dụng để chi phí hoạt động đạt 
mức thấp nhất là bao nhiêu? 

Lời giải 
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 Bài tập 20. (HSG Vũng Tàu 2025) Bác Bình có một nông trại ao nuôi cá, mỗi 
ngày thu hoạch được 2 tấn cá. Nếu bán cho thướng lái với giá 30 nghìn đồng/kg thì 

hết cá, nếu giá bán cứ tăng thêm 2 nghìn đồng/kg thì số cá thừa sẽ tăng thêm 10 kg. 

Số cá thừa này được bán để làm thức ăn cho động vật với giá 10 nghìn đồng/kg. Hỏi 
bác Bình phải bán với giá bao nhiêu nghìn đồng/kg để số tiền bán cá mỗi ngày đạt 
doanh thu lớn nhất? 

Lời giải 
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 Bài tập 21. (THPT Trần Nguyên Hãn - Hải Phòng 2025) Một công ty sản xuất 
dụng cụ thể thao nhận được một đớn đặt hàng sản xuất 8000  quả bóng pickleball. 

Công ty này sở hữu một số máy móc, mỗi máy có thể sản xuất 30  quả bóng trong một 

giờ. Chi phí thiết lập các máy này là 200  nghìn đồng cho mỗi máy. Khi được thiết lập, 

hoạt động sản xuất sẽ hoàn toàn diễn ra tự động dưới sự giám sát. Số tiền phải trả 
cho người giám sát là 192  nghìn đồng một giờ. Số máy móc công ty nên sử dụng là 

bao nhiêu để chi phí hoạt động là thấp nhất? 

Lời giải 
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 Bài tập 22. (THPT Trần Phú_Vĩnh Phúc 2025) Trong trung tâm thướng mại 
Lotte thành phố Vĩnh Yên, có một nhà hàng bán buffet hải sản. Khi nhà hàng bán 

với giá 200 ngàn đồng một suất thì mỗi ngày nhà hàng bán được 100 suất. Nhà hàng 

dự định có đợt giảm giá bán để kích cầu trong dịp cuối năm. Theo khảo sát từ thị 
trường thì mỗi lần giảm giá 10 ngàn đồng một suất thì nhà hàng bán thêm được 10 

suất, hỏi nhà hàng cần bán với giá mới là bao nhiêu ngàn đồng một suất để doanh 

thu trong một ngày là lớn nhất? 

Lời giải 
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 Bài tập 23. (Chuyên Hoàng Văn Thụ_Hòa Bình 2025) Trận bóng đá giao hữu 

giữa đội tuyển Việt Nam và Singapore ở sân vận động Mỹ Đình có sức chứa 60 000 

khán giả. Ban tổ chức bán vé với giá mỗi vé là 100 nghìn đồng, số khán giả trung 

bình đến sân xem bóng đá là 24 000 người. Qua thăm dò dư luận, người ta thấy rằng 

mỗi khi giá vé giảm thêm 10 nghìn đồng, sẽ có thêm khoảng 3 000 khán giả. Hỏi ban 

tổ chức nên đặt giá vé là bao nhiêu để doanh thu từ tiền bán vé là lớn nhất với đớn vị 
tính giá vé là nghìn đồng? 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế                    Bài 5. Các bài toán thực tiễn  
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 Bài tâ ̣p 24. Một cửa hàng đồ diện dân dụng đã bán được 200 máy sấy tóc mỗi 
tháng với giá mỗi máy là 150 nghìn đồng. Một cuộc khảo sát thị trường chỉ ra rằng, 

đối với mỗi khoản giảm giá 5 nghìn đồng cho người mua số lượng máy sấy tóc sẽ tăng 

thêm 20 chiếc máy mỗi tháng. 

 a). Tìm hàm cầu và hàm doanh thu. 

 b). Cửa hàng nên giảm giá bao nhiêu để có doanh thu lớn nhất. 
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 Bài tập 25. Nhân dị p Ngày Quố c tệ  phủ  nư  8 3− , câu lầ c bố   mĩ thuầ  t củ a An muố n 

tố  chư c kinh doanh thiệ  p chúc mư ng ngày 8 3−  đệ  gây quỹ  sinh hoầ t cho câu lầ c bố  . 
Mố i tầ m thiệ  p mua vệ  vớ i giá 8 nghìn đố ng. Các bầ n trong câu lầ c bố   sệ  sáng tác thêm 

nố  i dung củ a thiệ  p (vệ  thêm hình ầ nh ngướ i, hoa cố , lớ i chúc...) và sau đó bán lầ i. Vớ i 
mư c giá bán 20 nghìn đố ng cho 1 tầ m thiệ  p, câu lầ c bố   có thệ  bán đướ c 500 chiệ c. Cư  
vớ i mố i 1 nghìn đố ng giầ m giá, số  lướ ng hàng bán ra tăng thêm 50 chiệ c. Vầ  y câu lầ c 

bố   nên đệ  giá bán như thệ  nào đệ  gây đướ c nhiệ u quỹ  sinh hoầ t nhầ t? 
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 Bài tập 26. Mố  t doanh nghiệ  p tư nhân A  chuyên kinh doanh xe gầ n máy các loầ i. 
Hiệ  n nay, doanh nghiệ  p đang tầ  p trung chiệ n lướ c kinh doanh mố  t loầ i xe máy vớ i chi 

phí mua vào là 27 triệ  u đố ng/chiệ c và giá bán ra là 31 triệ  u đố ng/chiệ c. Vớ i giá bán 

này thì số  lướ ng xe bán ra mố i năm là 600 chiệ c. Nhầ m tiêu thủ  dòng xe đang ăn 

khách này, doanh nghiệ  p dư  đị nh giầ m giá bán. Ướ c tính rầ ng cư  giầ m 1 triệ  u 

đố ng/chiệ c thì số  lướ ng xe bán ra trong mố  t năm tăng thêm 200 chiệ c. Vầ  y doanh 

nghiệ  p phầ i đị nh giá bán mớ i là bao nhiêu đệ  thu đướ c lớ i nhuầ  n cao nhầ t? 
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 Bài tập 27. Ngướ i quầ n lí củ a mố  t khu chung cư có 100 căn hố   cho thuê nhầ  n 

thầ y rầ ng tầ t cầ  các căn hố   sệ  có ngướ i thuê nệ u giá thuê mố  t căn hố   là 8 triệ  u đố ng 

mố  t tháng. Mố  t cuố  c khầ o sát thị  trướ ng cho thầ y rầ ng, trung bình cư  mố i lầ n tăng 

giá thuê căn hố   thêm 100 nghìn đố ng thì sệ  có thêm mố  t căn hố   bị  bố  trố ng. Ngướ i 
quầ n lí nên đầ  t giá thuê mố i căn hố   là bao nhiêu đệ  doanh thu là lớ n nhầ t? 

Lời Giải 
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 Bài tập 28. (THPT Lê Thánh Tông_HCM 2025) Anh Nam có một cái ao diện tích 
250m  để nuôi cá diêu hồng. Vụ vừa qua, anh nuôi với mật độ 40 con / 2m  và thu được 

3 tấn cá thành phẩm. Theo kinh nghiệm nuôi cá của mình anh thấy cứ thả giảm đi 8 

con / 2m  thì mỗi con cá thành phẩm tăng thêm 0,5 .kg  Để tổng năng suất cao nhất thì 

vụ tới anh Nam nên mua bao nhiêu cá giống để thả? (giả sử không có hao hụt trong 
quá trình nuôi) 

Lời giải 
 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế                    Bài 5. Các bài toán thực tiễn           
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 Bài tập 29. (Đề Tham Khảo BGD_ĐT 2025)  

Một doanh nghiệp dự định sản xuất không quá 500 sản phẩm. Nếu doanh nghiệp sản 

xuất x  sản phẩm (1 500x  ) thì doanh thu nhận được khi bán hết số sản phẩm đó là 
3 2( ) 1999 1001000 250000F x x x x= − + +  (đồng), trong khi chi phí sản xuất bình quân cho 

một sản phẩm là 
250000

( ) 1000G x x
x

= + +  (đồng). Doanh nghiệp cần sản xuất bao nhiêu 

sản phẩm để lợi nhuận thu được là lớn nhất? 

Lời giải 
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 Bài tập 30. (THPT Lê Thánh Tông_HCM 2025) Một doanh nghiệp dự định sản 
xuất không quá 400 sản phẩm. Nếu doanh nghiệp sản xuất x  sản phẩm (1 400)x  thì 

doanh thu nhận được khi bán hết số sản phẩm là ( ) 3 21999 1001000 250000F x x x x= − + + ( 

đồng). Trong đó, chi phí vận hành máy móc cho mỗi sản phẩm là 
100000

( )
3

1
2

x
G x

x

=

+

 đồng. 

Tổng chi phí mua nguyên vật liệu là 3( ) 2 100000 50000H x x x= + − ( đồng) nhưng do doanh 

nghiệp mua với số lượng lớn nên được giảm 1% cho 200 sản phẩm đầu tiên doanh 

nghiệp sản xuất và giảm 2% cho sản phẩm tiếp theo. Doanh nghiệp cần sản xuất bao 

nhiêu sản phẩm để lợi nhuận thu được là lớn nhất?
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 Bài tâ ̣p 31. (THPT Diễn Châu 5_Nghệ An 2025) Một doanh nghiệp sản xuất độc 

quyền một loại sản phẩm. Giả sử khi sản xuất và bán hết x sản phẩm (0 2000x  ), 

tổng số tiền doanh nghiệp thu được là ( ) 22000F x x x= −  (chục nghìn đồng) và tổng chi 

phí doanh nghiệp bỏ ra là ( ) 2 1440 50G x x x= + +  (chục nghìn đồng). Công ty cũng phải 

chịu mức thuế phụ thu cho 1 đớn vị sản phẩm bán được là t (chục nghìn đồng) 

(0 300)x  . Mức thuế phụ thu t (trên một đớn vị sản phẩm) là bao nhiêu sao cho nhà 

nước thu được số tiền thuế phụ thu lớn nhất và doanh nghiệp cũng thu được lợi 

nhuận nhiều nhất theo đúng mức thuế phụ thu đó. (Kết quả làm tròn đến hàng đơn vị) 
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Lớ p Toán - Thầ y Diệ  p Tuân                                       Tel: 0935.660.880  
 

 

Trang 318 

3.  Câu hỏi đúng sai. 

Câu 1. (THPT Văn Giang_Hưng Yên 2025) Một chất điểm chuyển động theo phướng 

trình 3 2( ) 3 8 1s t t t t= − + + , trong đó t  tính bằng giây và ( )s t  tính bằng mét. 

 a). Vận tốc của chất điểm tại thời điểm 3( )t s=  bằng 8 /m s . 

 b). Tại thời điểm mà chất điểm di chuyển được 13 m , vận tốc khi đó bằng 8 /m s . 

 c). Vận tốc nhỏ nhất của chất điểm là 5 /m s . 

 d). Gia tốc tại thời điểm đạt vận tốc nhỏ nhất bằng 2 2/m s . 

Lời giải 
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Câu 2. (THPT Cẩm Xuyên_Hà Tĩnh 2025) Một chất điểm chuyển động theo phướng 

trình 3 2( ) 9 21 9s t t t t= − + + +  với t  tính bằng giây ( )s  là khoảng thời gian tính từ lúc vật 

bắt đầu chuyển động và S  tính bằngmét ( )m  là quãng đường vật đi trong thời gian 

đó.  

 a). Vận tốc của chất điểm chuyển động tại thời điểm t  (giây) là 2( ) 3 18 21v t t t= − + + . 

 b). Vận tốc của chất điềm tại giây thứ 2  là 45 m/s . 

 c). Quãng đường chất điểm đi được từ lúc bắt đầu đến lúc dừng hẳn là 255( m) . 

 d). Vận tốc chuyền động của chất điểm đạt giá trị lớn nhất tại thời điềm 3( s)t = . 

Lời giải 
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Câu 3. (Cụm Chuyên Môn Đăk Lak 2025) Giả sử một hạt chuyển động trên một trục 

thẳng đứng chiều dướng hướng lên trên sao cho tọa độ của hạt (đớn vị: mét) tại thời 

điểm t  (giây) là ( )3 12 3, 0y t t t= − +  . 

 a). Hàm vận tốc là: ( ) ( )23 12, 0v t y t t=  = −   và hàm gia tốc là ( ) ( )6 , 0a t t t=  . 

 b). Hạt chuyển động lên trên khi 2t   và hạt chuyển động xuống dưới khi 2t  . 

 c). Quãng đường hạt đi được trong khoảng thời gian 0 3t   là 9 m. 

 d). Hạt tăng tốc khi 2t   và hạt giảm tốc 0 2t   

Lời giải 
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Câu 4. (THPT Tiên Du_Bắc Ninh 2025) Người ta bớm xăng vào bình xăng của một 
xe ô tô. Biết rằng thể tích V  (lít) của lượng xăng trong bình xăng được tính theo thời 

gian bớm xăng t  (phút) được cho bởi công thức ( ) ( )2 3300 4,5 víi 0 0,5V t t t t= − +   . 

Gọi ( )V t  là tốc độ tăng thể tích tại thời điểm t  với 0 0,5t  .  

Biết 1 lít xăng có giá là 21.000  đồng. 

 a). Lượng xăng ban đầu trong bình ban đầu là 1,5  lít. 

 b). Sau khi bớm 30  giây thì bình xăng đầy.  

   Số tiền người mua phải trả là 787.500  đồng. 

 c). Khi xăng chảy vào bình xăng thì tốc độ tăng thể tích là lớn nhất vào thời điểm ở  

 giây thứ 21 . 

 d). Phướng trình ( ) 0V t =  có hai nghiệm phân biệt trên đoạn 
1

0;
2

 
 
 

. 
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Câu 5. (Sở GD & ĐT Thái Nguyên 2025) Một chất điểm chuyển động theo phướng 

trình 3 2( ) 3 6 4s t t t t= − + + , trong đó 0 10t  , t  tính bằng giây và ( )s t  tính bằng mét. 

a) Quãng đường chất điểm chuyển động trong 2( )s  đầu tiên là 8( )m . 

b) Vận tốc tức thời của chất điểm tại thời điểm 3( )t s=  là 15( / )m s . 

c) Tại thời điểm mà ( ) 22( )s t m=  thì gia tốc tức thời của chất điểm là 212( / )m s . 

d) Tại thời điểm 2( )t s=  vận tốc tức thời của chất điểm đạt giá trị nhỏ nhất. 

Lời giải 
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Câu 6. (Sở GD & ĐT Ninh Bình 2025) Một hạt chuyển động trên một đường thẳng có 

gắn một trục tọa độ với gốc tọa độ là vị trí hạt bắt đầu chuyển động. Tọa độ của hạt 
trên trục tại thời điểm t  ( đớn vị: giây) kể từ khi xuất phát được cho bởi công thức 

( ) ( )2 3ln 1x t t t= − +  ( đớn vị: mét), 0t  . Hàm số ( ) ( )v t x t= (đớn vị: mét/ giây), biểu thị 

vận tốc chuyển động của hạt.  
 a). Quãng đường mà hạt đi được trong 3giây đầu tiên là 1,84m  (làm tròn kết quả  

  đến hàng phần trăm) 

 b). Hạt đứng yên tại thời điểm 0,5t s= . 

 c). ( )
3

2
1

v t
t

= −
+

 

 d). Vận tốc ban đầu của hạt là ( )1 /m s . 

Lời giải 
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Câu 7. (THPT Nguyễn Viết Xuân_Vĩnh Phúc 2025) Một tàu đổ bộ tiếp cận Mặt 
Trăng theo cách tiếp cận thẳng đứng và đốt cháy các tên lửa hãm ở độ cao 250  km so 

với bề mặt của Mặt Trăng. Trong khoảng 50  giây đầu tiên kể từ khi đốt cháy các tên 

lửa hãm, độ cao h  của con tàu so với bề mặt của Mặt Trăng được tính (gần đúng) bởi 

hàm ( ) 3 20,01 1,1 30 250h t t t t= − + − +  trong đó t  là thời gian tính bằng giây và h  là độ cao 

tính bằng kilomet. 

 a. Trong 50  giây đầu tiên kể từ khi đốt cháy các tên lửa hãm, độ cao lớn nhất mà  

  con tàu đạt được là 250 (km). 

 b) Trong 50  giây đầu tiên kể từ khi đốt cháy các tên lửa hãm, độ cao con tàu đạt  
  được khi vận tốc của con tàu lớn nhất là 139,37 (km). 

 c. Trong 50  giây đầu tiên kể từ khi đốt cháy các tên lửa hãm, vận tốc lớn nhất của  

  con tàu là 10,33v  (km/s). 

 d) Trong 50  giây đầu tiên kể từ khi đốt cháy các tên lửa hãm, độ cao thấp nhất mà  

  con tàu đạt được tại thời điểm 25t  (s). 

Lời giải 
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Câu 8. (Cụm chuyên môn Đak Lak 2025) Khi bỏ  qua sư c cầ n củ a không khí, đỏ   cao 

(mét) củ a mỏ  t vầ  t thệ  sau thớ i gian t giây đướ c phóng thầ ng đư ng lên trên tư  điệ m 

cách mầ  t đầ t 5  mét vớ i tỏ c đỏ   ban đầ u 39,2 /m s  là ( ) 25 39,2 4,9h t t t= + − , chỏ n chiệ u 

dướng là chiệ u hướ ng tư  dướ i lên (theo Vật lí đại cương, NXB Giáo dục Việt Nam, 
2016). Các mệ  nh đệ  sau đúng hay sai? 

 a). Vầ  n tỏ c củ a vầ  t sau 3  giây là 4,6 /m s  

 b). Khoảng thời gian vật ở độ cao trên 10  mét dài hớn 7  giây. 

 c). Vận tốc của vật lúc chạm đất sấp xỉ 40,43 /m s− . 

 d). Vật đạt độ cao lớn nhất bằng 83,4 mét tại thời điểm 4t =  giây. 
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Lời giải. 
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Câu 9. (THPT Thạch Thành 1_Thanh Hóa 2025) Kính viễn vọng không gian Hubble 

được đưa vào vũ trụ ngày 24/4/1990 bằng tàu con thoi Discovery.  

 
Vận tốc của tàu con thoi trong sứ mệnh này, từ lúc cất cánh tại thời điểm ( )0t s=  cho 

đến khi tên lửa đấy được phóng đi tại thời điểm ( )126t s= , cho bởi hàm số sau: 

3 2( ) 0,001302 0,09029 23,61 3,083v t t t t= − + −  ( v  được tính bằng /feet s , ,1 0 3048 feet m= ).  

 a). Vận tốc của tàu con thoi luôn tăng trong khoảng thời gian từ lúc cất cánh đến  

  khi tên lửa đấy được phóng đi. 

 b). Gia tốc lớn nhất mà tàu con thoi có thể đạt được trong lúc thực hiện sứ mệnh  

  trên (làm tròn đến hàng phần trăm) là 262,87 /feet s . 

 c). Gia tốc của tàu con thoi tăng trong khoảng thời gian từ lúc cất cánh đến thời  

  điểm ( )23t s= . 

 d). Gia tốc của tàu con thoi tăng trong khoảng thời gian từ ( )21,5t s=  đến ( )126t s= . 

Lời giải 
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Câu 10. (Chuyên Hoàng Văn Thụ_Hòa Bình 2025) Vận tốc 1 ( / )v cm s  của con lắc thứ 

nhất và vận tốc 2 ( / )v cm s  của con lắc thứ hai theo thời gian t  (giây) được cho bởi công 

thức 1( ) 2cos
3

v t t
 

= − 
 

 ; 2 ( ) 4cos
3 6

t
v t

 
= + 

 
 

 a). Tại thời điểm ban đầu vận tốc con lắc thứ nhất bằng 1. 

 b). Vận tốc lớn nhất của con lắc thứ hai bằng 4 

 c). Tại thời điểm 
4

t


= , vận tốc của con lắc thứ hai gấp hai lần vận tốc của con lắc  

   thứ nhât. 

 d). Trong thời gian 10 giây đầu tiên, con lắc thứ nhất đạt vận tốc lớn nhất hai lần. 

Lời giải 
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Câu 11. (THPT Sào Nam_Quảng Nam 2025) Xét một chất điểm M  chuyển động 

trên đường nằm ngang chọn O  làm gốc, chiều dướng từ trái sang phải. Chuyển động 

của M  được cho bởi công thức ( ) 3 23 1S t t t= − − , với t  (giây), 0t   là khoảng thời gian 

tính từ lúc chất điểm bắt đầu chuyển động. Gọi OM  là khoảng cách từ M  đến O  tính 

bằng (mét). 

 a). Tại thời điểm 0t =  thì 1OM m= . 

 b). Chất điểm chuyển động với vận tốc được xác định là 23 6 1v t t= − +  ( )/m s  

 c). Trong khoảng thời gian 2  giây đầu tiên kể từ lúc bắt đầu chuyển động, chất  
   điểm chuyển động sang trái. 

 d). Đến giây thứ 3  kể từ lúc bắt đầu chuyển động, khoảng cách lớn nhất của OM   

   là 5m .  

Lời giải 
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Câu 12. (THPT Yên Lạc_Vĩnh Phúc 2025) Số giờ có ánh sáng mặt trời của một 
thành phố ven biển A trong ngày thứ t của một năm không nhuận được cho bởi hàm 

số ( ) ( )3sin 70 10
180

d t t
 

= − + 
 

 với t  và 0 365t  . Cánh đồng muối B (thuộc địa 

phận của thành phố A) có thể hoạt động nếu trong ngày nắng nhiều hớn 10 giờ. 

 a). Ngày có nhiều giờ ánh sáng nhất là 13giờ. 

 b). Số giờ có ánh sáng giảm liên tục trong tháng 7. 

 c). Cánh đồng muối B có thể hoạt động 213 ngày mỗi năm 

 d). Ngày thứ 70  trong năm, thành phố có 10giờ có ánh sáng. 

Lời giải 
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Câu 13. (THPT Lê Thánh Tông_Nguyễn Khuyến 2025) Số giờ có ánh sáng mặt trời 

của thành phố A  ở vĩ độ 40 Bắc trong ngày thứ t  của một năm không nhuận được 

cho bởi hàm số: ( ) ( )3sin 80 12
182

d t t
 

= − + 
 

 với t  và 0 365t  . 

 a). Ngày thứ 80 trong năm có đúng 10 giờ ánh sáng mặt trời.  

 b). Đạo hàm của hàm số đã cho là ( ) ( )
3

cos 80
182 182

d t t
  

 = − 
 

. 

 c). Nghiệm của phướng trình ( ) 0d t =  trên đoạn  1;171  là 171t = .  

 d). Ngày thứ 160 có số giờ ánh sáng lớn nhất trong năm.  

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 14. (Sở GD & ĐT Lào Cai 2025) Khi loại thuốc A được tiêm vào bệnh nhân, 

nồng độ (mg/l) của thuốc trong máu sau x  phút (kể từ khi bắt đầu tiêm) được xác 

định bởi công thức: ( ) 2

30

2

x
C x

x
=

+
. (Nguồn: James Stewart, J. (2015). Calculus. 

Cengage) 

 a). Thời điểm 1 phút sau khi tiêm, nồng độ thuốc trong máu là 10 (mg/l). 

 b). Đạo hàm của hàm số ( )C x  là ( )
( )

2

2
2

60 30

2

x
C x

x

−
 =

+
. 

 c). Trong khoảng thời gian từ 1 phút sau khi tiêm trở đi, nồng độ thuốc trong máu  

   giảm dần. 

 d). Nồng độ thuốc trong máu đạt giá trị lớn nhất tại thời điểm 2 phút sau khi tiêm. 

Lời giải 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 15. (Sở GD & ĐT Vĩnh Phúc 2025) Quan sát quá trình sinh trưởng và phát 

triển của một giống cà chua mới trong 18  tuần kể từ khi trồng, các kĩ sư thuộc một 
trung tâm giống cây trồng nhận thấy: chiều cao thân cây sau t  tuần kể từ khi trồng 

được tính xấp xỉ bởi hàm số ( ) ( )340log 2 1 12h t t= + +  (đớn vị: centimet, 0 18t  ). Sau 9 

tuần kể từ khi trồng, hoa bắt đầu kết trái. Kể từ đó, đường kính trái cà chua ở tuần 

thứ t  xấp xỉ bởi hàm số ( )
2 17

83 3
t

td t
−

−= −  (đớn vị: centimet, 9 18t  ). 

 a). Tốc độ tăng trưởng chiều cao của thân cây cà chua ở tuần thứ 7 (làm tròn đến  

  hàng phần trăm) xấp xỉ bằng 4,85 (cm/tuần). 

 b). Khi được 4 tuần tuổi, chiều cao của thân cây cà chua là 92  cm. 

 c). Chiều cao của thân cây cà chua liên tục tăng trong suốt 18  tuần. 

 d). Sau 4 tuần, kể từ khi kết trái, đường kính trái cà chua lớn hớn 12 cm. 

Lời giải 
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Câu 16. (THPT Nguyễn Viết Xuân_Vĩnh Phúc 2025) Nồng độ thuốc ( )C t  tính theo 

3mg/cm  trong máu bệnh nhân được tính bởi ( ) 2

0,05

1

t
C t

t t
=

+ +
 trong đó t  là thời gian tính 

theo giờ kể từ khi tiêm cho bệnh nhân. 

 a). Có thời điểm nồng độ trong máu của bệnh nhân đạt 30,02mg/cm . 

 b). Nồng độ thuốc trong máu lớn nhất ở thời điểm 1 giờ sau khi tiêm. 

 c). Hàm số ( )C t  có đạo hàm ( )
( )

( )
2

2
2

1
, 0

20 1

t
C t t

t t

−
 = 

+ +
. 

 d). Sau khi tiêm, nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân giảm dần theo thời  
   gian. 

Lời giải 
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Câu 17. (Sở GD & ĐT Hà Tĩnh 2025) Một loại thuốc được dùng cho một bệnh nhân 

và nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân được giám sát bởi bác sĩ. Biết nồng độ 
thuốc trong máu của bệnh nhân sau khi tiêm vào cớ thể trong t  giờ được cho bởi 

công thức ( ) 2 1

t
c t

t
=

+
 ( )/mg l . 

 a). Sau khi tiêm thuốc 2  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân bằng 0, 4   

  ( )/mg l . 

 b). Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân có thể vượt  

  quá 0,5 ( )/mg l . 

 c). Sau khi tiêm thuốc 1 giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân cao nhất. 
 d). Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân cao nhất bằng  

  0,5 ( )/mg l . 

Lời giải 
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Câu 18. (Sở GD & ĐT Thái Nguyên 2025) Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các 

chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu 

tiên đến ngày thứ t  là ( ) 2 345f t t t= −  với 0t  . Nếu coi ( )y f t=  là hàm số xác định 

trên  )0;+  thì ( )f t  được xem là tốc độ truyền bệnh (người/ ngày) tại thời điểm t . 

 a). Tốc độ truyền bệnh tại thời điểm t  là ( ) 290 3f t t t = − . 

 b). Số người bị nhiễm bệnh từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ 13  
  là 4752. 

 c). Đến ngày thứ 45 thì không còn người nhiễm bệnh. 

 d). Trong 35 ngày đầu tiên thì số người nhiễm bệnh luôn tăng. 

Lời giải 
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Câu 19. (Sở GD & ĐT Nghệ An 2025) Trong một phòng thí nghiệm có máy đo nồng 

độ khí CO2 cho thấy: nồng độ khí CO2 trong phòng thay đổi theo thời gian t  (tính 

bằng giờ) và được thể hiện qua hàm số 
2

2000
( ) 400

5

t
f t

t
= +

+
 (ppm), với 0t   (Khi nói 

nồng độ khí CO2 trong không khí là 400  ppm, điều đó có nghĩa là: Trong một triệu 

phần thể tích của không khí, có 400 phần thể tích là khí CO2). 

Các khẳng định sau đúng hay sai?  

 a). Nồng độ khí CO2 trong phòng tại thời điểm 0t =  là 400  (ppm).  

 b). 

( )

2

2
2

2000 10000
( )

5

t
f t

t

− −
 =

+
 với 0t  . 

 c). Nghiệm của phướng trình ( ) 0f t =  là 2t = . 

 d). Nồng độ khí CO2 cao nhất đo được trong phòng thí nghiệm (làm tròn đến hàng  
  đớn vị) là 947  (ppm). 

Lời giải 
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Câu 20. (THPT Trần Nguyên Hãn_Hải Phòng 2025) Quảng cáo là hình thức tuyên 

truyền được trả phí hoặc không để thực hiện việc giới thiệu thông tin về sản phẩm, 

dịch vụ, công ty hay ý tưởng, quảng cáo là hoạt động truyền thông phi trực tiếp giữa 

người với người mà trong đó người muốn truyền thông phải trả tiền cho các phướng 

tiện truyền thông đại chúng để đưa thông tin đến thuyết phục hay tác động đến 

người nhận thông tin. Khảo sát tại một công ty A  cho thấy nếu chi x  triệu đồng để 
quảng cáo một loại sản phẩm thì số sản phẩm công ty A  bán được 

là ( ) 3 22 27 216 150S x x x x= − + + +  với  0;15 .x  

 a). ( ) 26 54 216.S x x x = − + +  

 b). Nếu công ty A  chi 11 triệu đồng đến 12 triệu đồng cho quảng cáo loại sản phẩm  

   này thì số lượng sản phẩm công ty A  bán được đạt tối đa bằng 3131 triệu đồng. 

 c). Nếu không chi cho quảng cáo thì số lượng sản phẩm công ty A  bán được là 391  

   sản phẩm. 

 d). Nếu công ty A  chi từ 11 triệu đồng đến 12 triệu đồng cho quảng cáo loại sản  

  phẩm này thì số lượng sản phẩm bán được sẽ tăng. 

Lời giải 
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Câu 21. (Sở GD & ĐT Thái Bình 2025) Nhà máy A chuyên sản xuất một loại sản 

phẩm cho nhà máy B . Hai nhà máy thoả thuận rằng, hằng tháng nhà máy A cung 

cấp cho nhà máy B số lượng sản phẩm theo đớn đặt hàng của nhà máy B (tối đa 100  

tấn sản phẩm). Biết rằng, nếu số lượng đặt hàng là x  (tấn) sản phẩm thì giá bán cho 

mỗi tấn sản phẩm là ( ) 245 0,001P x x= −  (triệu đồng) và chi phí để nhà máy A sản xuất 

được x  (tấn) sản phẩm trong một tháng là ( ) 100 30C x x= +  (triệu đồng, gồm 100  triệu 

đồng chi phí cố định và 30  triệu đồng cho mỗi tấn sản phẩm). 

 a). Lợi nhuận mà nhà máy A thu được khi bán x  (tấn) sản phẩm (0 100)x   cho  

   nhà máy B là ( ) 30,001 15 100H x x x= − + − . 

 b). Chi phí để nhà máy A sản xuất 10  tấn sản phẩm trong một tháng là 400 triệu  

   đồng. 

 c). Số tiền nhà máy A thu được khi bán 10  tấn sản phẩm cho nhà máy B là 600   

   triệu đồng. 

 d). Nhà máy A bán cho nhà máy B khoảng 70,7  tấn sản phẩm mỗi tháng thì thu  

   được lợi nhuận lớn nhất. 

Lời giải 
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Câu 22. (THPT Chuyên Vĩnh Phúc 2025) Theo báo cáo của một cớ sở sản xuất nước 

tinh khiết, nếu mỗi ngày cớ sở này sản xuất ( )3x m  nước tinh khiết thì phải chi phí 

các khoản sau: 3 triệu đồng chi phí cố định; 0,15  triệu đồng cho mỗi mét khối sản 

phẩm; 20,0003x  chi phí bảo dưỡng máy móc. Biết công suất tối đa mỗi ngày của cớ sở 

này là 3200m . Gọi ( )C x  là chi phí sản xuất ( )3x m  sản phẩm mỗi ngày và ( )c x  là chi 

phí trung bình mỗi mét khối sản phẩm. Khi đó, mệnh đề sau đây đúng hay sai? 

 a). Chi phí sản xuất 3100m  nước tinh khiết là 20 triệu đồng. 

 b). ( )
3

0,0003 0,15c x x
x

= + + . 

 c). Chi phí trung bình mỗi mét khối sản phẩm thấp nhất khi sản lượng nước tinh  

  khiết trong ngày là 3100m . 

 d). ( ) 20,0003 0,15 5C x x x= + + . 

Lời giải 
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Câu 23. (Sở GD&ĐT Bắc Ninh 2025) Nhịp tim của một vận động viên chạy sau t giây 

( )0t  kể từ khi rời vạch xuất phát được cho bởi công thức ( )

21
300. 2 25

2

25

t t

P t
t

+ +

=
+

 (số 

nhịp tim/ phút). Biết rằng, với vận động viên đó bác sĩ đã đưa ra lời khuyên không 

nên đẩy nhịp tim quá 175 (số nhịp tim/ phút) để tránh tình trạng quá tải cho tim.  

 a). Nhịp tim của vận động viên đó không vượt quá 150 2 (số nhịp tim/ phút).  

 b). Trong 2 phút đầu tiên kể từ khi xuất phát, nhịp tim của vận động viên đó vẫn  

   trong ngưỡng cho phép theo lời khuyên của bác sĩ. 

 c). Công thức cho biết tốc độ thay đổi nhịp tim theo thời gian t  là 

  ( )
( )

2 2

3450. 2

25 . 4 50

t
P' t

t t t
=

+ + +
 

 d). Tốc độ thay đổi nhịp tim của vận động viên đó tại thời điểm 1,5 phút sau khi  

   xuất phát bằng 2,63lần (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm) tốc độ thay đổi  

   nhịp tim tại thời điểm 0,5 phút sau khi xuất phát. 

Lời giải 
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Câu 24. (THPT Nguyễn Viết Xuân_Vĩnh Phúc 2025) Một nhà sản xuất trung bình 

bán được 1500 ti vi màn hình phẳng mỗi tuần với giá 15 triệu đồng một chiếc. Một 
cuộc khảo sát thị trường chỉ ra rằng nếu cứ giảm giá bán 600 nghìn đồng, số lượng ti 
vi bán ra sẽ tăng thêm khoảng 120 ti vi mỗi tuần. Gọi p  (triệu đồng) là giá của mỗi ti 

vi, x  là số ti vi. 

 a). Hàm cầu là 
1 45

200 2
P x= − +  (triệu đồng). 

 b). Tổng doanh thu từ tiền bán ti vi là ( ) 2200 450f p p p= − +  (triệu đồng). 

 c). Công ty giảm giá 3,5  triệu đồng cho người mua thì doanh thu của công ty sẽ lớn  

   nhất. 

 d). Nếu hàm chi phí hằng tuần là ( )
7

12000
2

C x x= −  (triệu đồng), trong đó x là số ti vi  

   bán ra trong tuần, nhà sản xuất nên đặt giá bán 9,5  triệu đồng thì lợi nhuận là  

   lớn nhất. 

Lời giải 
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Câu 25. (Chuyên Hạ Long 2025) Một cớ sở sản xuất có thể cung cấp 1000  sản phẩm 

A  trong 1 tháng. Qua khảo sát thì thấy rằng nếu sản phẩm A  bán với giá 100  nghìn 

đồng thì có 290  người mua, nếu cứ giảm 10  nghìn đồng thì lại có thêm 50  người mua. 

Gọi p  là giá bán sản phẩm A  (nghìn đồng) và ( )R p  là hàm doanh thu trong 1 tháng 

(nghìn đồng).  

 a). Số sản phẩm bán ra là 790 5p− .  

 b). Hàm doanh thu ( ) 21000 790 5R p p p= − + . 

 c). Phướng trình ( ) 0R p =  có nghiệm là 79p = . 

 d). Doanh thu lớn nhất trong 1 tháng là 31.205.000  đồng. 

Lời giải 
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Câu 26. (Sở GD & ĐT Vĩnh Phúc 2025) Một cửa hàng bán cam canh Cao Phong với 

giá là 40000  đồng/ 1 kg. Giá nhập vào là 24000  đồng/ 1 kg. Với giá bán này cửa hàng 

bán được 100  kg/ ngày. Cửa hàng dự định giảm giá bán, ước tính cứ giảm 1000 

đồng/ 1 kg thì số cam canh Cao Phong bán được sẽ tăng thêm là 10  kg. 

 a). Nếu giữ nguyên giá bán đầu, lợi nhuận theo ngày của cửa hàng là 1500000  đồng. 

 b). Nếu giá bán là 35000  đồng/ 1 kg, khi đó cửa hàng bán được 150  kg/ 1 ngày. 

 c). Nếu giá bán là 30000  đồng/ 1 kg, khi đó lợi nhuận theo ngày của cửa hàng là  

  1300000  đồng. 

 d). Lợi nhuận tối đa theo ngày của cửa hàng là 1690000  đồng. 

Lời giải 
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Câu 27. (Cụm trường Hưng Yên 2025) Một cớ sở sản xuất khăn đang bán mỗi chiếc 

khăn với giá 50000 đồng một chiếc và mỗi tháng cớ sở bán được trung bình 34000 

chiếc khăn. Cớ sở sản xuất đang có kế hoạch tăng giá bán để có lợi nhuận tốt hớn. 

Sau khi tham khảo thị trường, người quản lý thấy rằng nếu từ mức giá 50000 đồng 

mà cứ tăng giá thêm 1000 đồng thì mỗi tháng sẽ bán ít hớn 500 chiếc. Biết vốn sản 

xuất một chiếc khăn không thay đổi là 32000 đồng, gọi số tiền cần tăng giá mỗi chiếc 

khăn là x  (nghìn đồng). Xét tính đúng sai của các khẳng định sau: 

 a). Tổng doanh thu trung bình mỗi tháng cớ sở sản xuất thu được khi chưa tăng  

   giá là 1700000000  nghìn đồng. 

 b). Số khăn bán ra được mỗi tháng sau khi tăng giá là 34000 5x−  chiếc. 

 c). Để đạt lợi nhuận lớn nhất thì sau khi tăng giá mỗi chiếc khăn lãi 41 nghìn  

  đồng. 

 d). Để đạt lợi nhuận lớn nhất thì số khăn bán ra giảm 12500 chiếc. 

Lời giải 
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Câu 28. (Cụm trường THPT Hải Dương 2025) Cho hàm số ( ) ( )92 20ln 1f x x= − + . 

 a). Tập xác định của hàm số ( )y f x=  là ( )1;D = − + . 

 b). Hàm số ( )y f x=  nghịch biến trên khoảng ( )1;− + . 

 c). Bất phướng trình ( ) 72f x   có đúng 3 nghiệm nguyên. 

 d). Một nghiên cứu chỉ ra rằng sau khi tham gia một khóa học, phần trăm kiến  

   thức sinh viên còn nhớ sau t  tháng kết thúc khóa học được xác định bởi hàm  

   số ( )y f t= , trong đó ( )f t  được tính bằng %  và 0 24t  . Phần trăm kiến thức  

   sinh viên còn nhớ 50% khi 7t =  (kết quả làm tròn đến hàng đớn vị) 

Lời giải 
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Câu 29. (THPT Lê Xoay - Vĩnh Phúc 2025) Nhà máy A  chuyên sản xuất một loại 
sản phẩm cho nhà máy B . Hai nhà máy thỏa thuận rằng, hằng tháng A  cung cấp 

cho B  số lượng sản phẩm theo đớn đặt hàng của B (tối đa 100  tấn sản phẩm). Nếu số 

lượng đặt hàng là x  tấn sản phẩm thì giá bán cho mỗi tấn sản phẩm của A  cho B  

được biểu diễn bởi công thức: ( ) 245 0,001P x x= −  (triệu đồng). Chi phí để A  sản xuất x  

tấn sản phẩm trong một tháng là ( ) 100 30C x x= +  triệu đồng (gồm 100  triệu đồng chi 

phí cố định và 30 triệu đồng cho mỗi tấn sản phẩm). 

 a). Lợi nhuận mà A  thu được khi bán x  tấn sản phẩm ( )0 100x   cho B  được  

   biểu diễn bởi công thức ( ) 30,001 15 100H x x x= − + − . 

 b). Số tiền mà A  thu được khi bán 10  tấn sản phẩm cho B  là 600  triệu đồng. 

 c). Nhà máy A  bán cho nhà máy B  50 2 70,7  tấn sản phẩm mỗi tháng thì thu  

   được lợi nhuận lớn nhất. 
 d). Chi phí để A  sản xuất 10  tấn sản phẩm trong một tháng là 400  triệu đồng. 

Lời giải 
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Câu 30. (THPT Kinh Môn_Hải Dương 2025) Một công ty sản xuất dụng cụ thể thao 

nhận được một đớn đặt hàng sản xuất 8000 quả bóng pickleball. Công ty này sở hữu 

một số máy móc, mỗi máy có thể sản xuất 30 quả bóng trong một giờ. Chi phí thiết 
lập các máy này là 200 nghìn đồng cho mỗi máy. Khi được thiết lập, hoạt động sản 

xuất sẽ hoàn toàn diễn ra tự động dưới sự giám sát (người giám sát sẽ giám sát tất cả 
các máy). Số tiền phải trả cho người giám sát là 192 nghìn đồng một giờ. 

 a). Trong 1 giờ, cần 266 máy để sản xuất được 8000 quả bóng pickleball. 

 b). Trong 
8

3
 giờ, cần 100 máy để sản xuất được 8000 quả bóng pickleball. 

 c). Chi phí hoạt động thấp nhất là 6,5 triệu đồng. 

 d). Để chi phí hoạt động thấp nhất, công ty cần sử dụng 16 máy. 
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Câu 31. (HSG Vũng Tàu 2025) Chi phí nguyên liệu của một con tàu chạy trên sông 

được chia làm hai phần. Phần thứ nhất không phụ thuộc vào vận tốc và bằng 480 

nghìn đồng trên 1 giờ. Phần thứ hai tỉ lệ thuận với lập phướng của vận tốc, khi 

10 /v km h=  thì chi phí nguyên liệu phần thứ hai bằng 30 nghìn đồng /giờ. Gọi 

( / )x km h  là vận tốc của tàu.  

 a). Chi phí nhiên liệu cho phần thứ nhất trong thời gian tàu chạy quãng đường 1 

  km  là 
480

x
 (nghìn đồng). 

 b). Tổng chi phí nhiên liệu tàu chạy trong 1 giờ là ( ) 3480 0,03C x x= + (nghìn đồng). 

 c). Tổng chi phí nhiên liệu tàu chạy trên quãng đường 1 km  giảm khi vận tốc của  

   tàu thuộc ( )0;30 . 

 d). Tổng chi phí nhiên liệu để tàu chạy trên quãng đường 1 km  nhỏ nhất là 43  

   (nghìn đồng). 

Lời giải 
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Câu 32. (Sở GD & ĐT Bạc Liêu 2025) Cho hàm số ( ) 3 2y f x ax bx cx d= = + + +  có đồ 

thị như vẽ 

 
 a). Hàm số có hệ số 0d  . 

 b). Hàm số có hệ số 0a  . 

 c). Đồ thị hàm số đã cho đi qua điểm ( )0;2E . 

 d). Một hộ làm nghề dệt vải lụa tớ tằm sản xuất mỗi ngày được x mét vải lụa  

   ( )0 18x  . Tổng chi phí sản xuất x mét vải lụa, tính bằng nghìn đồng, cho bởi  

   hàm chi phí ( ) ( ) 20 500C x f x x= − + . Giả sử hộ làm nghề dệt này bán hết sản  

   phẩm mỗi ngày với giá 200  nghìn đồng/mét. Lợi nhuận tối đa của hộ làm nghề  
   dệt vải lụa tớ tằm trong một ngày là 1100  nghìn đồng. 
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Câu 33. (Sở GD & ĐT Hà Tĩnh 2025) Một hồ nước nhân tạo được xây dựng trong 

một công viên giải trí. Trong mô hình minh hoạ, nó được giới hạn bởi các trục tọa độ 

và đồ thị của hàm số 3 20,1 0,9 1,5 5,6.( )y xf x x x= = − + − +  

 
Đớn vị đo độ dài trên mỗi trục tọa độ là 100 .m  

 a). Đường dạo ven hồ chạy dọc theo trục Ox  dài 600 .m  

 b). Trên đường đi dạo ven hồ chạy dọc theo trục ,Ox  điểm cách gốc O  một đoạn  

  500m  có khoảng cách theo phướng thẳng đứng đến bờ hồ đối điện là lớn nhất. 
 c). Khoảng cách nhỏ nhất theo phướng thẳng đứng từ một điểm trên đường đi dạo  

   ven hồ đến bờ hồ đối diện là 490 .m  

 d). Trong công viên có một con đường chạy dọc theo đồ thị hàm số 1,5 18.y x= − +   

   Người ta dự định xây dựng bên bờ hồ một bến thuyền đạp nước sao cho khoảng  

   cách từ bến thuyền đến con đường này là ngắn nhất. Biết toạ độ của điểm để  
   xây bến thuyền này là .( ; )M a b  Giá trị 5a b+  bằng 43.  

x

y

O
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Câu 34. (THPT Lê Thánh Tông - HCM 2025) Sau học kì I  năm học 2024 2025− , 

thầy Nghĩa chủ nhiệm lớp 12 5B  nhận thấy rằng lớp mình có 60%  học sinh có kết quả 
suất sắc, 40%  học sinh có kết quả loại giỏi, không có học sinh khá và trung bình. 

Nhưng để nắm chính xác hớn về năng lực tư duy môn Toán của từng học sinh nên 

thầy Nghĩa đã cho học sinh làm bài kiểm tra toán trong 90  phút. Sau khi chấm bài 

xong, thầy Nghĩa thấy rằng trong số học sinh loại giỏi có 8  học sinh từ 9  điểm trở lên 

và có 75%  học sinh xuất sắc trong các học sinh được điểm Toán từ 9  trở lên. Biết lớp 

12 5B  có 40  học sinh. 

 a). Tỉ lệ học sinh có điểm Toán từ 9  trở lên của lớp 12 5B  là 80% . 

 b). Học sinh xuất sắc kiểm tra môn Toán đều có điểm lớn hớn hoặc bằng 9 . 

 c). Những học sinh có điểm Toán dưới 9  điểm đều là học sinh loại giỏi. 
 d). Có 22  học sinh kết quả xuất sắc có điểm trên 9  biết rằng tỉ lệ học sinh có điểm  

  Toán trên 9  điểm của học sinh giỏi bằng 37,5%  và trong số học sinh có điểm  

  bằng 9  có 50% học sinh xuất sắc. 
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Câu 35. (Sở GD & ĐT Ninh Bình 2025) Một chiếc đèn được đặt trên đỉnh của một 
cột đèn cao h (m) để chiếu sáng một vòng xuyến giao thông đông đúc có bán kính 12 

m. Cường độ ánh sáng I  tại một điểm P  trên vòng xuyến tỉ lệ thuận với cosin của 

góc   và tỉ lệ nghịch với bình phướng khoảng cách d (m) từ nguồn sáng đến điểm P  

(xem hình dưới đây). 

 

 a). 
2

cos
I k

d


=  (với k  là hằng số dướng). 

 b). 
2

12
cos

144h
 =

+
. 

 c). Nếu ( )I f h=  thì ( )
( ) ( )

2

2 3
2 2

2 144

144 144

h
f h k

h h

− +
 =

+ +

. 

 b). Để cường độ ánh sáng I  lớn nhất thì cột đèn phải cao 6 2 m. 
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Câu 36. (Sở GD & ĐT Thừa Thiên Huế 2025) Ông An có một mảnh đất hình vuông

ABCD  có cạnh 12AB m= . Ông làm một hồ bới dạng hình thang cong (phần tô đậm) và 

một lối đi là đoạn thẳng HB . Nếu đặt hệ trục toạ độ có gốc tại A  như hình vẽ, độ dài 

đớn vị là 1m , thì đường cong EFIG  là một phần đồ thị của một hàm số bậc ba 

( )y f x=  có F là điểm cực tiểu và I  là điểm cực đại. Biết 3CH DE GB m= = =  và các 

điểm ,F I  cách cạnh AD  lần lượt là 2m  và 6m . 

 
 a). Phướng trình của đường thẳng HB  là 4 48y x= − + . 

 b). Tồn tại a  sao cho ( ) ( )( )2 6f x a x x = + +  

 c). Tiếp tuyến của đồ thị hàm số ( )y f x=  tại điểm có hoành độ bằng 7 song song  

   với đường thẳng HB . 

 d). Ông An cần đặt một cái thang lên xuống hồ bới tại một điểm trên đường cong  

  EFIG  sao cho khoảng cách từ điểm đặt thang đến lối đi là ngắn nhất, khoảng  

  cách đó bằng 2,56m  (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm). 
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Câu 37. (THPT Lý Thường Kiệt_Hà Nội 2025) Anh B  chế tạo một bể cá có dạng 

khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích 30,096 m , chiều cao 0,6h m= , chiều rồng x , 

chiều dài y  (với 0x  , 0y  ). Anh B  dùng loại kính để làm các mặt bên có giá 70.000  

đồng/ 2m  và loại kính để làm đáy có giá 100.000 đồng/ 2m . Mọi chi phí khác xem như 

không đáng kể. Khi đó 

 a). Biểu thức tín chi phí làm các mặt xung quanh là 
0,16

84000.xqC x
x

 
= + 

 
. 

 b). Hàm số biểu thị y  theo x  là 
0,16

y
x

= . 

 c). Chi phí mua kính để làm đáy bể là 11200  đồng. 

 d). Chi phí làm bể cá thấp nhất là 100000  đồng. 
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Câu 38. (Cụm trường THPT Hải Dương 2025) Trong một trò chới thử thách, bạn 

Giáp đang ở trên thuyền (vị trí A ) cách bờ hồ (vị trí C) 300 m và cần đi đến vị trí B  

trên bờ hồ như hình vẽ, khoảng cách từ C  đến B  là 400 m , lưu ý là Giáp có thể chèo 

thuyền thẳng từ A  đến B  hoặc chèo thuyền từ A  đến một điểm nằm giữa C  và B  rồi 

chạy bộ đến B .  

                             
Biết rằng Giáp chèo thuyền với tốc độ 50m/phút và chạy bộ với tốc độ 100m/phút. 

 a). Thời gian Giáp chèo thuyền thẳng từ A  đến B  là là 10  phút. 

 b). Thời gian Giáp chèo thuyền từ A  đến C  rồi chạy bộ từ C  đến B  là là 10  phút. 

 c). Giả sử Giáp chèo thuyền thẳng đến điểm D  nằm giữa B  và C  và cách C  một  
  đoạn x (m) như hình vẽ dưới đây, rồi chạy bộ đến B  thì thời gian Giáp đi từ A   

  đến B  được tính bằng công thức ( ) ( )21
90000 400

100
f x x x= + + −  (phút). 

       
 d). Thời gian nhanh nhất để Giáp đi từ A  đến B  xấp xỉ 9, 2  phút (kết quả làm tròn  

   đến hàng phần chục). 
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Câu 39. (THPT Quế Võ 1 - Bắc Ninh 2025) Nhân ngày quốc tế Phụ nữ 20– 10 năm 

2024. Ông M đã mua tặng vợ một món quà và đặt nó trong một chiếc hộp chữ nhật 
có thể tích là 32 (đvtt) có đáy là hình vuông và không nắp. Để món quà trở nên đặc 

biệt và xứng tầm với giá trị của nó, ông quyết định mạ vàng chiếc hộp, biết rằng độ 
dày của lớp mạ trên mọi điểm của chiếc hộp là không đổi và như nhau. Gọi chiều cao 

và cạnh đáy của chiếc hộp lần lượt là h  và x .  

 a). Công thức tính thể tích chiếc hộp là 2V x h= . 

 b). Diện tích các mặt ngoài của chiếc hộp là 22 4S x xh= + . 

 c). Diện tích tất cả các mặt được mạ vàng là 22 4MVS x xh= + . 

 d). Khi cạnh đáy của chiếc hộp x  lớn hớn 4  thì x  càng lớn, lượng vàng được mạ  
  càng tăng. 

Lời giải 

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

Câu 40. (Sở GD & ĐT Quảng Nam 2025) Nhà ông A cần làm một bể chứa nước có 

dạng khối hộp chữ nhật không nắp, có đáy là hình chữ nhật và chiều dài gấp ba lần 

chiều rộng, khối hộp tướng ứng có thể tích bằng 31152dm . Giả sử bề dày của thành bể 

và đáy bể là không đáng kể, Giá thuê công nhân để làm bể là 400000  đồng/ 2m . Gọi x  

là chiều rộng của đáy bể ( x  là số dướng và có đớn vị là dm ). 

 a). Chiều cao của bể nước là 
2

384

x
( )dm . 

 b). Diện tích xung quanh của bể chứa nước là ( )23072
dm

x
. 

 c). Tổng diện tích cần làm của bể chứa nước là ( )2 23072
6 dmx

x
+  

 d). Chi phí thấp nhất mà ông A trả cho công nhân làm bể nước theo yêu cầu là  

  3072000 đồng. 

Lời giải 
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Câu 41. (Sở GD & ĐT Quảng Bình 2025) Một sợi dây kim loại dài ( )6 cm . Người ta 

cắt sợi dây đó thành hai đoạn. Đoạn có độ dài ( )cmx được uốn thành đường tròn và 

đoạn còn lại được uốn thành hình vuông ( )0 6x  . 

 

 a). Bán kính đường tròn là 
x

r


= . 

 b). Diện tích hình vuông là 

2
6

4

x− 
 
 

. 

 c). Tổng diện tích hai hình là 
( ) 24 12 36

16

x x  



+ − +
. 

 d). Khi 
6

2
x




=

+
 thì hình vuông và hình tròn tướng ứng có tổng diện tích nhỏ nhất. 

Lời giải 
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Câu 42. (Liên Trường Nghệ An 2025) Nhân dịp Tết Trung thu, bác Oanh làm các 

đèn lồng cho con. Mỗi đèn bác dùng một sợi dây đồng dài 24dm cắt thành 3đoạn để 
uốn làm khung đèn. Đoạn thứ nhất bác uốn thành hình vuông ABCDcó cạnh bằng 

( )x dm để làm đáy, hai đoạn còn lại có độ dài bằng nhau uốn thành các đường gấp 

khúc ASC và BSD . Khung đèn sau khi hoàn thiện có hình dạng là một hình chóp tứ 

giác đều .S ABCD và mặt ngoài của đèn được dán giấy màu để trang trí ( xem các mối 

nối, dán là không đáng kể). Khi đó ta có: 

 a). Độ dài cạnh bên của khung đèn bằng ( )6 x dm− . 

 b). Khi ( )2x dm= thì độ dài đường cao của khung đèn là ( )14 dm  

 c). Khi tất cả các cạnh bằng nhau thì diện tích giấy màu cần dùng là ( ) 29 1 3 dm+  

 d). Thể tích phần không gian của đèn lồng lớn nhất khi 2,79x dm= ( Kết quả làm  

   tròn đến hàng phần trăm) 
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Câu 43. (THPT Thạch Thành 1_Thanh Hóa 2025) Bác Lâm muốn gò một cái thùng 

bằng tôn dạng hình hộp chữ nhật không nắp có đáy là hình vuông và đựng đầy được 

32 lít nước. Gọi độ dài cạnh đáy của thùng là ( )x dm , chiều cao của thùng là ( )h dm . 

 a). Thể tích của thùng là ( )2 3.V x h dm= . 

 b). Tổng diện tích xung quanh và diện tích đáy của thùng là: ( )2 24S xh x dm= + . 

 c). Đạo hàm của hàm số ( ) 2128
S x x

x
= + là ( ) 2

128
2S x x

x
 = + . 

 d). Để làm được cái thùng mà tốn ít nguyên liệu nhất thì độ dài cạnh đáy của  
   thùng là 4dm . 
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Câu 44. (THPT Tư Nghĩa 1_Quảng Ngãi 2025) Một tấm nhôm hình vuông ABCD  có 

cạnh bằng 30cm . Người ta gập tấm nhôm theo hai cạnh EF  và GH  cho đến khi AD  

và BC  trùng nhau như hình vẽ bên để được một hình lăng trụ khuyết hai đáy. 

 
 a). Thể tích khối lăng trụ được tính bằng công thức 30V S=  trong đó S  là diện tích  

   của tam giác AEG . 

 b). Giá trị của x  để thể tích khối lăng trụ lớn nhất là ( )10 cmx = . 

 c). Diện tích của tam giác AEG  bằng ( ) ( )
2

30. 15 . 2 15x x− − . 

 d). Thể tích khối lăng trụ lớn nhất bằng 1250 . 
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 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   

 ..........................................................................................................................................................................................................    .........................................................................................................................................................................................................   



  Trung Tâm LTĐH Amsterdam – Huế                    Bài 5. Các bài toán thực tiễn           
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Câu 45. (Sở GD & ĐT Vũng Tàu 2025) Một khu du lịch sinh thái đang khai thác 

dịch vụ chèo thuyền và ngắm cảnh ven hồ. Hồ nước có dạng hình tròn tâm O , bán 

kính bằng 1km và tại hai vị trí ,A B  đối xứng nhau qua O  người ta xây dựng nới bán vé 

vào và nới kết thúc thăm quan. Du khách sẽ được sử dụng dịch vụ chèo thuyền từ vị 
trí A  đến vị trí C trên bờ hồ và sẽ có xe chở ngắm cảnh từ vị trí C  men theo bờ hồ 
đến nới kết thúc B . Biết rằng vận tốc chèo thuyền là 100m  mỗi phút và vận tốc xe 

chạy ngắm cảnh là 200m mỗi phút. Gọi x (radian) là số đo góc 0
2

CAB x
 

  
 

. 

 
 a). Khi 0x =  thời gian đi từ A  đến B  là 20  phút. 

 b). Quãng đường xe chở người đi ngắm cảnh là 1000x ( mét). 

 c). Thời gian đi từ A  đến B  là 20cos 5x x+  (phút). 

 d). Thời gian xe đi từ A  đến B  luôn ít hớn 22 phút 30 giây với mọi cách chọn từ vị  
   trí điểm C . 
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Câu 46. (Cụm Chương Mỹ_Thanh Oai 2025) Có hai cây cột, một cây cao 16 m và 

một cây cao 24 m đứng cách nhau 30 m. Chúng được giữ bằng hai sợi dây, gắn vào 

một cọc duy nhất nối từ mặt đất đến đỉnh mỗi cột (tham khảo hình vẽ sau). 

 
Gọi ( )x m  là khoảng cách từ chân cột cao 16 m đến cọc ( )0 30x  . Khi đó 

 a). Khoảng cách từ chân cây cột cao 24 m đến cọc là ( )30 mx−  

 b). Chiều dài của sợi dây nối từ cọc đến đỉnh cột cao 24 m là 2 2(30 ) 24x− +  

 c). Tổng chiều dài của hai sợi dây là 2 2256 1476 60x x x+ + − +  

 d). Tổng chiều dài của hai sợi dây ngắn nhất bằng 51 .m  

Lời giải 
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Câu 47. (Sở GD & ĐT Hậu Giang 2025) Một tấm nhôm hình vuông cạnh 240cm. 

Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông 

có cạnh bằng x(cm), rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp 

không nắp. 

 

 a). Thể tích khối hộp nhận được khi tính theo x  là ( )
2

240 2V x x= − . 

 b). Khi 20x cm=  thì thể tích của khối hộp nhận được là ( )38 m . 

 c). Để hộp nhận được có thể tích lớn nhất thì 60x cm= . 

 d). Hộp nhận được có thể tích lớn nhất là 31024dm . 
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