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1. MO DAU

Mbi mdt ndi dung trong chuong trinh toan phd thong déu cé vai tro rat
quan trong trong viéc hinh thanh va phat trién tu duy ctia hoc sinh. Trong qué
trinh giang day, gido vién phai dit ra cai dich 1a giup hoc sinh nim dwoc kién
thirc co ban, hinh thanh phuong phap, k¥ nang, k¥ xdo, tir do tao duoc thai do
va dong co hoc tap ding dan. Thyc té day va hoc cho chung ta thdy con c6
nhiéu van d& can phai giai quyét nhu hoc sinh hoc hinh hoc con yéu, chua
hinh thanh duwogc k¥ nang, ky xdo trong qua trinh gidi toan hinh hoc khong
gian. Pidc biét naim hoc 2017- 2018, 1a nim hoc c¢6 nodi dung tric nghiém
Toan 16p 11 ky thi THPT Quéc gia, nhitg hoc sinh st dung két qua mon
Toan dé xét Pai hoc - Cao déng can phai lam dugc cau hoi vé muc dd van
dung, ddc bi¢t 1a nhitng cau hoi van dung vé tinh khoang cach trong hinh hoc
khong gian. Bé 1am duoc cau hoi dang nay doi hoi hoc sinh ngoai viéc hoc tot
kién thttc vé hinh hoc khdéng gian con phai biét van dung linh hoat céc
phuong phap dé tir 46 qui bai toan kho vé dé va phu hop véi trinh do kién
thirc minh dang cé dac biét 1a k¥ nang phan tich, xac dinh phuong phap va
tinh toan nhanh dé dat duoc yéu cau kién thuc 13n thoi gian cua mot cau hoi
tric nghiém.

Tir thuc tién giang day va bdi dudng hoc sinh 6n thi dai hoc nhiéu nam,
cung véi kinh nghiém trong qua trinh giang day. T6i xin chia sé “ Mot s gidi
phap giup hoc sinh 12 phat huy kha nang gidi bai toan Khoiang cach
trong hinh hoc khong gian & ky thi THPT Quéc gia .

bay la mét ndi dung quan trong, hay va kho trong chuong trinh Hinh
hoc 16p 11 nén da co rat nhiéu tai liéu, sach viét cling nhu rt nhiéu thiy co
gido va hoc sinh say sua nghién ctru va hoc tap. Tuy nhién viéc dua ra hudng
tiép can va quy la vé quen d6i voi bai toan nay nhiéu sach tham khao van
chua dép ung duoc cho ngudi doc. Pic biét nhiéu em hoc sinh 16p 12 quén di
phuong phép tinh khoang céch trong khong gian ma cac em dugc hoc & 16p
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11. Chinh vi vay viéc dua ra sang kién kinh nghiém nay 13 can thiét, lam cac
em hiéu sdu hon vé bai toan nay va yéu thich chu dé khoang cach trong hinh
hoc khong gian.

Trong sang kién kinh nghiém nay T6i dua ra ba giai phap dé giai quyét
bai toan khoang cach trong hinh hoc khong gian:

* Gidi phdp 1: Vin dung dinh nghia khodng cdch tir mét diém dén mét
dwong thang va mdt phang dé gidi quyét cdc bai todan khodng cdch.

* Gidi phdp 2: Vin dung thé tich, ty so thé tich cua tir dién dé gidi
quyét bai todn khodng cdch trong hinh hoc khéng gian.

* Gidi phdp 3: Vin dung phwong phdp toa dé héa dé gidi quyét bai
toan khoang cdach trong hinh hoc khong gian.

Qua ndi dung dé tai nay T6i mong mudn cung cép cho ngudi doc ndm
duoc cach tiép can bai toan, quy la vé quen, dong thdi gitp cho hoc sinh mét
s6 kién thirc, phuong phap va cac k§ ning co ban dé hoc sinh co thé giai
quyét cac bai toan khoang cach trong hinh hoc khong gian, hinh thanh cho cac
em thoi quen phan tich, tim toi tich Iy va rén luyén tu duy sang tao, tu tim ra
phuong phap giai quyét cac bai todn ndi chung va bai toan khoang cach trong
khong gian noi riéng. Tir d6 cac em c6 hanh trang kién thirc chuan bi tt va
dat két qua cao trong ky thi THPT Quéc gia.

T6i tap trung nghién ciru mot s6 tinh chat vé khoang cach, nghién ctru
vé cau hoi khoang cach trong hinh hoc khong gian ¢ dang tric nghiém khach
quan, nghién ctru vé tng dung cua thé tich va phuong phéap toa do trong
khong gian vao bai toan khoang cach trong hinh hoc khong gian.

Trong pham vi ctia dé tai, Toi sir dung két hop cac phuong phap nhu:
phuong phap thong ké — phan loai; phuong phép phan tich — tong hop- danh
gia; phuong phap van dap - goi md, néu vi du; phuong phap dién giai,
phuong phap day hoc dy an... va mot sé phuong phap khac nhu phuong phap
quy la vé quen, ky thuat giai nhanh dé c6 dap an trong cdu hoi tric nghiém

khach quan.



I1. NOI DUNG SANG KIEN KINH NGHIEM

2.1. Co sé li ludn ciia sang kién kinh nghi¢m

Van dé Toi nghién ctru dugc dya trén co s& ndi dung Khoang cach
trong hinh hoc khong gian & chuong trinh Hinh hoc 11. Khi giéi bai tap toan,
nguoi hoc phai dugc trang bi cac k¥ nang suy luan, lién hé gitra cai cti va cai
moi, gitra bai toan da lam va bai todn méi. Céc tiét day bai tdp ciia mot
chuyén dé phai duoc thiét ké theo hé thong chuan bi sin tir dé dén khé nhim
phat trién tu duy cho hoc sinh trong qua trinh giang day, phat huy tinh tich
cuc cua hoc sinh. Hé théng bai tap giip hoc sinh cé thé tiép can va nim bét
nhiing kién thirc co ban nhit, va dan dan phat trién kha ning tu duy, kha ning
van dung cac kién thirc dd hoc mdt cach linh hoat vao gidi toan va trinh bay
10 giai. Tir d6 hoc sinh c6 himg thi va dong co hoc tap tot .Trong qua trinh
giang day noi dung khoang cach ctia Hinh hoc khong gian 16p 11 va 6n tap thi
THPT Quéc gia 16p 12 cta truong THPT Nguyén Thai Hoc, Toi thay k¥ nang
gidi bai toan khoang céch cta hoc sinh con yéu, dic biét 1a cac bai toan tric
nghiém doi hoi thoi gian ngian da s6 cac em b qua. Do d6 can phai cho hoc
sinh tiép can bai toan mot cach dé& dang, quy la vé quen, thiét ké trinh ty bai
giang hop 1y giam bot khé khan gitip hoc sinh nim duoc kién thirc co ban,
hinh thanh phuong phap, ki ning, ki xao va linh hoi linh kién thirc méi, xay
dung k¥ nang lam cac bai toan trac nghiém khach quan, tir d6 dat két qua cao
nhat ¢ thé duoc trong kiém tra, danh gia va ky thi THPT Quéc gia.
2.2. Thye trang van dé truée khi ap dung sang kién kinh nghiém

Noi dung khoang cach trong hinh hoc khong gian 1a mot phan kién thic
tuwong doi kho véi hoc sinh. Hoc sinh rat nhanh quén va khong van dung duoc
nhimg kién thirc dd hoc vao giai toan. Trong ky thi THPT Qudc gia nim
2018, ndi dung nay dua ra dudi hinh thtrc tric nghiém. Vi tinh hinh 4y dé
gitip hoc sinh dinh hudng t6t hon trong qué trinh giai bai toan khoang cach,

nguoi gido vién can tao cho hoc sinh théi quen ti€p can bai toan, khai thac céac

-3



yéu dic trung cua bai toan dé tim 10i giai. Trong d6 viéc hinh thanh cho hoc
sinh k¥ nang quy la vé quen, quy cdi chwa biét vé cdi da cé.

Chinh vi vay dé tai nay dua ra giup gido vién hudéng din bai toan
khoang cach cho hoc sinh vi cach tiép can dé hon, gitip hoc sinh ¢ diéu kién
hoan thién cac phuong phap va rén luyén tu duy sang tao cta ban than, chuan
bi tét cho ky thi THPT Quédc gia.

Viy t6i mong mudn cac dong nghiép va hoc sinh ngay cang van dung
t6t cac kién thirc khoang cach trong hinh hoc khong gian dé dua ra nhiing giai
phap nham giai quyét bai toan khoang cach mot cach nhan chong, chinh xac
va hiéu qua nhat.

2.3. Cac bién phap thuc hién

2.3.1. Mt s6 kién thirc cin nhé

2.3.1.1. Khodng cdch tir mét diém dén dwong thang: M
* Khoang cach tir diém M dén duong thang A 1a

khoang cach tir né dén hinh chiéu vudng goc H cta M

H
1én duong thang A . Ky hiéu d(M,A) = MH A
2.3.1.2. Khodng cdch tir mét diém dén mat phing:
* Khoang cach tir diém M dén mit phang M

(o) 1a khoang cach tr M dén hinh chiéu

vudng goc H cua M 1én mit phing(a). -
Ky hidu d(M,(a))=MH . / "

2.3.1.3. Khoang cach giira dwong thing va mit phang:

Cho duong thang a va mit phang ().

* Néu a va (a) cat nhau hoic a < () thi khoang cach giita chiing bang 0.




* Néu a va (a) song song nhau thi khoang B C A

cach giita duong thang a va mit phang ()

chinh 13 khoang cach tir mot diém M bat ky
. B’ o
trén a dén (). ;

* Khoang cach giita duong thang ¢ va mat phang (a) duoc ky hidu d(a;(a)).

2.3.1.3. Khoang cach giira hai dwong thang chéo nhau:
Cho hai duong thang a,b chéo nhau.

* Puong thang A dong thoi vudng goc va cit ca
hai duong thang a,b dugc goi la duong vudng goc

chung ctia hai duong thang ava b. b

* Néu Ana=A,Anb=B thi doan thang AB

duoc goi 1a doan vudng goc chung cua hai dudng thang ava b.
* Khoang cach giita hai duong thang chéo nhau a va b 1a d6 dai doan vuodng
gdc chung giita hai duong thang. Ky hiéu d(a,b) = AB.

* Néu a va b céat nhau hoic tring nhau thi khoang cach gitta chung bang 0.

a,bcatnhau

d(a,b)=0< {
* Néu a va b song song v6i nhau thi d(a,b)=d(M,b),VM ca
* Néu 4B//(a) thi d(4,(a))=d(B,(a))

2.3.1.4.Thé tich ciia khoi chép:
.. : 2 , 1
Khoi chop c6 dién tich day 1a B, chi€éu cao la 4 co6 thé tich la: V' = EBh

2.3.1.5.H¢ thirc lwgng trong tam giac:
a. H¢ thirc lwong trong tam gidc vuong: Cho tam giac ABC vuong tai A, H
13 hinh chiéu ctia 4 1én canh BCva M 1a trung diém cta canh BC . Ta co:
* Pinh 1y Pitago: BC* = AB* + AC?
* Cong thirc canh goc vudng va hinh chiéu:
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AB* = BH.BC:; AC* =CH.BC

* P dai duong trung tuyén: AM = MB = MC :%
* D6 dai duomg cao: —— =Ly L 4y _ABAC___ABAC
AT ABT - AC BC 4B+ 4C?

S e = %AB.AC = %AH.BC 4

sinB:A—C; cosBzﬁ;
BC BA
AC AB
tanB=——; cotB=——
AB AC # HooM

b. Hé thirc lwong trong tam gidc déu:

Néu tam giac ABC déu canh a. Ta co:

A 1ni . . a
* P dai cua duong cao laT

2
* Dién tich cua tam giac ABC la: S, = #
c. Hé thirc lwong trong tam gidc bat ky: Cho tam giac ABC, ta co:
* Dinh ly cosin:
AB* = BC* + CA> = 2BC.CA.cosC
BC?> =CA* + AB* —2CA.AB.cos A

CA* = AB* + BC* =2 AB.BC.cos B

H¢ qua:
AB* + AC* — BC*? AB* + BC* — AC*?
Ccos A4 = cosB =
2AB.AC 2AB.BC
BC? + CA* — AB?
cosC =
2.BC.CA
CA AB

=2R (R 1a ban kinh duong tron

*Dinh ly sin: —— = ——=—
sin4d sinB sinC
ngoai tiép tam giac)
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* Pinh Iy dwong trung tuyén:

, AB*+AC* BC* , AB*+BC?' AC
T T T, TETT, T Ty
2o BC+AC" 4B

‘ 2 4

Goi G la trong tam tam giac ABC. Ta co: AG = %ma

* Cong thuc tinh dién tich:

S =la.ha =lb.hb =lc.hc
2 2 2

= %AB.AC.sin A= %AB.BC.sin B = %AC.BC.sin C

_ AB.BC.AC
AR
AB+ BC +CA
=\p(p— 4B)(p— BC)(p ~ CA)(Heroong) p=——
= pr

r, R 1an luot 1a ban kmh duong tron noi tilp va ngoai tilp tam gidc

2.3.2. Cac giai phap

2.3.2.1. Giai phap 1: Van dung dinh nghia khoéng cach tir mét diém dén
mot dwong thing va mit phing dé gidi quyét cac bai toan khoang cach.
Trong giai phap ndy gido vién can on lai kién thic vé hinh hoc khong gian, hé
thirc luong trong tam giac dac biét 1a hé thic lugng trong tam giac vuong,
dinh 1y talet trong tam va hudng dan cho hoc sinh str dung linh hoat chiing;
gido vién can xay dung cac vi du da dang tir dang don gian dén vi du doi hoi
dang tu duy, suy luan, c6 vi du & dang tu ludn, c6 vi du ¢ dang tric nghiém dé
hoc sinh thdy dugc khoang cach tir mot diém dén dudng thang va mat phang
1a mot kién thirc qua trong, 12 nén tang dé di giai quyét cic bai toan tinh

khodng cach trong hinh hoc khong gian.



Bai toan 1: Tinh khoéng cach tir mdt diém dén dwong thing:

Trong bai toan nay gido vién can huong dan

M

hoc sinh lya chon mot tam giac co 1 dinh la
diem M va canh con lai nam trén duong

thang A . Ta qui bai todn vé tinh @6 dai dwong

cao cua tam gidc. Mot bai toan ma da so hoc
sinh da hoc qua va lam dwoc bai.

Vi du 1: Cho hinh chép S-4BCD ¢4 day 1a mot hinh vudng canh @ tam9:

canh bén 54 = a2 va vuong goc voi day.
a. Hay tinh khoang cach tir diém 4 dén cac dudng thang SB vaSC .
b. Hay tinh khoang cach tir diém O dén cac duong thang SC va SD.
Giai:
a. Tinh d(4,5B) )
Goi H 1a hinh chiéu ctia 4 1én SB. Khi d6 ta

co AASBY=AH o5 4H 13 dudng cao trong

tam giac vudéng S4B ( vuong tai A)

1 1 1 1 1 3

AH? SA* AB* 24° 4 24°

a6 a6
3

— d(4,SB) = AH =
3 (dvdd)

= AH =

#Tinh 9(4:5C)

Goi I 1 hinh chidu ciia 4 1én SC. Khi d6 ta c6 GASO=AL 3 41 15

duong cao trong tam giac vuong SAC (vudng tai A4)

Ta co: AC= a\2 (vi 4C 1a duong chéo cua hinh vuéng 4BCD canh a)

1—1+1—1+1—i:>AI—a
A[2 SA2 AC2 2612 2612 Cl2 :d(A’SC):AI:a(dVdd)




b. Tinh®(O:SC) | Goi J 1a hinh chiéu cia O 1én SC. Khi d6 ta c6

d(0,5C)=0J va OJ 13 duodng cao trong tam giac S0C

Ta co: SC =+/SA* + AC? =2d* +24° =2a_

1 1 2
Ssoc = ESA.OC = ZSA.AC ==

Mat khac:
Scoc :%SC.OJ = %SC.d(O, SC)
2
28 2'612 a
= d(0,5C)=—3% =

SC 2a 2 (dvdd)
Cach khac: ( Van dung dinh ly talet trong tam giac)
Trong tam giac SAC | ta co OJ//AL ( cung vudng goc véi SC) va O 1a trung
diém caa AC = OJ [3 duong trung binh trong tam giac

SAC:>OJ=%AH=% = d(0,5C)=<

2 (dvdd).
3 Tinh 4(0,5D),

Goi K 1a hinh chiéu ciia O 1én SD . Khi d6 ta co 4(O>SD)=0K 4 OK 14

duong cao trong tam giac SOD ..

BD = a22,S0=\/SA2+A02 _4 210

op=L
Ta co: 2

SA 1 BD
AC L BD

}:> BD 1 (SAC)= OD L SO = ASOD
vuong tai O

= 12: 12+ 12: 22_'_%:1_22:0[{:0\/3
OK SO° 0D Sa a S5a

a15

6 (dvdd)

— d(0,SD)=0K =



Vi _du 2: Cho hinh chop S-ABCD ¢4 @ay 1a mot hinh chir nhat

AB=a,AD =2a, mit bén S4D 13 mot tam giac can tai S va ndm trong mat

phang vudng goc véi ddy, mit bén SBC hop véi ddy mot goc bang 45", Tinh
khoang cach tir diém 4 va C dén duong thang SB .

Giai S
#Tinh 9(4.5B) "
Goi H,E 13 lugt 1a trung diém cua
AD,BC;

Ta co:
(S4AD) L (ABCD)
(SAD) N (ABCD) = AD
ASAD can tai §

« | H 1a trung diém ctia AD

— SH | (ABCD)

HE L BC .
— BC 1 (SHE) = ((SBC),(ABCD)) = SEF =45
*

SH 1 BC

* Trong tam giac vuéng SHE | ta co SH = HE.tanSEH =a

AH=%=a:>SA=JSH2+AH2 —av2.
%k

Goi F 14 hinh chiéu ciia 4 1én SB . Khi do: 9(4.58)=AF

AD 1 AB
= AB 1 (SAD)= AB 1 S4
. |SH L 4B
AF - SAAB  aN2a a6
Trong tam giac vuong S4B | ta co JSA4* + AB* 24 +d’ 3
d(A,SB) = a6
Vay: ( dvdd)

3% Tinh 9(C.5B))
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Goi I 13 hinh chiéu cta C 1én SB. Khi do: 4(C>5B)=CT
HE a

SE = — = = a\/z,
cosSEH cos45’ SB=+/SA* + AB*> =a\3
1 1 BCSE 2aaJ2 2av6

Ssue = BCSE =—SB.CI = CI =

d(C,SB) = 2a\6
Viy 3 (dvdad).

SB a3 3

Bai toan 2: Tinh khoéng cach tir diém M dén miit phing (@) ,
Trong bai toan ndy gido vién can huéng dan hoc
sinh cach dung hinh chiéu H cta diém M lén
mit phang (a)'

Phan tich: vi MH L(@) 5y MH<(B) 5

(P la mat phang di qua M va vuéng géc véi A{

(@) Goi A=@NDB) kpias: H 1a hinh chiéu cia M lén dweong thing A

Tir d6 ta c6 cach dung hinh chiéu H caa M 1én (@) nhyr sau:

+ Dyng mit phing () di qua M va vudng goc véi (@)

+ Duyng giao tuyén A cia (@) 3 (B),

+ Dung H 14 hinh chiéu cia M 1én duong thang A . Khi d6: H 14 hinh chiéu
ciia diém M 1én mit phang (@).

That vay:

(o) L(B)

A=@ONDN L v @)= B
MH < (f)

MH 1 (a) 13 hinh chiéu cia M 1én mit phang (@)
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Ta qui bai todn khodng cdch tie mpt diém M d@én mp®) vé bai todn
khodng cdch tir diem M dén dwong thing A.

Tuy nhién c¢é vé sé6 mdt phang (B théa man diéu kién trén. Cau hoi
dat ra la ta nén lwa chon mdt phang nao trong vé sé cac mdt phang dé. Gido
vién can phan tich, hwéng dan hoc sinh lya chon mdt phang sao cho cdch
tinh khodng cdch don gian, dé tinh nhat.

Vi du 3: Cho hinh chop S-4BCD ¢4 day 1a mot hinh vudng canh 24 tam 0,
canh bén 54 vudng goc voi day va canh bén SC hop véi day mot goc 30"

a. Hay tinh khoang céach tir diém 4 dén cac mit phang (SBC) va (SBD ).
b. Hay tinh khoang cach tir diém O dén "P (SBC) .

c. Goi G 1a trong tam tam gidc 4ACD . Hay tinh khoang cach tt G dén
mit phang (SB C).

a. Tinh d(4, (SBC)).

Phén tich: Vi SALBC nén ta chi can dung
hinh chiéu cua A lén BC [ ta dwoc mat
phang () : chita SA va di qua hinh chiéu cia
A lén BC,

Vi AB LBC pén B la hinh chiéu ciia A lén
BC = (f)=(S4B)

Ma: (SAB) N (SBC)=SB

Nén: Hinh chiéu cia A lén (SBC) la hinh chiéu cia A lén SB.
T do, Ta co cach gidi nhw sau:
Goi H 14 hinh chiéu cua 4 1én SB. Ta co: AH L SB(1)

S4 1 BC

— BC L (S4B)= BC L AH(2)
AB L BC
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Te (1) va ) suy ra: AHLEBO=H 15 pinh chiéu cia 4 1én
(SBC)= d(A4,(SBC)) = AH

Vi S4 L (4ABCD) nén 4AC 13 hinh chiéu cua SC lén (4BCD)

= (SC,(4BCD)) = (SC, AC) = SCA=> SCA=30" ;i ASAC vyong tai A)

2a\/g

— SA = AC.tan SCA = 2a+/2 .tan 30° = -

Trong tam giac S4B vudng tai 4 ta co:

1 1 1 3 1 5

AH? SA> AB* 8a° 4a° 84’
2a\/ﬁ Za\/ﬁ
5

= d(4,(SBO) == @ad)
A

d(A,(SBD))

= AH =

Tuong tu, ta cling c6 cach tinh nhu sau:

Goi / 14 hinh chiéu cua 4 1én SO. Ta co: Al L SO@3)

SA 1 BD

— BD 1 (SAC)= BD L AI(4)
AC L BD

Tu (3) va (4) suy ra: AL L(SBD)=1 |3 hinh chiéu cia 4 lén (SBD).
— d(A,(SBD)) = Al

40=Lac=a\2.
Trong tam giac SA0 vuong tai 4, ta c6: 2
Lt 1 7 214 2av14
7

=t = Al = = d(A,(SBD)) =
Al SA>  AO® 8a’ (4,(5BD) 7 (dvdd)

b. Tink ¢(O-(SBC)),

Phén tich 1: Vi (S4B) L (SBC) nén ta chi can dung mat phéng(ﬂ ) di qua O
va song song voi (54B) la ta ¢6 dwoc mdt phang can dung. Goi M.N jin

luot la giao diém ciia (B) VOi cac canh SC,BC gpi do, ta co:
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(B) " (SAC) = OM
(SAB) N (SAC) = SAs = SA//OM = M

(SAB)//(S) la trung diém cia SC.

Tuwong t N la trung diém cua BC.

va BYNSBOY=MN o 45 Hinh chiéu cia O lén MN chinh Ia hinh
chiéu ciia O Ién (SBC) :

T do, ta co cach gidai nhw sau:

Goi M,N 13n luot 13 trung diém cua SC va BC. Goi K 1a hinh chiéu cua O
1én MN.

Tacs NK LMN(S)

OM / /54,841 BC = BC L OM
ON //AB,AB 1 BC = BC L ON

— BC L (MON)= BC LOK (6)

Tu (5) va (6) suy ra: OK L(SBC)= K la

hinh chiéu cta O len (SBO)
= d(0,(SBC))=OK

Trong tam giac SAC ta ¢6 OM 1a duong trung binh

— OM | /SA,0M :%SA: "*3/8.

Trong tam giac 4BC ta c¢6 ON 1a duong trung binh

= ON//AB,ON = %AB =a.

- 12: 12+ 12: 52:>01<=‘“/E:MZ(O,(SBC)):"‘/E
OK° OM~ ON° 2a 5 5 (dvdd)
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Phén tich 2: Vi O la trung diém cua AC nén hinh chiéu K ciia O lén
(SBC)

(SBC) la trung diém cia hinh chiéu ciia doan thang AC lén
Ma HC g hinh chiéu ciia AC lén (SBC).
Nén K la trung diém ciia doan thang HC.
Tir do ta co cach gidi khdac nhw sau:

Goi K 1a trung diém cua HC.

Trong tam giac AHC ¢o: OK 13 duong
trung binh = OK//AH va

OK =—A4H =
2

vi AH L(SBC) o OK L(SBC)=K |,

1 a~10
5

D c

hinh chiéfu cia O Ién mp(SB ©)
— d(0,(SBC))= OK = a/10
5 (dvdd)

« 7inn (G.(SBC))

Phan tich 1: Vi (54B) L (SBC) nén ta chi can dung mdt phcfng(a) di qua G

va song song voi (54B) la ta ¢6 dwoc mdt phang can dung. Goi EE y4n

luot la giao diém ciia (@) VOi cac canh BC,SC gp; do, ta co:

() (ABCD) = GE
(SAB) N (ABCD) = AB\ = AB//GE
(SAB)//(a)

va (@NSBCOY=EE b, as. Hinh
chiéu cia G lén EF chinh la hinh

chieu cua G lén (SBC) =

1P



d(G,(SB C))chz'nh la chiéu cao dinh G ciia tam giae GEF'.

Twr do, ta co cach gidai nhw sau:

Goi E la diém trén canh BC,F 1a diém trén canh SC sao cho
GE//AB,EF//SB. Goi L 1a hinh chiéu cta G lén EF .

Khi @6, ta c6: GL L EF (7).

GE//AB,AB 1. BC = BC 1L GE

EF//SB,SB 1 BC= BC 1 EF }

= BC L(GEF)=BCLGL (8)

T (7) va (8) suy ra: GL L (SBC)=>L 1a hinh chiéu cia G lén (SBC)
= d(G,(SBC))=GL.

Goi J 1a trung diém ctia CD, A' 13 giao diém cua AG voi BC. Khi d6: J
cling 13 trung diém cua doan thing A44' ( Vi JC 1a dudng trung binh cia
AA'AB )

Trong tam gidc ABC ta c6: GE//AB

_GE_AE_AG_AJ JG _1 1_2_ .. 2 . 4a
AB AB AA AA A4 2 6 3 3 3
Vi GE//AB.EF//SB nén sin FEG = sin SBA = 24 = 54 _J1o
SB  s4>+4B> 5
Trong tam gidc GLE vudng tai L, ta cd: GL = GE. smIFE\G—‘m\/—
Vay d(G,(SBC)) = ‘w_ (dvdd).

Phén tich 2: Vi Gnam trén dwong thang BO nén hinh chiéu L cia G Ién
(SBC) nam trén hinh chiéu BK cia
BO lén (SBC).

T do ta co cach gidi 2:
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Goi L 13 hinh chiéu cia G 1én duong thang BK.

Trong tam gidc BGL ta c6: GL//OK ( vi cung vudng goc voi BL).

Ma: OK L(SBC) nén GL L (SBC)=>L 1a hinh chiéu cia G 1én mit phang
(SBC) = d(G,(SBC))=GL.

GL _GB_GO OB _4_ . _4, . _4a\10
OK OB 0B 0B 3 3 15
d(G,(SBC)) = 4‘“_ (dvdd).

Phén tich 3: Vi G nam trén dwong thang A'A nén hinh chiéu L cia G lén
(SBC) nam trén hinh chiéu A'H ciia A'A 1én (SBC).

T do ta co cach gidi 3:

Goi L 14 hinh chiéu cia G 1én dudng
thang A'H.

Trong tam giac A'AH ta c6: GL//AH
( vi cung vuong goc voi A'H). |
Ma: AH 1 (SBC) nén _________________ g
GL L (SBC)=> L 14 hinh chiéu cia G G/

1én mat phang (SBC) D —
— d(G,(SBC))=GL.

GL _A'G_AJ JG _2 A
AH A'A A4 A4 3
:>GL:§AH—4a\/— d(G, (SBC))—4a\/—(d dd).

Bai toan 3: Tinh khoang cach giira hai dwong thing chéo nhau :
Trong bai todn nay gido vién cin hudng
dan hoc sinh tinh khoang cach giita hai
duong thang chéo nhau @ va b bang cach

ap dung kién thac “ Néu (o) la mdt

-17 -




phing chiva dwong thing b va song song véi a thi
d(a,b)=d(a;(a))=d(M (@), véi M la mt diém bit ky nam trén a.”

That vay: Goi AB(dea,Beb) la doan vudng goc chung gitta hai duong
thang @ va b. Ta co: d(a,b)=AB(*)

Goi @' 1a hinh chiéu cta @ 1én mit phang (@) Tren a lay diéem M | goi H
A hinh chiéu coa M len mp@®-  Kni do: Hea
d(a,(a))=d(M,(a)) = MH(**)

Ta co: AB//MH (vi cung vudng goc voi (@).
AM1/BH ( @//(@):@" 13 pinh chibu cua @ 1en (@)= a'//a)

Do dé: Tir giac ABHM 13 mot hinh binh hanh = 48 =MH(***)
TU (%), (**) va (***) ta duoc: d(a,b)=d(M,(a))
Ta qui bai todn khodng cdch giiva hai dwong thing chéo nhau vé bai todn
khodng cdch tir diém M dén mat phing (@),
Vi du 4: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a mdt hinh chir nhat,
AB =2a,AD = a, canh bén SA vudng géc vdi day va mat bén (SBC) tao voi
day mot goc bang 60°.
Tinh khoang céach gitta cac cip dudng thang duong thang chéo nhau:
a. SA va BD. b. AB va SC. c. BD va SC.
Giai:
a. d(SA,BD)
Goi H 14 hinh chiéu cua 4 1én BD. Ta c6:
AH 1 BD

SA 1 (ABCD)

— SA L AH
AH < (ABCD)

Do d6: AH 1a doan vuong goc chung gitra hai

duong thang S4 va BD. = d(SA,BD)= AH .
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Trong tam gidc ABD vudng tai A4 ta co:

g _ABAD _ ABAD _ 2aa___2a\5
BD  AB*+AD* 4d*+d> 5
Vay d(SA4,BD) = AH = 2“5*/5.
b. d(AB,SC)
ABJICD
Ta ¢6: AB & (SCD) + = AB//(SCD)
CD  (SCD)

Ma SC < (SCD) nén
d(AB,SC)=d(AB,(SCD))=d(4,(SCD)).
Goi I 13 hinh chiéu cta 4 1én SD. Taco: Al L SD(1)

SA 1L CD

= CD 1 (SAD)= CD 1 AI(2)
AD 1. CD
Tir (1) va (2) ta duge: Al L (SCD)=>1 1a hinh chiéu ciia 4 1én (SCD)
= d(A4,(SCD))= Al .

AB = (ABCD)
BCLSB
— BC L (SAB) = va { SB c (SBC)
BC 1 AB
(SBC) N (ABCD) = BC

. SALBC
1
BC 1 AB

nén ((SBC),(ABCD)) = (SB, AB) = SBA=> SBA = 60° (vi ASAB vudng tai A).
Trong tam gidc SAB vuong tai 4, ta co:
SA = AB.tan SBA = 2a.tan 60° = 2a/3.

Trong tam gidc SAD vudng tai A, ta co:

L SAAD _ SAAD __ 2aV3a__2aV39
SD  SA4*+4D* 12a*+4> 13
2a\/§

Vay d(AB,SC)=d(A,(SCD))= Al = (dvdd)

13
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c. d(BD,SC)
Phén tich: Goi (@) la mdt phang chitra BD va song song véi SC. Goi O la
tam ciia ddy, M la giao diém cia () véi SA.
(2)/ISC
Ta co: ()N (SAC)=0M ;= OM //SA
SC c(S40)
Ma O la trung diém cia AC nén M 1a trung diém ciia SA.
Tw do, ta ¢6 cach giai nhu sau:
Goi M 1atrung diém cta SA, O 1a tdm cua ABCD.
Ta c6: OM 1a duong trung binh trong tam giac SAC = OM //SC .
Mat khac OM < (OBD),SC « (OBD)
Do do: SC//(OBD)
Ma: BD < (OBD) nén d(BD,SC)=d(SC,(OBD))=d(C,(OBD)) (3)
Vi (OBD) di qua trung diém O cia AC S
nén d(C,(OBD))=d(A,(OBD)) (4) :
T (3) va (4) suy ra:
d(BD,SC)=d(A,(OBD)).
Goi K 1a hinh chiéu cua 4 1én MH . Ta
c6:AK L MH (5)

B ol

= BD 1 (SAH)= BD 1 AK  (6)
BD 1 54
Tt (5) va (6) suy ra: AK | (OBD)=>K 1a hinh chiéu caa 4 1én (OBD)
= d(A,(OBD))=AK

Trong tam gidc OAH vudng tai A4, ta co:

ko AMAH _ SAAH 2457
HM 2 19
2 Sf + AH?
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2a\/—

Vay d(BD,SC)=d(A4,(0OBD)) =

( dvdd)

Bai toan 4: Tinh khoang cach trong bai toan tric nghiém:
Néu hoc sinh dd niam thanh thao dwoc cach dung hinh chiéu ciia mét diém
xuéng mot mdt phin, cach xdc dinh khodng cdch trong khéng gian thi vigc
dp dung né vao bai todn tric nghiém la mét loi thé rét Ién vi khi lam todn
tric nghigm ta chi can tinh nhanh ra ddp s6 ma khéng can thwce hién thao
tac chirng minh dai dong khi ta chén chén diéu dé la hoan toan diing. Piéu
dé dwoc thé hién trong cdc vi du sau:
Vi du 5: Cho hinh chép tir giac déu S-4BCD ¢4 canh day bang % goc giita
canh bén va dy bang 60",

a. Tinh khoang céach tir diém 4 dén duong thang SB .

a4 a3 a1 a6

A 4 . B. 2 c. 2 D. 4

b. Tinh khoang cach tir diém 4 dén dudng thang SC .

a3 a6 a7

A 2 B.4 c. 2 . D. 2
Huéng din:
Goi H 1a hinh chiéu coa 4 lén SB, M 13 g

trung diém ciia 4B
a
B AM == .SM | AB
Ta co: 4(4,SB)=AH 5
Goi O 1a tam cua ABCD i S.ABCD 13

hinh chép déu nén SO L(4BCD) = po

1a hinh chiéu ctia SD 1én (ABCD)
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— (SD,(ABCD)) = (SD,DO) = SDO — SDO = 60"

a2 J6

SO:OD.tan@\ozT.taan:“T SM = S02+OM2=a\2/7

b 2

Ta cd ASBD can va SDB =60 = ASBD ddu =SB = av2.

a1

a——
S, =~ ABSM = ~SB.AH = 4 =2BM _ " 2 _ av/14
2 2 SB a2 4

Dap an A.
b. Goi 14 hinh chiéu ctia 4 1én SC. Ta c6: d(A4,SC)= Al

a6 a6
2

Tam giac SAC déu canh a2 nén Al :T:> d(A4,5C)=

Dap an C.
Vi du 6: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a. Tam giac
SAB déu va nam trong mit phiang vudng goc mit phang day. Goi H 1a trung

diém cia AB. Khoang cach tir diém H dén mit phing (SCD) tinh theo a

bang:

A.

\/ﬁa aN?21 aN?21 a\/i
5 7

B. C.
2

Hudéng dan: S,
Goi E 1a trung diém cua CD,F 13 hinh \
chitu cia F lén SE. Khi d96
d(H,(SCD))= AF .

Trong tam giac SHE vuong tai H, ta co:

a3
—.a

SH.HE ) _a\21 ~ Dip dn C

JsH? + HE? \/(aﬁj T
o]t

HF
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Vi du 7: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la mot hinh thoi canh a. Tinh
khoang cach tir 4 dén mit phang (SCD) biét SABC 1a mot tir dién déu.

2415 a 15 4a:/15 2a/15
e

A. . B. C. . D. .
15

45 45

Huo6ng dan:
Goi H 1a tdm cia AABC; I,K lan luot 1a
hinh chiéu cia H 1én CD va SI. Khi d¢, ta
c6: SH L (ABCD) va d(H,(SCD))= HK .

HI_DH 2

Ta c6: HI//BC = —_—=
DB 3

:HI:EBC:Z—CZ.
3 3

2
BHz%BD:af:SH:\/SBZ—BHz =1/a2—2%=“*f
a\/g 2ﬁ

SHHK 3 3 _2a\15

_\/SH2+HK2_\/(a\3/g]2+(2;)2 15

Vi AB//(SCD) nén d(4,(SCD))=d(B,(SCD))

HK

= Pap an B.

Vi BD = %HD nén d(B,(SCD)) = %d(H,(SCD)) - “*ég
Vi du 8: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2a. Tam giac
SBC déu va nam trong mit phing vudng goc mit phang ddy. Khoang cach

gitta hai dudng thang S4 va BD tinh theo a bang:

4a\/§ av'5 3a\/§ 2a\/§
5

B. C. D.
5

A.

5 5

Huoéng dan:
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Goi H,I,E lan luot 1a trung diém cua BC, CH va SC;K, L lan luot 13
hinh chiéu vudng goc cua [ 1én BD va EK . Khi do:
* SA//(EBD)= d(S4,BD)=d(A,(EBD)).

. {0 € (EBD) — d(A4,(EBD)) = d(C,(EBD))

Ola trung diém cua AC

* BC = %BI — d(C,(EBD)) = gd([,(EBD)) = §]L .

Do doé: d(S4,BD) = gIL .

EI:lSH:a\/g a3 3av2

% 2 1L EI.IK _ 2 4

2
:> =
2 2 2 2
]K:§C0:3a\/§ VEP + IK a3 3a2 10
0T o)

2a\/§

5
2.3.2.2. Giai phap 2: Vin dung thé tich, ty s6 thé tich ciia t&r dién dé giai

= d(S4,BD)) = = DPap an D.

quyét bai toan khoang cach trong hinh hoc khong gian
Trong giai phap 1 dé tinh khoang cach trong hinh hoc khong gian doi hoi hoc
sinh phai biét cach dung hinh chiéu cia mot diém 1én mot duong thang va
mit phang. Tuy nhién, ddi voi hoc sinh yéu viéc dung hinh chiéu d6i véi
minh hoi qua stc. Pé khic phuc diéu do, trong giai phap nay, gido vién can
huéng dan cho hoc sinh biét sir dung linh hoat cong thirc tinh thé tich cia mot
tor dién, cong thuce ty s6 thé tich dé tinh khoang cach tir mot diém dén mot mat
phang dé& dang hon, khong can phai dung hinh chiéu; hoc sinh s& c¢6 dong lyuc
nghién ctru, dam mé va yéu thich ndi dung nay.
Kién thirc trong giai phap nay la:

V

1 ABCD

3
Vigep = ESBCD'd(A‘)(BCD)) = d(A4,(BCD)) =

* BCD
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* Ty s6 thé tich: Cho hinh chdp S.4BC, trén cac canh SA4,SB,SC lan luot

Viusc _SA SB SC

léy cac diém A',B',C"'. Khi d6 ta co: = ) .
SA'" SB' SC'

S.A'B'C'
Thét vdy: Goi H,H' 1an luot 13 hinh chiéu vudng goc cua 4, A' 1én (SBC).
Vi §,4,A4' thang hang nén S,H,H ' ciing thang hang.

Ta co: Vi = %SSBC.AH = %AH.SB.SC.SM/S??

Ve pe =§SSB,C.A‘H' :%A‘H‘.SB‘.SC'.sinl?SZ’ p
Do ds. Vo _ AH SB SC
< pe. A'H'"SB"SC'

Trong tam gidc SAH , ta co
AH _ SA

A'H' SA'
Viy: Viwsc _SA SB SC
7 SA'" SB' SC'

S.A'B'C'

A'H'//AH =

Vi du 9: Cho t dién ABCD c6 AD vudng goc mit phing (A4BC),
AD=AC =4cm, AB=3cm,BC=5cm. Tinh khoang cich tr A dén
mp(BCD).

Giai:
Tacod AB* + AC* =BC* = AB 1 AC

Do d6 V 0y = %AB.A C.AD =8cm’

Mit khac CD = 44/2, BD=BC =5
Nén ABCD cén tai B, goi I 14 trung diém ctia CD

= S, ep = %DC.B] - g\/s2 —(2N2)? =234
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Woper 3.8 6334
SABCD 2@ 17

Vidu 10: Cho hinh chop S.ABCD day ABCD la hinh thang vudng tai 4 va

Vay d(4,(BCD)) =

B, AD=2a,BA=BC =a, canh bén S4 vudng goc voi day va SA= a2 .
Goi H 13 hinh chiéu vuong goc ctia A4 1énSB. Tinh theo a khoang cach tir H
dén mp (SCD).

Giai:

Ta C(’) VS.HCD :S_H

VS .BCD SB

ASAB vuong tai A va AH 1a duong cao nén

Ta c6 SA> = SH.SB
SH SA? SA* 24° 2
_ o

SB SB® SA*+AB* 24d*+d> 3

Vay VS.HCD =

Josor =5 7aN2.5-=

Ma Vs yep = %d (H (SCD)).S .y = d(H,(SCD)) = 2sicn.

ASCD
ASCD vudng tai C (do AC* + CD* = AD* ),

Dodé S,,., = %CD.SC - %.a\/iza —a*\2.

3a3\/§ _a
9a°\2 3

Vi du 11: Cho lang try ding ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam giac vudng,

Vay d(H,(SCD)) =

AB=BC=a,AAL =a\J2. Goi M la trung diém cua BC.
Tinh theo a khoang cach giita hai duong thang AM va 4’ ¢
BC.

Giai:
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1 a\/i
S

Goi E latrung diém cua BB’ = BE = EBB' =

Ta c6: EM 1a dudng trung binh trong AB'BC = EM//CH’
Ma EM c (AME),B'C ¢ (AME)nén B’C//(AME)

=d(B'C,AM )=d(B'C,(AME))=d(C,(AME))
Tacé EB L (AMC)= EB la dudng cao cta khdi t dién CEAM

a a\/z_cf\/i

a.—

! L
6 2 2 24

==S
3

ACM *

V

CAEM

BE = AB.CM BE =

W | —
N | =

7

CAEM

MBEKDC: V= (C(AEM)) = d(C.(AME)) =

AEM

2
Trong AAEB vudng tai B ta c6: AE =~ AB’ + BE* =, /az +a7 = a\z/g
Goi H 14 hinh chiéu cua B 1én AE.Tacé AE L (BHM)=> AE 1. MH

113 a3

= + =— = BH
BH?* AB* EB* a&° 3

a2 612 Cl\/i

ABHM vudng tai B nén MH = ?4—? = c

l aN6 a\/i_azx/ﬁ
272 6 8
3a°\2 _a\ﬁ
azx/ﬁ 7

8

AABE vuong tai B nén

=1AE.HM:
2

Dodo S

AAEM

Vay: d(AM,CB") =d(C,(AME)) = (dvdd)

24.

Ghi chii: C6 thé dp dung céng thire Hé — réng dé tinh S e
Vi du 12: Cho lang tru ABC.A’B’C’ c6 d0 dai canh bén 2a, ddy ABC la tam
giac vuong tai A, AB = a, AC =a~/3 va hinh chiéu vudng goc cua A’ 1én
mit phang (ABC ) trung véi trung diém cua BC. Tinh khoang cach tir 4 dén

mp(BCC’B’)
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Gidi:
Theo gia thiét ta c6 A’H L (ABC).
Tam giac ABC vudng tai A va AH la

trung tuyén nén AH = %BC = a AA'AH

vudng tai H nén ta co

A'H =~A'A* -~ AH? = a3

3
Do d6 V, . = %aﬁ “'“2\5 = %
Miit khae —aanc _ 1
Viscape 3
2 2
Suy ra VA'.BCC'B' = EVABC.A'B'C' = 53? =a’

Tacd d(A',(BCC'B")) = Vscew
BCC'B'
Vi AB1 A'H—= A'B'1 A'"H = AA'B'H vudng tai A’
Suy ra B'H = Va’ +3a> =2a=BB'. = ABB'H can tai B’. Goi K Ia trung

a14

diém ctia BH, ta c6 B'K | BH .Do d6 B'K =~ BB"”— BK* ==

Suyra S,y =B'C'.BK =2a.2 214 = a’\14

3a° _3\/ﬁa
A4 14

2.3.2.3. Giai phap 3: Van dung phwong phap toa d9 hoa dé giai quyét bai

Vay d(A',(BCC'B") =

toan khoang cach trong hinh hgc khong gian

Trong giai phap 1,2 dé tinh khoang cach trong hinh hoc khong gian doi
hoi hoc sinh phai biét cach dyng hinh chiéu cua mot diém 1én mot duong
thang va mit phang, biét cach xac dinh chiéu cao ctia hinh chop, biét cach van

dung kién thirc hé thuc luong trong tam gidc mot cach linh hoat. Tuy nhién
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dbi véi hoc sinh Trung binh — Yéu thi d6i khi con qué khé vi kién thac do cac
em khong con nhé. Bé khic phuc diéu do, trong giai phap nay, gido vién can
huoéng dan cho hoc sinh biét cach xay dung hé¢ truc toa do, chuyén bai toan
hinh hoc khong gian thuan tay vé gia thuyét 1a mot bai toan trong toa do

Oxyz , st dung linh hoat kién thirc toa 6 ma cac em hoc sinh 12 vira duoc

hoc dé giai quyét bai toan khoang cach 1a mot cach 1am hop 1y, hoc sinh s&
thay duoc viéc hoc clia minh c6 tng dung, giai quyét dugc mot s6 bai toan ma
trudc day minh thay rat kho, khong thé giai quyét duoc thi nay lai lam duoc
mot cach don gian va dic biét 1a giai trong bai toan tric nghiém thi qua hiéu
qua. Tt do, tao dong luc cho cac em hoc tap, nghién ciru, tim toi ra nhiing
trmg dung méi cho kién thic cua minh duge hoc va tir d6 ¢ niém yéu toan
hoc.

Cac budc thuc hién cua giai phap nay la:

% Budc 1: Chon hé truc toa dj Oxyz trong khong gian va tim toa do cac
diém lién quan (Chuyén gid thuyét hinh hoc cia bai todn thanh gia thuyét toa
dg 7).

Ox,0y,0z vudng goc véi nhau timg doi mot. Do d6, néu hinh vé& bai

* Ta co:
todn cho c6 chtra cac canh vuong gbc thi ta vu tién chon cac canh do lam truc
toa do. Cu thé:

1. Vi hinh hép chiz nhgt ABCD.ABC’ D g AB=a,AD=b,A4"=c_

Khi d6, ta thiy mdi dinh ctia hinh hop chir nhat

déu co tinh chat 3 duong thang doi mot vudng . P
gbc nén ta co thé chon dinh nao 1am gbc toa do  * <

déu dugc. Gia sir 1a dinh 4=0_ Khi do: 3 tia P! -
AB, AD, A4" 1in lugt 1 3 tia @507 pr

Khi dob, ta co: A(0;0;0); B(a;0;0); C(a;b;0);

D(O;b;O) A’(O;O;c);B’(a;O;c); C’(a;b;c); D’(O;b;c)

b
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2. Vi hinh hyp dieng ddy la hinh thoi ABCD.ABC’D’

Chon hé truc toa d6 sao cho: z

* GoOc toa do trung voi giao di€ém O cua hai

=

duong chéo cua hinh thoi 4BCD/

* Tryc Oz di qua 2 tdm cta 2 day, truc A -
B ,,,,/;';:" N

Ox, Oy la hai duong chéo cua hinh thoi = %

ABCD

3. Véi hinh chép tir gidc déu S-ABCD ;

Néu hinh chop S-ABCD day c6 tam 1a
O va canh % chiéu cao 1a SO ="thi ta chon
hé truc toa do nhu sau:

0(0;0;0)

* Chon la tAm cta hinh vudng.

*Truc Ox, Oy la hai duong chéo

AC,BD truc Oz 1a dudng cao OS .
e a2 o a7
2 2 2’

10:0),C(===30;0), BO:—=

Khi do:
4. Vi hinh chép tam gidc déu S-ABC ; ;
Gia st canh day bang ¢ va chidu cao bang /.

Goi 1 1a trung diém cua 4B

Chon hé truc toa d6 c6 tam 1a £(%0:0) e Ox

chtra canh 4B, truc Oy chtra duong cao IC ca )f/B -

day va truc Oz 1a duong thang di qua I va

vudng goc voi (4BC) ( song song véi duong cao SG cia hinh chop).

1(0;0;0),3[%;0;0},4(—%;0;0),(?[o a3, OJ S(0;0; )
Khi do:
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5. Véi hinh chép S-ABCD ¢ ABCD

la hinh chit nhat va 511+ (4BCD)

ABCD 1 hinh chir nhat 48=a;:4D =0
va chiéu cao bang — Dy

B L~
Chon hé truc toa dd Oxyz sao cho = ¢

O=4, tryc OX chira canh 4B truc @ chira canh 4D va tryc OZ chira canh
AS

Khi do: A(0;0;0), B(a;0;0);C(a;0;0); D(0;6;0);5(0;0; /)

6. Véi hinh chép S-ABCD ¢¢ ABCD

ld hinh thoi va 341+ (4ABCD)

Chon hé truc toa do co géc toa do la tam

O cua hinh thoi A4BCD | cac truc

Ox, Oy 1a hai duong chéo AC,BD

hinh thoi va truc OZ 1a duong thang di

qua O va song song voi canh 54

7. Véi hinh chop S-ABC c5 SAL(4BC)

AABC yyuéng tai A

va

Tam gidgc 4BC vuong tai A c6 AB=a;AC=byy
SAd=h.

Chon hé truc toa do Oxyz c6 gocla O=4 tryc

Ox chira canh 4B, truc Oy chira canh 4C va truc
Oz chira canh A4S ( nhu hinh)
Khi do: 4(0:0:0).B(a;0;0), C(0:00), S(0;0;7)

. S41(A4BC)

8. Véi hinh chép S-ABC ¢6 va AMBC yyong tai B :

-31 -



Tam giac ABC  vuéng tai 4  ¢o
AB=a;BC=b 3 SA=h

Chon hé truc toa do Oxyz co géc la O=8B,

truc OX chira canh BC, truc Oy chira canh

BA va truc Oz 1a duong thang di qua B va

song song voi canh 45 ( nhu hinh)
B(0;0;0),C(5;0;0), 4(a;00), S(0;0;4)

Khi do:
9. Véi hinh chop S-ABC ¢¢ ASAB cgn tai S va nam trong mdt phing
vuéng géc véi day, ABC yuéng tai C : z
(S4B) L (ABC) s
SA=SB !
Vi (S4B) N (ABC) = 4B nén hinh chiéu cia

S 1en (4BC) 13 trung diém H cuacanh 4B. 7

Néu ABC yuong tai 4 co AB=a:BC=byy
hinh chép ¢6 chiéu cao 1a A thi:
Chon hé truc toa do Oxyz co 0=C, truc OX chira canh C4, truc Oy chira

canh CB va truc Oz 1a duong thang di qua € va song song véi SH (nhu
hinh)

c(o;o;o),A(a;o;o),B(o;b;o),S(ﬁ;é;hj.
Khi do: 22
10. Véi hinh chép S-ABC ¢ ASAB c¢Gn tai S va nam trong mat phing

vuong géc véi day, AMBC yuong tai A:

-32-



(SAB) L (4BC)
SA =SB
Vi (S4B) N (ABC) = 4B nén hinh chiéu
cia S len (ABC) 14 trung diém H cua
canh 4B
Néu A4ABC vuong tai 4 co AB=a;AC=b

va hinh chép c6 chiéu cao 1a 7 thi:

Chon hé truc toa do Oxyz 5 O=4, truc

Ox chira canh 4B, truc Oy chira canh 4C va truc Oz 1a duong théng di qua
A va song song véi SH (nhu hinh)

4(0;0;0),B(a;0;0), C(0;5;0), S(ﬁ;o;h).
Khi do: 2
% Buéc 2: Sit dung cdc kién thive vé toa dp dé giai quyét bai todn:
* Khodng cdch tir diém M dén mét dwong thang A :

Néu duong thang A di qua diém M , va co vecto chi phuong la u thi

d(M,A) J[M"ﬂ
u

* Khodng cdch tir diem M (X052,52,) dén mot mdt phang
(a):Ax+By+Cz+D=0:
‘Ax0 + By, +Cz, + D‘

VA + B +C

d(M,(a)) =

* Khodng cdch giita hia dwong thang chéo nhau a va b

Néu a di qua diém M, va co6 vecto chi phuong u,, b di qua diém M, va co

[ini

[0t

vecto chi phuong u, thi d(a,b)=
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Vi du 13: Cho hinh 1ap phwong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 @6 dai cac canh bang 1.
Goi M,N lan luot la trung diém cua AB va CD. Tinh khoang cach gifra hai
duong thang 4£’Cva MN .

Giai: A' D'

Chon hé truc toa do voi géc toa do la

A(0;0;0), céc truc Ax, Ay, Az 1an luot R

chira cac canh 4B, AD va AA' ( nhu P e
hinh) | T
Khi dé: B(1;0;0),C(1;1;0), D(0;1;0), :

A'(0;0;1).

Toa d6 trung diém M cia 4B la MG;O; oj
Toa do trung diém N cta CD 1a N (%;1;0}

Ta co: 1\7\/:(0;1;0), R:(l;l;—l):[m,m]:(1;0;1);N—C:(%;0;0j

1
’ ‘[TCW]‘ JP+0i 412 4

2

Vay d(MN,A'C) = Tz (dvdd)

Vi du 14: Cho lang try ding ABC.A’B’C’ ¢6 ddy ABC la tam giac vudng,
AB=BC=a,AL=a\2. Goi M 1la trung diém cua BC. Tinh theo a
khoang céach gitta hai duong thang AM va B’C .

Giai:
z
Chon hé truc toa d0 nhu hinh vé voéi B’I c’
B(0;0;0), A(;0;0),C(0;a30), B'(0; 0;a~/2) N
A’ | \\
I AN
| AN
By ___M__>
_34_ /)_ // C y
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Khi d6: M(O;%;O).

Ta c6: AM = (a :0),B'C = (0;a; a\/_)

2
:[B'C,AM]:(azz;az 2:a> |; AC = (~a;a;0)

2
a f.(—a) +a’\2.a+a’.0
d(AM ,B'C) = = _

[5c.an] \/[“Zf}(azﬁ)%(aﬂz

Vi du 15: Cho hinh hép diing ABCD.A’B’C’D’ ¢6 céac canh AB = AD =a,

a1

A'= a\/_ BAD 60°.Tinh khoang cach giita 2 dudng thang AB va C’D’
theo a.
Giai:
Chon hé truc toa do nhu hinh v€ véi D lz C
0(0;0;0). o i
CTE
Vi AB=AD=a vi BAD=60" nén AABD o
la tam giac déu canh a= BD=a va aD‘i c
a3 xA <A B
0o=——-. v
2
Khi d6: Aioo ,B| 0:2:0], '—ioaf | 0,- 4, a3
2 2 2 22
]

Vi AB//C'D' nén d(AB,C'D")=d(C"; AB) = ‘A ‘

Ta co: ﬂ?:( 23 ZO) AC'= [ a\/g;O;a\z/gJ
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2 2 2
:[AB,AC']=[CI f;ﬁ ;afj

s 7))
Vay: d(AB,C'D'):‘[AB’AC]_ 4 4 2 ) e

‘E‘ _ \/[a\z/gj + (ij +0° o

Vi du 16: Cho hinh chép S.ABCD c6 day hinh vuong canh a. Canh bén S4

vudng goc véi day va SA=av/3.

a. Tinh khoang céach tir diém C dén(SBD) .
b. Tinh khoang céach gitta hai duong thang SD va AC .
Giai:

Chon hé truc toa d0 nhu hinh, voi
A(0;0:0), B(a;0:0), D(0;4;0), S(0; 0;a+3)..

Khi d6: C(a;a;0)
a. Tinh d(C,(SBD))=?

Ta co: R?:(—a;a;O),ﬁ:(O;—a;a\/g)

:[ﬁ,B—S]:(az 3:a° 3;a2)

Mit phing (SBD) di qua diém B va nhan n=(+/3;+/3;1) lam vecto phap
tuyén c6 phuong trinh 1a:
\/g(x—a)+\/§(y—0)+l(z—0):0<:>\/§x+\/§y+z—a\/§zo

‘\/g.a+\/§.a+0—a\/§‘ - a\21
VB sy e T

Vay d(C,(SBD)) =

b. d(SD,AC)
Ta co: SD = (O;a;—a\/g),% =(a;a;0)=> [E,%] = (azx/g;—azx/g;—az)

AS =(0,0;a+/3)
_36 -



‘[@,R]ﬁ‘ B a’\J3.0 + (=a*/3).0+ (_“2)'“\/5‘ _av21
[sD.ac] @By +(a B+ ey T

Vi du 17: Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, 4B =2a,4D =a,

Vay: d(SD, AC) =

tam gidc SAB can tai S va nam trong mit phang vudng goc voi day. Goc
gitta dudng thing SC va (4BCD) bang 45°. Goi M 1a trung diém cuaSD .
Tinh theo a khoang cach tir M dén mit phang (SAC )
Giai:
Goi H la trung diém cua canh
AB. Vi tam gidc SAB can tai S va
nam trong mit phang vudng goc véi

(ABCD) nén SH L (ABCD) = HC

1A hinh chiéu coa SC lén

(ABCD) = (SC,(ABCD)) = (SC, HC) }
— SCH = SCH = 45" !
Trong tam gidc SHC vudng tai H ta co:

SH :HC.tanS/C-’E =+ BH? +BC2.tanS/C7-1 =+a’ +a*.tan45° :a\/z

Chon hé truc toa d0 nhu hinh vai A(0;0;0), B(2a;0;0), D(a;0;0). Khi do:
Ca;a;0),S(a;0:a~2).

Toa do trung diém M cua SD la M[a;O;%}

Ta co: AC = (2a;a;0),ﬁ = (a;O;a\/E) = [Z,’,E] = (azx/a;—2a2 2;—a2>
Mit phing (SAC) di qua diém A(0;0;0) va nhan n=(~2;-2v/2;-1) lam

vecto phép tuyén c6 phuong trinh la: V2x-242 y—z=0
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J2.a-2\2.0- W5
\/(\/5)2 +(—2\/§)2 +(=1)? 26

Vi du 18: Cho hinh chép S.ABC ¢6 ABC, SBC la cac tam giac déu canh a,

Vay: d(M,(SAC)) =

mat bén (SBC ) tao voi day mot goc bang 60°. Hinh chiéu vudng goc cia S
xubng (ABC ) nam trong tam gidc ABC. Tinh theo a khoang cach tir B dén
(SAC ).

Giai:
Goi H la trung diém ciia BC va G 1a
hinh chiéu ctia S 1én 4H. Vi ABC va
SBC 12 hai tam giac déu nén
BC L (SAH)= (SAH) L (ABC)
Ma (SAH) N (ABC)=AH,SG c (SAH),SG L AH nén SG L (ABC)

Ta c6: ((SBC),(ABC)) = (SH, AH) = SHG = 60"

=SG= SH.sin% = #.sin@o = 3_a;
HG = SH.COS% zg.coswo = #

Chon hé truc toa do nhu hinh véi

10:0:0).8( 0.0 ). - %004 0:9930] 5[ 0,93, 34
2 2 2 4 4

Ci— (a a\/— ),ﬁ (a a\/_ 3a} [@,ﬁ]:(?’azﬁ;—wz;—azﬁj
2 8

2 4

Mit phang (SAC) di qua di qua diém C(—%;O;Oj vanhan n= (3;—\/5;—1)
\ , I X . 3a
lam vecto phap tuyén cé phuong trinh la: 3x — NE) y—z+ > 0
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a 3a
‘3.—@.0—0+2 303

JOP + (B (-1 13
d) Giai phap 4: Ciing c6 lai kién thirc, k§ niing gidi bai to4n tinh khoang

Vay d(B,(54C)) =

cach trong hinh hgc khong gian:
Gi4o vién td chirc mot vai budi thdo ludn trong d6 gido vién giao nhiém vu
cho tirmg nhém chuan bi trude & nha, nén chia thanh 6 nhom va ning lyc hoc
tap ¢ cac nhom la tuong duong nhau.
Nhom 1,2: Giai quyét cac bai toan tinh khoang cach bang phuong phap dung
dinh nghia khoang cach.
Nhom 3,4: Giai quyét cc bai toan van dung thé tich, ty s6 thé tich dé tinh
khoang cach.
Nhom 5,6: Giai quyét cac bai toan khoang cach bang phuong phap toa do.
Budi thao luan dugc tién hanh theo trinh tu nhu sau:
- Pau tién mot nhom Ién trinh bay, phat két qua cia nhom cho cac nhom
khéc.
- Tiép theo, cac nhom khac dua ra cau hoi dbi voi nhoém vira trinh bay, dé
xuat cach giai cia nhom.
- Gido vién nhéan xét va dua ra két luan cudi cung, yéu cau toan bd hoc
sinh ghi nhan.
- Gi4o vién c6 thé trao thuéng cho cac nhém hoan thanh tot nhiém vu, cd
thé thuong diém cao hodc nhirng mén qua y nghia dé khich 1¢ hoc sinh.
- Gi4o vién nhan xét tirg hoc sinh trong sy chuan bj va tiép thu kién thirc.

Buoi thao luan tiép theo thi yéu cau ctia cdc nhom dugc doi cho nhau.

2.3.3. Mt s6 bai tip tham khao:
Bai 1: Cho lang try ding ABC.A’B’C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B,
AB=a,AA’ =2a,A’C =3a. Goi M la trung diém cua £’C’,1 1a giao diém cua
AM va A'C . Tinh theo a khoang cach tir 4 dén mp(]BC )
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2a\/§

5
Bai 2: Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B’C’D’> ¢6 AA’= AB =a,BC =2a,
diém M thuoc ADsao cho AM =3MD.Tinh khoang cach tr M dén mp
(4BC).

DS: d(4,(IBC)) =

DS: d(4,(4B'C)) =%

Bai 3: Cho tor dién ABCD c6 DA vudng goc voi mp(ABC), ABC =90".
Tinh khodng cach tr 4 dén mit phing (BCD) néu AD =a,AB=BC=b

ab

a +b

Bai 4: Cho ttr dién déu ABCD, biét AB=a,M 1a 1 diém & mién trong cia tir

DS: d(4,(BCD)) =

dién. Tinh tong khoang cach tir M dén cic mat cia tir dién.

DS: b +h,+h+h, = Vasep _ a\E

ACB
Bai 5: Cho hinh chép S.ABCD c¢o6 day la hinh chir nhat, AB=a,AD =b.
Canh bén S4=2a va vudbng goc voi day. Goi M,N 1a trung diém canh
SA,SD .

a. Tinh khoang cach tir diém M dén dudng thang SC.

b. Tinh khodng cach tr 4 dén(BCN) .

c. Tinh khoang céach gitta SB vaCN .

@b. d(A4,(BCN)) = “*/E.c. d(SB,CN) = 20va” +b”
J5a* +1* 2 174 +v?

Bai 6: Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi M, N

PS:a.d(M,SC) =

1an luot 13 trung diém AB va CD. Tinh khoang cach giita 4'C va MN

a\/_ a22. D.a\/z.

A. 2. B. C
4

a
=
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Bai 7: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh cht nhat voi
AB=a, AD=2a, canh bén S4 vudng gbc v6i mit phang day va canh bén
SC tao véi day mot goc 60°. Goi M, N la trung diém céc canh bén S4 va

SB. Tinh khoang cach tir diém S dén mit phang (DMN )

a31 a31 a"60 2a/5
A B. 2 o7 D. .
245 J60 3] J31

Bai 8: Cho hinh chop déu S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a,
tam O. Géc giita SB va mit phang (SAC) bang 60°. Goi M 1a trung diém
cua SB. Tinh khoang céch gitta AM va CD.

Aa Cl\/E

AL B. . c. . D.av?2 .
2 2 4

Bai 9: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, dinh S
cach déu cac diém 4, B,C Biét AC=2a, BC =a, gbc gitta dudng thang SB

va mp(ABC) bang 60°. Tinh khoang cach tir trung diémM cua SC dén
mp(SAB) theo a.

a@ 3a\/ﬁ a\/@ a\/ﬁ

A. . B. . C. . D.
13 13 26 26

Bai 10: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh thoi tam O canh a,
ABC =60°, SA = SB = SC = 2a . Tinh khoang cich giita 4B va SC

av11 a~11 a’~J11 3avl11
. B. . C. . D. .
12 4 8 4

Bai 11: Cho hinh ling tru ABC.4'B'C’ ¢6 mit ddy 1a tam giac déu canh

A.

AB =2a. Hinh chiéu vudng goc ctia 4’ 1én mit phang (ABC ) trung véi trung

diém H cua canh AB. Biét goc giita canh bén va mit day bang 60°. Tinh
khoang cach hai duong chéo nhau BC va AA’ theo a la:
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NENED J15 2421 V39
e

B.—a. C. a. D.—ua.
5 7 13

Bai 12: Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 mat day day ABC la tam giac
vuong tai A, AB=a, AC =2a Hinh chiéu vuong goc cia A" 1én mat phfmg
(ABC ) trung voi trung diém H cua canh BC. Biét gbc gilta canh bén va mat
d4y bang 30°. Tinh khoang cach tir diém C’' dén (ABB'A') la:

A.%a. &ga. C.@a. D.@a.

Bai 13: Cho hinh chép tam gidc déu S.4BC c6 canh day bang a. Goc giira mit
bén voi mat day bang 60° Khoang cach tir diém 4 dén mit phang (SBC)
bang:

4. 2 c 3 D. %
2 4 4 2

Bai 14: Cho hinh chop tam giac déu S.4BC c6 canh day bang a. Goi G la

A B

trong tim tam gidc ABC. Goc gitta dudng thiang SA voi miat phang (4BC)
bang 60°. Khoang cach giita hai duong thang GC va S4 bang:
A. ays a\/g. a\/z.
-5 10 5
Bai 15: Cho hinh chop S.ABC c6 S4, AB, AC dé6i mdt vuodng goc,

B. £ C.
5

2

AB=a,AC = a2 va dién tich tam giac SBC bang a3 . Khoang cach tu
diém 4 dén mit phang (SBC) bang:
A. a~/330 - B. a~/330 - c @ 110. D. 2a\/330.
33 11 33 33

Bai 16: Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 SA vuong goc voi mit day, tam
giac ABCvuodng can tai B, BA=BC =a , goc gitta mp(SBC) v&i mp(ABC)

bang 60°. Goi 7 1a tim duong tron ngoai tiép tam giac SBC . Tinh khoang
cach gitra hai duong thang AI véi BC .
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a3 E a2 a6

: B. : C. : D.
4 2 3 2

Bai 17: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang ABCD vudng tai

AvaB.Biét AD=2a, AB=BC =S5A4=a. Canh bén S4 vudng goc v4i mit

A.

ddy, goi M 14 trung diém ctia AD. Tinh khoang cach A tir M dén mit phang
(SCD).

an. B. an. C.hzﬁ. D h=2.
6 3 6 3

Bai 18: Cho hinh tr dién OABC c6 day OBC la tam giac vuodng tai O,

A h=

OB =a,0C =a+/3. Canh OA4 vudng gbéc véi mit phing (OBC), OA=a+/3,
goi M 1a trung diém cua BC. Tinh khoang cach / giira hai duong thang AB va
OM.

A.h:“\/g. B. h C.h= . . .
5 5 15

Bai 19: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi tdm O canh a, géc

a3 a5 a3
:T. D h:—

BAD =120°. Cac mat phang (SAB) va (SAD) cung vudng goc voi mat day.

3

Goi M 1a trung diém SD, thé tich khéi chép SABCD 1a > Hay tinh
khoang cach 4 tir M t6i mat phang (SBC ) theo a.
Ap=228 g av228 cposa o, 2se
38 19 5 19

Bai 20: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi tam O canh 2a, goc

BAD =120°. Céc mjt phing (SAB) va (SAD) cing vuéng goc véi mat day.

3
Thé tich khéi chép S.ABCD la 2*/35" . Hdy tinh khoang céch / gitta hai
duong thang SB va AC theo a.
A.h:zf". B.h:#. c.h:“‘z/g. D.h:a;/g.

-43 -



Bai 21: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuong tdm O canh a,
canh S4 vudng goc v6i mit day. Goc gitra duong thang SC va mit phing
(ABCD) 1a 45°, goi G la trong tAm tam gidc SCD. Tinh khoang céch h giira
hai duong thang chéo nhau OG va AD.

a5 a3

A h= . B. h= . C. h D.h= .
2 3 3

Bai 22: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi tdim O, canh a,

_a2

a3
S

BAD =120°. Hai mit phing (S4B) va (SCD) cing vuéng goc véi mit déy,
géc giita dudng thang SC va mit phiang (ABCD) 1a 45°. Goi G 1a trong tim

tam giac ABC, tinh khoang cach % tir G dén mit phing (SCD) theo a.

A.h:@. B.h:ﬁ“. g.h:Nﬁa. D.hzﬁ.
14 7 21 7

Bai 23: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, mat
bén SAB la tam giac déu va nam trong mit phang vudng goc voi mat phang

day. Tinh khoang cach A tir diém A dén mit phang (SCD).

A h= . B. h=a. C. h D.h:&.
7 4 7

Bai 24: Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vuong can tai 4, mat

bén SBC la tam gidc déu canh a va mit phang (SBC) vudng géc véi mat

day. Tinh theo a khoang cach / giita hai duong thang S4, BC.

JNPIAER B. h=2, Q.h:&. D. h=32
2 2 4 4
Bai 25: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuéng canh a ,
3a

SD = > hinh chiéu vudng goéc cia S trén (ABCD) 1a trung diém canh AB.
Tinh theo a khoang cach /4 tir A dén mit phang (SBD).
A h=22, B.h=2. o AN ave
3 3 3 3
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Bai 26: Cho hinh chép S.4BC c6 day la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu
vudng goc cla S trén mit phang (ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho
HA=2HB. Goc gitta duong thang SC va mat phang (ABC ) bang 60°.

Tinh khoang cach /4 giita hai dudng thang SA va BC theo a.

2.4. Két qua thwe hién

Két qua van dung ciia ban than:

Chiing t6i da thuc hién viéc 4p dung cach 1am nay trong nhiéu nim véi
nhirng mtrc d§ khac nhau gitta cac 16p trong cung mét khoa hoc hodc gitra cac
16p & cac khod hoc khac nhau.

Pé tai nay da duoc thuc hién giang day khi toi tham gia day 16p 12A7
nam hoc 2017- 2018 & Truong THPT Nguyén Thai Hoc. Trong qua trinh hoc
dé tai nay, hoc sinh thuc sy théy tu tin, tao cho hoc sinh niém dam me, yéu
thich mén toan, mé ra cho hoc sinh cach nhin nhéan, van dung, linh hoat, sang
tao cac kién thirc da hoc, tao nén cho hoc sinh tu hoc, tu nghién ctru. Két qua,
hoc sinh tich cuc tham gia giai bai tap, nhidu em tién bg, nam viing kién thirc
co ban, nhiéu em van dung t6t & timg bai toan cu thé. Qua céac bai kiém tra vé
ndi dung nay va cac bai thi hoc ky, thi thir Cao déng, DPai hoc c6 ndi dung
ndy, t6i nhan thdy nhiéu em c6 sy tién bd rd rét va dat két qua tét. Cu thé nhu

Sau :

L6p 12A7 nam hoc 2017-2018 (Si s 43)

G K B Y Kém

SL TL SL TL SL TL SL TL SL TL

8 19% | 20 | 47% 12| 28% 3 7% 0 0%

Trién khai truwéc t6 b mon:
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Chung t6i dd dwa dé tai ndy ra to dé trao doi, thao luan va rat kinh nghiém. Pa
s6 cac dong nghiép trong t6 d3 danh gia cao va van dung c6 hiéu qua, tao
duoc himg th cho hoc sinh va gitip cac em hiéu sdu, nim ving hon vé ban
chét hinh hoc ciing nhu tao théi quen sang tao trong nghién ciru va hoc tap.
Dé tai nay cling da dugc To day sinh hoat chuyén dé theo hudng nghién ctru
bai hoc trong nam hoc 2017 — 2018 va cho dén nay, nhitng kinh nghiém cta
t61 dd duoc to thira nhan 13 ¢ tinh thyc tién va tinh kha thi. Hién nay, ching
toi tiép tuc xdy dung thém nhiéu ¥y tuong dé gitp hoc sinh truong THPT
Nguyén Thai Hoc hoc tap ndi dung ndy mot cach tdt nhat dé dat két qua cao

nhat trong cac ki thi.

III. KET LUAN
Trong day hoc giai bai tap toan noi chung va day hoc giai bai tap khoang
cach trong khong gian noi riéng, viéc xay dung, phan tich va tim ra hudng
giai cho mot bai toan sé gitip hoc sinh dé dang tiép can véi ndi dung bai hoc,
lga chon dugc cach gidi phu hop véi trinh do, kién thitc minh ¢6 1a mét viéc
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1am hét strc can thiét, qua do6 co thé phat trién tu duy hoc toan ciing nhu tao
ra niém vui va sy hing tha trong hoc toan.

Vi¢c chon trinh tu bai tap va phan dang nhu trén giup hoc sinh dé tiép thu
hon va thiy dugc trong timg bai toan nén ap dung kién thirc nao cho phu hop.
Moi dang toan T6i chon mot sd bai tap dé hoc sinh hiéu cach lam dé tir d6
1am nhitng bai tdp mang tinh trong tu va dan nang cao hon. Tuy nhién, vi thoi
gian va trong khudn khé dé tai nén van chua trinh bay hét duoc cac ¥ tuong.

Do d6, day chi 1a nhitng giai phap trong hang van giai phap dé giup
phat trién tu duy, sy sang tao cua hoc sinh. Gido vién trude hét phai cung cip
cho hoc sinh nam chic cac kién thic co ban sau d6 1a cung cdp cho hoc sinh
cach nhan dang bai toan, thé hién bai toan tir d6 hoc sinh c6 thé van dung linh
hoat cac kién thirc co ban, phéan tich tim ra hudng giai, bat dau tir dau va bét
dau nhu thé nao 1a rat quan trong dé hoc sinh khong so khi dimg trudc mot
bai toan kho ma dan déan tao sy tu tin, gy hing thi say mé mon toan, tir d6
tao cho hoc sinh tdc phong tu hoc tu nghién cuu.

Tuy 1a dé tai giup cac em hoc sinh 12 6n thi THPT Quéc gia nhung nd
c6 thé ap dung cho hoc sinh 16p 11 & giai phap 1. Con céac giai phap 2 va 3 s&
goup hoc sinh cach thyc hién nhanh bai toan trac nghiém vé khoang céch.
Riéng giai phap 3 c6 thé phat trién, ap dung cac bai toan khac trong hinh hoc
khong gian. Qua d6, Téi mubn cho hoc sinh thiy minh cé thé ap dung kién
thirc minh dang c6 di giai quyét d& dang mot sd bai toan ma trude day 1a qua
khé déi v6i minh.

Pé tai c6 thé phat trién, bd sung vao mot giai phap nira 1a st dung tinh
chét “ khodng cdch la dé dai nhé nhdt” dé tir d6 ta c6 thé ap dung Bét dang
thirc vao giai quyét bai toan khoang cach va ap dung bai toan khoang cach dé
giai quyét bai toan Bét dang thirc va cuc tri 1a mot trong nhitng bai toan hay

va kho.
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Rat mong su dong gop y kién cua cac ban quan tim va dong nghiép dé dé
tai nay dugc ddy du hoan thién hon, ngay cang duoc ap dung rong ri, mang
lai hi€u qua thiét thuc cho moi ddi tuong hoc sinh.

Chuw Puh, ngay 03 thang 03 nam 2018
NGUOI THU'C HIEN

Tran Thanh Hiru
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