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CHUONG 1.

D@ 5O HOU Ti

Barl. TAP HQOP CAC sO HOU Ti
TRONG TAM KIEN THUC

@ sO \HOU Ti

S6 hitu ti 14 s6 viét duge dudi dang phan sb % véia, beZ, b#0.

Tép hop céc s6 hitu ti duge ki hiu 14 Q.

Mbi s6 hitu ti déu c6 mot s6 ddi. S6 doi ciia s6 hitu ti m 1a s6 hitu ti —m.

¢ Nhan xét 1.1. Vi cac s6 thap phan da biét déu viét dude dudi dang phan sé thap phan nén

chiing déu 1a cdc s6 hitu ti. Tuong tu, s nguyén, hdn s6 cling 1a cac sd hitu ti.

© BIEU DIEN CAC SO HOU Ti TREN TRUC SO

a) Tuong tu sb nguyén, ta c6 thé bicu dién cic s6 hitu ti trén truc so. Ching han, dé

biéu dién s6 hitu ti 5 ta lam nhu sau:

— Chia doan théng don vi (chéng han doan tit 0 dén 1) thanh hai doan bang nhau,

lay mot doan lam don vi méi (don vi méi bang 3 don vi cu) (Hinh a)

Z 3 2 ~ 2 S 2
— S0 httu ti = duge bieu dién boi diem M (nam sau goc O) va cach O mot doan
bang 3 don vi méi (Hinh b).

. 3 s ax 2 > .
b) Tuong tw, s6 httu ti - B dugce bieu dién béi diem N (nam trude goc O ) va cach O
mot doan bang 3 don vi méi (Hinh c). Do d6 OM = ON.

Don vi méi

Hinh a) | Oé * :
-2 -1 0 1 2
Hinh b) : (z) : ]%[ :
-2 -1 0 1 = 2

2

M
Hinh c) ]% Q ——
-2 _Z -1 0 1 2

2 2



- 2 | Trang 1. TAP HOP CAC sO6 HOU Ti-

Cht y N

. 3 v . ) 3 6
SO huu ti 5= 1,5 nén 1,5 cing duge bieu dién bdéi diem M; So hitu ti —5 =71 nén

~2 ciing dugc biéu dién béi diem N (Hinh c).

Trén truc s6, diém biéu dién s6 hitu ti @ duge goi 13 diém a.

AN

¢ Nhan xét 1.2. Trén truc so, hai diém biéu dién ctia hai s6 hitu ti doi nhau a va —a nam ve

hai phia khac nhau so v6i diém O va c6 ciing khoang cach dén O.
©® THU TU TRONG TAP HQP CAC SO HUU Ti
Ta c6 thé so sanh hai s6 hitu ti bat ki bang cach viét ching duéi dang phan sb roi

so sanh hai phan so do.

)
74

R

V6i hai s6 hitu ti a, b bat ki, ta luoén c6 hoic a = b hoac a < b hoac a > b. Cho ba sb
hitu ti a,b,c. Néu a < b va b < c thi a < ¢ (tinh chat bac cau).

4

®

A S ES N + 2 < ’ 2
Trén truc so6, neéu a < b thi diem a nam trudc diem b.

Trén truc s6, cic diém nam trude gbe O biéu dién s6 hitu ti Am (titc s6 hitu ti nho hon 0); cac
diém nam sau goc O bicu dién s6 hitu ti duong (ttc s6 hitu ti 16n hon 0). S6 0 khong 14 s hitu
ti duong, ciing khong 1a s6 hitu ti Am.

¢ Nhan xét 1.3.

S6 hitu ti 16n hon 0 goi 1a s6 hitu ti duong.
S6 hitu ti nhoé hon 0 goi 1a s6 hitu ti am.
S6 hitu ti 0, khong 14 s6 hitu ti duong ciing khong 1a s6 hitu ti Am.

A ~ 2 a N X ~, 2 A N N A \ A ~ 2 A £ 7 A S
SO hitu ti 7 la 80 hitu ti duong néu a va b cung dau, la so httu ti &m néu a, b khic dau, bang

0 néu a = 0.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhan biét mét 86 hitu ti, cic quan hé

a) Mudn xem mot s6 hitu ti hay khong, ta hay bién ddi xem sé dé c6 dang % véia, b€ Z;
b # 0 hay khong.

. 3 .
@ Vidu 1. Cacs0 0,3; —1, 35; 11; 0; —2; 100 ¢6 1a s6 httu ti khong? Vi sao?
© Vi du 2. Hay cho biét tinh ding, sai ctia mdi khang dinh sau:

) 045 € Q; b) - €@ Q) ~123¢ @ D35 ¢ Q
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1 —2022
: f) 2023 ¢ Q; ~1- € Q; h) - cQ
© Vi du 3. Dien ki hiéu (€, ¢, C) thich hgp vao 6 vuong:
1 2 -2
=7 Z; —12 N; 3 Q; Z Q; 35 Q; = N; 0 Q

© Vi du 4. Dién ki hiéu thich hgp vao 6 trong:

3 3

a) = Z; 5 € . b) 2023 N; 2023 €

© Vi du 5. Khing dinh ndo sau day la sai?

(A)ZcNcQ. (B)-47 € Q. (C)-47 €. @§¢Z.

© Vi du 6. Day sb nao sau diy cting biéu dién mét sé hiru ti?

-3 —6 -5 —10 2 =7 —14
R TAET by UEISTAETS
@© Vi duy 7. Tim s6 dbi ciia cac s6 hitu ti sau

-3 7 2

—0.95: . . =,

a) —0,25; b) £ c) 3 d) =

1 1 —13

= f) —2-; 2023; h) —.

© Vi du 8. Chiing minh rang khong c6 s6 hitu ti 2 théa man 22 = 2.

Bi Dang : Biéu dién cac 86 hitu ti trén truc sb

Dé biéu dién s6 hitu ti % (a € Z,b € N*), ta chia doan thing don vi (ching han tit diém 0
P 2 S a8 . S 1
den diém 1 ) thanh b phan bang nhau, lay mét doan lam don vi méi (bang i don vi cu).
Néu a > 0 thi s hitu ti % duge biéu dién boi diém M nam bén phai ctia 0 va cach 0
mét doan bang a don vi méi.

) . a 0 . §
@ Néu a < 0 thi sb hitu ti 7 dugc bieu dien béi diem N nam bén trai cua 0 va cach 0

mot doan bang |a| = —a don vi méi.

\ /

f) Vi du 1. Trén truc sb, dit cic vach chia sao cho khoang céch gitta hai vach chia ké nhau bang
R do dai doan don vi ci (chéng han doan tit diém 0 dén diém 1 nhu trong hinh duéi day). Dién
s6 hitu ti thich hop vao & vudng.

E D

SR I T

T R

Ot =

2 2 ~ Z 3 Z 2 ~ Z 5
@ Vi du 2. Néu cac bude dé biéu dien so6 hiru ti 5 trén truc so. Tu do, bieu dién so6 hitu ti —=

trén truc so do.
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e 2 5 2 .
@ Vi du 3. Biéu dién so httu ti 6 va — trén truc so.

© Vi du 4.

. . P
a) Trong cdc phan s sau, phan s6 nao bieu dién so6 htu ti —4:

—25 15 —30 —54
20 —12' 24 44

?

o x 2 d 2
b) Biéu dién so httu ti - trén truc so.

@© Vi du 5. Viet 3 dai dién ctia mdi s6 hitu ti sau roi néu dang tong quét ciia no.

2
1

6
r1==6; T2 =—3; 3= 55 Ta=—125 x5 = .

Cht y: Dé chi ra duge dang tong quét ciia mot sd hitu ti « ta thuc hién theo céc bude
zZ 2 N 2z zZ m
Buéc 1: Bién doi « ve dang phan so toi gian, gia st o = —.
n

m-k

k

Budgc 2: Khi d6, dang téng quét ciia z 13 x =

voi k€ Z va b # 0.
n-
N\

Bi Dang : So sanh cac s6 h
Viét x,y dudi dang hai phan s6 ciing mau duong = =
a) Néu a < b thi z < y;
b) Néu a > b thi z > y;

c) Néua=0bthiz=y.

® Néub>0,d>0thi%>§khivachikhiad>bc.

. a c a c .. a c a c
Neu - —1>—-——1thi—>-.Neu—-+1>—-4+1thi - > —.
eub >d t1b>d eub+ >d+tlb>d

\

@© Vi du 1. Hay so sanh hai s6 hitu ti

9 5 -4 10

5 . d) == va —
A ) o7 V& T3

.1 1
a) —0,3 va —. b) —0,6 va = c) 0 "

5

© Vi du 2. So sanh céc sb hitu ti x va y sau bang cdch nhanh nhat.
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2 = 999 . _ 1000 b) o= 313 . 314
556 Y T BET 370 YT 3
) 300 . —500 & _9 ~10
C) x=——vVay=——; r=—vay= :
—999" Y T 57 R AT
) ~16 —16 —19
© Vi du 3. So sénh céc s6 hitu ti saw: ——- : .
i du 3. So sdnh cdc so hitu ti sau 57 59 o7
© Vi du 4. Sap xép céac s6 hitu ti sau theo thit tu ting dan:
19 6 13 ~18 10 5 _7 5
. 1.6 Y. .2
IR TEATE b) 45 7 LG ) 8

-3
© Vi du 5. Chi ra hai phan s6 ¢6 mau bang 7 16n hon 3 va nhoé hon —

Bi Dang : Tim diéu kién dé mot s6 hitu ti 1a mot sé6 nguyén.

@ Muoén cho s6 hitu ti — 7 2 1A mot s6 nguyén thi b phai la uée cia a.

. 4 .
@© Vidu 1. Cho so hitu ti x = — (a € Z; a #0). V6i gid tri nguyén nao ciia a thi x 1l mot so
a

nguyén?

’, S ~ 2 a + 11 s ., . A N 2 N \ A
@ Vi du 2. Choso httuti z = (a € Z; a #0). V6i gid tri nguyén nao cia a thi z la mot
s6 nguyén?

, X ~, 2 3m - 12 742 N ’ .z . 2 2 N X N
@ Vi du 3. Cho so hitu ti z = —5 v6i m € Z. Tim céc gid tri cia m dé x la so nguyén.

@ BAI TAP VAN DUNG

12 -1 =20 16
277 2 7 —45" —36

(¢' Bai 2. Trong cac s6 hitu ti sau, sb nao 1a sé hitu ti Am?

—4
(¢ Bai 1. Trong cic phan s6 — phan s6 nao biéu dién s6 hitu ti ?7

-34 0 —6
-8’5 =713
(¢ Bai 3. Tim s6 dbi ctia cac s6 hitu ti sau
-5 11 3
2) =375 ) 13 ©) g’ ) 15
2 1 —-17
2—=; f) —1-; 2022; h) —.
e) 37 ) 47 g) Y ) _35
N P U, —12 -3 10
(&' Bai 4. Cho cac sd hitu ti sau: # = 300 Yy = — z= o5 Khi d6 trong céc khing dinh sau,
khéng dinh nao sai?
a) T > y; b) y < z; c) T =z d) z > z.
> NG . 3 2 £ / £ 1~ 2 3 =5 7 0
(¢ Bai 5. a) Tim s6 nho nhat trong céc so hitu ti sau: TR
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P . ) -6 6 -9 6
Ti 0 16n nha ic s0 hitu ti e, =, -
b) Tim s0 16n nhat trong céc so6 httu ti sau 1 13 17 11

(¢ Bai 6. So sanh cac s hitu ti
—15 ) 7 —6 13 —16 2 6

(¢ Bai 7. Sap xép céc s hitu ti sau day theo thit tu ting dan

1 5 13 -5 1 2 =9
—0925 —: — R o 2. Y
O’ 57 27 0’57 67 127 247 Y 487 37
(¢ Bai 8. Ching minh rang véi moi b > 0, ta c6
a)Néu%>1thia>b. b)Néu%<1thia<b.

(¢ Bai 9. Viét 5 dai dién ctia mdi s6 hitu ti sau roi néu dang tong quat ctia né.

) -7 -9 27
T 95 L2 6; T3 5 7 Ty 005 Ts _257 Lo 6

(¢ Bai 10. Tim z € Q, biét rang « la s6 am 16n nhat dude viét béi ba s 1.

(¢ Bai 11. a) Dién tén cdc tap hop (N, Z, Q) thich hdp vao céc 6 vuong:

) —2¢ | | b)‘fgg : c)_71€ ; d) 0,13 €
b) Dién ki hiéu (&, €, C) thich hop vao cdc 6 vudng:

a) 0 Q; b) _21 N; c) 3 YA d) Z Q.
c¢) Dién D (ding), S (sai) thich hop vao céc 6 vudng:

a) [ ]2,4¢€7; b) [ 13,5€Q; c)DicQ.

g’f Bai 12. Trén truc s6, dit cac vach chia sao cho khoéng céch gitta hai vach chia ké nhau bang
R d6 dai doan don vi cii (chang han doan tit diém 0 dén diém 1 nhu trong hinh duéi day). Dién
s6 hitu ti thich hop vao 6 vudng.
g, ., o ., 4 B . C
1 9o =2 1 1 ~ 1=

(¢ Bai 13. So sanh cac sb hitu ti

e 1 SO IFOR
a) r = 5 va Yy = 9 ZL'—7V&:I/—17
=7 13 3

1. TAP HQP CAC sO HOU Ti-

-
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(£ Bai 14. Sap xép céc s6 hitu ti sau theo tht tu ting dan

~19 -5 -25 —124 24 23
307 97 7 477 20117 35" 49’

(¢ Bai 15. Tudi tho trung binh du kién ctia nhitng ngudi sinh nam 2023 & mot s6 qudc gia duge

cho trong bang sau:

Quoéc gia Australia | Phap | TAy Ban Nha | Anh | My

7

2 ) 1
Tudi tho trung binh du kien 82 81,5 825 80

Sap xép cac qubc gia theo tudi tho trung binh du kién tit nhé dén 16n.
(¢ Bai 16. Cho z 1a s6 thoa man 22 = 21. Chting minh rang = khong 14 sb hitu ti.

> e X ~, 2 5 ) .7 . A N 2 N N A A
(¢ Bai 17. Cho s0 httu ti = — (a € Z; a # 0). Vi gid tri nguyén nao cia a thi z 1a mot so
a
nguyén?
» .. A ~, 2 a — 3 X .z . A \ 2 N N A
(¢ Bai 18. Cho s6 hitu ti z = —— (a € Z; a # 0). V6i gid tri nguyén nao clia a thi z 1& mot
a

s6 nguyén?

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho a € Z, b € N*. Chting minh rang:

< a a+n p a_ a+n P a a+n
Neéu a < b thi — < ;b)) Neua >bthi - > ; Neéu a = b thi — = .
a) Néu a A ) Néu a e e ¢) Néu a Sl
b . S
® Cau 2. Cho z = g, y = —. Biet a, b, m € Z, m > 0 va x < y. Hay chiing to rang
m m
a+b
r< —— <.
2m
. 1
® Cau 3. Choa,bezvab>o.sosénhhaisahﬁutiZvaZL.
< , 2005
® Cau 4. Choa, b€ Z, b> 0. So sinh hai s5 hitu ti 7 v 2‘12005
® Cau 5.
N / £ 1~ ? a N A N .~ . 4_2 N —1
a) Tim céc so hitu ti ¢6 dang £ ( a la 80 nguyén) nam gitra hai so 5 B
. PN . § . 3
b) Cé bao nhiéu phén so ¢é tit s6 bang 7 va so dé nam gita hai sé?vé E

® Cau 6. Cho 6 s6 nguyén duong a < b < ¢ < d < m < n. Chting minh rang

a+c+m+1
at+b+c+d+m+n

<1
5
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® Cau 7. Cho cic s6 nguyén duong a va b théa man 8a? — 51% > 1 va

2 1a s6 nguyeén.
q —
Chting minh rang a chia hét cho b.

® Cau 8. Cho hai phan sb % v 2 théa b, d > 0 vi % < 2. Chting minh ring
g< a+c<E
b b+d d

® Cau 9.

) ) < -1 4
a) Viet ba so hitu ti ¢6 mau so khéc nhau, 16n hon 3 nhung nhé hon £

. T2 s . -9
b) Tim cdc so httu ti ¢ dang — biét rang gia tri cia so d6 16n hon T va nho hon 3
a

. Ls -3 —
¢) C6 bao nhiéu phén so ¢6 tit s6 bang 9, 16n hon = va nho hon ??
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Bir 2. CONG, TRU, NHAN, CHIA SO HOU Ti

TRONG TAM KIEN THUC

@ CONG TRU HAI SO HUU Ti
Ta cé thé cong, tri hai sé hitu ti bang cach viét ching duéi dang phan sb roi 4p dung quy

tac cong, tru phan so.

Néu hai s6 hitu ti déu dugc cho duéi dang s6 thap phan thi ta 4p dung quy tic cong va trit
déi véi s6 thap phan.

> Nhan xét 2.1. Trong tap cdc sb hitu ti Q, ta ciing c6 quy tac dau ngodc tuong tu nhu trong

tap cac so nguyén Z.

DPéi véi mot tong trong Q, ta cé thé ddi chd cac s6 hang, dit dau ngoic dé nhém cac sé hang

mdt cach tuy ¥ nhu cic tong trong Z.

@ NHAN VA CHIA HAT SO HOU Ti
Ta c¢6 thé nhén, chia hai s6 hitu ti bang cach viét ching duéi dang phan sé roi ap dung

quy tac nhéan, chia phan sb.

Chu y N
Néu hai s6 hitu ti déu dude cho dudi dang s6 thap phan thi ta cé thé 4p dung quy tic nhan
va, chia dbi v6i s6 thap phéan, chdng han:

1,25 (—4,6) = —(1,25-4,6) = —5,75

78:(—0,13) = —(7,8:0,13) = —60

AN

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Thuyc hién phép tinh cong, trir

Dé thuc hién phép tinh cong, trit s6 hitu ti ta c6 thé thuc hién quy tic cong, trit hai sé hitu
ti. D&i véi day tinh c¢6 nhiéu s6 hang ta c6 thé 4p dung tinh chét giao hodn va két hop, quy

tac dau ngodc dé thuc hién mot cach hop 1i nhét.

\ V.

@ Vi du 1. Hay thuc hién cac phép tinh.

9 5 9 5
a)1—7+1—7, b)1—7—1—7,
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2 -3 =5 -3 4
)3+ o5t T
24 ) 1 1
— = h) —3= —1-.
8) 126~ 28 ) -3
@ Vi du 2. Tinh
-3 =95 -3 4 11 19 7 -9
) 5t 1o VT ) 3~ 20 )5 %
3 2 3 4 3
3,2 n 2 (-2) 4 b 2 (02
) 5+ ) 2 wost— ) 2 - (-02)
@ Vi du 3. Thuc hién cac phép tinh sau.
)2 —1+1+1 b)_l -3 1+1 —3+—1 1
a) — — — + — + —; —_——— = - — 4+ — — —
3 4 21 12 3 5 6 43 7 2 35
© Vi duy 4. Tinh gié tri cia cic biéu thitc
3 3 1 2 1 1
A=2--3-4-, B=5; -85+
a) 5 35~|—4 b) 57 83+21

94624 (+3-9)-(-3+3)

© Vi du 5. Tinh gié tri cdc biéu thitc sau theo cach hop 1i nhat.

(18 1 2—71). B 3(121)
a)A—(3 T 7>+(3+15+17, b) B=0,25+2—(c—c+17)

_ 5
@ Vi du 6. Viet so httu ti T2 dudi cac dang sau day
a) Tong ciia hai s6 hitu ti duong.
b) Téng ciia mot s6 hitu ti duong va mot s6 hitu ti Am.

. . oo 1
¢) Tong cia hai s6 hitu t1 duong trong dé mot so la 1

Bi Dang : Thyc hién phép tinh nhin, chia

Dé thuc hién phép tinh nhan, chia s6 hitu ti ta viét cic s6 dudi dang phan s6 roi 4p dung
céc quy tac ctia phép tinh vé phan s6. Déi v6i mot tich cé nhidu thira sb ta cé thé p dung

cac tinh chat giao hoan, két hop dé thuc hién phép tinh hop 1i nhét.

\ /

@ Vi du 1. Thuc hién phép tinh nhén:

8 35 4 42 35 9
o2, b) —30- =; 22, T d) = (~1
Y 15 Tor ) =305 ) 55 a2 ) 55 (-18)
© Vi du 2. Tinh gié tri ctia biéu thitc
11 33\ 3 3 12 [ 25 38 -7 ( 3
) A=(355) 3 na-3- = (-F) 9 B=25r(=5):

_ -7
@ Vi du 3. Hay viet so luttu ti i dudi dang :

a) Tich ctia hai s6 hitu ti. b) Thuong ctia hai s6 hitu ti.



https://zalo.me/0984693719

- 11 | Trang 2. CONG, TRU, NHAN, CHIA $6 HOU Ti-

Bi Dang : Thyc hién cac phép tinh cong, trir, nhan, chia

@ Thuc hién cic phép tinh theo ding quy wéc thit tu thuc hién cic phép tinh va theo

ding quy téc cong, trit hodc nhan, chia.

Cht y van dung céc tinh chat giao hoan, két hop, phan phéi ctia phép nhan véi phép
cong trong trudng hop cb theé.

\

@ Vi du 1. Thuc hién phép tinh

1 1 —6 11 3 A1 17\ —129
s ) Lemt. (22 (2, 1) o
8 —5t5 % )5 +225: 3 9 \7+100) w0
© Vi du 2. Rt gon biéu thic
7 8 45 2 5 5 -2
Jas (5 po 2.0 5.2
23 U6 183 158 6 3

-4 5 -39 —1'(5)
)C=-"13"% T ")

© Vi du 3. Tinh gid tri cia céc biéu thiic sau bang cach hop 1f nhat:

a)A:Z;S'fl—i_?;'fl_?;.fl; b)B:4x—4y+5xyvéix—y:g;my:—;;
Dl b ered(@)h(3)
© Vi du 4. Tinh gié tri ctia biéu thitc
wa=(Fea)s+(Fre)s wegla-m)e(E-3)
o1,
© Vi du 5. Rt gon biéu thtic M = le ? 2.
3 4
O,75—i—0,6+§—i—g
© Vi du 6. Tinh nhanh gid tri cia cdc biéu thic A = 171 2343.
2’75+2’2+7+ﬁ

Nhu véy, bang viéc chuyén céc s6 thap phan vé dang hitu ti, roi thiét 14p nhan ti& chung, ching
ta da c6 dugc két qua nhanh chéng.

@ Vi du 7. Thuc hién phép tinh
1 1
a)A:2—|—71; b) B=2+ T

I+3 Lt ———

© Vi du 8. Rit gon biéu thiic



https://zalo.me/0984693719

- 12 | Trang 2. CONG, TRU, NHAN, CHIA $6 HOU Ti-

© Viduy 1. Tim z biét

1 3 2 5 2 6 4 1
© Vi duy 2. Tim s6 hitu ti z, biét:
3 4 5 1 -5 -9 5
a):ﬂ+5 = b) il c) = —T= 10 d)7 x =10
© Vi du 3. Tim s6 hitu ti =, biét:
13 1 4 (—1)_7
W) r- =5+ bs-\5)zg
2 1 4 2 —4
1,954+ 2 —g =2 d) 2= — —:——(—).
c) T )2ty =3-\7
© Vi du 4. Tim z, biét
5 8 -2 7 7 5 1
) T T o ) 3=t 9’ ) 1t tE T
11 9 11 9
© Vi du 6. Tim z, biét
3 ) 12 1 ( 1) 1 -3
—1- P— = 2. b 12— == —.
) ( 577) 1375 J\*:2%3) 7= 3
© Vi duy 7. Tim gid tri 16n nhat (hodc gia tri nhé nhat) ciia biéu thitc
2\* 1 2 ..
a) A= IE+§ +§VOI$EQ. b) B=———=— iz Q.

1)2
— = 2
(3: 5 +

) 1 1(1 1 ) b) c C(l 1 )
a) ———=~—| - — : —_— = | == .
nn+k) k\n n+k/ nn+k) k\n n+k
@ Vi du 1. Thuc hién phép tinh
1 1 1 1 1 1 1 1
A= e Be oo~y
VA= T et e T P B=5t5t o
@ Vi du 2. Thuc hién phép tinh
NPETE R SRR S S B
VT3 T T T T 15-19 ' 19-23°
b) D=1- 2 2 2 .2
5-10 10-15 15-20 2015 - 2020
) 1 1 1 T 5
@ Vidu 3. Cho M = + + R Chting minh rang — < M < —.

1-2 3-4 5-6 99 - 100 12 6
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(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Tinh:

a)§+;8. b)j—g- C)E+£_;13
7 9’ 21 28’ 12 36 18
(¢' Bai 2. Tinh:
—25 21 7 =35
a) T ) 5o
28 100 9 12
> 4, 2 7
(¢ Bai 3. Viét so httu ti 20 dudi cac dang sau day
a) Tong ctia mot s6 hitu ti duong va mot s6 hitu ti Am.
2 2 Z 1
b) Tong ctia hai s6 httu ti duong trong dé méot so 1a 1
(¢' Bai 4. Thuc hién phép tinh
-5 3 1 4 4 -3
— b) 1,25:(-3,5); :(—2); d —1:().
R ) 1,25:(=3,5) <) 5 5 )3-15:07
(¢ Bai 5. Thuc hién cdc phép tinh:
3 2 -3
A=+ —=; b B:—2—<);
) A=5+3 ) 7
—90 45 75 2 3 1
C = - _ . d) D=2-—-3-+-
© 189 84 126° ) 375 4
(¢' Bai 6. Thuc hién phép tinh
-8 .1 3 2 =3
—° 1. b) o4+ 2. 2.
RISV )5t T
3 1 1 1
1 1 1 1 1 1 1

@ Bai 7. Thuc hién phép tinh A = — — — — —~ __+ %t _ +
ai 7. Thyc hien phép tinh A = o= = 0 — = — 67 7.8 “8.0 9.10

(£ Bai 8. Tinh gia tri clia cac biéu thiic
-5 7 4 7
A=224 L 200
2) RS

28 T8

) 2+4 4
7 7 =99

Vot et D (1Y

(¢ Bai 9. Tinh gia tri cia cdc biéu thitc
1 8 3 1 5) 19 1 2 1

A1z Sy 2 2 2 2 2,2 1
2) S 0t T1 1673 973 s
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-1 8 -2 1 4 -4 3
B=—"" 42 4424 c
b) 3 370 3 5 9 7

(¢ Bai 10. Tinh gié tri ctia céc biéu thic

va=(5) Gi) (5 (Gx) we=(5)-(55)-(5)

(¢ Bai 11. Thuc hién cic phép tinh sau (bang cich hop i néu cé thé):

)52, 5 =1 5 9 (2220, (L)
31725 731 10 31 20 24 30/ \"5)
(¢ Bai 12. Tinh cdc biéu thitc sau bang cach hop i
5 1 5 1 11 11
So17E = Zog7= b) —-(—-24,8) — — - 75,2;
a) 6 3 6 37 ) 25 ( Y ) 25 9 )
12 1 2 1 1 1
—— 4+ = — d)4,7:=-4+0.3: —.
)7 19t7 19 J 4T 40,312

(¢ Bai 13. Tinh gié tri cdc biéu thitc sau theo cach hop li nhat:

2 1 5 3 7 5)
M=(6-24+2)— 2_2) (g L4
2) (6 3+2) (5+3 2) (3 373
_<_1)+3_7_(5>+1+1.
1) "5 15 \9) T12 7" 35

2
"3
00=(-30) (419 -(-3+%).

(¢’ Bai 14. Tim sb hitu ti z, biét

b) P

2 3 4 3 _3 _5 7 (2 ) 1
) T T =1p b =15 = 1p R TR Vo~ T%) =%
(¢ Bai 15. Tim x biét
2 _3 —9 1
S )
8) - = o )5 —T=3
11 2\ 2 5 1\ 1
- 2y_2 d _< ):
) 1 (z+5) 3 )i \"t3) =3
(' Bai 16. Tim z, biét
10 7 2 4 1) 3 8
) et T 5 (5-5) =1 7
(¢ Bai 17. Tim z biét
3 2 3 4
a)x-(x—Q)zo; b)§+§:a7:g.

(¢ Bai 18. Tim x biét
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(@ Bai 19. Tim z, biét

2. CONG, TRU, NHAN, CHIA SO HOU Ti-

5 28 5/ —2 3
0B b (2-2): 222
a) 1g-o ="y I\r=7)i 5 =7
. ., -1 9 1 11
(¢ Bai 20. Tim so & biet — — — - = — .
al 1m sO nguyen x, bie 15 10 2<af:<15 10
(¢ Bai 21. Dién s6 nguyén thich hop vao 6 trong
1 1 1 1 1 1
2—(3+4)< L <48_<16_6)'
S o <z . . 1 4\ (3
(¢" Bai 22. Tim céc s6 nguyén z thoa man 2— - 1— - (=22) < x < (0,4— ) ( —0,2).
11 12 5) 4
BAI TAP NANG CAO
1
® Cau 1. Rut gon M = T
2= T
9 _
5 1
2
2 2 2
A , 375 711
® Cau 2. TmhA:13 i3 13+13
3 5 7 11
3 3
, 0,7554+0,6 — = — —
® Cau 3. Tinh nhanh gié tri ctia biéu thitc A = 171 1131.
2754+22—— — —
o+ 7 13
® Cau 4. Cho hai biéu thic
1 1 1 1 1
D0 0-D 680 )
2 3 4 19 20
1 1 1 1 1
(DD ) (-0 (- )
4 9 16 81 100
[ o1 , 11
a) So sanh A v6i —; b) So sanh B véi TR
1 1 1 1 1
au s, Tinh A= (1) (5 1) (5 1) (g5 -1) (05— 1)
© Cau 5. Tin 10 11 12 99 100
® Cau 6. Tim sb hitu ti z, biét
)x—100+x—98+x—96 3 b)x—1+x—3 x—5+x—7
a = N =
24 26 28 ’ 65 63 61 59
) T — 28 — 124+{£— 124—2011+x—2011—28 B
¢ 2011 23 24
3.
K v
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2. CONG, TRU, NHAN, CHIA SO HOU Ti-

) . 1\* 11
® Cau 7. Tim gia tri nho nhat clia bicu thitc A = ( )

® Cau 8. Tinh gid tri 16n nhat ctia cdc biéu thiic

18 )2 183 15
B=-— — ] ——. C= D=——"—.—.
2) (x+1273 o ( 1) © (z 824
3
® Cau 9. Tim hai sb z, ysaochox—l—y—xy—z véi y # 0.
)

K v
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Biar3. LUY THUA CUA MOT sO HOU Ti

TRONG TAM KIEN THUC

@ LUY THUA VO1 SO MU TU NHIEN

Luy thita bac n ctia mdt s6 hitu ti , ki hiéu 2", 1 tich ctia n thita s6 = (n 1a s6 tu nhién
16n hon 1):
t=g-rx-x-...-x(xeQmneNn>1).

TV
n thita so

2" doc 1a x mi n hodc x luy thita n ho#c luy thita bac n clia z. x goi 1a co s6, n goi 1a sb
mil.
Quy udc: z° = 1(z # 0); 2! = z.

\
Luy thita ctia mot tich bang tich céc luy thita; Luy thita ciia mot thuong bang thuong cac luy
thrra.

n

(x-y)" =a"-y" (%)n = z—n (y #0).

1 )
Ta dinh nghia ™" = —, v6i n la s6 nguyén duong, x # 0.
xn

@ NHAN VA CHIA HAI LUY THUA CUNG CO SO

Khi nhan hai luy thita cling co s6, ta gitt nguyén co sb va cong hai sb mil.

Khi chia hai luy thita cling co s6 khac 0 , ta giit nguyén co s6 va lay s6 mi ciia luy

thita bi chia trit s6 mii ctia luy thita chia.

m n m—-n

am At =x (x #0,m >n)

@® LUY THUA CUA LUY THUA

Khi tinh luy thita ctia mot luy thita, ta git nguyén co s6 va nhan hai sé mi.

(™) = a™™.
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CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Tinh gia tri cia mét liy thita hoac viét mot sé dudi dang liy

thtra

Véan dung dinh nghia lay thira:

=gz (xeQ; neN; n>1).

n thita sb

© Vidy 1. Tinh

) (§>4; b) (=0,5)% c) (—1}1)3;

4) (-3)" o (-2)" y - (-2).

@ Vi du 2. Khong st dung may tinh, hay tinh:

) 3\ ( 3)7 —2187
_9)\11 1iA+ (_9)10 _ . _° 4 ) =
a) (—2)', biet (—2) 1024; b) ( 2) , biet 5 TR

© Vi du 3. Tinh

Q) (1) (<17 (-1 (<D (<10 (1)

o [Le] [ (][ () [ (1Y
100 100 2 100 3 100 20/ |’
© Vi du 4. Viét cac s6 hitu ti sau dudi dang luy thita ctia mot so.

—27 16
2) o5 b 3T

Bi Dang : Tinh tich, tinh thuwong efia hai liiy thira cting cd sd va tinh

liy thita cia mot luy thiua

Ap dung céc cong thitc

Tt =a2"" (x#0, m>n)

(3) @) =2mn

C6 nhieu khi cong thitc (3) dude ding theo chiéu nguge lai 2™ = (2™)"

\ /

© Vidu 1. Tinh

S e
c) 24:27; d) [(%)3] .
K
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© Vi du 2. Thu gon va viét biéu thiic dudi dang liy thita cta mot co sd

4 (4\° 3\2 /3\° 2\* /2\° 214"
oG w0 0 ()G 0 ()]
5 5! 4 4 5) 5! 3
@© Vi du 3. Cé bao nhiéu cach bic¢u dién s6 5'2 dusi dang (5™)" v6i m, n la céc s6 tu nhién khac

17

© Vi du 4. Rit gon céc biéu thic sau

8° 492 . 78
. b) =X
&) 7 ) s
253 . 55 25. 63
) A= VE=g g

© Vi du 5. Chiing minh rang
a) 115 — 115 4+ 11* chia hét cho 111; b) 165 + 219 — 8% chia hét cho 10.

© Vi du 6. Rt gon biéu thiic rdi viét két qua dudi dang liy thita ctia mot sd

e [ ()]

Bi Dang : Tinh liy thita cia mot tich, liiy thita ctia mot thuong

Ap dung céc cong thitc

1) @y =aty @ (5 =Zwro

Céc cong thitc trén con duge st dung theo chiéu ngugc lai.

\ 7/

© Vi du 1. Viét céc liy thita sau dudi dang tich hodc thuong ciia céc liy thita

) (3 0 (3:2)

© Vi du 2. Tinh bang cich hop I nhét

2305
a) (0,125)3 - 512; b) 535
© Vi du 3. Viét biéu thiic sau dudi dang liy thita ciia mot s6
2) 21% ) 287 - 307
63127 1059
© Vi du 4. Tinh gi4 tri cia céc biéu thic sau
(5° — 54)° 323 . 98

8) b) &
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Bi Dang : Tim cd sd, tim $6 mii ctia mot lay thira

C6 thé st dung céc tinh chat duge thita nhan dudi day
a) Véia #0; a# %1, néu a™ = a™ thi m = n.
b) V6in € N; n> 1 ,néu a” = b" thi
@ a =bnéun ¢

@ a = +b néu n chin.

\ 7/

© Vi du 1. Tim s6 hitu ti = biét rang:

a) 27T = 4; b) 32279 = 27.

© Vi du 2. Tim s6 hitu ti = biét rang:

a) 27 — 325 . 645; b) (1) _ (i)g
N ’ 7)  \343/°

© Vi duy 3. Tim sb hitu ti z biét rang:

3 3
a) 5-3°=15-3°. b) 7% =72 - 49. ¢) p 4= d) 47+2 =440 _ 3.

© Vi du 4. Tim sb tu nhién n, biét

2\" 8
_ —_ - n+l _ g2
a) (3) 57 b) 3 92,

© Vi du 5. Tim s6 tu nhién n, biét

625
_ s Y
8) Ho =% b) s

© Vi du 6. Tim tit ci cic sd nguyén n thoéa man cic dang thic sau:

SPT— o (2 ()"

c) amn=8) = 1, d) % 2 =21.32.42 4. 0m,
© Vi duy 7. Tim z biét:

a) (xr+1)% = 216. b) (x —1)* = 16. c) (2z —2)* =16.

d) 3=t — 37 = 162. e) (1—xz)*=216. f) 57t —2.5% = 375.
@© Vi du 8. Tim céc sb tu nhién n, biét:

a) 4 <2" <2-16. b) 9-27 < 3" < 243.

© Vi du 9. Cho biét 32 < 2" < 512 (n € N). Tim t4p hop cdc gia tri ctia n.
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3. LOY THUA CcUA MOT SO HOU Ti-

/

\

Bi Dang : So sanh hai liy thira

Véia, b € Q; m, n € Z. Ta co:

a) Tinh chat 1: Néu a > b > 0 thi a” > b".

b) Tinh chit 2: Néu a > b thi "1 > p?nFL

c¢) Tinh chat 3: Néu a > 1, m > n > 0 thi a™ > a".

d) Tinh chit 4: Néu 0 < a < 1, m >n > 0 thi a™ < a™

© Vi du 1. So sdnh 5% va (—2).

© Vi du 2. So sanh 9° va (27)3.

1\° 1\*
@ Vi du 3. So sanh (> va () .

8 32

@ Vi du 4. So sanh cac so sau:

a) 333444 Vé 444333; b) 5300 Vﬁ 3500; C) 42222 Va 24444; d) 3420 Va 4315‘

1

1 1 1 .
© Vidub. Sosanh: A= —+4+ -+ -+ — 4+ — vaso L.

\

h)

21 22 249 250

Bi Dang : ** Tim chit s6 tan cung ctia mot liy thira

Céc chit s6 tan cung 1a 0, 1, 5, 6 khi nang liiy thita v6i s6 mi n € N* thi chit s6 tédn
ciing khong thay doi.

Céc s6 tan cung 13 4, 9 khi nang liy thita bac 1é thi chit s6 tan cung khéng doi.

Céc chit s6 c6 tan cung 1a 3, 7, 9 khi lily thita v6i s6 mil 1a boi ctia 4 thi ¢ chit s6 tan
ciing 14 s6 1.

Céc chit s6 c6 tan cung 1a 2, 4, 8 khi lily thita v6i s6 mil 1a boi ctia 4 thi ¢ chit s6 tan
ciing 1 s6 6.

Mot s6 tu nhién bat ky khi liy thita bac 4n + 1 v6i n € N thi chit s6 tdn cling khéng
thay ddi.

Chit s6 tan ciing 13 3 khi nang 1én bac 4n + 3 thi chit s6 tin ciing 1a 7; chit s6 tan cling
14 7 khi nang lén bac 4n + 3 thi chit s6 tan cling 1a 3.

Chit s6 tan ciing 13 2 khi nang 1én bac 4n + 3 thi chit s6 tdn ciing 1a 8; chit s6 tan cliing
12 8 khi nang lén bac 4n + 3 thi chit s6 tan cling 1a 2.

Céc chit s6 tan ciing 1a 0, 1, 4, 5, 6, 9 khi nang lily thita bac 4n + 3 thi chit s6 tan
cung khong thay doi.

© Vi du 1. Tim chit s6 tidn cing ctia s6 187324,

I v

-
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© Vi du 2. Chiing minh rang s6 892 — 2192 chia hét cho 10.

© Vi du 3. Tim chit s6 tdn clng clia tong S = 2 + 3° + 49 4 - - - 4 20178961 4 20188065,

(@® BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Tinh

1\ 2
a) (—23) ; b) (—0,75)3; c) 273,
(£ Bai 2. Viét cac s sau dudi dang liiy thita ctia mot sd
8 81
. b) —.
) —ar ) 625
(¢ Bai 3. Tinh
1\° ( 1)2 1 . 5 2\3
9 (5) (-5) 5 b) (=5)7: (~5)" ) (3"
(£ Bai 4. Viét céc tich sau dudi dang lily thita ciia mot sd
2 8 16
27 - 81; b) = . — . .
a) 27-81; )5 125 625

(¢ Bai 5. Viét biéu thitc sau dudi dang mot lity thira:
1620
(¢ Bai 6. Tinh:

O R € e O a

(¢ Bai 7. So sanh 220 va 312,

15%

(¢ Bai 8. So sanh hai liiy thira:

1\° 1!
a) 5% va (—2); b) 95 va 273; c) (8) va (32) ;o d) 220 va 312

(¢ Bai 9. Tim s6 tu nhién n, biét

3\" 81

(' Bai 10. Tim z, biét
AN3
a) ° = 1% b) (x — 11) = 343.

(¢ Bai 11. Tim sb hitu ti  biét ring:
) =6 () =1 (3) =
o _(2). b - _ . 9 _ 7.
2) (3 3/ ) "w0) =0 J\72) =¥

3 e 9 x 42 x+2 T 5
d) = = o) e) 5% 4 5 = 650; f) 47*2.3% =16 - 12°.
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(¢ Bai 12. Tim z biét:

a) 3 = —27; b) (2x — 3)* = 16.
(¢ Bai 13. Tim z biét:
2 (5) = () 0 (55) = ()
9 27 16 32
(¢ Bai 14. Tim tit ca cdc s6 nguyén n théa méan cic dang thitc sau:

a) 5-3.957 — 54n b) (8)n — (2)_12 C) a(2n+6)(3n79) -1
' 27 3 '

(¢ Bai 15. Tim z biét:
a) (z —5)% = 25. b) 9=+ — 5. 3% = 324. ¢) (1—2)°=32.
(¢ Bai 16. Tim z biét:
a) 16” : 4* = 16. b) 27127 4 4.27 =72,
¢) (2z+1)* = —64. d) (3z —2)* =8l.
(¢' Bai 17. Cho s6 tu nhién n théa 32 < 2" < 512. Tim tap hop tat ca cic gid tri clia n.

(¢ Bai 18. Tim s6 tu nhién n sao cho 3 < 3" < 243.

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Tim céc s6 tu nhién n, biét:

a) 8 < 2" < 2.32. b) 327 < 3" < 243

c) 8:27<6"<36-4-9. d) - <2" <4

R

1
) 9-27 < o < 27243
® Cau 2. Tim s6 hitu ti , y biét rang:
a) 294239 = 127, b) 157 : 3¥ = 75,

® Cau 3. Tim z, y biét (2z — 4)2018 + (3y — 1)2920 < 0.
® Cau 4. So sdnh

JER S T R
a) :§+?+¥+"'+ﬁ+ﬁ\70117
1 1 1 1 I .1
D B=gitm e taw iy
a1 11 1 1
c) —E+@+E+"'+4999+41000leg'
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® Cau 5. Tim céc s6 hitu ti z, y va z biét

a) ry = ;; yz = 0,6 va zx = 0,625;

b) x(z —y+2)=-11;yly —z—z) =25 va z(z + = — y) = 35;

¢) (x+2P2+(@y—3)"+(z-5°=0
® Cau 6. Tim céc s6 nguyén z, y thoa man (z +2)? + 2(y — 3)* < 4.
® Cau 7. Tim chit s6 tén cung cla:

a) 20002018, b) 20012019, ¢) 12345678, d) 20182017,
® Cau 8. Chiing minh rang: 3"*2 — 2"+2 4+ 3" — 2" chia hét cho 10 v4i moi n € N*.

® Cau 9. Chiing minh rang: 3**! + 3°+2 4+ ... 4 3%+190 chia hét cho 120 véi € N.
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Bir4. THU TU THUC HIEN PHEP TINH, QUI
TAC CHUYEN VE

TRONG TAM KIEN THUC

@ THU TU THUC HIEN CAC PHEP TINH
Véi cac biéu thitc chi c6 phép cong va phép trit hodc chi ¢6 phép nhan va phép chia
ta thuc hién cac phép tinh tur trai sang phai.

® Vi cac bicu thitc khong c¢6 dau ngoic, ta thic hién theo thit tu: Luy thita — Nhan

va chia — Cong va tru

Véi cac biéu thitc c6 dau ngoic, ta thuc hién trong ngodc trude, ngoai ngoac sau:

O=0-4

©® QUY TAC CHUYEN V£

Khi bién déi cic ding thitc, ta thuong dp dung cdc tinh chit sau:

Néu a = b thi:
b=a;, a+c=b+c

Khi chuyén mot s6 hang tit vé niy sang vé kia ctia mot ding thitc, ta phai ddi ddu sé hang
dé: dau "+" d6i thanh dau "—" va dau "—"' ddi thanh dau "+".

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Thuyec hién phép tinh

Déi vé6i biéu thitc khong c6 dau ngodc chi c6 phép tinh cong, trit (hodic nhan, chia),
ta thuc hién cdc phép tinh theo thit tu tir trai sang phai.

Déi v6i bidu thitc khong cé dau ngodc cb ca cac phép tinh cong, tri, nhan, luy thira,
chia, ta thuc hién cac phép tinh theo thit tu :

Luy thtta — Nhan va chia — Cong va tru.
Déi véi biéu thite ¢6 dau ngodc thuc hién theo thi tu
Ngoac tron () — Ngodc vudng | | — Ngodc nhon { }.

Ta thuong 4p dung céc tinh chit ctia phép tinh dé lam cho nhanh gon hon.

\ /

@ Vi du 1. Thuc hién cac phép tinh:
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a) 5-62—18: 3; b) 5835+ 43 - 7.

© Vi duy 2. Tinh gié tri cia cic biéu thitc sau:

) 312 + 315
@ Vi du 3. Thuc hién phép tinh:
a) 346 — [131 — (15 — 9)%]; b) 18- {420 : 6 + [150 — (68.2 — 23.5)]}.

@ Vi du 4. Tinh mdt cach hop 1.

16 —20
a) A=-1,2+(-0,8) + 0,25 + 5,75 — 2021, b) B=-0,1+ 9 + 11,1 + 5
1
¢) C=124 67 +(~124) - (-2,5)* d) D = 32,125 — (6,325 + 12,125) — (37 +
13,675);
—1\° ) -3
e E=4T5+ () +05° -3 f) F =201,234-202,123+201,234-(—202,123).
@ Vi du 5. Tinh:
2\’ 9\° [ 3Y)°
S &) 5+ ()2
8L)3-45—15 577 b) 5 4 16
274 . 253 4456 7 27 .52 + 512 '
© Vi du 6. Dung nam chit s6 5, dau phép tinh, ddu ngoiic dé viét thanh day tinh c6 két qué la
5.

/

Bi Dang : Toan tim «

a) Dé tim s6 hang chwa biét, can x4c dinh ré s6 chua biét d6 & vi trf nao (sb trit, s6 bi
trir, hiéu,...). Tit d6 xdc dinh duge cich bién déi.

b) Dé tim sb hitu ti 2 & trong co s6 ctia mot luy thita, ta thuong bién d6i hai vé clia dang

thitc ve luy thita cting s6 mil, roi st dung nhan xét:
At = prtl o A= B (n€ N¥)

A= B™ & A=Bhojc A=—B (neN*).

¢) Dé tim s6 z & s6 mi cia luy thita, ta thuong bién déi hai vé ctia dang thic vé luy

thita cling co s6, roi st dung nhan xét

At =A" < m=n(mne Z,A#0,A#1).

\

© Vi du 1. Tim s6 tu nhién z trong mdi dang thic sau:
a) t —160:40 =45; b) (z+45):15=80; c¢) x+0,25=

1 5) 9
5 () -5
@ Vi du 2. Tim z trong day tinh sau:
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4. Thi ty thyc hién phép tinh, qui tic chuyén vé-

5 7

4 5

9

a)x_( ):20’

c) r—8:4— (46 —23.2+6.3) =0;

© Vi du 3. Tim sb tu nhién n, biét

625 (—2)"

%) 5 ) 6
© Vi duy 4. Tim z biét:

3 5 3 5

Z.ym 7.4w+2:7.48 7.410.
@) 5 43 SRR R

1 2 02
c) 5-3":7.3 - 9% —2.3".

(@ BAI TAP VAN DUNG
(¢ Bai 1. Thuc hién phép tinh :
a) 55-48 — 110 - 24 1 123;

c) 4320 : 9 — 8640 : 18 + 450;

(¢ Bai 2. B6 dau ngodc 16i tinh céc tong sau:

17
11

6 16

5 11

oGy

(¢ Bai 3. Tim z, biét:
) 2042 =L
a) 2o+ 5 =g
(¢ Bai 4. Tinh gia tri ctia cdc biéu thic:
a) A=22—(=32)%4+472.16 — 2.52,

(¢ Bai 5. Tinh gia tri ctia biéu thiec:

a) A=
b) B—(23'1) 2 4287 (17)0

B 272/ 3 23

(¢ Bai 6. Tim s6 hitu ti z biét rang

2 1 1

Z_p) il 4c=—4
2) (5 ‘”) 573 ’

—3x (1 2)

R (R Wl R
¢) 4 x 7 ’

2—3+(52)3-5—3+4—3-16—2-32—105-(

d) 240 — [23 + (13 +24.3 — z)] = 132.

c) 5"+ 52 = 650

1 1

2 3

0 (

d) 3-5%+t —3.25% = 300.

>~6x+6x+2:67+64;

b) 456 - 75 4 134 - 68 — 2009;

d) 45% +153: 32 — 24 - 3.

39 9 9 5 6)
b>5+(4‘5)‘(4 7)
3 7
b)B—<23 1) 1+3—2 9—7 (14)0+5
2 8 25 '

+ 19.

3 1 2 2 5
o (ce2 1), (1424 2) 23
) +$ 3 +5+3 4
1
l=5 9
14—
T
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BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Tinh gia tri ctia biéu thic sau:
_ 15°+5-15% — 5

183 +6-182— 6%

® Cau 2. Tinh:

21257 +4°.25° p 2B AR 5T 25 4
8- 259 + (22 5)" (22-3)° +84-35  (125-7)3 459143

a) C

a)

® Cau 3. Rt gon céc biéu thiic sau

(2)(-3) v
2.84.272 4 4.6 3/ "\ 4 (=)

A= :
a) 27 .67 + 27 - 40 - 94’
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ON TAP CHUONG I

(¢ Bai 1. Dién ki hiéu thich hop vao 6 trong:
1

a) —7 N; —x Q; b) 6 Q; 0,4 7.
(¢ Bai 2. 1) Dien tén cdc tap hop (N, Z, Q) thich hgp vao cic 6 vudng:
) —3¢ [ | b);gz ; osel | d) 0,12 €
2) Dién ki hiéu (¢, €, C) thich hgp vdo cic 6 vuong:
2) —2[ | b) i N; o -5 1z oN[ o

3) Dien D (dung), S (sai) thich hgp vao cdc 6 vuong:

a) [ ]1-2,22 €2 b) [ ] 5,6 €Q; C)D%CQ.
(¢ Bai 3. So sanh céc sb hitu ti 2 va y:
1 2 2
a)a::—gvémy:_—r b)x:—gvéy:—O,GE).
> .. s X 33 X N A -2 « X X ~ 2 ]'
(¢ Bai 4. Trong cac s _E; —®; —0,3333. SO nao khong biéu dién so hitu ti —g?
> <. / £ 6 -9 P : 2 X £ 1~ 2 3
(&' Bai 5. Trong céc s6 sau: 0,66; — 10; 15 sO nao biéu dién so httu ti 5?
(¢ Bai 6. Cho céc tap hop:
0 -2 -1 0 5 =8
M = {; — }; b) N = {; = };
2) 7 5 4 ) —7 6 13
—4 3 —6
Pz{;;—,2}; d Z{—;;—, }
c) o TF 0 ) Q 9 11 5,333

Tap hop nao chi gom cac s6 hitu ti &m?
(¢ Bai 7. Sap xép céc sb hitu ti sau theo thit tu ting dan:

25 9 7 5
378 107 127 6

. . 4 5} . 11 17 N
(¢ Bai 8. Goi A la tap hop céc s6 hitu ti z sao cho - <z < 3 Héi s6 hitu ti TR c6 la phan

tr cua tap hop A khong?

(£ Bai 9. Tinh gia tri ctia biéu thtc

Y R N
¢) (1+§—i>—(1—i)+(2022—§); d)ﬁ_(g_ﬁ)+256;
TG 0G0
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(¢ Bai 10. Thuc hién phép tinh

15 (4 2\ =5 3\°  —4144° " 1

1 1 1 1 1 1
4 N3 — —_ ). — . — — ) - — { -—
(¢ Bai 11. Cho M (1+2) (1+3> (1—1—4)...(1—1— 10) <1+ 11).Tmh .

(¢ Bai 12. Rut gon biéu thiic

9t 3° 25% + 5
M=———. b) N=——
2) 62 311 )N =2
(¢ Bai 13. Rut gon céc biéu thiic sau
a?-a” - b B (3)5 (2-5)*-7°
A= a7 b)yB=(2) =2 L
) A= ot ) 7) 15t 202
(¢ Bai 14. Tim z biét
25 11 9 ,
Y [ A — 43. :_053:_052.
7 6 3 9 T 2
—T == 1—2=2+4-:53; B (05)2+2-z=(0,7)%
1 1 1 1 1 8 2°
8) @ (3 T3 7) 773 Mg T 2
(¢’ Bai 15. Tim z biét
1 5 ( 4)2 9 , 3
—r—4=—; -] == ——x =0 d) 3% 4 3%+2 = 7290.
a) 5% - b) T+ 6 c) x i ; ) 3+
(¢ Bai 16. Tim tép hop céc s6 tu nhién n sao cho 8 < 2" < 256.
(¢ Bai 17. Tim s6 hitu ti z, biét rang :
a) (3z —1)* =81; b) (z +1)° = —32;
c) 3% + 3°F3 = 756; d) 5**1 4 6.5 = 875,

(¢ Bai 18. Cho M = 1257 — 625° — 257, Chimg minh rang M : 99.

(¢ Bai 19. Tim tap hop céc gid tri cia n € N sao cho 81 < 3™ < 729.
) 3 1 -5 7 13 4
s 20, g i i e S+ (11 =0) (1~ 9) oy
ai 20. Chting minh dang thtc 31+ 6+ 9 51 18 (2°)

(¢ Bai 21. Tim s6 tu nhién n biét 32 < 2" < 256.
(¢ Bai 22. Tim z biét

4r —5
a) x4 —03-911; b)

-3 3
— = 12.
5 14+O,5$

(¢ Bai 23. Cho A= -4+ (z —3)%B = ; — (5x +1)2.

a) Tinh gid tri nhé nhat ciia A; b) Tinh gid tri 16n nhit cta B.
(¢ Bai 24. Cho A = ; — (2 + 1) Tinh gid tri 16n nhat cta B.
(¢ Bai 25. Tim cac s6 tu nhién z,y biét

a) 27+ . 5Y = 207 b) 2771 3uHl = 1274y, c) 37 = 9¥ " va ¥ = 27F8,
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CHUONG 2.

sO THUC

Bar5. LAM QUEN VOI SO THAP PHAN VO HAN
TUAN HOAN

TRONG TAM KIEN THUC

@ sO THAP PHAN VO HAN TUAN HOAN
Khi chia 5 cho 18, ta thay phép chia khéng bao gid chAm dit va néu ct tiép tuc chia
. P
thi trong thuong 0,2777 ..., cht so 7 dudc lap lai mai. Ta n6i phan so 8 viet duge
) 17 .
duéi dang so thap phan la 0,2777. ... Tuong tu, ta ¢ T —1,545454 . ... Cac so
0,2777...; —1,545454 . .. 1a nhitng s6 thap phan v6 han tuan hoan.

® S60,2777. .. duge viét gon 1a 0,2(7). Ki hiéu (7) dugc hiéu la chit s6 7 duge lip lai
v0 han 1an. S6 7 dudc goi 1a chu ki ctia s6 thap phan v6 han tuan hoan 0,2(7). Tuong
tu, —1,545454 ... ¢6 chu ki 1a 54 va dudc viét gon 1a —1,(54).

Céc s6 thap phan da hoc nhu 0,8;1,25;. .. con dudc goi la s6 thap phan hitu han.

Moi s6 hitu ti déu viét dude dudi dang s6 thap phan hitu han ho#c v6 han tuan hoan.

@® LAM TRON sO THAP PHAN CAN CcU VAO PO CHINH XAC CHO
TRUGC
Khi lam tron s6 dén mot hang nao dé, két qua lam tron c6 d6 chinh xdc bang mot nia

don vi hang lam tron.

Hang lam tron Do chinh xéc
tram 50

chuc 5

don vi 0,5

phan mudi 0,05

phan tram 0,005
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Mubn lam tron sé thap phan v6i do chinh xdc cho trudc, ta c6 thé xac dinh hang lam tron

thich hop bang céch st dung bang trén.

< Nhan xét 5.1.

a) Néu mot phan s tdi gidn v6i mau duong ma mau khong cé uéc nguyén td khic 2 va 5 thi

phan s6 d6 viét duge dusi dang sd thap phan hitu han.

b) Néu mot phan s t6i gidn v6i mau duong ma mau c6 udc nguyén t6 khac 2 va 5 thi phan sd

dé viét duge dudi dang s6 thap phan v han tuan hoan.

Nhic lai Quy wdc lam tron sé:

TH1: Néu chit s6 dau tién trong céc chit s6 bi bé di nhé hon 5 thi ta giit nguyén bo phan
con lai. Trong trudng hop s6 nguyén thi ta thay céc chit s6 bi bé di bang cac chit s6
0.

TH2: Néu chit s6 dau tién trong céc chit s6 bi bo di 16n hon hodc bang 5 thi ta cong thém

1 vao chit s6 cudi ciing clia bd phan con lai. Trong trudng hop s6 nguyén thi ta thay

chit s6 bi bo di bang céc chit s6 0.

CAC DANG TOAN

Bi Dang : Nhan biét mét phan s6 viét dugc dudi dang sé6 thap phan

htu han hoac voé han tuan hoan

Viét phan s6 dudi dang phan s6 t6i gian v6i mau duong.
@ Phan tich mau sd d6 ra thita s6 nguyén to.

Néu mau nay khong cé uéc nguyén t6 khac 2 va 5 thi phan s6 viét dude dudi dang sd
thap phan hitu han. Néu mau nay cé udc nguyén t6 khac 2 va 5 thi phan s6 viét duge

dué6i dang s6 thap phan v6 han tuan hoan.

\ /

@© Vi du 1. Trong cac s6 thap phan sau, s6 nao la s6 thap phan hitu han? S6 nao la s6 thap
phan v6 han tuan hoan? 0,1; —1, (23); 11,2(3); —6,725

© Vi du 2. St dung chu ki, hay viét gon s6 thap phan v6 han tuan hoan sau
a) 0,010101..; b) 2023,12333. . ;

c) 23,101101101.. ; d) 0,123123123.. ..
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@© Vi du 3. Thuc hién phép chia, hay viét cic phan s6 sau dudi dang sé thap phan

1 1 1
997999’ 9999
. —49 100 11
© Vidu4. T ba phan s0: ——; —; —.
i du rong ba phan s0: 77 oons

Phéan s6 nao viét dusc dudi dang s6 thap phan hitu han? Phéan s6 nao viét duge dusi dang s6 thap

phan v6 han tuan hoan?

© Vi du 5. Trong bén phan s6 dudi diy, c6 may phan sb viét dude dudi dang sé thap phan hitu

han?
65 33 63 45

30" 150 140’ 36°

@© Vi du 6. Trong bén phan s6 dudi diy, c6 may phan s6 viét dude dudi dang s6 thap phan vo

han tuan hoan?

8 21 12 26
15" 35 277 39’

Bi Dang : Viét s6 thap phan hitu han, vo han tuan hoan dudi dang

phan so to6i gian

a) Dé viét s6 thap phan hitu han duéi dang phan s6 t6i gian, ta lam nhu sau :

— Viét s6 thap phan hitu han dudi dang phan s6 cé tit 1a s nguyén tao bdi phan
nguyén va phan thap phan ciia s6 d6, mau 1a mot liy thita ciia 10 v6i s6 mii bang

s6 chit s6 ¢ phan thap phan cta sb da cho. Ching han

abed

(I,de = 1—03

— Rt gon phén sb trén.

b) Dé viét s6 thap phan v han tuan hoan ra phéan sb, ta sit dung nhan xét sau

1 1 1
1) = =:0,(01) = —:0,(001) = —.
— Ddi véi sb thap phan tuan hoan don. Ching han:
0,(abe) = abe - 0,(001) = ¢
abc) = abc - =
7 ’ 999

— Déi v6i s6 thap phan tuan hoan tap, trude hét ta dua ching vé dang tuan hoan
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don. Chéng han :

1 ab cde  abede — ab
0,ab(ede) = 0,ab+ 755 - 0.(ede) = 755+ 59500 — 99900

\ /

© Vi du 1. Viét cic s6 thap phan hitu han sau dudi dang phan s6 t6i gian:

a) 0,48; b) —0,375.

© Vi du 2. Viét cdc s6 thap phan hitu han sau dusi dang phan s6 toi gian:
a) —0,0065; b) 18,92.

© Vi du 3. Viét cic s6 thap phan v han tuan hoan sau day dudi dang phan sb toi gian.
a) 0,(35); b) 0,0(237); c) —5,1(3).

© Vi duy 4. Chiing té rang:

a) 0,(15) +0,(84) = 1; b) 0,(333) -3 = 1.

Bi Dang : So sanh ¢ac s6 thip phan

Véi hai s6 thap phan duong khac phan nguyén, s6 nao c6 phan nguyén 16n hon sé 16n
hon.

Véi hai s6 thap phan duong ciing phan nguyén, sd nao c6 phan thap phéan 16n hon sé
16n hon.

V6i hai s6 thap phan am, s6 nao cé gia tri tuyét doéi 16n hon sé nhé hon.

\ /

© Vi du 1. So sanh cic s6 sau: 0,(35);0,3(53); 0,353.

© Vi du 2. Tim s6 hitu ti m sao cho a << m < b. Biét rang

a) a = 209,95(43), b = 2010,97(46); b) a = —27, (2475), b = —27,2475.

Bi Dang : Lam tron cédc s6 dén mot hang nao dé

Ap dung quy tdc lam tron sb.

© Vi du 1. Lam tron s6 2,37 dén:
a) Hang phan mudi; b) Hang don vi.
© Vi duy 2. Lam tron s6 4562 dén:

a) Hang chuc; b) Hang tram; ¢) Hang nghin.
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© Vi du 3. Lam tron s6 165,3728 véi do chinh xéc
a) 0,0005  b) 0,005 ¢) 0,05: d) 0,5; o) 5: f) 50:

@© Vi du 4. Mot sé nguyén sau khi lam tron dén hang nghin thi duge 72000. Héi s6 d6 16n nhat

14 bao nhiéu? Nhé nhat 1a bao nhiéu?

@ Vi du 5. Thuc hién phép chia 31 : 42 rdi lam tron két qua dén hang phan tram.
5,37-12,8

© Vi du 6. Tinh gia tri ctia biéu thiic M =
’ ' 24,56

0,5.

roi lam tron ket qua véi do chinh xéc

© Vi du 7. Tim z trong ti 1é thitc: 8,5 : = 3,7 : 0,9 (1am tron két qua véi do chinh xéc 0,05).

© Vi du 8. Tinh chu vi va dién tich ctia manh vudn hinh chit nhét c6 chiéu dai 1a 15,34 m va
chiéu rong 13 5,72 m (lam tron dén chit s6 thap phan thit nhat).

© Vi du 9. Hay udc lugng két qui ctia cdc phép tinh sau:

a) 595 - 53; b) 91,36 - 5,9.

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢' Bai 1. Trong cac phan s6 sau, phan s6 nao viét dude dudi dang sé thap phan hitu han? Phan

s6 nao viét dudge dudi dang s6 thap phan vo6 han tuan hoan?

138 30 27
40" 157 847 150°

(£ Bai 2. Viét cac phan s6 sau dudi dang sd thadp phan hitu han ho#c vo han tuan hoan:
R ) 66135
1757 120’ 367 198"
(£ Bai 3. Viét cac s6 thap phan sau dusi dang phan s6 tdi gidn:
a) 0,475; b) —2,84; c) 7,375.
(£ Bai 4. Viét cac s6 thap phan hitu han sau day dudi dang phan s6 tbi gian.
a) 0,52; b) —0,725; c) 1,56; d) —2,135.
(£ Bai 5. Viét cac s6 thap phan sau dudi dang phan s6 tdi gidn
a) —4,32;0,148; —0,4937; b) —4,(32);0, (148); —0, (4937); ¢) —4,3(2);0,14(8); —0,49(37).
(£ Bai 6. Viét cac phan s6 sau dudi dang sb thap phan

113 4 o7
97997999’ 9999
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(¢' Bai 7. Viét cac phan s6 sau dudi dang s6 thap phan

8 1 3 —4 5 13

9 '125'80° 15 27 14"

(& Bai 8. Viét cac s6 thap phan sau dudi dang phan s6 tdi gidn

0,(8): 1,(25); —2,(38): 7,21(321); 5,(8218).

(¢ Bai 9. Ching t6 rang:
a) 0,(17) +0,(82) = 1; b) 0, (666) - (—3) = —2.
(¢ Bai 10. So sanh cdc s6 sau —1,37; —1,(37); —1,3(73).
(¢ Bai 11. Sip xép cac sb hitu ti sau theo thit tu tit nhé dén 16n 2,(15);2,(14); 2,15; 1,(15)

(¢ Bai 12. So sdnh céc s6 sau
a) —2,3653 vi —2,365(3). b) 1,432 va 1,(432);
¢) 0,(2357) va 0,2(357); d) 0,(428571) va i
(¢ Bai 13. Lam tron s6 7068,524:
a) dén hang phan mudi; b) v6i dd chinh xéc 0,5; ¢) v6i dd chinh xédc 50.

(¢ Bai 14. Tinh trung binh cdng clia cac s6 sau (Iam tron két qua dén hang phan mudi):

8,5; 7, 9; 6,5; 8 7,5; 8 7; 9,5.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. C6 bao nhiéu s6 nguyén sau khi lam tron tram cho két qua la 35007

xz+4

® Cau 2. Tim s6 tu nhién 2 < 10 sao cho phan sb viét duge dusi dang sb thap phan hitu

han.

. p 2 oz . 14a
® Cau 3. Tim céac s6 nguyén t6 a, b c6 mot chit s6 dé cho sb hitu ti = b viet duge dudi dang

a) S6 thap phan hitu han; b) S6 thap phan vo han tuan hoan.
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K 37 | Tang 6. 50 vo i. cAN BAc HAT 56 Hoc J
Bar6. sO VO Ti. CAN BAC HAI SO HOC

TRONG TAM KIEN THUC

@ soO vO Ti
La sb viét duge dudi dang s6 thap phan vo han khong tuan hoan. Tap hgp cac s6 vo t1 ki

hicu 1a L.

\

Ta ciing lam tron s6 thap phan vo han nhu lam tron sé thap phan hitu han, ching han lam
tron s6 0,1010010001 ... dén chit s6 thap phan tht ba ta dugc 0,101:

0,1010010001 ... ~ 0,101.

\
@ CAN BAC HAI SO HQC

I Céan bac hai s6 hoc ctia mot s6 a khong a4m, ki hiéu 1a /a, 1a s x khéng am sao cho

3’)2:&.

\

@ S6 duong a c6 ding hai can bac hai, mot sb duong ki hidu 1a y/a va mot s6 am ki hiéu

la —/a.

S6 0 chi ¢c6 mot can béac hai 1 s6 0, ciing viét /0 = 0.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Tim can bac hai ctia mot 86 va tim mot sé biét cin bac hai

cua no

Néu 22 = a thi x = £/a (véi a > 0).
Khi viét \/a thi phai c6 a > 0 va /a > 0.
Khi viét —/a thi phai ¢6 a > 0 va —y/a < 0.

Néu /z = a (a > 0) thi z = a®.

\ /

@ Vi du 1. Tim can bac hai ctia 49; 0,25; —4.

@ Vi du 2. Tim can bac hai cta

a) 25; b) 15; c) (—1)% d) —25.
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1
© Vi du 3. Tinh V121; \/(—8)% —4/ 8—?
@ Vi du 4. Tinh:

2
a) \/1—2 — 1 b) V132 — 52; c) v/36 + v/225.

© Vi du 5. Mot tam bia hinh vuong c6 dién tich 14 1296 cm?. Tinh dé dai canh hinh vuong.

© Vi du 6. Cé bao nhiéu s6 nguyén 16n hon —v/6 nhung nhé hon /127
© Viduy 7. Tim z biét

© Vi du 8. Tim 22 biét /2 = 9.

Bi Dang : St dung ki hiéu ciia tap hop sb

Can nhé:
a) Tap hop cdc s6 tu nhién ki hiéu 1a N; b) Tap hop cdc sé nguyén ki hidu 14 Z;

c¢) Téap hop cac sb hitu ti ki hiéu 1a Q; d) Tap hop cac s6 vo ti ki hidu 1a T;

Quan hé gitta cic tap hgp s6 néi trén nhu sau: N C Z C Q.

\

@© Vi du 1. Dién cac ki hiéu €, ¢, C vao cic 6 trong:

a) —0,(33) Q; b) 0,52(41) I c) 1,4142135. .. I,

© Vi du 2. Dién ki hi¢u thich hop vao 6 tréng dé duge khing dinh ding

a) 3 I; b) V3| |L

© Vi du 3. Chon phat biéu ding trong cdc phéat biéu sau:
a) V2 €T, b) VI €T, c) mel; d) V4 € Q.

A , . . - A e » » » 2 o
Bi Dang : Tinh gia tri cia mot biéu thiic c6 chita diu cin

Phéi hgp thuc hién céc phép tinh theo ding thit tu quy uwée.

Néu c¢6 thé thi van dung tinh chat ciia cdc phép toan.

@ Vi du 1. Tinh va so sanh
a) V9-116 va /9 - 16. b) /144 + 25 va /144 + /25.

© Vi du 2. Tinh gid tri ctia biéu thiic:

v (VEyE B
9 36 &1 324
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© Vi du 3. Tinh gid tri cia céc biéu thic sau

0] T )1 2 3
RV ] QYA FE Y- E YL 3
) 2% ( 80 3\/10) 5 P 121 VP20 4

@© Vi du 4. Tinh gid tri ctia biéu thiic (Iam tron két qua dén hang phan tram)

A=8(3-1)—4(/5-2)

B Dang : Tim sé chua biét trong mot ding thiic

@ St dung tinh chat clia cdc phép toan.
St dung quan hé gitta cdc s6 trong mot phép toan.

St dung quy tac dau ngodc, quy tac chuyén vé.

\ /

.1 1 . . N
@ Vi du 1. Tim z biet 3 (:v - é_l) = /2 (lam tron két qua dén hang phan musi).

© Vi du 2. Tim z biét 5y/x — 17 = 108,

© Vi du 3. Tim 7 biét (22 — 4) (2% — 3) = 0.

( A 2 A 42 h
B Dang : S6 vo ti

Dé chitng minh @ 14 mo6t s6 vo ti ta ¢6 thé ching minh rang e khong thé 14 s6 hitu ti. Cu

2 m 2
the, ta gia st a = —, trong d6 m, n € Z, n # 0 va (m,n) = 1, tit d6 1ap luan dé chimg té
n

rang gia thiét nay 14 khong thé xay ra.

\ V.

© Vi du 1. Ching minh rang v/2 13 s vo ti.

© Vi du 2. Chiing t6 rang tong ciia mot sd hitu ti véi mot s6 vo ti 1a mot sb vo ti.
2

© Vidu3. Cho A= ——
Vi du 3. Cho NS

. Tim s6 nguyén = dé A nhan gia tri nguyén.

(@® BAI TAP VAN DUNG
(¢' Bai 1. Chon phat biéu dung trong cic phat biéu sau.
100
a) V3 el b) V25 € I; c) —m €1 d) 4—7€Q.
(¢’ Bai 2. Tim can bac hai cia céc s6 sau:

a) 144; b) 0,25; <)

O W~

(¢' Bai 3. Tim can bac hai clia céc s6 sau
a) 81;(—9)%9%; 0, 81. b) —101;95; 1.

c) 5;0,2;n%(n € Q). d)n+1 (neN)
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(¢ Bai 4. Tinh

2) \/T60: b) ~\/ ot &) V(=0

(¢ Bai 5. Tim can béc hai clia cdc s sau

a) 25;(—17)%193%0,16. b) 65;0,21.
¢) —100; 175; 125. d) n—2?2 (neQin-1 (neN).

(¢ Bai 6. Hay tinh

25 /49
_ _ _"7)\2 i/ =
a) v64. b) oL c) (=7)2. d) 16 +2.
(¢ Bai 7. Tim z € Q biét
1
a) V=4 b) vz == ) Vo =0.

(¢ Bai 8. Tim z € Q biét
a) z% = 400; b) 22 — 64 = 0; c) bz?+10=09.
(¢ Bai 9. Ding mdy tinh dé so sanh /5 véi 2,(23).
(¢" Bai 10. Khong dung méay tinh, hay so sanh 1/103,5 véi 10.
(¢ Bai 11. Tim x biét 2¢/x — 17 = 3.

(¢ Bai 12. Hay tinh do dai canh ctia mot tAm bia hinh vuong cé dién tich 49 cm?.

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Tim z biét z + /2 = 0.
® Cau 2. Tim z biét

a) 22 +5x+6=3r+ 34+ 22— 0. b) 2¢/x + 8z + 5 = bz — 4 + 3z + 19.

¢) 22%+5x+8++/r = 2?+3x+35+x*+2x—7. d) 3\ +Trx +5= /v +4x — 6+ 3z + 18.

e) 87 +22 —9=5x+7+6yx—3z—2. f) 2/3x+11lx—18 = 52+2+6v/3x+62 —21.
® Cau 3. Cho A = 2018 + /2019 — z.

a) Tim dicu kién ctia z dé A c¢6 nghia.

b) Tim gid tri ciia = dé A dat gid tri nho nhat. Hay tim gid tri nho nhat dé.

® Cau 4. Tim cdc s @, y, z biét \/(z —3)2+ /(y+3)>+ |z +y+ 2| =0.

® Cau 5. Liéu rang cic s6 = va y c¢6 thé 1a s6 vo ti khong néu x + y va x — y déu la sd hitu
ti.
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® Cau 6. Tim s6 nguyén x nhé hon 10 sao cho A = nhan gia tri nguyén.

® Cau 7. Trong céc khiang dinh sau, c6 bao nhiéu khing dinh ding? Hay chimg minh.
a) Tong hai s6 vo ti 1a mot s6 vo ti.
b) Tich mét 6 vo t véi mot s6 hitu ti khac 0 1a mot s6 vo ti.
¢) Thuong ctia mot s6 vo ti va mot s6 hitu ti khac 0 14 mot sb vo ti.

® Cau 8. Chiing minh rang /3 1a s vo ti.
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Bar'7. TAP HOP CAC sO THUC

TRONG TAM KIEN THUC

@ KHAI NIEM SO THUC VA TRUC SO THUC

I S6 vo ti va s6 hitu ti goi chung 14 s6 thuce. Tap hop s6 cac sb thuc ki hicu la R.

Ciing nhu s6 hitu ti, moi s6 thuc a déu c6 mot s6 ddi ki hidu 1a —a;

Trong tap s6 thuc cling c6 cac phép toan véi cac tinh chat nhu trong tap s6 hitu ti.

Mbi s6 thue déu duge biéu dién béi mot diém trén truc s6. Ngude lai, mdi diém trén truc

X 2 -2 + X N £
so déu biéu dien mot so thue.

N\ X <R A IS X - 2 « X A X A ’ X s X X 2 X
Vi moi diem trén truc so deu biéu diéen mot so thuc nén cac so thuc lap day truc so. Dé nhan

manh diéu nay, ngudi ta ciing goi truc s6 1a truc sd thuc.

@ THU TU TRONG TAP HQP CAC SO THUC

Céc s6 thuc déu viét duge dudi dang s6 thap phan (hitu han hodc vo han). Vi thé
c¢6 thé so sanh hai s6 thuc tuong tu nhu so sanh hai s6 hitu ti viét duéi dang sb6 thap

phan.
Ciing nhu véi cac s6 hitu ti, ta c6

— V6i hai s6 thuc a va b bat ki ta ludn c6 a = b hodic a < b hosic a > b.
— Cho ba s6 thuc a,b,c. Néu a < b va b < c thi a < ¢ (tinh chat bac cau).
Trén truc s thue, néu a < b thi diém a nam trude diém b. N6i riéng, cdc diém nam

, X - 2 « X ’ A A ’ -2 S X o2 e X ’ S
truée goc O biéu dién cac so am, cac diém nam sau goc O biéu dién cac s6 duong.

Boi véy ta viét 2 < 0 dé néi x 1a sd Am, viét 2 > 0 dé noéi x 14 s6 duong.

Néu 0 < a < b thi v/a < v/b. Ta thuong ding tinh chit nay dé so sénh mot cin bac hai s6
hoc v6i mot s6 hitu ti hodic so sanh hai cin béc hai s6 hoc véi nhau. Chang han, v/2 < /5 vi
2 < 5.



https://zalo.me/0984693719

- 43 | Trang 7. TAP HOP CAC SO THUC-

© GIA TRI TUYET POI CUA MOT SO THUC

I Khoang céch tit diém a trén truc sé6 dén gbc O la gia tri tuyét ddi ciia s6 a, ki hiéu 1a |al.

¢ Nhan xét 7.1.

Gid tri tuyét doi ciia 0 13 0;

. . 2 5 5)
Gié tri tuyét doi cia mdt so duong la chinh né, chang han [2] = 2; ‘8’ —
Gid tri tuyét dbi ctia mot sb Am 1a s6 d6i ctia né, chang han | —2| = 2; =5,1| = 5,1; | —v/2 |=

V2.
akhia>0

Nhu vay: |a| = ¢ —a khia < 0

0 khia =0
Nho nhén xét nay ta cé thé tinh duge gid tri tuyét dbi ctia mot sd thuc bat ki ma khong

can biéu dién so6 d6 trén truc so.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : S6 d6i. Quan hé gitta phan tit va tap hgp

© Vi du 1. Céch viét ndo sau day 1a ding: v2 € Q; 7 € I; 15 € R.

© Vi du 2. Cic khing dinh sau ding hay sai? Néu sai, hiay phat bidu lai cho ding.
2
a) V3 € Q; b) V3 ER; c)§¢R; d) -9 eR.

© Vi du 3. Hay thay mdi ? bang ki hiéu € hodic ¢ d& cé phat bidu ding.

2) 5[ 7 Z: b —2[7 @ o va[7]e: d)g?(@;

e) 2,31(45) | 7 |T; f) 7,62(38) | ? | R; g) 0|2 |L h) 2-| 2 |

© Vi du 4. Céc khing dinh sau ding hay sai?

a) v/2;v/3;/5 la céc sb thue. b) S6 nguyén khong 14 s6 thuec.
1 2 N s X X \ N S ~ 2 N N S A 2
c) —5; 5; —0,45 la cac so thuec. d) S6 0 vira la s6 hitu ti vita la s6 vo ti.

e) 1;2;3;4 1a cdc s6 thuc.

© Vi du 5. Ki hitu N, Z, Q, I, R theo thtt tu 1a tdp hgp cdc sé tu nhién, tadp hop céc s6 nguyén,
tap hop céc s6 hitu ti, tAp hop céc s6 vo ti va tap hop céc s6 thue. Khang dinh nao sau day 14 sai?
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a) Néu z € N thi z € Z;

b) Neurx € Rvaz ¢ Qthixel;
c) 1eR;

d) Néu o ¢ I thi o viét dugce thanh s6 thap phan hitu han.

+ oz . 2
© Vi du 6. Tim s d6i ctia cac s6 thuc sau: —2,1; —0, (1); =; 3 — V2.
7r

( Bi Dang : So sanh s6 thuyc )

Dé so sanh hai s6 thuc a, b ta c6 thé st dung mot sé két qua sau:

Néu a > m va m > b thi a > b.
Néu a, b 1a hai s6 thue duong thi:

* 0>bs Ja> Vb * 0 >bea’> b

\ V.

© Vi du 1. So sanh s6 1,7(32) v6i s6 /3.

¢z . N 1
© Vi du 2. Hay sip xép céc sb sau theo thit tu ting dan: —v/2; 1,5; 11; .

© Vi du 3. Tim s6 16n nhat trong cic sd sau:

V(=8)%; 8,32; v69; —V/100.

© Vi du 4. Tinh (1,7)% va (1,8)? rdi so sanh hai két qua v6i 3. Tit dé suy ra

1,7<V3<18

© Vi du 5. Khong ding may tinh, cho biét trong hai khing dinh dudi day, khing dinh nao

dtng, khang dinh nao sai?
1 1
a) v65+1>+/63—1 b) — < —.
) V65 V63 ) <
@© Vi du 6. So sdanh (khong dung mdy tinh): /34,9 va 6.
@ Vi du 7. So sanh hai s6 sau
a) —v/64 va —/65. b) 8 va /(—8)2.

74 6
c) /(=7)% va 6. d) \/%—lvé v

@ Vi du 8. Hay so sdnh a = 3v/2 va b = 2/3.
© Vi du 9. Hé,ysosénha::\/g—l—\/évéy:\/ﬁ—i-\ﬁ.
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Bi Dang : Gia tri tuyét doi

© Vi du 1. Tinh:

a) | =3,5/; b) c) |0f; d) [2,0(3)].

‘—4 .
9 |
© Vi du 2. Xac dinh dau va gié tri tuyét doi ctia mdi sd sau:

a) a =125 b) b= —4,1; c) ¢ =—1,414213562.. ..
© Vi du 3. Xéc dinh dau va gid tri tuyét doi clia céc s6 thuc sau:

a) —1,3(51); b) 1 —v?2; ) (3-v2)2-V5).
© Vi du 4. Tinh [6 — /35| + 5 + v/35.
© Vi du 5. Tim z, biét

4
a) |z] = b) |z —0,9] =0, 1.
© Vi duy 6. Tim z, biét:
3] 5 1
—|—==2; b)8—|z—=|=9
a) 5x+4‘ 1 ; ) 8 —|x 3‘
© Vi du 7. Tim z biét
1 3
a) 7z — 0,5 — 5= V9; b) 522 — 3,5| — 5= V16.
© Vi du 8. Tim gi4 nhd nhat ctia cdc biéu thic sau:
) le+ 1,5 b) fr—2 - 5.
: r—2 - —.
a) |r+1,5|; 10
© Vi du 9. Tim gid tri 16n nhit clia cic biéu thiic sau:
a) —|2z —1J; b) 4 — |5z + 3|.

(@ BAI TAP VAN DUNG
(¢ Bai 1. Cach viét nao sau day la ding: v/5 € 1; 2,(3) € Q; 3 — V2 € R.
(¢ Bai 2. Céc khffmg dinh sau ding hay sai? Néu sai, hay phét biéu lai cho ding.
a) V2 € Q; b) —V5 € R; c) 4; ¢ d) 3,(123) € R.

(¢ Bai 3. Hay thay mdi ? bang ki hiéu € hoiic ¢ dé c6 phat bidu ding.

a) —3| 7 |Z; b) 3,(12) | 7 | Q; ¢) V3| 7 |R;

e) 2,31(4) | 7 | Q; f) 7.62(1234)| 2 |R; g) 2023| 7 |I;
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(¢ Bai 4. Tim s ddi cia céc sb sau: —/5; 12, (3); 0,4599; /10; —.

(¢ Bai 5. Xét tinh ding, sai clia cdc khing dinh sau:
a) Néu x 14 s6 hitu ti thi z 1 s6 thuc; b) 2 khong phai 1 s6 hitu ti;
c¢) Néu x 1a s6 nguyén thi /7 1 s6 thuc; d) Néu x 1a s6 tu nhién thi v/z 1a s6 vo ti.

(¢ Bai 6. In-so (inch, s6 nhiéu 1a inches), ki hiéu 1a “in”, 1a don vi do chiéu dai thudc hé thong

do ludng ctia Anh, My. Biét lin ~ 2,54 cm.
a) Hoi lem gan bang bao nhiéu in-so (lam tron véi d6 chinh xéc 0,005)?

b) Khi néi “Ti vi 21 in”, ta hic¢u 13 mot loai ti vi ¢ dudng chéo man hinh bang 21 in. Vay cac
méy ti vi 21 in, 23 in, 27 in va 29 in c6 dudng chéo man hinh gan bang bao nhiéu xentimet
(lam tron véi do chinh xéc 0,05)?

(¢ Bai 7. So sanh a = 1,(41) va v/2.

(¢ Bai 8. So sanh hai s6
a) m =9+ 25 van=1+9++25. b) p = /49 — 16 va ¢ = /49 — \/16.
c) /0,04 va 0,04. d) 8 va /8.

(¢ Bai 9. Hay so sanh céc s6 sau
a) —/15 va —/16. b) 7 va /(—8)%

(¢ Bai 10. Hay so sanh /10 + 3 va v/10 + /3.

(¢ Bai 11. So sanh hai s sau

a) —v64 + 15 va —/15 — 8. b) 74 +/(—9)% va v/103.
¢) Vb4 va 9 — /27 d)\/==—=-va—-——.

@ Bai 12. Tinh |6 — /37| + 2 — V37.
(¢ Bai 13. Tim tat ca cac s6 thuc z thod man diéu kién |z| = 2,5.

(¢ Bai 14. Tim z biét

4
a) 32z — 7,5 — V4 = V/25; b) 7w — 15| + 5 = V9.
N . o a aZe .z 3 —4
(¢ Bai 15. Tinh gid tri tuyét doi cdc so6 sau: 0; —5; _—9; —7,2.
(¢’ Bai 16. Tim z, biét
10 5 1 4 1 3

(¢ Bai 17. a) Tim gid tri nhé nhat ctia bicu thitc |2 — 0, 4| 4 9;

Z 2 ]_
b) Tim gid tri 16n nhat cta biéu thic g™ |z + 3.
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BAI TAP NANG CAO

® Cau 1.

® Cau 2.

Tim z, y biét

1
x—2‘+|x—y|§0.

4
r——|+1[5+yl=0.

Tim x va y biét rang T

® Cau 3. Gia sit a 1a mot s6 thuce duong da cho va x 1a mot sb thuce thod man: —a < 2z < a.

So sanh |z| véi a.

® Cau 4.
® Cau 5.
® Cau 6.
® Ccau 7.

Biét rang v/2 14 s6 vo ti. S6 3 — /2 1a s hitu ti hay vo ti?
Tim gid tri nhé nhat clia biéu thitc A = 2 + 3v/22 + 1.

Tim gid tri nhé nhat ctia bicu thitc B = |z — 1| + |z — 3].

Hay giai thich tai sao |z + y| < |z| + |y| v6i moi s6 thuc x,y.

I v
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ON TAP CHUONG II

(¢ Bai 18. Sip xép céc s6 sau theo thit tu gidm dan
-1 1 1 —6

—3 =;0,5;0,(5); 0,3. b) —1,(2); 1,2; 1—; —; 1,1(2).
a‘)2737777()77 ) 7()77157577()

(¢ Bai 19. Sip xép céc cb sau ti nhoé dén 16n:
54 4 3 6 5
a‘) T?a _ga \/§7 0 ) _Za - F

54"
1 1 1
b) V625 — ——; /484 — —=; /576 — ——; /520 —

1
V8’ V5 VT NG

(¢’ Bai 20. Dien s6 con thiéu trong bang sau

9 | 049 (=24 | —4

0,49

< =% s

(¢' Bai 21. Viét cac phéan s6 sau thanh sb thap phan, r6i lam tron lan luct céc sé d6 véi do chinh

xdc 0,0005; 0,005; 0,05.
8 26 5 15 2

33 111 24’ 82' 13’

(¢' Bai 22. Lam tron cac so sau 57365; 1946,78 v6i do chinh xac 5; 50; 500.

(¢ Bai 23. a) Tinh gid tri gan ding (Iam tron véi do chinh x4c 0,05) chu vi va dién tich mot
san 16p hoc hinh chit ¢6 cac canh do dugc la 12,4 va 7,12 mét.

b) M6t van dong vién gianh huy chuong vang & cu i 200 m. Biét rang vin dong vién dé chay

) 19 R R
200 m het 23@ giay. Hoi thoi gian gan dung chinh xac t6i hang phan tram 1a bao nhiéu?

¢) Ban Phic di bd v6i van tdc 3 km/h, ban Quang di bo v6i van toc 4 km/h. Ho xuat phat tit
cing mot diém di doc theo mot dudng tron quanh cong vién véi chiéu ngude nhau. Sau 6
phiit ho gap nhau. Tinh gan ding duong kinh ctia duong tron véi do chinh x4c 0,0005 (chon
T = 3,1416).
(¢' Bai 24. Thuc hién phép tinh M = ‘—2}1‘ + '—3; + 3‘ : (—28).

(¢ Bai 25. Tinh gia tri ciia cac biéu thic sau

1 1
a) A = /0,01 — /0,04 — \/0,25; b) B = 0,3/100 + \fg— \/;.

(¢ Bai 26. Thuc hién cdc phép tinh sau
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12|

a) (|-2,45] + [3,1]) - = — °; H 201545,

WO

1
2
(¢ Bai 27. Rut gon cac biéu thitc sau

|_a3|.a.b5,cl2 . b) B_ ( B8t )2
(=a)*- (be)® - (=)’ !—a5| (=0)F-ct/
(¢' Bai 28. Thuc hién phép tinh

2) A= (65— 5 JO) (19.\/35”661_17.,/28819);

11 14 11
B (/22— 1or) (121 +222 £ /121 922
b) ( % ) > ( gy T 25>

a) A=

(¢ Bai 29. So sanh céc s6 x va y, néu :

) = vO6T - (1) vy = VIO - (2 1),

b) z = /0,01 + /0,04 + /0,09 + /0,16 + ... + /0,81 va y = /20 + 0,25;

SR R A R R
C) r = _ ] [ — _ ] . - ] . _ V. — .
V4 16 V/36 64 00/ Y

(¢ Bai 30. So sanh hai tong A va B, néu:

a) A=+v20+14+v40+2+ 60 +3 va B = (V1+v2+ v3) + (V20 + 40 + v/60).

1 1 1 1
b) A= + e+ va B=0,111111111.
) v121 \/12321 V1234321 v/12345678987654321
(¢ Bai 31. Tim z biét
3 1 4 1
s . b = -
) ol + 2 = ) o3| =5
> N N ., . 2 £ 2 2 s 3 1
(¢ Bai 32. Tim gi4 tri nhoé nhat ciia biéu thic P = |z — 4‘ + 1
S Toas 1
(¢ Bai 33. Cho A = |22+ 5|+ 10; B = g—(a:+1)2.
a) Tinh gid tri nho nhat cia A; b) Tinh gid tri 16n nhat cta B.

(¢ Bai 34. Tim z biét |z + 6,4] + |z +2,5| + |z + 8, 1| = 4.

(¢ Bai 35. Tim z,y biét

2
x—i—§ + |z —y| <0.
(¢ Bai 36. Xét dau ciia hai s6 hitu ti  va y, biét rang zy < 0 va |z| < y°.
(¢ Bai 37. Véi gia tri nao ctia  va y thi biéu thitc Q = 100 — |z + 1| — |y — 2| c6 gia tri 16n nhat.
Tim gi4 tri 16n nhat do.
(¢ Bai 38. Cho a la mdt sd hitu ti khéc 0, b 14 mot s6 vo ti. Chitng té rang tich ab 1a mot sé vo
ti.

(¢ Bai 39. Chting minh rang 1+ /2 1a s6 v6 ti.
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GAEVA DUONG THANG SONG SONG

Bar8. GOC O VI TRI DAC BIET. TIA PHAN GIAC
CUA MOT GOC

TRONG TAM KIEN THUC

@ GOC O VI TRi PAC BIET

Hai géc ¢6 mot canh chung, hai canh con lai la hai tia
do6i nhau dudc goi 1a hai goc ke b
O hinh bén hai géc 2Oz va yOz 1a hai gbc ké bit.

$> Tinh chat 8.1. Hai géc ké bu ¢6 tong s6 do
bang 180°.

\

Hai géc ké bt con duge hiéu 1 hai géc vita ké nhau, vita btt nhau. Trong d6:

— Hai géc ké nhau 1a hai géc ¢c6 mdt canh chung va hai canh con lai nam khéc phia

nhau déi v6i dudng thang chita canh chung dé.

— Hai géc bu nhau 14 hai géc ¢6 tong s6 do bang 180°.

Néu diém M nam trong géc zOy thi ta néi tia OM nam giita hai canh (hai tia) Ox va
Oy ctia goc xOy. Khi do ta co:

TOM + MOy = z0y.

. 2. N - N x. , N N !
Hai gbc doi dinh 1a hai gbc ma moi canh ctia gbc nay la tia Y
doi ctia mot canh cua goc kia.

R x @] T
¢ Tinh chat 8.2. Hai géc dbi dinh thi bang nhau. ) /

Y
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Hai dudng thing za2’, yy' cit nhau va trong cic géc tao thanh cé mot goe vuong duse goi 1a

hai dudng thing vuong goc. Ki hiéu 1a z2’ L yy'.

@) TIA PHAN GIAC CUA MQT GOC

Tia nam gitta hai canh clia mot goc va tao v6i hai canh ay hai goc Y

bang nhau duoc goi 14 tia phan gidc cia gbc do.

IS

—_— —_— 1 —_—
‘ $® Tinh chat 8.3. Khi Oz la tia phan giac cua géc xOy thi xOz = yOz = §$Oy.

Puong thing chita tia phan gide clia mot gée goi 1a dudng phan gide cia goe do.

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Tinh s6 do goéc

Dé tinh s6 do gdc, ta sit dung céc kién thitc sau:
Tinh chat cong goc.
Tinh chat géc ké b, goc dbi dinh.
@ Tinh chét tia phan gidc ctia mot goc.

\ /

© Vi du 1. Cho diém A nam trong goc BOC. Biét A0C = 44°, BOA = 60° . Tinh BOC.

© Vi du 2. Cho tia Oz nam gitta hai tia Oy, Oz . Biét x/O\y = 55°, y/O\x — 95° . Tih 20>.

© Vi du 3. Cho diém I ndm trong goc AOB . Biét AOB = 80° va BOI — AOI = 20° . Tinh
BOT;AOI.

@ Vi du 4. Cho hai goc mOn v nOt. Biét mOn = 3nOt. Tinh s6 do hai goc mOn v nOL.

© Vi du 5. Cho hai dudng thing AB va C'D cit nhau tai O tao thanh bén géc khong ké gc
bet. Biét AOC = 55°, tinh s6 do ba gbc con lai.

@ Vi du 6. Cho hinh bén dudi, biét OT+(72 = 130°. Tinh s6 do ctia bén géc AOC, COB, BOD
va DOA.
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C

1.
A O% B
© Vi du 7. Hai duong thang AB va C'D c&t nhau tai O tao thanh bén géc khéng ké géc bet.

Biét t6ng cta ba trong bén géc nay bang 250°. Tinh téng sé do ctia bén goc dé.

© Vi du 8. Cho hinh bén dudi, gia sit géc Oy 16n hon O 1a 30°. Tinh géc O;.

@© Vi du 9. Cho hinh bén duéi, tia OM 1a tia phan gidc ctia gbc BOD. Biét AOC = 72°. Tinh
s6 do ciia goc COM.
C

M

@ Vi du 10. Cho hai tia Om, On d6i nhau. Vé tia Ot sao cho mOt = 40°. Goi Oa la tia phan
gidc ctia goc mOt. Tinh sb do cac goc mOa va nOa.

© Vi du 11. Vé hai géc ké bu 20y, yOx', biét q:/O\y = 150°. Goi Ot la tia phan giac ctia goc
xOy. Tinh s6 do céc géc Ot va 2'Ot.

© Vi du 12. Cho hai géc ké bt AOM vi BOM trong d6 AOM = 50°. V& tia ON & trong goc
BOM sao cho ON L OM. Tinh s6 do géc BON.

@© Vi du 13. Cho hai dudng thing AB va CD vudng géc v6i nhau tai O. Tia OM 14 tia phan
gidc ctia goc BOC. Tinh s6 do clia gbc AOM.

@© Vi du 14. Cho géc AOB c6 s6 do 1a 150°. Vé vao trong goc nay cac tia OM va ON sao cho
OM 1L OAva ON L OB.

a) Chimg t6 rang AON = BOM. b) Tinh s do géc MON.
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Bi Dang : Nhan biét hai géc phu nhau, bu nhau, d6i nhau

Dé& nhéan biét hai géc ¢6 phu nhau hay b nhau ta thuc hién hai budc sau:
Budc 1: Tinh téng s6 do hai géc do;
Budc 2

Néu téng bang 90° thi hai goc dé6 phu nhau.
N\ Néu téng bang 180° thi hai géc d6 bt nhau.

Dé nhéan biét hai géc dbi dinh ta dua vao dinh nghia ciia n6

© Vi du 1. Cho cic géc sauw: 20y = 25° aMb = 80°: ABC = 100°: PNQ = 155°; CAB =
65° DEF = 115°.

a) Hay tim céc cap géc phu nhau. b) Hay tim céc cap gdc bu nhau.

@ Vi du 2. Cho cac gbc sau: x/O\y = 20° aMb = 500;1@ = 70°; PNQ = 40°; CAB =
130°; DEF = 110°.

a) Hay tim cédc cap géc phu nhau.

b) Hay tim céc cap gbc bu nhau.
© Vi du 3.

a) Viét tén cac cap géc phu nhau.

b) Viét tén cic cap goc ké nhau.

c¢) Viét tén cac cip géc bu nhau.
© Vi du 4.

a) Viét tén céc cap goc ke b

b) Viét tén céc cip géc b nhau.

a O b
© Vi du 5. Cho hai géc k& bit AOM va BOM trong d6 AOM = 120°. Trén nita mit phing b
AB khéng chita tia OM sao cho AON = 60°. Héi hai gbc AON va BOM cé phai 1A hai goc déi
dinh khong? Vi sao?

© Vi du 6. Xem hinh bén rdi cho biét trong cic khang dinh sau, khang dinh nao dang?

(A). Hai géc O; va O, 1a hai gbc dbi dinh.

(B). Hai géc O, va Oy 1a hai géc déi dinh. 2 !
(C). Hai géc O; va Oy la hai géc dbi dinh.

(D). Hai géc O3 va Os 1a hai géc déi dinh.
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© Vi du 7. Ba duong thing AB, CD, EF cit nhau tai diém O, ching tao thanh miy cip géc
dbi dinh (khong ké goc bet)?

Bi Dang : Chitng minh mot tia la tia phan gidc ciia mot géc cho trudc

Dé chiing minh tia Oy 1 tia phan gidc clia géc £O0z, ta thuc hién theo hai budc sau:

Bude 1: Chimg t6 tia Oy nam gitta hai tia Oz, Oz.

Bude 2: Ching to 20y = 20y.

@ Vidul.
Cho hinh vé bén. Yy
Tia Oz c6 phai la tia phan giac cia y/@f khong? Vi sao?
z 110°
35° ’
t 0] x

© Vi du 2. Trén ciing mot nita mit phiang bo chita tia AB, vé tia AC, AD sao cho BAC = 50°,
BAD = 100°.

a) Trong ba tia AB, AC, AD thi tia nao nam gifta hai tia con lai? Vi sao?
b) So sénh géc BAC va géc CAD.
c) Tia AC c6 phai la tia phan giac ctia gbc BAD khong? Vi sao?

© Vi du 3. Trén cing mot nita mit phiang bo chita tia Oz, vé tia Ot, Oy sao cho 20t = 35°,
Oy = 70°.

a) Tia Ot c6 nam giita hai tia Oz va Oy khong?
b) So sénh géc tOy va goc xOL.
¢) Tia Ot c6 1a tia phan gidc ctia goc Oy khong? Vi sao?

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1.
Cho hinh bén duéi, biét 6\1 = 36\2. Tinh s6 do céac géc 6\1, 6\2, 6\3, @.

(¢ Bai 2. Hai dudng thang zy v& mn cit nhau tai O.



https://zalo.me/0984693719

- 55 | Trang 8. GOC 3 VI TRi PAC BIET. TIA PHAN GIAC CUA MOT G()C-

Vé tia phan gidc Ot ctia géc zOm. Biét y/\Ot = 125°. Tinh s6 do ¢

cac goc xtOm va yOn. Tham khao hinh vé bén.

n
(¢ Bai 3. Cho hai dudng thang AB va C'D cit nhau tai O. Vé céc tia OM, ON lan ludt 1a cac
tia phan gidc ctia cac goc BOC va AOD. Tinh s6 do ctia gbc MON.

(¢ Bai 4. Cho hai tia d6i nhau Oa, Ob. vé tia Oc sao cho aOc — bOc = 50°. Tinh s6 do goc aOc
va bOc.
(¢ Bai 5. Trén duong théng d tit trai sang phai ta lay céc diém A, D,C, B va lay cic diém O
nam ngoai dudng thing d. Biét AOD = 30° vi AOB = 120°.

a) Tinh s6 do BOD.

b) Biét DOC = 2BOC. Tinh DOC va AOC.

@ Bai 6.
O hinh vé& bén, hai tia déi OI, OK. Tia OI cit doan thing AB tai
I. Biét KOA = 120°, BOT = 45° .

—_— —_— O
a) Tinh KOB, AOI. K 120 45° | 1
b) Tinh BOA. B

(¢ Bai 7. Cho hai tia d6i nhau AM va AN. Trén mot ciing nita mit phang bd MN vé cic tia
AP va AQ sao cho MAP = 33°, NAQ = 58° va tia AQ nam gitta hai tia AN va AP.

a) Tinh s6 do gdc PAN. b) Tinh s6 do gbc m
(£ Bai 8.
Cho hinh vé bén u
a) Goi tén cdc cip géc ké nhau & dinh O trong hinh dé. P
b) Cho biét s6 do cac gbc & dinh O trong hinh doé. n
45°
c¢) Cho biét cip géc phu nhau dinh O. m 0 300 ¢

d) Cho biét cap gbc b nhau dinh O.

e) Cho biét cip goc ké bt nhau dinh O.
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(¢ Bai 9.
a) Vé ABC 1a gbc vudng. b) Ve tia phan gidc BD ctia gbc ABC &y trén.

(¢ Bai 10. Cho diém B nam gitta hai diém A va C. Vé cac tia BA, BC. Lay diém D nam ngoai
duong thing BC sao cho ABD = 80°. Goi BE 1 tia phan gidc ciia géc ABD. Tinh d6 do céc
goc ABE va EBC.

(@ Bai 11. Cho ba tia Oz, Oy, Oz biét Oz, Oy 13 hai tia déi nhau vi 02 = 50°. Goi Om 14 tia

phan gidc ctia géc xOz, On 1a tia phan gidc ctia géc yOz. Tinh sb do cac géc yOm va mOn.

(¢ Bai 12. Cho hai tia Oy, Oz cing nidm trén mot ntta mit phang c6 bd chia tia Oz. Biét
xOy = 30°, xOz = 80°. Vé tia phan gidac Om ctia xOy. V€ tia phan giac On cia z0z.

a) Chiing t6 tia Om nam gitta hai tia Ox, Oz. Tit d6 tinh s6 do géc 2Om.
b) Tinh s6 do géc mOn.

(¢ Bai 13.

B
a) Trong hinh bén, tim tia phan gidc clia cdc goc @), BOD. ‘h

b) Cho biét BAD — 80°, B/CT7 = 50°. Tinh s6 do clia céc gbc “'
BA0, BCO. .

( Bai 14.
Cho hai dudng théng AB va CD cit nhau tai O v tao thanh AOC = 100°
nhu hinh bén.

a) Tinh so do céc goc con lai.

b) Vé Oz la tia phén gidc cua AOD. Hay tinh s6 do cta 20C.

c) Vé Ox' 1a tia ddi clia tia Oz. Gidi thich tai sao Ox’ 1A tia phan gidc clia
BOC.
(¢ Bai 15.
Cho 2Oy vi yO2 1a hai géc k& nhau, Om 1 tia phan gidc cia 20y, -
On la tia phan gidc cua y/O\z Biét zOm = 30°, nOz = 25° (xem

hinh v&). Tinh s6 do ctia 20z

X
(¢ Bai 16. Cho dudng thang ac di qua diém O. Vé tia Ob sao cho aOb = 120°. Vé tia Od sao cho
cOd = 60° va bOd = 120°. Goi Oe 1a tia phan gidc ciia aOd. Céc géc bOc va aOe c6 phai 1a hai
géc dbi dinh khong? Vi sao?
(¢ Bai 17. V& hai géc ke b QJ/O\y va @’, biét a:/O\y = 140°. Goi Oz 1a tia phan giic cla @,

Ot la tia phéan giadc cua zOz.
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a) Tinh s6 do clia z/O\y, z/O;’, x/O\t, tOx'.
b) V& Ot' 1a tia dbi ctia tia Ot. Tinh s6 do ctia géc CL’/()\t/, @, 201,
¢) Ox' ¢6 phai i tia phan gidc ctia yO hay khong? Vi sao?

(¢ Bai 18. Vé gbc bet aOb. Vé tia phan gidac Oc cua gdc do. Ve tia phan gidc Od cia a/O\c, Ve tia
phan gidc Oe ciia bOc, vé Of 1a tia déi ctia tia Od.

a) Tinh s do ctia bOd.
b) Oc c6 phéi la tia phan giac cta dOe hay khong? Vi sao?
¢) Ob c6 phai la tia phan gidc cla e/O\f hay khong? Vi sao?
@ Bai 19. Cho 70y v yO= 14 hai gbc k& bi, biét 20y = ;y/O\z.
a) Tinh s6 do x/\Oy, y/O\z

b) Ve Ot 1 tia déi ciia tia Oy, Oh 1a tia phan gidc zOt. Hoi Oz c6 phai la tia phan gidc yOh
hay khong? Vi sao?

(¢ Bai 20.

Cho hinh bén, biét dudng thing zy 1an luot chita cic N
tia phan gidc ciia cdc goc MOE va NOF. Mudn cho

OFE L1 OF thi gbc MON phai c6 sb do bang bao

nhiéu do? %

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho tia Om nam gitta hai tia On, Ot . Biét nOt = 115° vi mOt — nOm = 55° . Tinh

Tﬁ; nOm.

—_—

® Cau 2. Cho diém M nam trong goc AOB. Biét AOB = 120° va AOM = 2BOM. Tinh m;
BOM.

. . . — 1 —
® Cau 3. Cho diém D nam trong goc MON. Biét MON = 60° va MOD = ZMON' Tinh
MOD; NOD.

® Cau 4. Cho hinh bén,
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hai dudng thing AB va CD cit nhau tai O va OF L CD. Biét E
BOE = 135°. Chting t6 rang tia OA 1 tia phan gidc cta goc ¢
DOE.
A O B
D

® Cau 5. Cho hai goc k& bt 20y, yOx', biét Oy = 120°. Goi Ot 1 tia phén gidc ciia gbc 20y

va Ot' 1 tia phan gidc ctia géc 2’Oy. Tinh s6 do cac goc 2'Ot va tOt'.

® Cau 6. Cho gbc bet z0y. Vé tia phan gidc Om clia géc d6. Vé tia phan gidc Oa ctia goc Om.
Vé tia phan gidc Ob ctia géc mOy. Tinh sé do cac géc yOm, xOb va aOb.
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Bar9. HAI PUONG THANG SONG SONG
VA DAU HIEU NHAN BIET

TOM TAT LY THUYET

@ CAC GOC TAO BOI 1 DPUONG THANG CAT 2 DUONG THANG

1.1. Géc so le trong va hai géc dong vi

Cho dudng théng ¢ cit hai dudng thang a va b lan luot tai A c
va B tao thanh bén géc dinh A, bén géc dinh B duge danh @
s6 nhu hinh bén. Ta sip xép cic goc thanh ting cidp. Mbi cip

gom mot géc dinh A va mot goce dinh B.
Cac cap gbc A\g va §1; @1 va §2 goi la cac cap goc so le
trong.

Céc cap goc Ay va By; Ay va By, As va Bs; Ay va By goi

la céc cap goc dong vi.

Néu dudng thing ¢ cit hai dudng thing phan biét a,b va trong cic géc tao thanh cé mot

cap goc so le trong bang nhau thi:

a) Hai géc so le trong con lai bang nhau;  b) Hai géc dong vi bang nhau.

Néu duong thang ¢ cit hai dudng thang a, b va trong cc géc tao thanh c6 mot cip goc so

le trong bang nhau (hoiic mét cap goc dong vi bang nhau) thi a va b song song v6i nhau.

Hai duong thang phan biét cling vuong géc véi mot dudng thang thi ba thi ching

song song v6i nhau.
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CAC DANG TOAN VA PHUONG PHAP GIAI

Bi Dang : Xac dinh cap goc so le trong, cip goéc dong vi

Phai c&n cit vao vi trf clia hai gbc so véi hai duong thing va duong thit ba cit ching (cat

tuyén)

@ Vi du 1. Cho hinh bén.

a) Go6c nao so le trong véi goc A7

b) Géc nao dong vi v6i goc A;?

© Vidu 2.
Cho hinh bén, hay ké tén

a) Goc so le trong véi goc Ny;

b) Géc dong vi v6i gbc No;

@ Vi du 3. Xem hinh bén rdi cho biét

a) Cap gbc so le trong ctia hai duong thing AB va C'D dbi véi cét SV,
tuyén AD. RN

b) Cap gobc so le trong ctia hai dudng théng AC va BD dbi véi cét
tuyén AD.

c¢) Cap gbéc dong vi clia hai dudng thing AC' va BD dbi véi cat
tuyén Cx.

B Dang : Nhan biét, chitng minh hai dudng thing song song

Can chiing t6 cip goc so le trong bang nhau, hoic cip gbc ddng vi bang nhau.

@© Vidul.
Cho hinh bén, biét F = H,, K = Hy,. Chimg t6 ring EF /| IK. E

© Vi du 2. Tim trong hinh duéi, cdc cip dudng thing song song.
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C

n 60° ¥

120°

1
B
m
2%0 (0

x A

L~ —~ 1= :
@ Vi du 3. Cho hinh bén duéi, biet A; = 60°, By = 532. Chiing t6 rang a // b.

© Vi du 4. Cho hinh bén duéi, biét A2 =70°, B = 110°. Chiing t6 rang Az /| By.

/.

7038/ A B

© Vi du 5. Cho hinh bén dudi, biét M, = 75°, N, = 105°, P, = 75°. Hay ké tén céc cip dudng

théng song song.

m /M /N
@ Vi du 6.

Trén hinh vé bén, cho AOB = 120° va Ot 13 tia phan gidc ciia ;
géc AOB. Chimg minh rang Az /| Ot va By /| Ot.

I v
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(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1.

Tim cac cap gbc so le va dong vi trong hinh bén. ¢

AX%0°
60
b B
a)
(¢ Bai 3.
Cho hinh duéi, chiing té rang A x
50
a) Az /| By; b) Cz J| By.
750\135° Yy
B
30° z

C
(¢ Bai 4. Tim trong hinh bén duéi cic cidp dudng thdng song song.

(¢’ Bai 5.
Tim céc cip géc bang nhau ciia hai tam gidc ABC va MNC' trong \4
hinh bén, biét a // b. .
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(¢ Bai 6.
Cho hinh bén, biét A, = 25°, By = 25°. x A

a) Duong thing = c6 song song véi dudng thang y khong? Vi sao? Y ?i

2 2 z (j

b) Puong thang y c6 song song véi duong thang z khong? Vi sao? B
(& Bai 7.
Quan sat hinh bén va cho biét ¢ d

a A B

O
a) Visao a [/ b? !
b 1 /o

—~ ” o~ ~ r
b) Cho By = 60°. S6 do cta Cy, Cy 1a bao nhiéu? D C
BAI TAP NANG CAO
® Cau 1.
L~ — 2=~
Cho hinh bén, biet A; = 72°, By = gBl' Chtng t6 a // b. ¢
a A/
b : /
/ B
® Cau 2.
Cho hinh bén duéi, biét tia BM la tia phan gidc ctia géc ABC, M
MBC = 70°, MCB = 40°. Chiing t6 rang AB /| MC.
A
70° 400
B c
® Cau 3.
Cho hinh dudi, biét A; — Ay = B, — B,. Chimg t5 rang a /| b. ¢
a A /2
1
b 1/2

® Cau 4. Ching minh ring néu hai duong thing song song bi cit bdi hai cat tuyén thi
a) Hai tia phan gidc ciia mdt cap goc so le trong song song véi nhau.
b) Hai tia phan gidc ctia mot ciap géc dong vi bang nhau.
c) Hai tia phan gidc clia mot cap goc trong cung phia vudng goc véi nhau.

® Cau 5.
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Trén hinh vé bén, cho AOB = 100° va Ot 13 tia phan gidc ciia
géc AOB. Chimg minh rang Az /| Ot va By /| Ot. 50°

x 130°
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Bar10. TIEN PE EUCLID.
TiNH CHAT CUA HAI PUONG THANG SONG SOI

TRONG TAM KIEN THUC

@ TIEN PR EUCLID VE DPUONG THANG SONG SONG
Qua mét diém & ngoai mot duong thing chi c¢6 mot dudng thing song song véi dudng
thing do.

> Nhan xét 10.1. Néu didm M ndm ngoai dudng thing a thi dudng thing b di qua M va song

song véi a la duy nhat.

Tt tién dé Euclid ta suy ra duge: Néu mot dudng thing cdt mot trong hai dudng thing song

song thi né ciing cit dudng thing con lai.

@ TINH CHAT CUA HAI DPUONG THANG SONG SONG
Néu mét dudng thang cit hai dudng thiang song song thi:

Hai géc so le trong bang nhau;
Hai géc dong vi bang nhau.

¢ Nhan xét 10.2.

Mot dudng thing vudng géc véi mot trong hai dudng thing song song thi né cing vudng
géc voi dudng thing kia.

Hai duong thang phan biét cling song song véi mot dudng thing thit ba thi ching song song

v6i nhau.

CAC DANG BAI TAP

[ B Dang : TIRE Euclid

© Vidu 1. Cho a // b, chimg t6 ring néu dudng thing ¢ c&t dudng thing a thi ciing cit dudng
théng b.

© Vi du 2. Qua diém A 6 ngoai dudng thing a vé n + 1 duong thang phan biét. Ching minh

rang {t nhit cing c6 n dudng thing cit a.

© Vi du 3.
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Trong hinh vé co 1/4\1 = §; 1/4\2 =C v AM, AN cung bang BC.
Chiing té rang A 1a trung diém ctia MN.

B Dang : Chiing t6 hai géc bang nhau

Stt dung tinh chat ctia hai dudng thing song song. Cé thé ding goc thit ba lam trung gian.

@© Vidul.
Trong hinh bén duéi co B=0Cva Ay /| BC. Chiing t6 rang tia Ay z
la tia phan gidc cua goc C'Ax. AL

@ Vidu 2.
Trong hinh bén dusi ¢c6 DE J/ BC. Hay ké tén céc cap géc bang A

nhau.

© Vi du 3. Trong hinh bén ¢6 HI J/ EF, HK || EG.

a) Hay ké tén nhitng géc bang géc E.

b) Néu F' — G = 25° thi hidu H; — H; bang bao nhiéu do?

F H G
@ Vi du 4.
Cho cac goc x/O\y va mIn 1a hai gbc ¢o6 canh tuong tng song song cung Ly m
nhon; Oz // Im; Oy J/ In (xem hinh v&). Chimg minh rang O=1.
© K Y
1 n

B Dang : Ching minh hai dudng thing song song

Ngoai nhitng dau hiéu da biét truéc day, ban c¢6 thé dua vao hai dau hiéu méi: cling vudng

gbe hoac cung song song v4i mot dudng thit ba.
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@© Vidul.
Trong hinh vé c6 AB L AD; CD L AD, CDE = 130° va E = 4 B

130°. Chitng minh rang AB /| EF.
& u
130°

E F

© Vi du 2. Trong hinh vé c6 M = 130°, P = 120° va MOP = 110°. Biét tia Ot j/ MN. Chimg
minh rang M N J PQ.

M N
130°
0 ;
20°
P Q
@ Vi du 3.
Trong hinh vé ¢c6 MN 1L NP, ABM = BMN = 135°. Chting minh rang 4 B
AB [/ NP. o
‘N

B Dang : Ching minh hai dudng thing vudng géc

Ngoai dinh nghia ra, ta c¢6 thé dua vao

Mot duong thang vuong géc véi mot trong hai dudng thiang song song thi né cing
vubng goéc véi dudng thing kia.

Hai tia phan gidc ctia hai goc ke bu thi vuong géc véi nhau.

@© Vidul.
Cho hinh vé biét A, = B, va C; = C,. Chiing minh ring m L b. | /4 o
a 1
112
b A
B D

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC 6 B = C. Tia phan gidc ciia BAC cit BC tai D. V& tia Ay nim
trong nita mit phang b AB ¢6 chita diém C sao cho Ay / BC. Chimg minh ring Ay L AD.

@ Vi du 3.
Xem hinh vé& 1di cho biét hai géc M, va N, phai c6 didu kién gi dé cho c
cl a? a \M
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B Dang : Tinh s6 do géc

Dung tinh chit ctia hai dudng thing song song. Néu biét s6 do clia mot géc thi cing tinh

duogc s6 do ciia goc kia.

@© Vidul.
Cho hinh v&, biét @ L PQ; b L PQ va N = 75°. Tinh s6 do z ctia gbc
M. a M/ rL
T
b 75° s
7 Q
© Vidu 2. c
Trong hinh bén, cho biét a // b. Tim s6 do céc géc dinh A va B. a 1{5}2
A
1 2
b 4p\3
© Vi du 3. A B
Cho hinh vé dudi day, biét: AB J/ CD, D = 65°; BCx = 130°. Tinh
s6 do ctia A va B.
65° 130
D Cz
@ Vi du 4. a A
Cho hinh v&, biét: a J/ b, A; — B, = 50°. Tinh s6 do cia Ay va B. N\
b 1\ 2
© Vi du 5.
Cho hinh vé, biét: é\l = 50°; ﬂ = 60°; f(\l = 60°. Tinh s6 do cia f/l\g a G/ \{
VAN
/H KN
@ Vi du 6.

Cho hinh vé, biét rang tia Cz 1a tia phan gidc cla A/C\y Chtng to

A
/// z
rang ///
5° 50 //
B C Y
© Vidu 7.
A B
00
O
C D

a) Cx /| AB; b) Tinh s6 do ctia A
Cho hinh v&, biét AB jj CD; A = 40°; OA L OC. Tinh s6 do ciia gbc
C.
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@ Vi du 8.
Cho hinh vé, biét EF ) GH; F = O = H = z. Tinh gid tri cta z. E 3
18%0)
G Ji;

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Qua diém O ndm ngoai dudong thang zy ta vé 10 dudng thing phan biét. Hoi it nhét
c6 may duong thing cit zy?

(¢ Bai 2.
Trong hinh vé ¢6 xy // mn. Tia BC' la tia phan giac cia ABn. Biét C/
BAz = 70°, tinh ACB. T4 ¢ Y
m V
fr
(¢ Bai 3.
Trong hinh vé c¢6 a // b va ;1\1 = B\l Chiing t6 rang ¢ L a va ¢ L b. ¢ \
a A m
.\
\Bn
(¢ Bai 4.
Trong hinh vé cé B/CT) = 115°; B/CTél = 40° va CD J| AB. Tinh A D
s6 do ctia A va B.
B C
(£ Bai 5.
Trong hinh vé ¢6 A=B=C =090 Chiing t6 rang D = 90°. /} F
D C
(¢ Bai 6.
Cho hinh bén, biet m // n. Tinh s6 do cac géc A; va D;. - D B 1d
1
0° M
n /C B
(& Bai 7.
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Cho hinh bén, biét m // n. h

a) Chi ra goéc & vi tri so le trong, dong vi véi ]/V\l. m 1 /2/

N M 3
b) Tinh 86 do céc goc My; My; No.
150°
; P ’ ;AT N 3T 1
¢) Tinh s0 do cac goc N3 va M;.
) g 3 3 n A s

(¢ Bai 8. Cho hai gbc :E/O\y va x’/O/\y’ , biét Oz /| O'z' (ctiing chieu) va Oy J/ Oy’ (cung chiéu).
Chiing minh rang 2Oy = 2’0"y’

(¢ Bai 9. Cho hai géc 1‘/O\y va :B’/O’\y’, biét Ox J/ O’z (cing chiéu) va Oy // Oy’ (ngudc chiéu).
Chting minh rang zOy + /0"y’ = 180°.

(¢ Bai 10. Qua diém A ndm ngoai dudng thang a vé 100 dudng thang phan biét. Chiing minh
rang it nhat c6 99 duong thing cét a.

(¢ Bai 11. Cho gbc a:/O\y khéc géc bet va mot didm A & trong d6. Mot duong thing a di qua A

va song song véi Ox. Chting minh rang a cat Oy.

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Tinh cée géc ciia tit gile ABCD (AB /| CD), biét A =3D, B—C = 30°.
® Cau 2. Cho tam giac ABC'. Tinh téng ﬁ—i— §+ C.

® Cau 3.

Quan sat hinh bén va cho biét, vi sao z J/ y?

® Cau 4.
Trong hinh vé ¢ Az /| By. Chiing t6 rang A+B= AOB.

® Cau 5.
Trong hinh vé ¢6 B = O = C = 120°. Chting t6 ring AB /| CD.

K v

T A
50
B
Y 55°
C
z A
OZ
Yy B
A B
:}O
D C
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® Cau 6.
Cho hinh vé sau, biét rang DE song song v4i AB,
ECF =40°, CFG = 100°, BAC = 60°.

a) Tinh s6 do goc lﬁ;

b) Chimg minh rang DE /| FG.

® Cau 7. Cho géc nhon mOn va diem H thudc tia Om. Vé tia Hx song song véi tia On va

nam ngoai géc mOn. Vé tia Oy va Ht 1an lugt 1a phan gidc ctia mOn va x Hm. Chimg minh rang
Oy L Ht.

® Cau 8. Cho hinh vé sau, hay chiing minh B = HAC.

B
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Bar1ll. PINH LI VA CHUNG MINH DPINH LI

TRONG TAM KIEN THUC

Pinh 1f 14 mét khing dinh duge suy ra tir nhimg khing dinh ding da biét. Mdi dinh If
thuong dude phat biéu dusi dang:

Néu ... thi ...
Phan giita tit "néu" va tit "thi' 1a gid thiét ctia dinh 1i;
Phan sau tit "thi” 1a két ludn ctia dinh li.
Chimg minh mét dinh 1f 1a dung lap ludn dé tir gid thiét va nhing khang dinh ding da
biét suy ra két ludn ciia dinh 1.
CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhan biét, viét gia thiét, két ludn ciia mot dinh li bang ki

hiéu

Phai xdc dinh xem dau la diéu da cho, dau la diéu can chtimg minh. Piéu da cho 14 phan
gia thiét, dicu can ching minh 1a két ludn. Néu dinh i duge viét dudi dang “Néu ... thi
..., thi phan nam gitta tit “néu” va tir “thi” 1a phan gid thiét, phan sau tit “thi” 1a phan

két luan.

© Vi du 1. Cho dinh li: "Mét dudng thiang cit hai dudng thing song song thi tao thanh cip

gbc dong vi bang nhau".

a) Hoi dau 1a gid thiét, dau 1a két luan ctia dinh 1i?
b) Ghi gia thiét va két luan ctia dinh i bang ki hiéu.
© Vi du 2. Hay phét biéu phan con thiéu ctia két luan trong cac dinh 1f sau:
a) Néu mot dudng thang cit hai dudng thing song song thi hai géc dong vi .. .7.

b) Néu mot dudng thing vuong goc v6i mot trong hai dudng thing song song thi né ciing
...7... v6i dudng thang con lai.

@© Vi du 3. Vé hinh roi ghi gia thiét, két ludn ctia dinh 1i: “Néu mot dudng thang vudng géc voi
mot trong hai dudng thang song song thi né cing vuéng goc véi dudng thang kia”.

© Vi du 4. Phét biéu dinh 1f duge dién ta béi gia thiét, két ludn va hinh vé sau
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GT\fT()TBvaEO\Ckéba;@:@;@:@.
KL ‘OMLON.

Bi Dang : Chitng minh eac dinh 1li don gian

© Vi du 1. Cho dinh li: "Pudng thang a cit duong thang b tao thanh bén géc, néu mot géc 1a
gbc vuong thi ba goc con lai cting la géc vuong.

a) Ghi gia thiét va két luan ctia dinh li bang ki hiéu.

b) Chiing minh dinh 1{ d6.
© Vi du 2. Hay viét gia thiét, két luan bang ki hiéu va chiing minh dinh 1i: “Hai géc cting bu
mot gée thit ba thi bang nhau”.

(@ BAI TAP VAN DUNG
(¢ Bai 1. Hay phét biéu phan con thiéu clia gid thiét trong cic dinh 1i sau:

a) Néu mot duong thing cit hai dudng thing sao cho c¢6 mot cip géc dong vi ...7. .. thi hai
duong thang dé song song.

—

b) Néu hai dudng thang 22’ va yy' cat nhau tai O va gbc 2Oy ...7 ... thi cic goc @’, 'Oy,
y’/O\x déu 1a géc vuong.

(¢ Bai 2. Cho dinh li: "Mét dudng thang cit hai dudng thing song song thi tao thanh cip goc
so le trong bang nhau'".

a) Hay chi ra gid thiét va két luan ctia dinh Ii.

b) Vé hinh minh hoa v& ghi gia thiét, két ludn bang ki hiéu.
(¢ Bai 3. Cho dinh li: "M6t dudng thang cit hai dudng thang tao thanh mot cap géc so le trong
bang nhau thi hai dudng thing dé song song'.

a) Hay chi ra gid thiét va két ludn ctia dinh Ii.

b) Vé hinh minh hoa va ghi gia thiét, két luan bang ki hiéu.
(¢ Bai 4. Vé hinh, viét gia thiét, két luén ctia dinh 1i: “Hai dudng thing phan biét cling song
song v6i mot dudng thang thit ba thi ching song song véi nhau”.
(¢ Bai 5. Vé hinh, viét gia thiét, két ludn cia dinh 1i: “Hai dudng thang phan biét cling vudng
gbc v6i mot duong thing thit ba thi ching song song véi nhau”.
(¢ Bai 6. Ta goi hai gbc c6 tong bang 90° 1 hai géc phu nhau. Hay viét gia thiét, két lusn bang
ki hiéu va chting minh dinh li: “Hai géc cting phu mét géc thit ba thi bang nhau”.
(¢ Bai 7. Hay viét gia thiét, két ludn bang ki hi¢u va ching minh dinh li: “Néu mot duong thing
vudng géc voi mot trong hai dudng thing song song thi né ciing vuong géc véi dudng thing con

9

lai”.
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BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho dinh li: "Tia ddi ctia tia phan gidc cia mot goc 1a tia phan gidc ciia goc d6i dinh
v6i goc d6". Hay vé hinh, ghi gia thiét, két ludn va chiimg minh dinh 1f dé.
® Cau 2. Hay viét gia thiét, két luan bang ki hiéu va chiing minh dinh li: “Géc tao béi hai tia

phéan giac cta hai gbc ke bu la mot goc vuong”.
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ON TAP CHUGNG III

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

(¢ Bai 8.

Cho hai dudng thing a va b giao nhau tai O. Biét 6\1 =30°,s6docia @

0, 1a
(A)35°. B) 150°. () 60°. (D) 30°. ’

(¢ Bai 9.

Géc ké ciia aOb Ia
@ a0e ©ioi

® ol ©)0e.

(Z Bai 10.
Céc ké ca bOc 13

@doe.  ®aoh.  ©i0i Do

@ Bai 11.
Gée ké bu clia eOd 1A
(A) dOc. dob.

©on  ©:eob.

(@ Bai 12. Cho 20y k& bt yOz, bit 20y = 80°. S6 do ciia yOz 1a
(A)90°. (B) 100°. (C) 80°.
@ Bai 13.

Biét Oc la tia phan gidc cia aOe. S6 do clia aOc 1a

(A) 90°. (B) 80°. (©) 100°. (D) 45°. d

(¢ Bai 14. Cho @ va @ 13 hai géc ké nhau, tia Oy nam trong x/\Oz, biét J:/O\y = 40°,

20z = 120°. S6 do ctia yOz 13
(A) 100°. B) 90°. (C) 160°.

(¢ Bai 15. Cho Oc 1a tia phan giic cia a/O\b, biét aOc = 45°. S6 do ciia aOb 1a
(A)90°. (B) 145°. (C) 45°.

(¢ Bai 16. Oa la tia phan gidc clia bOc thi
@ a0 = i

(©)aOb = aOc = 2b0c.

®) a0: = i

D)a0b = a0 = 5.

(D) 80°.
(D) 135°.

I v

-
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(¢ Bai 17.
Quan sat hinh vé bén. Biét a // b, s6 do ctia goc B; 1a b 1
C
(A) 40°. 135°. (©) 50°. D) 70°. . v
B

@ BAI TAP VAN DUNG

/ 130°

(¢ Bai 18.
Cho hinh vé bén. Chting minh hai dudng thang ab va c¢d song song m
v6i nhau. a 600%!‘1 b
B
: s\
n
(¢ Bai 19.

Cho hinh vé bén.
a) Chimg minh a // b.
b) Chiing minh b // c.
¢) Chimg minh a // c.

d) Tinh s6 do @’ AB.

(¢ Bai 20.

Cho hinh vé bén. Chiing minh aa’ // ¢c.

(¢ Bai 21.

— b
B 30° 1500
!
a A D a
C
c » c
145°
, 35° )
b
B 40°
140°
a’ A a

K v
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I v

Cho hinh vé bén.

x C z
a) Ching minh zz’ /| yy'. »
60°
b) Tinh s6 do CAB. 700
130°
Yy B Yy’
(¢ Bai 22.
Cho hinh vé bén. m €
a D C b
a) Ching minh ab // cd. —
b) Tinh s6 do aCe.
B
c A 1205\ ;o
n
(¢ Bai 23. d
Cho hinh vé bén. Chiing minh a // c. . ¢
Q
130°
N L b
/////:P
. 5 C
T
(¢ Bai 24. B
Cho hinh vé& bén. Biét ring AB | AC va BED — ABE + CDE.  *
Chiing minh rang AC' L CD. i
c D

(¢ Bai 25. Hai duong thang cit nhau tao thanh bén géc (khéng ké géc bet). Khi dé trong cac
khéng dinh sau, khang dinh nio ding, khing dinh nao sai?

a) Néu bon géc dé bang nhau thi hai duong thang vuong goc.

b) Néu ba trong bén géc d6 bang nhau thi hai dudng thang vuong goc.

¢) Néu hai géc ké bang nhau thi hai dudng thang vudng goc.
(¢' Bai 26. Cho géoc MON c6 sb6 do 1a 130°. Vé tia OA & trong géc dé sao cho MOA = 50°. Vé
tia OB la tia d6i clia tia ON va tia OC' 1a tia phan gidc ctia goc AON. Chimg minh rang

a) Tia OM 1a tia phan gidc cia AOB; b) OM L OC.
(¢ Bai 27. Cho tam gidc ABC c6 A =90°. Tit B vé tia Bz sao cho géc C' Bz bang va so le trong
v6i gbe ACB. Tt C vé tia Cy sao cho géc BC'y bang va so le trong véi gbc ABC. Hay ké tén cac
cip dudng thing vudng géc.

11. PINH LI VA CHUNG MINH DPINH Li-

-
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(¢ Bai 28.
Trong hinh vé bén b

a) Puong thing a cé song song véi dudng thang b khong? 7]
Vi sao? ¢
123212
b) Tinh s do géc z. . ’
d ‘
L/
85°
(¢ Bai 29.
Trong hinh vé bén, tinh tong 1/4\1 + B\l ¢ d
2[A 1 a
B (5’ 1 b
/1
(¢’ Bai 30.
Trong hinh vé& bén, cho biét A, = 70°, B; = 110°, C; = 70° va d e
Fy = 80°. a A /70" \p
a) Ba duong thang a, b, ¢ c6 song song véi nhau khong? Vi
sao? p 1109 ,
y e~ o~ e~ B "E
b) Tinh tong Dy + Ey + F}.
/ C \F
(¢ Bai 31.
Trong hinh vé bén, tinh s6 do cic géc 6\1; 5\2; (/)\3; 61 trong cac truong
hop sau
a) O) = 15\2;
2

b) Oy — 0, = 40°;
— -1 -~
¢) O+ 05 = (024 04).
(@ Bai 32. Cho gbc AOB ti1, vé cic tia OM L OB vi ON L OA.
a) Chimg minh AOM = BON.

b) Vé tia Ox va Oy theo thit tu 1a tia phan gidc cta cic gbc AOM va BON. Chiing minh
Oz 1 Oy.
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(¢' Bai 33. Cho gbc nhon :U/O\y = o, diém A nam trén tia Oy. Qua A vé tia Am. Tinh s6 do ciia
goc OAm dé Am song song véi Oz.

@ Bai 34.
Trong hinh vé bén, cho biét AB JJ DE, BAC = 120°, CDE = 130°. Tinh A B
BAC + ACD + CDE. 120°
C

130°

D B
@ Bai 35.
Trong hinh vé bén, biét AB /) DE, tinh géc BCD. D E

112°

(¢’ Bai 36.
Trong hinh vé bén, biét Az // By va C/'B\y ~ ACB. Chting minh rang %

C
A
yBC = zAC + ACB.
y B
C

(¢ Bai 37.
Trong hinh v& bén, biét CTB\y ~ ACB. A x

Y B
a) Chimg minh rang néu Az // By thi CAz+ C/'B\y _ACB = 180°. T
b) Chting minh rang néu CAz+ C/'B\y — ACB = 180° thi Az /| By.
C

(¢ Bai 38. Cho hai dudng thang za’ va yy’. Goi A va B 13 hai diém 1an lugt trén za2’ va yy' sao

cho hai tia Az, By cliing ndm trén mot nita mat phang bd 1a dudng thang AB. Biét T AB +y/B7H—
BAxz = 216° va BAz = 42’ AB. Chimg minh rang x2’ // yy'.

(@ Bai 39. Trong hinh vé ¢6 MOP = 130° vi M = 60°. Tinh s6 do ciia géc P dé MN J| PQ.

Q

(¢ Bai 40. Hay ké tén cdc ciip dudng thang song song c¢é trong hinh vé sau
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d
a A_30°
- 1
50°
b B_30° M
N \m

150/\<30
& \ n

C

(¢ Bai 41. Cho hinh vé, biét: s6 do ctia goc AOB 16n hon s6 do ctia goc BOC 14 40° va OM L AC.
Tinh s6 do ctia goc MOB.

M p

A O C

(¢ Bai 42. Cho géc AOB ¢6 sb do bang 130°. Vé ra ngoai gbc d6 céac tia OM va ON sao cho
OM 1 OA, ON 1L OB.

a) Tinh s6 do goc MON.

b) V& cac tia Oz va Oy lan ludt 1a céc tia phan gidc ctia cac goc MON va AOB. Chiing minh

rang Oz va Oy 1a hai tia d6i nhau.

(# Bai 43. Trong hinh vé ¢6 B, = 45°; D, = 55° va AB J/ CD. Tinh s6 do ciia géc 20y.

(¢’ Bai 44. Cho hinh v&, biét MN J/ PQ /] Ox va N = @ Chitmg minh rang tia Oz 1a tia phan
giac cua goc NOQ).

M N

P Q

(Z Bai 45. Cho hinh v, biét AB ) DE va OBC = 50°; ODE = 140°. Chimg minh ring tia
OB L OD.
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(¢ Bai 46.
Cho hinh vé& bén. Chtng minh rang

a) Az /| By;

b) Az /| C=.

(¢ Bai 47. Cho hinh vé&, biét hai gbc AOB va BOC ké bu, CD /| OB. Céc tia OM, ON, CE
lan lugt 1 cdc tia phan gidc ca cac goe AOB, BOC va OCD. Chting minh rang

a) OM /| CE; b) ON L CE.

(¢ Bai 48. V& hinh theo tht tu sau rdi ghi gia thiét, két ludn.
(i) Cho ba diém A, B, C' khéng thang hang.
(ii) Puong thang d qua B va vudng goc véi dudng thing AC.

(iii) Pudng thang m qua B va song song véi dudng thing AC.
Chtng minh m L d.

(¢ Bai 49.
Trong hinh vé bén, biét AB /| CD, BAE = 140° va AEC = 120°. A B
140°
a) Tinh s6 do goc ECD. E{120°
b) Chitng minh EAB + ECD + AEC = 360°.
C D
(¢ Bai 50.
Trong hinh vé bén, biét AB J CD, ABP = 35°, BPQ = 80°, QCD = 20°. A
Tinh CQD. p ¢
Q
B D
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(@ Bai 51. Cho A va B 14 hai géc c6 canh tuong ting vuong goc. Tinh s6 do mdi goc trong céc

truong hop sau.

a) A— B = 30° b) 2A = 3B.
@ Bai 52.
Trong hinh v& bén, cho biét Az J/ Cy, A = 40°, AB L BC. Tinh BCy. A x
OO
B
C y
@ Bai 53.
Trong hinh vé& bén, cho biét Az // Cy. Chitng minh A+ B+ 0 = 360°. A x
B
C y

@ Bai 54. Cho géc nhon zOy. Trén Oy lay diém M, tit M ké MN L Oz (N thude Oz), tit N
ké NP 1L Oy (P thudc Oy). Tai P ké PQ L Oz (Q thudc Ox), tai Q ké QF L Oy (E thudc Oy).
Biét OQE = 40°, tinh sb do clia cac gbc nhon cé trong hinh vé (trit zOy).
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CHUONG 4.

b"é’a ‘ 2
) TAM GIAC BANG NHAU

Bi112. TONG CAC GOC TRONG MOT TAM
GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ TONG CAC GOC TRONG MOT TAM GIAC

I Téng ba gbc trong mot tam gidge bang 180°.

Tam gidc ABC ¢6 ba gbc déu nhon nén goi 1a tam gidc nhon.

Tam giac DEF ¢6 mot goc tu nén goi la tam giac tu.
Tam giac MNP c¢6 mot goc vudong nén goi la tam gidac vuong. Trong tam gidc MNP
vuong tai M, MN va MP 1a hai canh géc vudng, NP la canh huyén.

A E N

B¢ o D» o M P

AN
¢ Nhan xét 12.1. Hai géc c¢6 téng bang 90° duge goi 1a hai géc phu nhau. Vay trong tam gic

vudng, hai géc nhon phu nhau.

@ GOC NGOAI CUA TAM GIAC

I Goc ngoai cia tam giac la gbc ke bu v6i mdt goc cua tam giac.
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. § . A
Moi gbéc ngoai cia tam giac bang tong hai géc trong

khong ké véi no.

ACD=A+B.

G6c ngoai ciia tam gidc 16n hon moi goc trong khong B C D

ke v6i no.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Tinh s6 do géc ctia mot tam giac

@ Vidu 1. Cho AABC.
a) Biét A = 45°, B = 80°. Tinh C.
b) Biét A =60° va B — C = 10°. Tinh B, C.

@© Vi du 2. Tinh s6 do géc & céc hinh sau

90°

55°
40° 50° T

Hinh a) Hinh b) Hinh c¢)
@ Vi du 3. Cho tam giac ABC' ¢6 B = 70°; C = 40°. Tia phéan gidc clia goc A cit BC tai D.
Tinh @ ; ADB.
© Vi dy 4. Cho tam gide AABC ¢6 A— B =20°; B — C = 20°. Tinh s6 do géc A.

@ Vi du 5. Cho tam giac AABC vudng tai A. Ké AH | BC, tia phan giac cia AHC ¢kt AC
tai D. Biét ABC = 65°. Tinh s6 do ADH.

@ Vi du 6. .
Cho hinh bén, biét C = 70°; C Az = 120°. Tinh s6 do géc ABy.
120°
? 70
vy B C
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Bi Dang : Tim moéi quan hé giita cac goc

Ghép cac géc can xét va cac tam giac, sau dé tim moi quan hé gitta cac goc.

So sanh cac goc hoac tim su lién hé gitta chiing.

\ /

© Vi du 1. Cho tam gidc nhon ABC. Vé AH | BC; BI L AC. Chimg minh IBC = HAC.

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Goi M 1 diém nam bén trong ctia tam gidc dé.
Chtng t6 BMC' la gbc tu.

@ Vi du 3. Cho gbéc nhon tao bdi cac tia phan giac cia goc E; C ciia tam gidc ABC' c6 sb do
bang 45°. Chimg minh tam gidc ABC la tam gidc vuong.
@ Vi du 4. Cho tam gidc ABC vuong tai A, ké AH 1 BC. Cac tia phan gidc clia cac goc C
va BAH cit nhau tai K. Chtimg minh AK | CK.
© Vi du 5. Cho AABC, diém M nam trong tam gidc d6. Tia AM cat BC tai K. Hay so sanh
cac goc

a) CMEK véi C/'/E(; b)C/]W\Bvéi CAB.
© Vi du 6. Cho tam gidc ABC c¢6 AD la duong phan gidc. Chiing minh rang

ADC —ADB=B=C.

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢’ Bai 1. Tinh s6 do céc géc z,y & cac hinh dusi

D
(] A

60° 40°N\_z 70° Y
E K B D C
Hinh a) Hinh b)

(" Bai 2. Tinh tong s6 do céc géc 6 dinh A, B, C, D, E clia mot ngdi sao 5 canh ¢ hinh dudi.
B
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(Z Bai 3. Tinh céc goc ctia AABC biét A —

B=22°vaB-C =22
(Z Bai 4. Cho tam gidc ABC biét A — B = B — C = 10°. Tinh s6 do céc géc A; B; C.
@ Bai 5. Cho tam gidc AABC ¢6 A = 70° B —

(¢ Bai 6. Cho tam gidc AABC c6 B= 80°; C = 40°. Tia phan gidc ctia B cit AC tai D. Tinh
s6 do ADB.

C = 20°. Tinh sb do céc gbc E; C.

(¢ Bai 7. Cho tam gidgc ABC c¢6 diém M nam trong tam gidc d6. Chting minh

BMC = ABM + ACM + BAC.

(¢ Bai 8. Cho tam gidc ABC c6 B—C =20°. Tia phén giac cua A cit BC tai D. Ké AH 1 BC.
Tinh HAD.

@ BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. O hinh dudi ta ¢6 AB ) DE, ACD = 90°. Céc tia phan gidc ciia CAB va CDE cft
nhau & I. Tinh ATD.
B

E

® Cau 2. Cho AABC ¢6 B-C =20r. Duong phan giac trong cta A ¢it BC tai D. Tinh s6
do cia ADB va ADC.

® Cau 3. Cho AABC c6 B>C. Puong phan gidc ngoai cia AABC tai dinh A cit dudng
théng BC tai E.

a) Ching minh ring AEB = w

b) Tinh ABC va ACB, biét ring BAC = 60° va AEB = 15°.
® Cau 4. Cho AABC vuéng tai A. Vé AH 1 BC. Céc tia phan gidc clia cic goc C va BAH
cat nhau tai /. Chting minh rang AIC = 90°.

® Cau 5. Cho AABC vuéng tai A. Vé dudng phan gidc trong BD ciia B (D € AC), gia st
ADB = a.

a) Chimg minh rang 45° < a < 90°.

b) Tinh theo o s6 do ctia C.
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Bir13. HAI TAM GIAC BANG NHAU. TRUONG
HOP BANG NHAU THU NHAT CUA TAM
GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ HAI TAM GIAC BANG NHAU
Hai tam gidc bang nhau 13 hai tam gidc ¢6 cc canh tuong tng bang nhau, céc géc tuong
timg bang nhau.
NABC = ANA'B'CY A A

( ~

A=A \

C/

\BC:B'C”

@® TRUGNG HOP BANG NHAU THU NHAT CUA TAM GIAC: CANH-
CANH-CANH (C.C.C)

Néu ba canh clia tam gigc nay bang ba A A
canh cia tam giac kia thi hai tam giac

dé bang nhau.

AB = A'B’
AC = A'C! B C B C’
BC = B'C'

= AABC = ANA'B'C’ (c.c.c)

CAC DANG TOAN

Bj Dang : Xac dinh cac canh bang nhau, cic géc bang nhau ctia hai

tam giac bang nhau

Cén ¢t vao cach viét cdc dinh tuong tng clia hai tam gidc bang nhau theo ding thit tu, ta

viét duge cde géc bang nhau, cdc doan thing bing nhau.

© Vi du 1.
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Hai tam gidc trong cic hinh sau c6 bang nhau N
khong? Néu cé, hay viét ki hiéu su bang nhau clia 4
hai tam giac do. 605> M
60° F
50°
00 f
B C P

¢ Nhan xét 13.1. Qua vi du trén, ta thiy ngay dudc viée ¢ thé giam b6t mot yéu td gid thiét
ve gbc ma hai tam gidc van bang nhau. Dicu nay chinh 14 1f do dé ching ta can thiét di xem xét

“Cé bao nhiéu truong hop bang nhau ciia hai tam gidc”.

@ Vi du 2. Cho AABC = AHIK.
a) Tim canh tuong tng v6i canh BC. Tim gbc tuong ting véi goc H.
b) Tim cic canh bang nhau, tim cdc géc bang nhau.

@ Vi du 3. Cho AABC = AMNP.
a) Viét dang thiic trén dudi mot dang khac.

b) Biét AB =4 cm, BC =6 cm va MP =5 cm. Tinh chu vi clia mdi tam gidc néi trén.

© Vi du 4.
Cho hinh v&, chiig t6 rang hai tam gidc AABC va AADC bang A } B
nhau. 0°
70° 30 80°
D | C
@ Vi du 5. Cho AABC ¢6 A = 80°. Tinh sb do ctia céc gbc §, C bidt rang tam gidc AABC =
NACB.

© Vi duy 6. Cho AABC = AMNP. Biét c6 A= 80°, N = 75°. Tinh sb do céc gbc con lai clia
tam giac.

@© Vidu 7. Cho AABC = ADEF = AMNP va AC =5 cm; DE =6 cm; NP =7 cm. Xéc
dinh d6 dai cic canh con lai ciia moi tam gic.

© Vi du 8. Cho AABC = AHIK = AMNP, ¢6 A = 70° T = 50°. Xéc dinh céc géc con lai
clia moi tam gidc.

© Vi dy 9. Cho AABC = ADEF. Biét AB+ DE = 10 cm, EF = 6 cm, AC = 7 cm. Tinh
chu vi AABC.

Bi Dang : Chimg minh hai tam giidc bang nhau

Xét hai tam giac;

. an
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Kiém tra ba diéu kién bang nhau: canh-canh-canh;

Két luan hai tam gidc dé bang nhau.

\ /

© Vidul. Cho AABC ¢6 AB = AC. Goi M la trung diém ctia canh BC. Chitng minh
ANABM = ANACM.

© Vidu 2.

Tim céc cip canh bang nhau trong hinh vé dudi.

B FE D C

© Vi du 3. Cho doan thing AB. Vé hai cung tron tam A, tAm B ban kinh AB, ching cit nhau
tai C' va D. Chimg minh rang

a) AABC = AABD; b) AACD = ABCD.

B Dang : St dung hai tam giac bang nhau dé chitng minh hai géc bing

nhau

Chon hai tam gidc c6 hai géc can chiing minh bang nhau.

Chiing minh hai tam gidc Ay bang nhau theo trudng hop c.c.c.

@ Suy ra hai géc tuong ting bang nhau.

\ 7

@ Vi du 1. Cho hinh v& duéi, biét AB = CD; AD = BC. Chting minh AB // BC.

© Vi du 2. Cho doan thing AB, hai diém C va D céch déu A, B (C va D khac phia dbi véi
AB). Biét CD cit AB tai I. Chimg minh C'D la tia phéan gidc ctia géc ACB.

@ Vi du 3. Cho AABC'. Vé cung tron tam A ban kinh BC, vé cung tron tam C ban kinh BA,
chiing cit nhau tai D (D va B nam khac phia déi v6i AC). Chimg minh rang AD /| BC.

@ Vi du 4. Cho gbc :E/O\y Vé cung tron tdm O, cung nay cat Oz, Oy theo thit tu tai A va B.
Vé cac cung tron tAm A va tdm B c¢6 cliing ban kinh sao cho chiing cit nhau tai diém C. Néi O

v6i C. Chitng minh ring OC 13 tia phan gidc clia goc 20y
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(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Hai tam gidc trong hinh sau c6 bang nhau khong? Néu c6, hay viét ki hiéu su bang

nhau cua hai tam giac do.

45°

(¢ Bai 2. Hay chi ra cdc tam gidc bang nhau trong hinh sau. Hay ki hiéu su bang nhau ciia hai

tam giac do.

(¢ Bai 3. Tinh cdc géc cia AABC biét AABC = AACB = ABCA.

(# Bai 4. Cho AABC = AMNP. Biét A = 30°, N = 60°. Tinh s6 do cac géc con lai clia moi

tam giac do.
(¢ Bai 5. Cho AABC = AMNP.

a) Viét dang thiic trén dudi mot dang khéc.

b) Biét AB =3 cm, BC' =4 cm va MP =5 cm. Tinh chu vi clia mdi tam gidc néi trén.
(¢’ Bai 6. Cho AABC = ANADC.

a) Viét déng thite trén dusi mot dang khéc va thit vé hinh minh hoa.

b) Biét AB =6 cm, DC = 8 cm va AC' = 10 cm. Tinh chu vi ctia mdi tam gidc néi trén.
(¢ Bai 7. Cho AABC = ACDA.

a) Viét déng thite trén dusi mot dang khdc va thit vé hinh minh hoa.

b) Biét AB =8 cm, AD =15 cm va AC = 16 cm. Tinh chu vi clia méi tam gidc néi trén.

(¢ Bai 8. Cho AABC ¢6 AB = AC. Goi M 1a trung diém ctia BC. Chting minh rang AM 1a
duong phan giac ctia goc A.
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(¢ Bai 9. Cho tam gidc ABC cé A= 40°, AB = AC. Goi M 1 trung diém ctia BC. Tinh céc
gbc clia moi tam gidc AM B va AMC.

(¢ Bai 10. Cho tam giac ABC. Vé cung tdm A ¢6 ban kinh bang BC, vé cung tam C c¢6 ban
kinh bang AB, ching cit nhau § M (M va B nam khac phia dbi véi AC). Chimg minh rang
AM || BC.

(¢ Bai 11. Cho tam gidc ABC. Vé doan thang AD vuéng géc véi AB (D va C nim khac phia
dbi v6i AB), AD = AB. Vé doan thang AE vuong géc véi AC' (E va B nam khac phia d6i voi
AC), AE = AC. Biét rang DE = BC'. Tinh BAC.

(# Bai 12. Cho AABC = AMNP. Biét A = 42°; P = 54°. Tinh s6 do géc N.

(¢ Bai 13. Cho AABC = AMNP, biét AC =6 cm; AB+ BC =8 cm; MN — NP = 2 cm.
Tinh s6 do céc canh ctia AMNP.

(¢ Bai 14. Cho AABC = AMNP. Biét AB =4 cm, AC =6 cm, NP = 7 cm. Tinh chu vi cia
AMNP.

(¢ Bai 15.

Cho hinh vé bén A B

a) Tim céc cdp tam gidc bang nhau theo trusng hop canh -

canh - canh.

b) Ching minh AB /| C'D. D c

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC = ADEF; biét B—C = 10° E + F = 120°.

Tinh so do cac goc cua hai tam giac.

® Cau 2. Cho géc 2zOy. Trén tia Ox lay diém A, trén tia Oy lay diem B sao cho OA = OB.
Lay hai diém M, N déu thudc mién trong ciia géc Oy sao cho MA = MB, NA = NB. Chiing

minh rang
a) OM la tia phan gidc cua goc zOy;

b) Ba diém O, M, N thiang hang.
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Bir14. TRUONG HQP B&?NG NHAU THU HAI
VA THU BA CUA TAM GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ TRUONG HQP BANG NHAU THU HAI CUA TAM GIAC: CANH -
GOC - CANH (C.G.C)
Néu hai canh va géc xen giita clia tam gidc ndy b?mg hai canh va géc xen gifra cia tam

gidc kia thi hai tam gidc dé bang nhau.

AB = A'B’
B=FH -~ AABC = AAB(C

BC = B'C' ¢ #
(c.g.c).

@ TRUONG HOP BANG NHAU THU BA CUA TAM GIAC: GOC-CANH-
GOC (G.C.G)
Néu mét canh va hai géc ké ctia tam gidc nay bang mot canh va hai gbc ké ciia tam gidc

kia thi hai tam gidc d6 bang nhau. A A

B=D1
BC = B'C'
6:6\/ B I (' B |

= AABC = ANA'B'C' (g.c.g)

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Chitng minh hai tam giic bang nhau

Xét hai tam giac;

Kiém tra ba diéu kién bang nhau: canh - géc - canh, géc - canh - goc;

Két luan hai tam gidc bang nhau.

© Vi du 1. Cho géc 20y khéc géc bet. Trén canh Oz lay hai diém A va B, trén canh Oy lay
hai diém C va D sao cho OA = OC; OB = OD.

a) Chtimg minh AOAD = AOCB. b) Chimg minh AACD = ACAB.

@ Vi du 2. Cho AABC = AMNP. Goi AD la duong phan giac géc A cia AABC. Goi ME
la duong phan giac goc M cia AMN P. Chiing minh AABD = AMNE.

© Vi du 3. Cho géc nhon 0y cé tia Oz 1a tia phan gidc. Qua diém A thuoc tia Oz, vé duong
thing song song véi Oy cit Oz tai M. Qua M vé dudng thing song song véi Oz cit Oy tai B.

a) Ching minh AOAM = AMBO.
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b) Tu M vée MH 1 Oz; MK 1 Oy. Ching minh MH = MK.

B Dang : St dung céic trudng hop bang nhau ciia hai tam giic dé chimg

minh hai géc bang nhau, hai doan thang bing nhau

Chon hai tam gidc ¢ canh (géc) 14 hai doan thang (géc) can chting minh bing nhau.
® Chtng minh hai tam gidc 4y bang nhau theo trusng hop (c.g.c), (g.c.g).

Suy ra hai canh (géc) tuong ting bang nhau.

\ /

© Vidu1l. Cho AABC = AMNP. Goi O va G lan lugt 1a trung diém ctia cdc canh BC va
NP. Chiing minh AO = MG.

© Vi du 2. Cho AABC cé M va N lan luct 1 trung diém ctia canh AB va AC. Trén tia déi ciia
tia NB lay diém D sao cho ND = NB. Trén tia dbi ciia tia M C lay diém E sao cho ME = MC.
Chting minh

a) AD = BC. b) AE J| BC. c) Ala trung diém ctia DE.

@ Vi du 3. Cho AABC c¢é B=2.C.Tia phén gidc clia goc B cit AC tai D. Trén tia déi cta
tia BD lay diéem N sao cho BN = AC. Trén tia d6i ctia tia C' B lay diém P sao cho CP = AB.

a) Chimg minh AN = AP. b) Tim diéu kién ctia goc ACB dé AN L AP.

© Vi du 4. Cho tam gidc ABC c6 BC = 5 cm. Trén tia AB lay hai diém K va D sao cho
AK =BD. Ve KI || BC, DE J| BC (I, E € AC).

a) Ching minh Al = CE. b) Tinh d6 dai DE + K.

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho AABC ¢6 AB = AC. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ciia cdc canh AC, AB.
Chitng minh rang BM = CN.

(¢ Bai 2. Cho tam gidc nhon ABC c6 M la trung diem BC. Ké AH 1 BC (H € BC). Trén
tia d6i ciia tia HA lay diém F sao cho HE = HA. Trén tia d6i ciia tia M A ldy diém F sao cho
MF = MA. Chtmg minh rang

a) BE =CF, b) ME = MF.

(¢ Bai 3. Cho AABC vuong tai A. Tia phan gidc gc B cit AC tai D. Trén tia BC lay M sao
cho BM = BA. Chiing minh DM 1 BC.

(¢ Bai 4. Qua trung diém M cta doan AB ké dudng thing z2’ vudng goéc véi AB. Trén tia Mz
lay diém C va D sao cho MC < M D. Trén tia M2’ liy E. Chting minh

a) AC = BC, b) AACD = ABCD; ¢) EAD = EBD.



https://zalo.me/0984693719

K 94 | Tang 14 TRUONG HQOP BANG NHAU THU HAI VA THU BA cUA 1AM c1ic JH

(¢ Bai 5. Cho AABC(AB < AC) c¢6 M la trung diém ctia BC. Vé BI va CK vuong gbc voi
dudng thing AM. Chiing minh rang:

a) BI = CK. b) CI /| BK.
(@ Bai 6. Cho AABC c¢6 A = 90°. Tia phan gidc cua gbc B va gbe C cit canh AC, AB lan lugt
tai D, E va cat nhau tai O. Chting minh rang BE + CD = BC.
(¢ Bai 7. Cho hinh vé sau, trong d6 AB J/ CD, AB = CD. Chting minh rang: OA = OD,
OB = 0C.

A B

C D

(¢ Bai 8. Cho AABC vudng tai A ¢c6 AB = AC. Lay M thuoc BC (BM > MC). Ké BD va
C'E vubng géc véi dudng thang AM. Chimg minh ring

a) AABD = ACAE. b) BD — CE = DE.

(¢ Bai 9. Cho hai doan thing AB va CD cit nhau tai trung diém O ctia mdi doan. Liy I bat
ky trén AD. Tia IO cat BC tai K. Chtmg minh DI = CK, OI = OK.

(¢ Bai 10. Cho tam gidc ABC ¢6 M la trung diém cta AB. Qua M ké dudng thiang song song
v6i BC cit AC tai N, qua N ké dudong thang song song v6i AB cit BC tai E. Chting minh ring
AM = NE, AN = NC.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC vuong tai A. Ké AH | BC. Ké HP vudng goc véi AB va kéo dai dé cé
PE = PH. Ké HQ vuong goc vi AC va kéo dai dé ¢6 QF = QH. Chimg minh rang

a) NAPE = NAPH, NAQH = NAQF;
b) Ba diém E, A, F thing hang va A 1 trung diém ciia EF;
¢) BE J CF.

® Cau 2. Cho AABC c6 ba géc nhon . Vé doan thang AM 1 AB; AM = AB sao cho M va C
khéc phia d6i v6i duong thing AB. Vé doan thing AN L AC va AN = AC sao cho N va B khéc
phia dbi v6i dudng thang AC. Goi I, K lan ludt 1a trung diém ctia BN va C'M. Chiing minh

a) ANAMC = ANABN. b) MC =BNvaMC 1L BN. c¢) Al = AK va Al 1 AK.
® Cau 3. Cho tam gidc ABC c¢6 AB = AC va M la trung diém ctia BC.

a) Ching minh AM la tia phan gidc cta goc BAC.

b) Chimg minh AM L BC.

¢) Qua C ké duong thing d song song v6i AB cit tia AM tai N. Chimg minh M 1a trung diém
cua AN.
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Bi115. CAC TRUONG HOP BANG NHAU CUA
TAM GIAC VUONG

TRONG TAM KIEN THUC

@ BA TRUONG HQP BANG NHAU CUA TAM GIAC VUONG

!
£ . 7 A 2 .z A \ 2 B
Néu hai canh géc vuong ctia tam gidc vuong nay lan

luot bang hai canh géc vudng ciia tam gidc vudng

kia thi hai tam gidc vuéng dé bang nhau. Al o A

B‘N

2z e Z B

Neéu mot canh goéc vudng va goc nhon ké canh ay

clia tam gidc vudng nay bang mot canh gbc vudng

va géc nhon ké canh dy clia tam gidc vuong kia thi 44 C A
-BE\'\

Q

!

Sy

Q

hai tam gidc vudéng dé bang nhau.

!

Sy

Neu canh huyén va mdt géc nhon cua tam giac

A~ N o 2 N A ’ £
vuong nay bang canh huyén va mot géc nhon cta

Q

tam gidc vuoéng kia thi hai tam gidc vuong dé bang 4.

C A
nhau.

@® TRUONG HQP BANG NHAU PAC BIET CUA TAM GIAC VUONG

B B’
Neu canh huyén va mot canh géc vuong ctia tam giac
vudng nay bang canh huyén va mét canh géc vudng
cua tam gidc vuong kia thi hai tam gidc vuong d6 4 C A Vol

bang nhau.

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Chimg minh hai tam gidc vuoéng bing nhau

@© Vi du 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = AC. Qua A ké dudng thing d cit BC.
Vé BM, CN ciing vudng goéc v6i d. Chiing minh rang ABAM = AACN.

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC tai A ¢6 AB = AC. Trén canh BC lay hai diém D va F sao
BC . . .

cho BD = CFE < - Dudng thang ké tu D vuong géc v6i BC' cat AB 6 M, dudng thang ké tu

E vudng géc véi BC' cat AC tai N. Chimg minh rang

a) ADBM = AECN; b) ADME = AEND,; ¢) Tam gidc ADE c¢6 AD =
AE.
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B Dang : St dung trudng hgp bang nhau cta tam giic vuoéng dé chimg

minh hai doan thing bing nhau, hai géc bang nhau

@ Chon hai tam gidc vudng c¢6 canh 13 hai doan thang (hodc c6 gbc 1a hai gbc) can chitng

minh bang nhau.
Chiing minh hai tam gidc Ay bang nhau.

Suy ra diéu phai chitng minh.

\ /

© Vidu 1. Goi M la trung diém ctia canh BC ctia AABC. Vé BI, CK vuong géc véi duong
théng AM. Chimg minh Bl = CK.

© Vi du 2. Cho géc gon 20y, lay diéem A thudc Oz, diém B thudc Oy sao cho OA = OB. Vé
AC vudng gbc véi Oy (C € Oy), BD vudng gbéc véi Oz (D € Ox).

a) Ching minh AC = BD;
b) Goi I 1a giao diem AC va BD. Chimg t6 OI 13 tia phan gidc ciia 20y.

© Vi du 3. Cho AABC c¢6 AH vuong géc véi BC (H € BC). Vé BD vubng goc va bang AB,
vé C'E vudng géc va bang AC. Ve DI, EK vuéng géc v6i duong thing BC nhu hinh bén.

Chiing minh rang A E
a) BI = AH; D
b) BI=CK; R SR

c) DI+ EK = BC.
© Vi du 4. Cho géc Oy khac géc bet. Lay diém A trén tia Oz, diém B trén tia Oy sao cho
OA = OB. Dung duong thing vuong géc véi Oz tai A, dung dudng thing vudng géc véi Oy tai
B, hai dudng nay cat nhau tai C.

a) Chitng minh rang OC 1 tia phan gidc ctia géc zOy;

b) Goi I 1a diém bat ki thudc tia OC. Goi M, N theo thtt tu 1a chan cdc dudng vudéng goc ha
tit I dén Oz, Oy. Chimg minh rang IM = IN.

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Trong cic khing dinh sau khing dinh nio ding, khing dinh nio sai?
Cho hai tam gidgc ABC vi DEF c¢6 A = D = 90°.

a) Néu BC = EF va AC = DE thi hai tam gidc trén bang nhau.
b) Néu BC = EF va B = F thi hai tam gidc trén bang nhau.

¢) Néu AB = DE va B = E thi hai tam gidc trén bing nhau.
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d) Néu AC = DE va B = E thi hai tam gidc trén bang nhau.

(Z Bai 2. Cho tam gidc ABC c¢6 AB = AC, A < 90°. K& BD L AC (D € AC), k¢ CE L
AB (E € AB). Goi I 1a giao diém ctia BD va CE. Chiing minh rang

a) AD = AF; b) AI la tia phan gidc cia BAC.

(Z Bai 3. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = AC, A < 90°. Ké BH L AC (H € AC), CK L AB
(K € AB). BH cat CK tai O. Chimg minh rang

a) AH = AK; b) ABKO = ACHO;
c) AO la tia phan giac cua BAC.

(¢ Bai 4. Cho tam gidgc ABC vudng tai A, AB = AC. Qua A ké dudng thang zy bat ki khong
cat doan BC. Ké BM va C'N vuoéng goc véi zy.

a) Ching minh AACN = ABAM;

b) Chimg minh CN + BM = M N;
(¢ Bai 5. Cho AABC ¢6 AB= AC,Ké CH L AB (H € AB). Ké duong thang d qua C vubng
goc voi AC. Ké BK L d (K € d). Ching minh CK = CH.
BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC ¢6 Bval nhon. Vé phia ngoai AABC, ANABD vuoéng tai B, BA= BD
va AACE vuong tai C, CA=CE. Ve DI 1. BC va EK 1 BC (I,K € BC). Chiing minh

a) BI = CK. b) BC =ID + EK.

® Cau 2. Cho tam gidc ABC. Céc dudng phan gidc ciia cdc gbc ngoai tai B va C' cat nhau tai
I. Chimg minh rang AI 1a tia phan gidc ctia gbc A.

® Cau 3. Cho tam gidc ABC. Dung ra phia ngoai tam gidc ABC céc tam gidc ABD va ACE
13 céc tam gidc vuong tai dinh A va thod méan AB = AD, AC = AE. Ké AH | BC. Pudng thing
AH cat DE tai M. Ve DI va EK cung vuéng géc véi AH. Chig minh rang

a) DI = FK = AH, b) M la trung diém cta DE.

® Cau 4. Cho tam gidc nhon ABC. Vé phia ngoai AABC, vé cic tam gidc vuong tai A 1a
tam gidc ABD va tam gidc ACE thoda man AB = AD,AC = AE. Ké AH vudng gbéc véi
BC (H € BC). Goi I 1a giao diem HA va DE.

a) Ké DN va EM vuong géc véi HA (N, M € HA). Chting minh rang DN = AH, EM = AH.

b) Chting minh rang DI = IE.
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® Cau 5. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = AC, M 1a trung diém ciia BC, diém E nam
gita M va C. Ké BH, CK vubdng goéc v6i AE (H va K thuoc dudng thang AFE). Chiing minh

rang
a) BH = AK;
b) AMBH = AMAK;

¢) Tam giac M HK la tam gidc vuong tai M va MH = MK.
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Bir 16. TAM GIAC CAN. bUONG TRUNG TRUC
CUA POAN THANG

TRONG TAM KIEN THUC

@ TAM GIAC CAN VA TINH CHAT

Tam gidc can la tam gidc ¢ hai canh bang nhau. A
Trong mét tam gidc can, hai gbc é ddy bang nhau. Nguge lai, mot tam gidc ¢ hai géc bang
A
VAN

Trong mot tam gidc déu, ba géc bang nhau va bang 60°. Nguoc lai, mot tam gidce c¢6 ba géc

nhau thi tam gidc dé la tam gidc can.

Tam gidc c6 ba canh bang nhau la tam gidc déu

bang nhau thi tam gidc d6 1a tam gidc déu.

\

Tam giac vita vudng vira can goi la tam giac vuong can. Trong tam A
gidc vuodng can, moi goc & ddy cé sd do 45°. /O\\
B C

© DUONG TRUNG TRUC CUA MOT DOAN THANG

Pudng thing vudng géc voi mot doan thing tai trung didm ciia né

duge goi 14 dudng trung truc ciia doan thing dé.



https://zalo.me/0984693719

K 100 | Tang 16. TAM GIAC CAN. PUONG TRUNG TRUC cUA POAN THANG JJ

Diém ndm trén dudng trung truc cia mot doan thing thi cdch déu M
hai mut ctia doan thing dé.
Néu M thudc dudng trung truc clia doan thang AB thi MA = MB.

$> Nhéan xét 16.1. Dudng trung truc ciia doan thing AB 13 tap hop tat ci cdc didm céch déu

hai mut ctia doan thiang dé.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : St dung tinh chait ctia tam giac can, tam giac déu, tam giac

vuong can dé tinh so6 do goc.

St dung tinh chat vé hai géc & ddy tam gidc can bang nhau, méi gbc clia tam gidc déu bang

60°, gbc nhon cua tam gidc vudng can la 45°.

\ 7/

@ Vi du 1. Cho tam giac ABC can tai A c6 B = 50°. Tinh 6 do cac gbc 5, A.

@ Vi du 2. Cho AABC ¢6 AB = AC, B = 2A. Tinh sb do cac goc cua tam giac ABC.

@ Vi du 3. Cho tam gidc ABC vuong can tai A. Vé tam gidc déu ABD & phia ngodi tam gidc
ABC. Tinh s6 do cac goc ctia tam gidc BDC.

© Vi du 4. Cho AABC biét B =20 va BC = 2AB. Tinh s6 do cac goc cua tam giac ABC.

B Dang : St dung tinh chat tam gidc can dé suy ra hai doan thing

bang nhau, hai géc bing nhau

Stt dung dinh nghia, tinh chdt cia tam gidc can dé suy ra hai doan thang bing nhau, hai
gbc bang nhau.

Géc ngoai ¢ dinh tam gidc cAn bang hai lan géc & ddy.

\ /

© Vi duy 1. Cho tam gidc ABC ¢6 cic tia phan gidc trong clia cdc géc B va C cat nhau
tai I. Qua I ké dudng thang song song v6i BC' cit AB, AC lan luot tai M, N. Chimg minh
MN = MB+ NC.

@ Vi du 2. Cho tam giac ABC c6 tia phéan gidc goc A cit BC tai D. Trén tia ddi cia tia AC
lay diém M sao cho AM = AB. Chting t6 AD /| BM.

@ Vi du 3. Cho tam giac ABC ¢6 B =C =40°. Ké BD la tia phén gidc ctia géc B (D € AC).
Chiing minh AD + BD = BC.

@© Vi du 4. Cho tam gidc ABC (AB < AC). Tia phan giac ctia gbc A cit duong trung truc
cia BC tai I. Ké [ H vudng gbc véi AB (H € AB), ké 1K vuong géc v6i AC' (K € AC). Chiing

minh rang

a) IB = IC; b) AH = AK; ¢) BH = CK.
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Bi Dang : Nhan biét mét tam gidc can, mot tam giac déu

© Vi du 1. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén canh AB, AC lan luot lay hai diém M, N sao
cho AM = AN. Goi giao diém BN va CM la I. Chitng minh tam gidc BIC can.

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC déu. Trén canh AB, BC, CA lan lugt lay M, N, P sao cho
AM = BN = CP. Chting minh tam gidc MNP 1a tam gidc déu.

@ Vi du 3. Cho tam gidc ABC c6 A= 90°, B>0C. Kla trung diém cta BC, dudng trung
truc ctia canh BC cit AC tai D. Ké AH 1 BC tai H, AH cit BD tai E. Chimg minh tam gidc
ADE déu.

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén canh AB va AC lan lugt lay hai diéem D, E sao
cho AD = AE. Chiing minh DFE /| BC.

(¢ Bai 2. Ké tén cédc tam gidc can c6 trong hinh 152.

A

B c

(¢ Bai 3. Cho tam gidc ABC can tai A, cé B = A+ 30°. Tinh sb do ciia géc A.

(¢ Bai 4. Cho tam gidc ABC can tai A c6 BAC = 50°. Trén tia déi cia tia BC lay diem D,
trén tia d6i cia tia CB lay diém F sao cho BD = BA, CE = C'A. Tinh géc DAE.

(¢ Bai 5. Cho tam gidc ABC déu. Vé bén ngoai tam gidc nay hai tam gidc vudng can: AABD
vuong can tai B, AACE vuéng can tai C. Tinh sé do géc nhon cia AADE.

(¢ Bai 6. Cho AABC déu. Lay diém D trén canh BC sao cho BC = 3BD. Vé DE L BC
(E € AB), vé DF 1 AC (F € AC). Chitng minh ADFEF 1a tam gidc deu.

(¢ Bai 7. Cho géc Oy khac géc bet, lay diem A thudc tia Ox, diém B thuoc tia Oy sao cho
OA = OB. DPudng vuong géc véi OA tai A, dudng vuong géc véi OB tai B cit nhau 6 C. Goi D
1a giao diém ctia BC va Oz, goi E la giao diém ctia AC va Oy. Chitng minh rang:

a) OC la tia phan gidc cua goc xOvy;
b) Tam gidc ODFE la tam gidc cén;

¢) OC vuodng goc véi DE.
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(¢ Bai 8. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Tt Aké AH 1 BC. Trén canh BC lay diém E sao
cho BE = BA. Ké EK | AC (K € AC). Chimg minh rang AK = AH.

(@ Bai 9. Cho 20y nhon, M 13 diém nim trong géc dé.

a) Vé cic ditm A va B sao cho Oz la dudng trung truc ciia MA va Oy 1a dudng trung truc
cua M B.

b) Chting minh rang diém O thudc duong trung truc clia AB.
¢) Tinh s6 do ctia gbc A/O??, biét x/O\y = a.

d) Hay xéc dinh vi trf cia diém O khi 20y = 90°.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC vudng tai A. Trén canh BC lay hai diém M va N sao cho BM = BA,
CN = CA. Tinh s6 do ctia gbc MAN.

® Cau 2. Cho tam gidc ABC ¢6 BC = 2AB. Goi M la trung diém ctia BC va D la trung diém
ctia BM. Chting minh rang AC = 2AD.

® Cau 3. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén tia d6i ciia tia BC lay diém D, trén tia ddi ciia
tia CB lay diém F sao cho BD = CE. Ké BH | AD (H € AD), k¢ CK 1 AE (K € AE).
Chiing minh rang

a) BH = CK;
b) AAHB = NAKC,
¢) BC song song véi HK.
® Cau 4. Cho tam gidc ABC nhu hinh bén duéi, cé A = 80°. Biét BO = BM, CO = CN.
Tinh s6 do gbc MON.
A
[>
80°
M
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ON TAP CHUGNG IV

@ CAC DANG BAI TAP

B Dang : Tinh s6 do géc

Van dung tinh chat

Tong ba gbc trong ciia mdt tam gidc, gbc ngoai cua tam giac.

Tam giac can, tam giac deu, tam gidc vuong, tam gidc vuong can.

\ V.

© Vidu 1. Cho AABC. Tinh A+ B+ C.

© Vi du 2. Tinh téng ba gbc ngoai ciia mot tam giac.
© Vi du 3. Cho AABC, biét A = 45° vi B = 80°. Tinh s6 do ctia goc C.

© Vi du 4. Cho AABC ¢6 A=60°va B—C = 10°. Tinh B, C.

© Vidu 5.
Tinh s6 do  va y & hinh vé bén. B
40 30°
x
o A D C
@ Vi du 6.

Tinh s6 do z, y va z & hinh vé bén

@ Vidu 7. Cho AABC c¢6 B = 80°, C = 30°. Tia phéan gidc ciia gbc A cat BC' & D. Tinh sb
do cac géc A, ADB, ADC.

© Vi du 8. Cho AABC, diém M nam trong tam gidc dé. Tia AM cit BC tai K. Hay so sach

cac goc:
a) CMK véi CAK. b)@\BV(ﬁ CAB.

A~ N A~ ~
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A

5 MAN 5
C

D

© Vi du 10. Cho hinh sau, biét A = 40°; €' = 60°; OC = OD. Tinh 6 do géc B.

B
C
O
A b

© Vi du 11. Chi hinh sau, biét AB = BE = EA = ED; BD = DC; BED = 90°. Tinh s6 do

gécB/D\C’.
D
/%
A ' B C

B Dang : Ching minh hai tam giic bang nhau

Van dung tinh chat
Diing dau hiéu nhan biét hai tam gidc bang nhau (c.c.c); (c.g.c); (g.c.g).

@ Diing dau hiéu nhan biét hai tam gidc vuong bang nhau.

© Vi du 1.
Cho hinh bén, biét EAD = HAD, HB | AE, EC 1 AH. x
Chting minh rang E
a) AABD = AACD; B
b) ADBE = ADCH; >
_ ¢ [ "
¢) AABH = AACE. A T

© Vi du 2. Cho AABC vudng can tai A. Ké tia phan gidc ctia géc A cat BC tai H. Trén canh
AB, AC lay N, M sao cho BN = AM. Chiimg minh rang
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a) NAHN = ACHM, b) AAHM = ABHN; ¢) AMHN vudng can.

Bi Dang : Chitng minh hai doan thgng bang nhau, hai géc bang nhau

Ghép hai doan thang hodc hai géc vio hai tam gidc va chiing minh hai tam gidc dé

bang nhau.

Dé chiing minh hai géc bang nhau, ban c¢é thé chting t6 hai gbc dé cing phu hoic
cung bu véi géc thit ba.

@ Vi du 1. Cho x/\Oy (khac géc bet). Trén tia Oz ldy diém A, trén tia Oy ldy diém B sao cho
OA = OB. Tia phan giac Oz cua goc JE/O\y cit AB tai C.

a) Chimg minh AAOC = ABOC, tit d6 suy ra OC' | AB;
b) Trén tia d6i ctia tia CO lay diém D sao cho CD = CO. Chitg minh AD = BO va AD /| BO.

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC, goi D va E lan luct 1a trung diém ciia AB va AC. Trén tia dbi
ctia tia ED lay diém F sao cho DE = EF. Chiing minh rang

a) BD = CF vi BD /| CF; b) ABCD = AFDC;,
¢) DE J/ BC vai DE = %BC; d) BDC = DAF.

© Vi du 3. Cho AABC nhon. Ké BD 1 AC (D € AC),CE 1 AB (E € AB). Trén tia dbi clia
tia BD lay dicm H sao cho BH = AC. Trén tia dbi clia tia CF ldy diem K sao cho CK = AB.
Chting minh rang

a) ABH = ACK; b) AH = AK.

B Dang : Ching minh ba diém thing hang

Chiing té rang ba diém d6 tao thanh mot géc c6 sb do 180°.

© Vi du 1. Cho AABC vuong tai A. Goi I 1a trung diém ctia AC. Trén tia dbi ciia tia 1B lay
diém K sao cho IK = IB.

a) Chtmg minh IC 1 CK;

b) Goi M va N lan luct 1a trung diém ctia BC' va AK. Chimg minh ba diém M, I, N thing
hang.

@ Vi du 2. Cho AABC ¢6 A = 60°. Dung ra phia ngoai tam gidc d6 cac tam gidc deu ABM
va ACN.

a) Chting minh ba diém M, A, N thang hang;
b) Chimg minh BN = CM;

¢) Goi giao diém ctia BN vi CM 13 O. Tinh BOC.
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@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho AABC vuéng tai A. Qua B ké dudng thang a song song véi AC, qua C ké dudng
thang b song song véi AB. Gia sit a, b c&t nhau tai D. Chting minh ring ABC'D vudng.

(¢ Bai 2. Cho AABC. Chiing minh rang hai tia phan gidc trong va tia phan gidc ngoai clia goc

A vudng goc véi nhau.

(¢ Bai 3. Cho AABC nhon. Vé BH vudng goc véi AC (H € AC), vé CK vudng goc véi AB
(K € AB). Chting minh rang ABH = ACK.

(¢ Bai 4. Cho AABC vudng tai A. Vé AH vuong géc véi BC (H € BC). Lay diém M bat ki
trén canh AC, vé M N vuong géc v6i BC (N € BC).

a) Tim géc bang gbc B. b) Tim géc bang gbc C.

¢) Tim géc bit véi goc B.
(¢ Bai 5. Cho AABC vuong tai A. Vé AH vuong gbéc véi BC. Céc ti phan gidc ciia cdc goc C
va BAH cit nhau tai I. Chimg minh rang AIC = 90°.
@ Bai 6. Cho AABC vubng tai A. Vé dudng phén gidc BD, gid st ADB = a.

a) Chimg minh rang 45° < o < 90°.
b) Tinh theo o s6 do ciia goc C.

(¢ Bai 7. Cho AABC. Duong phan gidc ciia gbc B va duong phan giac ngoai ctia goc C cit
nhau tai M. Puong phan giac cua gbéc C' va dudng phan gidc ngoai cua gbc B cAt nhau tai N.
Chitng minh rang:

BMC = BNC = ;E.

(Z Bai 8. Cho AABC ¢6 B > C. Goi AD, AF theo thtt tu la duong phan gidc trong, phan giac
ngoai ctia goc A (D, E thude duong thang BC).

a) Chimg minh rang ADC — ADB=B-C.

S Er— _— ]_ —~ ~
b) Ké dudng cao AH. Chiing minh rang: AEB = HAD = §(B - C).

c¢) Tinh s6 do ctia cac goc ADB, ADC va HAD, biét B — C = 40°.

@ Bai 9. Cho AABC, dung MN // BC nhu hinh vé bén duéi. Biét ring ABz = 100°, MNC =
140°. Tinh s6 do BAC.
A

140°

100°
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(¢ Bai 10. Cho AABC c¢6 AB < AC va phan gidc AD (D € BC). Trén AC lay diém E sao cho
AE = AB. Trén tia AB lay diém F sao cho AF = AC.

a) Chimg minh DB = DE; BF = CF; b) Chimg minh ba diém F, D, E thing hang;
¢) Chimg minh BE /| FC va AD L FC; d) Chitng minh ADC 1a goc tiL.

(@ Bai 11. Cho AABC ¢6 C = 40°; B =170°. Ké AH L BC (H € BC). Tia phan gidc ctia gbc
C cat AH tai E. Trén CA lay diém K sao cho CK = CH.

a) Ching minh AHCE = AKCE;
b) Chiing minh HK /| AB;
¢) Tinh céc goc cua ACKE;

d) Trén tia d6i cia tia AH iy diém F sao cho AF = BH. Trén nita mit phiang bs BA khéng
chita diém C, 1dy diém D sao cho BD 1 AB, BA = BA. Chiing minh BF = DH.

(¢ Bai 12. Cho AABC can tai A. Liy diém M trén canh BC (MB < MC), trén tia déi cta
tia CB lay diém N sao cho BM = C'N. Pudng thing qua M vudng géc véi BC cit AB tai E.
Pudng thang qua N vudng goc véi BC cit AC tai F.

a) Chimg minh EM = F'N,
b) Qua E ké ED /| AC (D € AC). Chimg minh MB = MD:;
¢) EF cat BC tai O. Chting minh OF = OF.

(¢ Bai 13. Cho AABC can tai A, A = 100°. Trén tia AC lay diém D sao cho AD = BC. Tinh
géc CBD.

(Z Bai 14. Cho AABC. Tinh sb do ciia goc C, biét:
a) A=45° va B = 85°. b) A =40° va B = 30°.
¢) A= B =39%. d) A=36°va B=C.

(¢ Bai 15. Tim s6 do , y, z & cac hinh vé bén.

35°

(@ Bai 16. Tinh céc goc B, C ctia AABC, bibt:
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a) A=80°va B—C =20°. b) A =100° va B — C = 20°.

¢) A=60°va B—C = 60°. d) A=40°va B —C = 30°.
(¢ Bai 17. Cho AABC. Hai tia phan gidc ciia gbéc B va C cat nhau tai 1. Tinh s6 do géc B/I\C,
biét:

a) B =80°, C = 40°. b) A = 100°.
(@ Bai 18. Cho AABC. Tia phéan gidc ciia géc A ¢t BC' & D. Tinh s do céc goc A, ADB,
ADC, biét:

a) B =80°, C = 44°, b) B = 80°, C = 30°. ¢) B =50°, C = 60°.

(@ Bai 19. Dién s6 do céc géc vio hinh vé sau, biét BAD = 45°, ABC = 60°, AD, AE theo thit

tu la duong phan giac trong va phan gidac ngoai cia gbc A

E B HD C
(¢ Bai 20. Cho AABC vudng tai A. Goi M 1a mot diém nam trong tam gidc d6. Chimg minh
rang BMC' 1a géc tu.

(@ Bai 21. Cho AABC ¢6 B = 80°, C = 60°. Goi AD, AE theo thit tu la dudng phéan giac
trong, phan gidc ngoai cia géc A (D, E thuoc duong thang BC).

a) Tinh s6 do ctia cdc goc 1@, ADB.
b) Ké dudng cao AH. Tinh sb do clia cic goc AEB, HAD.

(Z Bai 22. Cho AABC ¢6 B — C = 30°. Goi AD, AFE theo tht tu la duong phan giac trong,
phan giac ngoai cua gboc A (D, E thudc duong thing BC).

a) Tinh s6 do ctia cic goc zﬂ)\C’, ADB.
b) Ké dudng cao AH. Tinh s6 do clia cdc goc A/E\B, HAD.

(¢ Bai 23.
Chting minh rang A+B+C+D= 360°, v6i cac gbe 121\, E, 6, D D C
dugce cho trong hinh veé.
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(¢ Bai 24.
Xac dinh g—{—ﬁ—i—@—l—ﬁ—i—ﬁ, vGi cac goc 121\, E, 6, E,E\duoc cho B C
trong hinh vé.

D
(¢ Bai 25. Chting minh rang véi mot tam gidc bat ki, bao gid cling ton tai mot géc ngoai nhod
hon 120°.

(Z Bai 26. Cho AABC ¢6 B = C = 50°. Goi Ax 1A tia phan gidc ngoai ctia géc A. Chiing minh
rang Az /| BC.

(Z Bai 27. Cho AABC ¢6 B = 3C. Vé tia Az 1a tia déi ciia tia AC. Phan gidc ngoai cua goc A
cat BC tai E. Vé tia phan gidc Ay cta goc FAz. Chimg minh rang:

a) AAEC la tam gidc can.

b) Ay /| BE.
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Bar17. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

TRONG TAM KIEN THUC

@ THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

Ta c6 thé thu thap dit liéu tit nhitng nguon: vian ban, bang biéu, hinh &anh trong thuc tién.

Dé tién trong mo ta va xit Ui, ngudi ta thudng phai phan loai dit liéu.
Dit liéu dinh luong duge biéu dién bang sb thuec.

Dit liéu dinh tinh duogc biéu dién bang ti, chit cai, ki hiéu, ...

Dit liéu khong 14 s6 c6 thé phan thanh hai loai, loai khong thé sip thi tu (cheemg han di liéu
vé tén cac tinh: Nam Dinh, Théi Binh,...) va loai c6 thé sdp thit tu (chang han dit liéu vé danh
gia chat luong dich vu khach san véi cac mitc Rt tot, Tot, Trung binh, Kém).

@ TINH DAI DIEN CUA DU LIEU

> Nhan xét 17.1. Dé c6 thé dua ra céc két luan hop i, dit liéu thu dude phai dam bao tinh
dai dién cho toan bo dbi tuong dang dudc quan tam.

Ching han, khi d6i tuong quan tam la toan thé hoc sinh thi khong thé chi 14y ¥ kién cdc ban nam
hoic chi lay y kién clia céc ban trong cau lac bo Toan hoc,... ma phai lay y kién clia céc hoc sinh

duoc chon mot cdch ngau nhién.

\

Dé dam bao tinh hop i, dit liéu can phai dép tng ding cic tiéu chi todn hoc don gian.

Téng ti 16 phan trim cla tit ci cdc thanh phan phai bang 100%.

S6 luong ctia bo phan phai nhé hon s6 lugng clia toan the; . ..

@ Phai c6 tinh dai dién ddi v6i van dé can théng ké.

AN
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CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Thu thap va phan loai dit liéu

@© Vi du 1. Binh da phéng van céc ban trong 16p va thu dudc céc day dit lidu sau.

(1) Céan nang (don vi kilégam) ctia nam ban trong l6p:
43;41;48;45; 52.
(2) Tén mot sb tinh thudc dong bang song Hong:
Nam Dinh, Théai Binh, Hung Yén, Bic Ninh.
(3) Danh gid ctia bén ban hoc sinh vé chat luong bai gidng mén Toan:
Tét, Xuat sac, Kha Tot, Trung binh.

Em hay xdc dinh mdi day dit liéu d6 thudc loai nao.

@© Vi du 2. An da phdéng van cic ban trong 16p va thu dudc cic day dit liéu sau.

(1) VAt nuodi yéu thich ctia 5 ban trong 16p:
Cho, meo, chudt, tho, rua.
(2) Thoi gian (gid) ciia 5 ban trong 16p danh cho hoat dong thé thao trong ngay:
1; 1,55 2; 2,5; 3.

Em hay xdc dinh mdi day dit liéu d6 thudc loai nao.

Bi Dang : Tinh dai dién cua dir liéu

@© Vi du 1. Mot hang hang khéng mudn khao sat ¥ kién ctia khach hang trén mot chuyén bay
dé danh gid mic do hai long vé chat luong phuc vu trén chuyén bay dé.

a) Em hay cho biét déi tugng ma hang hang khong nay can lay ¥ kién.
b) Trong hai céch khao sat sau, cach nao hgp i hon?

Céch 1. Lay ¥ kién ctia 20 hanh khéch & khoang hang thuong gia.

Céch 2. Danh s6 ngau nhién 100 hanh khach trén chuyén bay va xin y kién ctia nhitng hanh
khéch sb 5;10; 15;20; . .. ; 100.
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© Vi du 2. Mot cong ty dude pham da khéo sat hiéu qua st dung ctia mot loai thube tri cAm

ctm bang cach cho 100 ngusi bénh ¢ d6 tudi tit 20 dén 30 sit dung loai thudc nay. Két qua cho

thay c6 95 ngudi da khéi bénh sau ba ngay sit dung thude.

Cong ty dua ra thong tin quang cdo vé san pham: "7T7 16 nguoi ding khéi bénh sau ba ngdy st

dung thuoc dat 95%".

Theo em, dua vao khao sit trén ma dua ra két ludn nhu trong quing cdo thi cé hop li khong? Vi

sao?

© Vi du 3. Két qua tim hiéu su yéu thich ciia cdc ban hoc sinh 16p 7D v6i mot s6 mon thé thao

dugc cho bdi bang théng ké sau:

Mot s6 mon thé thao dugce yéu thich trong 16p 7D

Mbon thé thao

S6 hoc sinh yéu thich

Ti 1¢ phan tram

Béng da 18 45%
Béng chuyén 20%
Béng 1o 15%
Cau long 8%

Boi 16i 13%
Tong 40 101%

a) Hay phan loai cac dit liéu trong bang thong ké trén dua trén tiéu chi dinh tinh hay dinh

lugng.

b) Xét tinh hop i clia cdc dit lidu cho trong bang théng ke.

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢' Bai 1. Phan loai céc dit liéu sau dua trén céc tiéu chi dinh tinh va dinh luong.

a) Thoi gian 1am mdi cdu (tinh theo phit) trong bai thi mén Toén ciia ban An: 15; 15; 15; 20;

25.

b) S6 diém dat dugc ctia An v6i ba moén Toan, Van, Ngoai ngit: 10; 9; 10.

¢) Nhitng mén thi An duge 9,5 diém: Gido duc céng dan, Tin hoc, Khoa hoc tiu nhién.

d) Nhitng ban trong t6 An duge 10 diém mén Todn: Nam, Hai, Mai, Linh, Hiing.

e) Nhitng ban dat hoc luc gidi trong t6 An: Mai, Nam, Hai.

(¢ Bai 2. Két qua tham do ¥ kién ctia 10 ban trong t6 ctia An vé miic do yéu thich d6i véi bai

hat “Mang tién vé cho me” ciia rapper Den VAu dudc cho trong bang thong ké sau:

K v

-
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STT | Tuoi | Gidi tinh | Mtc d6 yéu thich
1 14 Nam RAt thich
2 15 Nt Thich

3 14 Nt Thich

4 13 Nam Khong thich
5 15 Nam Thich

6 13 Nam Thich

7 13 Nu Khong thich
8 14 Nam RAt thich
9 15 Nu Thich

10 13 Nam Thich

Hay cho biét:

a) Céc loai mitc do thé hién su yéu thich dbi véi bai hat “Mang tién vé cho me” ctia céc ban

trong t6 An.
b) Cé bao nhiéu ban hoc sinh nam, bao nhiéu ban hoc sinh nit trong t6 ciia An?
¢) D6 tudi trung binh clia cic ban trong to ctia An.
d) S6 ban thich bai hat nhiéu hon s6 ban khong thich bai hat 1a bao nhiéu ban?
e) Dt liéu nao la dinh tinh? Dt liéu nao la dinh lugng?
(¢' Bai 3. Phan loai céc dit liéu sau dua trén céc tiéu chi dinh tinh va dinh luong.
a) Mot sb trdi cdy cita hang bac Hai dang ban: cam, dua hau, xoai, 6i, chudi.
b) Khéi lugng mdi loai tréi cAy (tinh theo kg) bac Hai ban dudc trong mot ngay: (18, 10,12, 25, 8).
c¢) Béc Hai ban cam dugce nhiéu hon 15 kg mot ngay vao: thit Hai, thtt Tw, thtt Bay, Cht nhat.

d) Bac Hai ban thém céc loai trai ciy khdc: thanh long, mang cau, budi, du di vao ngay 15

trong moi thang.

(¢ Bai 4. Doc doan van ban dudi day va cho biét dau la dit liéu dinh tinh? Dau la di liéu dinh
luong?

Ké tit dau dich dén nay Viét Nam cé 1876394 ca nhiém, dtng thit 28/224 qubc gia va ving lanh
tho, trong khi véi ty 1& s6 ca nhiém/1 triéu dan, Viét Nam dtng thit 143/224 qubc gia va ving
lanh tho (binh quan ct 1 triéu ngudi c6 19019 ca nhiém). Trong dgt dich thi tu, s6 ca nhiém
mdéi ghi nhan trong nude 1a 1870417 ca, trong d6 c6 1485221 bénh nhan da duge cong bd khoi
bénh; cic dia phuong ghi nhan s6 nhiém tich luy cao trong dot nay: Thanh phé H6 Chi Minh
(507338), Binh Duong (291329), Dong Nai (98650), TAy Ninh (81722), Ha Noi (64965). (Nguon:
https://suckhoedoisong.vn)
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(¢’ Bai 5. Théng ké ve sb ly tra sita chi Ha ban dude trong ngay Chit nhat dude cho trong bang

di liéu sau:

STT Loai tra sita S6 Iuong (ly) | S6 tién méi ly (dong)
1 Tra stta tran chau 25 15 000
2 Tra stta khoai mén 18 18 000
3 Tra sita matcha 22 20 000
4 Tra stta caramel 28 22 000
5 Tra sita ca phé 20 18 000
6 Tra stta Olong 24 18 000
7 Tra stta Thai 26 20 000
8 Tra stta Pudding 30 25 000

a) Hay phan loai cdc dit liéu c¢6 trong bang théng ké trén dua vao hai tiéu chi dinh tinh va
dinh lugng.

b) Loai tra sita ndo chi Ha ban dugc nhiéu nhat, it nhat trong ngay Chi nhat.
c¢) Tinh tong s6 ly tra sita céc loai ma chi Ha ban dugc trong ngay Chi nhat.
d) Tinh tong s6 ticn ban tra sita chi Ha thu duge trong ngay Chii nhét.

e) Néu tién von cho mdi ly tra sita trung binh 1a 10000 dong. Héi s6 tien 1ai chi Ha thu dugc
tir ban tra stta trong ngay Chu nhat la bao nhiéu?

(¢ Bai 6. Thong ké veé cac loai xe ma mot dai I xe may ban ra trong mot tuan dude cho trong

bang dit liéu sau:

STT loai xe S6 lugng | Mau xe
1 Lead 18 Trang
2 Vision 15 bo

3 AirBlack 10 Den
4 SH Mode 7 Xanh
5) Winner 9 Xanh
6 Vario 8 Den
7 Wave Alpha 6 Tring

a) Hay phan loai cdc dit liéu c6 trong bang thong ké dua trén hai tiéu chi dinh tinh va dinh
lugng.

b) Loai xe nao dai I ban duge nhiéu nhat, {t nhat?
c¢) Tinh tong s6 xe ma dai Iy ban dugc trong mot tuan.

d) Mdi chiéc xe ban ra dai Iy duge 1ai 7500000 dong. Em hay tinh s6 tién 1ai dai Iy thu dugc

trong mot tuan.
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(¢' Bai 7. Xét tinh hop 1i cia dit liu trong bang théng ké sau:

S6 hoc sinh dat hoc luc kh4, gidi ctia céc 16p khéi 7 trusng THCS X
Lép | Sisd S6 hoc sinh dat hoc luc kha, gidi

TA1 40 24

TA2 42 26

7TA3 40 30

TA4 38 40

TA5 42 27

Téng | 202 147

(¢ Bai 8. Két qua tim hiéu vé mitc do yéu thich dbi v6i mén banh mi ctia cdc ban hoc sinh 16p

7A dudc cho bdi bang thong ké sau:

Mttc do yéu thich | Khong thich | Thich | Rat thich
S6 ban nam 5 12 7

a) Hay phan loai cdc dit lidu trong bang thong ké trén dua trén tiéu chi dinh tinh hay dinh
lugng.

b) Dit ligu trén c6 dai dién duge cho mitc do yéu thich ddi véi mén banh mi ciia tat ca cdc ban
hoc sinh 16p 7A hay khong?

(@ Bai 9. Két qua tim hic¢u vé kha ning giao tiép tiéng Anh ciia cdc ban hoc sinh 16p 7B dugc
cho bd&i bang théng ké sau:

Kh& nang giao tiép tiéng Anh | Chua tét | Tot | Rat tot
S6 ban nit 3 10 7

a) Hay phan loai cac dit lidu trong bang thong ké trén dua trén tiéu chi dinh tinh hay dinh
lugng.

b) Dit liéu trén c6 dai dién dude cho kha nang giao tiép tiéng Anh ctia tat ca cdc ban hoc sinh
16p 7B hay khong?

(¢ Bai 10. Xét tinh hop 1i ctia dit litu trong bang théng ké sau:

Ti 1& phan tram yéu thich ctia cdc ban hoc sinh 16p 7C v6i mot sd ngoai ngit
Mon ngoai ngit Ti 1é phan tram

Tiéng Anh 110%

Tiéng Phép 18%

Tiéng Nhat 16%

Tiéng Nga 12%

Tiéng Trung Qubc 20%

Téng 176%
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(¢ Bai 11. Ban An lap bang théng ké s6 diém 10 mon Toan trong ki thi hoc ki 1 ctlia céc t6 trong

16p, nhung ban lai quén ghi s6 liéu ctia t6 4. Em hay tim céc s6 litu = va y dé ddm bao tinh hop

Ii ctia bang théng ké ban An lap.

S6 diém 10 mon Toan trong ki thi hoc ki 1 ciia méi to

T6 | S6 diém 10 Ti 1é phan trim
1 4 20%
2 6 30%
3 3 15%
4 x y%

K v
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Bar 18. BIEU PO HINH QUAT TRON

TRONG TAM KIEN THUC

@ DOC VA MO TA BIEU PO HINH QUAT TRON

Biéu do hinh quat tron diing dé so sanh céc phan trong toan bo dit liéu.

Trong biéu d6 hinh quat tron, phan chinh 1 hinh tron biéu dién dit liéu dude chia
thanh nhiéu hinh quat (dugce t6 mau khac nhau). Méi hinh quat biéu dién ti 1é ctia
mot phan so v6i toan bd dit liéu. C4 hinh tron bic¢u dién toan bo dit liéu, titc 1a ing

v6i 100%.

¢ Nhan xét 18.1.
@ Hai hinh quat giéng nhau biéu dién ciing mét ti 1é.

Phan hinh quat tmg v6i mot nita hinh tron biéu dién ti 1& 50%.

\

Dé doc mot biéu do hinh quat tron, ta can thuc hién nhu sau:

Xéc dinh s6 d6i tuong dude biéu thi bang cach dém s6 hinh quat ¢ trong hinh tron.
Doc ghi chii ciia bicu do dé biét tén cac do6i tuong.

Xac dinh ti 1é phan tram cia ting ddi tuong so véi toan thé bang cach doc sb ghi trén

biéu do.

\
@ BIEU DIEN DU LIEU VAO BIEU DO HINH QUAT TRON

Dé biéu dién thong tin tit bang théng ké vao biéu do hinh quat tron, ta thuc hién cic bude

sau:
Bude 1: X1t Ii s6 lieu
Tinh téng céc so licu.
N\ Tinh ti 1¢ phan trim clia ting sé liéu so véi toan thé.
Bude 2: Biéu dién s6 licu
W Ghi tén biéu do.
N\ Ghi chi tén cac déi tuong.

N\ Ghi cht céc ti 1¢ phan tram trén bicu do.
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@® PHAN TiCH DU LIEU TRONG BIEU PO HINH QUAT TRON

Mubn phéan tich dit liéu duge biéu dién trén biéu dd hinh quat tron, ta nén chi y céc dic

diém sau:
Biéu do biéu dién céc thong tin ve van dé gi?
C6 bao nhiéu ddi tuong duge biéu dién?
Déi tuong nao chiém ti 1é phan tram cao nhat?
Déi tuong nao chiém ti 1& phan tram thap nhat?

Tuong quan vé ti 1é phan tram gitta cic doi tugng.

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : Poc va m6 ta biéu dé hinh quat tron

© Vi du 1. St dung céc théng tin tit biéu do sau dé tra 16i cac cau hoi bén dudi.

Ti 1& phan trim mau sic dugc yéu thich ctia hoc sinh 16p 7C

Banh mi
Xoi

Bun

Phé
Banh bao

a) Bicu dd biéu dién cac thong tin vé van dé gi?

b) C6 bao nhiéu déi tugng duge bicu dién?

c¢) Tilé phan tram ctia mdi d6i tugng so véi toan thé 1a bao nhiéu?
d) Déi tugng nao chiém ti 1é phan tram cao nhat?

e) Dai tugng nao chiém ti 1é phan tram thap nhat?

Bi Dang : Biéu dién dit liéu vao biéu dé hinh quat tron

© Vi du 1. Bang s6 liéu sau cho biét ti 1é cac loai sdch 6 mot thu vién truong hoc:
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Loai sach

Sach gido khoa | Sach tham khao

Sach truyén | Sach khac

Ti 16

40%

20%

30%

10%

Hay vé biéu do hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang trén.

@© Vi du 2. Bang sau cho biét ti 1& cdc ban trong trusng du doan doi vo dich giai béng da hoc

sinh khéi 7.

Doi tuyén 16p

7TA

7B

7C

7D

Ti 1¢ du doan

15%

30%

20%

35%

Hay vé biéu do hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang trén.

© Vi du 3. Sau m6t nam thuc hién dé 4n pho cap boi, ngudi ta tién hanh thu thap dit licu vé

ki ning boi ctia hoc sinh tiéu hoc ¢ mot huyén, duge két qua nhu sau:

Tinh trang | Boi thanh thao

Biét boi nhung
chua thanh thao

Chua biét boi

S6 hoc sinh 250

175

75

Hay vé biéu do hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang sb liéu trén.

© Vi du 4. Bang s6 liéu sau cho biét ti 1é 40 dong phuc theo kich ¢& ctia cdc ban hoc sinh 16p

TA.

Coao | S

XL

Tile | 15%

50%

30% | 5%

Hay vé biéu dd hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang sb liéu trén.

Bi Dang : Phan tich dit liéu trong biéu dé6 hinh quat tron

@© Vidul.
Cho biéu do bén.

a) Em hay lap bang thong ké vé miic
d6 anh hudéng (don vi %) cia cdc

yeu to den chieu cao cua tré.

b) Ngoai yéu td di truyén, ba yéu t6
anh huéng nhiéu nhat dén chiéu
cao 1a gi? Ba yéu té d6 chiém tong

cong bao nhiéu phan tram?

© Vi du 2.

Céc yéu tbé anh huéng dén su

phat trién chiéu cao cua tré

[ | 'Yéu 6 khéc
] Gidc ngti va méi trugng
D Dinh dudng
D Di truyén
[ ]Van dong

I v
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Biéu d6 bén cho biét cic hoat ddng ctia hoc sinh

Ban lam gi trong thdi gian ranh rdi

khéi 7 tai mot trudng trung hoc trong thoi gian
| |Hoat dong kha

(@]

ranh roi. )

Hay du doan trong 200 hoc sinh khéi 7 clia .BQC'SaCE
trtic\ing d6 c6 khoang bao nhiéu ban thich choi %;ﬁi Eihiithao
thé thao trong thoi gian ranh roi. [ Nehe nhac

@ BAI TAP VAN DUNG

’

(¢ Bai 1. Hay biéu dién dit liéu tit bang thong ké sau day vao biéu d6 cho tuong tng bén dudi

Ti 1é phan tram mitc do yéu thich déi v6i mén béng da ciia hoc sinh 16p
7B
Miic d6 yéu thich Ti 1& phan tram
Khoéng thich 10%
Thich 60%
RAt thich 30%

Biéu do

Ti 1¢ phan trim mitc dd yéu thich déi véi mén béng da ciia hoc sinh 16p 7B

[ Thich

[ Khong thich
[ Rét thich

(¢ Bai 2. Hay phan tich dit liéu duge biéu dién trén biéu dd sau

Ti 16 phan trim mau sic dugc yéu thich ctia hoc sinh 16p 7C

. Xanh da troi

(¢ Bai 3. Mot dai Iy xe 6 t6 X mudn khao sat ti 1é phan tram cia ndm mau xe ban ra trong mot

thang ducc cho béi bang thong ké dudi day.
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Ti 1é phan trim clia nam mau xe ban ra trong mot thang cia dai ly X

Mau xe A

B

C

D

E

Tile 20%

28%

19%

%

y%

a) Trong qué trinh 14p bang thong ké, nhan vién dai 1i da ghi thiéu hai s6 liéu = va y. Em hay

tim hai s6 liéu x, y con thiéu; biét z 14 mot s6 chinh phuong, v 1a mot s6 nguyén t6 va hidu

ctia hai s6 1a mot s6 chinh phuong.

b) Tt d6, em hay vé biéu d6 hinh quat tron biéu dién bang théng ké trén. Biét trong thang

d6, mau xe A ban dude 20 chiée. Hoi cdc mau xe B, C, D, E méi mau ban dude bao nhiéu

chiéc trong thang dé?

(¢ Bai 4. Hay doc thong tin tit biéu dd dudi day va lap bang théng ké tuong tmg

Ti 1& phan trim cac nguyén t6 hoa hoc chita trong gang

I:l Carbon

- Sat

- Mot s6 nguyén td khéc

(£ Bai 5. Vé biéu dd hinh quat tron biéu dién cic théng tin dugce ghi trong bang dit liéu sau

Ti 1& phan tram céc khi trong bau khi quyén ctia Trai dat

Thanh phan

Nito

Oxi

Céc khi khac

Ti 1¢ phan tram

78%

21%

1%

(¢ Bai 6.

a) Hay phan tich dit liu dugc bicu dién trén bicu dd sau

Ti 1& phan trim céc loai tra sita yéu thich ctia hoc sinh 16p TA

[ ] Tra sita khoai mon

|:| Tra stta matcha
|:| Tra stta ca phé
- Tra stta Olong
- Tra sita caramel

- Tra stta tran chau

B Tra sita thai

-
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b) Dua trén su phan tich biéu do trén, trong budi lién hoan cubi nam, 16p TA nén mua nhiing

loai tra stta gi? Loai nao nén mua nhiéu nhat?

(£ Bai 7. Vé biéu dd hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang thdng ké sau

Téng thu nhap mot thang clia gia dinh anh Nam
Nguon thu Thu nhap (dong)
Luong 30.000.000
Kinh doanh online 10.000.000
Nha cho thué 8.000.000
Tién thudng 2.000.000
Tong 50.000.000

(£ Bai 8. Vé biéu dd hinh quat tron biéu dién dit liéu tit bang thdng ké sau

Tién 1ai thu ducce ctia moi dai lf mot cong ty X trong mot thang
Pai If A B C D
S6 tien 1ai (triéu dong) 450 480 510 560

(¢ Bai 9. Cho biéu dd hinh quat tron dudi day

Ti 1& phan trim hoc sinh truéng THCS X thi vao cac trudsng THPT A, B, C, D

\:\ S6 hoc sinh thi trusng A
. S6 hoc sinh thi trudng B
[7]S6 hoc sinh thi truomg C
. S6 hoc sinh thi trudng D

a) Hay phan tich dit liéu duge biéu dién trén bic¢u do.

b) Biét c6 200 hoc sinh ding ki thi vao trudng Trung hoc pho théng A. Hay tinh sé hoc sinh
dang ki vao cac truong Trung hoc pho thong B, C, D.

c¢) Biét ti 1& hoc sinh tring tuyén khi thi vao cc truong Trung hoc pho thong A, B, C, D lan
luot 1a 80%, 60%, 50% va 90%. Hay tinh tong sd hoc sinh clia trudng trung hoc co s6 X
tring tuyén vao cdc trudng Trung hoc phd thong A, B, C, D.
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Bir19. BIEU PO POAN THANG

TRONG TAM KIEN THUC

@ GIGI THIEU BIEU PO POAN THANG
Biéu dd doan thing thudng ducc dimg dé bidu dién su thay déi ctia mot dai luong theo
thoi gian. Céc thanh phan ctia biéu do doan thing gom:

@ Truc ngang biéu dién thoi gian;
Truc dimg biéu dién dai luong ta dang quan tam;

Mbi diém biéu dién gia tri ctia dai luong tai mot thoi diém. Hai diém lién tiép duoc

ndi v6i nhau bang mét doan thing.
@ Tiéu dé cia biéu do thuong ¢ dong trén cing.
© DPOC VA PHAN TiCH DU LIEU TRONG BIEU DO DOAN THANG

Mubn doc va phan tich dit litu duoe bidu dién trén bidu dd doan thing, ta can chd ¥ cdce

dic diém sau
Biéu do biéu dién céc thong tin vé van dé gi?
Don vi thai gian la gi?
Thoi diém nao s6 liéu cao nhat?
@® Thoi diém nao sb licu thap nhat?
S6 lieu tang trong nhitng khoang thdi gian nao?
S6 liéu gidm trong nhitng khoang thdi gian nao?

> Nhan xét 19.1. Biéu dd doan thing giup ta dé dang nhan ra xu thé ciia dai luong ta dang

quan tam theo thoi gian.

D6i khi ngudi ta biéu dién nhic¢u bo sb lidu trén ciing mot biéu do dé dé so sanh (mdi dudsng

c6 chi giai tng v6i mot bd so lidu).

@ VE BIEU PO POAN THANG

D& vé bidu d6 doan thing, ta thuc hién cdc bude sau:
Buéce 1. V€ hai truc ngang va doc vuong géc véi nhau.

Truc ngang: Ghi cdc mbc thai gian.
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Truc doc: Chon khodng chia thich hgp véi sb liéu va ghi s6 & cac vach chia.

Buée 2. Tai mdi mbe thoi gian trén truc ngang, danh didu mot diém cach diém mbe
thoi gian theo chiéu thing ding mot khodng bang sb liéu tai mbe thoi gian

do, tuong ting v6i khoang chia trén truc doc.

Vé céc doan thang ndi timg cip diém tuong tng v6i cip mde thoi gian lién
tiép, ta dudge mot duong gap khic biéu dién su thay doi ctia s6 liéu theo thoi

gian.
Buée 3. Hoan thién ban do

@ Ghi tén cho biéu dd.
@ Ghi ch céc gid tri s6 liéu tai cdc dau doan thang.

® Ghi don vi trén hai truc.

¢ Nhan xét 19.2. Do dbc clia biéu do phu thude vao viée chon don vi clia truc ding. Khi sd

liéu 16n trong khi don vi dé dai ciia truc dimg nho thi ta khong nén vé truc ding bat dau it 0 .

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Poc va phan tich dit liéu trong biéu dd doan thing

@© Vidul.

Cho biéu d6 doan thing bidu dién chidu
cao ciia mot cdy dau trong 5 ngay nhu
hinh bén.

Chiéu cao cua cay dau

w

2.5

i
o

[\

a) Tl biéu dd, em hay lap bang thong

_
I

A 2 -2 2 A A
ké vé chiéu cao cua cay dau qua

e
o

Chiéu cao (cm)
—_
ot

tlimg ngay;

o

b) Theo em, ngay nao chiéu cao cua
cay dau tang nhiéu nhat so véi cac

ngay con lai?

@© Vi du 2. Cho biéu dd doan thang bén.
a) Biéu d6 nay cho ta biét théng tin gi?
b) Trong thang S4u, cita hang ban dudc loai mdy tinh nao nhié¢u hon?

c¢) Phan tich xu thé vé s6 lugng mdy tinh mdi loai ma ctta hang ban duge. Thoi gian tiép theo

ctta hang nén nhap nhiéu loai may tinh nao?
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S6 luwgng may tinh ban dugc

100
80 ]
% —&— Maidy tinh dé ban
o 60
=
o 40+ —J— Maiy tinh xach tay

20+

Mot Hai Ba Bén Nam Sau
Thang

B Dang : Vé biéu do doan thing

© Vi du 1. Bang thong ké sau day cho biét thanh tich clia mdt vin dong vién chay cu li 1500 m
trong thoi gian luyén tap tit tuan 1 dén tuan 7.

Tuan 1 2 3 4 ) 6 7

Thanh tich (phat) | 8 | 8 | 8 | 7 | 65 | 65 | 6

Hay vé bidu do doan thing bidu dién bang sb liéu trén.

© Vi du 2. Bang sau cho biét nhiét do tai thu d6 Ha Noi vao miia thu

Thoi diém (gio) 8 10 12 14 | 16 18 | 20
Nhiét do (°C) 23 | 25 | 34 | 32 | 26 | 22 18

Hay vé bidu d6 doan thing bidu dién bang sb litu trén.

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Biéu dd doan thing duéi ddy cho biét s ti-vi ban dude clia mot siéu thi dién méy
trong moi thang ctia nam thang dau nam.

P S6 ti-vi ban duge mdi thang trong nim thang dau nam
SO ti-vi (cai)
cua mot siéu thi dién may 70
0] =2 I
62

60F-------- T

e

QD === === m e e e e e
B0~ m e
20 === == m e e e e e

L == == = === oo
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a) Dua vao biéu dd doan thing & trén, em hay lap bang théng ké tuong tmg.

b) Thang nao trong nam thang dau nim, siéu thi dién mdy ban dugc s6 ti-vi nhiéu nhat?
c¢) Thang nao trong nam thang dau nam, siéu thi dién mdy ban dudc sb ti-vi it nhat?
d) Téng s6 ti-vi siéu thi dién may ban dugce trong nim thang dau nam 14 bao nhiéu cai?

e) So v6i thang Mot, thang Hai siéu thi ban duge nhiéu hon hay {t hon bao nhiéu cai ti-vi?
Théng Nam siéu thi ban nhiéu hon thang Tu bao nhiéu cai ti-vi?

f) Mdi céi ti-vi c6 gid von 5 000 000 dong, siéu thi ban véi gid niém yét 8 500 000 dong.

Em hay tinh s6 tién lai ma siéu thi thu dudc trong nam thang dau nam tit ban ti-vi.

(Z Bai 2. Bang théng ké dudi day cho biét nhiét do vao budi trua & Thanh phd Hd Chi Minh tit
ngay 01/01/2022 dén ngay 06/01,/2022.

Nhiét d6 vao budi trua & Thanh phd H6 Chi Minh
tit ngay 01/01/2022 dén ngay 06/01/2022
Ngay Nhiét do (°C)
01/01/2022 32
02/01/2022 31
03/01/2022 33
04,/01/2022 30
05/01/2022 32
06,/01/2022 31

a) Ve bidu dd doan thing bidu dién di litu trong bang thdng ké trén.

b) Nhiét do vao budi tria & Thanh phdé Ho Chi Minh cao nhét trong ngay nao?

c¢) Nhiét d6 vao budi trira ¢ Thanh phé Ho Chi Minh thap nhét trong ngay nao?

d) Chénh léch gitta ngay c6 nhiét do cao nhat va ngay cé nhiét do thap nhat 1a bao nhiéu do?
e) Nhiét d6 tang gitta nhiing ngay nao?

f) Nhiét do gidm gitta nhiing ngay nao?

(¢ Bai 3. Bang dit liu sau cho biét s6 ki-16-gam ma bac Hai ban dudc mdi ngay trong mot tuan.
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S6 ki-16-gam cam bac Hai ban dugc
mdi ngay trong mot tuin
Ngay S6 cam ban dugc (kg)
Thit Hai 42
Thtt Ba 50
Thit Tu 48
Thit Nam 54
Tht Sau 51
Thit Bay 57
Chu Nhat 60

a) Em hay vé bi¢u dd doan thang biéu dién bang dit liéu nay.

b) Vao ngay nao bac Hai ban dugc nhiéu cam nhat?

¢) Vao ngay nao bac Hai ban dudc it cam nhat?

d) Sb ki-16-gam cam bac Hai ban dudc ting gitta nhiing ngdy nao?

e) Sb ki-16-gam cam bac Hai ban dudc gidm gita nhitng ngay nao?

f) Téng s6 ki-16-gam cam bac Hai ban dugc trong mot tuan 1a bao nhiéu?

g) Biét mdi ki-1o-gam cam bac Hai ban v6i gid 15000 dong. Hdi s6 tien ban cam bac Hai thu

dugc trong mot tuan la bao nhiéu?
(¢ Bai 4. Quan sat biéu dd dudi day va tra 15i cdc cau hoi

S6 ca nhiém Covid-19 ¢ Thanh phdé Hé Chi Minh

tit ngay 01/01/2022 dén ngay 07/01/2022
e

700

Sé ca nhiém

600
500
400
300
200 ~ = = = = == ===
100 == === === == m oo
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a) Biéu dd biéu dién cac thong tin vé van dé gi?

b) Don vi thoi gian la gi?

c¢) Ngay nao s6 ca nhiém Covid-19 & Thanh phé H6 Chi Minh nhiéu nhat?

d) Ngay nao s6 ca nhiém Covid-19 ¢ Thanh phd Ho Chi Minh {t nhat?

e) S6 ca nhiém Covid-19 & Thanh phd Ho Chi Minh tang trong nhitng khodng thoi gian nao?

f) S6 ca nhiém Covid-19 ¢ Thanh ph6é H6 Chi Minh gidm trong nhitng khodng thdi gian nao?

g) Tong s6 ca nhiém Covid-19 ¢ Thanh phd H6 Chi Minh tit ngay 01/01/2022 dén ngay
07/01/2022 1a bao nhiéu ca?

(¢ Bai 5. Hay phén tich bidu d6 doan thing sau

Lugng mua trung binh cic thang trong nam 2020 tai HA Noi (mm)

250

200

150

100

50

(¢ Bai 6. Bang dit liéu sau cho biét nhiét do khong khi trung binh cdc thing trong nam 2020 tai
Ha Néi (don vi °C).
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Nhiét do khong khi trung binh cac thang
trong nam 2020 tai Ha N6i
Théng Nhiét do6 trung binh (°C)

1 17,2
2 18,1
3 20,7
4 24,2
5 26,6
6 29,8
7 29,2

29,1
9 28,3
10 26,1
11 23,1
12 19,3

a) Em hay vé bic¢u d6 doan thang bidu dién bang dit liéu nay.
b) Nhiét do khong khi trung binh tai HA Noi cao nhat vao thang nao?
c¢) Nhiét do khong khi trung binh tai HA Noi thap nhat vao thang nao?

d) Chénh léch nhiét do khong khi trung binh tai Ha Noi gifta thadng cao nhat va thang thap
nhat 1a bao nhiéu do C?

e) Nhiét d6 khong khi trung binh tai Ha Néi tang trong nhing khoadng thsi gian nao?

f) Nhiét d6 khong khi trung binh tai Ha Noi gidm trong nhiing khodng thoi gian nao?

g) Néu quy udc nhiét do khong khi trung binh vao miia he § Ha Noi phai 16n hon 26,5°C va
ban An muén t6i tham quan Ha No6i vao mua he thi ban nén t6i Ha Noi vao nhiing thang
nao trong nam?

(¢ Bai 7. D0 thi doan thing dudi diy mo ti qua trinh dong dic clia kém. Em hay quan sét va

trd 1oi cac cau hoi.
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Nhiét do (°C)
700
660
620
580
540
500
460
420
380
340

Qua trinh dong diac cua Kém

300

15 Thai gian
(phtit)

a) Biéu dd biéu dién cac thong tin vé van dé gi?

b) Don vi thoi gian la gi?

¢) Nhiét d6 ctia kém gidm trong khoéng thoi gian nao?

d) Nhiét do ctia kém khong thay ddi trong khodng thdi gian nao?

e) Dé nhiét d6 ciia kém gidm tit 380°C xudng con 300°C can thdi gian bao nhi¢u phiit?

f) Néu quy wc nhiét do ctia kém 16n hon 420°C thi kém & thé 16ng va nhiét do nhd hon 420°C
thi kém & thé ran. Em hay cho biét kém & thé 1éng trong khoang thdi gian nao? Kém & thé

ran trong khoang thoi gian nao?

(" Bai 8. Mot cong nhan trong thang Mot lam duge 320 san pham, thang Hai lam duge nhiéu

hon thang Mot 25 san pham, thang Ba lam it hon thdng Mot 10 sdn pham, s6 san pham lam

duge trong thang Tu bang trung binh céng sé san pham lam dudc cta thang Mot va thing Ba,

thang Nam lam dugc s6 san pham bang trung binh céng sé san pham lam dugc ciia thang Hai va

thang Tu, sb san pham lam dude trong thang Sau bang trung binh céng s6 san pham lam dugc

cia niam thang dau nam, thang Bay lam dudc it hon thang Sdu 5 san pham.

a) Lap bang théng ké biéu dién sb san pham lam duge trong méi thang ciia ngudi cong nhan

do.

b) Vé biéu dd doan thing biéu dién sb san pham ngudi cong nhan dé lam dudc trong mobi

théng.

c¢) S6 san pham lam dugc ctia ngusi cong nhan dé ting trong khoang thoi gian nao?

d) S6 san pham lam dudc clia ngudi cong nhan dé gidm trong khodng thoi gian nao?

e) Tong s6 san pham ma ngudi cong nhan dé lam duge trong béy thing 1a bao nhiéu?

K v
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ON TAP CHUONG V

BAI TAP TRAC NGHIEM

Dua vao céac thong tin dude biéu dién trén biéu do dé chon cau tra 15i ding.

Xe
500 482
480 /
460 /
440 /
420

400 /\ /396
380 / \ /

260 360 \/
so0l320 _/

300 Théng
1 2 3 4 5 6 7

Sé xe ban dudc ciia mot hang xe 6t6 trong bay thing dau nim 2021

(& Bai 9. S6 xe 6 t6 ctta hang ban duge nhiéu nhat vao thang

(A) Thang Ba. Théng Nam. (C) Théng Séu. (D) Thang Bay.

(¢ Bai 10. Sb xe 6 t6 cita hang ban dudc it nhat vao thang

(A) Thang Hai. Théng Tu. (C) Théng Mot. (D) Thang Bay.

(¢ Bai 11. Sb xe 6 t6 clta hang ban dudc gidm gitta cic thang

(A)1-2. B)3— 4. (©)5—6. (D)4 - 5.

(¢ Bai 12. Tdng s xe 6 td cita hang ban dugc trong bay thang dau nam 1a

(A) 2718 chiée. 2780 chiée. (C) 2318 chiée. (D) 2719 chiée.

1 Dua vao cac thong tin duge biéu dién trén biéu do dé chon cau tra 15i ding
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Ti 1&é phan trim cac hang dién thoai dudc ngusi dung yéu thich nim 2021

(¢ Bai 13. Hang dién thoai dugc ngusi ding yéu thich nhiéu nhat nam 2021 1a

@ Apple. Samsung. @ Oppo. @ Xiaomi.

(¢ Bai 14. Hang dién thoai dudc ngudi dung it yéu thich nhat nam 2021 1a

@ Apple. Samsung. @ Oppo. @ Xiaomi.

(¢ Bai 15. Ti lé phan tram ngudi dung yéu thich Hang Apple nhiéu hon hang Samsung 1a

(A) 8%. B) 5%. (©) 7%. (D) 9%.

@ BAI TAP TU LUAN

(¢ Bai 16. Bang thong ké dusi day bic¢u dién dit liéu vé thu thap ctia bac An tit mé hinh V-A-C
(vuon - ao - chuong). Em hay phan loai dit liéu dua trén hai tiéu chi dinh tinh va dinh lugng

Thu nhap cia bac An tit mé hinh V-A-C
Muc thu nhép Liét ké chi tiét Ti 1& phan trim
Vuon Budi, chudi, xoai,... 25%
Ao C4 chép, trim co, ro phi,... 30%
Chuong Bo, ga, vit,... 45%

(¢ Bai 17. Bang théng ké dudi day cho biét ham lugng protein va nang ludng cé trong 100 gam
mét s6 loai thue pham. Em hay phan loai dit liéu dua trén hai tiéu chi dinh tinh va dinh luong.
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mot sb loai thye pham

Ham lugng protein va nang lugng c6 trong 100 gam

Thyc pham

Protein (gam)

Nang lugng (kcal)

Uc ga 53 284
Thit vit 18 267
C4 hoi 39 179
Thit heo 27 242
Thit bo 22 184
Dau nanh 17 173
bau Ha Lan 22 342
Yén mach 13 303
Bong cai xanh 3 31
Hanh nhan 21 975

(¢ Bai 18. Théng ké mot s6 mén an yéu thich ctia 10 ban hoc sinh 16p 7A gom: Ga ran (G), pho
mai qué (P), xtic xich (X), c4 vién chién (C), khoai tay chién (K), ta duge day sb liéu sau: G, G,

K,P,G, X, X, PG,C.

Dit liéu trén c6 dai dién cho su yéu thich déi v6i mdi mén an duge liet ké ctia hoc sinh 16p TA hay
khong? Biét 16p 7A c6 cb tat 40 hoc sinh.

(¢' Bai 19. Cho bang théng ké sau:

trén mot trang thuong mai dién tir X

Ti 1& phan trim mdi mén in duge dit trong ngay

Mbén #n Liét ké chi tiét Ti 1& phan trim
Phé Phé bo, phé ga,... 35%
Bun Btn bo Hué, bun riéu,... 32%
Mi Mi vit tiém, mi Quéng,... 18%
Banh canh | Béanh canh ca l6c, banh canh suon 16%
Hu tiéu | Ha tiéu Nam Vang, hi tiéu xuong, ... 15%

a) Hay phan loai cic dit liéu trong bang théng ké trén dua theo tiéu chi dinh tinh va dinh

lugng.

b) Tim diém chua hgp 1y trong bang théng ké trén.

(¢ Bai 20. Xét tinh hop 1y ctia dit liéu trong bang thong ké sau

I v

-—w
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Sb hac gidy mdi ban An, Binh, Cudng, Mai, Pao
gip dugc
Hoc sinh | S6 lugng (con) Ti 1¢ phin tram
An 35 18%
Binh 32 17%
Cuong 40 21%
Mai 42 22%
bao 45 23%
Téng 194 101%

a) Hay phan loai cic dit liéu trong bang théng ké trén dua theo tiéu chi dinh tinh va dinh

luong.

b) Tim diém chua hgp 1y trong bang théng ké trén.

(¢ Bai 21. Vé biéu do hinh quat tron bic¢u dién bang théng ké sau

Cac loai ca nudi trong ho ciaa bac An

Loai ca

C4 chép | C4 trim c6 | C4 ro phi | C4 me | C4 troi

Ca tré

S6 lugng (con)

900 1200 750 800 850

200

(¢ Bai 22. Hay biéu dién dit liéu tit bang théng ké sau diy vao biéu dd tuong tng bén dudi

Biéu do

SO chiéc xe ban ra ctia moi loai mau xe A, B, C, D, E

trong mot thang cia dai 1i X

Mau xe

Sé lugng xe ban ra (chiéc)

45

40

30

20

B O|Q|W

35

K v
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Ti 1& phan tram sb chiéc xe ban ra mét thing ciia dai li X theo cic loai miu xe

N

a) Hay phan tich dit liéu dugc biéu dién trén biéu dd sau.

Mau xe A
MAu xe B
Mau xe C
Mau xe D
MAau xe E

(¢ Bai 23.

Ti 1& phan trim cac loai mi té6m dudc ban tai cita hang c6 Hoa

N

b) Biét ctta hang c6 Hoa ban tat ca 200 g6i mi Omachi. Héi cita hang c6 Hoa ban bao nhiéu

Mi Hao Héo
Mi 3 Mién

Mi Omachi
Mi Cung DPinh
Mi Gau Do

g6i mdi loai?
(¢ Bai 24. St dung cac thong tin tit biéu do sau dé tra 16i cac cau hoi

Ti 1& phan trim déng gép ctia cic khu vyc kinh té vao GDP nudc ta nim 2019

. Néng, lam nghiép va thiy san
. Cong nghiép va xay dung

|:| Dich vu

|:| Thué sdn pham trit trg cAp sdn pham

34,49%

a) Biéu do biéu dién cdc thong tin vé van de gi?

b) C6 bao nhiéu déi tugng duge bicu dién?

Thay Vu
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c¢) Khu vire kinh té nao déng gép vao GDP nhiéu nhat?

d) Khu vuc kinh té ndo déng gép vao GDP it nhat?

e) Khu viyc dich vu déng gép vao GDP nhiéu hon khu vie Nong, 1am nghiép va thiy san bao

nhiéu phan tram? (GDP: Gross Domestic Product - tong san pham qubc ndi).
(¢ Bai 25.

a) Bang dit lidu sau cho biét s6 xe dap ban ra mdi thdng tai mot clta hang trong nam 2021.

Em héiy vé biéu dd doan thing biéu dién bang dit liéu nay.

S6 xe dap ban ra mdi thang cua
moét ctta hang trong nam 2021

Théang S6 xe ban ra (chiéc)
Théng 1 30
Thang 2 35
Théang 3 38
Thang 4 45
Thang 5 42
Thang 6 48
Théng 7 44
Thang 8 o6
Théang 9 41
Thang 10 57
Théng 11 53
Théng 12 60

b) Vao thdng nao cita hang ban duge nhicu xe nhat?

c¢) Vao thang nao cita hang ban dudc it xe nhat?

d) S6 xe ban ra clia cita hang ting gitta nhiing khoang thdi gian nao?
e) Sb xe ban ra clia cita hang gidm trong nhitng khoéng thoi gian nao?
f) Tinh tong s6 xe cita hang ban ra trong nam 2021.

(¢ Bai 26. Hay phan tich biéu dd doan thing sau dé tra 15i cdc cAu héi.
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Lugng mua (mm)

350+
300+

266 958

250 |
200 |
150 {
100 88

94

90 69

0L > Théng

1 2 3 4 ) 6 7 8 9 10 11 12

Lugng mua trung binh cic thang trong nam 2021 tai Pa Ning (mm)

a) Biéu do biéu dién céc thong tin vé van dé gi?

b) Don vi thoi gian la gi?

¢) Vao thang nao trong nam 2021 lugng mua trung binh tai Da Nang cao nhat?
d) Vao thang nao trong nam 2021 lugng mua trung binh tai Da Nang thip nhat?
e) Lugng mua trung binh tang trong khoang thoi gian nao?

f) C6 hai thang lién tiép lugng mua trung binh gidm 172 mm, em hay cho biét d6 1a hai thang

nao?

(¢ Bai 27. Em héy vé biéu d6 doan thing biéu dién dit liéu ctia bang théng ké sau.
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Nhiét d6 khong khi trung binh céc thing tai DA Ning

Thang Nhiét do khong khi trung binh (°C)
Thang 1 21,9
Théang 2 21,2
Théang 3 241
Théng 4 26,5
Théng 5 28,4
Théang 6 29,2
Thang 7 28,3
Thang 8 28,9
Théang 9 27,3
Thang 10 25
Thang 11 24,3
Théng 12 21,8

K v
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CHUONG 6.

S8 LE THUC VA DAI LUGNG Ti LE

pv

Ba120. TIi LE THUC
TRONG TAM KIEN THUC

@ Ti LE THUC
a

Ti 16 thite 1a ddng thic cta hai ti s6 > =

Q._I ()

Ti 1é thitc % = 5 con duge viét dusi dang a : b= c : d.

@ TINH CHAT CUA Ti LE THUC
Tinh chat cta ti 1& thitc:

%zgthiad:ba

Néu ad = be (v6i a, b, c,d # 0) thi ta c6 bon ti 1é thiic:

Néu

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhéan biét ti s6 - Ti 1é thiic

© Vi du 1. Thay ti s6 sau day bang ti sé giita céc sb nguyén:

8 4 -5 3 9
a) E . 1—5, b) 0,75 . 2,5, C) ? . ]_,5, d) 0,45 . 1,35, e) 5 . E
© Vi du 2. Thay ti s6 sau day bang ti sé gitta céc sd nguyén:
21 15 —11 1 .5 9
a) ]__6 : %, b) 2,3 . 1,65, C) T : 2, 7, d) 521 . 567 e) 25,5 : 1@
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© Vi du 3. Tim céc ti s bang nhau trong céc ti sé sau rdi 1ap ti 16 thic:
8 2

18:24 ; — = 2,7:3,6.
a) 18 ; b) TRER c) 2, ,
© Vi du 4. Tim céc ti s6 bang nhau trong cdc ti sb sau roi lap ti 1& thic:
14 49
a) (—10) : (—35); b) TRETL c) 1,8:(—6,3).

Bi Dang : Tim s6 chua biét trong ti 1& thiic

@ Vi du 1. Tim x trong cac ti 1é thic sau:

a)%:%; b)Ez%; c)l%:_l—l;;
d)%:_?%; e>£=g; f)_?GZ_iL,);
g)%ng; h)g Z; 1)%2—%

@ Vi du 2. Tim z trong céc ti 1é thitc sau
a)%:%zx:%; b)1§:8:2,5:x; C)g:; d)3x8_7:g

) . z—y 3
© Vi du 3. Tim ti s6 2, biét — 2 — 2.
) Y r+2y 4

B Dang : Lap ti 1é thic tit cae s6 hodc diang thitc cho trudc

@© Vi du 1. Lap mot ti 18 thitc tit cic s6 sau

1 1
3:11; 0,75 :2—; 4-:14.
Y Y 27 5

© Vi du 2. Ti bbn sb —2; 3; 4; —6 c6 thé 1ap dude mot ti 1& thitc khong? Néu b, hay 1ap tat
ca cac ti 1é thitc tit bén s6 do.
© Vi du 3. Cho nam sb 3; 4; 4%; 5: 6. Hay chon ra bén sb dé lap thanh tat ca cac ti 1é thic.
© Vi du 4. Lap tat cd cac ti 1é thic ¢ thé c6 dugde tit 4 sb6 —25; —2; 4; 50.
© Vi du 5. Cho sdu sb 1; 2; 3; 4; 4%; 6. Hay 1ap bo bén sb trong sau sé6 d6 sao cho mdi bo sb
nay c6 thé 14p thanh mot ti 1& thite. V6i mbi bo bén sb hay 1ap thanh mot ti 1é thiec.
© Vi du 6. Cho tap hop cac s6 A = {4;8;16;32;64}. Hay liét ké tat ca cac ti 1é thitc ma cic s6
hang clia n6 1a 4 s6 khac nhau trong cic sé da cho.
© Vi du 7. Lap tit ca céc ti 16 thic ¢ thé duge tit dang thic 3 -4 =2 - 6.

-5

. . —4
@ Vi du 8. Lap tat ca cac ti 1é thic ¢6 the duge tu ti 1é thitc =1

© Vi du 9. Lap tit ci cdc ti 16 thitc ¢6 thé thu duge tit dang thite: 18 - (—20) = (—8) - 45.
© Vi du 10. Lap tat ca cac ti 1é thiic ¢6 thé thu duge tit dang thiic: (—10) - 20 = (—25) - 8.
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[ B Dang : Chimng minh ti 1& thic ]

@ Vi du 1. Cho ti lé thtc aj—b = c—id' Chiing minh rang % =

. (Gia thiet céc ti s0 deu ¢

ST

nghia).
at+b c+d

© Vi du 2. Cho ti 1¢ thitc % - 5' Chimg minh ring
nghia).

. (Gia thiet cac ti so deu ¢

a—b c¢—d

[ Bi Dang : Cac bai toan thue té sit dung ti 1é thiic. ]

© Vi du 1. Phuong cling céc ban du dinh lam cac 14 qudc ki Viét Nam bang gidy dam bao ti
1é quy dinh, chiéu rong 14 cm dé tham gia Hoi khoé Phi Péng. Tinh chiéu dai ciia 14 co.

© Vi du 2. Dé géi 10 chiée banh chung, ba Nam can 5 kg gao nép. Néu ba mudn géi 45 chiée
banh chung cling loai giii cho ngudi dan viung 1 thi ba can bao nhiéu kilogam gao nép?

@ Vi du 3. Theo cong thitc lam mot loai banh, cit 100 gam bot banh thi can 15 gam nho khé.
Héi néu c¢6 36 gam nho kho thi can bao nhiéu gam bot banh dé lam loai banh d6?

© Vi du 4. Dé lam 12 kg mit tét, bic Nam can dung 2 kg dudng. Héi néu bac mudn lam 15
kg miit tét ciing loai thi can bao nhiéu kg dudng?

@© Vi du 5. 15 ngudi tho may xong mdt don hang trong 20 ngay. Héi néu muén hoan thanh don
hang dé trong 12 ngdy thi can bao nhiéu ngudi thg (biét ning suat cac nguoi thg 1a nhu nhau)?

© Vi du 6. Dé sita xong mot doan duong can 8 ngudi cong nhan lam trong 10 ngay. Hoéi néu
muén stta xong doan dudng dé trong 5 ngdy thi can bao nhiéu ngusi cong nhan (biét ning suat

clia cdc cong nhan 1a nhu nhau)?

(@® BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Thay ti s6 sau diy bang ti sb gitta cic s6 nguyén:

9 27 -3
— — b) 1,25: 0,225 —:0,2
) % 10 ) 1,25:0, 50
(¢ Bai 2. Thay ti sb gitta cic s6 hitu ti sau bang ti sb gitta cdc sb nguyén:
3 1 2
3,75 :18-. b) 2,16 : 9, 3. 6= :73-.
2) 3, 1 ) 2,16:9, ¢) 65733

(¢ Bai 3. Thay ti sd gitta cac s6 hitu ti sau bang ti s6 giita cdc sd nguyén:

0,1:0,105; 1:0-0,004; 18,75:0,0375; 46,2:0,1232

(¢ Bai 4. Tim cdc ti s6 bang nhau trong cac ti s6 sau roi lap ti 1& thiec:
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(—21): (—56) 6 16 0,375: 1
15 15

(¢ Bai 5. Tim z trong cdc ti 1& thitc sau

x ) ) 7T 3
- = b) —:x=-:—.
Y1576 )9 T=1'10
(¢ Bai 6. Tim z trong cdc ti 1é thiic sau:
x -9 27 -9
ST N =
(¢' Bai 7. Tim s6 hitu ti  trong céc ti 1é thiic sau:
1 1 1 1 1
4= =T=":2-. :3-=(4 15—,
a) 5 72 1 b) 7,5 38 (48x) 54
c) 16: 2% =z : (—4). d) :0,27T=3:x.
x 16
0,81: == —:(-0-9).

1
f) x:y:3:2;y:z:2:1vézz1:1:11.

g) 7:(8x)=10:y;9:(2y) =5:(32); 10: 2=9: 4.
(¢ Bai 8. Lap tit ca cdc t1 16 thiic ¢6 thé thu duge tit ding thic:

a) (—3)-12=4-(-9); b) 5-125 = 252; ¢) 6-63=9-42.

> N 2 1A , 8 2 ~ 7 IR PN , N 2 2 1A , ,
(¢ Bai 9. Cho ti 1é thtic 3= 15 (1). Hay hodn vi ti 1& thitc nay dé dugc ba ti 1é thiic khac.

(¢ Bai 10. Lap tat ca cac ti 1& thitc c6 thé dugc
a) Tu bon sb 3; 4; 15; 20. b) Tut bon trong nam sb 2; 3; 5; 6; 9.

(¢ Bai 11. Tim céc ti s6 bang nhau trong céc ti sé sau roi 14p thanh mot ti 1é thic:

15 2929 124 1515 124124 5

267 37037 281° 2626’ 281281 o2

3

(¢ Bai 12. Cho tap hop cac s6 A = {3;9;27;81;243}. Hay liét ké tat ca cac ti 1& thitc ma cdc s6

hang ctia né 1a bén sé khac nhau trong tdp hop A.
(¢ Bai 13. Céch gidi sau ding hay sai? Giai thich/

a) Bon s6 1,05 : 1,47;42;30 lap thanh mét ti 16 thitc vi néu sap xép céc sd theo thi tu tang
dAn 1,05 < 1-47 < 30 < 42, ta c6 1,05 - 42 = 1,47 - 30(= 44, 1).

b) Bén s6 —0,2;0,1; —0,1;0,2 khong lap thanh mot ti 18 thitc vi néu sap xép theo thit tu ting
dan —0,2 < —0,1<0,1<0,2tacé (—0,2)-0,2 # (—=0,1)-0,1 (vi —0,04 # —0,01).
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(¢ Bai 14. C6 thé lap ducge mot ti 1é thiic tit cdc nhém bén s6 sau khong?

7 5
a) 4,2;775:0,03 v . b) 15,381125:5,35;2,3 va 0, 8.

c) 3,4;17;0,312 va 1, 56. d) 3%2% 1! + 2! + 3! va 2! + 3! 4 4!,

(¢ Bai 15. C6 thé chon ra boén trong nhém nam sb (mdi s6 chi chon mot lan) dé 1ap thanh mot
t1 1é thitc duge khong?
a) 1;3;9;27;81 b) 4;5;6;7;8
c) 21;22;23; 24,25 d) 37%4,373;375;377;379
) 31 181818 1818 3131 18
o) 2. . ) 22
577292929 2929’ 5757 29

(" Bai 16. C6 thé lap duge mot ti 1é thiic tit cdc s6 sau hay khong, néu duge hay viét ti 1& thic

dé (chi viét mot ti 16 thitc dai dién ctia nhém)?

a) 0,7,0,3;0,9 va 2, 1. b) 1,1; 0,22; 3,3 va 0, 66.
21 11 1 5 31
) 3312 ) 61T
e) —6;4,15;2,075 va —0, 3. f) a=(1+2+3)3b=3%+43 + 53
c=1+24+34+43d=(1+2+3+4)3
oy A v o o 2 260 38 N " < ez
(&' Bai 17. B6t & s6 hang trén va dudi clia cd hai ti soﬁvaﬁ cung mot so tu nhién x vao deé

ta dugc hai ti s6 méi 1ap thanh mot ti 1& thic?

(¢ Bai 18. Nhan dip Tét Nguyén dan, mot ctta hang c6 chuong trinh khuyén mai: mdi khi khach
hang mua 5 hop cam thi dudc tang 2 hop mitt. Hoéi néu muén duge tang 14 hop miit theo chuong

trinh khuyén mai d6 thi khach hang can mua bao nhiéu hop cam?

(¢ Bai 19. Dé chay day mot bé can, 3 may bom can chdy trong 2 gio. Héi néu c¢6 6 may bom

cting chéy vao bé can d6 thi sau bao lau sé day bé?

BAI TAP NANG CAO
(¢ Bai 20. Tim s6 hitu ti =, biét:

a) (x—2,5):1;:x:2. b) (—l—a:):(x—f—i):?.
(' Bai 21. Tim z, néu:

a) y:40=36:26;2z:y=25:20;x:2=0,65:1.

b) (z-y-z):(y-2z-72) =6300 : 7500.

c) (17-16-12) : (z-122-y) = (3-51-32) : (y - 6 - 2).

d)z:y=3:2;y:2=2:1vaz:1=1:1,25.
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(¢ Bai 22. Timznéuz:y=2:3 va oy = 5H4.

(¢" Bai 23. Tim s6 hitu ti  ma:

) 2 . 26 .
a) Cung thém x vao s6 hang trén va s6 hang dudi cua ti so 39 ta dugc mot ti so ¢ gia tri
. 6
bang —.
&7

. . . 26 s D
b) Thém z vao s6 hang trén va b6t = & s6 hang dudi cua ti so 39 ta dugc mot ti so bang 3

Sx — 2 3 )
3z+4z:4. Tinh tiso z : y.

(# Bai 24. Cho ti 16 thitc

(¢’ Bai 25. Tim s6 nguyén x ma:

N . 26 . s 6
a) Cung thém vao tit va mau ciia phan so 39 ta dugec mot phan so méi ¢ gid tri bang —.

o X

. . 26 . .
b) Thém vao tit va b6t ¢ mau ctia phan so 9 ta dugc mot phan so mdi c¢6 gia tri bang —.

~J

N S . b b
(¢" Bai 26. Chiing minh rang néu atb_ bt C,
c+d d+a

trong d6 a+b+c+d# 0 thia=c.

» A e 7 . X ’ X A N 2 1A 7 a c \ ~ , ’ . A
(¢ Bai 27. Chiing minh néu cdc s6 a,b, c,d lap thanh ti 1& thic 7= 4 thi ta cing c6 cac ti lé
thitc sau:

20+b  2c+d a*+ 0> A+ d

b) 2 2_a

2 3a—b 3c—d
(¢ Bai 28. Tim s6 hang thit tu 14p thanh mot ti 1é thitc v6i ba s6 hang sau:
-2 7

a) 36;324;9 b) ?;0,03;15. c) (—2)%(=2)3%(-2)". d) 1!;2!;3!
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» <
A U

Bir21. TINH CHAT CUA DAY Ti SO BANG
NHAU

TRONG TAM KIEN THUC

@ TINH CHAT CUA DAY HAI Ti SO BANG NHAU

a ¢ a ¢ a+c a-—c

N ‘71/\ h/ Z = Z = — )

Tutilet u’cb dsuyrab 1 bid b_d
).

(Gia thiét céc ti s6 déu c6 nghia

@ MO RONG TINH CHAT CHO DAY Ti SO BANG NHAU

JEN a ¢ e
T day ti1 so bang nhau — = — = — suy ra:
y g b d f y

C e_a—l—c—l—e_a—c—l—e

a
b d f b+d+f b—d+f

(Gia thiét céc ti s6 déu c6 nghia).

., a ¢
Neu — = —
cu = 7
Khi dé6 ta ciing viet a:c:e=b:d: f.

€ N 7. ’ X ?2 1A 2, 7 X
= —, ta con ndi cac 8o a, ¢, e tilé véi cac so b, d, f.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : S dung tinh chat day ti s6 bang nhau dé tim cac dai lugng

chua biét

© Vi du 1. Timx,y,zbiétzzy:ivéx—y-l-z:m.
9 5 10
) . Ty oz
© Vidu2. Timz,y, zbiet — == =—va —x+y—z=060.
8 5 12
© Vi du 3. Timmy,zbiét%z%z%vﬁx—?)z:g
. 7 10
© Vidu4d. Chobidt L= 2. Y = Z a4yt 2=120.
y 100z 13

Tim x, y, .

© Vidub5. Timz,y, zbiét 3z =4y =5z vax —y — 2z = —42.

@© Vi du 6.
N I N 2, L Yy
a) Tlmhalsoxvay,blet:gzﬁvax—f—y:GO.
\ . A \ < X X y \
b) Tlmhalsoxvay,blet:gzﬁvax—yzlz
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¢) Tim ba s6 z, y va z, biét:xz%zivéQx—ély—i—z:—&

© ViduT7.
b
a) Tim hai s6 a va b, biét: 1%:§Véa+b:38.
a b .
b) Tim hai s6 a va b, biét: 1—5:?Vab—a:16.
. . b

c) Timbaséa,bv&c,biét:gzjzgvéa—5b+4c:23.
© Vi du 8.

a) Tim ba s6 x, y va z, biét:gzﬁzgvé xyz = 480.

b) Timbaséx,yvéz,biét:g:%:%vax + 22 = 80.
© Vi du 9. Timx,y,zbiét%z%z%vﬁx-y-z:%&
@ Vi du 10.

. . b
a) Tim ba so a, b va c, biét:%zazivém abc = —24.
. . b
b) Timbaséa,bvéc,biét:%:§:1—06vaa2—b2:—60

Bi Dang : Chitng minh ti 1é thite. Tinh gia tri biéu thiic

@ Vi du 1. Cho ti 1é thic % = —. Chimg minh rang Zj _CC; =3 (gla thiét cac ti s6 deu co

nghia).

@ Vi du 2. Cho ti lé thic a_c Chu’ng minh rang atze a-sc (gid thiét cac ti s6 deu cé
b b+2d b-3d

nghia).

at+b—c a+c—b btc—a
B b N a

@ Vi du 3. Cho céc sb a, b, ¢, d théa man a + b+ c # 0 va

Tinh gia tri biéu thiic:

a+b)(b+c)la+c)
abc '

A:(

at+tb a—-b _.a c

© Vi du 4. Chiing minh rang néu v d c—d At

B Dang : Ap dung tinh chat cua day hai ti s6 bang nhau dé giai bai

toan khac

@ Vi du 1. Chia s6 69 thanh ba phan ti 1& v6i cac sb

K v
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@ Vi du 2. Chu vi cia mot tam giac 1a 81 cm. Cac canh ciia no ti 1é véi 2, 3, 4. Tinh do dai

moi canh.

@ Vi du 3. Mot khu vuon hinh chit nhat c6 dién tich 1& 960 m?. Chiéu dai va chiéu rong ti 1é

vai 5 va 3. Tinh chiéu dai va chieéu rong ctia khu vuon.

© Vi du 4. Tisd s6 vién so6i ciia Minh va Nam 1a 1,25. Héi mdi ban cé bao nhiéu vién séi, biét

rang Minh c¢6 nhiéu hon Nam 1a 10 vién s6i?

© Vi du 5. Ti s s6 hoc sinh nam va sé hoc sinh nit ctia 16p 7A 14 0,75. Biét rang s6 hoc sinh

nam it hon s6 hoc sinh nit 1a 5 ban. Héi 16p 7A c¢6 bao nhiéu hoc sinh nam va hoc sinh nit?

@ Vi du 6. Ba ddi cong nhan cé tat ca 75 ngudi va s6 cong nhan ctia doi I, doi I va doi I1I i
1& v6i 3; 5; 7. Tinh s6 cong nhan ctia moi doi.

© Vi du 7. S6 ban thing ba d6i béng A, B, C ghi dugc ti 1é véi 8, 10, 11. Héi mdi ddi ghi dugc
bao nhiéu ban thing biét ca ba d6i ghi dugc 58 ban thing?

@ BAI TAP VAN DUNG

» ’ \ X 5 \
(¢ Bai 1. Tinh = va y, blet£:§vaa:+y:70.
Y

@ Bai 2. Tinhxvéy,biét%z%vﬁx—Zy:lG.
@ Bai 3. Tim hai sé = vi y, bift: — = 2 vi 2 +y = 80.

13 7
» 2 2z b
@ Bai 4. Tim hai sb a vA b, biét: §:§vaa—b:16.
(¢ Bai 5. Cho biét % = % va zy = 1000. Tim z va y.
(2 Bai 6. Timbasbm,nvap, biét: m:n:p=6:8:9vam—n+p=21.
r oy oz

=-=—-var—y—z=06.

(¢ Bai 7. Ti biét =
ai im z, ¥y, 2, bie B3-775

(¢ Bai 8. Tim z, y, z, biét

x 8 Yy 11 . X Yy zZ .
—= === —z = 80. b) - =22 =— .y -z = —hH28.
a)y 0 3vax+y z )4 g1 ATyl
» ) \ Z A JON e - 3
(¢ Bai 9. Cho z, y, z 1a ba s6 duong phan biét. Bigt © 4 — Y _ 7
z rT—z oy

Chiing minh rang z = 2y va y = 22.

(¢ Bai 10. Ciing thém mot sb khac 0 vao t va mau clia mot phan s6 ma gid tri cia phan s6

khong d6i. Tim phan s6 da cho.

2r+1 3y—2 2x+3y—1
5 17 6x

(¢ Bai 12. Trong mot thing hoa qué, ti sé s6 qua cam va sd qud xoai 1a 2,5. Biét s6 qua cam

(¢’ Bai 11. Cho

. Tim z va y.

nhiéu hon s6 qua xoai la 15. Tinh s0 qua cam va qua xoai trong thung.

(¢ Bai 13. S6 quyén v6 clia ba ban Anh, Ngoc va Hing ti 1& v6i 9; 5; 7. Héi mdi ban ¢6 bao

nhiéu quyén vé biét ca ba ban cé 63 quyeén vé?
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(¢' Bai 14. Tim hai s6 = va y, biét:

2
a)% %Va4a:—y—34 b)zzgvéwvy:%l; c)%:%w}ﬁ—yz:—éﬁ).
(¢' Bai 15. Tim céc sb a, b, ¢ néu:
b b 3 b-2 -1
a) 5a — 3b — 3c-—536v% 6’5_% b)3a—5b+7c:86vaa—g == =C7 .
) a—2tre—doalotb_¢ d) 5a=8b=3cvia—2b+c=34
a— c=46va - =—, - = —. a=8b=3cvaa-— c = 34.
765 8
e) 3a =Tbva a*—b* = 160. f) 15a = 10b = 6¢ va abec = —1920.
g) a? 432 22— 16va =l h)af 4 bt —To2va Lol €
2 3 4 2 3 4

@ Bai 16. Cho ti 1¢ thitc % -

a? — b?

A — & (a+Db)

c
7 Chitng minh cac ti 1& thic sau:

_ (c+a)?

ab cd

@ Bai 17. Cho tf 1¢ thitc % ==
a+tb c+d

b+c d+a
aq CLQ

(2 Bai 18. Cho ti 1¢ thiic

(¢ Bai 19. Chting minh rang néu — = — = —

a2 a3

a?+ b2

¢ Chiing minh rang

24+ d2

(a+b)3_a3+b3
c+d/) S+ d

, Vi a,b,c,d > 0. So sanh a va c.

( a; +as+as+ ...
as +ag+ag+ ...

@ BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Tim z, biét:
a) (x+15) 1w =4:3.
¢) (x—20): (z—10) =

D

® Cau 2. Tim céc s z, y, z, biét rang:

a) ;—O:%:%Vax—Qy—{—llz:l&
2 4
) %:%:;va3x+5y+7z:123.

(x +40) : (x + 70).

a N
=...=— thi
an—l—l
+ an )” o
+ An41 An41

b) (7,56 —2):(3,5+x)=5:6.

b) 4 =3y, Ty =5z vax —y + z = —46.

2y 3z

d) -=— =7 va zyz = —108.

z
2 3
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® Cau 3. Chiing minh rang néu c¢6 (a+b+c+d)(a—b—c+d)=(a—b+c—d)(a+b—c—d)
thi bén sb a, b, ¢ va d 1ap thanh mot ti 1é thitc.

® Cau 4. Choabc%Ovaa—H)_C:b+c_azc+z_b.TinhP: (1+b) <1+g) (1+2).
C a a C

x B Y B z
y+z2—2 z24+x-3 ax+y+5
T B Y B z
a+20+c¢ 2a+b—c 4da—4b+c

® Cau 5. Timz, yvaz, néuwz+y+2=

® Cau 6. Cho day ti s6 bang nhau . Chting minh rang

a b c

= = i thiét cac ti s6 déu c6 nghia).
r+2y+z2z 2x+y—=z 4x—4y+z(g ghia)

bz — - —b <
® Cau 7. Cho FTw _wrmar 4T Chting minh rang: T_v_Z
b c a c
s . .a b ¢ , . ak? +bk+c
® Cau 8. Chiing minh rang néu c6 day ti sé — = = = — thi gid tri ciia ti s6 —————— khong
xr oy z xk? +yk + 2

phu thudc vao gia tri ctia k.

® Cau 9. Biét cic s6 tu nhién a,b,c,z,y,z khic 0 va lap thanh mot day ti s6 bang nhau
a b C S 2 2 5 ) . Z £ N % 5
— = — = —. Ching minh rang néu c la so du ctua phép chia s6 a cho so0 b thi z la s6 du cta
x Yy z
phép chia s6 x cho s6 v.

o
a+b c+d
®© Cau 11. Cho abed # 0, \ = bd. Chitng minh 16 thie T2 TC _ @

Au 11. Cho abc ,b% = ca va ¢ = bd. ng minh ti 1é thitc ———— = —.

s : P+d+d  d

® Cau 10. Cho ti 1¢ thiic % - 2, chitng minh ti 16 thitc

ab b 2 4 p?
®© Cau 12. Cho ti 16 thitc 22 = 2 vi ¢ # 0. Chitng minh t 16 thte & = &

be ¢ 2+c2 ¢

JEEN ab bc ca X
® Cau 13. Cho day ti s6 bang nhau % - Chting minh rang a = b = c.
C a
ab b b )

® Cau 14. Cho ti 18 thitc ——— = —°°_ Chiing minh ti ¢ thitc & = - v6i gid thiét ¢ % 0.

a+b b+c b ¢
® Cau 15. Cho % - g, v6i a,b,c v d 1 céc 6 tu nhién khdc 0. Ki hiéu (z;y) va [2;y] tuong
ting 14 w6c chung 16n nhat va bdi chung nhé nhat cta hai s6 tu nhién 2 va y. Chimg minh rang
(a;d)  [b;c]
(bse)  lazd]

 — 4 . .ab b )
® Cau 16. Cho a,b, c d6i mot khac nhau va khac 0. Biét ab 1a s6 nguyén td va 2 —2 Timsb
bc ¢
abc.
abe bea b

® Cau 17. Cho ti 18 thitc ——o— = " chimg minh ti 16 thitc — = —.

a+bc b+ca bc ca

ab+bc  bc+eca  ca+ ab

b - bae C+a,chfmgminhr§nga:b:c.

® Cau 18. Cho day ti s6

= abbb...b
® Cau 19. Cho ti 1é thiic ®_ g, chtmg minh rang —"~— = % Vi n1a s tu nhién.
be ¢ bbb...bc ¢
—
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® Cau 20. Tinh gia tri ciia k, viét rang:

a bc ca abe bea cab
b ab+c bc+a ca+b
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Ba122. DAI LUONG TI LE THUAN

TRONG TAM KIEN THUC

@ DPAI LUQONG Ti LE THUAN
Dai lugng y #i I¢ thudn véi dai luong o theo hé s6 ti I¢ a (a 1a hang s6 khac 0) néu y = ax.
Khi d6 dai lugng  cing t7 Ié thudn v6i dai lugng y (theo hé s6 ti 18 a), vi vay ta cting noéi
x va y la hai dai lugng ti 1¢é thudn (v6i nhau).

@ TINH CHAT:

Néu dai luong y ti 1é thuan véi dai luong o thi:
Ti s6 hai gia tri tuong tng clia chiing luén khéng d6i (va bang hé s6 ti 18):

B_%_ W
1 Z2 €3

=...=aQ.

Ti s6 hai gia tri bat ki ctia dai luong nay bang ti s6 hai gia tri tuong ting ciia dai luong
kia:

UL LB e

; = —; =—=; ...
Y2 T2 Y3 T3 Y3 T3

)

@ MOT SO BAI TOAN VE DAI LUGNG Ti LE THUAN:
Dé gidi toan vé dai lugng ti 16 thudn, ta can nhan biét hai dai lugng ti 1é thuan trong bai
toan. T d6 ta c6 thé lap cac ti sb bang nhau va dua vao tinh chit ctia day ti s bang

nhau dé tim céc yéu t6 chua biét.

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : Nhéan biét dai lugng ti 16 thuin
@ Vi du 1. Theo bang gia tri duéi day, hai dai lugng x va y c¢6 phai la hai dai lugng ti 1& thuan
khong?
x 3 —4 | 8 -7 x 2 -3 7 -7
a) b)
Yy 15 | =20 | 40 | —35 Yy 6 9 21 | =21

@ Vi du 2. Theo bang gia tri du6i day, hai dai lugng a va b ¢6 phai la hai dai lugng ti 1é thuan
khong?

) a 10 | =20 25 | =30 b) a 8 -4 1 12 | —-14
a
b 2 —4 ) ) b 4 -2 6 7

@ Vi du 3. Céc gia tri tuong tng cua y va x dude cho trong bang sau:
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x 2 5 8 15
y 14 | 35 56 | 105

Hoéi hai dai luong y va x ¢é ti 1é thuan v6i nhau khong?

@ Vi du 4. Cac gid tri tuong ting cua y va x dudge cho trong bang sau:

x 3 4 b} 6
Y —-12 | —16 20 24

Hoéi hai dai luong y va x ¢é ti 1é thuan v6i nhau khong?

@ Vi du 5. Cac gid tri tuong ting cua y va x dudge cho trong bang sau:

T 2 4 5 7
Y -3 —6 7,5 | —10,5

Xét céc khiang dinh sau, khiang dinh ndo ding, khang dinh nao sai?
. 3
(A) Dai lugng y t1 16 thudn véi dai lugng = theo hé so ti 1é —5

. 2
(B) Dai lugng « t11é thudn véi dai lugng y theo hé so ti 1é 3

@ Vi du 6. Cho biét x ti 16 thudn véi y theo hé sb ti1é 3, y t1 16 thuin véi 2 theo hé sb ti 16 —4.
Hoéi x t1 1é thudn v6i z khong? Néu c6 thi hé sb ti 16 1a bao nhiéu?

© Vi du 7. Cho biét m ti 1é thudn v6i n theo hé s6 ti1é 5, n ti 1é thudn véi p theo hé sb t1 16 2.

Hoéi m t1 1& thudn véi p khong? Néu cé thi hé sb ti 16 1a bao nhiéu?

Bi Dang : Tim gia tri cia moét dai lugng ti 1é thuan khi biét gia tri cta

dai lugng kia

© Vi du 1. Cho biét y va z 1a hai dai lugng ti 1& thudn. Dién s6 thich hdp vao 6 tréng trong

bang sau:

T T, = —4 Tog = —1 T3 =2

Y y1 =20 Yg = 2

© Vi du 2. Cho biét x va y 1a hai dai lugng ti 1& thuan. Dién s6 thich hop vao bang sau:

T 2 3 7
y —4 ~10 12 —2

Viét cong thitc mo ta moéi quan hé phu thuoc gitta hai dai luong = va v.

@© Vi du 3. Cho biét z va y 1a hai dai luong ti 1é thuan. Dién sé thich hop vao bang sau:

x -3 —4 2
y —12 16 —20 24
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Viét cong thitc mé ta moéi quan hé phu thuoc gitta hai dai luong = va v.

. . 2
@ Vi du 4. Cho biet dai lugng y ti 1é thuan véi dai lugng x theo hé so tilé k = —5 Cap gia
tri nao dudi day la cap gia tri tuong tng ctia hai dai lugng néi trén:

a) r = —4; y = 10; b) x =10; y = —4;

© Vi du 5. Cho biét hai dai luong y va z ti 1é thudn v6i nhau. Néu 2 = 5 thi y = —4. Hai dai

luong y va x lién hé v6i nhau theo cong thitc nao?

Bi Dang : Giai bai toan thuc té vé hai dai luong ti 1& thuan

© Vi du 1. Cit xay xat 50kg théc thi duge 36 kg gao. Hoi néu xay xat 175 kg théc thi duge bao
nhiéu ki-16-gam gao?

@© Vi du 2. Mua 6 gdi keo thi hét 45000 dong. Khi dé véi 60000 dong thi mua dudc may goi
keo nhu thé?

@© Vi du 3. Mot 6 td chay quang dudng 225 km trong 4,5 gid. V6i van téc dé xe chay 150 km
trong bao lau?

© Vi du 4. Hai binh nuéc ciing ¢6 dang hinh tru véi ddy 14 nhitng hinh tron bang nhau. Chiéu
cao ciia cbc nhé bang 3 chiéu cao clia cdc to va dung tich céc nho bé hon dung tich coc 16n 1a

150 ml. Tinh dung tich ctia méi ce.

© Vi du 5. Hai btic tranh hinh chit nhat c¢é chiéu réng bang nhau nhung chiéu dai btic tranh
16n gap 3 chiéu dai btic tranh nhd. Biét dé son toan bd bé mit ciia bitc tranh nhé can dung 250

ml son, tinh luong son can dung dé son toan b6 bé mit cta bitc tranh 16n.

© Vi du 6. Mot vi ti phi chia gia tai tri gia 10,5 ti dong cho ba ngudi con sao cho sb tién ba
ngudi con nhan dudc ti 1& thuin véi 6;7; 8. Hoi mdi ngudi con dude chia bao nhiéu tien?

@ Vi du 7. Bac An chia 84 chiéc but chi vao ba hop ¢ nhd, trung binh va lén. Biét s6 but chi
trong ba hop nhd, trung binh va 16n tuong tmg ti 1é thuan véi 1;2;4; tinh sé but chi cé trong mdi
hop.

Bi Dang : Chia mot s6 M thanh nhitng phan x, y, z ti 1é thuan véi cac

sb6 a, b, ¢ cho trude

@ Vi du 1. Chia s6 850 thanh ba phan ti 1& thuan véi 3, 5, 9.

© Vi du 2. Sé do céc goc A\, E, C ctia AABC ti lé thuan véi 2, 3, 4. Hay tinh s6 do mdi géc
cua tam giac do.

@© Vi du 3. D) dai ba canh clia mot tam gidc ti 1& thuan véi 4, 7, 9. Biét canh nho nhat 1a
20 cm, tinh d6 dai ctia canh 16n nhat.

@ Vi du 4. Chiéu dai va chiéu rong ctia mot hinh chit nhat ti 1é thuan véi 5 va 3. Biét chu vi
ctuia hinh chtt nhat 14 144 cm. Tinh dién tich hinh ch@ nhat dé.
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@ BAI TAP VAN DUNG

22. PAI LUONG Ti LE THUAN-

(¢ Bai 1. Cho biét a va b 1a hai dai lugng ti 1é thuan. Dién s6 thich hop vao bang sau:

a 9 12 =27
b -3 3

—6

Viét cong thitc mo ta mdi quan hé phu thudc gitta hai dai luong a va b.

(¢ Bai 2. Theo bang gid tri dudi day, hai dai luong x va y c¢6 phéi 1a hai dai luong ti 1& thuin
khong?

a)

X

—6

8

-2

Y

-9

12

-3

b)

X

4 -8

—12

24

Y

-2

3

6

(¢ Bai 3. Cho biét y va x 1a hai dai lugng ti 16 thuén. Hay dién s6 thich hop vao 6 trdng trong

bang sau:

x 3 6 9
Y 2 8

(¢ Bai 4. C4c gid tri tuong ting ciia hai dai luong vy va x dude cho trong cidc bang sau:

x 1 2 3 4 x -2 -1 1 3
a) b)
y 2,5 5 7,5 —10 Yy 8 4 —4 —12
Hoéi hai dai lugng y va x ¢é ti 1é thuan khong?
(¢’ Bai 5. Cho cdc gia tri tuong ting ctia x va y trong bang dudi.
, x 0,65 | 2,75 0,6 1,34 37
Bang I
Y 5,2 22 4,8 | 10,72 | 296
i x| =25 | —23 | —ot | 22 21
Bang 11
Y 128 32 4 —16 —64

a) Trong mdi bang, cac dai lugng x va y c6 ti 1é thuin véi nhau khong?

b) Néu cic dai lugng = va y ti 1é thuan véi nhau, hay chi ra hé sb ti 1é va viét cong thitc bicu

thitc biéu thi su tuong quan doé.

(¢ Bai 6. Biét x va y trong bang sau 1a hai dai luong t1 1& thuén, dién s6 thich hop vao 6 trong

T 1 2 5

9 2
_z 9 _9Z
y 3 3

Tim gid tri tuong tng ciia y véi z, ¢6 thé dung 1 trong 2 tinh chit ctia hai dai luong ti 1é thuan.
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(¢ Bai 7. Cho x va y 1a hai dai lugng ti 1é thuan. Ki hiéu x; va z, 13 hai gia tri ctia dai luong z

ma r; = —1 va x9 = —3. Goi y; va ys la hai gia tri tuong tng cia dai lugng y ma y; — yo = —2.
a) Tim céc gid tri y; va ys.
b) Dai lugng x va y lién hé v6i nhau theo cong thitc nao?

(¢ Bai 8. Ctt 100 kg théc cho 65 kg gao. Chat bot chita trong gao la 80%.
a) Hoi trong 30 kg théc c6 bao nhiéu ki 16 gam chat bot?

b) Tt 1 kg gao ngusi ta lam ra dude 2,2 kg bin tuoi. Hoi dé lam ra 14,3 kg btin tuoi can bao
nhiéu ki-16-gam théoc?
(¢ Bai 9. C6 hai ddi cong nhan. Ddi mot ¢6 35 ngudi, néu moi ngudi lam trong 16 ngay thi dao
duoce 864 m? dat. Hoi 20 ngudi clia doi hai, mdi ngusi lam trong 14 ngay sé dao dude bao nhiéu
mét khoéi dat? (gid thiét nang suat lao dong ciia moéi ngudi 1a nhur nhau).
(¢ Bai 10. Biét 78 ngudi hoan thanh mdt cong viéc trong 65 ngay.
a) Néu nang suit lao dong ctia mdi ngusi nhu nhau thi can thém bao nhiéu ngudi nita dé hoan
thanh cong viéc do6 trong 39 ngay?

b) Néu cai tién cong cu dé nang suit lao dong tang thém 20% thi can giam bao nhiéu ngudi

ma van hoan thanh coéng viéc dé trong 65 ngay?

Trong bai todn nay con sd 65 ngay chi dé minh hoa cho s6 ngay 14 mot sé khong déi.

> e N A~ .7 1 7,0 S «X 2 A N A N
(¢ Bai 11. Ca phé ha gid 23?%. V6i so tien trude day mua duge 53,8 kg ca phé thi nay mua
duge bao nhiéu kg ca phé ha gia?
(¢ Bai 12. Dé truyén mot chuyén dong, ngudi ta c6 thé dung day cu-roa, dung xich hodc ding
banh xe ¢ rang. Ta xét mot bo méy truyén chuyén dong cé hai banh rang dude khdp vao nhau
dudi day:

a) Néu banh xe thit nhit c¢6 65 rdng va quay 36 vong/phiit thi banh xe thit hai c6 45 rang sé

quay dugc bao nhiéu vong/phut?

b) Muén banh xe thit hai quay 78 vong/phtit thi banh xe thit nhat can thiét ké cé bao nhiéu
rang?
(¢ Bai 13. Cho biét z ti 1& thuan véi y theo hé s6 ti 1é 6, y ti 1é thudn véi z theo hé s6 ti 1¢ 7.
Hoéi x t1 1é thudn v6i z khong? Néu c6 thi hé sb ti 1é 1a bao nhiéu?
(¢ Bai 14. Hai binh dung nudc c6 dang hinh hop chit nhat cé chiéu dai va chiéu rong tuong tng

bang nhau. Thé tich binh nhé va binh 16n 1an luot 1& 500 ml va 1 lit. Biét chiéu cao ctia binh 16n

la 40 cm, tinh chieu cao cua binh nhé.
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(¢ Bai 15. Ban Nhi chia 6,3 kg gao vao ba tii sao cho luong gao trong ba tti ti 1é thuan véi 2;

3; 4. Tinh khdi Iuong gao c6 trong mdi tui.

(¢ Bai 16. Bén ngudi thg stta 20 m dudng trong 1,5 gid. Hoi trong 3 gid, 8 ngudi thg sita dugc

bao nhidu mét dudng (biét cac ngusi thg cé cling nang suat)?

(¢ Bai 17. Lic 7 gio, hai xe ciing xuat phéat tit HA Noi va di trén cling tuyén dudng. Dén 9 gio,
khoang céch gifta hai xe 13 20 km. Biét van toc xe thit nhat gip 1,5 lan van tdc xe thit hai, tinh
quang dudng mdi xe da di.

(¢' Bai 18. Hai don vi van tai ciing chuyén ché dat dén cong truong xay dung. Pon vi I c¢6 12
xe, don vi IT ¢6 15 xe, trong tai cic xe déu nhu nhau. Biét don vi I tré dude 60 cm® dat, hoi don
vi I tré duge bao nhiéu mét khéi dat?

(¢ Bai 19. Chia s6 455 thai ba phan ti 1& thuin véi:

1
543

(¢" Bai 20. Doan duong AB dai 275km. Cing mdt lic, mot 6 t6 chay tit A va mot xe mdy chay

| wo
[)

a) 3,4, 6. b)

tit B, di ngudc chiéu dé gap nhau. Van toc 6 t6 1a 60 km/h; van téc ciia xe mdy 1a 50 km/h. Tinh
xem dén khi gap nhau thi mdi xe da di dudc mdt quang dudng la bao nhiéu?

(¢ Bai 21. Mot xe dap va mot xa mdy cung di mdt lic tit thanh phd A dén thanh phd B. Vi
van toc clia xe dap nho hon van toc ciia xe mdy 1a 18 km /h, nén khi xe may t6i B thi xe dap mdi
t6i C, cdch B mot quang dudng ban 0,6 quang dudng AB. Tim van tdc mdi xe.

(¢' Bai 22. Chia s6 38 thanh ba s6 sao cho s thit nhat va s6 thi hai ti 1é theo 0,8 : 0,375, con s6
thit hai va s6 thi ba ti 1& theo 0,25 va 1,75.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Mot cita hang ¢6 ba sic vai cung kho va ¢ tong do dai 1a 86,1 m. Khi ban 28% stic
vai thit nhat, 40% stic vai thit hai va 64% stic vai thit ba thi chidu dai bs stic vai con lai déu bang
nhau. Hoi chiéu dai mdi sic vai khi chua ban?

® Cau 2. Mot nong truong trong ring phong ho vao ba 16 dat. Biét dién tich 16 thit nhit bang
40% dién tich ca ba 16. Con dién thich 16 thit hai va thit ba ti 18 theo 1,5 va 1,(3). Néu dién tich 16
thit nhat 16n hon dién tich 16 tht ba lg 1,2 ha, thi dién tich clia c& ba 16 1a bao nhiéu hecta?

® Cau 3. Mot ngudi the lam mot chiée hop hinh chit nhat ¢6 dung tich 8900 cm?. Biét chiéu
dai va chiéu cao ti 1é theo 5 va 2, con chiéu rong va chiéu cao ti 1é theo 7 va 8. Tim kich thuéc
chiéc hop.

® Cau 4. Chia sb 38 thanh ba sb sao cho s6 thit nhat va s6 thit hai ti 1é theo 0,8 va 0, 375; con
s6 thit hai va s6 thit ba ti 1& theo 0,25 va 1, 75.

® Cau 5. Nha trudng du dinh chia v3 viét cho ba 16p 7A, 7B va 7C ti 1é theo s6 hoc sinh 1a
7 : 6 : 5. Nhung sau d6 vi ¢6 hoc sinh thuyén chuyén gitta ba 16p nén phai chia lai theo ti 1é
6 : 5 : 4. Nhu viy c6 16p da nhan dude it hon theo du dinh 1a 12 quyén vé. Tinh sé vé méi 16p
nhan dugc.
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Z 2 S 9 z Z ~ 2z
® Cau 6. Tim ba phan s6 c6 tong bang 97—0, biet cac tir so ti 1é theo 3 : 4 : 5 va cdc mau so
tuong tng ti1é theo 5:1: 2.

2 N N 2 , A M 2. N 5 2.
® Cau 7. Hién nay tudi cha bang 2,2 lan tudi con. Truée day 25 nam tudi con bang 11 tudi

cha. Hoi khi tudi cha gip 3 lan tudi con thi con bao nhiéu tudi?

® Cau 8. Anh hon em 3 tudi. Tim tudi anh va tudi em, biét tudi anh hién nay bang 2 lan tudi

em khi tudi anh bang tudi em hién nay.

® Cau 9. Mot ngusi di xe dap va mot ngudi di xe may ciing di mot lic tit A t6i B. Vi van toc
xe dap nho hon van toc clia xe may 1a 18 km/gi nén khi xe dap t6i C' thi xe may da t6i D qua
C mét doan bang 0,6 quang duong AD. Tinh vin téc ctia mdi xe.

® Cau 10. Mot chuyén dong phai di mot quang dudng 900 km véi van téc 10 km/gis. Mot
chuyén dong thtt hai phai di v6i quang dudng 400 km nhung véi van tde 20 km/gis. Néu ca hai
cting khéi hanh mot lae thi sau bao 1au quang dudng con lai cia chuyén déng thit nhat sé gip 4

lan quang duong con lai ctia chuyén dong thit hai?
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Ba123. DPAI LUONG TI LE NGHICH

TRONG TAM KIEN THUC

@ DPAI LUQGNG Ti LE NGHICH
Néu dai Iugng y ti 1& nghich vé6i dai lugng = theo cong thic y = % (a 13 hang s6 khéac 0)

thi ta noi y ti 1é nghich v6i = theo hé s6 ti 1¢ a.

Néu y ti 1é nghich v6i  theo hé s6 ti 1é a thi = ciing ti 1&é nghich v6i y theo hé s6 ti 1é
a. Khi do6 ta néi hai dai lugng = va y ti 1é nghich v6i nhau.

© TINH CHAT

Néu hai dai lugng z va y ti 1é nghich véi nhau thi:

Tich hai gi4 tri tuong ting ctia ching luén khong doi (va bang hé s6 ti 18):

Y2 Ys
x1y1=x2y2:az3y3=...:ahayT:T:T:...:a.
wy

@ Ti s hai gid tri bat ki ctia dai luong nay bang nghich ddo ciia ti sb6 hai gia tri tuong

ting cua dai luong kia:
Wo_ Ty Ty T

X ; S
Y2 T1 Y3 T1 Y3 T2

©® MOT sO BAI TOAN VE PAI LUGNG Ti LE NGHICH
Dé gidi toan vé dai luong ti 1é nghich, ta can nhan biét dudce hai dai luong ti 1é nghich
trong bai todn. Tit d6 ta c6 thé 1ap céc ti s bang nhau va dua vao tinh chit cta day ti

s6 bang nhau dé tim céc yéu t6 chua biét.

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : Nhan biét dai lugng ti 1& nghich
@ Vi du 1. Theo bang gia tri dudi day, hai dai lugng = va y c¢6 phai la hai dai lugng ti 1é nghich
khong?
x |20 =10 4 | 2 x| 10 | =4 | 50 | —100
a) b)
y| 3| —6 |15]30 y |10 25 | 2| —1

@ Vi du 2. Theo bang gia tri dudi day, hai dai luong a va b c6 phai la hai dai lugng ti 1€ nghich
khéng?
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) a9 2| -3 |6 b) a|8|—4|16 | 32
a
b |6 27| =18 ] =9 b4 -8]-2]|1

@ Vi du 3. Cac gid tri tuong ting cia hai dai lugng y va x dudge cho trong bang sau:

z| 2 (34| 5
121816 |48

Hoéi hai dai luong y va x ¢6 ti 1é nghich v6i nhau khong?

@ Vi du 4. Cac gid tri tuong ting cua x va y dude cho trong bang sau

x| —2| —1
-8 | —-16 | 4

Hai dai lugng « va y c¢6 ti 1é nghich v6i nhau hay khong? Vi sao?

@ Vi du 5. Céc gia tri tuong tng cua hai dai luong y va x duge cho trong bang sau:

x| —-2|-3| 6
y| 27|18 | =8

Héi hai dai luong y va x ¢6 ti 1é nghich v6i nhau khong?

@ Vi du 6. Bang sau cho biét gia tri tuong ting clia y va x:

x|2]13]4|6
y|6(4]3]2

Khi d6 thi trong cdc khang dinh sau, khang dinh nao 1a ding, khing dinh nao sai?
. 1
a) Hai dai lugng y va x ti 1é nghich v6i nhau theo hé so ti1é a = 3
b) Hai dai lugng y va x ti 1& nghich v6i nhau theo hé s6 ti1é a = 12.

© Vi du 7. Cho biét y ti 1& nghich v6i  theo hé s6 ti 1& 20, z ti 1& nghich v6i z theo hé s6 ti 18
16. Hoi y ti 1é thuan hay ti 1& nghich v6i z va hé s6 ti 1é bang bao nhiéu?

@ Vi du 8. Cho biét y ti 1é nghich v6i x theo hé s6 ti 16 —10, z ti 1é nghich véi z theo hé s6 ti
1& 15. Héi y ti 16 thuan hay ti 1é nghich véi z va hé s6 ti 1é bang bao nhiéu?

Bi Dang : Tim gia tri cia mot dai lugng ti 1&é nghich khi biét gia tri ctia

dai lugng kia

@© Vi du 1. Cho biét z va y 1a hai dai luogng ti 1& nghich. Dién s6 thich hgp vao bang sau:

x| 3 | 1] =2
y | —4 18112 | —1

Viét cong thitc mo6 t& mdi quan hé phu thuoc gitta hai dai lugng z va .

© Vi du 2. Cho biét a va b 1a hai dai luong ti 1& nghich. Dién s6 thich hgp vao bang sau:



https://zalo.me/0984693719

- 160 | Trang 23. PAI LUONG Ti LE NGHICH-

al 6 |9 —4
—6 31 —-2112

Viét cong thitc mo6 td mdi quan hé phu thudc gitta hai dai Iuong a va b.

© Vi du 3. Cho biét y va z 1a hai dai luong ti 1& nghich. Hay dién s6 thich hop vao 6 trong

trong bang sau:

T| r1=8 | x19=06

y|y=-9 y3 = 18

© Vi du 4. Cho biét z va y 13 hai dai luong ti 1é nghich. Dién céc s6 thich hdgp vao 6 tréng trong

bang sau

x 05 | —1,2 4 6
3 —2 | 15

. 1

@ Vi du 5. Cho z va y ti 1&é nghich v6i nhau theo hé so ti lé k = 3
Y S , e . 1
a) Hay biéu dién y theo x. b) Tinh gid tri ctia y khi z = T
@ Vi du 6. Cho biét hai dai lugng = va y ti 1é nghich v6i nhau va khi x = 8 thi y = 15.

a) Tim hé s6 ti 16 k. b) Hay bicu dién y theo z.
c) Tinh gid tri cta y khi z = 6, z = 10.

© Vi dy 7. Cho biét hai dai luong y va x 1a ti 1é nghich v6i nhau theo hé s6 ti 1é @ = 6. Cap
gia tri nao dudi day la cap gia tri tuong ing cua hai dai luong néi trén:
2

a) x =12,y =2; b)I:9§?J:§§

@ Vi du 8. Cho biét hai dai lugng y va z ti 1& nghich v6i nhau. Néu o = —3 thi y = 8. Hdi hai

dai luong y va x lién hé v6i nhau theo cong thitc nao?

Bi Dang : Giai bai toan thuc té vé hai dai lugng ti 1& nghich

© Vi du 1. Mot 6 t6 chay tit A dén B véi van téc 60 km/h thi hét 2,5 gio. Lic tit B veé A xe
chay véi van tdc 50 km/h thi mat bao lau?

© Vi du 2. Dé hoan thanh m6t cong viée can 12 ngudi lam trong 10 ngay. Néu muén lam xong
s6m hon 2 ngay thi can diéu dong thém bao nhiéu ngudi (v6i ndng suat nhu nhau)?

© Vi du 3. Mot 6 to chay tit A dén B v6i van téc 50 km /h 16i chay tit B vé A xe chay véi van
toc 40 km/h. C4 di 1an vé mat 4 gio 30 phit. Tinh thoi gian di va thoi gian ve.

© Vi du 4. Giad mdi kg gao loai II bang 60% gia mdi kg gao loai I. Hoi véi cling s tién dé mua
12 kg gao loai I ¢6 thé mua bao nhiéu kg gao loai 117
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© Vi du 5. Gid mdi chai nuée 16n bang 125% gid mdi chai nude nhé. Héi véi cling s tien dé

mua 8 chai nudc 16n c¢6 thé mua bao nhiéu chai nuéc nhd?

© Vi du 6. Mot 6 t6 di tit A dén B v6i van tdc 60 km/h va trd vé A véi van toc 48 km/h. Ca
di 1an vé (khong tinh thoi gian nghi) mat 13 gio 30 phut. Tinh do dai quang duong AB.

© Vi du 7. Banhém hoc sinh ciing tham gia trong ciy (mdi nhém déu phai trong n cdy). Nhom
I trong xong trong 3 ngay, nhém II trong xong trong 5 ngay, nhém III trong xong trong 6 ngay.
Ho6i mdi nhém ¢6 bao nhiéu hoc sinh? Biét rang nhém II ¢6 nhiéu hon nhém III 1 hoc sinh (ning

suat trong cdy ctia moi hoc sinh bang nhau).

@ Vi du 8. Ba doi cong nhan sita ba doan dudng cé cling chiéu dai. Doi thtt nhat stta xong
trong 3 ngay, doi thit hai trong 4 ngay va doi thit ba trong 9 ngay. Biét doi thit hai c6 nhiéu hon
doi thit ba 13 5 ngudi, tinh s6 cong nhan clia mdi doi (ning suit cac cong nhan nhut nhau).

© Vi du 9. Ba xe khéi hanh ciing mét lic dé chd nguyén liéu tit kho dén phan xudng. Thoi
gian ba xe di chuyén lan lugt 1 10 gig, 15 gio va 25 gic. Biét van tdc xe thit nhat 16n hon van tbc

xe thit hai 1a 5 km/h, tinh van t6c ctia moi xe.

Bi Dang : Chia mét s6 M thanh nhitng phan z, y, z ti 1& nghich véi

cac so a, b, ¢ cho trude

@ Vi duy 1. Chia s6 200 thanh ba phan ti 1& nghich véi 7, 4, 2.
. N 1 2
@ Vi du 2. Chia s6 116 thanh ba phan ti 1é nghich véi 25 va 3.
© Vi du 3. Bangudi A, B, C mua tat ca 5,75 m vai dé may &o ¢d nhu nhau. Khé vai ma A, B,

C' da mua lan lugt 1a 0,8m, 0,9 m va 1,2m. Héi moéi ngusi mua may mét vai?

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Biét y va x 14 hai dai lugng ti 1& nghich. Hay dién s6 thich hop vao 6 tréng trong bang

sau:

z| 2 (3|4
y | 18 —6

(¢ Bai 2. Cho biét a v& b 13 hai dai luong ti 16 nghich. Thay mdi dau “?” trong bang sau bang
s6 thich hop.

a| 15 | 10| =30
—20 —6 | 60 | =50

Viét cong thitc mé ta moéi quan hé phu thuoc gitta hai dai luong a va b.

(¢ Bai 3. Theo bang gia tri dudi day, hai dai luong z va y c¢6 phai 14 hai dai lugng ti 1& nghich
khong?

x| =8| 2 | -4 1 r| 4| -8 | —-12]24
y| 8 | =32| 16 | —64 y[30] =15] 10 | 5



https://zalo.me/0984693719

162 | Tran 23. PAI LUQNG Ti LE NGHICH
g

(¢ Bai 4. C4c gia tri tuong ting clia hai dai luong vy va x dude cho trong cic bang sau. Hoi hai

dai luong y va x c6 ti 1é nghich khong?

x| 2 |34 24 z| 12 4 |-5
a) b)
y| 12| 8 |6 -1 y|10]5]25| -2

(¢’ Bai 5. Cho hai dai luogng = va y ti 1é nghich v6i nhau theo hé s6 ti 1é k = 16.
a) Hay biéu dién y theo x. b) Tinh gid tri ctia y khi 2 = _411'
(£ Bai 6. Cho biét hai dai luong x va y ti 1& nghich v6i nhau va khi = 2 thi y = 9.
a) Tim hé s6 ti 1& k.
b) Hay bicu dién y theo .
¢) Tinh gid tri cta y khiz = -2, x =1, 2 =3, x =8.
(¢ Bai 7. Cho biét hai dai luong = va y ti 1& nghich v6i nhau va khi z = 4 thi y = 9.
a) Tim hé s6 ti 1& k.
b) Hay bicu dién y theo z.
¢) Tinh gid tri cia y khi z = =9, x = —6, z = 3, x = 12, z = 36.

(¢ Bai 8. Cho biét z va y la hai dai luong ti 1& nghich. Dién cac sb thich hop vao 6 trong trong

bang sau

x| =20 =12 2|3 |4|5
) 10

(¢ Bai 9. Cho biét x va y 1a hai dai lugng ti 1é nghich. Dién céc s6 thich hgp vao 6 trong trong

bang sau

z| -9 —1 3
Y =27 | 27

(¢ Bai 10. Céc gid tri tuong ting ciia o va y dudc cho trong bang sau

x| 23|56
y|15] 106

Hai dai lugng « va y c¢6 ti 1é nghich v6i nhau hay khong? Vi sao?
(¢ Bai 11. Cho biét y ti 1&¢ nghich v6i z theo hé s6 ti1é 7, x ti 1¢ nghich véi z theo hé s6 ti 1& —5.
Héi y ti 1& thuan hay ti 16 nghich véi z va hé sb ti 1é bang bao nhiéu?

(¢ Bai 12. Thé tich chai 16n bang 140% thé tich chai nhé. Héi véi ciing luong nude dé lam day

20 chai nudc 16n c6 thé lam day bao nhiéu chai nuéc nho?
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(¢ Bai 13. Ba nhém thg ciing may mot s6 lugng 4o nhu nhau. Nhém thit nhat may xong trong

10 gid, nhém thit hai trong 12 gid va nhém thit ba trong 20 gis. Biét nhém thtt ba c¢é it hon nhém
thtt nhat 1a 3 ngudi, tinh s6 thg may clia mdi nhém (néng suat cdc thg may nhu nhau).

(¢ Bai 14. Bén hop banh ¢6 gid bang nhau va chita tong cong 34 géi banh. Héi mdi hop chia
bao nhiéu géi banh biét gid moi géi banh trong cic hop lan lugt 1a 3000 dong, 6000 dong, 8000
dong va 12000 dong?

(¢ Bai 15. 20 cong nhan cung lam mdt cong viec thi hét 6 gid. Néu c6 thém 4 cong nhan nita

cing lam thi sé xong sém coéng viée duge may gio?
(¢ Bai 16. Chia s6 7567 thai ba phan ti 1é nghich véi:

a) 4,7, 6. b)

ool w

g
76’

[GVIN )

(£ Bai 17. Mot mot 6 6 di tit A dén B v6i van toc 6 t6 14 50 km /h. Lic di tit B vé A xe chay
v6i van toc 1a 60 km/h. Biét thoi gian vé it hon thoi gian di 1a 30 phit. Tinh thoi gian di va thoi

gian ve.

(£ Bai 18. Mot xe tai chay tit thanh phd A dén hai cdng B gdm ba ching dudng dai bang nhau,
nhung chat lugng mat dudng t6t xau khac nhau nén van téc trén méi ching dudng lan luot bang
40,24 va 60 (km/h). Biét tong thoi gian di tit A dén B 1a 5 gig, tinh d6 dai quang dudng AB.

(¢ Bai 19. Mot ngudi mang mot s6 tién vao siéu thi hoa qué va nham tinh thiy véi sé tien d6
c6 thé mua dude 3 kg nho, hoiic 4 kg tdo, hodc 5 kg man. Tinh gia tién mdi loai, biét 3 kg tdo dat
hon 2 kg mén 1a 210000 dong.

(£ Bai 20. Mot nhan vién van phong ¢é thé ddnh may duge 160 tit trong 2, 5 phit. Héi can bao
nhiéu phit dé ngusi dé danh duge 800 tit? (gid thiét rang thoi gian dé danh duge cac tit 1a nhu
nhau).

(£ Bai 21. Mot 6 t6 di tit A dén B hét 6 gic. Hoi khi tit B quay ve A né di hét may gio? Biét
rang van toc lic ve bang 1,5 lan véan tbc lac di.

(¢ Bai 22. Biét 3 hoc sinh khi lam vé sinh 16p hoc hét 3 phiit. Héi 5 hoc sinh (cling nang suét)

sé lam vé sinh 16p hoc hét bao nhiéu phit?

(¢ Bai 23. 36 em hoc sinh chia lam bén nhém cling tham gia trong ciy (mdi nhém déu phai
trong n cdy). Nhém I trong xong trong 4 ngay, nhém 11 trong xong trong 6 ngdy, nhém 11T trong
xong trong 10 ngay, nhém IV trong xong trong 12 ngay. Héi méi nhém cé bao nhiéu hoc sinh?

Biét rang ning suit trong cdy ciia mdi hoc sinh bang nhau.

(¢ Bai 24. Tim do dai ba canh clia tam gidc biét chu vi tam gidc 1a 62 cm va do dai ba canh ti
1é nghich vdéi 2; 3; 5.

(¢’ Bai 25. Ba doi mdy cay, cai trén ba canh dong c6 ciing dién tich. Doi I cay xong canh dong
trong 8 ngay; doi I1 cay xong trong 9 ngay; doi 111 cay xong trong 12 ngay. H6i moi doi cé bao

nhiéu may cay, biét rang ca ba doi c6 69 may cay (gia st ning suit mdi may cay 1a nhu nhau).
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(¢ Bai 26. Dé phuc vu cho viéc in tai liéu hoc tdp mén Toan cho hoc sinh khéi 7, ba xudéng in

danh ra téng cong 12 méy in (cling ning suat), va mdi xuéng dugc giao in sé lugng sdch nhu
nhau. Xudng thtt nhat in xong trong 4 ngay, xudng thit hai in xong trong 6 ngady, xudng thit ba

in xong trong 12 ngay. Hbi mdi xudng c¢6 bao nhiéu may in dé phuc vu céng tac nay?

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Hai ba mua gao hét cting mot s6 tién. Ba thit nhat mua loai 4000 dong/kg, ba thit hai
mua loai 4800 dong/kg. Biét ba thtt nhat mua nhiéu hon ba thit hai 1a 2 kg. Héi mdi ba da mua
bao nhiéu kg gao?

® Cau 2. Hai canh ctia mot tam gidc dai 25 cm va 36 cm. Tong d6 dai hai dudng cao tuong tmg

14 48,8 cm. Tinh do dai ctia mdi dudng cao noéi trén.

® Cau 3. bé lam xong mot céng viée, mot sd cong 1nhén can lam trong mot s6 ngay. Mot ban
hoc sinh lap ludn rang néu ting sd cong nhan thém 3 thi thoi gian sé giam di 3 Lap ludn cta

ban hoc sinh d6 ding hay sai?

® Cau 4. Mot xe chay tit A dén B gdom ba chiing duong dai bang nhau nhung chat luong mit
duong t6t xau khac nhau. Biét van tdc trén mdi chian dudng lan lugt 14 72 km/gio; 60 km/gio; 40
km/gis. Biét tong thoi gian xe chay tit A dén B 1a 4 gid. Tinh quang dudng AB.

® Cau 5. Hai 6 t6 cung di tit A dén B. Xe thtt nhat di hét 1 gio 20 phit, xe thit hai di hét 1 gio
30 phut. Tinh van tdc trung binh ctia mdi xe, biét rang trung binh 1 phit xe thit nhat di nhanh
hon xe thit hai 100 m.

® Cau 6. Mot 6t6 chay tit A dén B trong mot thai gian nhat dinh. Néu 6t6 chay véi van toe 54
km/h thi dén noi sém duge 1 gis. Néu 6td chay v6i van tdc 63 km/h thi dén noi sém dudc 2 gio.
Tinh quang ducng AB va thoi gian du dinh di.

® Cau 7. bé lam xong cong viée thi 21 cong nhan can phai lam trong 15 ngay. Do cai tién cong
cu lao dong nén ning suat lao dong ctia mdi ngudi tang thém 25%. Héi 18 cong nhan phai lam

bao lau mdi xong viéc d6?
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ON TAP CHUGONG VI

@ BAI TAP REN LUYEN

> NG A A 2 ’ 2 1A /. s R N X X 1 _2 _8
(& Bai 27. Lap tat ca cac ti 1é thiic c6 the duge tir bon so sau: 0,2; @; ?; ER
» . A FS 2 ’ 2 1A /. ’ 2 . A A 25 25
(¢ Bai 28. Lap tat ca cac ti 1é thitc c6 thé dude tit bon sé sau: 0,25; 1—8; 1,5; 3
(¢° Bai 29. Tim thanh phan chua biét = trong céc ti 1é thiic sau:

x 1,5 -9 x
— = b) — = —.
R T ) T I

(¢ Bai 30. Tim thanh phan chua biét = trong céc ti 1é thitc sau:

T -8 25 T
) 56~ 39 b =1

> NG N 2 1A , b Zye ’ , P ~, 2 1A , N
(¢ Bai 31. Tu ti lé thtc Z =5 (v6i a, b khéc 0) c¢6 the suy ra nhing ti 1& thic nao?

> N N 2 1A 7 6 ) 7 ’ 2 ~, 2 1A , \
(¢ Bai 32. Tu ti 1¢ thiic % = — (v6i z, y khac 0) ¢6 thé suy ra nhing ti 1é thitc nao?
Y

(¢ Bai 33. Céc gia tri tuong ting cta hai dai luong z va y dugce cho trong bang sau

z|1| 3|5 |7
y |5 | 1525135

a) Dai lugng y c6 ti 1é thuan véi dai luong x khong ?

b) Dai lugng y c6 phai 1a ham s6 ciia dai lugng z khong ?

Neu y la ham so cia x, hay viet cong thiic cia ham so doé.

(¢' Bai 34. Cho biét dai luong « ti 1é thudn véi dai luong y theo hé s6 ti 1& k. Pai luong y ti 1é
nghich v6i dai lugng = theo hé b ti 16 k. Khi d6, xét cdc khang dinh sau, khing dinh nao ding,

khéng dinh nao sai ?
a) Dai lugng y ti 1& thuan v6i dai lugng = theo hé s6 ti 18 k.
b) Dai lugng x ti 1& nghich véi dai lugng 2z theo hé sb ti 18 k.
c¢) Dai lugng z ti 18 nghich v6i dai luong z theo hé s6 ti 18 2k.
d) Dai lugng x ti 1& nghich v6i dai lugng z theo hé s6 ti 1& k2.

(¢ Bai 35. Cit xay xat 100 kg théc thi duge 74 kg gao. Mudn duge 185 kg gao thi phai xay xat
bao nhiéu ki-16-gam thoc 7
(¢’ Bai 36. 10 cong nhan lam xong mot cong viée trong 18 ngay. Héi muén lam xong cong viec

dé trong 12 ngdy thi can bao nhiéu céng nhan ?

(¢ Bai 37. Chia s6 1316 thanh ba phan
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2 5 2 5
a) ti & thudn véi 31 va 2; b) ti 1& nghich véi 3 1 va 2.

(¢ Bai 38. Trong mot phan xudng may, ba to nhan may mot s6 hang nhu sau. To I ¢6 10 ngudi,
t6 II ¢6 12 ngudi, t6 111 c6 15 ngudi. Biét nang suit lao dong ctia moéi ngusi 14 nhu nhau va s6

ngay lam ctia t6 I hon sd ngay lam ctia t6 11 14 3 ngay. Tinh s6 ngay lam ciia moi t6.

(¢ Bai 39. Diam la tén ctia mot don vi chiéu dai trong Hé do ludng Anh. Biét rang 1 ddm ~ 1,6
km.

a) Hoi mot con duong dai 3 km sé& c6 chiéu dai 13 bao nhiéu dim (lam tron két qua dén hang

phan tram)?

b) Do dai clia mot vat thé tinh theo km cé ti 1& thuan véi do dai ciia vat thé d6 tinh theo dam

khong? Néu co thi hé s6 ti 1é 14 bao nhiéu?

(¢ Bai 40. Pound (doc 14 pao va viét tat 1a 1b) 1a tén mot don vi khéi lugng trong hé do luong
Anh. Biét rang 1 1b ~ 0,4 kg.

a) Héi mot ngudi c6 khoéi lugng 60 kg sé& ¢ khdi lugng 1a bao nhiéu pound (lam tron két qua
dén hang don vi)?

b) Khéi luong ciia mot ngudi tinh theo kg ¢6 ti 1é thudn véi khéi lugng ctia ngudi d6 tinh theo

pound khong? Néu cé thi hé s6 ti 1é 14 bao nhiéu?

(¢ Bai 41. S6 do ba gbc E, E, C clia tam gidc ABC ti1é véi 2;3;4. Tinh s6 do ba géc clia tam
giac do.

(¢ Bai 42. S6 do ba gbc 5, E\, F ctia tam gidc DEF ti 1& nghich véi 2;3;6. Tinh sé do ba gbc
cua tam giac do.

(¢ Bai 43. Ba d6i xe tai cling vAn chuyén mot luong hang héa nhu nhau. Poi thit nhat van
chuyén xong trong 2 gio, doi thit hai trong 2,5 gid va doi thit ba trong 3 gio. Biét doi thit nhat
nhiéu hon doi thtt ba 1a 10 xe, tinh s6 xe ctia mdi doi (lugng hang héa méi xe chd dude 1a nhu
nhau).

(¢ Bai 44. Ba nhém thg thuc hién xay cac ngoi nha gidng nhau. Nhom thtt nhat xay xong trong
40 ngay, nhém thit hai trong 60 ngay va nhém thit ba trong 50 ngay. Biét nhém thit ba cé it hon
nhom thtt nhat 13 3 nguoi tho, tinh s6 ngudi tho clia moéi nhém (niang suat cdc ngudi tho 1a nhu

nhau).

@ BAI TAP BO SUNG

» N A £ ? ’ 2 1A , ’ 2 N £ £ _3
(¢ Bai 45. Lap tat ca cac ti 1& thitc c6 thé dude tit bon so sau: 0,6; T; 16; —20.

(¢' Bai 46. Tim thanh phan chua biét  trong céc ti 1é thic sau:

14 =21 x —16
a) — = ; = —.

—2t b)
x 15’ )—4 x
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» NG N 2 1A , € m ) 7 7 2 ~ 2 1A , \
(¢ Bai 47. Tu ti 1¢ thitc — = — (v6i z,y, m,n khic 0) ¢6 thé suy ra nhitng ti 1& thiic nao.
y n

(¢ Bai 48. Cho y va x 1 hai dai luong ti 1é thuan. Biét rang khi « = 3 thi y = 5.

a) Ho6i y va z lién hé v6i nhau theo cong thitc nao?
b) Tim z khi y = 7,5.
(¢ Bai 49. Cho y va z 14 hai dai luong ti 1é nghich. Biét rang z = —2 thi y = 3.
a) Hoéi y va z lién hé v6i nhau theo cong thitcc nao?
b) Tim y khi x = 5.
(¢ Bai 50. Chia s6 351 thanh ba phan
a) ti lé thuan véi 3; 4; 6;
b) ti lé nghich 3; 4; 6.

(¢ Bai 51. Gallon (doc la ga-long va viét tat 1a gal) 1a tén mot don vi thé tich trong Hé do luong
Anh. Biét ring 1 gl ~ 3,79 L.

a) Héi mot can c6 dung tich 51 & c6 dung tich 1a bao nhiéu gallon (1am tron két qua dén hang

phan nghin)?

b) Dung tich cia mot vat tinh theo 1 ¢6 ti 1& thuén v6i dung tich cia vat d6 tinh theo gallon
khong? Néu cé thi hé sb ti 1é 1a bao nhiéu?

(¢ Bai 52. S6 do ba gbc ]\/4\, ]/\7, P ctia tam gidc MNP ti 1& v6i 5;7;8. Tinh s6 do ba gbc clia
tam giac do.

(¢ Bai 53. Ba ban Hoang, Tuan va Minh cting di mot con dudng tit sdn béng dé t6i truong. Thai
gian ba ban di chuyén lan lugt 1a 10 phit, 12 phit va 15 phit. Biét mdi phiat ban Minh di cham
hon ban Hoang 1a 10 m, tinh chiéu dai quing dudng mdi ban di.

(¢ Bai 54 (*). Mot tam gidc ¢ chu vi bang 36 cm va do dai ba dudng cao ti 1& nghich véi 3; 4; 5.
Tinh dién tich tam giac doé.

(¢ Bai 55. Thoi gian mot nguoi tho 1am 6 cai banh bang thoi gian mot may tu dong lam 15 céi
banh. Hoéi mat bao lau dé ngusi thg d6 lam duge sd banh bang sd banh mdy tu dong lam trong
24 gio?
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CHUONG 7.

BIEU THUC PAI SO VA
PA THUC MOT BIEN

Bi1 24. BIEU THUC DPAI SO

TRONG TAM KIEN THUC

@ BIEU THUC DAI SO
Biéu thtic khong chtia chit goi 1a biéu thiic s6. Biéu thiic chi chita s6 hogc chi chita

chit hodc chita ca sb va chit goi chung 1 biéu thitc dai s6.

Trong mot biéu thitc dai s6, cdc chit (néu cé) ding dé thay thé hay dai dién cho

nhitng s6 nao d6 duge goi 1a cac bién sd (goi tat 1a cc bién).

Dé cho gon, khi viét céc biéu thiic dai s6, ta khong viét diu nhan gifta céc bién, ciing
nhu gitta bién va sb.
Chdng han: a-b=ab;3-a = 3a;. ..

@ Thong thudng ta khong viét thita sd 1 trong tich.
Chdng han: 1 - xy = zy; (—1) - ab = —ab.

Véi céc bién, ta ciing ¢ thé 4p dung céc quy tac va tinh chit ciia céc phép tinh d6i véi

cac so.

t4+r+r=3xy-y=yr+y=y+a.

ry+z)=aytzz; —(r—y+z2)=—x4+y—2z...

@ GIA TRI CUA MOT BIEU THUC DAT SO
Mubn tinh gia tri ctia mot biéu thiic dai sé tai nhitng gid tri cho trude ciia céc bién, ta

thay gid tri da cho ctia mdi bién vao biéu thiic r6i thuc hién cic phép tinh.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Viét cac biéu thitc dai s6 va dién dat cic biéu thic dai sé
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© Vi du 1. Viét cic biéu thic dai s6 dé biéu thi

a) Téng cac binh phuong clia = va y;

b) Binh phuong ctia tong hai s6 a va b;

c¢) Tich ctia 2 1an o véi hiéu cac binh phuong ctia x va y;

d) Trung binh cdng clia = va y.
© Vi du 2. Viét céc bicu thiic dai sb dé bieu thi

a) Lap phuong ctia tong hai s6 o va y; b) Téng cac lap phuong ciia hai s6 a va b;

¢) Thuong ctia téng = va y véi 3 lan y; d) Trung binh cong cua z,y va z.
© Vi du 3. Viét cic biéu thic dai s6 dé biéu thi

a) Chu vi hinh vuéng c6 canh bang x;

b) Chu vi hinh ch nhat ¢6 hai canh 1a z va y.

¢) Chu vi ctia hinh tron c¢6 ban kinh la R.
© Vi du 4. Viét céc biéu thiic dai sé dé bicu thi

a) Dién tich hinh vuéng c6 canh bang z;

b) Dién tich hinh thang c6 day 16n 1a a, day nho la b va chiéu cao la h;

c¢) Dién tich hinh chit nhat c6 chiéu rong 1a x( cm) va chieu dai 14 5 ( cm).
© Vi du 5. Viét cic biéu thic dai s6 dé biéu thi

a) Tich clia hai s6 tu nhién 1é lién tiép;

b) Téng cic binh phuong ctia hai sé tu nhién 1& bat ki;

c¢) Nghich ddo ctia tong hai s6 = va .
© Vi du 6. Viét cic biéu thiic dai sb dé biéu thi

a) Tich clia hai s6 tu nhién chan lién tiép;

b) Hiéu cdc binh phuong ctia hai s6 tu nhién 1& bat ki;

c¢) Téng cac nghich dio ciia hai sb = va y.

© Vi du 7. Budi da xanh c6 gid 45 nghin dong mot kildgam, cam xanh cé gid 40 nghin dong

mét kilogam. Hay viét biéu thiic biéu thi cho sb tién ting v6i « kildgam budi va y kilégam cam.
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@ Vi du 8. Phuong cung céc ban du dinh géi banh chung gtii cho ngusi dan vung 14. Phuong

can mua 8 kg gao nép véi gid x dong mot kg, 5 kg dd xanh véi gid y dong mdt kg va 3 kg thit ba
chi heo véi gid z dong mot kg. Hoi tong sd tién ban Phuong va céc ban phai tra 13 bao nhiéu?
© Vi du 9. Hai voi nuée cling chay vio mot bé can, voi mot méi gis chay duge x (lit), voi hai
moi gid chdy dude y (lit). Viét biéu thiic biéu thi lugng nudc chiy duge vao bé ciia hai voi, néu
voi mot chay trong 3 gic va voi hai chay trong 5 gid.
© Vi du 10. Mot 6 t6 di quang dudng tit A dén B v6i van téc z km/h trong 3 gio. Sau dé di
tiép quang dudng tit B dén C véi van toc y km/h trong 1,5 gic. Viét biéu thitc biéu thi chidu dai
quang duong AC.
© Vi du 11. Dién dat céc biéu thiic sau bang 1oi.

a) =+ 3y; b) x? 4 1; c) (x—2y)>.
© Vi du 12. Dién dat céc biéu thiic sau bang 15i.

a) br —y; b) 23 — 5y; c) (z—y)(z+y).

Bi Dang : Tinh gia tri cia biéu thic dai sb

© Vi du 1. Tinh gid tri ctia biéu thiic sau

a) A=>5x+1taiz =52 b) B=xy? —32%y+1taiz=y=—1.

c) C=0Rr—vy) (x+d)taiz=1y=-2 d) A=-52+1taiz=—-2.

e) B=y?—3y+1taiy=—1. f) C=(x—y)? (22 —y) taiz=—1;y=3.
© Vi du 2. Tinh gid tri ctia biéu thiic A = 222 — 5z — 5 tai . = —2 Véx:;.

2%+ 2xy + o>
r—y

© Vi du 4. Tinh gid tri ctia biéu thitc 2? + ry — yz khi x = =2, y = 3 va z = 5.

@© Vi du 5. Cho bi¢u thitc P = (2% — 1) (2® — 2) (22 — 3) ... (2% — 2015). Tinh gid tri ctia P tai

z théa man (2% + 2010) (x — 10) = 0.

© Vi du 3. Tinh gid tri ctia biéu thiic B = taiz =3vay=—1.

© Vi duy 6. Tinh gia tri ctia biéu thic sau

3a+2b . ., a 1 r+10y . .. =
M = biet - =—-. b) P=——— biet —
2) Ja—3 Mty =3 b 9r +2y Uy

=2 ) N=(@ 4y~ 3) (s )

biét z = y.

@© Vi du 7. Mot khu vuon hinh chit nhét c6 chiéu rong = mét, chiéu dai gap doi chic¢u rong.
Ngusi ta dao mot 16i di xung quanh khu vudn (thudc dat ctia vuon) rong 2 mét. Tinh dién tich

con lai ctia khu vuon biét x = 7 (mét).

© Vi du 8. C6 mdt voi chay vao mdt bé chita nude, mdi gi chay duge x lit nude. Cling lic d6
c6 mot voi khac chdy tit bé ra, mdi gié luong nude chiy ra bang 1 luwong nuée chay vao.

a) Hay biéu thi s6 lugng nude ¢ trong bé sau khi mé dong thdi ca hai voi trong a gid.

b) Tinh lugng nudc c6 trong bé trén biét z = 30 (lit), a = 3 (giv).
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LR

Bi Dang : Tim gia tri 16n nhat va gia tri nhé nhit ctia biéu thiic

© Vi du 1. Tim gia tri nhd nhat ctia cdc biéu thiic
a) A= (x—3)*+1; b) B = |3z + 1| —5.
© Vi du 2. Tim gia tri nhd nhat ciia cac biéu thitc
a) A=5+(—2z+1)% b) B =[5y — 2|+ (z — 1)* + 3.
© Vi duy 3. Tim gid tri 16n nhat clia cic biéu thitc
a) A=—Br—1)2+2; b) B=4— |3z —2|.
© Vi du 4. Tim gia tri 16n nhét clia cdc biéu thiic
a) A=13 — 2% b) B=5— (2z +5)~
© Vi du 5. Tim gia tri nhd nhat ctia biéu thic
c) C=lz—1]+2y—1)*+1.

a) A= (v —3)2+9; b) B = (z—1)*4(y+2)?+10;

© Vi du 6. Tim gi4 tri 16n nhat cia biéu thic

24. BIEU THUC DAI sé-

a) P=—2(x —3)%+5;

@ BAI TAP VAN DUNG
(£ Bai 1. Viét céac biéu thiic dai sb biéu thi
a) Téng ba sb nguyén lién tiép;
b) Téng cac binh phuong hai s6 1é lién tiép;
¢) Tich ctia s6 a va binh phuong ctia s6 b.
(" Bai 2. Viét biéu thitc dé dién dat ¥
a) Hiéu céc binh phuong cua a va b;
c¢) Tich ctia x va y lap phuong;
(¢ Bai 3. Viét cac biéu thic dai sé biéu thi
a) Tong cic binh phuong ctia hai s6 a va b;

c¢) Téng clia z binh phuong va y lap phuong;

(¢ Bai 4. Viét cac biéu thiic dai s6 dé biéu thi

5
(z —14) +21°

b) @ =

b) Binh phuong ctia hiéu a va b;

d) Tich clia tong a va b v6i hiu ciia a va b.

b) Téng ciia hai lan binh phuong s6 a va s6 b;

d) Nita tong céc binh phuong ctia hai s6 a va

I v

-
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a) Tich ciia tong hai s6 x,y va hi¢u cdc binh phuong ciia hai s6 dé;

b) Tich ba s6 tur nhién lién tiép;
c¢) Mot s6 tu nhién chia 4 du 3;
d) Chu vi ctia mot tam gidc déu c6 canh bang a.

(¢ Bai 5. Dién dat cdc bidu thitc dai sé sau bang 10i.

r+y—+z
S

(¢ Bai 6. Mot ngudi thué nha véi gia 3 tricu dong mot thang va ngudi dé phai tra tién dich vu

a) 3ryz; b) 2(2z —y); c)

gi6i thiéu 1a 1 triéu dong (tién dich vu chi tra 1 lan)

a) Hay biéu thi gid tién nguoi d6 phai tra khi thué nha trong 2 thang.

b) Tinh s6 tién ngudi d6 phai tra sau khi ¢ 2 thang, 5 thing.

> N ’ .z . 2 -2 , . N 2
(¢ Bai 7. a) Tinh gid tri clia biéu thiic A = 32% —4x +2 taix = -3 vax = 5;

b) Tinh gi4 tri ctia bic¢u thitc B = (z +3y)> + 22 —y taiz = —2; y = 1.
(£ Bai 8. Tinh gia tri ctia biéu thtc

. 2 3_ 2 ;

a)A:—talle;y:—g; b) B=3z>—2*+1taix=—-3;2=0,5.

(¢ Bai 9. Tim gia tri nho nhét clia cdc biéu thitc sau

a) A= (22 +1)2 +/3; b) B=(z —2y)*+ |y — 1] + 3.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Tinh gid tri ciia bidu thic A = 2z + 3: Y bidt z; y thoa (x—2)2 + |y — 1| = 0.
z+ 2y
2 3 - b Z 5
® Cau 2. Tinh gi4 tri bidu thicc B = 427“), bidt % =2
® Cau 3. Tinh gia tri ctia biéu thitc
r—dy
a)C:Mbiét:;:g; b) D= (2% —y* + 1) (2 + 2y) tai z = —y.

® Cau 4. Cho biéu thitc M = 2z + 2y + 3zy(z + y) + 52%y® + 52%9* + 2. V6i o +y = 0 thi gia
tri ciia biéu thiic M bang bao nhiéu?
x

® Cau 5. Tinh gid tri ctia biéu thitc P = 3z + _T_ Y v6i x, y théa man
rry

|z —2|+ (y—1)*=0.
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® Cau 6.

® Ccau 7.
N.

® Cau 8.

® Cau 9.

2.z —-14-y , =z 2
VOl — = ——.

3-x4+79-y Y 3
Cho biéu thitc N = 2z* + 322y% + y* + 4. Véi 2% + y? = 1, tinh gid tri ctia biéu thiic

Tinh gid tri ciia biéu thitc A =

dr —3  4dy+3

biét x —y = 3.
3r+y 3yt ey

Tinh gid tri ctia biéu thiic sau Q =

-5
3 c6 gid tri nguyén.

e . . P x
Tim gia tri nguyén ciua x dé A =

® Cau 10. Tim gia tri 16n nhat cta céc biéu thic

a) C'=4—23x+1)% b) D =

I v
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Bi1 25. DA THUC MOT BIEN

TRONG TAM KIEN THUC

@ DON THUC MOT BIEN
Dan thiic mét bién (goi tat 1a don thiic) 1a bicu thitc dai s6 c6 dang a - 2", trong d6 sb thuc
a # 0 dugc goi 1a hé s6, s6 mii n (n nguyén duong) ctia lity thita ctia bién goi 1a bac ctia don
thiec.
Chdng han: —0,52% 13 don thitc mét bién z, véi hé s6 14 —0,5; béc la 3.

W S6 0 ciing dude coi la mot don thite. Pon thitc nay khong cé bac.

N\ Mot s6 khic 0 1a mot don thic bac 0.

Cong (hay tri) hai don thitc cung bic cing bién: Dé cong (hay trit) hai don thitc cling béc
ta cong(hay trir) cac hé sb v6i nhau va giit nguyén lity thita ctia bién. Tong nhan duge la

mot don thic.

Nhén hai don thic: Dé nhan hai don thtic, ta nhan hai hé sd v6i nhau va nhéan hai lity thita

cia bién v6i nhau. Tich nhan dudc ciing 1a mot don thitc.

©® DA THUC MOT BIEN
Da thitc mot bién (goi tat 1a da thiic) 1a tong ciia nhitng don thitc clia cling mot
bién; mdi don thiic trong tong goi 1a mot hang i ciia da thitc dé.

S6 0 ciing dudc coi 1a mot da thitc, goi 1a da thic khong.
Mot don thitc cting la mot da thic.

\

Ta thuong ki hiéu da thicc bang mot chit cai in hoa. D6i khi con viét thém ki hiéu bién trong

ngoiic don. Ching han:
A= A(x) = 62° — 52 — 4% + 7.

@ THU GON, SAP XEP DA THUC MOT BIEN
I Pa thitc mot bién thu gon: 1a da thittc khong chita hai don thiic nao cling béc.

I Da thtic mot bién thudng ducc sép xép theo lity thita ting hodc gidm ciia bién.
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BAC VA CAC HE $6 CUA MOT PA THUC
Trong mot da thitc thu gon va khac da thitc khong

@ Bac ctia hang t@ c6 bac cao nhat goi 1a bic cia da thic dé.
Hé s6 ctia hang ti c6 bac cao nhat goi 1a hé s6 cao nhdt clia da thitc dé.

Hé s6 ctia hang tit bac 0 goi 1a hé s6 tu do ctia da thic doé.
.

— Dba thic khong la da thic khong c¢6 bac.

— Trong mot da thitc thu gon, hé s6 cao nhat phai khac 0 (cac hé sé khéac cé thé bang 0).

— Muén tim béc ctia mét da thiic chua thu gon, ta phai thu gon da thic dé.

©® NGHIEM CUA PA THUC MOT BIEN
Néu tai = a, da thtic F(z) c6 gia tri bang 0, ttic 1a F(a) = 0, thi ta goi a (hodc 2 = a) 1A
mot nghiém cia da thitc F(x).

Mot da thitc (khdc da thitc khong) cé thé cé6 mot nghiém, hai nghiém, ... hodc khong c6
nghiém. S6 nghiém ctia mot da thitc (khéc da thitc khong) khong vudt qua bac clia da thiic
dé.

¢ Nhan xét 25.1. Néu mot da thiic ¢6 hé s6 tu do bang 0 thi = 0 13 mot nghiém ciia da thitc
d6. Chang han, trong vi du trén cho thiy da thitic A(z) = 222 + 6z c6 hé s6 tu do bang 0 va c6

nghiém x = 0.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhan biét don thitc mot bién. Phép nhan cic don thic

© Vi du 1. Trong cac biéu thiic sau biéu thitc nao 1a don thitc mot bién, khi d6 hay xéc dinh
phan hé s, phan bién ctia don thitc dé.

1 6
a) —3ab. b) Zmyg‘z. c) —5
1 1 1
d) 3 NG ) —3(z%). f) ?ﬁ : (—3) ye.
© Vi du 2. Trong céc biéu thiic sau biéu thitc ndo khéng 1a don thiic mot bién.
3 1
a) 9% b) —zxy?’; c) 0; d) 1+ §x2; e) 3-5-t3 f) zy?z.

@ Vi du 3. Thuc hién phép tinh va viét két qua dusi dang mot don thitc. Chi ra hé s6 va bac
ctua don thic do.
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1 2) 2 3. (3 3) 2.
a) ( 5% 2x 7 b) =T 0,2z - 5=,
1

d) (=0.252) - (82?) - (—%x)

) (~dz) - (8%) - 1

@ Vi du 4. Thuc hién phép tinh va viét két qua dusi dang mot don thitc. Chi ra hé s6 va bac
ctia don thic do.

a) —at- é . (Zﬁ) b) (0,6x) - (1%x3> - 5a?;
) §x2 S d) (2%) (=522) - 7.

2 1 5
a) 3% —w?; —2x7; b) y; 3y; —Ty; c) 523 —=23; —423; d) —t2; 2% étz.

@ Vi du 2. Thuc hién phép cong don thitc va viét két qua dudi dang mot don thitc. Chi ra hé
s6 va bac ctia don thitc do.

7 ) 2
a) é_le — Z:vf’ + (—229) b) (—gyS) + 3y® — 2% + 5.

© Vi du 3. Thuc hién phép cong don thitc va viét két qua dusi dang mot don thite. Chi ra hé

s6 va béc ctia don thitc dé.
a) =5z —3z+(—2)32 b) 2t* + 2,5t — 3t* — |—2¢2|.

© Vi du 4. Mot bac ndng dan st dung hai may bom dé tudi nuée cho canh déng. May bom thit
nhat méi gid bom duge 20 m? nude. M4y bom thit hai méi gid bom duge 18 m? nude. Sau khi ca
hai may chay trong = gid, bac tat may thit hai va dé may thit nhat chay thém trong 0,5 gio nia
roi tat. Hay viét da thitc (bién x) bicu thi dung tich nuéc bac da bom cho canh dong. Tim hé sb

cao nhat va hé s6 tu do ctia da thiic dé.

@ Vidu 5. o) mot cita hang sach gid mot chiée but bi 1a 4 nghin ddng v mét quyén vé 1a 9
nghin dong. Hay viét da thtic biéu thi s6 tién ban Nam mua 2 hop btt trong dé mdi hop cb z
chiéc biit; z quyén vé va Nam mua thém mdt hop bit chi mau gid 75 nghin dong. Tim hé s6 cao

nhat va hé s6 tu do cia da thitc dé.

B Dang : Thu gon va sap xép cac hang tir cia da thic

© Vi du 1. Thu gon va sip xép cac hang tit ciia da thitc theo luy thita gidm dan ciia bién
1
a) A(x) :3x4—x2+5—x—|—2x2—|—§x3+x4—2.
b) B(z) = —22* + 52° — 2* + 4 + 32* + 22* + 2® — 5a®.

c) C(x) =223 — 2% + 22* — 2% + 32° — 222 — 2* + 1.
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© Vi du 2. Thu gon va sap xép cac hang ti ciia da thic theo liy thita ting dan cia bién

a) Alx) =a" =32t + 223 + 2?2 — 2t —x + 2" — 23 + 3.
4 3 1 3
b) B(z) = 62* + Tx —2x+§x+3—5x :
4 2, 1 5 2
c) C(z) =12"—3z +§—SL’+.TJ —22° + 1.
© Vi du 3. Hay sip xép cic hang tit ctia mdi da thiic sau theo liy thita gidm ctia bién:

Alr) =2+ 52" — 622 — 8 — 112" + 2° + T2?;
B(z) = 82° + Tr — 62% — 32° + 2z + 15.

© Vi du 4. Hay siap xép cac hang tit ctia mdi da thiic sau theo liiy thita tang ctia bién.

62> — 822 + 12 + 2 + Tx? — 322,
Q(z) = —x — 3+ 22% + 62.

B,
—~
=

Il

@© Vi du 1. Xac dinh bac va hé s6 tu do, hé s6 cao nhat ctia mdi da thitc sau
a) A(z) = 3z% — §x2 +7x — 3.
b) B(x) = 2z + 8 — 32% + 223 — 4a* + 2°.
¢) C(x) =1+ 32 — 4o + 8% — b + 4o + 3% — 2.
© Vi du 2. Xéc dinh bac va hé sb tu do, hé s6 cao nhat ctia mdi da thitc sau
1

3
a) A(x) = —541:5 +at — ng + 5z + 1.

b) B(z) = 2* + 423 + 5z — 2 — 92
c) C(z) =052t — 2° + 42 — 22 — 22° + x + 1,5.
© Vi du 3. Viét da thitc M(z) théa man dong thdi cac diéu kién sau
Béc clia M(x) bang 5.
Hé s6 ctia 2 bang hé sb ctia x bang —3.

Hé s6 cao nhat ctia M (z) bang 5 va hé s6 tu do bang 1.
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© Vi duy 4. Viét da thitc N(z) c6 bén hang tit ma hé s6 cao nhat bang 3 va hé s tu do bang
—5.

© Vi du 5. Tim béc ctia moéi da thiic sau

A(r) =8 — 52 + 327 — 6% 4+ 22 — 327,
B(z) = 0,32% — 62* — 7T2° + 8 — v + 92° — 9 + 6.

© Vi du 6. Cho da thiic A(x) = (2a + 1)z* + 52% — 222 + 32% — 52, Xdc dinh gia tri clia a dé
da thitic A(x) c¢6 bac la 3.

@ Vi du 7. Tim cic hé s6 clia da thiic sau

P(x) = 22° — 62% + 32 + 5 — 82°.

© Vi du 8. Tim bic va cac hé s6 ctia da thiic sau (liét ké day di cac hé s ti liy thita 0 dén
Ity thita cao nhat)
Q(z) = 42 — 62* + 5 — 8a°.
@ Vi du 9. Cho da thtc
P(z) = 2° +22° — 2" — 62> + 32" + 22 — 2° + 32° — T2 + 9.

a) Thu gon va sap xép da thtic theo lily thiia giam dan ctia bién.

b) Tim hé s6 tu do va hé s6 cao nhit ctia da thic P(z).

Bi Dang : Tinh gia tri ctia da thiic

Dé tinh gié tri ctia da thic ta lam nhu sau
Buégc 1. Thu gon da thitc (néu can)

Buéc 2. Thay gid tri clia bién vao da thtic 16i thie hién cdc phép tinh.

Gia tri ctia da thic P(z) tai x = a dugc ki hiéu la P(a).

\ V.

© Vi du 1. Cho da thitc P(x) = 32 + 22? + 4 — 3z + 32 — 3z — 52 + 3.

a) Thu gon va sip xép cac hang tit ciia P(x) theo liiy thita gidm dan ctia bién.

b) Tinh P(0); P(—1); P (g)
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) 1
© Vi du 2. Cho da thiic: Q(x):x2—2x3+4x2—6w+§—3x+x2+§+3x4.

a) Thu gon va sip xép cdc hang tit ctia Q(z) theo lily thita ting dan ctia bién.

, 1
b) Tinh Q(1) ; Q(-1): 3 )
© Vi du 3. Tinh gia tri ctia da thiic P(z) =2*> —br+4 taiz =4 vaz = —4.
© Vi du 4. Tinh gia tri ctia da thic P(z) = 52'%° + 529 +52% + ... + 5z + 9 tai z = —1.

@© Vi du 5. Theo trung tam du béo thdi tiét ctia Nga, nhiét dd ngoai trsi § thanh phé Matxcova

clla nudc nay vao mot ngay cua thang 4 tai mot s6 mui gid dude cho béi bang sau

Thoi gian 0 (gio) | 2 (gio) | 5 (gio)
Nhiét do (°F ) | 284 | 32 | 338

. )
Dua vao céng thitc doi dd F sang do C la C = §(F —32). Em hay:

a) Da&i nhiét d6 tit cAc mui gio cho trén ra don vi do C.
b) Cho biét nude déng bang & nhiét do bao nhiéu?
© Vi du 6. Gia tri cia mot chiéc mdy tinh bang sau khi st dung 2 ndm dude cho bdi cong thiic:
F(z) =10 200 000 — 1 100 000z (dong)
a) Hay tinh F(1); F(2); F(3). VA cho biét F(1); F(2); F(3) c¢6 nghia 1 gi?

b) Sau bao nhiéu ndm thi gia tri cia may tinh bang 1a 4 700 000 dong.

Bi Dang : Tim nghiém ctia da thic

© Vi du 1. Cho da thiic P(z) = 2% + 2 — 2. Trong céc s6 0;1; —1;2; —2, s6 nao la nghiém ciia
da thic P(z).

@ Vi du 2. Cho cac gia tri 1;2; —2; —6; 8. Gia tri nao la nghiém cta da thitc

Q(x) = 2* + 5x — 6.

© Vi du 3. Cho da thitc F(x) = (222 + Tz) — (22 + 42 + 1) — 9.
a) Thu gon da thic F(x).
b) Chiting minh rang 2 va —5 déu la nghiém ctia F(x).

© Vi du 4. Cho da thitc G(x) = —22? — 3 + 5z + 32 — Tx.
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a) Thu gon da thic G(x).

b) Chiig minh rang —1 va 3 déu la nghiém cta G(z).
@ Vi du 5. Tim nghiém cta da thiic:

a) T+ 5. b) 2z — 1. c) —Sx—i-i. d) 2% —z. e) 222+ 6.
@ Vi du 6. Tim nghiém cta da thiic:

a) x—T. b) 12 — 3. c) 2z + i d) 4z — 22 e) 2x? — 32x.
@ Vi du 7. Ching t6 cac da thitc sau khong ¢ nghiém

a) 2+ 2. b) 222 + 1. c) 28+ 7.
@ Vi du 8. Chung t6 cac da thitc sau khong c6 nghiém

a) 2 +5. b) 3z% + 2. c) z* + 10.
© Vi du 9. Cho da thitc P(x) =5z +a — 2. Tim a dé da thtic P(z) c¢6 nghiém

a) = —1. b) z = 2. c) =

1

f) =+ 22

@© Vi du 10. Cho da thiic Q(z) = —3ax + 2a — 1. Tim a dé da thtic P(z) c¢6 nghiém

2
a) x = 3. b) x = —b. C)x:—g.

(@® BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Tinh

3 1 ) 1
a) Ta? =307 b) gt = (5ot + 3o
—1 1 6
c) 5x - (3z)*- ?x?’. d) —5%" gxz - 3a°.

(¢ Bai 2. Thu gon va sip xép cac da thiic sau theo lity thita giam dan cta bién.

s6 tir do clia chiing.

P(z) = 2% — 32 4+ 32% — 62 + 22° + 10 — 32 — 25,
Q(z) = 32% — 51 +2 — 62% + 42° + 5 — 82° — 2.

(¢ Bai 3. Thu gon va sap xép cac da thiic sau theo liiy thita ting dan cta bién.

s6 tur do ctia ching.
a) f(x) =5 —Tat 4+ 323 + 22 + 62 + 227 + 4z,

b) g(x) = 2° + 22* — 3z + 8 — 3x? — af.

Tim bac va hé

Tim bac va hé

K v


https://zalo.me/0984693719

- 181 | Trang 25. DA THUC MOT BIEN-

(¢ Bai 4. Tim bac clia cdc da thiic sau

a) 12 — 522 + 425 — 623 + 22?2 — 4a5; b) —2x + 12;
c) 2x? — 5z®; d) 2015.
(¢ Bai 5. Cho da thitc f(x) = —z — 72? + 623 — 32* — 222 — 62 + 22" — 1.
a) Thu gon, 16i sip xép cac s6 hang ciia da thitc theo lity thita gidm dan ctia bién z.
b) Xéc dinh bic clia da thtic, hé s6 tu do, hé s6 cao nhat.
c) Tinh f(—=1), f(0), f(1) va f(—a).
(¢ Bai 6. Cho da thiic f(z) =z + T2% — 62 + 32* + 22 + 62 — 22* + 1.
a) Thu gon, 16i sip xép cac s6 hang ciia da thitc theo lity thita gidm dan ctia bién z.
b) Xéc dinh béc clia da thtic, hé s6 tu do, hé s6 cao nhat.
¢) Tinh f(~1), £(0), f(1) va f(~a).
(¢ Bai 7. Cho da thiic A(z) = 92° — 2® 4+ 42® + 92 — 2 + 9 — 92° + 2° — 3.
a) Thu gon da thitc trén rdi sap xép da thitc theo luy thita gidm dan ciia bién.
b) Xéc dinh béc, hé s6 tu do, hé s6 cao nhat cia da thiic.
c) Tinh A(2); A(—1); A(0).
d) S6 nao 1a nghiém clia da thitc trong cic s6 sau ;; —2;—1.
(¢ Bai 8. Cho da thitic B(z) = (32% — 3z + 2) — (222 — 7Tx — 1).
a) Thu gon da thic trén.
b) Tinh gi4 tri ctia bicu thic tai x = 3;z = —;

c¢) Gidi thich vi sao —1 va —3 deéu 1a nghiém ctia B(z).

(¢ Bai 9. Tim nghiém ctia mdi da thiic sau:

a) 3x — 2. b) 9 — 22 ¢) bx + (—éx) — 6.
d) z(2z + 1). e) bz +3)—(z+1). f) 2% — 3.
g) 2+ 3. h) 222 + 5. i) a2+ 16z

(¢ Bai 10. Kiém tra rang
1

1
a) Da thic 4z + 3 c6 nghiém la z = ~5
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2 1 2
b) Da thitc 322 + x — 3 c6 nghiém 1a x = 3 va r = —3

N 1 1 .7 . N \ A ? 7
(¢' Bai 11. Trong cac gid tri 0; 5 1; 15; 2, gia tri nao la nghiém cua da thitc

P(x) =22 — 5z + 2.

(¢ Bai 12. Tim nghiém ctia da thiic sau
1
a) M(x)="Tx+3; b) N(m):§x—2; c) Qr)=—2z+ .

(¢ Bai 13. Tim nghiém cua da thiic

a) P(x) = (x—3)  (z+4); b) Q(z) = (m—l)-(Zx—g).
(¢' Bai 14. Tim nghiém ctia da thiic
a) P(z) =22 —-09; b) Q(z) = 422 — 25; c) R(z) = - 3.

(¢ Bai 15. Nha may A san xuat mot 16 4o gom 200 chiée 4o véi gid von ban dau 1a 30 000 000
dong va ban mdi 4o gia 300 000 dong. Khi dé goi T' 14 s6 tién 1di (ho#c 16) clia nha may thu dudc
khi ban x chiéc 40 (0 < x < 200).

a) Thiét 1ap da thitc biéu thi s6 tién 1ai (hodc 16) clia nha may sau khi ban duge z chiée 4o.
b) Tinh s6 tien khi ban duge 150 chiéc 4o0. Khi d6 nha may 1ai hay 1567
c¢) Hoi can phai ban bao nhiéu chiéc 40 méi ¢ thé thu hoi duge vén ban dau?

(¢ Bai 16. Da thiic P(x) = ax?® + 5a — 2 c¢6 mot nghiém 14 1 thi hé s clia a 1a bao nhiéu?

(¢ Bai 17. Cho da thtic f(x) = 22° + 322 — 4o — 5. Tinh gid tri cta f(z) tai z = 1; z = —1;
1

(¢ Bai 18. Tinh gi4 tri ctia da thic
a) M(z) =2°+ 2%+ 22 — 1 tai . = —2;
b) P(x) =2 + 2 4+ 2197 + 4+ 22tz tai z = —1.
(¢ Bai 19. Cho da thitc f(z) = —2* + x + 72® — 62° + 32 — 622 + 623 — 22% — 6.
a) Thu gon, 16i sip xép cac s6 hang ciia da thitc theo lily thita gidm dan ctia bién z.
b) Chting minh rang cic gia tri —2, 1 va 3 khong 1a nghiém ctia da thitc f(z).
¢) Tim nghiém ctua da thiec.

(¢ Bai 20. X4c dinh m dé da thitc f(z) = ma® — 2z + 8 c6 nghiém 1a —1.
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(¢ Bai 21. Tim nghiém cla céc da thic sau:

a) f(x) =2014z — 1. b) h(x) = (x —2014) - (2015 — z).
c) g(z) = 2% —8l. d) ¢(z) = 1252 — 2.

(¢ Bai 22. Trong tap hop s6 {—3; —2; —1; 0} thi s6 nao 1a nghiém ctia da thitc f(x) = 2*+102°+
3522 + 50z + 247

(¢ Bai 23. Trong tap hop s6 {2;0;1;4} thi sé nao 1a nghiém, s6 nao khong 1a nghiém ctia da
thitc sau: f(x) = z® — 5% + 2z + 87

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Tim nghiém cta da thic
a) x? — Tx + 12; b) 222 — bz + 2.
® Cau 2. Chiing t6 rang cac da thic sau khéng c6 nghiém.
a) o'+ 4; b) 2% + 2x + 2; c) x? — 6z + 10.
® Cau 3. Tim nghiém ciia cic da thiic sau:
a) A=12%— 3z b) B=g2?-52x+6. c¢) C=a*+z’+z+1. d) D=az%+ /2015,
® Cau 4. Chiing minh rang cic da thiic sau vo6 nghiém (khong c6 nghiém):
a) f(z) =2*+2015. b) h(z) = z* + 6z + 10.
® Cau 5. Cho da thitc P(x) = 222 + mx — 10.
a) Tim m dé P(x) c6 mot nghiém 1a 2.
b) Tim nghiém con lai.
® Cau 6. Cho da thitc P(z) = 2? — az + 2.
a) Xac dinh a dé P(z) nhan 2 la nghiém.
b) Tim tap hop nghiém ctia P(z) Gng vé6i gid tri vita tim duge cia a.
® Cau 7. Tim gi4 tri ctia m dé:
a) Da thtic f(z) = mz® + 2* + 2 + 1 ¢6 nghiém 1a 1.
b) Da thitc g(z) = 2* + m22® + ma? + ma — 1 ¢6 nghiém 1a 1.
¢) Da thiic h(z) = 2* — 22% + m 6 nghiém 1a —3.

® Cau 8. Cho da thiic f(z) =1+ 2+ 22 + - + 2201 4 2215 Tinh f(-1), £(0) va f(1).
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® Cau 9. Cho da thic f(z) = ar® — ba® + cx — d (a # 0). Biét da thiic f(x) cé hai nghiém 1

43. Tim nghiém con lai.

® Cau 10. Ban BEE cho rang da thitc f(z) = 2% — 1 1a m6t da thitc bac ba, nén ngoai nghiém
1a 1 thi da thtic f(z) con c6 hai nghiém nita. Cdc ban thay thé nao?

® Cau 11. Chting minh rang da thitc f(x) = 2° 4 1 chi c6 mdt nghiém duy nhat 1a —1.
® Cau 12. Cho céc da thiic f(r) = ax + b va g(x) = bx + a (a, b # 0). Gid sit da thic f(x) cb

nghiém 1a zg, tim nghiém cta da thiic g(x).

® Cau 13. Tim céc hé s6 a, b, ¢, d ctia da thitc az® + bx? + cx + d. Biét f(0) = -5, f(1) = 4,
f(2) =31, f(3) =88.
® Cau 14. Cho da thiic ¢(z) = ax® — ba® + cx — d (a # 0).

a) Tim sy lién hé gitta cdc hé sb a va ¢, b va d sao cho () c6 hai nghiém 1a —1 va 1.

b) Biét da thiic ¢(x) c6 hai nghiém 1a +2, tim nghiém thit ba con lai.
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Bir26. PHEP CONG VA PHEP TRU DA THUC
MOT BIEN

TRONG TAM KIEN THUC

@ CONG, TRU HAI PA THUC MQT BIEN

Dé cong hodc trit hai da thtic mot bién, ta c¢6 thé thuc hién theo mot trong hai cach sau

Cach 1. Cong, trit da thitc theo “hang ngang”: Viét hai da thtic trong diu ngoic; bd
déu ngodc theo quy tac dau ngodc va nhém céc hang ti cling bac dé thu gon da
thec.

Cach 2. Cong, trit da thiic theo “cot doc”: Sap xép cdc hang tit ciia hai da thitc ciing
theo luy thita gidm (hodc ting) ctia bién, roi dit phép tinh theo cot doc (chi ¥
ddt cAc hang tir cting bac thang cot v6i nhau). Cong (trir) hai don thiic trong

titng cot, ta cé tong (hidu) can tim.
® cHUY
.

Phép cong da thitc ciing c6 céc tinh chat nhu phép cong céac sb thue. Cu thé la:

Tinh chat giao hodn: A+ B = B + A.

Tinh chat két hop: (A+ B) +C = A+ (B+ ().

Coéng vo6i da thiic khong: A+0=0+ A = A.

AN
\

Tuong tu nhu céc sb, déi véi cac da thic P, Q, R, ta ciing cé:

NeuQ+R=Pthi R=P— Q.

® NeuR=P-QthiQ+R=P.

N

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Tinh tong hoac hiéu ctia hai da thic ]

@© Vi du 1. Tim téng ciia hai da thiic sau (trinh bay bang hai cch)
a) 222 — 0,52 + 5 va 32 + 2,51 + 4;

b) 7—4y? + 3y +y® va —3y° + 42 + 1;
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c) =21 +323+32+5va 322+ +5— 2
35 4 2 s 4 3 2
d) J8° =20 4362t 1vh ot a2 3,
© Vi du 2. Tim téng ciia hai da thiic sau (trinh bay bang hai cich)
5,1 o NS
a) —2x —|—§x + 5z — 1 va 4z —|—§x — 4z +6
b) 532 + 3y — 2y% + 3yt — 13 va -4y + 5y +y + 9;
3 4. .3 ol s
c) —5% +z —32+1va—§z +2° 4+ 5z — 3;
d) 5 =32+ 7tt — 9t va 12 — 3t + 13 —t° — 3.
@ Vi du 3. Tim hiéu sau theo hai cach
a) (323 — 5% +6x +5) — (23 — 22 + 40 — 1)
b) (bz® — 22% +x — 3) — (42 + 5z — 1);
c) (z* + 32> +5) — (' — 23 + 222 + 4z + 1);
d) (142® + 222 + Tz) — (112° + 2% + 5w — 4).
@ Vi du 4. Tim hiéu sau theo hai cach
a) (22° +2* — 6z +7) — (—2* + 3z — 6)
4 5 2 L s 2
b) 3% +22° +52x—3) — 3% +22° —br+1
¢) (4z* — 5% +1) — (3 + 2% — 42 + 4w — 3);
d) (723 + 3,52% + 2x) — (5 + 1,52% + 5z — 1).
@ Vi du 5. Cho hai da thtc
A = —2*+ 727 +22° — 10+ 62* — 32° + 5z
B = 22'+6—2°+ 51 —52® — 2t +42°

Tinh A+ Bva A— B.

@ Vi du 6. Cho hai da thiic

Q
I

—2 — 4z + 2% + 62° + 32*
D = 7T+4+3z+2>—2°

Tinh C+ D va C — D.
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@ Vi du 7. Cho cac da thiic

A = 22—222+32-5
B = —2*422* —5x+7
C = 28 +22—2—1

Tinh A+ B+C;A-—B+CvaA—-B-C.
@ Vi du 8. Cho cac da thtc

3 1

A = Zx4+2x3—§:v2+3x—2
1

B = —Zx4+2:v3—|—x2—5x+4

1
Cc = x3—§x2—:17—|—1

Tinh A+ B+C; A—-B+CvaA—-B-C.
@ Vi du 9. Cho hai da thiic

1
P(z) = Ta*— 5.103 +a?—20+7
Q) = 32*+2° -2 +32 -5

a) Tim P(x) + Q(z) va P(x) — Q(z).
b) Tim hé s6 cao nhat, hé s6 tu do ciia cac da thiic tim duge & cau a).

@ Vi du 10. Cho hai da thtc

2 1

P(r) = §I5—$4—|—2$3—3ZB2+$+1
3

Qlx) = 2m5+x4—$3+3x2—|—2x—i

a) Tim P(x) + Q(z) va P(x) — Q(x).
b) Tim hé s6 cao nhat, hé s6 tu do va hé s6 clia 23 ctia cdc da thiic thu duge & cau a).

@ Vi du 11. Cho hai da thtc

M(z) = 3z* —52% - 22% — 4o + 627 + 82° — 2
1 3
N(z) = \/§x4+§x2—3x3—\/§x4+5x3—§x2—4x—3

a) Thu gon céc da thtc trén;
b) Goi G(x) 1a tong ctia hai da thitc M(z) va N(z). Tim G(z);
c¢) Tim bdc, hé sb cao nhit, hé s6 tu do cta da thitc G(z);

d) Trong tap hop {0;1; —2; 3}, nhiing s6 nao 1a nghiém cta G(z).
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@ Vi du 12. Cho hai da thiic

1
P(z) = \/§x5—2x4—§x3+4x2+x+3—x2+3x4

3 1
Qz) = 3a° + 22" — §x3 + 22 — 4z + 5:1:3 — 2t +3.

a) Thu gon céc da thic trén;
b) bat H(z) = P(z) — Q(x). Tim H(z);
c¢) Tim bdc, hé s6 cao nhit, hé s6 tu do cta da thitc H(z);

d) Trong tap hop {0;1;2; —3}, nhitng s6 nao 1a nghiém cia H(z).

B Dang : Tim da thitc chwa biét trong mot ding thiic

© Vi du 1. Cho da thitc A(z) = 2* — 22° + 22 — 3x + 1. Tim cdc da thitc B(z), C(z), D(x) sao

cho
a) A(x) + B(x) = bz* + 323 — 4 + x — 2;
b) A(z) — CO(x) = =32t + 22 — 12 + 3;
c) D(z) — A(z) = —4x* + 52 + 2% — 22 — 3.

3 1
© Vi du 2. Cho da thic M(z) = é—lx?’ + 222 — bx + 3 Tim cac da thiic N(z), P(x),Q(z) sao
cho

a) M(x)+ N(x) :3x3+x2—|—x—g;

b) M(z) — P(x) = —;la:?’ et 3

¢) Q(xr) — M(x)=z*+z—3.
© Vi du 3. Tim da thitc P(x) sao cho

1
a) P(x)+(x3—2x2+7x+§) =23 — 22 +1;

b) P(z) — (22* — 23 + 2 —3) = —2* — 2% + 52 + 4a + 2;
c) (5a® —22% +4x +4) — P(x) = 623 — 2% + 3z — 2.

© Vi du 4. Tim da thitc Q(x) sao cho

1
a) Q(z) + (x5+3x4—2x3+5x2+1§) =2° + 2% + 322 + 1;

3
b) Q(x)—(—2x3+§x2+2x—1) =zt + 223 — 2% 4+ 3z + 1;

2
c) (3.7:4 — 223 + 52? — 61 + —) —Q(z) = —2? + 3z + 1.

3
K v

188
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Bi Dang : Chitng minh da thite khéng phu thudc vao bién

© Vi du 1. Chting minh rang cac da thtic sau khéng phu thudc vao gia tri cia bién
a) (3x% —2x +5) — (42 — 4w + 1) — 2z + 2% — 4;
b) 423 — 5% + 1 — (4o — x + 22%) + (T2? — x + 8);
c) (§x3—x2+1) — (2% =3z +2* — 5) — 0,42 + 222 — 3z + 3.

© Vi du 2. Chiing minh rang cic da thiic sau khong phu thudc vao gié tri ctia bién
a) (222 — 0,52 +5) — (32?2 4+ 2,52 + 4) + (3z + 2% + 4);

b) 23 — 222 — (323 — 2+ 2) + (2* — x + 4) + 222 + 23;

5
c) —(w4—3x2—|—3x—1)—x3—|—1+<x4+$3—3$2—2>+390-

Bi Dang : Van dung

© Vi du 1. Ban Hoai duge phan cong mua mot sé6 do diing cho budi tham quan da ngoai ciia

16p. Hoai can mua 3z + 7 chiéc cdc gidy, 22 + 17 chiée bat gidy va x géi khan uét.

Do dung | Gia ban mot do dung (dong)
Coc gidy 1 500
Bét gidy 2 500
Khan uét 15 000

a) Viét cac da thitc biéu thi sb ticn Hoai can phai tra cho mdi loai do dimng.
b) Tim da thitc bicu thi tong sb tién Hoai phai tra dé mua sé do dung trén.

c¢) Biét rang Hoai can chuan bi 10 géi khin w6t cho ca 16p. Tinh tong s6 tién Hoai can tra khi
mua s6 do dung trén.
© Vi du 2. Bic Nhung di siéu thi dé Iua chon mét s loai dd &n cho bita tiéc ctia gia dinh. Béc

lén danh muc, khéi lugng can mua cho ting loai va dugc liét ké dudi bang sau

Do an Khoéi luong (kg) | Giad ban/1kg (dong)
Thit lon ;x +0,5 150 000
Thit bo x 250 000
Ngao ix —-0,5 35 000
Tom x+0,5 280 000
Muec r—1 260 000
Khoai lang ;x 25 000
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a) Viét cac da thitc bicu thi sb tién bic Nhung can phai tra cho méi loai do an.
b) Tim da thitc biéu thi tong sb tien bac Nhung phai tra dé mua sé do an trén.
c¢) Biét rang bac mua 2 kildgam thit bo. Tinh tong sb tién bac phai tra khi di siéu thi.

© Vi du 3. Trén moét manh dat hinh chit nhat c¢6 chiéu dai 45 mét, ngudi ta dinh dao mot cai
ao c6 chiéu rong « mét, chiéu dai gip doi chicu rong. So dd va kich thudéc cu thé duge cho nhu

hinh vé. Tim da thitc (bién )

*

4m, 2x

- — — —— — —

a) Biéu thi dién tich ctia bé boi.
b) Bicu thi dién tich ctia manh dat.
c) Biéu thi dién tich phan dit xung quanh bé.

@ Vi du 4.
Trén moét thita ruong hinh ch nhat cé hai kich x
thu6e theo ti 1é

Chiéu dai : chiéu rong = 3 : 1.

) Im|  Lé&i vao
Bac Huong du dinh xay mot khu dat hinh chit nhat ¢

nho dé\tréng hoa . , ) o
vGi chieu dai bang chiéu rong ctia thita rudng, va dé mot 16i di rong 1 mét nhu hinh vé. Phan dat

con lai béc trong rau. Goi chiéu rong thita ruong 1a z (mét). Tim da thitc (bién )
a) Biéu thi dién tich ctia thita rudng.
b) Bi¢u thi chu vi ctia khu dat trong hoa.
c) Biéu thi chu vi phan dat con lai dé trong rau.

© Vi du 5. Mot xe dap di tit A lic 13 gio 15 phit dén B véi van toc 15km /gio. Dén 13 gio
45 phiit, mot xe mdy ciing chuyén dong tit A dén B v6i van tdc 45km/ gid. C4 hai xe déu khong
nghi doc duong.

a) Goi M(x) la da thitc biéu thi quang dudng xe dap di duge va N(z) la da thic biéu thi
quang dudng xe may di dude ké tit khi xuat phéat cho dén khi xe dap di dugc z gis. Tim
M(z), N(x).

b) bat f(z) = N(x) — M(x). Tim nghiém ctia da thitc f(z) va gidi thich ¥ nghia nghiém do.
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© Vi du 6. Mot nguoi di 6 t6 tit A dén B véi van tdc 50km/gio. Sau d6 1 gid, mot xe khach di
tit B ve A v6i van toc 60 km/gic. Va sau z gio (ké tit khi 6 t6 chuyén dong) thi hai xe gip nhau.

a) Viét da thitc (bién x) biéu thi do dai quang dudng AB.
b) Tinh d6 dai quang dudng AB biét sau 3 gid (ké tit khi 6 t6 chuyén dong) thi hai xe gap
nhau.
(@ BAI TAP VAN DUNG
(¢ Bai 1. Cho hai da thiic
5 o a4 1 5 2 4
Alx) = 32° —4da* +x —51’—21’ + Tz° — 3z

1
B(xz) = 2x5+x4—|—§w+2—|—x2—3x5+4x4+x—8

a) Thu gon va sip xép cdc hang tit ctia mdi da thiic theo liiy thita gidm dan ciia bién.
b) Tinh tong C(x) = A(z) + B(z) va hiéu D(z) = A(z) — B(x).
c¢) Tim hé s6 cao nhat, hé s6 tu do cia cdc da thitc C(z) va D(z).
d) Trong tap hop {0;1; —1; 2}, nhiing s6 nao 1a nghiém cta C(z)?
(¢ Bai 2. Tinh tong f(z) va g(x) véi
a) f(x)=3z* -5z +2vag(xr) = —2®+ 3.
b) f(x) = 2x® — 42® + bz — 3 va g(x) = 42* — 2z + 6.
(¢ Bai 3. Tinh hiéu f(z) — g(z) voi
a) f(r) =22+ 3z —1va g(x) = 32? + 5x;
b) f(z) =52% —3x+ 7 va g(z) = —22% + 3z + 4.
(¢ Bai 4. Cho f(z) = 222 + 5; g(z) = 32% + 2z + 4; h(z) = 2? — 4. Tinh
a) f(x) +g(x) — h(z); b) f(z) = g(x) + h(x).
(¢ Bai 5. a) Cho f(z) = =5zt + 523+ 522 — 62 va g(x) = 323 —122% 432 +8; Tinh f(x)+g(z).
b) Cho hai da thitc P(z) = 22 — 1 va Q(z) = x + 1. Tinh hiéu P(x) — Q(z).

(¢ Bai 6. Cho hai da thtic

M(z) = 2°+22%+1
N(z) = 2> —-22x+3
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a) Tinh M(z)+ N(z); M(xz) — N(z); N(z) — M(x).
b) Tinh M(x) — 2N (x); ;M(x) + N(z).

(¢ Bai 7. Cho P(x) = 42* — 5; Q(z) = —32? + x va R(x) = 2% + 22 — 5. Thuc hién phép tinh

Px) +Q(x) — R(x).

(¢ Bai 8. Cho cac da thtic:

C(x) = =1+ 52°% — 62° — 5 — 92° + 42 — 32°
D(x) =2 — 5% + 32° — 42® + 22 + 2° — 62° — Tx.
a) Thu gon va sap xép céc sd hang clia da thitc theo luy thita gidm dan ciia bién.
b) Tim béc, hé s6 cao nhat va hé s6 tu do ctia mdi da thiic.
¢) Tinh gid tri cia da thic C(z) tai z = 1, da thitc D(z) tai x = —1.
(¢’ Bai 9. Cho cdc da thic
20° — 4at +32% — 2* + 50 — 1

G(r) = —bx° + 22" — 32° —2® —B5r + 7
H(x) =222 — 22 —x -3

o
—
&

I

a) Tinh F(x) + G(x) + H(x). b) Tinh F(x)+ G(z) — H(x).
¢) Tinh F(z) — G(x) + H(x). d) Tinh F(z) — G(x) — H(x).
(¢" Bai 10. Cho da thiic
F(z) = 32° — 72 + 8% + ;azz 422t — 1
G(z) =3 — 2% — 52* — 22* — 32* + 2
a) Thu gon céc da thiic trén va sap xép theo luy thita gidam dan ctia bién.
b) Tinh F(x) + G(z) va F(z) — G(x).
(¢ Bai 11. Cho cédc da thic

G(r) =2v(z +3) — (42> — 1 — 1)
H(x) = —2(2x +3) + 5 — (37 — 22?)

a) Tinh G(z) + H(x) va H(z) — G(x).
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b) Tinh G (—1).
3
¢) Tim z dé H(x) = 0.

(¢ Bai 12. Cho hai da thiic

P(z) =22*(x — 1) — 5(z + 2) — 22(x — 2)
Q(z) =2*(22z — 3) —x(x + 1) — (3 — 2)
a) Thu gon P(z) va Q(z).
b) Tim x dé H(x) = P(x) — Q(z) = 0.

(¢ Bai 13. Tinh f(z) + g(z) sau khi sap xép chiing theo liiy thita gidm ciia bién

1 1
f(l")=—7$3+6x—§+8x4+7x2—5x;

2
g(x) =28 — 5a* — 72® — 32 — 32 — 3

(¢ Bai 14. Tinh f(z) — g(z) sau khi sip xép chiing theo lity thita giam ctia bién

1
f(x):4_$3+§$2§
2
g(x)——ng—x3+4+x.

(¢ Bai 15. Cho

f(z) = 62" — 52° + 1;
g(x) = =3+ 2r — 42";
h(x) = =227 + 2z + T2°.
a) Tinh f(x) + g(z) + h(x) b) Tinh f(z) + g(z) — h(z)

(¢ Bai 16. Cho M(z) = 22° — 2% + 2 va N(x) = 222 — 22% 4+ 22 — 1. Tim bic clia da thitc tong
M(z) + N(z).

(¢ Bai 17. Tim da thitc Q(x) biét rang:
a) Q(x) + (2% — 2% + 2x + 1) = 223 + 52? — 3.
1
b) (31:4 —22% 4+ 62% — To + 2) —Q(x) =23 +22% — 1.

(¢ Bai 18. Tim da thitc f(x) biét
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a) f(x)+ (32% — bz) = 22% — 4z. b) (22% — 3z — 4) — f(z) = 32* + 4z — 5.

(¢ Bai 19. Cho da thitc P(z) = —2* + 112® — 522 + 62 — 3. Tim cdc da thic Q(z), H(z), R(x)

sao cho
a) P(x) +Q(x) = 2° — 22* + 102> — 2% + 5z — 2;
b) P(z) — H(z) = —z* + 52® + 5z — 1;
c) R(z) — P(x) = x* — 102 — 42® — z + 5.

(¢ Bai 20. Cho mdt hinh thang c6 cdc kich thudce ddy 16n, ddy bé va hiai canh bén lan luot 1a
20+ T,z + 5;x; 2 (mét) (z > 0).

a) Tim da thitc (bién z) biéu thi chu vi ctia hinh thang.
b) Néu hai canh bén ctia hinh thang bang 5 mét thi chu vi ctia hinh thang bang bao nhiéu?

(¢ Bai 21. Bén ban An, Binh, Diing va Tri rtt nhau dén cita hang truyén dé mua truyén cii duge
ban dong gid (nghia la cdc quyén truyén cil trong ctta hang dé déu duge ban véi cling mot gid).
An mua 3 quyén truyén va mua thém 1 cubén béo c¢é gia 3 000 dong, Binh mua 5 quyén, Diing

mua 5 quyén va Tri mua 7 quyén. Goi z (dong) 1a gid ban mot quyén truyén ci.
a) Tim da thtic biéu thi tong s6 tién cd bén ban phai tra.
b) Néu mdi quyén truyén cii déu cé gid 8 000 dong thi tong sb tién cd bdn ban phai tra 1a bao

nhiéu?

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Cho
P(z) + Q(x) = 52% — 4z + 1;
P(r) — Q(x) = 2* + 21 — 5.
Tim da thic P(z); Q(x).
® Cau 2. Cho céc da thic
Az) = 22° — 4a® + 2* — 22 + 2;
B(z) = 2° — 22" + 2° — 5z + 2;

3
C(z) = 2* + 42 + 32 — 8z + 21.

a) Tinh M(z) = A(z) —2- B(z) + C(z);

b) Tinh gid tri cia M (x) khi 2 = —/0, 25.
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c¢) C6 gid tri nao ciia x dé¢ M(z) = 0 khong?
® Cau 3. Cho hai da thic
P(z) = $4—4£L'3—|—;$2—$+3+2$4—l‘3+;$2—2
Qz) = —a*+2°+322 — 20 +4—2* +42° —2° + 32
a) Thu gon va sip xép cdc hang tit ctia mdi da thiic theo luy thita gidm dan ciia bién.
b) Tinh P(1) va Q(—2).
c) Tinh G(z) = P(z) + Q(z).
d) Chting minh rang G(z) luén duong véi moi gia tri cla z.
® Cau 4. Cho da thiic Q(z) = 2° + .
a) Tinh Q(0), @(=1), Q(1).
b) Chting minh rang Q(—a) = —Q(a) véi moi a.

® Cau 5. Chiing minh rang téng clia ndm sé nguyén lién tiép thi chia hét cho 5.
® Cau 6. Cho da thtic f(r) = ax®+bx +c, biét 13a+b+2c = 0. Chitng t6 f(—2)- f(3) < 0.
® Cau 7. Cho da thiic

Q(z) = az* + 22> —b2x® + 32> — 2+ c— 2* +4.

Tim a, b, ¢ biét rang da thitc Q(x) c6 bac ba, hé¢ sé cao nhat 1a —4 va hé sé tu do 1a 7.

® Cau 8. Cho P(z) = ma* + 32% + 2 va Q(z) = 2° — 2ma + 7 (v6i m 1a hang s6).
Tim m dé P(—1) = Q(2).
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TRONG TAM KIEN THUC

@ NHAN PON THUC VOI PA THUC

Quy tac: Mudn nhan mot don thiic véi mét da thiic, ta nhan don thicc véi ting hang ti
ctia da thtic r6i cong céac tich véi nhau.

A-(B+C)=A-B+A-C

@ NHAN PA THUC VOI PA THUC
Quy tac: Muén nhan mét da thitc véi mot da thiic, ta nhan moi hang tit ctia da thiic nay

v6i timg hang tit ciia da thitc kia roi cong céc tich véi nhau.
(A+B)-(C+D)=A-C+A-D+B-C+B-D

\

Ta c6 thé trinh bay phép nhan trén bang cdch dit tinh nhan. Khi trinh bay theo cach

\ 2
nay ta can:

N\ Nhéan lan lugt mdi hang tit & dong dudi véi da thicc ¢ dong trén va viét két qua

trong mot dong riéng.

W Viét cde dong sao cho cdc hang tit ciing bac thing ot véi nhau (dé thue hién phép
cong theo cot).

Phép nhan da thiic cling c6 cic tinh chat:

W Giao hoén: A- B = B- A.
W Két hgp: (A-B)-C=A-(B-0).

Phén phdi dbi v6i phép cong: A- (B+C)=A-B+ A-C.

CAC DANG BAI TAP

( Bi Dang : Lam tinh nhan )

Chu y cac phép tinh liy thua:

a™-a" = a™"; (a™)" = a™"; o = 1(Va # 0)

\

@ Vi du 1. Thuc hién cac phép tinh nhén sau:

a) x (2% — 2z +5); b) 5x (z* — 32% + 5z + 2);
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c) (—3,52?) (2x4 - ng + 1);

@ Vi du 2. Thuc hién cac phép tinh nhan sau:

a) —x (23 — 22 + 4x — 3);

) (1,22?) (62 — ba? + 4z — 7);

@ Vi du 3. Thuc hién cac phép tinh nhén sau:

a) (z—1)(22% — 3z + 1);
c) (0,222 — x) (2% + 7w — 3);
@ Vi du 4. Thuc hién cac phép nhan sau:

a) (2x + 1) (2® — 4z + 5);

c) (2% — bz) (—hx? — 4z + 5);

[ Bi Dang : Rat gon biéu thiic

3 2
d) 11333 <2x3 + 2% — 7 + 2).

1
b) —§x2 (22* — 32% + o + 1);

d) (=3)%2% (=23 — 222 + 52 + 1).

b) (1 —22) (32% + 222 — 2 — 9);
d) 5(a* — z) (2% + 2z - 3).

b) (—;x - x3) (20 + a2 — 1);

d) 2z —2?)-3- (22 + 3z +1).

© Vi du 1. Rit gon cdc biéu thitc sau:

a) 5z? (3x? — 1) — 6z (42 — 3z + 1) — 2233z — 1);

1
c) 1§x2 (2% —2z) = 2x (2 + 22 + 1) +2(x — 1);

1

3 1

d) x(x3—2x2)+5x(x2—2x—|—2) —2? (2 —x+1).

© Vi du 2. Rt gon céc bicu thic sau:

a) 3z (—2*—5)+ 5z (23 +7) — 322 (2> — x +5) + 2(4 — x);

b) 25z —4(3x — 1) + Tx (5 — 22?);

c) 4z (x® — 4x?) + 2z (22% — 32% + Tz + 1);

4
d) —§x2 (322 — 62 4+ 9) + 8z (2® — 32? + 22 — 1) — z (2 — 2x).

© Vi du 3. Rt gon céc bicu thic sau:
a) (4z —1)(3z + 2) — bz(z — 3);
c) (z+1)2x—1)+x(2®> —x+1);
© Vi du 4. Rt gon céc biéu thic sau:

a) =2z (22 + 3z + 1)+ (x + 1) (z* — 2);

c) 3z%(x — 1) +4(1 — x)(x + 1);

b) (5x —2)(z + 1) — 2z (z* + = — 3);

d) B> +z+2)-3—(22+1)-2-(3+1).
b) :2333 (92””‘#31) (= 1)(3r + 1):

d) —(3x = 5)(z —4) + (2x + 3)(x + 4).

I v
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Bi Dang : Tinh gia tri biéu thiic

© Vi du 1. Tinh gi4 tri biéu thic:
a) 5z(2z — 1)(2z + 3) + 102(3z — 2) — 22 (102% — 5z — 2) véi x = 2;
b) (x—1) (2 +2+1)—x (2> +2x+3)+2 (2> —2x + 1) véi v = %
© Vi du 2. Tinh gié tri biéu thiic:
a) br (2 —4r+1) — (2> +1) (5x — 1) +20(1 — 2)(1 + z) v6i z = —1.

1 1
b) (2—x)(x2+2:c+4)+x(x2—1)+5(83:—3) véia;zg.

Bi Dang : Tim gia tri chua biét

© Vi du 1. Tim
a) 2z —1)(2* —x+ 1)+ 2?3 — 22) = 2; b) 3(1 —4dz)(z —2) + 43z + 1)(z + 2) = 24;
c) (z+D(x+2)(x+3)—2®—8x(x+2)=6; d) (z+1)(2*+2x+4) —2*(xz+3)+8=0.
© Vi du 2. Tim
a) (20 —3)(x—2) —a(2x +1) — 6 =0;
b) 5(22 — 1)(z +2) — 2(5z — 3)(z +2) = 5;
¢) 222+ 3(x — 2)(x +2) — 5z + 3) = 0;

d) (T—=32)(z+2)+3(x—2)(x+1)+23z—2)(z+2) =0.

Bi Dang : Chimg minh gia tri ctia biéu thitc khéng phu thudc vao bién

© Vi du 1. Chiing té rang cac biéu thic sau ¢ gia tri khong phu thudc vao bién:
a) A= (3x —2)(2z + 10) — (2z + 2)(3z + 10);
b) B=(x—5)2x+7) —2zx(x —5) — Tz + 2.

© Vi duy 2. Chiing té rang cac biéu thic sau ¢ gia tri khong phu thudc vao bién:
a) C=2(x—-2)(x+3)—x(br —4) +3z(x —2) 4+ 7;

b) D=3z —1) —2*(z+3)+ (x — 1) (z* + . + 2).
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Bi Dang : Van dung bai todn cé 15i van

© Vi du 1. Cho m6t hinh thang cé cdc do dai ddy 16n, ddy bé va chiéu cao lan lugt 1a 2z +
Lz + 5,2 (m)(x > 0). Viét da thiic bicu thi dién tich (don vi: m? ) ctia hinh thang.

© Vi du 2. Gid sit ba kich thuée ctia hinh hop chit nhat 1la: x + 1;22 4+ 3;2 — 3 (em) véi x > 3.
Viét da thitc biéu thi thé tich (don vi: em? ) ctia hinh hop chit nhat doé.

© Vi du 3. C6 hai hinh chit nhat. Hinh tht nhat c¢6 chiéu dai hon chiéu rong 10m. Chiéu rong
ctia hinh chit nhat thit hai hon chiéu rdéng hinh chit nhat thit nhat 1a 5m va c6 chiéu dai hon chiéu
dai hinh th nhat 1a 15m.

a) Tim hai da thitc biéu thi dién tich ctia mdi hinh chit nhat trén.
b) Biét dién tich hinh thit hai hon dién tich hinh thit nhat 325m?2. Tinh kich thuéc mdi hinh.

@© Vi duy 4. Cho mot thita rudng hinh thang vudng c6 ddy nhé 16n hon chiéu cao 4m va ddy 16n
hon ddy bé 5m. Biac Hué chia thita rudng ra thanh hai phan, mét phan hinh chit nhat dé trong
hoa v6i chiéu rong bang chiéu cao ctia hinh thang va phan con lai hinh tam gidc vudng dé trong

rau (Hinh v& minh hoa). Biét chiéu cao ctia thita ruong la x + 1(m).

1 5
T Trong hoa

Trong rau

a) Tim da thtic biéu thi dién tich ciia c& thita rudng hinh thang, phan dién tich trong hoa va

phan dién tich trong rau.

b) Biét dién tich trong hoa 16n hon hai lan dién tich trong rau 1a 20m?2. Tinh kich thuéc clia

thita rudng.

(@ BAI TAP VAN DUNG
(¢' Bai 1. Thuc hién phép nhan hai da thitc sau:

a) 2z — 1 va 42 — 2% + 1; b) 3z% — 4 va —a3 + 32 — 2.
(¢ Bai 2. Rit gon cac biéu thitc sau:

a) —x (23 — 2x) — 2x(x — 1)(z + 2);

b) (22 —5)(z+3) —z(2z — 1) + 5;

¢) (? — 2z + 3) (;$ — 5) +(=1)P(x —1).
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(¢ Bai 3. Rt gon roi tinh gi tri biéu thiec:

a) (x—6)(x —4) —x(x +90) + 76 v6i x = 0,98;

b) (2x +3)(2z —5) — z(4dx + 1) v6i x = —16, 2;

¢) 2z(z + 1)(x —3) — 2?2z — 1) + 5 (2* — 1) v6i z = —1;

d) Bz—2)2*+2*—2—1) =522 (x> —1) -2+ 23 véiz=1.
(¢ Bai 4. Tim x

a) bzx(z —3) — z(bz + 1) = 16; b) 322 —x+ 1) (z + 1)+ 2%(4 — 3z) = 1;

¢) 322+ 2(x —3)(x+3) — bx(x + 3) = 0; d) bz —=3)(1+2)—Bz—1)(xz+1)=0.
(¢ Bai 5. Chiing t6 rang cac da thiic sau khong phu thudc vao bién:

a) M =(2x+1)(5z —3) — (bz +2)(2x — 7) — 30(x — 5);

b) N=(z—-3)3z+1)—3x(x—5) —Tx+8§;

c) P=x(6—x)(x+1)+2*x—5)—6(x+7).
(¢ Bai 6. D6 doan tudi. Ban hay lay tudi ctia minh:

Cong thém 7;

@® Dugc bao nhiéu dem nhan véi 4;

Lay két qua vira tim dude cong véi 12

@® Nhan két qua vita tim duge véi 2,5;

DPoc két qua cudi cing sau khi da trir di 100 . T6i sé dodn dude tudi ctia ban. Giai thich tai

sao?
BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Lam tinh nhanh
a) o (2077 — 2"t b) 2% (y+2 = 3y"H);
) Y"1 (242 + 5yt d) 22572 (22942 32572,

® Cau 2. Tim 3 s tu nhién chan lién tiép, biét tich ctia hai s6 sau 16n hon tich ctia hai s6 dau
1a 200.

® Cau 3. Tim 3 s6 tu nhién 1é lién tiép. Biét tich ctia hai s6 sau 16n hon tich ctia hai sé dau 1a
36.
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® Cau 4. Mot khu dat hinh chit nhéat c6 chu vi 1 100 m. Néu chiéu dai va chiéu rong cling gidm

di a (mét) trong d6 a < 50 thi dién tich khu dat niy gidm di bao nhiéu mét vudng?

® Cau 5. Cho ba s6 nguyén lién tiép. Lap cdc tich ciia hai trong ba sé nguyén dé. Tim da thiic
biéu thi téng clia cac tich da dugc lap.

® Cau 6. Ong Toan ¢ mot manh vuon hinh chit nhit ¢ chiéu rong 1a z mét, chiéu dai hon
chiéu rong 4 mét. Ong da ciat b6t 1 mét & chicu rong va 2 mét § chidu dai dé lam duong di. Tim
chiéu rong biét dién tich dudng di 1a 68 m?2.

® Cau 7. Mot manh dat hinh chit nhét cé chiéu dai va chiéu rong hon kém nhau 3 don vi. Néu
tang chiéu dai thém 3 m va gidm chiéu rong di 1 m thi dién tich ting 1én bao nhiéu?

® Cau 8. Mot hinh thang ¢6 ddy bé nhé hon dédy 16n 2 don vi. Viét da thite biéu thi dién tich
ctia hinh thang da cho biét chiéu cao ctia hinh thang 16n gap hai lan day 16n.
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TRONG TAM KIEN THUC

Néu A va B 1a hai da thiic da cho (trong d6 B la da thiic khéac da thitc 0) thi bang céch
dat tinh chia ta ludn c6 thé tim duge cac da thicc Q va R thoa man dong thdi cac dicu

kién sau:
a) A=B-Q+R.
b) Da thitc R phai bang 0 ho#ic da thitc R ¢6 bac nhé hon béc ciia B.

~ Néu R =0 thi A = B.Q, khi dé ta néi A chia hét cho B va Q 1a thuong clia
phép chia da thtic A (da thitc bi chia) cho da thtic B (da thtic chia) va viét

A:B:QhOéCQ:%.

— Néu R # 0 thi ta néi phép chia da thitc A cho da thtic B 1a phép chia c6 du
v6i da thic thuong 1a @ va da thic du la R.

Cho hai don thitc ax™ va ba"(m,n € N;a,b € R va b # 0). Khi d6 néu m > n thi phép chia

ax™ cho bz™ 1a phép chia hét va ta cé:

a
ax™ : bx" = E:rm_" (quy wée:z® = 1).

AN

\

Khi chia da thiic A cho da thtc B :

Pa thitc du R phai bang 0 hoiic ¢6 bac nhé hon béc ciia B.

Néu thuong 14 da thitc Q, du la R thi ta ¢6 déng thic A = BQ + R.

CAC DANG BAI TAP

( Bi Dang : Chia don thitc cho don thiic )

Cho hai don thitc az™ va don thitc az™ (m,n € N;a,b € R va b # 0). Khi dé néu m > n
thi phép chia az™ cho bz" 1a phép chia hét va ta co:

a
az™ : bz = me_" (quy uée: 2° = 1).

\ V.
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@ Vi du 1. Tinh:

1 _
a) 9z : 3. b) 125x° : (—252%).  «¢) g(—x)2 3 d) ;ﬂ s (—2z).
@ Vi du 2. Tinh:
a) 10z° : 222 b) (—120z7) : (—6z)3. c) ng : (_73x4). d) (—z)8: (-2, 523).

[ B Dang : Chia da thitc cho don thiic ]

@ Vi du 1. Thuc hién cac phép chia da thiic sau:

a) (—10x* + 2523 4+ 162?) : (—52?). b) (42° — 52® + 22?) : 222
4 3 2, 3 1 5 4_ .3 L,

c) |62* 4 5z° — 11z +é_lm 5% d) (=7z° + 132* — 27°) : -2 ).
@ Vi du 2. Thuc hién cac phép chia da thiic sau:

a) (3 — 922 + 28x) : Tw. b) (—4a% + 525 + 32t — 523) : (—22?).

1

¢) (3z" =Tz’ +2?): (—ng). d) (a® — 27 4 52® — 42*) : (223).

[ Bi Dang : Chia da thitc mét bién da sip xép ]

@ Vi du 1. Lam tinh chia

a) (22 43z —10) : (z — 2). b) (23 + 2% — 192 + 21) : (z — 3).
@ Vi du 2. Lam tinh chia

a) (3 + 62% + 2x — 3) : (z* + 5z — 3). b) (22° + 2* —b5x +2): (2* +x — 2).
@ Vi du 3. Lam tinh chia

a) (*+2+2): (x+1). b) (z* 43z — 14 32%) : (2?2 +1).
© Vi du 4. Van dung hing ding thic ddng nhé dé lam phép chia

a) (z* — 222 +1): (1 —2?). b) (272 — 8) : (3z — 2).

© Vi du 5. Thuc hién cac phép chia da thiic sau bang cach dit tinh chia.

a) (223 —5z® +4r —1): (x —1). b) (=220 + 225 — 2t + 2% — 22% — 1) : (222 + 1).
c) (221 — 32 + 32% + 9 — 27) : (2% — 3). d) (223 + 32? — 3x —2) : (22 + 1).
e) (23 —bx? +x—5): (22 +1). f) (3z* +22% + 112% + 42 + 10) : (22 + 2).

@ Vi du 6. Thuc hién phép tinh:
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a) (B2 +7x+9): (x—1). b) (52 +32% —4) : (z + 2).

c) (423 —6): (22 —1). d) (22® 4+ 1322 + 152 — 3) : (22 + 3).

@© Vi duy 7. Trong moi truong hop sau day, tim thuong Q(x) va du R(x) trong phép chia A(x)
cho B(z) roi biéu dién A(z) dusi dang: A(x) = B(z) - Q(x) + R(x)

a) A(z) =32* - 102>+ 6z — 5; B(z) =2 —x + 1.
b) A(x) = 62% — 2? — 242 + 21; B(x) = —2x + 3.

c) A(z) =22% — 52—+ 1; B(z) =2z + 1.

Bi Dang : Tinh gia tri ctia biéu thirc

© Vi du 1. Tinh gid tri ctia biéu thiic A tai x = —2.

A = (52° + 5x*) : 5a? — (22 — 8% — 62 + 12) : (22 — 4).

© Vi du 2. Tinh gid tri ctia biéu thiic B tai x = —5, biét

B=3s"—2*—22): 32+ 32 +2) + (2" — %) : (2® — 7).

B Dang : Tim z, tim da th@e thoa ding thitc cho trudc

© Vidu 1. Tim z, biét (22 + 42 —12) : (2 —x) + (23 — 125) : (z — 5) = 15.

© Vidu 2. Tim z biét: (22 —4) : (z +2) — (42? — 4z + 1) : (22 — 1) = 10.

© Vi du 3. Tim da thitc A biét A - (52 + 3z — 2) = 152? + 42 + 1122 + 14z — 8.
© Vi du 4. Tim da thitc M biét:

a) (23 =T +2—-T)=(x—T7) M. b) (2% —4x —3) - M = 223 — T2? — 10z — 3.
¢) (325 —z* —32%> +1)= M (32% — 1). d) M. (2> +z+1)=a"—22° -2 +2.

© Vi du 5. Tim da thitc N biét:
a) (—=3x +5) - N = =323 + 52% — 9z + 15. b) 5zt +92% — 222 — 4 —8 = N. (x — 1).

¢) N(z—2)=2x%-8. d) (22 =62 +9) - N = 2% — 222 — 152 + 36.

B Dang : Xac dinh cic hang s6 @ va b sao cho mot phép chia da thic

12 phép chia hét

K v
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© Vi du 1. Xéc dinh a dé A chia hét cho B véi:

a) A=2® —4dr+a—-3vaB=1x—2. b) A=a3—922+ 172 —25+a va B = 2% —
22 + 3.

© Vi du 2. Xéc dinh b dé C chia hét cho D véi:

a) C=2"—-32> - 18z +b+2vaD=x-3. b)) C=523+32>—-Tx+2b+1va D =>5x—2.
© Vi du 3. Xéc dinh a va b dé:

a) 22 — 2% + ax + b chia hét cho 2% — 1.

b) x* — 72® + 42% + ax + b — 1 chia hét cho 22 — Tz + 3.
© Vi du 4. Xéac dinh m va n dé:

a) 2% — z* — 222 + (m — 2)x + n chia hét cho 222 — 1.

b) 2° 4 3z* — 22% + (m — 1)2? + nx + 3 chia hét cho 2° + 2 + 1.

© Vi du 5. Tim cic gid tri cia m dé da thic A = 2* — 22 — 112 + m chia hét cho da thtc
B=x-3.

© Vi du 6. Tim cic gia tri cia m va n dé da thic A = 22* + 32° — 322 + ma + n chia hét cho
da thitc B = 22 + 1.

Bi Dang : Tim s6 nguyén z sao cho tai gia tri ctia da thitc A chia hét
cho gia tri cia da thitc B

Buéce 1. Thuc hién phép chia nhu chia da thitc cho da thc.

Budc 2. Dé gia tri ciia da thiic A chia hét cho gia tri ctia da thitc B thi gié tri ctia da thiic
du phai chia hét cho gid tri ctia da thiic chia.

Budc 3. Ap dung céc tinh chit chia hét (tinh chat chia hét ctia mot tich, mot tong) dé

gidi quyét bai toan.

© Vi du 1. Tim z nguyén dé gia tri ctia da thiic A chia hét cho gia tri ctia da thiic B.

a) A=—-22°-322+12x+2vaB=2r—1. b) A=-32>—2?+ 152 —6 va B =3z + 1.
© Vi du 2. Tim z nguyén dé gid tri ctia da thitc C chia hét cho gid tri ctia da thitc D.

a) C =323 +22> — 10z +5va D=3z — 1.

b) C = =523 + 32% + 37z + 24 va D = b5z + 2.

© Vi duy 3. Tim cac gid tri nguyén x dé gid tri ctia da thitc A = 62° + 1522 — 42 — 7 chia hét
cho gia tri cua da thic B = 2z + 5.

© Vi duy 4. Tim céc gié tri nguyén ciia x dé gia tri ciia da thiic A = 2 — 222 + 3z + 50 chia hét
cho gia tri cua da thic B = x + 3.
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(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢' Bai 1. Thuc hién phép tinh:
3

a) 55(—x)® : 1122 b) —z7: (—2°). c) —3,52% : (—=7x%).

2
(¢' Bai 2. Thuc hién cic phép chia da thitc sau:

a) (—22% + 4z — 23 + 32?) : 0,522 b) (:(;4 + 323 —

1
c) (5at — 323 + 22) : 322, d) (—5x5 + 2x% — 3:p3> : (—

(&' Bai 3. Thuc hién phép tinh:

a) (1622 —9) : (4z + 3). b) (2% +22% — 2 —2): (z +2).

c) (xt — 23 —4d2? =5z —3): (2 +z+1). d) (62 — 42® + 2% + 1) : (22% — 22 + 1).

(¢ Bai 4. Lam tinh chia

a) (z° + 6x% + 2x — 3) : (2?4 bx — 3). b) (12523 + 8) : (2522 — 10z + 4).

(¢ Bai 5. Tim du trong phép tinh.

a) (102® — 2% — 36z +24) : (22> +x —7) . b) (—2% + 322 4+ 22 — 10) : (z — 3).

(¢ Bai 6. Cho da thiic A = —323 + 2022 + 20z + 10. Chia da thiic A cho da thitc B dugc thuong

la 3z + 1 va du = + 6. Tim da thic B.
(¢ Bai 7. Tim da thitc M biét:

1 1
a) M. (x + 3) = 5953 + 42? + 7,52 + 9. b) 243z =223 —T2?+2 = (23 + 322 — 1) .M.

2

(¢" Bai 8. Trong mdi truong hop sau day, tim thuong @ va du R trong phép chia da thiic A cho

da thtic B rdi biéu dién dudi dang: A= B-Q + R

3
a) A =5+ 1422 + 122 — 5; B =z + 2. b) A:—§x3+5x2—7x+11;B:—3x+4.

» N , + 2 /, 5 1 3
(¢ Bai 9. Rit gon biéu thic sau: (2x4 - 3x2) : 227 + (x3 + x2) cx 4 5x(2x —1)(z+1).

(¢ Bai 10. Tim n € N dé:

a) Don thtic 182"*2 chia hét cho don thiic —6x°.
(¢’ Bai 11. Tim z, biét:

a) (18z% — 152?%) : (—32?) = 2.

b) (122° — 152%) : 32% — (823 + 62) : 22 = 7.

(¢ Bai 12. Tim x, biét (23 —1): (z — 1) — (92% — 1)

4

:(3z—1)=0.

K v



https://zalo.me/0984693719

- 207 | Trang 28. PHEP CHIA PA THUC MOT BIEN-

(' Bai 13. Tim z, biét:

a) (42t +323) : (—2?) + (922 = 3z) : 3r + x(x — 1) (z + 1) — 2® = —1.

b) <x3 — ;x) D21 — ;x(:p —1)=0.
¢) (422® —12x) : (—62) + Tx(x + 2) = 10.

d) (252% —10x) : 5+ 3(—z + 1) = 4.

BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Tim s6 tu nhién n dé moi phép chia sau déu 1a phép chia hét
a) 8x™: 4a°. b) 223 : x™

® Cau 2. Chiing minh rang gia tri ctia biéu thiic A ludn ludn duong véi moi gid tri clia

A= (71:4 — 21:102) ST+ (1096 + 5x2) 2 b,

® Cau 3. Tim céc sb a, b sao cho da thitc A chia hét cho da thic B.
a) A=23—22°+(a—3)r—a—1;B=x—3.
b) A=223+1022+ (a — 1)z +b—a; B = 22° + 5.
® Cau 4. Tim céc gia tri m va n dé
a) Da thitc 222 4+ 922 — 92 + m chia hét cho da thitc 2z — 1.
b) Da thitc 22* — 823 + 52% + mx + n chia hét cho da thic 222 — 1 .

® Cau 5. Tim gia tri nguyén clia x dé gid tri ctia da thitc A = 102* — 132° — 922 + 2 + 18 chia
hét cho gi4 tri ctia da thitc B = 2o — 3

® Cau 6. Tim s6 nguyén = dé gia tri ciia da thiic A chia hét cho gid tri ctia da thic B.

a) A=6x>+ 1322 —8r+6; B=3z — 1. b) A= —62*+2*+3x+2;B=2z—1.
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ON TAP CHUONG VII

@ BAI TAP REN LUYEN

(¢’ Bai 14. Tinh tich cic don thttc sau 16i xac dinh hé s6, bac ctia mdi don thtic nhan dugc:

4 3 6 L 3 4\’
a)A:—Qx;Bzzx; b)A:gx;B: —3% ;C = 2.

(¢' Bai 15. Tinh tich cic don thitc sau 16i xac dinh hé s6, bac cia mdi don thtic nhan dugc:

5 2 3 1\? 8
a) M =23 - (—4$2);N:5$7; b) M:—fo’- (2) ;N:—§x2;P:x.

(¢ Bai 16. Trong mot xuong san xuat do gia dung c¢6 tong cong 1200 thing hang va mdi ngay
nhan vién sé lay di 40 thung hang dé di phan phdi cho dai Ii.

a) Goi x 1a sb ngay nhan vién da dén lay thing hang. Hay lap biéu thitc biéu thi sb thiing

hang con lai sau z ngay.
b) Sau bao nhiéu ngay thi xudng sé van chuyén hét duge 1200 thiing hang?

(¢ Bai 17. Tim gié tri ctia z, biét rang:

3)3—23320; b) (z —2)(z + 3) = 0;

c) x2—i:0; d) 32% + 22 = 0;

e) 23 +2x =0; f) (bx+3)—(2x+1)=0;

g) 3z(z —4) — x(5 + 3z) = 17; h) (2% 4+ 22%) : 2 + 3(x — 1) = 0.

(¢ Bai 18. Kié¢m tra xem
a) ¥ = —2 c6 la nghiém ctia da thiic f(r) = 2? — 4 khong?
b) = = ; va x = —3 ¢6 1a nghiém clia da thitc g(x) = 22% + 5z — 3 khong?
(¢" Bai 19. Tim nghiém clia cdc da thiic sau
a) —4dx + 3; b) 5z + 12; c) x? — 4ux;
d) 2% + 4a; e) 2% +4x + 3; f) 422 — 0.
(¢ Bai 20. Chting t6 rang da thic sau khéng c¢6 nghiém
a) %+ 2; b) 2% + 4z + 5; c) 22% — 2z + 3.
(¢ Bai 21. Chting t6 rang da thitc sau khong c¢6 nghiém

a) P(z) = 2?4+ (z — 3)% b) Q(z) =2 —2® + 22 —x+ 1.
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(¢ Bai 22. Chting minh rang gia tri cia biéu thtic sau khong phu thudc vao gia tri ctia bién.

a) hz? — 2z +1)(z —2) = 3z(z + 1) + 7; b) 3z —1)(2z +3) — (v — 5)(6x — 1) — 38z.
(¢ Bai 23. Tinh gi4 tri cia cic biéu thic sau:

1
a) (z+1) (22 + 2z +4) — 2%(x + 3) véia::—??.

b) 4 (ix - 1) + (122% — 3z) : (—3z) — (2z — 1) v6i z = 3.
(¢" Bai 24. Cho da thiic
flz)= -3z + o —1+2*—2° — 2%+ 32%
glx) =2 +2° —2* + v — 5+ 5% — 2°.
a) Thu gon va sap x¢ép cac da thiic trén theo lily thita gidm dan ctia bién;
b) Tinh f(x) — g(x); f(z) + g(x);
¢) Tinh g(x) tai x = —1.
(¢ Bai 25. Cho da thtic f(z) = —62% + 3z — 4.
a) Tinh gia tri ctia da thtc f(z) tai x = 2; z = —2;
b) Tim da thtic g(z) sao cho g(z) — f(x) = 222 + Tx — 2;
¢) Tim da thiic h(zx) sao cho f(z) — h(x) = —Tz* + 2z — 6.
(¢" Bai 26. Cho hai da thiic:

1 2
A(x):7x3—9—x2+§1:+2x2—7$3—gx

1
B(m):—7m3+x2—x+3+§m—|—2—4x2.

a) Rt gon va sip xép hai da thitc trén theo liiy thita bac gidm dan clia z;
b) Tinh A(z) + B(z); A(z) — B(z); B(x) — A(x);

c) Dat H(x) = A(x) + B(z). Tim hé sb cao nhat va hé s6 tu do ctia H(x);

d) Tinh H(0); H(—1); H (;)

e) Tim gid tri ctia v dé H(x) +4 = 0.
(¢' Bai 27. Thuc hién phép tinh:
a) (=323 + 22 4+ 172 — 2) : (=3z+ 7). b) (22 + 42 + 522 — 32z — 10) : (2> + = + 3).

c) (2z* +32% — 422 — 9): (22 — 3). d) (3 — 222 + 152+ 24) : (v + 4).
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(¢ Bai 28. Trong moi truong hop sau day, tim thuong Q(z) va du R(z) trong phép chia F(x)
cho G(z) r6i biéu dién F(x) dusi dang: F(x) = G(x) - Q(x) + R(x).

a) F(x) =352+ 112% + 15z — 5; G(x) = 5z — 2.
b) F(x) = 2* — 62 + 1522 — 202 + 10; G(x) = 2% — 22 + 4.
c) F(z) =23+ 2% — 2+ 15;G(x) = 2? — 2x + 5.
(¢ Bai 29. X4c dinh a, b sao cho 323 + az? + bxr +9 : 22 — 9.
@ BAI TAP BO SUNG
(¢ Bai 30. Cho hai da thtc:
M(z) = =5z 4+ 32° + z (2* +5) + 14z* — 62° —2® + 2 — 1
N(z) = 2*(x — 5) — 32° + 32+ 22° — 42* +32° — 5
a) Thu gon va sip xép hai da thtic trén theo lity thita tang dan ctia bién;
b) Tinh H(x) = M(x) + Q(x); G(x) = M(x) — N(z);
c¢) Tim hé s6 cao nhat va hé s6 tu do ctia H(x) va G(z);
d) Tinh H(—-1); H(1); G(1); G(0);
e) Tim nghiém cia da thic H(x).
(¢ Bai 31. Rut gon biéu thic sau:

0 (5f—302) 0 =0 (202 45) 4 20le — e +2) - (0 = 27): (2= 3)

b) (723 — 22?%) : (—22?%) + (ixQ — 3x) tr— ;x(x —1)(2x +1).

(¢’ Bai 32. Tim z, biét:
a) (623 +2%) :2x — 3x(r — 1) + 2 = 0; b) (5a* — 32?%) : 2® — x(5x + 6) = 0;
¢) (2z—1)(42*+1) = 0; d) (2?2 = 3z) (2*+1) = 0.

(¢ Bai 33. Tinh gi4 tri ctia biéu thitc sau

P =3xy(x +y) +22%y +22°y* +5, véix +y =0
Q=32 +22y — 2 taiz =1y = —1.

(¢' Bai 34. Tim nghiém ctia da thtic 22 — 2.
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(¢ Bai 35. Tim bac clia da thiic sau

M =2"+y° + 2yt + 1,
N =4z +22% — 2t — 2% + 222 — 32" — 2 + 5;
P =2+

> N 2 , , [N \ 3 \ .z . 2 S PN
(¢ Bai 36. Deé da thiic ax + 6 ¢6 nghiém la x = —3 thi gia tri cia a bang bao nhiéu?

(¢ Bai 37. Cho hai da thiic

P(x) = 22° + 42® — 5z — 22° — 327 + 6;
Q(z) = 32* + 22% — 32* — 42 — 6.
a) Thu gon va sap xép cac da thiic trén theo lity thita gidm dan ctia bién;
b) Tinh P(2) va Q(—1);
¢) Tim F(x) = P(z) + Q(x);
d) Tim nghiém ctia da thic F(z).
(¢' Bai 38. Cho hai da thic
A(r) = =32° + 52° + 22 + 2% + 2;
B(z) = 42* — ; + 32° — 5.
a) Tinh P(x) = A(z) + B(z);
b) Chiing t6 da thitc P(x) khéng c6 nghiém.
(¢ Bai 39. Cho céc da thiic
F(z) = 42* + 3z — 2; G(x) = 32? — 2x + 5; H(x) =5x* — 2z + 3.
a) Tinh F(1): 6 (SF): H(-2)
b) Tim z dé F(z) + G(z) — H(x) = 0;
c¢) Chiing t6 F(z) — 3z + 5 luén duong v6i moi .
(¢" Bai 40. Cho f(z) = 2 — 2axz + o va g(z) = 2* + (3a + 1)z + a*.
a) Tim a sao cho f(1) = ¢(3);

b) Véi a tim duge, hay tinh f(z) — g(z).
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» N R / 2
(¢ Bai 41. (*) Cho bieu thic f(z) = v T
x J—

a) Tinh f(7);

. 1
b) Tim z dée f(x) = 7

¢) Tim x 14 s6 nguyén dé f(x) c6 gid tri nguyén;
d) Tim diéu kién ctia z dé f(z) > 1.

(¢ Bai 42. Cho da thiic Q = ax?y? — 2xy + 3zy — 22%y* + 5. Biét rang da thtic Q c¢6 bac 1a 4 va

a 1 sb nguyén t6 nho hon 5. Tim gid tri cla a.

(¢ Bai 43. Mot hinh chit nhat c¢6 kich thude 1a 25 cm va 45 cm. Ngudi ta tdng moi kich thudc

thém z cm.
a) Hay lap da thttc biéu thi chu vi ciia hinh chit nhat méi.
b) Tinh chu vi ctia hinh cht nhat méi trong céc truong hop = = 3( cm); 2 = 5( cm).

(£ Bai 44. Mot tam gidc vuong c6 do dai hai canh géc vuong lan lugt 1a: n — 3;2n — 9 (don vi

la mét va n > 4,5).
a) Hay lap da thtic biéu dién cong thiic tinh dién tich ciia tam gidc vuong dé.
b) Tinh dién tich clia tam gidc vudng trén trong céc trudng hopp n = 6;n = 7.

(¢ Bai 45. Mot x{ nghiép dang du tinh chuyén hang bang hai xe tai va dang phan van gitta viéc
mua han hai xe tai hay muon hai xe tai. Néu mua hai xe va mdi xe gig 200000000 ddng thi méi
ngay xi nghiép phai tén 5000000 dong cho tat ca tai xé va nhién litu. Con néu thué xe thi gid

thué mot xe tai 14 10000000 dong/ngay (da bao gom tién cong cho tai xé va nhién liéu).

a) Goi A 1 da thitc bicu thi tong sb tién xi nghiép bo ra dé van chuyén sau x ngay. Xac dinh

da thittc A d6i v6i mdi phuong 4n.

b) Néu mudén van chuyén 1500 thung hang va moéi ngay mdi xe phai ché 75 thung thi phuong

an nao sé tiet kiém hon.
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Bi1 29. LAM QUEN VOI BIEN CO

TRONG TAM KIEN THUC

Céc hién tuong, su kién trong tu nhién, cudc séng dude goi chung 1a bién cb.
@® Céc loai bién cb.

N\ Bién ¢b chiic chin 1a bién ¢b biét trude dude ludn xay ra.

N\ Bién c6 khong thé 1a bién c¢b biét trude duge khong bao git xay ra.

Bién ¢6 ngau nhién 13 bién ¢b khong thé biét trude duce ¢ xay ra hay khong.

Dé cho tién ta ki hiéu cdc mat xut hién cta dong xu nhu sau: mit ngia 1a N, mat sip 1a S. W

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhan biét cac loai bién cb ]

@ Vi du 1. Trong cac bién co sau, bién co nao la bién co chac chan, bien c6 khong thé, bien co

ngau nhién?
® A: “Niam 2021 la m6t nim nhuan?”
@ B: “Thang Bay nam 2022 c6 31 ngay (theo Duong lich)”
C: “Khi tung mot dong xu thi mat xuat hién ctia dong 1a mat ngta.”

@© Vi du 2. Hop but ctia Binh c6 ba dd ding hoc tap gom mot bit nhé, mot bt bi va mot bt
chi. Binh ldy ra mot dung cu hoc tap tit hop buit. Trong cdc bién cb sau, bién cd nao 1a bién cb

chic chin, bién ¢6 khong thé hay bién ¢b ngau nhién?
@ A: "Binh lay dugc mot cai but bi".

B: "Binh ldy dudc mét cuc tay".
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@® C: 'Binh liy dugc mot cai but'".

© Vi du 3. Mot hop dung ba qua béng mau dé dudge danh s6 1; 3; 5 va hai qua béng mau xanh
duge danh s6 2; 4. Ban Hoa lay ngau nhién mdt qua béng tit trong hop. Méi bién cb sau 1a bién

cb ngau nhién, bién c¢6 chac chan hay bién c6 khong the?

00000

Bién co Loai bién co

R

A: “Lay dugc qua béng mau do.

B: “Lay dudc qua béng mau dé cb ghi s6 chan”

C: “Lay dugc qua béng c6 ghi s6 nhé hon 67

D: “Lay dudc qud béng cé ghi sb 187

@ Vi du 4. Tung mdt dong xu hai lan. Héi trong cac bieén c¢o sau, bién c6 nao la bien co chac

chén, bién ¢6 khong the, bién ¢b ngau nhién?
A: "C6 bén két qua vé mat xuat hién khi tung mot dong xu hai lan".
B: "Cé ba mat sap xuat hién khi tung dong xu nhu trén".
C: "Xuat hién hai mat giéong nhau trong hai lan tung".

@© Vi du 5. Chon tit thich hgp (ngau nhién, chic chan, khong thé) thay vao dau "?"dé dugc cau
ding. Ban Mai rtt ngau nhién mot thé trong s6 5 thé c6 ghi day du cac s6 1;2;3;4; 5.

@ Bién c6 "Thé lay duge ghi s6 0 '1a bién cb...7
Bién c6 "Thé lay dugc ghi sb 18" bién cb...?
Bién c¢6 "Thé lay dudc ghi s6 nho hon 6'la bién cb...?

@ Vidu 6.
Ban An quay mii tén 6 vong quay trong hinh bén va quan sat xem khi
dimg lai né chi 6 nao. Trong cdc bién sau, hay chi ra bién c¢b nao la chic

chén, khong thé, ngau nhién.

A: "Kim chi vao 6 ghi s6 16n hon 0"

@ B: "Kim chi vao 6 ¢4 mau do".

C": "Kim chi vao 6 ¢6 mau vang'".
© Vi du 7. T6 hai ciia 16p TA ¢6 bén hoc sinh nit 1a: Dung, Linh, Mai, Quynh va sdu hoc sinh
nam la: Pitc, Hung, Toan, Minh, Vii, Hai. Chon ngau nhién mét hoc sinh trong t6 hai ctia 16p TA.

Céc bién ¢ sau bién ¢6 nao 1a bién ¢d ngau nhién, bién ¢o chac chan, bién co khong the?
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M: "Ban hoc sinh dugc chon ra cé tén la Lan".

N: "Ban hoc sinh duge chon ra la hoc sinh 16p TA".
P: "Ban hoc sinh dugc chon ra la nit".

@ Vi du 8. Gieo mdt con xuic xac sau mat can doi. Xét cac bién co sau, bién co nao la bien co

chiic chén, bién ¢ khong thé, bién ¢ ngdu nhién?
A: "Mat xuat hién c6 s6 chAm nhé hon 8'.
@ B: 'Mit xudt hién c6 sb chdm chia hét cho 7".
C: "Mat xuat hién c6 s6 chAm 16n hon 4.
D: "Mat xuét hién c6 s6 chAm nhoé hon 2"

© Vi du 9. Trong moét chiéec hop ¢6 ndm tam thé ghi s6 1;2;3;5;6. Rt ngdu nhién mot tam

thé tir trong hop. Xét cac bién cb sau:
A: "Rit dude thé ghi s6 16n hon 8"
B: "Rt dugce thé ghi s6 14 s6 nguyén to".
C: "Rt duge thé ghi s6 nhé hon 7"

Bién ¢6 ndo 1a bién c¢o chac chan, bién ¢d khong the, bién c6 ngau nhién?

@ Vi du 10. Trong cap sach cua Ngoc ¢ mot cai bit bi, mot cai but chi va mot cai thude keé.
Ngoc lay cting lic ra hai dung hoc tap tit cdp. Hoi cac bién c¢b sau 1a chac chin, khong thé hay

ngau nhién?
A: "Ngoc lay dugc it nhat mot cai but".
B: "Ngoc lay dugc hai cai thuée ké".
C: "Ngoc lay dugc mot cai but bi va mot cai thuse ké”.

@ Vi du 11. Trong hop c6 4 qua béng vang, 3 qua béng xanh va 1 qua béng do. Hoang lay ra
5 béng tit trong hop. Trong cac bién ¢b dudi day, dau 1a bién ¢b khong thé, bién c¢6 ngau nhién,

bién c¢b chic chan?
H: "C6 it nhat mot qua béng vang trong 5 qua béng lay ra’.
I: '5 qua béng lay ra cé ciing mau".
K: '5 qua béng lay ra cé dii cd ba mau xanh, do, vang'".

@ Vi du 12. Trong cac bien c¢o sau day, bien co nao la bien co chac chan, bien c6 khong the,

bién ¢6 ngau nhién?
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DPén nam 2060, con ngudi tim dude su song bén ngoai Trai Dat.

o) trudng em, c6 mot gido vién sinh nam 1800.
Trong diéu kién binh thudng, nuéc déng bing & 0°C.

© Vi du 13. Gieo hai con xtic xac can doi va quan sat s6 cham xuat hién ¢ mat trén moi con

xtic xic. Hay danh gid xem cdc bién ¢ sau 1 chic chan, khong thé hay ngau nhién?
A: 'Tich s6 chdm xudt hién trén hai con xiic xfc bang 0".
B: "Téng s6 chdm xuét hién trén hai con xtc xic 16n hon 1".
C: "Hai miit xtic xdc xuat hién ciing s6 chAm".

@ Vi du 14. Cé hai chiéc hop, hop A dung nam qud béng ghi céc s6 1;3;5:7;9; hop B dung
nam qua béng ghi cac s6 2;4;6;8;10. LAy ngau nhién mdt qua béng tit mdi hop. Dién vao bang

mét trong sd cdc tit sau: chac chan, khéng thé, ngdu nhién. Giai thich.

Bién co Loai bién co

Téng céc s6 ghi trén hai qua béng 16n hon 2~ | - ot

Tich cic s6 ghi trén hai qua béng bang 30 | oooee.e

Chénh léch gitta hai s6 ghi trén hai qua béng bang 10 | -«

© Vi du 15. Trong hop c¢6 sau thanh gb ducc gan s tit 1 dén 6. LAy dong thoi hai thanh g tir
hop trén. Trong céc bién ¢b sau, bién c¢b ngau nhién, bién ¢b khong thé, bién c¢b chic chdn? Tai

sao?
P: "Tich céc s6 gan trén hai thanh gd 1a boi ctia 7"
Q: "Hai thanh g lay ra gin s6 chan".
R: "Hiéu céc s6 gan trén hai thanh gd khong nhé hon 1"
S: "Téng céc sd gan trén hai thanh gd nhé hon 12"

© Vi duy 16. Diém thi mén Toan vao 16p 10 THPT (da lam tron t6i hang don vi) ctia 16p 9A1
dugc théng ké trong bang sau:

DPiém 516|718 1910
Séhocsinh |15 [1512(8 ]| 3

= IPN A A 7 < X FS 7,0 A 2 7 7 A < X A N X <
Lua chon ngau nhién mot trong so cac bien co dudi day dé bao cdo, nén chon bién c6 nao dé chac

chén dua ra duge s6 lieu ding?
@ A: "Téng s6 hoc sinh ctia 16p 9A1 1a 45"
@ B: "Ti 1¢ hoc sinh dat diém 8 1a 27,3%".

C: '"Pi¢m thi mén Toan vao 16p 10 THPT ctia 16p 9A1 khong c6 hoc sinh nao dudi 5"
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D: "Ti 1& hoc sinh dat diem 9 va 10 1a 20"

© Vi du 17. Mot nha phan tich thi trudng chimg khodn xem xét trién vong ctia cic chiing
khoén ctia nhiéu céng ty dang phat hanh. Mot nam sau 20% s6 chimg khoén t6 ra t6t hon nhiéu
so v6i trung binh ctia thi truong (gia sé tang), 30% s6 ching khoan t6 ra xau hon nhiéu so véi
trung binh ciia thi truong (gid sé giam) va 50% bang trung binh ciia thi truong (gia sé gitt nguyén).

Bién ¢6 ndo sau day 1a bién ¢6 chac chan, bién ¢6 khong thé, bién ¢d ngau nhién?

@® E: 'Sau mot nam, tat ca sb chimg khodn t6 ra xau hon nhiéu so véi trung binh ctia thi

truong'.

G: "Nha dau tu sé c6 lai 10 triéu dong khi dau tu 100 triéu dong vao chiing khoan sau mot

n

nam".

H: "S6 chiing khoan bang trung binh ciia thi truong sau mot nam chiém mot nita tong sb
chiing khoan".

A N o X oA X A o X 2 1s o X 2 ) < A
Bi Dang : Tim diéu kién dé mot bién c6 la bién c6 chac chan, khéng

thé hay ngiu nhién.

@ Vi du 1. C6 hai hop kin dung mot s chiée thé cuing loai. Hop thit nhat tat ci cic thé 1a mau
d6. Ban Tuan ldy ngau nhién moéi hop mot chiée thé va sé thing cudc néu trong hai thé lay ra
c6 thé mau xanh. Trong hop thit hai can c6 nhitng thé mau gi dé bién ¢d A: “Ban Tuan 13 nguoi

choi thang cudc”la:
a) Bién c¢o khong the. b) Bien co6 chac chan. ¢) Bién ¢o ngau nhién.

© Vi du 2. Chon ngau nhién mot s6 trong tap hop {1;3;4;5;7;9; 2} (véi x 14 mot s6 tu nhién).
Xét bién ¢b B: “sb dude chon nhé hon 10”. Tim z dé bién ¢6 B la

a) Bien co chac chan b) Bién ¢6 ngau nhién.

@ Vi du 3. Cho hai chiéc hop kin A, B dung mdt s6 qua béng cé cuing kich thude, trong doé tat
cd cac qui béng ¢ hop B ¢6 mau vang. Ban An liy ngau nhién tit moéi hdop mot qua béng va sé
nhan dudc phan qua néu trong hai qua béng lay ra c6 qua béng mau xanh duong. Trong hdp A

can c6 nhitng qua béng mau gi dé bién ¢d “Ban An nhan duge qua” la:
a) Bién cb chac chin? b) Bién c6 ngau nhién? c¢) Bién cb khong thé?
© Vi du 4. Pong dat hay Pia chan 1a sy rung chuyén trén bé mat Trai DAt do két qua cta su

giai phéng niang luong bat ngd & 16p vo Trai Dat va phét sinh ra séng dia chan. Dé do ludng miic
do dong dat tac dong, con ngudi hay dung thang cudng do Richter nhu sau.
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Cac thang cuong do
1-2 trén thang Richter | Khéng thé nhan biét
2-4 trén thang Richter | Cé thé nhan biét nhung khong gay thiét hai

4-5 trén thang Richter | Mat dat rung chuyén, nghe tiéng no, thiét
hai khong dang ké

5-6 trén thang Richter | Nha cita rung chuyén, mot s6 cong trinh cé

hién tuwong bi nit

6-7 trén thang Richter | Kich hoat sat 18, nii ltta c6 thé phun trao

7-8 trén thang Richter | Manh, ph4 hiiy hau hét cdc cong trinh xay
dung thong thudng, cé vét nitt 16n hodc
hién tuong sut ltin trén mat dat

8-9 trén thang Richter | RAt manh, phé4 hiiy gan hét ca thanh phd

hay dé thi, c6 vét nitt 16n, vai toa nha bi Iin

>9 trén thang Richter | Rat hiém khi x4y ra

>10 trén thang Richter | Cuc hiém khi xay ra, pha hily toan bd

a) Hay chi ra mot bién ¢6 ngau nhién, mot bién ¢6 khong the, mot bién ¢ chac chan.

b) Hay tim diéu kién dé bién cd “Kich hoat sat 18, nti lita ¢6 thé phun trao do dong dat gy

7 2
ra’ xay ra.

© Vi duy 5. Chung va Hang hen nhau tai Ho Guom lic 9h sdng cudi tuan nay véi diéu kién
ngudi téi trude sé doi ngudi t6i sau téi da 15 phiit, sau dé di khoi. Chung ludn di ding gid nén
t6i ding 9h sang Chung sé c6 mat tai diém hen. Tim diéu kién dé bién ¢6 "Chung va Hang gip
duce nhau" la:

a) Bién cb chac chan. b) Bién cb khong thé. c¢) Bién c6 ngau nhién.

© Vi du 6. Thong ké 2000 sinh vién mot khoa ctia trusng dai hoc theo gidi tinh va nganh hoc

thu dudc céc sb litu sau:

Nam | Nu
Hoc tai chinh ngan hang | 400 | 500
Hoc quan tri kinh doanh | 800 | 300

a) Lay ngau nhién mot sinh vién khéa dé. Hay chi ra mot bieén ¢d chac chan, mdt bién do6 ngau

nhién, mot bien co khong the.
b) Tim diéu kién dé bién ¢ "Sinh vién nam nhiéu hon sinh vién nit" xay ra.

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Trong cac bién c6 sau, bién c6 nao 1a bién c¢d chac chan, bién c6 khong thé, bién cd

ngau nhién?
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A: “Nam 2024 la mot nam nhuan.

® B: “Thang Bay sang niam luong mua & khu vuc Bic Bo sé ting so véi thang Bay nim nay”
C: “Khi gieo hai con xiic xac dudc téng s6 cham bang 87
D: “Khi gieo hai con xtiic xac dude tong sd chAm bang 137

(¢' Bai 2. Mot hop c6 chita 9 chiée thé cting loai. Trong dé cac thé danh s6 1, 2, 3 c6 mau doé;
cac thé ddnh s6 5, 7 c6 mau xanh va cdc thé danh s6 4, 6, 8, 9 c6 mau vang. Ban A lién rit ngau
nhién mot thé tit trong hop. Mai bién ¢b sau 1a bién ¢b ngdu nhién, bién c¢b chéc chin hay bién
cb khong thé?

123|574 6 8 9

Biéen co Loai bien co

: “Rut duge thé mau vang”

A
B: “Rut duge thé ghi sé nguyén t6”

C: “Rut duge thé ghi sé6 nhd hon 117

D: “Rut dude thé mau xanh va ghi s6 chan.”
E

F

G

. “Rut duge thé mau do ghi s6 167

: “Rut dude thé mau do va s6 duce ghi 1a hop 67

. “Rut duge thé mau vang va s6 dude ghi 16n hon 6.

(¢ Bai 3. Tung mo6t dong xu 3 lan. Trong céc bién co sau, bién c6 nao 1a bién c6 chac chan, bién

cb khong thé, bién ¢d ngau nhién?
A: “Cé 2 lan xudt hién mat S
B: “S6 lan xudt hién mit S xudt hién mit N bang nhau”’
® C: “Ca ba lan xuit hién mat N7
D: “Sé lan xuét hién mit N va sb 1an xuét hién mit S khong bang nhau”

(¢ Bai 4. Gieo mot con xtc xac 2 lan. Trong céc bién ¢o sau, bién ¢o nao la bién ¢o chac chan,

bién c¢b khong thé, bién ¢ ngadu nhién?
A: “Téng sb chAm xudt hién bang 17
@® B: “S6 chdm xuat hién trong ca hai lan gieo déu 1a s6 nguyén t6.“
C: “Tong s6 cham xuat hién trong hai lan gieo nhé hon 13.%

D: “S6é cham xuat hién trong hai lan gieo nhé hon 13.¢
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(¢ Bai 5. Ban Hoang tham gia tro choi “Béc tham tring thudng”va sé thang néu bbe dusce que

tham c6 ghi s6 chia hét cho 9. C6 tat cd nim que tham, trong dé s ghi trén cdc que tham thudc
tap hop {100;200; 300;500; 2} ( 2 1a sb tron tram). Tim gid tri ctia 2 dé bién ¢6 A: 'Ban Hoang

thang cudc'la:
a) Bién c¢o khong the. b) Bién ¢6 ngau nhién. ¢) Bién ¢o chac chan.

(¢ Bai 6. Trong mot binh ¢6 5 quéa cau trang va 3 qua cau den. Lay ngau nhién 1 quéi cau. Xét

xem céc bién cb sau, dau 1a bién ¢b chic chin, bién ¢ ngdu nhién, bién c¢b khong thé?
® A: “Liy dudc qua cau trang”.
B: “Lay dudc qua cau do”.
C: “Trong binh c6 tong 8 qua cau”.

(¢ Bai 7. Gieo mot con xtuic xac 3 lan. Cac bién ¢d sau 1a bién c¢d6 ngau nhién, chac chan hay
Khong thé?

D: “Lan gieo thtt nhat mit xuit hién cta xic xac ¢6 s6 cham nhd hon 7".
E: “Xtc xéc xuat hién mat 3 chdm & lan gieo thi hai”.
F: “O lan gieo thit ba, mét xuit hién cla xic xdc 1a 8 cham”.

(¢ Bai 8. Trong mot hop kin c¢é cdc thanh gb ghi cac s6 4;8;12; 16; 20; 24. Lay ngau nhién mot
thanh gd trong hop. Dién tir thich hop vao dau “?” dé dugc cau tra 16i diung. Giai thich.

Bién ¢6 “Lay dugc thanh gb cé ghi s6 chia hét cho 4" 14 bién cb ...7...
Bién c6 “Lay dugdc thanh gb c6 ghi sé chia hét cho 6" 1a bién ¢6 ...7...
Bién c6 “Lay dugc thanh gb c6 ghi sb chia hét cho 7" 1a bién ¢ ...7...

(¢ Bai 9. Mot thit quy c6 mot chum chia khéa gom 9 chiée chia giéng hét nhau trong dé chi c¢é 2
chia cé thé mé dugc tii sat. Anh ta thit ngau nhién ting chia (chia khéng tring duge bé ra trong
lan thit ké tiép). Cho cic bién cb sau, dau la bién c6 khong thé, bién cb ngau nhién, bién cb chac

chdn? Vi sao?
A: “Anh ta mé dugc ti sit ngay 1an dau tién”.
B: “Anh ta khong thé mé dugc ti sat sau khi thit 10 1an”.

C: “Lau nhat t6i lan thit thit 8, anh ta md dugc t sit”.

(¢ Bai 10. Gieo ngau nhién hai xtic xac. Bién ¢6 nao la bién co chac chan, bién c6 khong the,

bién c¢6 ngau nhién trong so6 cdc bién ¢ sau? Giai thich.
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2 S s X A 2 . ’ S N s
G: “Tong s6 cham xuat hién ctia hai xtic xac la hgp so0”.

H: “Tong s6 chdm xuat hién ctia hai xiic xac 1 wéc cia 8"
® 1. “Tong s6 cham xuat hién ciia hai xiic xac 1a sd chia hét cho 13"

(¢ Bai 11. Tilé chita khéi bénh A ctia mot phuong phap diéu tri 14 90%. Véi 10 ngudi bi bénh A
dugc diéu tri bing phuong phap nay, ¢ cic bién cb sau, ddu 1a bién ¢b chéc chin, bién ¢d khong

thé, bién c6 ngau nhién? Tai sao?
K: “C4 10 ngudi bi bénh A déu khéi bénh véi phuong phap nay”.
L: “C6 it nhat 8 ngudi bi bénh A trén khoi bénh véi phuong phap nay”.

M: “Ngudi dau tién trong sd 10 ngudi bi bénh A trén chita bang phuong phép nay khéi
bénh”.

(¢ Bai 12. Dién tén ting loai bién c¢d tuong tmg véi cac bién c¢b bén trai ¢ bang sau, giai thich:

Tén bien co Loai bien co

A: "Tung mot dong xu hai lan, lan thit hai xuat hién mat sap".

B: "Lay ngau nhién mot qua béng trong hop cé ba qua béng mau xanh,

do, vang, qua boéng lay ra ¢ mau tim".

C: "Gieo ngau nhién mot con xic xac. Mat xuat hién 1a s6 1&".

D: "C6 52 s6 tu nhién lién tiép tir s6 48 dén sb 99 ".

(¢ Bai 13. C6 2 xa tht loai I va 8 xa thii loai I7, ti 1& ban tring dich clia cic loai xa thii loai T
14 0,9 va loai I7 1a 0,7. Chon ngau nhién ra mot xa thii va xa thi d6 ban mot vién dan. Cho cac

bién ¢6 sau, dau 1a bién ¢b chic chan, bién c¢b khong thé, bién c6 ngau nhién?
C: "Vién dan tring dich".
@ D: 'Chon dugc xa thia loai T ban va ti 1é ban tring 1a 90%".
® E: 'Tilé vien dan tring dich 1a 70% khi chon duge xa thit loai 77 ban".

(¢ Bai 14. Trong thing c6 1 qué cau xanh, 2 qua cau d6 va 3 qua cau trang. Phong lay ra ngiu
nhién cling lic 4 qué cau ti trong thiing. Bién c¢6 P: "Phong sé nhan dudc phan qua khi lay dugc

qué cau xanh" 14 bién c6 gi? Néu nhitng két qua thudn loi clia bién c¢d nay.

(¢ Bai 15. Viét ngau nhién mot s6 tu nhién chan cé hai chit s6.
a) Viét tap hop S gom cic két qua cé thé xdy ra dbi véi sd tu nhién duge viét ra.

b) Néu mot bién ¢ chac chan, mot bién ¢d ngdu nhién, mot bién cd khong thé ciia trusng hop

trén.
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BAI TAP NANG CAO

® Cau 1.

C6 céac tuyén duong véi dd dai nhu hinh vé dé ndi cc diem du lich 5 km 7 km

A, B va C. Ban Duong di tit A qua B roi dén C. Trong cac bién c6 @‘@.@
sau, bién ¢b nao 1a bién ¢b chic chan, bién ¢b ngdu nhién, bién cb 6 Tm oTm

khong thé?
A: "Quéang dudng Duong di c6 do dai 1a mot sd chinh phuong”.
B: "Quang duong Duong di khong vuct qua 15 km'".
@ C: "Quang duong Duong di c6 do dai 1a mot sd nguyén t6".

D: "Chénh léch quang duong Duong di gitta hai cach di la u6e

cua 9".
® Cau 2. Mot con bao rat manh da vugt qua ddo Lu-Dong (Philippin) dang tién vao bd bién
ctia Viét Nam. Co quan khi tuong thity vin du bdo chic chan sau 48 gio t6i bao sé d6 bo vao dat
lién ctia Viét Nam. Puong di ciia con bao rat phtic tap, huéng di thay doi lién tuc nén co quan
khi tuong thily vin khong thé biét ducce bao sé dd bo vao tinh ven bién nao ctia nude ta.

a) Céc bién co dudi day, dau 1a bién ¢o chac chan, bién ¢6 khong thé, bien ¢d ngau nhién?

@ L: "Sau 48 gid t6i bao sé dd bd vao dat lien ctia Viét Nam'".
M: "Con bao s& do bo vao Phap".
N: 'Sttc gi6 cia con bdo dat cap 13".

b) P la bién ¢ "Con bao sé d6 bo vio mot trong sb cac tinh thudc ving Bic Trung Bo'la bién

¢b gi? Con bao ¢ thé d bo vao cu thé cc tinh nao?

® Cau 3. banh deé hién nay 1a mot van nan trong xa hoi, vy danh dé duge 16i hay 16 ma nhiéu
ngudi lai dam mé dén vay? Bang cdch dung phuong phap x4c suit, cdc bién ¢b, ching ta sé cé
Cau tra 16i nhanh chéng. Ban dit mot so tién, néi don gidn 1a 2 (dong) vao mot s tit 00 dén 99.
Muc dich ctia ngusi choi dé 13 lam sao s6 nay trung vao hai chit s6 cudi cling clia gidi dac biét
'X6 s6 mién Bic". Néu s6 ciia ban tring, ban sé duge 70z (dong) (tte 70 1an s6 tién dau tu). Néu
khong tring, ban sé mat  (dong) dat cude lic dau.

RAt nhiéu ngudi nghi nhu sau: Gid st bo ra sb tién 1la 100000 ddng dé choi dé. Néu tring la sé
duge 7 triéu dong titc 1a 16i duge 6,9 triéu. Tuy nhién, néu thua chi c¢6 bi 16 1a 100 000 dong. Qué
16i!!! Vay dau 1a sai lam trong cdch nghi nay. C4c ban khong tinh dén xéc suat tring cé 16n hay
khong, vi khi xédc sut nhd, ban sé danh mai ma khong thing. Cé nghia 1a ban luén bi 16.

Hay chi ra mot bién ¢b chic chan, mot bién ¢b khong thé, mét bién ¢b ngdu nhién ciia van deé
trén.

® Cau 4. Trong ky thi THPT Québc gia, moén Toan c¢6 hinh thitc thi tric nghiém 50 Cau héi,
mdi Cau cé 4 phuong 4n tra 16i. Ban Pong von 14 mdt hoc sinh khong chiam chi trong hoc tap

tham gia du thi mon Toan khi khong hoc gi, chon khoanh bita cac dap an.
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a) Hay xem céc bién co sau, bién co nao la bien ¢o chac chan, bien c6 khong the?

@® A: "Néu khong hoc thi THPT Qudc gia Nam c6 thé khong bi diém khéng nhung rat

khé dat diém cao".

@ B: "Khi di thi, Nam chon tit ca cic dap an 14 B va két qua dat duoc diém 10"
b) Hay chi ra mot bién c¢6 ngau nhién.

® Cau 5. Théng ké trén 10000 dan thanh phd A cho thay c6 52 ngudi bi bénh cao huyét ap, 98
ngudi bi bénh tiéu duong. Trén 12000 dan thanh phd B cho thay c6 60 ngusi bi bénh cao huyét
4p, 110 ngudi bi bénh tiéu dudng. Lay ngau nhién mot ngudi trong mdi thanh phd. a) Hay chi ra
mot bién ¢ chac chan trong trusng hop trén. b) Céc bién c¢b sau 14 bién cb gi? Tai sao? D: "Ti 1¢
ngudi bi bénh cao huyét 4p ctia thanh phd A thap hon ti 1& ngudi bi bénh cao huyét 4p ctia thanh
phé B '. E: "Ti 1é ngudi bi bénh ctia thanh phé A thap hon ti 1é ngusi bi bénh ctia thanh phd B

n

® Cau 6. Mot nha may gom ba phan xuong A, B, C. Kiém tra mét 16 hang clia nha may gom
1000 san pham trong dé khong may c¢6 mot s6 san pham bi 161, ngudi ta thiy cé 252 san pham
clia phan xuéng A, 349 ctia phan xuéng B va 399 ctia phan xudng C. Lay ngau nhién mot san
pham. Tim ra cdc bién c¢b ngau nhién, bién ¢ chic chan, bién ¢ khong thé trong sd cac bién ¢

saul.
@ M: "San pham lay ra thudéc phan xuong D".
@® N: 'San pham liy ra kha ndng thudc phan xuéng C 1a 16n nhat".
@ P: 'Cac phan xuéng A, B, C tuong tmg lam ra 25%; 35%; 40% tong san lugng nha may".
Q: "San pham lay ra la san pham bi 16i ctia phan xuéng B".

® Cau 7. Mot 16p hoc ¢6 50 hoc sinh trong ky thi gidi Toan va Van, trong dé c6 20 ngudi gioi
Toén, 25 nguoi gioi Van, 10 ngudi gidi cad Todn lan Van. Chon ngau nhién mdt hoc sinh 16p nay.

a) Tim mot bién ¢d khong the, mot bién ¢6 ngdu nhién, mot bién ¢ chac chan.

b) Tinh s6 hoc sinh duge chon gidi Toan hodc Van chiém bao nhiéu phan tram ctia 16p hoc?
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Bar30. LAM QUEN VOI XAC SUAT CUA BIEN
cO

TRONG TAM KIEN THUC

@ XAC SUAT CUA BIEN CO
Mot bién ¢b c6 thé 6, khong thé, it kha ning, nhiéu khé nang, chic chan xay ra.
Kha nang xdy ra ciia mot bién cd dude do ludng bdi mot sb nhan gid tri tit 0 dén 1, goi
14 x4c suat ctia bién cb do.
X4c suat ctia mot bién ¢ cang gan 0 % 1
1 thi bién c¢b dé c6 nhiéu kha nang It kha ning x4y ra Nhiéu kha ning xay ra

x3y ra. Xac suat ctia bién ¢b dé cang
gan 0 thi bién cb d6 it kha nang xay
ra.
@ XAC SUAT cUA MOT BIEN CO PON GIAN
Khi cdc bién ¢ ¢6 kha ning x4y ra nhu nhau ta néi céc bién ¢b d6 dong kha ning.
Néu chi x4y ra hoac A hoic B va hai bién c¢6 A, B 1a dong kha nang thi x4c suat

cua ching bang nhau va bang 0,5.
Bién c¢o chac chan luén cé xac suat bang 1.

Bién ¢ khong thé luén cé xac suat bang 0.

e

0 1
Khong thé’J I L‘Chéc chén

Dong kha ning

Trong mot thi nghiém, néu cé k bién c6 dong kha nang va luon xay ra duy nhat mot bién

cO trong k bién c¢d nay thi xdc suat clia moi bién c¢6 déu bang a

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : Xét tinh dong kha nang ctia cic bién cb ]

© Vi du 1. Xét xem céc bién cb sau c6 dong kha nang hay khong? Tai sao?

a) Lay ngau nhién mot qua béng tit trong hop kin c¢é chita 2 qua béng cing loai gom 1 qua
mau xanh va 1 qua mau vang. Xét hai bién c¢d sau A: “Lay dudc qua béng mau xanh”.

B: “Lay dudc qua béng mau vang”.
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b) Gieo ngau nhién 1 con xtc xac cAn doi. Xét sdu bién ¢ sau A: “S6 cham xuat hién trén con

xuc xac la 17.

B: “S6 cham xuat hién trén con xtic xac la 27.
C: “So cham xuat hién trén con xuic xac la 3”.
D: “So6 cham xuat hién trén con xic xac 1a 4”.
E: “So cham xuat hién trén con xic xac 1a 5”.

F: “So cham xuat hién trén con xtc xac la 6”.

@© Vidu 2. Lép TA ¢6 20 hoc sinh nam va 18 hoc sinh nii. Gido vién chon ngau nhién mot ban

dé kiém tra bai cii. Xét xem hai bién ¢b sau c6 dong kha ning khong? Tai sao?
® A: “Ban dugc goi la nam”.
B: “Ban dugc goi la nit”.

@© Vi du 3. Mt nhém hoce sinh ¢é 8 hoc sinh nam, 5 hoc sinh ntt. Gido vién chon ngau nhién

1 ban dé di trai nghiém. Xét 2 bién c¢b sau
A: "ban dudgc chon la ban nam".
B: "ban dugc chon 1a ban nit'".

Héi hai bién ¢6 A va B ¢6 phai 1a 2 bién ¢6 dong kha nang khong? Vi sao?

A , » 2 3 o X 2
Bi Dang : Tinh xac suat ciia bién cb

© Vi du 1. Gieo ngau nhién mdt con xtc xac can doi mot lan. Tim xdc suat ciia cdc bieén co

sau:
a) A: “S6 chAm xuat hién trén con xic xic khong vuct qui 6
b) B: “S6 cham trén con xtc xac it nhat la 77
c¢) C: “S6 cham xuat hién trén con xtic xac la 27
d) D: “Sb cham xuat hién trén con xiic xac la mot s6 chan”
© Vi du 2. Tung mot dong xu can doéi 2 lan. Tim x4c suat ciia cic bién cb sau:
a) A: “Lan dau xuat hién mat S, 1an hai xuat hién mit N
b) B: “Ca 2 lan xuat hién mat S”
c¢) C: “S6 lan xuét hién mat S va mit N bang nhau”

@ Vi du 3. Ban Mai tham gia tro choi rit thé tring i xi. C6 tat ci 8 thé gidng hét nhau dudc
ghi cac s6 khac nhau bao gom: 10; 20; 30; 40; 50; 60; 70; 80. Ban Mai sé rit ngau nhién mot lan
va nhan dudc s6 tien li xi tuong ting (nghin dong) véi s6 duge ghi trén thé. Tim xac suat clia cac

bien co sau:

I v
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a) A: “Ban Mai khong nhan duge tién i xi””

b) B: “Ban Mai nhan dudc s6 tien 1i xi 1 it hon 100 nghin dong.”
c¢) C: “Ban Mai nhan dugc s6 tién i xi 1a 50 nghin dong”
d) D: “Ban Mai nhan dudc s6 tién i xi it nhat 1a 50 nghin dong.”

@© Vi du 4.

Trong tro choi vong quay may man, moi ngudi choi sé tham gia quay
dia mot lan. Dia quay dugc chia déu thanh 6 phan bang nhau va ghi
s6 diem tuong ting 1a 100; 200; 300; 400; 500; 600. Tinh x4c suit ciia

cac bién c¢b sau:

a) A: “Ngusi chai nhan duge sé diém nhd hon 7007

b) B: “Ngudi choi nhan duge sb diém 1a 7007
c¢) C: “Ngusi choi nhan duge sé diém 1 500

d) D: “Ngudi choi nhan duge s6 diém 13 mot s6 khéng vugt qué
2007
© Vi du 5. Gieo 1 con xtic xiic can ddi ddng chat. Tinh x4c suat dé gieo dugc mat 6 cham.

© Vi du 6. C6 10 tAm bia dudc danh s tit 1 dén 10. Lay ngau nhién 1 tAm bia. Tinh x4c suat
dé 1ay duoc tam bia ghi s6 3.

@© Vi du 7. Trong tro choi Hop qua bi mat, ¢6 hop qua, ngudi ta diat 1 phan thuéng vao 1 hop
qua. Ngudi choi chi duge mé 1 hép qua. Tinh xéc xudt dé ngudi choi nhan duge phan thudng.

© Vi du 8. €6 100 qua béng dude danh s6 tit 1 dén 100. Lay ngau nhiéu 1 qui. Tinh x4c xuat
dé qua bong lay dugc c6 s6 chia hét cho 2.

© Vi du 9. Trong 1 cudc thi ban sting. Méi xa thii dude ban ding 1 lan. Tinh xédc xuat dé 1 xa

thii ban tring bia.

© Vi du 10. Mot ngudi goi dién thoai nhung lai quén hai s6 cudi ciia s6 dién thoai. Tinh x4c

suat dé nguoi d6 chi bAm s6 mot lan ding sé can goi.

@ Vi du 11. Tinh x4c suat ciia cic bién cb sau:
@ A: "Thang Mot c6 nhiéu hon 31 ngay".
B: "Nudc s6i ¢ 100°C."
C: "Mat Troi quay xung quanh Trai Dat'.

© Vi du 12. Theo du doan ciia gido vién bo moén Toan vé diém thi gitta ky II ctia ban An: trén
9 diém 1a 65%; trén 8 diém va dudi 9 diém 13 25% va dudi 8 diém 14 10%. Theo nhan dinh trén,

ban An c¢6 kha ning dat diém nao cao nhat?
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@ Vi du 13. Khi tung mot con xuat xac duge che tao can doi. Tim xéc suat ciia cac bien co

sau:
a) A:"S6 chdm xuat hién nhé hon 8"
b) B: "S6 chdm xuat hién bang 0'.

@© Vi du 14. Mot hop c6 50 chiée thé cling loai, mdi thé dugce ghi mot trong cac s6 1;2; 3; ... ; 49; 50
hai thé khac nhau thi ghi hay s6 khac nhau. Rt ngau nhién mot thé trong hop. Tinh x4c suat

ctia moi bién cb sau:
a) A: 'S6 xuat hién trén thé nhoé hon 53"
b) B: "S6 xuat hién trén thé 1a s6 thap phan".

© Vi du 15. Trong mo6t hop gb cé 5 thanh gd duge danh s6 thit tu tit 24; 25; 26; 27; 28. Lay ngau

nhién mot thanh gd tit hop trén. Tinh xéc suét bién c6 sau:
a) A: "LAy dugc thanh gé 16n hon 30"
b) B: 'Lay dugc thanh gb 16n hon 23".
© Vi du 16. Viét ngdu nhién mot sd tu nhién hai chit s6. Tinh xéc suat ctia bién cb sau:
a) A: "S6 duge viét 1a boi ctia 100",
b) B: "S6 dugc viét 14 boi ctia 1"

@© Vi du 17. Trong mot hop chita céc trai banh déu nhau dude danh sb 2;4;6; 8;10; 12; 14. Lay
ngau nhién mot trai banh. Tinh x4c suit ctia bién cb sau:

a) A: "Trai banh dugc 1ay c6 s6 1a u6c nguyén to ctia 29"

b) B: "Trai banh dugc 14y c6 s6 dang 2k (k € N)".

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Ban btc gieo mot dong xu can dbi hai lan mot cdch ngau nhién. Xét xem cac bién c6
sau c6 dong kha ning hay khong?
A: “Trong hai lan tung c6 ding mot lan xuat hién mat S”

B: “S6 mat xuat hién trong hai lan gieo giéng nhau.”

(¢ Bai 2. Ban Suni muén mua mot chiéc banh Pizza. Ctta hang c6 3 loai véi hai kich ¢& trung

binh va 16n, s6 luong méi loai duge cho & bang sau:

Loai
" | Pizza hai san | Pizza pho mai | Pizza bo

Co

Trung binh (23 cm) 20 25 35
Lén (30 cm) 35 35 20
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Ban Suni chon ngau nhién mot chiéc banh. Trong cdc bién c¢b sau, nhitng bién c6 nao 1a dong kha
nang?
: “Ban Suni chon Pizza hai sdn ¢ trung binh?”

: “Ban Suni chon Pizza hai san ¢& 16n.”

A
B
C: “Ban Suni chon Pizza phd mai ¢ trung binh?”
D: “Ban Suni chon Pizza ph6 mai ¢6 16n.”

E: “Ban Suni chon Pizza bo ¢6 trung binh.”

F

: “Ban Suni chon Pizza bo cd 16n”

(¢ Bai 3. Mot hop kin dung 20 qua béng cing kich ¢d, khéi lugng bao gom 10 qua béng mau
xanh va 10 qua béng mau vang. Chon ngau nhién moét qua béng tit hop. Tim xdc suat ciia céc
bién ¢b A: “Chon dudc qua béng mau vang hoac xanh”

B: “Chon dugc qua béng mau xanh.”

C: “Chon duge qua béng mau vang”

(¢ Bai 4. Ban Pi va ban Tron mdi ngudi gieo con xic xac can dbi 1 1an mdt cdch ngdu nhién.
Tim xéc suit clia cc bién ¢ sau A: “S6 cham xudt hién trén con xic xic déu khéng vudt qué 67
B: “Téng s6 cham xudt hién trén hai con xtc xic bang 147

C: “Hiéu s6 chdm trén hai con bang 77

(£ Bai 5.

Ban Ha tham gia tro choi “Vong quay may man”. Pia quay dugc chia
thanh 6 quat tron nhu nhau va dudce ghi céc s6: 97,98,99,101,102,103
nhu hinh duéi ddy Ban Ha sé quay mot lugt.

Ban sé duge 100 diém néu quay duge vao quat cé sd nguyén to.

Ban sé dugc 200 diém néu quay duge vao quat cé sb 1a hop sb.

Ban sé duge 300 diém néu quay dude vao quat cé sd nguyén td nhé
hon 100.

Tinh xac suat ctia cac bién co sau:

a) A: “Ban Ha dugc 100 diém.”
B: “Ban Ha dugc 200 diém”

b) C: “Ban Ha dugc 300 diém”
(¢ Bai 6. Ban An gieco mdt dong xu can doéi hai lan mot cadch ngau nhién. Tim x4c suit clia céc
bién ¢ sau A: “C4 hai lan tung cling xuat hién mit S”

B: “C3 hai lan tung cing xuat hién mat N”

(¢ Bai 7. Chon ngau nhién mot sb trong 6 s6 30; 31; 32; 33; 34; 35. Tim x4c suat dé:
a) A: “Chon dugc s6 nhd hon 407
b) B: “Chon dugc s ¢ ba chit s6.

c¢) C: “Chon dudc s6 1a s6 nguyén t6.”
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d) D: “Chon dugc 6 13 s6 chan”

(¢ Bai 8. Gieo 1 ddng xu can d6i dong chat. Tinh xdc suit dé gieo dudc mat ngiia.

(&' Bai 9. Mot cai hop dung 5 qua béng: 1 qua mau xanh, 1 qud mau do, 1 qud mau vang, 1 qua
mau trang, 1 qua mau den. LAy ngdu nhién 1 qué béng. Tinh xéc suit dé ldy dudc qua béng mau
dé.

(¢ Bai 10. Gieo 1 con xtic xac cdn ddi dong chat. Tinh xac suit dé gieo dugc mit 1& cham.

(¢ Bai 11. Gieo mét con xiic xdc can ddi dong chat. Tinh xéc suit dé gieo dude s6 chadm nhé

hon 7.

(¢ Bai 12. Lép TA ciia mot trudng c6 45 hoc sinh. Két qua cudi nam c6 15 ban dat hoc sinh
gioi, 15 ban dat hoc sinh kh4 va 15 ban 1a hoc sinh trung binh. C6 gido chon ngau nhién 1 hoc

sinh. Tinh xéc suat dé hoc sinh duge chon 1a hoc sinh gi6i?

(¢ Bai 13. Trong mdt hop gd c¢6 14 ngdi sao dd, 16 ngdi sao xanh, 20 ngdi sao vang, cb cling
kich thuée. Lay ngau nhién mot ngdi sao trong hop. Héi kha nang lay dude ngdi sao mau nao 16n
nhat?

(¢ Bai 14. Biét thanh phan khong khi gom 78% khi nitrogen; 21% khi oxygen; 1% hoi nude, khi
carbonic va céc khi khac. Hay cho biét kha nang thu duge thanh phan nao la thap nhat trong 1
lit khong khi.

(¢ Bai 15. C6 hai céi banh Pizza, mdi cai hinh tron duge chia thanh 6 phan bang nhau dugc
danh s6 1;2;3;4;5;6. Ban Mai va Quynh mdi ban chon mot phan tit hai cai banh dé. Tinh xac

suat ctia bién cb.
a) A: "Tong hai lan chon 16n hon 12."
b) B: "Tich hai lan chon bang 0."

(¢’ Bai 16. Trong mot hop dung 5 qua béng dé va 6 qua béng vang. Lay ngau nhién mot qua

béng. Tinh x4c suat cic bién cb sau:
a) A: "Lay dugc mot qua bong'.
b) B: 'Lay dudc mot qua cau'.

(£ Bai 17. Mot nhém 8 van dong vién dén tit cdc tinh: Can Tho, Dong Thép, Vinh Long, Tra
Vinh, Hau Giang, Kién Giang, Long An; Tién Giang; mdi tinh chi c6 ding mot van dong vién.

Chon ngau nhién mdt van dong vién trong nhém doé. Tinh xéc suat ciia mdi bién cb sau:
a) A: "Van dong vién dugce chon ra dén tit Dong Bang Song Cttu Long."
b) B: "Van dong vién dugc chon ra dén tir Ha Noi."

(¢ Bai 18. Chon ngau nhién mot hoc sinh cdp THCS chi tinh céc hoc sinh hoc ding tudi va

khong & lai 16p. Tinh xéc suat céc bién cb sau:
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a) A: "Hoc sinh c6 tudi 1a s6 chinh phuong'.
b) B: "Hoc sinh da dugce tiém ngira vaccine phong bénh Covid-19".

(¢ Bai 19. C6 6 ban cling gieo mot con xuat xac dong chat. Tinh xéc suat bién cb sau:
a) A: "Tong céc mat tung nhé hon 6"

b) B: "Tich cdc mat tung nhd hon 7776".

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Mat ma ctia mot chiée két sit nha Nam 14 mot sé ¢é 3 chit sb duge 14p tit cac chit sb
1,2,3. Me Nam mudn mad két sat ma quén mat mat ma. Tinh xéc sudt dé me Nam md 1 lan ding

dugce mat ma.

® Cau 2. Gieo 3 lan 1 dong xu can dbi dong chat. Tinh xdc sudt dé gieo it nhat mot mit mat

ngua.

® Cau 3. Gieo 2 lan mét con xic xic can doi dong chat. Tinh xac xuit dé tich 2 lan gieo dugc
két qua 1a s 1é.

® Cau 4. Gieo 2 1an mot con xtc xdc can d6i dong chat. Tinh xdc xudt dé tich 2 1an gieo dugc

ket qua 1a so chan.

® Cau 5. C6 10 quyén séch khéc nhau trong dé cé 5 quyén sach Toan khéc nhau, 3 quyén sich

Vin khéc nhau va 2 quyén séch Ly khéc nhau. Tinh xéc suat dé lay dugc hai quyén sach Toan.

® Cau 6. Mot bé cd ¢6 6 con cé duge danh s6 1;4;9; 16;25. Bt ngdu nhién mdt con ca trong

bé. Tinh xéc suit bién cb sau
a) A: "Con c4 bit dugc 1 s6 chinh phuong'.
b) B: "Con c& bat dugc la s6 nguyén t6".

® Cau 7. Trong tro choi khoanh sb tir 1;2;3;...:88;89;90. Céc s6 dugc viét thanh 3 nhém trén
to gidy. Nhém I gom cac s chia hét cho 5 nhung khong chia hét cho 2. Nhém II gom céc sb chia

hét cho 5 va 2. Nhém III gom céc sd con lai. Tinh xéc sudt cac bién cb sau
a) A: "Xéc suat chon ngau nhién mot sé trong nhém 1 14 s6 18"
b) B: "X4c suat chon ngau nhién mot sé trong nhém 11 14 s6 18"

® Cau 8. Viét ngau nhién mot sé6 gdm ba chit s6. S6 nao dude viét ra ma ¢ cac chit sé tan ciing

14 0;5 thi bé s6 dé di. Chon ngau nhién mdt s6. Tinh xac suit cac bién cb sau:
a) A: "S6 duge chon 1a s6 chia hét cho 5'.

b) B: "S6 dudc chon khong vugt qua 10 lap phuong”.
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® Cau 9. Chon ngau nhién mét sb trong cac sd 13;17;19; 23; 29: 31; 37; 41; 43. Tinh x4c suit cla

bien co sau:

a) A: "S6 duge chon 1a nguyén t6'.
b) B: "S6 dugc chon 1a udc nguyén t6 ctia 125"

® Cau 10. Quynh gieo mot xtc xic 10 lan. Tinh xac suat bién ¢ sau:
a) A: "Tich hai lan gieo clia cic mat bang 0".

b) B: "Tong céc mit khong vugt qué 60"
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ON TAP CHUGNG VIII

@ BAI TAP REN LUYEN

(¢ Bai 20. Trong céc bién co sau, bién ¢d ndo 1a bién ¢d chac chan, bién ¢d khéng the, bién co

ngau nhién?
A: "Sang nam nén nhiét mua he sé cao hon nam nay".
B: "Théng Hai nam 2028 ¢6 29 ngay (theo Duong lich)".
C: "Gieo mdt con xic xic thi s6 chAm xudt hién 14 s6 ¢ mot chit sb".
D: "Gieo mdt con xtic xac thi s6 chAm xudt hién 14 mot s6 tron chuc'.

(¢' Bai 21. Mot hop kin dung 10 14 phiéu dude danh s 1;3;5;7;9;10;12; 14; 16; 18. Rat ngau
nhién mét phiéu tir trong hop. Mdi bién ¢b sau 1a bién ¢b ngdu nhién, bién ¢ chic chin hay bién
cd khong thé?

Bién co Loai bien co

A: "Rut dude phiéu ghi s6 chan'

B: "Rt duge phiéu ghi s6 ¢6 hai chit s6"

C: "Rt duge phiéu ghi s6 ¢6 mot chit sb va 1a sd chan”
D: "Rit dude phiéu ghi s6 nhd hon 20"

(¢’ Bai 22. C6 hai hop kin dung mot s6 qua béng ciing loai. Hop thit nhat tat ci cic qua béng
danh s6 chan. Ban Minh lay ngau nhién mdi hop mot qué béng va sé thing cudc néu trong hai
qué lay ra c6 qua danh sb 1é. Trong hop thit hai can c¢6 nhitng qué béng danh s6 nhu nao dé bién

cb A: "Ban Minh 13 ngudi choi thing cudc' 1a
a) Bién cb khong thé; b) Bién c6 chac chan; c¢) Bién c6 ngau nhién.

(¢ Bai 23. Chon ngau nhién mot s tit tap hop {2;3;5; 2} (v6i 2 14 mot sb tur nhién c6 mot chit
s6). Tim  dé bién c6 M: "Chon dugc s6 1a hagp s6" 1a

a) Bién cb khong thé; b) Bién cb chic chan; c¢) Bién c6 ngau nhién.
(£ Bai 24. Thay gido c6 20 chiéc hop gidng hét nhau, mdi hdp dung mot phan qua. Trong dé cb
5 hop chita qua 1a mot hop bit, ¢6 10 hop chita qua 1a mdt quyén so, ¢6 5 hop chtta qua 1a mot
bo thuée ké. Ban Huong chon ngau nhién mot hop. Héi khd nang ban Huong nhan ducc qua gi
la 16n nhat?
(¢ Bai 25. Tung mot déng xu can doéi 2 lan, xét xem céc bién ¢ sau c6 dong kha nang khong?
A: "C6 ding mot lan xuat hién mat N'.

B: "S6 lan xuat hién m#t S va mat N khong bang nhau".

(¢ Bai 26. Gieo ngau nhién mot con xtc xac cAn doi. Tim xdc sudt clia céc bién co sau:
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a) A: "S6 cham xuat hién 14 mot s6 chia hét cho 5'.

b) B: "S6 chim xuat hién 1a mot s6 chia hét cho 3"

(¢ Bai 27. Rat ngau nhién mot thé tit mot hop kin dung 12 chiée thé cliing loai duge dédnh sb tit

1;2:3;...12. Tim xdc suat clia cdc bién cb sau
a) A: "Rt duge thé ghi s6 ¢ ba chit s6".
b) B: "Rut dugc thé ghi s6 nho hon 13",
c¢) C: "Rt duge thé ghi s6 tron chuc.
d) D: "Rut dudc thé ghi s6 khong vugt qua 6 .

(£ Bai 28. Sap vao nam hoc méi, ban Han cdn mua mot chiée bald. Ctia hang vita nhap vé cic
loai ba 16 mau hong, den, xanh, ghi véi hai ¢d vita va 16n (cdc loai ba 16 theo timg cd déu cé cling

s6 lugng). Ban Han chon ngdu nhién mot cdi. Tim xac suat ciia cac bién cb sau:
a) A: '"Ban Han chon mua chiéc ba 16 mau hong cd vita'.
b) B: '"Ban Han chon mua chiéc ba 16 ¢& vita".
¢) C: '"Ban Han chon mua chiéc ba 16 mau ghi".

(¢ Bai 29.

Ban Ha va Nam tham gia tro choi vong quay may man. Pia quay
dugc chia thanh 4 quat bang nhau va s6 diém duge ghi trén céc quat
14 10; 20; 30; 40. Méi ban sé quay mot lan. Tim x4c suit ciia cdc bién

cO sau:

a) A: "Tong s6 diem ciia hai ban 1a 100 ",
b) B: 'Diém s6 ctia hai ban khong léch nhau qua 30 diém".
c¢) C: 'Diém sb clia hai ban bang nhau'.

(¢ Bai 30. Gieo 1 con xiic xac can d6i dong chat. Tinh xdc suit dé gieo duge mat 3 cham.

(¢ Bai 31. Gieo 1 con xtc xéc can di dong chat. Tinh x4c suat dé gieo duge mit chdn cham.

(¢' Bai 32. Trong mot thung dung 10 thé bai do, 15 thé bai xanh, 35 thé bai vang, c6 ciing kich
thudc. Ban Ngan lay ngau nhién mot thé bai. Héi kha nang Ngan lay dudc thé bai mau gi 1a 16n
nhat?

(¢ Bai 33. Cho 3 vi du vé bién ¢b chic chin.

(¢ Bai 34. Cho 3 vi du veé bién ¢ khong the.
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@ BAI TAP BO SUNG

(¢ Bai 35. Trong céc bién co sau, bién ¢d ndo 1a bién c¢d chac chan, bién ¢d khéng theé, bién co

ngau nhién?
a) A: "Tuén sau gia xang sé tang".
b) B: "Ngiy mai Mt Trdi quay quanh Trai Dat".
¢) C: "Tung mot dong xu ba lan, cd ba lan xuit hién mit giong nhau'
d) D: "Khi chon ngau nhién mét s6 tu nhién nhé hon 10, chon duge s6 ¢ mot chit s6".

(¢ Bai 36. Rat ngau nhién mot thé tit mot hop dung 8 chiée thé c¢6 danh sb: 1,2,3,4,5,6,7, =.

Tim s6 tu nhién = dé bién c¢6 H: "Rt dude thé 1a s6 tu nhién cé hai chit s6 1a
a) Bién c6 khong thé. b) Bién c6 chic chan. c¢) Bién c6 ngau nhién.

(¢ Bai 37. Mot hop kin ¢6 chita cdc qua béng cung loai, bao gom: 6 qud béng mau do, 8 qua
béng mau vang va 6 qui bong mau den. Lay ngau nhién mot qui bong trong hop. Trong cdc bién

cb sau, nhitng bién c6 nao la dong kha nang?
A: "Lay dudc qua béng mau do".
B: "Lay dudc qua béng mau vang'.
C: "Lay dugc qua bong mau den".

(¢' Bai 38. Gieo mot con xtic xac can doi. Trong cac bién ¢ sau, nhitng bién c6 nao 1a dong kha

nang?
A: "S6 cham xuat hién 1a mot s6 18",
B: "S6 cham xuat hién 1a mot s6 chan'.
C: "S6 chadm xuat hién 1a mot s6 nguyén t6 16n hon 3"
(¢ Bai 39. Gieo mot con xic xac can dbi. Tinh xéc sudt clia cac bién cb sau
a) A: "S6 cham xuat hién 1a 10 cham".
b) B: "S6 cham xudt hién 14 mot s6 chia hét cho 6".
c¢) C:'"S6 chdm xuat hién 1a mot s6 nguyén t6 "

(¢ Bai 40. Ban Hai tham gia tro choi vong quay may méan. Dia quay dugc chia thanh 8 quat
bang nhau va sé diém dude ghi trén cdc quat 1a 1;2;--- ;8. Ban Hai sé quay mot lan. Tim xac

suat cila cic bién co sau

a) A: "Ban Ha quay dugc s6 diém 1a sb c¢6 hai chit s6".
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b) B: "Ban Ha quay dugc sb diém 1a s6 chia 2 du 1 "

c¢) C: 'Ban Ha quay dugc s6 diém it nhat 1a 7".

(£ Bai 41. Mot hop kin dung 3 chiée thé cuing loai duge danh s6 1;2; 3. Ban Tuan va Huong moi
ngudi rat thé mot lan (mdi ban rat xong thi lai hoan tra thé vao hop). Tim xéc suat clia cic bién

cb sau
a) A: "Toéng s ghi trén hai thé rat duge bang 7 "
b) B: "Hiéu s6 ghi trén hai thé it dude khong vugt quéa 2 "
c¢) C: "S6 ghi trén hai thé rit duge 1a bang nhau'.

(¢' Bai 42. Mot hop c¢6 15 qua cau gidng hét nhau, trong dé ¢ 5 qua mau xanh dude danh s6
tit 1 dén 5 va 10 qua mau hong dude danh s6 tit 6 dén 15. Lay ngau nhién mdt qua trong hop.

Tim x4c suat ctia cac bién ¢

a) A: "Lay dudc qua cAu mau do".

b) B: "Lay dudc qua cau mau xanh hodc hong'.

c¢) C: "Lay dugc qua cAu mau xanh'.
(¢ Bai 43. C6 10 tam bia dude ddnh s6 tit 1 dén 10. Lay ngau nhién 1 tdm bia. Tinh x4c suat
dé ldy dugc tAm bia ghi s6 5.

(¢ Bai 44. C6 200 qua béng dude danh s6 tit 1 dén 200. LAy ngau nhiéu 1 qud. Tinh x4c xuat
dé qua bong lay dugc c6 s6 khong chia hét cho 2.

(¢ Bai 45. Theo du doan kha nang vao vong tiép theo ciia 4 ddi trong trdn dau vong bang "U23
chau A" nhu sau: Han Qubc 90%; Thai Lan 65%; Viét Nam 86%; Malaysia 50%. Hoéi theo du do4n

trén, kha ning doi nao duge vao vong tiép theo cao nhat? Loai nao cé kha nang bi loai cao nhat?
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CHUONG 9.

QUAN HE GIUA CAC YEU
TO TRONG MOT TAM GIAC

Bar31l. QUAN HE GIUA GOC VA CANH DOI
DIEN TRONG MOT TAM GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ coc pOI DIEN VOI CANH LON HON TRONG MOT TAM GIAC

@ Dinh 1i 31.1.
Trong mét tam gidc, géc doi dién véi canh I6n hon la géc A
Ién hon.
P B C
O hinh bén: ANABC, AC > AB = B > C.

©® CANH pOI DIEN VOI GOC LON HON TRONG MOT TAM GIAC

@ Dinh 1i 31.2.

Trong mot tam gidc, canh doi dién véi géc 1én hon la canh A

16n hon.
9 o B c
O hinh bén: ANABC, B > C = AC > AB.

¢ Nhan xét 31.1.

Trong tam gidc vudng, géc vuong 1a goc 16n nhat nén canh ddi dién véi gée vuong (ttc 1a

canh huyén) 14 canh 16n nhat.

Tuong tu trong tam gidc ti, canh déi dién véi goéc tir 1a canh 16n nhat.

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : So sanh cédc canh ciia mot tam giac

© Vi du 1. So sanh céc canh ctia tam gidc ABC, biét A= 100°, B = 50°.
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© Vi du 2. Cho tam gidc ABC c¢6 A = 80°,C = 50°.
a) Tim canh 16n nhat ctia tam gidac ABC. b) Tam gidc ABC' la tam giac gi?
© Vi du 3. Cho tam gidc MNP c6 M = 105°, N = 35°.
a) Tim canh nhé nhat ctia tam gidc M NP. b) Tam gidc MNP la tam gidc gi?
© Vi dy 4. Cho tam gidc DEF c¢6 D = 60°, E = 50°.
a) Tinh s6 do ctia géc F. b) So sénh céc canh cta tam gidc DEF.
@ Vi du 5. Cho tam giac XY Z ¢6 Y = 47°, 7 = 58°.
a) Tinh s6 do clia goc X.
b) So sédnh céc canh ciia tam gidc XY Z.
@ Vi du 6. Cho tam gidc HIK can tai H c6 o = 50°.
a) Tinh s6 do goc I va géc K.
b) So sanh céc canh cta tam giac HIK.
@ Vi du 7. Cho tam giac ABC céan tai A co B = 70°.
a) Tinh s6 do goc A va géc C.
b) So sanh céc canh cta tam gidc ABC.
© Vi du 8. Cho tam gidgc MPD can tai M c6 sb do géc ngoai tai dinh M bang 120°.
a) Tinh s6 do cic géc ctia tam gidc M PD.
b) So sanh cac canh cta tam gidc M PD.
© Vi duy 9. Cho tam gidc HMN cén tai H c¢6 s6 do géc ngoai tai dinh H bang 160°.
a) Tinh s6 do cic gdc cia tam gidc HM N.

b) So sdnh cac canh cia tam gidc HMN.

Bi Dang : So sanh cédc géc ctia mot tam giac

@ Vi du 1. Cho tam gidac DEF ¢6 DE =5 cm, DF =6 cm, FF =7 cm. Hay so sanh cac goc
cua tam giac DEF.

@ Vi du 2. Cho tam gidc MNP ¢c6 MN =5 cm, NP =12 cm, MP = 16 cm. Hay so sanh cac
gbc cua tam gidc M NP.

© Vi du 3. Cho tam gidc ABC can tai A c6 AB = 12 cm va chu vi tam gidc ABC bang 60 cm.

Hay so sanh cac goc cia tam giac ABC.
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© Vi du 4. Cho tam gidc IKL can tai I ¢6 LK = 17 cm va chu vi tam gidc IK L bang 45 cm.

Hay so sanh cac goc cia tam giac IK L.

@ Vi du 5. Cho tam gidac PQR vuong tai P ¢6 PQ) = 6 cm, PR = 8 cm. Hay so sanh cac goc
clua tam giac PQR.

@ Vi du 6. Cho tam gidc UV X vuong tai U c¢6 UV = 21 cm, UX = 29 cm. Hay so sanh céc
gbe cua tam giac UV X.

@© Vidu 7. Cho AABC ¢6 AB =4 cm, BC =7 cm, AC =9 cm. So sanh céc gbc clia tam giac
ABC.

Bi Dang : So sanh hai géc hoac hai canh khong trong ciing mot tam

giac

@ Vi du 1. Cho tam giac nhon DEF ¢6 DE =6 cm, DF =9 cm.
a) So sanh cac gbc E va goc F.
b) Ké DK vudng géc voi EF tai K. So sénh cic goc EDK vi FDEK.
@ Vi du 2. Cho tam giac MNP ¢6 MN =16 cm, M P =7 cm.
a) So sanh cac goc N va géc P.
b) So sédnh hai géc ngoai tai dinh N va dinh P ctia tam gidc MNP
© Vi du 3. Cho tam gidc MNP, biét M + N = 130°, M — N = 40°.
a) So sanh cac canh cia tam gidc M NP.
b) Tia phéan gidc ctia géc M cat NP & D. So sanh d6 dai cic doan thdng ND va PD.
© Vi du 4. Cho tam gidc DEF, biét D: E: F=1:2:3.
a) So sanh cac canh cta tam gidc DEF.
b) Tia phéan gidc ctia géc D cat EF & M. So sanh do dai cic doan thang EM va FM.

© Vi du 5. Cho tam gidgc ABC ¢6 géc B nhon va AB < AC. Tia phén gidc ctia géc A cit canh
BC & M. Trén canh AC lay diém N sao cho AB = AN

a) Chting minh rang BM = MN. b) So sanh BM va MC.

@© Vi du 6. Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢6 AC > AB. Tia phan gidc ctia goc B cit canh
AC & D. Ké DE vudng goc véi BC tai E.

a) Chimg minh rang AD = DE. b) So sanh AD va DC.
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@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho tam gidc MNP ¢6 MN =5 cm, NP =7 cm, MP = 8 cm. So sdnh d6 16n ba géc
tam giac MNP.

(¢ Bai 2. Cho tam gidc ABC c¢é A= 70°, B = 60°. So sanh do dai ba canh tam giac ABC.
(¢ Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 A= 50°, B:C =2:3.So sinh cic canh cua tam giac ABC.
(¢ Bai 4. a) So sanh céc goc clia tam gidc PQR biét rang: PQ =7 cm; QR =7 cm; PR =5
cm.
b) So sanh cic canh ctia tam gidgc HIK biét rang o= 5%, K = 35°.

(¢ Bai 5. Cho tam gidc ABC cén tai A c6 chu vi bang 20 cm, canh BC = 8 cm. So sanh céc
goc cua tam giac ABC.

(¢ Bai 6. Cho tam gidc DEF, biét D:E:F=5:7:3. Hay so sanh céc canh ctia tam gidc
DEF.

(¢ Bai 7. Cho tam gidc M NP vuong tai M, liy diém E trén canh M P.
a) So sanh NM va NE.
b) Chiing minh tam gidc NEP la tam gidc tu.

¢) Ching minh NM < NE < NP.

(¢ Bai 8.
Ba dia diém G, N, I 1a ba dinh ciia mot tam gidc vudng tai G, biét N
G = 20 m. Ngudi ta buéc mot con bo tai diem I. Néu diat mot bé rom .
tai mot diém K nam gitta G va N thi con bo ¢é t6i &n duge khong biét Y
day bude dai 20 m.
GH Ny

(¢ Bai 9. Cho tam gidc PQR c6 PQ < PR. Goi E la trung diém ciia canh QR. Trén tia ddi ciia
EP lay diém F sao cho PE = EF.

a) Chiing minh APQE = AFRE. b) So sénh géc QPE vi goc EPR.

(Z Bai 10. Cho tam gidc ABC c6 AB < AC, B < 90°. Ké AH vuéng goc vii BC (H thuodc
BC(C). So sanh goc HAB va géc HAC.

@ Bai 11. Cho tam gidc ADC bist DAC' > 90°. Liy diém B nim giita C' vi A. So sanh AD;
BD va OD.
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BAI TAP NANG CAO
® Cau 1. Mot tam gidc can ¢6 géc ¢ dinh 16n hon 60°. So sanh canh bén véi canh day.

® Cau 2. Cho tam gidc ABC c6 A= 60°, B=C+a (v6i > 0°). So sanh d6 16n ba canh cta
tam gidac ABC.

® Cau 3. Cho AABC ¢6 AB < AC. Goi M i trung diém canh BC. Ching to ring MAB >
MAC.

® Cau 4. Cho AABC vubdng tai A, tia phan gidc clia B it AC 8 D. So sénh AD va DC.

® Cau 5. Cho AABC céan tai A, diém D nam gitta B va C, diém E thudc tia ddi cta tia CB
sao cho CAE = BAD. Trén canh AE lay diém K sao cho AK = AD. Chimg minh rang:

a) CK = DB. b) CE > BD. ¢) CKE = ADE.
® Cau 6. Cho AABC, céc tia phan gidc clia gbc B va géc C' cat nhau tai O.
a) Trong ABOC canh nao 1a canh 16n nhat.
b) Gia sit OB < OC. Hay so sanh AB v6i AC.
® Cau 7. Cho AABC, AB < AC, phéan gidc AD. Chting minh rang:
a) ADC la goc ti. b) DC > DB.
® Cau 8. Cho AABC can tai dinh A. Trén BC lay diem M va N sao cho BM = MN = NC.
a) Chtmg minh BAM = CAN. b) So sanh BAM va MAN
® Cau 9. Cho tam gidc ABC ¢610-A=15-B=12-C.
a) Tinh s6 do goc tam gidc ABC.

b) Ké AH vuong géc v6i BC' (H thudc BC). So sanh BH, CH v6i AH.
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Bir32. QUAN HE GIUA DUONG VUONG GOC
VA PUONG XIEN

TRONG TAM KIEN THUC

@ KHAI NIEM DUONG VUONG GOC VA DUONG XIEN

Tt mot diém A khéng ndm trén dudng thing d, ké dudng A
thing vuong géc véi d tai H.

DPoan thing AH goi 1a doan vudng géc hay dudng vudng
goc ké tir didm A dén dudng thing d. Ta goi H 1a chan

T
®

dudng vuoéng géc ha tit A xudng d.

Lay mot diém M trén d(M khéc H), ké doan thang AM.
Doan thing AM goi 14 mot dudng xién ké tit A dén dudng
théng d.

@) SO SANH PUGNG VUONG GOC VA PUONG XIEN

© DPinh li 32.1. Trong cdc dudng xién va dudng vudng géc ké tir mot diém nam ngoai
mot duong thang dén duong thing dé thi dudng vuéng géc Ia dudng ngén nhat.

Vi d6 dai doan AH 13 ng&n nhét trong céc doan thing ké tit A dén d nén do dai doan
AH dugce goi 1a khoang cach tir diém A dén dudng thing d.

Khi diém A ndm trén dudng thing d thi khoang céch tit diém A dén duong thang d bang
0.

CAC DANG BAI TAP

[ Bi Dang : Xic dinh dudng vuéng géc, dudng xién
@© Vidul. N
Cho hinh vé, hiy xac dinh dudng xién, duong vuéng goc ké tir diém M dén
duong thang AC.
B M
c

© Vi du 2.
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P

Cho hinh vé, hay xéc dinh dudng xién, dudng vudéng géc ké ti diem P dén
duong thing QY.

@ Vi du 3. Vé hinh theo dién dat sau:
Vé dudng thing a
® Ve diém G khong nam trén dudng thing a
Vé dudng vuong géc GK tit diém G dén dudng thang a, K thudc a
® Veé cac duong xién GM,GN, GP
@© Vi du 4. Vé hinh theo dién dat sau:
® Ve cic duong thing z,y khong tring nhau
Vé diém D khong ndm trén dudng thing z ciing khong nam trén dudng théng y

Ve dudng vudng géc DA tit diém D dén duong thing z, A thudc z va dudng vudng gbéc DB
tit diém D dén duong thing y, B thudc y

Vé cac duong xién DM, DN ké tit D dén dudng thiang = va duong xién DE ké tit D dén
duong thing y.

B Dang : So sanh d6 dai cac dudng xién

© Vi du 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Trén tia di ctia BA lay hai diém M va N sao cho
M nam gita B va N.

a) So sanh CM va C'N.
b) Sép xép cac doan thang CA, CB,CM,CN theo thit tu d6 dai gidm dan.

© Vi du 2. Cho tam gidc MNP vuong tai M. Trén canh MN lay hai diém A va B sao cho
MA < MB.

a) So sanh PA va PB.
b) Sép xép cac doan thang PM, PN, PB, PA theo tht tu d6 dai ting dan.

@ Vi du 3. Cho tam gidc DEF vuong tai D. Trén tia ddi clia cdc tia £D va F'D lan lugt lay

cac diém P va Q.
a) Chimg minh PF < PQ); b) Ching minh FF < PQ.

© Vi du 4. Cho tam gidc TAB vuong tai T. Trén canh AT lay diém U, trén canh T B lay diéem
V.
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a) Chimg minh AB > AV; b) Chimg minh AB > UV.
@ Vi du 5. Cho tam giac XY Z ¢6 X>Y.KéZH vuong goc vii XY

a) Sosanh ZX va ZY.

b) Trong ba doan thz?ing ZX,ZH,ZY thi doan théng ngan nhat 1a doan thzing nao?
@ Vi du 6. Cho tam giac GHI ¢6 GHI < GIH. Ké GK vuong gbéc v6i HI.

a) So sanh GH va GI.

b) Trong ba doan thing GK,GI,GH doan thang ngén nhit 13 doan thing ndo, doan thing

dai nhat 1a doan thing nao?
© Vi du 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Trén tia déi ctia tia BA lay diém D.
a) So sanh CB va CD.
b) Lay diém E trén canh AC. Chitng minh BE < DC.
© Vi du 8. Cho tam gidc DEM vuong tai D. Trén canh M D lay diém F.
a) So sanh EF va EM.
b) Lay diém N trén canh DE. Chitng minh EM > NF.

© Vi duy 9. Cho AABC nhon, diém D nam giita B va C sao cho AD khong vudng goc véi BC.
Goi H va K 13 chan dudng vudng goc ké tit B va C' dén duong thang AD.

a) Sosanh BH + CK véi AB + AC. b) So sanh BH + CK véi BC.

© Vi du 10. Cho tam gidc ABC vuong tai B. Goi M 13 trung diém ctia BC. Trén tia d6i ciia
tia M A lay diém F sao cho ME = AM. Chiing minh

a) AABM = AECM. b) AC' > CE.

Bi Dang : Toan ¢6 noi dung thuc té

@© Vidul.

Ban Mai tap boi. Dudng boi ngay tht nhat, ngay thit hai, ngay thit ba K
ctia Mai lan lugt 1a cédc doan OH, OK,OI. Hbi Mai c¢6 dat muc tiéu dé

ra 1a duong boi ngay hom sau dai hon ngay hém trudc khong (biét thoi

gian boi cla cac ngay la nhu nhau)? s

© Vi du 2. Ban Lién chuan bi cho ky thi chay ngin & trudng bang cich tap chay va dugc két

qua nhu sau:
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B

Ngay thtt nhat Lién chay dugc quang duong AB.
@ Ngay tht hai Lién chay dugc quang duong AC.
Ngay thit hai Lién chay dugc quang ducng AD.

Biét cdc quang dudng Lién chay dugc trong ba ngay déu dude do trong thdi gian 14 15 phtit. Theo
em, két qua luyén tap doé ctia Lién cé dat dude muc tiéu dé ra la quang duong ngay hom sau phai
dai hon ngay hom trudc chua?

@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho tam gidc ABC ¢6 géc B la géc tit. Trén canh BC lay diém D. Chting minh rang:
AB < AD < AC.

(¢ Bai 2. Cho tam gidc DEF vuong tai D. Trén canh DE va DF lan lugt ldy hai diém P va Q.
a) Chimg minh rang PD < PQ.
b) Chting minh rang PQ < PF.
c¢) Chiing minh rang PF < EF.
d) Hay sap xép cac doan thing FP, FE,QP va DP theo thit tu do dai gidm dan.

(¢ Bai 3. Cho tam gidc MNP nhon. Goi M F 1a duong vudng géc ké tit diém M dén canh NP.
a) So sanh EN va NM. b) Chting minh rang NP < NM + MP.

(¢ Bai 4. Cho tam gidc HIK, v& HM vuong géc véi IK (M thudc doan IK). Goi D la diém
nam gitta H va M, E 13 diém nam gitta 1 va M, N 1a diém nam giita M va K. Chiing minh rang
chu vi tam giac DEN nho6 hon chu vi tam giac HIK.

(¢ Bai 5. Nha A-Liing mudn dao mot cac giéng khoan dé diing. Sau khi thim do thi vi tri D, E, F
13 nhitng vi trf thuan lgi nhat dé dao giéng (c6 mach nuéc). Néu nha A-Lung & vi tri M thi nén
dao giéng & dau dé khoang cach tit nha dén giéng 1a gan nhat?

M D
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(¢ Bai 6. Cho tam gidc ABC c6 goc A la goc ti. Ké BD vuong goc véi AC tai D, ké C'E vuong
goc v6i AB tai E.

a) So sanh d6 dai BA, BC, BD. b) Chimg minh BC > DE.

(Z Bai 7. Cho AABC ¢6 A = 90°. V& AH vudng géc véi BC. Chiing minh rang AB + AC <
AH + BC.
(¢ Bai 8. Cho tam gidc ABC c6 hai géc B v C nhon. Piém M nam gitta B va C. Goi d 1 tong
khodng céch tit B va C' dén duong thang AM.

a) Chimg minh rang: d < BC.

b) Xéc dinh vi tri ctia diém M sao cho d c6 gia tri 16n nhat.

(@ Bai 9. Cho AABC ¢6 A =90°, AC < AB. Tia phan gidc ciia goc ABC cét AC tai D. Qua
C vé dudng thang vudng géc véi AC cit dudng thang BD tai E. Chting minh ring: CE > AC.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho tam gidc ABC.
AB + AC
2
b) Tt B ha BK vuong goc AC (K € AC), tit C ha CI L AB (I € AB). Chimg minh rang
AH + BK + C1I nho hon chu vi cia AABC.

a) Tit Aha AH 1 BC (H € BC). Chiing minh AH <

® Cau 2. Chiing minh rang trong mot tam gidc vudng, téng canh huyeén va dudng cao tuong
tmg luén nhé hon tong hai canh géc vudng.

® Cau 3. Cho I 1 trung diém ctia doan thing AB. Qua I ké dudng thing d. Biét TH va IK 14
hinh chiéu ctia doan IA va IB trén dudng thing d.

a) Ching minh IH = IK.

b) Néu I khéng phai 1a trung diém ctia AB ma A > IB. Chitng minh hinh chiéu ctia A trén
duong thing d cting 16n hon hinh chiéu ctia IB trén dudng thing d.

® Cau 4. Cho géc 20y = 60°, A la diém trén tia Oz, B 1a diém trén tia Oy (A, B khong trung
v6i O). Chting minh rang OA + OB < 2AB.

® Cau 5. Cho ABC vuoéng tai A; Bz la tia phan gidc ciia gbéc B cat AC tai D. Tai C ké
Cy L AC (AB va Cy thudc hai nita mit phang déi nhau c¢6 bd AC). Cy cit Bz tai N. So sanh
chu vi tam giac ABD va chu vi tam gidc CDN.
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Bia133. QUAN HE GIUA BA CANH CUA MOT
TAM GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ Dinh 1i 33.1.
Trong mot tam gidc, do dai ciia mot canh bat ky luén nhé A

hon tong do6 dai hai canh con lai.

Véi ANABC, ta c6: AB < AC + BC
AC < AB + BC
BC < AB+ AC

$> Tinh chat 33.1. Trong moét tam gidc, do dai clia mét canh bat ky luén 1én hon hiéu

do dai hai canh con lai.

$© Nhan xét 33.1. Néu ki hiéu a, b, ¢ 1a dd dai ba canh tuy ¥ ctia mot tam gidc thib—c < a <
b+ c.

Dé kiém tra ba d6 dai c¢6 1a d6 dai ba canh ctia mot tam gidc hay khong, ta chi can so sanh
do6 dai 16n nhat c6 nhé hon téng hai d6 dai con lai hodc d6 dai nhé nhat ¢6 16n hon hiéu hai

do dai con lai hay khong.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Nhan biét ba dé dai ¢6 phai 1a ba canh ctia mét tam giic hay

khong

Dé kiém tra ba do dai cé phai 1a d6 dai ba canh clia moét tam gidc hay khong, ta chi can so
sanh d6 dai 16n nhat c6 nhé hon téng hai do dai con lai hoic d6 dai nhd nhat c6 16n hon

hiéu hai do dai con lai hay khong.

\ /

© Vi du 1. Cho cdc bd ba doan thing c¢6 do dai nhu sau:

a) 6 cm, 8 cm, 10 cm. b) 12 dm, 4 dm, 19 dm. ¢) 23 m, 4 m, 27 m.

Héi bo ba nao khong thé 13 d6 dai ba canh ctia mét tam gidc? Vi sao? Vi mdi bo ba con lai, hay

ve mot tam gidc ¢6 do dai ba canh duge cho trong bo ba doé.
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© Vi du 2. Cho céc bo ba doan thing c6 do dai nhu sau:
a) 4 cm, 5 cm, 6 cm. b) 2 dm, 14 dm, 16 dm. ¢) 22 m, 4 m, 27 m.

Héi bo ba nao khong thé 13 d6 dai ba canh cia mot tam gidc? Vi sao? Vi mdi bo ba con lai, hay

ve mot tam gidc ¢6 do dai ba canh duge cho trong bo ba doé.

© Vi du 3. C6 thé c6 tam gidc nao ma dd dai ba canh nhu sau khong?

a) 8 cm; 4 cm; 13 cm. b) 5 cm; 9 cm; 7 cm. ¢) 7cm; 4 cm; 3 cm.

Bi Dang : Tim d6 dai m6t canh etia mot tam giic khi biét do dai cua

hai canh con lai.

© Vi du 1. D6 dai hai canh ciia mét tam gidc bang 9 cm va 1 cm. Tinh dé dai cia canh con lai
biét rang do dai dé 1a mot s6 nguyén (cm). Khi d6 tam gidc véi do dai cac canh da biét 1a tam
giac gi?

© Vi duy 2. D6 dai hai canh ctia mdt tam gidc bang 5 cm va 2 cm. Tinh dd dai cta canh con
lai biét rang do dai d6 1a mot sé nguyén 1é (cm). Khi dé tam gidc véi do dai cdc canh da biét 1a
tam giac gi?

© Vi du 3. Cho tam gidc ABC ¢6 AB =2 cm, BC = 8 cm va BC 1a canh 16n nhat. Hay tim
d6 dai canh AC biét rang d6 1a mot sb nguyén (cm).

@ Vi duy 4. Cho tam gidc XY Z c6 XY =3 cm, YZ = 12 cm va Y Z 13 canh 16n nhat. Hay tim
d6 dai canh X Z biét rang dé 1a mot s6 nguyén chan (cm).

@ Vi du 5. Cho tam giac DEF céan tai D ¢6 do dai hai canh 1a 12 cm va 5 cm. Tim d6 dai
canh con lai.

@ Vi du 6. Cho tam giac MNP can tai P c6 do dai hai canh 1a 6 cm va 9 cm. Tim do dai canh
con lai.

© Vi duy 7. Tam gidc ABC ¢6 AB =1 cm, BC =5 cm, canh CA c6 do dai 1a mdt sé nguyén
(cm). Tinh d6 dai canh AC.

Bi Dang : Tinh chu vi etia tam giac can.

Van dung dinh nghia ciia tam gidc can (hai canh bén bang nhau) va bt déng thic clia tam

gidc dé tim canh con lai, tit d6 tinh chu vi clia tam gidc (bang tong d6 dai ba canh ctia tam

gidc).

@ Vi duy 1. Tinh chu vi clia tam gidc can ABC, biét:

a) AB =14 cm, AC = 6 cm. b) AB =5 cm, AC = 8 cm.
© Vi du 2. Tinh chu vi clia tam gidc can GHI biét:

a) GH =23 cm, HI = 11 cm. b) GH =15 cm, HI = 31 cm.
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@© Vi du 3. Tinh chu vi cia mot tam gidc can biét dd dai hai canh ctia né 1a 7,5 cm va 3,5

cim.

© Vi duy 4. Biét chu vi clia mot tam gidc cAn bang 55,7 cm va do dai moét canh ciia né bang

11,2 cm. Tinh d6 dai cac canh con lai ciia tam gidc can do.

@ Vi du 5. Tinh chu vi ctia mot tam giac can ¢6 hai canh 1a 6 cm, 13 cm.

B Dang : Chiing minh cie bat ding thiic vé do dai.

Stt dung bat déng thic clia mot tam gide néu ki hiéu a, b, ¢ 14 d6 dai ba canh tuy v

cua mot tam giac thi: b—c<a <b+c.
St dung cac phép bién déi:
N\ Co6ng vao ci hai vé clia mot bat dang thic v6i cliing mot sd: a > b= a+c¢ > b+c
Cong timg vé clia hai bat dang thic ciing chiéu:

a>b
c>d

\ V.

© Vi du 1. Cho AABC, lay diém N nam gita A va B. Chiing t6 NB+ NC < AB + AC.

}¢a+c>b+d.

© Vi du 2. Cho tam gidc ABC. Goi M, N la trung diém canh AB, AC. Chting minh rang BC
nho hon chu vi tam giac AMN.

© Vi du 3. Cho tam gidgc ABC ¢6 M 1a trung diém canh BC. Chiing minh rang AB + AC >
2. AM.

@© Vi du 4. Cho tam gidc BAC ¢6 AB = x, AC =y (z > y). Dua vio bat dang thitc tam giéc,
hay chitng minh rang chu vi ctia tam gidc ABC 16n hon 2z nhung nhé hon 2(z + y).

© Vi du 5. Cho tam gidc MNP ¢6 MN = u, NP = v(u > v). Dua vao bat dang thitc tam
gidc, hay chitng minh rang chu vi ctia tam gidc MNP 16n hon 2u nhung nhé hon 2(u + v).

© Vi du 6. Cho tam gidc MNP, trén canh NP lay diem F khic N va P.
@ Sosanh ME v6i MN + NE.
Chiing minh ME + EP < MN + NP.
Lay diém F thudc doan ME.

Chiing minh rang FM + FP < EM + EP. Tt d6 suy ra FM + FP < MN + NP.
© Vi duy 7. Cho tam gidc DEF, trén canh EF lay diém H (khic E va F ).

@® So sinh DE + EH v6i DH.
Chtmg minh DE + EF > DH + HF'.

Lay diém I thuoc doan DH.
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Chting minh rang HD + HF > ID + IF. Tt d6 suy ra DE + EF > ID + IF.
@© Vi du 8. Cho tam gidc ABC. Trén canh BC lay diém D (khic B va C).

Chtng minh AB + BD > AD.
So sénh 24D v6i AB + AC + BC.
Chitng minh rang AD nhé hon ntta chu vi tam gidc ABC.
@© Vi du 9. Cho tam gidc XY Z. Trén canh Y Z lay diém M (khac Y va Z ).
Chting minh XY +YM > XM.
@ Sosinh XY +YZ + ZX v6i 2X M.

Chiing minh rang nita chu vi tam gidgc XY Z 16n hon X M.

Bi Dang : Bai toan ¢6 noi dung thuc té.

@© Vidu 1.
Ba thanh phé A, B, C trén ban do 1a ba dinh clia mot tam giéc A
trong d6 AB = 50 km, AC' = 90.

) . 50 k 0 km
@ Néu dit 6 B may truyen phat tin hiéu c6 ban kinh hoat

dong bang 50 km thi & thanh phd C ¢é nhan dugc tin hiéu B c
khoéng? Vi sao?

Néu dat & B may truyeén phat tin hiéu c6 ban kinh hoat
doéng bang 150 km thi & thanh phdé C' c¢6 nhan dude tin
hiéu khong? Vi sao?

@© Vidu 2.
Ba ngdi lang M, N, P trén ban do 1a ba dinh ctia mot tam M
giac trong d6 MN =75 km, MP = 12 km.
7,5 km 2 km
Néu dit & N mdy phat song c6 ban kinh hoat dong bang
4 km thi ¢ thanh phd P c6 nhén dudc tin hiéu khong? N P

Vi sao?

@ Néu dit 6 N méy phat séng cé ban kinh hoat dong bang
15 km thi ¢ thanh phd P c¢6 nhan dugce tin hiéu khéng?
Vi sao?

(@ BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Dua vao bat ddng thiic tam gidc, hay kiém tra xem bo ba doan thing c¢6 do dai dudi
day c6 thé tao thanh mot tam gidc hay khong?
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a) 5 cm, 12 cm, 13 cm. b) 5 cm, 11 cm, 5 cm. c) 7cm, 9 cm, 16 cm.
(¢ Bai 2. C6 thé tam gidc ndo ma do dai ba canh nhu sau khong?

a) 4cm; 10cm; 5em. b) 5,2cm; 3,1 cm; 2,1 cm. ¢) 5cem; 6cm; 10 em.
(¢ Bai 3. Chu vi cia mdt tam gidc can 14 57 cm, mot canh dai 17 cm. Tinh do dai hai canh con
lai ciia tam gidc do.
(¢ Bai 4. Mot tam gidc cAn c6 do hai canh 1a 5c¢m; 11 cm. Tinh chu vi ctia tam gide do.
(¢ Bai 5. Mot tam gidc can c¢é do ba canh 1a 3cm; 10 cm; pem. Néu p 1a s6 nguyén t6 thi p c6
thé 1a bao nhiéu?
(¢ Bai 6. Ba canh ctia tam gidc ti1¢ v6i 6: 8: 10. Canh 16n nhat 16n hon canh nhé nhat 1a 12 cm.
Tinh do dai cidc canh cua tam giac.
(¢ Bai 7. Chu vi clia mot tam gidc can 1a 30 cm, mdt canh dai 6 cm. Tinh do dai hai canh con
lai cia tam giac.

(¢ Bai 8. Cho tam gidc DEF. Goi I 1a trung diém ctia canh EF. Chémg minh rang ID <
DE+ DF + EF

5 )
(¢ Bai 9. Cho tam gidc MNP va diém O nam trong tam gidc d6. Ching minh rang OM +OP <
NM + NP.

(¢ Bai 10. Cho tam gidc ABC ¢6 AB < AC. Goi M la trung diém canh BC. Chting minh rang

AC — AB — AM < AB+AC.

(¢ Bai 11. Cho tam gidc GHK ¢6 GH > GK, tia phan gidc ctia géc G cat canh HK tai M. Goi
N 1a diém nam gitta G v M. Chtng minh GH — GK > NH — NK.

(¢ Bai 12.

Ba tram bién ap tao thanh tam gidc c6 céc dinh 1a A, B, C. A

Biét AB =4 km, AC = 10 km.

) ) . 4k 0k
a) Tinh BC biét BC la sb nguyén nhd nhat (km). o
b) Ban Mai tinh rang tong duong day dién ndi gifta cic g o

tram bién 4p 14 21000 m. Hoéi ban Mai tinh ding khong?

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC can. Tinh AC, BC biét chu vi tam gidc ABC bang 23 (cm) va AB =5

(cm).

® Cau 2. Cho tam gidc ABC va diém O nam trong tam gidc. Chimg minh rang OA + OC <
BA+ BC.
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® Cau 3. Cho diém M nam trong tam gidc ABC.

a) So sanh M B + MC v6i BC.

AB+ BC+ CA

b) Chimg minh MA+ MB + MC > 5

® Cau 4. Cho tam gidc ABC c¢6 A = 90°. Ké BI 1a phéan gide ctia goc ABC (I € AC). Ké
ID 1 BC tai D. Trén tia d6i ciia tia BA lay diém E sao cho EA = CD.

a) AB = BD.
b) IC > IA.
¢) Ba diém E,I, D thang hang.

® Cau 5. Cho AMNQ vudng tai M; NK la tia phan gidc ctia goc N (N € MQ). Ké K H vuong
gbc v6i NQ (H € NQ). Chitng minh rang

a) ANHK = ANMK. b) NK la duong trung truc c¢) MK < KQ.
cia M H.

® Cau 6. Cho géc nhon zO0y. Trén Ox lay hai diém M va N (Diém M nam giita O va N), trén
Oy lay hai diém E va F (E nam giita O va F). I 1a giao diém ctia MF va NE.

a) Ching minh MN < MI + NI.
b) Chimg minh MN + EF < MF + NE.

® Cau 7. Cho hai diém A, B cing thudc nita mét phang b a. Tim vi trf diém M thudc a sao
cho AM + BM nhd nhat.

® Cau 8.

Cho bén xa 1a A, B, C, D nhu hinh vé bén. Ngudi ta mudn xay B

mot tram bién thé sao cho tong do dai duong day dan dén bon /‘
A

x4 13 ngén nhat. Em hay xéc dinh vi tri dé.
C
D
® Cau 9. Cho AABC ¢6 (AB < AC) va AD la phan giac goc A (D € BC). Goi E 1a mot diém
bat ki thuoc canh AD (E khac A). Chimg minh AC — AB > EC — EB.
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Bar34. SU PONG QUY CUA BA PUONG TRUNG

\ TUYEN, ,
BA DPUONG PHAN GIAC TRONG MOT TAM GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ SUDONG QUY CUA BA DPUONG TRUNG TUYEN TRONG MOT TAM
GIAC

1.1. Dudng trung tuyén ctia tam giac

Poan thang AM ndi dinh A ciia tam gidc ABC vé6i trung 4
diém M ctia canh BC goi la dudsng trung tuyén (xuat
phat tit dinh A hoac tng v6i canh BC') ctia tam gidc
ABC.
B 1 c

Mobi tam gidc c6 ba dudng trung tuyén.

1.2. Sy ddng quy ciia ba dudng trung tuyén

@ Dinh 1i 34.1.

Ba dudng trung tuyén ctia mét tam gidc cung di qua mét diém
(hay dong quy tai mét diém). Diém dé cach méi dinh mot khoang
bang 3 do6 dai duong trung tuyén di qua dinh ay.

i C
Dbiém déng quy ciia ba dudng trung tuyén goi la trong tim

clia tam giac.

Trong hinh vé trén, tam gidc ABC c6 ba dudng trung tuyén AM, BN,CP dong quy tai trong

tam G, ta co:
GA GB GC 2

AM BN CP 3
® su PONG QUY CUA BA PUONG PHAN GIAC TRONG TAM GIAC.
2.1. Puong phan giac ciia tam giac
Trong tam gidc ABC, tia phan gidc ctia gboc A cit canh BC tai 4
diém D thi doan thing AD duoc goi la dudng phan gidc (xuit
phét tiu dinh A) cia tam giac ABC.

@ MOdi tam gidc c6 ba dudng phan giac.
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2.2. Su dong quy ctia ba dudng phan giic

@ Dinh 1i 34.2.
Ba duong phan gidc ctlia mot tam gidc dong quy tai mot diém.

Diém nay cach déeu ba canh ctia tam giac do.

Chéng han, trong tam gidc ABC' ¢6 ba dudng phan gidc
AD,BE,CF dong quy taidiém I, tac6 IK = IM = IN.

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Tinh ti s6 do dai cic doan thing

@© Vidul.
Cho hinh v&, hay dién vao dau ... cic s6 thich hgp dé hoan thanh B
céc dang thic sau.
M
a) GA=...AM; GM = ... AM; GM = ...GA.
A i i H c
b) GB=...BD;GD=...BD;GD =...GB.
c) BD=...BG; AM =...GM.
@ Vidu 2.
Cho hinh v&, hay dién vao dau ... cdc sb thich hop dé hoan thanh céc L
déng thitc sau.
M
a) GE=...EN;GN =...EN; GE=...GN
F i D
b) GF=...FM;GM =...FM; GM = ... FG.

¢) FM =...FG; EN =...GN.

B Dang : Chirng minh méi quan hé giita cic doan thing

© Vi du 1. Cho AABC c6 hai dudng trung tuyén AM, BN vudng géc véi nhau, trong tam G.
Biét AM = 4,5cm, BN = 6cm. Tinh do dai AB.

@ Vidu 2. 3Cho tam gidc ABC' cé trung tuyén BN; CP va trong tdm G. Chting minh rang
BN +CP > §BC'

© Vi du 3. Cho AABC c¢6 hai dudng trung tuyén BM, CN cat nhau tai G. Trén tia d6i ciia
tia MG lay diém I sao cho M1 = MG. Trén tia dbi ciia tia NG lay diém K sao cho NK = NG.
Chiing minh rang /K = BC va IK /| BC.
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@© Vi du 4. Cho tam gidc DEF c6 ba dudng trung tuyén DM, EN, FP dong quy tai G. Trén
tia d6i ctia GD lay diém Q sao cho GD = GQ. Chimg minh rang

S 2 .
a) Céc canh EG, GQ, QF cia tam gidac EGQ bang 3 cac dudng trung tuyen ctia tam giac
DEF.

b) Céc duong trung tuyén GK, EM,QH clia tam gidsc FGQ lan luot bang nita cic canh
DE EF,FD cua tam giac DEF'.

© Vi du 5. Cho tam gidc MNP cé ba dudng trung tuyén M1, NK, PL dong quy tai G. Trén
tia ddi cia GM lay diém O sao cho GO = GM. Chting minh rang

. R s 3
a) Céc duong trung tuyen M1, NK, PL cta tam gidc M N P lan lugt bang 3 cac canh ctia tam
gidc NGO.

b) Céac canh MN, NP, PM ctia tam gidc MNP lan lugt gip hai lan cdc dudng trung tuyén
GD,NI,OF cta tam giac NGO.

@ Vi du 6. Cho tam giac XYlZ. Trén tia d6i cia XY 1y diém T sao cho XY = XT. Trén canh
X Z lay diém V sao cho XV = §XZ. Tia YV cit TZ tai diém U. Chitng minh rang:

. 1
a) U la trung diem cia T'Z.  b) XU song song véi Y Z. c) XU = §YZ.

© Vi du 7. Cho tam gidc GHI. Trén tia d6i ctia GH lay diém N sao cho GH = G'N. Trén canh
GI lay diém M sao cho GI = 3G M. Tia HM cat NI tai diém P. Chimg minh

a) P la trung diém ctia N. b) HI = 2GP. ¢) GP song song v6i HI.

© Vi du 8. Cho géc nhon zAy. Tt moét diém F trén tia phan gidc ciia goc A, ké cac duong
vuong géc EB, EC dén hai canh Az, Ay.

a) So sanh EB va EC. b) Chtimg minh AB = AC.

@ Vi du 9. Cho géc mOn khac géc tu. Ké tia phan gidc Ot ctia gbc mOn va tia phan giac Oz

clia géc ngoai ke bt véi goc mOn. Chitng minh:
a) Ot vudng gbéc véi Oz.

b) Khoang cach tit diém A bat ky trén tia Oz dén hai dudng tia Om va On la bang nhau.

Bi Dang : Tinh s6 do géc, chitng minh tia phan giic ciia mot géc

@ Vidu 1. Cho AABC c¢6 B = 70°. Tia phan giac cta B va C cit nhau tai I. Tinh AIC.

@ Vi du 2. Cho AABC c6 A = 80°. Hai duong phan gidc goc ngoai dinh A va C' cit nhau tai
K. Tinh BKC.
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@© Vi du 3. Cho AABC. Trén tia dbi cia tia BC lay M sao cho BM = BA. Trén tia dbi cia
tia CB lay diém N sao cho CN = CA. Qua M ké duong thing song song véi AB va qua N
ké dudng thang song song véi AC, ching cit nhau tai S. Chimg minh SA la tia phan gidc cla
MSN.

@ Vi du 4. Cho AABC ¢6 A = 120°. Céc duong phén gidc AD va CE cit nhau é O. Puong
thang chita tia phan gidc ngoai tai dinh B cla tam gidc ABC cit duong thing AC tai F.

a) Ching minh BO L BF.
b) Chiing minh DF 1a tia phan gidc gbc ADB.

Bi Dang : Chitmg minh mot diém 1a trong tAm ciia mot tam gidc, méot

diém nam trén dudng phan giac cua mot goc

© Vi du % Cho tam gidc DEF. Vé trung tuyén EM. Trén tia EM lay hai diém G va N sao
cho EG = gEM va M 1A trung diém cta GN. Goi P 1a trung diém cta NF,GP cat MF tai O.
Chting minh rang:

a) O la trong tAm ctia tam gidc NGF.
A ]- S 2 2
b) Lay I thudc doan GF sao cho GI = §GF' Chiing minh rang 3 diém F, I, P thang hang.

c) GO = %EF

© Vi du 23. Cho tam gidc MNP. Vé trung tuyén NQ. Trén tia NQ lay hai diém G va K sao
cho NQ = §GN va @ 1a trung diém cta GK. Goi E 13 trung diém cta K P,GE cit PQ tai F.
Chiing minh rang:

a) F la giao diém céc dudng trung tuyén ctia tam gidc KGP.
b) NP =3GF.

© Vi du 3. Cho tam gidc ABC ¢6 hai duong phén gidc BE,C'F cit nhau tai I. Chting minh
rang I cach déu AB va AC.

© Vi du 4. Cho tam gidc GHI c¢6 hai dudng phan gidgc GM, HN cit nhau tai P. Chting minh
rang P thudc tia phan gidc ctia géc GIH.

© Vi du 5. Cho gbc mAn khéc géc bet. Trén tia Am lay hai diém D va E, trén tia An lay hai
diem F va H sao cho AD = AF,AE = AH. Goi K la giao di¢ém ctia DH va EF. Chimg minh

rz\“mg:
a) EF = DH.
b) Tam gidc EK D va tam gidac H K F bang nhau.

¢) AK la tia phan gidc cia gbc mAn.
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© Vi du 6. Cho tam gidc DEF can tai D. Trén canh DE va DF lan luot lay hai diéem H va
K sao cho DH = DK. Goi giao diém ciia EK va FH la O. Chting minh rang:

a) EK = FH.
b) Tam gidc HOE va tam gidc KOF bang nhau.

¢) DO vubng géc véi EF

Bi Dang : Pudng trung tuyén, duong phan giac trong cic tam giic dic

biét

Van dung tinh chat ctia tam gidc can, tam gidc vudng, tam gidc déu va tinh chat ba dudng

trung tuyén trong tam gidc dé giai bai tap.

\ /

© Vi duy 1. Cho tam gidc ABC can tai A c6 dudng trung tuyén AM.

a) Chtmg minh AM | BC.
b) Cho AB =13cm, BC = 10cm. Tinh AM.
© Vi du 2. Chiing minh rang mét tam gidc ¢é hai dudng trung tuyén bang nhau thi tam gidc
do la tam giac can.
© Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC ¢6 G 1a trong tam. Chiing minh rang GA = GB = GC.
© Vi du 4. Cho tam gidc déu DEF c6 O la giao diém clia hai dudng trung tuyén trong tam
gidc. Chiing minh rang OD = OF = OF.
. N 1
@ Vi du 5. Cho tam giac ABC vuong tai A, trung tuyen AD. Chiing minh rang AD = QBC'.
© Vi du 6. Cho tam gidc MNP vuong tai M. Trén canh NP lay diem E sao cho NP = 2ME.
Chiing minh rang M E 13 trung tuyén tng v6i canh N P.
. L s 1
@ Vi du 7. Cho tam giac GHK c¢6 duong trung tuyen GM. Biet rang GM = 3 HEK. Ching
minh rang tam gidc GHK vuong tai G.
© Vi du 8. Cho tam gidc XY Z c¢6 F la trung diém ctia Y Z sao cho YZ = 2X E. Chting minh
rang tam gidac XY Z vudng tai X.
© Vi du 9. Cho tam gidc ABC cin tai A4, c¢6 G 1A trong tAm cla tam gidc va I 1a giao diém
cédc dudng phan gidc clia tam gide. Chimg minh rang ba diém A, G, I thing hang.

© Vi du 10. Chimg minh rang trong tam gidc ABC, duong trung tuyén AM dong thoi la duong
phan gidc thi tam gidc ABC' la tam giac can tai A.

Bi Dang : Bai toan €6 noi dung thuc té

Van dung tinh chat vé ba dudng trung tuyén, ba dudng phan gidc ciia tam gidc dé giai.
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© Vi du 1.

Ba thanh phé A, B, C trén ban do 1a ba dinh ctia mot tam gidc can tai

Acod A = 50°. Ngudi ta can dit mot tram phat séng tai mot diem I
sao cho khodng cach tit tram phét séng I dén cac canh AB, BC,CA la
bang nhau. Tinh s6 do goc BIC.

@ Vi du 2.
Ba dia diém M, N, P trén ban do 1a ba dinh ctia mdt tam gidc can tai M.
Goi M H = 90 cm la khodng cach tit M dén canh NP. Ngudi ta mudn xay
mot tram bién 4p tai trong tAm ctia tam gidc M N P. Ban Vinh tinh dudc
khoang céch tit tram bién 4p dén diém M 1a 35 cm. Ho6i ban Vinh tinh ¢6
ding khong?

@® BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1. Cho AABC ¢6 AB = AC = 5cm. BC = 8cm. Dudng trung tuyén AM, trong tam G.
Tinh d6 dai doan AG.

(¢ Bai 2. Cho AABC c6 hai dudng trung tuyén BN, C' P vudng géc véi nhau tai G. Biét do dai
BC = 5cm. Tinh do dai doan AG.

(¢ Bai 3. Cho AABC c6 AM la dudng trung tuyén, G 1a trong tam. Trén tai dbi cta tia MG
lay diém D sao cho M D = MG. Chting minh rang CG la duong trung tuyén ciia AACD.

(¢ Bai 4. Cho AABC. Céc tia phan gidc 6 géc B va C cat nhau & I.
a) Biét A =70°, tinh sb do BIC.
b) Biét BIC = 140°, tinh s6 do goc A.
, . —_— A\
¢) Chtmg minh BIC = 90° + 3
(Z Bai 5. Cho AABC c¢6 A = 70°; B = 60°. Tia phan gidc ciia A va B cit nhau tai I. Ké dudng
thang qua C song song véi AB cét tia BI tai M. Tinh cdc géc ciia AMIC.

(¢ Bai 6. Cho AABC (AB < AC) ¢6 I 1a giao diém cac duong phan gidc goc B, goc C. Ké Al
catBC tai I. Ké IH | BC. Chiing minh BIH = CID.

(¢ Bai 7. Cho tam gidc ABC. Trén tia ddi ctia tia AB lay E sao cho AE = 2AB. Trén tia dbi
ciia tia BC lay D sao cho BD = BC.

a) Chimg minh A 13 trong tdm ciia ACDE. b) Chting minh CA di qua trung diém DE.
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(¢ Bai 8. Cho AABC c¢6 hai duong trung tuyén BM, CN cat nhau tai G. Biét BM = CN.
Chiing minh rang AG L BC.

(¢ Bai 9. Cho tam gidc MNP. Goi I 1a giao diém hai phan gidc ciia hai géc N va M. Qua [
ké dudng thang song song v6i NP, cit MN tai E va cit MP tai F. Ching minh ring EF =
NE + PF.

(¢ Bai 10. Cho tam gidc TUV. Céc tia phan gidc ctia goc U va V cat nhau tai O. Goi A, B,C
lan lugt 1a chan cdc dudng vudng goéc ké tit O dén TU, TV,UV. Tia TO cat UV tai D. Chiing

minh rang
a) OA=0B=0C.
b) Géc UOC va géc DOV bang nhau.

(¢ Bai 11. Cho tam gidc ABC vuong tai A, trung tuyén AM. Trén tia di ctia M A lay diém D
sao cho MD = MA.

a) Tinh goc ABD.

b) Chiing minh AABD = ABAC.
s 1

¢) Chtmg minh rang AM = §BC’.

(¢ Bai 12. Cho tam gidc ABC ¢6 hai dudng trung tuyén BP, CQ cit nhau tai G. Trén tia d6i
cta PB, lay diém E sao cho PE = PG. Trén tia ddi ctia QG lay diém F sao cho QF = QG.

a) Ching minh GB = GE. b) Ching minh GC = GF.
¢) Chimg minh FF = BC. d) Chimg minh EF J/ BC.

N RN £ , . 3
(¢ Bai 13. Cho AABC, céc duong trung tuyén BD, CE. Chting minh BD + CE > §BC’.

(¢ Bai 14. Trén duong trung tuyén AD clia tam gidc ABC, lay diém I va G thuoc doan AD sao
cho AI = IG = GD. Goi F la trung di¢m ctia AC.

a) Ching minh B, G, F thang hang va so sanh BE véi GE.
b) CI cat GE tai diem O. Chitng minh BE = 90E.

(¢ Bai 15. Cho tam gidc ABC, trén BC lay M sao cho BM = 2MC. Lay D thudc tia ddi cia
tia C'A sao cho CD = CA.

a) Diém M 1a gi ctia tam gidc ABD?
b) DM cit AB & E. Chiing minh E 13 trung diém ctia AB.
(¢ Bai 16. Cho AABC can tai A. Ké cac tia phan gidc BD, CE. Lay M la trung diém ctia BC.

a) Chimg minh AM la tia phan gidc cta géc BAC.
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b) Ba dudng thing AM, BD, CE dong quy tai H.

. AH
Gid st ¢c6 AB = AC = BC, tinh t1 sO ——.
c) Gia sit ¢ , tin ISOAM

(¢ Bai 17. Cho AABC can tai A. Duong phan gidc BD, CE clua E, C ¢4t nhau tai 0. Ké OK,
OH lan ludt vudng géc véi AC va AB. Chting minh

a) ABCD = ACBE; b) OB = OC; ¢) OH = OK.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC ¢6 C = 45° va A > 90°. Ké tia BD cat tia déi ciia tia CA & D sao cho
CBD = ABC.Ké AH 1. BD tai H. Tinh CHD.

® Cau 2. Cho AABC’(A\ =90°), AB < AC. Trén canh BC lay diém D sao cho BD = BA. Goi
AH la duong vuong goc ha tu A t6i BC' va DK la duong vuong goc ha tit D t6i AC' . Chitng

minh,
a) BDA = ADK.
b) AD la tia phan gidc ciia HAC vi AK = AH.
¢) AB + AC < BC + AH.

® Cau 3. Cho tam gidc ABC c6 dudng trung tuyén AD. Tt D ké DE song song véi AB (E
thuoc AC). Biét AE = ED va BE cat AD tai G. Chting minh rang:

a) Tam gidc ABC' cén tai A.
b) G la trong tdm cia tam gidac ABC.

® Cau 4. Cho AABC vudng tai A, dudng cao AH. Goi I, K theo thtt tu 1a trung diem HA, HC.
Ké CE vudng géc v6i BC cat IK tai E chiing minh,

a) NACI = AEIC. b) IK J| AC, IK—BQC c) BI 1L AK.

® Cau 5. Cho hai doan thang AC, BD c&t nhau tai trung diém O ctia mdi doan. Goi M, N lan
luot 1a trung diém ctia BC, C'D. Doan thing AM, AN cit BD lan luot tai I va K. Chimg minh
Bl =1K =KD.

® Cau 6. Cho AABC vuong tai A. Tl“éi’l tia dbi ciia tia BA lay diém D sao cho BD = BA.
Trén canh BC lay diém G sao cho BG = gBC’. Goi E la giao diém ctia AG va CD.

a) Chting minh DE = EC.
b) Lay I thuoc tia AE sao cho E la trung diém ctia AI, chimg minh ADAIT 14 tam gidc vuong.

1
¢) Ching minh AE = iDC.
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d) Cho AC = 6 cm. Chiing minh AE + BC > 9 cm.

® Cau 7. Cho tam gidc DEF c6 D = 120°. Céc tia phan gidc DM, FN cat nhau tai O. Tia
phéan gidc géc ngoai tai dinh E cit tia F'D tai P. Chiing minh rang:

a) EO vubdng goc v6i EP.
b) Géc EMP va gbc PM D bang nhau.
¢) Ba diém M, N, P thing hang.

® Cau 8. Cho tam gidc DEF. Goi I 1a giao diém cic dudng phan gidc trong clia hai gbc E va
F va K 13 giao diém cdc duong phan gidc ngoai clia hai géc E va F. Chting minh rang D, I, K
thang hang.

® Cau 9. Cho AABC c¢6 ba géc nhon, dudng cao AH. Vé HM, HN lan lugt vudéng géc voi

AB, AC. Trén tia d6i ctia tia M H lay diém D sao cho M D = MH, trén tia dbi ctia tia NH 1ay
diém E sao cho NE = NH. Goi I, K 1a giao diém ctia DE véi AB va AC. Chimg minh rang

a) IB la tia phan gidc cla }TI\D; b) HA la tia phan gidc cia THE :
¢) IC 1a tia phan gidc ctia HIK; d) IB L IC.

® Cau 10. Cho tam gidc ABC, trung tuyén AI. Trén tia ddi cta tia AI, 14y diém D sao cho
IA =1D. Goi M va N lan lugt 1a trung diém ctia AC va CD, cac diem E, F la giao diém ciia
BM, BN véi AD.

a) Chting minh AAIB = ADIC.
b) Chiing minh AE = FD.

1
¢) Chimg minh FF = §AD.
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Bi1 35. SU PONG QUY CUA BA PUONG TRUNG
\ TRUC, ,
BA DPUONG CAO TRONG MOT TAM GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ su PONG QUY CUA BA PUONG TRUNG TRUC TRONG MOT TAM
GIAC

1.1. Pudng trung truc ctia tam giac

@® Trong mot tam gidc, duong trung truc ctia mdi canh A d

goi la duong trung truc cia tam giac.

Modi tam gidc c6 ba dudng trung truc.

1.2. Sy ddng quy ciia ba dudng trung truc

© DPinh li 35.1.
Ba duong trung truc ciia mot tam gidc cung di qua mét diém
(hay dong quy tai mot diém). Diém dé cdch déu ba dinh ciia

tam giac.

Chii y N

Trén hinh vé bén, tam giac ABC' ¢6 ba dudng trung
truc dong quy tai diém O, ta ¢c6 OA = OB = OC.

O la tam duong tron di qua ba dinh cua A, B, C.
N\

® su PONG QUY CUA BA PUGNG CAO TRONG MOT TAM GIAC

2.1. PDudng cao cia tam giac

Trong tam gidgc ABC, doan thang A 13 mot duong A

cao (xuat phat tit dinh A hay ing véi canh BC) clia
tam giac ABC.
Mbi tam gidc c6 ba dudng cao.
L
1 C

_____GTRe
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2.2. Su déng quy ctia ba dudng cao

© Dinh li 35.2.

Ba duong cao cilia moét tam gidc dong quy tai mot diém. A
biém dé goi la truc tim ciia tam gidc. S
.
Trén hinh vé, tam giac ABC' c¢6 ba dudng cao Al, BJ, o
CK dong quy tai H. H duoc goi la truc tam ctia tam N
giac ABC. B I ¢

Khi AABC nhon thi H nam bén trong tam gidc.

@ Khi AABC vuéng tai A thi H trung véi A (ki hiéu
lAaH=A).

Khi AABC tu thi H nam bén ngoai tam gidc.

CAC DANG BAI TAP

B Dang : Ching minh hai doan thing bing nhau

© Viduy 1. Cho AABC can tai A. Puong trung truc cta canh AB cit dudng cao AH tai I.
Lay diém D thudc canh AB, diém E € AC sao cho AD = CE. Chting minh

a) IA = IC; b) ID = IE.

© Vi du 2. Cho AABC can tai A (121\ =+ 90°), hai duong cao BD, CE cit nhau tai H, tia AH
cat BC tai M. Chting minh rang:

a) BD = CE; b) MB = MC:; ¢) HB = HC.

© Vi du 3. Cho tam gidc nhon MNP (MN < MP), dudng cao M H, dudng trung tuyén M1I.
Trén tia déi cia HM lay diém E sao cho HM = HE, trén tia dbi cta IM lay diém F sao cho
IM = IF. Chting minh rang NE = PF.

© Vi du 4. Cho tam gidc nhon DEF (DE > DF), dudng cao DA, dudng trung tuyén DI. Trén
tia ddi ctia AD lay diém C sao cho AD = AC, trén tia d6i ctia ID lay diém H sao cho ID = I H.
Chiitng minh rang

a) FC = FH. b) ]C’:%DH;HC’//FE.

Bi Dang : Tinh s6 do géc ]
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@ Vidu 1. Cho mOn = 50° vi diém A nim trong d6. Vé diém B sao cho Om 1a duong trung
truc ctia AB, vé diem C sao cho On la dudng trung truc ctia AC.

a) Chig minh tam gidc BOC' can. b) Tinh gbéc BOC.
© Vi du 2. Cho zAy = 75° va didm M ndm trong géc d6. Vé didm N sao cho Az 13 dudng
trung truc cia M N, vé diém P sao cho Ay 1a dudng trung truc ciia M P. Tinh géc NAP.

© Vi du 3. Cho tam gidc XY Z can tai X. Tia trung truc cia XZ cat XY tai diém A. Biét
Z A la phén giac cua goc X ZY. Tinh cac goc ctia tam giac XY 7.

© Vi du 4. Cho tam gidc DEF céan tai D. Tia phan gic ctia goc DFE cit canh DE tai diém
M sao cho MD = MF'. Tinh cac goc ctua tam gidac DEF.

@ Vi du 5. Cho goc x/\Ay = 50°. Trén tia Az 14y diém M. Qua M ké duong thing vudng gbc
v6i Ay tai H, trén tia dbi cia HA ldy diém N. Qua N ké duong thing vudng géc véi Az tai P
va MN cat HP tai I.

a) Chimg minh Al vuéng géc v6i NP. b) Tinh gbéc MIN.

© Vi du 6. Cho tam gidc nhon ABC c6 gbc BAC = 70°. Ké BK vuéng géc véi AC tai K va
C1T vuong géc véi AB tai I. Giao diém ctia BK va CI 1a H.

a) Chimg minh AH vuéng gbc véi BC. b) Tinh géc BHC.

Bi Dang : Bai toan lién quan dén dudng trung truc

© Vi du 1. Cho géc nhon 2Oy va mét diém nam trong géc ay. Tt M ké cac duong vuong goc
MA, M B lan lugt xubng Oz, Oy. Goi C 13 trung diém ctia doan thang OM, P 13 trung diém cia
doan thing AB. Chiing minh ring C' P 13 mét dudng trung truc clia tam gidgc ABC.

@ Vi du 2. Cho AABC vuong tai A. Ké AH 1 BC, H € BC. Tia phan giac ctia HAB cét
BC tai D, tia phan gidc cia HAC cat BC tai E. Chimg minh rang, diém céch déu ba canh ciia
AABC chinh 1a diém céch déu ba dinh ctia tam gidc ADE.

© Vi du 3. Cho AABC. Trén canh BA lay diém M, trén canh C'A lay diém N sao cho BM +
CN = BC'. Chiing minh rang dudng trung truc ctia M N luon di qua diém cb dinh.

© Vi du 4. Cho tam gidc DEF can tai D, trung tuyén DM, dudng trung truc cia DE cit DM
tai O. Chting minh rang O céch déu ba dinh ctia tam gidc DEF.

© Vi du 5. Cho tam gidc MNP la tam gidc déu c6 G la trong tam. Chimg minh rang G céch
déu ba dinh ctia tam gidc M N P.

© Vi duy 6. Cho tam gidc GHI ¢6 GH < GI. Puong trung truc ctia HI cat GI tai M. Ching
minh rang GM + MH = GI.

© Vi du 7. Cho tam gidc ABC ¢6 gbc C nhd hon gbc B. Pudng trung truc ciia BC cat AC tai
K. Chting minh rang AK + KB = AC.
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@ Vi du 8. Cho tam gidc M NP vuong tai M co P = 30°. Puong trung truc ctia NP cat MP
tai Q. Chiing minh rang NQ 1 phéan gidc ctia M N P.

@ Vi du 9. Cho tam giac DEF vuong tai D c¢é F = 40°. Puong trung truc cta EF cit DF tai
K. Tinh géoc DEK.

© Vi du 10. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong phan giac BK (K thuéc AC). Tu K ké
KE vuong géc véi BC (E thude BCO). Giao diém ctia AB va KE 13 H. Chitng minh rang

a) BK la duong trung truc ctia AF; b) BK la duong trung truc ctia CH.
@© Vidu 11. Cho tam gidc DEF vuong tai D, dudng phan gidc EM (M thuéc DF'). Tu M ké
MN vuoéng géc véi EF (N thude EF). Giao diém ctia DE va MN la O. Chting minh rang

a) EM vuong goc v6i DN, b) EM la duong phan gidc ctia goc OEF.
© Vi du 12. Cho géc nhon Ay va diem O c¢b dinh nam trong géc dé. Xac dinh vi trf ctia céc
diém M thudc Az, N thudc Ay sao cho chu vi tam gidc OM N 13 nhé nhét.

© Vi du 13. Cho dudng thing a va hai diém E, F ndm vé ciing mot phia dbi véi dudng thing
a sao cho EF khong vuong goc véi dudng thing a. Hay tim trén duong a mot diém P sao cho
| PE — PF | c6 gi4 tri nho nhat.

Bi Dang : Bai toan lién quan dén dudng cao

© Vi du 1.

Cho gbéc nhon @ Trén tia Ox lay diém A, trén tia Oy lay
diém B sao cho OA = OB. Ké AC L Oy; BD L Oz. Pudng
thang vuong goéc véi Oz ké tit A cdt dudng thang vudng goc véi
Oy ké tit B tai M. Chtmg minh OM, AC, BD dong quy.

0 C B Y
© Vi du 2. Cho tam gidc ABC vuéng tai A c6 BD la duong phan gidc. Trén canh BC lay diém
E sao cho BE = BA. Vé CH vuéng géc v6i BD. Chitng minh BA, DE, CH dong quy.
© Vi du 3. Cho doan thing M N va diém P nim gitta M va N sao cho PM < PN. Tt diém P
ké tia Pz vuong goc v6i M N tai P. Trén tia Pz lay diém Q va R sao cho PQ = PM, PR = PN.
Giao diém ctia M@ va RN 1a S. Chimg minh rang

a) M@ vuong goc véi RN. b) R la truc tdm cia tam gidc MQN.

© Vi du 4. Cho doan thang EF va diém A nim gitta hai diém E v F sao cho AE < AF. Tt
A ké tia At vuong géc v6i EF tai A. Trén tia At lay diém B va C sao cho AB = AE, AC = AF.
Giao diém ctia EB va CF la D. Chting minh rang B 13 truc tam ciia tam gidgc ECF.

© Vi du 5. Cho tam gidc DEF can tai D, hai duong cao EH va FK cat nhau tai I. Tia DI
cit EF tai M. Chting minh rang
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a) M la trung di¢m ctia EF; b) Tam gidac M HK can.

© Vi du 6. Cho tam gidc ABC can tai A, hai dudng cao BM va C'N cit nhau tai H. Tia AH
cat BC tai E. Chimg minh rang

a) AE la phan gidc ctia gbc BAC, b) Tam giac EM N cén.

© Vi du 7. Cho tam gidc XY Z vudng tai X, dudng cao X H. Goi M, N lan lugt 1 trung diém
cta X H va HZ. Chtmg minh rang

a) M la tryc tam cta tam giac XY N; b) Y M vuong géc v6i X N.

© Vi du 8. Cho tam gidc TUV vuéng tai T, dudng cao TA. Goi B, C lan luct 1a trung diém
ctia TA va AV. Chting minh rang

a) BC song song v6i TV ; b) UB vuoéng géc véi TC.

© Vi du 9. Cho tam gidc nhon GHK c¢6 GH < GK, dudng cao GA. Trén doan AK lay diém
D sao cho AH = AD. Tu D ké DE vuong goc v6i GK (E thuoec GK). Tt K ké KF vudng goc
v6i GD tai F. Chitng minh

a) Tam gidc GHD can; b) GA, DE va KF dong quy tai mot diém.

© Vi du 10. Cho tam gidc nhon ABC c¢6 AB < AC, duong cao AD. Trén doan DC lay diém
FE sao cho DB = DFE.

a) Chimg minh rang tam gidc ABE can;

b) Tu E ké EF vuong goc véi AC' (F thude AC). T C ké CK vudng goc véi AE (K thude
AE). Chimg minh ba duong thing AD, EF va CK dong quy tai mot diém.

Bi Dang : Bai toan ¢é néi dung thuc té

@© Vi du 1. Ba thanh phé A, B, C trén ban do 1a ba dinh ctia mot tam gidc déu c6 do dai duong
cao AH = 12 cm. Goi G 1a trong tdm ciia tam gidc ABC. Xac dinh khodng cach tit G dén céc
dinh B va C trén ban do.

@ Vi du 2. Ba thanh phé A, B, C trén ban do 1a ba dinh ctia mdt tam gidc déu c6 G 1A trong
tam. Biét GB = 10cm.Tinh d6 dai dudng cao AH trén ban do.

muc

(¢’ Bai 1. Ba ngoi lang D, E, F trén ban do 1a ba dinh ctia mot tam gidc. Ngudi ta can dat mot
tram bién ap dé kéo dién vé véi cac ngdi lang. Vay phai dit tram bién 4p tai dau dé khoang cach
tUt tram bién 4p dén cdc ngoi lang 1 nhu nhau?

(¢ Bai 2. Ching minh rang néu mot tam gidc cé mot dudng trung tuyén dong thoi 1a dudng

trung truc thi tam giac do la tam giac can.
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(¢ Bai 3. Chiang minh rang néu mot tam gidc ¢6 mot dudng trung tuyén dong thoi 1a dudng cao
thi tam gidc dé la tam gidc can.

(¢ Bai 4. Cho tam gidc déu ABC. Trén cac canh AB, BC, AC lan luot lay céic diem D, E, F
sao cho AD = BE = CF.

a) Chimg minh rang tam gidc DEF déu.

b) Goi O la giao diém céc dudng trung truc clia tam gidc ABC. Chitng minh rang O ciing 13
giao diém cac dudng trung truc clia tam gidc DEF.

c¢) Goi H 1a truc tam ctia tam gidc ABC. Chting minh rang H ciing 1a truc tAm ciia tam gidc
DEF.

(@ Bai 5. Cho tam gidc ti MNP c¢6 NMP = 135°. Tit N vi P lan luot ké NA vuéng goc voi
MP, PB vuong goc v6i M N tai A va B. Ké duong cao M H cua tam giac M NP.

a) Chiing minh rang cic tam gidc MNA, MPB la cic tam gidc vuong can.
b) Ching minh ba dudng théng M H, NA, PB ddng quy tai mot diém.

(¢ Bai 6. Cho tam gidc DEF vuéng can tai D. Trén canh DE lay diém H, trén tia ddi cta tia
DF lay diém K sao cho DH = DK.

a) Chimg minh rang K H vuéng goc véi EF.

b) Chimg minh rang FH vudng gbc véi EK.
(¢ Bai 7. Cho AABC c¢6 trong tdm G céich déu ba dinh A, B, C. Chimg minh rang AABC
deu.
(¢ Bai 8. Cho AABC can (AB = AC), O la giao diém hai dudng trung truc ctia hai canh AB,
BC (O nam trong tam gidc). Trén tia d6i cta hai tia AB va C'A lay hai diém M va N sao cho
AM = CN.

a) Chtmg minh OAB = O/CTél;
b) Ching minh AAOM = ACON;

c¢) Hai duong trung tric ciia OM va ON cat nhau tai I. Chimg minh OF 1a tia phan gidc clia
MON.

(¢ Bai 9. Cho AABC nhon, A = 70°. Duong trung truc ctia AB, AC cit nhau tai O. Tinh s
do ctia BOC.

(¢ Bai 10. Cho AABC. Dudng trung truc ciia AC cat dudng trung truc cia BC tai O. Puong
vudng géc véi OA tai A cat dudng vuong goéc véi OB tai B ¢ D. Chimg minh OD la duong trung
truc ctia AB.

(¢ Bai 11. Cho AABC nhon ¢6 dudng cao AE va BD cit nhau tai H. Biét rang AH = BC.
Tinh BAC.

(¢ Bai 12. Cho doan thing AB c¢6 diém M ndm gitta. Ké tit Mz vuong géc véi AB. Trén Mz
lay D, C sao cho MD = AM, MC = MB. Chtmg minh BC 1 AD.
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@® BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Cho AABC vuong tai A c6 C = 60°. Trén tia déi ciia tia AC lay diém D sao cho
AD = AC.

a) Tam gidc DBC' la tam gidc gi? Vi sao?
1
b) Chiing minh AC = iBC'
Z 2 2 2z
c¢) Trén tia BA lay diem O sao cho BO = §BA' Chtng minh O la tdm duong tron ngoai tiep
tam gidac DBC.

® Cau 2. Cho AABC can tai A. Cac dudng trung truc ciia cdc canh AB va AC cat nhau tai
O. Lay diém D thuoc canh AB. Diém E thuoc canh AC sao cho BD = C'E. Chting minh:

a) ADOB = AEOC.,
b) AO la dudng trung truc cia DFE.
¢) DE | BC.

® Cau 3. Cho AABC vudng tai A, liy diém E trén canh BC sao cho BE = BA. Tt E ké
duong thang vudng géc véi BC cit AC tai H.

a) Chting minh BH 1 dudng trung triuc ciia doan thang AFE.
b) So sénh AH va HC.

c¢) Trén tia d6i ciia tia AB ldy diém D sao cho AD = AB. Chitng minh DH la tia phan giac
cua goc BDC.

AB
d) Cho yokn i va BC' = 10cm. Tinh chu vi tam gidc BDC'.

® Cau 4. Cho AABC vudng tai A ¢ C = 30°. Ké dudng trung truc ctia doan thang AC, cit
AC tai H va cat BC tai D. N6i A véi D.

a) Chiing minh tam gidc ABD déu.

b) Ké phan gidc gbc B cat AD tai K, cat DH kéo dai tai 1. Chiing minh I 1a tam duong tron
di qua ba dinh ctia tam giac ADC.

¢) Goi E, F la hinh chiéu vuéng géc ciia I xudng cic dudng thang BC, BA. Chiing minh
IE=1F=1IK.

d) Tinh s6 do gbc DAL

® Cau 5. Cho tam gidc ABC cén tai A (A\ < 900), duong phan giac AD. Ké duong cao BE.
Goi H la giao di¢m ctia BE va AD.
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a) Ching minh CH 1 AB.
b) Goi F la giao diém ctia CH va AB. Chimg minh AD 13 trung truc ciia EF.

c) K¢ EI L HC; FJ L HB v6i I € HC; J € HB. Chiing minh cic dudng thang F1, FJ,
AD cing di qua mot diém, ki hiéu diém d6 1a O.

d) Ching minh AC — AF > OF — OC.

® Cau 6. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong phan gidc BF. Goi H 1a hinh chiéu ciia diém
C trén tia BF. Trén tia d6i cta tia HB lay diém E sao cho HE = HF. Goi K 14 hinh chiéu cta
F tréen BC. Chiing minh:

a) Tam giac CEF can.

b) So sanh FA va FC.

¢) Tam gidc EBC vudng.

d) Ba duong thing CH, FK, AB cling di qua mot diém.

® Cau 7. Cho tam gidc ABC vudng tai A (AB < AC), dudng cao AH. Trén canh BC lay diém
M sao cho BA = BM.

a) Ching minh AM la tia phan gidc cta géc HAC.

b) Goi K la hinh chiéu vudng goc ctia M trén AC. Chiing minh AM 1a trung triuc ctia HK.
c¢) Goi I 1a hinh chiéu vudng goc ctia C' trén tia AM. Chting minh AH, KM, CI dong quy.
d) Chiing minh AB+ AC < AH + BC.

® Cau 8. Cho tam gidc ABC c6 AB < AC; AD la phan gidc. Trén canh AC lay diém E sao
cho AE = AB. Trén tia AB lay diém F sao cho AF = AC. Chting minh:

a) ANABD = ANADE.
b) FBD = CED.
c) AD L CF.
d) FD = DC.
e) Ba diém F, D, E thang hang.
® Cau 9. Cho AABC c6 A = 90°. Puong trung truc clia AB cit AB tai D va cat BC tai E.
a) Chtmg minh FA = EB.
b) Tu Eké EH L AC (H € AC). Chiing minh FH | ED.
¢) Chtmg minh EH = AD.

B
d) Chiing minh DH /| BC va DH = 20
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ON TAP CHUONG IX

BAI TAP REN LUYEN

(¢ Bai 13. Cho tam gidc DEF cé D = 30°, E = 105°. So sénh do dai cac canh ctia tam giac
DEF.

(¢ Bai 14. Cho tam gidc MNP c6 N = 25°, P = 127°. So sénh dd dai cac canh cua tam giac
MNP.

(¢ Bai 15. Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 3cm, AC = 4cm, BC = 5cm. Hay so sanh cac géc clia
tam giac ABC.

(¢ Bai 16. Cho tam gidc GHI ¢6 GH = 13cm, HI = 7cm, GI = 9 cm. Hay so sdnh céc géc clia
tam giac GHI.

(¢ Bai 17. Cho tam gidc PQR c6 P= 100°, tia phan gidc cta gbc Q va gbc R cat nhau tai M.
Tinh QM R.

(¢ Bai 18. Cho tam gidc XY Z ¢6 X = 40°, tia phén gidc cia goc Y va géc Z cat nhau tai K.
Tinh ZKY'.

(¢ Bai 19. Cho AABC ¢6 gboc B bang 45°, gbc C' bang 120°. Trén tia d6i clia tia CB 1y diém
D sao cho CD = 2BC'. Tinh géc ADC.

(Z Bai 20. Cho tam gidc ABC c¢6 A =60°, C < B < 90°.
a) Chiing minh rang AB < AC.

b) Trén canh AC ldy diém M sao cho AM = AB. Ching minh tam gidc ABM la tam gidc

deu.
¢) So sanh céc canh cta tam giac ABC.
d) So sanh céc canh cta tam gidc BMC.
(# Bai 21. Cho tam gidc TUV ¢6 T = 60°, V > 90°.

a) Trén canh TU lay diém K sao cho TV = TK. Chting minh rang tam gidc TV K 1a tam gidc

deéu.
b) So sanh cac canh cta tam gidc TUV.
¢) So sanh céc canh cta tam gidc KUV,

(¢ Bai 22. Cho tam gidc nhon DEF cé dudng cao DI, dudng trung tuyén DM. Chitng minh

rang:
1 1
a) DI < 5(DE + DF). b) DM < o (DE + DF).

@ Bai 23. Cho AABC ¢6 A = 60°, B = 105°. So sinh do dai ba canh ctia AABC.
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(¢ Bai 24. Cho tam gidc ABC c6 AB = 11 cm, AC = 8 cm, BC' = 6 cm. So sanh do 16n ba goc
cua tam giac ABC.

(¢ Bai 25. Cho nim doan thang c6 d6 dai la 2 cm, 3 em, 5 cm, 7 cm, 11 cm. Héi ¢6 thé vé duge

bao nhiéu tam gidc phan biét véi ba canh 1a ba trong nam doan d6?

(¢ Bai 26. Cho AABC can tai A. Lay diém M bat ki thudc canh BC (M khac B va C'). Chiing
minh AM < AB.

(¢ Bai 27. Cho tam gidc nhon MNP c6 duong cao M H, dudng trung tuyén M K. Chtmg minh
rang:

1
a) MH < J(MN + MP). b) 2MK < MN + MP.

(¢ Bai 28. Cho tam gidc PQR c6 duong phan gidc ciia géc P cat canh QR tai diém A sao cho
QA = 2AR. Trén tia d6i ctia RP lay diém B sao cho RP = RB. Chting minh tam gidc PQB la

tam giac can.

G/ Bai 29. Cho tam gidc ABC ¢6 phéan gidc clia géc A cat canh BC tai diém D sao cho DC =
—DB Trén tia d6i ciia CA lay diém E sao cho CA = CE. Chimg minh rang tam gidc ABE 1a

tam gidc can.

(¢ Bai 30. Cho tam gidc ABC. Ké AH vuong géc v6i BC. Trén tia ddi ctia tia AH lay D sao
cho AH = AD. Goi E 1a trung diém ctia HC, F 13 giao diém ciia AC va DE. Chtmg minh

b) H,F va trung diém M ctia DC thang hing;
1
¢) HF = <CD.

(¢ Bai 31. Cho AABC c¢6 I 1a giao diém cac duong phan glac trong AD va BE. Qua A ké duong
thdng vuong géc véi BE cit BC tai K. Chimg minh AIC = AKC.

(¢ Bai 32. Cho AABC vuoéng tai A (AC > AB). Goi I 1a trung diém ctia BC. Vé dudng trung
truc ctia canh BC cit AC tai D. Trén tia d6i ctia tia AC lay diém E sao cho AE = AD. Goi F
14 giao diém ctia BE va duong thing AI. Ching minh

a) CD = BE; b) BEC =2BCE;  c¢) AAEF can; d) AC = BF.

(¢ Bai 33. Cho tam gidc nhon ABC c¢6 BD va CE 1a hai dudng cao cit nhau tai H. Goi M, N
1a trung diém ctia AH va BC. Chiing minh

a) MN la duong trung truc ciia DE; b) MDN = 90°.
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@ BAI TAP BO SUNG

(¢ Bai 34. Cho tam gidc déu DEF. Tia phan gidc ciia géc E cit canh DF tai M. Qua D ké
duong thing vudng géc véi DE, dudng thang nay cit tia EM tai N va cit tia EF tai P. Chiing

minh rang:
a) Tam gidc DNF' la tam gidc can.
b) NF vudng gbc véi EF.
¢) Tam gidac DF P la tam giac can.

(¢ Bai 35. Cho tam gidc nhon ABC cé hai dudng cao BD va CE. Trén tia dbi ctia BD, lay
diém M sao cho BM = AC. Trén tia d6i cia CE lay diém N sao cho CN = AB. Chiing minh
rang:

b) AABM = ANCA.

¢) Tam gidc M AN la tam gidc vudng can.

(¢ Bai 36. Cho tam gidc DEF cén tai D, dudng cao DH, G 1a trong tAm. Trén tia dbi cia HG
lay diém K sao cho HG = HK.

a) Chiing minh rang £G = GF = FK = KE.

b) Ching minh ADEK = ADFK.

c) Néu FG = ;DK thi tam giac DK F' la tam giac gi? Vi sao?
(¢ Bai 37. Cho tam gidc PQR, cic dudng phan gidc ngoai clia gbc Q va R cit nhau tai I. T
P ké cac duong thang vudng géc véi hai duong phan gidc ngoai trén, cit canh QR tai diém H va
K. Chting minh rang:

a) Chu vi ciia tam gidc PQR bang HK.

b) Puong trung truc ciia HK di qua diém 1.

c) PI la tia phén gidc ctia goc QPR.

(¢ Bai 38. Cho tam gidc cin MNP (MN = MP > NP). Dudng trung truc ciia M P cit tia
PN tai diém A. Trén tia dbi ctia M A, lay diém B sao cho M B = AN. Chting minh rang:

a) Tam gidc M AP la tam gidc can. b) Tam gidc BAP la tam gidc can.
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(¢ Bai 39.
Ba thon G, H, K tao thanh ba dinh cia m6t tam gidc. Nha nude G

mubn xay dung mot trudng tiéu hoc cho ba thon dé.

a) Vay can dat vi tri trusng hoc & dau dé khoang céch tit trudng
t6i ba thon la nhu nhau?

b) Néi gitta cdc thon ¢ mot con dudng duy nhat. VAy can dat

H

=

vi trf trudng hoc ¢ dau dé khoang céch tit trudng hoc t6i ba
con dudng nodi gitta cdc thon 1a nhu nhau?
(¢ Bai 40.
Ba ban Mai, Linh, Bach hoc ciing 16p va choi rat than véi nhau.
Ba ban muén trong mot cdy xanh va cham séc cho cay xanh dé

16n. Biét rang nha ba ban 13 ba dinh ciia mot tam gidc.

a) VAy can trong cdy xanh & dau dé khoang cich tit cAy xanh

dén nha ba ban 14 nhu nhau?

b) Ba ban muén dén nha nhau chi c6 mot con dudng duy nhéat.
Vay can trong cdy xanh ¢ dau dé khoang céch tit cay dén
cac con dudng ndi nha ba ban 1a nhu nhau?
(¢ Bai 41. Cho tam gidc DEF can tai D. Goi M, N lan ludt 1a trung diém ctia DF va DE. Ké
DH vuong goc véi EF.

a) Chimg minh rang EM = FN va DEM = DFN.
b) Goi giao diém ctia EM va FN la K. Chiing minh rang KE = KF.
¢) Chitng minh EM, FN, DH dong quy.

(¢ Bai 42. Cho AABC c6 tia phan gidc cla B va C cit nhau tai I. Biét IB < IC. Chitng minh
AB < AC.

(¢ Bai 43. Cho AABC ¢6 AB < AC. Goi AD la tia phan gidc ctia goc A (D thude BC). Chimg

minh rang
a) ADB < ADC; b) DB < DC.

(¢" Bai 44. Cho AABC vudng tai A. Dudng phan gidc clia B cit AC tai M. Ké ME 1 BC(E €
BC). Dudng thang EM cit BA tai I.

a) Chtmg minh AABM = AEBM,
b) Chiing minh BM la dudng trung truc ctia AFE;
¢) So sanh AM va MC

d) Chting minh ABCT can.
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(¢ Bai 45. Cho AABC can tai A, vé dudng trung tuyén AM. Tt M vé M E vudng goéc véi AB,
ve M F vuong goc véi AC.

a) Ching minh ACFM = ABEM,
b) Chiing minh AM la dudng trung truc cia EF;

¢) Tit B ké duong thang vudng géc vii AB tai B, tit C ké dudng thang vudng géc voi AC tai
C, hai dudng nay cit nhau ¢ D. Chimg minh ba diém A, M, D thiang hang.

(@ Bai 46. Cho AABC. Goi E, F lan ludgt 1a trung diém ctia AB; AC. Trén tia d6i ctia tia F'B
lay P sao cho PF = BF. Trén tia dbi cia tia FC lay diém Q sao cho QF = CE.

a) Chitng minh A Ia trung diém cta PQ);
b) Chitng minh BQ J AC va CP | AB;

¢) Goi R la giao diém ciia hai dudng thang PC va QB. Chimg minh chu vi APQR bang hai
lan chu vi AABC;

d) Chimg minh AR, BP, CQ cit nhau tai mot dic¢m.
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CHUONG 10.

b MQT SO HINH KHOI
o9 -
TRONG THUC TIEN

Bir 36. HINH HOP CHU NHAT VA HINH LAP
PHUGONG

TRONG TAM KIEN THUC

@ HINH HOP CHU NHAT
Hinh hop chit nhat c6 sdu mit 13 hinh chit nhat. Hai mat ddy (m#t 1 va mat 2), va bon

mat bén (mat 3, mat 4, mat 5 va mat 6).

o 1
|
|
3 4 5 3 4 5 6
/L ____________ — — — =
76
| 2
!
2

Hinh hop cht nhat ABC'D.M N P(@ trong hinh bén c6
Tam dinh A, B, C, D, M, N, P ,Q. B c

Mudi hai canh: AB, BC, CD, AD, MN, NP, N )
PQ, MQ, AM, BN, CP, DQ. Af=a

® Ba géc vuong ¢ mdi dinh. Ching han, ba géc v
vuong ¢ dinh A: géc BAD, goc BAM, goc
DAM.

N
ot *
M ¥ Q

Bén duong chéo: AP, BQ, CM, DN.

©® HINH LAP PHUONG



- 275 | Trang 36. HINH HOP CHU NHAT VA HINH LAP PHUONG-

Hinh 1ap phuong c6 sdu mat la hinh vuong.

|
|
|
|
|
|
|
|
|
S
7

/
7

3

Hinh 1ap phuong ABC'D.M N P() trong hinh bén c6:

Tam dinh A, B, C, D, M, N, P, Q. 5 .
Musi hai canh: AB, BC, CD, AD, MN, NP, PQ, MQ, i\\
AM, BN, CP, DQ. 4 (A
Ba géc vudng 6 moi dinh. Chéng han, ba géc vuong & dinh N/,’f,/__“\_\____ P
A: goc BAD, gbc BAM, goc DAM. . / | .

@ Bon duong chéo: AP, BQ, CM, DN.
$® Nhan xét 36.1.

Hinh hop ch nhat ¢6 6 mat 1a cdc hinh chit nhat, 8 dinh, 12 canh, 4 dudng chéo, cac canh

bén song song va bang nhau.
Hinh 1ap phuong la hinh hop ch@ nhat c6 6 mat la cdc hinh vudng.

@® DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH HOP CHU
NHAT, HINH LAP PHUONG

3.1. Hinh hdp ch@ nhat

Ta ki hiéu Syq la dién tich xung quanh, V' la thé tich.

® S, =2-(a+b) h

® V=abh -

3.2. Hinh lap phuong
Ta ki hiéu Sxq 1a dién tich xung quanh, V' la thé tich.

Syq = 4a? i

I .

@] V:CL3 -
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Khi tinh dién tich, thé tich ctia mdt hinh, céc kich thude ctia né phéi cting don vi do dai.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Cac yéu t6 trong hinh hop chit nhit, hinh lap phuong

© Vidul.
Goi tén cac dinh, cac canh, cic mat, cac mat ddy, duong chéo ctia hinh E I

hop cht nhat ¢ hinh vé bén. F

@© Vi du 2.
Quan sat hinh hop chit nhat ABC'D.M N PQ va thuc hién B c

cac yéu cau sau:

a) Néu cac goc ¢ dinh P.

b) Néu cac duong chéo duge vé trong hinh. o N

¢) Néu cac duong chéo chua duge vé trong hinh. M v Q
© Vi du 3.

Cho hinh hop cht nhat ABCD.EFGH ¢6 BC' =14 cm, GH = 8 B ¢
cm, BF =6 cm. Tinh do dai cac canh AB, EH, DH.

© Vidu 4.
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB =5 cm. A D

a) Tim do6 dai cac cahh BC,CC".
b) Néu cac géc & dinh C.

¢) Néu céc duong chéo chua duge ve. L \

Bi Dang : Nhan dang hinh hop chit nhat, hinh 14p phuong

@ Vi du 1. Trong cac hinh dudi day, hinh nao la hinh hép chit nhat, hinh nao la hinh lap
phuong?
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&
o/ ! < 1
N [ | é ‘
; | > '8
| | | —
| ! Lo L
| | v
| | e
o 2 | ’ S
! Q /L __________ ,// (@) s
E : E e L D) C\CI)
/L ______ L — 2 // ’
o 4 2 cm
3 cm 3 cm o) 2 cm
a) ) d)

@© Vi du 2. Trong hai tdAm bia & hinh duéi diy, tAm bia nao gap dudc hinh hop chit nhit? tam
bia nao gap duge hinh lap phuong?

a) b)

(¢ Bai 1. Quan sat cac vat dudi day va cho biét, vit nao c¢6 dang hinh hop chit nhat? vit nao cé

dang hinh lap phuong?

a). b)‘ c) . “ d)

Bi Dang : Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hép chi® nhit, hinh lap

phuong.

@ Vi du 1. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hop cht nhat ¢6 do dai hai canh day la 30 m

va 20 m, chiéu cao 50 m.
© Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh 14p phuong cé canh 10 cm.

© Vi du 3. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh hop chit nhat biét chiéu dai 1a 20 m, chiéu rong

1a 10 m, chiéu cao la 30 m.

@ Vi du 4. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hop chit nhat biét chiéu dai 14 30 m, chiéu rong

14 18 m, chiéu cao 1a 35 m.

@© Vi du 5. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hop chit nhét biét chiéu dai la 2,3 m; chiéu

rong la R m, chiéu cao la 1,2 m.

2 N 2 N
@ Vi du 6. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh hdp cht nhat biet chieu dai la 3 chiéu rong

1 . 4
la = m, chi la - m.
agm,cwucao a9m
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© Vi du 7. Mot hinh hop chit nhét c6 dién tich ddy bang 72 cm?. Chiéu réng hon chiéu cao 1a

4 c¢m, chiéu cao bang 3 chiéu rong. Tinh dién tich xung quanh.

© Vi du 8. Mot hinh hop chit nhét c6 dién tich ddy bang 30 cm?. Chiéu réng hon chiéu cao 1a

2 cm, chiéu cao bang 3 chiéu rong. Tinh dién tich xung quanh.
@ Vi du 9. Tinh dién tich xung quanh cta hinh lap phuong c¢6 do dai canh la 30 m.

@ Vi du 10. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh lap phuong biét do dai canh 1a s6 tu nhién

tron chuc 16n nhat cé hai chit s6, don vi cm.

© Vi du 11. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh lap phuong biét canh 1a s6 tu nhién nhé nhat

c6 hai chit s6, don vi cm.
© Vi dy 12. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh 1dp phuong biét dién tich mot mit 1a 20 cm?.

© Vi du 13. M6t hinh 1ap phuong c¢6 dién tich diy bang 32 cm?. Tinh dién tich xung quanh
cua hinh lap phuong.

@© Vi du 14. Mot hinh 1dp phuong cé chicéu cao 1a 5 m. Tinh dién tich xung quanh ctia 1ap
phuong.

Bi Dang : Tinh thé tich ctia hinh hép chit nhat, hinh 14p phuong

© Vi du 1. Tinh thé tich ctia hinh hop chit nhat biét chiéu dai 1 2 m, chiéu rong 1a 1 m, chiéu

cao la 3 m.

© Vi du 2. Tinh thé tich ciia hinh hop chit nhat biét chidu dai 1a 30 dm, chidu rong 14 12 dm,

chiéu cao 1a 350 cm.

© Vi du 3. Tinh thé tich ctia hinh hép chit nhat biét chidu dai gp hai lan chiéu réng, chiéu

réong bang ntta chiéu cao, biét chiéu cao 1a 4 m.
. . N S 1 N N
@ Vi du 4. Tinh thé tich cta hinh hdp cht nhat biet chieu rong bang 3 chieu dai, chieu dai
s 1 N . R
bang 3 chiéu cao, biét chieu cao la 6 m.

© Vi du 5. Tinh thé tich ctia hinh hop chit nhét biét chiéu dai bang chiéu réng ciing bang 2 m,

chiéu cao bang 4 m.

© Vi du 6. Tinh thé tich ctia hinh hép chit nhét biét chidu dai bang chiéu rong cing bang 2 dm,

chiéu cao bang 42 cm.

© Vi du 7. Tinh thé tich ctia hinh lap phuong biét canh 13 8 cm.

© Vi du 8. Tinh thé tich ctia hinh lap phuong dién tich mot mat 1a 64 m?.

© Vi du 9. Tinh thé tich ctia hinh lap phuong biét rang chu vi mdt mit 13 16 m.

© Vi du 10. Tinh thé tich ctia hinh lap phuong biét thé tich ctia hinh 14p phuong bang thé tich
ctia hinh hop chit nhét ¢ chiéu rong bang 3 chiéu dai, chiéu dai bang 3 chiéu cao, biét chiéu cao

14 6 m.
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© Vi du 11. Tinh thé tich ctia hinh 14p phuong biét do dai moét canh 1a mot sb nguyén td chan,

don vi canh hinh 1ap phuong la xen-ti-met.

© Vi du 12. Tinh thé tich ctia hinh 14p phuong biét dién tich toan phan 150 m?.
Bi Dang : Tong hop

@ Vi duy 1. Mot hinh hop chit nhat c6 chieu dai 35 cm, chiéu rong 25 cm va chiéu cao 20 cm.
Tinh:

a) Chu vi mat ddy cta hinh hop chit nhat.

b) Dién tich xung quanh ctia hinh hop chit nhét.

c¢) Dién tich toan phan ctia hinh hop chit nhat.
@ Vi duy 2. Mot hinh hop chit nhat c¢6 dién tich xung quanh 1 420 cm? va c6 chiéu cao 1a 7 cm.
Tinh chu vi ddy ctia hinh hop cht nhat dé.
© Vi du 3. Mot hinh hop chit nhat c¢6 chiéu dai 4,8 cm, chiéu rong 2,2 cm va chiéu cao 3,5 cm.
Tinh:

a) Chu vi mat ddy ctia hinh hop chw nhat.

b) Dién tich xung quanh ctia hinh hop chit nhét.

c¢) Dién tich toan phan ctia hinh hop chit nhat.
© Vi du 4. Mot hinh hop chit nhét c6 dién tich xung quanh 14 560 cm? va ¢6 chiéu cao 1a 8 cm.
Tinh chu vi ddy ctia hinh hop cht nhat doé.

© Vi du 5. Mot cai bé nuée ¢6 dang hinh hop chit nhat, dién tich xung quanh 1a 8,3 m? va
chi¢u cao 0,9 m. Tinh chu vi ddy ctia bé nudc, chiéu dai va chiéu rong ctia bé, biét chiéu dai hon
chiéu rong 1,5 m.

© Vi du 6. Mot cai bé nuée c¢6 dang hinh hop chit nhat, dién tich xung quanh 13 6,2 m? va
chiéu cao 1,2 m. Tinh chu vi ddy ctia bé nudc, chiéu dai va chiéu rong ctia bé, biét chiéu dai hon
chiéu rong 0,5 m.

@ Vi du 7. Cho hinh hop chit nhat nhu hinh vé duéi, biét dd dai cdc canh QD = 6 cm; QP =
12 cm; QM = 8 cm.

M 8 cm
1%
| 12 cm
|
N % 6Cm
\ P
Al
P e D
B C
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a) Hay cho biét do dai cac canh CP, MN, PN.
b) Tinh dién tich ctia mat day M N PQ va cac mat bén ABNM, ADQM.

© Vi du 8. Mot hinh hop chit nhat cé dién tich ddy bang 108 cm?. Chiéu dai hon chiéu cao
12 cm, chiéu cao bang 3 chieu dai. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh hop chit
nhat.

© Vi du 9. Mot hinh lap phuong c6 canh bang a cm, dién tich xung quanh bang 324 cm?. Hoi
thé tich ctia hinh 14p phuong dé bang bao nhiéu?

© Vi du 10. Mot chiée hop hinh 1ap phuong ¢6 canh 14 45 cm v6i khung bang nhua, ddy va cc
mit xung quanh boc vai. Héi dién tich vai dung dé lam chiéc hop dé 1a bao nhiéu (coi phan cic

mép vai khau nbi khong dang ké)?

© Vi du 11. Mot chiée khay lam d4 dé trong tii lanh ¢6 20 ngan nhé hinh 14p phuong v6i canh

3 cm. Hoéi téng thé tich ciia toan bo céc vién d4 lanh dung day trong khay 13 bao nhiéu?

@ Vi du 12. Mot cai thung hinh 1ap phuong canh 17 dm c6 chita nude, dé sdu ctia nuée la
14 dm. Ngudi ta tha 35 vién gach dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 2 dm, chiéu rong 1 dm va
chiéu cao 0,5 dm vao thiing. Héi nuée trong thiing dang 1én cach miéng thiing bao nhiéu dé-xi-mét

(gid st toan bo gach ngap trong nude va ching hit nude khong dang ké).

Bi Dang : Van dung vao bai toan thuc té

© Vi du 1. Mét cai hop dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 60 cm, chiéu rong 50 cm va chiéu
cao 30 cm. Ban Chung ddn gidy mau dé vao cidc mat xung quanh va gidy mau vang vao hai mat
day clia cai hop do6 (chi dan mit ngoai). Hoéi dién tich gidy mau nao 16n hon va 16n hon bao nhiéu

xang - ti - mét vuong?

© Vi du 2. Mot céi hop dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 3,2 cm, chiéu rong 2,5 cm va chiéu
cao 1,5 cm. Ban An dén gidy mau vang vao cdc mat xung quanh va gidy mau xanh vao hai mét
ddy ctia cai hop dé (chi dan mit ngoai). Hoéi dién tich gidy mau nao 1én hon va 16n hon bao nhiéu

xang - ti - mét vudng?

© Vi du 3. Mot bé hinh hép chit nhét c6 chiéu dai 15 m, chiéu réng 6 m va sau 3,5 m. Hoi
ngudi tho phai ding bao nhiéu vién gach men dé 1at ddy va xung quanh thanh bé? Biét rang moi

vién gach cé kich thuée 40 em x 50 cm va dién tich mach vita 14t 1a khong dang ké.

@ Vi du 4. Mot ho boi dai 18 m, rong 4,5 m va sau 2,2 m. Ngudi ta 14t & ddy va xung quanh
ho boi bang nhitng vién gach men hinh vudéng canh 2 dm. Tinh dién tich 14t gach va sb gach can

dung.

© Vi du 5. Mot cai hop lam bang tén (khoéng c6 nap) dang hinh hop chit nhat cé chicu dai
50 cm, chiéu rong 40 cm va chiéu cao 20 cm. Tinh dién tich dung tén dé lam cai hop dé (khong

tinh mép han).
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@© Vi du 6. Ngusi ta quét voi mot can phong c6 dang hinh hop chit nhéat cé chiceu dai 10 m,

chiéu rong 5 m va chiéu cao 3,5 m. Tinh dién tich can quét voi clia can phong (riéng nén nha
khong quét). Biét tong dién tich ciia céc cita 1a 8 m?.
© Vi du 7. Phii dung t5 gidy mau c6 dién tich bao nhiéu dé ddn mat ngoai mot cai hop chit
nhat c6 chiéu dai 38 cm, chiéu réng 2,3 dm va chiéu cao 1,2 dm?

. R S 5 N N
@ Vi du 8. Mot céi thung sat hinh hdp ch nhat c¢6 chiéu rong bang 3 chieu dai va kém chieu

dai 3,6 m; chiéu cao bang 2,5 m. Hdi:
a) Dién tich toan phan clia cdi thung?

b) Néu ngusi ta son bén ngoai cai thimg cit 3,6 m? ton 3 kg son thi can bao nhiéu ki-16-gam
son?

© Vi du 9. Mot cai bé nuée c¢6 dang hinh hop chit nhat, dién tich xung quanh 1a 6,2 m? va
chiéu cao 1,2 m. Tinh chu vi ddy ctia bé nude, chiéu dai va chiéu réng ctia bé, biét chiéu dai hon
chiéu rong 1,5 m.

© Vi du 10. M6t bé nude ¢6 dang hinh hop chit nhat v6i chiéu dai 5 m. Lic dau khong c6

nuée, sau khi dé vao bé 120 thung nuée, mdi thung chita 50 lit nuée thi muc nuée ciia bé dang

cao 1,2 m.
a) Tinh chiéu rong ciia bé nudc.
b) Ngudi ta dd thém 50 thing nuéc nita thi day bé. Héi bé cao bao nhiéu mét?

© Vi du 11. Ngusi ta ding miéng bia cimg lam thanh mot cai hép khong c¢6 ndp hinh lap
phuong c¢6 canh dai 3 dm. Tinh dién tich miéng bia dé, biét rang dién tich cdc mép dén khong
déng ké.

© Vi du 12. Héi can bao nhiéu ki - 16 - gam son dé son bén trong va ngoai mot thung hinh 14p
phuong khong ¢ nip ¢6 chu vi ddy 12,5 m? Biét ¢t 2 m? tén 1 kg son.

© Vi duy 13. Tt mot to gidy hinh chit nhat c6 chiéu dai 15 cm, chiéu réng 5 cm c6 thé cat dan
dé lam thanh mot hinh 14p phuong c¢é canh 4 em duge khong? Tai sao?

© Vi du 14. Mot cai bé nude dang hinh hop chit nhét ¢6 chiéu dai 2m, réng 1,5m, cao 1,2 m.

Bé dang chtta day nudc, ngusi ta lay tit bé ra 45 thing nude, moi thing 20 1it. Hoi mue nude con

lai trong bé cao bao nhiéu?

@ Vi du 15.

Can phong ctia anh Nam ¢6 mdot ctta 16n hinh cht nhat va mot

ctta s6 hinh vuéng vé6i kich thuée nhu hinh bén. Anh Nam can L5m A
tén bao nhiéu tién dé son bén bite tudng bén trong can phong am : Q

2m

nay (khéng son ctta)? Biét rang dé son mdi mét vuong tén 30

nghin dong.

6m
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@ Vi du 16.
Mot khéi gb dang hinh hop chit nhat c6 kich thuée nhur 20 cm, 12 cm,
10 cm. Ngudi ta cat di mot phan khéi gb cé dang hinh 1ap phuong canh

10cm

8 cm. Tinh thé tich phan con lai ciia khéi gd.

12cm
8cm

20cm

@ BAI TAP VAN DUNG
@ Bai 1.
Quan sat hinh hop cht nhat ABCD.A'B'C'D’ D’

C/

a) Néu céc canh va dudng chéo.

b) Néu céc géc ¢ dinh C' va B'. VS c

c¢) Ké tén nhitng canh bang nhau. A B
(¢ Bai 2.
Cho hinh hop chtt nhat ABCD.EFGH ¢6 BC =7 cm, GH =4 B ¢
cm, BF = 3 cm. Tinh do dai cac canh AB, EH, DH.

(¢ Bai 3.
Quan sat hinh 14p phuong ABC'D.M N PQ 6 hinh bén. B ¢
a) Biét NP = 5 cm. D6 dai cidc canh AD, BN, P(Q bang bao

nhiéu?

b) Néu tén cdc duong chéo ctia hinh 1ap phuong.

M & Q
(¢ Bai 4. Trong hai tdm bia & céc hinh b va hinh ¢, tAm bia nao c¢6 thé gip duge hinh hép chit
nhat ¢ hinh a?

4 cm 4 cm
N g
& o
v 1 = 4 cm 2 cm
|
l
ot : g wt
(e} | [} (e}
B ! 10 B
Lo - - —
2 2 cm
4 cm g 2 cm 2 cm
a) ™
b) c)
(¢ Bai 5.
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Cho hinh hép chit nhat ABCD.MN PQ, biét rang dién tich mit B C
bén BCPN bang 48 cm? va gap d6i dién tich mat bén ABNM, |
d6 dai canh BC' = 8 cm. Tinh d6 dai canh AB. A : D
N E— F--- P
M ¥ Q
(¢ Bai 6.

Trong hinh bén c¢6 tat ca bao nhiéu hinh lap phuong?

(& Bai 7.

Mot con kién dang & vi tri A ctia hinh lap phuong ABC'D.M N PQ. Biét B C

d6 dai canh AB bang 1 cm. Em hay chi ra nhimg dudng gip khic ma |

con kién cé thé di dé dén vi tri P sao cho téng quang duong di bang 3 4 } D

cm. N/,L———»——— P
M ¥ Q

(¢ Bai 8. An lam mot con xtic xac hinh lap phuong c6 kich thude nhu hinh a tit tAm bia c6 hinh

dang nhu hinh b. Em héy tinh dién tich tAm bia v& thé tich con xic xéc.

4c

4cm

4cm

Hinh a

Hinh b

(¢ Bai 9. Hay vé va gap tam bia c6 kich thuéc nhu hinh a thanh mdt hinh hop chit nhat nhu
hinh b. Tinh téng dién tich cdc mit va thé tich ctia hinh hop.

3cm 5cm  3cm

|
|
T
l
3cm 1
4ecm |

4cm R R

e - cm
a) 3cm b) Scm

(¢ Bai 10. Béc Binh thué thg son xung quanh bén mit ngoai cia thanh bé nuée c6 dang hinh
hop chit nhat cé chiéu dai 4,5 m, chiéu rong 2,5 m, chiéu cao 1,5 m vdi gid 25000 dong/m. Hoi
bac Binh phéi tra chi phi la bao nhiéu?

(¢ Bai 11.
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St dung mot s6 khdi 14p phuong nhd, ta xép thanh hinh khéi nhu hinh veé.

Sau do6 ta to mau tat ca cac mat ngoai ctia khoi. Héi ¢6 bao nhiéu khoi lap

phuong nhé c6 ding 3 mat duge t67?

(¢ Bai 12. C6 bao nhiéu khéi lap phuong xép thanh hinh duéi day?

(¢ Bai 13.
Mot chiéc banh kem c6 dang hinh hop chit nhat véi chiéu dai 40 cm,

chiéu rong 30 cm va chidu cao 20 cm. Ngudi ta cit di mot miéng 20cm

banh c¢é dang hinh 14p phuong canh 8 cm. Tinh thé tich phan con

lai ctia chiec banh kem. 30cm
8cm

(¢ Bai 14.

Mot chiéc khay nhua dung do c¢6 dang hinh hop chit nhat nhu hinh
bén. Dua vao kich thu6e trén hinh (coi mép khay nhua khong dang
ké), em hay tinh

30cm 60cm

a) Dién tich xung quanh ctia chiéc khay.

b) Dién tich nhua dé lam chiéc khay trén.
50cm
(¢ Bai 15. Mot hop sita ¢6 dang hinh hop chit nhat c¢é chiéu dai 12,5 cm, chiéu rong 10,5 cm,
chiéu cao 22,5 cm. Biét rang luong sita trong hop chi chiém 80% thé tich hop. Hoi trong hop chia
bao nhiéu lit stta? (Lam tron két qua dén hang don vi).
(¢ Bai 16.
An ¢6 mét chiéc hop dang hinh 14p phuong c¢é canh bang a cm, dién tich

xung quanh bang 400 cm?. Héi thé tich chiéc hop ciia ban An bang bao nhiéu i

xang-ti-mét vuéng?
[ R

(£ Bai 17. Mot chiéce thiing gitt nhiét c6 long trong c¢6 dang mdt hinh hop chit nhat véi chiéu dai
50 cm, chiéu rong 40 cm va chiéu cao 50 cm. Ngudi ta xép nhitng vién nuée dé c¢é dang hinh lap

phuong canh 10 cm vao thiing. Hdi ngudi ta c6 thé xép vao thing bao nhiéu vién nuée da?
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(¢ Bai 18. Mot xe container ¢ thung hang dang hinh hop chit nhat, kich thuéc 1ong trong thing

hang dai 5,8 m, rong 3,2 m, cao 2 m.
a) Tinh thé tich ctia long thung container.

b) Ngudi ta xép vao thing xe container nhitng thing hang c6 dang hinh hop chit nhat ¢ chieu
dai 50 cm, chiéu rong 40 cm va chiéu cao 20 cm. Héi ngudi ta cé thé xép nhiéu nhat bao

nhiéu thung hang vao trong thung xe container?

(¢ Bai 19. Mot hop sita tuoi c6 dang hinh hop chit nhat véi dung tich 180 ml, chiéu cao 14 cm,

chiéu rong 3,2 cm.
a) Tinh chiéu dai ctia hop sita (lam tron két qua dén hang don vi).

b) Tinh dién tich vat liéu dung dé lam vé hop sita? (Coi nhu phan mép hop khong dang ké).

(¢ Bai 20.

Can phong ctia bac An ¢6 mét cira 16n hinh cht nhat va mot

ctta s6 hinh vudng véi kich thuée nhu hinh bén. Bac An can 1,2m

t6n bao tién dé son bitc xung quanh ctia can phong nay (khong 1,8m g

son ctta)? Biét rang, dé son mdi mét vudng phai tén 25000 4m 2,2m

dong. 6m
8m

(¢ Bai 21. Mot chiée khay lam d4 dé trong tii lanh c¢6 20 ngin nhoé hinh 1ap phuong v6i canh
2, 5cm. Héi tong thé tich clia toan bd cdc vién da lanh dung day trong khay 1a bao nhiéu?

(¢' Bai 22. Mot chiée coc c6 dang hinh tru, chita day nude. Ngusi ta bo vao coc mot s6 vien da
dang hinh 14p phuong cé canh 2cm thi nuée tran ra ngoai coc 1a 40ml. Hoéi ngusi ta da béd vao
cdc bao nhiéu vién d4?

(¢ Bai 23. Ngudi ta du dinh xay mét cin phong dang hinh hop chit nhét c6 thé chita duge 500
ngudi. Can phong dé 25m, rong 15m. Hoéi ngudi ta phai xdy phong dé cao bao nhiéu mét? Biét
rang moéi nguoi 3 m® khong khi.

(" Bai 24. Mot cai bé hinh hop chit nhat c¢é chidu dai 2m, chiéu réng 1,5m. Lic dé% bé khong
chita nude, sau dé ngudi ta dé vao bé 2700 lit nude thi muc nude trong bé cao dén 1 bé. Tinh
chiéu cao cai bé.

(¢ Bai 25. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich ciia hinh hop chit nhéat c6
kich thude chieu dai 1a 20 m, chiéu rong 14 12 m, chiéu cao la 3 m.

(¢ Bai 26. Hinh lap phuong A c6 canh 10 cm. Hinh 14p phuong B c6 canh gap hai lan canh hinh
lap phuong A. Héi thé tich hinh 14p phuong B gap bao nhiéu lan thé tich hinh lap phuong A?

(¢ Bai 27. Mot chiée thung rac dang hinh hop chit nhat lam bang gb c6 kich thude chieu dai 1a
30 cm, chiéu rong 1a 25 ¢m, chiéu cao 1a 55 cm. Hoi thé tich ciia thing 1a bao nhiéu? (coi do day

ctia g 1a khong dang keé).



https://zalo.me/0984693719

- 286 | Trang 36. HINH HOP CHU NHAT VA HINH LAP PHU’ONG-

(¢ Bai 28. Mot phong hoc hinh hop chit nhat c¢é chiéu dai 10 m, chiéu roéng 8 m, chiéu cao 4 m.
Tinh dién tich toan phan phong hoc?

(¢ Bai 29. Mot xe dong lanh ¢6 thung hang dang hinh hop chit nhat, kich thude long thung dai
6,8 m, rong 2,2 m, cao 2,5 m. Tinh thé tich ctia long thing hang.

(¢' Bai 30. Mot vién gach dang hinh hop chit nhat, c¢6 dién tich xung quanh 1a 72 cm?, chu vi

day 1a 12 ecm. Tinh chiéu cao ciia vién gach?

> e A X . . N A s 1 < X X . . V) 2 .
(¢" Bai 31. Mot khdi kim loai hinh 14p phuong ¢6 canh e biét mbi cm? kim loai nang 5 g. Hbi

khéi kim loai d6 cAn nang bao nhiéu kg?
(¢ Bai 32. C6 hai bé ca hinh hop chit nhat:
Bé 16n dang can dai 1,2 m; rong 0,8 m; cao 1,2 m.
Bé nhd chita day nude dai 1 m; rong 0,6 m; cao 0,8 m.

Ngudi ta do hét nudce tit bé nhd sang bé 16n thi muc nude cach miéng bé bao nhiéu?

(" Bai 33. Mot bé ca hinh lap phuong c6 canh 10 dm, muc nude trong bé 1a 8 dm. Khi thé vao
bé mét ciy san hd thi muc nuée trong bé 13 9 dm. Hdi cdy san ho chiém thé tich 1a bao nhiéu deé

- xi - mét khoi?

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1. Tinh thé tich ctia mot hinh hop chit nhat biét dién tich xung quanh ctia hinh hop dé
bang 10000 cm?, chidu cao bang 50 cm chiéu dai hon chiéu réng 12 cm.

® Cau 2. Mot hinh 1ap phuong ¢6 canh a cm, néu gip canh clia hinh 1dp phuong lén ba lan thi
Syq VA& Stp clia né thay déi nhu thé nao? Tai sao?

® Cau 3.

Ngudi ta xép mot s6 vién gach dang hinh hop chit nhat tao thanh mét khoi

hinh 1ap phuong canh 40cm nhw hinh bén.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia khdi gach hinh

lap phuong. ‘

b) Tinh thé tich mdi vién gach.

® Cau 4.
Mot khéi bé tong duge dat trén mat dat, cé kich thude nhu hinh 0.5m 1,2m
bén.
a) Nguoi ta mudn son tat cd cac mit ctia khdi bé tong tir s 08
2z 2 2 N 2 ,OII ;O
mat dat. Hoi chi phi dé son la bao nhiéu? Biet rang de
son moi mét vudng tén 20000 dong. -
b) Tinh thé tich ctia khéi bé tong. Am

K v
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® Cau 5. Dé tinh thé tich cta mot hon da, ban An da thuc hién nhu sau

Ban ay d6 nudc vao mot cai bé kinh hinh hop chit nhat cé hai ddy 1a 45¢m, 30cm, muc nude
do dugc la 25cm (hinh a).

Sau dé ban ay dit hon da vao bé thi thay nudc ngap hon da va muc nuée do duge 1a 30cm
(hinh b).

Em hay gitp ban An tinh thé tich ctia hon da.

25cm 7 i 30cm i 30cm

45cm 45cm

® Cau 6. Mot miéng tén hinh chit nhat ¢6 chu vi bang 22dm, chiéu dai hon chiéu rong 1dm.
Ngudi ta cat bén hinh vudng bang nhau & bén géc, mdi hinh c¢é dién tich 100cm? rdi gip lén
thanh mot cai thung c6 dang hinh hép chit nhat khéng c¢6 nip. Héi dé dé 1y nude vao cai thing
nay thi can phai do vao bao nhiéu chai nuéc dung tich 500ml?

® Cau 7. Thiét bi may dugc xép vao cac hinh 1ap phuong cé dién tich toan phan bang 96 dm?.
Ngudi ta xép cdc hop vao trong mot thing hinh 14p phuong lam bang ton khéng c6 nip. Khi go
thing nhu thé hét 3,2 m? ton (dién tich cAc mép han khong dang ké). Héi mdi thung dung dugc
bao nhiéu hop thiét bi? Em hay trinh bay cach xép cac hop thiét bi vao thing.
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Bar37. HINH LANG TRU DUNG TAM GIAC
VA HINH LANG TRU DUNG TU GIAC

TRONG TAM KIEN THUC

@ HINH LANG TRU PUNG TAM GIAC
Hinh ABC.DEF la hinh lang tru ding tam giac.

Trong hinh nay D - F
° déy
[
A, B, C, D, E, F goi 1A cdc dinh 5
&
@ Ba mat bén ACFD, BCFE va ABED la cac hinh chit j .
nhat
® Céc doan thang AD, BE, C'F bang nhau va song song véi B
nhau, chin dugc goi la cac canh bén.
Mat ABC, DEF song song v6i nhau va dugc goi la hai
miat ddy (goi tat la day).
@® Do dai canh AD goi 1a chiéu cao ctia hinh ling tru.
Hinh lang tru ding & trén c¢6 hai day la hinh tam giac nén
ducce goi la lang tru dimg tam giac.
©® HINH LANG TRU PUNG TU GIAC
Hinh ABCD.A’B'C'D’ ¢6 hai ddy 1A hinh t gidc va cdc mit béen 4’
la hinh ch nhat nén dugc goi la lang tru diing t giac. %
=
<
®
A

$& Nhan xét 37.1. Trong hinh lang tru ding tam gidc (t gidc):
Hai mat d4y song song v6i nhau.
Céac mat bén la nhitng hinh chit nhat.

Céc canh bén song song va bang nhau.

Do dai mot canh bén goi 1a chiéu cao ciia lang tru ding.

Hinh hop chit nhat, hinh lap phuong la cac hinh lang tru diing t giac. |

K v

288
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@® DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH LANG TRU
DUNG \
Dién tich xung quanh ctia hinh ling tru dimg bang chu vi ddy nhan véi chiéu cao.
Syq = Casy - h

trong d6 Cygy 12 chu vi déy, h 1a chiéu cao.

Dién tich toan phan ctia hinh ling tru diémg bang tong dién tich xung quanh va dién tich

hai déy.

Thé tich hinh ling tru dimg bang dién tich d4y nhan véi chiéu cao.
V = Saay - h

trong d6 Sqsy 14 dién tich day, h 1a chiéu cao.

CAC DANG BAI TAP

Bi Dang : Céc yéu t6 trong hinh lang tru diing tam giac, ling tru diing

t@ giac

© Vidyl.
Cho lang tru ding tt gidc ABCD.A'B'C'D’.

a) Hay chi ra cdc mat ddy va mat bén cia lang tru ding tit gidc.

b) Canh bén AA’ bang cic canh nao?

© Vi du 2. Hop keo sécdla (hinh a) duge vé lai nhu hinh b ¢6 dang hinh lang tru ding. Hay

chi r6 mat day, mat bén, canh bén ctia hinh lang tru do.

Bl

AR---d-mo— c

© Vi du 3.
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Quan sét hai hinh lang tru diing trong hinh bén. Tim M
do dai cac canh

P

g
a) MN, NP, BN, CP =
A C
b) IE, HQ, IJ, JK
D
B
© Vi du 4.
Hay cho biét dinh, canh ddy, canh bén, mat ddy, mat bén cta hinh ling tru D F
ding tam giac ABC.DFE & hinh bén.
E
A \ 7777777 C
B
@ Vi du 5.
Quan sat va goi tén cdc mit ddy, mat bén, canh ddy, canh bén cta hinh A 8.
lang tru ding tam gidac ABC.M NP & hinh bén.
B
M\ 7777777 P
N
@ Vidu 6.
Viét tén dinh, canh, mat bén, mit day cla hinh ling tru dimg ti gidc & D G
hinh bén. L p
| —

r g
© Vidu?7.

Hay chi tén cac canh song song véi HC'.

N ””” /D

K v
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Bi Dang : Nhan dang hinh ling tru diing tam giic, ling tru ding ti

giac

@© Vi du 1. Em hdy quan st cdc hinh duéi day va cho biét hinh nao 1 hinh ling tru dimg tam
gidc, hinh nao la lang tru ding t& giac?

T
|
a) b) c)

© Vidu 2.
TAm bia & hinh bén c¢6 thé tao lap thanh mot hinh ling tru ding Q%
c6 day 1a tam gidc vudng. Hay cho biét do dai hai canh géc vuong 6cm | 8 cm\ a cm
ctia ddy va chiéu cao clia lang tru. i i
g l |
© \ |
= | |
| |
Gem | 8cms a cm
&
o

Bi Dang : Tinh dién tich xung quanh ctia ctia hinh ling tru ding

@ Vi duy 1. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh ling tru ding tam gidc, biét do dai ba canh

clia tam gidc 1lan lugt 13 2 cm; 3 cm; 4 cm va chiéu cao 1a 6 cm.

@ Vi duy 2. Tinh dién tich xung quanh cfia hinh ling tru ding tam gidc, biét do dai ba canh

clia tam gidc lan lugt 14 3,2;4,3;6,5 (cm) va chiéu cao 1a 2,5 (cm).

@© Vi du 3. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh ling tru ding tam gidc, biét chu vi dy 1a 20

cm va chiéu cao 1a 8 cm.

© Vi du 4. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh lang tru diémg tam gidc, biét chu vi ddy la

35,5 cm va chiéu cao 13 12,5 cm.

© Vi du 5. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh ling tru ding tit gidc, biét chu vi ddy 1a 46 cm

va chieu cao 1a 25 cm.

© Vi du 6. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh ling tru ditng ti gidc, biét chu vi ddy 1a 62,8 cm

va chieu cao 1a 12,7 cm.

© Vidu 7.
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Tinh dién tich xung quanh ctia hinh lang tru ding trong hinh

bén.

3 cm

4 cm

@ Vi du 8. Tinh dién tich xung quanh cia cac hinh lang tru ding duéi day

6 cm

5 cm

4 cm

4,5 cm

5 cm 3 cm

a) 5 CK% b) 2 cm

Bi Dang : Tinh thé tich cfia eia hinh ling tru ding

@© Vidul.
Tinh thé tich ctia hinh lang tru ding trong hinh bén.

’ Cm
6 cm

4 cm
© Vi du 2. Tinh thé tich ctia hinh ling tru ding, biét ddy cta ling tru 1a tam gidc vudng, cb
do dai hai canh géc vudng lan luct 14 3 cm, 4 cm va chiéu cao clia lang tru 1a 8 cm.
© Vi du 3. Tinh thé tich ctia hinh ling tru dimg, biét ddy ctia ling tru la tam gidc vuong, c6
dd dai hai canh géc vuong lan lugt 14 3,2 cm, 4,5 cm va chiéu cao ciia ling tru 1a 6,2 cm.
@© Vi du 4.
Mot cai léu vai dang hinh lang tru dtng cé kich thuée nhu hinh

vé. Tinh thé tich ctia léu.

8 cm

[y 12 cm

@© Vi du 5.
Mot cai Iéu vai dang hinh ling tru dimg c6 kich thuéc nhu hinh

vé. Tinh thé tich cta léu.

K v
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Bi Dang : Van dung vao bai toan thuc té

© Vidul.
Tinh dién tich xung quanh ctia mot cot tru bé tong hinh lang tru ding cé chiéu ~
cao 2 m va ddy 1a tam gidc déu c6 canh 0,5 m (hinh bén). 9 em

0,5 cm
@ Vidu 2.
Mot léu chit A dang hinh lang tru diéng c6 kich ¢& nhu hinh bén.

m
Tinh dién tich vai dung lam hai mai va trai day cua leu. !
3
4.5 m

@ Vi du 3.

Mot khiic g6 dimng dé chin banh xe (gitp xe khong bi troi
khi ditng dd) ¢6 dang hinh lang tru diing, ddy la hinh thang
can c6 kich thuéc nhu hinh vé. Ngudi ta son xung quanh
khiic gd nay (khong son hai dau hinh thang can). Mdi mét

vuong son chi phi hét 30000 dong. Héi son xung quanh nhu

vay hét bao nhiéu tién?

© Vi du 4.
Mot lang kinh duge lam bang thiy tinh c¢6 dang moét hinh ling
tru dung tam gidc nhu hinh vé. Tinh thé tich thiy tinh dung dé
lam lang kinh.
‘. 26 cm
N
15 cm
@ Vi du 5.
Mot khay dung linh kién bang nhua, ¢6 dang hinh ling tru dtng, day 1a |
hinh thang vudng, cic kich thuéc nhu hinh vé bén. Tinh thé tich ctia khay. 118 cm
poem |
/12 cm
20 cm

© Vi du 6. Mot lang kinh hinh ling tru ding tam gidc, c6 dién tich ddy la 25 cm?, chiéu cao
gap hai lan dién tich day, tinh thé tich ling kinh dé.

© ViduT.
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Mot hop dung khau trang v té dudce lam bang bia ctng c6 dang
moOt hinh hop chit nhat, kich thude nhu hinh ve.

a) Tinh thé tich ctia hop. 9 cmj Fo-mmmmo T05 em

b) Tinh dién tich bia cimg dung dé lam hop (bd qua mép dén). 18,5 cm

(@® BAI TAP VAN DUNG

(¢ Bai 1.
Cho hinh lang tru ding t gidc ABC'D.A’B'C’ D’ nhu hinh bén.

a) Chi ra cic mat ddy va mat bén.

b) Canh bén AA’ bang canh nao?

(¢ Bai 2.

Quan sat hai hinh lang tru ding trong hinh bén. Tim do

dai cac canh
a) MN, NP, BN, CP

b) IE, HQ, IJ, JK

(¢ Bai 3.
Quan sat hai hinh lang tru diing trong hinh bén

H
E
a) Chi ra mat ddy va mat bén clia moi lang tru.
B’ G
b) O hinh a, canh BB’ bing canh nao? O hinh &
b, canh EH bang canh nao? A ) P
M N
5 b)

(¢’ Bai 4.
TAm bia & hinh bén ¢6 thé tao lap thanh mot hinh ling tru ding Q%
c6 day 1a tam gidc vuong. Hay cho biét do dai hai canh géc vudng 3em | dem  acm
ciia ddy va chiéu cao ctia lang tru. 1 i
8 : 1
© ! |
3cm | 4cp”  acm
&
o

(¢ Bai 5.
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Tao lap mét hinh lang tru ding tam gidc véi kich thuée nhu
hinh bén.

(¢’ Bai 6.

Tao 1ap hinh lang tru diing t gidc ¢6 ddy 1 hinh vudng canh 4 cm va chiéu cao 8

cm nhu hinh bén.
=
N |8
\\ Ne
4 cm
(& Bai 7.
T tAm bia nhu hinh bén c¢6 thé tao 14p duoc hinh ling tru ding 14 em
c6 day 1a hinh thang. Hay cho biét chiéu cao ctia hinh lang tru dé Mem 10 Cg 8 om
va chu vi mat ddy. l 37" 1 ]
I
| | 8 cm |
74
N Q
g
(¢ Bai 8.
Quan sat hinh bén va cho biét canh AB, BC ghép véi canh nao dé r
c6 dude hinh lang tru ding tam giac.
K
E
D Q
C
B
(¢ Bai 9.
Em hay cit mot tAm bia dé c6 thé tao 1ap duge hinh ling tru ding cé déy 1a l
hinh binh hanh véi do dai hai ddy 14 6 cm, 4 cm va chiéu cao 1a 6 cm. l
' | E
- 3]
o \\ Ne
4 cm
(¢ Bai 10.

. A 2 v A v 14 2 N v 7/ .7 2 E G
Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day ctia hinh lang tru ding tam gidc 6 N~ —
hinh bén.

A C
B
(¢ Bai 11.
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oA LAl el M Q
Viet tén dinh, canh, mat bén, mat day ctia hinh lang tru ding tit gidc ¢ hinh —"
bén. N P

AK--t---- 4D
B C
(¢ Bai 12. Tinh dién tich xung quanh ctia cdc hinh lang tru ding duéi day
3 cm
2,5 cm
2 cm
2,25 cm
2,5 c& iiiii %,5 cm
1,5 ¢
a) 2 cm b) 1 cm
(¢ Bai 13.
Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh ling tru dtng cé
kich thuéc nhu hinh vé. Biét do dai ba canh day 1a ba s6 lién tiép.
>
L]
4 m
(¢’ Bai 14.
Tinh dién tich xung quanh ciia mot 6t tru bé téng hinh ling tru dtng cé ~_
chiéu cao 5,5 m va ddy 1 tam gidc déu c6 canh 0,6 m (hinh bén). £ em
0,6 cm
(¢ Bai 15.
Mot quyén lich dé ban gom céc to lich dit trén mot gidc do o

S C
bang bia c6 dang hinh lang tru diing tam gidac. Tinh dién tich 30 cm
bia dung dé lam gid d5 clia quyén lich.

cm
8 cm

(¢ Bai 16.
Mot lang kinh dude lam bang thiy tinh c6 dang mét hinh 45 cm
ling tru dimg tam gidc nhu hinh bén. Tinh thé tich thiy

tinh dé lam ling kinh. <
20 cm

15 cm
(¢ Bai 17.

K v

!
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Mot vién phd mai c6 dang hinh lang tru ding, day la hinh thang 2cm
vuong véi do dai hai canh lan lugt 1a 2 cm, 4 cm va céc kich thude

nhu hinh bén. Tinh thé tich ctia vién pho mai. 92 em

(¢ Bai 18.

Gau xtc clia mdt xe xic cé dang gan nhu moét hinh ling tru ding tam gide 0.8 m 1,2 m

v6i kich thuée cho trong hinh bén. Dé xtc hét 50 m® cat, xe phai xic it nhit

bao nhiéu gau?

(¢ Bai 19.
Mot hinh lang tru ding tit gidc c6 kich thuée ddy nhu hinh bén, <
2 R . cm
biét chiéu cao clia lang tru 1a 12 cm. Tinh thé tich ctia hinh lang 6c
tru.
5 cm
(¢ Bai 20.
Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day cta hinh lang tru dting tam giac 6 D P
hinh vé bén.
E
A \/ C
B
(¢ Bai 21.
Goi tén dinh, canh, mit bén, mat ddy ctia hinh ling tru ding tit gidc 6 £ G
hinh vé bén. 4
N 777777 /D
B C
(¢ Bai 22.
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Mot cai banh ngot c¢6 dang hinh lang tru ding tam giac, kich
thuée nhu hinh vé dudi. Tinh thé tich cii banh. E

8 cm

(¢ Bai 23. Mot lang kinh hinh ling tru dimg tam gidc, c6 dién tich day 1a 6,8 cm, chiéu cao gap
ba lan dién tich ddy, tinh thé tich ling kinh dé.

(£ Bai 24. Tinh thé tich ctia hinh lang tru dimg, biét ddy ciia ling tru 1a tam gidc vudng, c6 do

dai hai canh géc vuong lan luot 1a 3;4 cm va chiéu cao cta lang tru 1a 9 cm.

(¢’ Bai 25. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh lang tru diing tam gidc, biét chu vi ddy 1a 35,5 cm

va chieu cao la 12,5 cm.

(¢ Bai 26. Mot ling kinh hinh ling tru ding tam gidc, ¢6 dién tich ddy bang dién tich hinh chit
nhat kich thuée 12 x 20 cm, chidu cao bang tdm 1an s6 nguyén té chin duy nhat. Tinh thé tich
lang kinh dé.

BAI TAP NANG CAO

® Cau 1.
Bac An dic mdt khéi bé tong hinh lang tru ding véi kich thuée 4d |
nhu hinh bén. 1
a) Tinh thé tich khdi bé tong. 12 dm }
b) Bac An son cdc mit ctia khoi bé tong, trit mat bén dudi, chi 7 i 6 dm
phi son mé6i mét vudng 1a 25000 dong. Tinh s6 tien bac An 6 dm e nil
phai tra dé son khéi bé tong. al 4 dm
9 dm
® Cau 2.
Mot khic gd dung dé chan banh xe (gitip xe 18 cm
khong bi trdi khi dimg, dd) c6 dang hinh lang / 8 cm
tru ding, day la hinh thang can c6 kich thuée
1
nhu hinh bén. Nguoi ta son xung quanh khic 8 e A 50 cm

g0 nay (khong son hai dau hinh thang can). Moi
mét vuodng son chi phi hét 25000 dong. Héi son

xung quanh nhu vdy hét bao nhiéu tién?

® Cau 3.
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Nhém ctia An t6 chiic di da ngoai, cdc ban du dinh dyng 15 m
A 71X A ~e ’ \ v /. .z 75
mot cai leu trén bai cé dang hinh lang tru diing tam giac o

vOi kich thuée nhu hinh bén. ‘
5m

a) Tinh thé tich khoang khong bén trong léu.

4 m

b) Biét léu phit vai boén phia, trit mat trén cé. Tinh
dién tich vai bat can phai c6 dé dung léu.
® Cau 4.
Mot cai mang cho heo an dang hinh lang tru ding c6 mat déy
13 hinh thang, cac kich thuéc cho nhu hinh bén. Hay tinh thé

tich cdm chita day trong mang.

® Cau 5.
Tinh thé tich ctia vat thé nhu hinh bén.
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ON TAP CHUONG X

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

® Cau 1. Chon phét biéu ding trong cic phat bidu sau
@ Hinh lap phuong c6 sdu mat la hinh binh hanh.
Hinh hop chit nhat c6 bén mat bén 1a hinh thoi.
@ Hinh lang tru diing tam giac c6 ba mat bén la hinh chit nhat.
@Hinh lang tru ding tt gidc cé mat day luon la hinh vuong.

® Cau 2. Chon phat bicu ding trong cdc phét biéu sau
(A)Hinh 1ap phuong c6 tét ¢4 sau duong chéo.
Hinh hop chit nhit c6 tit ca bén dudng chéo.
@ Céc canh cta hinh 1ap phuong khong bang nhau.
@Hinh ling tru dimg tam gidc c6 mit day ludn 1a tam gidc déu.

® Cau 3. Thé tich ctia hinh 1ap phuong ¢ canh bang 2 cm 1a
@4 cm?. 6 cm?. @8 cm?. @10 cm?.

® Cau 4. Thé tich ctia hinh hop chit nhat ¢6 chiéu dai bang 6 cm, chiéu rong 4 cm va chiéu cao
8 cm la

(A) 160 cm?. 18 cm?. (©) 80 cm?®. (D) 192 cm®.
® Cau 5. Dién tich gidy ding dé lam mot cai hop (c6 nip) cé dang hinh lap phuong canh 8 cm
(dién tich cic mép gap khong déng ké) 1a

(A)512 cm?. 64 cm?. (C) 256 cm?. (D) 384 cm?.
® Cau 6. S6 tién phai tra dé son mit ngoai ciia mot cai bé nude dang hinh hop chit nhat cé
chidu dai 4,5 m; chiéu réng 2,5 m va chiéu cao 1,5 m; chi phi dé son mdi mét vuong 1la 20000
dong.

(A) 520000 déng. 420000 ddng. (C) 337500 déng. (D) 210000 déng.

® Ccau 7.
Thé tich hinh ling tru bén la

(A) 600 cm?. 360 cm®.  (C)180 em®.  (D)300 cm®. 5.

® Cau 8.
Dién tich xung quanh cua hinh lang tru ding tam giac cé kich thuéc nhu
hinh bén la:

(A) 180 cm?. 2160 cm?.  (C)120 cm?.  (D)90 em?.

® Cau 9.

K v
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Dién tich xung quanh cua hinh lang tru diing ta gidc c6 kich thuéc nhu &3 cm

. . N
hinh bén 1a: -

(A)264 cm?. B)432 cm2.  (C)2880 cm®.  (D)216 cm?. 12 cm

3 cm¥8 cm

® Cau 10.
Thé tich ctia mot vat ¢ dang hinh ling tru nhu hinh bén 1a

(A)210 cm? 360 cm®.  (C)308 cm®.  (D)616 cm? l,

@ BAI TAP TU LUAN

(¢ Bai 27.
Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day ctia hinh hop chit nhat trong hinh E H
vé bén canh. F % @
- /1/4r 77777 e C
B D
(¢ Bai 28.
Quan sat hinh lap phuong ABCD.M N PQ) (hinh vé bén) D c
. A %
a) Biét AB =5 cm. Tinh do dai cdc canh CD va NP? ; B
b) Néu tén céc dudng chéo ctia hinh 1ap phuong? Q:
T P
M N
(¢ Bai 29.
Ngudi ta cat mot miéng bia dé tao lap mot ling tru dimg c¢6 day 1a tam B
. . %
giac deu véi cac kich thudée nhu hinh bén. Hay cho biet do dai cac canh
day va chiéu cao ctia hinh ling tru ding.
8 cm
(¢" Bai 30.
Hay néu cac bude tao lap hinh lang tru dang tam giac trong hinh 2
&
bén

wo g1

16 cm
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(¢ Bai 31.

Gau xic clia mot xe xtc c6 dang gan nhu mot hinh lang tru ding tam gidc

v6i kich thuée mit ddy duge cho trong hinh bén. Pé xic hét 72 m® cét ngudi 1
ta phai xtic tat ca 50 gau (xem lugng cat xic cia mo6i gau la nhu nhau va i

luong cat lap vita day gau xic). Héi chiéu cao ctia hinh ling tru dé bang bao

nhiéu mét? I
M, 08
<« /= ~2° N

(¢ Bai 32. Ngudi ta lam mot cai hop c¢6 dang hinh hép chit nhat bang bia véi chidu dai 22 cm,

chiéu rong 16 cm va chiéu cao 18 cm.
a) Tinh thé tich ctia cai hop.

b) Tinh dién tich bia cting dimg dé lam cai hop.

(¢ Bai 33.
Tinh thé tich, dién tich xung quanh c¢6 dang hinh ling tru B’
diing tam giac trong hinh vé bén canh. B

8 cm

A ¢
15 0111 ‘1?’ ¢

(¢ Bai 34.
Mbt bé nude ¢6 dang hinh hop chit nhat véi chidu dai 2,5 m. Lic ddu bé v

khong c¢6 nude. Sau khi d6 vao bé 150 thung nude, mdi thiing chita 15 lit

nuée thi muc nuée ciia bé dang cao 0,5 m.

a) Tinh chiéu réng ctia bé nudc.

b) Ngudi ta do thém 120 thing nudc nita thi day bé. Hoi bé nuée cao bao
nhiéu mét?

(¢ Bai 35. Mot cai thing hinh 14p phuong canh 8dm c6 chita nuée, do sdu clia nude 1a 5dm.
Ngudi ta tha 20 vién gach dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 1, 8dm, chiéu rong 1, 2dm va chiéu
cao 0,6dm vao thung. Hoi nuéc trong thung dang lén cich miéng thung bao nhiéu dm 7(gia si
toan bo gach ngdp trong nude va ching hit nuée khong dang ké)?
(¢ Bai 36.
Nguoi ta ddo mot doan muong cé dang hinh lang tru 2m
diing tit gidc nhu hinh bén. Muong c6 chiéu dai 40 m,

sau 1,2 m; trén bé mat c6 chiéu rong 2 m va ddy muong
13 1,5 m. Tinh thé tich dat phai dao lén.

1,2 m B
1,5 m
(¢' Bai 37. Phan bén trong ctia mot cai khuén lam banh c6 dang hinh hop chit nhat véi day 1a
hinh vuéng canh 25 cm, chiéu cao 8 cm. Ngudi ta du dinh son phan bén trong bang loai son khéng
dinh. Héi vé6i lugng son di bao phit duge 11,4 m? thi son dude bao nhiéu cai khuon lam banh?
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(¢ Bai 38.
Mot cai buc hinh lang tru ding c6 kich thuéce nhw
hinh bén.

a) Ngudi ta muén son tit cd cdc mit clia cdi 8 dm

buc. Dién tich can phai son 1a bao nhiéu?

b) Tinh thé tich ctia cai buc.

(¢ Bai 39.
Ban An c¢6 mot cai hop dang hinh lang tru ding, day cta cai hop
dé c6 hinh dang va kich thuée nhu hinh bén. Chiéu cao clia céi

hép bang 4 cm. Ban Binh ciing ¢6 mét cai hop c6 dang hinh ling g

tru ding, mat ddy cta cai hop hinh vudéng va chiéu cao cai hop
bang 9 cm. Biét thé tich cai hop ban An bang thé tich cai hop
ban Binh.

un

a) Tinh d6 dai canh mat day cai hop ban Binh.

b) Binh xép nhitng hinh 1ap phuong canh 1 cm vao cai hop
dé. Héi Binh ¢6 thé xép dude bao nhiéu hinh lap phuong
vao trong hop?

(¢ Bai 40.
Mot ngdi nha c6 kich thuée nhu hinh bén. .

a) Tinh thé tich ngoi nha.

wgT

b) Biét rang, mot lit son bao phi duge 4 m?

tuong. Hoi phai can it nhat bao nhiéu lit son

25 m

12 m

dé son phit dude tudng mit ngoai ngdi nha
(khong son ctia)? Biét tong dién tich cac ctia
14 10 m?.

(£ Bai 41.

Mot bé boi ¢6 kich thuée va hinh dang nhu hinh

bén. Luong nude trong bé chiém £ thé tich bé.

Ngudi ta mudn vé sinh bé dé thay nuée méi, lic

9 gid ngudi ta bit dau thdo van xa nudc ctt moi

phit liwgng nude xa ra la 5120 lit nude. Hoi dén

may gio thi luong nude trong bé hét?

(¢ Bai 42.

I v
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Mot khuén dic bé téng c6 hinh dang nhu hinh bén. Bé day céc
mat bén ctia khuon 1a 2 cm. Bé day mat ddy cia khudn 1a 3 cm. /

Thé tich ctia khéi bé tong duge khudn nay dic ra 13 bao nhiéu —

xéng-ti-mét khoi? 15 em 20m
24 m
(¢ Bai 43.
Ngudi ta xép mot s6 vien gach dang hinh hop chit nhit tao thanh mot II
khéi 1ap phuong canh 25 cm nhu hinh vé bén canh.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia khéi gach hinh
lap phuong.

b) Tim kich thudc ctia mdi vién gach. e
(¢’ Bai 44.
Mot chiéc hop dén trang tri c6 dang hinh ling tru dimg
tam gidc, biét chu vi ddy 1a 45 cm, chiéu cao 1a 15 cm.
Ngudi ta ddn gidy mau xung quanh hop. Hoi can it nhat

bao nhiéu gidy dé dan xung quanh chiéc den?

(£ Bai 45.

Mot céi buc c6 dang hinh lang tru ding, day la hinh thang
vuong tai A, D, c6 kich thuée nhu hinh vé, ngudi ta mudn
son tat ca cdc mat cta cai buc d6, héi dién tich can phai

son la bao nhiéu?

(¢ Bai 46.
Mot vién gach cé dang hinh hop chit nhat, biét chi¢u dai la 20 Oy,

X A \ e X \ z 2 ’ [N
cm, chieu rong la 6 cm, chiéu cao la 3,5 cm. Tinh thé tich vién

aach 3,5cm:|%

. {2‘0 0{“

: .V
(Z Bai 47. Cho hinh hop chit nhat nhu hinh vé bén dudi. Tinh ti 6 —LELLEFGH

ABCD.EFGH
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5 cm

(¢ Bai 48. Mot can phong dang hinh hop chit nhat cé chiéu dai 8 m, chiéu rong 6 m, chiéu cao
10 m. Ngusi ta mudn lin son tudng va tran nha. Hoi dién tich can 1an son 1a bao nhiéu mét vudng,

biét rang tong dién tich cc cita bang 6,8 m?.

(¢ Bai 49. Mot can phong dang hinh hop chit nhat c¢é chiéu dai 12,6 m, chiéu rong 7,2 m, chiéu
cao 35 m. Ngudi ta mudn lan son tusng va tran nha. Héi dién tich can lin son 1a bao nhiéu mét

vuong, biét rang tong dién tich cc clta bang 12 m?.
(¢ Bai 50. Mot bé ca dang hinh hop chit nhat lam bang kinh (khong c6 nip) c¢é chiéu dai 1a
120 cm, chiéu rong 1a 0,5 m, chiéu cao 480 mm. Muc nuée ban dau trong bé cao 36 cm.

a) Tinh dién tich kinh dung dé lam bé c4 dé.

b) Ngudi ta cho vao bé mot hon dé trang tri chim hin trong nude thi mue nuée cia bé dang
1én thanh 42 cm. Tinh thé tich hon da.

(¢ Bai 51. M6t bé ca dang hinh hop chit nhat lam bang kinh (khong c6 nap) cé chiéu dai 1a

150 ¢m, chiéu rong 1a 1,5 m, chiéu cao 500 mm. Muc nuéc ban dau trong bé cao 42 cm.
a) Tinh dién tich kinh dung dé lam bé c4 dé.

b) Ngudi ta cho vao bé mot hon da trang tri chim hén trong nude thi muc nude ciia bé dang
1én thanh 46 cm. Tinh thé tich hon da.

(£ Bai 52. Mot chiée coc ¢6 dang hinh tru, chita day nude. Hoi néu bd vao coc 10 vien d4 dang
hinh 1ap phuong ¢6 canh 3 cm thi lugng nuée trao ra ngoai la bao nhiéu?

(¢ Bai 53. Mot chiéc coc c¢6 dang hinh tru, chita day nude. Hoéi néu bd vao coc 15 vién da dang
hinh 1ap phuong ¢6 canh 1,5 cm thi lugng nuGe trao ra ngoai la bao nhiéu?
(¢ Bai 54. Mot hinh hop chit nhat ¢6 dién tich ddy bang 40 cm?. Chiéu dai hon chiéu cao 4 cm,

chiéu cao bang 3 chiéu dai. Tinh:

a) Thé tich ciia hinh hop chit nhat.
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b) Dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh hop chit nhat.

(¢ Bai 55. Mot hinh 1ap phuong c6 dién tich toan phan 1a 294 cm?. Héi hinh 1ap phuong d6 cé
thé tich bang bao nhiéu?

(¢ Bai 56. Tinh thé tich ctia mét hinh hop chit nhat c¢6 dién tich xung quanh bang 448 cm?,

chiéu cao 8 cm, chiéu dai hon chiéu rong 4 cm.

(& Bai 57. C6 mot cai hop c¢6 dang hinh hop chit nhat, do trong long hdp ta duge chicu dai
1,5 m, chiéu réng 1,2 m, chiéu cao 0,9 m. Hop khéng cé nude, ngudi ta dé vao hod 30 thiing nude,

mdi thing chita 45 lit nuée. Hoi mét nude con cach mit hd bao nhiéu cen-ti-mét?

(¢ Bai 58. Mot cai thung hinh hop chit nhat c¢6 ddy la hinh vuong canh 3 dm. Ngudi ta rét vao

thung 54 lit dau thi mét trén ctia dau cach miéng thiing 2 dm. Tim chiéu cao ciia thung.

(" Bai 59. Mot bé nude ¢6 dang hinh hop chit nhat véi chidu dai 2,5 m. Lic dau bé khong c6
nuée. Sau khi d6 vao bé 150 thing nude, mdi thung chita 15 lit nude thi muc nude cia bé dang

cao 0,5 m.
a) Tinh chiéu rong ciia bé nudc.
b) Ngudi ta do thém 120 thung nudc nita thi day bé. Héi bé nuée cao bao nhidu mét?

(¢ Bai 60. Mot cdi thung hinh 14p phuong canh 8 dm ¢6 chtta nuée, do sdu ctia nuée 1a 5 dm.
Ngudi ta tha 20 vién gach dang hinh hop chit nhat c6 chicu dai 1,8 dm, chiéu rong 1,2 dm va
chiéu cao 0,6 dm vao thiing. Hoéi nudc trong thing dang 1én cdch miéng thiing bao nhiéu dm (gia
st gach ngap hoan toan trong nuéc va ching khéng hit nuée)?

(¢ Bai 61. Mot chiéc banh kem cé dang hinh hdp chit nhat véi chiéu dai 14 25 cm, chiéu rong 1a
20 cm va chiéu cao 1a 15 cm. Ngudi ta cat di mot miéng banh c6 dang hinh 14p phuong canh 14
3 cm. Tinh thé tich phan con lai clia chiéc banh kem.

(¢ Bai 62. Mot cai bé cé c6 dang hinh hop chit nhét, biét chiéu dai 1a 50 ¢cm, chiéu rong 1 30 cm,
chicu cao 1a 35 cm. Héi bé cé c6 thé chita dude nhiéu nhat bao nhiéu lit nuée?

(¢ Bai 63. Mot chiéc gau xtic clia mot xe xtc ¢6 dang gan nhu mot hinh lang tru ding tam gidc
biét dién tich ddy 1a 1,5 cm?, chiéu cao 1a 3,2 m. Hdi dé xtc hét 90 m? cét, xe phai xiic bao nhiéu
gau?

(¢ Bai 64. Mot con dbc c6 dang hinh lang tru ding tam gidc, biét dién tich xung quanh la 600
cm?, chu vi ddy 1a 30 cm. Héi chiéu cao ctia con doc so véi mat dudng la bao nhiéu xen-ti-mét?

(¢ Bai 65. Mot hinh 14p phuong méi c6 canh gap 3 lan canh hinh 14p phuong ban dau, biét do

ban dau

dai canh ctia hinh lap phuong ban dau la a. Tinh ti s6

mdéi
(¢ Bai 66. Mot hinh lang tru ding tit gidc, c¢6 chu vi ddy 1a 100 cm, dién tich xung quanh 1a

500 cm?. Tinh chiéu cao ctia lang tru dé?
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	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tìm căn bậc hai của một số và tìm một số biết căn bậc hai của nó
	124 Dạng : Sử dụng kí hiệu của tập hợp số
	124 Dạng : Tính giá trị của một biểu thức có chứa dấu căn
	124 Dạng : Tìm số chưa biết trong một đẳng thức
	124 Dạng : Số vô tỉ
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	TẬP HỢP CÁC SỐ THỰC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Số đối. Quan hệ giữa phần tử và tập hợp
	124 Dạng : So sánh số thực
	124 Dạng : Giá trị tuyệt đối
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao


	Góc và đường thẳng song song
	GÓC Ở VỊ TRÍ ĐẶC BIỆT. TIA PHÂN GIÁC CỦA MỘT GÓC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tính số đo góc
	124 Dạng : Nhận biết hai góc phụ nhau, bù nhau, đối nhau
	124 Dạng : Chứng minh một tia là tia phân giác của một góc cho trước
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG VÀ DẤU HIỆU NHẬN BIẾT
	Tóm tắt lý thuyết
	Các dạng toán và phương pháp giải
	124 Dạng : Xác định cặp góc so le trong, cặp góc đồng vị
	124 Dạng : Nhận biết, chứng minh hai đường thẳng song song
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	TIÊN ĐỀ EUCLID. TÍNH CHẤT CỦA HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tiên đề Euclid
	124 Dạng : Chứng tỏ hai góc bằng nhau
	124 Dạng : Chứng minh hai đường thẳng song song
	124 Dạng : Chứng minh hai đường thẳng vuông góc
	124 Dạng : Tính số đo góc
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	ĐỊNH LÍ VÀ CHỨNG MINH ĐỊNH LÍ
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết, viết giả thiết, kết luận của một định lí bằng kí hiệu
	124 Dạng : Chứng minh các định lí đơn giản
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Bài tập trắc nghiệm
	Bài tập vận dụng


	TAM GIÁC BẰNG NHAU
	TỔNG CÁC GÓC TRONG MỘT TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tính số đo góc của một tam giác
	124 Dạng : Tìm mối quan hệ giữa các góc
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	HAI TAM GIÁC BẰNG NHAU. TRƯỜNG HỢP BẰNG NHAU THỨ NHẤT CỦA TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng toán
	124 Dạng : Xác định các cạnh bằng nhau, các góc bằng nhau của hai tam giác bằng nhau
	124 Dạng : Chứng minh hai tam giác bằng nhau
	124 Dạng : Sử dụng hai tam giác bằng nhau để chứng minh hai góc bằng nhau
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	TRƯỜNG HỢP BẰNG NHAU THỨ HAI VÀ THỨ BA CỦA TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Chứng minh hai tam giác bằng nhau
	124 Dạng : Sử dụng các trường hợp bằng nhau của hai tam giác để chứng minh hai góc bằng nhau, hai đoạn thẳng bằng nhau
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	CÁC TRƯỜNG HỢP BẰNG NHAU CỦA TAM GIÁC VUÔNG
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Chứng minh hai tam giác vuông bằng nhau
	124 Dạng : Sử dụng trường hợp bằng nhau của tam giác vuông để chứng minh hai đoạn thẳng bằng nhau, hai góc bằng nhau
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	TAM GIÁC CÂN. ĐƯỜNG TRUNG TRỰC CỦA ĐOẠN THẲNG
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Sử dụng tính chất của tam giác cân, tam giác đều, tam giác vuông cân để tính số đo góc.
	124 Dạng : Sử dụng tính chất tam giác cân để suy ra hai đoạn thẳng bằng nhau, hai góc bằng nhau
	124 Dạng : Nhận biết một tam giác cân, một tam giác đều
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tính số đo góc
	124 Dạng : Chứng minh hai tam giác bằng nhau
	124 Dạng : Chứng minh hai đoạn thẳng bằng nhau, hai góc bằng nhau
	124 Dạng : Chứng minh ba điểm thẳng hàng
	Bài tập vận dụng


	THU THẬP VÀ BIỂU DIỄN DỮ LIỆU
	THU THẬP VÀ PHÂN LOẠI DỮ LIỆU
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Thu thập và phân loại dữ liệu
	124 Dạng : Tính đại diện của dữ liệu
	Bài tập vận dụng

	BIỂU ĐỒ HÌNH QUẠT TRÒN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Đọc và mô tả biểu đồ hình quạt tròn
	124 Dạng : Biểu diễn dữ liệu vào biểu đồ hình quạt tròn
	124 Dạng : Phân tích dữ liệu trong biểu đồ hình quạt tròn
	Bài tập vận dụng

	BIỂU ĐỒ ĐOẠN THẲNG
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Đọc và phân tích dữ liệu trong biểu đồ đoạn thẳng
	124 Dạng : Vẽ biểu đồ đoạn thẳng
	Bài tập vận dụng
	Bài tập trắc nghiệm
	Bài tập tự luận


	TỈ LỆ THỨC VÀ ĐẠI LƯỢNG TỈ LỆ
	TỈ LỆ THỨC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết tỉ số - Tỉ lệ thức
	124 Dạng : Tìm số chưa biết trong tỉ lệ thức
	124 Dạng : Lập tỉ lệ thức từ các số hoặc đẳng thức cho trước
	124 Dạng : Chứng minh tỉ lệ thức
	124 Dạng : Các bài toán thực tế sử dụng tỉ lệ thức.
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	TÍNH CHẤT CỦA DÃY TỈ SỐ BẰNG NHAU
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Sử dụng tính chất dãy tỉ số bằng nhau để tìm các đại lượng chưa biết
	124 Dạng : Chứng minh tỉ lệ thức. Tính giá trị biểu thức
	124 Dạng : Áp dụng tính chất của dãy hai tỉ số bằng nhau để giải bài toán khác
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	ĐẠI LƯỢNG TỈ LỆ THUẬN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết đại lượng tỉ lệ thuận
	124 Dạng : Tìm giá trị của một đại lượng tỉ lệ thuận khi biết giá trị của đại lượng kia
	124 Dạng : Giải bài toán thực tế về hai đại lượng tỉ lệ thuận
	124 Dạng : Chia một số M thành những phần x, y, z tỉ lệ thuận với các số a, b, c cho trước
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	ĐẠI LƯỢNG TỈ LỆ NGHỊCH
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết đại lượng tỉ lệ nghịch
	124 Dạng : Tìm giá trị của một đại lượng tỉ lệ nghịch khi biết giá trị của đại lượng kia
	124 Dạng : Giải bài toán thực tế về hai đại lượng tỉ lệ nghịch
	124 Dạng : Chia một số M thành những phần x, y, z tỉ lệ nghịch với các số a, b, c cho trước
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Bài tập rèn luyện
	Bài tập bổ sung


	BIỂU THỨC ĐẠI SỐ VÀ ĐA THỨC MỘT BIẾN
	BIỂU THỨC ĐẠI SỐ
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Viết các biểu thức đại số và diễn đạt các biểu thức đại số
	124 Dạng : Tính giá trị của biểu thức đại số
	124 Dạng : Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	ĐA THỨC MỘT BIẾN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết đơn thức một biến. Phép nhân các đơn thức
	124 Dạng : Cộng, trừ các đơn thức một biến cùng bậc
	124 Dạng : Thu gọn và sắp xếp các hạng tử của đa thức
	124 Dạng : Xác định bậc, hệ số của đa thức
	124 Dạng : Tính giá trị của đa thức
	124 Dạng : Tìm nghiệm của đa thức
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	PHÉP CỘNG VÀ PHÉP TRỪ ĐA THỨC MỘT BIẾN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tính tổng hoặc hiệu của hai đa thức
	124 Dạng : Tìm đa thức chưa biết trong một đẳng thức
	124 Dạng : Chứng minh đa thức không phụ thuộc vào biến
	124 Dạng : Vận dụng
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	PHÉP NHÂN ĐA THỨC MỘT BIẾN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng :  Làm tính nhân
	124 Dạng : Rút gọn biểu thức
	124 Dạng : Tính giá trị biểu thức
	124 Dạng : Tìm giá trị chưa biết
	124 Dạng :  Chứng minh giá trị của biểu thức không phụ thuộc vào biến
	124 Dạng :  Vận dụng bài toán có lời văn
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	PHÉP CHIA ĐA THỨC MỘT BIẾN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Chia đơn thức cho đơn thức
	124 Dạng : Chia đa thức cho đơn thức
	124 Dạng : Chia đa thức một biến đã sắp xếp
	124 Dạng : Tính giá trị của biểu thức
	124 Dạng : Tìm x, tìm đa thức thoả dẳng thức cho trước
	124 Dạng : Xác định các hằng số a và b sao cho một phép chia đa thức là phép chia hết
	124 Dạng : Tìm số nguyên x sao cho tại giá trị của đa thức A chia hết cho giá trị của đa thức B
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Bài tập rèn luyện
	Bài tập bổ sung


	LÀM QUEN VỚI BIẾN CỐ VÀ XÁC SUẤT CỦA BIẾN CỐ
	LÀM QUEN VỚI BIẾN CỐ
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết các loại biến cố
	124 Dạng : Tìm điều kiện đế một biến cố là biến cố chắc chắn, không thể hay ngẫu nhiên.
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	LÀM QUEN VỚI XÁC SUẤT CỦA BIẾN CỐ
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Xét tính đồng khả năng của các biến cố
	124 Dạng : Tính xác suất của biến cố
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Bài tập rèn luyện
	Bài tập bổ sung


	QUAN HỆ GIỮA CÁC YẾU TỐ TRONG MỘT TAM GIÁC
	QUAN HỆ GIỮA GÓC VÀ CẠNH ĐỐI DIỆN TRONG MỘT TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : So sánh các cạnh của một tam giác
	124 Dạng : So sánh các góc của một tam giác
	124 Dạng : So sánh hai góc hoặc hai cạnh không trong cùng một tam giác
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	QUAN HỆ GIỮA ĐƯỜNG VUÔNG GÓC VÀ ĐƯỜNG XIÊN
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Xác định đường vuông góc, đường xiên
	124 Dạng : So sánh độ dài các đường xiên
	124 Dạng : Toán có nội dung thực tế
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	QUAN HỆ GIỮA BA CẠNH CỦA MỘT TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Nhận biết ba độ dài có phải là ba cạnh của một tam giác hay không
	124 Dạng : Tìm độ dài một cạnh của một tam giác khi biết độ dài của hai cạnh còn lại.
	124 Dạng : Tính chu vi của tam giác cân.
	124 Dạng : Chứng minh các bất đẳng thức về độ dài.
	124 Dạng : Bài toán có nội dung thực tế.
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	SỰ ĐỒNG QUY CỦA BA ĐƯỜNG TRUNG TUYẾN, BA ĐƯỜNG PHÂN GIÁC TRONG MỘT TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Tính tỉ số độ dài các đoạn thẳng
	124 Dạng : Chứng minh mối quan hệ giữa các đoạn thẳng
	124 Dạng : Tính số đo góc, chứng minh tia phân giác của một góc
	124 Dạng : Chứng minh một điểm là trọng tâm của một tam giác, một điểm nằm trên đường phân giác của một góc
	124 Dạng : Đường trung tuyến, đường phân giác trong các tam giác đặc biệt
	124 Dạng : Bài toán có nội dung thực tế
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	SỰ ĐỒNG QUY CỦA BA ĐƯỜNG TRUNG TRỰC, BA ĐƯỜNG CAO TRONG MỘT TAM GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Chứng minh hai đoạn thẳng bằng nhau
	124 Dạng : Tính số đo góc
	124 Dạng : Bài toán liên quan đến đường trung trực
	124 Dạng : Bài toán liên quan đến đường cao
	124 Dạng : Bài toán có nội dung thực tế
	Bài tập nâng cao
	Bài tập rèn luyện
	Bài tập bổ sung


	MỘT SỐ HÌNH KHỐI TRONG THỰC TIỄN
	HÌNH HỘP CHỮ NHẬT VÀ HÌNH LẬP PHƯƠNG
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Các yếu tố trong hình hộp chữ nhật, hình lập phương
	124 Dạng : Nhận dạng hình hộp chữ nhật, hình lập phương
	124 Dạng : Tính diện tích xung quanh của hình hộp chữ nhật, hình lập phương.
	124 Dạng : Tính thể tích của hình hộp chữ nhật, hình lập phương
	124 Dạng : Tổng hợp
	124 Dạng : Vận dụng vào bài toán thực tế
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao

	HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG TAM GIÁC VÀ HÌNH LĂNG TRỤ ĐỨNG TỨ GIÁC
	Trọng tâm kiến thức
	Các dạng bài tập
	124 Dạng : Các yếu tố trong hình lăng trụ đứng tam giác, lăng trụ đứng tứ giác
	124 Dạng : Nhận dạng hình lăng trụ đứng tam giác, lăng trụ đứng tứ giác
	124 Dạng : Tính diện tích xung quanh của của hình lăng trụ đứng
	124 Dạng : Tính thể tích của của hình lăng trụ đứng
	124 Dạng : Vận dụng vào bài toán thực tế
	Bài tập vận dụng
	Bài tập nâng cao
	Bài tập trắc nghiệm
	Bài tập tự luận



