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LO1 NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, cé gido va phu huynh than mén!

Sach gido khoa Todn 9 - Cing khdm phd dugc bién soan nham dép Ung nhing yéu cau
déi mai vé day va hoc Todn, dam bao ké thira nhirng yéu té tich cuc clia cac bd sach giéo
khoa Viét Nam thai ki trudc day, dong thoi khai thac cé chon loc kinh nghlem quoc té vé
phat trién sach gido khoa hién dai.

Sach gido khoa Todn 9 - Cing khdam phda dua vao mot hé thong da dang cac hoat dong
trén 16p, cac vidy, hinh anh, cac bai tap minh hoa, qua dé gidp hoc sinh khdm phé kién thuic,
hiéu va c6 thé van dung dugc chiing vao viéc gidi quyét mét s6 van dé clia Toan hoc
hay thuc tién. Bang viéc chon lua mét cach tiép can hop i cdc n6i dung Toan hoc, sach
gido khoa Todn 9 - Ciing khdm phd huéng dén muc tiéu tao diéu kién thuan lgi cho
hoc sinh tu hoc, cho gido vién t8 chiic cac hoat déng day hec, danh gid, cho phu huynh
theo doi, kiém tra, tir dé tirng budc hinh thanh & hocsinh'phuong phap hoc tap tich cuc.

Bén canh do, ndi dung trong séch dugc bién soan véi dé mé thich hop, tich hop nhiéu
kién thuc thuc tién, chu trong su lién moén, gép phan phat trién nang luc toan dién cho
hoc sinh. Ngoai ra, nguén tai liéu s6 cua’ séch dugc bién soan va ludn co san trén nén
tang Eduhome.

Mong mudn Ién nhat ctia nhom tac'gia la bo sach sé gop phan vao viéc gidp hoc sinh
lién két cac khai niém toan hee véi nhau, phat trién nang luc tu duy todn hoc, nang luc
gidi quyét van dé, nang luc giao ti€p bing ngén ngir todn hoc, két ndi dugc Toan hoc
vai cac mén hoc khac vavgithé gidi thuc. Hi vong véi bé sach nay, hoc sinh sé cam thay
huing thq, tich cuc, cha déng hon khi hoc Toan va sé cé nhiing trai nghiém tha vi khi
van dung Toan hoe vae'cudc séng.

Chic cac em khan‘] pha duoc nhiéu diéu thu vi cta thé gidi Toan hoc, nhan ra duoc su
c6 mat cta né khap nai trong cudc song quanh ta.

Em hay giil gin sach can than dé str dung duoc lau dai nhé!



HUGNG DAN SU DUNG SACH

1. M& dau chuong

Gidi thiéu chuong théng qua viéc thiét lap su lién hé gita chu dé cua
chuong véi thuc tién. Muc tiéu hoc tap cling duoc néu ré trong muc nay.

2. Cac bai hoc: Méi bai hoc thudng duoc thiét ké véi cac phan:

&
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-[//—

LUYENTAP
VAN DUNG
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3. On tap chuong

Khdi déng
Thuding la mot cau hoi hay mét tinh huéng tao déng co hoc tép, tirdé
nhan ra ing dung cua kién thuc sé hoc trong bai.

Hoat déng

Théng qua trai nghiém, kham pha, hoc sinh tham gia vao viéc xay
dung kién thiic mai, nhanra (ing dung ctia né trong nhiing ngf canh
cu thé.

Kién thuc trong tam
Kién thic/nodi dung dugc dat trong khung mau véi biéu tugng bong
deén, trinh bay nhimng ndi dung chi chét cda bai hoc.

Vidu

La nhing minh hoa cho kién thitc méi va Ung dung cia né, déng thai
luyén cho hoc sinh cach 1ap luan, dién dat ré rang, chinh xac mét
y tudng bang ngdn nglftean hoc.

Luyén tap — Van dung

Tao ca hdi cho hoesinh st dung kién thic vita hoc vao viéc giai quyét
nhing van dé cu thé cta todn hoc hodc cla thuc tién.

Bai tap

GOm moét hé théng bai tép tu don gidn — ap dung truc tiép cac khai
niém toan hoc vira dugc hoc, dén nhiing bai do6i héi viéc van dung

+kién thuc toan hoc & muc dé cao hon vé tu duy lap luan, ki ndng.

Nhiéu van dé thuc tién dugc dua vao, gitup hoc sinh nhan ra y nghia
cta kién thic visa hoc.

Qua hé théng bai tap én tap, hoc sinh c6 thé kiém tra lai hiéu biét
cua minh vé cac khai niém va y tudng quan trong duoc nghién ctiu
trong chuong, két néi ching véi nhau trong viéc giai quyét nhimng
van dé dadang.

Bén canh d6, trong cac bai hoc con ¢6 thém mét s6 dé muc bd trg sau day:

Ghi chi/Luu y Em c6 biét (nham doc thém)
Ghi chu/Luu y: 77EM CO BIET
Nhan manh hodc mé réng kién thic, cha thich Gi6i thieu mét s6 yéu t6 tha vj
nhing théng tin quan trong lién quan dén cac vé Uing dung ctia toan hoc hay

kién thuc cot 16i.

lich st toan hoc.
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Phan

Ham sé'y = ax’ (a #0).
Phuong trinh bdac hai mét an

Lé héi phdo hoa quéc té€ Béa Ndng 2019 (DIFF 2019) véi chu dé "Nhiing déng séng
ké chuyén” da mang dén nhiing phan trinh dién phdo hoa ddc sdc tir nhiéu doi thi
ddng cdp thé gidi, gép phdn khang dinh noi day la mét trong nhing diém dén
su'kién, 1€ héi hang ddu chdu A (nguén: https://www.danang.gov.vn/chinh-quyen/
chi-tiet?id=36385& c=3). Nhiing dudng cong tuyét dep khi phdo hoa lén cao tod ra
cho ta hinh dnh vé dudng parabol - dé thi cia cdc ham s6 ¢é dang y = ax® (a+#0).




HAM SO y=ax?*(a+0) VA PO THI

Tt khoa: ham s6 y = ax” (a # 0), dudng parabol.

.-"'J’r)udng di ctia qua béng ré va cdu vom cho ta nhimng hinh anh truc quan vé
dé thi ham sé y = ax* (a # 0).

o HAM SO y = ax? (a # 0)

HOAT PONG 1

Viét ham s6 biéu thi dién tich S (cm’) cla tam gfﬁc vudng can c6 do dai canh
g6c vudng bang x (cm). Tinh S khi x lan Iu'o't ﬁan’g 2cm; 2,5 cm; 6 cm.

Cac ham s6 biéu thi dién tich tam gia v%\g can, dién tich hinh vuéng hay dién tich
hinh tron déu la cac ham so cé dang (a # 0) vai x lan lugt la do dai canh géc vudng
clia tam gidc vudng can, do dai ¢ mﬁ?ﬂh vudng, do dai ban kinh hinh tron. Nhiéu van dé
trong khoa hoc va trong thLIc,té\ n dén viéc nghién ctiu cac ham sé cé dang nay.

vipu1 \kt,,
a) Cho ham s@:gg 3%, Tinh f(-2), f(——) f0), f(3).

b) Choha@y ax’.Tim a, biét khix = -1 thiy=4.

Bai @
f{—z) 3(-2P=34=12.

é Ay_g 11
b‘?‘* i el ks

FaY

fl0)=3.0°=3.0=0.
fi3)=33*=39=27.
b) Khix=-1thiy=4néna.(-1)’=4haya.l =4.Suyraa=4.

LUYENTAP 1
Cho ham s8 y = ax’. Bdng 6.1
a) Tima, biétkhix=2thiy=-1. a1 |6 | 4
b) Tinh cac gia tri tuong Ung clia ham sé trong “ ) , 5
Bdng 6.1. -

_ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



VAN DUNG1

Mét vat roi & do cao 80 m so vai mat dat. Quang dudng chuyén déng s (m) clia vat roi
phu thudc vao thei gian t (s) béi cong thic s = 5¢°.

a) Tinh quang dudng chuyén déng cua vat sau 2 giay.

b) Héi sau bao lau vat nay tiép dat?

o PO THI COAHAM SO y=ax? (a # 0)
HOAT DONG 2

a) Chohamsoy = %xz. Tinh cac gid tri tuong Uing cGia ham s6 trong Bang6.2.
Bdng 6.2

B |2 21|01 2]3/%]

21| et NNT?

B

Panh dau cac diém (x; y) trong Bdng 6.2 trén mat ph%n.g toa do.

b) Chohamséy = —%xz. Tinh cac gia tri tuong Uing eia ham s trong Bdng 6.3.
Bdng 6.3

n—4 =3 | =2 | =1 NJY 1 2 3 4

Ta da biét d6 thi clia ham s6 y = ax’ (;'%é 0) trén mo6t mat phang toa dé |2 tap hop tat ca cac
diém biéu dién cac cap gia trituong ung (x; ax’) trén mat phang d6. D6 thi ctia hai ham s6

y= %—xz vay= —%xl lan I&%{p;igﬁcéc dudng cong c¢6 dang nhu Hinh 6.1a va Hinh 6.1b.

-"""
— k4 W B LR v~ @@
—tttttt

4 -3-2-10] 1 2 3 ax

a) b)
Hinh 6.1



HOAT PONG 3

1

Quan sat do thi cta hai ham s6 y = 5

Vi moi do thi, hay cho biét:

a) D6 thi nam phia trén hay phia duéi truc hoanh;

b) Diém thap nhat hoac diém cao nhat ctia dé thi;

c) Méilién hé gitia tung dé cha hai diém cé hoanh dé déi nhau thudc dé thi;

d) Néu gap gidy theo nép gap la duding thang chua truc Oy thi phan doé thi
ham sé bén phai va bén trai truc Oy 6 tring nhau khéng.

X2 (Hinh 6.1a) va y =- %xz (Hinh 6.1b).

Tur Hoat dong 3, ta rdt ra nhan xét:

-,)/- D6 thi ctia ham sé y = ax’ (a # 0) la mét dudng cong di qua goc toa dé.
Pudng cong dé dugc goi la mot parabol véi dinh O va nhan truc Oy lam truc
doi xung.

- Néu a > 0 thi dé thj ndm phia trén truc hoanh, O la diém thap nhat cta dé thi.

- Néu a < 0 thi dé thi nam phia dugi truc hoanh, O la diém cao nhat cta dé thi.

Luuy:

- Chohamséy=ax’(a # 0).
—Néu a > 0 thiy > 0 véi moi x # 0; y = 0.khi x = 0.
—Néu a < 0 thiy < 0 véi moi x # 0; =10 khix=0.

« Vidé thi ham s6 y = ax’ (a # 0)luéndi qua goc toa dd O va nhan truc Oy lam truc déi xiing
nén khi vé dé thi cia ham s6 nay, ta thudng chon nhitng diém cé hoanh dé déi nhau.
Chi can tinh gia tri cGa“ham sé tai x, ta suy ra dugc gia tri cla ham s6 tai —x_ Vi

a(-x)* = ax >. Chdnghan; trong Hoat déng 2, gid tri clia ham s6 y = 1y taix=-1,x=-2

2
lan lugt bang gia tri cia ham sé nay taix=1,x= 2.
vibu 2
Vé dé thihamsé y = x°.
Bai giai
Bdng 6.4 cho moét s6 gid tri tuong Uing clia x va y:

Bang 6.4
-2 -1 0 1 2
4 1 0 1 4

Trén mat phang toa do, danh dau cac diém
A(=2; 4), B(-1; 1), O(0; 0), B'(1; 1), A'(2; 4). D6 thi
ham s6 y = x’ la dudng parabol di qua nam diém
A, B, O, B, A'nhu Hinh 6.2. Hinh 6.2

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn

P i




Luuy:

Ta c6 thé vé dé thi cha ham s6 s6 y = ax’ (a # 0) theo cac buéc sau:

« V& hé truc toa do Oxy;

- Lap bang mét s6 gia tri tuong Ung cla x va y. Danh dau cic diém tuong Ung trén
mat phang toa do. Ta thudng lay diém O va nhiing diém c6 hoanh dé doi nhau;

- V& duding parabol di qua cac diém vira danh dau.

LUYENTAP 2

Vé d6 thi ham sé y = —2x°.

VAN DUNG 2 Y4
Mét céng chao dugc thiét ké theo hinh parabol 13 mét phén K8 7
2
cla dé thi hamsé y = —XT- Khoang cach giira hai chan céng X \
la AB=8 m (Hinh 6.3). / \
a) Tim hoanh dé cta hai diém A, B. Al B
b) Tinh chiéu cao cla céng. 8m
Hinh 6.3

BAITAP

6.1. Tim cac gid tri tuong ting chia hai ham s8 y.= 2x*, y = —3x’ trong Bdng 6.5 va vé a6 thi
ctia méi ham sé.

Bdng 6.5
5 -3 ~2 -1 0 1 2 3
? ? ? 7 7 ? ?
? ? ? ? 7 7 ?
¥
6.2. Chohamséy=-x, I
a) Vé dé thi Hamso. Vol
b) Tim trén.dé thi nhiing diém c6 tung dé bang —4. )IM
6.3. Choham's6 y= ax’ c6 d6 thila duong parabol nhu Hinh 6.4. \'g T 3
a)_Timhé sé a. \ : i
b)< Tim tung d6 cua di€ém thudc dé thi c6 hoanh do bang 1. \ 2+ / 5
¢) Tim céc diém thudc dé thi cé tung dé bang % | \1\/ =
6.4. Viét ham sé biéu thi dién tich S (cm?) ctia tam gidc déu c6 canh et A
bang a (cm). Tinh S khi a 1an luot bang 2 cm; 4 cm; 5 cm. Hinh 6.4

6.5. Dong nang W, (don vi: Jun, ki hiéu: J) cia mét vat co khoi lugng m (kg) la nang luong
ma vat dé cé dugc khi chuyén déng vdi téc dé v (m/s) va duoc tinh theo cdng thiic
W, = %mvz.Cho biét khi vat chuyén déng véi téec dé 4 m/s thi dong ndng sinh rala 16 J,

hay xac dinh déng nang ctia vat dé khi né di chuyén véi téc d6 5 m/s.



6.6. Khdiluong téi da L (tdn) ma mét loai day cé thé chiu duoc phu thudc vao dudng kinh
d (inch) ctia day theo ham s6 L = ad” (1 inch = 2,54 cm) (ngudn: https:/bizfluent.com/
info-8665541-differences-dba-dbc.html).

a) Tim hé sé g, biét soi day c6 dudng kinh
1,5 inch chiu dugc khéi lugng téi da 18 tan. y
b) M6t soi ddy c6 dudong kinh 26 mm sé chiu —2——% 2
dugc khéi lugng téi da bao nhiéu tin | / | \
(lam tron két qua dén hang phan tram)? f

6.7. Cong clia mét hoi chg dugc thiét ké theo /4
hinh parabol 1a mét phén clia d6 thi caa ’
ham s8 y = —x*. Khoang cach gilra hai chan
cong la 4 m (Hinh 6.5). Hoi mét chiéc xe tai co
chiéu réng 2 m va cao 2 m c6 thé di qua céng
dugc khéng?

97 EM CO BIET

Trong dai song, chuing ta gap nhiéu hinh anh vé dudng parabol nhu khi quan sét cac
dai phun nudc, xem trinh dién phao hoa hay quan sat quy dao chuyén déng clia mét
qua bong,...

Ngoai ra, nhiéu cong trinh kién truc, xay dung c6 dang dap ctia dudng parabol vita
lam tang suc bén, tinh chiu luc, vira lam tdng tinh tham mi cho cong trinh.

Cdu Garabit, Phdp Cdu cdng Sydney, Uc

Trong khoa hoc, ki thuat, anten parabol gitp viéc thu va phat séng mét cach hiéu qua.

- Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Tir khoa: phuong trinh bac hai mét an, biét thuc A.

-

D6 cao so vdi mat dat h (m) cla médt qua bong sau t gidy ti khi bat dau duoc
ném lén theo phuong thing ding dugc cho bdi cong thiic h(t) = -5 + 10t + 1.
Sau bao lau ké tu Itc dugc ném Ién thi qud bong cham dat?

i

o PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN Q«Q\?\

HOAT PONG 1 @Q :

M6t khu vudin hinh chir nhat cé chiéu dai hon chiéu réng 2 m. Goi c:hléu réng
cua khu vuon. f

a) Lap cong thic tinh dién tich khu vuan theo x. u

b) Biét dién tich khu vuan la 48 m?, gia tri clia x pha|\ man hé thuc nao?

Phuaong trinh dang ax’ + bx + ¢ = 0 véic b"c la ba s6 da cho va a # 0, dudc goi
|a phuong trinh béc hai mét an (an%gjlg x)}hay noi gon la phuong trinh bdc hai.

vibu1 (jvh

Phuong trinh nao sau da ;&ﬁdng trinh bac hai? Xac dinh cac hé sé a, b, ¢ cia mdi
phuong trinh bac hai t@%
a) ¥-3x+5=0; C:) b) —y*+0,5=0;
0 4x—7= 0 d) 2¢-v3=0.
Bai giai
a) X - )%%V 0 la phuong trinh bac hai (an x) v6i cdchéséa=1,b=-3,c=5.
0 13 phuaong trinh béc hai (dn y) véi caché s a=-1,b6=0,5,c =0.
= 0 khong phai la phuong trinh bac hai.
J_ 0 13 phuong trinh bac hai (8n t) véi cdché s6 a =2, b= 0, c = —+3.

LUYENTAP 1

Trong cac phuong trinh sau, phuong trinh nao la phuong trinh bac hai? Chi ré cac
hé sé g, b, c cia mdi phuang trinh ay.

a) 3x?*—-x—-8=0; b) )’2—%=0:
o £-£=0; d) 2x—x*=0.




e MOT SO CACH GIAI PHUONG TRINH BAC HAI

HOAT PONG 2
Phan tich vé trdi ctia cac phuong trinh sau thanh nhan ti réi giai cac phuong
trinh dé:
a) 2X—-x"=0; b) x2—6x+9=15-

Ta c6 thé gidi phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) theo cac cach sau:
- DPua vé phuong trinh tich;
- Bién doi vé trai cia phuadng trinh vé dang a(x + h)* = k véi h, k la cac’ hﬁng sO.

vibu2
Giai cac phuong trinh sau:
a) X —5x=0; k) 2 =8\
Bai giai
a) X —5=0

x(x—5)=

X=0hodacx-5=0

x=0hoac x=5.

Vay phuong trinh ¢6 haj nghlem x,=0,x,=5.
b) 2x*=8

X =4

x=2hoac x= 2.

Vay phuong tanh c6 hai nghiém x, = -2, x, = 2.

LUYENTAP 2
Giai cac phuaong trinh sau:
a). 3%’ = —4x; b) 2x*-3=0.

VAN DUNG 1

Mot con ca heo nhay 1én khoi mat nudc. Sau t (s) ké ti khi nhay 1én, ca heo & d6 cao
h =6t — 5t (m) so v&i mat nudc. Sau bao lau con cé heo ay lai quay trd vé mat nudc?

vibus
I Giai phuong trinh 2%+ 8x+ 3 =0.

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



LUYENTAP 3

Bai giai
2x*+8x+3=0
2x" + 8x=-3 (Chuyén 3 sang vé phai va doi dau)
X+ dx = —% (Chia c4 hai vé cho 2)
X+2.x.2+2%= —% +2° (Cong ca hai vé véi 27 dé vé trai thanh binh phuong cla
mot biéu thiic)
5
2 —
(x+ 2] = >
e o
x+2=mhoécx+ Zz—ﬂo
2 2
V10 . V10
==a =g 2
X==2 3 hoacx=-2 3
fam frd
Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém x, = = ;‘” 0 e = _;1"0?% -

I Gidi phuong trinh 2x* — 5x+ 2 =0.

e CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

HOAT DONG 3

Bién d6i phuong trinh téng quat ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) theo cac budc tuong tu
nhu Vi du 3, ta co:
ax’ +bx+c¢c=0

ax’ + bx=—c (Chuyén c sang vé phai va déi dau)
x2+%x=—% (Chia ca hai v& cho a #0)
: b bY_ ¢ .fb¥ PO TR & 5 e VI,
X +2.x 2a + ( 20) = +( 2a ) (ang ca hai vé vai ( 20) dé vé trai thanh
binh phuong ctia mét biéu thL'Ic)
(,Hi)z _b’~4dac
2a 4a’
Pat A = b’ - 4ac va goi la biét thiic cia phuong trinh (A 1a mét chi cdi Hy Lap,
s "denta” by A
doc la "denta"). Ta dugc (x+ 20) = A (1)

Giai phuang trinh (1) theo cac hé s g, b, ¢ trong mbi truéng hgp sau:
a) A>0; b) A=0; ) A<O.



Ta co két luan sau:

..)/ Cho phuang trinh ax* + bx + ¢ =0 (a # 0)va A = b* — 4ac.
- Néu A > 0 thi phuong trinh cé hai nghiém phan biét:

_ —b—vﬁrx _ —b+vﬁ.
1 2a 2 2a

+ Néu A = 0 thi phuang trinh c6 nghiém kép x, = x, =

X
20

2a
+ Néu A < 0 thi phuong trinh vé nghiém.

vibua

Giai cac phuong trinh sau:
a) X —-3x+1=0; b) 48+ 5t+1=t; 6l 2y’ +y—7=0.
Bai giai
a) Phuongtrinhcéa=1,b=-3,c=1.
A=(=3-411=5>0.
8BNS  _3+45

¥

2 - 2

Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x,.=

b) 4¢+5t+ 1=t
42 +5t-t+1=0
42 +4t+1=0
Phuong trinhcé a=4,b=4,c=1.
A=4*-441=0.
Phuong trinh c6 nghiém képt = t, = _%.

¢) Phuongtrinhgdag=-2,b=1,¢c=-7.
A=1"-4(£2)4=7)=-55<0.
Phuong trinh'vé nghiém.

LUYEN TARY

Giai'cac phuong trinh sau:
a3 —x+2=0; b) -3 +t+6=0; 0 3x°—6x+3=0,

Luu y: Néu phuong trinh ax’ + bx + ¢=0(a # 0) c6 ac < 0 (a va ¢ trai dau) thi A =b” — 4ac > 0.
Khi d6 phuang trinh cé hai nghiém phan biét.
VAN DUNG 2

Qua phan tich dir liéu tai mot clra hang tién lgi, ngudi ta thay rang néu tang gia bén
cla mot loai nudc ngot thém x (nghin dong) thi lgi nhuan P (nghin déng) thu vé trong
mot tuan sau do duoc tinh theo cong thic:

P = —20x" + 80x + 3 300.

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



Hoi ctia hang phai tang gia clia loai nudc ngot d6 thém bao nhiéu dé loi nhuan thu vé
trong tuan sau doé dat miic 3 380 000 dong?

Luuy:

Ta c6 cbng thuic nghiém thu gon sau:

Cho phuong trinhax’ + bx + c=0(@ #0)co b =2b',A'= b” - ac.
+ Néu A’ > 0 thi phuong trinh ¢é hai nghiém phan biét:

! a ? a

« Néu A" =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x, =x, = —%~

« Néu A’ < 0 thi phuang trinh v6 nghiém.
ViDUu 5
Dung cong thuc nghiém thu gon gidi cac phuong trinh sau:
a) 3¢ -10x+3=0; b) =2y’ +2y—5=0.
Bai giai
a) Phuongtrinhc6a=3,b'=-5,¢c=3.
A'=(-5)°-33=16>0,VA' = 4,
~4 1 5+4

Phuong trinh c6 hai nghiém phan biét x, =-'5T =3 x, =251 =3,

b) Phuongtrinhcéa=-2,b'=1,¢c=-=5.
A'=1%-(-2).(-5) =-9<0.
Phuong trinh vo nghiém.

LUYENTAP S

Dung céng thiic nghiém thu gon gidi cdc phuong trinh sau:

a) 3 -6x+5=0; b) y+4y—-7=0; 0 xX*—-4v2x+7=0.
VAN DUNG 3

Mot dan gau méo duoc tha vao moét khu rung. Sau t thang, sé lugng gau méo trong
dan.dugc udc lugng bai cong thiic P(t) = 4" + 30t + 100 (ngudn: Chris Kirkpatrick,
Barbara Alldred, Crystal Chilvers, Beverly Farahani, Kristina Farentino, Angelo Lillo,
lan'Macpherson, John Rodger, Susanne Trew, Advanced Function, Nelson 2012, p. 86).
Theo céng thuc nay, khi nao sé ca thé clia dan lén dén 200 con?

viDu e
Giai cac phuong trinh sau:
a) xx=1)=6x-10;

5 XF3 x4
b) x 5 3




Bai giai
a) xx—1)=6x-10
X —x=6x-—10
X —x-6x+10=0
X =7x+10=0
A=(-7)"-4.1.10=9,vA =3,x,=2,x,=5.
Phuang trinh da cho ¢6 nghiém x, = 2, x, = 5.
2_X+3 _x'-4

b) x 2~ 3

6x  3(x+3) _2(x’-4)
6 6 6
6 —3(x+3)=2(x*-4)

6x’-3x-9=2x"-8
6 -2x*—3x-9+8=0
47 -3x—-1=0

A=(3)"-44.01 =25 VA =5, = Xk

Phuiang trinh da cho c6 nghiém x, = —]T X2,

LUYENTAP 6

Giai cac phuong trinh sau:

a) 2 +3x—7 =x(x+3); b) X(XB—UQ;X;S_
VAN DUNG 4

Mt buc tranh dtigc treo bai mét khung tranh c6 chiéu dai 80 cm, chiéu rong 60 cm
va vién khungréng x (cm) nhu Hinh 6.6.

a) Viétbiéu thuc biéu thi dién tich clia buc tranh.

b) Timx, biét dién tich buic tranh 13 0,3996 m*.

80 cm

60 cm
Hinh 6.6

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn




o SU DUNG MAY TINH CAM TAY TIM NGHIEM PHUONG TRINH BAC HAI

Ta c6 thé sir dung may tinh cam tay thich hap dé tinh nghiém clia cac phuang trinh bac hai.

vibu7z
Dung may tinh cam tay tinh nghiém clia cac phuong trinh sau:
a) V2x2-V7x+1=0; b) 3x*+7,8x+5,07 = 0.

Bai giai

MENU SETUP

R0 |

ax‘+bx+c= 0

5T 1345162097
Lo 1345162097

Phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét x, =~ 1,345162097, x, = 0,5256665965.

0 oo n o oo
IHHHH

I(ét qua:-

Ao B i v

Had+bx+c=0
y s
10
'\\;_
Phuong trinh c6 nghiém kép x, = x %

LUYENTAP 7

Dung may tinh cam tay tinh nghiém (néu cd) cta cac phuang trinh sau (lam tron
két qua dén hang phan tram):

a) 11X +4x—189=0; b) 2x*-8v2x+16 =0; 0 V2x*-V3x+1=0.




BAITAP

6.8. Dua cac phuong trinh sau vé dang ax’ + bx + ¢ = 0 va chirdé cachésé a, b, c:
a) X—x=3x+1 b) 3¢ —4x=V2x*-2;
A (x+1)'=2x-1); d) x*—m=2(m+ 1)x, mla mét hang so.

6.9. Khong gidi phuong trinh, hay xac dinh s6 nghiém ctia méi phuong trinh sau:

a) 6X—-2x+9=0; b) 3xX—2vV15x+5=0;

o) %y2—5y+%=0: d) 2,32+ 1,15t — 6,4 = 0.
6.10. Giai cac phuong trinh sau:

a) 22X +x+1=0; b) ¥ -x+4=0;

) 4 —4x+1=0; d -x*-4x+1=0;

e) y¥-y-3=0; g) Z-2V52+5=0.

6.11. Tim cac gia trj ctia m dé phuong trinh X* — (m + 3)x+ m* = 0 c6 nghiém x = 1.

6.12. Giai cac phuong trinh sau:
b} Xz &Y 9
3

Q) (x+2)2-3(x+2)+2=0; d)-2x* + 3x* ~ 2 = 0.

a) X’—x—1=3x+1; +2=x(1-x)

6.13. Lugng nhién liéu tiéu thu y (//100 km) cia mot sé loai 6 té phu thudc vao téc do

di chuyén x (km/h) theo ham sé'y = ;ﬁf = %x + %wﬁi 20 < x < 140(ngquén: https./

www.researchgate.net/publication/262182035_Reduction_of_Fuel_Consumption_and _
Exhaust_Pollutant_ Using_Intelligent_Transport_System). Hoi 6 16 di vdi téc dé nao thi
lugng nhién Iic_é_:u’ tiéu thu la 7 1/100 km?

77 EM CO R4ET

Cho doan thang AB. Goi M |1a diém nam gitia A va B sao cho AM > MB.
A M B

AM+MB _ AM e
M VIB ta duoc 1+ - Q.

AB _AM _ - 0 (doc 13 "phi") thi tir

Neu v = mB -
1+v5
2

Tuddotacdp’~@-1=0,suyraq@ = -Nhu vay diém M thod man diéu kién chia

doan thang AB thanh hai doan sao cho ti s6 gitta doan dn va doan AB bang ti s6 gitia
doan nho véi doan 16n. S6 ¢ nay duoc goi la ti s6 vang, con phép chia nhu trén ducc
goi la phép chia vang hay phép chia hoang kim.

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



Ti s6 vang xuat hién nhiéu trong kién truc,
nghé thuat,... Mot hinh chir nhat duoc
goi la hinh chif nhat vang néu thoa man
tinh chat khi chia né thanh mét hinh
vuong va mot hinh chd nhat nho thi
hinh ch nhat nhd déng dang vai hinh
chr nhat ban dau.

Trong tu nhién va doi séng, cac vat thé
hay céng trinh kién truc lién quan dén
ti s6 vang, hinh cht nhat vang déu cho cam giac ua nhin va dugc coi la hoan mi.
Mot s6 buic tranh ctia Leonardo de Vinci cling thé hién rd tu tudng tham mi nay.

|

Burc tranh Vitruvian Man Burc tranh Nang Mona Lisa
ctia Leonardo de Vinci ctia Leonardo de Vinci

(Nguon: https.//www.britannica.com/science/qgolden-ratio,
http://mathcentral.uregina.ca/beyond/articles/Art/DaVinci.html,
https://www.canva.com/learn/what-is-the-golden-ratio/)



Bai 3 DINH LI VIETE VA UNG DUNG

T khoa: dinh li Viete,

Trong manh dat cta minh, bac Thién muén danh mét phan dat hinh chir nhat
c6 dién tich 24 m? dé tréng hoa. Bac Thién dang c6 20 m ludi dé rao xung quanh
phan dat trong hoa dé. Vay béc Thién nén chon kich thudc phan dat trong hoa
nhu thé nao dé dung vira hét 20 m udi? 4

?,,
o PINH LI VIETE Q\z\

HOAT PONG 1 e

Xét phuong trinh ax’ + bx + ¢ = 0 (a # 0). Gia s phugnb&fmh €6 nghiém x;, x,,
c

sosénh5=x1+x2vé—£-P=xxvé—- O
— \‘)E

Ta 6 dinh If Viete sau day lién quan dén viéc xé&ﬂ‘nh téng va tich cac nghiém clia mét
phuong trinh bac hai theo cac hé s6 cla nﬁtb 4

=

-
Néu X, X, la hai nghiém cu uong trinh ax’ + bx + ¢ =0 (@ #0) thi
b
A\ 5=x,+x2=—;
@k P=xx, =5
. a

P
=

viDuil 4 \>
Khoé ?;huong trinh, chiing minh phuong trinh 2x* — 7x + 6 = 0 ¢6 hai nghiém

biét va tinh téng, tich ctia cac nghiém do.
giai

< Phuong trinhcéa=2,b=-7c=6.
A =(-7)*—4.2.6 = 1> 0nén phuong trinh cé hai nghiém phan biét XXy
Theo dinh li Viete, tac6 S =x, + x,= %r P=xx,=3.
LUYENTAP 1

Khéng gidi phuong trinh, chiing minh phuong trinh x* + 3x — 6 = 0 c6 hai nghiém
phan biét x, x, va tinh M =x, +x, —xx,.

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



LUYENTAP 2

Cho phuong trinh x* = 2v5x+3 = 0.

a) Khoéng giai phuong trinh, chitng minh phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phan biét
X1 X,

b) Tinh—+ 1 x 2 +x.2.

X 1 2

1 2

HOAT PONG 2

1. Cho phuong trinh 3x* = 7x + 4 = 0.
a) Xacdinh cachésoa, b, créitinha+b+c
b) Ching minh x, = 11a mét nghiém cda phuang trinh.
) Ap dung dinh li Viete dé tim nghiém x,.

2. Cho phuong trinh 2x* + 5x + 3 =0.
a) Chirocachésoa,b, croitinha—b+c.
b) Ching minh x, =—1 la mét nghiém ctia phuong trinh.
c) Tim nghiém x..

Ta c6 két luan sau:

=
/ Cho phuong trinh ax* + bx + ¢=0(a # 0).
» Néu a + b + ¢ = 0 thi phuang trinh c6 nghiém x, = 1 va x, =%-

» Néu a - b+ c =0 thi phuong trinh cé nghiém x, = -1 vax, = —%-

Vibpu 2
Tinh nham nghiém cua cac phuong trinh sau:
a) X -9x<8=0; b) 43x* +75x+32=0.
Baigiai

a))Phuong trinhcéa=1,b=-9,c=8.
Via+b+c=1+(-9)+8 =0nén phuong trinh c6 nghiém x = 1 vax, = 8.
b) Phuong trinhc6 a=43,b=75,c=32.

Via—b+c=43-75+ 32=0nén phuong trinh c6 nghiém x, = -1 vax, = —%-
LUYENTAP 3
Tinh nhdm nghiém cta cac phuong trinh sau:
a) —5¢+2x+3=0; b) 4x*+27x+23=0; ) 68£—-47t-21=0.



e TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TICH CUA CHUNG

HOAT PONG 3

Hién nay, téng s6 tudi cGa hai em Trong va Nhan 13 13. Goi x 13 56 tudi hién nay

cta Nhan (x la sé nguyén duong).

a) Hay biéu dién sé tudi ctia Trong va tich sé tudi ctia hai em hién nay theo x.

b) Biét tich s6 tudi cia hai em hién nay la 40, hay lap phuong trinh biéu thi
thong tin nay.

Ta rit ra két luan sau:

.) Néu hai sé c6 téng bang S va tich bang P thi hais6 dé la hai nghiém cta
phuong trinh x* — Sx + P = 0. Diéu kién dé c6 haisd do la S* — 4P = 0.

vibus

Tim hai s6 biét téng clia chting bing 20 va tich clia chuing bing 96.
Bai giai

Hai s6 can tim |a hai nghiém cta phuong trinh x* — 20x + 96 = 0.
Tac6 A'= (-10)*-1.96 = 100 596'= 4, VA' = V4 = 2,
—e2_o() —ti0-2
Vay hai s6 can tim la12'va 8.

X 8.

LUYENTAP 4
Tim hai sﬁ,.bié‘i téng va tich clia ching 1an lugt bing:
a) 2wva-~15; b) 3vas.
VAN,DUNG

I JHay tra I5i cau héi & phan Khéi déng.

BAITAP

6.14. VGi méi phuaong trinh trong Bdng 6.6:
a) Tim cac 56 thich hop choméi 6| ? 13 cot A.
b) Néu phuong trinh cé nghiém x, va x,, khéng giai phuong trinh, hay tim cac s6
thich hop chomaéid( 2 | & cot S va cotP.

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



Bdng 6.6

6.15. Cho phuong trinh 3x* — 10x+ 3 = 0.
a) Khéng gidi phuang trinh, chitng minh phuong trinh cé hai nghiém phan biét x,, x,.
b) Tinh (2x, — N2x, - ;| x, —x, |

6.16. Tinh nham nghiém ctla cac phuang trinh sau:
a) 13,66—158x+22=0; b) v2x*+(v3 +v2)x+v3=0:

6.17. Tim hai s6 u va v trong mdi truéng hop sau:
a) u+v=35uv=276;
b) u+v=-13,uv=-68;
) u+v=3,uv=11L

6.18. Mot tam giac vudng o dién tich béng 24 cm? va ¢4 téng dé dai hai canh géc vuéng
bang 14 cm. Tinh chu vi tam gidc vudng do.

6.19. Mot hinh hép chir nhat c6 chiéu cao la 5 dm, dién tich xung quanh béng 100 dm” va
thé tich bang 120 dm’. Tinh chiéu dai.va chiéu réng clia hinh hép chir nhat da cho.

72 EM CO BIET

Frangois Viete (1540 — 1603) la mét nha toan hoc,
mot ludt su va moét chinh tri gia néi tiéng ngudi Phap.
Ong 13 ngudi khdi xudng viéc dung cac chir dé dai dién
cho cic hé sé va an cla phuong trinh. Sang kién
nay clla 6ng da gép phan thuc day dai sé phat trién
mot cach manh mé. Viéte tim ra moi lién hé gila cac
nghiém va cac hé sé cta phuong trinh. Cing vi vay,
dinh i Viete duoc dat theo tén cta 6ng. Ngoai nhiing
céng trinh nghién ctu vé dai s8, 6ng con cé nhing
dong gop dang ké vé luong giac, hinh hoc.

Viete con l1a mot thanh vién ctia Nghi vién hoang gia Phap, phuc vu dudi thaoi cia vua
Henry III va Henry 1V. Véi tai nang cdia minh, 6ng da gilp vua Henry 1V gidi mat ma
lay dugc tu quan Tay Ban Nha trong cudc chién tranh gilia hai nudc cudi thé ki XVI
va pha dugc nhiéu am muu clia déi phuong. Vua Philip II ctia Tay Ban Nha da rat
kinh ngac vi 6ng tin rang mat ma dé gan nhu khéng thé giai duoc.

(Nguon: https://www.researchgate.net/publication/364629229_Francois_Viete_and_his_
contribution_to_mathematics va https.//mathshistory.st-andrews.ac.uk/Biographies/Viete/)




GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP
PHUONG TRINH BAC HAI

HOAT PONG

Mét manh vudn hinh chit nhat c6 chiéu dai gdp déi chiéu réng. Ngudi ta lam moét

16i di quanh vudn cé bé rdng 0,5 m, phan dat con lai dé tréng cdy cé dién tich 55 m?.

a) Goi chiéu rong manh vudn la x (m) (x > 0). Hay biéu dién chiéu dai manh vuon
theo x. :

b) Hay biéu dién chiéu dai va chiéu robng clia
phan dat trong cay theo x. Lap phuong
trinh biéu thi dién tich phan dat tréng cay.

¢) Hoéichiéu réng va chiéu dai ctia manh vuan
la bao nhiéu mét?

Trong Hoat déng, ta da ki hiéu x la chiéu réng clia ma va biéu dién cac dai luong
khac theo x dé lap mot phuong trinh bac hai, tir do. gidi'quyét dugc bai toan. Ta ¢6 thé
van dung phuang trinh bac hai dé giai quyét nhi an dé thuc tién theo cac budc sau:
Budc @ Lap phuong trinh:
- Chon &n sé va dat diéu kién cho 4 5’3/;
« Biéu dién cac dai lugng chua meo an va cac dai lugng da biét;
- Lap phuong trinh biéu th!v‘ quan hé gila cac dai lugng.
Budc @ Gidi phuong trinh.

Budc ® Kiém tra xem nghfbthoé man diéu kién ctia an hay khong roi két luan.

vibu 1 @

Mot ca nod xuat phat tr mét nha gian va chuyén dong thang theo huéng Bong.
lic ot tau thuy roi nha gian va chuyén dong thang theo hudng Nam
dn hon t6c d6 clia ca nd 8 km/h. Tinh téc d6 clia ca né, biét sau mét gid
IGC xudt phét, khoang cach gitra ca né va tau thuy 1 40 km.
giai
</~ Goi téc do clia ca nd la x (km/h) (x> 0). Bic " 8 )
T6c do cla tau thuy: x + 8 (km/h). ] >Bong
Goi A la vi tri cCia nha gian, goi B, C lan lugt Tay Dorig
la vi tri cGa ca né va tau thuy sau khi rdi
nha gian 1 gid (Hinh 6.8). Naen
Quang dudng ca nd da di dugc sau 1 gio: C
AB = x.1 = x (km).
Quang dudng tau thuy da di dugc sau 1 gio: Nam
AC = (x + 8).1 =x+ 8 (km). Hinh 6.8

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



Ca né va tau thuy chuyén déng theo hai hudng vuéng géc nhau nén AABC vubng tai A.
Ta ¢6 AB* + AC? = BC? (dinh li Pythagore).

X+ (x+ 87 =40

X* 4 x* + 16x + 64 = 1600

2x*+16x—1536=0

X +8x—768=0

X =24 hoac x = -32.

Nghiém x = —32 khéng thoa man diéu kién cua an.

Vay téc do clia ca nd la 24 km/h.

VAN DUNG 1
Mot thita ruéng hinh chit nhat ¢6 chiéu dai gap bén lan chiéu rong:Tinh dé dai cac
canh cua thira ruéng, biét néu tang chiéu rong thiia ruong gap-déiva giam chiéu dai
thiia rudng di 5 m thi dién tich thia ruéng sé tang thém 50 m*:

VAN DUNG 2

Mot hinh thang cé day I6n hon day nhé 4 cm vachiéu cao bang day nho. Tinh dé dai
day nho, biét hinh thang cé dién tich 48 cm’.

viDu2

Ngudi ta d6 thém 100 g nudc vao mét dung dich chia 30 g muéi dé pha loang thi
néng doé cua dung dich giam dir 5%. Héi trudc khi pha loang, dung dich chia bao nhiéu
gam nudc, biét dung dich chi chita mét loai muéi duy nhat?

Bai giai

Goi khéi lugng dung-dich ban dau la x (g) (x > 0).

Khai lugng dung dich sau khi pha loang: x + 100 (g).

Néng dé dung dich ban dau: 3;{—0 - 100% = %
Néng-da-dung dich sau khi pha loang: 30 10006 =—390 .
5 ' x+ 100 x+100

Saukhi pha loang, ndng do dung dich gidm 5% = % nén ta cé phuaong trinh:
30 _30 1
X x+100 20
600(x +100) _ 600x _ x(x+100)
20x(x+100) 20x(x+100) 20x(x+ 100)
x*+100x — 60000 =0
x = 200 hoac x = -300.
Nghiém x = —300 khéng thoa man diéu kién cta an.
Vay dung dich ban dau chita 200 — 30 = 170 g nudc.




VAN DUNG 3

Mét phan xudng theo ké hoach can phai san xut 1 100 sadn pham trong mét s6 ngay
quy dinh. Do m&i ngay phan xudng san xuat vugt muic 5 san pham nén phan xudang
da hoan thanh ké hoach sém han thai gian quy dinh 2 ngay. Hoi theo ké hoach,
mabi ngay phan xudng phai san xuat bao nhiéu san pham?

BAITAP

6.20. Tich cUa hai s6 tu nhién lién tiép I6n han téng clia ching la 181. Tim(hai's6 do.

6.21. Mot tam giac vudng cé do dai ba canh la cac s0 tu nhién lién tiép. Tim chu vi tam giac
vubng do.

6.22.TU mdt miéng tén hinh chir nhat, ngudi ta cat & bén gde bon hinh vuéng ¢é canh
bang 4 dm dé tao thanh mét céi thuing hinh hép chii nhat khéng ndp cé dung tich
bang 1536 dm’ (Hinh 6.9). Tinh kich thudc ciia miéng ton ban dau, biét chiéu dai ctia né
gap déi chiéu réng.

4dm 4dm

4 dm

4dm

Hinh 6.9

6.23. Bac Trung gi tiét-kiém 50 000 000 dong vao ngan hang vdi ki han 1 nam theo hinh
thuc |ai kép (sau 1T nam, tién lai sé dugc gép vao vén dé tinh lai cho ndm tiép theo).
Téng 56 tidn bac Trung nhan dugc sau 2 ndm 13 56 180 000 ddng. Hi 13i suat cua
ngan-hang bac Trung gui la bao nhiéu phan tram mot nam, biét trong 2 nam gui
lai sudt khong thay déi va bac Trung khéng rut tién ra?

6.24.Khi n6i dén ti vi loai 32 inch, ta hiéu rang dudng chéo man hinh cla chiéc ti vi nay dai
32 inch (1 inch = 2,54 cm). Khi n6i dén ti I& khung hinh 16 : 9, ta hiéu rang chiéu dai
va chiéu réng cia man hinh dé lan lugt ti 1é véi 16; 9. Loai ti 1é khung hinh nay la
phé bién nhat hién nay. D€ san xuat mét chiéc ti vi loai 32 inch véi ti 1é khung hinh
16 : 9 thi can thiét ké chiéu dai va chiéu réng man hinh bang bao nhiéu centimét
(lam tron két qua dén hang phan tram)?

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



6.25.Cho ham sé y = ax’.
a) Tim g, biét dé thi ham sé di qua diém M(—4; 8).
b) Tim trén dé thi ham s6 diém D c6 hoanh do x = -2.

BAI TAP TU LUAN

6.26. Nhiét lugng tod ra Q (J) trong 1 giay trén mot doan day dan khi co dong dién
véi cudng dé / (A) chay qua duoc tinh theo céng thic Q = al’. Biét khi [ =2 (A)
thi Q = 3,4 (J). Hay xac dinh Q khi / 1an luot bang 0,5 A; 1 A; 1,2 A.

6.27. M6t vién bi lan tu vi tri cao nhat cia mét mat phang nghiéng dai 5 m
(Hinh 6.10). Quang dudng s (m) vién bi lan dugc sau t (s) ké tir khi bat dau
chuyén déng duadc cho bdi cong thiic s = 0,05, Tinh thai gian vién bi lan hét
chiéu dai mat phang nghiéng.

Sm

Hinh6.10

6.28. Giai cac phuang trinh sau:
a) 2¥-3x-2=0;
b) 3y’ +4=y;
) Z+2v3z+2=0;
d) X +4v3x=12=0.

6.29. V&i mdi truong hop sau, da cho biét mot nghiém x, cta phuang trinh, hay
tim nghiém con lai:
a) 2X-7x+3=0;x,=3;
b). 3¢ —4x -6+ 4Y2 =0, x, = v2;

o) 2x2+7x+3=0;x|=——;—;

d) x’~4mx+m+2=0;x,=1.

6.30. Cho phuong trinh 3x* — x — 1 =0 ¢6 hai nghiém x,, x,. Khéng gidi phuong trinh,
hay tinh gia tri ctia cic biéu thic sau:
a) A=(3x,—1N3x,—1)
b) B=x+x".



6.31. Tim hai s6 u, v trong mai truéng hgp sau:

a) u+v=14,uv=45vau<v;
b) u+v=2,uv=5.

6.32. Canh huyén ctia mot tam gidc vudng bang 17 cm. Hai canh goc vuéng ¢6
do dai hon kém nhau 7 cm. Tinh dién tich ctia tam giac vuong do.

6.33. Sau hai nam, s6 dan ctia mét thanh pho tang ti 9 000 000 ngudi lén
9 400 356 ngudi. Tinh téc dé gia tang dan sé trung binh mbi nam cla
thanh phé do.

6.34.Quang duong tu A dén B dai 90 km. Mot ngudi di xe may tir A dén B. Khi
dén B, ngudi doé nghi 30 pht réi quay trd vé A vdi téc do lén hon toc do
luc di 9 km/h. Thai gian ké tir luc di ti A dén ltc tro vé A la 5 gio. Tinh toc do
xe may luc di tir A dén B.

BAI TAP TRAC NGHIEM

6.35. Cho ham s6 f(x) = —3x". Khdng dinh nao sau day ding?
A. fl=1)=3.
B. fl-2)=12.
C. f(-3)=-27.
D. fi-4)=-24.
6.36.D6 thiham sé y = 1:)(2 khoéng di qua diém
A. M(2;1).
B. N(=2;1).
C. P(-4;4),
D. Q4;1).

6.37. Hinh 6.11 1a d6 thi ham s6 y = f(x) = ax? (a # 0). Gia tri ctia a bang

Hinh 6.11
A. 3. B. —- €k D.

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (@ # 0). Phuong trinh bac hai mét an



6.38. Phuong trinh nao sau day la phuang trinh bac hai?
A. V2x*-1=0.

B. x*~3+1=0,
X

C. £-2F=0.
D. 3y+7=0.

6.39. Phuong trinh nao sau day co nghiém x =27
A. X' —6x+5=0.
B. X —5x+6=0.
C. 2X+3x-2=0.
D. 3x*+5x+2=0.

6.40. Phuang trinh nao sau day vo nghiem?

A. x(2x+1)=45.

x> =1
3
C. 3x*=x(x—5).

D. x*—2V3x+3=0.

B.

=2(x—3).

6.41. Hai s6 u, vthod man u + v = 19 va uv = 48 |a cic nghiém cla phuong trinh

A. £+19t+48=0.
B. £+ 19t—48=0.
C. £—19t+48=0.
D. £ —48t+19=0.



HOAT PONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

o DUNG PHAN MEM GEOGEBRA VE DO THI HAM SO y = ax? (a # 0)

Muc tiéu:
Dung phan mém GeoGebra vé dé thi ham sé y = ax® (a # 0) va tim toa d6 giao diém cla
dé thi ham sé véi dudng thang y = mx + n.

1

Yéu cau chuan bi:

May tinh hoac dién thoai cé cai dat phan mém GeoGebra Classic 5.0 hoac Internet
vao trang https://www.geogebra.org/classic?lang=vi.

Té chiic hoat déng: ‘ @

Chia I6p thanh nhiéu nhém, mbi nhém gém 5 ban thuc hanh \Q?Q chép lai két qua.
HOATBPONG 1

Budc @ Vé doé thi ham sé y = 3x°.
Nhap léenh y = 3xA2.

Budc th: hamsoy=2x+1.

Nh‘é% =2x+ 1.
o R

-3 E /u
1 | -

n Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



Budc € Tim toa do giao diém cda hai dé thi.
Dung Za dé tim giao diém ctia hai d6 thi.

@ fy=3 =
® Fiy=2x41:
A = Gaobiem(f g
= (L3)
B = GiacBigm|f s

= (033 033

Budc @ Kiém tra két qua bang cach sit dung may tinh cam tay gidi phuong trinh
bac hai.

Thuchanh: Dung phan mém GeoGebra vé dé thi ctia cac ham s6 sau va tim toa dé giao diém
(néu co) clia hai do thi:

My 7 TR ]
Loy=gXVay=-x+;
2. y=v2x*vay=2x—+3;

3. y=-1,2x*vay = 0,6x%&8;075.

o DUONG PARABOL TRONG THUC TIEN

Muc tiéu:

« Tim kiémcac hinh anh va video vé dudng parabol trong cudc song;

« Lap cong thuc clia ham sé y = ax’ (a # 0) ing vdi mét s6 hinh dnh suu tdm dugc.
Yéu cau chuan bi:

« Hinh in mét s6 duong parabol trong thuc té;

« May tinh cam tay, thudc thang.

T6 chiic hoat déng:
Chia 18p thanh nhiéu nhém, moéi nhém gém 5 ban thuc hién cdc cdng viéc suu tam,
tinh toan va bao cdo theo yéu cau.



HOAT PONG 2

Budc @ Tim ki€m mot s6 hinh anh va video vé dudng parabol trong thuc tién.

N

G

L

o I3

-:- 4 ‘*"E' .;'f‘ ..:
- ¥ -
‘A-

Hinh 6.12

Budc @ Chon mét s hinh anh dé 1ap ham s6 tuong ng. Cac hinh anh dugc chon
can ro nét, can doi va cé goc chup chinh dién.

Chon hé truc toa d6 Oxy sao cho goc O la dinh ca parabol, don vi trén moi truc

la1cm.

Hinh 6.13

Xac dinh toa dé mét diém thubdc parabol (khac O, chang han diém A hodc diém B
trong Hinh 6.13) va lap ham s6 y = ax” (a # 0) c¢6 d6 thi la dudng parabol trén.

Budc € Thiét ké bai trinh chiéu va béo céo.

Thuc hanh: Chon mét diém khac nam trén parabol dé 1ap cong thiic clia ham s6 tuong ting
va so sanh véi két qua tim duoc & Budc 2.

“ Chuong 6 - Ham s6 y = ax’ (a # 0). Phuong trinh bac hai mét dn



"M HINH HOC PHANG

Pudng tron ngoai tiép. .
Dudng tron néi tiép Q\Z\?‘

. V.
Cung tim hiéu
Kha' ni“m duong tron noi tiép va duong tron ngoai tiép tam giac;
Céach xéc dinh dugc tam, ban kinh duéng tron ngoai tiép clia tam gidc néi chung va
tam gidc vudng, tam gidc déu noi riéng;
Cach xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron noi tiép ctia tam gidac néi chung va
tam gidc déu néi riéng;
Binh li vé téng hai goc ddi cda tu giac noi tiép;
Cach xac dinh dugc tam va ban kinh duéng tron ngeai tiép hinh chirnhat, hinh vuéng.




PUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.

DUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC

Tu khoa: dudng tron ngoai tiép tam gidc, dudng tron noi tiép tam giaes

e

: _/ Ban Uyén duing mét soi thép dé uén thanh mau hoa tiét (Hinh 71). D6 dai cha sgi
thép it nhat la bao nhiéu dé tam giac déu trong mau hoa tiét c6 canh bang 6 cm?

- AR
Hinh 7.1 Ve
&

o DUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC

O I6p 7, ta da biét ring ba dudng trung truc ctia mé @.gia’c cung di qua mét diém va
diém nay cdch déu ba dinh ctia tam gidc do. C)

HOAT DONG 1

Vé tam giac ABC. Vé ba ducngtr‘ung truc cia AABC va xac
dinh giao diém O cta chgiﬁig".&»@féi thich vi sao dudng tron
tam O ban kinh OA di qua _céba dinh cia AABC (Hinh 7.2).

o~ N
[ | )

Hinh 7.2

(.‘l,

Pudng tron ( @'erong Hinh 7.2 cho ta mét vi dy clia dudng tron ngoai tiép clia tam giac ABC.
Ta co dinh sau:

g Fiuﬁng tron di qua ba dinh ctia mot tam gidc dugc goi la duong tron ngoagi tiép cta
tam giac do. Khi dé tam giac goi la néi tiép dudng tron.
Luu y: Tam clia dudng tron ngoai tiép tam gidc la giao diém cia ba dudng trung truc cla
tam giac d6. Ban kinh ctia duding tron ngoai tiép tam giac la khoang cach tir giao diém nay
dén mét dinh bat ki cha tam giac.

vibu1
V/é tam gidc ABC vudng tai A cd AB =4 cm, AC = 3 cm. Xac dinh tam va ban kinh cta
dudng tron ngoai tiép AABC.

Chuong 7 - Puong tron ngoai tiép. Dudng tron ndi tiép



Bai giai
Goi M 13 trung diém canh huyén BC cta AABC (Hinh 7.3). C
Theo tinh chat dudng trung tuyén ting véi canh huyén, ta co:

; M
MA= 2 BC=MB = MC.

Do d6 dudng tron ngoai tiép AABC 13 dudng tron tam M A \i,/ B
ban kinh R = %BC = %JAEF FAC = %,/42 +37=2,5(cm). Hinh 7.3

vibu 2

Tam giac déu ABC c6 canh bang a. Xac dinh tam va ban kinh duangtrén ngoai tiép
tam giac ABC.

Bai giai A
Vi AABC déu nén ba duang trung truc clia AABC cing.la ba

duong trung tuyén. Do do tam dudng tron ngoai_tiép-cua 4L
AABC cling la giao diém ba duéng trung tuyén, hay trong tam S “

O, chia AABC (Hinh 7.4). n&
Do d6 ban kinh duding tron ngoai tiép AABC I3 R = OA = %AM. B W 2
Ma AACM vuéng tai M nén AM = ACsinCi

DodoR= %—a.sint&ﬂ" =%a.
/2
Vay dudng tron ngoai tiép AABC 1a (O; %a) v@i O la trong tam AABC.

Tu Vidu 1 va Vi du 2, ta c6 dinbili sau vé duong tron ngoai tiép clia tam giac vudng va
tam giac déu:

r-)/ 1. Pudng tron ngoai tiép cla tam gidc vudng cé tam la trung diém canh huyén

va ban kinh bang ntta canh huyén.
2. Puacng tron ngoai tiép ctia mot tam giac déu canh a c6 tam la trong tam clia
tam giac déu va cé ban kinh bang GL;-

vVibu3

Cho tam gidc ABC vudng tai B ¢o C=60°BC=3cmvaMIla trung diém AC. Xac dinh
tam, ban kinh va vé dudng tron ngoai tiép cla:

a) AABC

b) ABCM.



Bai giai

a) b)
Hinh 7.5

a) ViAABC vuodng tai B nén dudng trén ngoai tiép AABC co tam la trung diém M clia
p giasasa Lo 1. BC 1. IS
canh huyén ACva ban kinh la: R > AC 2 0sC 2 <os6b’ 3 (Hinh 7.5a).

b) ViBM = CM =BC = 3 nén ABCM la tam giac déu.
Do dé dudng tron ngoai tiép ciia ABCM <6 tam laitrong tam [ cha ABCM va

ban kinh 1a:r = % 3 =3 (Hinh 7.5b).

LUYENTAP 1

Tam giac déu ABC c6 canh bang 4, M a trung diém clia BC va O la trong tam. Xac dinh
tam, ban kinh va vé dudng tron ngoai tiép clia cac tam giac ABC va AMC.

e DUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC

& 16p 7, ta da biét ba duding phan giac clia mét tam gidc cing di qua mét diém va diém nay
cach déu ba canh cua tap giac do.

HOAT PONG 2

Trong Hinh 7.6, O la giao diém ba dudng phan giac ciia AABC N
va-OM, ON, OP |a cac dudng vuong goc ha tir O xuéng P
ba canh cliia tam giac. Giai thich vi sao dudng tron tam O

ban kinh OM tiép xtc ca ba canh ctia AABC. B i C

Hinh 7.6

Duong tron (O; OM) trong Hinh 7.6 cho ta mét vi du ciia dudng tron ndi tiép cda tam giac ABC.
Ta c6 dinh nghia sau:

) Pudng tron tiép xtc vdi ba canh ctia mét tam gidc dugc goi la dudng tron ndéi tiép
tam giac, con tam giac dugc goi la ngogi tiép dudng tron.

“ Chuong 7 - BPudng tron ngoai tiép. Dudng tron noi tiép



Luu y: TAm cla dudng tron ndi tiép tam gidc 1a giao diém ba dudng phan gidc cta
tam giac do. Ban kinh dudng tron noéi tiép tam giac 13 khoang cach tir giao diém ba
duong phan giac dén ba canh clia tam giac. Trong Hinh 7.5, ban kinh dugng tron néi tiép
tam giac ABClar=OM = ON = OP.

vibua
Xac dinh tdm va ban kinh dudng tron noi tiép cla tam giac déu cé canh la a.
Bai giai
Vi AABC déu nén ba dudng phan gidc cua AABC cling
déng thai la ba dudng trung tuyén va ba dudng cao.
Do dé tam duong tron noi tiép AABC cling la trong tam
O clia AABC va ban kinh dudng tron ndi tiép AABC |a OM

(Hinh 7.7).

= _l -_l i H_-_-_‘—.l. i O:ﬁ

r=0M 3 AM 3 ACsin ACB 3 asin60 6 a.

Vay dudng tron ndi tiép AABCla | O; 6 9 véi Olatrong tdm Hinh 7.7
AABC. :

Tl Vi du 4, ta c6 dinh |i sau vé dudng tron ndi tiép cta tamigiac déu:
9} :
Budng tron nai tiép ciia mot tam giac déu canh a cé tam la trong tam clia tam giac

a3
6

déu va co ban kinh bang

Luu y: Dudng tron néi tiép clia tam giac déu tiép xtc ba canh clia tam gidc déu tai trung diém
ctia méi canh.
vibus
Tinh chu vi dudng tron noi tiép tam giac déu ABC c6 canh la 12 cm.
Bai giai =
Ban kinh.cta duong tron noi tiép AABC la:r = 33 A3=38 (cm).

6
Chu'vi'ctia dudng tron ndi tiép AABC 1a: S = 2rr = 2.2v3 = 43 (cm).

LUYENTAP 2

Tinh bén kinh dudng tron néi tiép tam giac déu ABC cé canh 1323 cm.

VAN DUNG
Tam giac déu ABC c6 canh bang 6 cm. Tinh t&ng chu vi clia AABC, chu vi dudng tron
noi tiép va chu vi dudng tron ngoai tiép clia né. Tl do tra 16i cau hoi clia bai todn &
phan Khéi dong.



BAITAP

7.1.

7.2.

7.3.

7.4.

7.5.

7.6.

7.7,

phanmuai.

Vé cac tam gidc trong Hinh 7.8 vao va. Moi hinh vuéng trong ludi 6 vuéng déu cé do dai
la 1. Hay xac dinh tam va vé duang tron ngoai tiép clia moi tam giac.

A [ | Y\,\

amns

B =1 N ] | P
Hinh 7.8

Tinh ban kinh cla dudng tron ngoai tiép tam giac vuéng cé hai canh géc vudng
l&n lugt bang 5 cm va 12 cm.

Tinh ban kinh cta dugng tron ndi tiép, dudng tronngoai ti€p cla tam giac déu cb
canh la:

a 3cm;

b) v6 cm.

Chung minh rang néu tam dudng tron ngoai tiép ctia AABC la trung diém M cua
canh BC thi AABC vudng tai A.

Ching minh rang néu tam giac'ed tam dudng tron ngoai tiép va tdm dudng tron
noi tiép trung nhau thi tam'giac do la tam giac déu.

Mét chiéc dong hé trong Hinh 7.9 ¢6 dudng vién la mét
duong tron tiép XUc wvéi ba canh ctua khung dong ho
hinh tam giac ‘déu. Pudng kinh clia dutng vién mat
déng hé 13 10 em. Khung hinh tam gidc déu clia déng hé
c6 do dai canh la bao nhiéu centimét (d6 day dudng vién
clia khung khong déng ké)? Lam tron két qua dén hang

Biéu tuong tai ché trén thiét ké cta huy hiéu hinh tron e
tdm O dugc ban Minh dung dua trén tam giac déu ABC @ .
ndi tiép trong (O) nhu trong Hinh 710. D6 dai canh MN [ < = '
cla biéu tuong tai ché bang -g— dé dai BC. Tinh MN néu é_‘_f@ @c
duang kinh huy hiéu la 4 cm. Lam tron két qua dén hang M — 5

phan muoi centimét. Hinh 7.10

“ Chuong 7 - BPudng tron ngoai tiép. Dudng tron noi tiép



TU GIAC NOI TIEP

Tir khoa: tu gidc ndi tiép, dudng tron ngoai tiép, hai géc déi nhau.

.""""'jBon Iép 9A, 9B, 9C va 9D cung di cam trai. SU dung gidc k&, cc ban c6 thé do dugc
gdéc tao bdi cac vi tri cdm trai ctia bén |6p va ve dudc sa dé cam trai nhu Hinh 7.11.
Héi cé thé tim dugc mét vi tri cach déu ca bén trai dé dat IUa trai khéng?

Lép 9D :

Lop 9A ‘?\
a0

HOAT DONG 1
Vi cac diém trong Hinh 712, ban An chorang co thé vé = A | ZZ.Z.I:iZZZZ:
dudc mét dudng tron di tlua}é béndiémA,B,C,Dconban || [ [ [ [ [ ]
Binh thi cho rang co th@"@e dugcmétduongtrondiquaca ! ; Jy.(a
bon diém A, B, C, E H: Hay vé duong tron di qua ba diém
A,B,Cva cho !;_lé}“ban nao dung. i 1
Y Hinh 7.12

V&i moi é%‘giéc, ta ludén co thé vé duoc mét dudng tron duy nhat di qua ca ba dinh
cua né%l nhién khong phai ltc nao cling cé thé vé dugc mét dudng tron di qua bén
dinh cia mét tu gidc. Ta c6 dinh nghia sau:

0

L=

Mot tr giac co bon dinh nam trén mét dudng tron dugc goi la mét tir gidc néi tiép
dudng tron.

Pudng tron di qua ca bon dinh cha tu giac néi tiép dugc goi la dudng tron ngogi tiép cua
tu gidc do.



ViDu 1

Bang céch vé dudng tron ngoai tiép tam gidc thich hap, hay chi ra cac t gidc néi tiép

trong Hinh 7.13.
S =
L c|
Hinh 7.13
Bai giai

Vé cac duong tron ngoai tiép clia AABC, AEFG, AMNP (Hinh 7.14).

Hinh 7.14

Ta thay: :

- Buong tron ngoai tiép AABC di qua diém D nén t giac ABCD la t giac néi tiép;

- Pudng tron ngoai tiép AFFG.di qua diém H nén t gide EFGH 1a t gide néi tiép;

- Pudng tron ngoai tiép AMNP khéng di qua diém Q nén ti giac MNPQ khéng la
tu gidc noi tiép.

LUYENTAP 1
I VVé mét tu gidc noi tiép va mét tu gidc khong la ti giac noi tiép.
HOAT PONG 2

Giai thich vi sao giao diém hai duong chéo cta hinh chit nhat va hinh vuéng
cach déu bon dinh cia chang.

Tl Hoat dong 2, ta co6 dinh Ii sau:

./ Hinh chif nhat va hinh vudng la cactdgiac 4~ O\

noi tiép. Buong tron ngoai tiép cta hinh

chir nhat va hinh vuéng c6 tam la giao diém 0 o
cta hai duong chéo va ban kinh la nua B & B c
duong chéo. Hinh 715

“ Chuong 7 - BPudng tron ngoai tiép. Dudng tron noi tiép



vibu2

Xac dinh tdm va ban kinh ctia dudng tron ngoai ti€p hinh chir nhat ABCD c6 AB=5 cm
vaBC=12cm.

Bai giai

Goi 02 giao diém cla hai dudng chéo AC va BD. Khi do,

duang tron ngoai ti€ép hinh chir nhat ABCD cé tam la O

va ban kinh R = - AC (Hinh 716) Wi 0 -
Vi AABC vudng tai B nén: B — 7 C
AC =VAB?*+BC? =52+ 122 =13 (cm).

Do ﬂéﬁ'f%AC-—%- 13 = 6,5 (cm). Hinh.716

LUYEN TAP 2

Xac dinh tdm va dudng kinh clia dudng tron ngoai tiép hinh vuéng cé canh 13 3 cm.

o TINH CHAT TU GIAC NOI TIEP

HOAT PONG 3

Trong Hinh 7.17, t giac ABCD ndi tiép dudng tron (0). Hay tinh
s6 do cung nho BD, cung |6n BD, tir dé suy ra s6 do goc C.Em ¢
nhan xét gi vé téng hai goc A va C?

Hinh 7.17

Téng quat, ta c6 dinhli sau:

[/Trong mét tir gidc noi tiép, tdng s6 do hai goc déi nhau bang 180°.

Ching minh (Hinh 7.18) =
@
Gia sur tir giac ABCD néi tiép dudng tron (O).
Khi dé: A 13 g6¢ ndi tiép chdn cung BCD nén A = %sd BCD. ‘0
A \-/ B

C 13 goc noi tiép chin cung BAD nén C = %sd BAD.

SuyraA+C = (sdEEﬁHdBAD}_%-asm:mm. Hinh 718

d;
2



vipu 3 D

Tl giac ABCD trong Hinh 7.19 |a t gidc néi tiép. Tinh sé do géc D. z
Bai giai
Vi ABCD la tt giac ndi tiép nén B + D = 180°. 85°
Suy ra D = 180° — B = 180° — 85° = 95°, i g
Hinh 7.19
: " C
LUYENTAP 3
Tinh s6 do cac goc B va C cla tu gidc ABCD trong Hinh 7.20.
Biét tu giac ABCD néi tiép duogc trong dudng tron. D
50°
X A B
Hinh 7.20

VAN DUNG

Quay lai phan Khéi déng, em hay str dung kién thiic duge-hoc vé ti gidc ndi tiép dé
giai thich vi sao khéng thé tim duoc vi tri dat |Ura trai phu hop.

.
7.12. Cho tam giac nhon ABC c6 AD, BE, CF

7.8. Cho ABCD la tr giac noi tiép co A= 837, la dudng cao va H la truc tam.

B = 74°. Tinh sé do cac gbc con lai cua Ching minh rang:

tur giac ABCD. : a) Tu giac AEHF, BDHF va CDHE la cac
7.9. Tinh s6 do cac goc clia td gidendi tiép tur giac noi tiep;

CDEF trong Hinh 7.21. b) DA laduong phan giac ctia géc FDE.

7.13. Trong Hinh 7.22, ABCD la t{ giac noi tiep.
Tinh s6 do cac goc x, y, z.

Hinh 7.21
7.10. Cho duong tron tam O c6 ban kinh
R=5cm. Hinh 7.22
a) Tinh d6 dai canh ca hinh vuéng 7,14, Tinh sé do cac géc ctia tir gidc néi tiép
noi tiép trong (O). ABCD trong Hinh 7.23.

b) M6t hinh chif nhat néi tiép trong

(0) ¢6 chu vi 28 cm. Tinh chiéu dai Xl Y
va chiéu réng ctia hinh chir nhat dé. W
7.11. Cho ABCD I ti gidc noi tiép. / 4

a) Ching minh ring BAC = BDC.
b) AC cat BD tai M. Chiing minh rang C
MA .MC = MB.MD. Hinh 723

“ Chuong 7 - BPudng tron ngoai tiép. Dudng tron noi tiép
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7.15. Tinh chu vi ctia duong tron néi tiép va dudng tron ngoai tiép tam giac déu ABC
6 canh bing 3v2 cm. Dién tich ctia cac hinh tron nay 13 bao nhiéu?

7.16. M6t tam gidc vudng co hiéu dé dai hai canh géc vuéng la 7 cm. Tinh dién tich
clia tam giac vuéng do biét né noi tiép trong dudng tron duong kinh 13 cm.

7.17. Ban Tu mudn dat mot chiéc banh hinh tron vao chinh gitia mét chiéc hdp ¢6
mat la hinh tam giac déu nhu trong Hinh 7.24. Pudng kinh téi da clia chiéc
banh I3 bao nhiéu centimét néu canh cua day hop 1a 8 cm? Lam tron két qua
dén hang phan mudi.

Hinh 7.24

7.18. Ban An stidung cac hinh vién phan nhu trong Hinh 7.25a dé ghép thanh mau
hoa van trang tri nhu trong Hinh 7.25b. Tinh dién tich cia mau hoa van.

& =

Hinh 7.25
7:19. Cho dudng tron (O; R). Tu di€m M nam ngoai duéng tron, vé hai tiép tuyén
tiép xtc (O) tai A va B. Chiing minh rang tu giac MAOB la tu giac ndi tiép.

7.20. Tam gidc ABC ¢6 B = 76°, C = 40°. DPudng tron (O) ndi tiép AABC tiép xuc véi
cac canh AB, BC, AC 1an lugt tai cac diém M, N, P.
a) Chuing minh rang AMOP, BMON va CNOP la cac tu giac noi tiép.
b) Tinh sé do cac cung nhé MN, NP va MP.
¢) Tinh cac goc cia AMNP.



7.21. Cho tam giac nhon ABC néi tiép dudng tron (0), AD la dudng kinh cta (O) va
H 13 truc tdm cla AABC. Ching minh rang BHCD |3 hinh binh hanh.

7.22. Hinh vuong ABCD cé canh 4 cm va hinh chi nhat MNPQ c6 chiéu réng 2 cm
cling noi tiép trong dudng tron (O) (Hinh 7.26). Tinh chiéu dai MQ cla hinh

ch{ nhat.
A D

M Q
2 cm *0

N P

B 4cm C
Hinh 7.26 el

7.23. TU mét manh giay ¢6 dang hinh tron ban kinh R, ban Vy A-\—{D
gdp lai thanh mét hinh chir nhat ABCD vdi chiéu rong- g1 N .
AB = R nhu trong Hinh 7.27. Tinh ti s6 dién tich ciahinh % = 9=
chif nhat gap duoc vai dién tich manh gidy ban dau. ° i
Lam tron két qua dén hang phan tram.

-

Hinh 7.27
BAI TAP TRACNGHIEM
7.24. Budng tron ndi tiép ciia mot tam gidc déu cé dudng kinh 20v3 cm. D6 dai
canh ctia tam giac déu bang
A. 45cm. B. 60 cm. C. 90 cm. D. 120 cm.
7.25. Tam giac vuéng ABC cd hai canh géc vuéng lan lugt bang 6 cm va 8 cm.
Dién tich dudng tron hgoai tiép clia AABC bang
A. 107 cm’. B. 20mcm’. C. 257 cm’. D. 100w cm?®.
7.26. Cho ABCD la mét tr giac néi tiép c6 A = 60°. S8 do ctia goc C bing
A 30% B. 60°. C.. 90° D. 120°.

7.27. Cho ABCD Ia tir giac noi tiép c6 BAC = 37°, ADB = 59° A

itides, D
va CBD = 38° (Hinh 7.28). S6 do géc ADC bang v
A. 75°
B. 96°. ? .
C. 97°.

B
D. 87°. Hinh 7.28

7.28. Hinh chr nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu réng noi tiép trong dudng tron (O; R).
Dién tich hinh tron (O; R) 1a 57 cm?. Chiéu rong ca hinh chii nhat 13

A. 2Zcm. B. 3cm. C. 4cam. D. 5am.

“ Chuong 7 - Pudng tron ngoai tiép. Pudng tron noi tiép



Da gidc déu

Léu dai Castel del Monte toa lac tqh@ﬁﬂia mién Béng Nam nuéc Y. Lau dai duoc
Hodng dé La Ma Frederick 11 CW dung vao thé ki XIII véi kién tric déc ddo,
két hop nhiéu truong phdi va duoc ddnh gid la mét kiét tdc quan su thoi trung cé.
Phan dé cua ldu dai va giéng troi cing nhu tdm thdp canh cé dang hinh bait gidc déu.
Léu dai gém hai téng, méitdng c6 tdm phong. Nam 1996, lu dai Castel del Monte
duoc UNESCO c6ng nhdn la di san van hod thé gidi.

(Nguén: https://www.budowle.pl/building/castel-del-monte)




PA GIAC PEU

Tu khoa: da giac, da giac 16i, da gidc déu.

,/ Phao dai Fort Jefferson tai Vuon quoc gia Dry
Tortugas, bang Florida, My dugc xay dung tu hon
16 triéu vién gach. Day la mét dia diém du lich
thu hat nhiéu khach tham quan (nguén: https:/
www.drytortugas.com/fort-jefferson-facts/).

Kién tric su da dua trén dang hinh hoc nao dé

thiét ké nén phao dai nay?

: . ;g /o
€ onaiac \E‘\e&’\

HOAT PONG 1 !Ir“"',_ﬂf

Trong Hinh 8.1, hay cho biét nhiing hinh nao caké’ctmh chat:

- Tao béi cac doan thang AB, BC, CD, DE, EA;

» Bat ki hai doan thang nao c6 mét diém ch,uﬁ‘@ cting khéng cling nam trén mat
dudng thang.

e)
Hinh 8.1

& céc Hinh 8.1a, e, g, bét ki hai doan thdng nao c6 mét diém chung ciing khéng cling ndm
trén mot dusng thang. Mai hinh nay |a mét da gidc.

Da gidc ABCDE (Hinh 8.1a, e, g) c6 cac dinh la cic diém A, B, C, D, E va céc canh |a cic doan thang
AB, BC, CD, DE, EA.

“ Chuong 8 - Pa giac déu



viDu 1

Mbi trudng hop clia Hinh 8.2 1a mét da giac.
A
A
/x A E A
B
\ e o |
B \ B il 2
- ST | —— D
C C D E
D
a) b) ) d)
Hinh 8.2
HOAT DONG 2

Pa giac nao trong Hinh 8.2 luén ndm vé mét phia clla dudng thang chia mét canh
bat ki ctia n6?

Pa gidc 16 1a da gidc luébn nam vé mot phia clia dudng thang chiia moét canh bat ki ctia no.

vibu 2

Céac da giac trong Hinh 8.2a va Hinh 8.2c 1a cac da giac 16i.

Da giac trong Hinh 8.2b khéng la dagiac 16i vi khéng cing nam vé mét phia so vdi
dudng thang AD.

Pa giac trong Hinh 8.2d khdng 1a da giac 16i vi khéng cling ndm vé mét phia so véi
duong thang BC.

LUYEN TAP 1

Tim cac da giac |6i trong Hinh 8.1.

Luu y: Tirpay, khi néi dén da gidc ma khéng chu thich gi thém, ta hiéu dé la da giac 16i.
Trong da'giac ABCDE & Hinh 8.3: B
- Cacdinhla cdcdiém: A, B,C, D, E c
« Cac canh la cac doan thang: AB, BC, CD, DE, AE;
« Caccdpdinhkénhaula:AvaB,BvaC,CvaD,DVaE EvaA;
- Cac duding chéo |a cac doan thédng néi hai dinh khéng ké nhau:

AC, AD, BD, BE, CE;
- Cac géc la: ABC, BCD, CDE, DEA, EAB. E
Pa giac cé n dinh (n = 3) dugc goi la hinh n - gidc hay hinh n canh.
Ta thudng goi cac da giac ¢6 3,4, 5, 6, 8 dinh la tam gidc, tu giac, ngu gidc, luc gidc, bat giac.

Hinh 8.3



o DA GIAC PEU

HOAT DONG 3

Cho cécdagiac trong Bdng 8.1.50 sénh cac canh va cac goc cia mbi da giac, cho biét
cac da gidc & cot B co dic diém gi khdc so vai cac da gidc tuang Ung & cot A.

Bang 8.1

Da gidc @éu la da giac c6 tat ca cac canh bang nhau va tat ca cac goc bang nhau.

“ Chuong 8 - Pa giac déu



vViDu 3

Trong Bdng 8.1, cac da giac déu & dong thu hai, thi ba, thu tu, thd nam clta cot B
lan luot la tam gidc déu, td gidc déu (hinh vuong), ngi gidc déu, luc gidc déu.

vibua E D

Cho luc gidc déu ABCDEF c6 AB = 3 cm nhu Hinh 8.4.
a) Tim do dai cac canh CD, DE. F
b) Keé tén cac dudng chéo ké tir dinh C cla luc giac déu.

Bai giai A A

Hinh 8:4

Hinh 8.5
a) TacoCD=DE=AB=3cm. ™
b) Cac dudng chéo ké tur dinh C cua luc giac t_:'_[,é’u;"'CA,CE, CF.

LUYEN TAP 2

Tinh s6 do cac géc Bva E cla Iucgié,c déu trong Hinh 8.4, biét A = 120°.

VAN DUNG ]
Goi tén cac loai da giéc-déu c6 trong Hinh 8.6.

d) e) g)
Hinh 8.6




e MOT SO HINH PHANG PEU TRONG THUC TIEN

Trong cudc séng hang ngay, ta gap nhiéu hinh phang déu.

- -1 W

M6t s6 bién bdo giao th6n§ c6 dang hinh da gidic déu 1%‘?%
N\
Hinh 8.7 Qg{%
Trong ty nhién, ta ciing bt gdp nhing hinh anh tuong tu. L\

)& ~ = TR
_~ Cdc mit dd & bo bién Giant’s Causeway,
Oy Ireland

\Hinh 8.8
Trong xay dung, kién tric, co nhl."m?pc‘;:1 inh &n tuang vai hinh anh clia cac hinh phang déu.

=

&

‘m=r 3

% o 4 = s Sl b ‘ %’I - — 'ﬁ: 2
Lau  Goc (Ngd Gidce Dai) la tru sé cia Giéng troi cia mét toa nha & Saint Petersburg,
”’a*-j,:;} ‘B6 Quéc phong Hoa Ky Nga
""‘;_-.,i ' Hinh 8.9

Hinh hhéng déu la mét ngudn cdm hiing trong héi hoa, thiét ké dé hoa, quang céo.

‘4 'm ‘4 I-‘L ‘4 'b‘

slanler’e
Iy

-..@'f"q‘
A A A
[ ' [y ¢] »
A A A i

.
&

vy

Cdc hoa tiét va cdc thiét ké st dung cdc hinh phédng déu

Hinh 8.10
n Chuong 8 - Pa giac déu



Trong san xuat va cong nghé ché tao, nhiéu chi tiét, san pham c6 dang da giac déu.

M cua dinh vit N6i that
Hinh 8.11

Tinh déu ludn hién hiru va da dang trong thé gidi tu nhién. Dudi day 1a mét s6 vi du.

Co bén Id c6 suhaihoa, Béng hoa c6 cde.cdnh moc tod déu xung quanh
dep mat cho eam.gidc stc séng manh liét

Mang nhén ucrc gt‘d ng xung*qﬂﬁn h Anh chup tinh thé nuéc cho thdy vé dep bi dn

téng hop stic bén tu tung sgito duac khdm phd théng qua kinh hién vi
Hinh 8.12
LUYEN TAP 3

Ké tén cactoal da gidc déu trong hoa tiét @ Hinh 8.13.
<ll 5] l?"il =i l>
O"Qﬂ'ﬁ“”h”h’%&“&
I I ] I!v < 1
'oo%ﬁ‘mq;gﬁo‘oﬁﬁmﬂ
c‘%@g#cvmqgmm

@5 H EJE 1
LA 0 O‘M’"ﬁa‘"ﬁ LA

Hmh 8. 13

LUYEN TAP 4
I Hay tim thém mot s6 hinh phang déu khac trong thuc tién.



BAITAP

8.1. K& tén cac loai da giac déu co trong Hinh 8.14.

Hinh 8.14

8.2. Tim céc s6 thich hap cho cac 6! ? trong Bdng 8.2:
Bdng 8.2

Luc gidc déu

8.3. Cho ngu giac déu MNPQR nhu Hmh 8‘ 15 Ké tén cac dinh, céc goc, cac canh va dusng
chéo clia ngt giac déu. N

D
Hinh 8.15
8.4. Cho ngi'gidc déu ABCDE nhu Hinh 8.16. E €
a)_Tin hténg cac goc trong cac tam gidc ABC, ACD, ADE, tir dé
“suy ra téng cac géc trong ngil giac déu ABCDE.
-p) Tinh s6 do gocE. 4 £
P Tinhisddogoc Hinh 8.16

8.5. K& tén cac loai da giac déu trong méi truong h<;$p & Hinh 8.17.

Gach ldt sén Ga_:l ch ."cir via hé Sao bién

Hinh 8.17
“ Chuong 8 - Da giac déu



72 EM CO BIET

Hang chuc triéu dén hang tram triéu nam trudc, do hoat déng cla nui lia, dong dung
nham phun trao bi co lai khi gap nudc bién tai mét s6 viing tao nén céc ghénh da. Diéu
tuyét diéu dudi ban tay clia tao hoa la nhiéu ghénh da nhu duoc sap dat hai hoa vai
nhiing phién da hinh luc giadc déu, hinh vuéng, hinh tron,... tao nén canh quan ki vi.
Mét s6 ghénh da ndi tiéng trén thé gidi nhu Giant's Causeway & b bién Béng Bac
Ireland; vach dé Los Organos & dao La Gomera ctia Tay Ban Nha; hang déng Fingal & dao
Staffa, Scotland; ghénh B4 Pia & Phu Yén, Viét Nam;... Nam 1986, UNESCO céng nhan
Giant's Causeway la di san van hoa thé giGi (nguén: https://www.vietnamtourism.gov.vn/
post/20989 va https.//www.daera-ni.gov.uk/articles/giants-causeway-world-heritage-site).

" Ghénh Dd Bia, Phu Yeén, Viét Nam
Hinh 8.18



PHEP QUAY

Tir khoa: phép quay.

"'_yToa lac trén ddo nhan tao Bluewaters
(Dubai), vong quay Ain Dubai véi chiéu
cao khoang 250 m dugc dua vao hoat
déng ngay 21/10/2021. Pay la vong quay
|6n nhat va cao nhat thé gisi véi 48 cabin,
stfic chtra méi cabin la 40 ngudi. Thai gian
mot vong quay dai 38 phut (nguén: https./
www.guinnessworldrecords.com/world-
records/largest-observation-(ferris)-wheel).
Trong todn hoc, ngudi ta dung khai niém nao dé mé|ta
cabin trén vong quay tu vi tri nay dén vi tri khac? @K&h

huyén déng cta mét

HOAT PONG

Trong Hinh 8.19, |a <6 (H) dugc quay quanh dlem o 0 Q
theo chiéu kim déng hé dén vi tri moi (H‘)
a) Sosanh dé dai OA va OA', OB. v& OB..

b) So sanh s6 do AOA' va B@B‘. :

,.f'."'i: ~ “'lﬂ [ %fb‘

& L- /
—/ Phép quay thu}’an chidu a° (0° < a® < 360°) tdm O gilt nguyén diém O, bién diém
A khac g|em O thanh diém A’ thudc duong tron (O; OA) sao cho tia OA quay
thudn chiéu kim déng ho dén tia OA’ thi diém A tao nén cung AmA' c6 s6 do a°
_ --(D]“ﬁﬂ nghia tuong tu cho phép quay nguoc chiéu a° tam 0).
"= Phép quay 0° va phép quay 360° gilt nguyén moi diém.

A
) &
A A

a)

Hinh 8.20

Hinh 8.19

b)

Néu phép quay «® tdm O bién diém A thanh diém A’ thi diém A’ duoc goi la anh clia
diém A qua phép quay nay.

“ Chuong 8 - Pa giac déu



vibu1 B

Cho tam gidc ABC déu nhu Hinh 8.21. Tim anh ctia diém B qua:
a) Phép quay thuan chiéu 60° tam A;
b) Phép quay ngugc chiéu 300° tam A.

Bai giai Hinh 8.21

Hinh 8.22
a) ViAB= ACnén C thudc dudng tron (A; AB) (Hinh 8.22).
—— —
Xét dudng tron (A; AB), ta c6 BAC = 60° nén sd BmC = 60° suy ra Cla anh clia B
gua phép quay thuan chiéu 60° tam A.
b) Vi sd BnC = 360° — sd BmC = 300° nén C la anh cta diém B qua phép quay
nguagc chiéu 300° tam A.

LUYEN TAP 1

Cho hinh thoi ABCD c6 A = 80™ahu Hinh 8.23.

a) Tim anh cta diém D qua-phép quay ngudc chiéu 80°
tam A.

b) Phép quay thuan.chiéu 100° tam B bién diém C thanh 30°

diém nao? A L
Hinh 8.23

Cho hinh P. V&i méi diém M thudc hinh P, ta xac dinh duoc diém M’ |3 anh ctia M qua
phép quay-a®tam O. Tat ca cac diém M’ tao thanh hinh P’ Ta goi hinh P'la anh cla hinh P
qua phépgquay ¢° tam O. Ta cling noi phép quay ¢® tam O bién hinh P thanh hinh P".

v e ""'x.‘

ot

[(p= .
& Mo

Hinh 8.24



vipu 2

L
oM
A -
T
- o
! \
i L
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Hinh 8.25
Trong Hinh 8.25a:

- Cacdiém A' B, C'lan luot 1a anh cla A, B, C qua phép quaythuan chiéu 120° tam O;
« Tam giac AB'C'la anh ctia tam giac ABC qua phép quay thuan chiéu 120° tam O.
Trong Hinh 8.25b, ducng tron tam /'ban kinh 'A’la anh'cia dudng tron tam / ban kinh
IA qua phép quay ngudc chiéu 65° tam M.

ViDU 3
Cho hinh vuéng ABCD tam O (Hinh 8.26). Tim anh ctia cac dinh A, B, C, D qua phép
quay thuan chiéu 90° tam O. Tur dé,hay cho biét anh cta hinh vuong ABCD qua phép

uay hay.
quay nay. s 5

Hinh 8.26
Bai giai
Ta c6"ABCD la hinh vuéng tam O nén AC 1 BD va OA= 0B = OC = OD. Suy ra A, B,
CD'thudc dudng tron tam O dudng kinh AC.
ViAOD = 90° nén s6 do cung nhé AD bang 90°. Suy ra anh ctia A D
"A qua phép quay thuan chiéu 90° tam O |a D.

Tuong tu, anh clia cac dinh B, C, D qua phép quay thuan chiéu 9

90° tam O lan lugt |a cac dinh A, B, C.

Tur d6, anh cta hinh vuéng ABCD qua phép quay thuan chiéu B c
90° tam O la hinh vuéng DABC. Hinh 8.27

Trong Vi du 3, phép quay thuan chiéu 90° tam O bién hinh vuéng ABCD thanh chinh né.
Ta néi phép quay thuan chiéu 90° tam O gilr nguyén hinh vuéng ABCD.

“ Chuong 8 - Da giac déu
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Néu phép quay a® tam O bién méi diém M thudc da gidc déu P thanh diém M’
thuoc P thi ta néi phép quay a® tam O gilf nguyén da giac déu P.

Luu y: Ngudi ta chiing minh dugc rang mdi da giac déu co thé néi tiép dugc mét dudng tron.
k360°

Cho da giac déu P c6 n canh (n € N, n = 3) néi tiép dudng tron (0), phép quay " tam O

VGi k €{0; 1;...; n} gilt nguyén da giac déu P.

viDu 4
Cho ngt giac déu ABCDE néi tiép duang tron (O) (Hinh 8.28). Tim ba phép quay o°
tam O vdi a khac nhau gitt nguyén ngu giac déu ABCDE. :
Bai giai

Ta c6 AB = BC = CD = DE = AE nén s6 do cac cung nho

AB, BC, CD, DE, AE @éu bang 3?50a

Céac phép quay thuan chiéu (hodc ngugc chiéu) 72°,
144° 216° tdm O gilf nguyén ngi giac déu ABCDE.

=72°

Hinh 8.28
LUYEN TAP 2 : c
Trong Hinh 8.29, tam giac ABE déu va AIB = BIC = AIC=120°.
Tim hai phép quay tam /[ gilr nguyén tam giac déu ABC.
A B
Hinh 8.29

VAN DUNG

Mét vong quay co 6 cabin tai vi tri cac dinh cia mét

lucgiac déu ABCDEF nhu Hinh 8.30. Vong quay nay

quay theo chiéu quay kim dong hé. Tim mét phép

quay tam P (P la vi tri truc cGia vong quay) dé:

a) Cabin & vi tri A di chuyén dén vi tri E. Khi d6 cabin
& vi tri E di chuyén dén vi tri nao?

b) Cabin & vi tri A di chuyén dén vi tri D. Tim anh
clia cac dinh con lai clia luc gidc déu ABCDEF qua
phép quay nay va rit ra nhan xét.

Hinh 8.30



= 7 B
BAITAP

8.6. Cho tam giac ABC vubng can tai A nhu Hinh 8.31. Tim anh

cua canh AB qua phép quay thuan chiéu 90° tam A. A C
Hinh 8.31
8.7. Cho bét gidc déu ABCDEFGH nhu Hinh 8.32. Biét diém O F
cach déu cac dinh cia bat giac déu. & &
a) Tim anh cta tam giac OAB qua phép quay ngugc chiéu " 5
180° tam O. o/l
b) Tim anh cua bat gidc déu qua phép quay thuan chiéu AL A : c

90° tdm O va nhan xét.
¢} Tim ba phép quay tdm O gilt nguyén bat gidc déu nay.

8.8. TU 3 gi¢ chiéu dén 3 gid 20 phut chiéu, kim phut cla
dong ho thuc hién mét phép quay thuan chiéu ¢ tam Q.
Tim a. '

b e Hinh 8.33
77 EM CO BIET
Thuc t&, phép quay hién hiiu nhiéu trong déi séng hang ngay clia chting ta. Cac chuyén
déng tron déu lién quan dén phép quay. Chang han canh quat quay, su quay ctia guéng
nudc hay turbine, su chuyén dong clia cac banh rang néi khép nhau, cia banh lai hay
don gian la su chuyén déng ctia banh xe, ...

a T
T "1

Hinh 8.34
Trong kién tric va nghé thut, ngudi ta ing dung phép quay dé tao ra cac hoa tiét
trang tri-dep mat va an tugng. Trong tu nhién, ta ciing bat gap nhiéu hinh anh lién quan
dén phép quay nhu cidch moc clia cac |3, cdnh hoa,...

Hoa tiét trén cira kinh Hinh dnh béng hoa véi cdc cdnh

ctia nha tha Bic Ba, Paris can doi, hai hoa
Hinh 8.35
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ONTAP CHUONG 8
BAI TAP TU LUAN

8.9. (o bao nhiéu da giac déu trong Hinh 8.367

Hinh 8.36

8.10. Tinh s6 do mdi goc clia khung go trang tri co hinh bat giac -
déu nhu Hinh 8.37. Hinh 8.37

8.11. Lau dai Castel del Monte & Y c6 kién tric déc dao voi day va giéng troi déu
la bat gidc déu. Tinh chu vi day clia lau dai (khong tinh cac thap canh), biét
canh ddy dai khoang 16,5 m (nguén: https.//www.budowle.pl/building/castel-
del-monte).

Hinh 8.38

8.12. Cho luc gidc déu ABCDEF nhu Hinh 8.39.

a) Tim anh cda hinh binh hanh OABC qua phép quay ¢ Vi 9 Ne

thuéan chiéu 60° tam O.

b)-Tim ba phép quay ngugc chiéu tam O gilf nguyén E D
luc gidc déu ABCDEF. Hinh 8.39
M
8.13. Trong Hinh 8.40, phan chung cta hai hinh vuéng ABCD s P
va MNPQ la mét hinh bat gidc déu. G
a) Céc phép quay nao gilinguyén ca hai hinhvuéng N
ABCD va MNPQ? W
b) Tim hai phép quay gilt nguyén hinh bat giac déu. p o
P
Hinh 8.40



BAI TAP TRAC NGHIEM

8.14. Ngi giac ABCDE (Hinh 8.41) c6 tat ca bao nhiéu duong chéo?
B

E D
Hinh 8.41

A. 5. B. 6. C. 8. DRI

8.15. Chu vi cuia luc giac déu co do dai canh 2 cm bdng
A. Bcm. B. 10cm. C. 12cm. D. 16 cm.

8.16. Cho tam giac ABC vudng can tai A co D la trung diém clia canh BC (Hinh 8.42).
C

A : B
Hinh 8.42
Khang dinh nao sau day sai?
A. Phép quaythuan chiéu 90° tdm A bién diém C thanh diém B.
B. Phép quay nguoc chiéu 90° tam D bién diém C thanh diém A.
C.” Phép quay ngudc chiéu 90° tdm D bién diém A thanh diém B.
D. Phép quay thuan chiéu 45° tam A bién diém B thanh diém D.

8.17. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Phép quay gil nguyén hinh vuéng ABCD la
A. Phép quay thuan chiéu 45° tam O.
B. Phép quay thuan chiéu 270° tam O.
C. Phép quay ngudgc chiéu 90° tam A.
D. Phép quay ngugc chiéu 180° tam A.

“ Chuong 8 - Da giac déu



HOAT PONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

Muc tiéu:
Vé dugc cac da gidc déu va két hap sir dung phép quay dé tao ra cac hoa tiét trang tri.
Yéu cau chuan bi:

May tinh c6 cai dat phan mém GeoGebra Classic 5.0 hoac két naoi Internet, truy cap trang
https://www.geogebra.org/classic?lang=vi.

i

&

Té chirc hoat déng:
HOAT DONG 1

Vé hoa tiét trang tri ti mot loai da giac déu

a) Hoa tiét trang tri tU hinh vuéng

Budc @

Dung [} dé vé da giac déu. Khi d6 xuét hién

hép thoai s6 canh cua da gidc déu véisé canh ¢ . =
mac dinh |a 4. ™ s
Gilr nguyén s6 canh |a 4 dé vé hinh vuéng. -
Busc @ N
Duing [» dé vé da giac déu. Lan Il.lfgti.;_'fil-ng !> dé ve da giac déu. Lan luot

Ba giac déu

A B

chon cac diém D, C. Khi d6 xuét hi én \

hép thoai s6 canh cta da giac déu vdéi
s6 canh mac dinh 13 4. Gitr nguyén s6
canh la 4 dé vé hinh vuéng DCEF.

F E

C

B

Dung I dé vé da gidc déu. Lan luot
chon céc diém A, D. Khi dé xuat hién
hép thoai s6 canh clia da gidc déu vadi
s6 canh mac dinh la 4. Git nguyén so6
canh la 4 dé vé hinh vuéng ADIJ.

E E
(i} C
J A B
G H

chon cac diém B, A. Khi d6 xuét hién
hop thoai sé canh cha da gidc déu véi
56 canh méac dinh 1a 4. Gitr nguyén sé
canh |3 4 d& vé hinh vuéng BAGH.

F E
D C
A B
G H

Dung ! » dé vé da gidc déu. Lan luot
chon cac diém C, B. Khi dé xuat hién
hop thoai s6 canh cla da gidc déu voi
56 canh mac dinh la 4. Gilt nguyén s
canh la 4 dé vé hinh vuéng CBKL.

F E

(o} (#] L
J A 8 K

a H




N D c
Tuaong tu, ve lién tiép cac hinh vuong xung quanh bang —s
cach chon canh cua hinh vuéng da cho. LN (S CIN St
(o] G H T W

Buéc©®
Pé déi mau hinh vuéng ABCD ta lam nhu sau: chon
hinh vuéng ABCD, bam chudét phai va chon @ Thiét lap

réi chon Mausic réituy chon mau.

Tuong tu, déi mau nén cla cac hinh vuéng. Ta c6 thé
chon déng thoi nhiéu hinh vuéng va déi mau cling
mot ldc (cac hinh vudng nay cung mau).

Buac O

Chon tat ca cac hinh vuéng. O géc trén bén phai cia
ving lam viéc, chon — réi chinh d6 day cla cac eanh
vé 0.

B o=
|— A B & i g

o= (0

Chon tat ci cic diém, bam chuét phai va chon
& Thiétlap r6i bé chon [[] Hién thicdituong dé an cac .
dinh cta hinh vuéng:

b) Hoa ti_é”tl'tréng tri tir tam gidc déu

Budc (18 Pa giac déu

Dung I » dé vé da gidc déu. Khi d6 xuat hign oo

hép thoai sé canh ctia da gidc déu v6isd canh =

mac dinh la 4. g
D0oi s6 canh la 3 dé vé tam giac déu. A 8
Budc 9 Quay a6 treng quanh 1 didm theo 1 géc cho trurée

Dung dé vé cac tam giac déu tiép theo
bang phép quay. Chon tam giac ABC, chon
dinh C, chon chiéu quay va chon géc quay 60°,

Gac
60°
C: nguoc chidu kim ddng @ theo chigu kim déng

hd hi
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c
Ta vé dugc tam giac déu mai. w

Buéc© AvA
Tiép tuc str dung phép quay dé vé thém cac tam giac déu khac. VAVA
\/

Busc O
Chon thém cac diém méi, chdng han cac diém D, E,
M, S, N va vé thém cac tam giac déu.

Budc®

Chon cac tam gidc déu, bam chuét phai va chon - Q =
@ Thiétlap réi chon Mausic dédéimaunéncic (|22 a A @ : =
tam giac ay.

Chon tat ca cac tam giac déu. O géc trén bén phai [l e
cla vung lam viéc, chon — rdi chinh dé day cua s—

@& Thiétlap r6i bod chon [] Hién thi dditrong dé an A A A A
cac diém.
Yéu cau: Hay cho biét cac tam giac déu vé thém AAA

duoc trong Budc 2 va Bude 3 cé bang nhau khéng.
Giai thich.

0
cac canh vé 0.
Chon tat ca cac dinh, bam chuot phai va chon AAA‘

HOATDONG 2.\

s ]

Vé hoa tiét trang tri ti nhiéu loai da giac déu

Buéc @ Buéc®
Veé luc giac déu ABCDEF. V& cac hinh vudng ¢6 canh |a canh clia
c o luc gidc déu ABCDEF vé phia ngoai clia
luc giac déu.
F o H a
M : N P
8]
E G
R
L 2 ! Q
| J




Buéc© Busc®
Vé cac tam giac tao bdi hai canh ciia Ve thém cac luc giac déu méi ¢é canh

cac hinh vuéng ké nhau. la canh cda hinh vuong.
H G ; i U
H G
] = P, T
E C M
E D
i £ T ’ M 0 R
£ G
K A £ By
A g K
P o A B A
i i & )
| J
W Z
Buéc O Buoc©
Vé thém céc hinh vuong va tam giac  Hoan thién hoa tiét trang tri.
xung quanh hai luc gidc déu vira vé. .
: : N
1 1
c, Jy
u b
H G Y H, [:
M T
E P 52 b
N 0 N
F a X -
4
c R L
K A ) &
Bl™~_C
L A
J W 1 V‘
z
B Uy
W H

1 2
Yéu cau: Hay kiém tra xem cac tam gidc vé trong hoa tiét c6 phai la tam giac déu
hay khéng.

Thuc hanh: Dung phan‘mém GeoGebra dé vé cac hoa tiét trang tri sau:
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Y-8 HINH HOC TRUC QUAN

Hinh tru. Hinh nén. Hinh cau

Trén thé gidi, nhiéu céng trinh kién tric cé thiét ké duoc ldy cam hiing tir nhiing
hinh khéi ddc biét nhu hinh tru, hinh nén, hinh cdu va tir dé tao nén nét riéng déc ddo.

v



HINH TRU

Tukhoa: hinh tru, ban kinh day, dudng sinh, chiéu cao cta hinh tru.

Cac thung phuy chifa xang dau va hoa chat cé thiét keﬁ!j}\tru giup giam ap luc
|én thanh cta thiing do chat |6ng sinh ra khi bi Iéio?%ﬁué trinh van chuyén.

@ HinuTry D
\J
HOATDONG 1 .. /

Budc @ Ve va cidt mot hinh chit nhat ABCD bang bia ciing. Banh dau hai diém Ava B
trén hinh chir nhat béng‘-i‘ﬁ‘aij dé va té dam doan thang AB bang mau xanh.

Buéc € Dung bang dinh hai mit dé dan mép hinh chir nhat nay vao moét nep gé
doc theo canh_,CD.' N

Bucc € Gilr c8 dinhvi trf hep gd va quay hinh chir nhat ABCD quanh nep gé.

Khi hinh chit nhét-ﬂﬁCEﬁquay quanh nep g6, hai diém mau dé A va B chuyén dong

theo dudng gi? Poan thing mau xanh AB quét tao thanh bé mat ctia hinh gi?

Khi quay hir@g;hétABCD mot vong quanh canh CD ¢6 dinh, ta dugc mét hinh tru (Hinh 9.7).
\

L Pay
Qjﬂ"; Ban kinh day
. ) 5
Budng sinh
> Chiéu cao
B € <~
Mat xung quanh

Hinh 9.1
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Khi do:

» DA va CB quét nén hai duong tron bang nhau cé tdm D va C, duoc goi la hai ddy cta
hinh tru. Ban kinh va dudng kinh ctia dudng tron day lan luot la ban kinh day va dudng
kinh day hinh tru.

« Canh AB quét nén mdt xung quanh cla hinh tru. Méi vi tri ciia AB dugc goi la mot
dudng sinh. Chang han EF la mot dudng sinh. Do dai CD |a chiéu cao cla hinh tru va bang
do dai duong sinh.

vibu1 e

Tinh chiéu cao va ban kinh day cda hinh tru tao thanh khi e R
quay hinh chr nhat ABCD ¢6 CD = 3 cm, AD = 2 cm guanh
canh AB (Hinh 9.2).

Bai giai L -
Khi quay hinh chir nhat ABCD quanh canh AB, ta dugc hinh tru a\ As----- = D
c6 chiéu cao CD = 3 cm va ban kinh day AD = 2 cm. \\‘—""/

LUYENTAP 1

Cho hinh chit nhat MNPQ @
¢ PQ=4cm, NP =25 cm
quay quanh canh MN. Chi ra 5
mit ddy, dudng sinh va tinh ;. v B
chiéu cao, ban kinh day cua

hinh tru tao thanh.

Hinh 9.3

o DIEN TICH XUNG-QUANH CUA HINH TRU

HOATDPONG 2

Moét hép hinh tru lam bang @
thiéc. cé ban kinh day 5 cm, _
chiéu cao 8 cm (Hinh 9.4a). Néu QA A
cat rdi hai day va cat doc theo B ———= 8
dudng sinh AB cla hop, roi trai .- &
phang ra, ta dugc hinh khai - 8 @
trién cta hinh tru (Hinh 9.4b).
a) Tinh chu vi mbéi day cla a) b)
hinh tru. Hinh 94
b) Tinh dién tich miéng thiéc hinh chit nhat dé lam thanh mat xung quanh cta
hop (dién tich cac méi n6i khéng dang ké).




Luu y: Ngudi ta coi dién tich hinh ch{r nhat trong hinh khai trién ca hinh tru (Hinh 9.4) 1a
dién tich xung quanh cta hinh tru dé.

Ta c6 cong thic tinh dién tich xung quanh cda hinh tru nhu sau:

-/ Dién tich xung quanh, ki hiéu la S, ctia hinh try dugc tinh theo cong thuc:
qu = 2nrh
vdi r la ban kinh day va h la chiéu cao cta hinh tru.

Vibu 2

a) Tinh dién tich xung quanh cuta hinh tru ¢6 ban kinh day 3 cm.vachiéu cao 7 cm.

b) Mét hinh tru cé dién tich xung quanh 327 cm? va dé dai dudong sinh la 4 cm.
Tim bén kinh day.

Bai giai

a) Dién tich xung quanh ctia hinh tru da cho: Sm| 227'3.7 = 427 (cm?).

b) Chiéu cao clia hinh tru bang 4 cm.

; ) ., 32w
Ban kinh day cda hinh tru: r ==

=4 (cm).

Luu y: Tong dién tich xung quanh va dién tich hai day ctia hinh tru dugc goi la dién tich
toan phan ctia hinh try, ki hiéula S_:Tac6 S =2mrh + 27,

LUYEN TAP 2
) N . . . I 4 cm
Tinh dién tich xung.guanh cta hinh tru ¢6 hinh

khai trién nhu Hinh 9.5.
5cm
Hinh 9.5
VAN DUNG 1 G S
T Dién tich gidy t6i thiu dé quan quanh mét hoép dao
ngam c6 dang hinh tru (Hinh 9.6) la bac nhiéu centimét ( gﬁ’&i
vuéng (1am tron két qua dén hang phan tram), biét ring A j‘)’ 120 mm
ngudi ta chi quan moét Iép gidy quanh hop dao? F )
—_
:T- = ——""‘/ =
100 mm
‘ Hinh 9.6
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o THE TICH CUA HINH TRU

HOAT PONG 3

Trong mot thi nghiém, ban Mai tha mét khoi sat hinh tru c6 chiéu cao h=6,5 cm,
ban kinh day r= 3,5 cm vao mot binh chia dé dang chia 500 ml nudc. Sau khi
khéi sat chim han xuéng, ban Mai thdy muc nudc trong binh tang lén vach
750 ml. Biét 1 ml=1cm’.

Hinh 9.7
a) Dua vao muc nudc tang Ién trong binh, hay tinh thé tich cta khéi sét.
b) Goi S la dién tich day cta khoi sat. So sanh tich Sih véi két qua & cau a va
rut ra nhan xét.

Ta ¢6 cong thuc tinh thé tich cta hinh tru nhu sau:

-

Thé tich, ki hiéu la V, cia hinh tru dugc tinh theo céng thic:
V=nrh
Vi r la ban kinh day va h 14 chiéu cao cta hinh tru.

ViDU 3
Mot khéi sat hinh tru ¢ ban kinh day 4 cm

va chiéu cao 1,5 cm (Hinh 9.8a) dugc nung e 1.5 i
chay va duc thanh mot khaoi sat hinh tru ~
mG&iVéiban kinh day 2 cm (Hinh 9.8b). 3 b)
a). Tinh thé tich ctia khdi sit ban dau. Hinh 9.8
b) Tinh chiéu cao ciia khéi sat mdi, bé qua su hao hut trong qua trinh duc.
Bai giai
a) Thé tich khéi sat ban dau: V=m.4%.1,5 = 247 (cm’).
b) Thé tich khéi sat méi bang thé tich khéi sat ban dau.
Goi h (cm) la chiéu cao clha khoi sat mdi.
Thé tich cta khdi st mdi: V = 1.22.h (cm?). Ta co m.2%.h = 24r.
Chiéu cao clia khéi st maéi: h = 2‘; =6 (cm).

.




LUYEN TAP 3

Tinh chiéu cao va thé tich cia mét hinh tru c6 ban kinh day bang 5 cm va dién tich
xung quanh bang 307 cm?.
VAN DUNG 2
Tinh thé tich nhua can dung dé san xuat doan 6ng nhua @
¢6 kich thuéc nhu Hinh 9.9. ‘:\~————'r’
: I
i 1
| i |4cm
I 1
| 1
1 I
I . 1
e~ — _ T
\ F;|0,3 cm
3cm
Hinh 9.9

o TAO LAP HINH TRU

HOAT PONG 4

Tao 1ap hinh tru cé bén kinh day 3 cm va chiéu cao 5 cm theo cac budc sau:

Budc @ Cit hai miéng bia hinh tron ¢é ban kinh bang 3 cm va mét miéng bia hinh
chir nhat cé chiéu réng 5 ¢m, chiéu dai bang chu vi ctia miéng bia hinh tron
via cat (Hinh 9.10q).

Budc @ Diing bing dinh dé dan cac miéng bia lai dé dugc mét hinh tru (Hinh 9.108).

a) b)
Hinh .10

Ta c6 thé tao lap hinh tru tir hinh khai trién.
LUYEN TAP 4

I Tao lap hinh tru cé ban kinh day 2,5 cm va chiéu cao 4 cm.
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VAN DUNG 3
Tinh dién tich xung quanh va thé tich ca hinh tru c6 hinh khai trién nhu Hinh 9.11.

- 22
Lay = 7

e X
o<

Hinh 9.11 O
BAITAP \)

9.1. Tim tén goi thich hop cho cic 6 @trong Hinh 9.12.

W

\§
Hinh 9.12

-1
9.2. T@Sv& don vi thich hop trong cac 6| 7 @& hoan thanh Bdng 9.1.

Bang 9.1
Chiéu cao cta hinh tru 25 mm (2) 3dm
Ban kinh day cta hinh tru 8 mm 5cm | E]
-Dién tich xung quanh ctia hinh tru | (7 | 607 cm’ |
-Dién tich toan phan cda hinh tru () | (2)
Thé tich clia hinh tru (2] ' 48mdm’




9,3. TU mot tam bia hinh chir nhat vai dé dai hai canh 1& 20 cm, 15 cm ¢6 thé cuén lai va
duing bang dinh dan thanh hinh tru A hodc hinh tru B (khéng c6 nap) nhu Hinh 9.13.

20| . ” A i20 hoac B 15

15
Hinh 9.13

a) Hay so sanh thé tich cta hai hinh tru A va B. Giai thich cdu tra 16i clia em.

b) Néu cattdm bia thanh hai phan X, Y bang nhau va tao thanh hai hinh tru (khéng
c6 nap) cung chiéu cao 15 cm thi téng thé tich ‘cta hai hinh tru nay cé I6n hon
thé tich ctia hinh tru B khéng? Vi sao?

9.4. Mot cdi that gb hinh tru 6 dudng kinh day 40 ¢cm, day 5 cm nhu Hinh 9.14.
a) Tinh thé tich g6 can dung dé lam thot,
b) Khéilugng riéng clia gé lam thét1a'D = 500 kg/m’. Héi céi thdt ndng bao nhiéu
gam (lam tron két qua dén hang phan mudai), biét khéi luong m (kg) cilia mot vat
c6 thé tich V (m?) la m =D:V?

Hinh 9.14

9.5. Hinh:9.75 la mét ta chda d6. Biét cung CDE 1a nla
duong tron.
a) Tinh thé tich cta ta dé.

b) Nguoi ta mudn son tat cd cac mat ngoai cla ta
(ké ca day). Hoi dién tich can son 1a bao nhiéu mét
vuong (lam tron két qua dén hang phan mudi)? S oP
G
2 40 cm
A 60cm B
Hinh 9.15
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HINH NON

Tur khoa: hinh nén, dinh, béan kinh day, dudng sinh, chiéu cao clia
hinh non.

- ,/ N6n 14 va o dai la nhitng biéu tuong gan lién vdi hinh anh ctia ngudi phu ni
Viét Nam. Chiéc nén la than thudc cing la sdn pham thi céng mi nghé déu tién
dugc Cuc S hitu tri tué (B6 Khoa hoc va Cong nghé) cap chiing nhan bao ho
chi dan dia Ii vao thang 8/2010 (nguén: https:/moit.gov.ivn/tu-hao-hang-viet-nam/
non-hue-san-pham-noi-tieng-cua-vung-dat-co-do.html).

Hinh9.16
/

o HINH NON O
R

Trong Hinh 9.17, nhiing vat thé"frfac_) ¢6 hinh dang giéng nhau?

* N

HOATBONG 1

Hinh 9.17



Khi quay tam gidc AOC vuéng tai O mét vong quanh canh géc vudng OA ¢6 dinh, ta duoc
mét hinh nén (Hinh 9.18). Khi dé:

A Pudng cao
Budng sinh
NE / Déy
— ) )

Ban kinh day
Hinh 9.18
- Canh OC quét nén ddy cua hinh nén la mét hinh tron tdm O. Ban kinh c¢tia hinh tron day
duoc goi la ban kinh day cua hinh non.
« Canh AC quét nén mdt xung quanh cta hinh nén, méi vi trixcia AC dugc goi la mét
dudng sinh, chang han AD |a mét duéng sinh.
« A duagc goi la dinh va AO dugc goi la chiéu cao clia hinh hdn.

ViDu 1
Chi ra dinh, chiéu cao, ban kinh déy va tinh.duang sinh ctia hinh nén tao thanh khi
quay tam gidac AOM vuéng tai O c6 OA =4 cm, OM = 3 cm quanh canh OA ¢6 dinh
(Hinh 9.19).
Bai giai p
Hinh nén tao thanh c6 dinh A, chiéu cac OA =4 cm, A
ban kinh day OM = 3 cm. Fd \'\\
Tam gidc AOM vudng tai.O co: y '\.\
AM? = OA* + OM*{(difh i Pythagore) y N
AM? = 4*+3? 216+ 9 =25 = N
¢ 000 B )
AM = 25 = 5cm). W
Vay hinh hén c6 dudng sinh AM =5 cm. Hinh 9.19
Luu y:
;/?\..‘\
_ \
i h 1 \...-‘- l'i
: N\
/ : N
/[ cnmRiEE
4 becow ™

Hinh9.20
Cho hinh nén ¢é ban kinh day r, chiéu cao h va dudng sinh n(Hinh 9.20). Khi d6 h* + r* = n.
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LUYEN TAP 1

Tinh ban kinh day va chiéu cao ctia hinh nén trong Hinh 9.21.

A//””ﬂﬁlk“““\g

L

Hinh 9.21

VAN DUNG 1

I Em hay tim mét sé dé vat c6 dang hinh non trong_\cut‘;}f’an‘g.
o DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH NON

HOAT PONG 2

Cat mat xung quanh cia mét hinh nén c6 dudng sinh dai 6 cm, ban kinh day 2 cm
(Hinh 9.22a) doc theo dudng sinh SA ctia né réi trai phang ra, ta dugc hinh khai trién
cta hinh non do (Hinh 9.22b).

S 5
, ,,// \ 6cm
i N / Ry
Yol \ > ey
6cm/ |\ A '8
N /’/
ARSI . _,-f//
2am0O P %
A
I'f 2cm \I
VT .O
\ /
A 4
a) b)
Hinh 9.22
a) Tinh chu vi dady cta hinh nén, tir dé cho biét dé dai cung ung vdi hinh quat
tron & Hinh 9.22b.

b) Tinh dién tich ca hinh quat tron khai trién trong Hinh 9.22b.



Luu y: Ngudi ta coi dién tich hinh quat tron trong hinh khai trién ctia hinh nén (Hinh 9.22b)
la dién tich xung quanh ctia hinh nén doé.

Ta ¢6 cong thtc tinh dién tich xung quanh cla hinh nén nhu sau:

J Dién tich xung quanh, ki hiéu la S cua hinh nén dugc tinh theo cong thuc:
Sq=Tm
vdi r la ban kinh day va nla dudng sinh ctia hinh nén.

vibu 2 ~Xa
Tinh dién tich xung quanh cda hinh nén trong Hinh 9.23, biét %/ \
OA=15cm, OB=8cm. S 7 i
Bai giai / L4
Ap dung dinh li Pythagore vao tam gidc AOB vuong tai O, e ‘
tacé dudngsinh clia hinh nén:r= v15% + 8% = 4289 = 17 (cm). :"' C-)'_' }B

Hinh 9.2

Diéntichxung quanhctahinhnén:S = 7.8.17<136m (cm?).

Luu y: Téng cta dién tich xung quanh va dién tich day ctia hinh nén dugc goi la dién tich
toan phan ctia hinh non, ki hiéu la S, 12 .S, = i+'Tr.

LUYEN TAP 2

Tinh chiéu cao cia mét hinh non cé dudng sinh dai 20 cm va dién tich xung quanh
bang 240m cm’.

VAN DUNG 2

No6n 1& phé-bién'd ca ba mién cia nudc ta nhung
noén & Hué'tir1au da trd thanh nguén cdm hing cho
thi ca. 'N6n Hué thudng c¢6 mau tring xanh, thanh
tao, méng, nhe, mém mai. Nén 1 Hué cé khung gém
16.vong cach déu nhau (khuén nén con duac goi la
khung chim) va duoc lgp béing nhiéu 16p la cua cay 13
“nén tréng & huyén A Ludgi va huyén Nam Déng, thuéc
tinh Thua Thién Hué (nguén: https://www.ipvietnam.
gov.vn/hoat-ong-so-huu-cong-nghiep-tai-ia-phuong/-/
asset_publisher/7xsjBfghCDAV/content/bao-ho-chi-dan-
ia-ly-hue-cho-san-pham-non-la). Tinh dién tich bé mat
ngoai (theo centimét vuéng) ctia mot chiéc non la cd |
dudng kinh ddy 41 cm va chiéu cao 18 cm (lam tron
két qua dén hang phan muai).
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o THE TICH CUA HINH NON

HOAT PONG 3

Ban Thién c6 mét phéu dong dang hinh nén (Hinh 9.25a) va moét thung khéng
chuta nudc dang hinh tru (Hinh 9.25b) véi cung ban kinh day r va chiéu cao h.
Thién dung phéu dong muc day nudc réi dé vao thing chira thi thdy rang muc
nudc bang %chié’u cao cla thung.

a) Tinh thé tich V ctia phén nudc trong thung chia theo r va h.
b) Hay du doan thé tich clia phéu dong.

Hinh 9.25

Ta chiing minh dugc rang:

-) Thé tich, ki hiéu 1 V, etia hinh nén dugc tinh theo céng thc:

= %m‘lh
véi r la ban kinh day va h la chiéu cao ctia hinh nén.
vibus _
T_[nﬁ thé tich cia mot hinh ndn c6 dudng kinh day 10 cm va chiéu cao 6 cm.
Bai giai ;
Ban kinh day cta hinh nén: r= 5 - 5(cm).
Thé tich caa hinh nén:V = %N.SZ.E} = 501 (cm?).
LUYEN TAP 3

Mét hinh nén ¢6 duéng sinh bang 10 cm va chiéu cao bang 8 cm. Tinh thé tich cta
hinh non.



VAN DUNG 3

Tinh thé tich cia mé hinh tén Ita trong Hinh 9.26.

8 AN 3cm

4

6cm

Hinh 9.26

o TAO LAP HINH NON
HOAT PONG 4

Budc @ Cat miéng bia nhu Hinh 9.27a r6i udn miéng bia lai va dan hai mép OA,
OB sao cho chiing chéng khit 1én nhau dé tao thanh mat xung quanh
cua hinh nén dinh O (khéng cé day) nhu Hinh 9.27b.

8cm O O

\ / /¢ \I=8am

| / W A B

a) b)
Hinh 9.27
Budc @ Tinh béan kinh day r clia hinh nén tao thanh va cit miéng bia hinh tron
bén kinh r. Ding bang dinh dan miéng bia nay véi mat xung quanh cta
hinh nén & Buéc 1 dé tao lap thanh mét hinh nén.

VWibu 4
Tao lap hinh nén cé ban kinh day 1,5 cm va dudng sinh 6 cm.

Bai giai

Dién tich xung quanh ctia hinh nén: S, = .1,5.6"="9 (cm’).

Mét xung quanh cla hinh nén trén Ia hinh quat tron ban kinh 6 cm gidi han bdi

cung n°.

T.6°.n
360

“ Chuong 9 - Hinh tru. Hinh nén. Hinh cau
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Tl d6, ta c6 thé tao lap hinh nén trén theo cac budc sau:

« Cat mo6t miéng bia hinh quat tron ban kinh 6 cm gidi han béi cung 90° (mét phan tu
hinh tron ban kinh 6 cm) va uén miéng bia tao thanh mét xung quanh cla hinh nén.

- Cat mét miéng bia hinh tron ban kinh 1,5 em va dung bang dinh dan miéng bia
nay vdéi mat xung quanh cta hinh nén via tao.

X
QX

Hinh 9.28

LUYEN TAP4 0%0

[ Tao I3p hinh nén c6 ban kinh day 5 cm va difong sinh 12 cm. Tinh thé tich cta

hinh nén vua tao lap. /

BAITAP '?§
9.6. K& tén dinh, chiéu cao, dud @ ban kinh day va tinh
dién tich xung quanh, théitich Ua hinh nén & Hinh 9.29.

OJC’)

" 0 g
?\ Hinh 9.29

9.7. Tim cag don vi thich hop dé hoan thanh Bdng 9.2.
\
@,

Bdng 9.2
@, Chiéu cao ciia hinh nén &3 8.cm 15 mm

Ban kinh day ctia hinh nén 3dm (2) 20 mm
Pudng sinh ctia hinh nén 5dm (2) (2]
Dién tich xung quanh cta hinh nén (2 2 (2]
Dién tich toan phan ctia hinh nén
Thé tich clia hinh nén () 961 cm’ (7]




9.8. Tinh dién tich bia can diing (theo centimét vuong) dé lam mot chiéc ma sinh nhat cé
dang hinh nén nhu Hinh 9.30 véi dudng kinh ddy 22 cm va chiéu cao 18 cm (b qua
cac mép nadi va phan thua, lam tron két qua dén centimét vuéng).

Hinh 9.30

9.9. Tha 10 chiéc dinh c6 kich thudc nhu Hinh 9.31 vao mét c6c nuéc .thujtr‘t'inh. binh chim
hén xuéng va nudc trong céc khéng bi tran ra ngoai. Hoi th_é’_;_ﬁt;henuéc trong céc
tang thém bao nhiéu mililit (1am tron két qua dén hang phan muodi)?

25 mm -' 5mm

. “Hinh 9.31

72 EM CO BIET

Nha hat Cao Van Lau & thanh phé Bac Liéu,
tinh Bac Liéu dugc xdy dung theo mé hinh ba
chiéc nén 1a gan lién véi hinh anh cta nguai
phu nit Viét Nam. Pay con la biéu tugng thé
hién su doan két ctia ba dan toc anh em sinh
s6ng trén dia ban tinh 1a Kinh, Hoa, Khmer,
dong thai mang y nghia gan két ba mién Bac,
Trung, Nam ctia dat nudc. Cong trinh duoc dat
theo tén ctia c6 nhac si Cao Van Lau - cha dé
cGa ban Da cé Hoai lang. Khi nhic dén 6ng,
nguoi ta thudng nhé dén Bon ca tai tir Nam Bo.
Dadn ca tai td Nam B6 ctia Viét Nam dugc UNESCO cong nhan la Di san Van hoa phi vat
thé dai dién ctia nhan loai nam 2013.

(Nguon: https./tpbl.baclieu.gov.vn/-/nh%C3%A0-h%C3%A1t-cao-v%C4%83nl%E1%BA%
A7U-%C4%91i%E1%BB%83m-%C4%91%ET1%BA%BFN-%C4%91%ET1%BB%99c-
%C4%91%C3%A10-c%E1%BB%A7a-b%E1%BA%A1c-1i%C3%AAu va https://ich.unesco.org/
en/RL/art-of-n-ca-ti-t-music-andsong-in-southern-viet-nam-00733)
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HiNH CAU

T khoa: hinh cau, mat cau, tam, ban kinh ctia hinh cau.

Ban kinh Sao Moc gap khoang 11 lan ban kinh Trdi Bat (hguén: https:/solar
system.nasa.gov/resources/686/solar-system-sizes/). Vay thé tich Sao Méc gap bao
nhiéu lan thé tich Trai Dat?

€@ Hinucav ) %'?*

HOATPONG 1 ,
Hay chi ra cac vat thé co dang hinh cau trong Hinh 9.33. YJ{P—
'-.\"*«
a) |
L E""—_
:"\-ﬁx :
(A
5~
i Hinh 9.33

o
Khi quay nua hi@gw\tém O, ban kinh R mét vong quanh dudng kinh AB ¢é dinh, ta dugc
mét hinh cdu (Hinh 9.34)

Q;S" @(

« Nua dudng tron AB quét nén mdt cdu.
- Piém O dugc goi la tdm, R |a bdn kinh ctia hinh cau hay méat cau do.




HOAT PONG 2

Quan sat Hinh 9.35, hay cho biét khi bé
mét qua cam ¢6 dang hinh cau thi mat cat
clia qua cam <6 dang hinh gi.

Ta c6 két luan sau: <O~

h ,)/ Khi cat hinh cau bdi mét mat phang, ta dugc mot hinh tron.
Khi cat mat cau bdi mét mat phang, ta dugec mét dudng tron. Néu mat phang di
gua tdm clia méat cau thi duong tron d6 cd ban kinh R va dugc goi la duong tron I6n.
Néu mat phang khéng di qua tdm clia mat cau thi dudng tron dé cé ban kinh
bé han R.

vibu1 ff%J

Khi cat hinh cdu & Hinh 9.36a béi cac métphéng khéac nhau, ta dugc cac dudng tron
¢06 ban kinh khac nhau nhu Hinh 935@‘«

QY Hinh 9.36
<\ h
vipite
3\
: "~ Xac dinh tam va ban kinh ctia hinh cau tao thanh khi quay ntra hinh tron du'c‘mg kinh
AB = 6 cm quanh AB ¢6 dinh.
Bai giai : ,
Tam O cla hinh ciu tao thanh la trung diém cla 10 "'-|
doan thang AB. E
Ban kinh ctia hinh cau dé la: ;
AB _ 6 _
R=0A=0B="====3(cm)
Hinh 9.37
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vViDu3

Tinh chu vi duong tron thu dugc khi cat mat cau tam O ban kinh 2,5 cm bdi mét
maét phang di qua O.

Bai giai

Khi c&t mat cdu tdm O ban kinh 2,5 cm bdi mit phang di qua O, ta duoc mét dudng
tron c6 ban kinh 2,5 cm.

Chu vi duong tron thu dugc: 2m.2,5 = 57 (cm).

LUYEN TAP 1

Cho hinh cau tam [ dudng kinh 1 dm. Khi cat hinh cau trén bai mét mat phang, ta
dugc mét hinh tron cé chu vi - dm Mat phang dé cé di qua tam h:ua mat cau
khéng? Vi sao?

VAN DUNG 1

Trai Dat dugc xem nhu mét hinh cau véi
ban kinh khoang 6 371 km. Néu coi xich
dao la dudng tron Ién cGa hinh cau nay
thi d6 dai duong xich dao la bao nhteu___ '
kilomet?

Hinh 9.38

€ oienTicn Mﬂ:rc&u

HOAT DONG 3

Ban An dung mét sgi day du dai va méng cuén quanh mét qua béng dén khi boc
kin qua bong dé bang cac vong cudn sat nhau va khéng chéng 1én nhau (Hinh 9.39).

Hinh 9.39




Ban An cat soi day du tai diém két thiic qua trinh cuén —
day quanh qua béng, réi ldy doan day nay cudn ting
vong sat nhau quanh hop hinh tru dung qua bong dé

(Hinh 9.40). Ban An thay rang doan dady cuén quanh

hép dung béng tao thanh mét hinh tru cé dudng kinh

va chiéu cao cung bang dudng kinh qua bong.

a) So sanh dién tich bé mat qua béng vai phan
dién tich cta hép dung bi quan béi soi day du.

b) Goi R la ban kinh cla qua bong. Viét cong thiic
tinh dién tich xung quanh cta hinh tru do doan
day cudn quanh hép dung bong tao thanh theo R,
t doé suy ra dién tich bé mat ctia qua béng.

2R

Hinh 9.40

Ngugi ta chirng minh duogc rang:

R :

Dién tich, ki hiéu la S, ciia mat cau duoc tinh theo céng thuc:
S=47R =’
vdi R 1a ban kinh va d la duong kinh cia mat cau.

ViDu 4
Tinh dién tich ctia mét-mat cau co ban kinh bang 5 cm.

Bai giai
Dién tich ciamatcau:
S =4m.5% = 1007 (cm?).

LUYENTAP 2

Mot mat cau co dién tich la 36 cm®. Hoi dudng kinh clia mat cau nay la bao nhiéu
“centimét (lam tron két qua dén hang phan tram)?

VAN DUNG 2

Dai duong bao phi khodng 71% bé madt Trai Dat (hgudn: https./www.usgs.gov/
special-topics/water-science-school/science/). Hay udc tinh dién tich cta dai duong theo
kilomét vuong, biét ban kinh Trdi Bat khoang 6 371 km (lam tron két qua dén hang triéu).
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e THE TICH HINH CAU

HOAT PONG 4

Ban Mai tha tur ti mot qua cau ban kinh R
vao mét chiéc cée thuy tinh hinh tru chira
san nudc dén % chiéu cao coc (Hinh 9.41a)
thi thdy nudc dang lén vira miéng coc
(Hinh 9.41b). Dua vao két qua thi nghiém
cUa ban Mai, viét cong thuc tinh:

a) Thé tich cha chiéc c6c hinh tru theo R;
b) Thé tich cGia qua cau.

a) N b)
Hi_.nh 941
x"?;f"
Ngu’dl ta chiing minh dugc rang: (:‘\_3
r)/The tich, ki hiéu |a V, ctia hinh cau dugc tlnh theo céng thuc:
. _V,'_=~';T R’
v6i R 1a ban kinh hinh cau. :
] . 1 & \%
VIDUS N~
-’IJF' ' 4 .{’“
Tinh thé tich mot qua bong nhua c6 dang hinh cau vdi duang kinh 10 cm.
Baigiai ;% 105
Ban kinh qg{ﬁmg nhua: R = -5 =5 (cm).
Thé tlchi’%%\)bong nhua: V—i = 50???T( cm?).

LquﬁﬁAps

lay = 3,14.

Tinh ban kinh ciia mét qua dia ciu co thé tich 14 130 cm?’,

Hinh 9.42



VAN DUNG 3
I Hay tra 1oi cdu héi & phan Khai dong.

VAN DUNG 4 & >

Tinh dién tich mat ngoai va thé tich cia mét dng nghiém co
phan than hinh tru va day la nla hinh cau véi kich thudc nhu
Hinh 9.43. 8cm

2cm
Hinh 9.43

Q TAO LAP HINH CAU, MAT CAU

HOAT PONG 5

Ta ¢ thé lam mot qua cau dé trang tri theo cac budc sau:

Budc @ :

C4t 16 miéng bia hinh tron cobén kinh 4 cm

va gap déi lai theo nép gép la duong kinh

bat ki (Hinh 9.44a).

Buéc ©

Dung keo dan hodc bang dinh hai mat dé

dan céc miéng bia trén véi nhau tao thanh

qua cau (Hinh 9.44b). a) b)
Hinh 9.44

IAN DUNG 5

~ Nguoi ta diing cac vong tron bang kém ¢ ban kinh 12,5 cm lam
khung cho dén treo hinh cau (Hinh 9.45). Cac vong kém déu la
cdc dudng tron 16n cda hinh cu nay. Tinh thé tich ca dén treo.

Hinh 9.45
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BAITAP

9.10. Tim céc s6 va don vi thich hap 6| ? | dé hoan thanh Bdng 9.3.

Bdng 9.3
Ban kinh hinh cdu  JEET (72) (7]
Dié&n tich mit ciu (2] |144ndm?| [7]

9.11. Mét qua dua hau cé dang hinh cau véi ban kinh 12 cm va vo day 1 @inh 9.46).
Tinh dién tich bé mat qua dua hau va thé tich vo dua. e\§‘\

Hinh 9.@5 /

9.12. Tinh khéi lugng thép can diing deasafi@t 1 000 chiéc dinh tan c6 than hinh tru va

dau la ntra hinh cau véi kich th Hinh 9.47, biét khoi lugng riéng cua thép la
7 850 kg/m’.

% !5 |
@ 5 mm 25 mm
S_E Hinh 9.47

9. 13. ?"éc ¢6¢ hinh tru c6 phan day bén trong la moét
tron ban kinh bang 12 cm. Chiéu cao clia muc nudc
trong céc la 10 cm (Hinh 9.48).

a) Tinh thé tich nudc trong céc.

b) Tha mot qua cau bang kim loai c6 ban kinh 4 cm vao
c6¢ cho dén khi qua cau chim han xuéng day céc va
muc nudc ding yén. Héi muc nudc trong coc tang
thém bao nhiéu centimét?

Hinh 9.48



9.14. Mét cong ty thiét ké mau hép lam tir bia méng

dang hinh hép chlr nhat dé déng goi 6 qua bong s " ./..:"":{
ban cé théng s6 ki thuat ©40 (dudng kinh béng la p - 4

40 mm) (Hinh 9.49). T

a) Tinh dién tich xung quanh ctia hép, biét ring |
déay hop la hinh vuéng canh 40 mm va chiéu
cao clia hop viia da dé xép khit 6 qua bong ban.

b) Tinh thé tich phan khéng gian tréng cta hép
khi chira 6 qua bong ban.

Hinh 9.49

7? EM CO BIET

T thoi 6 dai, con ngudi da cé nhiing hiéu biét dang né vé Trai Dat. Khoang 500 nam
trudc Cong nguyén, nhiéu hoc gia da cho rang Trai Bat c6 dang hinh cau. Vao thé ki
thu ITI trudc Céng nguyén, nha toan hoc va triét gia Hy Lap - Eratosthenes, bang cac
phép do va tinh toan cia minh da chi ra ban kinh Trai Bat khoang 6 366 km.

(Nguon: https:/oceanservice.noaa.gov/education/tutorial_geodesy/va https:/imagine.gsfc.
nasa.gov/features/cosmic/)

N6i dén cac nghién ctu vé thién van, khéng thé khéng nhic dén Galileo Galilei
(1564 — 1642), 5ng |a mét nha toan hoc, vat li, thién van hoc ngudi Y sinh ra tai Pisa.
Ong 13 ngudi cai tién kinh thién van, phat hién bén vé tinh 16n nhat cla Sao Méc va
quy dao ctia Sao Thé. Tir nhitng quan sat ctia minh, éng 14 ngusi dua ra cic bang
chung thuyét phuc khang dinh hoc thuyét ctia Nicolaus Copernicus, cho rang Trai Dat
va cac hanh tinh quay quanh Mat Trgi. Biéu nay di ngugc lai véi tu tudng clia Gido hoi
Cong gido tai Y ltic by gier nén éng da bi dua ra xét x{ trudic toa &n Gido hdi va tuyén an
di gido. Ngay nay, chuiing ta biét rang nhiing lap luan clia 6ng déu xac dang. Nam 1992,
Giao hoang John Paul IT da thé hién su hai tiéc vé ban an clia Galileo.

(Nguon: https:/Avww.ncbi.nlm.nih.gov/pmc/articles/PMC2564400/ va https.//starchild.gsfc.
nasa.gov/docs/StarChild/whos_who_level2/galileo.html)

/ i
Va/ Tijpa | M
j d Bl 4 -

y,

Sao Kim™

__’.,..-"'gaa Méc
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” ONTAP CHUONG 9

9,15. a) Dién tich xung quanh cla hinh nén, hinh try sé thay d6i nhu thé nao
néu ban kinh day khéng doi con do dai dudng sinh tang gap ba lan?
b) Thé tich ctia hinh nén, hinh tru sé thay d6i nhu thé nao néu ban kinh day
tdng gap doi con chiéu cao khong déi?
¢) Dién tich mat ciu va thé tich hinh cau sé thay déi nhu thé nao néu ban
kinh hinh cdu gidm mét nlra?

BAI TAP TU LUAN

9.16. Tinh thé tich ctia mdi hinh & Hinh 9.50.

3 5
/ 12em
5cm ‘l.‘~, ¥ — h
_‘___ = | //.—' I - A
/ 3cm: N
v ‘-\
(T eem
20cm o - 7em
| b ;
K | A 4
\ — 5 ‘\ e
e Y _ \\/ ¥
Hinh 9.50

9.17. Ngudi ta xép 6 lon nudcngot vira khit trong maot thiing carton ¢é dang hinh
hop chir nhat nhu Hinh 9.51. Méi lon nudc ngot ¢ thé xem 1a mét hinh tru
VGi dufjng‘ kinh 2,4 cmva cao 12 cm. <%= *q,__ .
a) Tinh tong thé tich ca 6 lon nudc ngot. -
b) Céc lon-nudc ngot chiém khoang bao nhiéu
phan tram khéng gian trong thung (lam tron
két qua dén hang phan mudgi)?

Hinh 9.51
9.18. TU mot khai gb hinh tru ban kinh day 5 cm gy
va cao 7 cm, ngudi ta khoét di mét phangé » 33\7 N
hinh nén cé ban kinh day 3,3 cm va chiéucao |~ \ asze ) _/
5,6 cm (Hinh 9.52). Tinh thé tich phan con lai 5‘ : =
ctia khéi gé. =
. > | i
'~ Hinh9.52



9.19. Mot cai gao nudc c6 dang nia hinh cau lam JE————
tir dat sét c6 kich thudc nhu Hinh 9.53. 05€m— . Gcmimn
a) Hoéi gao nudc nay chira dugc téi da bao e
nhiéu mililit nuéc? }
b) Nguaita muén trang men toan bé céi gao
nugc (ca mat trong, mat ngoai va miéng o
gao nudc). Tinh dién tich can trang men. Hinh 9.53

9.20. M6t binh nudc c6 dang hinh tru két hop véi nidia hinh cau cé kich thuéc nhu
Hinh 9.54. Khi binh nu&c nam ngang, muc nudéc trong binh cao 20 cm.
a) Tinh thé tich nudc trong binh.
b) Néu dat binh nudc thadng dung sao N
cho phan ntia hinh cau & trén thi _ I
chiéu cao muc nudc trong binh la Im

bao nhiéu? ;
60

Hinh 9.54

BAI TAP TRAC NGHIEM

9.21. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru tao thanh khi quay hinh chi nhat
ABCD c6 BC= 3 cm, CD = 4cm quanh canh AB.
A. 12rcm’. B. 21mcm’.
C. 24t cm> D. 427 cm?.

9.22. Tinh bén kinh day ctia hinh nén cé chiéu cao 12 cm, dudng sinh dai 13 cm.
A. 5cm. B. 6cm.
C. 10 em. D. 65cm.

9.23, Khi. cdt mat cdu ban kinh R bdi mét mat phang khéng di qua tam cua
mat cau, ta duogc
A. Mot tam giac.
B. Mét hinh vudng.
C. Mot hinh tron ¢6 bén kinh R.
D. M6t hinh tron cé ban kinh bé hon R.

9.24. Thé tich cta hinh ciu cé ban kinh 6 dm bang

A. 288 dm°. B. 288tdm°.
C. 144dm’. D. 1447 dm’.

“ Chuong 9 - Hinh tru. Hinh nén. Hinh cau



Vil THONG KE & XAC SUAT

Mét sé yéu té vé théng ké va xdc sué:t

al

rrrrrr

Trong thoi dai ma khoa hoc, nghé phdt trién nhu ngay nay, khi thu thép dir liéu
dé tim hiéu mét vdn dé ndo d6, ta cé thé nhan dugc lugng théng tin "khéng 16"
Kién thurc vé 'Thd'ng'ki @c‘éuﬂ';séﬁd’f hitu ich cho chiing ta trong viéc téng hop,

trinh bay, kha thdc cdc thong tin nay dé ti d6 co thé gii thich mat cdch khoa hoc
cde sukién,xem xéttinh hop i cia cdc nhdn dinh, cdc di dodn, hay dua ragidi phdp




MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU

Tu khoa: bang, biéu dé.

Sau 4 tuan phat song mét chuong trinh giai tri méi, dai truyén hinh X tham do
y kién khan gid dé quyét dinh c6 tiép tuc duy tri né hay khéng. Ho nén trinh bay
di liéu nhu thé nao dé thuan tién cho viéc dua ra quyét dinh?

o MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU BANG BANG Q\}j’?
HOAT PONG 1

Vé dién bién cta dich bénh sot xuat huyét trong 8 thang déliﬂ_énﬁ 2023, théng tin
ban Khang thu dugc cho thay s6 ca mdc tap trung chi yéu tai Ha Néi (5 190 ca) va
mét s6 tinh thanh thuéc khu vuc mién Trung, mién Nam nhu Thanh phé H6 Chi Minh
(8628 ca), An Giang (3 161 ca), Pong Nai (3 114 ca), Bihh Duong (2 482 ca), Binh Thudn
(3 118 ca), Soc Trang (2 481 ca) (nguon: httpﬁ:‘/.{fmbh.gouvn/ﬁn-Hen-quan./-/asset_
publisher/vjYyM709aWnX/content/hon-66-000-ca-mac-14-benh-nhan-tu-vong-do-
sot-xuat-huyet-tuyp-virus-nao-gay- benh-'ﬂﬁy;nam -nay-).

Lap bang biéu dién df liéu ma ban Khang thu thap duac.

Tir bang da lap, hay sap xép cac dlaphucng theo sé ca méac tur nhiéu dén it.

U
Bang théng ké (goi tat la béL ip ta biéu dién dir liéu mot cach gon gang va thuan tién
cho viéc phan tich dir lié
Néu chi can phan tic ac tinh (con goi la tiéu chi) cta dir liéu, ta dung bang c6 2 dong
(hodc 2 cét), goi Ié“bgrfg don. Néu can phan tich nhiéu dac tinh ctia dit liéy, ta phai dung
nhling bang n i n 2 dong va nhiéu hon 2 cét, goi la bdng hai chiéu.

vi by %?“55

tuc tim hiéu vé dich s6t xuat huyét & dia phuong X, noi minh sinh séng,

'*‘s\ban Khang thu dugc dir liéu sau: Quy I ¢6 415 ca mdc, trong d6 ¢6 220 tré dudi 15 tudi.

So ca mdc & quy I la 530, véi 285 tré dudi 15 tudi. S6 ca mdc & quy 111 la 580, trong dé cé

327 tré dudi 15 tudi.

Hay dung mét bang théng ké dé biéu dién dir liéu ma ban Khang thu thap dugc vé

tinh hinh dich bénh sét xuat huyét & dia phuong ban Khang sinh séng.

Bai giai

D liéu ban Khang thu thap duoc cé hai dic tinh — s6 ca méc phan theo Ita tudi va

theo thdi gian nén ta can lap bang hai chiéu (Bdng 10.1) dé biéu dién.

h

Chuong 10 - Mt sé yéu to vé théng ké va xac suat



Bdng 10.1. 56 ca mdc bénh sét xudt huyét & dia phuong X
trong 3 quy ddu ndm 2023

j Quy
(I s"

Du‘ﬂl 15 tuﬂl

Tong s6 415 530 580

7
- X

LUYEN TAP 1 P
D& chuan bi cho cudc trién lam mi thuat dau xuan, ban t6 chtic can cu‘ivqo thong tin
dang ki clia cac tac gia va thong ké dugc nhirng dit liéu sau: K
- V& thé loai tdc pham, co: _
- 65 tranh son mai:
- 40 tranh lua;
- 65 tranh thuy mac; A\
- 30 tranh khdm mau; N
- 42 tranh khac (g6, dong); U
- 18 tugng (d4, thach cao).
- V& tac gia, co:
- 6 tac gia nam va 4 tac gia n dangkrtham gia trién lam tranh son mai;
-4 tac gia nam va 5 tac gia nlt dan‘g”ki tham gia trién lam tranh lua;
- 5 tac gid nam va 4 tac glénu* dang ki tham gia trién Iam tranh thuy mac;
-4 tac gid nam va 4 tac glé ntf dang ki tham gia trién 1am tranh kham mau;
-6tacgidnamva3l ‘ﬁi’t@é nlr d3ng ki tham gia trién lam tranh khic;
- 4 tac gid nam daug ki'tham gia trién |3m tugng.
Em hay su dung hai bé‘ﬁg théng ké dé trinh bay hai loai dit liéu do ban té chuc trién [am
duara. KN

¥

“'\ :th \_J
e \ W
Ny

N

o Moﬁm BIEU DIEN DU LIEU BANG BIEU PO

So Vi bang théng ke, nhiéu khi ta c6 thé ndm bét théng tin nhanh chéng hon qua quan sat
mét biéu doé.

Cung mét day dir liéu cé thé duoc biéu dién bang nhiing biéu dé khac nhau (hhu biéu dé
tranh, biéu dé cot, cot kép, biéu dé hinh quat tron, biéu dé doan thang). Méi loai biéu dé
déu c6 nhiing uu diém va han ché riéng clia né nén trong nhiéu truong hop ta phai chuyén
tlr dang biéu dién nay sang dang biéu dién kia. D€ chuyén nhu vay, ta can lua chon dang
biéu dién phu hop vai di liéu va muc dich phan tich di liéu.



HOAT PONG 2

Tham khao website cia Téng cuc Théng ké (https://www.gso.gov.vn/), ban Phong
lap duoc bang dudi day (Bang 10.2) vé dién tich trong lta hang nam trén toan quéc
giai doan 2017 - 2021. Trong bang, ban lam tron s6é liéu thu dugc dén hang don vi
va phan theo ba viing: déng bang séng Héng, déng bang séng Cliu Long va
cac tinh con lai.

Bdng 10.2. Dién tich tréng lua hang nam (don vi: nghin ha) _

. 2017
Dién tich Ita theo “-mmm

Déng bing song Héng 1071 1040 1012, «.983 970
Péng béng séng Ciru Long 4185 4107 4069 | 3964 3890
Cac tinh con lai 2519 2423 2389 @ 2333 2379

Toan quéc 7775 7570 . 7470 7280 7239

[

a) Cdnén lua chon biéu dé tranh dé biéu dién sé liéu & Bang 10.2 khéng? Vi sao?
b) Déivdi méi muc dich sau, ban Phong nénchon loai biéu dé nao dé biéu dién
dirliéu? Visao?
+ So sanh dién tich tréng lta hang ndm (giai doan 2017 - 2021) ctia viing
dong bang song Hong;
- So sanh dién tich tréng lua & viing déng bang séng Hong va viing déng bang
song Clu Long trong tung nam, giai doan 2017 — 2021;
- Phan tich xu huéng bién déi dién tich tréng lda clia viing déng bing
séng Clu Long qua_céci nam thudéc giai doan 2017 - 2021;
+ So sanh ti s6 dién tich tréng Ia ctia méi viing so véi dién tich trong lda
toan quoc ndm 2021.

o N
>~

- Biéu dc“itr%[i_’fg},‘?-i phu hop véi nhitng day sé liéu don gian, khéng qud 16n, duoc biéu dién
béng_%ﬁtiﬁng don.

- Déiwvainhiing day s6 liéu phc tap hon (chang han nhu ¢6 s6 thap phan hay sé liéu I6n)

i6u dé cot thuan tién cho viéc so sénh cac s6 liéu.

. N:?ﬁ nhu can so sanh tiing cap so liéu (thuong dugc thong ké bang mét bang hai chiéu
hoic bang hai bang dan) thi biéu dé cot kép la phuong tién biéu dién phu hap.

- D& biéu thi ti 1& s8 liéu vé tiing bdé phan so vai sé liéu vé toan thé thi ta dung biéu dé
hinh quat tron.

« Néu mudn biéu thi su thay déi s6 luong clia mot déi tuagng theo thai gian thi ta ding
biéu dé doan thang. Vi loai biéu do nay, trong mot sé truéng hop, ta con cé thé duara
du doan su thay doi ctia sé liéu trong tuong lai gan.

“ Chuong 10 - Mot s6 yéu t6 vé théng ké va xdc suat



vibu 2

Trudng Trung hoc cd s& X théng ké trong Bang 10.3 s6 hoc sinh clia truang dat trén
7 diém cac mén Toan, Ng{ van, Tiéng Anh trong ki thi tuyén sinh I6p 10 hdng nam
d dia phuong.

Bdng 10.3. S6 hoc sinh dat trén 7 diém

S6 hoc sin
tinh theo mén
40 28

Toén

25 28 30 42 '68

Y N

TI§ng Anh 40 25 46 49. . 54
v
\
D6i véi méi muc dich phan tich dir liéu dudi day, hay dé xuat IQ%\:%: dé pht hop nhat.

Giai thich su'lua chon d6 va vé biéu dé.
a) So sanh s6 hoc sinh dat trén 7 diém & cac mé@%? va Nglr van mdi nam,

giai doan 2018 - 2022; .

b) So sanh s6 hoc sinh dat trén 7 diém & tuing @;1 vao nam 2022;

©) Phan tich xu hudng bién déi sé hoc sinh dat trén 7 diém mén Tiéng Anh qua
cAc nam, giai doan 2018 — 2022. Qj

Bai giai ‘ %

a) O day ta can so sanh ting cm%ﬁéu (s6 hoc sinh dat trén 7 diém moén Toan va
s6 hoc sinh dat trén 7 dié Ng(r van) theo titng ndm. Nhu vay biéu dé phai
thé hién duoc hai dac tinh cua s6 liéu la "nam" va "s6 hoc sinh dat trén 7 diém"
moi mon trong tung D liéu dé dudc trinh bay bang mét bang hai chiéu
(thu dugdc tu Ba ?sau khi bd di dong cudi). Trong trudng hop nay, biéu dé
cotkép la s% chon phu hgp nhat (Hinh 10.1a).

b) Do thai a""‘ da ¢6 dinh la nam 2022 nén dé so sanh cdc so liéu trong nam do
thi ta ¢hi'can thé hién mot dic tinh (s6 hoc sinh dat trén 7 diém & tiing maon).

,ﬁ)é@m trudng hop chi mo ta moét dac tinh ctia di liéu thi biéu dé cot va biéu do
ﬁgﬁh quat tron déu cé thé st dung. Tuy nhién vi muc dich & day khéng phai la

Q}o sanh ti lé gitta b phan vai téng thé nén biéu do cot la su'lua chon phu hgp nhat
(Hinh 10.1b).

c) Xu huéng thay déi s6 liéu qua cac méc thai gian sé duoc thé hién rd nhat trén
biéu d6 doan thang. Nhin vao biéu dé, ta thdy ngay s6 hoc sinh dat loai gidi mén
Tiéng Anh tang — gidam qua cac ndm ra sao (Hinh 10.1c).




S hoc sinh dat trén 7 di€m mén Toan va Ngir van

56 hoc sinh

1 Toan W Ngdvan
Hinh 10.1a : @

S6 hoc sinh dat trén 7 diém nam 2022  S6 hoc sinh d@@ diém mén Tiéng Anh

156 hoc sinh 5@'
70

2018 2019 2020 2021 2022 Nam E\b

54
80 1
62 68 46
60 1 40
40
40__
25
20 1
Todn Nga T : 2018 2019 2020 2021 2022 Nam
van
Hin@!ﬁ" Hinh 10.1c
LUYEN TAP 2 \) :

moi u thich nhat.
,, e Ti I hoc sinh thich méi mén hoc

X

I
Biéu dé & Hinh 10.2 biéu dién két qua diéu tra 150 hoc sinh Idp 9 vé mén hoc ma
%e

¥

Toan

Tiéng Anh
Ng van

Vat li

Hoa hoc
Diali

Cac médn khac

Hinh 10.2
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a) Tinh sé liéu con thiéu trong biéu dé.

b) Lap bang théng ké s6 hoc sinh thich méi mén hoc.

c) VE&métbiéu dé biéu dién sé liéu trong bang 1ap dugc & cau b. Can ctrvao biéu dé do,
em c6 nhan xét gi vé su chénh léch gilta cdc nhém hoc sinh thich méi mén hoc?

Luuy:

Ngoai viéc chon dang biéu dién phu hop, ta phai chd y dén tinh hop li cda di liéu.
Nhiéu yéu t6 can dugc quan tdm, chang han nhu:

- DU liéu cé dung dinh dang khéng? Cé phu hap véi thuc té khéng? C6 sai sét-gikhbng?
Biéu db c6 thé hién chinh xac di liéu khéng?

- DU liéu co6 dai dién duoc cho téng thé nhiing déi tuong ma ta quan tém: hay khéng?
K&t ludn dua ra tir bdng hay biéu dé cé hop li hay khéng?

vibu 3

Ban Hoang muédn tim hiéu chiéu cao cla hoc sinh 1¢p:9 clia trudng. Ban diéu tra
chiéu cao clia hoc sinh t6 1 16p 9A va ghi lai két qua trong bang dudi day:

Bdng 10.4. Chiéu cao ctia cde-ban trong té

________ P S
1 150 5 1,52
2 145 6 152
3 152 7 150
4 Thép 8 148

Dua vao bang di liéu'dé, ban Hoang két luan: "Chiéu cao cda hoc sinh I6p 9 khéng

vuotqua 1,52 m."

Em c6 nhan xét.gi vé bang di liéu va két luan ctia ban Hoang?

Bai giai

Bang dii liéu cé hai diém bat hop Ii:

« S6.do chiéu cao la di liéu dinh lugng nhung 6 & dong tht nam, cot tha hai lai ghi
“Thap" (Ia dix liéu dinh tinh);

« 56 1,52 & dong thi hai, cot thi tu khéng phl hop vdi chiéu cao thuc té clia hoc sinh
I6p 9 (c6 thé do sai sot luc ghi chép).

Két luan ctia ban Hoang khéng hap |i, vi:

- Bang dit liéu c6 hai sai s6t nén khéng du co sé dé dua ra khang dinh vé chiéu cao
téi da ctia 8 hoc sinh 16 1;

- Dac biét, mot té 8 ban khéng dai dién dugc cho toan thé hoc sinh I6p 9 clia trudng
nén khéng thé 1ay lam can cir dé dua ra két luan chung cho hoc sinh toan khéi 9.




LUYENTAP 3

Bac Bay thdng ké s6 cdy méi loai hoa trong vuén bang biéu dé tranh dudi day. Biéu db
chua hoan thién thi bac phai diing dé ra vudn tudi nudc cho hoa.

Sé cay hoa trong vuén

% % % Y ok
% % Kk~
% % % % % % ~
*:SCéy §:1cay Q\%\
Pugc bac Bay cho biét vuan hoa cd 114 cay, ban Mai can cui v u do tranh bac

dang vé d& dé tinh s6 cay clc, sau dé dung mét biéu dé cwwﬂ?a) dé biéu dién
s6 cay hoa méi loai va dung mét biéu dé hinh quat trbE inh 10.3b) dé biéu dién
ti 1& méi loai hoa trong vudn (cac ti |é phan tram da @fj am tron dén hang don vi).

Sé cay hoa trong_@
S6 cay

0] O«

32
il |

Hong Phong Tulip Cuc Loaihoa

%CQ lan

o o O O

Hinh 10.3a

g&" Ti lé cac loai hoa trong vuén

A B Héng
<b?\ B Phonglan
[ Tulip
B Cuac

Hinh 10.3b

Em hay kiém tra xem biéu d6 ban vé ¢6 chinh xac khéng. Giai thich vi sao chinh xac
hodc vi sao khéng.

“ Chuong 10 - Mot s6 yéu t6 vé théng ké va xdc suat




VAN DUNG

Tr& lai véi tinh hudng néu & dau bai.

Pai truyén hinh da phét phiéu diéu tra 1 000 khan gia. Di liéu thu dugc la:

» S6 khan gia rat thich chuong trinh: 50 ngudi ti 18 dén 29 tudi, 80 ngudi tir 30 dén
50 tudi, 50 ngudi trén 50 tudi;

- S6 khan gia thich chuong trinh: 190 ngudi ti 19 dén 29 tudi, 230 ngudi ti 30 dén
50 tudi, 210 ngudi trén 50 tudi;

- S6 khan gia khéng thich chuong trinh: 30 ngudi tir 19 dén 29 tudi, 60 ngudi ti %q?n
50 tudi, 100 ngudi trén 50 tudi. gw}gﬁa

Hay diing mét bang dé biéu dién dit liéu gon hanva dé phantichhon. <) ™

Anh Tung - ngudi thiét ké chuang trinh — muén bao vé viéc duy tr‘l{{g?@\«;ﬁéo hudng

cai tién dé thu hut khan gia nhiéu hon. Anh dy nén chon cach bié’ y &n dit liéu ndo

va s dung no trong lap luan ra sao dé thuyét phuc lanh dao ﬂgﬂkﬁwé’n hinh?

N 4
BAITAP —_—
=N\

10.1. Ngudi ta da phdng van 40 dién vién mua ba-lé %ﬁ;ﬁ’t v& dién ma ho yéu thich nhat.
Két qua thu dugc la: 7
- Hai va Hé thién nga va Ngudi dep ngu i;f;glg riing cé s6 dién vién thich bang nhau.
- 20% dién vién duoc héi thich vo R%[hgo va Juliet.
« 6 dién vién thich v& Nang tién gio:-
a) Lap bang théng ké biéu 9_’&[‘_%  luong dién vién yéu thich méi va dién.
b) Vé biéu d6 cot biéu dién séiéu thu dugc trong bang lap & ciu a.
¢) Cénén dung biéu g‘o"’@an thang biéu dién s6 liéu trong bang do khéng? Vi sao?

~N\C
10.2. Bang dudi théng kg%&vﬁgc sinh khéi 16p 9 clia truéng dang ki hoc cdc mén thé thao
tu chon: A N\J
\r :ﬁhﬂr .

A N Sé hocsinh S
AN Mén thé thao [6ng s6
- 120

VN 55 65

o) 35 25 60
54 36 90
52 8 60

a) Vé mot biéu dé biéu dién s6 lieu & cot thi tu cua bang. TU biéu d6 da vé, co thé
dua ra nhan xét gi vé s6 hoc sinh dang ki cac mén thé thao?

b) Vé mét biéu dé biéu dién dir liéu & hai cot thir hai va thit ba ctia bang. Dung biéu dé
da vé dé nhan xét vé su chénh léch gilia sé hoc sinh nam va nir dang ki méi mén
thé thao.




10.3. Ban t6 chiic thong bao ban vé trén mang Ban vé truc tuyén
cho budi biéu dién clla mét nhém ngoéi sao

-
ca nhac. Biéu dé bén biéu dién s6 luong - 140
vé bén ra trong 5 phut dau tién (theo tiing 120
pht) ké tir khi b&t ddu ban. L
a) S6véban dugc nhiéu nhatvaothsidiém £ 1001 90 o
nao? E 80 4+
b) S6 vé ban dugc it nhat vao thai diém ¢ 4| 75 Ky
nao? a “\2\‘{
c) Chon va vé mot biéu d6 khac dé 27 4
biéu dién dir liéu da cho trén biéu dé 20+ A\
doan thang. Li giai su lya chon va cach —4%o—o—o—»
vé clia em. w%‘m 3 4 5 Phuat

ngoai nglf do trudng té chiic. Tilé hoc sinh cac |6, g méi cau lac bé dugc biéu dién

10.4. Khai 1ép 9 c6 64 ban tham gia cau lac bé nghé th @ 80 ban tham gia cau lac bo
bang hai biéu dé hinh quat tron dudi day: (; ;

Cau lacbd nghé thuat / Cau lac bd ngoai ngir
9

ﬁ 12,5%
18,75% ) 2 9A1
\}‘{ 9A2 9A2
M 9A3 S 225% A3
9h4 20% ! oA
W 9AS / 20% W oAs

a) Quan'sat.biéu d6, ban Hoa noéi: "Trong I6p 9A5, s6 hoc sinh tham gia cau lac bo

nghé \Plgu t bdng s6 hoc sinh tham gia cdu lac bé ngoai ngi™.
ﬁ\déng y v&i y kién clia ban Hoa khong? Vi sao?
"’Jq)%h sO0 hoc sinh moi I8p trong tling cau lac bé va trinh bay két qua trong
mét bang theo mau duéi day:

Caulacbé Ennnnn
? ? ? ? ?

Nghé thuat

Ngoai ngir ? ? ? 7 ?

¢) Chon va vé loai biéu doé phi hgp dé biéu dién bang dir liéu lap dugc & cau b
sao cho dé quan sét trén biéu dé s6 lugng hoc sinh chénh léch gitia hai ciu lac bd
trong moi |&p.

“ Chuong 10 - Mt sé yéu to vé théng ké va xac suat



TAN SO

Tur khoa: tan s6 ciia mot gia tri, bang tan s6, biéu do tan sé.

./ Bac Hai muén nghién clu tac dung cla loai
phan hitu co X déi véi cdy dau Ha Lan. Bac chia
khu vuén nho thanh hai |6 va trong nhiéu dau
Ha Lan trén mai 16. Cay & ca hai 16 déu duoc
cham séc tuong tu nhu nhau, ngoai trir viéc
phan bén hiu co X chi dugc st dung cho 16 A.
Pén mua thu hoach, bac Hai lay ngau nhién tur
mai 16 150 qua dugc hai vao cing mét luc va

dém so6 hat dau trong méi qua réi ghi lai nhu sau: \e\?\

L6A: 5 4 5 7 6 5 5
lL6B: 4 6 7 6 4 5 6 (:;2
Bac Hai nén biéu dién dii liéu thu duoc nhu' the na@ thé danh gia hiéu qua

cla loai phan bén hiru co X? C}Q
o TAN SO.BANG TAN SO o /
HOAT DONG 1 A%

Két quéa diéu tra can nang cla. l'fjétsﬁ hoc sinh 16p 9 dudc ghi lai trong bang sau:
Bdng 10. S«Cdn ndng ctia mét sé hoc sinh I6p 9

Can nang (kg) # :l?' 48 49 50 52
S6 hoc sinh 2 7 4 6 1

Quan sat Bang 10.5 va cho biét:

a) S6do can nang clia cac hoc sinh dugc diéu tra cé nhing gia tri nao?

b) B,a_.o*nﬁtéu hoc sinh can ndng 47 kg? Bao nhiéu hoc sinh can nang 48 kg?

c)TSngsﬁ hoc sinh dugc diéu tra la bao nhiéu? Gidi thich cach tim két qua.
Quan sat Bdng 10.5, ta thay: Dong thu nhat clda bang liét ké cac gié tri la s6 do can nang
cla hoc sinh. Dong thd hai clia bang cho biét Ung véi mdi gia tri ¢6 bao nhiéu hoc sinh.
Chang han, chi ¢6 1 hoc sinh can nang 52 kg, ¢6 6 hoc sinh can ndng 50 kg. S6 1 dugc goi la
tan sé cla gia tri 52, s6 6 dugc goi la tan sé clia gia tri 50. Tong cac s6 & dong thir hai bang 20,
cho biét s6 lugng hoc sinh dugc diéu tra.
Tap hop cac dir liéu thu thap dugc khi diéu tra thong ké vé mét dau hiéu nao dé dugc goi la
mau dirliéu. S6 gia tri (cd thé 1ap lai) cila mau dit liéu dugc goi 1a kich thudc médu (hay ¢& mau).



./- S6 lan xuat hién mét gia tri trong mau du liéu ctia dau hiéu diéu tra dudc goi
la tdn s6 cda gid tri do.
« Bdng tan s6 la bang biéu dién dii liéu, trong do:
- Dong (cot) thit nhéat ghi cac gia tri khac nhau ctia dau hiéu diéu tra;
- Dong (cét) thi hai ghi tan sé cla gia tri tuong Ung & dong (cot) thir nhat.

Luuy:
Trong bang tan sé véi dir liéu 1a s6, ngudi ta thudng sap xép cac gia tri tr nho dén'lédn (hoac
tu 16n dén nho) va viét thém tong cac tan so (téng dé chinh la kich thudc mau).

HOAT PONG 2

Dé quyét dinh dinh muc nang suat va ché do khen thudng, lanh dao nha may
theo doi thai gian hoan thanh mét san pham clia mot sé cong nhan va thong ké
két qua diéu tra trong bang sau:
Bdng 10.6. Thai gian hoan thanh mét san phdm ctia mét sé céng nhan
' 38 42 43 44 45 52 55  Téng
5 20 40 57 30 5 3 N=160

a) Pas6 cong nhan hoan thanh san pham vai thai gian bao nhiéu phut?

b) Nha may nén dé ra dinh mtic thai gian hoan thanh san pham trong khoang
bao nhiéu pht? Dé xét khen thudng, nha may nén dat diéu kién thdi gian
hoan thanh san pham la bao nhiéu phut?

Nhén xét: Y nghia.va vai tro cia tan sé

Tan s6 cho ta biét mdi gia tri xut hién nhiéu hay it trong mau. Bang tan s6 biéu dién dir liéu
gon gang va thuén tién cho viéc so sanh, xac dinh nhiing gia tri phé bién hoac rat it xuat hién
dé tir do ta céthé dua ra két luan hap i

ViDuY

Cong ty giong cdy trong dang nghién citu mét giong lia mdi. Chi tiéu dat ra la
nang suat phai dat téi thiéu 60 ta/ha. Sau mét vy, théng qua bdo cdo cla ting
dia phuong tham gia trong thi nghiém giéng lia mdi, cong ty thu thap duoc bang
sé liéu sau:

Bdng 10.7a. Ndng sudt lta (ta/ha)

60 54 61 62 58 61 62 60 61 60
61 58 61 60 58 60 60 61 60 62
54 58 60 61 61 60 61 61 62 61
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a) Hay lap bang tan sé nang suat lUa ctia cac dia phuong.
b) Céng ty nén trién khai tréng dai tra giéng lia mdi nay & bao nhiéu dia phuang
da tham gia trong thr nghiém?
Bai giai
a) Dé lap bang tan s6, ta thuc hién cac budc sau:
+ Xac dinh cic gid tri clia dau hiéu diéu tra:
Trong Bdng 10.7a, ta thay cé 5 gia tri khac nhau la 54, 58, 60, 61, 62. DPay chinh la
5 gia tri cila dau hiéu diéu tra.
« Xac dinh tan s6 cia moi gia tri:
Dém s6 lan xuat hién gia tri 54 trong Bdng 10.7a, ta cé tan s6 cua giatri 54 13 2.
Dém so lan xuat hién gia tri 58 trong Bdng 10.7a, ta cé tan s6 cta.gia tri nay la 4.
Tuong ty, ta xac dinh dugc tan s6 clia cac gia tri 60, 61 va 62 tuong Ungla 9, 11
va 4.
« Lap bang tan so:
Bang c6 hai dong. Dong thit nht danh dé ghi 5.gid tri ctia diu hiéu diéu tra.
Nhu vay trong bang phai c6 5 cot dé ghi 5 gia tj.-Ngoai ra, con phai cong thém
1 cét phia trudc dé ghi tiéu dé "nang suét" (ddu hiéu diéu tra) va 1 cdt phia sau dé
ghi téng cac tan s6. Dong thu hai ghi tdn sotliong (Ing clia cac gia tri. Vay ta cé
bang tan sé dudi day:
Bdng 10.7b. Néng sudt lua cua cdc dia phuong tréng thir nghiém

54 58 60 61 62 Téng
2 4 9 11 4 N=30

b) Bang tan sé cho thay nahg sudt tap trung & muc 60 va 61 (ta/ha). Néu tinh ndng suat
t6i thiéu la 60 (ta/ha) thixco 24 (trén 30) dia phuong dat duoc. Nhuthé, cong ty co thé
trién khai tréng daitra giéng ltia mdi & 24 dia phuong nay.

LUYEN TAP 1

Té dan phé'diéu tra dién tich nha & (don vi: m?) cila mét s6 ho gia dinh va théng ké
trong.bang sau:

Bdng 10.8. Dién tich nha & cua mét sé hé ddn

180 140 120 160 150 80 120 150
160 120 80 120 80 140 140 150
120 80 150 150 120 140 150 160

a) Lap bang tan sé dién tich nha & cla cac hé dan dugc diéu tra.

b) Tu bang da lap, cho biét: Dién tich nha & nhé nhat va I6n nhat cla céc ho dan
la bao nhiéu? Bao nhiéu gia dinh c6 dién tich nhd nhat? Dién tich nao chiém sé
déng nhat trong cac hé gia dinh?




6 BIEUDPO TAN SO

HOAT PONG 3

Bang dudi biéu dién két qua diéu tra ctia phudng An Binh vé s6 ngudi trong doé tudi
lao dong c6 trinh dé dai hoc:
Bdng 10.9. S6 lao déng dé tubi 20 — 60 ¢6 trinh dé dai hoc

2016 2017 2018 2019 = 2020 Téng
21 30 25 42 62 N=180

D6i véi mai cau hoi sau, hay vé loai biéu d6 phu hgp thé hién ré cau tra 16i:

a) S6 ngudi lao déng dat trinh d6 dai hoc ctia phudng An Binh nhiéu nhat vao
nam nao?

b) S6 ngudilao dong dat trinh d6 dai hoc bién déi theo xu hudhg nao qua cac nam?

Bang tan s6 o thé duoc biéu thi bai biéu do <ot hodc biéu dé doan thang. Cac
biéu dé nay dugc goi la biéu dé tdn sé dang cot va biéu dé tan sé dang doan thang.

ViDu 2
Mét cong ty xudt khau cde mat hang néng hai san théng ké lai trong bang sau s6 don
dat hang trong méi ndm thuéc giai doan 2018 — 2022:

Bang 10.10. S6 don hang moi nam

. 2018 2019 2020 2021 2022  Téng
S 16 26 20 6 12 N =80

a) Haychon loai bi€u dé thuan tién cho viéc so sénh sé don dat hang cla cac nam.
Vé biéu dé dé. S6 don dat hang tap trung nhiéu nhat vao ndm nao? S6 don dat hang
clia nam nao it nhat?

'b) Hay chon loai biéu dé thé hién ré xu hudng thay doi sé don hang qua cac nam.
V& biéu d6 dé. Dua vao biéu d6 nay, cho biét vao nhitng nam nao sé don dat hang
giam sut so véi nam trudc dé? Nam nao giam nhiéu nhat?

Bai giai

a) Dé so sanh s6 don hang trong cac nam thi biéu dé tan sé dang cét la loai biéu do
phu hop. Biéu dé dugc vé & Hinh 10.4a, trong dé truc ngang biéu thi cdc nam va
truc dung biéu thi tan sé ung véi méi nam.
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S6 don hang cac nam

" Tansé 26
25t
20 4 20
15 16
12
10 1
6
5 o

2018 2019 2020 2021 2022 Nam

Hinh 10.4a
Biéu dé cho thdy rd la s6 don hang tap trung vao nam 2019, Nam'2021 c6 s6
don hang it nhat va chénh léch kha nhiéu so véi cdc nam <on 1ai (chang han,
chi bang mét nifa s6 don hang cla ndm 2022 hay chua dén mot phan tu s6
don hang ctia nam 2019).
b) DEthé hién ré xu huéng thay d8i qua cac nam thi ta vé biudo tan s6 dang doan thang

(Hinh 10.4b).
S6 don hang cacnam

T Tansé

T 26
25 1 .-.r’_-' -‘%'T-- 20
20 1
T g6 12
10 + ' 6 =

51 ¥
2018 2019 2020 2021 2022 NéFn
Hinh 10.4b

Quan satbiéu dé, ta thdy nam 2020 va nam 2021 déu cé s6 don hang giam so Véi
nam. trudc dé. Doan thing di xuéng "dSc” hon la doan chuyén tir nam 2020 sang
nam 2021, chiing td ndm 2021 ¢6 s6 don dat hang gidm nhiéu nhat so véi nam
trudc do.

Nhan xét: Y nghia thuc tién cla biéu dé tan sé

- Biéu do tan s6 dang cot biéu dién mét cach truc quan su phan bo ctia dii liéu. N6 cho ta biét
dir liéu tap trung nhiéu nhat & gia tri nao, it xuat hién nhat & gia tri nao. N6 thuan tién cho viéc
so sanh tan s clia cac gia tri hodc xac dinh nhifng gia tri dac biét trong mau dir liéu.

- Biéu do tan s6 dang doan thang biéu thi rd xu huéng thay doi tan sé cac gia tri theo thdi gian,
gitip ta so sanh muic d6 bién déng ctia tan soé.



LUYEN TAP 2
Bdng 10.11 trinh bay két qua diéu tra thai gian danh cho hoat déng thé duc thé thao
moi ngay ctiia mot sO nguai:

Bdng 10.11. Théi gian danh cho hoat déng thé duc thé thao

e o5 | 1,0 15 | 20 | 25 | 30 | Téng
55 50 95 150 95 55 N=500

a) Hay dung biéu d6 tan s6 dang cot dé biéu dién dl liéu da cho. Biéu dé cho thay
nhém déng nhat la nhom nao? Nhém it nhat la nhém nao? S6 lugng hgudi clia
hai nhém nay chénh léch nhau bao nhiéu 13n? Nhimg nhém nao césdluong ngudi
nhu nhau?

b) Cothé dung biéu dé tan sé dang doan thang dé biéu dién bang s&iéu da cho khéng?
Visao?

VAN DUNG

Trd lai vdi di liéu théng ké clda bac Hai vé s6 hat-trong moi qua dau Ha Lan. Vdi hai
mau di liéu (vé dau trong & hai 6 dat), méi mau 150 s6 liéu, thi dua vao cach ghi chép
ban dau bac Hai sé rat kho danh gia hiéu qua clia loai phan bén hiu co X.

Bac Hai da téng hop lai két qua dém hat.trong 300 qua dau clia minh theo tiing 6.
DGi vai 16 A, két qua bac thu duoc 13:25 qua 8 hat; 65 qua 7 hat; 45 qua 6 hat; 10 qua
5 hat; 5 qua 4 hat. .

a) Hay dung bang tan sé dé biéu dién dr liéu vé dau tréng & 16 A do bac Hai cung cap.
b) Veé biéu dé tan s6 biéu dién bang di liéu ldp dugc. Dua vao dé, cho biét: Phan Ién

qua c6 bao nhiéu hat tr&'1én? Loai it hat nhat c6 bao nhiéu qua?.

Luuy:

Khi biéu dién bang tin s6 bang mot bidu dé hay khi doc va phan tich dr liéu trén cac biéu do,
ta phai chu y dén.don vi ctia truc tung, tranh dua ra nhimg két luan khong chinh xac do chi
€an c vao hinh ve.

Vipt3

Biéu d6 & Hinh 10.5a duoc dua ra dé Luong ngudi truy cap website
quang cao cho mot website. Tan sé
Quan sat biéu dé, ban Van nhan xét: 35004+
“Lugng ngudi truy cdp quy Il tdng 3000 -
gdp doi so vdi quy 1. Sang quy I,

2500+
lugng nguoi truy cdp lai tang gdp 3
R 2000
so vaiquy I,
Y kién cta ban Van cé ding khéng? 1 T IV Quy
Giai thich vi sao. Hinh 10.5a
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Bai giai

Trong Hinh 10.5a, ngudi ta da thu gon doan Ung véi s6 2 000 trén truc tung. Méi don vi
tiép theo Ung véi 500 (ngudi). Nhu vay ti quy T sang quy IT chi tdng 500 ngudi chi
khéng phai tdng gap doi (tir 2 000 lén 4 000). Tuong tu, lugng ngudi truy cp tu quy |
sang quy I1I chi tang 1000 chi khéng phai tang géap 3 (tir 2 000 |én 6 000).

Nhu vay y kién cta ban Van khéng diing vi chi nhin chiéu cao clia cac cot ma khéng
dé y dén s6 liéu trén truc tan sé.

Luuy:

Khi vé biéu do, ta nén chon don vi phti hop cho truc tan sé dé cé thé bat dau tirsé 0;khéng gay
nham lan vé thi giac.

Chéng han, biéu dé & Hinh 10.5a c6 thé vé lai nhu sau:

Luong ngudi truy cap website

Tan s6 4
4000 1
3000 + NG
2000+ | J
1000 + | b
1 IO m IV Quy
Hinh 10.5b

BAITAP

10.5. Tudi cia nhan vién'bé phan hanh chinh clia mét céng ty duagc ghi lai trong bang sau:

300,743 0 32 30 43 44 32 44 32 43 @ 31
32 43 44 25 32 44 30 31 32 25 44
31 32 | 25 | 44 | 25 | 25 | 32 | 32 | 44 | 44

a)< Lap bang tan sé trinh bay mau di liéu da cho.
b) Vé biéu dé tan s6 biéu dién bang lap dugc & cau a.
¢) Tudi ctia nhan vién bd phan hanh chinh tap trung nhiéu nhat & nhimng gia tri nao?

10.6. Nha mady kiém tra 100 san pham clia mot day chuyén dong goi keo dang trong
thoi gian chay thdr nghiém. Tiéu chuan la méi géi ndng 500 gam. Nhiing goi keo ¢cé
khéi lugng chénh léch khéng qua 10 gam so vdi tiéu chuan dugc xem la dat yéu cau.
Két qua kiém tra dugc théng ké trong bang sau:



480 490 495 500 505 520 Téng
&, 2 30 46 15 5 N =100

a) Trong 100 g6i dugc kiém tra, cé bao nhiéu géi dat yéu cau?
b) Vé biéu dé tén sé biéu dién dr liéu cho trong bang.

10.7. Mét truong dai hoc théng ké trong bang sau s6 sinh vién tét nghiép loai xuat sac
hang nam cla truong:
Nam 2015 2016 2017 2018 2019 2020
Tan so 25 65 90 87 75 49

Dai véi méi cau héi duédi day, hay chon loai biéu dé tan s6 phu hgprsao cho dé tim thay

cau tra loi. Vé biéu dé do va dung né dé tra 16 cau hoi.

a) Nam nao c6 nhiéu sinh vién tét nghiép loai xuat sic nbat?

b) Nam nao sé sinh vién tét nghiép loai xuat sic tang.nhiéu nhat so véi nam trudc dé?
Gidm nhiéu nhat so vdi nam trudc dé?

10.8. Biéu do bén dudi trinh bay két qua do khoilwong cla Ita cad da nudi dugc 2 thang
theo phuong phap mdi do mét trung.tam nuéi tréng thuy san dang nghién ciru:
Khéilugng cua ca
Tan so

66 T

1]

64

62+

60 1

200 250 300 350 Gam

a)..Ban Quan noi: "Quan sdt biéu dé thi thdy sé cd ndng 250 g nhiéu gdp ba s6 cd ndng
200 g nhung chi bdang ba phan tu sé cd ndng 300 g". Nhan xét cta ban Quan c¢é
dung khoéng? Vi sao?

b) Hay lap bang tan s6 biéu dién sé liéu vé khéi lugng cuia ca.

¢) Céthé dungbiéu dé tan sé dang doan thang dé biéu dién dt liéu da cho khéng?
Vi sao?

d) Phuong phap mdi chi duac trién khai 4p dung dai tra néu ba phan tu sé ca dat
khoi lugng trén 250 g sau 2 thang nudi. Vay vdi két qua nudi thi nghiém trén thi
phuong phap nudi nay co thé dugc trién khai dai tra khong?
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TR TAN S6 TUONG DO

Tu khoa: tan s6 tuong doi ciia mot gia tri, biéu dé tan sé tuong doi.

Cong ty san xuat giéng va nudi tréng thuy sadn nudi thir nghiém mét giéng ca méi é
hai ao, trong hai diéu kién cham soc khac nhau. Sau maot thai gian chdm sd¢, ngudi ta
bt ngau nhién & mdi ao mot s6 ca va kiém tra can nang tiing con. ;

Ta sé phan tich df liéu thu dugc ra sao dé biét diéu kién cham so¢ nao hiéu q:}?q?

o TAN SO TUGNG DOI CUA MOT GIATRI. BANG TAN 5O TU'U@\%I
HOAT DONG 1 .»?S?‘
Dudi day la hai bang théng ké két qua kiém tra can nang gﬁﬁqﬁé*n-uéi @ hai ao vdi
hai diéu kién cham séc A, B: el

Bang 10.12a. Cd nuéi & diéu kién A Bdng,_m:»izjﬁiz- Cd nuéi ddiéu kién B

Cannang(g) | Tanss Canaang(g) | Tanss
500 20 ~ 500 5
600 30 Y 600
700 0 AT 700 25
800 80 ¢ )f/‘ 800 75
900 40 900 38
N = 200 N =150

J""".-_I‘.'
Ca dugc xem la dén:{;_bké_\’v""’thé't luong néu dat khoi lugng khéng dudi 700 g.
Vay ca nuoi o diéy kién A hay B cho két qua t6t han?
DE tra 10 cé‘luhq’iﬁay, ban Nam phan tich: B6i chiéu hai bang thi thay:
- Loai 700 g;_-_ﬁ;jﬁi & diéu kién A dat 30 con, nuéi & diéu kién B dat it hon (25 con);
B Loa;j_ 890;9: nudi & diéu kién A dat 80 con, nudi & diéu kién B dat it hon (75 con);
. Log_gﬁ%b g: hudi ddiéu kién A dat 40 con, nudi & diéu kién B dat it hon (38 con).
Suy ra ca nuéi & diéu kién A cho két qua tét hon.
Em c6 tan thanh cach phan tich ctia Nam khéng? Vi sao? Néu khéng tan thanh
thi hay tha dé xuat mét cadch phan tich khac.

Doi véi mot gia tri cla dau hiéu diéu tra, khi muén so sanh su c6 mat nhiéu hay it clia né
trong cac mau di liéu cé kich thudc khac nhau thi ta phai dua vao ti s6 gilia s6 |an xuét hién
gia tri do trong mébi mau véi kich thudc mau. Ti s6 nay dudgc goi la tdn sé tuong dbi cua gid tri
dang ndi dén.



Nhu vay: .
Tan so cua gia tri

Tan sé tuong déi ctia mét gia tri = — =
Tong cac tan sb

R
JGié st dau hiéu diéu tra c6 cac gia tri x,, X,,..., X, (k |a mot sé nguyén duong) va
tan s6 tuong ing clia ching trong mau di liéu la n, n,,..., n,. Tan sé tuong déi
clagiatrix (i=1,2,..., k), kihiéuf, la sé6 dugc tinh theo cong thuc:
n.

-
trongdé N=n +n,+ ... +n, la téng cac tan s6 (tuc Ia kich thudc mu).
Bdng tdn s6 tuong doi la bang gom hai dong (cét), trong dé dong (cot) thi nhat
ghi cac gia tri ctia dau hiéu diéu tra, dong (c6t) thir hai ghi tan s6 tuong déi ing
véi méi gia tri.

Ngudi ta thudng viét cac tan s6 tuong ddi & dang % dé khéng phai quy déng mau sé méi khi
so sanh ching va dé thuan tién cho viéc dua ra du dedn vé mot van dé, mot hién tugng
nao dé lién quan dén mau dir liéu. Khi dé céng thtic tinh tan so6 tuong déi dugc viét la:

n

f.= < 100%.

vibu1 |
Cau lac bd mi thuét ctia nha-van hoa thiéu nhi théng ké tudi ctia cic thanh vién lép
hoi hoa va biéu dién dir Jigu.qua bang sau:
Bdng 10.13a. Tudi cda cdc thanh vién I6p héi hoa
L (9 10 11 12 13 14 Téng
0 4 6 2 12 6 N=40

=i

Tinh tan sé.tuong doi clia mai giad tri va lap bang tan sé tuong doéi.

Bai giai

Tén's tuong déi clia gid trix, =9 3 f = % = 0,25 = 25%.

T4n 56 tuong ddi cta gid trix, = 10 13 f, = “446 —0,1 = 10%.

Tuong tu, ta tinh dugc:

£ 8 cn1n 15m < 2 00850 = 02 S0A= 300 s B o 15— 15%;
=40 AT =0 =" "= 20

Tir do, ta lap dugc bang tan sé tuong doéi cia mau di liéu da cho:
Bdng 10.13b. Tuéi cta cdc thanh vién I6p héi hoa

9 10 11 12 13 14 Téng
25 10 15 5 30 15 100
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Luuy:

- Trong mét mau di liéu, téng cac tan s6 tuang déi ludn bang 1 néu chiang duoc viét &
dang thuong clia n, véi N, va luén luén bang 100% néu chiing dugc viét & dang phan tram.

» Bang c6 ca dong (cot) tan s6 va dong (cot) tan so6 tuang doi dugc goi la bdng tdn s6 - tan sé
tuong dbi. Chang han, bang tan s6 - tan sé tuong doi clia Bdng 10.13a la:

9 10 1 12 13 14 Téng
10 4 6 2 12 6 N =40
25 10 15 5 30 15 100

LUYENTAP 1

a) Diém kiém tra mén Ngirvan chia hoc sinh I6p 9A1 dugc théng ké trang Bdng 10.14a.
Bdng 10.14a. Biém kiém tra mén Ngi vén ctia I6p 9AT

5 6 7 8 9 T6ng
8 14 11 7 4 N=44

Lap bang tan s6 tuong déi clia bang diém da ¢ho. (lam tron két qua dén hang
phan tram).
b) Clng véi bai kiém tra nay, can ci vao bang diém clia I6p 9A2, ban Tung lap bang
tan s6 tuong doéi dudi day:
Bdng 10.14b. Diém kiém tra mén Ngir van cta Iop 9A2
» 5 6 7 8 9
TLCICAM J119 | 311 | 262 | 191 | 1,9

Hay kiém tra xem bang.cta ban Tung lap c6 chinh xac khéng. Giai thich cach
ki€m tra ciia em.

Nhan xét: Y nghia cia tan sé tuong d6i

» Tan s6 tuong doigiupta hiéu rd tilé xuat hién nhiéu hay it ciia méi gia tri trong mau di liéu.
Néu nhu tan sé.chi cho phép so sanh phan bé chia di liéu trong cing mét mau hay trong
hai mau cékich thudc bang nhau thi tan s6 tuong déi 1a cdng cu dé so sanh phan bé cua
dii liéu.trong nhitng mau khéng cung kich thudc.

« Trong thuc tién, néu mau dit liéu dai dién dugc cho tong thé thi cé thé sir dung tan sé
tuong déi clia mau dé dua ra mot két luan hay mét quyét dinh cho téng thé. Piéu nay
khéng thé lam dugc néu chi dua vao tan sé.

ViDu 2
Trung tdm ngoai ngll Anh Duang dang trién khai day tiéng Anh theo hai gido trinh maéi
v6i muc dich nang cao nang luc giao tiép cho hoc vién. Cudi hoc ki, toan thé hoc vién
cung lam mét dé kiém tra chung. Két qua kiém tra ducc théng ké trong hai bang
dugi day, vai 5 muc xép hang tir thap nhat dén cao nhat, ki hiéu la A1, A2, A3, A4, A5:
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Bdng 10.15a. Két quad hoc tap Bdng 10.15b. Két qua hoc tap

theo gido trinh X theo gido trinh Y

_ Tén s6
Al 19 Al 12
A2 39 A2 20
A3 52 A3 44
A4 70 A4 65
AS 20 AS 19

N =200
Co thé ndi la hoc theo gido trinh nao thi két qua tét hon?

Bai giai P~
Hai mau dr liéu c6 kich thudc khac nhau nén ta khéng the’cfﬁng tan s6 dé so sanh
két qua kiém tra clia hoc vién. Lap bang tan sé tucng,ﬁoﬁ"f{]am tron két qua dén hang
phan muai), ta cé: J

AN ‘
Bdng 10.15¢. Két qua hoc tap L_'.\ . ‘% B&ng 10.15d. Két qua hoc tap

theo gido trinh X ' theo gido trinh Y
“ Tén 56 tuong déi (%) Tan s6 tuong doi (%)

9,5 ] 7,5

A2 195 . «\| A2 12,5

A3 260 A3 27,5

A4 350 A4 40,6

A5 10,0 A5 11,9

100 100

Quan sét hai béhg‘l;ﬁn s6 tuong déi, ta nhan thay so véi két qua hoc tap theo gido trinh X
thi két qua hoctap theo giao trinh Y co:
- Tile hoé:i?ren dat cAc mic thap (A1, A2) déu nho hon;
- Til& ttc;c vién dat muc A3 nhiéu hon;
-TJ 1€ hoc vién dat cac muic cao (A4, A5) cling nhiéu hon.
Vﬁy c6 thé ndi la gido trinh Y mang lai két qua cao hon. Tuy nhién két qua khac biét

O khéng nhiéu.

LUYEN TAP 2

Trd lai v6i hai mau sé liéu cho & cac Bang 10.12a va Bang 10.12b trong Hoat dong 1.

a) Lap bang tan sé tuang déi ting vdi hai bang di liéu da cho.

b) Néu s6 ca bat 1én dé kiém tra dai dién dugc cho ca trong méi ao thi cé thé du kién
sO ca dat yéu cau trong mdi ao la bao nhiéu phan tram? Gitia hai diéu kién cham séc
A va B, cé thé nai la diéu kién nao dat hiéu qua tot hon?
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e BIEU DO TAN SO TUONG POI

HOAT PONG 2

Xét bang tan sé tuong déi da lap & Vi du 1 vé tudi clia cac thanh vién trong 16p
hoi hoa (Bdng 10.13b). Hai biéu d6 sau biéu dién di liéu cho trong bang dé:

%

i3 307+ = 9tudi
i2 4ot
o 25t 10 tuéi
5 207 = 1T tudi
,jé 15 + = 12 tudi
& 12 i I 13 tudi

g = 14 tudi

9 10 11 12 13 14 Tudi
Hinh 10.6a Hinh 10.6b

Su dung cac biéu dé da cho dé tra 16i hai cdu hoi dudi day. Déi véi mbi ciu hoi,

hay cho biét em da chon biéu dé nao va giai thich su lua chon dé.

a) Nhém hoc sinh & dé tudi nao chiém sé déng nhét trong Iép? Tan sé tuong déi ting
vai nhém dé gap bao nhiéu lan tan s6 tuong déi clia nhém cd it hoc sinh nhat?

b) Nhém nao ¢6 s6 hoc sinh chiém mét phan tu si s6 16p? Tong sé hoc sinh
nhitng nhém nao chiém na si s6 IGp?

Bang tan sé tuong déi cé thé duoc biéu thi béi biéu dé cot va biéu dé hinh quat tron.
Céc biéu d6 nay duoc goila biéu dé tdn sé tuong déi (dang cét va dang hinh quat tron).

Cach vé biéu dé ti'in s6 tuong déi dang hinh quat tron

Trong biéu do hifthiquat tron, ca hinh tron biéu dién cho téng thé, ting vai 100% dir liéu.

Méi hinh quat-tron biéu dién cho mét bo phan cla téng thé tng vdi tén sé tuong déi f

xac dinh.

Vi dudng tron la cung 360° nén hinh quat tron biéu dién 1% dit liéu Gng vdi cung cé sé do
360°
100

= 3,6° Suy ra hinh quat tron biéu dién % Uing vai cung co s6 do la £.3,6°.

Dé vé biéu d6 tan sé tuong déi dang hinh quat tron, ta vé mét hinh tron réi chia
né thanh céc hinh quat biéu dién cac tan s6 tuong déi. Hinh quat tron biéu dién
tan s6 tuong déi f, = a,% ung véi cung ¢6 s6 do a,.3,6°.



Luuy:

n. s G g
- Vif. = ﬁ‘— - 100% nén khi co bang tan sé thi ta cd thé xac dinh hinh quat biéu dién tan so

n,
tuang déi f qua cung c6 s6 do WJ +360°.

« Pé xac dinh cung khi biét s6 do clia né, ta dua vao tinh chat sau: Trong dudng tron, sé do
cung nhé AmB bang s6 do clia goc & tam chan cung dé, sé do cung I6n AnB bang hiéu
gilia 360° va s6 do cung AmB (Hinh 10.7).

A B O~
\ }nﬁ%
W ¥
a '
i :{‘V"&I N
N D
.;:.;cim:%
) o
?lb -
n B \ Y
NN
o
~
( #
Hmh 107 (D
"7‘"“"‘-’?}-2-
- ‘t'd'
vibus Q)
” .

Ay . .
Mot dai li xe dap ban ra trong thang vifa qua ducc 60 chiéc xe thudc nhiéu thuong hiéu
khac nhau. Dudi day la bang théng ké cua daili:

Bang IQKFS’EO xe dap bdn duodc

I RS 2 v W
9' 10 15 20 | 6 60

Vé biéu dé tan s6 tuogg dé‘ dang hinh quat biéu dién bang di liéu da cho.

Bai giai A““
- Lap béng d‘emnh tan s8 tuong déi va sé do cung cla cac hinh quat tuong ung.
Tubang tl,]ohjg ké ctia dai i, ta c6 N = 60. Ap dung céng thic tinh tan s6 va s6 do cung,

ta cogﬁpgfsau*
A Thuong hiéu Tén sﬁ tuong d6i (%)
‘n..ﬁ“ﬂ:f ‘;» X 9 60 100 = 15 15.3,6° = 54°
v % 10 ;—g- 100 =~ 16,7 16,7.3,6° ~ 60°
z 15 13 100-=25 25.3,6° = 90°
60
20
v 20 60 100 = 33,3 B3I =T
6 e o o
W 6 5 10010 10.3,6°= 36
N =60 100 360°
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- V& mot duong tron. Lay mét diém bat ki trén dudng tron, goi la diém dau.

- Trén duong tron, lan lugt ldy 5 diém khac theo cing moét chiéu ké tir diém déu
(chang han theo chiéu quay ctia kim déng hé) sao cho cung tao bai hai diém lién tiép
(ké tur diém dau) lan lugt c6 sé do 54° 60°, 90° 120°. Ta ¢ 4 hinh quat biéu dién
4 gid tri dau trong cét tan s tuong doi. Dé dang tinh dugc sé do clia cung tao bai
diém cudi ciing va diém dau chinh 1a 36°. Suy ra hinh quat cudi ciing biéu dién gia tri
thi ndm cdia cdt tan s6 tuong déi. Biéu d6 can veé la:

Luong xe ban dugc trong thang

I Hang X

I HangyY

W HangZ

Hang VA, "

W HangW

Hinh10.8 <\

Luuy: ~
Ta quy udc la tir nay, d6i véi cac bai toan vé biéu dé hinh quat tron, chi can lap bang tinh
cac s6 do cung réi vé biéu dé ma khong cangidi thich cach Iy cac diém.,

LUYENTAP 3

Ban chap hanh Céng dqari-ﬂ,ié’u' tra lugng clia mét sé cong nhan trong nha may va
théng ké trong bang sau:) -

Bang 1017 Luong cia mét s6 céng nhéan trong nha mdy

Duéi 6 6 7 8 9 Téng

‘Tan s6 tuong d6i (%) 12,5 25 33,75 | 225 6,25 100

a) Vﬁblé’u dé tan s6 tuang d6i dang cdt va dang hinh quat tron biéu dién bang

“_théng ké do Cong doan nha may cung cap.

b) Tirbiéu dé cét, cd nhan xét gi vé su chénh léch ti 1é céng nhan gitta nhém luong
thap nhat va nhom luong cao nhat?

c) Néu s6 cdng nhan nay dai dién dugc cho toan nha may thi c6 thé néi sé cdng nhan
cla nha may hudng miuc luong dudi 8 triéu déng chiém ti lé bao nhiéu?

d) Ban chdp hanh Cong doan dinh dé nghi nha may trg cap cho nhém céng nhan co
muc Iuong dudi 6 triéu dong. Hoi cé bao nhiéu nguei dugc dé nghi huéng trg cap,
biét rang nha may c6 640 cong nhan?




BAITAP

10.9. a) Hoan thién bang tan s6 —tan sé tuong déi dudi day vé chiéu cao ctia 120 cay théng.

7 7,5 8 8,5
? 18 ? ? N=120
15 ? ? 40 ?

b) Vé biéu dé tan sé tuong déi dang hinh cét va dang hinh quat tron biéu d;én du liéu
trong bang lap & cau a. o\
10.10. Ban Hung diéu tra thai gian tu hoc & nha ctia mét sé hoc smh lﬂp 9 va trinh bay
két qua trong bang théng ké sau: »

Thdi gian tu hoc . 4
Thai gian (phut) [JCY 90 120 150 180
2 7 16, N5 2 N=32

a) Lap bang tan sé tuong déi ting vai béngﬁ;ﬁé lieu da cho.
b) Vé biéu dé tan sé tuong doi dang hmh €6t va dang hinh quat tron biéu dién
bang |ap dugc 6 cau a. .
¢ SU dung hai biéu dé da vé detré |6'I cac cau hoéi duéi day. Boi vai mai cau hoi,
hay cho biét em da dluing bleu, dé nao dé tim cau tra |6i. Giai thich vi sao.
« Pong nhat Ia nhém hoc&nh tu hoc méi ngay bao nhiéu phuat?
« Bao nhiéu phan trémﬁgnc sinh tu hoc nhiéu hon 120 phut méi ngay?

10.11. Kiém tra khaoi Il.;idng‘mot 56 hop stta chua duoc 1ay ngau nhién tir thanh pham cuda
may dong hopX, nha may ché bién sita thu dugc bang sau:

92 96 100 105 110
7 18 38 9 8 N =280

".a) L*éup bang tan sé tuong déi va vé biéu dé tan s6 tuong déi dang hinh quat tron
oA\ " biéu dién dir liéu da cho.

. § b] Nhitng hop can ndng tr 95 g dén 105 g dugc xem la dat yéu cau vé khéi lugng.
Vay trong 80 hop sifa chua dugc kiém tra cd bao nhiéu phan tram hop dat
yéu cau?

¢ May dong hop dugc xem la van hanh tét néu trén 90% san pham clia né dat
yéu cau. Néu 80 hop stia chua nay dai dién dugc cho san pham dong hop clia
may X thi cd thé xem 1a may nay van hanh tét hay khéng?
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TAN SO GHEP NHOM. TAN SO TUONG DOI GHEP NHOM

Tu khoa: tan s6 ghép nhom, tan s6 tuong déi ghép nhom, biéu do

tan s6 tuong doéi ghép nhém.

Déi vai céc khai niém dé cap trong bai nay, ta chi xét nhirng mau di liéu dinh luong.

L~

./ Dé dit may déng phuc thé duc, nha trudng da do chiéu cao ctia 40 hoc sinh. Céng ty

may dong phuc theo céc kich ¢& S (Small = Nhd), M (Medium - Vira), L (Large —Ldn),
XL (Extra large — Rat Ian). \il
Vay bang théng ké chiéu cao nén ghi thé nao cho gon va dé xac dinh lug

can dat & moi kich ca? g\

o MAU SO LIEU GHEP NHOM. TAN SO GHEP NHOM \gﬁ?‘“

Y

HOAT BONG 1 S

Két qua do chiéu cao clia 40 hoc sinh duoc th&ng‘:kézﬂbng bang sau:
Bdng 10.18. Chiéu cao cda 40 hoc sinh (don vi: cm)

146 148 148 150 150 . 151 151 152 152 152
153 154 154 154 155 155 155 155 155 156
156 156 156 157 /157 159 159 | 160 162 163
163 163 163 163 164 165 167 168 168 170

s 2

Theo quy dinh ctia céng.;-fyfihay mac, ¢& S tuong Ung vdi chiéu cao tir 146 cm dén
dudi 152 cm. C6 M ﬂn'g'#bi"thiéu cao tlr 152 cm dén dudi 158 cm. C& L tuong Uing
vdi chiéu cao tu 1 5&gm dén dudi 164 cm. C& XL Ung vdi chiéu cao tir 164 cm dén
170 cm.

Déi vai 40 hqcsmh néy, lam thé nao dé xac dinh s6 quan 4o cAn may & mai kich c&?

A

pé xa’ﬁs}i quan &o can may & moi kich ¢&, ta phai can ¢t vao tiéu chuan ctia céng ty
may mac. Nhu vay ta sé phan sé liéu trong Bdng 10.18 thanh cic nhém sau:

« Nhém 1 gém nhiing s6 do chiéu cao tir 146 cm dén dudi 152 cm, ki hiéu 13 [146; 152);

- Nhém 2 gém nhiing s6 do chiéu cao tur 152 cm dén dudi 158 cm, ki hiéu la [152; 158);

« Nhom 3 gom nhiing s6 do chiéu cao tir 158 cm dén dudi 164 cm, ki hiéu la [158; 164);

« Nhém 4 gém nhiing s6 do chiéu cao tlr 164 cm dén 170 cm, ki hiéu la [164; 170].

Ta thay:

C6 7 56 liéu thudc vao nhém 1. Suy ra phai dat may 7 b déng phuc ¢6S.Tagoin, =7 la
tan s6 ctia nhom 1.



Tuong tu, can cd vao sé gia tri xuat hién trong méi nhém 2, 3, 4, ta xac dinh duoc sé bo

déng phuc can may mbi ¢& M, L, XL va goi chuing la tan sé ctia cdc nhom nay.

Vi cach phan nhém cac s6 liéu nhu vay, ta cd thé thu gon Bdng 10.18 thanh bang sau:
Bdng 10.19. Chiéu cao ctia 40 hoc sinh

[146;152) [152;158) [158;164) [164;170] Téng
7 18 9 6 N=40

./ Mau s6 liéu ghép nhém la mét mau ma cac s6 liéu da duoc ghép véi nhau thanh
ting nhom, theo mot tiéu chi xac dinh.

Cac nhém thudng c6 dang [g; b), hoac (a; bl, hodc [a; bl. Hai 56 a, b dugc goi la
cac mut cia nhom. Nhom [a; b) (tuong Ung: (a; b] hoac [a; b]) gom nhiing gia tri x
thod man diéu kiéna <x < b (tuong ing: a < x <bhodca=x=b).

S6 lan xuat hién cac gia tri thudéc moét nhom duoc goi 1a tdan sé ghép nhém clia
nhém dé.

Mau s6 ligu ghép nhém cé thé dugc biéu dién bdi mét bang gém hai dong (cot).
Dong (cét) thu nhat danh cho viéc viét cacnhom. Dong (cét) tha hai ghi tan s6
clia nhém tuang ting. Bang nay duagc goi la bdng tdn sé ghép nhém.

Nhan xét:

Viéc ghép nhém sé liéu gitip ta-trinh bay mau s6 liéu dugc gon gang, nhit 1a véi cic day
56 liéu lién tuc, co nhiéu gia tri ma'su phan biét cac gia tri gan bang nhau lai khéng can thiét.
Lic quan sat mau sé liéu ghép thém, théng tin vé tan s6 cia moi nhém la yéu té quan trong.

Luuy:

Trong nhiéu bangthéng ké trén bao chi hodc Internet, ta c6 thé gap cach ghi cac nhom ghép
bang bat dang thitc. Chadng han, cdc nhém [146; 152), [164; 170] trong Bdng 10.19 ¢é thé dugc
Vviét 14 146 <h <152, 164 < h < 170 (v&i h |a chiéu cao).

vieud

Cong ty quan li cdc phuong tién giao théng céng cong clia thanh pho thong ké
trong Bang 10.20 chiéu dai quang dudng (tir bén dau tién dén bén cudi cling) cua
ting tuyén xe buyt.

Bdng 10.20. Chiéu dai qudng dudng cda cdc tuyén xe buyt (don vi: km)

5 8 8 85 10,2 11 12 12 13 13
13,5 14 14 14,5 14,5 15 15 16 16,5 17

17 18 18 19 21 22 24 24 24,5 25
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Lap bang tan sé ghép nhom theo cac quang dudng tir 5 km dén dudi 10 km, tir 10 km
dén dudi 15 km, tur 15 km dén dudi 20 km, ti 20 km dén 25 km.

Bai giai

Goi s la chiéu dai quang dudng clia moi tuyén xe buyt. Ta can phan dir liéu theo cac
Nhém 5<5<10,10<5<15,15<5< 20, 20 = 5 < 25. Dém s6 lan xuat hién cac gia tri
trong tiing nhém, ta lap duoc bang tan sé ghép nhém duéi day:

Bang 10.21. Bang tan s6 ghép nhém chiéu dai quang duong cdc tuyén xe buyt (don vizkm)
O 5<s5<10 10<s<15 15<s5<20 20<s5<25 TOng

4 11 9 6 N=30
LUYEN TAP 1
Bdng 10.22 ghi lai luang khach hang ngay dén tham quan mét vién-bao tang nghé thuat
trong 20 ngay.

Bang 10.22. Luong khdch tham quan

32 25 50 48 35 22 58 24 50 52
49 59 34 36 42 55 52 54 45 60

a) Lap bang tén sé ghép nhom vdi cac nhiom [20; 30), [30; 40), [40; 50), [50; 60].

b) Dé lap ké hoach chuan bi thuyét minh vién cho khach tham quan trong tuén tdi,
ngudi ta can biét Iugng khach-phd bién hang ngay. Hay cho biét: Bao nhiéu ngay
c6 lugng khach tham quan:

- Dudi 30 nguai?

- DUSi 40 ngui?

« TU 40 nguai tré len?

« Luong khéchpho bién hang ngay nam trong khodng bao nhiéu ngudi?

o TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

HOAT DONG 2

Ta chép lai dugi day Bang 10.79 vé chiéu cao ctia 40 hoc sinh. Nném mac déng phuc
c& M chiém bao nhiéu phan tram trong téng s6 40 hoc sinh? Hay trinh bay cach tim
két qua.
Chiéu cao ctia 40 hoc sinh
[146;152) [152;158) [158;164) [164;170] Téng
7 18 9 6 N=40




]
./Néu mau s6 liéu géom k nhom (k la mét s6 nguyén duong) va n,, n,..., n, la

tan s6 cua cac nhém thi ti s6 N '
=
trong do N la kich thudc mau, dugc goi la tdn s6 tuong doi ciia nhém thir .

Mau sé liéu ghép nhém cé thé duoc biéu dién béi mot bang gém hai dong (cét),
trong do:

« Dong (cot) thi nhat viét cac nhom;

« Dong (cot) thir hai viét tan s6 tuong déi clia nhém tuong ung.

Ngudi ta goi do la bdng tdn sé tuong déi ghép nhém.

f=—hi=1,2,.,k

Mét bang c6 ca tan s6 ghép nhém va tan sé tuong déi ghép nhém:duac goi la bdng
tan sé — tan sé tuong déi ghép nhém.

vibu2

Bang dudi day dugc lay tir dir liéu do mét trong tai‘ghi lai vé thanh tich cGa cac
van doéng vién nam trong cudc thi boi tu do dai 50 m dugc moét trung tam thé duc
thé thao té chic:

Bdng 10.23. Thanh tich boi tu' do 50 m ham
| [24;26) [26;28) [28;30) [30;32) [32;34] Téng
| 2 8 10 8 4 N=32

a) Lap bang tan sé tuong do6i ghép nhém ung véi Bang 10.23.

b) Dua vao bang lap. dugc, cho biét ti Ié phan tram ctia nhém c6 thanh tich boi
thap nhat va nhémreé thanh tich boi cao nhat. Nhém déng nhat la nhém nao va
nhom dé chiém bao nhiéu phan tram?

Bai giai
n' - ' At 7 o

a) SUrdung.cong thicf = H’ dé tinh tan sé tuong déi cla tirng nhém. Chang han:

« 4N 56 tuiong ddi ctia nhom [24; 26) Ia f, = -2 = 0,0625 = 6,25%.

+ Tan sé tuang doi ctia nhom [26; 28) la f, = % = 0,25 =25%.

« Tuong tu véi cdc nhém ghép tiép theo: f, = ;—g =0,3125 = 31,25%;

= i = = 2 = i — =
f,= 3" 0,25 =25%; I 32 0,125 = 12,5%.

Ta lap dugc bang tan sé tuong déi ghép nhom duai day:
Bang 10.24. Bang tan sd tuong déi ghép nhém thanh tich bai tu do 50 m nam

[24;26) [26;28) [28;30) [30;32) [32; 34]
6,25 25 31,25 25 12,5
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b) Quan sat cac tan s6 tuong déi, ta co thé dua ra nhiéu nhan xét. Chang han, ta thay:

« Nhém cé thanh tich bai thap nhat (thai gian boi tir 32 dén 34 gidy) chiém 12,5%.

- €6 6,25% van dong vién dat thanh tich tir 24 dén dudgi 26 gidy. Day la nhom co
thanh tich boi cao nhat.

» Nhom cé thanh tich boi tir 28 dén dudi 30 gidy la nhdm déng nhat, chiém 31,25%.

LUYEN TAP 2
Mét clra hang dién may ghi lai Igi nhuan thu dugc trong mét sé ngay & bang sau:
Bdng 10.25. Loi nhudn (don vi tinh: triéu d@éng/ngay)

53 543 58 6,2 6,4 6,5 6,5 6,7 6,8 7
7,2 72 72 7.5 7.8 7.8 8 8,2 85 8,8

a) Lap bang tan so - tan so tuong déi ghép nhom vdéi cac nhom ghép [5;6), [6;7),
(7;8),[8;9).
b) Dua vao bang lap dugc, hay dua ra nhan xét vé Igi nhudnhang ngay cda ctia hang.

VAN DUNG

Trd lai véi tinh huéng do chiéu cao clia 40 hoc sinh dé dat may quan ao thé thao cho
toan trudng (Hoat déng 1).

Néu 40 hoc sinh cd chiéu cao dai dién duec cho hoc sinh toan trudng thi s6 quan do
can may & méi kich c& cho toan thé hoc'sinh clia trudng la bao nhiéu, biét rang trusng
€6 1200 hoc sinh?

e BIEU DO TAN SO TUONG.DOI GHEP NHOM DANG COT

Dé mo ta cac bang tan sé'tugng déi ghép nhém, ta c6 thé dung biéu dé tén sé tuong déi
ghép nhém dang cét (histogram).

Chang han, Hinh 10:9.¢ dudi la biéu dé tan sé tuang doi ghép nhém dang cot biéu dién
Bdng 10.24 vé thanh tich ctia cac van dong vién bai (Vi du 2).

%
ap+

30
254------- Jmaas==ts

20

Tan s6 tuong déi

12,5 | - - —— - - SR

625

24 26 28 30 32 34  Thoigian (gidy)

Hinh 10.9. Biéu d6 tdn so tudng doéi ghép nhém dang cot vé
thanh tich boi ctia 32 vén déng vién



Cach vé:

- Vé hé truc toa d6 Oxy;

- Trén truc Ox, danh dau hai dau mut cda tiing nhém, tir do6 xac dinh dugc cac doan thang
ing vai cAc nhom, bat dau tir nhom [24; 26) cho t6i [32; 34];

« Tai méi doan thang, dung mét hinh chir nhat cé chiéu cao biéu dién tan sé tuong déi clia
nhém tuong Ung.

LUYENTAP 3
[ Vé biéu dé tan s6 tuong déi ghép nhém dang cét clia bang tin sé tong déi
ghép nhom lap dugc & Luyén tap 2 (vé Igi nhuan cda ctia hang dién may).

o BIEU DO TAN SO TUONG POI GHEP NHOM DANGPOAN THANG

Bdng 10.24 cing c6 thé dugc biéu dién bai mot biéu dé dang khac nhu hinh vé dudi day
(Hinh 10.10), goi la biéu dé tdn sé tuong déi ghép nhém.dang doan thdng.

% A
40+
31,25

254
20t

Tan s6 tuong doi

12,5

625 =

P | L 4 4 i I L P
et L + + :

24 26 28 30 32 34 Thaigian (giay)

Hinh 10.10. Biéu dé tén sé tuong déi ghép nhém dang doan thédng
vé thanh tich bai ctia 32 vdn déng vién

Cach vé:

- V@ hé truc toa do Oxy. Trén truc Ox, danh dau hai dau mut cta tiing nhom, tir do xac dinh
dugc cac doan Ung véi cac nhdém, t nhdom [24; 26) cho t8i nhém [32; 34];

- Lay cac diém (c; f),i=1, 2, 3,4, 5; trong do ¢, la trung binh cong hai mut ctia nhom thi i
va f la tan s6 tuang déi clia nhom dé. Ngudi ta goi ¢ la gid tri dai dién ctia nhém thi ;

- V& cac doan thang ndi hai diém (c; f) va(c ;f ) véii=1,2,3,4;tathu dugc biéu do

F+it

tdn s6 tuong déi ghép nhém dang doan thang biéu dién dii liéu cho trong Bdng 10.24.
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LUYENTAP 4

Vé biéu dé tan sé tuong déi ghép nhém dang doan thang clia bang tan sé tuong doi
ghép nhém lap duoc & Luyén tap 2 (vé lgi nhuan clia cla hang dién may).

Luuy:

Cac bang tan s6 ghép nhém ciing cé thé duoc biéu dién béi biéu dé tén sé ghép nhém
dang cét hoac biéu dé tan s6 ghép nhom dang doan thdng. Cach vé hoan toan tuong tu nhu
déi véi hai loai biéu d6 tan sé tuong déi ghép nhom, trong dé thay truc tin sé tuong déi
bdi truc tan so.

BAITAP

10.12. Trong 1 gid, cta hang xang dau ghi lai s6 lit xang ma mai.khach hang mua.

4 5 5 6 7 7 8 10 10 10
12 12 15 15 16 17 17 18 18 19
12 | 20 | 22 22 23 25 28 30 34 34
35 38 38 39 39

a) Hay lap bang tan sé ghép nhom gﬁm 4 nhém [0; 10), [10; 20), [20; 30), [30; 40].
b) Dua vao bang da lap, hay néi ra:

« Bao nhiéu khach hang mua dudi 10 lit xang?

« Nhém khach hang déng hhat Ia nhém mua bao nhiéu lit xang?

10.13. Bang dudi day ghidai két qua diéu tra do mét ngén hang thuc hién vé thai gian
(tinh theo phut) ma khach hang phai chd dé duoc phuc vu:

2 4 4 5 5 7 8 8 9 10
10 12 13 14 15 15 15 16 17 18
18 18 19 19 21 22 22 24 24 24
24 25 | 28 28 30 32 32 34 34 35

a) Lap bang tan so6 - tan s6 tuong déi ghép nhém vaéi cac nhdm ghép [0; 5), [5; 10),
[10; 15), [15; 20), [20; 25), [25; 30), [30; 35].

b) Dua vao két qua ciia cau a, hay cho biét trong 40 ngudi dugc khao sat:
« Bao nhiéu ngudi phai cha dudi 15 phut?
« SO ngudi phai cho tr 20 dén 35 phut chiém bao nhiéu phan tram?



10.14. Bang dudi théng ké doanh thu trong mét tuan cta 50 ctia hang thudc céng ty X:

Doanh rhu cua cdc ctra hang

30‘15€50 3

50=5<70 12
70=<5<90 22
90<5<110 8
110=5<130

Téng N =50

a) Lap bang tan sé tuong doéi thu dugc ti bang sé liéu da cho: Hﬁy cho biét:
- Nhém cifa hang ¢6 doanh thu cao nhét chiém bao nhiéu’phan trim?
» Nhém chiém ti s6 phan tram cao nhat la nhom cé doanh thu bao nhiéu?
b) Vé biéu dé tan s6 tuang do6i ghép nhém dang cot va biéu dé tan sé tuang déi
ghép nhém dang doan thang.

10.15. Dugi day la biéu d6 tan s6 tuong d6i ghép nhdm dang doan thang biéu dién dii liéu
vé t6c do clia 80 xe 6 16 luu thong trén mot doan dudng:

%JI.

325
30

25
20

15

Tan s6 tuong déi

105N
TR Y

| r

100 km/h

a) Vé biéu dé tan sé tuong déi ghép nhom dang cdt ing vdéi biéu dé da cho.
b) Co bao nhiéu xe chay véi toc do tu 70 km/h dén dudi 80 km/h? TU 90 km/h dén
100 km/h?
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PHEP THU NGAU NHIEN. KHONG GIAN MAU

Tir khoa: phép thirngau nhién, khéng gian mau.

J Ban Minh Phong chai trd quay mét con quay dang hinh vuéng
ma bén phan duoc danh sé nhu & hinh bén va quan sat canh
song song vai mat dat khi con quay dirng. Khi con quay ¢é canh
ctia hinh vuéng thuéc phan ghi s6 4 song song vai mat dat thi
Minh Phong thang.

Trudc khi quay con quay, Minh Phong <6 biét chac la minh sé

thang khong? ’

?\
o PHEP THU NGAU NHIEN \Eg\
Y

W Y

HOAT PONG 1 -
a) Khitung mét con xic xac cé 6 mat, ta co biét truac Ia chac chan sé nhan duoc
mat 6 cham khéng?

b) Trong hop c6 6 vién bi vénﬁ,"‘l vién bi dé giong hét
nhau vé kich thudc, ktﬂ)i luong Khéng nhin vao
hop va lay ngau nhien4 vién bi. Trudc khi lay, ta c6
chac chan sé éuccvign bi dé khéng?

Néu lan thu nhﬁt |3y duoc vién bi do, bé lai vién bi
vao hép, tr&i‘fé’“u roi lay lan th hai thi co chac la

lan thuharcung lay dugc vién bi dé khong?
'%

Mét thi nghlém mét hanh déng duoc goi la phép thir ngdu nhién (goi tat |a
phép thi) néu ta khéng dodan trudc dugc két qua ciia no, mac du da biét tap hop
tat cd cac két quad co thé xay ra.

Nhan xét:
Cac phép thi ngau nhién co thé dugc lap lai nhiéu lan, va du lap lai trong nhitng diéu kién
giéng hét nhau thi cing khéng chic 1a sé cho ciing két qua.



ViDu 1

Giai thich vi sao.

a) Trén ban co 5 phiéu giéng hét nhau. Trén 2 phiéu co vé A
hoa mai. Trén 3 phiéu con lai vé hoa dao. Ban Ha Mi lay L
mot phiéu bat ki va quan sat hinh vé trén do. o S\

b) "Dé&men phiéu luu ki"1a quyén sich duy nhatcétrénban. ' e
Ban Minh Khang Idy mét quyén sach trén ban dé doc. '

Bai giai

a) Trudc khi thyc hién hanh déng, ban Ha Mi da biét 1a c6 2 két qua ¢d thé xay ra:
Lay dugc phiéu vé hoa mai hodc phiéu vé hoa dao. Tuy nhién Ha Mi khéng doén
trudc dugc a sé I8y tring phiéu vé hoa gi. Vay day |a motphép thi ngau nhién.

b) Khi ban Minh Khang lay mét quyén sach trén ban dé doc thi két qua chac chan
xay ra la sé lay dugc quyén "Dé meén phiéu luu ki" (Virén ban chi co quyén sach
nay). Nhu vay ta da biét trudc dugc két qua clia hanh dong lay sach trén ban.

Suy ra hanh déng lay séch trén ban trong truong hop nay khong phai la mot
phép thii ngau nhién.

M&i hanh déng sau co phai la phép thir ngau nhién khéng? Q
y

LUYEN TAP 1

I Hay cho mot vi du vé phép thi ngau nhién.

0 KHONG GIAN MAU

HOAT PONG 2

Trong hdp c6 4 thé mau doé dugc déanh s6 1, 2, 3, 4 va 3 thé mau xanh dugc danh so6
1a 1, 2, 3. L&y ngau nhién mot thé trong hop. Hay liét ké cac két qua c6 thé xay ra
khi thuc hién hanh déng nay. C6 bao nhiéu két qua cé thé xay ra?

Tap hop cac két qua cé thé xay ra cia mét phép thir duagc goi la khéng gian méu
cta phép thu do va ki hiéu la €.
Téng so két qua co thé xay ra goila s6 két qua (hay s phan tl) ctia khong gian mau.
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vibu 2

Trén gid sach c6 4 quyén thudc thé loai Van hoc, 3 quyén thudc thé loai Lich s,
2 quyén thudc thé loai Khoa hoc vién tugng. Ban Minh Anh rat ngau nhién mét quyén.
C6 bao nhiéu két qua cé thé xay ra? Khéng gian mau clia phép thir ndy gém nhing
phan ti nao?

Bai giai

Ki hidu:

+ 4 quyén thuoc thé loai Van hoc a V1, V2, V3, V4; ;‘i‘?‘»
- 3 quyén thuéc thé loai Lich sirla L1, L2, L3; Vo

- 2 quyén thudc thé loai Khoa hoc vién tuang la K1, K2. QN

. 5
Trén gia c6 9 quyén sach nén khi rit ngau nhién mot quyén thi co %Eﬁbqué 6 thé
xay ra. Nhu vay khéng gian mau cé 9 két qua. Cu thé, cac két quﬁ;b&‘a khoéng gian
mau duoc liét ké nhu sau: Q = {V1,V2,V3, V4, L1, L2, L3, K1, KE&T“{?\“-'

. N
R
vibus : @:‘;g
Trong hép thir nhat ¢é 5 thé dugc danh sé 1, 2, 3;%4}»5:-"’I'rong hép thir hai c6 4 chit céi
tao thanh ti TOAN. Ldy ngau nhién mét thé trong-hop thu nhat va mot chir céi trong
hop thit hai. Hay mé ta khéng gian mau cia phép thir do.
WY
Bai gii .
PEé tim cac phan tl ctia khéng giir'mﬁb, ta co thé lap bang mo ta cac két qua co thé
xay ra ciia hanh dong lay thé t_[pég_}bp thir nhat va lay chir trong hop thit hai nhu sau:
X

EAEEENEE

1T 10 | 1A IN

. ot | 20 [ 2a | 2N

S 3T 30 3A 3N

gé}‘ 4T 40 aA 4N

-, 51 50 5A 5N
o

@‘“L%ﬁ sat bang, ta suy ra khéng gian mau c6 20 phan tdr. Cac phan tdr cta khéng gian
m&G 13 20 két qua viét bang mau xanh trong bang.

LUYEN TAP 2

Xét tro chai quay con quay ¢ phan Khéi dong.
a) Hay giai thich rang day la mét phép thir ngau nhién.
b) Liét ké cac phan tir ctia khéng gian mau ctia phép thir nay.



LUYENTAP 3

Xét phép thir tung mét dong xu va mét con xic xac 6 mat. Hay liét ké cac phan tur
cla khéng gian mau.

BAITAP

10.16. Trong cac hanh dong dudi day, hanh dong nao la phép thu ngau nhlen7 Giai thich
Vi 5a0.
a) Lay mot vién bi bat ki trong hop kin dung nhng vién, bfca mau khac nhau;
b) Tim két qua cia mét day phép tinh; N o
¢) Lay trén gia clia siéu thi mdt chum nho, can va ghl Ial khéi lugng clia né.

10.17. Xét phép thir quay banh xe & hinh dudi dé q_uéir.l_ s_ét'xem khibanh xe ding thi mai kim
(dugc gan cb dinh) chi vao 6 ghi sé may. Héy..liét ké cac phan tlf ctia khéng gian mau.

10.18. Trong be €] ca 15 con gbm ba mau do, trang va vang. S6 ca mau do gap hai lan sé ca
mau vang S8 & mau vang nhiéu hon 1 con so véi s6 cd mau trang. Bat mét con ca
bét ki’trong bé. Hay liét ké cac phan tir ciia khéng gian mau clia phép thir bat ca.

1q.19; .'-Rét phép thir tung hai 1an mot con xuc xéc 4 mat co ghi cac s6 tir 1 dén 4 va tinh téng
.~ hai s ghi trén mat Up qua hai lan tung. Hay liét ké cac phan tir ctia khong gian mau.
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CACH TiNH XAC SUAT CUA BIEN CO

TRONG MOT SO MO HINH PON GIAN

Tir khoa: két qua thuan lagi, xac suat cua bién co.

&)
Tro choi "rit the"

Trong hép ¢b 10 thé giébng hét nhau. Trén mbi thé c6 ghi mét trong céc sé tu
1 dén 10 (khéng o thé nao tring sé). Ban Trung rat ngau nhién mét thé, xac dinh
s6 ghi trén thé roi bo lai vao hop. Néu lay dudc thé co ghi mét s6 chia hét ¢

thi Trung duoc 1 diém thudng va c6 quyén rut thé 1an nira. Néu rat ducr\Eq%\
56 khéng chia hét cho 3 thi Trung phai nhudng lugt choi cho déi thi htic

trd choi, ai nhiéu diém thuéng hon thi ngudi dé thang.
Trong mdi lan ban Trung rdt thé, xac suat dé ban 4y dugc diém thu bao nhiéu?

o KET QUA THUAN LGOI CHO MOT BIEN €O \k:’

O
HOAT PONG 1 %

Xét tro choi "rat thé" noi trén. Goi A la bién c6 "B.é“ﬁ 'i'rung dugc 1 diém thuéng"”.
Trong méi lan ban Trung rat thé, cé nhu’ng ket qua nao dan dén viéc bién ¢6 A
xay ra?

P \;‘ Y
Ta noi A la mét bién cé lién quan dén th ngau nhién T néu viéc A xay ra hay khéng
xay ra phu thudc vao két qua nhan&{ hi thuc hién phép thu T.

-

o

)

Cho A |a mét bién- cﬁ Ilén quan dén phép thir ngau nhién T. Mot két qua ctia T
dan dén viéc xé;(_}_'a bién c6 A duoc goi la két qud thudn loi cho bién ¢ A.

vibu1 @W

Xeh@hft tung mét con xuc xac can déi va déng chat cé 6 mat.
A 1a bién c6 "Nhan duoc mat cé s6 chdm 1a s6 nguyén té".
liet ké nhiing két qua thuan lgi cho bién co A.

Bai giai

Khi tung xtc xac 6 mat thi cac két qua co thé xay ra la: nhan dugc mat 1 cham,
2 cham,..., 6 chdm. Trong cac s6 tU 1 dén 6 cd ba s6 nguyén t6 |a 2, 3 va 5. Vay ¢é
ba két qua thuan lgi cho bién co A, d6 la:

« Nhan duoc mat 2 cham;

« Nhan dugc mat 3 cham;

« Nhan dugc mat 5 cham.




LUYEN TAP 1

Banh xe dugc chia thanh 16 hinh quat bang nhau, danh so6
thartu'tir 1 dén 16. Quay banh xe va quan sat xem khi né ding
thi mai kim (dugc gan cé dinh) chi vao hinh quat s6 may
(ta n6i ngan gon la "kim chi vao sé6 may").

Hay liét ké cac két qua thudn lgi cho mdi bién co sau:

A: "Kim chi vao sé la bbi ciia 5"

B: "Kim chi vao s6 la uéc cla 14",

vibu2

Bdng 10.26 thong ké tuoi cac thanh vién tham gia cau lac bo boi, Ec:l cua mot nha van hoa
thiéu nhi. e

Bdng 10.26. Tuéi ctia cdc thanh vién céu fgr: b&bm 16i

Lay ngau nhién mot ban trong danh sach de kiém tra stic khoé. Xét cac bién cé:
« A:"Chon dugc mét ban nit 10 tum "
- B:"Chon dugc mét ban nir"; ¢,
C: "Chon dugc mét ban n{am 13 tuou hoac 14 tudi".
Hay xac dinh s6 két qué thuan lgi cho mdi bién cé A, B, C.

Bai giai

- Trong cau lacbd Ge»S ban nt 10 tudi nén khi ldy ngau nhién mot nguai thi ¢6 5 két qua
thuan lgi cho bién c6 A xay ra.
- Téng s&thanh vién n( 1a 27 nén c6 27 két qua thuén loi dé bién c6 B xay ra.
- Co Zban nam 13 tudi va 15 ban nam 14 tudi. Nhu vay téng sé ban nam 13 tudi hoac
14¢tu§’tP la 22. Suy ra c6 22 két qua thuan lgi cho bién cé C.

YUVEN TAP 2

Bdng 10.27 biéu dién két qua théng ké cia mot bénh vién vé can niang ctia mot s
tré sa sinh.

Bdng 10.27. Can ndng ctia mot so tré so' sinh

Cl LR [2800;3000)  [3000;3200) [3200;3400) [3400;3600] Téng sé
. Begai 4 17 10 5 36
Bé trai 3 18 8 3 32
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Chon ngau nhién mét tré so sinh trong s6 nay. Xac dinh sé két qua thuan loi cho mai
bién c6 sau:

« M:"Chon dugc mét bé gai thudc nhdém cé can nang trong khodng [3 200; 3 400) (g)";
« N: "Chon dugc mét bé can nang dudi 3 000 g";

+ O: "Chon dugc mot bé trai can nang khong dudi 3 200 g".

o TINH XAC SUAT CUA MOT BIEN €O

HOAT PONG 2

Ban Mai tao danh sach gém nhiing bai hat minh yéu thich trén mét ting dung
nghe nhac. Danh sich ctia Mai gém c6 7 bai hat tiéng Viét, 4 bai hat tieng Anh,
6 bai hat tiéng Phap. Mai lan nghe nhac, Mai m& danh sach va chon ché doé phat
ngau nhién. Theo ché dé nay, iing dung nghe nhac sé bat dau tif mét bai chon
ngau nhién trong danh sach.
a) Xacdinh khong gian mau ctia phép thif chon ngannhién mét bai hat.
b) Kha nang maéi bai dugc chon cé nhu nhau khéng?
c) Liét ké cac két qua thuan lgi cho bién c6 A: "Bai bat dau la mét bai hat tiéng Phap".
d) Chép lai cau sau va tim so thich hgp cho cac o ?

"Cod ? trénl ? két qud dé bién cd A xdy ra".

Vikha nang xay ra cac két qua trong phép thu "chon ngau nhién mét bai hat" déu nhu nhau
nén nguai ta ndi do la cac két qua-déng kha nang. Trong 17 két qua clia khong gian mau,

€6 6 két qua thuan lgi cho bién.cd A nén ti s6 1—67 phan anh kha néng xay ra bién cé A.
Nhu ta da biét, khd ndng ndy-duoc goi la xac suat P(A) ctia bién c6 A. Nhu vay:
So két qua thuan loi cho bién co A

P(A) = rd nr > k)
S6 phan tir cia khong gian mau

=y

ChoAla moét bién cd lién quan dén phép thir T. Néu phép thii Tco n két qua dong
kha nang xay ra, trong dé co k két qua thuan lgi cho bién c6 A, thi xac suat cta
bién c6 A dugc tinh theo céng thuc:

Nhan xét:

Tir cdng thic trén, suy ra viéc tinh xac suat clia bién c6 A lién quan dén phép thir ngau nhién T
duoc thuc hién qua cac budc:

Budc @ Tim n (s8 két qua cé thé xay ra).



Budc @ Chi ra su déng kha nang clia cac két qua.
Budc © Tim k (s6 két qua thuan Igi cho bién cé A).

Buéc @ Lip ti s6 %

vibus
Tung mot con xuc xac can doéi va dong chat co6 6 mat dugc danh so
1,2,3,4,5,6.Tinh xac suat cta bién ¢6 "Nhan dugc méat ghi s6 chan'.

Bai giai

XUc xac c6 6 mat nén khi tung thi c6 6 két qua cé thé xay ra (nhan duoc. mat ghiso
1,2,..,6). Con xtc xac can doi va dong chat nén day la 6 két qua dcmg kha nang.
Goi A 12 bién c6 "Nhan dugc mat ghi sé chan™. C6 3 két qué thuan Icn cho A, dé la

nhan dugc mat ghi sé 2, hodc s6 4, hodc 56 6. Vay P(A) = = hay P(A)

LUYENTAP 3

Xét phép thir quay banh xe va quan sat xem khl né dfrng thi
mi kim (dugc gan <6 dinh) chi vao 6 s6 may Tmh xac suat
cUa cac bién cé:

a) X:"Kim chi 6 506 l&"

b) Y:"Kim chi 6 c6 s6 |a boi ctia 4" 0

¢) Z:"Kim chi & c6 s6 la udc IUn hdﬂ 1 cua 18"

ViDu 4

Xét bang thong ké tu6| cac thanh vién cau lac b6 bai 16i cho trong Vi du 2.
Tué: ctia cdc rhanh vién cdu lac bé boi I6i

_'"'"-*-;t;h.:pn ngau nhién mét ban trong danh sach cau lac bé dé kiém tra thanh tich bai
50 m. Tinh xac suét ctia cac bién cé:

a) L:"Chon dugc mét ban nam 10 tudi”;

b) M:"Chon dugc mét ban nif chua dén 13 tudi';

o) N:"Chon dugc mét ban 13 hoac 14 tudi”.

Bai gidi

Theo bang da cho thi téng s6 thanh vién cla cau lac bé bai 16i la 57. Do d6 néu phép
thur 1a chon ngau nhién mét ngudi trong danh sach thi ¢ 57 két qua c6 thé xay ra.
Suy ra khéng gian mau ctia phép thir cé 57 két qua. Cac két qua nay déng kha nang
(kha nang chon dugc ngudi nao trong danh sach cting nhu nhau).
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a)

b)

Xét bién ¢6 L: "Chon dugc mét ban nam 10 tudi”.

Trong cau lac bd ¢é 3 ban nam 10 tudi, nén khi ldy ngau nhién mét ngudi thi ¢
3 két qua thuan loi cho bién c8 L. Vay P(l) = 53—7 hay P(L) = 11—9

Xét bién c6 M: "Chon dugc mét ban nir chua dén 13 tudi”.

Trong cau lac bé khéng cé ban nao 11 tudi. C6 5 ban nir 10 tubi va 6 ban nir
12 tudi. Vay cé 11 ban nlf chua dén 13 tudi. Do dé khi lay ngau nhién mét nguoi

thi c6 11 két qua thuan lgi cho bién c6 M. Suy ra P(M) = %
Xét bién c6 N: "Chon dugc mét ban 13 hoac 14 tudi”.
Trong cau lac b ¢6 17 ban 13 tudi va 21 ban 14 tudi nén khi ldy ngau nhién maot ngucl

thi co 17 + 21 = 38 két qua thuan lgi cho bién c6 N. Vay P(N) = g?

LUYEN TAP 4

Hinh 10.17 la biéu d6 théng ké
56 hoc sinh tham gia cau lac bo

¢ vua. Ldy ngau nhién mét hoc 8
sinh trong sé nay. Tinh xac suat b
clia cac bién co: 4
a) Ldy dugc mét hoc sinh nl 21
I6p 9; Lop6  Lép7  Lop8  Lop9  Lop
b) Lay dugc mot hoc sinh I6p 6; —
¢ Ldy dugc mét hoc sinh nam Nalre NG
|op 7 hoac I6p 8. Hinh 10.11
VAN DUNG 1

Trd lai véi tinh huiéng & phan Khdi dong. Hay tinh xac suat cta bién c6 "Ban Trung
dugc diém-thuéng" trong méi lan rat thé.

VANBUNG 2

Chuén bi cho ngay Hoi xudn dugc t6 chiic hang nam, khéi 9 chju trach nhiém
t6 chiic mét sé gian hang va tro choi. Khéi 9 cla trudng ¢ 16 I8p nén ban té chuic
chu&n bi 16 phiéu dé cac 16p boc tham. Cac phiéu duoc ddnh s6 thir tu tir 1 dén 16 va
trén dé c6 ghi mét trong ba nhiém vu "té chic gian hang &m thuc",
qua luu niém’, "t6 chuc trd choi dan gian". Biét rang trudng du dinh t6 chuc 7 gian
"am thuc" va s6 gian "trd choi dan gian" nhiéu gép hai lan sé gian "qua luu niém".

Lép 9A1 dugc mdi 1én béc tham déu tién. Tinh xac sudt dé 16p 9A1 béc dugc phiéu
"t6 chuic trd choi dan gian'.

1o,

t6 chiic gian hang



BAITAP

10.20. Phan xuéng H ctia nha may ¢6 2 ki su, 25 ki thuat vién va 7 thg hoc viéc. Ngudi ta chon
ngau nhién mot ngudi trong s6 nay dé phong van vé ché do dai ngd clia nha may.
Hay tinh xac suat cia cac bién co:
a) Chon dugc mét tho hoc viéc;
b) Chon dugc mét ki su hoac ki thuat vién.

10.21. Tung hailan con xtic xdcbén matduocdanhs6 1,2, 3,4 vatinhtong
clia hai s6 dugc ghi trén mat Gp xuéng. Tim xac suat ctia bién cé: )
a) A:"Téng hai s6 bang 5" ~ N\
b) B:"Téng hai s6 khéng phai la udc cta 8" O\

10.22. Nha may da kiém tra chat lugng san pham do hai day chuyénYZ san xuat va théng ké
s6 san pham dat, khéng dat chat Iuong trong béngls_jaﬂ,;-.-»_o._

Chat lugng san pham . pat |
- Day chuyénY 250 14 264

: Day chuyén Z 270 18 288

(. 520 32 552

Lay ngdu nhién moét san phamtrﬂng s6 nhirng san phadm nay. Tinh xac sudt cta
bién co: \ v

a) G '"Lay dugc mot phepham (s&n pham khéng dat chat luong)";

b) D:"Lay dugc mét san pham dat chat lugng do day chuyén Z san xuat";

¢) E "Laydugc mots%n pham do day chuyén Y san xuat".

10.23.Trong hop ¢ cac chu‘ cai viria du dé xép thanh tir CUNG KHAM PHA. Lay ngau nhién
mot chu’cé’i tmng hop. Tim xac suat clia bién ¢6 A: "Lay dugc mot phu am",
10.24. PhQﬁ"'g’I;thl nghiém ctia mét nha may san xuat béng déen théng bao: Trong sé nhitng
- béng dén sgi dét da kiém tra, 26% bong c6 tudi tho téi thidu 1200 gid, con lai la
~..'s6 béng dat tudi tho dudi 1200 gid. Héi xac sudt dé mét khach hang mua dugc
" mot béng dén cé tudi tho t6i thidu 1200 gid 1a bao nhiéu?

10.25. Mot hop dung 20 vién bi dé va xanh cé cling kich thudc, khéi lugng. Tim s6 vién bi
maéi mau, biét rang xac suat cla bién c6 A: "Lay duoc bi dé" khi thuc hién phép thir
lay ngau nhién mét vién bi la P(A) =
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“ ONTAP CHUONG 10

10.26. Thi kho kiém ké s6 hop son mau trang dung dé son gé va nhan thay con ¢6
221 hép loai 0,5 kg; 272 hép loai 1 kg; 170 hop loai 2 kg; 187 hop loai 5 kg.
a) Hoan thién bang sau:

BAI TAP TU LUAN

Son gé mau trdng con lai trong kho

Loai hép (theo kg) 0,5 1 2 5  Téngsd "
21 [ 272 | 170 | &7 &
Tan s6 tuong déi ? ? ? 2 AW
Tén s6 tuong déi (%) [l ? ? 2100

b) Trong kho con bao nhiéu hdp son gé mau trang? Loai hop nang trén 1 kg
¢4 chiém 50% s6 hép con lai trong kho khéng?

¢) Hay vé mét biéu d6 biéu dién sé liéu & dong thi hai ctia bang lap duoc
g cau a.

d) Béi vdi dong thir tu clia bang, cé thé sirdung nhiing loai biéu dé nao?
Vé cac biéu do6 thudc nhiing loai do va cho biét méi biéu dé minh hoa
ré nhat dac diém gi ctia 56 liéu.

10.27. Ngudi quan i clra hang banh mi ghi lai s6 banh ban dugc theo ngay trong
bang dugi day:

125 112 145 137 137 125 160 145 125 145
160 145160 125 137 145 145 137 160 145

a) Lap bangtansé - tan sé tugng doi clia dd liéu do ngudi quan li clra hang
ghi lai.
b) Duavaobang dé, cho biét:
- 'Mé&i ngay ciia hang ban dugc nhiéu nhat 1a bao nhiéu banh?
«.Luong banh ma nhiéu ngay ban dugc nhat la bao nhiéu?
- SO ngay ban dugc it bAnh nhat chiém bao nhiéu phan tram?

10.28. Truding Trung hoc co s& Hoa Binh té chuic kiém tra cudi hoc ki 1 cho hoc sinh
toan khéi lép 9. Bang dudi biéu dién soé liéu vé diém tir 7 dén 10 mén Tiéng Anh
cua hoc sinh lép 9A1:

L6p 9A1: Théng ké diém kiém tra cudi hoc ki 1 mén Tiéng Anh (tir diém 7 tré lén)

7 8 9 10 Téng s6
? ? 3 ? ?
Tan s6 tuong déi (%) [ 35 ? 10 ?




a) Hay ké lai bang va hoan thién nd, biét rang I6p 9A1 c6 20 ban dat tu
7 diem tré lén.

b) Vé biéu dé tan sé dang cot. Dung biéu dé d6 dé nhan xét vé sé hoc sinh
dat diém 7 va 8 cta IGp 9A1.

c) Vé biéu dé tan sé tuang déi dang hinh quat biéu dién sé liéu da cho.
Néu két qua cuia I6p 9A1 dai dién dugc cho toan khaéi 9 thi co thé noi gi
vé ti lé hoc sinh ctia khoi dat diém 9 hoac 10?

10.29. D& diéu tra sifc mua ctia thi trudng, siéu thi U tim hiéu sé tién ghi trén hod don
clia mot s6 khach hang dudc chon ngau nhién. Két qua théng ké duoc ghi lai
trong bang sau:

Tién tra cua khdch hang (don vi: nghin déng)
125 135 150 168 175 225 230 230 250 255
260 260 270 285 290 310 320 320 325 325
350 350 382 400 420 440 475 505 540 580

a) Lap bang tan sé — tan sé tuong déi ghép nhom, véi cac nhém ghép
[100; 200), [200; 300), [300; 400), [400; 500), [500; 600] (lam tron két qua
dén hang phan chuc nghin trudc khi chuyén sang viét tan sé tuong déi
& dang phan tram).

b) Dua vao két qua cla cau a, hay cho biét nhém khach hang nao dong nhat
va nhém khach hang nao it nhat. Ti1& khach hang chi tiéu & mic téi thiéu
la 400 nghin déng chiém bao nhiéu phan tram?

¢ Ve biéu do tan s6 tuong déi ghép nhom dang cot va dang doan thang
biéu dién mau s6 liéu.

10.30. Bang dudi dugdc thiét lap dé biéu dién két qua cudc diéu tra 1200 ngudi vé
thai gian ho danh cho bla an trua hang ngay:

T

15<t<30 144 12

30=<t<45 ? 42

45 <t< 60 ? 20

60=t<75 ! 22

75=t=90 48 5
Téng s6 1200

a) Trong bang c6 mét 16i tinh toan. Hay kiém tra xem la 16i nao.
b) Ké lai bang va stia 16i, déng thai bé sung nhiing két qua tinh todn con
chua dugc thuc hién.

m Chuong 10 - Mot s6 yéu to vé théng ké va xac suat



c) Vé biéu dé tan sé tuong déi ghép nhom dang cét biéu dién bang s6 liéu
lap & cau b. TU biéu d6, em ¢ nhan xét gi vé thai gian danh cho biia an
trua ciia nhitng ngudi dugc diéu tra?

10.31. Xét cac hanh dong sau:
- Chon ngau nhién mét ngudi trong danh sach c6 10 ngudi;
- Lay mot vién bi trong hop khi biét rang trong dé chi cé mot vién bi vang;
« LAy ngau nhién moét binh hoa trong thiung cé sau binh dé kiém tra
chét luong.
a) Trong cac hanh dong do, hanh dong nao la phép thir ngau nhién? Vi sao?
b) Bai véi nhitng hanh déng la phép thirngau nhién, hay liét ké cac phan tu
ctia khéng gian mau.

10.32. Tui keo trai cay co6 60 vién, trong doé cd 20 vién keo vi sau riéng, 15 vién keo
vi cam, 7 vién keo vi dau, 10 vién keo vi chanh, 8 vién keo vi mit. Ban Toan
1ay ngau nhién mét vién keo trong tui. Tinh xac suat cla cic bién co:

a) E:"Ban Toan lay dugc keo vi sau riéng";
b) F:"Ban Toan lay dugc keo vi cam hoadc chanh';
¢) G:"Ban Toan khong lay duoc keo vi dau’.

10.33. Dai truyén hinh diéu tra y kién
cla moét s khan gia vé mat
chuong trinh giai tri. Két qua
diéu tra dugc théng ké treng
bang bén.

Chon ngau nhién moét trong s6 nhitng ngudi duoc diéu tra. Tinh xac suat
cla cac bién cé:

a) A:"Chon dugc 1 khan gia nu khong thich chuong trinh’;

b) B:"Chendugc 1 khan gia nam";

¢) C"Chon dugc 1 khan gia thich chuong trinh".

523 154
147 68

10.34.Ban Hué quay hai vong tron nhu hinh dugi va ghi lai két qua nhan dugc.

a) Hay cho biét cic phan t cla
khéng gian mau.

b) Ban Hué quan tam dén bién co

A: "S6 canh clia da gidc nhan

dugc & banh xe thir nhat bang sé

tu nhién nhan dugc tu banh xe

thda hai". Hoéi trong méi 1an ban

Hué quay hai banh xe, xac suat

dé bién co A xay ra la bao nhiéu?




BAI TAP TRAC NGHIEM
Diém kiém tra mén Lich st clia 25 hoc sinh khéi 9 cé két qua cao dugc ghi lai nhu sau:

9 7 8 10 8 9 7 8 10 8
9 8 10 9 7 7 8 9 7 7

Sir dung dir liéu da cho dé chon dap an cho cac bai 10.35 va 10.36.

10.35. Bang tan s6 biéu dién sé lieu da cho 13

F i
S

o oicn | vinsi Al oicm | i
7 6 \ O~

7 '-,_.":;
8 8 8, K 7
9 8 AN 7
10 3 ({' 10 3

Sl Diém | Tinss | Q) oiém | Tinss
7 9 7 9
8 8 e, 8 8
9 6 I\ 9 5
10 3 "“(‘ 10 3
-

10.36.Bang tan 56 tuong déi biéu dién s6 liéu da cho I

A B 7 8 9 10
P vir s twong dsi (%) ECENIERIEL 16

!

b\

N piém 7 8 9 10
) Tan s6 tuong d6i (%) 36 32 22 9

D.

Tan s6 tuong ddi (%) 31 29 20 20

Tan sé tuong déi (%) 36 32 20 12
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10.37. Bang dudi day ghi lai ti lé phan tram sé cay an qua trong trang trai cla
béc Quyét:

_ Cam  Chanh Vai Nhan  Téngsé

Tan 56 tuong ddi (%) JERE 18 60 9 100

Trong biéu dé tan s6 tuong déi dang hinh quat biéu dién bang d( liéu da cho,
s6 do clia cung Ung vai hinh quat biéu dién s6 cay vai la

A. 60° B. 216"

C. 120° D. 144°

10.38.Biéu do6 dudi day biéu dién sé liéu thu dugc qua cudc diéu tra mot s6
hoc sinh 16p 9 vé s6 quyén truyén méi ngudi doc duge trong tuan 1é nghi
Tét Nguyén dan:

S8 quyén truyén doc trong tuin

-

Tan sé 4

30 1
257

25
10
10 + 7 ”
ST l 3
; i m
0 1 2 3 4

Quyén truyén

Trong céac khang dinh sau, khdng dinh nao sai?

A. Tan s6 tuong doi cia nhom doc duac 1 quyén truyén la 50%.

B. Tan s6 tuong doi ctia nhdm hoc sinh khéng doc quyén truyén nao la 10%.

C. Tan s6 tuong déi clia nhom doc duoc 1 quyén truyén bang téng cac tan s6
tuong doi ctia 4 nhom con lai.

D. Tan s tuong déi ctia nhém doc 1 quyén truyén Idn gap 5 lan tan sé
tuong d6i ciia nhém doc 3 quyén.



10.39. Téng dai ctia mot hang taxi thong ké lai s6 chuyén theo quang dudng cda
Cac tai xé trong 1 gid va ¢6 bang s6 liéu sau:

[5;10) [10;15) [15;20) [20;25] Téngsé
8 50 12 10 80

Téng cac tan s6 tuang déi clia hai nhém [5; 10) va [15; 20) 1a
A. 20%.
B. 25%.
C. 30%.
D. 35%.

10.40. Trong hop co6 8 thé xanh, 5 thé dé, 12 thé vang. Xét phép thir rdt ngau nhién
1 thé. Khéng gian mau ctia phép thir nay co
A. 8 phantu.
B. 5phéantu.
C. 12 phan tu.
D. 25 phan tu.

10.41. Viét ngau nhién moét sé ¢ hai chir s6. Xét bién ¢6 A: "S6 nhan dugc |a sé
chia hét cho 9". 56 truong hgp thuan lgi cho bién cd A la
A. 9.
B. 10.
. M,
D. 12.

10.42. Trong hop ¢é 100 thé dugc dénh sé tir 1 dén 100. Lay nhgau nhién mot thé.
Xét bién co A: "S6 trén thé lay ra co chir s6 1". Xac suat ctia bién c6 A la

A P[A}:%-

B. PA) =0
1

C. PA)=1-
:

D. P(A) =
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HOAT PONG THU'C HANH VA TRAI NGHIEM

Muc tiéu: Tim hiéu va thuc hanh st dung phan mém Microsoft Excel vao viéc:

« Lap bang tan sé, tan so tuong do6i cho mau sé liéu khong ghép nhém ti mot bang di liéu
théng ké ban dau (goi la bang dir liéu tho);

- Lap bang tan s6, tan s6 tuong déi ghép nhém tir mét bang dir liéu thé, chua ghép nhom.

Yéu cau chuan bi:

« May tinh c6 cai dat phan mém Microsoft Excel 365; ‘?\

« M6t bang s6 liéu vé s6 nguai trong gia dinh ctia moét s6 hoc sinh; \2\

S6 nguti trong gia dinh cda mét sé hoc sinh §'Q

5 [4]6[5]7]4]3]| 4] 4]

6 | 74 s|a|3[3]4]sDNF

4 | 5| 3| a]6es 3.0 5
'\.

« M6t bang s6 liéu vé can nang ctia mét s6 hoc sinh I6p 9
Cén nding cua hoc sinh (dcn $

46 48 48 52 50 | 51 53
53 54 49 54 55 47 } 55 46 45 56
56 49 56 43 44 53 45 47 52 57

Té chitc hoat déng: Lép hoc chia thénh‘r@nhém, mo&i nhéom gom 4 - 5 ban thuc hanh
va luu két qua trén may.

Hoat déng 1: Lap bang tan sé, tdn s ﬂro'ng d6i cho mau sé liéu khéng ghép nhém

Lap bang tan sé va tan sé tugr _i‘---‘- cho bang di liéu dudi day:

~“Béng 10.28. Néing sudt ltia (ta/ha)

304] Y9 | 51 51 48 51 52 50 48
51 + 52 49 50 48 50 50 49 50

Budc @ Nhﬁ%f iéu vao bang tinh

Sau khi m n mém Microsoft Excel, nhap cac sé liéu tir Bdng 10.28 vao cac 6 clia cling
mot h@ h&ng han nhap céc s6 liéu vao cac 6 tir A1 dén R1 (Hinh 10.12).
Al Bl | DlElFIEBIH | V][]l MIN|IO| P |2k
1 5 51 49 52 51 49 51 50 48 48 51 50 52 50 50 49 48 50
Hinh 10.12

Budc © Lap bang tansé

Viét "Nang suat (ta/ha)" vao 6 A3 va "Tan sé" vao 6 A4.

Tai 6 B3, ta nhap =SORT(UNIQUE(A1:R1, TRUE), 1, 1, TRUE). o} day:
« UNIQUE |a ham loc ra cac gia tri trong mét danh sach;

« SORT |a ham sdp xép dii liéu theo thir tu tang dan hoac giam dan.



Khi d6, phan mém sé tu déng tim cac gia tri khac nhau tir ving A1:R1 va sap xép chung
theo thi tu ting dan tir 6 B3 dén 6 F3 (Hinh 10.13). Viét "Téng" vao 6 G3.

=SORT(UNIQUE(A1:R1, TRUE), 1, 1, TRUE)

A B C D E F G
3 Ning suét (ta/ha) 48" 49 50 51 52 Téng
4 Tansé
Hinh 10.13

Tai 6 B4, nhap =COUNTIF($A$1:5R$1, B3) (Hinh 10.74). G day:

- COUNTIF |a ham dém s6 luogng thoa man diéu kién;

« SAS1:5R$1 la vung du liéu ta da nhap & Budc 1;

- B3 13 6 o gia tri ta muén tim tan so.

Luuy:

Ngoai cach nhap $A%$1:$R$1 ta c6 thé dung chudt quét vung difliéu A1:R1 réi nhan phim F4.

A B C D E F G
3 Nangsudt (ta/ha) |48 | 49 50 51 52 Téng
4 |Tanss |=COUNTIF(SAS1:5R%2, B3)

Hinkh10.14

Lam tuong tu cho cac é C4, D4, E4, F4 (e6-thé sao chép 6 B4 dan cho cac 6 con lai). Tai 6 G4,
nhap =SUM(B4:F4) dé tinh téng. Khid6 ta duogc bang tan sé (Hinh 10.15).

A B & D E F G
"3 N&ng sudt (ta/ha) 48 49 50 51 52 Téng
4 Tinsé 3 3 6 4 2 18
Hinh 10.15

Budc © Lap bangtan sé tuong dai
Viét "Tan sé.tuong déi (%)" vao 6 A5. Tai 6 B5, nhap =B4/$G$4%100 (Hinh 10.16).

A B C D E F G
3 Nang sudt (ta/ha) 48 4 50 51 52  Téng
4 Tansé | 3 | 3 6 i 2 | 18

5 |Tan sd twong déi (%) '=;54/-:= 1£4%*100

Hinh 10.16

Lam tuong tu cho cac 6 C5, D5, E5, F5, G5 (c6 thé sao chép & B5 dan cho cac 6 con lai) ta dugc
bang tan so - tan sé ducng doi (Hinh 10.17).
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A B g D E F G

3 Ning suat (ta/ha) 48 49 50 51 52 Téng

4 Tansd 3 3 6 4 2 18

5 Tansd twong doi (%) 16.67 16.67 33.33 22.22 11.11 100
Hinh 10.17

Thuc hanh: Dung phan mém Excel dé lap bang tan s6, tan s6 tuong déi cho bang di liéu
vé s6 ngudi trong gia dinh ctia méi ban trong I6p. Gia st bang dé la:

Bdng 10.29. S6 ngudi trong gia dinh ctia mét s6 hoc sinh

5 4 6 5 7 4 3 4 4 6
6 7 4 5 4 3 3 4 5 4
4 5 3 4 6 4 4 6 3 5

Hoat déng 2: Ldp bang tdn sé, tan sé tuong déi cho mau sé liéughep nhém
Lap bang tan s6, tan s6 tuong doi ghép nhém cho bang/dit liéu vé chiéu cao cla
hoc sinh.
Bang 10.30. Chiéu cao ctia hoc sinh (don.vi: cm)

146 148 148 150 150 151 151 ' 152 152 152

153 154 154 154 155 155 155 155 155 156

156 156 156 157 157 .159 159 160 162 163

163 163 163 163 164 165 167 168 168 170

Budc @ Nhap dif liéu vao bang tinh
Sau khi m& phan mém Microsoft Excel, ta nhap céc s6 liéu tir Bdng 10.30 vao cac 6 Al dén J4
cta bang tinh (Hinh 10.18).

A B C D E F G H | ]

146 148 148 150 150 151 151 152 152 152
153 154 154 154 155 155 155 155 155 156
156 156 156 157 157 159 159 160 162 163
163 163 163 163 164 165 167 168 168 170

Hinh 10.18

STV N

Budc € Lap bang tan sé

Viét "Chiéu cao (cm)" vao 6 L1 va "TAn 56" vao 6 L2.

Gia sUr ta chia so liéu theo cac nhom ghép [146; 152), [152; 158), [158; 164), [164; 170]. Khi do,
ta nhap vao cac 6 M1 dén P1 nhu Hinh 10.19. Viét "Téng" vao 6 Ql.

L M N O P Q
1 Chiéu cao (cm) [146; 152) [152; 158) [158; 164) [164; 170] Tang
2 Tansa
Hinh 10.19



Tai 6 M2, ta nhap ham =COUNTIFS($A$1:$J$4,">=146", $A$1:$J$4,"<152") (Hinh 10.20). O day:
« COUNTIFS |a ham dém s6 lugng thod man nhiéu diéu kién;

« $A$1:5J%4 1a vung di liéu ta da nhap & Budc 1;

- ">=146" va "<152" |a diéu kién dém so s6 liéu thudc nhém ghép [146; 152).

L M N 0 P Q

1 Chigu cao (cm) [146; 152) [152; 158) [158;164) [164;170] Téng

2 |Tansé =COUNTIFS($AS1:51$4,">=146",$A$1:5)54,"<152")
Hinh 10.20

Lam tuang tu & cac 6 N2 dén P2 (c6 thé sao chép 6 M2 dén cho céc 6 con lai nhung phai
doi diéu kién cho phit hap vdi tiing nhom ghép). Tai 6 Q2, ta nhap =SUM(M2:P2) dé tinh
téng. Khi d6 ta dugc bang tan s6 (Hinh 10.21).

L M N 0 P Q

1 Chiéu cao (cm) [146; 152) [152;158) [158;164) [164;170] Téng
2 Tansd 7 18 9 6 40
Hinh 10.21

Budc € Lap bang tan sé tuong doi

Thuc hién tuong tu nhu Budc 3 clia Hoat d@dng 1 (nhap =M2/$Q$2*100 & 6 M3, sao chép
6 M3 dan cho cac 6 N3 dén Q3) ta dugc bang tan sé va tan s6 tuong doi ghép nhom
(Hinh 10.22).

L M N 0 P Q
1 Chiéucao (cm) [146; 152) [152;158) [158;164) [164;170] Tong
2 Tansé 7 18 9 6 40
3 Tansd tuwong dai (%) 17.5 45 22.5 15 100
=M2/5QS2*100
Hinh 10.22

Thuchanh: Lap bang tan s6, tan s6 tuong d6i ghép nhom clia mau sé liéu vé can nang clia
mot s hoc sinh theo cac nhom ghép [42; 45), [45; 48), [48; 51), [51; 54), [54; 57].
Bdng 10.31. Cén ndng cua hoc sinh (don vi: kg)

46 48 48 52 50 51 50 42 42 53
53 54 49 54 55 47 55 46 45 56
56 49 56 43 44 53 45 47 52 57

m Chuong 10 - Mét so yéu té vé théng ké va xac suat



BANG TRA CUU THUAT NGU'

Bén kinh ctia hinh cau 77 Binh ctia da giacl6i 43
Bang tan so 98 Pinh ctia hinh nén 70
Bang tan s6 ghép nhém 114 Binh liViete 16
Béng tan s6 tuong déi 106 Puong chéo clia da giac 16i 43
Bang tan s6 tuong déi ghép nhém 116 Puaing sinh ctia hinh non m):éoh
Biéu dé tan sé 100 Pudng sinh clia hinh tru {?“‘ T 63
Biéu d6 tan sé tuong dai (dang cot - Pudng tron ngoai tiép tam g%zc;:% | 30
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Tan s6 cda mot gia tri

\-\f-

S6 lan xudt hién cda gia tr ﬁ&ﬂong day gia tri cla
dau hiéu diéu tra. \' A

_.;

Tan s6 ghép nhém

P P . - h"h u . ~ a -
So6 lan xuat hién caqg\qﬁ‘tr! thuéc mot nhom.
7~ N

Tan s6 tuong doi

Ti 56 f:—:—.,, tr‘pﬁ“ﬁg"":ﬁé n la tan s6 cla gié tri do, N 13
kich thuﬁg'(ila mau di liéu.

Tan s6 tuong déi cila nhém

TLSQ”‘F— N trong dé n la tan sé clia nhém ghép, N |a

" kF& thudc clia mau sé liéu.

T gidc noéi tiép

Y Ta giac c6 bén dinh nam trén mét dudng tron.

|
7~
)
J
\_(% ="
3 - %
- b
H“:‘Lr_-'.ﬂ_ ‘7.-)'
\
& \/
™\
i, '{a”%"
Ny
\
L .,
el
“;f-—\. q'-
e TR
\ o~
X
’.:_’;J\."'\}. ]
. ,,il




NHA XUAT BAN DAl HOC HUE

07 Ha Néi, Phugng Vinh:Ninh, Thanh phé Hué, Tinh Thita Thién Hué
pién thoai: (0234) 3834486

Email: nxbdhhue@hueuniiedu.vn - Website: http://huph.hueuniedu.vn

TOAN 9_TAP.2 (Bdn mdu)

LE THI HOAI.CHAU (Téng Chu bién), PHAM THI THU THUY (Chu bién), TRAN TRI DUNG, LE DAl DUONG

Chiu tréch nhiém xut ban: Giam déc Tran Binh Tuyén

Chiu trach nhiém néi dung: Quyén Tong bién tap Nguyén ChiBao

Bién tap vién: Truong Thi My Van

Trinh bay bia: Nguyén Diém Quynh, Tran Thi Thuyén

Stra ban in: Lai Thi Kiéu Vi, Trinh Thai Phugng, Bam Huynh Phuong Thao,
Chuong Ai Bao, Nguyén Huong Quynh, Trinh Khanh Vy, Nguy&n Boan Trang,
Nguyén Van Vinh, Nguyén Vi Khanh Linh, Tran Thi Thu Nguyét

Dai tac lien két: Cong ty TNHH Education Solutions Viét Nam

Bia chi: Tang 1, toa nha Vietphone Bullding, 64 Nguyén Binh Chiéu,
Phuting Da Kao, Quan 1, Thanh phé H& ChiMinh

Ban quyén hinh anh tir Shutterstock.

In  cuén, khé 19 % 26.5 (cm) tai
Pia chi:

$6 xac nhan dang ki xuét ban:
Quyét dinh xudt ban so:

Kingay / /2023

In va ndp luu chiéu nam 2023,
M3 sd sach tiéu chuin qudc té - ISBN:







?.
&
5 @yéu to vé

g ké va xac suét

Hinh try. Hinh nén.
Hinh cau

DTP

Education Solutions

style=\"transform: rotate(180deg);z-index:100;right:-20px;top:75%;\" />" alt="blogtailieu.com/sach-giao-
khoa" />
leogtailieu.com/sach—giao—khoa







