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TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

CHUONG I

1. Hinh da dién: La hinh duoc tao bai mot s6 hitu han da giac thoa mén hai tinh chat sau:
o Hai da gidc phéan biét hoic 1a khéng cé diém chung, hoic chi c6 mér diém chung, hoac c6 mét canh
chung.

o Mai canh cua da giac bat ky ludn 1a canh chung ciia diing hai da gidc.
PINH
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2. Khdi da dién: La phan khong gian dugc gioi han boi hinh da dién cong véi hinh da dién do.
3. Céc phép doi hinh di hoc, hai hinh bing nhau: N

a) Phép tinh tién theo Vv : Phép bién hinh bién diém M thanh diém N //
M 7

sao cho MN =V duoc goi 1a phép tinh tién theo V.
b) Phép ddi xirng qua tam O:
N

e La phép bién hinh bién diém O thanh chinh no, bién médi diém M
khac O thanh diém N sao cho O 1a trung diém MN. /
e Néu phép ddi xirng tdm O bién hinh (H) thanh chinh né thi O M
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CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

duoc goi 12 tim doi xing cua (H).
c) Phép déi xirng qua mat phang (P): AL
e La phép bién hinh bién mdi diém thudc (P) thanh chinh nd, bién

mdi diém M khong thudc (P) thanh diém N sao cho (P) 1a mat
phang trung truc caa doan MN. ®)

e Néu phép dbi xirng qua mat phang (P) bién hinh (H) thanh chinh
né thi (P) duoc goi 1a mdt phing déi xing caa hinh (H).
d) Phép déi xirng qua dwong thang d:
e La phép bién hinh bién mdi diém thudc d thanh chinh né, bién

mdi diém M khong thudc d thanh diém N sao cho d 1a duong M

trung trgc cia doan MN. L
e Néu phép dbi ximg qua duong thang d bién hinh (H) thanh chinh

né thi d duoc goi 12 truc doi xieng cua hinh (H). . J[

e) Hai hinh biang nhau: Hai hinh duoc goi la bang nhau néu c6 mot
phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
4. Phan chia va lap ghép cac khéi da dién: Néu khéi da dién (H) 1a hop

caa hai khéi da dién (H,), (H,) sao cho (H,), (H,) khéng c6 ()

chung diém trong nao thi ta ndi c6 thé chia duoc khdi da dién (H)

thanh hai khéi da dién (H,), (H,); hay c6 thé lap ghép hai khdi da
dién (H,), (H,) thanh khdi da dién (H). 7T

Il - KHOI PA DIEN LOI VA KHOI PA DIEN PEU
1. Khoi (hinh) da dién loi: Khoi da dién (H) duoc goi 1a khéi da dién 16i
néu doan thang néi hai diém bat ky cia (H) ludn thugc vé (H). Hinh
da dién gigi han khéi (H) dugc goi & hinh da dién 16i.
2. Khoi da dién déu: Khoi da dién déu 1a khdi da dién 16i thoa mén hai
tinh chat sau:
e MJi mit ciia nd 1a mot da giac déu co p canh.
e MJdi dinh caa né 1a dinh chung cia dung g mit.
Khéi da dién déu nhu trén dugc goi 12 khdi da dién déu loai {p,q} .
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Nam khéi da dién déu
Khéi mudi hai mat  Khéi hai muoi mat

Tir dién déu Khéi lap phuong ~ Khdi bat dién déu ¥
déu déu

< Chi ¢6 niam loai khoi da dién déu dwoc tom tat trong bang sau:

Loai Tén goi S6 dinh S6 canh S6 mat

{3;3} Tir dién déu 4 6

{4;3} Lap phuong 8 12 6

{34} Bat dién déu 6 12 8

{53} Mudi hai mat déu 20 30 12

{3;5} Hai muoi mat déu 12 30 20
Méi lién h¢: S6 dinh — s6 canh + s6 mit = 2.

'~ DANG 1. NHAN DIEN HINH (KHOI) PA DIEN, PA DIEN LOI

= Muon biét mot hinh (mot khoi) 6 phai 1a da dién hay khdng, ta nam k¥ hai tiéu
chuan da dién (muc 1-ly thuyét). Pa s6 cac trudong hop mot hinh (mot khdi) khdng
phai da dién thi n6 vi pham tiéu chuan thtr hai: méi canh 1a canh chung ciia diing
hai da gidac.

= Phan biét da dién 16i, da dién I6m: Ta xét hinh c6 nguy co' cao (hinh dang khic
khuyu chang gidng ai), chon hai diém phan biét dé néi thanh doan thang, néu nhan ra

nhiéu diém thugc doan thang nam ngodi da dign thi da dién d6 13 da dign 16m.
&N
' =t

A

"

ViDU 1. Vat thé nao duéi day khong phai 1a khdi da dién?
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CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

= Tathay chi c6 hai hinh & cAu A va C la c6 dang dap khtc khuyu, dang nghi ngai (hai hinh con lai chinh
1a cac da dién déu da hoc).

= Xét hinh & dap 4an A: Ta thiy n6 thoa man ca hai tiéu chuan hinh (khéi) da dién.

= Xét hinh & dap an C: Quan sat canh cao nhat trén hinh, ta phat hién né 1a canh chung ciia 4 da gidc (vi

pham tiéu chudn 2 ciia dinh nghia da di¢n (xem lai muc 1-1y thuyét)). —<ke2 ,[C]

VIDU 2. Hinh nao dudi day khong phai 1a hinh da dién?

(H3)
A. Hinh 4. B. Hinh 1. C. Hinh 2. D. Hinh 3.

Loi giai:
= Tathdy chi c6 hinh 2 va hinh 3 1a dang nghi ngai (hai hinh con lai chinh 14 cac da dién da hoc).
= Kiém lai bang dinh nghia, ta thdy hinh 2 hoan toan théa man cd hai tiéu chudn; riéng hinh 3 da vi
pham tiéu chuan 2, c6 hai canh choi ra phia trugc rat vo duyén, mdi canh ay khong phdi la canh chung
CUd hai da gige. —<22% 5 [D]

VI DU 3. C6 may hinh da dién 16i trong s6 céc hinh H1, H2, H3, H4?

H?2
Al B. 2. C.3. D. 4.

Loi giai:
= Hinh H1 Ia t&r dién di quen thudc, no 1a da dién 16i; hinh
H2 ciing thoa man tinh chat da dién 16i.
= Hinh H4 khéng phdi la hinh da dién do canh ngoai cung
bén phai khdng la canh chung cia hai da gidc. Vay no
khong thé la da di¢n 16i.
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= Hinh H3 la da dién nhung khong phdi da dién 16i. Ly do:
N&i doan thang gitra hai diém A, B nhu hinh v&, ta thay c6
nhiéu diém thugc doan thang nay da nam ngodi da dién.

Chon

I~ DANG 2. TIM SO PINH, SO CANH, SO MAT CUA MQT HINH DA DIEN

= Giap hinh cho sén, hoc sinh chiu kho d&ém sb dinh, s6 canh, s6 mit cua hinh.

= Néu dé bai néi dén mai lién hé gia canh, dinh, mdt caa hinh chép, lang tru... hoc sinh nén vé mét, hai
hinh don gidn dé tim quy lugdt cho minh, dong thoi logi trie nhitng ménh @é mau thudn véi hinh ve.

= S6 dinh méi day: 4

> S dinh: 1

Sé mat bén: 4 = Sé canh méi day: 4
= Sé canh bén: 4

Sé canh bén: 4 .
= SO mat bén: 4

[ PR

Sé canh day: 4 B i
S6 mat day: 1 S6 mat day: 2
S6 dinh & day: 4
’ Doi véi hinh chop, ta co: ’ Doi véi hinh Ling try, ta co:
o S0 dinh ¢ day = S0 canh day = So canh bén o So dinh moi day = S6 canh moi day = So canh bén
=Somathén. = S0 mat bén. ’ N
o Tong so dinh = S6 dinh cua day + 1. o Tong so dinh = 2.50 dinh moi day.
o Tong so canh = 2.30 canh day =2.50 canh bén. o Tong so canh = 3.50 canh day.
o Tong so mat = So mat bén + 1. o Tong so mat = So mat bén + 2.
= Hoc sinh nhé: logi, 6 dinh, sé canh, sé mt cia da di¢n déu.
Loai Tén goi S6 dinh S6 canh S6 mat
{3;3} Ta dién déu 4 6 4
{4;3} Lap phuong 8 12 6
{3;4} | Batdién déu 6 12 8
Muoi hai ma
(5,3 | Muol haimat 20 30 12
deu
{ 3 5} Hai mt}rm mat 12 30 20
deu
Mdi lién hé: S6 dinh — sé canh + s6 mat = 2.

= Trong 5 logi da dién déu trén, khi dé bai noi d&én ti dién déu, lgp phwong, bdt dién déu thi hoc sinh nén
Vé hinh ra va dém s6 dinh, sé canh, sé mat theo yéu cau. Riéng hai khdi con lai 12 khéi muwoi hai mér déu
va khéi hai mwoi mat déu thi ta hec thugc cac thong sé tir bang trén.
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VI DU MINH HOA

Vi DU 4. Mot hinh chop c6 day 1a da giac 16i 2020 dinh, hoi hinh chép nay c6 bao nhiéu canh?
A. 4040. B. 4041. C. 2021. D. 2020.
Loi giai:

*  Pa giac day c6 2 020 dinh twong tng véi 2 020 canh day, suy ra s canh bén 1a 2 020.
= Téng s canh hinh chop: 2 020 + 2 020 = 4 040 (canh). —<ken TA]

VI DU 5. Mot hinh chép c6 4n canh (neN, n>1) thi hinh chép ndy c6 bao nhiéu dinh?
A. 4n. B. n+1. C. 2n+1. D. 2n.
Lo giai:

= S canh hinh chép bang 4n nén sb canh day 1a 2n, suy ra sé dinh da giac day bang 2n.
= MJ&i hinh chdp s& c6 mot dinh nam ngoai mat phang chira da giac day, vay tong sé dinh caa hinh chop la
2n+1. —Chen ,[C]

Vi DU 6. Mot hinh lang try c6 s6 mat bang 12 thi hinh nay c6 bao nhiéu dinh?
A. 24. B. 10. C.12. D.20.
Loi giai:

= Sb mat bén cua lang tru 14 12—2 =10 (mat). S canh bén cua ling tru ciing bang 10 (bang s6 mat bén),
suy ra s6 dinh mdi day cua lang try bang 10.

= S6 dinh cua lang tru bing téng sé dinh cua hai day: 10 + 10 = 20 (dinh). —<2e2 D]

VIDU 7. Khéi hai muoi mit déu c6 s6 dinh 1a x, s6 canh la'y, sé mat la z. Tinh X+y+z.
A. 56. B. 40. C. 26. D. 62.
Loi giai:

= Tac x=12, y=30, z=20=> x+y+2 =62 —<ken s[D|
7~ DANG 3. TAM POI XUNG, TRUC POI XUNG, MAT POI XUNG VA LAP
GHEP KHOI DA DIEN
= Xét diém | 1a tam doi xing caa hinh (H): Khi ta vé
duong thang bat ky qua | va dudng thang nay cit
hinh (H) tai hai diém A, B thi IA = IB. Néu ¢6 mot
duong thang ngoai 1& nhu trén thi ta n6i diém dang
xét khdng phai tam ddi xang cua hinh (H).
Diém | trong hinh bén c6 duoc tinh chat trén, ta c6
thé tim nhiéu cip diém thoa man:
IA=1B, IM = IN... Khong tim duoc treong hop
ngoai l&. Vay hinh hdp sé ¢6 tim ddi xing la diém
| nhw hinh vé.
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= Mgt phing déi xing ciia mét hinh ludn chia hinh d6
thanh hai hinh giéng nhau. Néu ta vé mot duong
thang bat ky vudng goc véi mat phang nay tai | va cat
hinh (H) tai hai diém A, B thi ta luén c6 1A = IB. Néu |-o®
c6 mot dudng thang ngoai 1 nhu thé thi mit phang e
tuong tng khong phai 1a mat phang d6i xtng cua
hinh (H).
Xét hinh lang try tam giac déu (H) nhu hinh v&. Ta
thiy mat phang (P) la mit phang ddi xirng caa
hinh (H). Néu ta vé bat ky duong thang nao vubng
g6c véi (P) va cit hinh (H) tai hai diém thi hai diém
nay s& dbi xiing qua (P), theo hinh V& ta thiy
IA=1B, JM =JN...

= Ngoai hai noi dung 1a tam doéi xieng va mat phang déi xieng, hoc sinh can xem
thém truc doi xiing ciing nhu cac phép déi hinh con lgi (da dugc dn ¢ muc 1.3
phan ly thuyét néu trén).

VI DU MINH HOA

VI DU 8. Hinh chop ti gidc déu ¢ bao nhiéu mat phang ddi xang ?
A. 3. B. 2. C. 4. D. 6.

Loi giai:
C6 hai kiéu mat phang d6i xtiing cua hinh chop tir giac déu:
=  Kiéu 1: Mit phing duoc xac dinh boi dinh S va hai dinh ddi dién cua day: c6 2 mgt gdm: (SAC), (SBD).
= Kiéu 2: Mat phang duoc xac dinh bai dinh S va hai trung diém cua hai canh day déi dién: ¢6 2 mgt gom:
(SMN) va (S1J). Xem hinh.
Vay ¢6 4 mit phing dbi xang cin tim. —<kez 5 [C]
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Vi DU 9. Hinh da dién nao duéi day khong c6 tam d6i xing?

A. T dién déu. B. Bat dién déu. C. Hinh Iap phuong. D. Lang tru luc giac déu.

Loi giai:

= Ta hinh dung bat dién déu chinh 1a hai hinh chdp tir gidc déu up ddy vao nhau (day 1 hinh vudng), tim
ctia hinh vudng nay chinh 1a tim ddi xtng cua hinh bat dién déu (c6 thé kiém tra tinh chat).

= Xét hinh lap phuong, mot mat chéo bat ky caa no sé 1a hinh chir nhat, tam cua hinh chir nhat ay chinh la
tam doi xuang caa hinh lap phuong (c6 thé kiém tra lai tinh chat).

= X¢ét hinh lang tru luc giac déu: Chon mat phang chira hai canh bén déi dién nhau, thiét dién tao boi mat
phang ay véi hinh lang try s& 12 hinh chix nhat, tdm cua hinh chit nhat nay 1a tim ddi xng cia hinh ling
tru luc giac déu (c6 thé kiém lai tinh chat).

= Vay chi c6 hinh tir dién déu 1a khong c6 tdm ddi xing. Dua vao dinh nghia da hoc vé tam ddi xung, ta
c6 thé kiém chung dicu nay.

Chon s

VIDU 10. Tur mot t dién ban dau, ta ndi tat ca trung diém cac canh cua ti dién nay lai. Khi d6 ti dién dy
dugc phén chia thanh:
A. Nam ta dién . B. Bén t dién.
C. Mot bat dién va bdn ti dién. D. Mot hinh chép va bén ta dién.

Loi giai:

* Goi tén cac dinh va cac trung diém nhu hinh vé.
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= Tanhan thiy tr dién ban dau duoc chia lam: Mgt hinh bét
dign 1a SMNPQR va bén ti dign gom AMRQ, BMNS,

CNPR, DPQS. —<ken,[C]

BAI TAP TRAC NGHIEM:

Cau 1. Mobi canh cua hinh da dién la canh chung cta ding
A. nim mat. B. ba mat. C. bén mit. D. hai mit.
Cau 2. Trong céc hinh dudi day, hinh nao 1a hinh da dién?

1L

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
A. Hinh 4. B. Hinh 2. C. Hinh 1. D. Hinh 3.
Cau 3. Khéi bat dién déu 1a khéi da dién déu loai nao?
A. {43}. B. {3;3}. C. {3:4}. D. {3;5}.

Cau 4. Cho mat hinh da dién. Khang dinh nao sau day 1a sai ?
A. Mdi canh 1a canh chung cua it nhat ba mit. B.
C. Méi dinh 1a dinh chung cua it nhat ba mat. D.
Cau 5. S hinh da dién 15i trong cac hinh dudi day 1a

M®i dinh 1a dinh chung cua it nhét ba canh.
M3i mit c6 it nhat ba canh.

B g} AN

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

A 0. B. 1. C. 3. D. 2.
Cau 6. Mai hinh sau gdom mét sé hitu han da giac phang, tim hinh khong 14 hinh da dién.

\
\

\
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Céu 8.

Cau 9.

Céau 10.

Céau 11.

Cau 12.

Céau 13.

Céau 14.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

: |- 7
| | [
| | | y
P AT EL S R
s 7 // //
Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4
A. Hinh 4. B. Hinh 3. C.Hinh 2. D. Hinh 1.

Hinh da dién trong hinh vé c6 bao nhiéu mat?
A. 12,

B. 10.

C.6.

D. 11.

Tim s6 mat cua hinh da dién & hinh vé bén?
A. 11.

B. 10.

C.12.

D. 9.

Cho khéi chop co ddy 1a mot thap giac. Ménh dé nao sau day sai?

A. S5 mat bén caa khi chop 1a 10. B. Khéi chdp c6 sb canh 16n hon sb dinh.
C. Khéi chop cd s6 mat nho hon sb dinh. D. S6 dinh caa khdi chop 1a 11.

Cho céc khéi hinh sau:

/7 e S S ,

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3 Hinh 4

MJi hinh trén gdm mot sb hiru han da giac phang (ké ca cac diém trong cia nd), sé da dién 16i 1:
A. 1l B. 2. C. 3. D. 4.
Hinh chop cé 50 canh thi c6 bao nhiéu mat?

A. 26. B. 21. C. 25. D. 49.
Hinh bat dién déu c6 bao nhiéu canh ?

A. 16. B.12. C. 10. D. 14.
Hinh chop cé 22 canh thi c6 bao nhiéu mat?

A. 11 mat. B. 12 mat. C. 10 mat. D. 19 mat.
S6 mat phang cach déu tat ca cac dinh cia mot hinh lang try tam giac la

A 2. B. 3. C. 4. D.1
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Cau 15. Cho khéi da dién déu. Khang dinh nao sau day la sai ?

A. S dinh cua khdi lap phuong bang 8. B. S6 mit cua khéi tir dién déu bang 4.

C. Khéi bat dién déu 12 loai {4;3} . D. S6 canh cua khéi bat dién déu bang 12.
Cau 16. Trong cac ménh dé sau ménh dé nao ding?

A. Sb dinh cia mot hinh chop ludn 13 mot sé chin.

B. S6 mit ciia mot hinh lang tru ludn 1a mot sé chén.

C. S6 canh cia mét hinh chép ludn 1a mét sé chan.

D. S canh ciia mét hinh ling tru ludn 1a mot sé chan.
Cau 17. Mat hinh ling try c6 dung 11 canh bén thi hinh ling try d6 c6 tat ca bao nhiéu canh?

A. 33. B. 31. C. 30. D. 22.
Cau 18. Mbi dinh cua hinh da dién thugc it nhat bao nhiéu mat?
A. 4, B. 5. C.2 D. 3.
Cau 19. Khéi da dién déu loai {4;3} 1a
A. Khdi chop tir giac déu. B. Khéi bat dién déu.
C. Khéi ta dién déu. D. Khéi lap phuong.
Cau 20. Mbi hinh da dién ¢ it nhat
A. 3canh. B. 6 canh. C. 5 canh. D. 4 canh.
Cau 21. Cho khdi chép c6 day 1a da giac 16i n canh. Trong c4c ménh dé sau diy ménh dé nao ding?
A. S mat va sé dinh bang nhau. B. S dinh cua khdi chdp bang 2n+1.
C. S6 mit cua khdi chdp bang 2n. D. S6 canh cuia khéi chop bang n+1.
Cau 22. Cho mat hinh chép c¢6 sé dinh 1a 2018, sé canh cia hinh chop d6 1a
A. 2019. B. 1009. C. 4036. D. 4034.
Cau 23. Cho khdi chép c6 ddy 1a mot thap giac. Ménh dé nao sau day sai?
A. S6 mat bén caa khi chop 1a 10. B. Khéi chdp c6 sb canh 16n hon sb dinh.
C. Khéi chop cd s6 mat nho hon sb dinh. D. S6 dinh cua khdi chop 1a 11.
Cau 24. Khdi bat dién déu c6 bao nhiéu mit phiang dbi xing?
A. 4, B. 6. C.8. D. 9.

CAau 25. Trong cac hinh duéi day hinh nao khong phai da dién 16i?

<D S L4y

Hinh I Hinh II Hinh III Hinh IV
A. Hinh (I11). B. Hinh (1). C. Hinh (11). D. Hinh (IV).
Cau 26. S6 mat phang ddi xung caa hinh lang try ding c6 day 1a hinh vuong la:
A 4. B. 5. C. 1. D. 3.
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Cau 27. Hinh lang try c6 thé c6 sb canh 1a s nao sau day?

A. 3000. B. 3001. C. 3005. D. 3007.
Cau 28. Sb dinh ciia hinh mudi hai mat déu 1a
A. 12, B. 30. C. 20. D. 16.
Cau 29. Hinh bét dién déu ki hiéu 1a
A. {35}. B. {5;3}. C. {3;4}. D. {4;3}.
Cau 30. Hinh chdp c6 2020 canh thi ¢6 bao nhiéu dinh?
A. 1010 . B. 1011 C. 2021 . D. 2020 .
Cau 31. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Mt phing (ACC') chia khéi A p
lap phuong trén thanh nhiing khéi da dién nao? P ©
A. Hai khéi lang tru tam giac ABC.A'B'C' va BCD.B'C'D'.
B. Hai khoi lang try tam giac ABC.A'B'C’' va ACD.ACD'. P e B
C. Hai khéi chép tam giac C.ABC va C".ACD. - ©

D. Hai khéi chop tir giac C'.ABCD va C'.ABB'A’.
Cau 32. Mt phang (A'BC) chia khdi lang truy ABC.A'B'C’ thanh hai khoi chop.
A. A.ABC va ABCCB'.
B. AAB'C' va ABCCB'.
C. AABC va A.BCCB'.
D. AAB'C' va A.BCCB'.
Cau 33. Mit phang nao sau day chia khdi hop ABCD.A'B'C'D' thanh hai khdi ling tru

A. (A'BC'). B. (ABC'). C. (AB'C). D. (A'BD).
Cau 34. Hinh lang tru tam giac déu ¢ bao nhiéu mat phang dbi xang?
A. 5. B. 6. C. 3. D. 4.
Cau 35. Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D". Anh cua doan thdng AB qua phép tinh tién theo véc to CC" Ia:
A. doan thang C'D". B. doan thang DD’
C. doan thang CD. D. doan thang A'B'.
Cau 36. Hinh chdp tir giac déu c6 bao nhiéu mit phang dbi xing
A 2. B. 3. C.6. D. 4.
Cau 37. Hinh t& dién déu c6 bao nhiéu mat phang ddi xang?
A 4. B.6. C. 8. D. 10.

Cau 38. Nguoi ta ndi trung diém cac canh caa mot hinh hop chir nhat rdi ¢t bo cac hinh chép tam giac ¢ céc
goc cua hinh hop nhu hinh vé sau.
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Hinh con lai 1a mot da dién c6 sé dinh va s canh 1a:
A. 12 dinh, 24 canh. B. 10 dinh, 24 canh. C. 12 dinh, 20 canh. D. 10 dinh, 48 canh.
Cau 39. (P¢ Thi THPTQG nim 2017 Ma dé 110) Mat phang (AB'C’) chia khéi lang tru ABC.A'B'C’

thanh céc khéi da dién nao?
A. Mot khéi chop tam giac va mot khbi chop tar giac.

B. Hai khéi chép tam giéc.
C. Mot khéi chop tam giac va mot khéi chop ngii giac.
D. Hai khéi chép tir giac.

Cau 40. Goi m la sé mat dbi xang caa hinh lap phuong, n 1a sé mat ddi xtng caa hinh bét dién déu. Khi d6

A.Khongthé sosénh.  B. m>n. C. m<n. D. m=n.
Cau 41. Goi d lasb dinhva m 13 s6 mat ciia khéi da dién déu loai {3;4} . Ménh dé nao dudi day ding.
A.d=6, m=8. B.d=8, m=6. C.d=4, m=6. D.d=6, m=4.
Cau 42. Khéi muoi hai mat déu co bao nhiéu dinh?
A. 12,
B. 16.
C. 20.
D. 24.
Cau 43. Mot hinh hop dung day 1a hinh thoi (khong phai la hinh vudng) c6 bao nhiéu mat phang dbi xung?
A L. B. 4. C. 3. D. 2.

Cau 44. Trong khéng gian chi c6 5 loai khéi da dién déu nhu hinh v& sau

Khéi ta dién déu Khoi lap phuong  Batdién déu  Hinh 12 mat déu Hinh 20 mat déu
Ménh d& nao sau day ding?

A. Moi khéi da dién déu cd sb mat & nhitng sé chia hét cho 4.

B. Khéi lap phuong va khdi bat dién déu c6 cling sé canh.

C. Khéi tir dién déu va khéi bat dién déu c6 1 tam ddi xung.
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D. Khbi mudi hai mat déu va khdi hai muoi mat déu c¢é cing sé dinh.
Cau 45. Hinh da dién déu 12 mat thudc loai {p,q} . Tinh p—q.

A 2. B. 1. C. 2. D. 1.
Cau 46. Khdi lap phuong 1a khéi da dién déu loai:
A. {5;3}. B. {3;4}. C. {4;3}. D. {3;5}.
Cau 47. Cho khdi chép S.ABCD, hei hai mat phang (SAC) va (SBD) chia khéi chép S.ABCD thanh may
khéi chop?
A. 4. B. 3. C. 5. D. 2.

Cau 48. Cho mot hinh da dién H . Khang dinh nao sau day la sai?
A. Méi dinh caa H 1a dinh chung cua it nhat ba canh.
B. Mdi canh cia H 14 canh chung cua it nhat ba mit.
C. Mdi mat cia H c6 it nhat ba canh.
D. Mbi dinh cua H 1a dinh chung cua it nhat ba mit.
Cau 49. Khdi da dién nao dugc cho dudi day 1a khoi da dién déu ?

A. Khoi chop tam giac déu. B. Khéi lang truy déu.
C. Khéi chop tir giac déu D. Khéi lap phuong.
Cau 50. Tu dién déu c6 bao nhiéu mit phang dbi xing?
Al B. 4. C. 5. D. 6.
Cau 51. Mat hinh hop chit nhat ma khdng phai hinh 1ap phuong thi ¢ s6 truc dbi xing 1a:
A. C6 dung 4 truc d6i xtng. B. C6 dung 6 truc ddi xung.
C. C6 dung 3 tryc ddi xang. D. C6 dung 5 truc dbi xiang.
Cau 52. Biét rang mot hinh da dién H c6 6 mat la 6 tam giac déu. Hay chi ra ménh dé nao dudi day 1a
dang?

A. Khong ton tai hinh H nao c6 mat phang ddi xang.

B. C6 ton tai mot hinh H ¢ dung 4 mat d6i xang.

C. Khong ton tai hinh H nao c6 dang 5 dinh.

D. C6 ton tai mot hinh H ¢6 hai tAm dbi xing phan biét.

PAP AN TRAC NGHIEM
1D 2D 3C 4A 5B 6A 7D 8D 9C 10B
11A 12B 13B 14C 15C 16C 17A 18D 19D 20B
21A 22D 23C 24D 25D 26B 27A 28C 29C 30B
31B 32C 33B 34D 35D 36D 37B 38A 39A 40D
41A 42C 43C 44B 45C 46C 47A 48B 49D 50D
51C 52B
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CHUONG I

DA DIEN VA THIE TIGIH

§3, THIE TUCHE! KEIOT DA [DIIEY

A—MOT SO HINH PHANG CO BAN:

1. Tam giac vudng:
A

B” H C

Pitago 1
« AB?+AC? = BC? « AB2=BH.BC | Susc =EAB.AC
. 2 = u 2 _
AC? =CH.BC AH? =BH.CH =%AH.BC
oL 11y o ABAC
AH® AB®  AC’ JAB? 1 AC?

. A ; . AB . 3 A s AB . ..
= SINB = AC (doi/huyén) = cosB=— (ké/huyén) = tanB= AC (doi/ke) = cot B =—— (ke/doi)
BC BC AB AC

2. Tam giac déu:

Gia str tam giac ABC déu c6 canh a; trong tim G; cic dudng cao (tring
v6i trung tuyén) gbm AH, BK.

(canh) x \/g _ a\/g

* Duong cao: AH = BK = .
2 2

2 2 a3 a\/§_ 1 1 a3 a3

“ AG=SAH =222 SN2 gH=-pAH == 222
3 372 3 3 32 6

2 2
= Di¢n tich: S,,,. = (anhi X\/g _a ;/g

3. Tam giac thudng:

Gia str tam giac ABC cd a=BC, b= AC, c= AB; cac duong cao
h,, h,, h, 1an lugt Gng v&i canh a, b, ¢. Ky hiéu R, r lan luot 14 ban kinh
duong tron ngoai tiép va noi tiép A.
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sinA sinB sinC
= Dinh 1i Co-sin: a? =b? +¢® —2bc.cosA;
b? =a?+c? —2ac.cosB; ¢ =a’ +b?*—2ab.cosC.

* Pinh li Sin:

* Di¢n tich: S,,5c :%h .azlhb.b:%h € 1 Sype :%ab.sinc =Eac.sin B :%bc.sin A;

abc
S pnec :ﬁ =Pr; Supe = \/p(p —a)p—b)(p—>b) véi p =

Céng thiic Hé—Rong

BEOAE (nura chu vi).

4. Hinh vuong: Cho hinh vudng ABCD c¢6 canh a; hai diém M, N lan luot 13 trung diém
A N D cua CD, AD; | latam hinh vuoéng.
AC 1 BD

= Puong chéo: .
S AC = BD = (canh) x 2 = a2

IA=IB=IC=ID= % nén I latam duong tron ngoai tiép hinh vuong.

B * Dién tich: S, = (canh)” = a*; chuvi: p=4a.
c

a * Vi AABN = AADM , ta chitng minh dugc: AM L BN.

5. Hinh chir nhit: Cho hinh chir nhat ABCD tdm | c¢c6 AB=a, AD =h.

b
A D« Puong chéo: AC =BD =+a’+b* .

a I IA=IB=IC:ID=%x/a2+b2 nén | 1atam duong tron di qua bon diém

A B, C, D.
* Dién tich: S,;.p =ab; chuvi: p=2(a+b).

b

6. Hinh thoi: Cho hinh thoi ABCD c¢6 tdm I, canh bang a.

- Pudng chéo: AC | BD; AC =2AI =24B.sin ABI =2a.sin ABI.,

1 . . i
* Dién tich: S,gcp :EAC.BD ; Spscp = AB.ADsin A=a’sin A=a’sinB.

Piic biét: Néu hinh thoi ¢6 goc B =D =60° (A= C =120°)thi ta chia hinh
thoi ra 1am hai tam giac déu: AABC =AACD; AC=a va

a’\3 a’\/3
SAABC = SAACD = T’ SABCD = 2SAABC :T-
7. Hinh binh hanh: Cho hinh binh hanh tdm | canh la a, b, duong cao AH=h.

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

D¥ H b C

hinh binh hanh bén tam gidc c6
thi bang nhau).

» Hai duong chéo cit nhau tai trung diém mdi dudng, va ching dinh ra trén

dién tich bang nhau (hai tam giac d6i dinh

- Dién tich: S5, = AB.AH =blh; S,,., = AB.ADsin A=absin A.

8. Hinh thang:
A a B

[ \

Cho hinh thang ABCD véi AB||CD va duong cao BH =h, duong trung
binh MN ( tirc M 1a trung diém AD, N 1a trung diém BC).

Dién tich hinh thang = (day lon

- MN || AB||CD va MN :AB+CD,
AB+CD).BH b)h
= Dién tich: S0 _ (A5 5 ).BH _ (a+2 )

cong day bé) nhdn dwong cao chia hai.

B - THE TICH KHOI CHOP:

9. Hinh chép:

V= %h.Sd

9.1. Hinh chép tam giac déu
S

= Tat ca canh bén bang nhau.

* Pay la tam giac déu canh a.

= SH L (ABC) v6i H 1a trong tdm (cling
la truc tam) A ABC.

a2\3
- Sd = 4 Thé tich V = %h.azf
SH=nh

9.2. Tt dién déu:
= Day cling 1a hinh chop tam
gidc déu, dic biét 1a canh bén
bang canh day. Thé tich:

3
V=a‘/§.

Y Goc giira canh bén va mit

day: (SM‘)):SE

- (SC (4BC))=SCH .

Y Goc gitra mat bén va mat day:

((SEB), (AEC_‘)) - SMH

= ((SBC).(4BC))=SNH .

9.3. Hinh chép ti giac déu:
S

= Tat ca canh bén bang nhau.

= D4y la hinh vuéng canh a.

= SO L (ABCD) vdi O la tdm hinh vudng
ABCD.

S =a®
a Thé tich
- —_—

V= lh.a2 )
3

SO =nh

Y¢Goc giira canh bén va mit
day: (S'A, (ABC_ﬁ)) -S40

:(SM)): SBO.

Y Goc gitra mat bén va mat day:
((SEB), (ABC[))) = SMO

— (‘(SBC‘), (ABCD)) — SNO.

Day la tam giac

| Dy la tir gidc dic biét
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9.4. Hinh chép c6 canh bén SA
vuong géc véi mat phang day.
s

A C
B
h = SA 21z = o
E . Thé tich V= lSASAABC . h SA Thé tich V = 1SASAB D

S; = Suupc 3 Sy = Supep 3 ¢

. = Goc gilra canh bén va mat day: = Goc gitra canh bén va mat day:
b (5B.(4BC)) = sB4 (SB.(4BCD)) - SBA
- ) ) . ) . .

(SC, (ABC)) — SC4 (sc.(4BCD)) = 5C4

9.5. Hinh chdp c6 mat bén Day la tam giac Day la tir gidc dac biét
(SAB) vudng goc véi mat s
phang day.

S

= Puong cao h=SH ciing la * Puong cao h=SH ciing la dudng cao
duong cao cua ASAB. cua ASAB.
= GAoc gitra canh bén va mat day: = GOc gilra canh bén va mat day:
(SA,(ABC)):SE (§A,(AB€1§)):SEH
(S'C, (ABC_)) - SCH (S_C, (ABCﬁ)) - SCH

C - Ti SO THE TICH KHOI CHOP

Pac biét: M =A Pacbiet M=A N=B
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Cho hinh chop co day la
tam giac ABC. Céc diem
M, N, P nam trén canh

SA, SB, SC. Ta co: A
Vo _SM SN SP
Vi ,ec SA SB'SC|
Voume _ SN SP
Vs.asc SB'sC
Hinh chop co day la | Hinh chop co day la da
hinh binh hanh véi | giac bat ky. Chang han:
SM _ SN _ y (MNPQR) || (ABCDE)
SA ' sB T vatish: x= o _ SN
SP_,SQ_, SA  SB
/ sC 'sb P Eh SR
B Khi d6: SC SD SE
Vomnpg _ XYZ + Xyt + Xzt + yzt Khi do: |Vomeer _

VS.ABCDE

.11 11
va|—+—=—+-.
X z y t

VS.ABCD 4

D — THE TiCH KHOI LANG TRU:

1. Hinh lang tru thuwong: Day la tam giac Day la tir giac

= Hai dy 1a hai hinh giong nhau A D 4
va nam trong hai mit phang
song song.

= Céc canh bén song song va
bang nhau. Céc mit bén 1a cac
hinh binh hanh. A

= Thé tich: [V = A.S,|.

c’

;
V = AH.S o0 = AH.S 1pcnr

V =AH.S =AH.S

AABC AA'B'C’
2. Hinh lang tru dirng: Day la tam giac Day la twr giac
= Cac canh bén cung vudng goc A . D -
v6i hai mdt ddy nén moi canh :
bén cling 1a dudong cao cua lang 4 1 B
h |
tru. ‘ |
& Lang tru tam giac déu: La !
lang tru dirng va c6 hai day la A’ C D= —d———
hai tam giac deu bang nhau. rad
B’ A B
= Thé tich: |V = A.S, | véi = Thé tich: |V = A.S,| véi
h=AA=BB'=CC' . h=AA'=BB'=CC'=DD’.
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3. Hinh hop:

c'

B

» L3 lang tru co tat ca cac mat la chir

hinh binh hanh.

= Thé tich:

3.1 Hinh hgp chir nhat:

e

3.2. Hinh 13p phuwong:
D o C

C
a

b

-
-
-

a

D — — 1 e De ——1___ L&
- P

e
e
e

nhat.

I 1 . A A7
La lang tru dimg c6 day la hinh = L3 hinh hép chit nhat

cO tat ca cac canh
bang nhau.

e v61 a la canh cua hinh lap

V="hnS,|. thude cua hinh hop chir nhat.

phuong.

4. Ti so thé tich ddi véi ling tru:

Lang tru c6 day tam giac

L_AM BN _cCP

y 2=
AA BB’ CC’

Lang tru day 1a hinh binh hanh, hinh chir nhit, hinh
thoi, hinh vuéng
(Lang tru nay chinh la hinh h¢p thwong hoic hinh h¢p
chir nhét, hinh 14p phwong)

Ta c6: Visewne _ X+Yy+7

VABC.A’B'C’ 3

AM BN CP DQ

X

= y Y= ) A= 1=
AA’ BB’ CccC’ DD’

A D

|V X+y+z+t| .
Ta co; [caeeamed. _ L VLEE v [xa =y o]

VABCD.A’B’C'D’

DANG 1. TIM THE TiCH KHOI CHOP

“ < Thé tich khéi chop véi duong cao h va dién tich da gidc day S, 1a: |V = %h.S : H
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o Néu hinh chdp c6 canh bén vudng goc véi ddy thi canh bén
do chinh la duong cao cua hinh chop.

o Néu hinh chép c6 mdt bén vudng goc véi mét ddy thi dwong
cao cua tam gidc (twong ung mat bén) ké tar dinh hinh
chdp cling chinh 1a duong cao cta hinh chop do.

o Hinh chép déu c6 duong cao néi tir dinh dén tim dwong
tron ngoai tiép da giac day.

Bai todn 1. Tim thé tich khéi chép bang cac phép tinh don gidn
o St dung dinh ly Pi-ta-go d€ tim d6 dai dwong cao hoic cac doan thang
trong da giac day.
o St dung cac hé thitrc lwgng trong tam gidc vudng hodc tam gidc thwong,
cac cong thirc dién tich da hoc.

VIDU 1. Cho hinh chép S.ABCD co6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vudng goc Véi
mat phing day va SA=a~/2 . Tinh thé tich V cta hinh chép S.ABCD .

3 3 3
A.V=‘/Ea . B.V=ﬁa. C.V =+/2a°. D.V=\/§a.
6 4 3
Lo giai:

* Dién tich ddy: S,z =a°.

= Thé tich khéi chop: Vg peep = ;S ABCD = afa a */_ Chon_,[D)]

Vi DU 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y la hinh chit nhat tam O. Biét AB =a, AD =a+/3, SA=2a
va SO L ABCD . Thé tich khdi chép S.ABC bing

3 3 f 3 3
a\/§. B. 2 15- c. 2. B
Loi giai:
2
* Dién tich day: S, g :%SABCD :%AB,AD :%,a,a\@: a f _

= Xét tam giac ABC vubng tai B cé:

AC = +/AB2 1 BC? =+/a’ 433’ :2a:>AO:A—2C:a.

Xét tam giac SOA vudng tai O co:
SO =+/SA> — AO? =+/4a® —a? =|a\/3].
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o N L 1 1 2 3
= Thé tich cta hinh chop 1a: Vg ,ee = §.SO.SAABC —Za3.2 B = % —Chon , D]
VI DU 3. Tinh thé tich caa khdi tir dién déu co tat ca cac canh déu bang a.
a*\2 5 a3 & a*\2 5 a’\3
o TR Y e

Lai giai:

Goi M la trung diém BC, H latrong tam tam giac BCD
suy ra AH la duong cao hinh chop A.BCD.

= Tacd: BM =—— J_ BH_EBM_ J_

— AH =JABZ_BH? = /a— a*/_

a’\3
SABCD 4
2 3
- Viy thé tich tir dien 13 V,geg = = AH.S g = = a6 a3 _a'V2 | chon 5[ Al
3 373 4 12
r 2 r 1 3
= Diic két: Thé tich khéi tr dién déu: [V = % .

VIDU 4. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gi4c vudng tai A vacé AB=a, BC = a/3. Mit

bén SAB la tam gisc déu va nim trong mat phang vudng géc véi mat phiang (ABC). Tinh thé tich V
cua khdi chép S.ABC .

3 3 3 3
Ay _2V6 gy _2V6 C.V:a‘/g. oy 26
16 6 12 4

Loi giai:
Goi H 1a trung diém cua canh AB. Do ASAB déu nén
SH L AB . Hon ntta (SAB) vudng goc vai mat day (ABC) nén
SH L (ABC). Do d6: SH la chiéu cao caa khéi chép S.ABC.
= AABC vubngtai A, taco:

AC =+/BC? — AB? =«/(aJ§)Z_a2 _

2
Saaec :%AB.AC :%.a.a\/iz a f - SH = a3

2

(do tam gi4c SAB déu canh a).
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3
« Thé tich khdi chép S.ABC Ia: V, o = LsHs, ~ 1 aV8 &V2 a6 | chen G
3 372 2 12
VIDU 5. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc can tai A, AB=AC=a, BAC =120°. Tam giéc
SAB déu va nam trong mat phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

3 8 8 3
AL B. 2. c. 2. p. 2.
8 2 23 3
Loi giai:
= Goi H Iatrung diém doan AB. Do tam giac SAB déu va nim trong
mat phang vudng goc véi day nén SH L (ABC) va SH = #
(duong cao trong tam giac déu canh a).
2
= Dién tich ddy: S, :%AB.AC.sin BAC = %-a-a-sianO" -8 f .

. 1 1af3a’\3_a’ _cn p
" Vay Vg ppc = E'SH Spasc = 3 5 4 8 = ) B
VIiDU 6. Cho hinh chép S.ABC c6 chiéu cao bang 2a, cc canh day 1a AB=a, BC =a+/2, AC =a+/5.
Tinh thé tich khéi chop da cho.
3 3 3 3
AL B. L. c. & p. 2.
8 2 6 3

Lol giai: g
AB+BC+CA a+av2+ays

*= Tam giac ABC co nirachu vi: p = 5 = >

= Theo cong thirc Hé-rong, ta co:
a-2
Susc =4/P(P-2)(p-av2)(p-avB) =2 .
wec =y P(P=a)(p-av2)(p-avB) =7
1 a? a Chon
. D]

= Thé tich khéi chop: V sec :§2a.? =—. —2

w Meo nhé: Khi sir dung cong thirc Hé-rong, ta cé thé sir dung MTBT hd tro theo cac budc sau:

Bwéc 1: Nhén (1+J§+J§): —N&XT L ISHIFT | —N&XT 5 [STO|—YXT 5[ A] (Ttrc luu p vao bién A).

Buéc 2: Nhan \/A(A—l)(A—\/E)(A—\/g) —NexT,[]. Két qua hién thi 1a %.Ta hiéu ring dién tich

2

tam giac bang %. Luu ¥ ring khi goi bién A, ta nhan lénh [ALPHA]—T [ A].
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Vi DU 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy I hinh thoi canh a, BAD =60°, SA=SB=SC = 2a. Tinh
theo a thé tich khai chop S.ABCD .
3 3 3
A.a\/g. B. & c.a‘/g.
3 3 6

3
D. & .
2

Lai giai:

= Xét tam giac ABD cén tai A c6 BAD =60° nén tam giac
ABD déu, suy ra DA=DB tuc 1a DA=DB=DC. Vay
D 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

= Goi H lahinh chiéu vuéng géc caa S 1én mp(ABCD). Vi
SA=SB=SC nén cac tam giac SHA, SHB, SHC bing
nhau (theo trudng hop canh huyén — canh géc vudng). Suy
ra HA=HB =HC, hay H la tim duong tron ngoai tiép tam
giac ABC. Do d6 H trung vai D.

* Nhu vay hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh thoi ABCD va
chiéu cao SD.

2 2
SABCD =23 0 :2-¥: 2 f; SD Z\/SAZ—ADZ =\/4a2 -a’ =a\/§.

2 3
= Vay thé tich khéi chép S.ABCD Ia: V =%.SD.SABCD =%.aJ§.a B_a —Chon D)

2 2

= Biic két: Vi hinh thoi c6 mot géc 60° (hodc 120°), ta ¢6 thé chia hinh thoi ra 1am hai tam
gidc deu bang nhau co6 canh bang véi canh hinh thoi do.

Bai to4n 2. Tim thé tich khéi ch6p théng qua géc
1. G6c gitra dwdong thing va mat phang:
Xét duwong thang d cat mit phang (P) nhw hinh vé. Ta tim goc gitta d va
(P) theo cac buwdrc sau:
o Tim M la giao diém cua d va (P).
o Lay Athudc d va A khac M. Tim hinh chiéu vuéng goéc H cta A trén (P).
o Puwong thiang d’qua hai diém M, H chinh 1a hinh chiéu cta d trén (P).

Khi d6: |(d,(P)}=(d,d")= AMH .
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A

< Trong thyc chién, hoc sinh thwdong gdp goc gitra canh bén va mit day.
Khi d4 biét dwoc chan dwong cao A ciia hinh chép, viéc xac dinh goc dwoc
thuc hién theo thoi quen (xem hinh):

(sA(ABC))=5AH ;

2. Goc gitra hai mit phing:
Xét hai mat phang cit nhau (P) va (Q), ta
lam cac bwéc sau dé xac dinh goc giira ching:
o Tim giao tuyén d cua (P) va (Q).
o Tim dwong thang a vudng goc d tai / trong mit phang (P). Tim dwong
thang b vudng goc d tai / trong mit phang (Q).

o Géc can tim: ((P), (Q)) - (a,b) — AIB.

A

< Trong thiyc chién, hoc sinh thwong gip goc gitta mit bén va mit day. Khi
da biét chan dwong cao A cta hinh chop, viéc xac dinh géc nay ciing dwoc
thwc hién theo thoi quen (xem hinh):
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((SAB). (ABC)) = SDH ;
((SBC). (ABC))=SEH ;
((SAC),(ABC)) = SFH .

VI DU 8. Cho hinh chop ti giae déu S.ABCD c6 canh day bing av/6 , goc giita canh bén va mit day
bang 30°. Tinh thé tich V caa khdi chép S.ABC ?
AV =92 B.V =2a’. C.v=a D.V =3a°.
Loi giai:

= Tacé: AB=BC=CD=AD=a+6:
BD:2\/§a:>OB:B—2D=a«/§.

1
= Diéntich AABC 13 S,usc =EAB.BC =3a" .

= Vi gbc giita canh bén va mat day bang 30°
= SBO=30°.Tac6 SO=0B.tanSBO =a.
= Vay thé tich khdi chép S.ABC Ia:

1 1
Vs asc = 3 SO.S pec = §.a.3a2 =a’ .
Chon

VIiDU 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh bén SA tao véi day mot goc 60° va SA= a\/§, day la tir
gi4c c6 hai duong chéo vudng goc, AC = BD = 2a. Tinh thé tich V cua khdi chép theo a.

3 3
A.V=2a‘/§. B.V =3a°. C.V=2a D.st%.

3

Loi giai:
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= Dién tich ddy: S,gep = % AC.BD =2a’.

= Duyng SH L (ABCD). Ta c6: AH la hinh chiéu cua
SA trén mat phang (ABCD).
Suy ra goc gitta SA va day la SAH =60°

— SH = SA.sin60° = aﬁ.? - 3?""

3a
.

3

= Vay thé tich khéi chop 1a V; ,gep = % 2> =a’.

Chon

Vi DU 10. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=SB=SC. Tam giac ABC vudng can tai A AB=AC =a+/2
va SB tao véi mat phang (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABC.
A a*\3 a3 2a\3 a’\2

: B. . C. : D. .
6 3 3 6

Léi giai:

= Goi H latrung diém BC, do AABC vuéng tai A nén H 1a tam dudng tron ngoai tiép cua AABC .
Mat khac tacdé SA=SB=SC, do do

Sp
SH L (ABC)=> SB,(ABC)| = SBH = 60" :

= Xét tam giac vudng ABC co:
BC =\/(a\/§)2 +(a2) =2a=BH=a

= Xét tam giac vudéng SBH c6: SH = BH.tan 60° = a/3.

Dién tich day: S,,pc = % AB.AC =a’.
= Vay thé tich caa khdi chop Ia:

1 1 a3
VS.ABC = 5 SH 'SAABC = ga’\/gaz = 3 . Chpn >

Vi DU 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a, SA vuéng géc véi mat day, SB tao vai
mit phang (SAD) goc 60°. Tinh thé tich V ciia khéi chép S.ABCD .

3 3 3
AV:% BV:a3\/§ C.V:af. D.V:a:;/g.

Loi giai:
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= Hinh chiéu cua SB 1&n (SAD) la SA nén
(SB.(SAD))=(SB,SA) = BSA=60°.

AB a a\/§

= Tacb: tanBSA:E:SAz = ==
SA tan BSA tan60 3

= Vay thé tich khdi chop da cho:

1 1av3 ., a3 | cn
Vs ncp = ESA'SABCD = g 3 a’ = 9 or > B

VI DU 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ¢ay ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA vudng goc véi
day (ABCD) . Biét goc tao boi hai mat phang (SBC) va (ABCD) bang 45°. Thé tich V' cia khoi
chép S.ABCD.

g a’\3

3
A a3 B. % c. > D. =3~

Léi giai:

= Dién tich ddy: S, =a°.

~ [BC L AB
= Taco: =BC LSB;

S

BC L SA
BC =(SBC) (ABCD)
AB 1 BC trong (ABCD)
SB L BC trong (SBC)

- ((SBC), (ABCD)) = (SB, AB) = SBA=45°.

= Xéttam gidc SAB vubng tai A c0: )
SA=AB.tan45° =a. B

3
Vﬁy \ =%'SA'SABCD =%,a,a2 :%_ M}

VI DU 13. Tinh thé tich khéi chop S.ABC c6 AB=a, AC =2a, BAC =120°, SA L (ABC), gdc giira
(SBC) va (ABC) la 60°.

3 3 3 3
A. J7a . 5 DA o YEE D. J7a .
14 14 14 7
Loi giai:

= Goi H lahinh chiéu vudng goc cua A trén BC.
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_ [BC 1 AH
Ta co: { :>BCL(SAH). Do dé:

BC 1L SA

BC =(SBC)n(ABC)
AH 1 BC trong (ABC):((SBC),(ABC))
SH 1 BC trong (SBC)

_ (AH,SH) _ SHA = 60",

= Xét tam gi4c ABC c6: BC? = AB* + AC® —2.AB.AC.cos BAC =7a* = BC = a\[7 ;

fzf 1

S :lABACsmBAC——a2 —= ; mat khac S se ==AH.BC
2 2 2 2

AABC
e
= AH = T8¢

af

= Xét tam giac SAH vudng tai A c6: SA=AH.tanSHA =

a\/ﬁ

a\/_ \/— 3a\/_

Do do: V. =—SA.S >

S.ABC 3 AABC_3' 7 . 2

1 1 3a\/; azx/g_a3\/i Chon C
3 T4

VI DU 14. Cho khéi chop S.ABCD c6 d4y 1a hinh thoi tim O, AB=a, BAD=60°, SO L (ABCD),
mit phang (SCD) tao véi mat phang day goc 60°. Thé tich khéi chép da cho bang

A J3a° 5 J3a° . J3a° 5 J3a°
—— S . T
Loi giai: '

= Tacé ABCD I hinh thoi tim O canh a, BAD =60"
nén cac tam giac ABD, BCD déu canh a.

» Goi BK la duong cao cua tam gidc BCD, ta cé
av3

2
» Goi H Ia hinh chiéu cua O 1én CD.

BK=——

~ (|CDLOH
= Taco: :>CDJ_(SOH):>CDJ_SH
CD L SO

= ((SCD),(ABCD))=(OH, SH ) =SHO =60°.
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2
= Tac6: SO=0H.tan60° _% tan 60° = 3; Sasco = 2Spmep = # :

2 3
 Thé tich KNéi chop: Vs spco =5 1sos,.. - ; 3:‘ a23 ag/— Chon_,[A]

VI DU 15. Cho hinh chép S.ABC c¢6 tam giac ABC vudng tai B, AB =BC =1, SA vudng goc véi mat
phiang (ABC), goc giita 2 mat phang (SAC) va (SBC)bang 60°. Tinh thé tich caa khdi chép S. ABC

A,Vzﬁl B_Vzll C.VZQ. D,vzl_
6 6 6 3
Loi giai:
) I . |BM L AC
»  Goi M la trung diém cua AC = BM L AC . Ta cé: — BM 1 (SAC)= BM L SC.
BM L SA
_ . |SC L BM
= Ké BH L SC tai H. Tacé: = SC L MH.
SC L BH

Vay goc giira 2 mat phang (SAC) va (SBC) la goc
BHM =60° (tam giac BMH vudng tai M)

N7

= Tirgiathiétsuyra AC=+/2, BM =CM :7.Xét tam giac

BMH vuéng tai M: tan BHM :%: MH = BM 5 :ﬁ.
MH tan 60 6
CH=yCM?-MH? = \/_
6 3

= X¢ét hai tam giac dong dang ACAS, ACHM (tam giéc vubng

c6 chung goc nhon C), do do:

SA  AC MH.AC
——=——=05A=

MH CH
VS.ABC :%SA%ABBC :%_ ﬂxtl)

=1. Thé tich khéi chop:

VI DU 16. Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam giac déu canh a, hinh chiéu cta diém S trén mit phang
day thuéc mién trong cua tam giac ABC, mat bén (SAB) tao véi day goc 45° va dién tich tam giac SAB

2
bing 2 f.T‘lm thé tich khéi chop trén.
3 3 3 3
A2 B.V=2 cv=aV2 p, &8
12 16 14 24

Loi giai:
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= Goi H Ia hinh chiéu cua S trén (ABC) va K 1a hinh chiéu cua
H trén canh AB. Khi d6 AB L (SHK) nén géc tao bai hai

mit phiang (SAB), (ABC) la SKH =45°.

I
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1
1

d
1

2 32
" Ta Cé SASAB =ESKAB - SK = ZSASAB — 4 — a'\/E
2 AB a 2
i Ae AN tai I A SK a
Tam giac SKH vuéng céan tai Hnén SH = —==—.
202

a’\/3

= Dién tich day: S,,5c ==

Vay thé tich khéi chop la:
v _lope _laaN3_ay3 | chen ,[D]
S.ABC_§ 'AABC_E'E' 4 = 24 . ?

= Piic két: Goi S la dién tich cua da giac (H) va S’ 1a dién tich hinh chiéu caa (H) trén mat phang

(P), goc tao béi (P) va mét phang chua da gidc (H) 1a ¢, khi do: [S'=S.cos¢|.

Bai toan 3. Ti s6 thé tich khéi chép

1. Ti sb dién tich:
Xét tam giac ABC vé6i B, C' 1a cac diém lan luot
thudc canh AB, AC, ta co: Svec _ AB .AC .
Suee AB AC
Néu hai tam giac ABC, MNP ddng dang theo ti s6
k (tic 1a EZA_Czﬁzk)tm SAA;BC:kZ )
MN MP NP S
2.Pinh li Ta-lét:
A v, B
A
Bf /\'!
B C B C
Xét tam giac ABC va B'C’|| BC, ta c0: i = AC = 2e va it = AC : EE =CC .
AB AC BC BB CC' BA CA
Nguoc lai, néu ta co = C thi suy ra dugc B'C’|| BC.
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MG rong, cho B'C’||BC, goi h, h' lan luot 13 cac dudng cao cua tam giac AB'C’, ABC, ta

[N _AB_AC'_BC _ | . [Swec _AB AC'_ .|

h AB AC BC Susc AB AC
3. Khdi chép c6 day tam giac:

Tong quat: Dic biét: M = A Pic bigt: M=A N=B
Vsﬂ:%ﬂg \m=ﬁ_£ Vs.nep _E
Vi SA SB SC Vs e SB SC V ee  SC

S S S
P
A c
B
4. Khoi chép ¢é day 1a hinh binh hanh (hinh thoi, hinh chir nhat, hinh vuéng):
Hinh chop c6 day la hinh binh hanh véi % =X, ﬂ =Y,
SA SB
SP SQ ) : 7
—=12,—=1.(Nénnhg: M, N, P, Q dong phang).
SC D ( o Q dong phang)
V,
Khi do: [JsMee _ XyZ + Xyt + xzt + yzt va 1+1:1+} _
Vs agco 4 X z t

5. Pay la da gisc bat ky:
Xét hinh chép co day 1a da giac bat ky (xem hinh minh hoa).
Gia sir: (MNPQR)||(ABCDE) vafti s6
(_SM _SN_SP_SQ_SR =

= =——=——=—"=—— Khi d6: SMNPOR _ 3.
SA SB SC SD SE

VS .ABCDE

VI DU 17. Khi ting ca ba canh day ctia mot khdi chop co day 1a tam giac déu 1én hai lan con duong cao
ctia khdi chép gitr nguyén thi thé tich caa khdi chép ting bao nhiéu 1an?

A 4. B. 2. C. 8. D.%.

Lai gidi:
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Liic dau Sau do
Canh day a 2a
2 2
Dign tich ddy a’\3 (28)'V3 _ a?\3
4 4
Chiéu cao h h
2 2 2
ThétiCh V:lh_a\/gzha\/§ V’:lhaz,\/_:ha\/g
3 4 12 3 3
! 2 2
- Taco: % - hag‘/é : half = 4. Viy thé tich khdi chop tang lén 4 1in, —222

VI DU 18. Khi ting d6 dai dudng cao cua mot hinh chép day tam giac 1én 2 lan va giam mdi canh day cua
né xudng 2 1an thi thé tich khéi chép sau do ting hay giam bao nhiéu lan so véi ban dau?

A. ting 4 lan. B. tang 2 lan. C. giam 2 lan. D. khong doi.
Loi giai:
Liic ddu Sau doé
a
Canh | a —
¢ 2
b
Canh 11 b —
¢ 2
GOc xen gi@a hai canh 1va Il ® 4
Dién tich da Eabsin 12 Esin —a—bsin
én tich day > ) 59 ®» 3 ®
Chiéu cao h 2h
o 1.1 . hab.sin ¢ 1, ab . hab.sin ¢
Thétich | V==h.=ab.sinp=——" | V'==2h.—.sihp=——F——"-
¢ 3 27 3 T
V' hab.sing hab.sin 1 . . .
- Tacs: - ablsz @ hab 65 qp:E.Do d6 thé tich khdi chép da giam 2 Iin sau khi thay déi kich

thude theo dé bai. M)

VI DU 19. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 1a V biét M, N, P lan luot thudc cac canh SA, SB,SC sao
cho SM =MA, SN =2NB, SC =3SP . Goi V' la thé tich cia S.MNP . Ménh dé nao sau day dung?

Av=Y B.V/= Y cv=Y DV =Y
6 12 9 3
Loi giai:
= Taco: SM :MAQ%:E;
SA 2
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S

SN = 2NB <> SN = 2(SB—SN ) <> 35N = 25B & 2: g

o1 b
SC =3SP < | |

sC 3 M
V' SMSNSP 121 1 ,

n VIVayZ —_——— ——— == = —=— Suyrav .
V SA'SB'SC 233 9 ) i
Chon
B

VI DU 20. Cho ttr dign ABCD. Goi B’ va C' lan luot la trung diém ciia AB va AC . Tinh ti s thé tich
cua khéi tr dien AB'C'D va khéi tur dién ABCD.

Al B. L. c.t p. 1.
6 8 2 4
Loi giai:
- Taco: seco AR AC AD 11, 1
Vieer AB AC AD 2 2 4
Chon IEI

°D

VI DU 21. Cho khéi chép S.ABCD, cac diém M, N, P,Q lan luot Ia trung diém cua cac canh
SA, SB, SC, SD. Ti s6 thé tich caa khdi chép S.MNPQ va khéi chép S.ABCD Ila
1 1 1

A — B. —-. C. - D. l
16 8 2 4

Loi giai:
© Céach giai 1: Tw luan.

= Hinhchép S.ABD c6 M,N,Q lan luot Ia trung diém cua

SA SB,SD nen: ~ome _SM SN SQ 111 1
Voo SA SB'SD 2272 8

= Hinhchép S.BCD c6 N,P,Q lan luot 13 trung diém cua
Vsweg SN SP SQ 111 1

SB, SC, SD nén: -\ == ==
Vs sen SB SC 'SD 222 8

Vs npq :VS.MNQ +Vs neg :VS.MNPQ =l
V, V, +V V, '

S.BCD S.ABD S.BCD S.ABCD

\Y
’ S.MN
= Do do: Q =
S.ABD

© Céch giai 2: Tric nghiém.
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. Tacy SM_SN_SP_sQ 13Vs.m_m=(1f_1,
SA SB SC SD 2 Vi \2) 8

VI DU 22. Cho khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 1 va day ABCD Ia hinh binh hanh. Trén canh SC
ldy diém E sao cho SE =2EC. Tinh thé tich V cua khdi tr dién SEBD .

AV=1, B.V =1, cv==1. D.V=2.
6 3 12 3
Loi giai:
1
Vs.eco :EVS.ABCD :E (do Sypep = 5 Sagco )-
V SE_2 2 21 1
" V—S'BED :E 3 = Vs gep ZEVS.BCD :g Ezg
$.BCD
Chon

Vi DU 23. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh vuéng canh a, SAvuéng goc véi day. Goc
giita hai mét phang (SBD) va (ABCD) la 60°. Goi M, N 1a trung diém ciia SB, SC . Tinh thé tich
khéi S.ADNM ?

8 3] 3] 8
a’V6 B v_2Y6 c.y =36 p.v =6
16 24 16 8

AV =

Loi giai:

. [BDLAC BD L SO
. Taco:{ = BD 1 SO; { = ((SBD);( ABCD))=SOA=60°.

BD L SA BD L AC
AC=a\/§:AO:¥ SA = AO.tan 60° = ‘/_
1 1a\/_ J’
" VS.ABCD 3 SA SABCD 3 2 6
. Datx:S_A:]_,y:S_M:l,ZZS_N:l,t:S_D: ’
SA SB 2'° sC 2 sD
Khi do: Vsawp _ XYZ+Xyt+xzt + yzt
S.ABCD 4
EERESWESTER S
22 2 27 227 _3
4 8
3 3 \/6 a’\J6 Ch
Suy ra VS.AMND 8VSABCD 8 6 3 16 . - >

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Vi DU 24. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=a, SB=h, SC =c va ASB = BSC = CSA = 60°. Tinh thé tich
khdi chép S.ABC theo a, b, c.

V2 B. 1—J2§abc. V2 D V2

. ; C. —abc. L —
12abc 4 4abc

Loi giai:

Trén SB, SC lan luot liy B’,C’ sao cho SB'=SC'=a.

3
Khi d6 SAB'C’ Ia tir dién déu canh a, do dé: Vyge = a2

12
a’\2 5
Ve SB' SC' a? Vs 12 abcy2 | Chon
n = . :_:>V — — — . ¢ >
Vgge SB SC bc =~ @ a 12
bc bc

VI DU 25. Cho tir dién ABCD. Goi G la trong tdm tam giac BCD, mat phang (P) chira canh CD va di
qua trung diém E cua AG, (P) cat AB tai N. Goi thé tich cua hai ti dien ACDN va ti dién

BCDN lan luotla V, vaV, . Tinhtysé %

2

A. l B. l C. g D. 1
3 2 3 4
Loi giai:
= Goi M latrung diém CD. Ké ME cit AB tai N (trong mit phang (ABM)), N ciing 1a giao diém cua AB
véi mp(P).

Ké GI [|[MN, véi | e AB.Khidotaco AN =IN (do NE la duong trung binh AAGI) ().
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Bén canh do: E:E:Z: Bl =2IN (2). Tu (1)
IN GM

va (2) suy ra BN =3AN .

.V, AN 1 Chon
. vay L AN L chon J[A
YV, BN 3

VI DU 26. Cho ttr dign ABCD c6 thé tich bang 12. Goi A’ 1a diém trén duong thang d di qua diém C
va song song véi AB sao cho A, A’ cling phia so véi mat phang (BCD). Goi V 14 thé tich phan
chung caa hai khéi tir dien ABCD va A'BCD. Tinh thé tich V , biét AB =3A'C.

A.V =6. B.V=2 C.V=3 D.V=4.
Loi giai:

A

= Goi K la giao diém cua A'B véi AC trong (ABC). Khi d6 phan
chung cua hai khéi tir dien ABCD va A'BCD la ti dién KBCD.
= Do AB|AC nén

&2 AB =3= AK =3CK = AC-CK =3CK = AC =4CK.
CK AC
. Dodéi\@zﬁzibv =VKBCD=1VABCDZE.12:3.
Vi AC 4 4 4
Chon

VI DU 27. Cho hinh chép S.ABC cd thé tich V. Goi P, Q lan luot 1a trung diém cua SB, SC va G la
trong tam tam giac ABC . Tinh thé tich V, cta khdi chdp G.APQ theo V.

A.Vlzlv. B.Vl:iV. C.Vlzlv. D.V1:§V.
8 12 6 8
Loi giai:
=  Goi M la trung diém BC, suy ra
1 1 1 \Y
SAMPQ :ZSASBC :>VA.MPQ :ZVA.SBC :ZVS.ABC :Z'
V
= Taco: ﬂ:A_G:g:VjL:VAGPQ:gVAMPQ:z'\i:\L' ,
VA.MF,Q AM 3 ' 3" 34 6 ’
Chon
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DANG 2. THE TiCH LANG TRU

< Thé tich khéi ling tru voi duong cao h va dién tich da gidc ddy S, 1a: |V = h.S
o Thé tich khéi hgp chir nhat cé ba canh a, b, ¢ 12 [V = abe].
o Thé tich khéi lap phuong c6 canh a 12 [V = a®].

o Dbi véi ling tru dieng thi chiéu cao ciing chinh li canh
bén cua lang tru do.

o Ling tru déu 12 ling tru ding, c6 ddy la da gidc déu (tam
giac déu, hinh vudng v.v...).

o Ldng tru tam gidc déu 12 lang tru ding, c6 hai ddy la cac
tam gidc déu bang nhau.

o Ling tru tir gidc déu 1a ling tru dimg, c6 hai ddy la cdc
hinh vuéng béng nhau.

Bai to4n 1. Tim thé tich khéi l3ng tru bang phép tinh don gidn

VI DU 28. Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ ¢ canh d4y va canh bén cing bang a. Tinh thé
tich cua khéi lang tru dé.
3 3 3 3
A &V6 g &6 c. &V p. &3
12 4 12 4

Loi giai:

= ABC.A'B'C’ 1a lang tru déu nén dudng cao ciing 1a canh bén, ta c6: h=AA =a.

a’/3

4

. . az\/g_as\/g Chon
=hS, =a. 1 - 1 'IEI

= Dy lang try 1a tam giac déu nén co diéntich: S, =S, .. =

= Thé tich khéi lang tru: V.

ABC.A'B'C’

Vi DU 29. Cho ling tru dang ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng cén tai B. Biét AB=3cm,

BC' =3/2cm. Thé tich khéi lang try da cho la:

27

A 2l em 27 27
4

B. 27cm®. C. —cm®. D. —cm®.
2 8

Lai giai:
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oA’

I
O

= Xét tam giac vudng BCC' ¢6 CC'=+/BC?—BC? =18-9 =3cm. €
» Dién tich day lang tru: S5 = % BABC = %.3.3 = %sz :
= Thé tich khéi lang tru 13: V = CC".S e =3.% :2—27cm‘°’.
Chon , oo N A

Vi DU 30. Tinh thé tich V caa khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ biét AD' =2a+/2 .

AV =a’ B.V =8a°. Cc.V =2/2a°. D.V:%as.

Loi giai: B
: S ‘ . DY+
= Goi canh cua hinh 1ap phuong 14 x (x>0). Ta co: ]
AD'=x*+x2 =x+/2.

= Theo d& AD' =2a+/2 = xy/2 = x = 2a. Thé tich khi lap phuong 13 f S °B

V =(2a)’ =8a®. —Chon ,[B] D& (o
VI DU 31. Tinh thé tich V caa khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ biét AB=AA =a va AC = a\/g.
3
AV =a5. B.V:%. C.V=a D.V =2a° .
Loi giai:

= Taco BC=+AC?2-AB? =+/5a’-a’> =2a=AD .
= Thé tich khdi hop chir nhat 1a V = AB.AD.AA' = a.2a.a =2a°.
Chon s IEI

/ i ’
D h

Vi DU 32. Cho ling tru ABC.A'B'C’ Vi cac canh day 1a AB =a, AC =2a, BC =a~/2 . Dién tich hinh
binh hanh ABB'A’ bang a’+/3 va mat bén (ABB'A’) vudng goc véi mat ddy. Tim thé tich lang tru da
cho.

3 3 3 3
A.V:a;ﬁ. B.V:a;ﬁ. c.vza‘?{z. D.V:a:{ﬁ

Loi giai:
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= V& duong cao AH cua hinh binh hanh ABB'A’, vi mat bén ABB'A’ vudng goc véi mat day nén AH ciing

la dudng cao cua lang tru da cho. o

» Tacod S,eex = AH.AB = AH _ Sueen _ 83 _ a3,

AB a
= Pit p= AB+ A2C +BC = 32 +2aJ_ . Theo cdng thurc Hé-rong:
a7

SAABC:\/p(p_AB)(p—AC)(p—BC):
a\/_ a®\21
—a\/_ e

» Thé tich khéi lang try: V = AH.S, \5c

Chon s IEI
VI DU 33. Cho liang tru ABC.A'B'C’ c6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB=1, AC =2 canh bén
= /2 . Hinh chiéu vuéng goc cia A’ trén mat phang (ABC) triing véi chan dudng cao ha tir B
cua tam giac ABC. Tinh thé tich khéi ling tru di cho.

/2 7 VA i

AV=——m—0:. B.V=—. C.V=—-. D.V =
12 4 4 4

Léi giai:

= Trong tam giac ABC, ké dudng cao BH, tacd A'H L (ABC).
= Xét tam giac ABC vubng tai B, ta co:

BC=VAC’-AB? =\3=5,,.. = > 1BaBC- f

2
Bén canh do: AB? = AH.AC = AH =22 _ 1.
AC 2
= Xéttam giac AA'H vubngtai H ,
A'H =JAA? - AH? =§-
= Thé tich khéi lang tru ABC.AB'C' 1AV = A'H.S, . = ‘/2_‘/2— “/4— Chon ,IC]|

Vi DU 34. Cac dudng chéo ciia cac mat mot hinh hop chix nhat bing /5, +10, /13 . Tinh thé tich V cia
khi hop chir nhat dé.
526

A V=2, B.V=6. C.V =5J26. D.V ==

Loi giai:

= Gia st hinh hop chit nhat 13 ABCD.A'B'C'D’ (hinh v&), c6 AB'=+/5, AD'=+/10, AC =+/13.
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* DPit AB=a, AD=b, AA'=c.Taco
AB?=a’+c*=5 a’=4 a=2
AD"? =b*+c* =10 < {b*=9 =<b=3.

c?=1 c=1

AC?=a*+b*=13
= Thétich V cua khdi hop chir nhat da cho la:
V —abc=2.3.1=6. —<ken S [B|

Bai todn 2. Tim thé tich khdi lang tru thong qua géc

VI DU 35. Cho khéi lang tru déu ABC.A'B'C’c6 canh day bang a, goc tao boi A'B va day bang 60°.
Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’.

3 3
.. B. aﬁ_ C. a%3. D. 3a°.

4 4

Léi giai:

Taco: AB lahinh chiéu cua A'B trén mit phang (ABC).
Khi d6: ( AB,(ABC))=( A, AB) = ABA=60". Vi vay:

A'A=AB.tan ABA=a4/3 .

2
» Dién tich day lang tru: S,z = %.
2 3
= Thé tich khéi lang tru 1A V = AA'S, o = a/3. a ;/5 = 3% )
Chon

VI DU 36. Cho hinh lang try ABCD.A'B'C'D’ ¢6 hinh chiéu A'lén mp(ABCD) la trung diém H ctia AB,
ABCD 4 hinh thoi canh 2a, géc ABC =60°, BB’ tao véi day mot goc 30°. Tinh thé tich hinh liang
tru ABCD.AB'C'D’.

3]

3
A a3, B. 2% C. 2a°. D. a°.

Loi giai :
= Taco: (BB',(ABCD))=(AA,(ABCD))= AAH =30° (AH I hinh chiéu cia AA' trénmp( ABCD)).

1a\/§

Suy ra; A'H = AH.tan30° :a.—B_T.
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= Dién tich day lang tru (hinh thoi): c’

S,ec0 = (22)%.5in60° = 4a2.§ =2a%3.

A ' av3
" VY Vo ager = AH.S jgep =28 \/éT\/_ =2a’.
Chon s

Vi DU 37. Cho hinh lang try ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy la tam giac vuong tai A, AB = AC =a . Biét rang
BC' tao véi mit phang (ACC'A’) mot goc 30°. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C’,
a’\6 a2

A. 2a%6. B. S C. 3a%/6. D. o

Loi giai:
_ [ABLAC o .
= Taco: = AB L (ACC'A’)= AC' la hinh chiéu cua BC' trén (ACC'A’). Do do:
AB L AN
(BC',(ACC'A')) =(BC',AC')= ACB=30".

Ab o
= Xét tam giac 4BC’ vubng tai A co: \/ ’
AB AB a an0
tan30° = — = AC'= = =a+3. B | 4
AC’ tan30° 1 V3
V3

= Xéttam giac AA'C’ vudng tai A’ co:
AA =+AC2 - A'C? =+/3a% —a? = av/2.

2

= Dién tich ddy ling tra: S o :%AB.AC :a?

2 .3
= Thétichlang try: V = AA'S .. = aﬁ.% -2 ;/E :
Chon s IEI

Vi DU 38. Cho hinh lang try tam gidc ABC.A'B'C’c6 déy la tam gidc déu canh a, hinh chiéu cia A’ Ién
mat phang (ABC) la trong tdm cua tam giac ABC . Biét goc gitra canh bén véi mat day la 60°, hay
tinh thé tich khdi da dién ABCA'C'.

3 3 3 3
a’V3 g &3 c &3 p, V3
2 3 6 4

A.

Loi giai:
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= Goi h la chiéu cao cua lang tru di cho.
2

Ta 06 Viseue: =Vaoe ame Vo s =MSumpe ~ 2 MSume =2 NS uwpe == Vaae e
= Vi ABC Ia tam gidc d&u canh @ nén: S, = azf . AK =a—23 - AG =§AK =a—;/§.
= Theo gia thiét: A'AG =60° = A'G = AG.tan 60° = ?.\E: [a].
= Khido: Vyge vge = AG.S uge = & azf - a3f . Do d6: V,gre = %VABC.A'B@ - % a3;/§ - agf

Chon

VI DU 39. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ABC la tam gi4c vudng tai B, AB=a;BC = a2 . Mt
phang (A'BC) hop véi mat day (ABC) mot goc 30°. Tinh thé tich khoi lang try.
3 8] 3 3
a6 g &6 c &8 p. 3
3 6 3 J6
Loi giai:

A.

~ |BCLAB
= TacbhH: = BC L AB.
BC L BB’ As Yo

BC = (A'BC)(ABC) \/

B

= Do do: 1 AB L BC (trong (ABC))
A'B L BC (trong (A'BC))

= ((ABC),(ABC)|=(AB,AB) = ABA=30°.

a

ﬁ.
1 a’\J2
>

* Dién tich day lang tru: S,,pc = 3 AB.BC =

A'A= AB.tan30° =
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2 3
= Vaythé tich khéi lang tru 1 V = AAS, .. = aa \/_ a’\/6 Chon \

Jg 2 6 . 7
Vi DU 40. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang 2a va mat phang (A'BC) tao
véi mat phang (ABC) mot géc 60°. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A'B'C'.

A. a3, B. 2a°/3. C. 3a%./3. D. 2a°.
Loi gidi:

= Goi M trung diém BC. Tam gidc ABC déu canh 2a nén \/

AM :%:a\@; SAABC:@:aZ\@.

= Khidé AM L BC, ta chimg minh dugc AM L BC nén goc tao
boi (A'BC)va (ABC) lagoc AMA=60°. Do do:
AA = AM.tan60° =a/3+/3=3a.

= Thé tich lang tru: V = AA’S,.. =3a.a’+/3 =3a°/3.

Chon .

VI DU 41. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢c6 day ABC la tam giac vudng tai A, canh BC = 2a va gdc
ABC =60°. Biét tir gihc BCC'B’ la hinh thoi c6 géc B'BC nhon va mit phang (BCC'B’) vudng géc
véi mit phang (ABC). Mat phang (ABB'A’) tao véi mat phang (ABC) gdc 45°. Tinh thé tich V cua
khéi lang tru ABC.A'B'C’.

AV - 6a’\7 a7 3a%\/7 ~ asﬁ.

. B.V= : C.V= . D.V =
7 7 7 21

Sau khi dung duge hinh nhu bén duéi, ta thdy tam giac vudng B'HI chi c6 goc

B'IH =45°, nhiéu day khong thé tim duge duong cao B'H cia ling try. Xét tam giac BHI
vuong tai I, ta ciing chi c6 dugc B =60°, khong du diéu kién dé tim bat ky canh nao. Xét tam
giac vudng BB'H ciing chi c6 dir kién BB'=2a=BC (canh hinh thoi). Qua day, ta thay moi
tam gidc vudng trong hinh déu co nhitng dir kign nea voi, vi vay mubn giai quyét dang toan
nay, hoc sinh can xét cting lic nhiéu tam giac rai lién h¢ cac dir ki¢n roi rac thanh mgt
phwong trinh duy nhat dé tim canh (goc) nhu mong muon.

Loi giai:
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Xeét tam gidc vudng ABC tacd BC =2a,

ABC =60°, suy ra AC = BC.sin60° = 2a.§ a3,

AB =+/BC? - AC? =a. Dién tich day lang try:

1 1 a’\3
Sasc =§AB.AC :Ea.a 3= >
»  Goi H la chan duong cao ke tir B’ dén BC, do do

B'H L (ABC), goi Ilahinh chiéuciia H trén canh

AB, ta dugc: ((ABB'A’),(ABC))=HIB’ =45°. Do d6
tam gidc B'HI vuéng céan tai H.

- Goi h=B'H Iachidu cao cia hinh ling try ABC.ABC’ suyra IH =h; BH =1 =21
sin60° /3
2
= Xét tam giac HBB' vuéng tai H c6: BH? + B'H? = BB" @(Z—hJ +h? :(Za)2 <h zﬁa.
Ne 7
2\/§ az\/§ 3\/7 3 Chon
= SuyraV="=a. =224, on ,IC
S AT

VI DU 42. Cho ling try diing ABC.A'B'C" ¢6 ddy ABC la tam giac vudng can tai C, CB =+/2a. Biét
rang goc giira B'C va AC' bang 60°. Thé tich cua khéi ling tru da cho bang

A. 22a°, B. 28°. C. J2a*. D. a’.
Loi giai:
= Goi E la trung diém doan ABthi CE L AB tai E (vi AACB vudng .

can tai C).
Hon nita CE 1. BB’ nén CE L EB' suy ra ACEB’ vubng tai E.
* Goi K=CBNB'C thi EK la duong trung binh cua AABC' suy ra
EK || AC".
Khi d6: goc gitta AC' vai CB' la géc gitta EK v6iCB', do do
EKC =60°.
Xét tam giac EB'C vudng tai E c6 duong trung tuyén EK nén
KE = KC, hon nita EKC =60° nén AEKC déu.

. CE=%AB=%CB.\/§=a;EC=EK=KC=%CB'=a:>CB’=2a

= BB'=+B'C’-CB? =+/4a’-2a° =a/2. S :%cms:%aﬁ.a\/ﬁ:az

Vay: Vg apc: = BB'S g = a\/zaz = 3.3\/5. _>Chgn
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Bai ton 3. Ti s6 thé tich khdi ling tru
TOM TAT PHUONG PHAP:
Lang tru c6 day tam giac || Lang tru ddy la hinh binh hanh, hinh chir nhat, hinh
thoi, hinh vuong (Lang tru nay chinh la hinh h¢p
= A'V', y= B_'\[, . CPI thwong hoic hinh hgp chir nhat, hinh lip phwong).
AA BB CCl . _AM BN ,_CP ._DQ
AN BB cCC' DD

X

A D

B

1V X+y+2 Y X+y+z+t| |
Ta co: [~ascme _ XY Ta c6; |—28cOMiPQ _ XY va [x+z=y+1|

VABC.A’B'C' 3 VABCD.A’B'C'D’ 4

BB Ngoai nhitng ti sb thé tich dugc néu trén, chic chin cac em hoc sinh can van dung thém
cac phép lap ghép da di¢n (cgng — trir thé tich da di¢n) de giai quyet cac loai toan nay.

VI DU 43. Khi ting d6 dai tat ca cac canh cia mot khoi hop chir nhat I1én gap 3 thi thé tich khoi hop tuong

ing sé:
A. tang 6 1an. B. tang 18 1an. C. tang 9 1an. D. tang 27 1an.
Loi giai:
Liic ddu Sau do
Chiéu dai a 3a
Chiéu rgng b 3b
Chiéu cao c 3c
Thé tich V =abc V' =27abc
.. V' 2T7abc C LR ar < n Al x PO X e N
= Taco: v = ~bo =27 . Do do6 thé tich hinh hop chir nhat tang 27 1an néu moi canh cua né tang 3 lan.
Chon s IEI

VI DU 44. Khéi lang tru ABC.A'B'C’ ¢ thé tich V khi d6 thé tich khdi chop tir giac ABCC'B’ bang

A EV. B. 1V. (o lV. D. §V.

3 2 3 4

Lai gidi:
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© Cé&ch giai 1: Tw luan.
= Thé tich lang try: V =h.S 5 v6i h=d(A,(A'B'C")). Thé tich
khéi chop: V, yee = % hS ec = %V :

* Dodd: Vygege =V —Vappe =V _%V = EV Chon .

© Cach giai 2: Trac nghiém.
= Xét hai khdi da dién ABC.AB'C’ véi ABC.A'B'C’, ta dat
—_———

ABCB'C’
=ﬁ=0, y= BB =1 z= cC =1.
AA BB’ CC’
..,V o X+y+z 0+1+1 2 2 2 . s 2
= Khido: AFEE = 3 = 3 :§ = Vagc e = §VABC.A’B'C' :§V LTac la: Vigepe = V.
ABC.A'B'C’
Vi DU 45. Cho hinh lang try ABC.A'B'C' . Goi M, N lan lugt I4 trung diém cia CC' va BB’ . Tinh ti
Sé) VABCMN
VABC A'B'C’
1 2
sl 5L ol X
6 3 2 3

Léi giai :

=  Xét hai da dién la ABC.AMN véi ABC.A'B'C’. Ta dat:
ABCMN
AA BM 1 CN

X:—:O’ y:—:—, l=—=
AA BB 2 ccC’

, VvV X+Vy+12
s Tach: —ABCAMN _ y —

__ 2
ABC.A'B'C’ 3 3
Tocla Yo _1_ Chon

ABC.A'B'C’ B

VI DU 46. Cho hinh lang truy ABC.AB'C’, M la trung diém cua CC’. Mat phang (ABM ) chia khdi lang
try thanh hai khéi da dién. Goi V, 12 thé tich khéi da dién chira dinh C va V, Ia thé tich khéi da dién

o e e 2 V
con lai. Tinh ti so L.
V2

A E B.
S

o |~
O
N |~
O
gl N

Lai giai:

© Cé4ch giai 1: Tw luan.
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, 1 11 . 1
= TacoV, =V, s = §d (M;(ABC)).S yuec = 5.Ed (C":(ABC)).Spec = Vaec nec
Do eM Lo
2
.., 1 5

* Khido: V, =V e ame =Vi =Vagc e _EVABC.A'B'C' = EVABC.A'B’C"
1V
~ VABC.ABC’

= Tudo taco: \%=g—=%- M’
EVABC.A'B’C’

© Cach giai 2: Tric nghiém.

= X¢ét hai da dién gom ABC.ABM va ABC.A'B'C'. Pit
——

ABCM

AA BB CM 1
X = = 0, = = 0’ = = —,
AA' BB’ CcCc' 2
.V X+y+z 1 1
= Taco: A8 = =Z VABC.ABM = _VABC.A'B’C’ :>V1 = _VABC.A'B'C' .
ABC.AB'C’ 3 6 6 6

5 LoVl
Suyra: V, = EVABC.A,B,C,. Vi vay: \Tl ==,

2

Vi DU 47. Cho hinh hép ABCD.AB'C'D’ c6 M, N Ian luot trung diém AA', CC’. V, la thé tich khéi

, . L .V
da di¢n chaa dinh A va V, la thé tich khoi da di¢n con lai. Tinh ti so \Tl
2
A. 2. B. 1 C. 1 D. g
2 3
Loi giai:
= Goi V lathé tich khdi hop da cho. Pit
AM 1 BB CN 1 DD’
X = ==, y=—=0,2=—==,t= =
AA" 2 BB’ CcCc’ 2 DD’
1 1
0O+=+=+1
. Khide: a-XHy*zrt — 2 2 7 1, 1
Vv 4 4
. 1 1
Dodo V,=V -V, =V -=V ==V
2 2
3y
. Vﬁy£=% _1 _Chon >
2 =V
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VI DU 48. Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢ thé tich bang 2110. Biét AM =MA;
DN =3ND’; CP=2PC’. Mt phiang (MNP) chia khdi hop da cho thanh hai khéi da dién. Thé tich
khéi da dién nho hon bang

——————
-t

A B B. 220> c. 28 p. 322
18

Léi giai:

= Giasir (MNP) cit BB' tai Q. Dt
(_AM _1 DN _3

“aA 227 DD 3

Z=CP ZE,tZBQ:X-f-Z—y:i.
CcC' 3 BB’ 12
1.3.2.5

VABCD.MQPN :2 4

+7
3 12 7

4 12

= Taco:

ABCD.A'B'C'D’

Ly

:VABCD.MQPN = 12 ABCD.ABCD' *

) 5 5 5275 Chon
Do d6: Vagep.moen = EVABCD.A’B’C’D’ = E-leo = 6 22 IEI

VI DU 49. Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang 2. Goi M, N lan luot 13 hai diém nam trén hai
canh AA’ va BB’ saocho M la trung diém caa AA’ va BN =§BB'. Puong thang CM cit duong
thang C'A’ tai P va dudng thang CN cit duong thang C'B’ tai Q. Thé tich khéi da dién AMPB'NQ

biang
A2 B. 13 c. L. p. .
9 18 18 9

Loi giai:
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= Do B'N||C'C nén: QB,=B,N=B,N=1:>$_3'
QC’ CcCcC BB 3 BC 2
PA' MA 1 PC’

= =
PC'" CC'" 2 AC

Tuong ty, tacé A’M ||CC' =

=2. Do vay:

Swc: _ PC" QC'
S,apc:  AC' BT

3
=2.2=32 S 00 = 3 g

b4 . ] ] 1 Z. 1 1
= Pt h=d(C;(A'B'C")). Tact: Vecpg = 3N Sicpe =5 MBS uac = NSuwe =Vieo.wee = 2].

. pgx-AM_1 BN 1 _cCC

-, =1. Khi dé:
AA 2 BB 3 cC

1
Vasowne _ X+Yy+Z 5+§+1 11 11 11 11
v ) 3 B 3 B E = Vaecumne = E'\/A'B'C’.ABC = E-Z = E .
AB'C'.ABC

. 11_|7| _cn
* Viy: VA'MPB'NQ :VC.C'PQ —Vascme = 2_5 =135l ¢)@
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Bai toan 4. Ling tru 4n
= Ldng tru an 12 mot khai niém hoan toan méi, dung dé xép loai nhirng bai toan ti dién (hinh
chép) ma mudn giai quyét ching, ta phai vé thém hinh dé dwa vé ling tru va st dung céc
cong thirc, tinh chit cua lang try dé giai.
= Y tudng “ling tru dn” thuong xuat hién trong nhiing cau hoi van dung cao, nhiing bai toan
kho trong cac dé thi hoc sinh gioi trén ca nuéc.

VI DU 50. Cho tir dién ABCD biét ring AB =2, CD = 2+/3, ABC = BAD = BCD =90° va géc giita hai
duong thang AD, BC bang 30°. Tim thé tich khdi ti dién trén.

A. % B. 24/3. C. %. D. 3/3.
x Binh luan:

o Pé bai da cho nhitng di kién fwong dai réi rac ma néu khdng vé thém hinh, ta khé long lién
két chang lai.

o Trong bai c6 ABC =BAD =90° tic AB la dwéng vudng goc chung ciia hai dwong chéo
nhau AD va BC. Vi vay ta co y tuong xay dung lang tru ding vai AB la duong cao (canh
bén) ctia n6. Hon nira, viéc dung lang tru s€ giup ta xac dinh géc gitra hai duong chéo nhau
kha dé dang (trong bai la géc giita AD va BC).

Loi giai:

»  X¢ét lang try dung AED.BCF nhu hinh. Ta co:
AE || BC :>(AD, Bc) =(AD, AE): DAE =30° = CBF .

» Do tam gidc CDF vuong tai F nén ta co:

CF =./CD?-DF’ =+12-4 = 2./2.

Ta co BCLCD:BCJ_CF Do d6: BC = —=F 2./6
u a Co. . . = = .
BC L EC 0o tan 30°

Syecr = % BC.CF =%.2\/§.2\/€ =44/3. Do do:

Vaeoscr = AB'SABCF = 2-4\/§ = 8\/§-

X 1 8v3
* Tadeé dang c6 dugC V,gep = §VAED.BCF = \3{_ j o )

Vi DU 51. Cho tir diégn ABCD c6 AB 1a doan vudng goc chung cia BC va AD,
AB =2a, AD=BC =a va (AB,CD) =« . Tim thé tich caa khdi t& dién trén theo a, .

A. ad.tana~1-tan’a. B. 2a°.tan’ a.
C. 23 tanaA/l-tan’a. D. a’.tan®a.
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Lo giai:
Ag - o)

= X¢ét lang try ding AED.BCF nhu hinh. Vi
DF || AB :(AB,CD)z(DF,CD)zCDF —a.

Xet tam giac CDF vuong tai F c0 CF =DF.tana =2a.tan«. 9%
= Trong tam giac BCF can tai B, ké duong cao BH (H ciing 1a trung diém
CF).
Tacé: BH =y/BC?—CH? =+/a’-a’.tan’«a .
. B
Do do:

S ek = % BH.CF = %\/az —a’.tan’ a.2a.tana =a’.tanaAl-tan’« .

= Thé tich lang tru: V,ep ser = AB.S g =2a°.tana1-tan’a .

Chon :

VI DU 52. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh 2a. Tam giac SAB vudng tai S
va nam trong mat phang vuéng goc vai day. Goi ¢ 1a goc tao béi duong thang SD va mit phang

(SBC), véi tana :% . Goi (P) 1a mat phang chira CD va vuéng goc véi (ABCD), trén (P) lay diém M
bat ky. Tim thé tich khdi chép M.SAB.

3 3 3 3
A.af. B.af. c.ag/g. D.af.

Léi giai:

= V& duong cao SH trong tam giac SAB, vi (SAB) vudng goc (ABCD) nén SH L (ABCD).

= Goi D' ladinh cudi cing cua lang try :
SAB.D'DC (D’ 1a dinh tht tu cua hinh binh
hanh SADD').

BC L AB
= Tac6: = BC L (SAB)=BC L SA;
BC L SH

SA 1 SB
{ = SA 1 (SBC)= DD’ 1 (SBC).
SA L BC

Do d6, goc giita SD va (SBC) la

Bl
a =DSD' = SDA (cap géc so le trong).

= Vi AD||BC = AD L (SAB)= AD L SA, do d6 SA=AD.tana:2a.%:a,

1 1 a3

SB=+/AB?—SA? =+/4a’ —a’ =av/3, S = SASB =7 aa3 ="

= Vi (D'DC)||(SAB)=>d(M,(SAB))=d(C,(SAB))=CB =2a.
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1 23 a3
Vay Vi sus =5 8 (M, (SAB)).S 5 = 32a a3 _a'V3 | chon >[B]

2 3

DANG 3. MAX-MIN THE TICH

PHUONG PHAP CHUNG:

o Bwéc 1: Chon bién thich hop x (y, z, t, ...) 1a goc, canh nao do6 trong bai toan.
o Bwéc 2: Lap ham sb thé tich can tim dya vao bién s6 da goi.
o Budc 3: Khao sat ham sb hoac dung bét dang thirc dé tim Max-Min cho ham s6 twong ung.

CAC BAT PANG THUC THUONG GAP:
1) Bat ding thic Cauchy (AM-GM):

* Va,b>0, thi - DAu =" xay ra khi va chi khi a=b.

= Va,b,c>0, thi_ " =" xay ra khi va chi khi a=b=c.

Dau " =" xay ra khi va chi khi a, =a, =...=

= Nhan xét:
— Néu hai sé duong thay doi ma téng khéng doi thi tich ciia ching lén nhadt khi va chi khi hai
s6 dé bang nhau.
— Néu hai s6 duong thay d6i ma tich khéng d@éi thi tong ciia ching nhé nhat khi va chi khi hai
s6 dé bang nhau.
@ M4t sé ddn xudt phé bién tir bdt ding thirc géc:
Chocacsba,b,c khc“)ng am, ta co:

Dau “="xay ra khi va chi khi a=b=c.

- Déu “=” Xéy ra©a=b=c |

iu “="xayrac>a=b=c.

2) Bét dang thirc BunhiaCopxki:

= V6i hai cap sb thuc (a;b) va (x;y), taco: _ hay

A L1 " 2 a’
Dau "=" xayra< —=
X

< |oT
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_. Déu ":II Xéy ra@E:E=E V(,),i X’ y’ Zio.
X y 2

Bai todn 1. Piéu kién vé canh trong hinh chép

VI DU 53. Cho hinh chép c6 day 1a hinh binh hanh, mét canh day bang 4a va cac canh bén déu bang
a+/6 . Tim thé tich 16n nhat ciia khéi chop da cho.
3
A. 8% B. %af C. 8a°. D. 2./62°.

Lai giai:

= Vi SA=SC nén tam giac SAC can tai S, c6 O la trung
diém AC, do d6 SO L AC. Ly luan tuong tu, ta cO
SO L BD. Do d6 SO L (ABCD).

= D@ thay cac tam giac SAO, SBO, SCO, SDO la nhiing
tam giac vudng bang nhau
= OA=0B =0C =0D =+/6a’ - SO’ . Suy ra t&t giac
ABCD Ia hinh chit nhat. S
= Giasir AB=4a.Dit SO=x (0<x<a6), o

B
AC =20C = 2y/6a’ - X’

— BC =AC?— AB? =242’ —4x> —16a° = 222’ — X’ = S, =8ay/2a —X° .

= Thé tich khdi chop: Vs seco =%SO.S ABCD =8?ax\/2a2 4

2 2 2
Ap dung: ,tachd: xy2a®—x2 sw#zaz,do do:

8a 8a|x?*+2a*?—x*| 8a® _, ,
VS_ABCD:? xv/2a% — x? S?' 5 =3 .Dau“="xdyra < x*=2a’-x* < x=a.

3
= Vay (VS.ABCD) _8%’ khi d6 x=a. M)

Max

VI DU 54. Cho tir dién ABCD c6 AB =X thay doi, tat ca cac canh con lai c6 d6 dai a. Tinh khoang cach
gifta hai duong thang AB va CD trong truong hop thé tich cua khoi tir dign ABCD Isn nhat.
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a6 a6 . B, o, &3,

3 T4 S 4 -3

w Binh luan:
o Sau khi ly luan dé ké duoc dudng cao AH trong ti dién (xem hinh). Ta thay AH phu thugc
AB =X, con dién tich day BCD thi khong doi (vi tam gidc BCD déu canh bang a).

o Thétich: V,gp = % AH.S, .., chi con phu thugc AH, vi vy ta chi can tap trung vao tam giac
ABF dé xtr ly.
Loi giai:
= Goi E vaF lan luot 1a trung diém cia AB va CD. D& thay cac tam giac ACD, BCD déu canh a, do do6
AF = BF = #

CD L AF
FE L AB (2). Tir (1) va (2)
suy ra EF la doan vudng goc
chung cua AB, CD, tuc la

d(AB,CD)=EF|
= Trong mp(ABF), dung
AH L BF. Do
{AH 1 BF

AH LCD

., |CDLBF - A 5 LA
Taco: =CD L (ABF):> CD L EF (1). Tam giac ABF can tai F c6 FE la trung tuyen nén

Ao

#

”
3T}
¥

= AH L(BCD) g

e
S

= Taco Ve = % AH.S, .., ma

a’\/3

S — khéng doi nén

V,eep 16N Nhat khi va chi khi AH I6n nhat. Do AH L FH nén AH < AF .Vay V,., l6nnhat

< H=F< AF LBF .
aV3 a3

- Khi d6 khoing cAch giita ABvACD I1a EF =~ BF 2 ' 2 _aV6 | Chon »[B]

JAF?+BF?  [3’ 3a® 4
4 4

BCD

VI DU 55. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA=X, BC =y (X, y la cac sé duong thay d6i); AB=AC =SB
=SC =1. Thé tich khéi chép SABC 16n nhat khi tong x+y bang:

A. /3. B.i. c.i. D443.

5 5
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w Binh luan:

o Bai nay khéc bai bén trén ¢ chd dién tich day khong cb dinh (trong bai trudc day 1a tam giac
déu canh a nén dién tich khong doi). Vi vay ma ta khdng thé chi tap trung xu Iy méi duong
cao dé xét GTLN cia thé tich.

o Viéc khong tim thay mot tam giéc nao cb dinh dién tich khién ta nghi dén phuong phép ldp
ham nhiéu dn (hai an x, y), sau d6 c6 thé fim dao ham riéng hodgc si dung bt dang thac.

Loi giai:

* Goi E, F lan luot 1a trung diém cua SA va BC.
» Do AB=SB=1nén BE LSA

2
— BE =+/SBZ—SE? = 1—XI,diéu Kien 0<x<2.

2
Tuong tu ta cé CE L SA va CE —1/1—— Do do:

BE =CE = EF L BC:EF = JBE2-BF? = 1____

1 1 X2 y?
SABCE ZEFBC_Ey —I—T.
BE 1 SA ) 1 1xy X2 y?
. {CE J_SA: SAL(BCE). Taco: Vg joc = 2Vs eoe =2.§.SE.SAEBC :2.5.5 ry 1—7—7.
X2 yz X2 yz 3
2y X V) 2| atat AT, 2B
34 4 4 4 ) 3 3 27
. - X2 y? X2 y? 2 4
= Pangthac xay rakhivachikhi —="—=1-— "~ <o x=y=—¢€(0;2). Vay Xx+y=—.
ang thic xay 14444 y\/§E()ayy\/§
Chon }
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Bai toan 2. Piéu kién vé canh trong ling tru

VI DU 56. (Pé Minh hea lan 1, nim 2017—- B GD&PT) Cho mot tam
nhom hinh vudng canh 12 cm. Nguoi ta cit & bon goc cua tAm nhom do
bon hinh vuéng bang nhau, mdi hinh vudng co canh bang x (cm), ro| gap
tam nhom lai nhu hinh vé& dudi day dé dugc mot cai hop khong nap. Tim
X dé hop nhan duoc co thé tich 16n nhat.

A. X =6. B.x=3. Hop k*'éng nip
C.x=2. D. x =4, Y

Z

Léi giai:

= Tanhan thay canh hinh vudng nhé (mau dam): x(cm) chinh la
chiéu cao cua hinh hop dugc tao thanh.
Sau khi cat bo di cac hinh vuong nho canh x thi day bay gio la

mot hinh vubng c6 canh 12—2x (cm).

= Thé tich khdi hop chir nhat 1a ham s6: V (x) = (12—-2X)%.X Vi
0<Xx<6 . Llc nay ta co hai cach giai dé tim diéu kién cua X

cho thé tich V' bé nhat. , L2
© Cach giai 1: (Khao sat ham so).
s V(X)=4X 48X +144x . Pao ham: V'(x) = 124" — 96x + 144 — 0 « |* ~ & (0al
x =2 (nhan)
= Bang bién thién:
X 0 2 6
V'(X) + 0 -
= Dua vao bang bién thién, ta c6 két luan:
Thé tich khdi hop Ion nhét khi va chi khi x = 2(cm) . —=ke[C]|
© Cach giai 2: (Dung bat dang thic).
" V(X)=(12-2X)>Xx=4(6—X)*x =2(6—X)(6 —X).2X .
a, b c>0 3
= Apdung atbic) taco: (6—x).(6—x).2x3(6_X+6_X+2Xj =4°=64.
abc < 3
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= V(X)=2(6—x)(6—x).2x <128 . Do d6 thé tich khéi hop 16n nhat bang 128 cm?®, dau bang xay ra khi va
chi khi 6—x=2x<x=2.

Vi DU 57. Mot tam kém hinh vuéng ABCD c6 A e G
canh bang 30 (cm). Nguoi ta gap tam kém
theo hai canh EF va GH cho dén khi AD va
BC trung nhau nhu hinh v& duéi ddy dé dugc -
mot hinh lang tru khuyét hai day. Biét rang
AE =BG . Tim gia tri cia x dé thé tich khdi
lang tru I6n nhat.

A. x=5 (cm). B. x=9 (cm). o o B |

C. x=8 (cm). D. x=10 (cm). D-l F-I H & \

L&i giai:
* Goi p lanuachuvitam gidc DHF . Taco: DF =CH =x, FH =30-2x = p =15.
= Thé tich khéi lang tru nhu hinh vé 1a: V = EF.S,,,,, = 301515 — x)(15 — x)(15 — 30 + 2x)

Hée—Roéng

— 30,/15(15— X)(2x —15).

= Xét ham sb f(x)=(15—x)2(2x—15),XE(§;1SJ.

£/(x) = —2(15— X)(2X—15) + 2(15— x)? =—2(15— X)(3x—30) ; f/x) =0 = [* — 0
x =15 (loai)
= Bang bién thién:
15
2 10 15
i 2
F'(x) + 0 _

125

| T
0 0

= Duya vao bang bién thién, ta thay: (l\l/|5a>j f (x) =125 khi x =10.
5;15
» Do d6 thé tich khéi lang tru nhu hinh v& 16n nhét: V., = 30.+/15.125 = 750~/3 (cm®).

Khi d6: x =10 (cm). —<e2 (D]

VI DU 58. Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ ¢6 AB=x, AD=1. Biét rang goc giira duong thang
A'C va mat phang (ABB'A’) bang30°. Tim gia tri I6n nhit V__ ctia thé tich khdi hop
ABCD.AB'C'D'.
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Loi giai:

= BC L(ABB'A’)= Blahinh chiéu cua C trén
(ABB'A") = Gdc giita duong thang A'C va mat
phing (ABB'A’) bang géc BA'C =30°.

= Xét ABA'C vuong tai B cé:

o BC m_ 1
tan 30 _A,B:>AB_ 1 =3.

Ve

= Xét AAA'B vudng tai A c6:

AA = JAB2 — ABZ =\3—X? , suy 1a Vo nprcn = AALAB.AD = X/3— X .

a,b>0 2 2
= Apdung ; a2+b2,tacc’):V:x\/3—x2s$:g,0<X<J§.Déu“z”xéyrakhivachi
ap <
2

khi x =+/3-x° :x:g. M)IE

Bai toan 3. Piéu kién vé géc

VI DU 59. Xét hinh chop S.ABC c6 day 1a tam giac vudng can tai A, SA vudng goc véi mit phang day,
khoang cach tir A dén mit phang (SBC) bang 3. Goi « la goc giita (SBC) va (ABC), gia tri cosa

khi thé tich khéi chop S.ABC nho nhét la:

A2 5. 2. c. B p. Y6
2 3 3 3
Loi giai: !
= Goi | latrung diém cua BC. Ta co:
BC L Al
= BC L(SAl);
BC L SA

Ké AH vudng goc Sl tai H. Ta co:

{AH L5C L aH 1(SBC)=d(A,(SBC))=[AH =3].

AH 1 SI
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= Taxic dinh duoc ((SBC), (ABC)) = SIA=a. Xéttam gidc AHI vuong tai H co: Al = AH_ 3
sina  sina

Vi tam giac ABC vudng can tai A nén: BC =2AIl = ni

sina
. . " . , Al 3

Xét tam giac SAIl vuong tai A co: SI = =— .

cosa Sinacosa
1 1.1 1 3 6 9

» Thé tich khdi chép: V. ,.. ==.AH.S,... ==.3.=.SI.BC = -. . = .
P Vs.aec 3 ASBC 3™ 2 sina.cosa sina  sin?a.cosa

V pac dat gid tri nho nhat <> sin® a.cosa dat gid tri 16n nhat.

= Xétham sb sé y=sin’ ar.cose =(1-cos’ a).cosa = —cos’  +cosa.

bit t=cosa (0<t<1). Khido y=—t"+t (0<t<1) véi y’=—3t2+1=0:>t=%.
Bang bién thién:
0 - 1
X —00 =
\/5 +00
y' + 0 -

T o 1 3
= Tathay ham so nay dat gia tri lon nhat khi t=COSa=—:£. M)

J3 3
VI DU 60. Cho khéi lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 S, = V3, mat phang (ABC') tao véi mt
phing day goc « . Tinh cose khi thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ 16n nhét.

2

A. cosw:1 . B. COSa:i. C. c05a:2. D. cosa =—.
3 3 3

N

Loi giai:

A .

= Goi H la trung diém cia AB.Khidé AB L (HCC') = Géc giira A
(ABC') va (ABC) 1a CHC' =«

= Vi AABC la hinh chiéu cua AABC’ trén mp(ABC) nén:
Siasc = Spapcr-COSa =+/3.C0Sx .

2 ’
Dat AB=Xx= S 5c = Xf;/g (dién tich tam gidc ddu canh x). Do do: A4 e O

-
-
-

2
X \/é =J§.cosa = x=2+/C0Sx .

4 B
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Tam gi4c déu ABC c6 duong cao CH = % =+/3.cosa .

Xét tam giac CHC' vudng tai C c6: CC’'=CH.tana =+/3cosa.tana .
»  Khid6 Ve ager = CC'Suae =+/3C05a.tan aAf3.c0sar = 3sina/cosa = 3\/(1—cos2 a)cosa .

Tathdy V,.. o datgidtri I6n nhat < y=(1-cos’«)cosa dat gia tri I6n nhat.
Y Vagcapc datg 1 y at g 1

Dit t=cosa,(0<t<1),taco y=(1—t2)t=—t3+t,te(0;l); y’:—3t2+1:0:>t:%.
Bang bién thién :
0 L 1
X —o0 —
\/5 +00
y' + 0 -

= Vay Vo 4 dat 16n nhét khi va chi khi t=cosa = % :

Vi DU 61. Cho hinh chép ttr gidc déu S. ABCD c¢6 chu vi tam giac SAC bang 8. Trong truong hop thé
tich cua hinh chép S. ABCD Ién nhat, hay tinh cdsin cua goc tao bai canh bén va mat day cua hinh
chop S.ABCD.

2

A —. B.
3

C.

Bl w
O

w|
S|

Lo giai:
= Goi O latdm hinh vudng ABCD, dat SO=x va OA=0C =y <2 (do AC =2y <4, canh nho hon ntra

chu vi trong tam gi4c bat ky) = SA=/x*+y? . Chu
vi tam gi4c SAC bang:

P=2SA+AC =2/x2 +y? +2y=8

S +Y +y=d o P +yt=4—y
>0

2
c>x2+y2:(4—y)2<:>y:16;)( (x < 4).

= Vi AC=2y nén AB=y\2=S,., =2y°.
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Thé tich ctia khdi chop: Vg secp = =-50.S saep

Wk

N

2
zlx.2y2 :Z.xy2 :g.x. 16-x :i(x5 -32x° +256x).
3 8 96

x*=16 | x=4(I)

w
w

1
» TacdV'=—(5x*-96x*+256)=0= = do0<x<4
96( ) AL PRV )
5 5
8
. Viy Vy,, khi X=—= v =§ . Khi dé; cos(SA(ABCD)):cosSAO:%z 5 _2,
N SA 2 3

Bai todn 4. Bai toan tdi wu

VI DU 62. M6t ngudi muon xay mot cai bé chira nude, dang mot khoi hop chix nhat khéng nap cé thé tich
bang 288 dm®. Pay bé 1a hinh chix nhat c6 chiéu dai gip doi chiéu rong, gia thué nhan cong dé xay bé
la 500000 ddng/m?. Néu nguoi d6 biét xac dinh cac kich thudc cua bé hop li thi chi phi thué nhan
cong s& thap nhat. Hoi ngudi do tra chi phi thap nhat dé thué nhan cong xay dung bé d6 1a bao nhiéu?

A. 1,08 triéu dong. B. 0,91 triéu dong. C. 1,68 triéu dong. D. 0,54 triéu dong.
Loi giai:
=  Goi X chieu rong cua day bé (x > 0). Khi d6 chicu dai cua p |
bé 1a 2x. 2x 1
= Thé tich cua bé: V =288 dm®=0,288 m* , ma I
h 7
V =x2xh=h= V2=0,2§8=0,1244 : e
. 2x° 2X X i A
» Phan xay dung cta bé (trir mat trén cua bé) co dién tich:
2= .0’1244.x+2x2 :w+2x2.
X
: a,b,c>0 i
© Cach giai 1: Ap dung ,C0: S= 0,432 + 0,432 + 2X >3\/0 432 0,432 2X° =% :
a+b+c>3%abc X X X X 25
Dau ding thirc xay ra < 0432 0,432, < 2x°=0,432 < x=0,6m (théa man).
X X

- VayS,. :% m? = Chi phi thép nhét phai tra: %.500 000=1080 000 déng. —<ker [A|

© Céch giai 2: Xétham sé S(x) =

0,864 +2x% ,x>0.
X
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=  Pao ham: y’=—0’8264+4x:ﬂ, y' =0« 4x*-0,864 = O<:>x—§:0,6 m.
X X

= Bang bién thién:

x 0 0.6 +0

S'(x) — 0 +

ey +a0
S(x) \ >4 /
25

= Vay S, = % m2 = Chi phi thép nhét phai tra: %.500 000 =1 080 000 déng.

VI DU 63. Tir mot tam bat hinh chir nhat c6
kich thuéc 12mx6m nhu hinh vé. Mot

nhom hoc sinh trong qué trinh di da
ngoai da gap doi tam bat lai theo doan
ndi trung diém 2 canh la chi rong caa
tam bat sao cho 2 mép chiéu dai cua tim

bat sat dt va cach nhau x (m) (nhu
hinh v&). Tim x d¢ khoang khdng gian o Z

trong léu la 16n nhat. sl

A. x=4. B. x=33. 2 "
C. x=3. D. x=32.

12m

6m 6m

Léi giai:

= Phan khong gian trong Iéu duoc tinh bai cong thirc thé tich hinh lang tru ding.
Taco: V = h.S, =12.S,. Nhu vay dé thé tich I6n nhat khi dién tich tam giac day ABC la I6n nhat.
2

p X
* Trong tam giac day ABC, vé duongcao AH.Tacd AH = 9—7.

2
Do d6 dién tich: S,,5c :%x. 9—% :%x\/%—xz.
© Cach giai 1 (Dung ham sb):
= Xét ham S(x):%x\/%—x2 Véi x e (0;6); S’(x):%(\/%—xz x——2X 2]:

S'(x) =0<>36—2x2 =0= x =32.

Bang bién thién:
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X 0 32 6
S,(X) + 0 —
9

= Vayvéoi x=32 (m) thi thé tich 1eu 1a I6n nhét.
© Céch giai 2 (Dung bat dang thirc):

a,b>0

= Theo bat dang thirc quen thugc 1a ; a2+ p? . taco:
ap <
2

2 2
x+/36 — X2 s%:m:sw:%x\/%—xz s%.18:%.

= Vay dién tich tam gidc day ABC Ién nhit bang %,khi do dau "=" xay ra

2

x>0
o X= 36—x2<:>{36 , & x=32. _Chon ,B]
-x2 =X

VI DU 64. Cho mot tim nhom hinh vudng canh 1(m) nhu hinh v& duéi day. Nguoi ta cit phan to dam
cua tim nhom rdi gap thanh mat hinh chdp tir gide déu ¢ canh day bang x(m), sao cho bén dinh cua

hinh vudng gap lai thanh dinh ciia hinh chép. Tim gia tri cua x dé khdi chdp nhan duoc cé thé tich
I6n nhat.

A. X=

<2 3
4

Loi giai:
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S
2
B (\3\\ D
M\\\
C
Sl
STy \ ~ z, \/E X
* Géncacdiém S, S, O, A B, C, D, M nhu hinh v¢, ta co: SS; =\/§:> S0 :T, oM ZE
—SM =50-0M = ‘/EZ_X
S =S
Khi gap tdm nhdém thanh hinh chép S.ABCD thi J2-x;
SM=sM=2""

SO =+/SM?—OM? =—“2_22*/§X, (diéu kién O<x<£ ).
X 4 Loy s 1
= Thé tich khoi chop S.ABCD : Vg xpen :g.SO ABCD = x \/2 2/2x _—\/2x NS

V2

= Tathly Vg e 160 nhitkhi f(x)=2x*—22x°, (O <x< 7} dat gid trj I6n nhat.

x=0 ()
Taco f’(x):8x3—10\/§x4:2x3(4—5\/§x); f'(x)=0< 22 o~
X=—
= Bang bién thién:
22 J2
X —o0 0 o el N& s
5 2
f’(x) + 0 _
128
f(x) /3125 \
= Vay: V, sep 160 nhat khi va chi khi x = 2‘5/5. Chon_,[C]
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Cau 1.

Céu 2.

Céau 3.

Céau 4.

Caub.

Céau 6.

Cau 7.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

BAI TAP TRAC NGHIEM

[ I-THETICHKHOICHOP_

Bai tap Mte d6 1

Cho khdi chép c6 thé tich bang 32cm® va dién tich ddy bang 16cm?. Chiéu cao caa khdi chop d6 1a
A. 4cm. B. 6cm. C. 3cm. D. 2cm.
Cho hinh chop ti giac S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh bing a, SAL(ABC), SA=3a.

Thé tich V cua khdi chép S.ABCD la
A V=2a’ B.V =3a’. C.V:%a3. D.V =2a°.

Hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai A, canh AB=a, BC =2a, chiéu cao
SA=ax/6. Thé tich khdi chdp Ia

3 3 2

a6 B. 2a°/6. c. &2 a'y2.

AV = . . D.V=
3 2 2

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chir nhat cé canh AB =2, AD =4. Canh bén SA=2 vavubng
g6c voi day (tham khao hinh v&). Thé tich V cua khdi chop S.ABCD bing

A.V =16. B.V:%. C.Vzg. D.V =8.

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thang vuéng tai A va B, AB=BC =1, AD=2. Canh
bén SA =2 va vubng goc voi mat day. Thé tich V caa khéi chop S.ABCD bing

B3 1

AV =—. B.V=1. C.V=-. D.V=2.
2 3

3 2

Cho khdi chop S.ABC c6 thé tich bang % va dién tich tam giac ABC bang %. Tinh chiéu cao h
kétir S cua khéi chop S.ABC.
A h=a. B.h=2. C. h=3a. D.h=22,
3 3
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh a va thé tich bang 3a®. Tinh chiéu cao h cua

khdi chop S.ABC.
A h=123a. B. h=6+/3a. C. h=4/3a. D. h=23a.
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Cau 8. Cho khéi chop tam giac déu c6 canh day bing 2a va thé tich bang a®. Tinh chiéu cao h cua khdi

chop da cho.
A.h=a—;/§. B. h=a43. C. h=2a\3. D.h=a—\2/§.
Cau 9. Cho khéi chop tir giac déu co thé tich bang 16cm® va canh day bang 4cm , chiéu cao caa khéi chop
d6 bang:
A. 3cm. B. 4cm. C. 23cm. D. 3J2cm.
A N . i \ S e X e O 3 as\/ﬁ
Cau 10. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, thé tich khoi chop S.ABC bang 1
. Tinh chiéu cao h cuaa khéi chop.
A.h:3aJ§. B.h:a\/g. C.h:2a\/§. D.hzﬁ.
Cau 11. Thé tich caa khdi tt dién déu c6 canh bang 3.
A 2. B. 24/2. c.%. D.#.

Cau 12. Cho S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng canh a. Biét SA L (ABCD) va SC = a+/3. Tinh thé tich
cua khéi chép S.ABCD.

3 3 3 3
Av=2 B.V=2 c.v=2Y2 by 23
2 3 3 3

Cau 13. Cho hinhchép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh a. Biét SA L (ABCD) va SA=a/3.Thé
tich cua khdi chép S.ABCD Ia:

3 3 3

A a*3. g &3 c. &8 D. &
12 3 4

Cau 14. Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam gisc déu canh a, SA L (ABC) va SA=a+/3. Thé tich khéi
chop S.ABC la

3 3 3 3

A B. L. c. D. 2.
4 2 8 4

Cau 15. Cho hinh chép S-ABCD ¢¢ day 14 hinh chir nhat vgi AB=a, AD =2a, SAvudng géc véi mit day va
SA=a+/3. Thé tich khéi chép S-ABCD bing.
3 3
A. a*\3. B. 2 ;/5 C. 2a°3. D. 2a3“/§.
Cau 16. Cho hinh chop tir gidc S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a3, SA L (ABCD) va SA=a/6

. Thé tich cua khdi chép S.ABCD Ia.
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3 3
A.a*/g. B. a°\/6. C. a%3. D.a*/g.

3 2

CAau 17. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day bing a va chidu cao hinh chdp 13 av/2. Tinh theo
a thé tich V caa khi chop S.ABC.
3 3 3 3
a6 gy - V6 cv=2 VL Ch
12 4 6 6
Cau 18. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh bang a, canh bén SB vudng gdc véi mit phang

(ABC), SB = 2a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

AV =

3 3 3 3
AL g, &3 c. 32 p, V8
4 6 4 2
Cau 19. Mot khéi chop co dién tich day bing 372 va thé tich bing /50 . Tinh chiéu cao ciia khéi chép do.
A. 10. B.2. c. D. 5.
3 3

Cau 20. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai A véi AB=a, AC =2a canh SA vudng
g6c véi (ABC) va SA=an/3. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.
3 3 3
af B. a3 C.af D.af.

Cau 21. Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC dbi mot vudng goc va OA=a, OB =b, OC =c. Tinh thé tich
khéi ta dien OABC .

A

A. abc. B. ac c, abe p, b¢

3 6 2
Cau 22. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goéc véi day. Tam giac ABC wvubng can tai B, biét
SA= AC = 2a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

A. ga3. B. 1a3. C. &ae’. D. ia3.
3 3 3 3
Cau 23. Mot hinh chop c6 day 1a tam gidc déu canh bang 2 va c6 chiéu cao bang 4. Tinh thé tich hinh chép
do.
A. 4. B.?. C. 243. D. 2.

Céau 24. Cho mot hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vudng goc véi day,
SA =2a, thé tich cua khdi chdp 12 V . Khang dinh nao sau day dung ?

A.V=§a3. B.V =2a°. C.V:%a3. D.V =a’.

Cau 25. Khéichép S.ABCD cd tat ca cac canh bang nhau va c6 thé tich bang % . Tinh canh ciia khi chop.
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Cau 26.

Céau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 30.

Céau 31.

Cau 32.

Cau 33.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

A 2. B. 1. C. 3. D. 2.
Bai tgp Mte 36 2
Tinh thé tich khéi chop ti giac déu S.ABCD biét AB=a, SA=a.
3 3 3
A EV2 g, &V2. c. & D. a°.
2 6 3

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy la hinh chit nhat tim O. Biét AB=a, AD=ay/3, SA=2a va
SO L (ABCD). Thé tich khéi chop S.ABC bang

3 3 3 3
A 3B g, V15 c. 2. D. 2.
3 4 3 2
Cho hinh chop ti giac déu c6 canh day bang x. Dién tich xung quanh gip d6i dién tich day. Khi d6

thé tich khdi chop bang
e 3 V3 V3

A. —X B. —Xx°. C. —x>. D. —x°.

12 2 3 6
Cho khéi tir dien ABCD c6 AB, AC, AD d6i mot vudng goc va AB=a; AC =2a; AD=23a. Cac
diém M, N, P tht tu thudc cac canh AB, AC, AD sao cho AM =2MB, AN =2NC, AP = PD. Tinh thé
tich khdi tar dien AMNP |

3 3 3

A 22 B. 22 C. a%. p. &

9 3 9
Khéi chop S.ABC ¢ SA vudng goc voi day, SBC 1a tam giac déu canh a, tam giac ABC vuong tai

A. Thé tich caa khdi chép S.ABC bing
\/E 3 '\/E \/E 3 \/E 3

A —a’. B. —a°. C. —a’. D. —a’.
12 24 32 36
Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam gi4c vudng tai A, biét AB=a, AC =2a. Mit bén SAB
1a tam gidc déu va nam trong mat phang vuéng goc voi day. Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABC.
3 3 3 3
A B g &3 c &8 p, &8
2 6 4 3
Cho mét hinh chdp tir giac déu c¢6 canh déy bang 2a va canh bén tao voi mat phang day mot goc bang
45° . Thé tich cta khdi chop do 1a
3 3 3
A EV2 B. 2a°2. c. 42 p, &2
8 3 6
Cho khéi chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu, SA_L (ABC), SC =a+/3 va SC hop véi day mot goc

30°. Tinh theo a thé tich cua khdi chép S.ABC.
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c. 225 p. &2
3 2
Cau 34. Cho hinh chépS.ABCDc6 day ABCD 1a hinh vudng canh 2a,SA=a,SB=a+3. Biét ring
(SAB) L (ABCD). GoiM, N lan luot la trung diém cua cc canh AB,BC. Tinh theo a thé tich cua
khéi chop S.BMDN .

3 3 3
A.af. B.af. C.2a%/3. D.af.

Cau 35. Cho khdi chop déu S.ABCDEF c6 day ABCDEF Ia luc giac déu canh a3 va canh bén tao véi day
mét g6c bang 30°. Tinh thé tich V cua khéi chop déu S.ABCDEF .

3 3 3 3
Ay o3B3 g v = %V8 cv -3 p.v - 33
4 2 4 2
Cau 36. Cho khdi chop tur giac déu S.ABCD c6 canh day bang a. Biét ASC =90°, tinh thé tich V cua khdi
chop do.
3 3 3 3
AL Bv-dYV2 cvoaV2 p.v-2V2
3 3 6 12

Céau 37. Cho khéi ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a+/3, canh SA vuéng goc voi mat phang
(ABCD)va SB tao véi day mot goc 60°. Tinh thé tich V' caa khéi chép S.ABCD .

3 3
AV =9a°. B.V:e%. c.vzg%. D. V =34°.
Cau 38. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD c¢6 SA L (ABCD), déy Ia hinh vuong canh a, SB=a+/5
3 3 3
A 2V6 B. 22 C. 28°. D. &
3 3 NE]

Cau 39. Khéi chép S.ABCD c6 thé tich V . Ly diém M trén canh CD, tinh theo V thé tich khdi chop
S.ABM biét ABCD Ia hinh binh hanh.
AL B. Y. c. 2. p. ¥
2 3 6
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Cau 40. Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Tam giac SAB cantai S va nam trong
mat phang vudng géc véi day, SA=2a . Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABCD.

3 3 3
a’VI5 cy=aV5 D.v =2
12 6 3
Cau 41. Cho hinh chop déu S.ABCD c6 canh day bang a, gc giira canh bén va mit day bang 60°. Tinh thé
tich cua khdi chép S.ABCD theo a.

AV =24’ B.V=

3 3 3 3
A &V6 g, V8 c. &6 p, &6
6 6 12 2
Cau 42. Cho khdi tu dién déu co tat ca cac canh bang 2a. Thé tich khéi tir dién da cho bang
3 3 3 3
ATV B AV2 c.av2 p. 282
6 12 3 3

CAau 43. Hinh chép tam giac déu S.ABC c0 canh d4y la a va mat bén tao véi day goc 45°. Tinh theo a thé
tich khéi chép S.ABC.

3 3 3 3
AL B. 2. c.2 D. 2.
8 24 12 4
Cau 44. Cho hinh chép S.ABCcd SA vubng goc véi day, SA= a3, AB=a, BC =2a, AC =a+/5. Tinh thé
tich khéi chop S.ABC theo a.

3
A. 233 g, 223

a’ 3
c. == D. a’\/3.
; Ng
Cau 45. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang 2a, canh bén tao voi mat day goc 60°. Tinh
theo a thé tich khdi chép S.ABC.

A VB g, 223 c. &V D. a®\3.
4 3 3
Cau 46. Chotuadién OABC cé OA, OB, OC d6i mot vudbng goc vaoi nhauva OA=a, OB=b, OC =c. Tinh
thé tich khdi tir dien OABC.
abc abc abc

A. abc. B. —. cC. —. D. —.
2 3 6

Cau 47. Cho hinh chdp S.ABCD c6 day hinh vudng, canh bén SA vudng goc day. Biét SA=a\/7 va mat
(SDC) tao day géc 30°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD .

A a%\3. B. 3a°. C. a%\6 . D. a°.
Cau 48. Cho ta dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vudng goc va OA=0B =OC =a. Khi dé thé tich cua
te dien OABC Ia
3 3 3 3
AL B. 2. c i D&
12 6 3 2
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Cau 49. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang vuéng tai A va D, AB=AD=a,
SA=CD=3a, SA vudng gdc véi mit phing (ABCD). Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

A. 6as. B. 2a°. C. 1a3. D. 1a3.
6 3

Cau 50. Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh vudng, SA vudng géc véi ddy, SA =a~/3, AC = a2 .Khi d6 thé
tich cua khéi chép S.ABCD la
a*\2 a2 a3 a3

A. . B. . C. . D. .
2 3 2 3

Cau 51. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh AB =a, goc giita duong thang SA va mat phang (ABC)bang
45° . Thé tich khdi chép S.ABCD Ia

3 3 3 3
AL g &2 c. 2. p, &2
3 6 6 3
Céau 52. Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc vai day. Tam giac ABC vubng can tai B, SA=AC =2a.
Thé tich khéi chép S.ABC la

4a° 2a° a’
A. VS.ABC :?. B VS.ABC :T. C VS.ABC = 2a3. D VS.ABC :g.

Cau 53. Cho khdi chdp tam giac S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh 2a, canh bén SA vudng goc voi mat
phéng chira mit day, canh SC = 2a+/5 . Thé tich khéi chép S.ABC bing

a’\3 2a%\/3 8a’\3 4a%\3

A. . B. . C. . D. .
6 3 3 3
Cau 54. Cho hinh chop S.ABCD c6 dudng thang SA vudng goc véi mat phang (ABCD), day ABCD Ia hinh
thang vuong tai A va B, c6 AB=a,AD=2a, BC=a Biét ring SA=a+/2 . Tinh thé tich V cua
khéi chép S.BCDtheo a.
a2 2a°\2 a2

AV = . B.V = . C.V =2a°y2. D.V = .
2 3 V2 6

Cau 55. Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam giac SAB can tai S va nam trong
mit phang vudng goc véi day, SA=2a. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABCD.

3 3 3
AV = 2a°. B.V:al*él_s. c.vza\él_S. D.V:Z%.

Cau 56. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat canh AB = a, BC = 2a. Hai mat bén SAB
va SAD clng vudng goc véi mit phing dsy ABCD , canh SA=av/15. Tinh theo a thé tich V
cua khéi chop S.ABCD .
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CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

3 3 3
A'VZZa(;/l_S- B.V:2a;/1_5. C.V =2a%J15. D.V:a‘?{l_S.

Cau 57. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh thoi canh a, ABC =60°, SB = a2 . Hai mat bén
SAD va SAB cling vudng goc voi mit day ABCD. Ménh dé nao duéi day 1a ding?

2
A. SABCD=¥. B. SC=av3.
3
C. (SAC) L(SBD). D. Vi iseo ="

Cau 58. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chit nhat, mat bén SAD 1a tam giac déu canh 2a va
ndm trong mat phang vudng goc véi mét phang (ABCD) . Goc gitra mat phang (SBC )va mit phiang
(ABCD) la 30°. Thé tich cua khéi chép S.ABCD la:

3 3 3
A. 2a3‘/§. B. af. C. 4a3‘/§ D. 2a°3.

Cau 59. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 dién tich day bang 16 cm?® va dién tich mot mat bén bang
83 cm?. Thé tich cua khéi chop la

32411

A. Tcms. B. 4cm®.

3213

C. %cms. D. —/——cm’.
3
Cau 60. Cho khéi chép S.ABCD c6 déy la hinh vudng canh av/2, tam giac SAC vudng tai S va ndm trong
mit phang vudng goc véi ddy, canh bén SA tao voi day goc 60°. Tinh thé tich V cuaa khéi chop
S.ABCD.

a’\3 C Vo a’\/6

12 ' 3 12 ' 12

Cau 61. Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudng canh a, SA vudng goc véi day va SC tao véi mat
phang (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich V cua khdi chép da cho.

3 3 3
A.V=‘/§a . B.V=*€a . C.V:Z%. D.V =22°,
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Cau 62.

Cau 63.

Céau 64.

CAau 65.

Cau 66.

Cau 67.

Cau 68.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, SA L (ABCD), AB=3a, AD =4a . Duong
thang SC tao véi mat phang (ABCD) gdc 60°. Thé tich khdi chop S.ABCD bang

A. 20a%/3. B. 10a+/3. C. 40a°+/3. D. 30a%/3.

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 tét ca cac canh bang 1. Goi G 1 trong tdm cua tam giac SBC
. Tinh thé tich khéi ta dién SGCD..
A V2 g V3 c V2. b Y2

36 36 6 18
Cho hinh chdp ti giac S.ABCD c¢6 day 1a hinh binh hanh tim O, dién tich day bang 10m? va canh
bén SA vudng goc véi day, SA=3m. Thé tich khdi chép S.OAD bang

A. 5m. B. 3m®. C. —m?. D. =m®.
3 2

Cho khéi chop tir giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang a, cac mat bén tao voi mat day bang 60°. Tinh
thé tich khdi chop do.
a3 a’\3 a3 a’\3

A. . B. . C. . D. .
2 12 6 3

Cho khdi chop S.ABC c6 SA L(ABC), SA=a, AB=a, AC =2a va BAC =120°. Tinh thé tich khoi
chop S.ABC.
a’\3 a’\3 a’\3

A. . B. a®y3. C. . D.
3 V3 6 2

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B, AC = 2a, mat bén (SAC) Ia tam
gidc déu va (SAC) L (ABC). Tinh thé tich khdi chop S.ABC.

3 3 3
A. 2‘/35"" . B. 2‘/13_0a . C. a%\10. D. af.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vudng canh a. Tam giac SAB c6 dién tich a+/3 va nam
trong mat phang vudng goc véi day. Tinh thé tich khi ta dién SABD .

3 3 3
A. a3‘/§. B. /3a°. C. ‘/ia . D. 2*/3§a .
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Cau 69.

Céau 70.

Céu 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho tir dién ABCD cé cac canh AB, AC va AD d6i mét vubng goc vai nhau; AB=6a, AC =7a
va AD =12a.Goi M, N, P tuong tmg 1a trung diém cac canh BC, CD, BD. Tinhthé tich V cua
tir dien AMNP .

:2—1a3.
4

A.V =21a°. B.V C.V =56a°. D.V =7a°.

Cho hinh chép S.ABCD c¢ day 1a hinh thang vuong tai A va B, AB=BC =a, AD=3a; cac canh
bén SA =SB =SC =a. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
a’\2 a2 2a°\2 a3

A. . B. . C. . D.
6 3 3 3

Cho khéi chdp S.ABC c6 day la tam giac déu, SA L (ABC) va SA=a. Biét rang thé tich caa khoi
S.ABC bing /3a°. Tinh do dai canh day cua khdi chép S.ABC.
A. 3J3a. B. 24/3a. C. 2a. D. 24/2a.

Cho hinh chop tr giac S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng. Canh bén SA=2a va vubng goc Vvéi
mit phang day, thé tich khdi chép S.ABCD la %a"’. Tinh theo a canh caa hinh vuéng ABCD.

A a2, B. # C. 2a. D. a.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng goc véi miat phang day. Biét
3

a
VS.ABCD = %

A. 60°. B. 45° . C. 30° . D. 90°.

. Tinh géc giira SA va mat phang (SCD).

Cho hinh chép tam giac déu, co tat ca cac canh bang a. Tinh cotang cua goc tao boi canh bén va mit
phang day cta hinh chop?

A.@. B.%. c.%. D. 2.
Bai tQaMufc de3
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Cau 75.

Cau 76.

Cau 77.

Céau 78.

Cau 79.

Cau 80.

Cau 81.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vuong tai A va B v6i AB=BC=a, AD=2a. SA

vudng goc vsi (ABCD) va mat phang (SCD) tao véi ddy (ABCD) goc a véi tana = ——. Tinh

J2
thé tich khéi chop S.ABCD theo a.
3 3 3 3
AvV=2 BvV=2 C.V:a‘/i. D.v=2,
2 6 2 3

Cho hinh chép tir giac S.ABCD c6 SA L(ABCD), ABCD Ila hinh thang vuong tai A va B biét
AB=2a,AD=3BC=3a .Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a biét goc giita (SCD) va
(ABCD) bang 60°.

A. 6./6a° B. 2./6a° C. 64/3a° D. 2./3a°

Cho hinh chép S.ABCc6SA L (ABC) ; SA=2a ;tam giac SBC c6 dién tich bing 6v/2a* . Goi ¢
1a goc gitra hai mét phang (SBC)va (ABC). Tinh géc @ biét thé tich khéi chép S.ABC la V =4a°.
A. p=45°. B. ¢ =90°. C. o =30°. D. ¢ =60°.

Cho hinh chép S.ABC c6 SA=2a,SB =3a,SC =4a va ASB = BSC =60°, ASC =90°. Tinh thé tich
V cua khéi chop S.ABC.

2a3\2 4a3/2

AV = - B.V =2a°J2. C.V= 7 D.V =a®J/2.

Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh 2a, SA =SB =+/2a, khoang cach tr A dén mat
phang (SCD) bang a. Thé tich cua khbi chop di cho bang

3 3 3 3
A Jia . B. ‘/§6a . C. 2‘/366‘ . D. Z‘Ea .

Xét khéi tir dien ABCD, AB =X, c4c canh con lai bing 24/3. Tim x dé thé tich khéi ta dien ABCD
I6n nhét.

A. x=16. B. x=242. C. x=4/14. D. x=32.

Mot vién da c6 hinh dang 1a khéi chop tir gidc déu véi tat ca cac canh bang a. Nguoi ta cat khoi da
d6 boi mat phang song song vai day caa khdi chop dé chia khdi da thanh hai phan c6 thé tich bang
nhau. Tinh dién tich cua thiét dién khéi da bi cat boi mat phang noi trén. (Cho biét tong thé tich cua
hai khéi d4 sau bang thé tich cua khéi d4 ban dau).

N B. &, C. a{.

5 7 >
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Cau 82. Cho hinh chép S.ABCD c¢o6 day ABCD Ia hinh thang can, AD =2AB =2BC =2CD =2a. Hai mat
phang (SAB) va (SAD) cuing vudng gdc véi mat phang (ABCD) . Goi M, N lan luot 1a trung diém

3
ciia SB va CD. Tinh cosin goc gitta MN va (SAC), biét thé tich khéi chép S.ABCD bang \/_
A g, 210 c. Y0 p. %5,

10 20 20 10

Cau 83. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh SA = x con tit ca cac canh khac c6 d6 dai bang 2. Tinh thé tich V
I6n nhat caa khéi chép S.ABCD.
A V=1 B.V:%. C.V =3. D.V=2.

Cau 84. Cho khdichdp S.ABCD c6 day 14 hinh binh hanh, c6 thé tich bang 24 cm®. Goi E 1a trung diém SC
. Mot mat phang chira AE cit cac canh SBva SD lan luot tai M va N . Tim gia tri nho nhat cua thé
tich khdi chép S.AMEN .
A. 9cm’. B. 8 cm®. C. 6 cm’. D. 7 cm®.

| U-TiSOTHETICHKHOI CHOP_

Cau 85. Khi tang ca ba canh day ctia mot khbi chop co day 1a tam giac déu 1én hai lan con duong cao cua khoi
chdp giir nguyén thi thé tich caa khdi chop ting bao nhiéu 1an?

A 4. B. 2. C.8. D.%.
Cau 86. Cho khéi chop tam giac déu. Néu tiang canh ddy 1én hai 1an va giam chiéu cao di bon lan thi thé tich
ctia khéi chop do sé:
A. Khong thay doi. B. Tang 1én hai lan. C. Giam di ba lan. D. Giam di hai lan.
Cau 87. Cho khéi tix dien ABCD c6 thé tich V va diém E trén canh AB sao cho AE =3EB. Tinh thé tich
khéi tir dién EBCD theo V .
AL B Y. c. v p. L.
4 2 3 5
Cau 88. Cho khéi tir dien ABCD c6 AB, AC, AD déi mot vudng goc va AB=a; AC =2a; AD=3a. Céc
diém M, N, P thu tu thudc cac canh AB, AC, AD sao cho AM =2MB, AN =2NC, AP = PD. Tinh thé
tich khéi tir dien AMNP .
2a® 2a®

a3
A =, B. —. C. a’. D. =—.
9 3 9
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Cau 89.

Cau 90.

Céau 91.

Cau 92.

Cau 93.

Cau 94.

Céau 95.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho hinh chopS.ABCDcé day ABCD I3 hinh vudng canh 2a,SA=a,SB=a+/3. Biét ring
(SAB) L (ABCD). GoiM, N lan luot la trung diém cua cc canh AB,BC. Tinh theo a thé tich cua
khéi chép S.BMDN |

3 3 3
PNER g a8 C.2a%3. p.&V3
6 3 4
Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang V . Goi M 1a trung diém canh BB', diém N thudc
canh CC’ sao cho CN =2C'N . Tinh thé tich khéi chép ABCNM theo V .
Y v 5V \Y
E- B. VA.BCNM :E- C. VA.BCNM :E- D. VA.BCNM :E-
Cho tir dién ABCD cé cac canh AB, AC va AD d6i mot vubng goc vai nhau; AB=6a, AC =7a
va AD =12a.Goi M, N, P tuong tmg 1a trung diém céc canh BC, CD, BD. Tinhthé tich V cua

tir dicn AMNP .

A. VA.BCNM =

A.V =21a°. B.V:%la?’. C.V =56a°. D.V =7a°.

Chotrdién ABCD. Goi B’ va C' lan luot 1a trung diém cua AB va AC . Tinh ti s6 thé tich caa khdi
tr dién AB'C'D va khdi tir dién ABCD.
C.

A. i B. D.
6

N |-
Nl

|-

Cho hinh chép S.ABC, goi M 1a trung diém cua SB va N 1a diém thuoc canh SC sao cho
SN =2NC. Tinh ti s6 VS'M.

S.ABC

A Vs amn _l B Vs aun :3 C Vs amn -2 D Vs aun :1

VS.ABC 3 . VS.ABC 3 . . VS.ABC . VS.ABC 2 .

Cho hinh ling tru ABC.A'B'C' . Goi M, N lan luot 13 trung diém cia CC’ va BB’ . Tinh ti s6

VABCMN

VABC.A’B'C'

Al B.
6

C. D.

N| -
w (N

w|

Cho hinh chép S.ABCD. Goi I, J, K, H lan luot 13 trung diém cua cac canh SA, SA, SC, SD Tinh
thé tich khdi chop S.ABCD biét thé tich caa khéi chép S.IJKH 1a 1.

A.16. B. 8. C. 2. D. 4.
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Cau 96. Cho hinh chép S.ABC trén cac canh SA, SB, SC lan luot liy cac diém M, N, P sao cho

SA 5 SB_3 SC 4 Biétthé tich cia khéi chép S.ABC bing 1. Hoi thé tich cua khéi da dién
SM_ TSN SP
MNPABC bing bao nhiéu ?

A B.3 . c L D2
24 4 24 24
Cau 97. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD Ia hinh thoi va c6 thé tich bing 2. Goi M, N Iin luot 12

cac diém trén canh SB va SD sao cho SS_I\L:,I = 2—’; =k . Timgiatricua k dé thétich khéi chép S.AMN

.1
bang —.

ang
A.kzl. B.k=£. C.kzl. D.k=£.

8 4 4 2

Cau 98. Cho hinh chép S.ABC c6 thé tich 1a V biét M,N,P lan luot thuoc cac canh SA, SB,SC sao cho
SM = MA, SN =2NB, SC =3SP. Goi V' la thé tich ciia S.MNP . Ménh d& nao sau day ding?

B.V'=—. C.V=—. D.V'=—.
12 9 3

Av=Y v v v
6
Cau 99. Cho khéi chép SABC c6 thé tich bang 5a°. Trén cac canh SB,SC lan luot lay cac diém M va N
sao cho SM =3MB, SN =4NC (tham khao hinh v&). Tinh thé tich V cua khéi chép AMNCB .
3 3

A.V:§a3. B.V:Za. C.V=a°. D.V =2a°.

Cau 100. Cho khéi tir dién c6 thé tich V . Goi V' 1 thé tich cua khbi da dién c6 cac dinh 1a cac trung diém cua

cac canh tt dién da cho. Tinh ty sb \\//— .

<
<
<

A. = B = C =

<|
N
<|
oo_lo'l
<|
0| w
O
Il
N |-

Cau 101. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 1a hinh binh hanh va co thé tich bang 1. Trén canh SC lay diém E
sao cho SE =2EC . Tinh thé tich V cua khdi tir dién SEBD .

1

A V= 1 . 1
3

3 6

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cau 102. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=a,SB=h, SC =c va ASB =BSC =CSA = 60°. Tinh thé tich khdi chop
S.ABC theo a,b,c.

. V2 : B. Qabc. C. Qabc. D. ﬁ
12abc 12 4 4abc

Cau 103. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. M va N theo tht ty la trung diém cua
SA, SB. Ti 56 thé tich “scom

S.CDAB

A. B. C. D.

| ol
0| w

N|iF
N |-

Cau 104. Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD Ia hinh thoi canh 2a; SA=SB=SC =2a, M la trung diém
cua canh SA; N la giao diém cua duong thang SD va mit phang (MBC). Goi V,V, lan luot Ia thé

tich cua céc khdi chép S.ABCD va S.BCNM , Ty sb \% 1a?

A B. C. D.

o\
oo | w
| =

Nl

Cau 105. Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang a, SA=a va SA vudng goc
véi mat phang (ABC). Goi M va N lan luot 12 hinh chiéu vudng goc caa A trén cac dudng thang
SB va SC. Ti sé thé tich caa khdi chdp S.AMN va S.ABC bang:

A

N| -

B. l C. l D.
3 6

NP

Cau 106. Cho khdi chép S.ABC. Goi M 1a diém trén doan SB sao cho 3SM = MB, N 1a diém trén doan AC
sao cho AN =2NC . Ti sé thé tich khdi chép M.ABN va S.ABC bing
2

B. —. C.
9

A. D.

{oR -
N -

N

Cau 107. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD, ¢day ABCD Ia hinh vudng canh @, canh bén tao véi day goc
60°. Goi M 1a trung diém SC . Mit phang di qua AM va song song voi BD, cat SB tai E vacat
SD tai F . Tinh thé tich khéi chép S.AEMF.
2’6 a6 2’6 2’6

A. T B. 57 C. % D. TR
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Cau 108.

Céau 109.

Céau 110.

Cau 111.

Céu 112.

Céu 113.

Cau 114.

Cau 115.

Cau 116.

Cau 117.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho khdi chép S.ABC c6 SA=SB=SC =a va ASB=BSC =CSA=30° Mit phing () qua A va

cit hai canh SB, SC tai B’, C’ sao cho chu vi tam giac AB'C’ nhé nhat. Tinh k Vo

S.ABC

A k=2-42. B. k=4-23. C.k:%. D.k=2(2—J§).

| II-THETICHKHOILANG TRU___ |

Bai t&p Mute 36 1

Cho hinh lang tru dtng ABC. A'B'C"' c6 AA'=2a, tam giac ABC vubng tai B cO AB=a,BC =2a.
Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ la

3 3
A. 2a%. B. 22 c. 2 D. 4a°.
3 3
Tinh thé tich khéi hop chix nhat c6 ba kich thudc 1a 2, 3, 4.
A. 24. B. 9. C.12. D. 20.

Cho ling try dang ABC.A'B'C’' c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai B. Biét AB=23cm,
BC' =3/2cm. Thé tich khéi ling tru da cho la:

27 27
A =—(cm?®). B. 27(cm®). C. —(cm?). D. —(cm?).
5 (em’) (cm’) >-(cm’) 5 (cm’)
Thé tich cua khoi lang tru ¢ dién tich day B va chiéu cao 3h la
A.V =3Bh. B.V =Bh. C.V =2Bh. D.VzéBh.

Thé tich cua khdi lap phuong canh 2a bang
A. 8a. B. 8a°. C. a’. D. 6a°.
Cho khéi hop c6 chiéu cao hva dién tich day B. Khi d6 thé tich V khéi hop la

A.V =B’h. B.V:%.B.h. C.V:%.B.h. D.V =Bh.

Tinh thé tich V cuia khéi lang tru ¢6 dién tich day bang 8 va chiéu cao bang 3.

AV =24, B.V =8. C.V =192. D.V=64.

Cho khéi lang try ding c6 canh bén bang 5, day 1a hinh vudng ¢ canh bang 4. Thé tich khéi lang try
da cho la

A. 100. B. 80. C. 64. D. 20.

Cho khéi lang try ABC.A'B'C’ ¢6 dién tich day ABC bang S va chiéu cao bang h. Thé tich ciia khoi
lang tru di cho bang
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Céau 118.

Cau 1109.

Cau 120.

Cau 121.

Céu 122.

Cau 123.

Céau 124.

Céu 125.

Cau 126.

Cau 127.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

A. 2sh. B. %Sh. C. %Sh. D. sh.
Thé tich cua khéi hinh hop chir nhat c6 cac canh lan luot 13 a ;2a ;3a bang
A. 6a°. B. 3a°. C. a®. D. 2a%.
Mot khdi lang tru c6 chiéu cao bang 2a va dién tich day bang 2a?. Tinh thé tich khdi lang tru.

2 3 3
AV =48, B.v =22 c.v=2 D.v =22

3 3 3

Mot hinh hop chir nhat c6 ba kich thuéc 1a a=5cm; b =6cm; ¢ =4cm. Thé tich cua khéi hop nay la
A. 40cm®. B. 120cm?. C. 60cm®. D. 20cm®.

Cho khéi lang try dung ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac vudng tai A véi AB=a, AC = 2a+/3, canh
bén AA'=2a. Thé tich khéi lang tru bang bao nhiéu?

3
A a°. B. a%\/3. C. 2a3J§_ D. 2a%\/3.

Thé tich khéi 1p phuong ¢6 canh a2 bing

A. 2\2a°. B. a°. C. 3J2a. D. 2a°.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh thang vuéng tai A va B, AB=BC =1, AD=2. Canh
bén SA =2 vavubng goc véi mat day. Thé tich V cua khdi chép S.ABCD bang

B3 1

AV =—:. B.V=1. C.V=-. D.V=2.
2 3

Tinh thé tich V cua khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' biét AD'=2a+/2.
A V=2 B.V =8a°. C.V =2./2a°. D.V:¥a3.
Cho hinh ling try tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 d6 dai canh day bing a va chiéu cao bing h=av/3.
Tinh thé tich V cua khdi lang try tam giac déu ABC.A'B'C’.
3 3 3

Av =2 B.V =3a°. c.v=32 D.v =32

4 2 12
Cho mét hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢ canh day bang 2a va canh bén bang a. Tinh thé
tich khéi chép A.ABC.

a3 a2

A. 2a°. B. a®\/3. C. 5 D. =

Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D" ¢6 ba kinh thuéc 13 a, 2a, a/5. Thé tich V cua khéi hop
chit nhat ABCD.A'B'C'D" la
2a%\/5

3
af. B.V =235 . C.v="22 D.V =a5.

AV =
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Cau 128. Cho khéi lang tru tam giac déu c6 canh day bang a va chiéu cao bang 3a. Tinh thé tich V cua khbi
lang tru da cho.

3 3 3 3
A EV3 g, 33V3 c. 3 p, 33
4 2 2 4
Cau 129. Mot khéi liang tru thé tich V|, dién tich day S. Tinh chiéu cao h cua khéi lang try do.
A h=2L B.h=' c.h=2. D.h=Y
6S 35 S S
Cau 130. Mot khéi liang tru c6 thé tich V' va dién tich day bang S, chiéu cao cua ling tru d6 bang
A2 B c. > p. v
Vv S Y, S
Cau 131. Lang tru tam giac déu c6 d6 dai tat ca cac canh bang 3. Thé tich khéi ling tru da cho bang
PNEACR g 23, c 7B p. 93
4 4 2 2
Bai tgp Mute 36 2

Cau 132. Khéi lap phuong c6 do dai duong chéo bang d thi thé tich caa khdi lap phuong 13

A.V =./3d B.V =3d°. C.V =d>. D.V =

d*J3
5

Cau 133. Khéi lap phuong co tong dién tich cac mat 1a 48cm? . Thé tich khéi lap phuong d6 bang
A. 24cm?. B. 32:/2cm’. C. 18cm®. D. 16v2cm®.

Cau 134. Cho khéi lang tru ding ABC.A'B'C’' c¢6 BB'=a, day ABC la tam giac vubng can tai B va
AC =a+/2 . Tinh thé tich V cua khéi lang tru da cho.

3 3 3

Av=2 B.v=2 C.V=2a p.v=2.
6 2 3
Cau 135. Cho hinh lap phuong c6 thé tich bing 2+/2a®. Hay tinh dién tich toan phan cua hinh lap phuong dé.
A. 6a°. B. 12a°. C. 8a%. D. 4a”.
Cau 136. Khdi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh a khi do thé tich ciia khéi chép D.ABC'D’ bang
3 3 3 3
AL g, &V2. c. & p, &2
4 6 3 3

Céau 137. Cho khéi khdi hop chit nhat ABCD.AB'C'D'c6 AB=a; AD=2a; AA =3a. Tinh thé tich V cua
khéi tir dién BAC'D’
A.V =6a’. B.V =2a°. C.v=2a’. D.V =3a°.
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Céau 138.

Céau 139.

Céau 140.

Cau 141.

Céu 142.

Céau 143.

Cau 144,

Cau 145.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cho hinh lang tru ABCA'B'C’ ¢6 day ABC la tam gi4c vudng can tai B va AC =2a . Hinh chiéu
vudng goc ciia A’ trén mit phing (ABC) 1a trung diém H ciacanh AB va AA=av2 . Thétich V
cua khéi lang tru di cho.
3 3
A.V:ag/g. B.V:af. C.V=2a°2. D.V =a’/3.
Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh a, A'B tao véi mat phang day goc
60°. Thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang
3 3 3 3

A B. & c. 3 D. 3%

2 4 4 8
Tinh thé tich V cua khdi lang tru c6 day 1a mot luc giac déu canh a va chiéu cao cua khéi ling try
4a.
A.V =24a°/3. B. V =12a%/3. C.V =6a°3. D.V =2a%/3.
Cho ling try tam giac déu ABC.A'B'C’ c6 canh bang a, dién tich mat bén ABB'A’ bang 2a®. Thé
tich lang tru ABC.A'B'C’ la

3 3 3 3
p EV3 g, &3, c. &3 p, &3

2 4 12 6
Cho hinh ling try ding ABCD.A'B'C'D’ c6 day 1a hinh thoi, biét AA'=4a, AC =2a, BD=a. Thé
tich V cua khoi lang tru la

AV =8a°. B.V =2a’. c.vzgaS. D.V =4a°.
Cho hinh lang tru ding ABCD.A'B'C'D' c¢6 day ABCD Ia hinh chir nhat, AB=a, AD —a2 ,
AB’ = a+/5 (tham khao hinh v&). Tinh theo athé tich V cua khdi ling tru da cho.

3
AV =2a2. B.V =2a%/2. C.V =a%/10. D.V=2a3‘/§.
Cho hinh hop dtng c6 canh bén do dai 3a, ddy Ia hinh thoi canh a va c6 mot goc 60°. Khi d6 thé
tich khdi hop 1a

3 3 3 3
p B g V8 c. ¥ p, 38V

4 3 2 2
Cho hinh lang tru deng ABCD.A'B'C'D', day la hinh thang vudéng tai A va D, co
AB =2CD, AD = CD = a+/2, AA' = 2a. Thé tich khéi lang tru da cho bang.

A. 12a°. B. 6a°. C. 2a°. D. 4a°.
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A B
|
12a
|
D" c
I
I
|
H--f-—e-—-—_8B
/
/a2
/

Cau 146. Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dién tich cac mat ABCD, ABB'A’, ADD'A’ lan lugt bang
24cm?, 18 cm?, 12 cm?. Thé tich khdi chép B'.ABD bang
A. 36 cm®. B. 72cm®. C.12cm’. D. 24 cm®.
Cau 147. Cho lang try ABC.A'B'C" c¢6 day la tam giac déu canh 2a, canh bén AA’ = 2a. Hinh chiéu vuéng
goc ciia A’ 1én mat phang (ABC) la trung diém BC . Thé tich ctia khdi lang tru da cho la
A. a’\3. B. 2a°+/3. C. 3a°/2. D. 2a°6.
Cau 148. Cho hinh lang tru deng ABCD.A'B'C'D’, ¢c6 ABCD Ia hinh vudng canh 2a, canh AC' =2a+/3.Thé
tich khdi lang tru ABC.A'B'C’ bang
A. 4a°. B. 3a°. C. 2a°. D. a°.

CAau 149. Cho hinh lang truy ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, AA' = 37& Biét rang hinh chiéu

vudng gdc ciia diém A’ 1én mat phang (ABC) 14 trung diém ciia canh BC . Tinh thé tich V cta khoi

lang tru do theo a.

3 3
A.V=a3\E. B.v =22 cv-a D.V =a°.

3 A2

Cau 150. Cho lang tru ding ABC.AB'C' c6 AB=a, AC =2a, BAC =120°, biét C'A hop vé6i day mot goc
45° . Thé tich caa khdi lang tru 12

3 3
A. 23%/3. B.V = 2a3J§_ c. @ f D. a®/3.

Cau 151. Cho lang tru dang ABC.A'B'C’' c¢6 ABC la tam giac vudng tai A, AC =a, ABC =30° BC' hop voi

mit bén (ACC'A’) mot goc 30°, thé tich ctia khéi lang tru 13 V . Khi d6 bang

\Y
a’\/6
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A l. B. /3. C.?. D.

w|

Cau 152. Cho lang tru ABCD.AB'C'D’ c¢6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, canh bén AA’ =a, hinh chiéu
vudng gdc caa A’ trén mat phang (ABCD) triing véi trung diém H caa AB. Tinh theo a thé tich
V cua khéi lang tru da cho.

a3

AV = . B.V = . C.V=2a’ D.v=2,
6 2 3

Cau 153. Khéi hop c6 sau mat déu 1a hinh thoi canh a, cac goc nhon cua cac miat déu bang 60° c6 thé tich la

3 3 3 3
AL B.a\/i. c. 2. D.aﬁ.
6 2 2 3

Cau 154. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ c6 day la tam giac déu canh bang 2. Hinh chiéu vuéng goc caa A’ Ién
mit phang (ABC) tring véi trung diém H ctia canh BC. Géc tao bai canh bén A'A véi ddy bang
45° (hinh v& bén). Tinh thé tich V cua khéi lang tru ABC.A'B'C’.

NG

AV=—. B.V =1. C.V=—. D.V =3.
24 8

Cau 155. Cho lang tru dung ABC.A'B'C’ c6 ABC la tam giac vuodng tai B, AB=4a;BC = av/2 . Mit phang
(A'BC) hop véi mit day (ABC) mot goc 30°. Tinh thé tich khéi lang try.

a’\/6 a’\6 a’\3 3a’

A . B. . C. . D. —.

3 6 3 J6

Cau 156. Tinh theo a thé tich khéi lang tru ding ABC.A'B'C’ c¢6 day ABC la tam gi4c vudng can tai A, mat
bén BCC'B’ la hinh vudng canh 2a.

3 2a’° 3 3

A.2a°. B.=- C.a’. D.a*\2.

Cau 157. Cho khéi lang try dung ABC.A'B'C’ ¢6 ddy 1a tam giac can ABC véi AB = AC =a, géc BAC =120°
, mit phang (AB'C') tao véi day mot géc 30°. Tinh thé tich V cua ling tru da cho.

a’ 3a’ a

Av=2. B.v=2, c.v=2"2 D.V=2
6 8 8 4
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Cau 158. Cho lang try dung tam giac ABC.A'B'C’, day la tam giac vudng tai A, AC =a, ACB=60", AC'=3a
. Thé tich khéi lang tru d6 1a :

3 3 3
A. 4*/56‘ . B. \J/6a°. C. 2*/56‘ . D. ‘/ia .

Cau 159. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 3a*. Goi O’ 1a giao diém cua A'C’ va B'D'.
Tinh thé tich caa khdi chép O".ABCD.

% s

3 a’
A. a’. B. —. C. D. —.
2 4

Cau 160. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich V . Goi M, N,Q lan luot 13 trung diém AD,D'C',B'C'
. Tinh thé tich khéi t&r dién QBMN.

A B. C.

v D
4

w2

Sl v
8" '8

Cau 161. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 14 hinh thoi canh a, BAC =60° va thé tich bang +/3a®. Tinh
chiéu cao h cua hinh hop da cho.

A.h=3a. B.h=a. C.h=2a. D.h=4a.

Cau 162. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét thé tich khéi chop A.BDD'B’ la gdm3. Do dai canh caa
hinh lap phuong do 1a

A. 8dm. B. 4dm. C. 3dm. D. 2dm.

Cau 163. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 12 ( don vi thé tich). Goi M, N, P lan luot la trung
diém cua cac canh AD, DC, AA'. Tinh thé tich khéi chép P.BMN .
3 3

A. VP.BMN =5 B. VP.BMN =3. C. VP.BMN ==

- e D. Vo g =2.

Bai t&p Mute d6 3

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cau 164. Cho khéi lang tru déu ABC.A'B'C’ c6 canh day bang a. Khoang céch tir diém A’ dén mat phang

(AB'C') bing 2aV3 . Thé tich khéi lang tru da cho 1a
J19
3 3 3 3
A.a*/g. B.a*/g. C.a‘/g. p. %
4 6 2 2

CAu 165. Cho lang tru ABC.AB,C, c6 di¢n tich mat bén (ABB,A ) bang 4, khoang cach giita canh CC, dén
mit phang (ABB,A ) bang 6. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.ABC,.

A 12. B. 18. C. 24. D. 9.

Cau 166. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng gdc cta diém
A’ 1én mit phang (ABC) 1a trung diém ctiia AB. Mat bén (ACC'A’) tao véi mat phang day mot goc
45°. Tinh thé tich cia khéi lang tru ABC.A'B'C’.

3 3 3 3
A 2 g, &3 c & p, 223,
16 3 16 3
Cau 167. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 1. Goi E, F lan luot la cac diém thudc céc canh BB’
va DD’ sao cho BE =2EB’, DF =2FD’. Tinh thé tich khdi tr dién ACEF .

A.z. B.g. C.l. D.
3 9 9

o| -

Cau 168. Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ ¢c6 AB=AA =1, AD=2. Goi S la diém ddi xang cua tam
O cua hinh chit nhat ABCD qua trong tdm G cua tam giac DD'C. Tinh thé tich khéi da dién

ABCDA'B'C'D'S .
AL B L. c.2 D. 3.
12 3 6 2
N
! o
A‘i: ,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, ) JID
B =

Cau 169. Cho lang try tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh d4y bang a va AB’ vudng goc véi BC'. Tinh thé
tich V cua khdi lang tru d cho.
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3 3 3

a’V6 gy 26 C.V=a'6. D.v =2
4 8 8

Cau 170. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c6 day 1a tam giac déu canh bang a, hinh chiéu vuéng gc caa A’ 1én

mat phang (ABC) trung véi trong tim G caa tam giac ABC. Biét khoang cach giita BC va AA

AV =

bing #. Thé tich khéi chép B'.ABC bing

3 3 3 3
A.a‘/g. B.a*/é. c.a*/g. D.a\/g.

36 12

E

Cau 171. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a. Tam giac SAB vuéng tai S va nam
trong mat phang vudng goc voi day. Goi ¢ 1a goc tao bai duong thang SD va mat phang (SBC), véi
@ < 45° . Tim gia tri 16n nhat cua thé tich khéi chop S.ABCD.
3 3 3
A. 4at. B. 5 c. D. 2.
3 3 3
Cau 172. Cho hinh ling tru déu ABC.A'B'C’ ¢4 tat ca cac canh bang 1. Goi E, F lan luot 1a trung diém AA’
va BB'; duong thing CE cat duong thang C'A’ tai E’, duong thang CF cét duong thang C'B' tai
F’. Thé tich khéi da dien EFA'B'E'F’ bang
A 5. V3 c. VB3 p. 3.

6 2 3 12
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Cau 173. Cho lang try ABC.A'B'C" ¢6 thé tich bang 2. Goi M, N lan luot 12 hai diém nam trén hai canh AA'
va BB' sao cho M 1a trung diém cua AA' va BN :éBB' .Puong thang CM cét duong thang C' A’

tai P va duong thang CN cit dudng thang C'B' tai Q. Thé tich khdi da dién A'MPB'NQ bing

A2 B. 2. c. L. p. L.
9 18 18 9

C

[ IV-TiSOTHETICH LANGTRU_ |

Cau 174. Néu canh caa hinh lap phuong ting 1én gdp 2 lan thi thé tich cua khdi lap phuong d6 s& ting 1én bao
nhiéu 1an?
A. 6. B. 4. C.9. D. 8.

Cau 175. Biét hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich V . Néu tang mdi canh caa hinh hop 1én gap hai lan thi thé
tich khéi hop mai 1a:
A. 16V . B. 4V. C. . D. 8v.

C&u 176. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang V . Goi M 1a trung diém canh BB', diém N thudc
canh CC’ sao cho CN =2C'N . Tinh thé tich khdi chop ABCNM theo V .

N N 5v \Y
A. V,seam :E- B. Vagenm :E- C. VaBenm :E- D. Vagowm =%
CAu 177. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’' . Goi M, N lan luot 13 trung diém cua CC’ va BB’ . Tinh ti sb
Vasewn
Voasc.ase
Al B.L. cl D.2.
6 3 2 3

Cau 178. Khéi ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich V khi d6 thé tich khdi chop tir giac ABCC'B’ bang
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1

V. D.E
3

A 2v. B. v, C. V.

3 2 4
Cau 179. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’, M 1la trung diém cua CC'. Mat phang (ABM ) chia khéi lang tru
thanh hai khdi da dién. Goi V, 1a thé tich khéi da dién chira dinh C va V, 1a thé tich khéi da dién con

lai. Tinh ti s& Vi
VZ

B. 1 C.

6
Cau 180. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' ¢6 M, N lan lugt trung diém AA', CC'. V, lathé tich khdi da dién

A D.

N |-
gl N

(SR

chira dinh A va V, 1a thé tich khoi da di¢n con lai. Tinh ti s6 V—l
2

A 2. B. C. 1. D.

N |-
wInN

Cau 181. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ ¢4 thé tich bang V . Tinh thé tich khéi da dien ABCB'C’ .

A B. 2. c. L. p. L.
4 3 2 4

Cau 182. Goi V la thé tich cua hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’, V, la thé tich cua khéi ta dign A/ABD. Hé

thirc nao sau day dung.
AV =3V,. B.V =4V, C.V =6V,. D.V=2V,.
Cau 183. Cho khéi lang try ABC.A'B'C’ c6 thé tich 1a V . Tinh thé tich khéi da dién ABCB'C’.

A.ﬂ. B.Zl. C.\L. D.\L.
4 3 2 4

Cau 184. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ co thé tich V., M la diém tuy ¥ trén canh CC'. Thé tich khdi

M.ABB'A’ la
A2 B. L. c.¥. p. L.
3 3 2 6
Cau 185. Goi V lathé tich khdi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ , V' la thé tich khdi tir dign A’/ABD . H¢ thiic nao
dudi day la dung?
A V=4V B.V=8V'. C.V=6V". D.V=2".
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Cau 186. Cho khéi hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ ¢6 thé tich bang 2110. Biét AM =MA; DN =3ND’;
CP=2PC’. Mt phang (MNP) chia khéi hop da cho thanh hai khéi da di¢n. Thé tich khéi da di¢n

nho hon bang

D) C’
N N a— B’
L, : . "_‘_‘_—_-1 P
M ;1,—"*;"/
R e
A B
A 1385 B 2275 c 8440 p 2275
18 12 9 6

Cau 187. Cho lang tru dung tam giac ABC.A'B'C'. Goi M,N,P,Q la cac diém lan luot thudc cac canh
AN, BB',CCB'C' thoaman a1 BN _1°CQ 1 &0y v, lan luot Ia thé tich khéi ti
AA' 2’ BB' 3 5

o>

dien MNPQ va khéi lang truy ABC.A'B'C'. Tinh ty sé \%

AL . -1l c. u_ 19 h_2
Vv, 30 V, 45 V, 45 V, 45
A’ C
2
B b

N

B

Cau 188. Cho khdi lang tru ABC.A'B'C’. Goi E, F lan luot 1a trung diém cua cac doan thang CC’ va BB'.
Puong thing AE cit duong thang AC tai K, duong thing A'F cit duong thang AB tai H . Tinh
ti s6 thé tich khéi da dién 16i BFHCEK va khéi chop A'ABC.

C. 2. D. 1.

A B.

Wk
N
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Cau 189. Cho khdi lang try ABC.A'B'C’ ¢c6 thé tich bang V . Goi diém M la trung diém AA' va diém N thuoc
canh BB’ sao cho BN :%BB'.DU(‘mg thang C'M cit duong thang CA tai D, duong thang C'N cét
duong thang CB tai E. Ti sé thé tich khéi da dién 16i AMDBNE va khéi lang tru ABC.A'B'C’ 1a

AZ B. L. c.L. D,
18 18 12 15

Cau 190. Cho hinh hop MNPQ.MN'P'Q’ . Ti s thé tich caia khdi tir dien MPN'Q’ va khéi hop MNPQ.MNP'Q’
biang

N
O
o\

AL B. <. c.
3 2
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TRUONG

P

e
Cau 191. Cho lang try tam giac ABC.A'B'C"'. Mot mat phang («) qua duong thang A'B' va trong tam tam
giac ABC, chia khi lang tru ABC.A'B'C' thanh hai phan. Goi V, 1a thé tich khéi da dién chaa dinh

N by R 7 Ko oA Y . . I3 9 A V N
CvaV, lathé tich khoi da dién con lai. Khi do ti so V—l bang
2

i B 1_19 c u_10 p. -8
VvV, 10 vV, 8 v, 17 Vv, 19
A M C
> G

Br, ’,I: N
' o’

»”
*“\ __________
!
1
I
B’

Cau 192. Cho khéi ling try tam giac ABC.A'B'C’ Trén AA’', BB'lan luot liy cac diém M,N sao cho
=k (0<k<1). P la diém bat ki trén canh CC'. Ti s6 thé ctia khdi chop P.ABNM va

A'M BN

AM  B'N

thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’bang

A K B L. C. k. D.—2 .
3 3 3(k+1)
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B/

Cau 193. Cho khdi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Cac diém E, F lan luot 13 trung diém cia C'B’ va
C'D’. Mt phang (AEF) cit khéi lap phuong da cho thanh hai phan, goi V, 1 thé tich cua khéi chira

. 2 ' \ 2 4 L= , L2 ’ c 2 V N
diém A’, V, la thé tich khoi chira diém C'. Khi d6 —* 1a

A2 B. 1. c. 2. p. 2.

V — CUC TRI HINH HQC & BAI TOAN THUC TE

Cau 194. Ong Khoa muén xay mot cai bé chira nude 16n dang mot khdi hop chir nhat khdng nap cé thé tich
bang 288m?®. Day bé la hinh chit nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong, gia thué nhan cong dé xay bé
la 500000 dong/ m*. Néu 6ng Khoa biét xac dinh cac kich thudc ciia bé hop |i thi chi phi thué nhan
cong s& thap nhat. Hoi 6ng Khoa tra chi phi thap nhat dé xay dung bé d6 1a bao nhiéu (Biét 6 day
thanh bé va ddy bé khong dang ké)?

A. 90 triéu ddng. B. 168 triéu dong. C. 54 triéu dong. D. 108 triéu dong.
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Cau 195. M6t ngudi mudn xay mot cai bé chira nuéc, dang mot khéi hop chir nhat khdng nip cé thé tich bang
2—26 m®, day bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gip doi chiéu rong. Gia thué nhan cong dé xay bé 1a
500000 dong/ m®. Néu nguoi d6 biét xac dinh céc kich thudc cua bé hop li thi chi phi thué nhan cong
s& thip nhét. Hoi ngudi d6 tra chi phi thap nhat dé thué nhan cong xay dung bé do 1a bao nhiéu?

A. 48 triéu ddng. B. 47 triéu dong. C. 96 triéu dong. D. 46 triéu dong.

Cau 196. Mot vién da co dang khéi chép tir giac déu véi tat ca cac canh bang nhau va biang a. Nguoi ta cua
vién da d6 theo mit phang song song véi mat day cua khdi chop dé chia vién da thanh hai phan c6 thé
tich bang nhau. Tinh dién tich thiét dién vién da bi cua boi mat phang noi trén.

2 2 2 3
A2 B & c. &, D. ﬁaz.
2 J3 3a 4

Cau 197. Cat ba g6c ciia mot tam giac déu canh bang a cac doan bang x,(o <X< %) phan con lai 12 mot tam

gidc déu bén ngoai la cac hinh chix nhat, rdi gap céc hinh chit nhat lai tao thanh khéi ling tru tam giac
déu nhu hinh v&. Tim d6 dai x dé thé tich khdi lang try 16n nhét.

A2 c 2 D. 2.
3 5 6
Cau 198. Mot nguoi xay nha xuang hinh hop chit nhat cé dién tich mat san 1a 1152 m? va chiéu cao ¢ dinh.
Nguoi d6 xay cac bire tudng xung quanh va bén trong dé ngin nha xuong thanh ba phong hinh chir
nhat ¢o kich thudc nhu nhau (khong ké tran nha). Vay can phai xay cac phong theo kich thudc nao dé
tiét kiém chi phi nhat (bo qua do day céc birc tuong).
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A.16mx24m. B. 8mx48m. C.12mx32m. D. 24mx32m.

Cau 199. Mot ngudi can 1am mot hinh ling tru tam gide déu tir tim nhya phéng dé cé thé tich 1a 64/3 cm®. Dé
it hao t6n vat liéu nhat thi can tinh d6 dai cac canh cua khéi lang tru tam giac déu nay bang bao nhiéu?
A. Canh day bing 2+/6 cm va canh bén bang 1 cm.
B. Canh déy bing 2+/3cm va canh bén bang 2 cm.
C. Canh day bang 2+/2 cm va canh bén bing 3 cm.

D. Canh déy bing 4+/3cm va canh bén bing %cm :

Cau 200. C6 mot khdi gd dang hinh chop O.ABC cd OA, OB, OC d6i méot vudng goc vaoi nhau, OA=3cm,
OB =6 cm, OC =12 cm. Trén mt( ABC) ngudi ta danh dau mot diém M sau d6 ngudi ta cit got khéi

g6 dé thu duoc mot hinh hop chir nhat c6 OM la mot duong chéo dong thai hinh hop ¢6 3 mat nam
trén 3 mat cua ta dién (xem hinh ve).

Thé tich 16n nhat caa khdi gé hinh hop chir nhat bang
A. 8cm’. B. 24 cm®. C. 12 cm®. D. 36 cm®.

Cau 201. Cho méot manh gidy cé hinh dang la tam giac nhon ABC c¢6 AB =10 cm, BC =16 cm, AC =14 cm.
Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cua AB, BC,CA Ngudi ta gap manh gidy theo cac duong
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MN, NP, PM sau d6 dan tring cac cip canh AM va BM; BN va CN; CP va AP (cic diém
A, B,C trung nhau) dé tao thanh mét ta dién (xem hinh vg).

A A=B=C

B N o

Thé tich caa khéi ti dién néu trén 1a

A 20411 o 10411 3 280 s > 160+/11

B. ——— cm C.=—ocm cm?.
3 3 3

Cau 202. Mat khéi gb hinh hop chit nhat c6 chiéu dai, chiéu rong va chiéu cao lan luot 1a 30(cm); 20(cm) va

30(cm) (nhu hinh vé)

30 cm /)‘ -------- -—--

20 cm B

Mot con kién xuét phat tir diém A mudn téi diém B thi quing dudng ngan nhat nd phai di dai bao nhiéu cm
?

A. 104/34(cm). B. 30+10414(cm).  C.10v22(cm). D. 20+304/2(cm).

Cau 203. Cho hinh chdp ti gidc déu S.ABCD c6 khoang cach tir tim O cua ddy dén (SCD) bing 2a, a la
hang s6 duong. Pat AB = x. Gia tri cua x dé thé tich cua khéi chop S.ABCD dat gia tri nho nhat 1a

A. a3. B. 2a+/6. C. aV2. D. aJ/6.
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Cau 204.

Cau 205.

Cau 206.

Céau 207.

Céau 208.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Khéi chop ¢6 day 1a hinh binh hanh, mét canh day bing 4a va cac canh bén déu bing a+/6 . Thé tich
cta khdi chop d6 co gia trj 16n nhat 1a?

3
A. 8% B. %a? C. 8a’. D. 2./62°.

Cho tam giac déu AABC c6 canh bang a. Dung hinh chit nhat MNPQ c6 dinh M, N nam trén canh
BC, hai dinh P va Q theo thir tw nam trén hai canh AC va AB cua tam giac (tham khao hinh v&).

Hinh chit nhat MNPQ c6 dién tich Ion nhét 1a

A
Q P
BS NEERLS
2 2 2 2
AL B.a\/g. C.a“/g. D.a“/g.
4 2 4 8

Cho hinh hop chit nhat ABCD.AB'C'D’ ¢c6 AB=x, AD=1. Biét rang gdc giita duong thang A'C
va mat phang (ABB'A’) bang30°. Tim gid tri I6n nhat V_ cua thé tich khdi hop ABCD.A'B'C'D’ .

A V.., B.V,,.=—. C. V.. :1. D. V, . :§.
4 4 2 2

Cho hinh chép tir giac déu S. ABCD c¢6 chu vi tam giac SAC bang 8. Trong truong hop thé tich caa

hinh chép S.ABCD Ién nhit, hay tinh cosin cia goc tao bai canh bén va mit day cua hinh chop

S.ABCD.

A.

C. D.

wIN
w

Wl

Alow

Nl

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 SC =x (0< X < a\/§), cac canh con lai déu bang a. Biét rang thé tich

khdi chép S.ABCD Ién nhat khi va chi khi x = @ (m, ne N*) . Ménh dé nao sau ddy dung?
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A. m+2n=10. B.m>-n=30. C. 2n*-3m<15. D. 4m—-n?=-20.

Cau 209. Khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh bang a, SA=SB =SC =a. Goi O la giao diém
cia AC va BD, H Ia hinh chiéu cua S I1&n mp(ABCD), H € BO. Thé tich lén nhit cua khdi chop
S.ABCD la

3 3 3
A2 B & c. 2 D. &
8 2 4

B

Cau 210. Cho tam giac ABC déu canh a, goi d 1a dudng thang qua A va vudng géc véi mat phang (ABC).
Trén d lay diém S vadat AS=x, (x>0).Goi H va K lan luot I tryc tm ctia cac tam giac ABC
va SBC . Biét HK cat d tai diém S’. Khi SS’ ngan nhat thi khdi chép S.ABC c6 thé tich bang

a’J6 a’J6 a’\3 a’\2

A . B. . C. . D. .
24 6 8 27
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PAP AN CAU HOIl TRAC NGHIEM

1B 2A 3C 4B 5B 6A A 8B 9A 10A
11D 12B 13C 14D 15D 16B 17A 18B 19D 20D
21C 22A 23B 24A 25A 26B 27D 28D 29A 30B
31B 32C 33B 34B 35B 36C 37D 38B 39A 40C
41A 42D 43B 44C 45B 46D 47D 48B 49B 50D

51B 52B 53D 54D 55C 56B 57C 58D 59A 60B
61B 62A 63A 64D 65C 66C 67D 68A 69A 70B
71B 72D 73A 74C 75A 76B TTA 78B 79D 80D
81D 82C 83D 84B 85A 86A 87A 88A 89B 90B
91A 92D 93A 94B 95B 96D 97B 98C 99D 100D

101A | 102B | 103B | 104B | 105D | 106C | 10/D | 108B | 109A | 110A
111C | 112A | 113B | 114D | 115A | 116B | 117D | 118A | 119A | 120B
121D | 122A | 123B | 124B | 125A | 126C | 127B | 128D | 129C | 130D
131B | 132D | 133D | 134B | 135B | 136C | 137C | 138B | 139C | 140C
141A | 142D | 143B | 144D | 145B | 146C | 147A | 148A | 149C | 150D

151A | 152B | 153B | 154D | 155B | 156A | 157B | 158B | 159A | 160D
161C | 162D | 163C | 164C | 165A | 166A | 167B | 168B | 169B | 170A
171C | 172A | 173D | 174D | 175D | 176B | 177B | 178A | 179A | 180C
181B | 182C | 183B | 184A | 185C | 186D | 187B | 188C | 189B | 190A
191B | 192D | 193A | 194D | 195A | 196C | 197D | 198A | 199B | 200A

201A | 202A | 203B | 204A | 205D | 206D | 207A | 208A | 209D | 210A
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- CHUONGII

DA DIEN VA THIE TIGIH

§4. KEOQANG CACH TRONG KHEONG GIAN

DANG 1. KHOANG CACH PIEM PEN MAT PHANG

gTOM TAT LY THUYET:

(P) Xét mat phang (P) chaa duong thang A va diém
& A. V& mot duong thang qua A, dong thoi cat va
A " vuong goc vai A tai H. Khi d6 khoang cach tur A
dén A la: |d(Ad)=AH|.

b (P) (P)
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a) Pwong thang vudng goc véi mit phang: b) Khoing cich diém dén mit phang: 7
dla Tur diém A nam ngoai mp(P), ké duong thang
d1lb —d J_(P) . vuodng goéc vai (P) tai H. Khi d6 khoang cach

tir A dén (P) la: |d (A,(P))=AH|.

anb trong (P)

3. Ti sé khoang cach:

. [ABN(P)=M
< Neu
AM =k.BM
@ Chang minh: )
Goi H, K lan Iuot la hinh chicu cua A, B trén mp(P). Ta
nhan thay rang hai tam giac AHM, BKM dong dang, do

thi |d(A,(P))=kd(B,(P))|.

’ . AH AM _ _ o
/ do: W—m—kz tac la
d(A(P))=kd(B,(P))].

A ¢ | & Xét tam giac ABC vuodng tai A c6 duong cao AH, ta co:

1 1 1 1  AB’+AC?

AH? AB* AC® AH? AB%*AC’
2 2
H2 - AE; AC o [AH = AB.AC *)
AB” +AC AB? + AC?
@ Cong thirc (*) chinh la chia khoa tinh toan quan trgng
nhat doi vai bai toan khodng cach trong khong gian.

Bai toan 1. Str dung c6ng thirc thé tich dé tim khoang cich

% Phwong phép: Thé tich khéi chop V = éh.Sd o=

ViDU 1. Cho khéi t& dién ABCD c6 thé tich V =32cm®; ABCD vudng can c6 canh huyén CD = 4+/2cm .
Khoang cach tir A dén (BCD) bang:
A. 8cm. B. 4cm. C. 9cm. D. 12cm.

Loi giai:
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= Do tam giac BCD vubng can tai B nén

BC=BD =2 _4cm= S mep =8cm?.

2
= Goi h, lakhoang cachtir A dén (BCD),

taCéhA:%:ﬁzlz(cm)_ Chon IEI

ABCD

VI DU 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tam O. Thé tich khdi chdp bang 4a°.
Tinh khoang cach tir tdm O dén mat bén (SBC) cua hinh chép biét rang tam giac SBC cén tai S va

SB =a, BSC =45°,
A. 6y2a. B. 6a. C. 3J/2a. D. 3a.
Loi giai:
. 1 1 1
= Taco: S,pec = ZSABCD = Vs opc = ZVS.ABCD = 2433 =a’.

2

Xét tam giac SBC c6: S e =%SB.SC.sin BSC =Ta2.

3
= Khi do: d(O,(SBC)):gvs-OBC N
Sasec Qaz
4

Chon s

ViDU 3. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vubng tai A goc ABC =30°, tam gi4c SBC la tam
giac déu canh a va mat phang (SAB) vudng gdc véi mat phang (ABC). Khoang cach tir Adén mat
phing (SBC) bang

PNNCE g &6 c a8 D av6
5 3 5 6
Loi giai:

= Tam giac vuong ABC c6 AC = BC.sin ABC =a.sin30° :%;

a3

AB = BC.cos ABC = a.cos30° = -

(SAB) L (ABC)

» Tacd: < AB=(SAB)n(ABC)= AC L (SAB)= AC L SA.
AC L AB

= Tam giac vudng SAC co
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2
SA=+/SC?—AC? = /az—(%j :a—‘f.

SA+SB+AB a\3+a

= Xét tam giac SAB, dat p = 5 ; khi do
a?2
SASAB=\/p(p_AB)(p_BC)(p_CA)= 4
) 1 1a a2 |a%\2 a’\3
» Taco: VS.ABC :VC.SAB 3 AC. SASAB _§ E 4 = 24 . SASBC = 4 |

a2

= Goi h lakhoang cach tir A d&én mat phang (SBC), suyra h= Nowpe 8 _ a\/g_ Chon D]

S asac N a’3 e
4

Bai todn 2. Khoang céch tir diém dén mit phang chita dwdng cao hinh chép

Bai toan: Tinh khoang cach tir diém M dén mit phiang (P) chia
dwong cao SH cua hinh chop.
Xét mit phang (Q) chtra diém M va vudng géc véi (P).
= Bwéc 1: Tim giao tuyén d giira (P) va (Q).
= Bwoc 2: Trong mp(Q), dung MK L d tai K.

, MK Ld
» Bwéc 3: Ly luan: . = MK L (P). Vay

1 1 SH
K ‘ d(M,(P))=MK.
/ = Buéc 4: Tinh MK.

o Trong phuong phap trén, mdt phing (Q) thuong la mat phang ddy cua hinh chop.

o Néu diém M khéng nam trong mat phang ddy, ta lién hé bang ti so khodng cach dé hoan
doi diém M thanh mét diém khéc nam trong mét phéing ddy ma cé thé ap dung phuong
phap trén.

VIDU 4. Cho hinh chép S.ABC c6 mat bén (SAB) vudng goc voi mit day va tam giac SAB déu canh 2a.
Biét tam giac ABC vudng tai C va canh AC =a+/3. Tinh khoang cach tir C dén (SAB).

A.ﬂ Bﬂ C. a\3. D""—‘/§

> e . 3

Lai giai:
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S

= Goi H la trung diém AB suy ra SH L AB (do tam gi4c SAB
déu). Ngoai ra (SAB) L (ABC)cho nén SH L (ABC).
= Ké duong cao CK cua tam gidc ABC. Ta cé:
CK 1L AB
{CK LSH
= Xeét tam giac ABC vuong tai C c0:
BC =+AB? — AC? =+/4a>-3a’ =a;
CACB ay3a a3
AB  2a 2

= CK L (SAB)=|d(C,(SAB))=CK|.

CK =

= Vvay d(C,(SAB)) = a3| | chon >[Al

2

VIDU 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA L (ABCD). Tinh khoang
cach tir diém B dén mp(SAC).

N B.ﬂ. pacy pesicy
2 2 3 4

Lai giai:
= Goi O=ACNBD. Vi ABCD la hinh vudng nén
BO L AC ().
Ta lai c6: SAL(ABCD)=SALBO (2). Tu (1)
va (2) = BO L (SAC). Do d6 |d(B;(SAC))=BO|.
= Xét hinh vudng ABCD c¢6 duong chéo

av2

BD=aJ§:BO=T.vay

0 (B:(SAC)) = BO = | 22| | _Ghon_, ]

2

Vi DU 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat véi dién tich day bang 6a?, hinh chiéu cua dinh
S trén mat phang day trung véi diem H thuoc canh AD vai AH =2DH . Biét SH =a va dién tich tam
giac SAD bang a?. Tinh theo a khoang céch tir trung diém M cta doan SB dén mp (SAD).

A. 2a. B. a. C. 3_a. D. 3_a.
4 2

Loi giai:

{ABLAD
= Taco

AB Loy =P8 L(SAD)=>d(B,(SAD))=AB.
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d(M,(SAD)):%d(B,(SAD)):— .

2
. Tach: Syp = —SH.AD= AD =220 _ 28" _ 5.
2 SH a
S 6a’
S, = AB.AD = AB = 2480 _ 08 _ 35
ABCD AD 2a
. vam(m,(sm)):%:%a. —Chon D]

B

Bai todn 3. Khodng cach tir chian dwong cao ctia hinh chép dén mat bén

EERCERE AN CERCEWRIION Tinh khoang cach tir chan dwong cao H cia hinh chép dén
mat bén (SAB) cia hinh chép do.
& Dung hinh: Nhan thay AB la giao tuyén giira mat
bén (SAB) va mat day, ta dung hinh theo tht tu sau:
= B1: Ké HK vudng géc AB tai K.
= B2: Néi hai diém KS.
= B3: Ké HI vubng goc SK tai |.
Cd ba buwéc dung hinh nay dwoc minh hea bang
hinh vé, hec sinh cdn nhé kj dé 1am toan trdc
nghiém.

AB 1 HK

. AB 1 SH
< Tinh toan:

= AB 1 HI SHK). Vi vay:

SH.HK (Bl Wiy

d(H,(SAB))=Hl = —————
(H.(548)) JSHZ + HK? {E:jiﬁ:HlL(SAB): HI =d (H,(SAB))|.

o Pay la bai todn dién hinh nhdt trong tat ca cac bai toan khoang céch, ta tam goi nd 1a bai
toan géc. Hoc sinh nhé ki phuong phép cho bai toan nay.

o Nhitng bai khoang céch con lai, ta s& tim cach lién lgc véi bai toan 3 (bai toan géc) bang cac
cdng thaic ti sé khodng céch hoic quan hé song song v.v...

= AB L (SHK)

&Ly luan: Ta co: {
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Biang kinh nghiém da hoc, ta c6 cac khoang cach sau:

SH.HK

JSH2+HK? '

SH.HE

JSH? + HE? '

SH.HM

JSHZ+HM?

ViDU 7. Cho hinh chép S.ABC c6 tam gidc ABC la tam giac vudng tai A, AC = a\/§, ABC =30". Géc
gitta SC va mit phang ABC bang 60°. Canh bén SA vuéng goc véi day. Khoang cach tir A dén
(SBC) bang bao nhiéu ?

26 5 &8 c. 2243 p. 32
Loi giai:

=  Trong mp(ABC), dung AM L BC tai M, trong
mp(SAM), dung AH 1. SM tai H.

~ (AM 1BC
. Taco:{ = BC L(SAM) = AH L BC ,

SA |1 BC
honnita AH L SM = AH J_(SBC)

= [d(A(sBC))=AH =AM
JSA? + AM?
Bé
= Xét ASAC vudng tai Acd: SA=AC.tan60° = ax/§.x/§=. Xét AAMC vudng tai M co
AM = AC.sin ACB = a+/3.sin60° = %a (do ABC =30").
3a 3a
= Xét tam gidc SAM vuong tai A c6: AH =AM _ 2 _35 _chn [p

JSAZ + AM? \/(38.)2 +(3:1)2 5
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ViDU 8. Cho hinh chép S.MNPQ c¢6 d4y 1a hinh chit nhat véi PQ =3a+/2, SM vudng géc véi mit
phang ddy, SM =3a. Khoang cach tir diém M dén mit phang (SNP) bang

A. a\/§ . B. 2a\/5. C. 2a\/§. D. aJE.

Theo quy tac dung hinh da hoc, sau khi nhan biét NP Ia giao tuyén giira (SNP) véi mat
phang ddy, ta s& dung duong thang qua M va vudng goc véi NP. Tuy nhién dudng ndy vén di cé san
(12 MN), vi vay ta chi can thuc hién budc dung hinh con lai: dung MH vuéng goc SN tai H. Khoang
cach can tim chinh 1a doan MH.
Loi giai:
= Do MNPQ Ia hinh chit nhat nén MN = PQ =3a+/2.

» Goi H lahinh chiéucia M trén SN . Ta co:
NP 1 MN \
— NP L (SMN) ma
NP 1L SM
MH < (SMN)= NP L MH . Do vay:
MH 1 NP
MH 1 SN
= Trong tam giac vudng SMN c6
__ SMMMN _ 3a3ay2 _adG.
JSM?2+MN?  +/9a” +18a’

= MH L (SNP)=|d (M, (SNP))=MH|.

VIDU 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat: AB =2a, AD = a. Hinh chiéu cia S
Ién mat phiang (ABCD) la trung diém H cia AB, SC tao véi day goc 45°. Khoang cach tir H dén mat
phang (SCD) la:

A.ﬁ. B.ﬁ. it A
3 6 4 3

Loi giai :

= Taco: (SC,(ABCD))=SCH =45°= ASHC vudng
cantai H
= SH =CH =+BH?+BC? =+/a’ +a’ =a+/2.

= Nhan thdy CD la giao tuyén cua (SCD) va mit day, ta
dung HK vuong goc CD tai K, dung HI vudng goc SK
tai I. D& thay HK 1a duong trung binh cta hinh chix
nhat ABCD nén HK = AD =a.

. [CDLHK
= Taco: = CD L (SHK)=CD L HI , hon
CD LSH
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nita SK L HI = HI 1 (SCD).

SH.HK av2a _ a6 _ Chon [A

Tacé: d(H,(SCD))=HI = = >
(H.(scD)) JSHZ+HK? +2a?+a’® 3

VI DU 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 duong cao SA=2a, ddy ABCD la hinh thang vuéng & A va D,
AB =2a, AD =CD =a. Khodng cach tir diém A dén mit phang (SBC) béng

A2 B. 2 = 28 D. av2.

5 7 3

Loi giai:

© Cach gidi 1: Ty luén.
AE ||CD
AE=CD=a

— ano
= AECD 14 hinh binh hanh, hon nita {EAD =90 . do

= Goi E latrung diém AB. Ta co: {

AE =AD

do AECD la hinh vudng canh a. Suy ra |AC = av2|
= Xéttam giac ABC c6 EC =EA=EB =a suy ratam
giac ABCvuong taiC. 7
» Nhan thay BC la giao tuyén gitra (SBC) va mat phang
day va AC L BC, tachicanké AH L SC tai H (trong
(SAC)). Tlr day s& chiang minh AH L (SBC).
BC L SA
= That vay:
{BC 1 AC

honnira SC | AH nén AH L (SBC). s

= BC L (SAC)=BC L AH,

_ SAAC  2aaV2  2aV3 | cChen .

, VSA?+AC? V4a’+2a® 3

Néu ti dién OABC c6 OA, OB, OC déi mot vudng goc nhau va h la khoang cach tir
1 1 1 1

chan duong cao O dén mp(ABC) thi: T oN + o7 + oc? *).

Do d6: |d (A,(SBC))=AH

© Cach giai 2: Tric nghié¢m.
= Trong mp(ABCD), goi M = ADNBC.

Xét AMAB c6 CD|[AB MP_CD_2a 1
MA AB 2a 2

Suy ra D 1a trung diém AM, nén AM =2AD =2a.
= Xét tir dién SABM cé ba canh SA, AB, AM d6i mot
vuong géc. Theo cong thuc (*) o trén, goi
1 1 1 1
h=d(A,(SBM)), tacd: — = + +
( ( )) h> AS? AB*> AM?

M
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12+ 12+ 12: 32:h:2a\/§.
4da° 4a° 4da° 4da 3

Vi DU 11. Cho hinh chép tir giac S.ABCD c¢6 ¢ay ABCD la hinh binh hanh tdm O; mat phang (SAC)
vudng goc véi mat phang (SBD). Biét khoang cach tir O dén cac mat phiang (SAB),(SBC),(SCD) lan
luot 14 1;,2;+/5 . Tinh khoang cach d tir O dén mat phing (SAD).

19 20 NA
A.d:,/—. B.d:,/—. C.d=+2. D.d=2%2,
20 19 V2 2

Loi giai:

= Goi p, g, u,V lan lugt 1a cac khoang cach tir O dén cac mat phing (SAB),(SBC),(SCD),(SDA).

= Trong mat phang (SAC) dung duong thang qua O
vuéng géc véi duong thang SO cit hai dudng thang
SA, SC lan luot tai A',C’.
Trong mit phang (SBD) dung dudng thing qua O
vuéng géc véi duong thang SO cat hai dudng thang
SB,SD lan luot tai B',D’.

= Do (SAC)L(SBD), (SAC)n(SBD)=S0, A'C' L SO
nén A'C' L(SBD)= AC’' LBD'.

» Khi do tir dién OSA'B’ c6 OS, OA', OB’ d6i mot vudng
gbc nén ta co: # = Olsz + Oi’z + Oé’z (1)

T oéz " oé’z i oc1:'2 2); = 0152 " oé'z " 0[1>'2 ()7 =057+ o7 "oar W

u
\ , 1 1 1 1 1 1 1 1 20 Ch

11 1 1
2

Tuong tu:

Bai toan 4. Khoang cach tir mot diém bt ky dén mat bén hinh chép

Bai toan: Tinh khoang céch tir diém M (khdng phai chan duong cao) dén
mat bén (SAB) cuia hinh chop
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= Buwdéc 1: Tim khoang céach tir chan duong cao H dén mat
bén cua hinh chép (theo bai toan 3- bai toan géc).
= Budéc 2: St dung quan hé song song hoic ti sé khodng
cach nhu sau:

o Néu {a”(P) thi |d(M,(P))=d(H,(P))|.

M, Hea

MN =k.HN
(Xem phan Iy thuyét — muc 3).
Dén day, ta thdy bai toan 3 (bai toan géc) quan trong nhu thé nao, nd chinh la chia khéa mé
ra hau het cac bai toan khodng cach khac trong khdng gian. Neu hoc sinh van dung tot cac ky nang duoc
néu trong Bai toan 3 va Bai toan 4 thi khoang cach sé khong con la dé tai kho chiu cua cac em nira.

o Néu {MHQ(P):N thi [d (M, (P))=kd (H,(P))]-

Vi DU 12. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 canh d4y bing 2a va chiéu cao bing a+/3 . Khoang
cach tr A dén mat phang (SCD) bang.

A B

> B. a. C. a\3. D. 2a.

Loi giai:
=  Goi O latadm hinh vudng ABCD, ta cé SO L (ABCD).
OAN(SCD)=C
= Do
AC =20C

= Trong (ABCD), ké OK L CD tai K (K ciing l4 trung diém
CD); trong (SOK), ké OH L SK tai H (1).

= |d(A(SCD))=2d(0,(SCD))|.

~ (CD LSO
Taco: = CD L(SOK)=OH LCD (2).
CD LOK

T (1) va (2) suy ra OH L (SCD)

SO.0K a+/3.a \/§

={d(0,(SCD))=0H|. Do vy |d(A,(SCD))=20H

=2. =2. =a

: B B
Nhé rang: OK = TC —a (vi OK I dudng trung binh tam giac BCD). —<keR_,

VI DU 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh chit nhat, canh AB =2AD =2a. Tam giac SAB déu va
ndm trong mét phang vudng gdc véi day (ABCD) Tinh khoang cach tir diém A dén mat phang (SBD).
av3 av3
A _\/_ B i

a
. . C. -. D. a.
4 2 2

Lai gidi:
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= Goi H la trung diém AB suy ra SH L AB (do tam giac
ABC déu), ngoai ra (SAB) vubng géc mat day nén

SH L (ABCD), SH = Zaf= a\3].

= Trong (ABCD), ké HK vuéng goc BD tai K; trong (SHK)
ké HI vudng goc SK tai .

BD L SH
Ta co: { > = BD L (SHK) ma HI < (SHK) nén

BD L HK
HI L BD; hon nita HI L SK, do d6 HI L(SBD).
= Taco:
AH N (SBD)=B :
(SBD)=8_ d(A(SBD))=2d(H,(SBD))=2HI _p SHAK
AB =2HB JSH? + HK?
= Xét hai tam giac dong dang la BKH va BAD (hai tam gi4c vudng c6 chung goc B), ta co:
BH HK BH.AD BH.AD aa a
BD AD BD JAB?+AD’ +4a’+a® |\5
a3

, SH.HK J5 a3 cChon
Do d6: d(A,(SBD)) =2 =2 = : >
(A(58D)) JSH? + HK? a® 2

3a%+—
5

Vi DU 14. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc voi miat phing day. Biét goc BAC =30°, SA=a va
BA=BC =a. Goi D la diém ddi xtmg véi B qua AC . Khoang cach tir B dén mat phang (SCD) bang

A. ga. B. %a. C.ZT\/ﬁa. D.%

Loi giai:

= Xét tur giac ABCD c6 hai duong chéo cit nhau tai
trung diém mdi duong nén ABCD Ia hinh binh hanh,
ngoai ra BA=BC =a, vi vay ABCD la hinh thoi canh
a.

= Vi AB||CD = ABJ|(SCD), do d¢:

d(B,(SCD))=d(A,(SCD))|.

= Trong mp(ABCD), ké AK L CD tai K, trong
mp(SAK), ké AH L SK taiH (1).

 |[CDLAK
Ta co: = CD L(SAK)= AH LCD (2).

CD LSA
Tu (1) va (2) suyra AH L(SCD).
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Vay |d(B,(SCD))=d (A, (SCD))=AH|.
= Do AABC cén tai B c6 BAC =30° = BCA= ABC =120° = ADC =120° = ADK =60°.
Xét tam giac vudng ADK, ta c6: AK = AD.sin60° = ﬂ
a3 o
. . , SA.AK ' av21
Xét tam giac vudng SAK co: AH = = 2___ , —Chon >
JSA? + AK? \/ , 3 7

Vi DU 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh thang vuédng tai C va D, ABC =30°. Biét

a3

a ) , , .
AC=a, CD= > SA= va canh SA vudng géc véi mat phang day. Khoang cach tr B dén mat

phang (SCD) béng

A. a6 .

B.ﬁ.
2

Loi giai:
= Trong (ABCD), goi E la giao diém cia AB va
CD; H, K lan lugt la hinh chiéu vubéng gdc cua
A trén SD, BC.

Taco: AD=+/AC?—CD? = # ~CK |,
a
KgAK _ 2 3B oA cp_2,
tan ABC /3
3

BC =BK +KC =a/3.
Xét AEBC cé: AD||BC va BC=2AD = AD la
duong trung binh cua AEBC, do d6 A la trung
diém cua canh EB.

X {AB N(SCD)=E
= Vi

BE =2AE
= Taco: {

= |d(B,(SCD))=2d(A,(SCD))|.

CD L AD

CD L (SAD)=>CD 1L AH :
CDLSA (SAD) =

https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/
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a3 a3
AH 1 CD -
— AH 1 (SCD) =d(A(SCD))=AH=—220 __ 2 2 _ a6,
AH J_ SD \/SA2 +AD2 3a2 3a2 4
+

4 4

= Vay d(B,(SCD)) = 2AH :a\z/g. Chon ,B]

DANG 2. KHOANG CACH GIUA HAI PUONG THANG CHEO NHAU

1. Khoang c4ch hai dwdng thang chéo nhau va vuéng géc nhau

@ Pwong vubng goc chung: Cho hai duong
thang a, b chéo nhau, mot duong thang d dugc
goi la dwong vudng géc chung cia a va b néu
nd théa man cung luc cac yéu tb:

o dwvubng goc véi ca ava b.

o d cit ca hai duong thang a va b.
Poan thang ndi hai giao diém cua d véi a, b
dugc goi la dean vubng goc chung cua hai
duong thang a, b; doan nay la duy nhét va
duong thang d ciing 1a duy nhét.

@\

@ Xét hai dwdong thang a, b chéo nhau va vudng géc nhau, ta tim doan vudng géc chung nhw sau:
= Chon mp(Q) chira a va (Q) cit b tai M.
= Trong mp(Q), ké MH vudng goc a tai H.
= Xét mp(P) chia b va MH, ta ké HK vudng goc b tai K. Khi d6 HK chinh 1a doan vudng goc chung cua hai
dudng thang a va b. Vi vay doan HK ciing 1a khodng cach giita hai dwong thang nay.

2. Khoang cach hai dwong thiang chéo nhau bat ky

Xét hai duong thang a, b chéo nhau.

Bwéc 1: V& duong thang b'[|b va b’ cit a.
Buréc 2: Chon diém A dic bigt thudc b (thwong
1a chin dwong cao cua hinh chop hoac cé the
lién hé ti so khodng cach véi chin dwong cao
hinh chop). Ly lugn khodng cach:
d(b,a)=d(b,mp(a,b’))=d(Amp(ab’)).
Buéc 3: Tinh khoang cach tir A dén mp(a,b’)
bang phuong phap tir Bai toan 3, Bai toan 4.

S,
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o B2 B, &2 o B p. &3
3 2 2 3

Loi giai:

Goi E, F lan luot 1a trung diém cua AB va CD. Cac
tam giac ACD, BCD déu va cd trung tuyén AF, BF nén

CD L AF
{ = CD L (ABF)=[CD L EF|c (ABF).
CD LBF ——

@

Hoan toan tuong tu, ta ciing co |AB L EF

N
(@)

Tur (1) va (2) suy ra EF 1a doan vubng goc chung cta
AB, CD. Do ¢ |d(AB,CD)=EF|

Taco: AF = % = BF (duong cao trong tam giac déu

canh a).
2 2
Xét tam giac BEF vuong tai E c6: EF =/BF? - BE? = 3%—% =¥. Viy d(AB,CD) :#.
Chon

VI DU 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, tam giac SAB déu va nam trong mit

phang vuéng goc voi day. Khoang céch gitra hai dudng thang SA va BC bang

A a. B. # C.%. D. av/2.

= Taco < AB=(SAB)(ABCD)= BC L(SAB) (1).

= Trong mat phang (SAB), dung BK L SA tai K (2).

Loi giai:

(SAB) L (ABCD)
BC 1 AB

Tur (1),(2) suy ra: BK 1a doan vudng goc chung ciia SA va
BC.

= Vay d(SA,BC):BK:a‘f. Chon ,C] s

(j

Vi DU 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi canh 2a va dudng chéo BD = 2a+/3, canh bén SA

vudng goc véi mit ddy. Biét goc tao boi SC va mit phang day bang 45°. Tim khoang cach gitra hai
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Loi giai:
= Goi O la tam hinh thoi ABCD, ta c6 OB =a+/3 . Xét
tam giac OAB vudng tai O c0
OA=+/AB?—OB? =+/4a’ —3a’ =a = AC =[2a.

Go6c tao boi SC va mat day 1a SCA=45°, do d6 tam
giac SAC vuong can tai Anén SA=AC = .

_ (BD LAC
» Taco: = BD L(SAC) (1. Trong
BD L SA

mp(SAC), ké OH vudng géc SC taiH (2). .
= Tu (1) va (2) suy ra OH la doan vudng goc chung caa &
hai duong thang BD, SC. Do d6 d(BD,SC)=0H .
. , OC OH
= Xét hai tam giac dong dang CAS, CHO, ta c6: —=——
SC SA
_SAOC  SAOC  2aa _aV2 | Chon .
SC  JsA2+AC? <4a’+4a® 2
VI DU 19. Cho ti dién OABC c6 OA, OB, OC ddi mot vudng goc véi nhau va OA=a, OB =OC = 2a.
Goi M 1a trung diém cuia canh BC . Khoang céch giita hai duong thang OM va AC bang:
A 2 g 285 C. a. p. &Y
2 5 3

Lol gial: 4 -

= OH

OALOB

= OA L (OBC). Tam giéc
OALOC

= Taco duoc {

OM 1 BC
B (D).
OM =CM
= V& hinh binh hanh OMCK, do (1) nén OMCK la hinh
vuong (tac la OK L CK).
= Do OM ||CK = OM ||(ACK)

= d(OM,AC)=d(OM,(ACK))=|d(O,(ACK))|.

= V¢ duong cao OH cua tam giac OAK (1). Tasé
chitng minh OH L (ACK ). That vay:

OBC vuong can tai O nén {
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CK LOK
{ = CK L (SOK)=CK LOH (2).

CK LOA

~ OKOA |  af2a a6
JoK2+0A?| 2a%+a2 3

Tir (1) va (2) suy ra OH L (ACK), do dé:|d (O,(SCK))=0H

(v6i OK =MC = 28;/5 = a\/E) Chon s IE

VI DU 20. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 day bang 2a, SA tao véi day mot goc 30°. Tinh theo
a khoang cach d gitra hai duong thang SA va CD.
24/15a

2\/10a 3J14a _ 4y5a 5. d-
5 . - . . - .

A d=

B.d= . C.d
5 5 5

Loi giai:
=  Trong mp(ABCD), goi O=ACNBD, suyra
SO L (ABCD). Ta c6:
OA=%AC :%Za«/z:a\/i.

» Vi SA tao véi day mot goc 30° nén SAO =30°.
1 _[av6
V3 [ 3]

» Tacb CD||AB= CD||(SAB)
= d(CD,SA)=d(CD,(SAB))
=d(C,(SAB))=|2d (O, (SAB))| (véi CA=20A).

= V& duong cao OK cua tam giac OAB va duong cao OH cua tam giac SOK.

Do dé: SO = AO.tan30° = a+/2.

. |AB LOK _ |AB LOH
Taco: = AB L (SOK)= AB LOH. Vi = OH L (SAB)
AB 1 SO SK L OH
a/6 .
= [d(o.(sAB))=OH|=—29K __ 3 _ V0| (5i ok = BC _a)
JSO? +0K? \/Gaz , L5 2
R

. vayd=20H=2*/;_0a. Gizo A

Vi DU 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 12 hinh chit nhat ABCD ¢ AB = 2a, AD =4a, SA L (ABCD),

canh SC tao véi day mot goc 60°. Goi M 1a trung diém caa BC, N 1a diém nam trén canh AD sao
cho DN =a . Khoang cach gitta MN va SB la

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

A 28495 5 82 C. 223285 D, 2285
19 19 19 19
Loi giai:

= Tacé: AC =+4a? +16a® = 24/5a. Goc tao boi SC va mit day 1a SCA=60°, do d6

SA= AC.tan 60° = 2\/5a./3 = 2\/15a.
* Goi E ladiém thuoc canh AD sao cho
EN =BM =2a, AE =a. Do d6 EBMN la hinh
binh hanh.
Tacé MN || BE = MN ||(SBE)

= d(MN,SB)=d(MN,(SBE))=d(N,(SBE))
=d(N,(SBE))=|2d(A,(SBE))=2d| véi
d(A(SBE))=d.

= Vi tir dién SABE c6 ba canh SA, AB, AE d6i mot

vubng gbc nén i— L + 1 + 1
g9 d> SA®> AB? AE?

_ 12+L2+i2= 192:>d:\/285al
60a~ 4a°- a° 1ba 19

. vayd(MN,SB)=2d=2“1285a. Chon ,[C]

VI DU 22. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh bang a. Goi | 1a trung diém caa AB, hinh
chiéu cia S I8n mat phang (ABC) 1a trung diém cta Cl , géc gitra SA va mat day bang 45°. Goi G la
trong thm ASBC . Khoang céch giita hai duong thang SA va CG bang:

A a\/ﬁl 8. a\/1_4_ c a«/ﬁl > a\/ﬁl
14 8 22 7

Léi giai:

=  Goi M la trung diém SB, ta ¢ IM 1a duong trung binh
tam gidc SAB nén SA||MI, do do SA||(CMI)>CG

suy ra d (SA,CG)=d(SA,(CMI))=d(A,(CMI))
=d(B,(CMI)) (do IA=1B).

= Taco: Clza—\/§ :lea_\@’ A
2 4
AH = IR TR = |3 5 a7
4 16 4

= GOc tao boi SA va mat day la
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SAH =45° = SH = AH..tan 45° = a*/_

1 1a\/_ 3.2\/_ a’21

VS.ABC:§SH SAABC 34 4 48

= D@&thiy ASHA=ASHB = SB = SA= AH J2= aJ_ (canh huyén cua tam giac vuéng can).
= |M la duong trung binh ASAB = IM =%SA= _a\é1_4 .
2
= CH-= a*/_ —SC=+/SH2+CH? = 16 - a*ﬁl_o.
2 2 _cR?
= Tam giac SBC c6 trung tuyén CM =\/ZSC +23C 5B _ a\é@ _
= Tam giac ICM c6 ba canh CI = aJ_ CM_a*{B@’ |M:$:> SAICM:g 2|
Céng thicc He—Rong
3 3

. Xéttisb thé tich: Yeem _ B BM l:vBCIle_a‘/ﬁz a\/ﬁl

V,cs BA'BS 4 ' 4" 48 192

a3\21

Do d6 d(SA CG)=d (B,(CMI)) = scm _ 162 _a77 | cnon >|C]

Sacim @ a2 22
32

DANG 3. CAC KHOANG CACH POI VOI LANG TRU

& PHUYONG PHAP CHUNG:

© Cach giai 1: Néu cac quan hg vudng goc trong lang tru la dé nhin thay thi ta ly luan va tim khoang céch
binh thuong.
© Céch giai 2: Néu viéc xac dinh cac quan hé vudng goc trong lang try tré nén kho khan, ta 1am nhu sau:
= Cdt mgt hinh chép (t dign) ¢ chiza diém va mdt phang (hodc hai dwong chéo nhau) cé lién quan
dén khoang céch can tim.
=  Sir dung cac phuong phap di hoc tir Bai toan 1 dén Bai toan 5.

Cit hinh:

Minh hoa s6 1:
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- \

M

B

Trong Minh hoa s6 1, sau khi cat hinh tir ling tru dirng ban d4u, ta dwg'c mot hinh chép quen thudc co
canh bén vudng géc véi ddy, khi 4y cac bai toan khodng cach sé tré nén dé chiu hon.
1 1 AA' . AK

d(M,(ABC))=—d(A(ABC))=2 AH =%W

Minh hoa sb 2:

Trong Minh hoa s6 2, dé tim khoang cach hai duong chéo nhau AA', B'C', ta cit tir lang try ban dau ra mot
hinh chép quen thudc 13 AA'B'C'. Té6i day, ta dugc bai toan khoang cach hai dudng thang chéo nhau trong
hinh chop (Xem Bai toan 5).

Vi DU 23. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C’ ¢c6 AB=2+/3 va AA'=2.Goi M, N, P lan luot
la trung diém cac canh A'B’, A'C’ va BC. Khoang cach tir A dén (MNP) bang

ALl g, 813 c. 8. p. 2
65 65 65 5
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Léi giai:

= Nhan thdy (MNP)=(BCNM ). Trong mp( ACC'A’), ké CN cit
AA' tai S. Theo tinh chat ba mat phang cat nhau (gém
(BCNM ), (ABBA'), (ACC'A")) thi ta c6 ba giao tuyén cua
chung dong quy tai diém S, tac 13 BM di qua S.

= Tam giac SAC cé

AN || AC =22 —ﬂ—l:SA’:%SA:SA=2AA’=4.

) SA AC 2

= Tacat tir lang tru da cho ra dugc hinh chép S.ABC quen thugc.

= Khidé: d(A(MNP))=d(A (BCNM))=d(A,(SBC)).

» V¢ duong cao AH cua tam giac SAP (1), ta s¢ chitng minh
AH L (SBC).

1 AP
1 SA

= Tur(l)va(2)suyra AH L(SBC)=|d(A,(SBC))=AH

BC
= That vay: {BC = BC L(SAP)= BC L AH (2).

__SAAP 48 12\ uan 24/34/3
JSA? + AP? 42132 5 2
\ , Y Chon

dwong cao Cua tam gidc déu). —O—)IEI

-3,

VI DU 24. Cho lang try ding ABC.A'B'C’ ¢c6 AC =a,BC =2a, ACB =120°. Goi M 1a trung diém cua
BB'. Tinh khoang céch giira hai duong thang AM va CC’ theo a.

A. aé. B. ay/3. C. ag. D. a\E.

Léi giai:

= Tacé: CC'||BB'= CC'||(ABB'A’)nén
d(CC’,AM)=d(CC’,(ABB'A’))=d(C,(ABB'A')).
= Goi H 1ahinh chiéu vuéng goc cua C trén AB.

Taco: ABC.AB'C’ 14 hinh lang tru démg nén

CH L (ABB'A’)=>|d(C,(ABB'A’))=CH|.
= Xéttam giac ABC co

AB? = CA” +CB? - 2.CACB.c0s120° =7a’ = AB = av/7 .

>N

A
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a.2a e

. 0 Zd.——

= Syec = ~CACBSINC == ABCH = CH = SACBSINI20 777 5 :a,/§.
2 2 AB a7 7

= Viy d(AM,CC")=CH =a\E. M)@

VI DU 25. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi K 1a trung diém cua DD’. Tinh
khoang céch gitra hai duong thang CK, A'D.

A a. B.S—a. C.z—a. D.

8 S

w | o

* Tu hinh lap phuong da cho, ta chon ra hinh chop C.DAA'D’ véi duong cao CD (hinh vé).
=  Goi M Ia trung diém A'D’,tacé KM || A'D (tinh chat duong trung binh) suy ra A'D||(CKM).

= Dodo: d(A'D,CK)=d(AD,(CKM))=|d(D,(CKM)).

= Trong mit phang day, ké DE vudng goc KM tai E, ké tiép dudng cao DH trong tam giac CDE (1). Ta c6
{KM 1 DE

KM 1L (CDE KM LDH (2). Tt : = :
KM LCD = (CDE)= (2). Tu (1) va (2) suyra DH L (CEM )=(CKM)

= Vay |d(D,(CKM))=DH]|.

* Vi KM || A'D = MKD' =45° = DKE , suy ra ADKE vu6ng can tai E, do d6 DE = — = —.

a

a— =
= Tam giac vudng SDE c6 duong cao DH = CDDE __ 242 _

a
JcD? + DE? \/?_ a 3

ad+—
8
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Vay d(D,(CKM))=DH :%_ _Chon D]

Vi DU 26. Cho lang try ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam gidc déu c6 canh bang 4. Hinh chiéu vudng géc
caa A’ trén mp(ABC) trung véi tdm caa duong tron ngoai ticp A ABC. Goi M 1a trung diém canh
AC . Khoang céch giira hai duong thaing BM va B'C bing
A 2. B. 2. C. 1. D. 24/2.

Loi giai:

!
“

= Goi | la trung diém BC va G a trong tdm tam giac déu ABC =G 1a tam dudng tron ngoai tiép tam
giac ABC.Tacéd A'G L (ABC). V& hinh binh hanh AB'HG, tacé B'H || AG = B'H L (ABC).

= Tacot: Al = 4\/_ 23> AG:?.
BH || AG
= Do ABHG ciing I3 hinh binh hanh nén 43 ma AG L BC=BH LBC.
BH = AG =
43
- Xéttam gidc BHC vuong tai B, ta co: tan BCH =%=%=§ — BCH =30°.

Do d6: ACH = ACB+BCH =60°+30° =90° hay AC L HC (1). Mat khac AC L B'H (2). Tur (1) va
(2)tac6: AC L(B'CH),suyra [MC L B'C] (3)
Talai co m (4). Tt (3), (4) = MC 1a doan vudng goc chung cua BM va B'C .

= Dodé d(BM,B'C)=MC=2. —<her ;A
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DANG 4. THE TICH KHOI PA DIEN LIEN QUAN KHOANG CACH

VI DU 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy la hinh vudng canh 2a. Tam gi4c SAD can tai S va nam trong
3]
mat phang vuéng goc véi day. Biét thé tich cua khbi chop bang 4%. Tinh khoang cach tir B dén mat

phing (SCD).

A.%. B.#. C. a3, D. av/2.

Loi giai:
= Goi H latrung diém ciia AD,suyra SH L AD.
SH 1L AD
» Tact: {(SAD)L(ABCD) = SH L (ABCD).
(SAD) ~(ABCD) = AD

. 1 v
" VI Vo =5 SH Sppcp = SH = =342 = 3_—[al.

S psco (23)2

= Vi AB||(SCD)
= d(B,(SCD))=d(A,(SCD))=|2d(H,(SCD))|.

CD L SH
CD L AD

= V& duong cao HI cua tam gidc SHD (1). Tacd { =CD L(SAD) =CD L HI (2).

Tur (1) va (2) suy ra HI L (SCD).

: 2SH.HD 2.a.a Chon
Do d6 d(B,(SCD))=2d(H,(SCD))=2HI = - — a2, —Chon ,[D]
(B.(8G))=2a{H.(sCD)) JSH?+HD? +a?+a’

Vi DU 28. Cho hinh chép tir giac S.ABC c6 SA=SB = SC, day ABC la tam giac déu canha. Biét thé tich

3
cua khdi chép S.ABC bang 2 ;/5 Khoang cach giita hai dudng thang SA va BC bang
A% g 303 c. & p. &3
7 13 7 4

Loi giai:
= Hinh chép da cho 1a hinh chép tam gidc déu. Goi H Ia trong tdm tam giac ABC, suy ra SH L (ABC).
= Goi E 1a trung diém BC, F 12 hinh chiéu cua E trén canh SA.
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~ (BC LSH
Ta co: = BC L (SAE)= BC L EF . Vay
BC L AE

EF 1a doan vudng goc chung cua SA va BC.
Do vay |EF =d(SA,BC)|.

2
= Tach S, BCEVERNLVE W EY
2 3
a*\3
1 3V ’ 3
V. =ZSH.S — GH = 2s.ABC _ :;
S.ABC 3 AABC SAABC aZ\/§
4
SA=+/SH?+AH? = @ :
NG
= Xét tam gic SAE cO: S, :%SH_AE :%EF_SA: g SHAE ™ 2 _|6a _ Chon

SA 73 |7
3

VI DU 29. Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢ thé tich bang 6, A'BC’ 1a tam giac déu c6 canh bang 2.
Khoang cach tir diém B’ dén mat phing (A'BC') bang

A 3. B.ﬁ. C.ﬁ. D.ﬁ.
2 3 6
Loi giai:
gia 5
= Goi h=d(B,(AB'C'D’)); khi d6 Vagep apcrr = N-Sasco =6
, 1 1,1 1 1
u Xet VB.A’B'C' = §.h.SAArBrcr = g'h'E'SA’B'C'D' = g'h'SA'B'C'D' = 66 = .
2
Taco: Syupe = 23 _ V3.
4 I
= Mit khac: Vg see = Vi ase: :é.d (B",(A'BC")).S e
DF a 1
= d(B,(ABC')) = esee 31 _ j5_ Chon , :
S anec \/§

Vi DU 30. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng can tai B, BA=BC = a3, goc
SAB = SCB =90° va khoang cach tir diém A dén mat phing (SBC) bing a+/2 . Tinh thé tich V ciia khéi

chop S.ABC.
A.V=§a3. B.V:%a? C.V =+/6a° D.V:%aé
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Lo gidi: S
= Vi tam gidc ABC vudng can, ta chon diém D sao cho ABCD
Ia hinh vudng.
Ta co AB L AD AD L (SAD)=ADLSD (1).T
. ; = = .
201 aB LsA Hone
tu nhu vay, tacé BC L SD (2).
Tur (1) va (2) suy ra SD L (ABCD).
= Taco:
AD || BC = AD||(SBC)=>|d(A,(SBC))=d(D,(SBC))|.
= V¢ duong cao DH cua tam giac SDC (1), ta co:
BC LCD
BC LSD

Tir (1) va (2) suy ra DH L (SBC). Do do |d(D,(SBC))=DH =av2|.

= Xét ASCD vubng tai D co:
1 11 1 1 1 1 1
— + = = + = = = SD=a+6.
DH? Ds? DC? (a ﬁ)z Ds? (a \/g)z DS*  6a’ v8

= BC L(SCD)=BC LDH (2).

Vesc :ESD.SAABC :la\/g.i(a«@)z = a3\/§_ Chon ,[A]
3 3 2 2
Vi DU 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuéng tai A va B véi BC la day nho. Biét rang
tam giac SAB déu co canh 1a 2a va ndm trong mat phing vudng goc véi day, SC =a+/5 va khoang
céch tr D t6i mat phing (SHC) bing 2a+/2 (véi H 1a trung diém cia AB). Thé tich khdi chop

S.ABCD 1a
3 3 3 3
A ‘/5. B. & e L8 5 22 \/§.
3 3 3 3

Loi giai:
» Goi E Iahinh chiéu caa D trén CH , ta sdn co
DE L SH , do vay DE L (SCH)
= DE=d(D,(SCH))=2aV2.
= Vi SH 1a duong cao cua tam giac déu SAB nén
SH =a\/§ va
CH =/SC?—SH? =+/5a? —3a% =av/2,
BC =+CH2-BH? =+/2a>-a’ =a .

"F
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= Taco: S, :%DE.CH =%.2a\/§.a\/§ = 2a’.
a+x).2a
= DPit AD=x>0. Tacé:SABCD:%:ax+a2 (1)
Uz 1., , 1 5 , 1
Mat khac SABCD=SABHC+SACHD+SAAHD=Ea +2a toax=cal+oax (2)

Tu (1)va (2): ga2+%ax:ax+a2 & x=3a Do dé: S,y =ada+a’ =[4a’].

A 1 4a f Ch
*  Vay Vs aecp =§.SH ABCD — a\/_ 3.4a* = £n >IEI

VI DU 32. Cho khéi lang tru ABC.A’B’C', kh0ang cach tir C dén BB’ bang 5, khoang cach tir A dén cac
duong thang BB’ va CC' lan lugt bang 3 va 4, hinh chiéu vudng goc caa A 1én mp(A'B'C’) la trung
diém H cua B'C' va A'H =5. Thé tich khéi lang tru d cho bang :

A. 153 . B. 204/3 . C. 1043 . D. 53 .

Loi giai:

= Goi E,F lan luot Ia hinh chiéu vuéng géc caa
A trén BB', CC'= AE =3 AF =4.

= Taco:
{BB'J_ AE

= BB' L (AEF )= BB' LEF
BB’ L AF

—EF =[d(C,BB")=5|.

Tam gidc AEF c6 do dai bacanh 123, 4,5 n8n  Afeczz-memmmmonnnaanes
vubngtai A. N T
= Goi N latrung diém cua BC, goi
K = NH nEF = K la trung diém cua
1 5

EF=AK=-EF =2 . B
2 2
Tacé: NH || BB'= NH L (AEF)= NH L AK
= 12: 12+ 12:>i: 12 L :AH—%.
AK AH AN é AH® 25 3
=AH? 4
= Goi M la hinh chiéu vudng géc ctia A trén EF = AM L(BCC'B'). Tac: AM = AE?F =%

100 1of

= AAZ=AH?+ AH?%= = = AA' = =BB’|.
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Sggce =d(C,BB').BB'=|——|.

EZ \/__20\/5 Chon .

N w
OOII—‘

3 31
* Vay Vigcasc 2VA BCCB — E-E-AM Seeew =

D

BAI TAP TRAC NGIHI]

| - KHOANG CACH TU PIEM DPEN MAT PHANG
TRONG HINH CHOP

Bai tgp Mte d& 1

Caul. Cho hinhchép S.ABCD ddy la hinh vuéng ABCD canh a, canh bén SAvuéng goc voi mat phang
(ABCD) va SD =2a. Tinh khoang cé&ch tir S dén mat phang (ABCD).

MI

e/

A. a+/5. B. %. C. 3a. D. a\/3.

Cau 2. Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD c6 cac canh day déu bang a va cac canh bén déu bang 2a. Tinh
khoang cach tir S dén mit phang (ABCD).

A a*él_“. B. aJF. C. av2. D7—2a

Cau3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng tam O, SA_L(ABCD). Goi | la trung diém

cua SC . Khoang cach tir | dén mat phang (ABCD) béang do dai doan thang nao?

A. IB. B. IC. C. IA. D. 10.
Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD ddy la hinh vuéng ABCD canh a, canh bén SAvuéng goc voi mat phang
(ABCD) va SD =2a. Tinh khoang cach tir S dén mat phang (ABCD).

A. a\/5. B. %. C. 3a. D. a/3.

Cau5. Cho hinh chép S.ABC c6 ABC la tam giac vudng tai B, SA_L(ABC). Khoang cach tir diém A
dén mat phang (SBC) la
A. Do dai doan AC.
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B. b6 dai doan AB.
C. D6 dai doan AH trong d6 H 1a hinh chiéu vudng gdc cua A trén SB.
D. Do dai doan AM trong @6 M 1a trung diém cua SC .
Cau 6. Cho hinh chdp S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a va SA vudng goc véi mat day. Biét

SB=a+10 . Goi | la trung diém cua SC . Khoang cch tir diém | dén mit phing (ABCD) bing

3a a10

A. 3a. B. —. C. . D. av2.
2 2 V2

Cau 7. Cho hinh chép SABC c6 day la tam giac vuong tai A, AB=a, AC = aV3, SA vuodng goc véi mat
phing ddy va SA=2a. Khoang cach tir diém A dén mit phang (SBC) bang

a\/ﬁ 2a\/§ 2&\/§

A . B. . C. . D. 2a4/38 .
19 19 19 19

Cau 8. Cho hinh chép S.ABC, tam giac ABC vudng cén tai A, SA1 (ABC), SA=2a, AB =+/2a. Tinh
khoang cach tir A t6i mat phang (SBC).

a3 2a a 2\3a
A.W. B.E. C.E. D.T.

Cau 9. Cho hinh chép S.ABC c6 SAL(ABC), SA=AB=2a, tam gidc ABCvudng tai B (tham khao
hinh v&). Khoang cach tir A dén mit phiang (SBC) bing
A a3, B. a. C. 2a. D. ay/2.

Cau 10. Cho hinh chdp ttr giac déu S.ABCD c6 canh d4y bing a va chidu cao bing av2. Tinh khoang cach
d tirthm O cua ddy ABCD dén mot mat bén theo a.

Ad=S B.d:a—\/g. c.d=2a‘/§. D.d=&2

2 2 3 3
Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng tai B, AB=a,BC = av2, duong thang SA
vudng goc voi mat phang day va goc giira duong thang SC va mat phang day bang 30°. Goi h la
khoang cach tir diém S dén mat phang (ABC). Ménh dé nao duéi day 1a ding?

A.h:%. B. h=3a. C.h=ay3. D. h=a.

Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc véi mit phing (ABCD) va
SA=a. Khoang cach tir diém A dén mat phing (SBC) bang:
c. a2 p. 23,
2 2
Céau 13. Cho tir dién O.ABC c6 OA,0B,OC d6i mot vubng goc véi nhau OA:OB:OC=\/§. Khoang
cach tr O d&én mp(ABC) la.

A av2. B.%.
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A.i. B. 1. C.l. D.

J3 2
Cau 14. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuong can tai B, 25SA=AC =2a va SA vudng goc vai
d4y. Khoang cach tir A dén mat phang (SBC) la

2a\/6 423 c. a6 b, &3

A. : B. : : : :
3 3 3 3
Cau 15. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day la tam giac vuong tai A, AB=a, AC = a3, SA vuong goc vai mat
phing day va SA=2a. Khoang cach tir diem A dén mat phang (SBC) bang

w|

a/57 2a/57 2a+/3 2a/38
A. : B. . C. : D. :
19 19 19 19
Cau 16. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Khoang cch tir A dén mat phang (BCD) bang:
A.#. B.#. c.%. D.#.

Cau 17. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 day ABCD la hinh vubng canh 2a, tam O, SO=a (tham
khao hinh v& bén). Khoang cach tir O dén mit phang (SCD) bang

A.@. B.@. C. +3a. D.@.
5 2 3
Cau 18. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vubng tai B va canh bén SB vubng goc véi mat
phing day. Biét SB = 3a, AB = 4a, BC = 2a . Khoang céach tir B dén mat phiang (SAC) bang

p, 120612 g, VL2 c. 2 . 1229,
61 14 5 29
Bai tap Mute 46 2

Cau 19. Cho ti dién déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bang 2a, goi M 1a diém thudc canh AD sao cho
DM =2MA. Tinh khoang cach tr M dén mit phang (BCD) .

a 26 B. a6. c. 4aVe p, 286
9 9 3
Cau 20. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC co tit ca cic canh déu bang a, goi G 1a trong tim AABC.
Khodng cach tir G dén mit phang (ABC) bang
PNENES g &6 c. ave iy
6 6 9 12
Cau 21. Cho hinh chdp S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a va SA vudng goc véi mat day. Biét
SB=a+/10 . Goi | la trung diém cua SD . Khoang cach tir diém | dén mit phing (ABCD) bing
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3a c a0 D. av/2.

A. 3a. B. —. .
2 2

Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tim O canh bang 4a: Hinh chiéu vudng gdc
cia S trén mat dy tring véi trung diém H cua OA; goc giira (SCD) va déy 1a 45°. Tinh khoang
cach tir diém B dén mat phang (SCD).
A. 2/2a. B. V2a. C.%. D.%.

Cau 23. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh 2a, canh bén SA vudng goc véi mit day,
SA=a+/3;goi M Ia trung diém cua AC . Tinh khoang céch tir M dén mit phing (SBC).

A. d(M,(SBC))z#. B. d(M,(SBC))z#.
C. d(M,(SBC))z#. D. d(M,(SBC))z#.

Cau 24. Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C' c0 tat ca cAc canh déu bang a. Khoang cach tir A dén
mat phang (A'BC) bang
A 23 g &2 c a2 o a6
4 7 2 4
Cau 25. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Goi M 1a trung diém cia SD.
Khoang cach tir M dén mit phang (SAC) bing
N g, &2
2 4
Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng canh bang 1. Hai mat phing (SAB) va

C. D.

N |
S~

(SAC) cuing vudng goc véi mat phiang day, SA=1. Goi M la trung diém SD. Khoang cach tr M
dén mat phang (SBC) bang

2 1 2

A 1l B. —. C. —-. D. —.
4 2 2

Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC la tam giac vudng tai A. ABC =30°, tam giac SBC la tam
gidc déu canh a va nam trong mat phang vudng goc voi mat phing day. Tinh khoang cach h tir
diém C dén mat phang (SAB).

2a+/39 a/39 a/39

A h= . B. h= . C. h= . D, 239
13 52 13 26

GV. Hoang Xuan Nhan https://www.facebook.com/tuhoctoancapba/



TRUONG

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

Cau 28. Hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi tim O canh 2a, ABC =60°, hinh chiéu vuéng géc cua S
lén (ABCD) triing véi trung diém | cia BO, Sl =av/3. Khoang cach tir B dén mit phing (SCD)
bang

A 3a5‘/§. B. Zaf. C. ? D. 435‘/5.

Cau 29. Cho hinh chop S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng c6 canh la V2 don vi. Tam giac SAD can tai S, mat

bén (SAD) vudng gdc véi mit phang day. Biét thé tich khéi chop S.ABCD bang % Tinh khoang

cach h tir B dén mat phiang (SCD)

Ah=2. B.h=2. c.h=2 D.h=3.
3 3 3 4

Cau 30. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vuéng tim O canh 2a. Thé tich khdi
chép bang 4a®. Tinh khoang cach tir tam O dén mat bén cua hinh chop.

A a2 3a 3a410 b a+/10

: B. —. C. : :
2 4 10 10
Cau 31. Cho hinh chép S.ABC c6 ASB = ASC = CSB =60°,SA=a, SB = 2a,SC = 3a. Tinh khoang cach h tir
B dén mp(SAC).

A h=3Y6 g h- 286 c. pho2aV2l D. h=2v2
3 3 7 7
Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh 2a. Tam gi4c SAD can tai S va nam trong mat
3
phang vubng goc véi day. Biét thé tich cua khdi chdp bang 4%. Tinh khoang cach tir B dén mat

phing (SCD).

A.%. B.#. C. av3. D. av/2.
Cau 33. Cho hinh chép tir gidc S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng canh bang av/2. Tam giac SAD can

3
tai S, mat bén (SAD) vudng gdc véi mit phang day. Biét thé tich khdi chép S.ABCD biang 4%,

diém N 1a trung diém canh SB. Khoang céch tir diém N dén mat phiang (SCD) béng
2 4 8 3

A —-a. B. —-a. C. -a. D. —a.
3 3 3 4
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Il - KHOANG CACH HAI PUONG THANG CHEO NHAU
TRONG HINH CHOP

Bai tfp Mute 36 1, 2

Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Puong thang SA vudng goc véi mat
phiang (ABCD) va SA=a. Tinh khoang cach d giira hai duong thang SB va CD.
A d=2a. B. d=a\3. C.d=av2. D. d=a.
Cau 35. Cho hinh chép S.MNPQ c6 day 1a hinh vudng, MN =3a, véi 0<aeR , biét SM vudng goc Véi
day, SM =6a . Khoang cach giita hai duong thang NP va SQ bing
A. 6a. B. 3a. C. 2a\3 . D. 3ay/2.
Cau 36. Cho hinh chdp S.ABCD c6 day 1a hinh vudng v6i duong chéo AC =2a, SAvudng géc mit phang
(ABCD) . Khoang céach giita hai duong thang SB va CD la:

a a
A =, B. —. C. aV2. D. a\/3 .
e 7
Cau 37. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang 3cm. Goi M la trung diém CD. Khoang cach giita AC va
BM la
A.Z—\/l_lcm. B.@cm. C.ﬂcm. D.ﬁcm.
11 11 11 11
Cau 38. Cho tur dién déu ABCD c6 canh bang a. Khoang céch giira hai duong thang AB va CD bing
a2 5. 22 c. 28 p. 28,

Cau 39. Cho hinh chép ti gidc S.ABCD c6 déy 1a hinh chir nhat canh AD=2a, SA_L(ABCD) va SA=a.
Khoang cach giita hai duong thang AB va SD bang
A 3B g, &6 c. 225 D. av/6.

3 4 5

Cau 40. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a, tam gi4dc SAB déu va nam trong mit phiang
vubng goc véi day. Khoang céch gitra hai duong thang SA va BC bang

B. # C. # D. av2.

Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh vudng canh a , tam giac SAD déu va nam trong mit phiang
vudng goc voi day . Tinh khoang cach d giita hai duong thang SA va BD.

av21 a2 av21

B.d C.d= . D.d =a.
14 2 7

A. a.

A.d =
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Cau 42. Cho khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 2a®va day ABCD la hinh binh hanh. Biét dién tich tam
giac SAB bang a®. Tinh khoang cach giira hai duong thang SB va CD.

A a. B. 32 C. 3a. p, &2
2 2
Cau 43. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c6 tit ca cac canh déu bang a. Tinh khoang cach giira hai
duong thang AD va SB.
A 206 g, 26 c. a3 p. 23
2 3 3 2
Cau 44. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC vudng can tai A, AB=a+/2, tam giac SBC du nim trong
mat phang vudng goc véi mat day. Tinh khoang cach gitta AC va SB.

A a\/ﬂ_ " Zaﬂ. c a\/ﬂ_ 5 2a\/ﬂ_
14 3 7 7
Cau 45. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD co day bang 2a, SA tao véi ddy mot goc 30°. Tinh theo a

khoang céach d giira hai duong thang SA va CD.

A d = 2102 B, g = V42 c. d=Hba D. g = 2152
5 5 5 5
Cau 46. Cho tir dién OABC c6 OA, OB, OC d6i mot vubng goc vai nhau va OC =2a,0A=0B=a. Goi

M 1a trung diém cta AB. Tinh khoang cach giita hai duong thang OM va AC .

A 2 g 2845 c a2 p, &2
3 5 3 2
Cau 47. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Khoang cach giira hai duong thang AB va CD bang:
A.#. B. av3. C. a2, D.#.

CAau 48. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang a. Mt bén (SAB) la tam giac can
tai S, canh bén SC hop véi mat day (ABC)mot goc 45°, mat bén (SAB)vudng goc voi mit day
(ABC)va | latrung diém cua AB. Khoang cach giita hai duong thang SA va ClI bang
A 22 g 23 c. %6, p. 23,

6 8 3 4

Cau 49. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD Ila hinh vudng canh a va SA vuéng géc véi mat day. Biét

SA=2a. Khoang cé4ch giita hai duong thang AB va SC bang

A2 g 285 c a5 D. av2.
2 5 2
Cau 50. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng canh a va SA vudng goc véi mat day. Biét
SA=2a. Khoang céch giira hai duong thang AB va SC bang:
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A2 g 205 c &b D. av2.
2 5 2
Cau 51. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tim O, SA L (ABCD), SA=a+/6
(nhu hinh v§). Tinh khoang céch gitra SB va AC.

A. d(AC,SB):%. B. d(AC,SB):a‘{f.
C. d(Ac,sB) = Y D. d(AC,sB)= 278
13 13

Cau 52. Cho hinh chop tir giac déu SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, canh bén SA=2a; Tinh
khoang céch giira hai duong thang AB va SC.

a14 2a14 a3 a14
A. 2\/]3. B. \/]3 . C. T D. \/E .
Bai tgp Mue 363

Cau 53. Cho hinh chép S.ABC c¢ déy 1a tam gidc déu canh bang 4. Goc giira SC va mit phang (ABC) la
45°. Hinh chiéu cia S 18n mat phang (ABC) 1a diém H thudc canh AB sao cho HA=2HB. Tinh
khoang céch giira hai duong thang SA va BC.

A 4210 B 7210 C 4210 D 24/210
STt ara T T

Cau 54. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh thoi canh a, goc BAC =60°, tam giac SAB can tai S nam
trong mat phang vudng goc véi day. Mat phang (SCD) tao véi day goc 30°. Tinh khoang cach d
gitta hai duong thang SB va AD.

A.d:@a. B.dzﬁa.
14 5

243 J21

C.d:—3a. D.d=——"a.
5 7

Cau 55. Cho tir dién OABC c6 OA, OB, OC do6i mot vubng goc vai nhau va OA=a, OB =0C =2a. Goi
M 14 trung diém cta canh BC . Khoang céch giira hai duong thang OM va AC bang:
A A2 g 285 C.a. p, Y6
2 5 3
Cau 56. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu canh bang a. Goi | 1a trung diém cia AB, hinh
chiéu cua S 18n mat phang (ABC) la trung diém ciia Cl , goc giira SA va mat ddy bang 45° (tham

khao hinh vé& bén). Goi G la trong tam ASBC . Khoang céch giita hai dudng thing SA va CG bing
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c. a7 p, &2,

22 7
Cau 57. Cho hinh chép S.ABC c6 AB =13 BC =14,CA=15. Hinh chiéu vubng goc cia S trén mat phang
(ABC) la diém H thudc canh AC sao cho HA=2HC. Goi G Ia trong tdm tam giac SBC . Biét

SH =12 tinh khoang cach gitta hai duong thing AB va HG.

A 3361717 g 336 c 841717 b 33617
Co1717 1717 Co1717 Co1717

Cau 58. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh thoi canh AB=BD =2, hai duong chéo cit nhau tai O.
Hinh chiéu vudng goc cua S trén mat phang (ABCD) la trung diém H cia BO. Goi G la trong
tam tam gidc ADC. Biét SC tao voi mat phang ddy goc 45°, tinh khoang céch giita hai dudng
thang SA va CG.

A 22373 B 42373 c 6/2373 b J2373
© 113 ©113 ©113 © o113

Cau 59. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat, SAJ_(ABCD), AB=3a, AD=4a.
Duong thang SC tao véi mét phang (ABCD) gdc 60°. Goi M la trung diém cua canh BC, O 1a
giao diém cua AC va BD. Khoang céch giita hai duong thang DM va SO bang

15a+/22 5 15av22 c 15a+/22 o 15av/22
22 44 77 88

Cau 60. Cho tir dién SABC c6 cac canh SA,SB,SC do6i médt vubng goc véi nhau va SA=a, SB =2a,

SC =3a. Goi | latrung diém caa BC . Tinh khoang céch giira hai duong thang SC va Al theo a.

A a. B. av2 . C. 3af. D.#.
Cau 61. Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai B, AB=a, canh bén SA vubng goc vai

A.

déy va SA=a+2 . Goi E la trung diém cua AB. Khoang cach giita duong thing SE va duong
thang BC bang bao nhiéu ?
R g V3 c.2. p. &2
3 2 2 3
Cau 62. Cho hinh chop S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh chir nhat canh AB=a, AD=2a. Mat phing
(SAB) va (SAC) cung vudng goc véi (ABCD). Goi H 14 hinh chiéu vudng géc cia A trén SD.

Tinh khoang cach giira AH va SC biét AH =a.

A V10 g, 219 c V3, NEN
19 19 73 73

Cau 63. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang 2a+/3, chidu cao bing 4a. Goi M,N,P lan luot Ia
trung diém cua cac canh SA, AB,SC . Tinh khoang céch giira hai duong thaing BM va NP.
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aval B. av2. c a2 p, a5
7 2 2
CAu 64. Cho hinh chép S.ABCD c6 day Ia hinh binh hanh va SA=SB=SC =11, SAB=30°, SBC =60° va
SCA=45". Tinh khoang cach d giira hai duong thang AB va SD.

A d =4I B. d =222 c.d:@. D d=22

Cau 65. Cho hinh chép ddy la hinh vudng canh a,SD = , hinh chiéu vudng goc cia S I1én mat phang

av17
2
ABCD 1a diém H trung diém cta doan AB. Goi K 1 trung diém cta doan AD. Tinh khoang cach
gitta hai duong thang HK va SD theo a.
A 203 p, 28 c. 23 p. 23
5 45 15 25

Cau 66. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac déu canh a, | 1a trung diém cua AB, hinh chiéu

S 1én mat day la trung diém H cia CI, goc gitra SA va day 1a 45°. Khoang cach gitra SA

va Cl bang:
A2 g, &3 c. a7 p, &7
2 2 22 4

Cau 67. Cho tir dién déu ABCD canh AB=1.Goi M ,N, P lan luot 13 trung diém céc canh AB, BC, AD
. Tinh khoang cach gitra hai duong thang CM va NP.

A YO g, Y10 c. W0 p, W10
10 20 10 20

| 1Il—KHOANG CACH TRONG LANG TRU__|

Bai tgp Mute 36 1, 2

Cau 68. Cho hinh lap phuong ABCD.AB,C,D,. Khoang céch giira AD va BB, 1a d6 dai doan thang?
A. AC,. B. BD. C. AB,. D. DC.
Cau 69. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh khoang cach giita hai duong thing AB’ va
CD'.
A 32
2
Cau 70. Cho hinh hop chir nhat EFGH.E'F'G'H’ ¢c6 EF =3a,EH =4a,EE'=12a, v4i 0<aeR. Khoang
céch gitra hai duong thang EF’ va GH' bing

B. a. C. av2. D. 2a.
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Céau 71.

Cau 72.

Cau 73.

Cau 74.

Cau 75.

Cau 76.

GV. Hoang Xuan Nhan

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

A.12a. B. 3a. C. 2a. D. 4a.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Tinh khoang céach giira hai duong thang AB' va

CD'.
2a

AT B. a C. J2a. D. 2a.
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" c6 canh bang a (tham khao hinh va).
A D
B ; S
AL
///’/ \\\\\\ D.
B = C
Khoang céch giita hai duong thang BD va A'C' bang
A.a. B.\/2a. C.?a. D.\/3a.

Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢ tat ca cac canh déu bang a. GAc tao boi canh bén va mit phang
d4y bang 30°. Hinh chiéu H ciia A trén mat phang (A'B'C’) 1a trung diém ctia B'C’. Tinh theo a
khoang cach giira hai mat phang déy cia lang tru ABC.A'B'C'.
A2 B. 2. c a8 p. &2

2 3 2 2
Cho ling try ding ABC.A'B'C’ c0 tat ca cic canh déu bang 2a. Khoang céch gitra hai duong thang
BC va AA' bing

A 2a‘/§. B. 22 C ﬂ.

: D. ay3.
3 J5 2 a3

Cho hinh lang try tam giac déu ABC.A'B'C' c0 tat ca cac canh déu bang a. Khoang cach tir A dén
mat phang (A'BC) bang
A 283 g, Y21 c. 22 p. 26

4 7 2 4
Cho lang tru diing tam gidc ABC.AB'C' tam giac vudng cén tai A, AB =2a. Khoang cach giira hai
duong thing AA' vaBC1a?
A. d(AA,BC)=+/2a.

B. d(AA',BC)=2a.

1

C. d(AA,BC)=a. D. d(AA'BC)=7a.
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Cau 77. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 AC =a,BC =2a, ACB =120°. Goi M 1a trung diém cua BB'.
Tinh khoang cach giira hai duong thang AM va CC’ theo a.

A. aé. B. a\/§. C. ag. D. a\/g.

Cau 78. Cho lang tru dtng ABC.A'B'C’, day ABC latam giac vubng ¢ A, AB=2a, AC=a, AA'=4a. M
1a diém thudc canh AA’ sao cho MA’'=3MA. Tinh khoang céch giira hai duong chéo nhau BC va
C'M.
Ad=22 B.d=22, c.a=22 D.d=22
7 7 3 7
Cau 79. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 AB =a, AA' = 2a. Tinh khoang céch giita hai duong
thang AB’ va A'C.
PNEEY g 25, C. a\5. p. 27,
2 5 17
Cau 80. Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 6, A'BC’' 1a tam giac déu c6 canh bang 2. Khoang

cach tir diém B’ dén mat phang (A'BC’) béng

J3 3 3
A 3. B. - c.?. D. -
Bai tgp Mute d6 3

Cau 81. Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 thé tich bang a®. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua A'B’,
CC'.Tinh khoang cach tir A dén mit phang (BMN ) biét ring BMN 1a tam gidc déu canh 2a.
A2 B. aV/3. c. a3, p, &3
3 3 2
Cau 82. Cho hinh ling tru dimg ABC.ABC, c6 AB=a, AC =2a, AA =2a\/5 va BAC =120". Goi K, |
|an luot 1a trung diém cua CC,, BB,. Khoang cach tir | dén mit phang (ABK) bang

A.av15. g V5 c V5. p. V5
6 3 3
Cau 83. Cho hinh Iap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M,N lan luot 1a trung diém cua AC va B'C’
(tham khao hinh vé bén)
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Cau 84.

CAau 85.

CHUONG I. PA DIEN VA THE TICH KHOI DA DIEN

D'

Khoang cach giita hai dwong thang MN va B'D’ bang
A. % B. 3a C. % D. a5

Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu c6 canh bang 4. Hinh chiéu vudng goc cua
A’ tréen mp(ABC) trung voi tdm cua duong tron ngoai tiép AABC. Goi M 1a trung diém canh
AC . Khoang céch gitra hai dudng thang BM va B'C bang

A 2. B. V2. C. 1. D. 22.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi M,N lan luot 1a trung diém cia BC vaDD'.
Tinh theo a khoang céch gitra hai duong thang MN va BD.

A. 3. B.@. c.@. D.%.

3

PAP AN CAU HOI TRAC NGHIEM:

1D 2A 3D 4D 5C 6B /B 8B 9D 10D

11D 12C 13B 14C 15C 16C 17B 18A 19C 20C

21B 22A 23C 24B 25B 26B 27C 28D 29A 30A

31B 32D 33A 34D 35B 36C 37B 38B 39C 40C

41C 42B 43B 44D 45A 46A 47D 48D 498 50B

51D 52D 53B 54D 55D 56C STA 58B 59D 60D

61D 62A 63A 64D 65A 66C 67B 68D 69B 70D

71B 72A 73A 74D 75B 76B 77D 78D 79D 80A

81C 82B 83C 84A 85D
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