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Ndam hoc: 2023-2024

HINH DA DIEN - KHOI PA DIEN

A.LY THUYET CHUNG.
1. Khdi niém vé hinh da dién - khéi da dién.
R’ Hinh ldng try, hinh chép ta thdy chung la nhiing hinh khong gian dwgc tao boi hitu
han da gidc.
Cac da giac ay co tinh chit:
»  Hai da gidc phdn biét chi c6 thé:
hodc khong giao nhau, hodc chi cé6 mot dinh chung, hodc chi c6 mot canh chung.
= MOoi canh ciia da gidc nao ciing la canh chung cia diing hai da gidc.
Mbi da gidc nhw thé’dwgc goi la mot mdt ciia hinh da dign (H).
Cic dinh, canh ciia cic da gidc &y theo thit tw goi 1 cic dinh, canh ciia hinh da dign (H)
2. Khdi niéem vé khéi da dién.

R Khoi da dién la phiin khong gian dwoc gi6i han boi 1 hinh da dién, ké cd hinh da dién dé.
> Nhitng diém khong thuic khoi da dién dwoc goi 1a diém ngoai ciia khoi da dién.
R’ Diém trong:
Nhitng diém thudc khoi da dién nhung khong
thudc hinh da dién gidi han khoi da dién dy.
R Mién trong khoi da dién:
La tap hop cac di€m trong.
R Mién ngoai khoi da dién: "
La tap hop cac di€ém ngoai.

B~ Moi da dién chia cac diém con lai ctia khong gian thanh hai
mién khéng giao nhau: mién trong va mién ngoai.

R~ Trong dé chi c6 duy nhat mién ngoai la chitra hoan toan mot
duong thang d nao day.

Khoi da dién (H )lé hop ctia hinh da dién (H )Vél mién trong cua no.
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Ting FHep Ly Tyt Ném hoc: 2023-2024
3. Phép bién hinh.
R Phép bién hinh trong khong gian:

Trong khong gian, quy tac dit tuong ting mdi diém M véi diém M’ xac dinh
duy nhét duoc goi la mot phép bién hinh trong khong gian.
R’ Phép doi hinh :
Phép bién hinh trong khong gian duoc goi la phép doi hinh néu né bao
toan khoang cach gitta hai diém tuy y.
Nhan xét:
R Thuc hién lién tiép cac phép doi hinh sé dugc mot phép doi hinh.
R Phép doi hinh bién:
(+) Mot da dién (H ) thanh mot da dién (H ’) ,
(+) Cac dinh, canh, mat ctaa (H ) thanh dinh, canh, mat twong tng cta (H ') .
O Phép doi hinh tinh tién theo vector v:1a phép bién hinh
bién diém M thanh M’ sao cho MM'=7.
@ Phép doi xiing qua mit phang (P): 1a phép bién hinh

bién moi diém thudc (P) thanh chinh ng,

bién diém M ¢ (P) thanh diém M’ /{ m /
7

sao cho (P) la mit phang trung truc cia MM’ .

Néit phép doi xieng qua mét phang (P) bién hink (H) thanh chinh ng
, M
thi (P) dwoc goi la mat phang doi xieng ciia (H)
® Phép doi xiing tam O:1a phép bién hinh M’
bién diém O thanh chinh né,
bién diém M khac O thanh diém M’
sao cho O la trung diém ctia MM’ . o
Néit phép doi xieng tim O bién hinh (H) thanh chinh né
thi O d Lo tam doi xitng cua (H).
1 woc got la tam o1 Xung cua ( ) A7
@ Phép d6i ximg qua duong thang d : 1a phép bién hinh d
bién moi diém thudc d thanh chinh ng,
bién diém M ¢d thanh diém M’
sao cho d la trung truc cia MM'. Mgl Be , Y

Néu phép doi xieng qua dwong thing d biéi hinh (H ) thanh chinh né

thi d dwgc goi la truc doi xitng ctia (H)

Phép d6i xting qua duong thang d con duoc goi 1a phép doi xitng qua truc d .

4. Hai hinh bang nhau.

Hai hinh dwoc goi la bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

Nhan xét:

B~ Hai da dién dugc goi 1a bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh da dién nay
thanh hinh da dién kia.

B~ Hai tt dién c6 cac canh twong ting bang nhau thi bang nhau.
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Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

5. Phan chia va 1&p ghép khdi da dién.
Néu khoi da dién (H) la hop cta hai khoi da dién (Hl);(Hz), sao cho (Hl) va (HZ)

khong ¢ diém trong chung thi ta ndi:
(+) ¢6 thé chia diegc khoi da dién (H) thanh hai khoi da dién (H,) va (H,),
(+) ¢6 thé'lap ghép duwgc hai khoi da dién (H,) va (H,) v6i nhau dé dwoc khoi da dién (H).

= Vi du.
Xét khoi lap phuwong ABCD.A'BC'D'.
Mat (BDD’B’) cat khoi lap phuong dé theo mét thiét dién la hinh cht nhat BDD'B'.
Thiét dién nay chia cdc diém con lai ciia khoi ldp phwong ra lam hai phin.
Mbi phan cting véi hinh chit nhat BDD'B’ tao thanh khéi ling tru, nhw vay c6 hai khéi
lang tru: ABD.A'BD' va BCD.B'C'D'.
——Khi d6 ta néi mgt phang (P) chia khdi lap phuwong ABCD.A'B'C'D’ thanh hai
khéi lang tru ABD.A'B'D' va BCD.B'C'D'.
Twong tw trén ta cé thé chia ti€ép khoi tru ABD.A'B'D’ thanh ba khéi t& dién: ADBB',
ADB'D' va AA'B'D'.

e
P

"
B
.

’

Nhan xét:
Mot khéi da dién bat ki ludn c6 thé phan chia dugc thanh cac khéi ti dién.
6. Khéi da dién 16i.
Khoi da dién (H ) duoc goi 1a khéi da dién 16i néu doan thang ndi hai diém bat ki ctia

(H ) ludon thudc (H ) Khi d6 da dién gidi han (H ) duoc goi la da dién 16i.

® Luu y: :
Mot khéi da dién 1a khéi da dién 16i khi i N

va chi khi mién trong ctia n6 ludén nam '
vé mot phia d&i véi mdi mat phang di / 3
qua mot mat cta nd. (Hinh 6.1)

R’ Coéng thiic OLE:
Trong mot da dién 16i néu goi D la s6
dinh, C la s0 canh, M 1a s mat
Tacla: D - C+M=2

b6l
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Ting FHep Ly Tyt Nim hoc: 2023-2024
7. Khéi da dién déu.

? DPinh nghia:
Khoi da dién déu la khoi da dién 16i cd cac tinh chat sau:

(1) Mbi mét cua nd 1a mot da giac déu p canh.

(2) Mbi dinh ctia né 1a dinh chung cta ding g mit.
Khoi da dién déu nhu vay duoc goi la khoi da dién déu loai {p ;q} .
Nhan xét:
Cac mat ctia khdi da dién déu 1a nhitng da gidc déu va bang nhau.
Dinh ly:
Chi c6 nam loai khoi da dién déu.
loai {3,‘3}, loai {3;4}, loai {4;3}, loai {5;3}, va loai {3;5}.
Nhan xét:
Hai khéi da dién déu c6 cling s6 mat va cé canh bang nhau thi bang nhau.
Hai khoi da dién déu c6 cuing s6 mat thi dong dang véi nhau.

> Vi du.
R’ Quan sat khéi tit dién déu (Hinh 7.1),

ta thdy cadc mat cua n6 la nhiing tam giac déu,

mdi dinh ctia né 1a dinh chung ctia dting 3 mét.
R’ Quan sat khéi lap phuwong (Hinh 7.2),

ta thay cac mat ctia né la nhiing hinh vuong,

mdi dinh ctia né 1a dinh chung dung 3 mit. Hinh 7.1 Hinh7.2
Nhiing khoi da dién ndi trén duoc goi la khoi da dién déu
Bdng tom tat ciia nim logi khoi da dién déu

Khéi da dién déu S&"dinh | S6 canh | S6'mit | Ky higu {p;q}
Tir dién déu 4 6 4 13:3}
Khdi Lip Phirong 8 12 6 {43}
Khoi Tiam Mt Déu 6 12 8 {3:4}
Khoi Muoi Hai Mt Déu 20 30 12 {53
Khoi Hai Muoi Mt Déu 12 30 20 {3;5}

& Bién soan: Gv .2 G/ J bk Tan - 093.337.6281 Trang 5
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Ndam hoc: 2023-2024

THE TiCH KHOI CHOP

A.LY THUYET CHUNG.
1. Binh nghia:
|| R~ Hinh chop la hinh c6 day 1a mot da gidc, cac mat bén la tam gidc ¢6 chung mot dinh.
2. Thé tich khéi chép.
R Cong thitc tinh thé tich khoi chép:

Trong do:

volgy, |8 ladiéntichday

’ h la chiéu cao khoi chop

(khoang cach tir dinh dén mat day).

Cach xac dinh duong cao khoi chép:

Logi Duong cao
Canh bén vudng day . L R
Hinh 1.1 DPuong cao chinh la canh bén.
Hai mat bé ong da o 1A A (s
a1 Tt b=n YUOllp GaY Duong cao la giao tuyén ctia hai mdt bén vudng gdc day.
Hinh 1.2
Mat bén vudng day \ T R L,
Hinh 1.3 Duong cao ctia mat bén vuong goc day.
Chép déu . - o o as
Hinh 1.4 Puong cao ha tir dinh dén tam da giac day.

Hinh1.1 Hinh 1.3 Hinh1l4

= Bién soan: Gv LG/ )t Taon - 093.337.6281 Trang 6



Ting FHep Ly Tyt Nim hoc: 2023-2024
4. Cong thuc tinh dién tich ddy.
R~ Ta co cac da gidc thuong gdp sau:

S=ia.h =1b.hb=1¢:.h
2 " 2 2 ¢

s=tan =ton =tcn
277" 2 2

Tam gidc S— %ba. SinA = %ca. sinB = %ba. sinC

A
/ \ 5= _ 3R sin A.sin B.sinC
¢ b 4R
/ v6i R 12 ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC.
S=pr
B b7 C

véi p lantta chu viva 7 la ban kinh dwong tron noi ti€p AABC

a+b+c

s=\p(p-a)(p-b)(p-c) voi p=

hodc S=%\/[(a+b)2 —cz}[cz —(a—b)z}

Tam gidc vuong AABC vudng tai A:
S= lAB.AC 1 BC.AH .
2 2

A C
4 Tam gidc déu
AABC déu, canh AB: S=(AB) .@ ;
o - 3
: + 3 Chiéu cao tam giac déu h = AB.T.
i B
[ |m
Hinh vuéng canh AB
Dién tich hinh vuéng ABCD:S = (AB)2
D—l rC
A -
-] L]
Hinh chir nhat
s i Dién tich hinh chi* nhat ABCD:S= AB.CD
A B
g Hinh binh hanh
; Dién tich hinh binh hanh ABCD:S= AB.AD.sin BAD

. C
/R Hinh thoi
BWD
C

Dién tich hinh thoi ABCD:S= AB.AD.sin BAD = %AC .BD

g0 8 Hinh thang
/ ' Dién tich hinh thang ABCD:S = %(AB +CD).h

Tur gidc co hai dwong chéo vudng goc: S = % AC.BD

& Bién soan: Gv .2 G/ J bk Tan - 093.337.6281 Trang 7



Ting FHap L Tyt

Ndam hoc: 2023-2024

5. Ty sé dién tich.
B> Ta co cac ty sO thuong gdp sau:

AM trung tuyén,
dat S

S
ape =S—>§, =52=§.

G la trong tam,

dt sABC=s——>sl=s2=s3=§.
BM =MN =NC
dit S, =S—5,=5, =S, :%.

M; N; F lan lwot 1a trung diém AB; AC; BC

dat S =s——>sl=sz=s3=s4=i.

ABC

SABCD :S—>Sl :Sz :S3 :S4 =

~ W

AM AN
AB  AC

AMN

ABC

& Bién soan: Gv .2 G/ J bk Tan - 093.337.6281
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Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

B. CAC DANG BAI TAP.

R~ Dang 1.1. Chép ¢é canh bén vudng gdéc vdéi day
M Day la dang dé xac dinh duoc duwong cao (h).
M Ap dung cong thtic: V = %S.h

< Vidy 1.1.1
Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a. Biét SA vudng goc

v6i (ABCD) va SA=ay3. Thé tich cua khdi chép S.ABCD la:

3 3
AL B. 2°\3. c “¥ D. 34°.
4 3
Loi giai
3
Theé tich khéi chép V = %.SABCD sa=2 :;/g

< Vidy 1.1.2
Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat AB=a, BC =2a. Canh

bén SA vudng goc véi ddy va SA =ay/2 . Thé tich ctia khéi chép S.ABCD la:

3 3 3
NELRC B. ©°2\2. c 2 p, 22
3 2 3
Loi giai
Dién tich day: S,,., = AD.BC =24°.
3
Thétich: V=15, 54=21 V2.
3 3
D" C
= Vidy 113

Cho khéi chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Canh bén SA
vudng goc voi day va SA =2a. Thé tich ctia khéi chop S.BCD la:
3 3 3 3
“*/g. B. L. c L. Dl
3 3 2 3
Loi giai

A.

Chon B
1 a’

Taco: S, :ESABCD =
a

3

SA =

CD

1
Suyra V==.5 —.
y 37" 3

& Bién soan: Gv .2 G/ J bk Tan - 093.337.6281 Trang 9



Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

R~ Dang 1.2. Chép c¢6 mat bén vudng géc vai dday
M Khéi chép cé mat bén vudng goc mit phing ddy.

¥ Ap dung céng thiic: V = %S.h.

¥ Chiéu cao khdi chép la doan thang tir dinh ctia chép ta ké vudng géc vao giao tuyén
ctia mat bén va mat day.
M Mot so kiéu thwong gap:

® Mt bén (SAB) vudng v6i ddy (ABCD) va SAB la tam giac

3
déu canh x —SH L (ABCD) —>h=SH = % véi H la trung
diém AB.
@ Mt bén (SAB) vudng v6i day (ABCD) va SAB la tam giac

cantai S >SH L (ABCD) —h=SH véi H la trung diém AB. B '
& Vidy1.21
Hinh chép S.ABCD day la hinh chit nhat c6 AB= 20\3; AD=2a. Mit bén (SAB)
la A déu va nam trong mit phang vudng goc véi ddy. Thé tich khsi S.ABD la.

A. ¥a3 . B. 4/34°. C. 4a°. D. 234",

Loi giai
Chon D
Goi H 1a trung diém ctia AB = SH L (ABCD) .

2a4/3 -3
ASABla A déu canh 2a+/3 nén m:# -3,

Vay V:%-SH-SABD :%-Sa%-Za\/g-Za:%/gas.

< Vidy1.2.2
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudéng canh 4; hinh chiéu ctia S trén

(ABCD) trung vdi trung diém cua canh AB; canh bén SD = 3—; . Thé tich cta khoi
chép S.ABCD tinh theo a bang:

A. %cﬁ. B. 224°. C. 2. D. %a?’.

Loi giai
Chon D
Goi H la trung diém ctia AB nén SH 1 (ABCD).

Lai c6 DH =+ AD? + AH? =ﬁ.

2
Xét ASDH : SH=+SH?> ~DH* =a

:>V:15 .SH:%Lf’

“ ABCD
3

= Bién soan: Gv 2 J bt (T~ 093.337.6281 Trang 10



Ting Fep Ly Thugét Niim hoc: 2023-2024
R~ Dang 1.3. Chép déu
M Khéi ch6p c6 cac canh bén bang nhau.

¥ Ap dung céng thiic: V = %S.h.
¥ Chiéu cao khdi chép 1a doan thang tir dinh chép ha vudng géc xudng tam mat day.
M Mot so kiéu thwong gap:
@ Chép déu S.ABCD, gbc gitta mat phang bén va mat day 1a ¢ hodc goc gitta canh bén
vamat dayla ¢.
@ Chép déu S.ABC, goc gitta mit phang bén va mat day l1a ¢ hodc gdc gitta canh bén

vamat dayla ¢.

Goc gitra mat bén va mat day

Mot s6 cong thikc tinh nhanh:

Chop déu canh x, day la tam giac

Chop déu canh x, day la t& giac

Choép déu, canh bén bang x, ddy la tam gidc canh y .

Choép déu, canh bén bang x, day 1a t& giac canh y .

38
Chép déu, cac mit bén cing tao véi ddy goc ¢, ddy la tam gidc canh x. | (x) tang
24

3
Choép déu, cac mat bén cuing tao voi day goc ¢, day la tt giac canh x. % (x ) e
6

= Vidy 1.3.1
Tinh chiéu cao ctia hinh chép ti giac déu cé canh day bang a va canh bén bang b?

A Jab? +24° B NAY? - 242 C Vap? - = Nab? +a?
ey B - — i - 297 1

Loi giai
Chon B

= Bién soan: Gv 2 J bt (T~ 093.337.6281 Trang 11



Hing Ftap Ly Z Niim hoc: 2023-2024
“y

Goi H la tam hinh vuéng ABCD, 2

Do S.ABCD la hinh chép t giac déu nén SH J_ ABCD)

Tacé SH =+SC?—HC? = / _ NAb" -2a 2“

& Vidy 1.3.2
Tinh thé tich ctia khdi chép t gidc déu cd canh day bang a va canh bén bang b 1a:

A a’\4b* - 24* B a’\b? - 2a? C a’\4b* + 2a? D a’\ab® +a?
} ) ) 5 .D. 5 )

6 S 6

Loi giai
Chon A
S.ABCD la chép tir gide déu nén SO L(ABCD).

BD la duong chéo hinh vuéng canh 4 nén

BD=a2 =0B="Y% */_

Tacé SO=+/SB?—OB? = |b? - %

2
V—3SHS 1 4b

ABCD — 3' 2 =

< Vidy 1.3.3
Mot hinh chép tam gidc déu cé canh bén bang b va canh bén tao véi mat phang
ddy mot goc «. Thé tich ctia hinh chép d6 la

3

A. Tbscosasina. B. %bs sin? cccos o .

3

3 ) ]
C. st cos® asina . D. —b®cos? asina.

Loi giai
Chon D

Xét ASHA vudng tai H : SH=5Asine=bsipe
AH =SAcosa=bcosa

:>AM=§AH=gbcosa.

Ma: am= A8 gy 2AM_ oo

N

ABC

\/5 (\/gb.cosoz)2

4

1
VS.ABC = 5 SHS

=3 b.sina. = b’cos’a.sina

= Bién soan: Gv 2 J bt (T~ 093.337.6281 Trang 12



Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

R Dang 1.4. T s6 thé tich
M Khéi ch6p c6 cac canh bén bang nhau.

% Ap dung cong thtic: V = %S.h.

A. Cho khéi chép S.ABC c6 A';B';C' lin lugt la nam trén SA;SB;SC khi do:
1.Néu A=A";B=B;C=C thi

Vsarc = SA’B'C' (Hai khoi chdp chung dinh va chung mdt day).
VS.ABC SABC
2. Binh ly SIMSON cho khoi chép tam giac
Vouse _SA' SB SC'
Vise SA SB SC
3. Cat khdi chép béi mat phang song song véi day sao cho Sfll =k thi
1
S
VS.BlBZ...Bn i
VS.AlAz...An
B. Miit phing cit cdic canh ciia khoi chop tik gidc S.ABCD c6 ddy la hinh binh hanh
lan luot tai M;N;P;Q:%:a;@:ﬁ;gzy;gz/\
SA SB SC SD

1% 4

S.ABCD

VS,MNPQ:a.ﬁ.y.A(1+1+1+1] . 141 4 i

= Bién soan: Gv 2 J bt (T~ 093.337.6281 Trang 13



Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

< Vidy 1.4.1
Cho hinh chép S.ABC. Goi M, N, P Tan luot la trung diém caa SA;SB;SC. Ti s6

2 V N\
thé tich —>#*< bang

S.MNP
A. 12. B. 2. C. 8. D. 3.
Loi giai
Chon C
% S
Ta cd M:ﬁ.ﬁ.£:222:8.
V,,np SM SN'SP
M P
A C
B
< Vidy 1.4.2

Cho khoi t& dién co thé tich b?émg V.Goi V' 1a thé tich ctia khoi da dién co

!

4 ? \ 7 o A2 ? /4 ? A 7 * A ~ 7 V
cac dinh la cdc trung diém cta cac canh caa khoi ti dién da cho, tinh v

V_

2o gV.s vl 1
"voo3’ Vo8’ vyoo2] Vo4
Loi giai

Chon B

Cach 1.

Pac biét hoa tir dién cho la ti dién déu canh a.
Hinh da dién can tinh c6 dwoc bang cach cat 4 goc
ctia tit dién, mdi géc cling 1a mot t¢ dién déu cé

canh bang %.

Do d6 thé tich phian citbo 1a V" =4.2- =~ .
vay vV o VL
2 vV 2
Cach 2.
Khoi da dién 1a hai khoi chép tie giac c6 cung day 1a hinh binh hanh ap lai.
, 11 1
Suyra V'=2V, e =4V uier =4V se = 4.§.ZV = EV
Cach 3.
Ta 6 Z _ V- VA.QEP - VB.QMF - VC.MNE - VD.NPF
4 174
1 Vaorr Veow Veune Vowr _, 111 111 111 1111
1% 1% 1% 1% 222 22298 2 2722 12
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< Vidy 1.4.3
Cho hinh chép S.ABCD. Goi A', B', C', D' theo thit ty la trung diém cua
SA, SB, SC, SD. Tinh ti s6 thé tich cua hai khoi chop S.A'B'C'D' va S.ABCD

A.%6. B.%. c.%. D.%.

Ndam hoc: 2023-2024

Loi giai
Chon C
Ta CO’ VS.A'B’D’ :S_AS_B'SD' :l = VS.A'B'D’ =i .
Ve SASB'SD 8 V.. 16
Va VS.B’D’C’ :S_B"S_D,.SC' :1 — VS.B'D'C' :i )
Vioe SB'SD'SC 8 V., 16
Suy ra VS.A’B'D' + VS.B'D'C' — i_'_i — 1 = VS.A'B’C'D’ — l .
VS.ABCD VS‘ABCD 16 16 8 VS‘ABCD 8
“ Vidy1.4.4

Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi M, N, P,Q Tan luwot 1a
trong tam cua cac tam gidc SAB,SBC,SCD,SDA. Goi O la diém bat ky trén
mat phang ddy ABCD. Biét thé tich kh&i chép OMNPQ bang V. Tinh thé
tich khoi chop SABCD.

AZy. B.Zv. c.2v. p. Zy.
8 2 4

Loi giai
Chon C

Ta c6 (MNPQ)//( ABCD)
= d(s,(MNPQ)) =24(0,(MNPQ))

= VS.MNPQ = 2VO.MNPQ =2V
V. SM SN SQ 222 8 8
Vow  SESFTSK 3373 27 Vo T g7 Ve
SEFK
V. SN SP SQ 222 8 8
Voor T SFSG'SK 7373 27 Vowe g7 Vo
SFGK 5
8 8 8 27 27
= VSMNQ + VSNPQ = E Ve + E Virex < VSMNPQ = E Voerex = Vrrox E VSMNPQ & 7 V.
1
— BE.BF.sin B
, S 2 1 1 1
Ta cd: =22 = 1 =2 Spar = ZSABC = gSABCD'
ABC > BA.BC.sin B
. 1 1
Khi do, SEFGK = SABCD _(SABF +SFCG +SGDK +SKAE) = SABCD =45, = Shrek ESABCD
1
=d(S,(EFGK))S
Neén Vierrex _3 ( ( )) frek 1 27

= E = VSABCD a3 ZVSEFGK 2 ? V.

ABCD

Vsasco ;d(S,(ABCD))S
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Ting Fap Ly Thuydt Niim hoc: 2023-2024
R~ Dang 1.5. TGng hiéu thé tich
M Trong qua trinh tinh thé tich mét khoi da dién 16ng ghép trong khéi chop ta gap kho khan
v6i cach tinh thyec ti€p thi khi dé:
O Ta c6 thé tach khoi chép ra thanh cac khoi nho va tinh truc tiép ting khoi da tach.
O Phan can tinh sé 1a phan khoi chép bo di nhing khoi nho da tinh.
> Vidu:  Cho khoi chép S.ABCD, (a) chia khoi chop thanh V,;V,. Tinh thé tich khéi V.
> Gidi:

FE FE
D¢ tinh tryec ti€p thé tich khoi V, ta sé khé ap dung cong thikc vi thé ta sé
cat khdi chép thanh hai phan:
+ V| la phan chita dinh S .
+ V, 1a phan dudi mat phang (a) .
Goi thé tich khdi chép S.ABCD la V ,vay V=V, +V,=V,=V-V,.
< Vidy 1.5.1
Cho t¢ dién déu ABCD c6 canh b%mg 1. Trén AB va CD lan luot 1ay cac diém
M va N sao cho MA+MB=0 vad NC=-2ND . Mt phing (P) chita MN va
song song voi AC chia khoi tir dién ABCD thanh hai khoi da dién, trong d6 khoi
da dién chita dinh A c6 thétichla V.Tinh V.
N )
18 216 216 108

A V=—o. B
Loi giai

Chon B
Tt N ké NP//AC, N e AD
M ké MQ//AC, Qe BC. Mit phang (P) 1a MPNQ

1 J2

Ta co VABCD = gAHS

ABCD — E
V= VACMPNQ = VAMPC + VMQNC + VMPNC
, AM AP 12 1

Tacd Ve = EE ABCD — E'gVABCD = §VABCD

1 1CQ CN 11 2 1
VMQNC ZE AQNC :EEC_D ABCD =§E'§VABCD =§VABCD

2 21 2 1AM 211 1
VMPNC = gVMPCD = §'§VMACD = §'§E'VA3CD = §'§EVABCD 3 §VABCD

. 111 11 1142

Vay V :[§+€+§jVABCD =V :EVABCD 016
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Ting FHep Ly Tyt Ném hoc: 2023-2024
+ Vidy 15.2

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh 4, SA=a va

SA L (ABCD). Goi M la trung diém SB, N la diém thudc canh SD sao cho

SN =2ND. Tinh thé tich V cta tt dién ACMN.

3 3 3 3

Av=L B.v=2, cv=%. D.v=2
12 6 8 36
Loi giai
Chon A
M 1a trung diém SB, N 1a diém thudc canh SD: SN =2ND
. SM 1 SN 2
nén —=—,—=—
SB 2 SD 3
Ta co:
VC.AMN = 2Vo.AMz\f = Z(VS.ABD - VS.AMN - VMAAOB - VN.AOD)
Lai co:
1 a a’ a
VABCD = g'SA'AB'AD = 3 = VS.ABD = E; VS.AOB = VS.AOD = E
V 3
i SMSN 12 1, 1, &
Vi SB SD 23 3 : 3 18
Vs MB 1 1 a’
===V ==V, =—
Viaop _ND _1 _1 _a
VS.AOD SD 3 N.AOD 3 S.AOD 36
@ i a7~ 32 4
Dodé: Vo =2V, =2l L -2 2 2 =2
© G0 Yeamn = €Y o.amn ( 6 18 24 36) 12
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Ndam hoc: 2023-2024

THE TiCH KHOI LANG TRU

A.LY THUYET CHUNG.
1. Binh nghia:

R~ Hinh ling try 1a hinh c6 hai day 1a hai da gidc bang nhau nam trén hai mit phiang song
song voinhau va cac mdt bén déu la cac hinh binh hanh.
R Hinh hp 1a hinh lang tru ¢ day la hinh binh hanh.
2. Thé tich khdi lang try.
R~ Cong thiic tinh thé tich khéi chop:
A ¢’
Trong do: B
S la dién tich day
V=5h h la chiéu cao khoi chop
(khoang céch tir dinh dén mit day). A ¢
B
Céch xac dinh duong cao lang tru:
Logi Duong cao
Canh bén vudng day . T A
Hinh 2.1 Puong cao chinh la canh bén.
Lang tru dung Puo hinh 14 canh bé
Hinh 2.1 ng cao chinh la canh bén.
Lang tru xién . N n Sy 32
Hinh 2.2 Puong cao ha tir dinh xudéng mat day.
Lang tru 6 hinh chié& n ,
ang H C\O et Puong cao la hinh chiéu vudong goéc cta 1 dinh xudng day.
Hinh 2.3
Hinh 2.1 Hinh 2.2 Hinh 2.3

& Bién soan: Gv /It Toon - 093.337.6281 Trang 18



Ting Fep Ly Thugét Niim hoc: 2023-2024
B. CAC DANG BAI TAP.
R~ Dang 2.1. Thé tich 1ang try ding
M Ap dung céng thikc chinh: V =S.4.
O Tinh duogc dién tich day ta xem lai “Céng thuc tinh dién tich day”

O Lang tru ding sé cd cac duong cao song song nhau, tuy vao treong hop dé ra ta sé sw

dung duwong cao hop ly.
Dinh nghia Tinh chit
Hinh lang tru | La hinh lang tru ¢ canh Cac mat bén cta hinh lang tru ding la cac
diing bén vudng gdéc véi mdt ddy. | hinh chit nhat va vudng gbéc véi mat day.

Cac mat bén cua hinh lang tru déu la cac
hinh chit nhat bang nhau va vudng goc
voi mat day.

La hinh ldng tru ding co

Hinl lang tri deu | 44013 da gide déu.

& Vidy 2.1.1
Khéi lang tru c6 dy 1a hinh vudng canh a, duong cao bang a3 c6 thé tich bang

3 3
AL */5. B. ©*\3 C. 223 . D.~ \/g.

3 ’ 6
Loi giai
Chon B
Tacd V =Sh=aa3 =a*/3.
< Vidy 2.1.2

Cho hinh lang tru dtng ABC.A'B'C' ¢6 AA'=a.Day ABC la tam gidc vudng can
tai A va AB=a. Tinh thé tich V' cta khéi lang tru da cho.

3 3 3

Av=L. B.V=2. cv=-%L.  DpDvV=a
3 6 2
Loi giai

Chon C
Theo gia thiét ABC.A'B'C’ 1a lang tru ding c6 ddy la tam A -
giac ABC vudng can tai A. £
Suy ra thé tich cua khéi lang tru la .

3 C
V=AA'S,, = AA'.%.AB.AC - % |

@ Vidy 2.1.3
Cho lang tru ding ABC.A'B'C' ¢6 AABCla tam gidc vudng tai A; BC =2a;
ABC =30°. Biét canh bén ctia lang tru bang 2073 . Thé tich khai lang tru la.

A. 20°\3. B. 34°. C. 34 D. 64
Loi giai
Chon C
Xét AABC: AC =2a.sin30° =a; AB=2a.c0s30° = a+/3. A, e
Taco: V, =h-S. . Y.
Trong d6 h=AA" =2a4/3. .
4 c
SAABC=%AB~AC=§¢12., L 2
B
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Ting Fep Ly Thugét Niim hoc: 2023-2024
R~ Dang 2.2. Thé tich 1dng try xién
M Ap dung cong thitc chinh: V =S.4.
O Tinh duogc dién tich day ta xem lai “Céng thuc tinh dién tich day”

O Lang tru xién s€ c6 cac duong cao dé ra cu thé.
& Vidy 2.21

Cho lang tru tit gidc ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh 4 va thé
tich bang 34°. Tinh chiéu cao # ctia lang tru da cho.

A. h=%. B.h:%. C. h=a. D. h=3.
Loi giai
Chon D
14 V 0=l n 3
Ta co: V sbcp.amer :SABCD'h & h=—AFDATCD :312 =3a.
' ABCD a

& Vidy 2.2.2
Cho lang tru ABC.A'B'C’, d4y la tam giac déu canh 4. D¢ dai canh bén bang 44.
Mit phing (BCC'B') vudng goc v6i ddy va BBC =30°. Thé tich khéi ACC'B' la:
3 3 3 3
NEECS B V3 . o p. V8.
2 12 18 6
Loi giai

Chon D
Goi H la hinh chiéu cta B’ trén BC.
Tix gia thiét suy ra: B'H 1 (ABC).

Spsc = % BB'.BC.sin BBC = %40{.11. sin30° =a?.

25, 2
M3t khéc: S, =+ BH.BC = BH=22m¢ _ 20 _ 5,
2 BC a

2 3 3 3
V. =BHS,, =2." V3 _a'\3 .

4 2

1 12 1 1 (13\/5 B a3\/§
Vs :EVA‘CC’B’B :E'EVLT :§VLT - 5 > 6 -
< Vidy 2.2.3

Cho ling tru ABC.A'B'C' ¢6 d¢ay ABC 1a tam giac déu canh bang 4 ¢ H 1a trong
tam, biét A’/A= A'B=A'C=a. Tinh thé tich khéi ldng tru ABC.A'B'C'?

A 3’ a2 ANE] 3

a
B. C. D —
4 4 4 4

Loi giai
Chon B
Tacd ABC la Adéu canh 2 va AA=AB=AC=a
Nén A"ABC la tit dién déu canh a = A'H 1 (ABC)

Xét AA'HA: A'H = A'A? — AH? =% .

1 a3 2B a6 P2
S >V = =

ABC = Ea.a. sin60° = 4 ABCABC T4 g 4
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Ting Fep Ly Thugét Niim hoc: 2023-2024
R~ Dang 2.3. Thé tich khéi |dp phuong - khéi hop
M Ap dung cong thitc chinh: V =S.4.

Dinh nghia Tinh chdt
Hinh hép ding L%l h\ll”fl’.l héip cc,’) canh bén vudng Co2 dé}‘/ la }}‘mh birjh héinh, 4 mat xung
gbc voi mat day quanh la 4 hinh cht nhat.
Hinh hop chit nhat | 2 Unh hop dimg co day lahinh o0 o 1s 6 hinh chi nhat.

chir nhat.

La hinh hop chirnhat 2 day va 4
mat bén déu 1a hinh vudng
O Puong chéo hinh hop =vd? +7* +c* véi d;r;c 1a ba kich thude ctia hinh hop.

Hinh lgp phuong C6 6 mat déu 1a hinh vudng.

H¢ qua: Duong chéo hinh lap phuong =av3 véi a 1a canh cua hinh lap phuong.
< Vidy 2.3.1
Téng dién tich cdc mat ctia mot hinh 1ap phuong bang 150. Thé tich ctia khoi
lap phuong do la.
A. 200. B. 100. C. 625. D. 125.
Loi giai
Chon D
Goi canh hinh 1ap phuwong la a. Ta ¢ 6a° =150 <> a=5 —> V =4° =125.
< Vidy 2.3.2
Tinh theo a thé tich V ctia khai lap phuong ABCD.A'B'C'D’ biét AC'=a.

3 3 3
A V=" B.V=\/§u . C. V=332 D.V=\/§a .
27 3 9
Loi giai
Chon D

Tacé AC' = ABy3= AB=

a

'\/g ' B e
3 \_k

o (4] 0 IR

N

I -

« Vidy 2.3.3
Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 dién tich tam gidc ACD' bing a3 .
Tinh theé tich V ctia hinh lap phueong.

A.V=33¢. B.V=227" CV=d.  D.V=82,
Loi giai
Chon B
Gia st canh ctia hinh lap phuong c6 d¢ daila x. 4, D'

Ta co AC= x\/g, OD'=yOD?* + A'A* = \/_

B C/
2 - £
5 = SODAC = _xﬁ,& _x f v g
2\/_ - —\/_ = ? <X = a\/_ 2 5 V= X = 2a3\/_ g «,'.".l--- """" o ~.~C
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Ting Hap Lj Thuyét

Ndam hoc: 2023-2024

R Dang 2.4. Khdi da dién dugc cat ra tU khéi lang try

A. Mot s6'mdi lién hé thuong gdp gitka chop — ling tru va chop — thé'tich:

Méi lién hé giita Céng thiic Hinh minh hoa
A e
2 7
Vc(5d) = § VL.Tr
< 4 diém thudc mat ddy A c
& =
,& go A’ = el
U )Q
~ 1 B
VC(4d) = 3 Vi
3 diém thudc mat ddy A o
B
A’ B’
1 D’ E C
Vc(4d) 6 Viop -
V6i 3 diém thudc ddy va 1 diém o
thudc mdt bén P B
1
Vc(4d) 3 Viiop
& Vi 3 diem thudc mit chéo
<.
&> =
- =
@ =
= Vs =LV o 7
C(5d) — 3 * Hop Hi
V6i 4 diém thudc mdt bén ;’Ai
hodc mat day { ,,"" """""""""" i
- e
A B
1 P e
Vc(5c1) —3 Vhiop i
Vi6i 4 diém thudc mdt chéo i e R
P ©
=5 Bién soan: Gv G OJ bk Tan- 093.337.6281 Trang 22



Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

B. Mt phing cit cdc canh ctia khéi ling tru tam gidgc ABC.A'B'C' lin lugt tai M;N;P sao cho
AM _ B

N_,.CP_,,
AA /BB cC

VABC.MNP _a +5+ 8
1% 3

ABC.A'B'C’

C. Mt phéng cit cdc canh ciia khoi hop ABCD.A'B'C'D' lan lugt tai M;N;P;Q sao cho
AM _ BN _ . CP_( DQ _
AA’ BB’ ccC’ DD’

VABCD.MNPQ _a + ﬁ +7+ A
V ssco.amen 4

va a+vy=0+\.

< Vidy 2.4.1
Hinh lap phuong ABCDA'B'C'D’ canh 4. Tinh thé tich khéi tt dién ACBD' .
3 3 3 3
AL B. L. c. L. D. L.
4 2 6 3
Loi giai
Vacso = Viscoasen — (VB’.ABC +Veser ¥ Vaom + VA.A’B’D') . 4 > P
Ma V pep amep = a’ )
B c
Viase = Vewer = Vaeo = Vaasp Pl
1 1 1, 1 e e
ZAA'S,  =—a—d'==a. -4 D
3 app = 3y 6 W
4 a
3 3 .
Vi =4 _ga = ? Vi asc =Vewer =Viaco =Vaaso B o
< Vidy 2.4.2

Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' canh bang 4. Goi O la giao diém ctia AC
va BD. Thé tich ctia tt dién OA'BC bang

3 3

3 3
AL B. L c. 3 D=
6 4 12 24
Loi giai
1., ., 1 a2 a2 & / il
VO.A’BC = VA'.OBC = g AA'OB.OC = E.Q.T.T = E o :“\\ 3 o
vy -,,,1 ,,,,,,,,,,,, B
- -"‘ ::é%:: i":::'
12 - (@
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Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

“ Vidy 2.4.3
Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang V . Tinh thé tich kh&i da dién

ABCB'C'.
A B.V c v p.
3 2 4 4
Loi giai
. v v 2V
Taco: Vyepe = Viase +Vepac = 3 + 3 = 3

“ Vidy 2.4.4

Cho khéi lang tru ABC.A'B'C' c6 thé tich1a V. Goi M 1a diém bat ky trén duong
thang CC'. Tinh thé tich kh&i chép V,, ,up. theo V.

AV B. 2V c. 2V D. Y
2 9 3 3
Loi giai
Goi h,, h, 1a duong cao cia M.ABC, MLA'B'C’ g — C
thi b, +h, =h 1a duong cao cia ABC.A'B'C'. g_— |y
V' =Viasc T Viiaspa + Visawc
1 1
= §h1 'SABC + VM‘ABB'A' +§SA'B'C’h2 A
1 1 oV A e e 64
= ESABC (hl + hz ) + Vi appa = g a’ — Viassa = ? \
Bf
< Vidy 2.4.5

Khdi lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 V =36 cm®. Mat (AB'C') va (A'BC) chia khéi ling
tru thanh 4 khoi da dién. Tinh thé tich khoi chita mat 1a hinh binh hanh BCC'B’
A. 15 cm’® B. 9 cm® C.12cm? D. 18 cm®

Goi [I=AB'nA'B, J[=A'CnAC'".
Taco V

IBB'C'C — VA.BB'C'C - VA.BCU .

VA.A’B'C’ +V

A.BCCB — VABC.A'B’C’

8
2 2 % .
= VA.BCC'B' = g VABC.A'B’C' = 5 V=24. e

Loi giai

Al c’

Vo
e _ AL AL 1

. 1
Lai co = - == g =
Viupe ABAC' 4 ‘ 4

36=3.

Wik
h S
Q

1
VA.I]BC = Vaasc™ VA.I]A’ = 5 36-3=9.

Vay Vygpee =24-9=15 (em?),
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Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

R~ Dang 2.5. Max - min thé tich

Dang Ddu “=" xay ra khi
b
2> +b°)(c? +d?) > (ac+bd) a_0
BOT | (@' +07)(c +d) 2 (ac+bd) =
Bunyakovsky P p
2
(af +a +...+a5)(bf +b? +...+b5)2 (ap,+ab, +..+apb ) | F+=F=.="
bl bZ bn
a+b
——2>+/ab =
BDT 5 >ab a=b
AM = GM Mznal.az ..... a, (n>1) a=a,=..=4a,
n
Khao sdt ham
s6trén khodng | Tinh dao ham roi 1ap BBT, tir d6 két luan theo yéu cau bai toan.
xdac dinh
& Vidy 2.5.1

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh ch nhat véi AB =4, canh bén
SA vudng gbc véi mit phang day (ABCD) va SC=6. Tinh th€ tich Ién nhat V__

X

cua khdi chép da cho.
Av, =2 pv, -2 CV,. -2 Dp.v, =2
max = 3 max = 3 max = 3 max
Loi giai
Chon A
Cidch 1.

Pat canh BC=x>0.

A ABC, c6 AC?=16+x".

A SAC, c6 SA=~SC? — AC? =J20— 2.
Dién tich hinh chi nhat S = AB.BC =4x.

ABCD

1 4
Thé tich kh6i ch6p Vs yyep =8 ucp SA =5 1320-".

x? +(\/ﬂ)2

2

=10.

Ap dung BDT Cosi: x.4/20—x* <

4 40
S \% <—-10=—.
uy ra Vs apcp 3 3

Dau "=" Xay ra <> x = 20— x? @x:\/ﬁ,vay v :?

X

Cich 2. Xét ham s8 f(x)zgx\/ZO—xz trén (0;24/5).

< Vidy 2.5.2
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu va c6 SA=SB=5C=1. Tinh
thé tich 16n nhat V__ cua khdi chop da cho.

av. L oy 2 N
max 6 max 1 2 max 12 max 1 2

Loi giai

Chon C
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Ting Fep Ly Thugét Ném hoc: 2023-2024

S

Goi O la tam duwong tron ngoai ti€p tam giac déu ABC.
Vi S.ABC la hinh chép déu => SO L (ABC).

2
" 3
bat AB=x>0. Dién tich tam gidc déu S,,,. = %
Goi M 1a trung diém BC
xf =0A=7 2 AM = i

ASOA : SO:\/SAZ—OAZ - 1—%.
1 1 x23 {3-x2 —ixz

Khldo VSABC SAABC.Sozg.T.T—lz.

3
7 \ 1 2 2 A
Xét ham f(x):ﬁ.x 3-x" trén (O;\/g), ta duoc %%ﬁf(x):f(ﬁ):%

3—x?

2, .2, o2\
Céich 2. Ta 6 ¥*\3—2° J_\/ (6-2:) Jlg\/(x X ;6 ij _

< Vidy 2.5.3

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh ch@ nhat véi AB=4, SC=6 va
mat bén (SAD) la tam gidc can tai S va nam trong mat phang vuong goc véi ddy.
Tinh thé tich I6n nhat V__ cua khoi chop da cho.

A.Vmax=4—30. B. V. =40. Cv._—g. DV, =2

max max max 3

Loi giai
Chon D
Goi H la trung di€ém caa AD=SH L AD.

Ma (SAD) L (ABCD)=>SH L (ABCD).

2
Gia sit AD=x>0.Suy ra HC =\HD? +CD? :4’%+16.

2
Tam gidc vudng SHC, 6 SH =+/SC?— HC? = 20—%.

1 1
Khi d6 Vi yycp = 5 SaucoSH = ABADSH

1 2 1 1 80
_ax 20——=—(2x\/80—x2)£— 2 +80-x2) =2,
3TN T T3 3( ) 3

< Vidy 2.5.4

Nguoi ta can trang tri mot kim ty thap hinh chép té giac déu S.ABCD canh bén
bang 200m, géc ASB=15° bang duong gap khic day dén led vong quanh kim
tw thap AEFGHIJKLS . Trong d6 diém L ¢d dinh va LS =40m (tham khao hinh
v€). Hoi khi d6 can dung it nhat bao nhiéu mét day den led dé trang tri?

A. 40+/67 +40 mét. B. 204/111+40 mét.
C. 40431 +40 mét. D. 404111 +40 mét.
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Ndam hoc: 2023-2024

Loi giai

Ta sit dung phuong phap trai da dién

Cat hinh chép theo canh bén SA rdi trai ra mat phang hai Ian, ta c6 hinh vé sau

Tl d6 suy ra chiéu dai day dén led ngan nhat 1a bang AL+LS.
Tt gia thiét vé hinh chép déu S.ABCDta c6 ASL=120°.

Ta c6 AI” =SA?+SI? —2SA.SL.cos ASL = 200° +40° —2.200.40. cos120° = 49600 .

Nén AL = /49600 = 40+/31 .

Vay, chiéu dai day den led can it nhat 1a 404/31+40 mét.

@ Vidy 2.5.5

A. B. C.

Wl
@~

Loi giai

SM SN
bat x=——, y=—, (0<x,y<1).
At x="gp V=gp (0<xy=])
Ta Cé E — VS.AMP +VS.ANP — VS.AMP +
v v 2V

S.ABC

L[5 s 5N s)

1%

S.ANP

2V

S.ADC

= == . =—(x+ 1
2\ SB SC SD SC 4( y) )
V +V,

Lai c§ —L = —SAMN S.PMN _ VS.AMN
' %4

v 2V

S.ABD

Vv

S.PMN

2V

S.CBD

3

1

_1(SM SN SM SN SP) _
2\ SB'SD SB SD 'SC) 4

Suy ra 1(x+ )—Ex =x+y=3xy =>y=
y 4 y 4y Y y=Y 31
X 1
<1, h ==
1oy =5

Tt diéu kién 0<y <1, ta co 3

w N

Cho hinh chép S.ABCD c¢é ddy la hinh binh hanh va c6 thé tich1a V. Diém P la
trung diém ctia SC. Mot mat phang qua AP cat hai canh SB va SD Ian luot tai

R N 1ot VSN
M va N .Goi V, la thé tich cua khdi chop S.AMPN . Tim gia tri nho nhat cta 71

D. >

Xy (2).
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Ting FHap L Tyt

Ndam hoc: 2023-2024

V)
Thay vao (2) ta duoc ti s thé tich 7 %

2

y 3 1 . 3 3x*-2 ,
Dat f(x):z.gj_l,xe[a;l]ta co f(x):z xx_ ad f(x)

1

f(%jZf(l)zg, f(%j:§,dodo m1nv=mmf(x):f(zj:1_

X{l ;1:|
2

& Vidy 2.5.6

Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AB=a, AD =a2, AA'=a+/3 . Goi Gla
trung di€m caa BD’, mat phéng(P) di qua G va cat cic tia AD',CD',D'B’ twong
tng tai ba diém phan biét H,I, K. Tim gia tri nho nhat cua biéu thiec

1 1 1
T = [ 2 + [ 2 + 172
D'H> D'K* D'I
AT-L B2 C.T=—-  D.T=—2
3a a 3a 12a
Loi giai
Chon C
. DH__ DI DK D'
Dat ’ =Y, ’ !:Z A
DA 'Dc VDB fIANN B
ta co D'G=£D'B=1D’A+ED'C+ED'D A RN
2 2 2 2 o
Ta c6 D’H=xD'A:x(D’D+D'A) :ED’HzD’D+D’A P )
X : \
DI=yDC= y(D'D t D'C') ~1pi-Dp+DC W
y "::’,'-:;f:' ------------------
DK =zD'A = z(D’A’+D’C’) ~1pKk-Da+DC |
zZ / B
> P ey e
:>DG=—DH+—DI+—DI<
dx 4y 4z
Do DG, DH, DI, DK khong dong phing nén — +—+— =1
() ’ 7 ’ on on angnen — +— T — .
& &P & 4x 4y 4z
_ DA DC DB _
“DH DI DK
| D4 DC+DB <L -+ 12+ 1 7 |(D'A*+D'C* + D'B?)
DH DI DK D'H? D'1? DK

16 16 4

2 = =
D'A>+D'C*+D'B?* 124> 3a°
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Ting FHep Ly Tyt Nim hoc: 2023-2024
< Vidy 2.5.7

Cho hinh chép S.ABCD. Mot mat phéng song song mat day cdt cac canh
SA;SB;SC;SD Tan luwot tai M,N,P,Q.Goi M',N',P',Q" Tan lwot 1a hinh chiéu ctia

, SM . .., » n
M,N,P,Q lén mat day. Tim ti sO S_A dé thé tich khoi da dien MNPQ.M'N'P'Q’

16n nhat.
A SM_3 g oM _2 c M _
SA 4 SA 3 SA

Loi giai

N |-~
o
|
Il
|

Chon B
bat S—sz.Suyra S_N:S_P:g:x
SA SB SC SD
Goi h,h' la chiéu cao S.ABCD va MNPQ.M'N'P'Q’.
Do MN//AB nén %:wa:wQMN:xAB.
SA AB AB

Tuong tu ta c6 BC=x.NP
Taco Sypp = xz‘SABC < Synrg = xZSABCD (AMNP ~ AABC)
AM _h' SA-SM _h'

Mt khae 24 =1 o 2A=oM
TS T SA

Ve - —— C
<:>1—x:h—<:>h' =(1—x)h
h

=h"S po =(1-2)x®S oy = (1-x)x% 1S,

MNPQ —

scp Khong thay d6i nén [VMNPQ. MNPO ]max = [(1 - x) > lnax )

3
El—x+;+;c]
e (L) e i)y et e

Ta co VMNPQ.M'N‘P‘Q‘
Do h,S

, 2
DAu = xay ra khi va chi khi 1—x:§@x=§.

Gt
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