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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai sot ¢i thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia

uy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chdn thanh cam on!
A 4 A 14 ) 2 1N LN A A7 A
PHAN I “ Cau trac nghiém vo6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau

Cau

Cau

Cau

1:

2:

3:

4.

5:

6:

7:

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh ctia mét cau (S) c6 tam 1(2;-1;3), bankinh R=4 1a
A (x+2)" +(y-1)" +(z+3)" =4. B. (x+2)" +(y-1)" +(z+3)" =16.

C. (x=2) +(y+1)" +(z-3)" =4. D. (x-2)" +(y+1) +(z-3)" =16.

Choham so y=f (X) lién tuc trén doan [1; 3] . Dién tich hinh phéng gi6i han boi d6 thi ham
s8 y = f(x), truc hoanh va céc duong thang x=1,x=3 la

3 3 1
A. S =[|f (x)[dx. B. S = f(x)dx. C. S_—J' x)dx.  D.S=[[f(x)dx.
1 1 3
Trong khong gian Oxyz, mit phiang (P):x+2y+3z-6=0 cat truc Oy tai diém nao dudi
day?
A. N(L11). B. P(0;2;0). C. Q(0;3;0). D. M (6;0;0).
Cho hai bién c8 A,B véi P(B)=0,6;P(A|B)=0,7 va P(A|B)=0,4. Khi d6 P(A) bing:
A.0,7. B. 0,4. C. 0,58. D. 0,52.
Trong khéng gian Oxyz, cho duong thang d:%:yT—l:le Mot phuong trinh tham s& cua
d la
x=1+t x=t x=t x=1-t
A Jy=1+2t. B. Jy=1+2t. C.ly=1+2¢. D. <y=1-2t.
z=1+3t z=1-3t z=1+3t z=1-3t

Goi V 1a thé tich khoi tron xoay dwoc tao thanh khi cho hinh ph:fmg gioi han boi cac duong
y=e", y=0, x=0, x=2 quay quanh Ox . Phét biéu nao sau day dung?

A.V:njezxdx. B.V:jexdx. C.VZﬁjeXdX. D.V=jezxdx.
0 0 0 0

Biét F(X) 1a mot nguyén ham ctia ham s8 f (X) = x*. Biéu thirc F'(25) béng
A.5. B. 625. C. 25. D. 125.



Cau

Cau

Cau

10:

11:

12:

Xx=1+2t
Trong khong gian Oxyz, vi tri tuong d6i gitta hai duong théng (dl): y=—4-3t va
z=3+2t

(d»:x35:y;1:z ;
A. Cit nhau. B. Song song. C. Chéo nhau. D. Trung nhau.

Mot thu vién c6 hai phong riéng biét, phong A va phong B. Xac suat chon dugc mot quyén
sach vé chu dé Khoa hoc tw nhién thudc phong A va thudc phong B Ian lugt la 0,25 va 0,5.

la

Chon ngéu nhién 1 quyén sach cua thu vién. Gia st quyén sach duwgc chon vé chu dé Khoa
hoc tw nhién, xac suat quyén sach d6 ¢ phong A la:
A.g. B.l. C.l. D.l.

3 2 4 3

Cho ham so f (X) co f (2) =-1f (3) =5c6 dao ham f'(X) lién tuc trén doan [2;3]. Khi d¢,

3
I f'(x)dx bang
2

A. 4. B. 7. C. 9. D. 6.

Khi diéu tra vé hoat dong sir dung may tinh va tinh trang can thi cua tré em & mot tinh thi
duoc két qua:

- C610% tré em thwong xuyeén sit dung may tinh.

- Cb630% tré em bi can thi.

- Trong nhitng tré em thwong xuyén sit dung may tinh c6 54% tré em bi can thi.

Chon ngau nhién 1 tré em. X4c suat tré em dwoc chon thuong xuyén stt dung mdy tinh, biét
tré e do bi can thij, la:

A.0,94. B. 0,14. C.0,18. D. 0,0162.

Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(L;3;1); B(3;2;2). Viét phuong trinh mét cau di qua
hai diém A,B va tam thudc truc Oz.

A XC+y +(z2-3) =14, B. X*+y*+(z+3)*=9.

C. xX*+y*+(z-3)%=09. D. X* +y* +(z+3)* =14.

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)
Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) : (x - 2)2 + (y + 1)2 + (z - 1)2 =9.

Khang dinh Dung Sai

a) | Mat cau (S) cO tam 1(2;—1;1), ban kinh R=3.

b) | biém M(l; 3;5) nam trong mdt cau.

¢) | Mdt phiang (P):x+2y—2z+8=0 cit mit cu (S) theo giao

tuyén 1a duong tron cé ban kinh r=2.

d) x=1+t
Duong thang d:{y=t  cat mit cau (S) tai hai diém A,B.
z=3-t

Khi 6, dién tich tam gidc IAB 1a S= %




Cau 14:

Cho hai bién c A va B c6 P(B)=0,5;P(A B)=P(A B)=0,4.

Khéng dinh Dung Sai

a) | Xacsuat cuabién c6 AB 1a 0,02.

b) | Xéc sudt ctia bién ¢ AB 12 0,2.

c) | Xacsudt cuabiéncd A 1a0,8.

d) | A va B lahaibién c6 doc lap.

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd loi tie céu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d, : XT_l = yTJrl = —il va d, :XT_Z = % = %3

Goi A 1a duong thing di qua A(1;0;2), cat d, va vudng géc véi d,. Biét A c6 mot vecto chi

phuong c6 dang i, =(a;b;—4), tinh a+b.

Két qui —

Trinh bay:

Nguoi ta tao mét 161 di xung quanh san choi c¢6 dang hinh tam giac déu ABC tam O, gidi
han béi cac canh cua tam gidc va duwong cong kin (L) nhu hinh vé. Néu M la diém thude
canh cta tam giac va tia OM cit (L) tai diém N thi ta ludn c6 MN =2m. Biét OA =6m. Tinh

dién tich 16i di d6 (két qua quy tron dén hang don vi, don vi m?).

Kt quis ]
Trinh bay:



Cau 17:

Cau 18:

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(—2;2;—2),B(3;—3; 3). Goi M la diém thay d6i trong
khong gian thda man M—g = g Tinh gan dang dén hang phan chuc d6 dai 16n nhat cua doan

thang OM.

Két qua: ]

Trinh bay:

X4c suat dé ngay mai troi mua la 0,2. Néu troi mua thi 6ng A di lam bang xe buyt véi xac
sudt 0,5. Néu troi khong mua thi 6ng A di lam bang xe buyt véi xac suat 0,05. Tinh xac suét
dé ngay mai 6ng A di lam bang xe buyt.

Két qua: ]

Trinh bay:

PHAN IV. (3,0 diem) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cdu 19 dén cdu 21.

Cau 19:

Cau 20:

Xx=1+t
Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d:<y=2t , diém M(L21) va mit phang
z=-1
(P):2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh dwong thang A di qua M, song song véi (P) va
vuong goc voi d.
Trinh bay:

Hai van dong vién A va B tham du mot cudc thi chay bd trén mot duong théng, xuat phat
cung mot thoi diém, cung vach xuat phat va chay cung chiéu véi van toc lan lwgt 1a v, va v .
. . . . 1 ., 47, 64
Trong khoang thoi gian 32 giay chay dau tién ta c6 v,=—1t"———t°+—t( m/s);
g g g gidy chay =250t “2sgt Fast(m/s)
Vg =at’+bt( m/s) (véi t >0 la thoi gian tinh bang gidy). Ham s§ y = at? +bt c6 d6 thi 1a mot

phan ctia parabol nhu hinh vé bén dudi:



Cau 21:

10 Srasornossnnsucovssgfocsoncoressonsaseessesnory
[ §
: .
0 5 15 L4

Sau 30 giay tinh tir khi bat dau xudt phat, hai van dong vién cach nhau bao nhiéu mét?
Trinh bay:
Trong mot vung dan cu ti 1€ nhiém Covid 1a 2%. Néu mot nguoi bi nhiém Covid thi khi xét
nghiém, xac suat cho két qua dwong tinh 1a 0,95. Néu mot nguoi khong bi nhiém Covid thi
khi xét nghiém, xac suat cho két qua duong tinh la 0,03. Gia st mot nguoi khi xét nghiém cho
két qua duong tinh. Tinh x4c suat d€ ngudi ¢ bi nhiém Covid.
Trinh bay:
HET
Hué, 10h20” Ngay 04 thdng 4 niam 2025
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PHAN L. - Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Trong khong gian Oxyz, phuong trinh ctia mét cau (S) c6 tam 1(2;-1;3), bankinh R=4 1a

A (x+2) +(y-1)" +(z+3)" = 4. B. (x+2)° +(y-1)" +(z+3)" =16.
C. (x—2)2+(y+1)2+(z—3)2 =4, D. (x—2)2+(y+1)2+(z—3)2 =16.
Loi gidi:

M3t cau (S) cotam | (2;—1; 3), ban kinh R =4 ¢6 phuwong trinh la:

(x=2)" +(y+1)" +(2-3)" =16.

Choham s y=f (X) lién tuc trén doan [l; 3] . Dién tich hinh phéng gi6i han boi d6 thi ham
s8 y = f (x), truc hoanh va céc duong thang x=1,x=3 la

A. S=i|f(x)|dx. B. ssz(x)dx. C. S:—J%f(x)dx. D. 5=ﬁf(x)\dx.
1 1 1 3
Loi gidi

3
Ap dung cong thtic tinh dién tich hinh phang: S = H f (x))dx
1

Trong khong gian Oxyz, mit phang (P):x+2y+3z-6=0 cat truc Oy tai diém nao dudi
day?

A. N(L11). B. P(0;2;0). C. Q(0;3,0). D. M (6;0;0).

Mt phang (P):x+2y+3z-6=0 cittruc Oy tai diém Q(0;3;0).

Cho hai bién c8 A,B véi P(B)=0,6;P(A|B)=0,7 va P(A|B)=0,4. Khi d6 P(A) bing:
A.0,7. B. 0,4. C. 0,58. D. 0,52.

Tacé: P(B)=1-P(B)=1-0,6=0,4.

Theo cong thitc xac sudt toan phan, ta cé:
P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B)=0,6.0,7+0,4.0,4=0,58.

Trong khéng gian Oxyz, cho duong thang d :% = yT_l = ZT_l Mot phuong trinh tham s& cua
d la



Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

x=1+t x= x= x=1-t

A Jy=1+2t. B. sy=1+2t. C.Jy=1+2t. D. {y=1-2¢.
z=1+3t z=1-3t z=1+3t z=1-3t
Loi giai:
1 z-1 !
Bién doi: %zy_ =Z; =t——y=1+2t.

z=1+3t
Goi V 1a thé tich khoi tron xoay duoc tao thanh khi cho hinh pha&mg gidi han boi cac duong
y=e", y=0, x=0, X=2 quay quanh Ox . Phét biéu nao sau day dung?

;A.V::nie“dx. B.V::jexdx. C.V::ﬂjexdx. 'D.V::Te“dx.
0 0 0 0

Loi gidi:
Hinh phang giéi han béi cac duong y=e*, y=0, Xx=0, Xx=2 quay quanh Oxsé& tao thanh

b 2
mot khéi tron xoay c6 thé tich bang V = ﬂj[ f (X)]2 dx = 7Z'I e’ dx.
a 0

Biét F(X) la mot nguyén ham ctia ham s8 f (X) = x*. Biéu thirc F'(25) béng
A.5. B. 625. C. 25. D. 125.
Loi giai:

+) Vi F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s8 f (X) = x* nén

F'(x)=f(x)=x* = F'(25)= 25" =625.

x=1+2t
Trong khong gian Oxyz, vi tri twong ddi gitta hai duong thing (d,):sy=-4-3t va
7=3+2t
Xx-5 y+1 z-2
(d,): 222 =YF2 272y
3 2 -3
A. Cat nhau. B. Song song. C. Chéo nhau. D. Trung nhau.

Loi giai:

d, qua A(l; —4; 3) va co vicp U, = (2;—3; 2).

d, qua B(5;,-12) va co vtep U, =(3;2;-3).

Ta cé: [U;,U,]=(5;12;13) %0 va AB=(4;3;-1)

Mt khac: [U,,U,].AB =43%0.

Vay hai duong thang d, va d, chéo nhau.

Mot thw vién cd hai phong riéng biét, phong A va phong B. Xac suéat chon duwgc mot quyén
sach vé chu dé Khoa hoc tw nhién thudc phong A va thudc phong B Tan luot 1a 0,25 va 0,5.
Chon ngau nhién 1 quyén sach ctia thu vién. Gia st quyén sach dwoc chon vé chu dé Khoa
hoc ty nhién, xac suat quyén sach d6 ¢ phong A la:

Az B. L. c D. 1.
3 2 4 3
Loi gigi:

Xét cac bién co:



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

M: “Quyén sach duoc chon & phong A”
N: “Quyén sach duoc chon vé chua dé Khoa hoc ty nhién”
Q: “Quyén sach duogc chon vé chu dé Khoa hoc tu nhién va thudc phong A”
R: “Quyén sach duoc chon vé chu dé Khoa hoc tu nhién va thudc phong B”.
Nhan thdy N =QUR va Q,R 1a hai bién ¢6 xung khic nén
P(N)=P(Q)+P(R)=0,25+0,5=0,75

P(MAN) 0,25 1

P(N) 0,75 3’

Vay xac suat quyén sach dwgc chon & phong A, biét rang quyén sach dé vé chu dé Khoa hoc

Taco: P(M|N)=

tw nhién, la %

Cho ham so f (X) co f (2)=—1, f (3) =5c6 dao ham f'(X) lién tuc trén doan [2;3]. Khi d¢,
3

If'(x)dx bang

2

A. 4. B. 7. C. 9. D. 6

Loi gidi:
Ta c6: Jz‘f’(x)dx=f(x)2=f(3)—f(2)=5—(—1)=6.

Khi diéu tra vé hoat dong str dung may tinh va tinh trang can thi cua tré em & mot tinh thi
duoc két qua:
- C6 10% tré em thwong xuyeén st dung may tinh.
- C630% tré em bi can thi.
- Trong nhitng tré em thwong xuyén stt dung may tinh c6 54% tré em bi can thi.
Chon ngau nhién 1 tré em. X4c suat tré em dwoc chon thiedng xuyén st dung may tinh, biét
tré e do6 bi can thi, la:
A.0,94. B.0,14. C.0,18. D. 0,0162.
Loi giai:
Goi A la bién c6: “Tré em thuong xuyén sit dung may tinh”
B la bién co: “Tré em bi can thi”
C la bién c6: “Tré em bi can thi thuong xuyén sit dung may tinh”
Taco:C=ANB
P(A)=0,1; P(B)=0,3.
Vi trong 10% tré em thwong xuyén stt dung may tinh c6 54% tré em can thi
P(C)=P(A nB)=10,54.0,1= 0,054
Xac sudt chon 1 tré em thuong xuyén stt dung may tinh va can thi la:
= PE) _0054_ 0,18.
P(B) 0,3
Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(L;3;1); B(3;2;2). Viét phuong trinh mét cau di qua
hai diém A,B va tam thudc truc Oz.

A X2 +y +(z-3)° =14, B. X’ +y*+(z+3)*=9.
C. X’ +y*+(z-3)° =9. D. X’ +y*+(z+3)* =14.
Loi gigi:

Do tam I thudc truc Oz nén 1 (0;0; z)



IA2=1*+3 +(z-1)*IB* =3 +2° + (2 - 2)°.

Do mat cau di qua 2 diém A,B nén IA=1B

= IA? = IB?

S>1P+F+(z2-1)°=F+2"+(1-2°" =21=6<=1=3

= 1(0;0;3);R* = IA =14

Vay phuong trinh mat cau can tim la: X* +y° +(z-3)* =14
PHAN I1. (2,0 diém) Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 10i tie cdu 13 dén cdu 14. Trong méi y a), b), ¢,
d) & mdi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién ddu X vao 6 chon)
Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x- 2)2 +(y+ 1)2 +(z- 1)2 =9.

Khang dinh Dung Sai

a) | Mat cau (S) cO tAm 1(2;—1;1), ban kinh R=3.

b) | PDiéfm M (1; 3;5) nam trong mat cau.

¢) | Mdt phiang (P):x+2y-2z+8=0 cit mit cdu (S) theo giao

tuyén la duong tron cé ban kinh r =2

d) x=1+t¢
Puong thang d:{y=t  cat mat cau (S) tai hai diém A,B.
z=3—-t
. as 1eA s ., \ 182
Khi d¢, dién tich tam giac IAB la S= —
Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Sai | ¢) Sai ‘ d) biang ‘
a) buang.
b) Sai.
Tacéd IM = \/(1 —2)2 +(3+1)2 +(5—1)2 =33 >R=3 nén diém M nim ngoai mat cau.
¢) Sai.

2-2-2+8]

=2<3 . Suy ramit phing (P):x+2y-2z+8=0 cit mt

Tacod h :d(I,(P)):
|

P 4+2° 4 (-2)

cau (S) theo giao tuyén la dudong tron.

Bén kinh dudng tron giao tuyén 1a r=+R* - =43 2% =4[5

d) bung.

DPuong thang d cé vecto chi phuong U= (1; 1; —1) , di quan di€ém N(1;0;3).
IN = (—1; 1;2), [&,fv] = (3;—1;2). Goi H la trung diém ctia AB

w,IN |
IH=d(I,d)= [ - J yLey
4 3
AH =+IA* - IH® = —:>AB 2AH_@

wﬁ

Dién tich tam giéc IAB 1a: S, = %IH.AB =% ) /?4 £ =

AIAB



Cau 14:

Cho hai bién c A va B c6 P(B)=0,5;P(A B)=P(A B)=0,4.

Khéng dinh Dung Sai

a) | Xac suat cuabién c6 AB 1a 0,02.

b) | Xéc sudt ctia bién ¢ AB 12 0,2.

c) | Xacsudt cuabiéncd A 1a0,8.

d) | A va B lahaibién c6 doc lap.

Loi gidi:
| a)Si | b)bung | 0) Sai | d)bung
a) Sai.
Ta c: P(AB)=P(B)-P(Al B)=0,5-0,4=0,2,
b) bung.

Tacé: P(B)=1-P(B)=1-0,5=0,5P(AB)=P(B)-P(A B)=0,5:0,4=0,2
¢) Sai.

Tacé: P(A)=P(AB)+P(AB)=0,2+0,2=0,4

d) bung.

Vi P(AB):O,2:O,4-0,5: P(A).P(B) nén A va B la hai bién ¢ doc lap.

PHAN I11. (2,0 dién) Cau tric nghiém tra 10i ngén. Thi sinh trd 10i tie céu 15 déh chu 18.

Cau 15:

Cau 1e:

Trong khong gian Oxyz,cho hai duong thang d, : XT_l = yTJrl = —il va d, :XT_Z = % = %3

Goi A la dudng thing di qua A(1;0;2), cdt d, va vudng goc voi d,. Biét A cé mot vecto chi
phuong c6 dang i, =(a;b;—4), tinh a+b.

Két qua:

Trinh bay:

Loi giai:

Goi | =d; nA, I(1+ t—1+ 2t;—t) = Al = (t;2t -1, —2) la mot vecto chi phuwong cua A.
Do ;ldz =(1;2;2) 1a mot vecto chi phuwong ctia dudng thang d, va A L d,.

Suy ra Alug, =0 t+2(2t-1)+2(~t-2)=03t-6=0ct=2.

Vay Al=(2;3;-4).

Suy ra, phuong trinh duong thang A 1a X;:l:%: 2_42——>*A = 2,34 .
a=2

= =a+b=5.
b=3

Nguoi ta tao mot 161 di xung quanh san choi c¢6 dang hinh tam giac déu ABC tam O, gidi
han boi cac canh cta tam gidc va duong cong kin (L) nhu hinh vé. Néu M la diém thudc



canh ctia tam giac va tia OM cat (L) tai diém N thi taluén c6 MN =2m. Biét OA=6m. Tinh

dién tich 16i di d6 (két qua quy tron dén hang don vi, don vi m?).

Két qua:
Trinh bay:

Loi giai:

Chon hé truc nhw hinh vé.

Dién tich 16i dila S=6S

tovang

Ta co: %=%<:>OP=OK'OD =2
oD OP OA




Cau 17:

Cau 18:

.., OM OK ON - 2 3 2x,
= < ON =
" ON OQ ON X, -3
x

Luc dé: y,=NQ=4ON?*-0Q* = —(L):y= {%—xz,xe[l;S]\{B}
- x-3

Vay:

5 2 5 2
S=6S, e =6 [ ha 7= dx+S 0 | =6| | LZ—deHMJ ~59,977 ~60m>.
4 (x—3) 4 (x—3) 2

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(-2;2;-2),B(3,—3;3). Goi M la diém thay déi trong

khong gian thdéa man % = % Tinh gan dang dén hang phan chuc d6 dai 16n nhat cua doan

thang OM.
Két qua: 20,8
Trinh bay:

Loi gidi:

Goi M(x;y;2).
Ta co: MA = 2 & 9MA? = 4MB?
MB 3
<:>9[(x+2)2 +(y—2)2 +(z+2)2] =4[(x—3)2 +(y+3)2 +(z—3)2}
& X +Y +7°+12x-12y+122=0 = M thudc mit cau (S) tam |(~6;6;-6) ban kinh
R=643.
Khi d6: OM, =d (O;1)+R =0l +R=6+/3+6+/3=12/3~20,8.
Xéc suat dé ngay mai troi mua 1a 0,2. Néu troi mua thi 6ng A di lam bang xe buyt véi xac
sudt 0,5. Néu troi khong mua thi dng A di lam bang xe buyt véi xac sudt 0,05. Tinh xac suat
dé ngay mai 6ng A di lam bang xe buyt.
Két qua: 0,14



Trinh bay:

Lm gml ..................................................................................................................
Goi A 1abién cd: “Ong A di lam bing xe buyt”;

B la bién c6: “Ngay mai troi mua”.

+) Ta tinh duoc: P(B)=0,2;P(A|B)=0,5;P(B)=0,8;P(A[B)=0,05.

+) Ap dung cong thitc xac suat toan phan, ta co:
P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(4|B)=0,2.0,5+0,8.0,05=0,14.

PHAN IV. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cdu 19 dén cdu 21.

Cau 19:

Cau 20:

X=1+t
Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d:<y=2t , diém M(L21) va mit phang
z=-1
(P):2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh duong thang A di qua M, song song véi (P) va
vudng goc voi d.
Trinh bay:

Loi giai:
M3t phéng (P) ¢6 vecto phép tuyén n, =(2;4-2).
Duong thang d ¢ vecto chi phuong Q =(12,0).

Duong thang A song song véi (P) va vudng géc véi d nén cé VICP
u, :[np,ud] =(4;-2;3).

x-1 y-2 z-1
2 3
Hai van dong vién A va B tham du mot cudc thi chay bd trén mot duong théng, xuat phat
cung mot thoi diém, cung vach xudt phat va chay cung chiéu voi van toc lan luot 1a v, va vg .
VA . 1 47 64
Trong khoang thoi gian 32 giay chay dau tién ta cé v, = @ts —ﬁtz +Et( m/s);
Vg =at’ +bt( m/s) (véi t >0 la thoi gian tinh bang gidy). Ham s§ y = at? +bt c6 d6 thi 1a mot

Vay phuong trinh duong thang A:

phan ctia parabol nhu hinh vé bén dudi:



10 Lermivmciiciasar oot
6 Lirsinse

: ,
0 5 25 1

Sau 30 gidy tinh tir khi bat dau xuét phét, hai van dong vién cach nhau bao nhiéu mét?
Trinh bay:
Loi gidi:
D6 thi ham s8 y =at’ +bt di qua diém A(5;6);B(25;10) nén ta co:
Ao 1
25a+5b =6 T 25
=3 25:>y=vB=—it2+Zt.
625a+25b =10 b 7 25 5
5
Quang duong sau 30 gidy ma van dong vién A chay duoc:
T 47 , 64
S, = j(—ﬁ — +—tjdt =150.
o\450 450 45

30
Quang duong sau 30 giay ma van dong vién B chay duoc: S, = J‘(—%tz + %tjdt =270.

0
Sau 30 giay tinh tir khi bat dau xudt phat, hai van dong vién cach nhau mot khoang bang
S,—S,=120 m.

Cau 21: Trong mot vung dan cu ti 1€ nhiém Covid 13 2%. Néu mot ngwoi bi nhiém Covid thi khi xét
nghiém, x4c sudt cho két qua duong tinh 1a 0,95. Néu mot nguoi khong bi nhiém Covid thi
khi xét nghiém, xac suat cho két qua duwong tinh la 0,03. Gia st mot nguoi khi xét nghiém cho
két qua duong tinh. Tinh xac suat d€ ngudi d6 bi nhiém Covid.

Trinh bay:
Loi gigi:
Goi A 1abién cd: “Nguoi d6 bi nhiém Covid”;



B la bién c6: “Xét nghiém cho két qua duong tinh”.
+) Ta tinh duoc: P(A)=0,02;P(A)=0,98;P(B|A)=0,95;P(B|4)=0,03.
+) Ap dung cong thitc Bayes, ta cé:
P(A).P(B|A) . 0,020,9
P(A).P(B|)+P(A).P(B|A) ©0,02.0,95+0,98.0,03
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 04 thing 4 ndm 2025

p(A|B) = ~0,3926.
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai sot ¢i thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia

uy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chdn thanh cam on!
PHAN I. “ Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.
: X z
Caul: Trong khong gian Oxyz, mot vecto phap tuyén cua mat phang > + ll + 3= 1la
n, =(3;6;-2). B. i, =(2;-13). C.n,=(-3-6,-2). D.n,=(-2,-13).
Cau?2: Cho céc so thuc a,b (a< b) vaham sd y=f (X) co f (X), f'(X) 1a cdc ham soO lién tuc trén
R . Pang thttc nao dudi day dung?

A.jlf(x)dx=f’(a)—f'(b). B. | f'(x)dx=f (a)-f(b).
f(x)x=f'(b)-f'(a). D. | f'(x)dx=f(b)-f(a).

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x—1)° +(y+2)" +(z-3)" =4. Dién tich ctia mit
cau (S) la

C.

|
g

D ey T

A.S=r. B.S=4r. C.S=16r. D. S—%ﬂ

Cau4: Cho hai bién ¢ ngau nhién A va B ¢ P(A)=0,5P(B)=0,7;P(AB)=0,3. Xac suat ctia B
v6i diéu kién A la
3

A.0,6. B. 0,3. C.0/4. D. 7

Cau5: Cho mot vat thé gidi han bdi hai mat phéng vuong goc véi truc OX tai cac diém cd hoanh d6
x=-1 va x=1. Mot mit phang vudng géc véi truc OX tai X (—1< X <1) cit vat thé d6 theo

mot mét c4t 13 hinh vudng c6 canh bing v1-x* . Thé tich ctia vat thé d6 bing
Al B. 2T c.? D. 5.
5 5 5 5
Cau 6: Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mat cau (S) co tam [ (—2; -3; —4) va tiép xac véi
truc Ox .
A (x=2) +(x-3) +(x—4) =5.
C. (x+2)2 +(x+3)2 +(x+4)2 =5,

B. (x—2) +(x—3) +(x—4) =25.
D. (x+2)2 +(x+3)2+(x+4)2 =25 .



Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khong gian OXxyz, vecto nao dudi day la mot vecto chi phuong ctia duong thing

vudng goc voi mat phéng (P): 3Xx=7y+2=07?

A. i, =(7;3;0). B. U, =(4;-3;5). C. 0, =(3;-7;0). D. 4,=(3;-7;2).
Tinh dién tich S cta hinh phang gi6i han béi cac duong y = X%,y = 2x* - 2x.
A S=1. B.S=2. C.S=3. D. S=4.

3 3

Cho hai bién ¢8 ngau nhién A va B ¢4 P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(Al B)=0,5. Xac suét cua
bién c6 AUB la

A.09. B. 0,18. C.0,3. D. 0,6.

Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):2x+4y+3z-5=0 va mit phang
(Q):-4x-8y—6z+2=0. Khang dinh nao duéi day dtng?

A. Mt phang (

B. M4t phang (P) song song véi mat phang (Q).
C. Mit phéng (

D. Mit phéng (P) trung véi mét phang (Q).

P) vudng géc véi mit phang (Q).
P) céat va khong vudng véi mat phang (Q).

Mot hop chiza 4 vién bi xanh, 3 vién bi do6 va 1 vién bi vang. Céc vién bi c¢6 cung kich thwdc va
khoi luwgng. Ban Ha 18y ra ngau nhién 1 vién bi tit hop. Xac sudt vién bi 1dy ra khong c6 mau
vang, biét rang n6 khong c6 mau do la

AL B. 2. cl. D. 2.
2 8 8 5

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x-y+2z+6=0 va duong théng
X=-3+2t

d:ey=-1+t ,teR.Duong thing A ndm trong mat phing (P) dong thoi A vudng gbc va
z=-t

cat d c6 phuong trinh tham s& 1a
X=5+t x=1-T7t X=-2-t X=2+t

A.iy=3-5t ,teR. B.qy=1-t ,teR. C.iy=2-5,teR. D.<y=5 teR.
z2=-4-3t z=-2+5t z2=1-3t z=-4+3t

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém ding sai. Thi sinh trd 10 tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)

Cau 13:

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(L-2;3) va hai mit phing (P):x+y+z+1=0,
(Q):x—y+z-2=0.

Khang dinh Dung Sai

a) | Mt phing (P) c6 mot vecto phap tuyén la 7, =(1;1;1).

b) | Mit phang (Q) cé mét vecto phap tuyén la 7, =(1;-1;1).

¢) | Néu duong thing d song song véi (P) va (Q) thi d c6 mot

vecto chi phuong la i, = [Z, %]

d) | Puong thing di qua A song song véi (P) va (Q) cé mot




x=1+t
phuong trinh tham s6la d:sy=-2 .
z=3-t

Cau14: Mot phan xuong c6 80% cong nhan la nit. Ti 1€ cong nhan nit c6 tay nghé cao la 40%, ti 1é
cong nhan nam ¢ tay nghé cao 1a 55%. Chon ngau nhién 1 cong nhan ctia phan xudng. Goi
A la bién c6 "Cong nhan dwoc chon la ni" va B la bién ¢ "Cong nhan dugc chon c¢6 tay
nghé cao".

Khéng dinh Dung Sai
a) | X4c sudtcuabiéncd A 12 0,8.
b) | Xac suédt cuabién cd B la 0,43.
Q) A va B 14 hai bién c6 doc lap.

d) X4c suat cua bién cO A vdi diéu kién B la i—é

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd loi tie cdu 15 déh cdu 18.

x+3 y-1 z+1
="

la duong thang di qua A , cit va vudng goc voi d . Biét diém | a;0;b e A. Tinh a®+b°.

Két qua: ]

Trinh bay:

Cau15: Trong khong gian Oxyz, cho diém A -4;-2;4 va duong thang d : .Goi A

Caul6: Mot toa nha dugc thiét ké dé lam 2 phong day hoc c6 trang bi may chiéu. Mai nha 1a dang
méi vat CDFE nhu hinh vé. Chiéu dai cia mdi phong hoc 14 OA=30mva chiéu rong la
OB =20m, chiéu cao cac btrc tuong OC =BD =10m va EA=RF =6m.Tuvitri P trén BR
cach B mot khoang 10 m, nguoi ta xay cac bac thang cao dan vé phia cudi ctia phong hoc dé
dat cdc day ban ghé hoc sinh trén cac bac thang d6. Chiéu rong moi bac thang 14 2 m va chiéu
cao mdi bac thang 1a 20 cm. Chti toa nha mudhn lap gid treo mdy chiéu tai vi tri | 1a giao ctia
DE va CF nhu hinh v€, vudng gdc v6i mat san sao cho khong vuedng vao dau hoc sinh khi
hoc sinh d6 ding tai bac thang ngay dudi may chiéu (chiéu cao hoc sinh d6 1a 1,8m) va cling
khong che khudt tdim nhin ctia hoc sinh ng6i ¢ hang ghé sau cung, tai vi tri X trung diém
SQ, theo phuwong vuong goc biic trong OBDC (chiéu cao mat hoc sinh so véi bac thang tai
dé la 1,2m) . Hoi tong d6 dai thanh treo mdy chiéu va ca than may chiéu 16n nhat 1a bao nhiéu

mét?

PP s NN ¢




Két qua: [ ]
Trinh bay:

Cau17: Kién trac su thiét k&€ mot khu sinh hoat cong dong c6 dang hinh vudéng ABCD c¢6 d6 dai
duong chéo AC =120 m. Trong d6, phan duoc té6 mau dam la san choi, phan con lai d€ trong
hoa. Mdi phan trong hoa c¢é duong bién cong 1a mot phan ctia parabol véi dinh thudc mot
truc d6i xtéing cua hinh vuéng, khoang cach tir dinh d6 dén dinh tuwong ting cta hinh vuong
bang 40 m va AM = MN = NB (xem hinh minh hoa). Dién tich ctia phan san choi la bao nhiéu
mét vuong? (lam tron két qua dén hang don vi, don vi mét).

\

Két qui ]
Trinh bay:

Cau18: Mot khu dan cuw c6 60% cac ho gia dinh c6 khong qua 4 thanh vién. Trong cac gia dinh co
khong qud 4 thanh vién, c6 20% gia dinh c6 ba thé hé cung chung séng; trong cac gia dinh ¢
trén 4 thanh vién, c6 70% gia dinh c6 ba thé hé cling chung s6ng. Chon ngau nhién 1 ho gia
dinh trong khu dan cuw. Biét rang gia dinh d6 c6 ba thé hé cung chung séng, tinh xac sudt dé&
gia dinh do6 c6 trén 4 thanh vién.

Két qui E—



PHAN IV. (3,0 diém) Cau héi tw luan. Thi sinh tré 1oi tie cau 19 dén ciu 21.

Cau 19:

Cau 20:

Mot vat trang tri ¢ dang 1a khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay mién (R) (phan gach
chéo trong hinh bén) quanh truc AB. Mién (R) duwoc gi6i han boi cac canh AB, AD ctia hinh
vudng ABCD va cac cung phan tw ctia cac dwong tron ban kinh bang 1 cm véi tam [an luot 1a
trung diém cac canh BC, AD. Thé tich cua vat trang tri d6 (lam tron két qua dén hang phan
mudi) bang bao nhiéu centimét khéi? (Trich dé Minh hoa tot nghiép THPT nim 2024).

A D

7

Trinh bay:

Mot [éu trai c6 mét trede va mét sau rong 4 m, hai mat bén rong 3 m goém sau thanh coc tre,
vai bat chéng thAm nwdc, day du hodc day thing d€ 8 dinh [éu tai sdu coc sat cam sat dat
nhu Hinh 13. Biét réng, hai thanh AF,OC c6 chiéu dai 2,2 m; bon thanh con lai c6 chiéu dai
1,7 m va doan day thing IF =3 m. Chon hé truc toa d0 Oxyz nhu hinh vé va cho biét goc
gitta dwong thang chita day thiing IF va mat phang chita tAm bat (CDEF) la «°. Tinh gi4 tri

caa a (lam tron két qua dén hang don vi cua dj)




Cau 21:

Trinh bay:

Mot loai sach tham khao dwgc in tai hai phan xuong A va B va duoc van chuyén vé kho sau
khi in xong. Xuong A cé nhiém vu in 60% tong s6 lugng sach, xuwong B sé in s6 lugng sach
con lai. Biét rang s& luwong sach tham khao xwong A va B in dat yéu cau vé chdt luong va
chuyén vé kho lan luot 1a 95% va 90%. Nhan vién kiém kho chon ra ngau nhién moét cudn
sach tham khao dé kiém tra thi thay cudn sach nay khong dat yéu cau vé chat lwong. Xac suat
d€ cudn sach tham khao d6 duwoc in 6 xudng A la bao nhiéu % ?(lam tron két qua dén hang
phin chuc)

Trinh bay:

HET
Hué, 10h20’ Ngay 04 thing 4 ndm 2025
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PHAN L. - Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.
Caul: Trong khong gian OXyz , mot vecto phap tuyén ctia mat phang LZ + ll +é =11a

A. i =(36;-2). B. i, =(2;-13). C.n,=(-3-6,-2). D.n,=(-2,-13).

.....

Phuong trinh iz+ll+§=1@3x+6y—2z+6=o.

Mot vecto phap tuyén ctia mat phang da cho la i, = (3;6;-2) .
Cau?2: Cho céc so thuc a,b (a< b) vaham sd y=f (X) co f (X), f'(X) 1a cdc ham soO lién tuc trén

R . Pang thttc nao dudi day dung?

A. if(x)dx= f'(a)-f'(b). B.
C. [ f(x)dx=f'(b)-f'(a). D.

.....

Ta c6: if'(x)dx: fF(x) = f(b)-f(a).

Cau3: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):(x—1)° +(y+2)" +(z-3)" =4. Dién tich ctia mjt

f'(x)dx = f (a)-f(b).
f'(x)dx=f (b)- f(a).

o
D e P T

cau (S) la

32
A.S=r. B. S=4r. C.S=16x. D.S=?7r.
Loi giai

Mit cau (S):(x-1)" +(y+2)" +(z-3)" =4 co ban kinh R =2
—Dién tich mit cau (S) 1a S =47R*=47.2° =167 .
Cau4: Cho hai bién ¢ ngau nhién A va B c6 P(A)=0,5P(B)=0,7;P(AB)=0,3. X4c suat cta B

véi diéu kién A 1a

A. 0,6. B.0,3. C.04. D. ;
Loi giai
Ta cé P(I§I A)zl— P(BA) =0,4



Cau 5:

Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

Cho mot vat thé gidi han boi hai mat phéng vuong goc voi truc OX tai cac diém cd hoanh do
Xx=-1 va x=1. Mot mat ph:fmg vuodng gbc vai truc OX tai X (—13 X< 1) cit vat thé dé theo

mot mat cit 1a hinh vuong cd canh bé“mg VJ1-x* . Thé tich ctia vat thé d6 béng

AL B. 2T c 8 p. 5"
5 5 5 5
Loi gidi:

2
Dién tich hinh vuéng canh 1-x* 1a S(x):(\ll—XA') =1-x*.

1
8

Thé’tl’chc‘éntimlév=j8(x)dx=j( )dx{x 5] -

-1

Trong khong gian Oxyz, viét phwong trinh mat cau ( ) cé tam I ( -2;-3; —4) va tiép xtc voi

truc Ox .
A. (x—2) +(x-3) +(x—4) =5. B. (x—2) +(x—3) +(x—4) =25.
C. (x+2)2 +(x+3)2+(x+4)2 =5 Q(JHZ)2 +(x+3)2+(x+4)2 =25 .

Loi giai:

R=d(L;0x)=4(-3) +(-4) =5.

Phuong trinh mét cau (S) la (x + 2)2 + (x + 3)2 + (x + 4)2 =25.

Trong khong gian OXyz, vecto nao dudi day la mot vecto chi phuong ctia duong thang
vudng gdc voi mit phang (P): 3x—7y+2=0?

A. i, =(7;3;0). B. U, =(4;-3;5). C. 0 =(3;-7;0). D. U, =(3;-7;2).

Loi gidi:

Mit phang (P) c6 mot vecto phap tuyén la n= (3;-7;0), nén dwong thang can tim cé mot
véc to chi phuong la U =(3;-7;0).

Tinh dién tich S cua hinh phzfmg gi6i han boi cac duong y = X%,y = 2x* — 2x.

As=1 B.S=2, C. S =3. D.S=4.
3 3
Loi gidi:

Xx=0

Xét phuong trinh hoanh d6 giao diém: x* =2x* -2x < x* -2x=0< { 5"
X =

2
Suy ra: S=I|2x—x2|dx=§.
0

Cho hai bién ¢8 ngau nhién A va B ¢ P(A)=0,3;P(B)=0,6;P(Al B)=0,5. X4c suét cta
bién ¢ AUB 1a

A.09. B.0,18. C.0.3. D. 0,6.

Loi gigi:

Tacé: P(AB)=P(B)P(Al B)=0,6.0,5=0,3.

Suy ra: P(AUB)=P(A)+P(B)-P(AB)=0,3+0,6-0,3=0,6.



Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Trong khoéng gian OXyz, cho mit phéng (P) :2X+4y+32-5=0 va mat phéng
(Q):—4x—8y—6z+2=0.Khang dinh nao duéi day dtng?

A. Mt phang (P) vuodng géc véi mit phang (Q).

B. Mit phang (P) song song véi mat phang (Q).
C. Mt phang (P
(

) cat va khdng vudng véi mat phang (Q).
D. Mit phang (P) trting v6i mét phang (Q).

Loi gidi:

, 2 4 3 -5
Tacod === 222 (P)/I(Q).
ach —=—=—* (P)/1(Q)

Mot hop chira 4 vién bi xanh, 3 vién bi do6 va 1 vién bi vang. Céc vién bi c6 cung kich thuwdc va
khoi luwgng. Ban Ha 1dy ra ngau nhién 1 vién bi tir hop. Xac sudt vién bi 1dy ra khong c6 mau
vang, biét rang n6 khong c6 mau do la

Al B. 2. c. . D. 2.
2 8 8 5
Loi gidi:

Goi V labién ¢d "Vién bi 1ay ra c6 mau vang", D 1a bién c¢6 "Vién bi 1dy ra c6 mau do", X la
bién ¢d "Vién bi 1dy ra c6 mau xanh'.

_ . P(X
Tacé P(VI D)=(—_):f.

P(D) ®

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x-y+2z+6=0 va duong théng
X=-3+2t
d:{y=-1+t ,teR.DPuong thang A ndm trong mit phang (P) dong thoi A vuodng goc va

z=—t
cat d c6 phuong trinh tham s& 1a
X=5+1 X=1-T7t X=-2-t X=2+t
A.{y=3-5 ,teR. B.iy=1-t ,teR.C.qy=2-5t,teR. D.<y=5t teR.
z2=—4-3t z=-2+5t z=1-3t 2=—4+3t
Loi giai:

Goi And =M = M (-3+2t;-1+t;-t)
Vi AC(P) =M e(P) :(—3+2t)—(—1+t)+2(—t)+6:0 =t=4=M (5;3;—4)
Ta c6: | ny;u, |=(-1:5;3)
— - B
Vi {AC(P): =% - Chon u, =(1;,-5;-3)
Ald u, Lu,

Puong thang A di qua di€ém M (5;3;-4) va c6 vecto chi phuong u, = (1;-5;-3) c6 phuong

X=5+t
trinh: {y=3-5t ,tekR.
z2=-4-3t

PHAN I1. (2,0 d@iém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mbi  a), b), ¢),
d) & mdi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)



Cau 13:

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(l;—2;3) va hai mat phéng (P):x+y+z+1=0,
(Q):x—y+z-2=0.

Khéng dinh Dung Sai

a) | Mit phang (P) c6 mdt vecto phap tuyén la 7, =(1;1;1).

b) | Mat phang (Q) 6 mét vecto phap tuyén la 7i, =(1;,-1;1).

¢) | Néu duong thang d song song véi (P) va (Q) thi d c6 mét

vecto chi phuong la i, = [np,nQ].

d) | Buong théng di qua A song song véi (P) va (Q) c6 moét
x=1+t

phuong trinh tham s6la d:qy=-2
z=3—t

Loi gigi:
‘ a) bung ‘ b) bung | c) bung ‘ d) biang ‘

a) b) Dung.

Mt phang (P) c6 mot vecto phép tuyén la 7

(1,1:1).

Mt phang (Q) c6 mét vecto phap tuyén la 7, =(1;-1;1).

c) d) bung.

Goi d 1a duong thang théa man yéu cau bai toan.

Vecto chi phwong cua d la Q = [E, @J =(2,0,-2)=2(30;-1).
x=1+t

d c6 phuong trinh tham s6la { y =-2
z=3-t

Cau14: Mot phan xwong cé 80% cong nhan la ni. Ti 1é cong nhan nit ¢d tay nghé cao la 40%, ti 1¢
cong nhan nam ¢ tay ngheé cao 14 55%. Chon ngau nhién 1 cong nhan ctia phan xudng. Goi
A la bién c6 "Coéng nhan dwoc chon la ni" va B la bién ¢ "Céng nhan duwogc chon ¢o tay
nghé cao".

Khang dinh Dung Sai
a) | Xac suat ciabién ¢ A 12 0,8.
b) | Xac sudt ctuabién cd B la 0,43.
) A va B 1a hai bién c6 ddc lap.
D | Xac suat cua bién 5 A véi didu kién B 1a .
' 43
Loi giai:
‘ a) Sai ‘ b) Bung | c) Sai | d) Sai

a) Sai.

Vi P(A)=0,8 nén P(A)=1-P(A)=0,2.

b) bung.

Vi P(B|A)=0,4;P(B|A)=0,55.
——P(P)=P(A).P(B|A)+P(A).P(B|A)=0,80,4+0,2.0,55=0,43.



¢) Sai.
Vi P(AB)=P(A)P(B|A)=0,32#0,8-0,95=P(A)-P(B) nén A va B khong phaila hai bi¢n
c6 doc lap.
d) Sai.
P(A)P(B|A)_o,8_o,4_§

Vi P(Al B)= . =92
LP(AIB) =g, 043 43

PHAN II1. (2,0 dién) Cau tric nghiém tra 10i ngin. Thi sinh trd 10i tiv cdu 15 dén cdu 18.

Cau 15:

Cau 16:

x+3 y-1 z+1
-1
la duong thang di qua A , ct va vudng goc voi d . Biét diém | a;0;b < A. Tinh a®+b°.

Két qua:

Trinh bay:

Trong khong gian Oxyz, cho diém A —4;-2;4 va duong théng d: .Goi A

Loi giai:
d c6 mot vecto chi phuwongla u 2;-1;4

X=-3+2t
Goi M=And . Tac6 Med:qy=1-t =M -3+2t;1-t;-1+4t .
z=-1+4t

Tacé: AM = 1+2t;3-t;-5+4t .
Aldo AMU=062 142t - 3-t +4 544t =0 t=1
Ta c6: AM = 3;2;-1 nén phuong trinh duong thang A di qua A va nhan AM lam mot

X=-4+3t
vecto chi phuong la: {y=-2+2t.
z=4-t

Suyra | -10;3 eA=a=-Lb=3=a’+b’=26.

Mot toa nha duoc thiét k& dé€ 1am 2 phong day hoc c6 trang bi mdy chiéu. Mai nha 1a dang
méi vat CDFE nhu hinh vé. Chiéu dai cia mdi phong hoc 1a OA=30mva chiéu rong la
OB =20m, chiéu cao cac btrc tuong OC =BD =10m va EA=RF =6m.Tuvitri P trén BR
cach B mot khoang 10 m, nguoi ta xay cac bac thang cao dan vé phia cudi ctia phong hoc dé
dat cac day ban ghé hoc sinh trén cac bac thang d6. Chiéu rong modi bac thang la 2 m va chiéu
cao mdi bac thang 1a 20 cm. Chti toa nha mudh 1ap gid treo may chiéu tai vi tri | 1a giao ctia
DE va CF nhu hinh vé, vudng gdc v6i mat san sao cho khong vudng vao dau hoc sinh khi
hoc sinh d6 ding tai bac thang ngay dudi may chiéu (chiéu cao hoc sinh d6 la 1,8m) va cling
khong che khudt tdim nhin cta hoc sinh ng6i ¢ hang ghé sau cung, tai vi tri X trung diém
SQ, theo phwong vuong géc biic trong OBDC (chiéu cao mat hoc sinh so véi bac thang tai



Cau 17:

dé 1a 1,2m) . Hoi tong d6 dai thanh treo may chiéu va ca than may chiéu 16n nhat la bao nhiéu

mét?
C
[ N T
I I N
s D
| o — —~
ga— ‘ o
X . . ' |
g | :
el LN\T
H
L el __r—X
= C—— - ——
Két qua: 4,8
Trinh bay:
Loi giai:

Chon hé truc toa do Oxyz sao cho O(0,0,0), A(30,0,0), B(O, 20,0) , C (0,0,10) ,
F(30,20,6 ). Vi | la trung diém caa CF nén 1(15;5;8).

Tt vi tri P trén BR cach B mot khoang 10 m, nguoi ta xay cac bac thang cao dan vé phia
cudi ctia phong hoc d€ dit cdc diy ban ghé hoc sinh trén cac bac thang dé va chiéu rong mdi
bac thang la 2 m nén s6 bac thang la 10.

Chti toa nha mudn 13p gid treo mdy chiéu tai vi tri I vudng goc véi mat san ma chiéu rong
mdi bac thang 14 2 m nén diém | sé& twong tng véi bac thang thi 3.

Mbi bac thang cao 0,2(m), hoc sinh ngdi ¢ hang ghé'sau cling, tai vi tri X trung diém SQ sé
g véi bac 10 nén chiéu cao tir san dén bac 10 1a 2 m, ma chiéu cao mat hoc sinh so véi bac
thang tai d61a 1,2m, do d6 chiéu cao tw méit hoc sinh so véi matsanla 2+1,2=3, 2(m) .

Moi bac thang cao 0, 2(m) nén khi diéng tai bac 3 hoc sinh cé chiéu cao so véi mat san la
0,6+1,8=2,4(m).

Do d6 d€ méy chiéu cho khdng vudng vao dau hoc sinh khi hoc sinh dé ding tai bac thang
ngay dwdi may chiéu va cting khong che khuat tdim nhin ctia hoc sinh ng6i 6 hang ghé sau
cung, tai vi tri X trung di€ém SQ thi tong do dai thanh treo may chi€u va ca than may chiéu
16n nhatla 8—3,2=4,8(m).

Kién truc su thiét k€ mot khu sinh hoat cong dong c6 dang hinh vuéng ABCD c6 d6 dai
duwong chéo AC =120 m . Trong d6, phan duoc t6 mau dam la san choi, phan con lai d€ trong



hoa. Mdi phan trong hoa cé duong bién cong la mot phan cta parabol véi dinh thude mot
truc ddi xing cua hinh vuong, khoang cach tir dinh d6 dén dinh twong tng ctia hinh vuéng
bang 40 m va AM = MN = NB (xem hinh minh hoa). Dién tich ctia phan san choi 1a bao nhiéu
mét vuong? (lam tron két qua dén hang don vi, don vi mét)

Két qua: 3467
Trinh bay:

Loi gidi:

Xét hé truc toa d0 Oxy nhu hinh vé ta co:

AO=OC=OD=OB=A—2C=%=60m:>AD=60«/§m.

Ta c6: Soug =%-shv =%-(60«/§)Z =1800( m?)
A(0;60);B(60;0);M (x;y) = AB = (60;-60) = 3AM =3(x; y—60)
(Do bai cho AM =MN = NB)

= M (20;40)



Ta xét phan hinh tréng c6 dang parabol nhu hinh vé c¢6: M e (P):y=ax*+20
:>4O=202-a+20:>a=i.
20

Dién tich mdt phan trang la dién tich dwoc chan boi y va dwong thang AB:y =60-x la:

20 2
Sy = [| 60— x—2-~20 |dx= 22,

0 20 3
Dién tich mot phan tu cua san choi la:
Sl phan san choi — SOAB - 2811- =1800-2- @ = &:O

Vay dién tich san choi can tinh la: 26300 4= 10200 ~ 3467( mz) )

Cau 18: Mot khu dan cue ¢6 60% cac ho gia dinh cé khong qua 4 thanh vién. Trong cac gia dinh co
khong qua 4 thanh vién, ¢ 20% gia dinh c6 ba thé hé cung chung song; trong cac gia dinh c6
trén 4 thanh vién, c6 70% gia dinh cé ba thé hé cling chung séng. Chon ngau nhién 1 ho gia
dinh trong khu dan cu. Biét rang gia dinh d6 c6 ba thé hé ciing chung séng, tinh xac suat dé
gia dinh d6 c6 trén 4 thanh vién.

Két qua: 0,7
Trinh bay:
Loi giai:
Goi M la bién c6 "Gia dinh ¢6 trén 4 thanh vién", N la bién c6 "Gia dinh ¢6 3 thé hé chung
song".
Tacé P(M)=0,4,P(M)=0,6;P(NIM)=0,7;P(NI M)=0,2.
Theo cong thitc xac sudt toan phan, ta cé:
P(N)=P(M)-P(NIM)+P(M)-P(NIM)=0,4-0,7+0,6-0,2=0,4.
P(M)-P(NIM 4.0,7

vay p(M| N)=P(M)}-P(NIM) _0.4-07

P(N) 0,4

PHAN IV. (3,0 diém) Cau héi tu luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.

Cau19: Mot vat trang tri c6 dang la khéi tron xoay duwoc tao thanh khi quay mién (R) (phan gach
chéo trong hinh bén) quanh truc AB. Mién (R) duoc gi6i han boi cac canh AB, AD ctia hinh
vudng ABCD va cic cung phan tw ctia cac duong tron ban kinh bang 1 cm véi tam Ian luot 1a
trung diém cac canh BC, AD . Thé tich cua vét trang tri d6 (lam tron két qua dén hang phan
mudi) bang bao nhiéu centimét khéi? (Trich dé Minh hog tot nghiép THPT nim 2024).




Trinh bay:

Loi giai:

Chon hé truc toa do nhu hinh dwéi day. Ta c6 phuwong trinh cac cung phén tu ctia cac duong
tron ban kinh bang 1 cm véi tam Ian lwot 1a trung diém cac canh BC, AD 1a

y=1-41-(x=2)%; y=1+~1-x%.

yA

5 D C

A B

0 2 x
Hinh 2

Vay thé tich ctia vat trang tri d6 1a

Y, =EI12(1—«/1—(X—2)2)2 dx+7zﬁ(1+x/l—7)2 dx ~10,5( cm?)

Cau 20: Mot léu trai ¢ mét trede va mat sau rong 4 m, hai mat bén rong 3 m gdm sdu thanh coc tre,
vai bat chong tham nudc, day du hodc day thing dé ¢6 dinh léu tai sau coc st cAm sat dat
nhuw Hinh 13. Biét réng, hai thanh AF,OC cé chiéu dai 2,2 m; bon thanh con lai ¢6 chiéu dai
1,7 m va doan day thung IF =3 m. Chon hé truc toa d0 Oxyz nhw hinh vé va cho biét goc
gifta duong thing chira day thimg IF va mit phang chtra tém bat (CDEF) 1a a°. Tinh gi4 tri

cta a (lam tron két qua dén hang don vi cua dg)



Cau 21:

Trinh bay:

Loi gidi:

Ta co: AlzmzZ(m);

A(3;0;0),1(5;0;0),B(0;2;0), E(3;2;1,7),F(3;0;2,2),C(0;0;2,2)

IF =(~2;0;2,2), EF =(0;-2;0,5), EC =(~3;-2;0,5).

Mit phang (CDEF) c6 vecto phép tuyén la 7i = [ﬁ,ﬁ} = (0; 1;4) .

_‘IP'"‘ _ 88 _ 44 = (IF,(CDEF)) ~ 46°.

)= ‘EHE‘ 1713 17413
5

Ta c6: sin(IF,(CDEF

Mot loai sach tham khao dwgc in tai hai phan xuwong A va B va duoc van chuyén vé kho sau
khi in xong. Xuong A c6 nhiém vu in 60% tong so lugng sach, xwong B sé in s6 luong sach
con lai. Biét rang s6 lwong sach tham khao xwong A va B in dat yéu cau vé chdt luong va
chuyén vé kho lan luot 1a 95% va 90%. Nhan vién kiém kho chon ra ngau nhién mot cudn
sach tham khao dé€ kiém tra thi thdy cuén sach nay khong dat yéu cau vé chat luong. Xac suat
d€ cudn sach tham khao d6 duwoc in 6 xudng A la bao nhiéu % ?(lam tron két qua dén hang
phin chuc)

Trinh bay:

Loi giai:

Goi A labién c6: "Sach dwoc in 6 xudng A"



B la bién cd: "Sach dugc in khong dat yéu cau chat luong'.
Ta can tinh P(B).

Theo cong thitc xac sudt toan phan ta co:
P(B)=P(A)-P(BI A)+P(A)-P(BI A).

Theo gia thiét P(A):O,B.

Suy ra P(A)=1-P(A)=1-0,6=0,4.

Theo gia thiét ta c6 P(B| A)=1-0,95=0,05.

Dodé P(BI A)=1-0,9=0,1.

Khi d6, P(B)=P(A)-P(BI A)+P(A)-P(BI A)=0,6-0,05+0,40,1=0,07.

P(A)P(BLA) 14
P(B)
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 04 thing 4 ndam 2025

Theo c6ng thiic Bayes, ta c6: P(A B)=
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai sot ¢i thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia

uy thiy cd cung cac em hoc sinh! Xin chan thanh cam on!

PHAN I. “ Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1: Cho hai bién c¢d A va B. X4c suét ctia bién c6 A véi diéu kién bién c6 B da xay ra dwoc goi

la x4c sudt cua A véi diéu kién B, ky hiéula P ( A| B) . Phat biéu nao sau day dung?
P(ANB)
P(A)
P(ANB)

P(B)

A.Néu P(A)>0 thi P(AB)=

B.Néu P(B)>0 thi P(A/B)=

C.Néu P(AB)>0 thi P(AB)=
P(B)

P(AB)

Cau 2:  Thé tich khéi tron xoay do hinh phang gi6i han bdi cac duwong y = JX, truc Ox va hai duong

D.Néu P(AB)>0 thi P(AB)=

thang x =1;x =4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh béi céng thiic nao?
4 4 4 4
A.V:n'[xdx. B.V:nzjxdx. C.V:njx/;dx. D.V:”\/;‘dx.
1 1 1 1

Xx-2 y+1 z+3
-1

Cau 3: Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d : . Biém nao sau day khong

thudc duong thang d ?
A. N(2,-1-3). B. P(5;-2;-1). C. Q(-10;-5). D. M (-2;1;3).

Cau 4: Mot manh dat chia thanh 2 khu vuon: Khu A ¢6 300 cay an qua, khu B c¢6 400 cay an qua.
Trong d6, s6 cdy cam & khu A va khu B Tan lwot 1a 200 cay va 250 cay. Chon ngau nhién 1 cay
trong manh dat. Xac suat cay duoc cho la cdy cam, biét rang cay d6 o khu B, la:

2 B. 2. c>. p.1.
14 9 8 2

Cau 5: Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P):2x—y+1=0. Vecto nao sau day la mot vecto

phap tuyén ctia mit phang (P)?

A.n =(201). B.n, =(2;-11). C.n,=(2-10).  D.n,=(2;1-1).



Cau 6:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Cho d6 thi ham s& y = f (x) nhu hinh vé sau bén dudi:

| |

1 2

Biét rang '[ f(x)dx=a va .[ f (x)dx=b.Diéntich S cta phan hinh phang duoc t6 dam la
-2 1
S

A.S=-a-b. B.S=a-b. C.S=b-a. D.S=a+b.
2 4 4
Cho ham s& f(X) lién tuc trén R va cod If(x)dX:Q, If(x)dX:4.T1’nh I :Jf(x)dx.
0 2 0
A.|=%. B. | =13. C.1=5 D. 1 =36.

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau: (S): (X—6)2 +(y+7)2 +(z —8)2 =9, TAm ctia m4t cau
(S) cotoaddla

A. (6;-7;8). B. (-6;7:8). C. (6;7;-8). D. (6;7;8).

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2-L3) va mat phang
(P):2x-3y+z-1=0. Viét phuong trinh duong thang d di qua A va vuéng géc véi (P).

x-2 y+1 z-3 X+2 y-1 z+3

A. B.
2 -3 1 2 -3 1
C. x—2=y+3=z—1. D. x—2=y—1=z—3l
2 -1 3 2 -1 3

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):x*+y?+2z°—2x+2y—-4z-2=0. Tinh ban kinh r
clla mat cau.
A r=22. B. r=4/26. C.r=4. D.r=+2.

Ho nguyén ham ctia ham s6 f (x)=sinx1a

A. —cosx+C. B. cosx+C. C.sinx+C. D. —sinx+C.
Cho hai bién ¢8 A, B thoa man P(A)=0,4;P(B)=0,3;P(A|B)=0,25. Khi d4, P(B|A) bang:
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.

PHAN I1. (2,0 d@iém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mbi § a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)

Cau 13:

Trong khong gian Oxyz, cho diém I(1;-2;3) va diém M(—l; 0; 2).

Khang dinh Dung Sai

a) |Mat cau tam I va di qua diém M c6 ban kinh la

R=1IM =+/3.

b) | Phuong trinh mat cau tam I va di qua diém M c6 phuong
trinh 1a (x-1)* +(y+2) +(z-3) =9.




c) | Phuong trinh mat ph:fmg tiép xtic véi mat cau tai diém M la
—2Xx+2y—2=0.

d) | Phuong trinh mat cau tam I, cit truc OX tai hai diéfm A va
B saocho AB =23 la (x-1) +(y+2) +(z-3) =14.

Cau 14:

Ban Ninh ¢6 4 tam thé duoc danh so Jan luot 1a 3;6;8;9 . Ninh 1dy ra 2 tdm thé trong 4 tam
thé d6 va xép ching thanh mot hang ngang mot cach ngau nhién dé tao thanh maot s& ¢6 hai
chi s0. Goi A la bién cd "SO tao thanh chia hét cho 2" va B 1a bién c0 "S0O tao thanh chia hét
cho 3".

Khéng dinh Dung Sai

a) | Xacsuatctabiéncd A 1a 0,5.

b) | Xac sudt ctabién cd AB 1a 0,25.

C , L en e aen 1 en 1
) Xac suat ctia bién co0 A voi diéu kién B la §

d) , VIR e aa 1Al D gy 2
Xac suat ctia bién co0 A vodi diéu kién B la 5 .

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 15 déh chu 18.

Cau 15:

Cau 1e:

Cau 17:

Trong khong gian Oxyz, dai kiém soat khong luu san bay c6 toa do O(0;0;0), don vi trén
mdi truc tinh theo kildbmét. Mot mdy bay chuyén dong hudng vé dai kiém soat khong luwu,
bay qua hai vi tri A(-500;-250;150), B(—200;—200;100).Khi may bay ¢ gan dai kiém soat
nhét, toa do ctia vi trf may bay la (a&;b;c). Gia tri ctia biéu thttc —~3a—b—c 1a bao nhiéu (lam
tron két qua dén hang don vi)?

Két qui —

Trinh bay:

Mot xi nghiép mdi ngay san xuét ra 2000 san pham trong d6 cé 39 san phdm 16i. Lan luot
14y ra ngau nhién hai san phdm khong hoan lai d€ kiém tra. Tinh xé4c suat cta bién c&: San
pham 14y ra [an thi hai bi 16i (Iam tron két qud dén hang phiin trim).

Kt quis ]

Trinh bay:

Hai qua bong dang hinh cau c¢6 kich thudce khac nhau Ian luot dat vao géc mét can nha hinh
hop chit nhét sao cho qua béng ti€p xtc véi hai birc twong va nén cta can nha dé. Trén bé
mat ctia mdi qua béng, ton tai mot diém c6 khoang cach dén hai bic twong qua bong tiép xtic
va dén nén nha lan luot 1a 2;3;1. Tinh tong d6 dai cac duong kinh ctia hai qua béng do.



Kt quis E—
Trinh bay:

Cau 18: Bén trong hinh vudng canh 4, dung hinh sao bon canh déu nhu hinh vé bén (cac kich thudc
can thiét cho nhu ¢ trong hinh). Tinh thé tich V cua khdi tron xoay sinh ra khi quay hinh sao
d6 quanh truc OX (lam tron két qua dén hang phin chuc).

Két qua:
Trinh bay:

Cau 19: Mot cong c6 dang hinh parabol véi chiéu cao 8m, chiéu rong chan d€ 8m nhuw hinh bén dudi:



Cau 20:

Cau 21:

Sm
Nguoi ta cang hai soi day trang tri AB, CD nam ngang, dong thoi chia cong thanh ba phan

A > ’ A r PN ’ M 2 A D M oA \ \ A%
sao cho hai phan ¢ phia trén c6 dién tich bang nhau. Ti s6 i—B bang bao nhiéu (lam tron két

qua dén hang phin tram)?
Trinh bay:

d :X%Z :yT_Z = il Viét phuong trinh duong thing A ndm trong (P) dong thoi cit va
vudng goc voi d.
Trinh bay:

Trong mot nha may c6 hai phan xwdng. Phan xwong I san xuat 40% san pham. Phan xuwong 11
san xudt 60% san pham. Xac sudt lam ra phé pham cta hai phan xwong I va Il tuong tng la
0,05 va 0,02. Chon ngau nhién mot san phdm ctia nha mdy thi d6 14 phé& pham. Tinh x4c suat
dé€ san pham do 1a phan xuong I san xuaét.
Trinh bay:
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 08 thdang 4 nam 2025
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PHAN L. - Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cho hai bién c¢6 A va B. Xdc suat ctia bién c6 A véi diéu kién bién c6 B da xay ra duoc goi

la x4c sudt cua A véi diéu kién B, ky hiéula P ( A| B) . Phat biéu nao sau day dung?

A.Néu P(A)>0 thi P(AB)= P(AB),
P(A)

B.Néu P(B)>0 thi P(AB)= P(AB)
P(B)

C.Néu P(AB)>0 thi P(AB)= P(A)
P(AB)

D.Néu P(AB)>0 thi P(AB)= P(B)
P(AB)

Loi gidi:

Céng thtic tinh xdc suat ctia bién c8 A khi biét bién ¢§ B da xay ra va (P(B)>0) la:

p(A1B)-LAB).

P(B)

Thé tich khdi tron xoay do hinh phéng gidi han boi cac duong Yy = JX, truc Ox va hai duong
thang x =1;x =4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh béi céng thiic nao?

4 4 4 4
A.V:njxdx. B.V:nzfxdx. C.V:njx/;dx. D.V:”\/;‘dx.

1 1 1 1
Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d :X;Z = y:_l _z+3 . Biém nao sau day khong
thudc duong thang d ?
A. N(2,-1-3). B. P(5;-2;-1). C. Q(-10;-5). D. M (-2;1;3).

Loi gigi:
Nhan xét N,P,Q thudc duwong thang d .
Diém M khong thuoc duong thang d .
Mot manh dét chia thanh 2 khu veon: Khu A ¢6 300 cay an qua, khu B ¢6 400 cay an qua.
Trong d6, s6 cay cam & khu A va khu B Tan luot 1a 200 cay va 250 cay. Chon ngau nhién 1 cay
trong manh dat. Xac sudt cay dwoc cho la cay cam, biét rang cay d6 o khu B, la:

5 5 5 1

A — B. =. C =, D. -.
14° 9 8 2



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Cau 9:

Loi giai:
Xét cac bién co:
M: “Cay dugc chon la cay cam”; N: “Cay duwoc chon ¢ khu B”.
n(MN
Taco: P(M | N):M:@:E
n ( N ) 400 8

Vay xac suat cay duoc chon la cay cam, biét rang cay d6 o khu B, 1a 3

Trong khong gian Oxyz, cho mat phéng (P):2x—y+1=0. Vecto nao sau day la mot vecto
phap tuyén ctia mit phang (P)?

A.n =(2;0,1). B. n, =(2;-11). C.n,=(2-10).  D.n,=(2;1;-1).

Cho d6 thi ham s& y = f (x) nhu hinh vé sau bén dudi:

|

1 2

Biét rang '[ f(x)dx=a va .[ f (x)dx=b.Diéntich S cta phan hinh phang duoc t dam la
-2 1

A.S=-a-b. B. S

Loi gidi:

Tt d6 thi, tacdé a<0 vab>0

1 2

If(x)dx jf(x)dx

-2 1

2 4 4
Chohams§ f (x) lién tuctrén R vacd [ f(x)dx=9, [ f(x)dx=4.Tinh I = [ f(x)dx.
0 2 0

=a-b. C.S=b-a. D.S=a+b.

Dodbcod S = + =|a|+|b|=—a+b=b-a.

A l=2 B. =13 C.1=5 D.1=36

A|©

Loi giai:
4 2 4
Ta co: | :'[ f (x)dx:'[ f (x)dx+I f(x)dx=9+4=13.
0 0 2
Trong khong gian Oxyz, cho mdt cau: (S): (X—6)2 +(y+7)2 +(z —8)2 =9%. Tam ctia mat cau
(S) cotoaddla
A. (6;-7;8). B. (-6;7;8). C. (6;7;-8). D. (6;7:8).
Loi gigi:
Mt cau (S)cé toa d¢ tam 1(6;-7;8) va ban kinh R=9.
Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2-L3) va mat phang
(P):2x-3y+z-1=0. Viét phuong trinh dwong thang d di qua A va vudng géc véi (P).



Xx-2 y+1 z-3 X+2 y-1 z+3

. : B.
-2 -3 1 2 -3 1
C. x—2=y+3=z—1. D. x—2=y—1=z—3l
2 -1 3 2 -1 3
Loi giai:

Do d vuéng géc v6i (P) nén VTPT cua (P) ciing 1a VICP cua d = VTCP u, =(2;-3;1).

Xx-2 y+1 z-3
-3 1

Cau 10: Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): X* +y®+2*—-2x+2y—-4z-2=0. Tinh ban kinh r

Duong thiang d di qua A va vudng goc véi (P) ¢ phuong trinh la:

cuiia mat cau.

A r=2J2. B. r=1/26. C.r=4. D.r=+2.
Loi gidi:

M3t cau (S) 6 tam 1 (L;-1;2) va ban kinh r=2% +(-1)" +2° —(~2) = 2/2.

Cau 11: Honguyén ham ctia ham sg f (x)=sinxla
A. —cosx+C. B. cosx+C. C.sinx+C. D. -sinx+C.
Loi gidi:
Ta cé Isin xdx =—cosx+C véi C la hang s6.
Cau 12: Cho hai bién c& A,B thoaman P(A)=0,4;P(B)=0,3;P(A|B)=0,25. Khi d6, P(B|A) bing:
A. 0,1875. B. 0,48. C. 0,333. D. 0,95.
Loi gidi:
P(B).P(A|B) 0,3.0,25
P(A) 04
PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10 tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)
Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho diém I(1;-2;3) va diém M(—l; 0; 2).
Khang dinh Dung Sai
a) |Mat cau tam I va di qua diém M cb6 ban kinh la
R=IM =4/3.
b) | Phuong trinh mat cau tam I va di qua diém M cé phuong
trinh 1a (x—17 +(y+2)" +(2-3) =9.
¢) | Phuong trinh mat phang tiép xtic véi mit cau tai diém M la
—2X+2y—z2=0.
d) | Phuong trinh mat cau tam I, cit truc OX tai hai difm A va
B saocho AB =23 1a (x-1) +(y+2) +(z-3) =14.

Theo cong thikc Bayes, ta c6: P(B|A) = =0,1875.

Loi gidgi:
‘ a) Sai ‘ b) Bung | c) biang ‘ d) Sai
a) Sai.
R=IM=+9=3
b) bung.

Phuong trinh mat cau tam | a;b;c , ban kinh R c6 dang



Cau 14:

(x —a)’ +(y—b)2 +(z—c)2 =R?
Suy ra (x-1)* +(y+2)2 +(z—3)2 =9.

c) Dung.
Phuong trinh mat phéng ti€p xtc véi mat cau tai diéfm M di qua M (—1;0;2) va nhan

IM = (—2;2; —1) lam vecto phap tuyénla —2x+2y—z =0.
d) Sai.

Goi H la trung diém AB suy ra H la hinh chiéu vuéng géc caa | 1én Ox nén H 1,0;0 .
Ta co: AH Z%Zx@, IH=v13=>R=IA=+IH*+ AH? =4.

Phuong trinh mit cau la: (x—1)" +(y +2)" +(z-3)" =16.

Ban Ninh ¢6 4 tam thé duoc danh sd lan luot 1a 3;6;8;9 . Ninh 1dy ra 2 tdm thé trong 4 tam
thé d6 va xép ching thanh mot hang ngang mot cach ngau nhién dé tao thanh mot s8 c6 hai
chi s0. Goi A 1a bién cd "SO tao thanh chia hét cho 2" va B 1a bién cO "SO tao thanh chia hét
cho 3".

Khang dinh Dung Sai

a) | Xacsuatcuabiénco A la 0,5.

b) | Xac suat ctia bién ¢ AB la 0,25.

C e ven o 2 A 1
) X4c suat ctia bién cd A vdi diéu kién B 1a 3

D | Xéc sudt cia bién 8 A véi dicu kién B I %

Loi gidi:

‘ a) bung ‘ b) Sai | c) biang | d) Bung
a) bung.
/4 Y 2 - A ~ \ 3.2

Xéac suat ciabién cd A 1la P(A)==35=0,5.

b) Sai.

AB 14 bién ¢8 "S6 tao thanh 1a s& chan va chia hét cho 3"

Xéc xuét ctia bién c6 AB la P(AB)= % = %

c) Dung.

1
P(B):%;:O,S; P(AIB)= P(AB) =i=%.



d) buang.

1
Vi P(Ag):P(A)—P(AB):O,S—%zé; P(B)=1-P(B)=0,5; P(AI B)= Pp((AgB))o%s%'

PHAN I11. (2,0 dién) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd oi tie cdu 15 dén céu 18.

Cau 15:

Cau 1e:

Trong khong gian Oxyz, dai kiém soat khong luu san bay c6 toa d 0(0;0;0), don vi trén
mdi truc tinh theo kilomét. Mot may bay chuyén dong hudng vé dai kiém soat khong luu,
bay qua hai vi tri A(-500;-250;150), B(—200;-200;100). Khi may bay ¢ gan dai kiém soat
nhat, toa d¢ cua vi tri may bay la (a; b; C). Gia tri cua biéu thitc —3a—b—c la bao nhiéu (lam
tron két qua dén hang don vi)?
Két qua: -11
Trinh bay:
Loi gidi:
Vecto AB = (300;50;-50) nén U= (6;1,—1) 1a mdt vecto chi phwong ctia duwong thing AB.
x+500 y+250 z-150

6 1 @ -1
Goi H 1a hinh chiéu ctia diém O trén duong thang AB thi OH 1a khoang cdch ngan nhat
gitta may bay va dai kiém soat. Khi d6 H (6t —500;t —250; -t +150).

Phuong trinh duwong thang AB la:

Ta c6: OH U = (6t —500).6+(t —250).1+ (-t +150).(-1) =0 = t 1700,
Suy ra toa d§ cua vi tri may bay khi do la (700 = 3050 ;1150j .
19 19 ' 19

200
Vay -3a-b-c=-———~-11.
19
Mot xi nghiép moi ngay san xudt ra 2000 san pham trong dé c6 39 san phdm 16i. Lan luot
14y ra ngau nhién hai san phdm khong hoan lai d€ kiém tra. Tinh xé4c suat cta bién c&: San
pham 14y ra [an thi hai bi 18i (Iam tron két qud dén hang phiin trim).
Két qua: 0,02
Trinh bay:
Loi giai:
Xét cac bién c6:

A,: San pham 14y ra [an thit nhat bi 16i. Khi d6, ta cé: P(A)=———; P



Cau 17:

Cau 18:

A, : San pham 14y ra [an thi hai bi 16i.
[1 Khi san pham 14y ra Ian thit nhat bi 16i thi con 1999 san pham va trong d6 c6 38 san pham
X 38 1961
16i nén ta co: P = , suy ra
(AlA) = 1ggg7 5 @ P(AIA) = 1555
[ Khi san pham 14y ra lan tht nhat khong bi 16i thi con 1999 san phdm trong d6 cé 39 san
x -\ _ 39 1960
ham 16i nén ta co: P = ,suy ra
P (A[A)=1og- 50y P(A[A) = 1555
Khi d6, x4c suat dé san phé’m 1ay ra Ian thi hai bi 16i 1a:
38 39 39 191
)+P : + : ~0,02.
P(A)= (A2|A1) (AZ‘AI) ( ) 1999 2000 1999 2000
Hai qua bong dang hinh cau c6 kich thude khac nhau Jan lugt dat vao goc moét can nha hinh
hop chit nhat sao cho qua béng tiép xtc véi hai bic twong va nén cta can nha dé. Trén bé
mat ctia mdi qua bong, ton tai mot diém cé khoang cach dén hai bitc tudng qua bong tiép xtic
va dén nén nha lan luot 1a 2;3;1. Tinh tong d¢ dai cac duwong kinh ctia hai qua béng do.

Két qua:
Trinh bay:

Loi giai:

Phuong trinh mét cau 1a (S):(x—a)® +(y—a)’ +(z—a)* =a".

Goi M(x; y;z) IS5 (S) sao cho d(M (Oxy)) = 1,d(M,(Oyz)) = 2,d(M,(Oxz)) =3
a=3+2= 7

a=3-2= ,

= M(2;3;1)e(S)=

Suy ra 2r, +2r,=12.

Bén trong hinh vudng canh 4, dung hinh sao b6én canh déu nhu hinh vé bén (cac kich thude
can thiét cho nhu ¢ trong hinh). Tinh thé tich V cua khéi tron xoay sinh ra khi quay hinh sao
do6 quanh truc OXx (lam tron két qua dén hang phin chuc).



Két qua: 20,9
Trinh bay:

Ta ki hiéu cdc diém nhu hinh vé.

Ta c6 khdi tron xoay dé duoc tao thanh khi quay hinh phang QAMBN quanh truc (OX).

Ma Sgoam = Sonew Nén thé tich ctia khéi tron xoay d6 sé =2 Ian thé tich ctia khéi tron xoay
khi quay hinh phang ONBM quanh truc (Ox).

2 2
Suy ra ta c6 thé tich V = 2(4 MB? dx - 7 [ NB? dxj.
0 1

+) Viét phrrong trinh duong thang MB: M (0;1),B(2;2)

C6 vecto chi phuong MB=(2;1) suy ra mot vecto phép tuyén ctia dudng thing la
n =(-12).

Suy ra MB:-1(x-0)+2(y-1)=0< MB:-x+2y-2=0= y=%x+1.

Tuong ty, ta viét duoc phuong trinh duong thang NB 1la:



—2-(x-1)+1.(y-0)=0= -2x+y+2=0 = y=2x-2.
201 ? Z 2 20

=V =2| 7f| Zx+1| dx-z[(2x-2) dx|="7~20,9.
0 2 1 3

PHAN IV. (3,0 diém) Cau hoéi tu luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.
Cau 19: Mot cong cd dang hinh parabol véi chiéu cao 8m, chiéu rong chan dé 8m nhu hinh bén dudi:

Sm
Nguoi ta cang hai sgi day trang tri AB, CD nam ngang, dong thoi chia cdng thanh ba phan

A 2 e A 7 A ’ M 2 A D M A \ \ A4
sao cho hai phan ¢ phia trén c6 dién tich bang nhau. Ti s6 CA:\_B bang bao nhiéu (lam tron két

qua dén hang phin triam)?

Trinh bay:
Loi gidi:
.‘"
-4 0 X X, X
1 T ] ad
1 11
1 1
1 1
] 11
] 1
i 4 B
H B
1 )
e )
1]
L}
J
i -8 r
™~ 1

Gin hé truc toa d6 Oxy vao cong parabol nhu hinh trén véi truc Oy trung v6i duong doi
xtng ctia parabol. Gc O nam & dinh ctia parabol, don vi trén mdi truc tinh theo mét. Khi d9,

phuong trinh parabol ¢6 dang y = ax’. Vi parabol di qua diém c6 toa d6 (—4;—8)nén a = —%.

Suy ra phuong trinh parabol lay = —% X
Gia stt B c6 hoanh dd X, D c¢6 hoanh d6 X,. Khi d6 phuwong trinh dwong thang AB la
y= —% x?, phuong trinh duong thang CD 1a y = —% X5 .

Dién tich hinh phéng gi6i han boi parabol va dwong thang AB la:



X
2
=% (m°).

o105 -

Dién tich hinh phang gidi han bdi parabol va duwong théng CDla:

3 2\
S, —ZJ[——X —(—%xzzﬂdx:ZL—%+%xj
0

Theo gia thiét ta ¢ S, =25, < X —2X1<:> =3/2~1,26.

:gxg (m?).

Khids, EP = 2% .1 26.
AB  2x

Cau 20: Trong khong gian Oxyz, cho mit phing (P):x+2y-3z+4=0 va duong thing
d :X%Z :yT_Zzil. Viét phuong trinh duong thing A ndm trong (P) dong thoi cit va
vudng goc voi d.
Trinh bay:
Loi giai:
Mit phéng (P) ¢6 VTPT n, =(%2;-3); d ¢6 VTCP u, =(LL-1).
X+2 _y-2_z
-1=

Goi A=d m(P), toa d0 diém A théamanhé { 1 1 A( -3:1; 1)

Do A ndm trong (P) va vudng goc véi d nén c6 VICP u, = [np U, ] =(3-2-1).

Khi d6 duong thang A di qua A(-3;11) va c6 VICP Q =(1,—-2;-1) nén c6 phuong trinh
Xx+3 y-1 z-1
1 2 -1

Cau 21: Trong mot nha may c6 hai phan xuong. Phan xudng I san xudt 40% san pham. Phan xudng 11
san xudt 60% san pham. Xac sudt lam ra phé pham cta hai phan xwong I va II tuong tng la
0,05 va 0,02. Chon ngau nhién mot san phdm ctia nha mdy thi d6 14 phé& pham. Tinh x4c suat
dé€ san pham do 1a phan xuwong I san xuat.
Trinh bay:

A

Loi giai:
Goi A labién c6: “San pham caa phan xwong 17;



B la bién c6: “San pham la ph€ pham”.
Khi d6, A 1a bién ¢8: “San pham ctia phan xwéng 11”7; B 1a bién ¢8: “San pham khong phai 1a
phé pham”.
+) Ta tinh duoc: P(A)=0,4;P(B|4)=0,05;P(4)=0,6;P(B[A)=0,02
+) Ap dung cong thitc Bayes, ta co:
P(A).P(B|A) ~ 0,4.0,05
p(A)_p(B|A) + P(Z)P(B|Z) ©0,4.0,05+0,6.0,02
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 08 thing 4 nam 2025

P(A|B)= =§.
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116/04 Nguyén L6 Trach, TP Hué Truni tdm Km10- Huong Tra — Hué

Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai sot ¢i thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia

uy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chdn thanh cam on!
A 4 A 14 ) 2 1N LN A A7 A
PHAN I “ Cau trac nghiém vo6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau

1:

2:

3:

4.

5:

6:

Tinh thé tich V cta phan vat thé giéi han boi hai mat phang x=0,x=1, c6 thiét dién bi cat
boi mit phang vudng géc véi trucOX tai di€m cé hoanh dox (0<x<1)la mot tam giac déu

c6 canh bang X.

127 12 J3r J3

AV =—o. B.V=—. C.V=—-. D.V=—.

5 5 12 12
Cho I f (x)dx =—cosx+C . Khang dinh nao duéi day ding?
A. f(x)=sinx. B. f(x)=-cosx. C. f(x)=-sinx. D. f(x)=cosx.
Cho hai bién c8 A,B véi P(B)=0,6;P(A|B)=0,7 va P(A|B)=0,4. Khi d6 P(A) bing:
A.0,7. B. 0,4. C. 0,58. D. 0,52.

Trong khong gian Oxyz, cho diém A(L2;3). Goi M,N,P Ilan luot la hinh chiéu caa A 1én
cc truc Ox,0y, Oz . Phuong trinh mat phang (MNP) 1a

A.x+3y+2z-14=0. B. 6x+3y+2z-6=0.
cXi ¥ oo D. 6x+2y+3z-6=0.
123

Trong khéng gian Oxyz, cho mit phang (P): x+2y-3z-12=0 va duong thang d 6

X+7 y+10 z-4

phuong trinh d: . Toa d6 giao diém M cua duong thang d véi mat

3 4 =2
phang (P) 1a
A. (2,2,-2). B. (-7;-10;4). C. (1,2-3). D. (2,-1-3).
Xx=-1+2t
A . . \ 2 2 X oy-1 z+2 . .
Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang thang d =TT va d':qy=1+t
z=3

Khang dinh nao sau day dtng?
A. d va d’ chéonhau. B. d song song voi d'.
C. d trungvai d’. D. d cat d’ tai diém A(0;1-2).



Cau

Cau

Cau

10:

11:

12:

Mot 6 t6 dang chay v6i van toc 10m /s thi gap chudng ngai vat, nguoi 1ai xe dap phanh. Tu
thoi diém do, 6 to chuyén dong cham dan déu véi van toc V(t) = -2t +10( m/ S), trong dé t la
khoang thoi gian tinh bf?mg giay, ké tir luc bit dau dap phanh. Tinh quang duwong 6 t6 di
chuyén dugc trong 8 gidy cudi cung.
A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.
Cho hai bién c6 A va B ¢4 P(A)=0,7;P(B)=0,5 va P(AUB)=0,8. Tinh xac suat ctia bién
cO0 A vdi diéu kién B.
A.0/4. B. 0,5. C.0,7. D. 0,8.
Trong khong gian Oxyz, cho mat phéng (P) :2X+3y+22+2=0 va (Q) :x-3y+2z+1=0.
Phuong trinh duong thang di qua goc toa dd O va song song véi hai mit phang (P), (Q) 1a

X_Yy_ 2z g X_y _z o X_y_z X y_ 2z

12 2 -9 9 -12 -2 12 -2 -9 9 12 -2

Cho hai bién c6 A,B vdi 0< P(B) <1. Phat biéu nao sau day la dang?
A. P(A) = P(E).P(A| B)+P(B).P(A|E). B. P(A)=P(B).P(A| B)—P(E).P(A|§).
C. P(A) = P(E).P(A|§)—P(B).P(A| B). D.P(A)=P(B).P(A|B)+ P(E).P(A|§).
Trong khong gian Oxyz, toa d¢ cuia vecto k 1a
A. (L11). B. (1,0;0). C. (0;30). D. (0;0;1).
Trong khong gian Oxyz, cho méat cau (S): X* +y° +2° +2x—4y—6z+m—-3=0. Tim s& thuec M
dé (B):2x—y+22-8=0 cit (S) theo mdt duong tron cé chu vi béng 87 .
A.m=-4. B. m=-2. C. m=-3. D. m=-1.

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dung sai. Thi sinh trd 0 tie cdu 13 dén cdu 14. Trong méi y a), b), ),
d) & mdi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién dau X vao 6 chon)
Cau 13: Trong khong gian Oxyz, cho hai diém M (3;0;2), N(2;2025;2026) va duong thing d:

x—1 y—2024 7-2024
1 1 2

Khang dinh Dung Sai

a) |Piém M va N cling thuéc duong thang d .

b) |Puong thang d ¢4 moét vecto chi phuong
a=(1;2024;2024).

c) | Duong thang d’ di qua diem M va N c6 phuong trinh
. X=3 'y z+2
s —o=2 -T2

1 1 2

d) | Puong thing qua M, dong thoi vudng goc va cat d cb
X=3-t

phuong trinh la: {y=t (teR).
z2=2

Cau 14: Mot ddi van nghé gom 3 ban nam va 7 ban nit. Chon ra ngau nhién 3 ban dé biéu dién mot

tiét muc. Goi A 1a bién ¢4 "Cé it nhat mot ban nam trong 3 ban dwoc chon”, B la bién ¢d "Ba
ban dugc chon cé cuing gidi tinh".

Khang dinh Dung Sai

a) | Xéc sudt cua bién c8 B 120,333,




D) | X4c sudt ctia bich ¢ AB 1a .
120

c) | Xacsuéat cuabién cd A vdi diéu kién B la 0,024.

d)

14 A 2 - A ~ s . AA - A N AY 17
Xac suat ctia bién co0 A vdi diéu kién B la TR

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd oi tie ciu 15 dén céu 18.

Cau 15:

Cau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Khi gén hé toa d6 Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo kilomét) vao mot san bay, mat phéng
( Oxy) trung véi mat san bay. Mot may bay bay theo dwong tha&mg tir vi tri A(5; 0; 5) dén vi tri
B(10;10;3) va ha canh tai vi tri M (a;b;O). Gid tri ctaa a+b bﬁng bao nhiéu (viét két qua
dudi dang so thap phan)?

Két qua —

Trinh bay:

Cha mét trung tam thwong mai mudn cho thué mot s6 gian hang nhu nhau. Nguoi dé mudn
ting gia cho thué ciia mdi gian hang thém X (triéu dong) (x>0). Tdc do thay ddi doanh thu
tir cac gian hang d6 dwoc biéu dién boi ham sd T'(x)=-20x+300, trong d6 T'(x) tinh bang
triéu dong (Nguon: R.Larson anh B. Edwards, Calculus 10e, Cengage). Biét rang néu nguoi d6
tang gid thué cho mdi gian hang thém 10 triéu dong thi doanh thu 1a 12 000 triéu dong. Tim
gia tri cua X dé nguoi d6 co doanh thu la cao nhét (don vi triéu dong)?

Két qua —

Trinh bay:

Mot cude thi khoa hoc c6 36 bd cau hoi, trong d6 c6 20 bd cau hoi vé chu dé ty nhién va 16
bd cau hoi vé chu dé xa hoi. Ban An 18y ngau nhién 1 bd cau hai (18y khong hoan lai), sau d6
ban Binh 14y ngau nhién 1 bd cau hoi. Xac suat ban Binh 14y duoc bo cau hoi vé chu dé xa hoi

M a 7. a 1 A AN A e .7 [ M [N
bang b vOi y la phan s6 tdi gian. Gia tri ctia a+b bang bao nhiéu?

Kt qui I
Trinh bay:

Mot vat trang tri kim ty thdp dang hinh chop tam giac déu cé chiéu cao 110 mm va day la
tam giac déu canh 120 mm dwoc vé lai nhu hinh bén dudi. Chon hé truc toa d¢ Ozyz sao cho



goc toa do O trung voi trung diém cta canh ddy BC', dinh B thudc tia Oz va dinh A thudc
tia Oy . Tinh cdsin ctia goc gitta hai mat bén cua vat trang tri do.
ZA

Két qua: ]
Trinh bay:

PHAN IV. (3,0 diem) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cdu 19 dén cdu 21.

Cau 19: Mot dong co dién cd hai van bao hiém cung hoat dong. Xac suat hoat dong tot ctia van I 1a
0,9, ctia van II la 0,72. X4c suat hoat dong t6t cuia van I, biét van II hoat dong t6t, 1a 0,96. Gia
st van I hoat dong t6t, tinh x4c sudt hoat dong t6t ctia van II.

Trinh bay:
x=1+t
Cau 20: Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d:<y=2t , diém M(121) va mat phing
z=-1

(P):2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh duong thang A di qua M, song song véi (P) va
vudng goc voi d.
Trinh bay:

Cau 21: Mot tdm vén gd chi dwoc hd trg ¢ hai ddu O va P, cadch nhau 4 m. TAm van vong xudng
dwdi do trong lwong cua no tao thanh mot duong cong. Xét trén hé truc Oxy nhw hinh veé

duwdi, don vi mdi truc 1a mét, dwong cong trong hinh vé c6 phwong trinh y = f (x).



0 P
\—-/l !_\A
y=Ax)
2
Ngu‘(\jl ta Chfrng minh dwoc f"(x) = %{ZX—X?j vol 0<x<4. Tai diém cach diém P mot

khoang 1 mét, tdm van bi vong xudng bao nhiéu cm ? (lam tron két qua dén hang phan tram).
Trinh bay:
HET
Hué, 10h20’ Ngdy 04 thdang 4 nam 2025
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PHAN L. - Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.

MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1: Tinh thé tich V cua phéan vat thé giéi han boi hai mat phéng Xx=0,x=1, c6 thiét dién bi cit
béi mit phang vudng géc véi trucOX tai diém cé hoanh dox (0< x <1)la mot tam giac déu

c6 canh bang X.

A.V=12—7[. B.V=E. C.V:&. Q.Vzﬁ.
5 5 12 12

Loi gidi:
1 1

Thé tich vat thé 1a: V =js(x)dx=jx2.£dx:ﬁ.
) SR

Cau 2: Cho I f (x)dx =—cosx+C . Khang dinh nao duéi day ding?
A. f(x)=sinx. B. f(x)=-cosx. C. f(x)=-sinx. D. f(x)=cosx.

Loi gidi:
Ta cé;j f (x)dx=-cosx+C = f(x)=(-cosx+C) =sinx.

Cau 3: Cho haibién c§ A,B véi P(B)=0,6;P(A|B)=0,7 va P(A|B)=0,4.Khi d6 P(A) bing:
A.0,7. B.0,4. C. 0,58. D. 0,52.
Loi gidi:
Tacé: P(B)=1-P(B)=1-0,6=0,4.
Theo cong thitc xac sudt toan phan, ta cé:
P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B)=0,6.0,7+0,4.0,4=0,58.

Cau 4: Trong khong gian Oxyz, cho diém A(12;3). Goi M,N,P Tan lwot 1a hinh chiéu ctia A lén
cac truc Ox,0y, 0z . Phuong trinh mat phang (MNP) 1a

A.x+3y+2z-14=0. B. 6x+3y+2z-6=0.

cXi ¥ oo D. 6x+2y+32-6=0.
1 2 3

Loi gidi:

Ta c6 M (L0;0),N(0;2;0),P(0;0;3) nén phuong trinh (MNP) Ia %%%:1.
Hay 6x+3y+2z-6=0.



Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P): x+2y-3z-12=0 va duong thing d ¢
X+7 y+10 z-4

huwong trinh d :
PRHOTS 4 2

. Toa d¢ giao diem M cua duong théng d vdi mat
phéng (P) la

A. (2,2,-2). B. (-7;-10;4). C. (1,2-3). D. (2,-1-3).

Loi gidi:

Toa dd giao diém M cua d va (P) la nghiém ctia hé phuong trinh:

X =—7+3t (1)
y =-10+ 4t (2)
7=4-2t (3)
X+2y-32-12=0 (4)

Thay (1), (2), (3) vao (4) ta dwoc: t =3.
Vay M (2;2;-2) 1a giao diém ctia dwong thang d véi mit phing (P).

_ N S S T SN e
Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang thang d 5= 11 va d':qy=1+t
z=3
Khéng dinh nao sau day ding?
A. d va d' chéonhau. B. d songsong voi d’.
C. d trungvéi d’. D. d cit d’ tai diém A(0;L-2).

Loi gidi:

Lam bang phuong phép tw luan :

Pudng thing d di qua diém M (0;1;~ 2) va c6 vecto chi phuong u =(2;-11).

Puong thang d' di qua diém N(-11;3) va cé vecto chi phuwong V= (2;1,0).

= U,V |=(-124), MN =(-L0;5) =|u,v|MN =21#0=d va d' chéonhau.

Mot 6 t6 dang chay v6i van téc 10m /s thi gdp chudng ngai vat, nguoi 1ai xe dap phanh. T
thoi diém do, 6 t6 chuyén dong cham dan déu vdi van toce V(t) = -2t +10( m/ S), trong do t la
khoang thoi gian tinh bang gidy, ké tit ltc bat dau dap phanh. Tinh quang duong 6 t6 di
chuyén dugc trong 8 gidy cudi cung.

A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.

Loi giai:

Ta c6 -2t +10=0 <>t =5= Thoi gian tinh tlt ltc bat dau dap phanh dén khi diing han 1a 5
giay.

Vay trong 8 gidy cudi cung thi c6 3 gidy 6 t6 chuyén dong vdi van tdc 10m/s va 5 giay
chuyén dong cham dan déu vdi van tdce V(t) =2t + 10(m / S).

5
Khi d6, quang dudng 6 t di chuyén la § =3.10+ (-2t +10)dt =30+ 25=55m.
0

Cho hai bién c§ A va B ¢6 P(A)=0,7;P(B)=0,5 va P(AUB)=0,8. Tinh x4c sudt ctia bién
cO0 A vdi diéu kién B.
A.04. B.0,5. C.07. D.0,8.



Cau 9:

Cau 10:

Cau 11:

Cau 12:

Loi giai:

Ta c6: P(AB)=P(A)+P(B)-P(AUB)=0,7+0,5-0,8=0,4

P(AB)_%_

P(B) 05

Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):2x+3y+2z+2=0 va (Q):x-3y+2z+1=0.

Suy ra: P(Al B) =

Phuong trinh dwong thang di qua gdc toa dd O va song song véi hai mit phang (P), (Q) 1a

X_y_27 g XY _ 2% XxX_Y_2 pX_Y_2%2
12 2 -9 "9 12 -2° 12 2 -9 "9 12 -2
Loi gidi:

(P) c6 mot vecto phap tuyén la i = (2;3; 2);

(Q) c6 mot vecto phap tuyénla fi' = (1; -3 2) .

Do duong thang di qua goc toa dd O va song song voi hai mit phang (P), (Q) nén duong
thang mot vecto chi phuong la U = [ﬁ ﬁ'] = (12; -2 —9) )

Yy YA
Vay phuwong trinh duong thang 13 —:—:—.
ay p ng trin ng thang la TR

Cho hai bién c6 A,B vdi 0< P(B) <1. Phat biéu nao sau day la dang?
A. P(A) = P(E).P(A| B)+P(B).P(A|E). B. P(A)=P(B).P(A| B)—P(E).P(A|§).
C. P(A)=P(E).P(A|§)—P(B).P(A|B). QP(A):P(B).P(MB)+P(§).P(A|§).

Loi giai:

Céng thirc ding 1a P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B).

Trong khong gian Oxyz, toa d¢ ctia vecto K la:

A. (L11). B. (10;0). C. (0;30). D. (0;0;1).
Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S):X* +y° +2° +2x—4y—6z+m—3=0. Tim s& thuc m
dé (B):2x—y+22-8=0 cit (S) theo mdt duong tron cé chu vi bing 87 .

A.m=-4, B. m=-2. C. m=-3. D. m=-1.

Loi giai:

(S) c6 tam 1(~12;3) vaban kinh R=+17-m (m<17).

Puong tron giao tuyén c6 chu vi br;“mg 87 nénban kinh citandla r=4.

| —2-2+6- 8|

\/22 1)+ 22

Khoang cach tlr tim mét cau téi mat phang giao tuyén la d = d =2.

Tacd: R°=r?’+d*tac617-m=16+4 < m=-3.

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10i tiv cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)

Cau 13:

Trong khéng gian OXyz, cho hai diém M (3;0;2), N(2;2025;2026) va dudong thing d:
x—-1 y-2024 z-2024
1 1 2

Khang dinh Dung Sai

a) |Pifm M va N cung thudc duong thang d .

b) |Puong thing d 5 mot vecto chi phuong




Cau 14:

a=(1;2024;2024).
c) | Puong thing d’ di qua diém M va N cé phuong trinh
. X=3 'y z+4+2
la: ——=>=—+—.
1 1 2
d) | Dbuong théng qua M, dong thoi vudng gbc va cit d co
Xx=3-t
phuong trinh la: { y =t (t € R) .
2=2
Loi gidi:
| a)Sai | b) Sai | ¢) Sai | d)bung |

* Phuong 4n a) sai: Thay toa d6 diém M (3;0;2) vao phuong trinh duong thing d ta duoc:
3-1 0-2024 2-2024
# #
1 1
2-1 2025-2024 2026-2024
1 1
* Phuong an b) sai: Duong thang d c6 mét vecto chi phuong Uy =(1;1;2). Dé thay Ug,a

=M ¢d . Thay toa d6 diém N vao phuong trinh duong thang d

ta duoc: =Ned.

khong cung phuong.
* Phwong an c) sai: Ta co: MN = (—1;2025;2024) . Duong thang d’ qua M, N nén cé mot
vecto chi phwong Uy, = (~1;2025;20224) .

: -3 -2
Suy ra phuwong trinh duong thang d': X 1" 20y25 = 2024 .
x=1+t
* Phuong an d) dting: Phuong trinh tham s& ctia duong thang d 1a: |y = 2024 +t (teR).
7=2024+2t

Goi A 1a duwong thang qua M, dong thoi vuong goc va cat duong thang d .

Goi H=dNA=H ed nén H (1+t;2024+t;2024+2t).

Ta c6: MH =(t-2;2024+t;2022+2t), MH Ld = MH.u, =0

& 1.(t-2)+1.(2024 +1)+2.(2022+2t)=0 <« t=—1011 = MH =(~1013;1013;0)

Chon Q =(-1;1;0) 12 mot vecto chi phuong cta dwong thang A nén phuong trinh tham s&
Xx=3-t

cua duong thang A la: 1y =t (teR).
2=2

Mot d6i van nghé gom 3 ban nam va 7 ban nit. Chon ra ngau nhién 3 ban d€ biéu dién mot

tiét muc. Goi A la bién 6 "Cé it nhdt mdt ban nam trong 3 ban dwgc chon”, B la bién c6 "Ba
ban dwoc chon c6 cuing gidi tinh".

Khang dinh Dung Sai
a) | Xacsudt cuabién cd B 1a 0,333.
b) 1

Xd4c suat caa bién co AB la —.
120

c) | Xacsuat ctiabién cd A véi diéu kién B 1a 0,024.




D | X4c sust ctia bién c§ A véi dieu kien B 1a %.
Loi giai:
| &S | b)bung | ¢) Sai | d) Sai
a) Sai.
3 3
X&c suat ctia bién ¢d B la P(B) = G, +3C7 =0,3.
10
b) bung.
AB la bién c0 "Ba ban duoc chon déu la nam".
3
Xéc sudt ctia bién c8 AB la P(AB)= C—g = i
C: 120
¢) Sai.
1

P(AB) 190
p(A| B):M:@:i_

P(B) 03 36
d) Sai.

c? 17
P(A) == —C—; == ﬂ

10
Theo cong thirc xac suat toan phan:

= = 17 1
P(A)=P(AB)+P(AB)< P(AB)=P(A)-P(AB)=—-—=0,7;
(A)=P(AB) +P(4B) < P(4B)=P(a)- P(aB)= 2T - L

P(AE) P(AE) 0,7
p(B) 1-P(B) 1-03
Céch khdc: Bién 8 A véi didu kién B 1a bién c6 chic chén nén P(AI E) ~1.

PHAN II1. (2,0 dié) Cau tric nghiém tra 161 ngan. Thi sinh trd 10i tie cdu 15 dén cdu 18.
Cau 15: Khi gén hé toa do Oxyz (don vi trén moi truc tinh theo kilomét) vao mot san bay, mat phéng

P(AIB)=

(Oxy) trung véi mit san bay. Mot mdy bay bay theo dudng thang ttr vi tri A(5;0;5) dén vi tri
B(10;10;3) va ha canh tai vi tri M (a;b;O). Gia tri cia a+b bang bao nhiéu (viét két qua
dudi dang s6 thap phan)?
Két qua: 42,5
Trinh bay:
Loi giai:
Phuong trinh duong thing AB Ta:X—> =Y _ 272
5 10 -2
Vi M thudc AB nén ton tai s6 thue t sao cho M (5t +5;10t;— 2t +5) .

Ngoai ra, M thudc mit phang (Oxy) nén -2t+5=0<t= g .Suy ra M (17,5;25;0).



Cau 16:

Cau 17:

Vaya+b=17,5+25=42,5.

Cha mot trung tam thuwong mai mudn cho thué moét s6 gian hang nhue nhau. Nguwoi dé mudn
tdng gia cho thué cua mdi gian hang thém X (triéu dong) (x>0). T6c dd thay d6i doanh thu
ttr cac gian hang d6 duoc biéu dién boi ham s6 T'(X) =-20x+300, trong dé T'(X) tinh bﬁ?mg
triéu dong (Nguon: R.Larson anh B. Edwards, Calculus 10e, Cengage). Biét rang néu nguoi d6
tang gia thué cho mai gian hang thém 10 triéu dong thi doanh thu la 12 000 triéu dong. Tim
gia tri cua X d€ nguoi do co doanh thu la cao nhét (don vi triéu dong)?

Két qua: 15

Trinh bay:

Loi gidi:

Ta cé: T(x) = [T'(x)dx = [ (~20x+300)dx = —10x* +300x+C,C e R .

Khi nguodi d6 ting gid cho thué mdi gian hang thém 10 triéu dong thi doanh thu 1a 12 000
triéu dong. Nén ting véi x =10 tac6 T (10)=12000 suy ra

12000 = -10.10* +300.10+ C = C =10000 .

Vay T (X) =—-10%? +300x+10000. Tacod T (X) la mot ham bac hai véi hé s6 a <0 va dat gia tri
16n nhat bang 12250 khi x =15.

Vay doanh thu cao nhat ma nguoi d6 c6 thé thu vé 1a 12 250 triéu dong va khi d6 mdi gian
hang da tang gia cho thué thém 15 triéu dong.

Mot cude thi khoa hoc c6 36 bd cau hoi, trong d6 c6 20 bd cau hoi vé chu dé ty nhién va 16
bd cau hoi vé chu dé xa hoi. Ban An 18y ngau nhién 1 bd cau hai (18y khong hoan lai), sau d6
ban Binh 14y ngau nhién 1 bd cau hoi. Xac suat ban Binh 14y duoc bo cau hoi vé cha dé xa hoi

M a 7. a \ A AN A e .7 . 2 M [N
bang b vOi y la phén so tdi gian. Gia tri caa a+b bang bao nhiéu?

Kt qui
Trinh bay:

Loi gidi:

Xét cac bién co:

A: “Ban An 1ay dugc bd cau hdi vé chu dé ty nhién”;

B: “Ban Binh 1ay duwgc b cau hoi vé chu dé xa hoi”.

Khi do, P(A)=22 = 2. P(A)=1-P(A) .

36 9 9 9

Néu ban An chon dwgc mot bo cau hoi vé cha dé tu nhién thi sau d6 con 35 b cau hdi, trong

d6 6 16 cau hoi vé chu dé xa hoi, suy ra P(B/A)= % )



Néu ban An chon duoc mot bg cau hoi vé chu dé xa hoi thi sau d6 con 35 b cau hoi, trong
d6 c6 15 cau hoi vé ch dé xa hoi, suy ra P(B/A)= % .
Tacé: P(B)=P(B/A).P(A)+ P(B/Z\)P(K):E.§+1—.ﬂ _2  a-sb-o.
359 359 9
Cau 18: Mot vat trang tri kim ty thap dang hinh chép tam giac déu cé chiéu cao 110 mm va day la
tam giac déu canh 120 mm duwoc vé lai nhw hinh bén dudi. Chon hé truc toa d¢ Ozyz sao cho

goc toa do O trung voi trung diém cta canh ddy BC', dinh B thudc tia Oz va dinh A thudc
tia Oy . Tinh c6sin ctia goc gitta hai mat bén cua vat trang tri do.
zZA

Két qua: 0,36
Trinh bay:

Loi gidi:
Ta ¢ B(60;0;0);A(O;60\/§;O);S(O;ZO\@;HO),C(—60;O;O),
573=(60;—20\/§;—110);§=(—60;—20J§,——110);574=(0;406;—110).
M3t phing (SAB) 6 vecto phap tuyén 7i=——— [ SA,SB | =(1143:11:443) .
phang phap tuy 200
Tuong tw, mat phang (SAC) c6 vecto phap tuyén %:—ﬁ.[ﬁ,i}:(11\/5;—11;—4\/5).

Goi « la goc gitta hai mat bén cta vat trang tri do.

Ta co: cosa = ‘?%‘ =1~O,36.
26

PHAN IV. (3,0 diém) Cau hoéi tw luan. Thi sinh trd 10i tir cdu 19 dén cdu 21.

Cau 19: Mot dong co dién co hai van bao hiém cung hoat dong. Xac sudt hoat dong tot ctia van I 1a
0,9, cua van II la 0,72. Xac suat hoat dong tot ctia van I, biét van II hoat dong t6t, la 0,96. Gia
st van I hoat dong tdt, tinh xac suat hoat dong tot caa van II.
Trinh bay:



Cau 20:

Cau 21:

Loi giai:

Goi A la bién ¢ “ Van I hoat dong tot”. Vay P(A) =0,9.

Goi B la bién ¢d “ Van II hoat dong t6t”. Vay P(B) = 0,72.
P(A/B).P(B) 0,96.0,72

Theo cong thirc Bayes, ta c6: P(B/ A) = =0,768.
P(A) 0,9
x=1+t
Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d:{y=2t , difm M(1;2;1) va mit phing
z=-1

(P):2x+y—-2z-1=0. Viét phuong trinh duong thang A di qua M, song song véi (P) va
vudng goc voi d.

Trinh bay:

Loi giai:

Mit phang (P) c6 vecto phép tuyén n, =(2;1,-2).

Pudng thing d c6 vecto chi phuong U, = (1,2;0).

Puong thing A song song véi (P) va vudng géc véi d nén c6 VICP u, = [E QJ =(4,-2;3)
Vay phuong trinh duong thang A: X;l =Y _22 _Z ;1 .

Mot tdm van g6 chi duoc ho tro ¢ hai dau O va P, cach nhau 4 m. TAm véan vong xudng
dwdi do trong lwong cua no tao thanh mot duong cong. Xét trén hé truc Oxy nhw hinh vé

duwdi, don vi mdi truc 1a mét, dwong cong trong hinh vé cé phwrong trinh y = f (x).

AV
0 P
A — —A
y=1x)
2
Ngu’(‘jl ta Chﬁ)ng minh duoc f"()() = ﬁ(ZX—%j voi 0<x<4. Tai diém cach diém P mot

khoang 1 mét, tdm van bi vong xudng bao nhiéu cm ? (lam tron két qua dén hang phan tram).
Trinh bay:



2 3

Suy ra: f(x)=]f'(x)dx=] 1 XZ—X—S +C, |dx =1 x_x +Cx+C
100 6) 100{3 64) = °°

3 4
_ X x +Cx+C,.
100( 3 24

Duwa vao hinh vé, ta co: f (O) = (4) =0.

f(0
Tt d9, ta c6 hé phuong trinh: { (

)

)
1(0° o 1 3ogf
m(g—ﬂJ'FCl'O'FCZ:—(§—§j+cl'4+cz 8 2

3 4
L0 9%, 04c -0 C,=0 C,=0
100\ 3 24

3 4
Suy ra: f (X):ﬁ(%—%j—%x.

Tai diém cach diém P mot khoang 1 mét tie X =3, ta co

3 4
F(3)=—2 |33 | 2 3_ 0,02375(m).
100\ 3 24) 75
Vay tdm van vi vong xudng gan 2,38 cm.
HET

Hué, 10h20’ Ngay 04 thdng 4 niam 2025
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Trong qud trinh suu tdm va bién soan, néu tai liu c6 sai sot ¢i thi rat mong nhdn dwoc sy g6p y cia

uy thiy co cung cdc em hoc sinh! Xin chdn thanh cam on!
A 4 A 14 ) 2 1N LN A A7 A
PHAN I “ Cau trac nghiém vo6i nhiéu phwong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tir cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Caul.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cho hai bién cd A,B vdi 0< P(B) <1. Phét biéu nao sau day dung?
A. P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B).  B.P(A)=P(B)P(A|B)-P(B).P(A|B).
C. P(A)=P(B).P(A|B)-P(B).P(A|B).  D.P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B).

Thé tich khdi tron xoay do hinh phéng gidi han boi cac duong Yy = JX, truc Ox va hai duong
thang x =1;x =4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh boi cong thiic nao?

A.V:njxdx. B.Vznzj'xdx. C.V:nj'«/;dx. D.V=i|«/§|dx.
1 1 1

1
Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2-L3) va mat phang
(P):2x-3y+2z-1=0. Viét phuong trinh dwong thang d di qua A va vuéng géc véi (P).

A x—2=y+1=z—3l B. x+2=y—1=z+3.
2 3 1 2 3 1
C. x—2:y+3=z—1. D. X—2 _y- -1 z—3.
2 1 3 2 -1 3
Cho hai bién c8 A va B, véi P(B)=0,8, P(A|B)=0,7, P(A|B)=0,45. Tinh P(B|A).
A. 0,25. B. % C. 0,65. D. 0,5.

Cho d6 thi ham s8 y = f (x) nhw hinh vé sau bén dudi:




Cau 6.

Cau?.

Cau 8.

Cau9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

2
Biét rang J dX a va j dX b.Dién tich S cua phan hinh phang duoc to dam la

A.S=-a-b. B.S_a b. C.S=b-a. D.S=a+b.
Trong khong gian Oxyz, cho mat phéng (P):2x—y+1=0. Vecto nao sau day la mot vecto
phap tuyén ctia mit phang (P)?
A.n, =(2;0,1). B. n, =(2;-11). C.n,=(2,-10).  D.n,=(21-1).
2 4 4
Choham s§ f (x) lién tuctrén R vacd [ f(x)dx=9, [ f(x)dx=4.Tinh I = f(x)dx.
0 2 0

A.I=% B. | =13. C.I=5 D. 1 =36.

Cho hai bién cd ngau nhién A va B ¢ P(A) =0,7;P(B)=0,5P(AB)=0,4. X4c sudt ctia A

véi diéu kién B 1a

A. E B. E C.
5 7

Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S):x*+y

D.2.
7

SIES

N

+2°—2x+2y—4z—-2=0. Tinh ban kinh r
cuiia mat cau.
A r=2V2. B. r=426. C.r=4. D.r=+2.
Trong khong gian Oxyz, cho méat cau (S): X +y® +2° +2x—4y—6z+m—3=0. Tim s& thyec m
dé (B):2x—y+2z-8=0 cit (S) theo modt duong tron cé chu vi béng 87 .
A.m=-4, B.m=-2. C. m=-3. D. m=-1.
Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P): x—y+2z+1=0 va duong thang
d: X:Il = % - _;_1 . Tinh géc gifta dwong thing d va mat phang (P).
A. 60°. B. 120°. C. 150°. D. 30°.
Mot hop chira 4 vién bi xanh, 1 vién bi do va 2 vién bi vang. Cac vién bi c6 cung kich thudce va
khdi luong. Ban Théi 14y ra ngau nhién 2 vién bi tir hop. X4c sudt 2 vién bi 18y ra déu c6 mau
vang, biét rang chting c6 cing mau la

6 1 20

A — B. — C.l. D. —
7 21 7 21

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10 tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon diing hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)

Cau 13.

Cau 14.

Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S):x* +y® +2° —=2x+4z+1=0.

Khang dinh Dung Sai

Toa do tam | ctia mit cau (S) 1a (10;-2).

)
b) | Dién tich mit cau (S) bang 167 (dvdt).
) | biém A(1;2;3) nam trong mat cau (S).

I
I
<
ovig
=
Q¢
4

S8 diém chung ctia duong thang A: g

cau (S) bang 0.

Cho hai bién c8 A va B c6 P(AB)=0,2;P(AB)=P(AB)=03.

Khang dinh ‘ Dung Sai




a) | Xacsuatcuabiéncd A 1a0,5.

b) | Xacsuat cuabién cd B 1a 0,5.

) A va B la hai bién ¢6 ddc lap.

d) | X4c suat ctia biéh cd AB 13 0,25.

PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 101 tie cdu 15 déh cdu 18.

Cau 15.

Cau 16.

Cau17.

Cho P(A)=0,5;P(B)=0,6;P(B|A)=0,9. Tinh P(A|B).

Két qua: ]

Trinh bay:

Mot 6 t6 chuyén dong nhanh dan déu véi van tdc V(t) =Tt (m/s). Di duoc 5 (S) nguoi 1ai xe
phat hién chudng ngai vat va phanh gap, 6 to tiép tuc chuyén dong cham dan déu voéi gia toc
a=-35 (m/s’). Tinh quang duong ctia 6 to di dwoc tir lac bat dau chuyén banh cho dén khi

dting han? (quang duong tinh theo don vi m).

Két qui E—

Hinh vé bén duwdi minh hoa hinh anh mét tda nha trong khong gian véi hé toa do Oxyz (don
vi trén mdi truc toa do la mét). Biét A(50;0;0), D(0;20;0), B(4k;3k;2k)véi k>0 va mit
phang (BCFE) c6 phuong trinh 1a z=3.

Biét m4t phang (AOBC) c6 dang ax—2y+bz+c=0, tinh a+b+c.
Kt qui E—
Trinh bay:



Cau18. Trong khong gian Oxyz, cho dwong thang d:{y=1+t va mit phang (P):3x-2y+z-1=0. Goi
z=1-3t
d’ 1a duong thang di qua M (2;1;,1), vudng goc véi d va song song véi (P). Biét d' cat mat

phéng (Oyz) tai diém P(O;m;n), tinh m +2n.

Kt quis I
Trinh bay:

PHAN IV. (3,0 diem) Cau héi tw luan. Thi sinh trd 10i tie cdu 19 dén cdu 21.

Cau19. D€ trang tri cho mot phong trong mot toa nha, nguoi ta vé 1én twong mot hinh nhw sau: trén
mdi canh cua hinh luc giac déu c6 canh béng 2 dm c6 mot canh hoa hinh parabol, dinh cta
parabol cach canh 3 dm va nam phia ngoai hinh luc giac, dwong parabol d6 di qua hai dau
mut ctia mdi canh (xem hinh sau). Hay tinh dién tich ctia hinh ndi trén (ké ca hinh luc giac
déu) d€ mua son trang tri cho phu hop (két qud lam tron dén chir s6"thdp phin thir hai sau ddu
phiy)

Trinh bay:

Cau20. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: =—=— va mat cau

(S):(x=1)"+(y—2)" +(z-1)" =2. Hai mit phing (P) va (Q) chtta d va tiép xtic véi (S).
Goi M, N 1a tiép diém. Tinh d6 dai doan théng MN.
Trinh bay:



Cau 21. Mot khu dan cee c6 60% cac ho gia dinh cé khong qua 4 thanh vién. Trong cac gia dinh co
khong qua 4 thanh vién, ¢ 20% gia dinh c6 ba thé hé cuing chung song; trong cac gia dinh co6
trén 4 thanh vién, c6 70% gia dinh cé ba thé hé cling chung s6ng. Chon ngau nhién 1 ho gia
dinh trong khu dan cu. Biét rang gia dinh d6 c6 ba thé hé cting chung séng, tinh xac suat d&
gia dinh d¢6 c6 trén 4 thanh vién.

Trinh bay:
HET
Hué, 10h20’ Ngay 13 thing 4 ndam 2025
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PHAN L. - Cau trac nghiém véi nhiéu phuong an lwa chon. Thi sinh trd 10i tie cdu 1 dén cdu 12.
MGi ciu héi, thi sinh chi chon mgt phwong dn.

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cho hai bién c¢8 A,B vdi 0< P(B) <1. Phét biéu nao sau day dung?
A. P(A)=P(B).P(A|B)+P(B).P(A|B).  B.P(A)=P(B)P(A|B)-P(B)P(A|B).
C. P(A) = P(E).P(A|§)—P(B).P(A| B). D.P(A)=P(B).P(A|B)+ P(§).P(A|§).

.....

Congthucdﬁngla P(A)=P(B).P(A|B)+P(B)P(A|B).

Thé tich khéi tron xoay do hinh phang gi6i han boi cac duong y = JX, truc Ox va hai duong
thang x =1; x =4 khi quay quanh truc hoanh dugc tinh béi cong thirc nao?

A.Vznj‘-xdx. B.V:nzjtxdx. C.V:ni\/;dx. D.V:j‘&‘dx.
1 1 1 1

Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho diém A(2-L3) va mat phang
(P):2x-3y+2z-1=0. Viét phuong trinh dwong thang d di qua A va vuéng géc véi (P).

A x—2:y+1:z—3. B. x+2=y—1=z+3_
2 -3 1 2 -3 1
C. x—2=y+3=z—1. D. x—2=y—1=z—3l
2 -1 3 2 -1 3
Loi giai

Do d vuéng géc v6i (P) nén VTPT ctia (P) ciing 1a VICP cua d = VTCP u, =(2;-3;1).

Duong thang d di qua A va vudng goc véi (P) c6 phuong trinh la: x=2_y+l_z-3 .

3 1
Cho hai bién c8 A va B, véi P(B)=0,8, P(A|B)=0,7, P(A|B)=0,45. Tinh P(B|A).
A. 0,25. B. % C. 0,65. D. 0,5.

.....

Ta cé: P(B)=1—0,8=o,2.

Cone th . _ P(B)P(AIB)
ong thirc Bayes: P(B| A)=
P(B)P(A|B)+P(B)P(AlB)
0,8.0,7 _96
0,8.0,7+0,2.0,45 65

= P(B|A)=



Cau 5.

Cau 6.

Cau7.

Cau 8.

Cauo.

Cho d6 thi ham s& y = f (x) nhu hinh vé sau bén dudi:

1 2

Biét rang '[ f(x)dx=a va I f (x)dx=b.Diéntich S cta phan hinh phang duoc t6 dam la
-2 1
S

A.S=-a-b. B.S=a-b. C.S=b-a. D.S=a+b.
Loi gidi:
Ttr d6 thi, tacé a<0 vab>0
1 2
Doddcod S = _[ f(x)dx+_[f(x)dx =|a|+|b|=—a+b=b-a.
-2 1

Trong khong gian Oxyz, cho mat phang (P):2x—y+1=0. Vecto nao sau day la mot vecto
phép tuyén ctia mit phang (P)?
A.n =(2;0,1). B.n, =(2;-11). C.n,=(2-10).  D.n,=(21-1).

2 4 4
Choham s8 f (X) lién tuc trén R va cé If (x)dx=9, jf (x)dx=4. Tinh | :J- f(x)dx.
0 0

2

A.|=% B. 1 =13. C.1=5 D. 1 =36.
Loi gidi:

4 2 4
Taco | :J'f(x)dx:J'f(x)dx+If(x)dx:9+4:13.

0 0 2

Cho hai bién ¢6 ngau nhién A va B ¢4 P(A)=0,7;P(B)=0,5P(AB)=0,4. X4c suét ctia A
v6i dieu kién B 1a
A2z B. 2. c 2 D. 2

7 5 7

.....

)
__, P(AB) P(AB) 2
Suy ra: P(AI B): P(E) :1—P(B):g

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S):x*+y?+2z°—2x+2y—-4z-2=0. Tinh ban kinh r

cuiia mat cau.

ir:Z\/E. B.r:«/%. C.r=4, D.r:\/E.

.....



Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Mit cau (S) c6tam 1(1;-1;2) vabankinh r = \/12 +(—1)2 +2°—(-2) = 22.

Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S): X +y® +2° +2x—4y—6z+m—3=0. Tim s& thiec m
dé (B):2x—y+2z-8=0 cat (S) theo mot dwong tron cb chu vi bang 87 .

A.m=-4. B. m=-2. C. m=-3. D. m=-1.

Loi giai:

(S) c6 tam 1(~12;3) vabénkinh R=+17-m (m<17).

Puong tron giao tuyén c6 chu vi bang 87 nén ban kinh cianéla r=4.

-2-2+6-8
Khoang cach tlr tam mét cau téi mat phang giao tuyén la d = d = - | =2.

Tec
Tacéd: R*=r’+d*tacé17-m=16+4 < m=-3.
Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho mit phang (P): x—y+2z+1=0 va duong thing

d: X:Il = % - _;_1 . Tinh géc gifta dwong thing d va mat phang (P).

A. 60°. B. 120°. C. 150°. D. 30°.
Loi giai:

(P) covtpt = (1; -1 2) , d covtep U= (1; 2;—1) )

Goi « la géc gitra duong thang d va mit phang (P)

jun 3 1
I
Mot hop chiza 4 vién bi xanh, 1 vién bi do6 va 2 vién bi vang. Cac vién bi c6 cung kich thudc va
khéi legng. Ban Thai 14y ra ngau nhién 2 vién bi tir hdp. X4c suat 2 vién bi 18y ra déu cé mau
vang, biét rang chiing 6 ciing mau la

=Ssina = :>a 30°.

A2 B. . ct. D. 2
7 21 7 21
Loi gidi:

Goi A labién c6 "Hai vién bi 1dy ra ¢6 cung mau", V la bién c6 "Hai vién bi 1dy ra déu co6
mau vang'".

1
, P(AV) ¢z 1
Taco P(VIA)= FS(A)):1+ZZZ =3
oy
c?

PHAN II. (2,0 diém) Cau tric nghiém dtng sai. Thi sinh trd 10 tir cdu 13 dén cdu 14. Trong mdi y a), b), ¢),
d) & moi cdu, thi sinh chon ding hodc sai (dién ddu X vio 6 chon)

Cau 13.

Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S):x* +y® +2° —-2x+4z+1=0.

Khang dinh Dung Sai

a) |Toaddtam | ctiamatcau (S) la (1,0;-2).

b) | Dién tich mit cau (S) bang 167 (dvdt).

c) | biém A(12;3) nam trong mat cau (S).

I
I
<
Q-
=
Q¢
4

SG diém chung ctia duong thang A g




cau (S) bang 0.

e 2.

Loi giai:
‘ a) bung ‘ b) Bung | ¢) Sai ‘ d) buang
X, =-2:-2=1
a)Toadotam | ctamitcaula<y =0:-2=0 = 1(40;-2).
2, =4:-2=-2

b) R=y? +0°+(-2) ~1=2 = S, =47R* = 47.2* =167 (dvdlt).
¢) IA=(0;2,5) = [1A|=V/0? +2°+5° =/20 >2 = diém A nim ngoai mit cau.

d) Pudng thing A di qua M (0;1;,2) vanhan U =(2;1-1) lam mot vecto chi phuong.

6] ,
d(I,A)=T=@>R = A khong cét (S).

Céu14. Chohaibién cd A va B c6 P(AB)=0,2;P(AB)=P(AB)=03.
Khang dinh Dung Sai

a) | Xacsuat cuabién cd A 1a0,5.

b) | Xacsuat ciabién cd B 1a0,5.

Q) A va B la hai bién ¢ doc lap.

d) | Xac suat ctia bién c8 AB 1a 0,25.

Loi gidi:
‘ a) Sai ‘ b) bung | c) bung ‘ d) Sai
a) Sai.
P(A)=P(AB)+P(AB)=0,3+0,3=0,6
b) Bung.
P(B)=P(AB)+P(AB)=0,3+0,2=0,5
c) bang.
Do P(A)-P(B)=0,6-0,5=0,3=P(AB) nén A va B 1a hai bién ¢& doc lap.
d) Sai.

Tacé P(AB)+P(AB)=P(A)=1-P(A)=1-0,6=0,4.
Suy ra P(AB)=0,2.
PHAN II1. (2,0 diém) Cau tric nghiém tra 10i ngan. Thi sinh trd 10 tie céu 15 dén cdu 18.
Cau15. Cho P(A)=0,5;P(B)=0,6;P(B|A)=0,9. Tinh P(A|B).
Két qua: 0,75
Trinh bay:




Cau 1e.

Cau17.

Loi giai:
Theo cong thitc nhan xac suat, ta c6: P(AB)= P(A)P(B|A) =0,5.0,9=0,45.

A P(AB) 0,45
Vay P(A|B)= P((B))= X =0,75.

Mot 6 t6 chuyén dong nhanh dan déu vdi van toc V(t) =Tt (m/s). Di duoc 5 (S) nguoi 1ai xe

phat hién chuéng ngai vat va phanh gap, 6 to tiép tuc chuyén dong cham dan déu voéi gia toc
a=-35 (m/s2 ) Tinh quang duong ctia 6 t6 di dwoc tit lac bat dau chuyén banh cho dén khi
dtmg han? (quang duong tinh theo don vi m).

Két qua: 105

Trinh bay:

Loi gidi:
5 12 5
Quéng dudng 6 to di dugc trong 5 (s) daula s = J. 7tdt = 75 =87,5 .
0 0
Phuong trinh van t6c cua 6 t6 khi ngwoi 1ai xe phat hién chudng ngai vat la Viy) (t) =35-35t.

Khi xe dung lai han thi v, (t)=0¢>35-35t =0t =1,
Quang duong 6 t6 di duoc tir khi phanh gidp dén khi dung lai han la

1

1 2
S, =j(35—35t)dt =[35t—35%] =175 .

0

0

Vay quang duong ctia & to di duwoc tir lic bat dau chuyén banh cho dén khi ding han 1a
S=s +5,=87.5+17.5 =105 .
Hinh vé bén dudi minh hoa hinh anh mét toa nha trong khong gian véi hé toa do Oxyz (don
vi trén mdi truc toa do 1a mét). Biét A(50;0;0), D(0;20;0), B(4k;3k;2k)véi k>0 va mit
phéng (BCFE) c6 phuong trinh 1a z=3.

o

—

Biét mit phang (AOBC) c6 dang ax—2y+bz+c=0, tinh a+b+c.

Két qua:
Trinh bay:



Cau 18.

Loi gidi:
Do mit phang (BCFE) c6 phwong trinh 1a z=3 va diém B €(BCFE) nén ta co:

2k:3<:>k:§:> 8(6;2;3].
2 2

Ta cé: U7=5—10C7°\=(1?0?0)i@=§@=(423i2) =n :[Q,@]:(O;—Z;B) 1a mot véc to phap
tuyén cua mat phang (AOBC) nén phuong trinh mat phang (AOBC) la:
—2(y-0)+3(z-0)=0<-2y+3z=0——a=0;b=3;c=0=a+b+c=3.
X=2t
Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d:{y =1+t va mat phang (P):3x-2y+z-1=0. Goi
z=1-3t
d’ 1a dwong thang di qua M (2;1;1), vudng géc véi d va song song véi (P). Biét d' cat mat
phéng (Oyz) tai diém P(O;m;n), tinh m + 2n.
Két qua:
Trinh bay:

Loi gidi:
o |d'Ld =u, Lu, =(2;1-3)
a co: .
d'//(P)= Uy Ln, =(3;-2;1)

Chon u, =[uy,n,) | =(-5;-15-7)=—(5;1%7).

Duong thang d' di qua M (2;1;1) va nhan U =(5;117) lam mt vecto chi phuwong, cé phuong
x=2+5t

trinh d':]y =1+11¢.
z=1+7t

+) Tim giao diém cua d’ va mit phang (Oyz):



-
x=2+5t=0 5
Xéthé: jy=1+11t < y=1+1L{—%J=—%§———»d7ﬁﬂhﬂ)=P(;—%;;—%}
z=1+7t
z=1+7.(—2]=—2
5 5

Suy ra:mz—%;n:—%——)m+2n:—7.

PHAN IV. (3,0 diém) Cau hoi tu luan. Thi sinh trd 10i tiv cdu 19 dén cdu 21.

Cau19. D€ trang tri cho mot phong trong mot toa nha, nguoi ta vé lén twong mot hinh nhw sau: trén
mdi canh cua hinh luc giac déu cd canh béng 2 dm c6 mot canh hoa hinh parabol, dinh cua
parabol cch canh 3 dm va nam phia ngoai hinh luc giac, dwong parabol d6 di qua hai dau
mut ctia mdi canh (xem hinh sau). Hay tinh dién tich ctia hinh néi trén (k& ca hinh luc giac
déu) dé mua son trang tri cho phu hop (két qua lam tron dén chiv s6"thdp phan thir hai sau diu
phiy)

Trinh bay:
Loi giai:
Hinh luc giac déu c6 canh bang 2dm .

33

Dién tich cua hinh lyc gidc déu cd thé duoc tinh bang cong thirc: S|, 4 :T.az voi
a=2dm

Thay vao cong thttc ta co: S, giac

33, )

== 2= 6+/3(dm?)

Chon hé truc toa do Oxy sao cho trung diém ctia canh 1a AB, véi A(1,0),B(-10) va dinh
I (0,3) cuia parabol.

Phuong trinh ctia parabol cé dang: y=ax* +b

Do parabol di qua cac diém A va B néntacéd: y=-3x>+3
1
Dién tich mdi canh hoa dwoc tinh bang tich phan: S, ., = j (—3x2 + 3)dx

-1



Cau 20.

[0 +3x] =(-1+3)-(1-3)=4am’

Tinh tich phan: S

canh hoa

Hinh c6 6 canh hoa nén tong dién tich ctia cac canh hoa 1a: Syo e nos = 6.4 = 24 dm?

Tong dién tich ctia hinh bao gém ca hinh luc giac va cac canh hoa la:

STong = SLuc giac + STong canhhoa — 6\/é + 24 ~ 34139 dm2
Trong khoéng gian Oxyz, cho duong thing d ;%2 - l]_ — % va mit u

(S):(x=1)"+(y—2) +(z-1)° =2. Hai mit phing (P) va (Q) chtta d va tiép xtic véi (S).
Goi M, N la tiép diém. Tinh do dai doan thang MN.
Trinh bay:

Loi gidi:

d ndm trén hai mit phang (P) va (Q) nén d chinh 1a giao tuyén ctia hai mat phang d6

Mait cau (S) co tam I(1;2;1) va ban kinh R =\/§.

Mit phang (a) diqua | va vudng géc véi duong thang d c6 phuong trinh:
2(x-1)-1(y-2)+4(z-1)=0<2x—-y+4z-4=0.

Goi K 1la hinh chiéu caa | trén d, do Ked= K(2+2t;—t;4t) va
Ke(a)=2.(2+2t)+t+4.4t-4=0<t=0=K(2;0;0).

Mit phang («) cat (S) theo giao tuyén la dwong tron 16n (C). Ta c6 M,Ne(C) va
goiH =IKNMN.Suyra H la trung diém cua MN .

IK =J(2-1)° +(0-2)° +(0-1)° =+6.




2
Ta c6 |H.|K=||\/|2=2:>|H=i nén MN =2HM =2 |M2—(ij =2 2—3=i.
J6 J6) N3

Cau 21. Mot khu dan cee c6 60% cac ho gia dinh cé khong qua 4 thanh vién. Trong céc gia dinh co
khong qua 4 thanh vién, ¢ 20% gia dinh c6 ba thé hé cuing chung song; trong cac gia dinh co6
trén 4 thanh vién, c6 70% gia dinh c6 ba thé hé cung chung song. Chon ngéu nhién 1 h gia
dinh trong khu dan cu. Biét réng gia dinh d6 c6 ba thé hé cung chung sdng, tinh xac suat dé
gia dinh d¢6 c6 trén 4 thanh vién.

Trinh bay:

Loi gidi:
Goi M la bién c6 "Gia dinh ¢6 trén 4 thanh vién", N la bién c6 "Gia dinh ¢6 3 thé hé chung
song".

+) Ta tinh duoc: P(M) =0,4;P(M) = 0,6;P(NI M) =0,7;P(NI M)=0,2
+) Theo cong thirc xac suat toan phan, ta co:
P(N)=P(M)-P(NIM)+P(M)-P(NIM)=0,4-0,7+0,6-0,2=0,4.
Vay P(MI N)= P(M)-P(NI M):0'4'0’7:o,7_
P(N) 0,4
HET
Hué, 10h20” Ngay 13 thdng 4 niam 2025




