THPT Marie Curie

Qmyan 43,

| HINH HOC KHONG GIAN |

VANDPE1L.| GOC

A. PHUGNG PHAP

1. GOC GIUA HAI PUONG THANG

<$Dinh nghia
Goc gitta hai duong thang d, va d, 1a goc giita hai duong thang d', va d', cung di qua mot

diém va lan luot song song (hodc trung) véi d, va d,

OCha y
Géc gifta hai deong thang khong vuot qua 90°.
uh Vi du
Cho hinh hinh chép S.ABC. Xac dinh géc gita hai duwong thang SC va AB.
Giai
d S S
No
M P
A B A 4 B
N
C C
Hinh 1 Hinh 2

Chon mét diém thich hop va qua diém d¢6, lan luot vé hai duong th:fmg song song (hoac
trung) véi SC va AB.

» Cach 1. (Hinh 1)

Chon diém S va qua diém d6, vé duong thang d song song véi AB.

Khi d6, (SC, AB)=(SC,d).Chuy: (SC,d)=a néu a <90° va (SC,d)=180"-a néu a >90°.

» Cach 2. (Hinh 2)

Chon diém M la trung diém SA va qua diém d6, vé hai duong thang MN va MP (N e AC
va P eSB) lan luot song song véi SC va AB.

Khi d6, (SC, AB)=(MN, MP)
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ANhan xét
Chon diém M nhu cach 2 sé thuan loi hon trong tinh toan.

2. GOC GIUA PUONG THANG VA MAT PHANG

<Dinh nghia
» Néu duong thang d vuong goc véi mat phang (P) thi goc gitta d va (P) bang 90°.

» Néu duong thang d khong vuong goc véi mit phang (P) thi géc gitta d va (P) la goc

gitta d va hinh chi€u d' ctian6 trén (P).

OAChay
Goc gitta duong thang va mat phang khong vuot qua 90°.
uh Vi du
Cho hinh chép S.ABCD c6 SH J_(ABCD). Xé&c dinh géc gitta cach bén SA va mat phang
(ABCD).
Giai E
SH L (ABCD) = hc, ;) SA = AH g
=(SA,(ABCD))=(SA,AH)=SAH =a D
A
& Cach nhé
Goc gitta duong va mat la goc gitta duong va chiéu. chigii B C

3. GOC GIUA HAI MAT PHANG

<Dinh nghia

Goc gitta hai mat phang la goc gitta hai duwong thang Ian lwot vudng géc véi hai mat phang
do.

OCha y

Goéc gifta hai mat phang khong vueot qua 90°.

uhVi du

Cho hinh chép S.ABCD c6 SH L (ABCD). Xac dinh goc gitta mat bén (SAB) va day.

Giai s
Vé HM vudng goc giao tuyén AB tai M
= SM 1 AB

= ((SAB),(ABCD))=SMH =« A
s4Cach nhé i

Twr chan duong cao H vé 1 duong vudng goc véi giao tuyén AB. g 6
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B. Vi DU

Vidu 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vuong goc voi day, day ABCD la hinh chix nhat.
Tinh gdc giita hai dwong thang AB va SD.

Loi giai

Vi du 2. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC ), SA=2a, tam giac

ABC vubdng can tai B va AB=+/2a. Tinh géc gitta duong thang SC va mat phang
(ABC).

Loi giai

Vidu 3. Cho tit dién OABC c¢6 OA, OB, OC d6i mot vudng goc va OB =0C = u\/g, OA=a.
Tinh goc gifta hai mit phang (ABC) va (OBC) bang

Loi giai
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C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1.Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vudng
canh a. Canh bén SA vudng goc voi mdt day (ABCD) va

SA=a\2 . Géc gitta hai duong thang AB va SC bang
A. 45°. B. 120°.
C. 90°. D. 60°.

Céu 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chi
nhat voi AB=2a, BC=a. Cac canh bén cua hinh chép
cuing bang a2 . Gée gitta hai dwong thang AB va SC

bang
A. 45°. B. 30°.
C. 60°. D. arctan?2.
Cau 3. Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C’ c6 tdt ca cac 4 o
canh bang nhau (tham khao hinh bén). Géc gitta hai duwong
thang AA’ va B'C bang
A. 60°. B. 45°.
C. 90°. D. 30°.
A ¢
B/
Cau 4. Cho hinh hdp ch* nhat ABCD.A'B'C'D' cé .\
D
AB=AD=2 va AA'=242 (tham khao hinh bén). Géc B
gitta dudng thang CA' va mat phang (ABCD) bang R
A. 30, B. 45°. G
C. 60°. D. 90°. e r

Cau 5. Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc voi mat
phang ddy, AB=a va SB=2a. Géc giita duong thang SB
va mit phang day bang

A. 30°. B. 60°.

E4
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C. 45°. D. 90°.

Céu 6. Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc voi mat
phang (ABC), SA=+/2a, tam giac ABC vudng can tai B
va AB=a. Géc gitta duong thing SC va mat phang
(ABC) bang
A. 45°.
C. 90°.

B. 60°.
D. 30°.

wn

Céu 7. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc
vudng can tai B, AB=a. SA vuodng gbéc véi mit phang
(ABC) va SA=a.Goéc gitta SB va mit phang (SAC) bang
A. 30°. B. 60°.
C. 45°. D. 90°.

wn

Céau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac
vudng tai B, BC=ay/3, AC=2a. Canh bén SA vudng gbc
véi mat phang day va SA=a3. Géc gitta duong thang
SB va mit phang d4y bang
A. 45°.
C. 60°.

wn

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vuoéng canh
a, SA vudng géc véi mat phang ddy va SB=2a. Goc gitra
duong thang SB va mat phang ddy bang

A. 60°. B. 90°.

C. 30°. D. 45°.

Cau 10.Cho hinh chép S.ABCD c¢ day la hinh vuéng canh
a, SA vudng goc véi mat phang ddy va SA =2a. Géc
gitta deong thing SC va mit phang day bang

A. 45°. B. 60°.

C. 30°. D. 90°.

Cau 11. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai
B, SA vuéng goc véi day, SA=a\3, AB=a, BC=av2.
Mait bén (SBC ) hop v6i day mot goc bang

A. 30°. B. 90°.

C. 60°. D. 45°.

E5
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Cau 12.Cho hinh chép tit gidc déu cd canh day bang a va
chidu cao bang %. Goéc gitta mat bén va mat day bang

A. 45°. B. 75°.
C. 30°. D. 60°.
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VAN BE 2. KHOANG CACH

A. PHUGNG PHAP

1. KHOANG CACH TU MOT PIEM PEN MAT PHANG

<Dinh nghia

Khoang cach tir diém M dén mit phing (P) la khoang cach gitra hai diém M va H, trong

d6 H 1a hinh chiéu cia M trén (P).

uaBai toan cc ban

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng gbéc véi mat phang (ABC). Xac dinh khodng cach tt

diém A dén mat phang (SBC).

» V€ AM vudng goc voi BC tai M
= BC L(SAM).

» Vé AH vudng goc voi AM tai H
= AH 1(SBC)= AH =d(A,(SBC))

AChay

Vi tri diéfm M trén BC tuy thudc dac diém caa tam giac ABC, chéng han:

@ Néu tam giac ABC vudng tai B thi M

trung voi B.
S

A c

N
B=M

# Néu tam gidc ABC c6 ABC=120° thi M
nam ngoai doan BC vé phia diém B.
S

© Néu tam giac ABC can tai A thi M la
trung diém BC.

# Néu tam giac ABC vudng tai A va
AB< AC thi M nam trén doan BC va & gan

diém B hon diém C.

i Pua vé bai toan cc ban
gy S dung tinh chat:

Néu duong thang d song song v6i mat phang (P)

5
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va M, N la hai diém trén d thi d(M,(P))=d(N,(P)).

Bai toan 1.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng va chan duwong cao H la trung diém AB. Xac
dinh khoang cach tir A dén mat phang (SCD).
Giai
Ta c6: AB//(SAC) nén d(A,(SCD))=d(H,(SCD))
Bai toan dang xét dwa vé bai toan co ban:
“Xac dinh d(H,(SCD))”

* V& HM vudng goc v6i CD tai M = CD L (SHM).

¢+ Vé HK vudng gbc voi SM tai K.
= HK 1(SCD) = HK =d(H,(SCD))=d(A,(SCD))

iy SU' dung tinh chat: d

Néu duong thang d cat mat phang (P) tai I

A
thi d(M,(P)) = %d(A,(P)) . N

Bai toan 2.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng va chan duong cao H la trung diém AB. Xac
dinh khoang cach tir A dén mat phang (SBC )

Giai

Ta c6: AH cit (SBC) tai B nén
AB
d(A,(SBC)) = ﬁd(H,(SBC)) =2d(H,(SBC))

Bai toan dang xét dwa vé bai toan co ban:
“Xéc dinh d(H,(SBC))”

*Tacé HB L BC = BC L(SHB).

¢+ V& HK vudng goc véi SB tai K. : {‘
= HK 1(SBC) = HK=d(H,(SBC)) B
= d(A,(SBC)) = 2d(H,(SBC)) =2HK

(@)

Bai toan 3.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng va chan duwong cao H la trung diém AB. Goi
M 1a trung diém SD. X4c dinh khoang cach tir M dén mat phang (SBC )

Giai

E2
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Stt dung ca hai tinh chdt trén ta co:
MS

d(M,(SBC) =<

d(D,(SBC)) (Vi DM cét (SBC) tai S)
=%d(D,(SBC))

=%d(A,(SBC)) (Vi AD song song (SBC))

1 AB ,
— =22 J(H,(SBC)) (Vi AH cit (SBC) tai B
5 o UELSEE)) (SBC) )

=d(H,(5BC))
Bai toan dang xét dwa vé bai toan co ban: “Xac dinh d(H,(SBC))” nhuw vi du 2.

2. KHOANG CACH GIUA HAI PUGNG THANG CHEO NHAU
<Dinh nghia

Khoang cach gita hai dwong thang chéo nhau d va A 1a do dai doan vudng géc chung ctia d

va A.
& Cach xac dinh thudong dung d A
» Tim mo6t mat phang (P) chita duong thang A I

va song song v6i duong thang d . /4’/’

» Chon moOt diém A trén d. P

» Khi d6: d(d,A)=d(A,(P)).
uhVi du
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng va chan duong cao H la trung diém AB. Goi
M la trung diém SD. Xac dinh khoang cach gitta hai dueong thang SC va AB.

Giai

» Tim mo6t mat phang chita duong nay va song song véi dueong kia.
» Thdy ngay AB//CD nén AB// (SCD)

» Trén duong thang AB, chon diém H 1a thich hop nhat
(V1 H la chan dwong cao ctuia hinh chop)
» Khi d6: d(SC,AB)=d(H,(SCD))

« Bai todn dang xét dua vé bai toan co ban: “Xac dinh d(H,(SCD))”.

B. Vi DU
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Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuoéng canh a, mat bén SAB la tam gidc déu
va nam trong mit phang vudng goc véi mit day. Tinh khoang cach tit B dén mit phang
(SAC).

Loi giai

Vi du 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh a. Hinh chiéu vudng gbc ctia S
trén mat phang day la trung diém H ctia doan AB va géc gitta SC va mat ddy bang 60°.
Tinh khoang c4ch gifta hai dwong thing SC va AB.

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Céu 1:Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng tai s
B, AB=a, SA vudng gbc véi mit phang day va SA=a.
Khoang céch tir A dén mit phang (SBC ) bang

AL B. 4. A c
2 B
c. Voa. D.@.
3 2

Cau 2: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vuong
tai B, AB=a, SA vuodng géc véi mit phang ddy va

E4
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SA=2a. Khoang cach tir A d&n mit phang (SBC) bang

A 2454 . B. @
5 3

c 22 p, Y54,
3 5

Céu 3: Cho hinh chop S.ABC c6 day la tam gidc vuong
can tai C, BC=a, SA vudng gbc véi mit phang day va
SA=a.Khoang cach tlr A d&&n mat phang (SBC ) bang

a2 B. - ’ c
2 2 ;
3a
C. T . D. \/Ea .
Cau 4: Cho hinh chép S.ABC cé day la tam gidc vuong
taiA, AB=2a, AC=3a, SA vudng gbc véi mit phang ;
ddy va SA=4a. Khoang cach tir difm A dén mit phang
(SBC ) bang
2a\/ﬁ g ¢
Al 12{1\/6_1 ' B. 11 . B
61
a\/E 6ax/5
c. 12 . D. 29 .
Cau 5: Cho tt dien ABCD c6 canh DA vuong goc voi b
mit phang (ABC), DA=av6 va AB=3a, AC=4a,
BC =5a. Khoang céch tlt A d&n mit phang (BCD) bang
A2 B. 12, ’ c
5 7 B
C. a6 D. 6a1\{)ﬁ'

E5
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VANBE 3.\ THE TiCH KHOI CHOP

A. PHUGNG PHAP

1. Thé tich khéi chép

v=Lgn
3

Trong d6 B la dién tich day va h la chiéu cao cua khoi chop

2. Ti so thé tich
Cho t& dién S.ABC ¢c6 M, N, P Tan luot ndm trén cac canh SA, SB, SC.Khi dé:

Vs asco _ SA SB SC
1% SM SN 'SP

S.MNP

3. Mot s6 hinh chép dac biét

» Hinh chép tam giac déu S.ABC la hinh chép c6 ddy ABC la tam gidc déu va chan duong
cao H la trong tam tam giac ABC.

» Hinh chép t& giac déu S.ABCD la hinh chép c6 day ABCD la hinh vudng va chan duong
cao H la giao diém hai duwong chéo ctia hinh vuéng ABCD.

» Tk dién déu la t& dién c6 bon mat la nhitng tam gidc déu.

4. Mot sd tinh chat can nhé khi vé hinh

» Hinh chép c6 hai mdt bén cung vudng gboc voi day thi giao tuyén ctia hai mdt bén nay

vuong gbc vadi day.
» Hinh chép ¢ dinh la S va c6 mot mat bén vuong goc voi day thi luén vé SH vudng goc
véi giao tuyén cua mat bén d6 va day, khi d6 SH cling vudng goc voi ddy.

B. Vi DU

Vidu 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat véi AB=a, AC=5a.
Puong théng SA vuong gbc voi mdt ddy, canh bén SB tao voi mat ddy mot goc 60°. Tinh
thé tich khoi chép S.ABCD.

E1
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Loi giai

Vidu 2. Cho khdi chép S.ABCD cé day la hinh chtnhat, AB=a, AD = u\/g , SA vudng goc voi
ddy va mat phang (SB C ) tao v6i day mot goc 60° . Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1: Thé tich khéi chép c6 chiéu cao h va dién tich day B bang

A.lBh. B.lBh.
3 6
1

C. Bh. D.EBh.

Cau 2: Mot khéi chép c6 dién tich ddy bang 6 va chiéu cao bang 5.
Thé tich ctia khdi chép d6 bang

A. 10. B. 30.

C. 9. D. 15.

Cau 3: Cho khoi chop c6 dién tich day B=3 va chiéu cao h=4.
Thé tich ctia khdi chép da cho bang

A 6. B. 12.

C. 36. D. 4.

E2
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Cau 4: Cho khoi chop c6 dién tich day B=2 va chiéu cao h=3.
Thé tich ctia khdi chép da cho bang

A.2. B. 3.

C. 12. D. 6.

Cau 5: Cho khdi chép c6 day la hinh vudéng canh a va chiéu cao
béng 2a. Thé tich ctia khéi chép da cho bang

A. 44°. B. %a3.
3
C. 24°. D. %f.

Cau 6: Cho khoi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh
bang a, chiéu cao ctia khdi chép bang 2a. Thé tich ctia khdi chop da
cho bang

V3

J3

A /4. B. —7°.
6 3

C. ﬁa?’. D. ﬁcf.
2 3

Cau 7: Cho khdi chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh
bang a, SA vudng goc mat day va SA=a\/3 . Thé tich cta khdi

chép da cho bang
P B. 1o
6 3
cle . £a3.
4 4

Cau 8: Cho khoi chép S.ABC c¢6 day la tam gidc déu canh 2a va
thé tich bang a°. Chiéu cao ctia khdi chép da cho bang

a e g, Y
6 2

C. % D. 3a.

Cau 9: Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai B
va BA=BC=a.Canhbén SA=2a va vudng géc véi mit phang day.
Thé tich ctia khdi chép da cho bang

23

A. a°. B. .
2
3 3

c. L. D. 2% .
3 3

Cau 10: Cho khai chép S.ABC c6 SA vudng goc voi day, SA=4a,
AB=6a, BC=10a va CA=8a. Thé tich ctia khdi chép da cho bang
A. 404’ . B. 1924°.
C. 324°. D. 24a’.

Cau 11: Cho khoi chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A
v6i AB=a, AC=2a, canh SA vudng goc v6i (ABC) va SA=ay3.
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Thé tich ctia khéi chép da cho bang

3
A2 f B. i°\3.
3 PANE)

C. . D. .
6 3

Cau 12: Cho khdi chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng tai A
, AB=a, BC=2a, SA vudng goc mit phang day va SA = J5a. The
tich ctia khdi chép da cho bang

wn

6 5
A. ga3. B. gﬂ3 A C
c. iy D. 3z ?
3 2
Cau 13: Cho hinh chép S.ABC ¢é SA vudng goc véi ddy. Tam giac ]
ABC vudng can tai B, biét SA= AC =2a. Thé tich cua khoi chép da
cho bang
A Zp, B. 1.
3 3 A c
R D. 2o, ’
3 3
Cau 14: Cho khoi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, .
AB = a\/g , BC=3a, SAB la tam giac déu va nam trong mat phéng
vudng goc mit phiang ddy. Thé tich ctia khdi chép da cho bang
N 5. 20, A :

V3

ﬂcﬁ D. —a°.

C. .
2 4

Cau 15: Cho hinh chép t& gidc S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh
vudng canh a, canh bén SA vuodng gdéc véi mit phang day va
SA =+[2a . Thé tich ctia khéi chép da cho bing

J2d° J2d

A. . B. .
6 4
3
C. \24°. D. V2a )

3

Cau 16: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat co6
canh AB=a, BC=2a. Hai mat bén (SAB) va (SAD) cung vuong

goc voi mit phing ddy (ABCD) va SA=a/15. Thé tich cua khéi

chép da cho bang
24315 24315
A. . B. .
6 3
3
C. 2015, p. 15,

Cau 17: Cho khéi chép S.ABCD cé day la hinh vudng canh bang a,

E4
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canh bén SC=a\/5, duong cao ctia hinh chép la SA. Thé tich khoi
chép S.ABC bang
B
3

V3

A, —a°. B.
2

C. &f’. D. 1(13.
3 3

Cau 18: Cho khdi chép S.ABCD c6 déay 1a hinh cht nhat, AB=a,
BC =2a, canh bén SC = a\/ﬁ , duwong cao cuia hinh chép la SA. Thé
tich khdi chép S.ABC bang

A. 64°. B. 44°.
C. 4. D. 2a3.
3

Cau 19: Cho khéi chdép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va
canh bén bang 2a . Thé tich ctia kh&i chép da cho bang

J1322 112

A. B.
12 12
3 3 A C
C. V11a ) D. V11a .
6 4
B
Cau 20: Thé tich ctia khoi t& dién déu canh 2\/&1 bﬁmg S
A. 1613. B. ﬁcﬁ
4
3 \/5 3
C. 8\/5& . D. 7& . A C

Cau 21: Cho khdi chép i gide déu co tat ca cac canh bang 2a. Thé
tich ctia khdi chép da cho bang

3 3
A. 42 . B. 3.
3 3
3 3
C. 8*/35“ . D. 2*/3“ .

Cau 22: Cho khéi chép ¢ gidc déu c6 canh ddy bang a, canh bén
gdp hai [an canh day. Thé tich ctia khéi chép da cho bang

24 J2a

A. . B. .
2 6

3 3

C. \/%” . D. */E“ .

Céu 23: Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vuong canh a, SA
vuong gbéc voi mat ddy, SD tao voi mat phéng (SAB) mot goc b:?mg
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30°. Thé tich ctia khoi chop da cho béng

3
A. 6a ) B. \/34°.

18
3 3
C. ‘/63” . D. */53“ .

Cau 24: Cho khdi chép S.ABCD c6 day la hinh cht nhat, AB=a,
AD=ay3, SA vudng géc véi day va mat phing (SBC) tao véi day
mot goc 60° . Thé tich ctia khdi chép da cho bang

3 3
AL B. 3a .
3 3

Ca. D. 34°.

Cau 25: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat véi
AB=a, AC=5a. Puong thing SA vudng goc véi mat day, canh
bén SB tao v4i mat ddy mot goc 60°. Thé tich ctia khéi chdp da cho
bang

A. 624, B. 424’

C. 2424, D. 24°.

Cau 26: Cho khdi chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, SA
vudng goc véi ddy va SC tao véi mat phang (SAB) mot goc 30°.
Thé tich ctia kh&i chép da cho bang

Vo’ B V24’

3 3

3
C. 2%. D. \24°.

A.

Cau 27: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vu6ng canh
bang a. Hinh chiu vudéng goc cia S trén mit phang (ABCD) la

trung diém H ctia canh AB, géc gifta SC va mat day bang 30°. Thé
tich ctia khéi chép da cho bang

V15 V15

A, ——. B. —.
6 18

c L p. Y5
3 6
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VANBE4. THE TicH LANG TRU

A. PHUGNG PHAP

1. Thé tich khéi lang tru

Trong d6 B la dién tich day va h la chiéu cao cua khoi lang tru

2. Mét s6 hinh lang tru dac biét

@Lang tru ding la lang tru c6 cac canh bén vuong goc voi day.
@Lang tru tam gidc déu la lang tru ding c6 day la tam giac déu.
®Lang tru tk gidc déu la lang tru ding c6 day la hinh vudng.

@ Hinh hop la lang tru xién c6 day la hinh binh hanh.

@ Hinh hop ding la lang tru ding c6 day la hinh binh hanh.

@ Hinh hop chit nhat 1a lang tru ding c6 day la hinh chit nhat.
@Hinh lap phuong la lang tru ding c6 day la hinh vudng.

AChay
& Thé tich ctia khoi hop chit nhat V =ab.c trong d6 a, b, ¢ la ba kich thudc cua hinh hop
cht nhat.

< Thé tich ctia khéi lap phuong V =4’ trong d6 a 1a canh ctia hinh 1ap phuong.

B. Vi DU

Vi du 1. Cho khdi lang tru ding ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh a va AA'=2a.
Tinh thé tich khéi ldng tru da cho.

Loi giai
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Vidu 2. Cho khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D', biét A'C —a\/3. Tinh thé tich khéi lap
phuong da cho.

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1: Cho khdi lap phuong c6 canh bang 6. Thé tich
ctia khéi 1ap phuong da cho bang

A. 216. B.18 .
C. 36. D. 72.
Cau 2: Thé tich ctia khdi 1ap phuong ¢ canh 2a bang
A. 8a°. B. 24°.
C.a. D. 6a°.

Cau 3: Cho khoi lap phuwong ABCD.A'BCD' c6

Ny A ,
AD' =3a. Theé tich ctia khdi lap phuong da cho bang : o
. : C
A. EQS. B. 3/3.4°. g
242 jSSU—— — D
C. 2\2.4°. D. a°.
B C
Cau 4: Cho khdi lap phuwong ABCD.A'B'C'D', biét .\
N D’
AC'= a\/g . Thé tich cta khoi lap phuong da cho bang B
3 Bf
A. . B. 36 . :
4 e s D
C. 3\/5113 . D. %lf . B/ C
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Cau 5: Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D' c6 dién A D
tich mat chéo ACC'A’ bang 2\2a*. Thé tich cuia khéi . c
lap phuong ABCD.A'BC'D' bang |
A o, B. 24°. /é’:“iij:: “““““““ D
C. 2427, D. 84°. =
Cau 6: Cho hinh lap phuong ABCD.AB'C'D’ c6 dién A o
tich tam gidc ACD' bing a?/3. Thé tich cta khéi lap
phuong ABCD.A'B'C'D’ bang T e
A. 330 B. 224’ ) Eas— D
C. a. D. 8a°. . c

Cau 7: Thé tich ctia khdi hop cht nhat c¢6 ba kich

. A D’
thwde a, b, ¢ bang
1 1 B 7
A. gabc. B. Eabc. ‘
1 N b
C. —abc. D. abc.
6 B c
Cau 8: Cho khdi hop chir nhat cé ba kich thudce 2; 6; 7.
Thé tich ctia khdi hop da cho bang
A. 28. B. 84.
C.15. D. 14.
Céu 9:\ Cho khoi hop chi nhét c6 ddy la hinh vuoéng p .
canh bang 6a va chiéu cao bang 5a. Thé tich cua khoi /
hdp chir nhat da cho bing B T
A. 504° . B. 1804”°. A N
C. 60a°. D. 150a°.
B C
Cau 10: Theé tich cta khoi hop cher nhat A’ D’
ABCD.A'BCD' ¢6 AB=3a, AD=4a, AA'=5a bang o
A. 124°. B. 204°. T
C. 60a’. D. 104°. e D
B/ c

Cau 11: Thé tich cua khoi lang tru cb chiéu cao h va
dién tich day B béang

A.lBh. B.lBh.
3 6
C. Bh. D.%Bh.

Cau 12: Mot khdi ling tru c6 chiéu cao bang 2a va
dién tich ddy bang 2a”. Thé tich ctia khdi lang tru da
cho bing




Tai liéu hoc tap Toan 12

3
A. 47°. B. 2% .
3
2 3
c. D. 2
3 3

Cau 13: Cho khéi lang tru c6 day 1a hinh vuong canh a
va chiéu cao bang 2. Thé tich ctia khdi lang tru da cho

bang
A. 24°. B. 44°.
C. éa?’. D. 2513.
3 3

Cau 14: Khoi lang tru ABC.A'B'C', day ABC la tam
giac déu canh bz‘?mg a, khoang cach tt A' dén mat
phang (ABC) bang 4a. Thé tich ctia khdi lang tru da

cho b??mg
NER V3
4 2
C. gcﬁ. D. 34

Cau 15: Cho khdi ldng tru tam giac déu co tat ca cac
canh bang a. Thé tich ctia khéi lang tru da cho bang

23 23

A. B. .
6 12
3 3
C.”"/g. D.“\/g.
2 1

Cau 16: Cho lang tru tam giac déu ABC.A'B'C'c6 canh
dady bang a va canh bén bang a/3 . Thé tich ctia khoi
lang tru ABC.A'B'C’ bang

3 3
AL B. 3%
8 8
3 3
c. L. D. 3%
4 4

Cau 17: Cho khoi lang tru dung ABC.A'B'C' b
BB'=a, ddy ABC la tam gidc vudng can tai B va
AC =a\J2 . Thé tich ctia khdi lang tru da cho bang

3

A. 2. B. L.
3

3 3

c. L. D. L.
6 2

Cau 18: Khoi lang tru ding ABC.A'B'C', ¢6 ddy ABC

E4
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la tam giac vuong tai B, AB=2a, BC=a, A'C=2a.
Thé tich ctia khdi lang tru da cho bang

A Lp B. 6a°.
2
C. 24°. D. 4a°.
Cau 19: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C' c6 tam A c

gidc ABC vuéng tai A, AB=AA'=a, AC=2a. Thé V

tich ctia khdi lang tru da cho bang

a 2a°
A —. B.—.
3 3 . ¢
C. a. D. 24°.
B
Cau 20: Cho khéi lang tru dung ABCD.A'B'C'D' ¢6
A ,
day la hinh thoi canh a, BD=+/3a va AA'=4a. Thé . / ?
tich ctia khdi lang tru da cho bang B ¢
A. 2\/5113. B. 4\/5113. 4,5 ___________________ D
3 3
C. 2\/;:)—&1 . D. 4\/3551 . B, C

E5



THPT Marie Curie

VAN BE 5. KHOI NON VA HINH NON

A. PHUGNG PHAP

1. Theé tich khéi nén

V= lJZRZh
3

Trong d6 R la ban kinh day va & la chiéu cao cua khoi non.

2. Dién tich xung quanh cua hinh nén

S =xRI
q

X

Trong d6 R la ban kinh day va I la duwong sinh ctia hinh non.

3. Dién tich toan phan cua hinh nén

_ _ 2
Stp —qu +Sdéy =7RI+ 7R

Trong d6 R la ban kinh day va I la duong sinh ctia hinh non.

B. Vi DU

Vidu 1. Cho hinh nén ¢é ban kinh day r :\/5 va do dai duong sinh [=4. Tinh dién tich
xung quanh hinh nén da cho.

Loi giai

Vi du 2. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vuong tai A, AB=a va AC= J3a. Tinh do
dai duong sinh ctia hinh nén nhéan dwoc khi quay tam gidac ABC xung quanh truc AB.

E1
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Loi giai

Vi du 3. Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D' canh a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
nén c6 dinh la tam O ctia hinh vuéng ABCD va day la hinh tron néi ti€p hinh vudng
A'B'C'D'.

Loi giai

Vidu 4. Cho tam gidc OAB vudng tai O c6 AB = 24, OB=a quay xung quanh canh AB
tao thanh khoi tron xoay. Tinh thé tich ctia khoi tron xoay nay .

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1:The tich cua khoi non c6 ban kinh mat day » va chiéu cao

h béng
A. %ﬂ'i‘zh. B. zr*h.
C. Emth. D. gzrrzh.
3 3

Cau 2: Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 do dai duong sinh
| va ban kinh day r bang

A. 41l . B. 277l
C. xrl. D. %m’l.

E2
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Cau 3: Dién tich toan phan cua hinh nén c6 ban kinh madt day R
va duong sinh | bing

A. %ﬂrl + 712, B. zrl + 271,

C. zrl+zr’. D. %m’l+2m’2.

Cau 4: Cho khoi non c6 chiéu cao h=3 va ban kinh day r=4.
Thé tich ctia khi nén da cho bang

A. l6r. B. 487 .
C. 36r. D. 4r.
Cau 5: Thé tich ctia khéi nén c6 ban kinh day /24 va chiéu cao
2a bang
A. 4rna’. B. 270
3
2 3 3
C. gim . D. 3za’.
Cau 6: Thé tich ctia khdi nén c6 ban kinh ddy 2a va duong sinh
2434 bang
A. \3xd’. B. %mf.
3 L5
C. 37a’. D. §7m .

Cau7: Cho hinh nén c6 bén kinh day r=+/3 va d¢ dai duong
sinh [ =4. Dién tich xung quanh hinh nén da cho bang
A. 127 B. 437

C. \/57[. D. 8\/572'.

Cau 8: Cho hinh nén c6 ban kinh ddy r=1 va chiéu cao h = 3.
Dién tich xung quanh hinh nén da cho bang

A. 2\37. B. \37.

C.4r. D. 2rx.

Cau 9: Cho khdi nén c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung
quanh béng 157 . Thé tich ctia khdi nén da cho bang

A. 12r. B. 207 .

C. 36r. D. 607 .

Cau 10: Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37a* va ban
kinh day bang a. D06 dai duwong sinh ctia hinh nén da cho bang

A. 224, B. 34.
C. 2a. D. %.
2

Cau 11: Cho khd&i nén c6 ban kinh ddy bang 2a va goéc ¢ dinh
bang 60°. Thé tich ctia khdi nén da cho bang

3
A. 8’”’2*/5. B. 87+/34° .
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3 3
C. 8’”"3\/5 . D. 8”“9*/5 .

Cau 12: Cho hinh nén ¢6 géc & dinh bang 60°, dién tich xung
quanh bang 67a*. Thé tich ctia khdi nén da cho bang

3ra*2 B 7za® 2

4 T4
C. 37a°. D. zad’.

A.

Cau 13: Cho khdi nén c6 do dai duong sinh la a va goc gitra
duong sinh va mat ddy 1a 60°. Thé tich khdi non da cho bang

223 za®\3

B.

A.
24 8

3 3

c. p. 374
8 8

Cau 14: Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng can tai A
c6 canh huyén la 2. Quay tam gidc ABC quanh truc BC thi duoc

khéi tron xoay c6 thé tich bang

A. 2”\/5. B. 47
3 3

c. 2~ p. Z.
3 3

Cau 15: Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng tai A,
AB=a va AC= \/511. b6 dai duong sinh ctia hinh nén, nhan dwoc
khi quay tam gidc ABC xung quanh truc AB bang

B. \/Ea.

A.a.
C. \/ga. D. 2a.

Cau 16: Trong khong gian cho tam gidc ABC vudng tai A,
AB=a va ACB=30". Thé tich ctia khdi nén nhan dwoc khi quay
tam gidc ABC quanh canh AC bang

3
3z : B. \37a”.

3

3

3z D. za’.

A.

C.

9
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VAN DE 6. KHOI TRU VA HiNH TRU

A. PHUGNG PHAP

1. Thé tich khéi tru

Trong d6 R la ban kinh day va & la chiéu cao cta khoi tru.

2. Dién tich xung quanh cua hinh tru

qu =27RI

Trong d6 R la ban kinh day va I la dwong sinh cta hinh tru.

3. Dién tich toan phan cta hinh tru

_ _ 2
Stp = qu + ZS(Mly =27RI+27zR

Trong d6 R la ban kinh day va I la duwong sinh ctia hinh nén.

B. Vi DU

Vidu 1. Hinh try (T) cé ban kinh mét mat day la a va duwong sinh la \/ga . Tinh thé tich khoi
tru (T) .

Loi giai

00 0000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000eTTrR e I IITvFarreescsscssesscsssscsscssesscsscnnse

Vi du 2. Cho hinh ldng tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 d¢ dai canh day béng a va chiéu
cao bang /. Tinh thé tich khdi tru ngoai tiép lang tru da cho.

Loi giai
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Vi du 3. Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy R=a va c6 thiét dién qua truc 1a mét hinh vuong.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru do.

Loi giai

Vi du 4. Cho hinh tru c¢6 ban kinh ddy bang a, chu vi ctia thiét dién qua truc bang 10a. Tinh
thé tich cua khdi tru gidi han boi hinh tru da cho.

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Céau 1:Dién tich xung quanh ctia hinh tru c¢6 d¢ dai duong
sinh I va ban kinh day r bang

A. 41l B. 7rl.
C. %m’l. D. 277l

Cau 2: Dién tich toan phan cta hinh tru ¢6 ban kinh day r
va d6 dai duong sinh | bang

A. 7rl. B. 271l

C. 2zrl+xr’. D. 271l + 27717,
Cau 3: Thé tich cta khéi tru ¢ c¢d ban kinh day r va
duong cao h bang

A. 7zr*h. B. %m’zh.

E2
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C. %mth. D. 2x7°h.

Cau 4: Dién tich cta xung quanh hinh tru cé ban kinh day
1a 2a va duong sinh 1a 4a bang

A. 20a°7. B. 164’7

C. 6a’r. D. 84’7

Cau 5: Thé tich ctia khéi tru c6 ban kinh day r =4 va chiéu
cao h=42 bang

A. 1287. B. 6427 .
C. 32r. D. 3242

Cau 6: Thé tich cua khdi tru ¢d ban kinh déy la a va duong
sinh 1a +/32 bing
A. 8xza’. B. 4ra’.

C. 3rza’. D. 274,

Cau 7: Dién tich xung quanh ctia hinh tru ¢é ban kinh 3 va
chiéu cao 4 bang

A. 36r. B. 247 .

C. 12x. D. 427 .

Cau 8: Trong khong gian, cho hinh vuéng ABCD canh a.
Quay hinh vudng d6 xung quanh mot canh ta dugc mot hinh
tru. Thé tich ctia khoi tru dwoc tao thanh béng

A. %mﬁ i B. 274°.

C. 37a’. D. =a’.

Cau 9: Trong khong gian, cho hinh ch&t nhat ABCD co
AB=5 va BC=2. Quay hinh ch* nhat d6 xung quanh canh
AB, ta dwgc mot hinh try. Dién tich toan phéan cta hinh tru

d6 bang
A.24r. B.28r.
C.14r. D. 18x.

Cau 10: Cho khéi tru ¢ chiéu cao bang ban kinh day va thé
tich cua khoi tru d6 1la 8z . Chiéu cao cta khéi tru da cho
bang

A. 242, B.2.

c. 3. D. 4.

Cau 11: Cho hinh tru c6 khoang cach giita hai day bang 10,
biét dién tich xung quanh ctia hinh tru bang 80z. Thé tich ctia

khdi tru da cho bang

A. 1607 . B. 1647 .

C. 64r. D. 1447 .
Cau 12: Thé tich cua khoi tru c6 chu vi day 27 va chiéu cao
V2 bang

A. %ﬂ B.2rx.
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C. \/Eﬂ D. %72’

Cau 13: Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 274 va
ban kinh d4y bang a. D9 dai dudng sinh ctia hinh tru da cho
bang

A.E. B. a.

2
C. \/Ea. D. 2a.

Cau 14: Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 507 va
dod dai duong sinh bang duong kinh ctia duong tron day.
Ban kinh duong tron ddy cta hinh tru da cho bang

N

A. . B. 5.
2

C. 5V . D.#.

Cau 15: Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang a, dién tich toan
phan bang 87a”. Chiéu cao ctia hinh tru da cho bang

A. 8a. B. 4a.

C. 3a. D. 2a.

Cau 16: Thé tich ctia khdi tru cé ban kinh ddy bang a va
thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng bang

A. 27a’. B. %mf.

C. 4ra°. D. za’.

Cau 17: Cho hinh tru cé ban kinh d4y bang a, mit phang
qua truc va cit hinh tru theo mét thiét dién cé dién tich b??mg
6a”. Dién tich toan phan ctia hinh tru da cho bang

A. 8za’. B. 67a”.

C. 127a”. D. 7ra’.

Cau 18: Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 d0
dai canh day bang a va chiéu cao bang h. Thé tich khéi tru
ngoai tiép lang tru da cho bang

A ra*h B ra*h
T -3
C. 3za*h. D. za’h.

Cau 19: Cho khdi tru ngoai ti€p hinh 1ap phuwong c6 canh
bang a. Thé tich ctia khdi tru da cho bang
3
a

A —. B. za°.
4
3 3
c. = p. **.
6 2
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VAN DE 6. KHOI CAU VA MAT CAU

A. PHUGNG PHAP

1. Thé tich khéi cau

V==1xR?

Trong d6 R la ban kinh khéi cau.

2. Dién tich mat cau

Trong d6 R la ban kinh mat cau.

B. Vi DU

Vi du 1. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 goc gitta canh bén va mit day bang 60° va
canh day bang a. Tinh ban kinh m4t cau ngoai ti€p hinh chép S.ABCD.

Loi giai
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Vi du 2. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 goc giita canh bén va mit day bang 45° va
canh day bang a. Tinh bén kinh m4t cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

Loi giai

Vi du 3. Cho hinh hop cht nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=a, AD=2a va AA'=2a. Tinh
ban kinh mat cau ngoai ti€p t dién ABB'C'.

Loi giai

C. CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1:Dién tich ctia mat cau ban kinh R bf?mg
A. %ﬂRz. B. 27R*.
C. 47R*. D. 7R*.
Cau 2: Thé tich ctia khdi cau ban kinh a bang
Ara’ 3
A. B. 47a’.
3
ra’
C. . D. 27a’.
3
Cau 3: Dién tich ctia mit cau cé ban kinh V6 bing
A. 67R%. B. 87a>.
C. 4na”. D. 247a>.
Cau 4: Thé tich cia khdi cau c6 ban kinh 34 bang

E2
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A. 17m3. B. émﬁ.
3 3
C. %\/gmf. D. 4374’

Cau 5: Cho mot khoi cau céd thé tich bfing % Dién tich cuia
méat cau da cho bang

A. S=75r. B. S=100rx.

C. S=50r. D. S=25r.

Cau 6: Cho mat cau ngoai ti€p moét hinh 1ap phwong cé canh
bang 2a.Ban kinh ctia mit cau da cho bang

A.@. B. a.

3
C. 2\/5& . D. \/ga.

Cau 7: Cho mat cau ban kinh R ngoai ti€p mot hinh 1ap phuong
canh a.Khi d6 a bang

A. 243R. B.@.
C. 2R. D.@.
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