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CHƯƠNG 4 

NGUYÊN HÀM.  TÍCH PHÂN 

 

BÀI 1  

NGUYÊN HÀM 

 

1. Khái niệm nguyên hàm 

 Cho hàm số  f x  xác định trên K . Hàm số  F x  được gọi là nguyên hàm của hàm số  f x  nếu  

'( ) ( )F x f x , với mọi x K . 

 Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K . Khi đố: 

   Với mỗi hằng số C , hàm số  F x C  cũng là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K . 

   Nếu  G x là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K  thì tồn tại hằng số C  sao cho 

   G x F x C   với mọi x K  

 Như vậy, mọi nguyên hàm của hàm số  f x  trên K  đều có dạng  F x C , với C là hằng số. Ta gọi 

  ,F x C C   là họ tất cả các  nguyên hàm của hàm số  f x  trên K , kí hiệu f ( x )dx  và viết: 

f ( x )dx F( x ) C   

Chú ý:  

  Biểu thức  f x dx  được gọi là vi phân của nguyên hàm  F x  của  f x , kí hiệu là  dF x  

Vậy,    'dF x F dx f x dx   

  Mọi hàm số  f x  liên tục trên K  đều có nguyên hàm trên K . 

  Khi tìm nguyên hàm của một hàm số mà khoogn chỉ rõ tập K  thì ta hiểu là tìm nguyên hàm của 

hàm số đó trên tập xác định của nó. 

  f '( x )dx f ( x ) C   

2. Các tính chất của nguyên hàm 

     dx dxkf x k f x  , với k  là hằng số khác 0 

         f x g x dx f x dx g x dx        

         f x g x dx f x dx g x dx        
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3. Nguyên hàm của một hàm số sơ cấp    

 

 

 

        

    

 

     

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Nguyên hàm của một hàm số sơ cấp 

Nguyên hàm của hàm số lũy thừa 

0dx C  

Cxdx   

 
1

1
1

xx dx C


 




   
  

Nguyên hàm của hàm số 1y
x

   0ln  xCx
x

dx  

Nguyên hàm của hàm số lượng giác 

Cxxdx  sincos  

Cxxdx  cossin  

Cxdx
x

 tan
cos

1
2  

Cxdx
x

 cot
sin

1
2  

Nguyên hàm của hàm số mũ 
Cedxe xx   

 10
ln

 aC
a

adxa
x

x  

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 3

PHẦN A 

TỰ LUẬN PHÂN DẠNG TOÁN 

 

CHỦ ĐỀ 1 

NGUYÊN HÀM CỦA MỘT SỐ HÀM SỐ CƠ BẢN 

 

DẠNG 1 

 NGUYÊN HÀM HÀM LŨY THỪA 

 

1. Bảng nguyên hàm hàm số lũy thừa 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý : Dùng công thức sau làm trắc nghiệm cho nhanh  

  
  1

1 1
1n ndx C

x n x   
  

     1
1

n
n ax b

ax b dx C
a n


  

  

3. Công thức lũy thừa: 

  
m

n m nx x  

  1 n
n x

x
                                                                         

  .m n m nx x x   

       
m

m n
n

x x
x

                                                                                   

 

Nguyên hàm hàm số lũy thừa 

0dx C  

Cxdx                             

 
1

1
1

xx dx C


 




   
      

2

1 1dx C
x x

                    

1 2dx x C
x

      

 0ln  xCx
x

dx            
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Bài 1. Tìm: 

a) 33 dx x  b) 52 dx x  
c) 42 dx x  

d) 3 dx x x  e) 42 33 dx x x  f) 35 42 dx x x  

Bài 2. Tìm: 

a) 5
2024 dx

x  b) 
3 2

2 dx
x  

c) 
34

2025 dx
x x  

d) 2

2 dx x
x  e) 

3 2

3 dx x
x  f) 

3 4
dx x x

x  

Bài 3. Tìm: 

a)  2 2025 dx x  b) 3
4 2 2024 dx x

x
   
   

c) 2 3 1 dx x
x

   
   

d) 2
2024 2025 2026 dx

x x
   
   e) 2 33 2  dx x x

x
   
   f) 

3

13 2024 dx x
x

 
  

 
  

Bài 4. Tìm: 

a)  32 1 3 dx x x  b) 
2

2 d1x x
x

  
   

c)  3 d3x x  

d)  22 2 dx x x  e)  31 dx x x  f)   2 d1 3x x x   

Bài 5. Tìm: 

a) 
4

2

2 3 dx x
x


  b) 
2 2 d3x x x

x
 

  
c) 

2 1d3x x x
x

 
  

d)  23 2
d

x
x

x


  e) 
23 1  dx x

x
 

 
   f)   2

3 2

1
 d

x
x

x


  
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DẠNG 2 

 NGUYÊN HÀM HÀM LƯỢNG GIÁC 

 

1. Bảng nguyên hàm hàm số lượng giác    

 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý: Cần thuộc các công thức lượng giác sau: 

  2 2sin cos 1x x   

  2
2

1tan 1
cos

x
x

   

  2
2

1cot 1
sin

x
x

   

  2 1 cossin
2 2
x x
  

  2 1 coscos
2 2
x x
  

  2 2 21 1sin .cos sin sin .cos sin
2 2 2 2 2 4
x x x xx x    

  2 2cos cos sin
2 2
x xx    

  2 2cos 2cos 1 1 2sin
2 2
x xx      

 

Bài 1. Tìm: 

a)  sin 3cos dx x x  b) 2cos d
2
x x  

c)  
2

sin cos dx x x  

d) 2sin cos d
2 2
x x x  e) 2 2

1 d
sin cos

x
x x  f) 

2

sin cos  d
2 2
x x x  

   

Bài 2. Tìm: 

a)  4 3cos dx x x  b) 2
12 d

sin
x x

x
  
   

c) 22025 2sin d
2
xx x  

   

Nguyên hàm hàm số lượng giác 

Cxxdx  sincos               

Cxxdx  cossin            

Cxdx
x

 tan
cos

1
2           

Cxdx
x

 cot
sin

1
2  
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d) 2 21 12 tan d
3 2

x xx x 

 
 

  e) 
2sin

2 d1

x

x
x

x

 
 
 

 
 

  f) 
2

2
2 d1 tan1 xx x

x x
 
  

 
  

Bài 3. Tìm: 

a) 
2 2

1

sin .cos
2 2

dx x x   b) 3
1 si4 dn202 xx x
x x

   
    

c) 

2

3
3 2024

sin cos
12 2 2 d

x x

x x x
x x

    
   
 
 
 

  d) 2
3 4

2 2 2

1 3 4

sin .cos
2 2

dx
xx

xx x x

 
 

  
 
 

   
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DẠNG 3 

 NGUYÊN HÀM HÀM MŨ 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý : Dùng công thức sau làm trắc nghiệm cho nhanh 

 
1ax b ax be dx e C
a

    

   1 0 1
ln

x
x aa dx C a

a

 
 




      

 

Bài 1. Tìm: 

a) 2025  dx x  b) e  dx x  
c) 1 d

3x x  

d) 1 d
ex x   e) 3

1 d
e x x  f) 2 1

1 d
5 x x  

Bài 2. Tìm: 

a)  2024 1 dx x  b)  2e 3 dx x x  
c) 12.5 .7 d

3
x x x  

   

d) 2
2

1e dx x
x

  
   e) 1 28 2. dx x x  f)  9 2 9 dx x x   

Bài 3. Tìm: 

a) 3 22 .3 dx x x  b) 
1 12 5 d
10

x x

x x
 

  
c) 

2e e 2024d
e

x x

x x 
  

d) 
22e 1 d

e

x

x x
 
 
 
  e) 

3e 1d
e 1

x

x x
  f) 5

2025ee 2024 d
x

x x
x

 
 

 
  

Bài 4. Tìm: 

a)  2 3 dx x x  b) 3 2024dxe x  
c) 2 2 13 .2 dx x x   

d)  2
3 5 dx x x  e)  2

dx xe e x  f) 
2 1d

1

x

x

e x
e


  

 

Nguyên hàm hàm số mũ 

Cedxe xx                      

 10
ln

 aC
a

adxa
x

x  
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DẠNG 4 

NGUYÊN HÀM CÓ ĐIỀU KIỆN  

 
Bài 1. Cho  F x  là một nguyên hàm của  f x . Tìm  F x , biết: 

a)   2xf x   và ( ) 1F e  .
  

b)   2e xf x    và (0) 2025F  . 

c)  ( ) –  1x xf x e e  và (ln 2) 2024F  .  

d) 3( ) .3x xf x e  và (l) 0F  .  

Bài 2. Cho  F x  là một nguyên hàm của: 

a)   3 4 2024f x x x   . Biết (1) 0F  , tính  0F .  

b)  
3

2

1xf x
x


  . Biết ( 2) 0F   , tính  2F .
  

c)  
23 5xf x

x


 . Biết ( ) 1F e  , tính  2F . 

d)  
21 2xf x

x


  . Biết  1 3F   , tính  1F .  

Bài 3. Cho  F x  là một nguyên hàm của: 

a) ( ) 3 5cosf x x  . Biết ( ) 2F   , tính 
2

F  
 
 

.
  

b)   sin 1f x x   . Biết 0
6

F    
 

, tính 
2

F  
 
 

. 

c) 2( ) 2024 sin
2
xf x    . Biết  2 0F   , tính  0F .  

d) 2 2( ) sin .cos
4 4
x xf x  . Biết ( ) 1F   , tính 

2
F  
 
 

.  

Bài 4. Cho hàm số   2

2 1  khi 1
3 2  khi 1

x x
f x

x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Tính    1 2 2F F  . 

Bài 5. Cho   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số   tanf x x . Tìm họ nguyên hàm của hàm số 

   
tan xg x
f x




. 
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Bài 6. Tìm giá trị của tham số m  biết  F x  là nguyên hàm của hàm số   1 1
2 1

f x m
x

  


 thỏa 

mãn  0 0F   và  3 7F  . 

Bài 7. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:  

a)   2 5sinf x x   và  0 10f  . Tìm hàm  f x . 

b)   22e 1xf x    và  0 2f  . Tìm hàm  f x . 

Bài 8. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   26 2,f x x x      và  0 1f  . Biết  F x là một 

nguyên hàm của  f x  và  2 0F  . Tính  4F . 

Bài 9. Cho hàm số  f x  có đạo hàm  
33 1xf x
x
  . Khi đó hãy tính giá trị biểu thức    3 3f f   

biết    1 2, 1 3f f   . 

Bài 10. Tìm hàm số  y f x  biết   23 2 1f x x x m     ,  2 1f   và đồ thị của hàm số  y f x  

cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 5 .  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 10 

DẠNG 5 

NGUYÊN HÀM CỦA HÀM ẨN 

 
I. Cần nhớ các công thức đạo hàm của hàm hợp 

  f '( x )dx f ( x ) C   

   
     ''

ln
f x

f x
f x

     

   
   

'

2

' 1f x
f x f x

 
   

 
     

   
     

'

11

' 1
nn n f

f x
f x x 

  

 
  
  

 

       
'

. ' . nn f x f f xx      

   
 

 
''

2 f
f

x
f x

x      

              '
' . . ' .f x g x f x g x f x g x       

         
 

 
 

'

2

' . . 'f x g x f x g x f x
g x g x

 
  
 

 

II. Các dạng hàm ẩn thường gặp 

1. Hàm ẩn có dạng:      f x f x p x    

 Phương pháp giải:  

      f x f x p x  
   

2

2
x

f x
p

 
 






   
2

2
dp x x

f x
   

2. Hàm ẩn có dạng:      f x p x f x    

 Phương pháp giải:  

 Chia hai vế với  f x  ta đựơc  
   f x

p x
f x


  

 Suy ra  
       d d ln | | d

f x
x p x x f x p x x

f x


      

 Từ đây ta dễ dàng tính được  f x  

3. Hàm ẩn có dạng:       n
f x p x f x       

 Phương pháp giải:  
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       n
f x p x f x        

 Chia hai vế với   n
f x    ta được  

 
 n

f x
p x

f x




  
 

 Suy ra  
 

     
1

1

n

n

f xf x
dx p x dx p x dx

nf x

 
     
   

  
 

4. Hàm ẩn có dạng:          u x f x u x f x h x     

 Phương pháp giải:  

 Dễ dàng thấy rằng            u x f x u x f x u x f x         

 Do dó                u x f x u x f x h x u x f x h x         

 Suy ra      du x f x h x x   

 Từ đây ta dễ dàng tính được  f x  

5. Hàm ẩn có dạng:          A x f x B x f x h x    1  

Ý tưởng giải:  

  Ta cần nhân thêm một lượng  u x  vào  1  để tạo thành            ' .u x f x u x f x u x h x   và 

lúc này: 

           
       

       
       

 
   

 

'

'

' .

.

.

.

.

u x f x u x f x u x h x

u x f x u x h x

u x f x dx u x h x dx

u x f x u x h x dx

u x h x dx
f x

u x

 

   

   

 

 

 




 

  Cách tìm  u x  

  u x được chọn sao cho :
   
   

u A

u B

x x

x x

 



 

  
 

 
 

 
 

 
     

   
( ).
( ). . ln .

A x dx
B xu A

x
u A A

dx dx u dx u x e
u B u B

xx x x x
xBx x x x

  
           

Tóm lại phương pháp giải:          A x f x B x f x h x   1   như sau: 

 + Bước 1: Tìm  u x  :  
 
 

.
A

dx
B

x
xu x e


  
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 + Bước 2: Nhân  u x  vào  1   
   

 
.u x h x dx

f x
u x

    

Hai dạng đặc biệt của  1  

      f x f x h x    

 Phương pháp giải: 

 Nhân hai vế với xe  ta được         ( )x x x x xe f x e f x e h x e f x e h x             

 Suy ra    dx xe f x e h x x    

 Từ đây ta dễ dàng tính được ( )f x  

 ( ) ( ) ( )f x f x h x    

 Phương pháp giải: 

 Nhân hai vế với xe  ta được ( ) ( ) ( ) ( ) ( )x x x x xe f x e f x e h x e f x e h x
                 

 Suy ra ( ) ( )dx xe f x e h x x     

 Từ đây ta dễ dàng tính được ( )f x  

 

Bài 1. Cho hàm số  f x  thỏa mãn:     2.f x f x x   với mọi x  và  0 2024f  . Tính  2 1f . 

Bài 2. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn  ln 2 0f   và    
xef x

f x
   với mọi .x    0f x  . Tính 

 2 0f . 

Bài 3. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   1f e   và     2
xf x f x      với mọi x . Tính  3f e . 

Bài 4. Cho hàm số  y f x  đồng biến trên  0; ;  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên 

 0;  và thỏa mãn   43
9

f   và    2
' .f x x f x   . Tính  1f . 

Bài 5. Giả sử hàm số  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên  0;  và thỏa mãn  1 1f  , 

   . 3f x f x x , với mọi 0x  . Tính  4f . 

Bài 6. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 21 1 .xf x x f x f x           với mọi x  dương. Biết 

   1 1 1f f   . Tính giá trị  2 4f . 

Bài 7. Cho hàm số  y f x  liên tục trên   thỏa mãn      1x f x f x x   , x   và 

 0 2024f  . Tính  2f . 
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PHẦN B 

TRẮC NGHIỆM VÀ TỰ LUẬN TỔNG HỢP GỒM BỐN PHẦN 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương 

án. 

Câu 1. Cho hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên K . Các mệnh đề sau, mệnh đề nào 

sai. 

 A. ( ) ( )f x dx F x C  .   B.  ( ) ( )f x dx f x  . 

 C.  ( ) ( )f x dx f x  .   D.  ( ) ( )f x dx F x  . 

Câu 2. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   2 6f x x   là 

 A. 2x C . B. 2 6x x C  . C. 22x C . D. 22 6x x C  . 

Câu 3. 2x dx  bằng 

 A. 2x C . B. 31
3

x C . C. 3x C . D. 33x C  

Câu 4. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   2 4f x x   là 

 A. 22 4x x C  . B. 2 4x x C  . C. 2x C . D. 22x C . 

Câu 5. Họ nguyên hàm của hàm số 2( ) 3 1f x x   là 

 A. 3x C  B. 
3

3
x x C   C. 6 x C  D. 3x x C   

Câu 6. Cho hàm số 2( ) 4f x x  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

  A. ( ) 2f x dx x C  .   B. 2( ) 4f x dx x x C   .  

  C. 
3

( ) 4
3
xf x dx x C   . D. 3( ) 4f x dx x x C   . 

Câu 7. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   2 2f x x   là 

 A.  d 2f x x x C  .   B.  
3

d 2
3
xf x x x C   . 

 C.   2d 2f x x x x C   .  D.   3d 2f x x x x C   . 

Câu 8. Nguyên hàm của hàm số   3f x x x   là 

 A. 4 21 1
4 2

x x C   B. 23 1x C   C. 3x x C   D. 4 2x x C   

Câu 9. Họ nguyên hàm của hàm số   34 2024f x x   là 

 A. 4 2024x x C  . B. 34 2024x x C  . C. 312x C . D. 4x C . 
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Câu 10. Nguyên hàm của hàm số   4 2f x x x   là 

 A. 5 31 1
5 3

x x C   B. 4 2x x C   C. 5 3x x C  . D. 34 2x x C   

Câu 11. Cho hàm số   23 2f x x x  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  ? 

 A.   3 2
1 4F x x x   . B.  

3 2

2 3 2
x xF x   . C.   3 2

3 1F x x x   . D.   3 2
4 3F x x x  . 

Câu 12. Nguyên hàm của hàm số )(xf  3 21 2 2024
3

x x x    là 

 A. Cxxx 
23

2
12
1 2

34 .   B. 
2

4 31 2 2024
9 3 2

xx x x C    . 

 C. 
2

4 31 2 2024
12 3 2

xx x x C    . D. 
2

4 31 2 2024
9 3 2

xx x x C    . 

Câu 13. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   4 35 8 6f x x x x    là 

 A.   5 4 22 3 .F x x x x C      B.   5 4 2 .F x x x x C     

 C.   5 4 24 2 .F x x x x C      D.   5 4 22 3 .F x x x x C     

Câu 14. Cho hàm số   1f x x
x

  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  0; ? 

 A.  
2

1 2
xF x x  .   B.  

2

2 2
xF x x  . 

 C.  
2

3 2
2
xF x x  .   D.  

2

4 2
2
xF x x  . 

Câu 15. Cho hàm số   13f x
x

  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  0; ? 

 A.  1 2

13F x x
x

  . B.  2 3 lnF x x x  . C.  3 2

13F x x
x

  . D.  4 3 lnF x x x  . 

Câu 16. Tìm nguyên hàm của hàm số 2 3 2 dx x x
x

   
  . 

 A. 
3

343ln
3 3
x x x C   .  B. 

3
343ln

3 3
x x x C   . 

C. 
3

343ln
3 3
x x x  .   D. 

3
343ln

3 3
x x x C   . 

Câu 17. Họ nguyên hàm của hàm số   20243f x x x  là 
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 A. 
2023

673
xx C  .   B. 

20241
2025
x C

x
  . 

 C. 
2025

32
2025
xx C  .   D. 20251 6054

2
x C

x
  . 

Câu 18. Biết   3 1 1F x x
x

    là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên miền  0; . Khẳng định 

nào sau đây là đúng? 

 A.   41 ln
4

f x x x  .   B.   2
2

13f x x
x

  . 

 C.   2
2

13f x x
x

  .   D.   41 ln
4

f x x x x C    . 

Câu 19. Biết 5 61 d ln
2

x x a x bx C
x

     
   với  , ,a b C   . Tính 2a b ? 

 A. 5
12

. B. 9.  C. 7
13

. D. 7
6

. 

Câu 20. Hàm số nào trong các hàm số sau đây không là nguyên hàm của hàm số 2022y x ? 

 A. 
2023

1
2023
x

 . B. 
2023

2023
x . C. 20212022y x . D. 

2023

1
2023
x

 . 

Câu 21. Họ nguyên hàm của hàm số     1 2f x x x    là 

 A. 2 3x C  .   B. 
3

22 2
3 3
x x x C   . 

 C. 
3

22 2
3 3
x x x C   .   D. 

3
23 2

3 2
x x x C   . 

Câu 22. Tìm nguyên  F x  của hàm số        1 2 3 ?f x x x x     

 A.  
4

3 2116 6
4 2
xF x x x x C     . B.   4 3 26 11 6F x x x x x C     . 

 C.  
4

3 2112 6
4 2
xF x x x x C     . D.   3 2 26 11 6F x x x x x C     . 

Câu 23. Họ các nguyên hàm của hàm số  51y x x   là 

 A.    7 61 1
7 6

x x
C

 
  .  B.    5 46 1 5 1x x C    . 

 C.    5 46 1 5 1x x C    .  D.    7 61 1
7 6

x x
C

 
  . 

Câu 24. Tìm nguyên hàm của hàm số    55 3f x x  . 

 A. 6(5 3)x C  . B. 4(5 3)x C  . C. 
6(5 3)

30
x C

 . D. 
4(5 3)

30
x C

 . 
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Câu 25. Tìm nguyên hàm của hàm số   2
2

2f x x
x

  . 

 A.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .  B.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

 C.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .  D.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

Câu 26. Trên khoảng  0; , cho hàm số  
3
2f x x  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  
1
23

2
f x dx x C  .   B.   3f x dx x dx  . 

 C.  
5
22

5
f x dx x C  .   D.  

1
22

3
f x dx x C  . 

Câu 27. Tìm nguyên hàm của hàm số   2024f x x . 

 A.   2024 1

20
1d

124
f x x x C 

 . B.   2 1024df x x x C  . 

 C.   20 1242024df x x x C  . D.   2024 1

20
1d

124
f x x x C 

 . 

Câu 28. Cho hàm số  
4

2

2xf x
x


 . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .   B.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

 C.   2
2

2d df x x x x
x

   
   .   D.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

Câu 29. Tìm họ nguyên hàm của hàm số  
4

2

5 2xf x
x


 . 

 A.  
32 5d

3
xf x x C

x
   .  B.  

32 5d
3
xf x x C

x
   . 

 C.  
3

22d 5ln
3
xf x x x C   . D.   3 5d 2f x x x C

x
   . 

Câu 30. Tính  dxxxx . 

 A. 15 74
15

x x C . B. 15 78
15

x x C . C. 158
15

x x C . D. 154
15

x x C . 

Câu 31. Tính 
 dx

x
xx

4

3 2 12 . 

 A. 17 5 345 2x x x x x C   .  B. 17 5 3454 24 4
5 17 3

x x x x x C   .  

 C. 17 5 345 24
17

x x x x x C   .  D. 17 5 3454 42
5 3

x x x x x C   . 
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Câu 32. Khẳng định nào đây sai? 

 A. sin  d cosx x x C   .   B. cos  d sinx x x C   . 

 C. cos  d sinx x x C  .   D. cos  d tanx x x C   . 

Câu 33. Cho  d cos   f x x x C . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 

 A.   sin f x x . B.   cos f x x . C.   sinf x x . D.   cosf x x . 

Câu 34. Hàm số   cotF x x  là một nguyên hàm của hàm số nào dưới đây trên khoảng 0;
2
 

 
 

 

 A.  2 2

1
sin

f x
x

. B.  1 2

1
cos

 f x
x

.  C.  4 2

1
cos

f x
x

. D.  3 2

1
sin

 f x
x

. 

Câu 35. Cho hàm số   1 sinf x x  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.  d cosf x x x x C   .  B.  d sinf x x x x C   . 

 C.  d cosf x x x x C   .  D.  d cosf x x x C  . 

Câu 36. Cho hàm số   2
11

cos
f x

x
  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.  d tanf x x x x C   .  B.  d cotf x x x x C   .  

 C.  d tanf x x x x C   .  D.  d cotf x x x x C   . 

Câu 37. Nguyên hàm của hàm số   3cos 4sinf x x x   là: 

 A. 3sin 4cosx x C  .   B. 3sin 4cosx x C   . 

 C. 3sin 4cosx x C  .   D. 3sin 4cosx x C   . 

Câu 38. Nguyên hàm của hàm số   2

32sin
sin

f x x
x

   là: 

 A. 2cos 3cotx x C   .   B. 2cos 3tanx x C  . 

 C. 2cos 3cotx x C   .   D. 2cos 3cotx x C  . 

Câu 39. Họ nguyên hàm của hàm số   cos 6f x x x   là 

 A. 2sin 3x x C  . B. 2sin 3x x C   . C. 2sin 6x x C  . D. sin x C  . 

Câu 40. Tìm nguyên hàm của hàm số   2sin 3f x x x  . 

 A.   232sin 3 2cos
2

x x dx x x C      B.   22sin 3 2cos 3x x dx x x C     

 C.   2 32sin 3 sin
2

x x dx x x C     D.   232sin 3 sin 2
2

x x dx x x C     

Câu 41. Tính  sin dx x x . 
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 A. 
2

sin
2
x x C  . B. 

2

cos
2
x x C  . C. 

2

sin
2
x x C  . D. 

2

cos
2
x x C  . 

Câu 42. Họ nguyên hàm của hàm số   23 sinf x x x   là 

 A. 3 cosx x C  . B. 6 cosx x C  . C. 3 cosx x C  . D. 6 cosx x C  . 

Câu 43. Họ nguyên hàm của hàm số   1 sinf x x
x

   là 

 A. ln cosx x C  . B. 2

1 cos x C
x

   . C. ln cosx x C  . D. ln cosx x C  . 

Câu 44. Cho hàm số   2

1 1
cos

f x
x x

  . Chọn khẳng định đúng: 

 A.  d ln tanf x x x x C   . B.  d ln tanf x x x x C   . 

 C.  d ln tanf x x x x C   . D.  d ln tanf x x x x  . 

Câu 45. Cho hàm số cos sin)
2

(
2

f xx x
  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. 1cos sin sin
2 2 2
x x x C  .  B. 1cos sin cos

2 2 2
x x x C   

 C. 1cos sin sin
2 2 2
x x x C   . D. 1cos sin cos

2 2 2
x x x C    

Câu 46. Tìm nguyên hàm  F x  của hàm số   2cos
2
xf x   

 A.   2cos
2
x CF x      B.    sin1

2
1 CF x x   

 C.   2sin
2
x CF x      D.    sin1

2
1 CF x x   

Câu 47. Nguyên hàm của hàm số   22cos
2
xf x   là: 

 A. 4cos
2
x C . B. sinx x C  . C. 22sin

2
x C . D. 32 cos

3 2
x C . 

Câu 48. Nguyên hàm của hàm số có   2 2tan cotf x x x   là: 

A. 2 tan 2cotx x C  .   B. 3 31 1tan cot
3 3

x x C  . 

 C. tan cot 2x x x C   .   D. tan cot 2x x x C   . 

Câu 49. Nguyên hàm của hàm số  
2

cos sin
2 2
x xf x    

 
 là: 

 A. sin cos
2 2
x x C  .   B. cosx x C  . 
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 C. 
2

sin cos
2 2
x x C   

 
.   D. sin cos

2 2
x x C  . 

Câu 50. Tìm 2 2

cos2  d
sin .cos

x x
x x  

 A. cos sinx x C  .   B. cos sinx x C   . 

 C. cot tanx x C   .   D. cot tanx x C  . 

Câu 51. Nguyên hàm của hàm số 2tany x  là 

 A. tanx x C  . B. tanx x C   . C. tanx x C   . D. tanx x C  . 

Câu 52. Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A dx xe x xe C  . B. 1dx xe x e C  . C. 1dx xe x e C   . D. dx xe x e C  . 

Câu 53. Họ nguyên hàm của hàm số 3(x)  xf e là hàm số nào sau đây? 

 A. 3 xe C . B. 31
3

xe C . C. 1
3

xe C . D. 33 xe C . 

Câu 54. Nguyên hàm của hàm số 2 1e xy   là 

 A. 2 12e x C  . B. 2 1e x C  . C. 2 11 e
2

x C  . D. 1 e
2

x C . 

Câu 55. Cho hàm số   1 xf x e  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.   1d xf x x x xe C   .  B.  d 1 xf x x e C   . 

 C.  d xf x x x e C   .   D.   1d 1 xf x x xe C   . 

Câu 56. Cho hàm số ( ) 2xf x e  . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

 A. 2( ) xf x dx e C  .  B. ( ) 2xf x dx e x C   . 

 C. ( ) xf x dx e C  .  D. ( ) 2xf x dx e x C   . 

Câu 57. Họ nguyên hàm của hàm số   2xf x e x   là. 

 A. 2xe x C  . B. 2xe x C  . C. 21
1

xe x C
x

 


. D. 2xe C  . 

Câu 58. Cho hàm số   2xf x e x  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.   2d    xf x x e x C .  B.  d   xf x x e C . 

 C.   2d    xf x x e x C .  D.   2d 2   xf x x e x C . 

Câu 59. Cho hàm số 2( ) 1 xf x e  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. 
1( ) .
2

xf x dx x e C     B. 2( ) 2 .xf x dx x e C    

 C. 21( ) .
2

xf x dx x e C     D. 2( ) .xf x dx x e C    
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Câu 60. Hàm số   2 2 2024xF x x e    là một nguyên hàm của hàm số 

 A.  
3

21 2024
3 2

xxf x e x   .  B.   22 2 2024xf x x e   . 

 C.   22 2 2024xf x x e x   .  D.   22 2 xf x x e  . 

Câu 61. Hàm số  
3

3
xxF x e   là một nguyên hàm của hàm số  f x  nào sau đây? 

 A.   2 xf x x e  . B.   23 xf x x e  . C.  
4

12
xxf x e  . D.  

4

3
xxf x e  . 

Câu 62. Một nguyên hàm của hàm số   3 1 2e 2xf x x   là 

 A.
 

3 1
3e 2

3

x

x


 . B. 
3 1

3e
3

x

x


 . C.
 

3 1 3e 2
3

x x  . D. 
3 1 3e

3

x x  . 

Câu 63. Kết quả  2020xx e dx  bằng 

 A. 
2 2020

2 2020

xx e C  . B. 
2020

3

2020

xex C  . C. 
2020

2

2020

xex C  . D. 
2020

2020

xex C  . 

Câu 64. Tìm nguyên hàm của hàm số   5

20182017
x

x ef x e
x

 
  

 
. 

 A.   4

2018d 2017 xf x x e C
x

   . B.   4

2018d 2017 xf x x e C
x

   . 

 C.   4

504,5d 2017 xf x x e C
x

   . D.   4

504,5d 2017 xf x x e C
x

   . 

Câu 65. Họ nguyên hàm của hàm số 22
cos

x
x ey e

x

 
  

 
 là 

 A. 2 tanxe x C   B. 2 tanxe x C   C. 12
cos

xe C
x

   D. 12
cos

xe C
x

   

Câu 66. Tìm nguyên hàm của hàm số   22
cos

x
x ef x e

x
  

  
 

. 

 A.   2 tanxF x x C
e

    .  B.   2 tanxF x e x C   . 

 C.   2 tanxF x x C
e

    .  D.   2 tanxF x e x C   . 

Câu 67. Tìm nguyên hàm của hàm số   7 xf x  . 

 A. 
77 d

ln7

x
x x C   B. 17 d 7x xx C   C. 

177 d
1

x
x x C

x



 
  D. 7 d 7 ln 7x xx C   

Câu 68. Nguyên hàm của hàm số 2xy   là 

 A. 2 ln 2.2dx xx C  . B. 2 2dx xx C  . C. 2
2

d 2
ln

x
x x C  . D. 

2
1

d2
x

x x C
x

 
 . 
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Câu 69. Một nguyên hàm của hàm số   2025xf x   là 

 A.   1.2025xF x x  .   B.   2025.2024xF x  . 

 C.   2025
ln 2025

x

F x  .   D.   2025 .ln 2025xF x  . 

Câu 70. Tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 3 xf x   là 

 A. 
3
ln3

x

C


   B. 3 x C   C. 3 ln 3x C   D. 
3
ln3

x

C


  

Câu 71. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   2 15 xf x   là 

 A. 2 11 .5
2ln5

x C  . B. 2 12.5 .ln5x C  . C. 2 15 .ln5x C  . D. 2 11 .5 .ln5
2

x C  . 

Câu 72. Cho hàm số   2 3xf x   . Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A.   3d 2xf x x C  .   B.   2d 3
ln 2

x

f x x x C   . 

 C.   2d 3
ln 2

x

f x x C   .  D.  d 2 ln2 3xf x x x C   . 

Câu 73. Tìm nguyên hàm của hàm số   3 2xf x x  . 

 A.   223 2 d
ln 2

x
x x x x C     B.   23 2 d 2 .ln 2x xx x x C      

 C.   23 2 d
ln 2

x
x x x x C      D.  3 2 d 2 .ln 2x xx x x C     

Câu 74. Tìm họ nguyên hàm của hàm số 2 13xy x
x

   . 

 A. 
3

2

3 1 ,  
3 ln 3

xx C C
x

    .  B. 
3

2

13 ,  
3

xx C C
x

    . 

 C. 
3 3 ln ,  

3 ln 3

xx x C C    .  D. 
3 3 ln ,  

3 ln 3

xx x C C    . 

Câu 75. Họ nguyên hàm của hàm số   4 cos 2xf x x   là 

 A. 4 sin 2
ln 4 2

x x C  .   B. sin 24 ln 4
2

x x C  . 

 C. 
sin 24 ln 4

2
x x C  .   D. 4 sin 2

ln 4 2

x x C  . 

Câu 76. Nguyên hàm của hàm số  ( ) 2 1 2 sinx xf x x    là 

 A. 
12 cos
1

x

x C
x



 


 B.
 

2 sin
ln 2

x

x C  . C. 2 cos
ln 2

x

x C  . D. 
12 cos
1

x

x C
x



 


. 

Câu 77. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 
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 A.  3 32 5 23 12 2
5 2

x x dx x x x C       B. 2024 2 2023

1 1
2023 2023

dx C
x x

    

 C.  22 2024 1012x dx x C     D. 
3

2e 1 1d e e
e 1 2

x
x x

x x x C
   

  

Câu 78. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào đúng? 

 A.  22 cot cotx dx x x C    .  B.  2 11 cos sin
2 2
x dx x x C     

    

 C. 
2

sin cos cos
2 2
x x dx x x C     

  . D. 
2

sin cos cos
2 2
x x dx x x C     

   

Câu 79. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

 A. 1 d lnx x C
x

  .   B. 2

1 d tan
cos

x x C
x

  .  

 C. sin d cosx x x C   .  D. e d ex xx C  . 

Câu 80. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

 A.  
4

23 ln
4 2
xF x x x C     là nguyên hàm của hàm số   3 13f x x x

x
   . 

 B.  
6(5 3)

30
xF x C

   là nguyên hàm của hàm số    55 3f x x  .  

 C.   3 43 4 5
2 3 4

F x x x x x x x C     là nguyên hàm của hàm số 3 4( )f x x x x   .  

 D.   31 2024
3

F x x x C    là nguyên hàm của hàm số  
3 2024x xf x

x


 . 
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PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc 

sai. 

Câu 81. Cho hàm số   4 31 4
4

x xf x   .  

a)   3 212x x xf    . 

b) Phương trình   0f x   có hai nghiệm 12x    và 0x  . 

c) 4 3 5 41 1 44
4 4 3

x x dx x x C     
  , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  0 2024F   thì   5 41 4 2024
20 3

F x x x   . 

Câu 82. Cho hàm số   1f x x  .  

a)   2d  f x x x x C   , với C  là hằng số. 

b)     311 . d
3

x f x x x x C      , với C  là hằng số. 

c)  1
d ln

f x
x x x C

x


   , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 2F   thì  
2 1

2 2
xF x x   . 

Câu 83. Cho hàm số   34 6f x x x  .  

a)  3 44 6 d 6x x x x x C    , với C  là hằng số. 

b) Biết  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 2F  . Khi đó   4 23 2F x x x   . 

c)   4 3 31 d 4 3 2f x x x x x x C      , với C  là hằng số. 

d) Biết  G x  là một nguyên hàm của  1f x   và  1 0G  . Khi đó  0 2G   . 

Câu 84. Cho hàm số   2f x x .  

a)   3d  f x x x C  , với C  là hằng số. 

b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  3 1F   thì   404
3

F  . 

c)   3 242 1 d  2
3

f x x x x x C     , với C  là hằng số. 

d)  
4 3

24. 2  d 2
4 3
x xx f x x x C       , với C  là hằng số. 

Câu 85. Cho hàm số   3f x  .  

a)  d 3f x x x C  , với C  là hằng số. 
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b)  
2

3d
f x

x C
x x

  , với C  là hằng số. 

c)   2 3 2d  3 9f x x x x x x C       , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x , biết  1 1F   thì      1 2 ... 2024 303550F F F    . 

Câu 86. Cho hàm số   1 1
2

f x x  .  

a)   2d  f x x x x C   , với C  là hằng số. 

b)  2 3 21 1d
12 2

f x x x x x C    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  0 1F   thì  2 6F  . 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 2F   và  

       
1 1 1 1...
1 2 2024 2025

a
F F F F b

      ( ,a b và a
b

 là phân số tối giản), khi đó 4049a b  . 

Câu 87. Cho hàm số   2 6F x x x    là một nguyên hàm của  f x .  

a)  
3 2

6
3 2
x xf x x C    , với C  là hằng số. 

b) Hàm số  G x  là một nguyên hàm của  f x và  1 3G   thì giá trị  4 21G  . 

c) Hàm số  1H x   là một nguyên hàm của  1f x  và  0 3H   thì giá trị của biểu thức 

   2 4 14H H   . 

d)        1 2 ... 2024 2025 4104675f f f f      

Câu 88. Cho hàm số   3 4 5f x x x   .  

a)  3 4 24 5  d  2 5x x x x x x C      , với C  là hằng số. 

b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 3F  , khi đó   10
4

F    

c)    
4

3 2 d 2 9
4
xf x f x x x x x C        , với C  là hằng số. 

d)  
4

3 211 d  = 2
4 2
xf x x x x x C     , với C  là hằng số. 

Câu 89. Hàm hai số  f x  và  g x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn:  
2 1xf x
x


  và 

  d lng x x x x C   , với C  là hằng số.  

a)   2

11f x
x

   . 
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b)   11g x C
x

   , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số    f x g x  và thỏa mãn  1 3F   . Khi đó  

  2 12ln
2

F x x x   . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số    f x g x . Biết  2 2ln 2G   và    4 4 2G G   . Khi 

đó  6 ln 2 ln 3G a b c    , với , ,a b c  là các số thực. Vậy 2a b c    . 

Câu 90. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
2 5 7x xf x

x
 

 .  

a)   2

71f x
x

   . 

b)  
2

d 5 7 ln
2
xf x x x x C    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  1 5F  . Khi đó 

 
2 15 7 ln

2 2
xF x x x    . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 4G   và    3 9 20G G   . Khi đó tìm 

được  6 ln 2 ln 3G a b c    , với , ,a b c  là các số hữu tỉ. Vậy 2
3

a b c   . 

Câu 91. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
5 3 2

3

3 2 5 4x x x xf x
x

   
 .  

a)   2
2 3

1 1 43 2f x x
x x x

     . 

b)   3
2

1 1d 2 ln
2

f x x x x x C
x x

      , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  1 0F   . Khi đó tìm được 

  3
2

1 1 32 ln
2 2

F x x x x
x x

      . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 0G   và    3 3 2G G   . Khi đó 

  12
logc

aG
b e

   , với , ,a b c  là các số nguyên dương và a
b

 là phân số tối giản. Vậy 1090a b c   . 

Câu 92. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn     1 3 2x x
f x

x
 

 .  

a)   2

23f x
x

    

b)  
23d 2 ln

2
xf x x x x C    , với C  là hằng số. 
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c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  3 15F  . Khi đó 

 
23 2ln 15

2
xF x x x    . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  2 1G   và    5 5 10G G   . Khi đó tìm 

được  10 ln 2 ln 5G a b c    , với , ,a b c  là các số hữu tỷ. Vậy 70a b c   . 

Câu 93. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
21xf x

x
   

 
. 

a)   2 3

2 2f x
x x

   . 

b)   1d 2 lnf x x x x C
x

    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  3 5F  . Khi đó ta tìm được 

  1 72 ln 2 ln 3
3

F x x x
x

     . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 5G   và    2 4 2025G G   . Khi đó tìm 

được  8 aF
b

  , với ,a b  là các số nguyên và a
b

 là phân số tối giản. Vậy 16000a b  . 

Câu 94. Cho hàm số    5 3 dF x x x   (với 0x  ).  

a)  
3
5 dF x x x   

b)    5 3 dF x C x x   , với C  là hằng số. 

c)  
2
53

5
F x x C


  , với C  là hằng số. 

d) Biết   31
8

F   , khi đó   5 85 3
8 8

F x x   

Câu 95. Cho hàm số    2 dF x x x x   (với 0x  ).  

a)   2 d dF x x x x x C     với C . 

b) Nếu     1G x F x   thì    2 dG x x x x   

c)   2 2
3

F x x x x C   . 

d) Nếu   21
3

F   thì   254
3

F   

Câu 96. Cho hàm số   sinf x x .  

a)  d cosf x x x C   , với C  là hằng số. 
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b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên   thỏa mãn   1F   . Khi đó  0 1F   . 

c)   1d sinF x x x C  , với 1C  là hằng số. 

d) Phương trình    F x f x  có đúng 4 nghiệm trên đoạn  0;4 . 

Câu 97. Cho hàm số   sin cosf x x x  . Gọi  F x  là nguyên hàm của hàm số  f x  trên  .  

a)   sin cosF x x x C   , với C  là hằng số. 

b) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó,   sin cosF x x x  . 

c) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó, Hàm số  F x  nghịch biến trên khoảng 0;
2
 

 
 

. 

d) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó, Hàm số  F x  đạt giá trị nhỏ nhất là 2 . 

Câu 98. Cho   sin dF x x x   và thỏa mãn  0 1F  .  

a)   cosF x x . 

b) Hàm số  F x  là hàm số lẻ trên  . 

c)   sin 2 ,  ,  
sin

F k k  


    . 

d) 2025 2024 2023 3 2
2024

2025

1
2 2 2 2 2 2 sin

2

F F F F F    


                     
         

 . 

Câu 99. Cho hàm số   2cosf x x  và    dF x f x x  .  

a)   sin 2F x x   

b)   1 cos2 d
2

xF x x
   

c) sin cos
2

x x x là một nguyên hàm của hàm số  f x  

d) Biết  0 0.F   Suy ra   2F   . 

Câu 100. Cho hàm số   2tanf x x  và    dF x f x x  .  

a)   2tanF x x  . 

b) tan x  là một nguyên hàm của  f x . 

c)   2

1 1 d
cos

F x x
x

   
  . 

d) Nếu  0 0F   thì  F   . 

Câu 101. Cho   2

d
sin

xF x
x

  .  
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a)   cotF x x C   , với C  là hằng số. 

b) Nếu 0
4

F    
 

 thì   1 cotF x x  . 

c) Nếu 0
4

F    
 

 thì hàm số  F x  là hàm số lẻ trên tập xác định của  F x . 

d) Phương trình   0F x   có các nghiệm là 
4 2

x k 
  , với k  . 

Câu 102. Cho   2tan dF x x x   và thỏa mãn  0 0F  .  

a)   tanF x x x  . 

b) Hàm số  F x  là hàm số chẵn trên tập xác định của  F x . 

c) Hàm số  F x  đồng biến trên mỗi khoảng xác định của nó. 

d) Phương trình   0F x x   có các nghiệm là ,  x k k  . 

Câu 103. Cho hàm số   x ef x e x  .  

a) Nếu  F x  là một nguyên hàm của  f x  thì   2024F x   cũng là một nguyên hàm của  f x . 

b)   x eF Cx e x    là họ nguyên hàm của  f x . 

c) Nếu  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 1F   thì  1 2F e . 

d) Nếu    ,F x G x  lần lượt là các nguyên hàm của  f x  và    0 1, 1F G e   thì ta luôn có 

    2G x F x e  . 

Câu 104. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm ( ) 2xf x e x   trên   thoả mãn  0 1F  . 

a)  0 0F   . 

b)  1 1F e  . 

c)  
3

d
3

x xF x x e C   . 

d) ( ) d ln 2 x
x

f x x x e C
xe

    

Câu 105. Cho hàm số   2 xf x x e  . Biết  F x là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 2025F  .  

a)  2 4f e   

b)   2 xf x dx x e C   . 

c)   2 2024xF x x e   . 

d)   22 2' xxf x dx x xe C    
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Câu 106. Cho hàm số ( ) (2 )x xf x e e   và  F x  là nguyên hàm của hàm số  f x . 

a)   22 x xf x dx e e C    . 

b)   212
2

x xF x e e C   . 

c) Nếu  0 3F   thì  
2 11
2

eF 
 . 

d) Nếu   50
2

F   thì phương trình   0F x   có nghiệm. 

Câu 107. Cho hàm số    4 1 d2x xF xx   .  

a)   4 d 2 d dx xF x x xx      . 

b)  
22
ln 2

2x x
F x Cx  

 . 

c) Nếu   41
ln 2

F   thì   122 1
ln 2

F   . 

d) Nếu   8 1d
12

x

xG xx 


   thì    G x F x C  . 

Câu 108. Cho hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số  
2

2 3

16
2

3 x

x

x
f x






 .  

a)  
2

2 3

16
2

3 x

x

x
F x




 

 . 

b)    2

2 3

16 d

2 d

3 x

x

x x
F

x
x



 
 


. 

c)   3 3 1 9. . d
4 2 8 4

x x

F xx
    
    

     
  . 

d) Nếu  0 0F   thì   291
ln 3 ln 2

F 


. 

Câu 109. Cho hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số  
2 12 1 cos2

2 sin

x

x

xf x
x

  



 trên  0;  thoả 

mãn   20 2
ln 2

F   .  

a)   12 1f    . 

b)  0 2F    

c) Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số  F x  tại điểm có hoành độ 0 2
x 
  là 2 2 2k    

d)   11 2cos1
ln 2

F    . 
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Câu 110. Cho hàm số   2f x x m   và   3 2 3G x x mx x m     với m .  

a) Khi 3m   thì   2d  3f x x x x C   . 

b) Khi 2m   thì  G x  là một nguyên hàm của  f x . 

c) Khi 1m    thì      4 3 21 1 1d
4 3 2

G x f x x x x x C      

d) Gọi  F x  làm một nguyên hàm của  f x  sao cho  0 1F  . Khi đó, có 4 giá trị nguyên của tham số 

m  thì   0,F x x   . 

Câu 111. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   0f x   và     234    f x x f x  với mọi x .  

a) Khi  1 2f 
 
thì  1 16f    

b) Hàm số ( )f x  luôn đồng biến trên khoảng  0;  

c) 
 

31 4x
f x

 
 

 
 

d) Khi   12
25

 f
  

thì   11
10

f  . 

Câu 112. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  \ 1;0  thỏa mãn điều kiện:  1 2f   và 

      2. 1 . 2 1x x f x f x x x     .  

a) Khi  3 1f  
 
thì  3 3f   . 

b)  . 1
1

x f x
x

    
 

c)  2 3f  . 

d)  1
d 2ln

f x
x x x C

x


    , với C là hằng số. 

Câu 113. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  0;   thỏa mãn     24 3
f x

f x x x
x

     và 

 1 2f  .  

a) Khi  3 1f  
 
thì  1 8f  . 

b)   3 24 3xf x x x      

c) Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 2x   là 16 20y x  . 

d)   4 3 21 d 2f x x x x x C      , với C là hằng số. 

Câu 114. Cho hàm số  f x  thỏa mãn     e ,xf x f x x     và  0 2f  .  
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a) Khi  1f e
 
thì  

211 ef
e
  . 

b)   e ex xf x    

c)  ln 2 ln 2 1f    

d) Nguyên hàm của  e xf x  là 21 2
2

x x C  , với C là hằng số. 
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PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ trả lời đáp án. 

Câu 115. Cho hàm số  y F x  là một nguyên hàm của hàm số 2y x . Tính  25F  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 116. Một nguyên hàm của hàm số   3 2f x x x   có dạng   4 2F x ax bx  . Tính 4T a b  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 117. Để hàm số    3 23 2 4 3F x mx m x x      là một nguyên hàm của hàm số 

  23 10 4f x x x    thì giá trị thực của tham số m  bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 118. Nguyên hàm  F x  của hàm số ( )f x   3 21 2 2024
3

x x x    thỏa mãn  1 2024F   . Tính 

 0F  (làm tròn kết quả đến hàng thập phân thứ nhất). 

Trả lời: ……………….. 

Câu 119. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số    22 3f x x   thỏa   10
3

F  . Tính giá trị của 

biểu thức    2log 3 1 2 2T F F    . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 120. Cho  F x  là một nguyên hàm  của hàm số   2 3f x x x   thoả mãn  1 0F  . Tính  4F . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 121. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số 1y
x

  trên  ;0  thỏa mãn  2 0F   . Tính 

 2F e . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 122. Cho hàm số   2

2 1 khi 1
3 2 khi 1

x x
f x

x x
 

 
 

, giả sử F  là nguyên hàm của  f  trên    thỏa mãn  

 0 2F  .Giá trị của     1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 123. Cho hàm số 2

2 3  khi 1
( )

3 2  khi 1
x x

f x
x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của hàm số f  trên   

thỏa mãn (0) 2F  . Giá trị của ( 1) 2 (2)F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 124. Cho hàm số   2

2 5  khi 1
3 4  khi 1

x x
f x

x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Giá trị của    1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 
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Câu 125. Cho hàm số   2

2 2 1
3 1 1

x khi x
f x

x khi x
 

 
 

. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Giá trị của    1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 126. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin cosf x x x   thỏa mãn 2
2

F    
 

. Tính 

 F  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 127. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin 1f x x   thỏa mãn 0
6

F    
 

. Biết 

3
63

. .a b cF       
 

, với , ,a b c . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 128. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin 2cosf x x x   thỏa mãn 0
2

F    
 

. Tính 

 F  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 129. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2sin cosf x x x   thỏa mãn 3
3 2

F     
 

. 

Tính  F  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 130. Biết  F x  là một nguyên hàm của của hàm số   sinf x x  và đồ thị hàm số  y F x  đi qua 

điểm  0;1M . Tính 
2

F  
 
 

. 

Trả lời: ……………….. 

Câu 131. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2
1

cos
f x

x
 . Biết 

4
F k k    
 

 với mọi k . 

Tính giá trị của biểu thức      0T F F F     . 

  

Trả lời: ……………….. 

Câu 132. Cho  F x  là một nguyên hàm  của hàm số   2

1sin
cos

f x x
x

   thỏa mãn 2
4 2

F    
 

. Tính 

 0F  (làm tròn kết quả đến hàng thập phân thứ nhất). 

Trả lời: ……………….. 
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Câu 133. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2xf x  , thỏa mãn   10
ln 2

F  . Biết 

        20 1 ... 2024 2025
ln 2

a bF F F F 
     , với ,a b  và a

b
 là phân thức tối giản. Tính giá trị 

biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 134. Biết  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2xf x e  và  0 0F  . Giá trị của  ln 3F  bằng 

bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 135. Cho hàm số   2  xf x x e . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 2024F  . Biết  2 aF e b  , với ,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 136. Cho hàm số   2 2x xf x e e x   . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 1F  . Biết  1
a be e cF

e
 

 , với , ,a b c . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 137. Cho hàm số   2 1xf x x   . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 1F  . Biết  1
2ln 2

a cF
b

   , với , ,a b c  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức 

a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 138. Cho    2 2 xF x ax bx c e    là một nguyên hàm của hàm số   2 22 . xf x x e . Tính tổng 

2a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 139. Biết   2 22xF x e x   là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên  . Giả sử  G x  là một 

nguyên hàm của hàm số  2 cosf x x . Khi đó    2 0 . bG G a e c   , , ,a b c . Tính . .a b c . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 140. Cho hàm số 2 2( ) ( ) xF x ax bx c e    là một nguyên hàm của hàm số 

2 2( ) (2 8 7) xf x x x e    . Tính tổng a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 141. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số    2 0 ,bf x ax x
x

  
 
với ,a b . Biết rằng 

     1 1, 1 4, 1 0F F f    , tính tổng a b . 

Trả lời: ……………….. 
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Câu 142. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   212 2,    f x x x   và  1 3f . Biết  F x  là 

nguyên hàm của  f x  thỏa mãn  0 2F , khi đó  1F  bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 143. Cho hàm số  f x  xác định trên khoảng  0; , thỏa mãn   3

23f x x
x

   và  1 1f  . 

Biết   32 42 . .f a b c   , với , ,a b c  . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 144. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   2
3

bf x ax
x

   ,  1 3f   ,  1 2f  , 1 1
2 12

f     
 

. Tính giá trị 

2a b . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 145. Cho hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn   2

1xf x
x
  ,   32

2
f    và 

  32 2 ln 2
2

f   . Biết     ln 21 4 a bf f
c


   , với , ,a b c  và b
c

 là phân thức tối giản. Tính giá trị 

biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 146. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  ' 3 5sinf x x   và  0 10f  . Biết   .f a b   , với 

,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 147. Cho hàm số  f x  thỏa mãn 0
4

f    
 

 và   2 2' sin cos 1.
2 2
x xf x   Tính 

2
f  
 
 

. 

Trả lời: ……………….. 

Câu 148. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   22024 2sin
2
xf x    và 

2023
2 2

f     
 

. Tính  0f . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 149. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn:   21 xf x e    và  0 2f  . Biết 

 ln 2 lnf a b  , với ,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b .  

Trả lời: ……………….. 

Câu 150. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn:   2  3x xf x    và   10
ln 3

f  . Biết 

  31
ln 2 ln 3
af

b c
  , với , ,a b c  và a

b
 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b c  .  
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Trả lời: ……………….. 

Câu 151. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   3 2024xf x e    và  675 1f   . Biết 

  .0
3

ae b e cf
e

 
 , với , ,a b c  . Tính giá trị biểu thức a b c  .  

Trả lời: ……………….. 

Câu 152. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   2 2 13 .2x xf x     và  1 0f  . Biết 

 0
ln12

af  , với a  . Tính giá trị a .  

Trả lời: ……………….. 

Câu 153. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   2 1,xf x e x x       và  0 1f  . Gọi  F x  là 

nguyên hàm của  f x  thỏa mãn  1F e . Biết  0 aF
b

 , với , ,a b c  và a
b

 là phân thức tối giản. 

Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Câu 154. Cho   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số  .tanf x x . Biết nguyên hàm của hàm số 

 
tan x
f x

 có dạng tana x C
b

  với a , b  là các số nguyên dương, a
b

 là phân số tối giản và C  . Tính giá 

trị biểu thức 2a b . 

Trả lời: ……………….. 
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PHẦN IV. Câu tự luận. Mỗi câu hỏi thí sinh trình bày cách giải tự luận. 

Câu 155. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn     4 2' .f x f x x x  . Biết  0 2f  . Tính  2 2f . 

Câu 156. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn  2;1  thỏa mãn  0 3f   và 

    2 2. 3 4 2f x f x x x    . Tính giá trị  của  1f . 

Câu 157. Cho hàm số ( ) 0f x   thỏa mãn   2f e   và    sin 0f x f x x    với mọi .x  Giá trị 

của 
2

f  
 
 

 bằng bao nhiêu? 

Câu 158. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn 1(2)
3

f    và     2
f x x f x      với mọi .x  Giá trị của (1)f  

bằng bao nhiêu? 

Câu 159. Cho hàm số  y f x  đồng biến trên  0; ;  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên 

 0;  và thỏa mãn   43
9

f   và    2
' .f x x f x   . Tính  8f . 

Câu 160. Cho hàm số   0f x   với mọi x ,  0 1f   và    .f x x f x  với mọi x . Tính 

 3f . 

Câu 161. Cho hàm số  f x  có đạo hàm cấp hai trên đoạn  0;1  đồng thời thỏa mãn các điều kiện 

         2
0 1, 0, , 0;1f f x f x f x x           . Tính giá trị của  ' 2f . 

Câu 162. Cho hàm số  f x  đồng biến có đạo hàm đến cấp hai trên đoạn  0; 2  và thỏa mãn 

       2 2
. 0f x f x f x f x          . Biết  0 1f  ,   62 ef  . Khi đó  1f  bằng bao nhiêu? 

Câu 163. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  0 1f   và     xf x f x e    với mọi .x  Giá trị của 

 ln 2f  bằng bao nhiêu? 

Câu 164. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  ln 2 1f   và     2xf x f x e    với mọi .x  Giá trị của 

 1f  bằng bao nhiêu? 

Câu 165. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn  0 1f   và     sin 0,f x f x x x     . Giá trị của 

 2f   bằng bao nhiêu? 

Câu 166. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   42
19

f    và    3 2f x x f x x    . Giá trị của  1f  

bằng bao nhiêu? 

Câu 167. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   12
5

f    và     23f x x f x      với mọi x . Giá trị của 

 1f  bằng bao nhiêu? 
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Câu 168. Cho hàm số   0f x   xác định và liên tục trên   đồng thời thỏa mãn   10
2

f  , 

   2 ,xf x e f x x     . Biết  ln 2 af
b

 , với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản,  tính giá trị của 

.a b  

Câu 169. Cho hàm số   0f x   thỏa mãn điều kiện      22 3f x x f x    và   10
2

f   . Biết rằng 

tổng          1 2 3 ... 2024 2025 af f f f f
b

       với  *,a b    và a
b

 là phân số tối giản. 

Tính giá trị của b a  

Câu 170. Cho hàm số   0f x  , liên tục trên đoạn  1;2  và thỏa mãn   11
3

f  ;     2 2.x f x f x   với 

 1;2x  . Tính  2f . 

Câu 171. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn 2y xy   và  1 1f   . Tính giá trị  2f (kết quả làm tròn đến 

chữ số thập phân hàng thứ nhất). 

Câu 172. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   0, 0f x x    và có đạo hàm  f x  liên tục trên khoảng 

 0;  thỏa mãn    
3 0, 0

f x
f x x

x
      và   11

2
f   . Biết 1

2 b
f a
 
 

  với ,a b  và a
b

 là phân 

số tối giản. Tính giá trị của a b .  

Câu 173. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   0, 0f x x    và có đạo hàm  f x  liên tục trên khoảng 

 0;  thỏa mãn      22 1 , 0f x x f x x      và   11
2

f   . Biết 

       1 2 ... 2023 2024 af f f f
b

      với *,a b    và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của 

b a .  

Câu 174. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   l0 1 n 2f    và     2
2x xe f x f x      với mọi x . Biết 

   21 ln
2

af be
  với ,a b  và a

b
 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b .  

Câu 175. Cho hàm số  y f x  đồng biến và có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn 

    2
. ,  xf x f x e x     và  0 2f  . Tính  2f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ 

hai). 

Câu 176. Giả sử hàm số  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên  0;  và thỏa mãn  1 1f  , 

   . 3f x f x x , với mọi 0x  . Tính  5f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ hai). 
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Câu 177. Cho hàm số  f x  có đạo hàm trên   thỏa mãn  

 
e 0

'
f x x

f x
   với x  . Biết  1 1f  , 

tính   2f e  

Câu 178. Cho hàm số  f x  nhận giá trị dương và thỏa mãn  0 1f  ,      3 2
,xf x e f x x    . 

Tính  3f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ nhất). 

Câu 179. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên   và thỏa mãn điều kiện 

   3 46 27 1 0,x f x f x x              và  1 0f  . Tính giá trị của  2f . 

Câu 180. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 3' . '' 2 ,f x f x f x x x x         và (0) (0) 1f f   . 

Biết  2 2 af
b

  với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Câu 181. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 2. 2 1f x f x f x x x       , x   và 

   0 0 3f f   . Giá trị của   2
1f    bằng bao nhiêu? 

Câu 182. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 21 1 .xf x x f x f x           với mọi x  dương. Biết 

   1 1 1f f   . Biết    2 22 2 lna bf   với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Câu 183. Cho hàm số  f x  thỏa mãn     32e ,xf x f x x     và  0 2024f  . Biết  ln 2 af
b

  

với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Câu 184. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  1 1f   và     2024f x f x    với mọi .x  Biết 

1 .ln
2 .

a b ef
c e
   

 
 với , ,a b c  và a

c
 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b c  . 

Câu 185. Cho hàm số  y f x  liên tục trên   thỏa mãn     2

2 . e xf x x f x    , x   và  0 0f  . 

Tính  1f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ hai). 

Câu 186. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  0;  thỏa mãn     22 3xf x f x x x   . Biết   11
2

f  . 

Tính  4f . 

Câu 187. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn (1) 4f   và 3 2( ) ( ) 2 3f x xf x x x    với mọi 0x  . Giá trị của 

(2)f  bằng bao nhiêu? 
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Câu 188. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  0;  thỏa mãn      2 23 . . 2x f x x f x f x  , với 

   0, 0;f x x     và   11
3

f  . Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số 

 y f x  trên đoạn  1; 2 . Tính M m . 

Câu 189. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số    2 3 4x xf x e x . Hàm số  2 F x x  có bao 

nhiêu điểm cực trị? 

Câu 190. Cho hàm số  y f x . Đồ thị của hàm số  'y f x trên  5;3  như hình vẽ (phần cong của đồ 

thị là một phần của parabol 2y ax bx c    ). 

 

Biết  0 0f  , giá trị của    6 5 3 2f f   bằng bao nhiêu? 

 

 

 

 

 

 

 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 1

CHƯƠNG 4 

NGUYÊN HÀM.  TÍCH PHÂN 

 

BÀI 1  

NGUYÊN HÀM 

 

1. Khái niệm nguyên hàm 

 Cho hàm số  f x  xác định trên K . Hàm số  F x  được gọi là nguyên hàm của hàm số  f x  nếu  

'( ) ( )F x f x , với mọi x K . 

 Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K . Khi đố: 

   Với mỗi hằng số C , hàm số  F x C  cũng là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K . 

   Nếu  G x là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên K  thì tồn tại hằng số C  sao cho 

   G x F x C   với mọi x K  

 Như vậy, mọi nguyên hàm của hàm số  f x  trên K  đều có dạng  F x C , với C là hằng số. Ta gọi 

  ,F x C C   là họ tất cả các  nguyên hàm của hàm số  f x  trên K , kí hiệu f ( x )dx  và viết: 

f ( x )dx F( x ) C   

Chú ý:  

  Biểu thức  f x dx  được gọi là vi phân của nguyên hàm  F x  của  f x , kí hiệu là  dF x  

Vậy,    'dF x F dx f x dx   

  Mọi hàm số  f x  liên tục trên K  đều có nguyên hàm trên K . 

  Khi tìm nguyên hàm của một hàm số mà khoogn chỉ rõ tập K  thì ta hiểu là tìm nguyên hàm của 

hàm số đó trên tập xác định của nó. 

  f '( x )dx f ( x ) C   

2. Các tính chất của nguyên hàm 

     dx dxkf x k f x  , với k  là hằng số khác 0 

         f x g x dx f x dx g x dx        

         f x g x dx f x dx g x dx        
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3. Nguyên hàm của một hàm số sơ cấp    

 

 

 

        

    

 

     

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Nguyên hàm của một hàm số sơ cấp 

Nguyên hàm của hàm số lũy thừa 

0dx C  

Cxdx   

 
1

1
1

xx dx C


 




   
  

Nguyên hàm của hàm số 1y
x

   0ln  xCx
x

dx  

Nguyên hàm của hàm số lượng giác 

Cxxdx  sincos  

Cxxdx  cossin  

Cxdx
x

 tan
cos

1
2  

Cxdx
x

 cot
sin

1
2  

Nguyên hàm của hàm số mũ 
Cedxe xx   

 10
ln

 aC
a

adxa
x

x  
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PHẦN A 

TỰ LUẬN PHÂN DẠNG TOÁN 

 

CHỦ ĐỀ 1 

NGUYÊN HÀM CỦA MỘT SỐ HÀM SỐ CƠ BẢN 

 

DẠNG 1 

 NGUYÊN HÀM HÀM LŨY THỪA 

 

1. Bảng nguyên hàm hàm số lũy thừa 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý : Dùng công thức sau làm trắc nghiệm cho nhanh  

  
  1

1 1
1n ndx C

x n x   
  

     1
1

n
n ax b

ax b dx C
a n


  

  

3. Công thức lũy thừa: 

  
m

n m nx x  

  1 n
n x

x
                                                                         

  .m n m nx x x   

       
m

m n
n

x x
x

                                                                                   

 

Nguyên hàm hàm số lũy thừa 

0dx C  

Cxdx                             

 
1

1
1

xx dx C


 




   
      

2

1 1dx C
x x

                    

1 2dx x C
x

      

 0ln  xCx
x

dx            
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Bài 1. Tìm: 

a) 33 dx x  b) 52 dx x  
c) 42 dx x  

d) 3 dx x x  e) 42 33 dx x x  f) 35 42 dx x x  

Lời giải 

a) 
3 1

3 34 d 4
3 1
xx x xC C






     

b) 

5 1
5

5 72
32 24 42 2 2. 5 71

d
7

2

d xx x x x C x C x x C


      


    

c) 

1 11 11 4 4
4 44 82 2 2 21 1 51

4

d d
1

4

x xx x x x C C x x C
 

      
 

   

d) 

5 13 5 2
33 2 2 2. 5 71

d

2

d d xx x x x x x x x C x x C


     


     

e) 

10 14 10 3
2 3 2 4 33 34 63 3 . 3 3. 10 13

d

3

d
1

d xx x x x x x x x C x x C


     


     

f) 

23 13 23 4
5 5 6 34 44 43 82 2 . 2 2. 23 271

4

d d d xx x x x x x x x C x x C


     


    

Bài 2. Tìm: 

a) 5
2024 dx

x  b) 
3 2

2 dx
x  

c) 
34

2025 dx
x x  

d) 2

2 dx x
x  e) 

3 2

3 dx x
x  f) 

3 4
dx x x

x  

Lời giải 

a) 
5 1

5
5 4

2024 5062024 2024
5

d
1

d xx x x C C
x x

 
     

     

b) 

2 12 3
33

23 2 1
3

2 2 d 6d 2. xx x x C x C
x

 


 
        

c) 

7 17 4
4

7 73 34 41
4 4

2025 1 12025 2025 2025. 2700.d d d xx x x x C C
x x xx

 


 
          

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 5 

d) 

3 13 2
2

2
2 2 2 4d d 3 1

2

C C
x

x xx x x
x

 


   
 

     

e) 

1 11 3
33

13 2 1
3

3 93
4

d d 3.x xx x x C x x C
x




        

f) 

1 11 6
66

13 4 1
6

6
7

d dx x xx x x C x x C
x




       

Bài 3. Tìm: 

a)  2 2025 dx x  b) 3
4 2 2024 dx x

x
   
   

c) 2 3 1 dx x
x

   
   

d) 2
2024 2025 2026 dx

x x
   
   e) 2 33 2  dx x x

x
   
   f) 

3

13 2024 dx x
x

 
  

 
  

Lời giải 

a)  
3

2

3
2025 d 2025xx xx C    

b) 4
23

52 1 12024 d 2024
5

x x x x C
x x

       
   

c) 
3

2 3 1 d 3ln
3
xx x x x C

x
       
   

d) 2
2024 2025 20252026 d 2024ln 2026x x x C

x x x
       
   

e) 
3

2 33 43 2  d 3ln
3 3
xx x x x x C

x
       
   

f) 
1 21 3
3 32 2 3 2

3

1 6 3 33 2024 d 3 2024 d 2024 2 2024
3 2 2

x x x x x x x x C x x x x C
x

  
             

  



   

Bài 4. Tìm: 

a)  32 1 3 dx x x  b) 
2

2 d1x x
x

  
   

c)  3 d3x x  

d)  22 2 dx x x  e)  31 dx x x  f)   2 d1 3x x x   

Lời giải 

a)     2
5

3 4 62 1 3 d 2 6 d
5
xx x x x x x x C       
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b) 
2 3

2
2 4 3d1 2 1 12

3
d ln

3
xx x x x x C

x x x x
             
       

c)    
4

3 3 2 3 2273 9 27 27 3 27
4

d d
2

xx x x x x x x x x C            

d)      
5

22 2 2 4 3 2 4 342 4 4 4 4
3

d
5

d d xx x x x x x x x x x x x x C               

e)      
2 5

3 2 3 2 3 4 3 431 1 3 3 3
2

d d 3 d
4 5

x xx x x x x x x x x x x x x x x C                  

f)         
4

2 2 3 2 3 25 31 3 1 9 6 5 3 9
2

d d d 9
4 3
xx x x x x x x x x x x x x x C                  

d) Ta có     1 1d  d ln 2 1
2 1 2

F x f x x x x C
x

    
   

e) Ta có 2 1 1 3d  d ln 234 3 2 22
2

x x x C
x x

   
 

   

Bài 5. Tìm: 

a) 
4

2

2 3 dx x
x


  b) 
2 2 d3x x x

x
 

  
c) 

2 1d3x x x
x

 
  

d)  23 2
d

x
x

x


  e) 
23 1  dx x

x
 

 
   f)   2

3 2

1
 d

x
x

x


  

Lời giải 

a) 
4 3

2
2 2

2 3 3 2 3d 2 d
3

x xx x x C
x x x
       

    

b) 2
2 2 1d 3 d 3 22 ln

2
3x x x x x x x x C

xx
       
 

 
  

c) 
3 1 5
2 2

2 3
2 21 1 2d 3 d 3 d 21 2

5
3x Cx x x x x x x x xx

x
x x

x x
  

           
 



 


     

22 2 2
5

x x x x x C     

d)   2
23 2 4 9d 9 12 d 12 4ln

2
x

x x x x x x C
x x
         

    

e) 
2 2

2
3 1  d 3 d 9 d 61 6 1 n 19 lx x x x x x C

x x x x x
                  

       
 

f)   2 4 1 2 7 4 12
3 3 3 3 3 3

3 2 3 2

1 2 1 3 3 d  d 2  d 3
7 2

x x xx x x x x x x x x C
x x

   
        

 
    

2 3 3 33 3 3
7 2

x x x x x C     
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DẠNG 2 

 NGUYÊN HÀM HÀM LƯỢNG GIÁC 

 

1. Bảng nguyên hàm hàm số lượng giác    

 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý: Cần thuộc các công thức lượng giác sau: 

  2 2sin cos 1x x   

  2
2

1tan 1
cos

x
x

   

  2
2

1cot 1
sin

x
x

   

  2 1 cossin
2 2
x x
  

  2 1 coscos
2 2
x x
  

  2 2 21 1sin .cos sin sin .cos sin
2 2 2 2 2 4
x x x xx x    

  2 2cos cos sin
2 2
x xx    

  2 2cos 2cos 1 1 2sin
2 2
x xx      

 

Bài 1. Tìm: 

a)  sin 3cos dx x x  b) 2cos d
2
x x  

c)  
2

sin cos dx x x  

d) 2sin cos d
2 2
x x x  e) 2 2

1 d
sin cos

x
x x  f) 

2

sin cos  d
2 2
x x x  

   

Lời giải 

a)  sin 3cos d sin d 3 cos d cos 3sinx x x x x x x x x C         . 

Nguyên hàm hàm số lượng giác 

Cxxdx  sincos               

Cxxdx  cossin            

Cxdx
x

 tan
cos

1
2           

Cxdx
x

 cot
sin

1
2  
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b)    2 1 cos 1 1cos d d 1 cos d sin
2 2 2 2
x xx x x x x x C       

    . 

c)      
2 2 2 1sin cos d sin 2sin cos cos d 1 sin 2 d cos2

2
x x x x x x x x x x x x C           . 

d) 2sin cos d sin d cos
2 2
x x x x x x C      

e) 
2 2

2 2 2 2 2 2

1 sin cos 1 1d d d d tan cot
sin cos sin cos cos sin

x xx x x x x x C
x x x x x x


         . 

f)  
2

2 2sin cos  d sin 2sin cos cos d 1 sin  d 1  d sin  d
2 2 2 2 2 2
x x x x x xx x x x x x x             

       
 

cosx x C    

Bài 2. Tìm: 

a)  4 3cos dx x x  b) 2
12 d

sin
x x

x
  
   

c) 22025 2sin d
2
xx x  

   

d) 2 21 12 tan d
3 2

x xx x 

 
 

  e) 
2sin

2 d1

x

x
x

x

 
 
 

 
 

  f) 
2

2
2 d1 tan1 xx x

x x
 
  

 
  

Lời giải 

a)  
2

244 3cos d 3sin 2 3sin
2
xx x x x C x x C       . 

b) 2
2

12 d cot
sin

x x x x C
x

     
  . 

c)  2 220252024 2sin d 2025 1 cos d sin
2 2
xx x x x x x x x C         

    

d) 2
2

2 2 3 21 1 1 1 1 1 12 tan 2 . . tan
3 2 3 2 2

1d d
c 29os 2

xx x Cx x x x
x

x x x x         
 

     



    

e) 
2

2
2

sin 1 1 121 sin cos sin
2 2

d d
2 2

d
2 2

Cx x

x
x x xx x xx x x

x

 
                

    






      

f)  2 2

2 3 2
2 2 2 2 1d d1 tan1 t

o
an 1 tan

3 2
d

c s
x x xx Cxx x x

x
x x x x x x

x x
               

  
       

Bài 3. Tìm: 

a) 
2 2

1

sin .cos
2 2

dx x x   b) 3
1 si4 dn202 xx x
x x

   
    
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c) 

2

3
3 2024

sin cos
12 2 2 d

x x

x x x
x x

    
   
 
 
 

  d) 2
3 4

2 2 2

1 3 4

sin .cos
2 2

dx
xx

xx x x

 
 

  
 
 

   

Lời giải 

a) 2
2 2 2

1 1 1
1 sin

d
sin .cos s

4
in

2 2 4

d d 4 cotx x x x Cx x xx
          

b) 2
3 2

1 sin 1 12024 2024 sin 1012 od d c sxx x x x x Cx
x x x x

x            
  




    

c) 

2

3 3 4
3 2024 3 2024 2021

sin cos
1 1 sin 1 12 2 2 d 2 d 1 sin 2 d

x x
xx x x x x x x x x

x x x x x

                          
 
 

     

5
2020

2 1cos
5 2020

x x x C
x

      

d) 2 2
3 4 3 4 2

2 2 2 2 2 2

1 3 4 1 3 4 1 3 4
1 1sin .cos sin sin

2 2 4

d d

4

dx xx x x x x x x xx x x
x x x

x

     
     

           
     
     

    

44 tan 3lnx x C
x

     
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DẠNG 3 

 NGUYÊN HÀM HÀM MŨ 

 

 

 

 

 

 

 

Chú ý : Dùng công thức sau làm trắc nghiệm cho nhanh 

 
1ax b ax be dx e C
a

    

   1 0 1
ln

x
x aa dx C a

a

 
 




      

 

Bài 1. Tìm: 

a) 2025  dx x  b) e  dx x  
c) 1 d

3x x  

d) 1 d
ex x   e) 3

1 d
e x x  f) 2 1

1 d
5 x x  

Lời giải 

a) 20252025  d
ln2025

x
x x C   

c) e  d ex xx C     

b) 

1
1 1 13d d 13 3 3 ln3ln

3

x

x

x xx x C C

 
          

   . 

d) 

1
1 1 1ed d 1e e eln

e

x

x

x xx x C C

 
          

   . 

e)  
3

3
3 3 3

1 1d d
ln 3

xx

x x

ex e x C C
e e e




         

f) 
2 1

2 1

1 25 5 25 5d 5.25 d 5 .
5 ln 25 2 ln 25 2 ln 25

x x x
x

x x x C C C


          

Bài 2. Tìm: 

Nguyên hàm hàm số mũ 

Cedxe xx                      

 10
ln

 aC
a

adxa
x

x  
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a)  2024 1 dx x  b)  2e 3 dx x x  
c) 12.5 .7 d

3
x x x  

   

d) 2
2

1e dx x
x

  
   e) 1 28 2. dx x x  f)  9 2 9 dx x x   

Lời giải 

a)   22 402 201 d
l 2024

4
n

x
x x x C     

b)   32e 3 d 2e
ln 3

x
x x xx C    . 

c) 1 1 5 72.5 .7 d 2.5 d .7 d 2.
3 3 ln 5 3ln 7

x x
x x x xx x x C       

    . 

d) 2 2
2

1 1 1e d e
2

x xx C
x x

     
   

e) 
1

1 2 3 1 2 2 28 2 d 2 2 d 2. .. . 2 d 2
ln2 ln2

x x
x x x x xx x x C C


          

f)   9 1 9 19 2 9 d 2 2
ln9 9 ln9 2ln3 2.9 ln3

x x
x x

x xx x C x C           
Bài 3. Tìm: 

a) 3 22 .3 dx x x  b) 
1 12 5 d
10

x x

x x
 

  
c) 

2e e 2024d
e

x x

x x 
  

d) 
22e 1 d

e

x

x x
 
 
 
  e) 

3e 1d
e 1

x

x x
  f) 5

2025ee 2024 d
x

x x
x

 
 

 
  

Lời giải 

a) 3 2 722 .3 d 8 .9 d 72 d
ln 72

x
x x x x xx x x C      . 

b) 
1 1

1 1
2 5 1 1 1 1 2 15 2d 2. d . d 2. .1 110 5 5 2 5 5 ln 5 5.2 ln 2ln ln

5 2

x x

x xx x

x x xx x x C C
 

   
                     

      . 

c) 
2e e 2024 1 2024d e 1 d e

e e e

x x
x x

x x xx x x C          
   . 

d) 
22 4 2

2 2
2 2 2

e 1 e 2e 1 1 1 1d d e 2 d e 2
e e e 2 2e

x x x
x x

x x x xx x x x C
               

  
   . 

e)  
3

2 2e 1 1d e e 1 d e e
e 1 2

x
x x x x

x x x x C
      

  . 
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e) 5 5 4

2025e 2025 506,25e 2024 d 2024e d 2024e
x

x x xx x C
x x x

           
  

  . 

Bài 4. Tìm: 

a)  2 3 dx x x  b) 3 2024dxe x  
c) 2 2 13 .2 dx x x   

d)  2
3 5 dx x x  e)  2

dx xe e x  f) 
2 1d

1

x

x

e x
e


  

Lời giải 

a)   2 32 3 d 2 d 3 d
ln 2 ln 3

x x
x x x xx x x C         

b)    3
3 2024 2024 3 2024 3 2024

3

1d . d .
ln 3

x
xx xe

e x e e x e C e C
e

        

c) 2 2 1 2 12 123 .2 d 3 .3 .2.4 d 18 12 d 18 18
ln12 2ln 2 ln 3

x x
x x x x xx x x C C       

    

d)    2 9 2.15 25 9 2.15 253 5 d 9 2.15 25 d
ln 9 ln15 ln 25 2ln 3 ln 5 ln 3 2ln 5

x x x x x x
x x x x xx x C C           

   

e)    2 2 2 2 2 2
2

1 1 1 1d 2 d 2 2
2 2 2 2

x x x x x x x
xe e x e e x e x e C e x C

e
                

f) 
         

2
2

1 1 1 11d d d 1 d d11 11

x x x x xx
x x x x

x x

x

e e e e ee x x x e e x e e x
e e

e



   
     

 
      

21
2

x xe e C    
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DẠNG 4 

NGUYÊN HÀM CÓ ĐIỀU KIỆN  

 
Bài 1. Cho  F x  là một nguyên hàm của  f x . Tìm  F x , biết: 

a)   2xf x   và ( ) 1F e  .
  

b)   2e xf x    và (0) 2025F  . 

c)  ( ) –  1x xf x e e  và (ln 2) 2024F  .  

d) 3( ) .3x xf x e  và (l) 0F  .  

Lời giải 

a) Ta có:     2d 2 d
ln 2

x
xF x f x x x C     . 

Mà 12 2( ) 1
ln 2 ln

1
2

F e C C      nên   2 2
ln 2 ln 2

1
x

F x   . 

b) Ta có:    
2 2

2
2

e ed e d
ln e 2

x x
xF x f x x x C C       . 

Mà 
2.0e 4049(0) 2025 2025
2 2

F C C      nên  
2e 4049
2 2

x

F x  . 

c) Ta có:        2 21d –  1 d d
2

x x x x x xF x f x x e e x e e x e e C         . 

Mà 2ln 2 ln 21(ln 2) 2024 2024 2024
2

F Ce e C      nên   21 2024
2

x xF ex e   . 

d) Ta có:        
 

3 3
3 3

3

3 3d .3 d 3 d
3 ln 3ln 3

x
x xxx x e eF x f x x e x e x C C

e
      

   . 

Mà 
3 33 3(l) 0 0

3 ln 3 3 ln 3
e eF C C  





    nên  
3 3 3 33 3 3 3

3 ln 3 3 ln 3 3 ln 3

x x x x

F e e e ex 


 
 


. 

Bài 2. Cho  F x  là một nguyên hàm của: 

a)   3 4 2024f x x x   . Biết (1) 0F  , tính  0F .  

b)  
3

2

1xf x
x


  . Biết ( 2) 0F   , tính  2F .
  

c)  
23 5xf x

x


 . Biết ( ) 1F e  , tính  2F . 

d)  
21 2xf x

x


  . Biết  1 3F   , tính  1F .  

Lời giải 
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a) Ta có    3 4 24 202  4 2 2
4

0241dF x x x Cx x x x     . 

Mà  
4

2 20241 80891 0 0
4

F C C         nên   4 2 21 80892 4
4 4

20F x xx x   . 

Do đó:   80890
4

F    

b) Ta có   22
2

3 1 1 d 1dF x x x x x C
x

x
x x

      
 


  . 

Mà 2

2
12) 70 0(F C C
x

x        nên   2 7
2

1F x x
x

  . 

Do đó:   2 11 72 2
22

F     

c) Ta có  
2

23 5 d 5 d 3ln
2

3 5F x x x x x x C
x

x
x

       




  . 

Mà 2 25 53l 2n 1) 1
2

(
2

e eF Ce C e       nên   2 25 53ln
2

2
2

F x x x e   . 

Do đó:   2

2
1 95

2
F e   

d) Ta có  
2

21 2 1 d 2 d lnxF x x x x x x C
x x

        
   . 

Mà   21 3 ln 1 ( 1) 3 2F C C           nên   2ln 2F x x x   . 

Do đó:   21 ln 1 1 2 3F      

Bài 3. Cho  F x  là một nguyên hàm của: 

a) ( ) 3 5cosf x x  . Biết ( ) 2F   , tính 
2

F  
 
 

.
  

b)   sin 1f x x   . Biết 0
6

F    
 

, tính 
2

F  
 
 

. 

c) 2( ) 2024 sin
2
xf x    . Biết  2 0F   , tính  0F .  

d) 2 2( ) sin .cos
4 4
x xf x  . Biết ( ) 1F   , tính 

2
F  
 
 

.  

Lời giải 

a) Ta có     3 5c sinos d 3 5F x x x x Cx    . 

Mà s( ) 2 23 5 in 2 3F C C           nên   3 5sin 2 3F x x x     . 

Do đó: 33
2 2

F  
  

 
 

  
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b) Ta có     sin cosd1F x x Cxx x     . 

Mà 0 cos 0
6 6 6 6

3
2

F C C        


    


 nên  
6

3
2

cosF xx x 
    . 

Do đó: 
322

3F   
  
 

 

c) Ta có  

  2 1 cos 4047 1 4047 12024 sin 2  024 cos
2 2 2 2 2 2

 d d  d sinF x x x x x Cx x xx
               

  





    . 

Mà   4047.2 12 0 2s 0 4047
2 2

inF C C       nên   n4047 1 4047
2 2

siF xxx  . 

Do đó:  0 4047F    

d) Ta có   2 2 21 1 1 1 d  c1 ossin .co
8

n d  d s
2

is si
4 4 2

n
4 4 8

F x x x x x x Cx x x x
        . 

Mà 1 1 1si( ) n 1
8 8

1
8

1F C C         nên   1 1 1sin 1
8 8 8

F x x x     . 

Do đó: 7
82

16
8

F 





 


 

Bài 4. Cho hàm số   2

2 1  khi 1
3 2  khi 1

x x
f x

x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Tính    1 2 2F F  . 

Lời giải 

Ta có:   2
12 1 dx x x x C    ;  2 3

23 2 d 2x x x x C     

Suy ra    
2

1
3

2

 khi 1
d

2  khi 1
x x C x

F x f x x
x x C x

   
  

  
  mà ta có   20 2 2F C   . 

Mặt khác hàm số F  là nguyên hàm của f  trên   nên  y F x  liên tục tại 1x   

Suy ra:     1
1 1

lim lim 1
x x

F x F x C
  

    

Khi đó, ta có  
2

3

1  khi 1
2 2  khi 1

x x x
F x

x x x
   

 
  

 suy ra 
 
 

1 3
2 3

F
F

  
 

. Vậy    1 2 2 9F F   . 

Bài 5. Cho   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số   tanf x x . Tìm họ nguyên hàm của hàm số 

   
tan xg x
f x




. 

Lời giải 

Ta có:   2sin 2 4sin cosF x x x x      
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Vì   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số   tanf x x  nên: 

   . tanF x f x x   4sin cos .tanx x f x x     24cosf x x    

Suy ra   8sin cosf x x x   

Vậy     2

tan tan 1 1d d d d tan
8sin cos 8cos 8

x xg x x x x x x C
f x x x x

    
     

Bài 6. Tìm giá trị của tham số m  biết  F x  là nguyên hàm của hàm số   1 1
2 1

f x m
x

  


 thỏa 

mãn  0 0F   và  3 7F  . 

Lời giải 

Ta có: 

 F x
1 1 d

2 1
m x

x
 

      1 d 1 d
2 1

x m x
x

 
         1 d 1 1 d

2 1
x m x

x
 

      
 1 1x m x C     . 

Theo đề bài ta có: 
 
 
0 0

3 7

F

F





 

1 0
3 8

C
C m
 

   
 

1
3

C
m
 

  
. 

Vậy 3m   khi đó  F x 1 2 1x x    . 

Bài 7. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:  

a)   2 5sinf x x   và  0 10f  . Tìm hàm  f x . 

b)   22e 1xf x    và  0 2f  . Tìm hàm  f x . 

Lời giải 

a) Ta có    2 5sin d 2 5cosf x x x x x C     . 

Mà  0 10 5f C    nên   2 5cos 5f x x x   . 

b) Ta có:    2 22e 1 d ex xf x x x C     . 

Suy ra   2e xf x x C   . 

Mà:  0 2f  1 2C   1C  . 

Vậy:   2e 1xf x x   . 

Bài 8. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   26 2,f x x x      và  0 1f  . Biết  F x là một 

nguyên hàm của  f x  và  2 0F  . Tính  4F . 

Lời giải 

Ta có:  df x x  26 2 dx x  32 2x x C   . 
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Suy ra   32 2f x x x C   . 

Theo bài ra ta có  0 1f  1C      32 2 1f x x x   . 

Khi đó:      3 4 21d 2 2 1 d
2

F x f x x x x x x x x C         . 

Mà  2 0 6 0 6F C C         suy ra   4 21 6
2

F x x x x     4 110.F   

Vậy  4 110.F   

Bài 9. Cho hàm số  f x  có đạo hàm  
33 1xf x
x
  . Khi đó hãy tính giá trị biểu thức    3 3f f   

biết    1 2, 1 3f f   . 

Lời giải 

   
 

33
12 3

3
2

ln khi 03 1 13 ln
ln kh

d
i 0

d d
x x C xxf x x x x C

x x x x
f x x x x

C x

                 
   


  . 

  1 11 1 2 1f C C      ;   2 21 1 3 4f C C       . 

Suy ra  
 

3

3

ln 1 khi 0
ln 4 khi 0

x x x
f x

x x x

    
   

 nên    3 3 2ln 3 5.f f     

Bài 10. Tìm hàm số  y f x  biết   23 2 1f x x x m     ,  2 1f   và đồ thị của hàm số  y f x  

cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 5 .  

Lời giải 

Ta có      2 3 23 2 1 d 1f x x x m x x x m x C          

Theo đề bài, ta có 
 
 

 2 1 2 1 12 1 4
50 5 5

f m C m
Cf C

                
 

Vây   3 2 3 5f x x x x     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 18 

DẠNG 5 

NGUYÊN HÀM CỦA HÀM ẨN 

 
 
I. Cần nhớ các công thức đạo hàm của hàm hợp 

  f '( x )dx f ( x ) C   

   
     ''

ln
f x

f x
f x

     

   
   

'

2

' 1f x
f x f x

 
   

 
     

   
     

'

11

' 1
nn n f

f x
f x x 

  

 
  
  

 

       
'

. ' . nn f x f f xx      

   
 

 
''

2 f
f

x
f x

x      

              '
' . . ' .f x g x f x g x f x g x       

         
 

 
 

'

2

' . . 'f x g x f x g x f x
g x g x

 
  
 

 

II. Các dạng hàm ẩn thường gặp 

1. Hàm ẩn có dạng:      f x f x p x    

 Phương pháp giải:  

      f x f x p x  
   

2

2
x

f x
p

 
 






   
2

2
dp x x

f x
   

2. Hàm ẩn có dạng:      f x p x f x    

 Phương pháp giải:  

 Chia hai vế với  f x  ta đựơc  
   f x

p x
f x


  

 Suy ra  
       d d ln | | d

f x
x p x x f x p x x

f x


      

 Từ đây ta dễ dàng tính được  f x  

3. Hàm ẩn có dạng:       n
f x p x f x       
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 Phương pháp giải:  

       n
f x p x f x        

 Chia hai vế với   n
f x    ta được  

 
 n

f x
p x

f x




  
 

 Suy ra  
 

     
1

1

n

n

f xf x
dx p x dx p x dx

nf x

 
     
   

  
 

4. Hàm ẩn có dạng:          u x f x u x f x h x     

 Phương pháp giải:  

 Dễ dàng thấy rằng            u x f x u x f x u x f x         

 Do dó                u x f x u x f x h x u x f x h x         

 Suy ra      du x f x h x x   

 Từ đây ta dễ dàng tính được  f x  

5. Hàm ẩn có dạng:          A x f x B x f x h x    1  

Ý tưởng giải:  

  Ta cần nhân thêm một lượng  u x  vào  1  để tạo thành            ' .u x f x u x f x u x h x   và 

lúc này: 

           
       

       
       

 
   

 

'

'

' .

.

.

.

.

u x f x u x f x u x h x

u x f x u x h x

u x f x dx u x h x dx

u x f x u x h x dx

u x h x dx
f x

u x

 

   

   

 

 

 




 

  Cách tìm  u x  

  u x được chọn sao cho :
   
   

u A

u B

x x

x x

 



 

  
 

 
 

 
 

 
     

   
( ).
( ). . ln .

A x dx
B xu A

x
u A A

dx dx u dx u x e
u B u B

xx x x x
xBx x x x

  
           

Tóm lại phương pháp giải:          A x f x B x f x h x   1   như sau: 

 + Bước 1: Tìm  u x  :  
 
 

.
A

dx
B

x
xu x e


  
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 + Bước 2: Nhân  u x  vào  1   
   

 
.u x h x dx

f x
u x

    

Hai dạng đặc biệt của  1  

      f x f x h x    

 Phương pháp giải: 

 Nhân hai vế với xe  ta được         ( )x x x x xe f x e f x e h x e f x e h x             

 Suy ra    dx xe f x e h x x    

 Từ đây ta dễ dàng tính được ( )f x  

 ( ) ( ) ( )f x f x h x    

 Phương pháp giải: 

 Nhân hai vế với xe  ta được ( ) ( ) ( ) ( ) ( )x x x x xe f x e f x e h x e f x e h x
                 

 Suy ra ( ) ( )dx xe f x e h x x     

 Từ đây ta dễ dàng tính được ( )f x  

 

Bài 1. Cho hàm số  f x  thỏa mãn:     2.f x f x x   với mọi x  và  0 2024f  . Tính  2 1f . 

Lời giải 

Ta có: 

     2' .f x f x x  

 2
2

2
f x

x
 

  
 

 

 2
2d

2
f x

x x    

 2 3

2 3
f x x C   . 

Do  0 2024f   nên:  2024 1012
2

C C    

 2 3

1012
2 3

f x x
    

Vậy    
2

21 1 60741012 1
2 3 3

f
f    . 
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Bài 2. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn  ln 2 0f   và    
xef x

f x
   với mọi .x    0f x  . Tính 

 2 0f . 

Lời giải 

Ta có: 

    
xef x

f x
   

    xf x f x e   

 2

2
xf x

e
 

  
 

 

 2

d
2

xf x
e x    

 2

2
xf x

e C   . 

Do  ln 2 0f   nên:  ln 20 2e C C      

 2

2
2

xf x
e    

Vậy    
2

20
1 2 0 2

2
f

f     . 

Bài 3. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   1f e   và     2
xf x f x      với mọi x . Tính  3f e . 

Lời giải 

    2
xf x f x      

 2
( ) 1

( )
f x

xf x


   

1 1
( )f x x

 
   

   

'
1 1
( )f x x

 
   

   

1 1
( )

dx
f x x

    

1 ln
( )

x C
f x

     

Mà   1f e  1 ln 2e C C       
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1 ln 2
( )

x
f x

     

Do đó:     3 3
3

1 ln 2 1e f e
f e

       

Bài 4. Cho hàm số  y f x  đồng biến trên  0; ;  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên 

 0;  và thỏa mãn   43
9

f   và    2
' .f x x f x   . Tính  1f . 

Lời giải 

Ta có với  0;x    thì   0y f x  ; 1 0x   . 

Hàm số  y f x  đồng biến trên  0;  nên    0, 0;f x x     . 

Do đó  

   2
f x xf x     

   f x xf x   

 
 

f x
x

f x


   

   '
2 f x x 

 
  ' 1

2
f x x 

 

  1
2

f x xdx    

  31
3

f x x C   . 

Vì   43
9

f   nên 2 3 3
3

C 
 . 

  31 2 3 3
3 3

f x x 
  

 

 
2

31 2 3 3
3 3

f x x
 

    
 

 

suy ra   31 4 2f   . 

Bài 5. Giả sử hàm số  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên  0;  và thỏa mãn  1 1f  , 

   . 3f x f x x , với mọi 0x  . Tính  4f . 

Lời giải 

Ta có : 
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    . 3f x f x x  
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f x e


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Mà  1 1f   nên 
2
3 21

3

C
e C


   

 

 
2 2
3 3

x
f x e


   

Suy ra  
2 2 24
3 3 34f e e


  . 

Bài 6. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 21 1 .xf x x f x f x           với mọi x  dương. Biết 

   1 1 1f f   . Tính giá trị  2 4f . 

Lời giải 

Ta có:      2 21 1 . " ; 0xf x x f x f x x            

     22 2. ' 1 1 . "x f x x f x f x           

     

     

   

2

2

2

2

'

2

1' 1 . "

1' . " 1

1. ' 1

f x f x f x
x

f x f x f x
x

f x f x
x

     

     

    

 

Do đó:        '

2

1 1. ' .d 1 .d . ' .f x f x x x f x f x x C
x x

               

Vì    1 ' 1 1 1 2 1.f f C C         

Nên     1. ' .d 1 .df x f x x x x
x

    
         1.d 1 .df x f x x x

x
     
    

 2 2

ln .
2 2

f x x x x C       

Vì   1 11 1 1 1.
2 2

f C C        

Vậy    
2 2

2ln 1 4 10 4ln 2
2 2

f x x x x f       . 
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Bài 7. Cho hàm số  y f x  liên tục trên   thỏa mãn      1x f x f x x   , x   và 

 0 2024f  . Tính  2f . 

Lời giải 

Ta có 

     

       
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Vì  0 2024f   Nên     10 1 0 .0 2024
2
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PHẦN B 

TRẮC NGHIỆM VÀ TỰ LUẬN TỔNG HỢP GỒM BỐN PHẦN 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương 

án. 

Câu 1. Cho hàm số ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên K . Các mệnh đề sau, mệnh đề nào 

sai. 

 A. ( ) ( )f x dx F x C  .   B.  ( ) ( )f x dx f x  . 

 C.  ( ) ( )f x dx f x  .   D.  ( ) ( )f x dx F x  . 

Lời giải 

Chọn C  

Ta có    ( ) ( ) 'f x dx F x C F x f x     nên phương án A, B, D đúng. 

Câu 2. Nguyên hàm của hàm số   2 6f x x   là 

 A. 2x C . B. 2 6x x C  . C. 22x C . D. 22 6x x C  . 

Lời giải 

Chọn B. 

  22 6 6x dx x x C     

Câu 3. 2x dx  bằng 

 A. 2x C . B. 31
3

x C . C. 3x C . D. 33x C  

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có 2 31
3

x dx x C  . 

Câu 4. Nguyên hàm của hàm số   2 4f x x   là 

 A. 22 4x x C  . B. 2 4x x C  . C. 2x C . D. 22x C . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có     2d 2 4 d 2 d 4 d 4f x x x x x x x x x C          . 

Câu 5. Nguyên hàm của hàm số 2( ) 3 1f x x   là 

 A. 3x C  B. 
3

3
x x C   C. 6 x C  D. 3x x C   

Lời giải 
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Chọn D. 

 2 33 1 .x dx x x C     

Câu 6. Cho hàm số 2( ) 4f x x  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

  A. ( ) 2f x dx x C  .   B. 2( ) 4f x dx x x C   .  

  C. 
3

( ) 4
3
xf x dx x C   . D. 3( ) 4f x dx x x C   . 

Lời giải 

Ta có: 
3

2( ) 4 ( ) 4
3
xf x x f x dx x C       

Câu 7. Nguyên hàm của hàm số   2 2f x x   là 

 A.  d 2f x x x C  .   B.  
3

d 2
3
xf x x x C   . 

 C.   2d 2f x x x x C   .  D.   3d 2f x x x x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có    
3

2 2d 2 d d 2 d 2
3
xf x x x x x x x x C          . 

Câu 8. Nguyên hàm của hàm số   3f x x x   là 

 A. 4 21 1
4 2

x x C   B. 23 1x C   C. 3x x C   D. 4 2x x C   

Lời giải 

Chọn A. 

 3 2 dx x x 4 21 1
4 2

x x C   . 

Câu 9. Nguyên hàm của hàm số   34 2024f x x   là 

 A. 4 2024x x C  . B. 34 2024x x C  . C. 312x C . D. 4x C . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có  3 44 2024 d 2024x x x x C    . 

Câu 10. Nguyên hàm của hàm số   4 2f x x x   là 

 A. 5 31 1
5 3

x x C   B. 4 2x x C   C. 5 3x x C  . D. 34 2x x C   

Lời giải 

Chọn A. 
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 f x dx   4 2x x dx 5 31 1
5 3

x x C   . 

Câu 11. Cho hàm số   23 2f x x x  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  ? 

 A.   3 2
1 4F x x x   . B.  

3 2

2 3 2
x xF x   . C.   3 2

3 1F x x x   . D.   3 2
4 3F x x x  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:   2
1 3 2F x x x   ;   2

2F x x x   ;   2
3 3 2F x x x   ;   2

4 9 2F x x x   . 

Suy ra:    2
1 3 2F x x x f x    . 

Vậy   3 2
1 4F x x x    là một nguyên hàm của   23 2f x x x   trên  . 

Câu 12. Nguyên hàm của hàm số )(xf  3 21 2 2024
3

x x x    là 

 A. Cxxx 
23

2
12
1 2

34 .   B. 
2

4 31 2 2024
9 3 2

xx x x C    . 

 C. 
2

4 31 2 2024
12 3 2

xx x x C    . D. 
2

4 31 2 2024
9 3 2

xx x x C    . 

Lời giải 

Chọn C. 

Sử dụng công thức 
1

1

n
n xx dx C

n



 
  ta được: 

4 3 2
3 2 4 3 21 1 1 2 12 2024 . 2. 2024 2024 .

3 3 4 3 2 12 3 2
x x xx x x dx x C x x x x C              

 
 

Câu 13. Nguyên hàm của hàm số   4 35 8 6f x x x x    là 

 A.   5 4 22 3 .F x x x x C      B.   5 4 2 .F x x x x C     

 C.   5 4 24 2 .F x x x x C      D.   5 4 22 3 .F x x x x C     

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có    4 3 5 4 25 8 6 d 2 3 .F x x x x x x x x C       . 

Vậy một nguyên hàm của hàm số  f x  là   5 4 22 3 .F x x x x C    . 

Câu 14. Cho hàm số   1f x x
x

  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  0; ? 
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 A.  
2

1 2
xF x x  .   B.  

2

2 2
xF x x  . 

 C.  
2

3 2
2
xF x x  .   D.  

2

4 2
2
xF x x  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:  1
1

2
F x x

x
   ;  2

1
2

F x x
x

   ;  3
1F x x
x

   ;  4
1F x x
x

   . 

Suy ra:    4
1F x x f x
x

    . 

Vậy  
2

4 2
2
xF x x   là một nguyên hàm của   1f x x

x
   trên  0; . 

Câu 15. Cho hàm số   13f x
x

  . Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào là một nguyên hàm của 

 f x  trên  0; ? 

 A.  1 2

13F x x
x

  . B.  2 3 lnF x x x  . C.  3 2

13F x x
x

  . D.  4 3 lnF x x x  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:  1 3

23F x
x

   ;  2
13F x
x

   ;  3 3

23F x
x

   ;  4
13F x
x

   . 

Suy ra:    2
13F x f x
x

    . 

Vậy  2 3 lnF x x x   là một nguyên hàm của   13f x
x

   trên  0; . 

Câu 16. Tìm nguyên hàm của hàm số 2 3 2 dx x x
x

   
  . 

 A. 
3

343ln
3 3
x x x C   .  B. 

3
343ln

3 3
x x x C   . 

C. 
3

343ln
3 3
x x x  .   D. 

3
343ln

3 3
x x x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có: 2 3 33 1 42 d 3ln
3 3

x x x x x x C
x

       
  . 

Câu 17. Họ nguyên hàm của hàm số   20243f x x x  là 

 A. 
2023

673
xx C  .   B. 

20241
2025
x C

x
  . 
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 C. 
2025

32
2025
xx C  .   D. 20251 6054

2
x C

x
  . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có:  20243 dx x x
1

202423 dx x x
 

  
 


3
20252

3. 3 2025
2

x x C  
2025

32
2025
xx C   . 

Câu 18. Biết   3 1 1F x x
x

    là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên miền  0; . Khẳng định 

nào sau đây là đúng? 

 A.   41 ln
4

f x x x  .   B.   2
2

13f x x
x

  . 

 C.   2
2

13f x x
x

  .   D.   41 ln
4

f x x x x C    . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có   3 1 1F x x
x

    là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên miền  0;  nên    F x f x   với 

mọi  0;x   mà  
'

3 2
2

1 11 3F x x x
x x

      
 

 . 

Câu 19. Biết 5 61 d ln
2

x x a x bx C
x

     
   với  , ,a b C   . Tính 2a b ? 

 A. 5
12

. B. 9.  C. 7
13

. D. 7
6

. 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có 5 61 1 1d ln
2 2 6

x x x x C
x

     
   nên 21 1 1 1 5,

2 6 4 6 12
a b a b       . 

Câu 20. Hàm số nào trong các hàm số sau đây không là nguyên hàm của hàm số 2022y x ? 

 A. 
2023

1
2023
x

 . B. 
2023

2023
x . C. 20212022y x . D. 

2023

1
2023
x

 . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có: 
2023

2022d ,  
2023
xx x C C  là hằng số.  

Nên các phương án A, B, D đều là nguyên hàm của hàm số 2022y x . 

Câu 21. Họ nguyên hàm của hàm số     1 2f x x x    là 
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 A. 2 3x C  .   B. 
3

22 2
3 3
x x x C   . 

 C. 
3

22 2
3 3
x x x C   .   D. 

3
23 2

3 2
x x x C   . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có       
3

2 23d 1 2 d 3 2 d 2
3 2
xf x x x x x x x x x x C            . 

Câu 22. Tìm nguyên  F x  của hàm số        1 2 3 ?f x x x x     

 A.  
4

3 2116 6
4 2
xF x x x x C     . B.   4 3 26 11 6F x x x x x C     . 

 C.  
4

3 2112 6
4 2
xF x x x x C     . D.   3 2 26 11 6F x x x x x C     . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có:         3 21 2 3 6 11 6f x x x x x x x         

   
4

3 2 3 2116 11 6 2 6
4 2
xF x x x x dx x x x C          . 

Câu 23. Họ các nguyên hàm của hàm số  51y x x   là 

 A.    7 61 1
7 6

x x
C

 
  .  B.    5 46 1 5 1x x C    . 

 C.    5 46 1 5 1x x C    .  D.    7 61 1
7 6

x x
C

 
  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có         5 5 6 51 1 1 1 1 1y x x x x x x           

Kiểm tra      7 61 1
7 6

x x
F x C

 
    ta có          

6 5
6 57 1 6 1

1 1
7 6

x x
F x x x

 
        

Câu 24. Tìm nguyên hàm của hàm số    55 3f x x  . 

 A. 6(5 3)x C  . B. 4(5 3)x C  . C. 
6(5 3)

30
x C

 . D. 
4(5 3)

30
x C

 . 

Lời giải 

Chọn C. 

   
6 6

5 5 1 (5 3) (5 3)5 3 ( ) (5  3) .
5 6 30

x xf x x f x dx x dx C C 
           
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Câu 25. Tìm nguyên hàm của hàm số   2
2

2f x x
x

  . 

 A.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .  B.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

 C.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .  D.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có 
3

2
2

2 2d
3
xx x C

x x
     
  . 

Câu 26. Trên khoảng  0; , cho hàm số  
3
2f x x  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  
1
23

2
f x dx x C  .   B.   3f x dx x dx  . 

 C.  
5
22

5
f x dx x C  .   D.  

1
22

3
f x dx x C  . 

Lời giải 

Ta có:  
3 5
2 22

5
f x dx x dx x C    . 

Câu 27. Tìm nguyên hàm của hàm số   2024f x x . 

 A.   2024 1

20
1d

124
f x x x C 

 . B.   2 1024df x x x C  . 

 C.   20 1242024df x x x C  . D.   2024 1

20
1d

124
f x x x C 

 . 

Lời giải 

Chọn D. 

Áp dụng công thức nguyên hàm cơ bản suy ra   5 11d
5 1

f x x x C 
 . 

Câu 28. Cho hàm số  
4

2

2xf x
x


 . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  
3 1d

3
xf x x C

x
   .   B.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

 C.   2
2

2d df x x x x
x

   
   .   D.  

3 2d
3
xf x x C

x
   . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:  
4 3

2
2 2

2 2 2d d d
3

x xf x x x x x C
x x x
        

    . 
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Câu 29. Tìm họ nguyên hàm của hàm số  
4

2

5 2xf x
x


 . 

 A.  
32 5d

3
xf x x C

x
   .  B.  

32 5d
3
xf x x C

x
   . 

 C.  
3

22d 5ln
3
xf x x x C   . D.   3 5d 2f x x x C

x
   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có  
3

2
2

5 2 5d 2 d
3
xf x x x x C

x x
       
  . 

Câu 30. Tính  dxxxx . 

 A. 15 74
15

x x C . B. 15 78
15

x x C . C. 158
15

x x C . D. 154
15

x x C . 

Lời giải 

Chọn B. 
7 171 3 8

15 782 4 8. . 7 151
8

xx x x dx x x x dx x x dx x dx C x x C


      


     

Câu 31. Tính 
 dx

x
xx

4

3 2 12 . 

 A. 17 5 345 2x x x x x C   .  B. 17 5 3454 24 4
5 17 3

x x x x x C   .  

 C. 17 5 345 24
17

x x x x x C   .  D. 17 5 3454 42
5 3

x x x x x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

 
2 21 1

3 2 3 32 2

1 1 1 14
4 4 4 4

2 1 2 1 12x x x x x xdx dx dx
x x x x x

 
          

 
    

1 5 1
17 5 3454 12 4 4 24 42

5 17 3
x x x dx x x x x x C

 
       

 
  

Câu 32. Khẳng định nào đây sai? 

 A. sin  d cosx x x C   .   B. cos  d sinx x x C   . 

 C. cos  d sinx x x C  .   D. cos  d tanx x x C   . 

Lời giải 
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Chọn B. 

Ta có: cos  d sinx x x C     

Câu 33. Cho  d cos   f x x x C . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 

 A.   sin f x x . B.   cos f x x . C.   sinf x x . D.   cosf x x . 

Lời giải 

Áp dụng công thức sin  d cos   x x x C . Suy ra   sinf x x . 

Câu 34. Hàm số   cotF x x  là một nguyên hàm của hàm số nào dưới đây trên khoảng 0;
2
 

 
 

 

 A.  2 2

1
sin

f x
x

. B.  1 2

1
cos

 f x
x

.  C.  4 2

1
cos

f x
x

. D.  3 2

1
sin

 f x
x

. 

Lời giải 

Chọn D. 

Có 2

1 cot
sin

   dx x C
x

 suy ra   cotF x x  trên khoảng 0;
2
 

 
 

 là một nguyên hàm của hàm số 

 3 2

1
sin

 f x
x

. 

 

Câu 35. Cho hàm số   1 sinf x x  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.  d cosf x x x x C   .  B.  d sinf x x x x C   . 

 C.  d cosf x x x x C   .  D.  d cosf x x x C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có    d 1 sin d 1d sin d cosf x x x x x x x x x C          . 

Câu 36. Cho hàm số   2
11

cos
f x

x
  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.  d tanf x x x x C   .  B.  d cotf x x x x C   .  

 C.  d tanf x x x x C   .  D.  d cotf x x x x C   . 

Lời giải 

Chọn C. 

  2

1d 1 d tan
cos

f x x x x x C
x

      
   . 

Câu 37. Nguyên hàm của hàm số   3cos 4sinf x x x   là: 

 A. 3sin 4cosx x C  .   B. 3sin 4cosx x C   . 
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 C. 3sin 4cosx x C  .   D. 3sin 4cosx x C   . 

Lời giải 

Chọn C. 

   d 3cos 4sin d 3 cos d 4 sin d 3sin 4cosf x x x x x x x x x x x C          . 

Câu 38. Nguyên hàm của hàm số   2

32sin
sin

f x x
x

   là: 

 A. 2cos 3cotx x C   .   B. 2cos 3tanx x C  . 

 C. 2cos 3cotx x C   .   D. 2cos 3cotx x C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có   2 2

3 1d 2sin d 2 sin d 3 d
sin sin

f x x x x x x x
x x

     
      2cos 3cotx x C    . 

Câu 39. Họ nguyên hàm của hàm số   cos 6f x x x   là 

 A. 2sin 3x x C  . B. 2sin 3x x C   . C. 2sin 6x x C  . D. sin x C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có     2d cos 6 d sin 3f x x x x x x x C      . 

Câu 40. Tìm nguyên hàm của hàm số   2sin 3f x x x  . 

 A.   232sin 3 2cos
2

x x dx x x C      B.   22sin 3 2cos 3x x dx x x C     

 C.   2 32sin 3 sin
2

x x dx x x C     D.   232sin 3 sin 2
2

x x dx x x C     

Lời giải 

Chọn A. 

  232sin 3 2cos
2

x x dx x x C      

Câu 41. Tính  sin dx x x . 

 A. 
2

sin
2
x x C  . B. 

2

cos
2
x x C  . C. 

2

sin
2
x x C  . D. 

2

cos
2
x x C  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có  
2

sin d = cos
2
xx x x x C   . 

Câu 42. Họ nguyên hàm của hàm số   23 sinf x x x   là 

 A. 3 cosx x C  . B. 6 cosx x C  . C. 3 cosx x C  . D. 6 cosx x C  . 

Lời giải 
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Chọn C. 

Ta có  2 33 sin d cosx x x x x C    . 

Câu 43. Họ nguyên hàm của hàm số   1 sinf x x
x

   là 

 A. ln cosx x C  . B. 2

1 cos x C
x

   . C. ln cosx x C  . D. ln cosx x C  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có   1 1d sin d d sin d ln cosf x x x x x x x x x C
x x

        
     . 

Câu 44. Cho hàm số   2

1 1
cos

f x
x x

  . Chọn khẳng định đúng: 

 A.  d ln tanf x x x x C   . B.  d ln tanf x x x x C   . 

 C.  d ln tanf x x x x C   . D.  d ln tanf x x x x  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có:   2

1 1d d ln tan
cos

f x x x x x C
x x

      
    

Câu 45. Cho hàm số cos sin)
2

(
2

f xx x
  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. 1cos sin sin
2 2 2
x x x C  .  B. 1cos sin cos

2 2 2
x x x C   

 C. 1cos sin sin
2 2 2
x x x C   . D. 1cos sin cos

2 2 2
x x x C    

Lời giải 

Chọn D. 

1 1cos sin sin cos
2 2 2 2
x x xdx x C      

Câu 46. Tìm nguyên hàm  F x  của hàm số   2cos
2
xf x   

 A.   2cos
2
x CF x      B.    sin1

2
1 CF x x   

 C.   2sin
2
x CF x      D.    sin1

2
1 CF x x   

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:        2 2 1 coscos cos 1 1 1cos 1 sin
2 2 22 2
x x x Cf dx dxx F x x xdx

          
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Câu 47. Nguyên hàm của hàm số   22cos
2
xf x   là: 

 A. 4cos
2
x C . B. sinx x C  . C. 22sin

2
x C . D. 32 cos

3 2
x C . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có    2d 2cos d 1 cos d d cos d
2
xf x x x x x x x x         sinx x C   . 

Câu 48. Nguyên hàm của hàm số có   2 2tan cotf x x x   là: 

A. 2 tan 2cotx x C  .   B. 3 31 1tan cot
3 3

x x C  . 

 C. tan cot 2x x x C   .   D. tan cot 2x x x C   . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có      2 2 2 2d tan d cot d 1 tan 1 d 1 cot 1 df x x x x x x x x x x             

2 2

1 11 d 1 d
cos sin

x x
x x

         
     2 2

1 1d d 2 d
cos sin

x x x
x x

      

tan cot 2x x x C    . 

Câu 49. Nguyên hàm của hàm số  
2

cos sin
2 2
x xf x    

 
 là: 

 A. sin cos
2 2
x x C  .   B. cosx x C  . 

 C. 
2

sin cos
2 2
x x C   

 
.   D. sin cos

2 2
x x C  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có  
2

2 2d cos sin d cos sin 2cos .sin d
2 2 2 2 2 2
x x x x x xf x x x x          

       

 1 sin d d sin d cosx x x x x x x C         . 

Câu 50. Tìm 2 2

cos2  d
sin .cos

x x
x x  

 A. cos sinx x C  .   B. cos sinx x C   . 

 C. cot tanx x C   .   D. cot tanx x C  . 

Lời giải 

Chọn C. 
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2 2

2 2 2 2 2 2

cos2 cos sin 1 1 d  d d cot tan
sin .cos sin .cos sin cos

x x xx x x x x C
x x x x x x

         
    . 

Câu 51. Nguyên hàm của hàm số 2tany x  là 

 A. tanx x C  . B. tanx x C   . C. tanx x C   . D. tanx x C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có 2
2

1tan  d 1 d tan
cos

x x x x x C
x

      
   . 

Câu 52. Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A dx xe x xe C  . B. 1dx xe x e C  . C. 1dx xe x e C   . D. dx xe x e C  . 

Lời giải 

Ta có dx xe x e C  . 

Câu 53. Họ nguyên hàm của hàm số 3(x)  xf e là hàm số nào sau đây? 

 A. 3 xe C . B. 31
3

xe C . C. 1
3

xe C . D. 33 xe C . 

Lời giải 

Chọn B. 

Cách 1:    3 3
3 3

3ln 3

x
xxx e ee dx e dx C C

e
       

Cách 2: Trắc nghiệm 3 31d ,
3

x xe x e C   với C  là hằng số bất kì. 

Câu 54. Nguyên hàm của hàm số 2 1e xy   là 

 A. 2 12e x C  . B. 2 1e x C  . C. 2 11 e
2

x C  . D. 1 e
2

x C . 

Lời giải 

Chọn C. 

Cách 1:
 

   2 2 1
2 1 1 2 1

2. .
ln 2

x
xxx e ee dx e e dx e C C

e


         

Cách 2:  2 1 2 1 2 11 1e d e d 2 1 e
2 2

x x xx x C       . 

Câu 55. Cho hàm số   1 xf x e  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.   1d xf x x x xe C   .  B.  d 1 xf x x e C   . 

 C.  d xf x x x e C   .   D.   1d 1 xf x x xe C   . 

Lời giải 

Chọn C. 
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Ta có:    d 1 x xf x x e dx x e C      . 

Câu 56. Cho hàm số ( ) 2xf x e  . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 

 A. 2( ) xf x dx e C  .  B. ( ) 2xf x dx e x C   . 

 C. ( ) xf x dx e C  .  D. ( ) 2xf x dx e x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:  ( ) 2 2x xf x dx e dx e x C       

Câu 57. Họ nguyên hàm của hàm số   2xf x e x   là. 

 A. 2xe x C  . B. 2xe x C  . C. 21
1

xe x C
x

 


. D. 2xe C  . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:   22x xe x dx e x C     

 

Câu 58. Cho hàm số   2xf x e x  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A.   2d    xf x x e x C .  B.  d   xf x x e C . 

 C.   2d    xf x x e x C .  D.   2d 2   xf x x e x C . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có  df x x   22 dx xe x x e x C     . 

Câu 59. Cho hàm số 2( ) 1 xf x e  . Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. 
1( ) .
2

xf x dx x e C     B. 2( ) 2 .xf x dx x e C    

 C. 21( ) .
2

xf x dx x e C     D. 2( ) .xf x dx x e C    

Lời giải 

ChọnC. 

Ta có 2 21(1 ) .
2

x xe dx x e C      

Câu 60. Hàm số   2 2 2024xF x x e    là một nguyên hàm của hàm số 

 A.  
3

21 2024
3 2

xxf x e x   .  B.   22 2 2024xf x x e   . 

 C.   22 2 2024xf x x e x   .  D.   22 2 xf x x e  . 
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Lời giải 

Chọn D. 

Hàm số   2 2 2024xF x x e    là một nguyên hàm của hàm số    2 2 22024 2 2x xf x x e x e      . 

Câu 61. Hàm số  
3

3
xxF x e   là một nguyên hàm của hàm số  f x  nào sau đây? 

 A.   2 xf x x e  . B.   23 xf x x e  . C.  
4

12
xxf x e  . D.  

4

3
xxf x e  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x      'F x f x . 

Suy ra hàm số cần tìm là  
3

3
xxf x e
 

  
 

2 xx e  . 

Câu 62. Một nguyên hàm của hàm số   3 1 2e 2xf x x   là 

 A.
 

3 1
3e 2

3

x

x


 . B. 
3 1

3e
3

x

x


 . C.
 

3 1 3e 2
3

x x  . D. 
3 1 3e

3

x x  . 

Lời giải 

Chọn C. 

     
3 1 3

3 1 2 3 1 31 2 2d 2 d d 3 1
3 3 3

x
x x e xf x x e x x e x x


  

        . 

Câu 63. Kết quả  2020xx e dx  bằng 

 A. 
2 2020

2 2020

xx e C  . B. 
2020

3

2020

xex C  . C. 
2020

2

2020

xex C  . D. 
2020

2020

xex C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có  
2 2020

2020

2 2020

x
x x ex e dx C    . 

Câu 64. Tìm nguyên hàm của hàm số   5

20182017
x

x ef x e
x

 
  

 
. 

 A.   4

2018d 2017 xf x x e C
x

   . B.   4

2018d 2017 xf x x e C
x

   . 

 C.   4

504,5d 2017 xf x x e C
x

   . D.   4

504,5d 2017 xf x x e C
x

   . 

Lời giải 

Chọn C. 

  5 5 4

2018 2018 504,5d 2017 d 2017 d 2017
x

x x xef x x e x e x e C
x x x

              
    
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Câu 65. Họ nguyên hàm của hàm số 22
cos

x
x ey e

x

 
  

 
 là 

 A. 2 tanxe x C   B. 2 tanxe x C   C. 12
cos

xe C
x

   D. 12
cos

xe C
x

   

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có: 2 2

12 2
cos cos

x
x xey e e

x x

 
    

 
 

2

12 2 tan
cos

x xydx e dx e x C
x

      
   . 

Câu 66. Tìm nguyên hàm của hàm số   22
cos

x
x ef x e

x
  

  
 

. 

 A.   2 tanxF x x C
e

    .  B.   2 tanxF x e x C   . 

 C.   2 tanxF x x C
e

    .  D.   2 tanxF x e x C   . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có   2 2

1 22 d 2 d 2 tan tan
cos cos

x
x x x

x

eF x e x e x e x C x C
x x e

                   
  

  . 

Câu 67. Tìm nguyên hàm của hàm số   7 xf x  . 

 A. 
77 d

ln7

x
x x C   B. 17 d 7x xx C   C. 

177 d
1

x
x x C

x



 
  D. 7 d 7 ln 7x xx C   

Lời giải 

Chọn A. 

Áp dụng công thức  d , 0 1
ln

x
x aa x C a

a
      

Câu 68. Nguyên hàm của hàm số 2xy   là 

 A. 2 ln 2.2dx xx C  . B. 2 2dx xx C  . C. 2
2

d 2
ln

x
x x C  . D. 

2
1

d2
x

x x C
x

 
 . 

Lời giải 

Chọn C. 

Do theo bảng nguyên hàm: 
l a

d
n

x
x aa x C  . 

Câu 69. Một nguyên hàm của hàm số   2025xf x   là 

 A.   1.2025xF x x  .   B.   2025.2024xF x  . 
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 C.   2025
ln 2025

x

F x  .   D.   2025 .ln 2025xF x  . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có:   2025d 2025 d
ln 2025

x
xf x x x C    . 

Câu 70. Tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 3 xf x   là 

 A. 
3
ln3

x

C


   B. 3 x C   C. 3 ln 3x C   D. 
3
ln3

x

C


  

Lời giải 

Chọn A 

Cách 1:
 

 1
1

3 3( )d 3 d 3 d( )
ln 3 ln 3

x xxxf x x x x C C
 

 
          

Cách 2: 3( )d 3 d
ln 3

x
xf x x x C


     . 

Câu 71. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số   2 15 xf x   là 

 A. 2 11 .5
2ln5

x C  . B. 2 12.5 .ln5x C  . C. 2 15 .ln5x C  . D. 2 11 .5 .ln5
2

x C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

Ta có:   2 1 2 11 1 25 1d 5 25 . .5
5 5 ln 25 2ln5

x
x x xf x x dx dx C C         . 

Câu 72. Cho hàm số   2 3xf x   . Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A.   3d 2xf x x C  .   B.   2d 3
ln 2

x

f x x x C   . 

 C.   2d 3
ln 2

x

f x x C   .  D.  d 2 ln2 3xf x x x C   . 

Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:     2d 2 3 d 3
ln 2

x
xf x x x x C      . 

Câu 73. Tìm nguyên hàm của hàm số   3 2xf x x  . 

 A.   223 2 d
ln 2

x
x x x x C     B.   23 2 d 2 .ln 2x xx x x C      

 C.   23 2 d
ln 2

x
x x x x C      D.  3 2 d 2 .ln 2x xx x x C     

Lời giải 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 18 

Chọn A. 

  223 2 d
ln 2

x
x x x x C      

Câu 74. Tìm họ nguyên hàm của hàm số 2 13xy x
x

   . 

 A. 
3

2

3 1 ,  
3 ln 3

xx C C
x

    .  B. 
3

2

13 ,  
3

xx C C
x

    . 

 C. 
3 3 ln ,  

3 ln 3

xx x C C    .  D. 
3 3 ln ,  

3 ln 3

xx x C C    . 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có: 
3

2 1 33 d ln ,
3 ln 3

x
x xx x x C C

x
        
   . 

Câu 75. Họ nguyên hàm của hàm số   4 cos 2xf x x   là 

 A. 4 sin 2
ln 4 2

x x C  .   B. sin 24 ln 4
2

x x C  . 

 C. 
sin 24 ln 4

2
x x C  .   D. 4 sin 2

ln 4 2

x x C  . 

Lời giải 

Chọn D. 

Ta có   4 sin 24 cos 2
ln 4 2

x
x xx dx C    . 

Câu 76. Nguyên hàm của hàm số  ( ) 2 1 2 sinx xf x x    là 

 A. 
12 cos
1

x

x C
x



 


 B.
 

2 sin
ln 2

x

x C  . C. 2 cos
ln 2

x

x C  . D. 
12 cos
1

x

x C
x



 


. 

Lời giải 

Chọn C. 

Ta có:       2d 2 1 2 sin d 2 sin d cos
ln 2

x
x x xf x x x x x x x C           

Câu 77. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

 A.  3 32 5 23 12 2
5 2

x x dx x x x C       B. 2024 2 2023

1 1
2023 2023

dx C
x x

    

 C.  22 2024 1012x dx x C     D. 
3

2e 1 1d e e
e 1 2

x
x x

x x x C
   

  

Lời giải 

Chọn C. 

 3 32 5 23 12 2
5 2

x x dx x x x C       
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2024
2024 2 2023

1 1 1
2023 2023 2023

dx x dx C
x x

     

   3
2 2 2024

2 2024
3

x
x dx C


    

 
3

2 2e 1 1d e e 1 d e e
e 1 2

x
x x x x

x x x x C
      

   
Câu 78. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào đúng? 

 A.  22 cot cotx dx x x C    .  B.  2 11 cos sin
2 2
x dx x x C     

    

 C. 
2

sin cos cos
2 2
x x dx x x C     

  . D. 
2

sin cos cos
2 2
x x dx x x C     

   

Lời giải 

Chọn A. 

   2 2
2

12 cot 1 1 cot 1 cot
sin

x dx x dx dx x x C
x

          
      

 2 2 1 cos 11 cos sin sin
2 2 2 2
x x xdx dx dx x x C       

      

 
2

sin cos 1 sin cos
2 2
x x dx x dx x x C       

    

 
2

sin cos 1 sin cos
2 2
x x dx x dx x x C       

    

Câu 79. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

 A. 1 d lnx x C
x

  .   B. 2

1 d tan
cos

x x C
x

  .  

 C. sin d cosx x x C   .  D. e d ex xx C  . 

Lời giải 

Chọn A. 

1 d lnx x C
x

  .    

2

1 d tan
cos

x x C
x

  .  

sin d cosx x x C   .   

e d ex xx C  . 

Câu 80. Các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào sai? 

 A.  
4

23 ln
4 2
xF x x x C     là nguyên hàm của hàm số   3 13f x x x

x
   . 
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 B.  
6(5 3)

30
xF x C

   là nguyên hàm của hàm số    55 3f x x  .  

 C.   3 43 4 5
2 3 4

F x x x x x x x C     là nguyên hàm của hàm số 3 4( )f x x x x   .  

 D.   31 2024
3

F x x x C    là nguyên hàm của hàm số  
3 2024x xf x

x


 . 

Lời giải 

Chọn C. 

A.   3 13f x x x
x

    

 
4

3 3 21 1 3( ) ( 3  ) 3 ln
4 2
xF x f x dx x x dx x dx xdx dx x x C

x x
                 

B.      
6

5 5 5 (5 3) (5 3)5 3 ( ) (5x+ 3) (5x+ 3)
5 30

d x xf x x F x f x dx dx C 
           

C. 3 4( )f x x x x      
1 41 1 3 5

3 4 3 32 4 2 42 3 4
3 4 5

F x x x x dx x x x dx x x x C
 

           
 

   

3 42 3 4
3 4 5

x x x x x x C     

D.      
3 3

2 32024 2024 12024 2024
3

x x x xf x F x dx x dx x x C
x x

 
          
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PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc 

sai. 

Câu 81. Cho hàm số   4 31 4
4

x xf x   .  

a)   3 212x x xf    . 

b) Phương trình   0f x   có hai nghiệm 12x    và 0x  . 

c) 4 3 5 41 1 44
4 4 3

x x dx x x C     
  , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  0 2024F   thì   5 41 4 2024
20 3

F x x x   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI SAI ĐÚNG ĐÚNG 

 

a)   3 212x x xf    . 

b)    3 2 2 0
0 0 0

12
12 12

x
f x xx x

x
x

       





. 

c) 4 3 5 41 1 44 d
4 20 3

x x x x x C     
   

d) Ta có   5 41 4
20 3

F x x x C    

    5 41 40 2024 2024 2024
20 3

F C F x x x         

Câu 82. Cho hàm số   1f x x  .  

a)   2d  f x x x x C   , với C  là hằng số. 

b)     311 . d
3

x f x x x x C      , với C  là hằng số. 

c)  1
d ln

f x
x x x C

x


   , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 2F   thì  
2 1

2 2
xF x x   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI SAI ĐÚNG ĐÚNG 
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a)    
2

d d
2

1 xf x x x x Cx      

b)          2 311 . d  = 1 . 1 d 1  d
3

x f x x x x x x x x x C            . 

c)   2 21
d d 1 d ln

f x
x x x x x C

x
x

x x
 

   
 





   . 

d) Ta có  
2

2
xF x x C    

  1 11 2 1 2
2 2

F C C         vậy  
2 1

2 2
xF x x   . 

Câu 83. Cho hàm số   34 6f x x x  .  

a)  3 44 6 d 6x x x x x C    , với C  là hằng số. 

b) Biết  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 2F  . Khi đó   4 23 2F x x x   . 

c)   4 3 31 d 4 3 2f x x x x x x C      , với C  là hằng số. 

d) Biết  G x  là một nguyên hàm của  1f x   và  1 0G  . Khi đó  0 2G   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a)  3 3 4 24 6 d 4 d 6 d 3x x x x x x x x x C        . 

b)   4 23F x x x C    

Theo giả thiết  0 2F   suy ra   4 22 3 2C F x x x      

c)        3 3 2 4 3 31 d 4 1 6 1 d 4 12 6 2 d 4 3 2f x x x x x x x x x x x x x C                   

d)   4 3 34 3 2G x x x x x C      

Theo giả thiết  1 0G   suy ra    4 3 32 4 3 2 2 0 2C G x x x x x G            

Câu 84. Cho hàm số   2f x x .  

a)   3d  f x x x C  , với C  là hằng số. 

b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  3 1F   thì   404
3

F  . 

c)   3 242 1 d  2
3

f x x x x x C     , với C  là hằng số. 

d)  
4 3

24. 2  d 2
4 3
x xx f x x x C       , với C  là hằng số. 
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Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG 

a)  
3

2d d  
3
xf x x x x C     

b) Ta có  
333 1 1 8

3
F C C        vậy  

3

8
3
xF x    nên   404

3
F  . 

c)      2 2 3 242 1 d   2 1 d 4 4 1 d 2
3

f x x x x x x x x x x C            . 

d)      2 2. 2  d  = . 2 d . 4 4 dx f x x x x x x x x x          

 
4 3

3 2 244 4  d 2
4 3
x xx x x x x C        

Câu 85. Cho hàm số   3f x  .  

a)  d 3f x x x C  , với C  là hằng số. 

b)  
2

3d
f x

x C
x x

  , với C  là hằng số. 

c)   2 3 2d  3 9f x x x x x x C       , với C  là hằng số. 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x , biết  1 1F   thì      1 2 ... 2024 303550F F F    . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI ĐÚNG 

 

a)  d 3f x x x C   

b)  
2 2

3 3d d
f x

x x C
x x x

      

c)      
322 2 2d  = 3 d 6 9 d 3 9

3
xf x x x x x x x x x x C              

d) Ta có:
 

  3F x x C   

  1 1 3 1 2F C C        vậy   3 2F x x  . 

Ta có:   3 2F x x   nên        1 1; 2 4; 3 7;....; 2024 6070F F F F     là cấp số cộng với 

1 1; 3.u d   

Khi đó:        1 6070 .100
1 2 ... 2024 303550.

2
F F F


      
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Câu 86. Cho hàm số   1 1
2

f x x  .  

a)   2d  f x x x x C   , với C  là hằng số. 

b)  2 3 21 1d
12 2

f x x x x x C    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  0 1F   thì  2 6F  . 

d) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 2F   và  

       
1 1 1 1...
1 2 2024 2025

a
F F F F b

      ( ,a b và a
b

 là phân số tối giản), khi đó 4049a b  . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a)   2d1
2

d  = 1f x x x x x Cx     



  . 

b)   2
2

2 3 21 1d d d
12

1 1
4 2

1 1
2

f x x x x x x x Cx x x            
 


     

c) Ta có   2F x x x C    

 0 1 0 0 1 1F C C        vậy    2 1 2 7F x x x F     . 

d) Ta có   2F x x x C    

 1 2 1 1 2 0F C C        vậy   2F x x x  . 

Ta có:    2 1F x x x x x     nên ta có:  

       
1 1 1 1...
1 2 2024 2025
1 1 1 1...

1.2 2.3 2024.2025 2025.2026
1 1 1 1 1 1 1 1 20251 .... 1
2 2 3 2024 2025 2025 2026 2026 2026

F F F F
   

    

           

 

Vậy 2025;b 2026a    nên 4051a b  . 

Câu 87. Cho hàm số   2 6F x x x    là một nguyên hàm của  f x .  

a)  
3 2

6
3 2
x xf x x C    , với C  là hằng số. 

b) Hàm số  G x  là một nguyên hàm của  f x và  1 3G   thì giá trị  4 21G  . 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 25 

c) Hàm số  1H x   là một nguyên hàm của  1f x  và  0 3H   thì giá trị của biểu thức 

   2 4 14H H   . 

d)        1 2 ... 2024 2025 4104675f f f f      

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG 

 

a) Ta có     2 1f x F x x    

b) Ta có   2G x x x C    với   21 3 1 1 3 1G C C        

Khi đó    2 1 4 21G x x x G     . 

c)      2 2 21 1 1 2 1 1H x x x C x x x C x x C                 

với 1x   ta có:  0 3 3H C    nên   21 3H x x x     

 
   
   
2 3 1 9

4 5 1 23

H H

H H

  

  
 

Khi đó:    2 4 9 23 14H H     . 

d) Ta có   2 1f x x   

  2 1f x x    là cấp số cộng với    1 20251 3; 2; 2025 4051u f d u f      nên 

         3 4051 .2025
1 2 ... 2024 2025 4104675

2
f f f f


       

Câu 88. Cho hàm số   3 4 5f x x x   .  

a)  3 4 24 5  d  2 5x x x x x x C      , với C  là hằng số. 

b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của  f x . Biết  1 3F  , khi đó   10
4

F    

c)    
4

3 2 d 2 9
4
xf x f x x x x x C        , với C  là hằng số. 

d)  
4

3 211 d  = 2
4 2
xf x x x x x C     , với C  là hằng số. 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a)  
4

3 24 5  d  = 2 5
4
xx x x x x C     . 
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b) Ta có  
4

22 5
4
xF x x x C     

  13 11 3 3
4 4

F C C        vậy   10
4

F   . 

c)    
4 4

2 3 3 2'  d 2 5 4 2
4 4
x xf x f x x x x x x C x x x C              . 

d)        
4 4

2 3 21 11 d  = 2 1 5 1 2
4 4 2

x xf x x x x C x x x C


           . 

Câu 89. Hàm hai số  f x  và  g x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn:  
2 1xf x
x


  và 

  d lng x x x x C   , với C  là hằng số.  

a)   2

11f x
x

   . 

b)   11g x C
x

   , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số    f x g x  và thỏa mãn  1 3F   . Khi đó  

  2 12ln
2

F x x x   . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số    f x g x . Biết  2 2ln 2G   và    4 4 2G G   . Khi 

đó  6 ln 2 ln 3G a b c    , với , ,a b c  là các số thực. Vậy 2a b c    . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI ĐÚNG 

 

a)  
2 1 1xf x x
x x


   . 

  2

11f x
x

    

b)     1d ln 1g x x x x C g x
x

      . 

c) Ta có     21f x g x x
x

    . 

Nên    
22d 1 d 2ln

2
xf x g x x x x x x C

x
                . 

Do   71 3
2

F C     nên  
2 72ln .

2 2
xF x x x     
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d) Ta có    
 

2

2 1

2

2

2ln 0
2d 2ln

2
2ln 0

2

x x x C khi xxf x g x x x x C
x x x C khi x


           

     

 . 

Do 
 
   

1 1

2 2

2 2ln 2 4 5
8 4 4ln 2 4 8 4 4ln 2 2 8ln 2 104 4 2

G C C
C CG G

                      
 

Nên  6 18 6 2 ln 6 8ln 2 10 2 6ln 2 2ln 3 ln 2 ln 3G a b c            . 

Vậy 6 2 2 2a b c        . 

Câu 90. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
2 5 7x xf x

x
 

 .  

a)   2

71f x
x

   . 

b)  
2

d 5 7 ln
2
xf x x x x C    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  1 5F  . Khi đó 

 
2 15 7 ln

2 2
xF x x x    . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 4G   và    3 9 20G G   . Khi đó tìm 

được  6 ln 2 ln 3G a b c    , với , ,a b c  là các số hữu tỉ. Vậy 2
3

a b c   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI SAI 

 

a)  
2 5 7 75x xf x x

x x
 

    . 

  2

71f x
x

    

b)  
27d 5 d 5 7 ln

2
xf x x x x x x C

x
        
   . 

c) Ta có  
2

5 7 ln
2
xF x x x C    . 

Do   1 11 5 5 5
2 2

F C C         nên  
2 15 7 ln

2 2
xF x x x    . 

d)  
 

2

2 1

2

2

5 7 ln 0
2d 5 7 ln

2
5 7 ln 0

2

x x x C khi xxf x x x x C
x x x C khi x


        

     

 . 
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Do
 
   

1 1

2 2

3 3
1 4 2 2

9 3 81 133 9 20 15 7 ln 3 45 14 ln 3 20 21ln 3
2 2 2 2

C CG

G G C C

          
              

  

 

Khi đó:   36 13 116 30 7 ln 6 21ln 3 7 ln 2 14 ln 3
2 2 2

G           . 

Vậy 11 37 14
2 2

a b c       . 

Câu 91. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
5 3 2

3

3 2 5 4x x x xf x
x

   
 .  

a)   2
2 3

1 1 43 2f x x
x x x

     . 

b)   3
2

1 1d 2 ln
2

f x x x x x C
x x

      , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  1 0F   . Khi đó tìm được 

  3
2

1 1 32 ln
2 2

F x x x x
x x

      . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 0G   và    3 3 2G G   . Khi đó 

  12
logc

aG
b e

   , với , ,a b c  là các số nguyên dương và a
b

 là phân số tối giản. Vậy 1090a b c   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI ĐÚNG SAI 

 

a)  
5 3 2

2
3 2 3

3 2 5 4 1 5 43 2x x x xf x x
x x x x

   
      . 

b)   2 3
2 3 2

1 5 4 1 1d 3 2 d 2 ln
2

f x x x x x x x C
x x x x x

            
   . 

c) Ta có   3
2

1 12 ln
2

F x x x x C
x x

       

Do   31 0
2

F C      nên   3
2

1 1 32 ln
2 2

F x x x x
x x

      . 

d)  
 

3
12

3
2

3
22

1 12 ln 0
1 1 2d 2 ln

1 12 2 ln 0
2

x x x C khi x
x xf x x x x x C

x x x x x C khi x
x x

             
       


 . 
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 
   

1 1

2 2

5 5
1 0 2 2

1 1 1 1 5 2753 3 2 27 6 ln 3 27 6 ln 3 2
3 18 3 18 2 6

C CG

G G C C

        
                  

  

 

Nên  
2

1 1 275 1013 1 12 8 4 ln 2
2 8 6 24 log logc

aG
e b e

            . 

Vậy 1013 24 2 1039a b c      . 

Câu 92. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn     1 3 2x x
f x

x
 

 .  

a)   2

23f x
x

    

b)  
23d 2 ln

2
xf x x x x C    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  3 15F  . Khi đó 

 
23 2ln 15

2
xF x x x    . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  2 1G   và    5 5 10G G   . Khi đó tìm 

được  10 ln 2 ln 5G a b c    , với , ,a b c  là các số hữu tỷ. Vậy 70a b c   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a)      21 3 2 3 2 23 1
x x x xf x x

x x x
   

     . 

  2

23f x
x

    

b)  
22 3d 3 1 d 2ln

2
xf x x x x x x C

x
        
   . 

c) Ta có  
23 2 ln

2
xF x x x C    . 

Do   27 33 15 3 2ln 3 15 2ln 3
2 2

F C C         . 

Suy ra  
23 32ln 2ln 3

2 2
xF x x x     . 

d) Ta có:  
 

2

2 1

2

2

3 2ln 03 2d 2 ln
2 3 2ln 0

2

x x x C khi xxf x x x x C
x x x C khi x


        

     

  
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Do 
 
   

1
1

21 2

6 2 12 1 7
75 75 4ln 5 655 2 ln 5 5 2ln 5 105 5 10
2 2

CG C
CC CG G

                      

. 

Nên  10 150 10 2ln10 4 ln 5 65 75 2ln 2 2ln 5 ln 2 ln 5G a b c            . 

Vậy 2 2 75 75a b c       . 

Câu 93. Hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn  
21xf x

x
   

 
. 

a)   2 3

2 2f x
x x

   . 

b)   1d 2 lnf x x x x C
x

    , với C  là hằng số. 

c) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  và thỏa mãn  3 5F  . Khi đó ta tìm được 

  1 72 ln 2 ln 3
3

F x x x
x

     . 

d) Gọi  G x  là một nguyên hàm của hàm số  f x . Biết  1 5G   và    2 4 2025G G   . Khi đó tìm 

được  8 aF
b

  , với ,a b  là các số nguyên và a
b

 là phân số tối giản. Vậy 16000a b  . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI SAI ĐÚNG SAI 

 

a)  
2 2

2 2

1 2 1 2 11x x xf x
x x x x
        

 
. 

  2 3

2 2f x
x x

    

b)   2

2 1 1d 1 d 2lnf x x x x x C
x x x

        
   . 

c) Ta có:   12 lnF x x x C
x

    . 

Do   1 73 5 3 2ln 3 5 2ln 3
3 3

F C C         . 

Vậy   1 72 ln 2 ln 3
3

F x x x
x

     . 

d) Ta có:  
 

1

2

12ln 0.
1d 2ln

12ln 0.

x x C khi x
xf x x x x C

x x x C khi x
x

         
     


  
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 
   

1 1

2 2

5 51 5
1 1 80892 2ln 2 5 4 4 ln 2 2025 6ln 22 4 2025
2 4 4

C CG

C CG G

       
               

 

Nên   1 8089 161158 8 6 ln 2 6 ln 2
8 4 8

G         16115; 8a b   . 

Vậy 16115 8 16123a b    . 

Câu 94. Cho hàm số    5 3 dF x x x   (với 0x  ).  

a)  
3
5 dF x x x   

b)    5 3 dF x C x x   , với C  là hằng số. 

c)  
2
53

5
F x x C


  , với C  là hằng số. 

d) Biết   31
8

F   , khi đó   5 85 3
8 8

F x x   

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a)    
3

5 3 5d dF x x x x x    

b) Nếu    ,F x G x  là nguyên hàm của hàm số  f x  thì    F x G x C   

c)    
3 8

5 3 5 55d d
8

F x x x x x x C       

d)      
8

5 855 5 3 5, 1 1 1
8 8 8 8

F x x C F C C F x x            . 

Câu 95. Cho hàm số    2 dF x x x x   (với 0x  ).  

a)   2 d dF x x x x x C     với C . 

b) Nếu     1G x F x   thì    2 dG x x x x   

c)   2 2
3

F x x x x C   . 

d) Nếu   21
3

F   thì   254
3

F   

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG 
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a)   2 d dF x x x x x C     với C . 

b)    ,F x G x  là nguyên hàm của hàm số  f x  thì    F x G x C   

nên     1G x F x   thì    2 dG x x x x   

c)    
1

22 22 d 2 d
3

F x x x x x x x x x x C
 

       
 

    

d) Ta có   2 2
3

F x x x x C    

Mà      22 2 2 251 1 1 1 4
3 3 3 3

F C C F x x x x F               

Câu 96. Cho hàm số   sinf x x .  

a)  d cosf x x x C   , với C  là hằng số. 

b) Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên   thỏa mãn   1F   . Khi đó  0 1F   . 

c)   1d sinF x x x C  , với 1C  là hằng số. 

d) Phương trình    F x f x  có đúng 4 nghiệm trên đoạn  0;4 . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a)  d sin d cosf x x x x x C     . 

b) Từ giả thiết, ta được cos 1 1 1 0C C C         

Suy ra    cos 0 1F x x F     . 

c)   1d cos d sinF x x x x x C      . 

d) Ta có     cos sin tan 1 ,  
4

F x f x x x x x k k 
           . 

Ta xét 1 170 4
4 4 4

k k  
      . Vì k   nên  1;2 ;  3 ;  4k  . 

Phương trình đã cho có đúng 4 nghiệm thuộc đoạn  0;4 . 

Câu 97. Cho hàm số   sin cosf x x x  . Gọi  F x  là nguyên hàm của hàm số  f x  trên  .  

a)   sin cosF x x x C   , với C  là hằng số. 

b) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó,   sin cosF x x x  . 
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c) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó, Hàm số  F x  nghịch biến trên khoảng 0;
2
 

 
 

. 

d) Biết  F x  thỏa mãn  0 1F   . Khi đó, Hàm số  F x  đạt giá trị nhỏ nhất là 2 . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG SAI ĐÚNG 

a) Ta có      d sin cos d cos sinF x f x x x x x x x C        . 

b) Từ giả thiết, ta được sin 0 cos 0 1 0C C       nên   sin cosF x x x  . 

c) Ta có   sin cos 0,  0;
2

F x x x x        
 

 nên  F x  đồng biến trên khoảng 0;
2
 

 
 

. 

d)   sin cos 2 sin
4

F x x x x      
   

mà  2 2 sin 2
4

x      
 

 

  2MinF x    

Câu 98. Cho   sin dF x x x   và thỏa mãn  0 1F  .  

a)   cosF x x . 

b) Hàm số  F x  là hàm số lẻ trên  . 

c)   sin 2 ,  ,  
sin

F k k  


    . 

d) 2025 2024 2023 3 2
2024

2025

1
2 2 2 2 2 2 sin

2

F F F F F    


                     
         

 . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI ĐÚNG 

a) Ta có   sin d cosF x x x x C    . Mà  0 1F   nên ta có 0C    cosF x x  . 

b) Ta có      cos cos ,  F x x x F x x        nên  F x  là hàm chẵn trên  . 

c) Ta có sin 2sin 2 2sin cos cos
2sin

   


     hay   sin 2cos
2sin

F  


  . 

d) Ta có 2025 2024 2023 3 22 2 2 2 2
F F F F F                        
         

  

2024 2023 2022 2

2024
2025 2024 2023 3 2 2025

sin sin sin sin sin 12 2 2 2 2
2sin 2sin 2sin 2sin 2sin 2 sin

2 2 2 2 2 2

    

     
     . 
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Câu 99. Cho hàm số   2cosf x x  và    dF x f x x  .  

a)   sin 2F x x   

b)   1 cos2 d
2

xF x x
   

c) sin cos
2

x x x là một nguyên hàm của hàm số  f x  

d) Biết  0 0.F   Suy ra   2F   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG SAI 

 

a)     2cosF x f x x   .  

b) Do   2 1 cos2cos
2

xf x x 
    

c) 
2 2 2

2sin cos cos sin 1 2cos cos
2 2 2

x x x x x x x
       

 
.  

d) Do sin cos
2

x x x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  nên   sin cos
2

x x xF x C
 

 

Ta lại có      sin cos0 0
2 2

x x xF C F x F 
      .  

Câu 100. Cho hàm số   2tanf x x  và    dF x f x x  .  

a)   2tanF x x  . 

b) tan x  là một nguyên hàm của  f x . 

c)   2

1 1 d
cos

F x x
x

   
  . 

d) Nếu  0 0F   thì  F   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI ĐÚNG SAI 

 

a) Vì     2tanF x f x x    

b) Ta có  
2 2

2
2

sin cos sintan tan 1
cos cos

x x xx x
x x

       
 
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c) Do 2
2

1tan 1
cos

x
x

   nên   2
2

1( )d tan d 1 d
cos

F x f x x x x x
x

     
    . 

d) Ta có   tanF x x x C   . 

Khi đó      0 0 tanF C F x x x F          . 

Câu 101.  Cho   2

d
sin

xF x
x

  .  

a)   cotF x x C   , với C  là hằng số. 

b) Nếu 0
4

F    
 

 thì   1 cotF x x  . 

c) Nếu 0
4

F    
 

 thì hàm số  F x  là hàm số lẻ trên tập xác định của  F x . 

d) Phương trình   0F x   có các nghiệm là 
4 2

x k 
  , với k  . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a) Ta có   2

d cot
sin

xF x x C
x

    . 

b) Từ giả thiết, ta được cot 0 1
4

C C
     nên   1 cotF x x  . 

c) Ta có   1 cotF x x  . 

Ta thấy 0,  2
4 4

F F        
   

 nên 
4 4

F F        
   

 nên hàm số đã cho không là hàm chẵn mà cũng 

không là hàm lẻ trên tập xác định của  F x . 

d) Ta có   cotF x x C    

   0 1 cot 0 cot 1 ,  
4

F x x x x k k           . 

Câu 102. Cho   2tan dF x x x   và thỏa mãn  0 0F  .  

a)   tanF x x x  . 

b) Hàm số  F x  là hàm số chẵn trên tập xác định của  F x . 

c) Hàm số  F x  đồng biến trên mỗi khoảng xác định của nó. 

d) Phương trình   0F x x   có các nghiệm là ,  x k k  . 

Lời giải 
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A. B. C. D. 

SAI SAI ĐÚNG ĐÚNG 

 

a) Ta có   2
2

1tan d 1 d tan
cos

F x x x x x x C
x

       
   .  

Mặt khác  0 0F   nên ta có 0C   nên   tanF x x x   . 

b)   tanF x x x    

Ta thấy rằng    tanF x x x F x      nên hàm số đã cho là hàm lẻ trên mỗi khoảng xác định của 

 F x . 

c)     2
2

1tan 1 tan
cos

F x x x F x x
x

         

Ta có   2tan 0F x x    với mọi x  thuộc tập xác định của  F x  nên hàm số  F x  đồng biến trên mỗi 

khoảng xác định của nó. 

d) Ta có   0 tan 0 tan 0 ,  F x x x x x x x k k            . 

Câu 103. Cho hàm số   x ef x e x  .  

a) Nếu  F x  là một nguyên hàm của  f x  thì   2024F x   cũng là một nguyên hàm của  f x . 

b)   x eF Cx e x    là họ nguyên hàm của  f x . 

c) Nếu  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 1F   thì  1 2F e . 

d) Nếu    ,F x G x  lần lượt là các nguyên hàm của  f x  và    0 1, 1F G e   thì ta luôn có 

    2G x F x e  . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI ĐÚNG SAI 

a) Đúng: Do  F x  là một nguyên hàm của  f x  nên ta có:  

           2024 2024F x F x F x f x        . 

Do đó   2024F x   cũng là một nguyên hàm của  f x .  

b) Ta có:     1d dx e x ex x Cf x e x e ex      . 

Suy ra   1x eF Cx e ex     là họ nguyên hàm của  f x .  

c) Ta có:     1dx e x eF x x Ce x e ex      và  0 1 1 1 0F C C      . 

Suy ra   1x eF x e ex    1 2F e e e    .  

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 37 

d) Nếu  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 1F   thì   1x eF x e ex     1  

Nếu  G x  là một nguyên hàm của  f x  và  1G e  thì  

 
 

1
2

1

x eG x C
e C e C e

G e

e ex         



  1x eG x ee ex      2 . 

Từ  1  và  2  suy ra    G x F x e  . 

Câu 104. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm ( ) 2xf x e x   trên   thoả mãn  0 1F  . 

a)  0 0F   . 

b)  1 1F e  . 

c)  
3

d
3

x xF x x e C   . 

d) ( ) d ln 2 x
x

f x x x e C
xe

    

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG SAI 

 

a) Ta có       02 0 2.0 1xF x f x e x F e         

b)   2( )d 2 dx xf x x e x x e x C        2xF x e x C    . 

     0 2 20 1 0 1 0 1 1xF e C C F x e x F e              

c)  
3

2( )d d
3

x x xF x x e x x e C       

d)
 

 1( ) 2 1 1d d 2. d d 2 d
. .

x xx
x x

f x e xx x e x x e x
x e x e x x

        
       

 1 1ln 2 ln ln 2
x xx e e C x e C         

Câu 105. Cho hàm số   2 xf x x e  . Biết  F x là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 2025F  .  

a)  2 4f e   

b)   2 xf x dx x e C   . 

c)   2 2024xF x x e   . 

d)   22 2' xxf x dx x xe C    

Lời giải 
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A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG SAI 

 

a)   22 4f e  . 

b)     22 x xf x dx x e dx x e C      . 

c) Ta có  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 2025F  . 

Suy ra 
 
 

2

0 2025

xF x x e C

F

   



1 2025 2024C C     . 

Vậy   2 2024xF x x e   . 

d) Ta có    2 22 2 1' 2
2

x xxf x dx x e dx x e C       

Câu 106. Cho hàm số ( ) (2 )x xf x e e   và  F x  là nguyên hàm của hàm số  f x . 

a)   22 x xf x dx e e C    . 

b)   212
2

x xF x e e C   . 

c) Nếu  0 3F   thì  
2 11
2

eF 
 . 

d) Nếu   50
2

F   thì phương trình   0F x   có nghiệm. 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a)     2d 2 x xf x x f x C e e C      . 

b)      2 21d (2 )d 2 d 2
2

x x x x x xF x f x x e e x e e x e e C          . 

c)   212
2

x xF x e e C    

Mà      
2

2 21 1 1 1 1 4 10 3 2 1 2
2 2 2 2 2 2

x x e eF C F x e e F e e  
            . 

d) Với     25 10 0 2
2 2

x xF C F x e e       

Ta có:   210 2 0
2

x xF x e e     nên phương trình vô nghiệm. 

Câu 107. Cho hàm số    4 1 d2x xF xx   .  
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a)   4 d 2 d dx xF x x xx      . 

b)  
22
ln 2

2x x
F x Cx  

 . 

c) Nếu   41
ln 2

F   thì   122 1
ln 2

F   . 

d) Nếu   8 1d
12

x

xG xx 


   thì    G x F x C  . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI SAI 

a)    4 1 d 4 d 2 d d2x x x xF x x x xx          

b)     4 24 1 d
ln 4 ln 2

2
x x

x xF x x Cx      
22 2

2ln 2 ln 2

x x
x C   

2 12
ln 2

2x x
x C


  

 . 

c) Do  
2 12

ln 2
2x x

F x x C


  
  và   41

ln 2
F   nên 4 41 1

ln 2 ln 2
C C       

   
2 12 121 2 1

ln 2 ln 2
2x x

F x x F


      
 . 

d) Ta có:     3 2 1 4 2 18 1 2 1d d d
1 1 12 2 2

x x xx x

x x xG x x xx
   

  
  

     4 1 d2x x x   F x C  . 

Câu 108. Cho hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số  
2

2 3

16
2

3 x

x

x
f x






 .  

a)  
2

2 3

16
2

3 x

x

x
F x




 

 . 

b)    2

2 3

16 d

2 d

3 x

x

x x
F

x
x



 
 


. 

c)   3 3 1 9. . d
4 2 8 4

x x

F xx
    
    

     
  . 

d) Nếu  0 0F   thì   291
ln 3 ln 2

F 


. 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI ĐÚNG SAI 

a) Theo định nghĩa nguyên hàm suy ra    
2

2 3

16
2

3 x

x

x
F f xx




  

 . 
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b) Theo tính chất nguyên hàm suy ra    22

2 3 2 3

11 6 d6 d
2 2 d

33 xx

x x

xx x
F x

x
x  




 
 

. 

c) Ta có  
2

2 3

16 6.6 3 3 1 9d d . . d
2 8.4 4 2 8 4

3 9x x

x x

x xx x
F x x xx 

           
     

     . 

d)   3 3 1 9. . d
4 2 8 4

x x

F xx
    
    

     
 

3 3 1 9. .
4 2 8 4

3 9ln ln
2 4

x x

C

   
   
     

23 3 1 3. .
4 2 16 2

ln3 ln 2

x x

C

      
    


 

Do  0 0F   nên 
 

13 0
16 ln 3 ln 2

C 
  

13
16 ln 3 ln 2

C  


. 

Suy ra    

23 3 1 3. .
134 2 16 2

ln3 ln 2 16 ln3 ln 2

x x

F x

      
    

 
 

Khi đó        
81 13 291

64 ln 3 ln 2 16 ln3 ln 2 64 ln 3 ln 2
F   

  
. 

Câu 109. Cho hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số  
2 12 1 cos2

2 sin

x

x

xf x
x

  



 trên  0;  thoả 

mãn   20 2
ln 2

F   .  

a)   12 1f    . 

b)  0 2F    

c) Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số  F x  tại điểm có hoành độ 0 2
x 
  là 2 2 2k    

d)   11 2cos1
ln 2

F    . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

SAI ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG 

Ta có     2 1 2 2 2 sin 2 sin2 2sin 2.2 2sin
2 sin 2 sin

x xx
x

x x

x xxf x x
x x

  
   

 
 

a)   12.2 2sin 2f       . 

b)       02.2 2sin 0 2.2 2sin 0 2xF x f x x F        . 

c) Hệ số góc của tiếp tuyến với đồ thị hàm số  F x  tại điểm có hoành độ 0 2
x 
  là  

22.2 2sin 2. 2 2
2 2 2

k F f


             
   

. 
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d) 2( )d 2.2 2sin d 2. 2cos
ln 2

x
xf x x x x x C         

12 2cos
ln 2

x

F x x C


    . 

Giả thiết  
0 12 2 20 2 2cos0 2 0

ln 2 ln 2 ln 2
F C C



          
12 2cos

ln 2

x

F x x


    

   
02 11 2cos 1 2cos1

ln 2 ln 2
F       . 

Câu 110. Cho hàm số   2f x x m   và   3 2 3G x x mx x m     với m .  

a) Khi 3m   thì   2d  3f x x x x C   . 

b) Khi 2m   thì  G x  là một nguyên hàm của  f x . 

c) Khi 1m    thì      4 3 21 1 1d
4 3 2

G x f x x x x x C      

d) Gọi  F x  làm một nguyên hàm của  f x  sao cho  0 1F  . Khi đó, có 4 giá trị nguyên của tham số 

m  thì   0,F x x   . 

Lời giải 

A. B. C. D. 

ĐÚNG SAI SAI SAI 

 

a) Khi 3m   thì     2d 2 3 2 d 3d  3f x x x dx x x x x x C           

b) Khi 2m  , ta có:     3 22 2; 2 3 2f x x G x x x x       

Ta có      23 4 3 1 10 1G x x x G f        nên khi 2m  ,  G x  là không phải là một nguyên hàm 

của  f x  

c) Khi 1m   , ta có:     3 22 1; 3 1f x x G x x x x       

      3 2 3 2 4 3 21 1 1d d d d
4 3 2

G x f x dx x x x x x x x x x x x x x C                

d) Ta có     2d 2 d dF x f x x x x m x x mx C         mà  0 1F   suy ra 1C    

  2 1F x x mx    . 

  20, 4 0 2 2F x x m m            . 

Vì m  nguyên dương nên  2; 1;0;1;2m    
Vậy có 5 giá trị nguyên của tham số m  thì   0,F x x   . 

Câu 111. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   0f x   và     234    f x x f x  với mọi x .  

a) Khi  1 2f 
 
thì  1 16f    

b) Hàm số ( )f x  luôn đồng biến trên khoảng  0;  
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c) 
 

31 4x
f x

 
 

 
 

d) Khi   12
25

 f
  

thì   11
10

f  . 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a) Khi  1 2f 
 
thì     2 21 4 1 4.2 16f f       

b) Từ hệ thức đề cho:     234    f x x f x  , suy ra 0( )f x   với mọi  0;x  .  

Do đó hàm số ( )f x  luôn đồng biến trên khoảng  0;  

c) Ta có     234    f x x f x  
 

3
2 4


   

  

f x
x

f x  
31 4

 
   

 
x

f x  

d) Ta có: 
 

31 4x
f x

 
  

       
3 41 14 dx x x C

f x f x
        

Do   12
25

 f , nên ta có 9 C .  

Do đó   4

1
9

 


f x
x

  11
10

  f . 

Câu 112. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  \ 1;0  thỏa mãn điều kiện:  1 2f   và 

      2. 1 . 2 1x x f x f x x x     .  

a) Khi  3 1f  
 
thì  3 3f   . 

b)  . 1
1

x f x
x

    
 

c)  2 3f  . 

d)  1
d 2ln

f x
x x x C

x


    , với C là hằng số. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG 

 

a) Khi  3 1f  
 
thì        23. 3 1 . 3 3 3 2.3 1 3 3f f f        

b) Chia cả hai vế của biểu thức       2. 1 . 2 1x x f x f x x x      cho  21x   ta có 
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 
 

 

 

2
1. 1

1 1

. 1
1

x f x f x
x x

x f x
x

  
 

    

. 

b) Ta có:  . 1
1

x f x
x

    
 

 

 

. d
1

.
1

x f x x
x

x f x x C
x

 


  



. 

Do  1 2f   nên ta có 1 .2 1 0
1 1

C C   


. 

Khi đó    . 1
1

x f x x f x x
x

   


. 

Vậy ta có  2 3f  . 

d) ta có     1 1 2f x x f x x       

Khi đó  1 2 2d d 1 d 2ln
f x xx x x x x C

x x x
         

     

Câu 113. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  0;   thỏa mãn     24 3
f x

f x x x
x

     và 

 1 2f  .  

a) Khi  3 1f  
 
thì  1 8f  . 

b)   3 24 3xf x x x      

c) Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 2x   là 16 20y x  . 

d)   4 3 21 d 2f x x x x x C      , với C là hằng số. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI ĐÚNG SAI SAI 

 

a) Khi  1 1f  
 
thì    1 1 7 1 6f f    . 

b) Ta có:
 

   

   

 

2

3 2

3 2

4 3

4 3

4 3

f x
f x x x

x
xf x f x x x

xf x x x

   

   

    

. 
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c) Ta có:   3 24 3xf x x x      

Lấy nguyên hàm hai vế ta được:    3 2 4 34 3 dxf x x x x x x C     . 

Với 1x   ta có:  1 2f C  . 

Theo bài ra  1 2f  2 2 0C C     . 

Vậy    4 3 3 2xf x x x f x x x     . 

Ta có:   23 2f x x x   ;  2 16f   ;  2 12f  . 

Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  y f x  tại điểm có hoành độ 2x   là: 

 16 2 12y x   16 20y x   . 

d) Ta có:        3 23 2 3 21 1 1 2f x x x f x x x x x x            

nên:    3 2 4 3 21 2 11 d 2 d
4 3 2

f x x x x x x x x x C          , với C là hằng số. 

Câu 114. Cho hàm số  f x  thỏa mãn     e ,xf x f x x     và  0 2f  .  

a) Khi  1f e
 
thì  

211 ef
e
  . 

b)   e ex xf x    

c)  ln 2 ln 2 1f    

d) Nguyên hàm của  e xf x  là 21 2
2

x x C  , với C là hằng số. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG SAI SAI ĐÚNG 

 

a) Khi  1f e
 
thì    

2
1 11 e 1 ee f f

e
      . 

b) 

   
   

  

e

e e 1

e 1

x

x x

x

f x f x

f x f x

f x

 

  

 

. 

c) Ta có:   e 1xf x    

 exf x xdx    

 exf x x C    
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Vì  0 2f   nên 2C  .  

 e 2xf x x    

Do đó:    ln 2 1ln 2 ln 2 2 ln 2 ln 2 1
2

f e f       

d) Ta có:  e 2xf x x   

    21e 2 2
2

xf x dx x dx x x C        
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PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ trả lời đáp án. 

Câu 115. Cho hàm số  y F x  là một nguyên hàm của hàm số 2y x . Tính  25F  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 625  

Ta có  F x  là một nguyên hàm của hàm số 2y x  nên ta có   2 ,F x x x    . 

Do đó   225 25 625F   . 

Câu 116. Một nguyên hàm của hàm số   3 2f x x x   có dạng   4 2F x ax bx  . Tính 4T a b  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2  

Ta có:   4 2F x ax bx   là nguyên hàm của hàm số   3 2f x x x   nên 

   ,F x f x x    3 3
14 1

4 2 2 , 42 2 1

a a
ax bx x x x

b b

             

  

Do đó 14 4. 1 2
4

T a b     . 

Câu 117. Để hàm số    3 23 2 4 3F x mx m x x      là một nguyên hàm của hàm số 

  23 10 4f x x x    thì giá trị thực của tham số m  bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 

Vì  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  nên ta có 

       
3 2 3 3

3 2 3 2 4 3 10 4 1
2 3 2 10
m

F x f x mx m x x x m
m


            


 

Câu 118. Nguyên hàm  F x  của hàm số ( )f x   3 21 2 2024
3

x x x    thỏa mãn  1 2024F   . Tính 

 0F  (làm tròn kết quả đến hàng thập phân thứ nhất). 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0,08  

Ta có 3 2 3 21 12 2024 d d 2 d d 2024 d
3 3

x x x x x x x x x x x        
       
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4 3 21. 2. 2024
3 4 3 2

x x x x C     4 3 21 2 1 2024
12 3 2

x x x x C     .

  4 3 21 2 1 11 2024 .1 .1 .1 2024.1 2024
12 3 2 12

F C C           . 

  4 3 21 2 1 12024
12 3 2 12

F x x x x x      . 

  10 0,08
12

F    

Câu 119. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số    22 3f x x   thỏa   10
3

F  . Tính giá trị của 

biểu thức    2log 3 1 2 2T F F    . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2  

Ta có:          3
2 2 d

2 31 12 3 d 2 3 2 3
2 2 3

x
F x x x x x C


         . 

Ta có    30 31 1 1 290 .
3 2 3 3 6

F C C


      . 

Do đó    32 31 29.
2 3 6

x
F x


   nên    1 1 29 14 1 1 291 . ; 2 . 5

2 3 6 3 2 3 6
F F       . 

   2 2 2
14log 3 1 2 2 log 3. 2.5 log 4 2
3

T F F              
. 

Câu 120. Cho  F x  là một nguyên hàm  của hàm số   2 3f x x x   thoả mãn  1 0F  . Tính  4F . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 17  

Ta có:   22 3 d 2x x x x x x C     mà  1 0 3F C    . 

Vậy   2 2 3F x x x x   . 

  174F   

Câu 121. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số 1y
x

  trên  ;0  thỏa mãn  2 0F   . Tính 

 2F e . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 
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Ta có    1 d ln lnF x x x C x C
x

       với  ;0x   . 

Lại có  2 0 ln 2 0 ln 2F C C        .  

Do đó    ln ln 2 ln
2
xF x x       

 
. 

Vậy    ln ;0
2
xF x x     

 
. 

  22 ln 1
2
eF e     

 
 

Câu 122. Cho hàm số   2

2 1 khi 1
3 2 khi 1

x x
f x

x x
 

 
 

, giả sử F  là nguyên hàm của  f  trên    thỏa mãn  

 0 2F  .Giá trị của     1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 9  

Ta có:  

  2
12 1 dx x x x C    ;  

 2 3
23 2 d 2x x x x C     

Suy ra    
2

1
3

2

khi 1
d

2 khi 1
x x C x

F x f x x
x x C x

    
  

  

Mà ta có   20 2 2F C    

Mặt khác hàm số F  là nguyên hàm của  f  trên    nên  y F x  liên tục tại 1x    

Suy ra     11 1
lim lim 1
x x

F x F x C
  

   . 

Khi đó ta có:  
2

3

1 khi 1
2 2 khi 1

x x x
F x

x x x

    
  

 suy ra 
 
 

1 3
.

2 3

F

F

 



 

Vậy    1 2 2 9F F   . 

Câu 123. Cho hàm số 2

2 3  khi 1
( )

3 2  khi 1
x x

f x
x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của hàm số f  trên   

thỏa mãn (0) 2F  . Giá trị của ( 1) 2 (2)F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 21  

Khi 1x   thì 2
1( ) ( ) (2 3) 3F x f x dx x dx x x C        
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Khi 1x   thì  2 3
2( ) ( ) 3 2 2F x f x dx x dx x x C        

Theo giả thiết 2(0) 2 2F C    Ta có 
1 1

lim ( ) lim ( ) (1) 5
x x

f x f x f
  

    nên hàm số ( )f x  liên tục tại 

1x  . 

Suy ra hàm số ( )f x  liên tục trên  . 

Do đó hàm số ( )F x  liên tục trên 1 2 11 1
lim ( ) lim ( ) 4 3 1
x x

F x F x C C C
  

         

Vậy  2 1( 1) 2 (2) 3 2 10 21F F C C         

Câu 124. Cho hàm số   2

2 5  khi 1
3 4  khi 1

x x
f x

x x
 

   
. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Giá trị của    1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 27  

Theo giả thiết F  là một nguyên hàm của  f x  trên   nên ta có 

   
2

1
2 3

2

2 5  khi 1 5  khi 1
3 4  khi 1 4  khi 1

x x x x C x
f x F x

x x x x C x
              

 

Vì   20 0 2F C   . 

Mặt khác,  F x  liên tục trên   nên liên tục tại 1x   nên ta có: 

    1 2 1 2
1 1

lim lim 6 5 1 1
x x

F x F x C C C C
  

          

Vậy      
2

3

5 1  khi 1
1 2 2 3 2.15 27

4 2  khi 1
x x x

F x F F
x x x

   
       

  
. 

Câu 125. Cho hàm số   2

2 2 1
3 1 1

x khi x
f x

x khi x
 

 
 

. Giả sử F  là nguyên hàm của f  trên   thỏa mãn 

 0 2F  . Giá trị của    1 2 2F F   bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 18  

F  là nguyên hàm của f  trên   nên  
2

1
3

2

2 1
1

x x C khi x
F x

x x C khi x

    
  

. 

Ta có:   20 2 2F C   .        1   

Do F  liên tục tại 1x   nên      
1 1

lim lim 1
x x

F x F x F
  

   

 1

1 2 1 13 2 3 4 1C C C C         . 
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Do đó  
2

3

2 1 1
2 1

x x khi x
F x

x x khi x

    
  

.  

Suy ra    1 2 2 18F F   . 

Câu 126. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin cosf x x x   thỏa mãn 2
2

F    
 

. Tính 

 F  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0  

Có      d sin cos d cos sinF x f x x x x x x x C         

Do cos sin 2 1 2 1
2 2 2

F C C C              
 

  cos sin 1F x x x     . 

  0F    

Câu 127. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin 1f x x   thỏa mãn 0
6

F    
 

. Biết 

3
63

. .a b cF       
 

, với , ,a b c . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 7  

   sin 1 cosF x x dx x x C      

Do 30 cos 0
6 6 6 2 6

F C C                
   

 

  3cos
2 6

F x x x 
     

3 3 3
63

F       
   

1; 3; 3 7a b c a b c          

Câu 128. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   sin 2cosf x x x   thỏa mãn 0
2

F    
 

. Tính 

 F  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1  
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Ta có  sin 2cos d cos 2sinx x x x x C     . 

Do 0
2

F    
 

 nên 2C    nên   2sin cos 2F x x x   . 

  1F      

Câu 129. Hàm số  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2sin cosf x x x   thỏa mãn 3
3 2

F     
 

. 

Tính  F  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 3  

   2sin cos d 2cos sinF x x x x x x C      . 

32cos sin 1
3 3 3 2

F C C            
 

. 

Vậy   2cos sin 1F x x x    . 

  3F     

Câu 130. Biết  F x  là một nguyên hàm của của hàm số   sinf x x  và đồ thị hàm số  y F x  đi qua 

điểm  0;1M . Tính 
2

F  
 
 

. 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2  

Theo bài ra   sinf x x  nên   cosF x x C   , với C  là hằng số tùy ý. 

Đồ thị hàm số  y F x  đi qua điểm  0;1M  nên  1 cos0 2 cos 2C C F x x         .  

Do đó 2
2

F    
 

. 

Câu 131. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2
1

cos
f x

x
 . Biết 

4
F k k    
 

 với mọi k . 

Tính giá trị của biểu thức      0T F F F     . 

  

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2  

Ta có     2

dd tan
cos

xF x f x x x C
x

     . 
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Suy ra  

0 0 0

1 1 1

2 2 0

tan , ; 0 1 0 1
2 2 4
3tan , ; 1 1 0

2 2 4
3 5tan , ; 2 1 2 1
2 2 4

x C x F C C

F x x C x F C C

x C x F C C

  


  


   

                     
                 

    
               

    

 

Vậy      0 tan 0 1 tan tan 2 1 2.F F F             

Câu 132. Cho  F x  là một nguyên hàm  của hàm số   2

1sin
cos

f x x
x

   thỏa mãn 2
4 2

F    
 

. Tính 

 0F  (làm tròn kết quả đến hàng thập phân thứ nhất). 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0,6  

Ta có   2

1sin d cos tan
cos

F x x x x x C
x

        
 

. 

Vì 2
4 2

F    
 

 nên 2 1C    nên   cos tan 2 1F x x x     . 

 0 1 2 1 2 2 0,6F          

Câu 133. Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2xf x  , thỏa mãn   10
ln 2

F  . Biết 

        20 1 ... 2024 2025
ln 2

a bF F F F 
     , với ,a b  và a

b
 là phân thức tối giản. Tính giá trị 

biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2027  

Ta có     2d 2 d
ln 2

x
xF x f x x x C      

mà   10
ln 2

F    20
ln 2

x

C F x    . 

         
2026 2026

2 2024 20251 1 2 1 2 10 1 ... 2024 2025 1 2 2 ... 2 2 .
ln 2 ln 2 2 1 ln 2

F F F F  
            


 

2026; 1 2027a b a b        

Câu 134. Biết  F x  là một nguyên hàm của hàm số   2xf x e  và  0 0F  . Giá trị của  ln 3F  bằng 

bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 
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Lời giải 

Đáp án: 4  

Ta có   2 21d
2

x xF x e x e C   . 

mà     21 1 10 0
2 2 2

xF C F x e        

Khi đó   2ln31 1ln 3 4
2 2

  F e . 

Câu 135. Cho hàm số   2  xf x x e . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 2024F  . Biết  2 aF e b  , với ,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2025  

Ta có     22      x xf x dx x e dx x e C . 

Có  F x  là một nguyên hàm của  f x  và  0 2019F . 

Suy ra 
 
 

2

0 2024

xF x x e C

F

   



1 2024 2023C C     . 

Vậy   2 2023xF x x e   . 

  22 2027F e    

2; 2023 2025a b a b       

Câu 136. Cho hàm số   2 2x xf x e e x   . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 1F  . Biết  1
a be e cF

e
 

 , với , ,a b c . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 

 F x  là một nguyên hàm của   2 2x xf x e e x   . 

    2( ) 2 2 2x x x xF x f x dx e e x dx e e x C           . 

Vì  0 1F   nên suy ra 0 02 2.0 1 2e e C C       nên   22 2x xF x e e x    . 

 
22 21 1 e eF e

e e
 

      

2; 1; 2 1a b c a b c          
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Câu 137. Cho hàm số   2 1xf x x   . Gọi  F x  là một nguyên hàm của hàm số  f x  thỏa mãn 

 0 1F  . Biết  1
2ln 2

a cF
b

   , với , ,a b c  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức 

a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2  

    22 1 2 .
1 1d

ln 2 2
x xx x x CF x x       

  22 .
1 1

ln 2 2
x x x CF x    

 

  0 22 0
1 1 10 1 1 0 1

ln 2 2 ln 2
C CF          

  22
1 1 11

ln 2 2 ln 2
x x xF x     

 

   12 1
1 1 1 1 11 1 1

ln 2 2 ln 2 2 2ln 2
F F            

1; 2; 1 2a b c a b c          

Câu 138. Cho    2 2 xF x ax bx c e    là một nguyên hàm của hàm số   2 22 . xf x x e . Tính tổng 

2a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 

Ta có      2 2 2 2 2( ) 2 2 2 2 2 2x x xF x ax b e ax bx c e ax a b x b c e             . 

Mà    2 2 xF x ax bx c e    là một nguyên hàm của hàm số   2 22 . xf x x e  

   
2 2 1

, 2 2 0 1
2 0 1

2

a a
F x f x x a b b

b c c


 
          

    


 . 

Vậy 2 1a b c   . 

Câu 139. Biết   2 22xF x e x   là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên  . Giả sử  G x  là một 

nguyên hàm của hàm số  2 cosf x x . Khi đó    2 0 . bG G a e c   , , ,a b c . Tính . .a b c . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 62  
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Ta có   2 2e 2xF x x   là một nguyên hàm của hàm số  f x  trên  . 

Suy ra     22e 4xf x F x x     42 2e 8xf x x    

Khi đó     4 4 21 12 +cos d 2e 8 cos d e 4 sin
2

x xf x x x x x x x x C  


        . 

Suy ra   4 21 1e 4 sin
2

xG x x x C


    . 

Do đó     8 81 1 1 312 0 e 16 e
2 2 2 2

G G C C             
   

. 

Vậy . . 62a b c  . 

Câu 140. Cho hàm số 2 2( ) ( ) xF x ax bx c e    là một nguyên hàm của hàm số 

2 2( ) (2 8 7) xf x x x e    . Tính tổng a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0  

Vì ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  nên '( ) ( )F x f x . 

Ta có: 2 2 2 2 2'( ) ( ) (2 ) 2( )x x xF x ax bx c e ax b e ax bx c e             

 2 22 2 2 2 xax a b x b c e         

Do '( ) ( )F x f x  nên 
2 2 1

2 2 8 3 0
2 7 2

a a
a b b a b c

b c c

              
     

. 

Câu 141. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số    2 0 ,bf x ax x
x

  
 
với ,a b . Biết rằng 

     1 1, 1 4, 1 0F F f    , tính tổng a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0  

Ta có     2
2

1dx dx
2

b bF x f x ax ax C
x x

       
   . 

Theo bài ra 

 
 
 

1 31
2 21 1
1 31 4 4
2 2

1 0 0 7
4

a b C b
F

F a b C a

f a b C

                   
        

. 

0a b    
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Câu 142. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   212 2,    f x x x   và  1 3f . Biết  F x  là 

nguyên hàm của  f x  thỏa mãn  0 2F , khi đó  1F  bằng bao nhiêu? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 

Ta có:   212 2,f x x x        3
14 2f x x x C   . 

Mà  1 3f   13 6 C   1 3C      34 2 3f x x x      4 2
23F x x x x C    . 

Lại có:  0 2F   2 2C     4 2 3 2F x x x x    . 

Khi đó:  1 1F  . 

Cách khác: Ta có:        
1 1

3

0 0

1 d 0 4 2 3 d 2 1 2 1F f x x F x x x           . 

Câu 143. Cho hàm số  f x  xác định trên khoảng  0; , thỏa mãn   3

23f x x
x

   và  1 1f  . 

Biết   32 42 . .f a b c   , với , ,a b c  . Tính giá trị biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 3  

  3 2
3 3

2 23 d 3 d 2 3f x x x x x x x x C
x x

   
         

      

Mà  1 1 2 3 1 4f C C          3 22 3 4f x x x x   
 

  3 42 4 32 4f     

4; 3; 4 3a b c a b c          

Câu 144. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   2
3

bf x ax
x

   ,  1 3f   ,  1 2f  , 1 1
2 12

f     
 

. Tính giá trị 

2a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 5  

Ta có  1 3 3f a b      1 . 

Hàm số có đạo hàm liên tục trên khoảng  0; , các điểm 1x  , 1
2

x   đều thuộc  0;  nên 

   
3

2
3 2d d

3 2
b ax bf x f x x ax x C
x x

       
   . 
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+  1 2 2
3 2
a bf C      2 . 

+ 1 1 12
2 12 24 12

af b C         
 

 3 . 

Từ  1 ,  2  và  3  ta được hệ phương trình 

3 2
2 1 2 2.2 1 5

3 2
1112 624 12

a b a
a b C b a b

a Cb C

                 
 
      

. 

Câu 145. Cho hàm số  f x  xác định trên  \ 0  thỏa mãn   2

1xf x
x
  ,   32

2
f    và 

  32 2 ln 2
2

f   . Biết     ln 21 4 a bf f
c


   , với , ,a b c  và b
c

 là phân thức tối giản. Tính giá trị 

biểu thức a b c  . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 15  

Có     2

1 1d d lnxf x f x x x x C
x x
       

 
1

2

1ln khi 0

1ln khi 0

x C x
xf x

x C x
x

     
   


 

Do   32
2

f   1 1
1 3ln 2 1 ln 2
2 2

C C        

Do   32 2 ln 2
2

f   2 2
1 3ln 2 2 ln 2 ln 2 1
2 2

C C         

Như vậy,  
1ln 1 ln 2 khi 0

1ln ln 2 1 khi 0

x x
xf x

x x
x

     
    


 

Vậy       1 8ln 2 31 4 2 ln 2 ln 4 ln 2 1
4 4

f f           
 

. 

8; 3; 4 15a b c a b c         

Câu 146. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  ' 3 5sinf x x   và  0 10f  . Biết   .f a b   , với 

,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 
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Đáp án: 13  

Ta có    3 5sinx 3 5cosf x dx x x C      

Theo giả thiết  0 10f   nên 5 10 5C C    . 

Vậy   3 5cos 5.f x x x    

  3 10f     

3; 10 13a b a b       

Câu 147. Cho hàm số  f x  thỏa mãn 0
4

f    
 

 và   2 2' sin cos 1.
2 2
x xf x   Tính 

2
f  
 
 

. 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0  

Ta có:  

  2 2' sin cos 1
2 2
x xf x 

 

 
2 2

1'
sin cos

2 2

f x x x 
 

 
2

1' 1 sin
4

f x
x

 
 

  2

14
sin

f x dx
x

    

  4cotf x x C    

Do
 

0 4
4

f C      
   

  4cot 4f x x  
 

Mà 4cot 4 0
2 2

f       
   

Câu 148. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   22024 2sin
2
xf x    và 

2023
2 2

f     
 

. Tính  0f . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1 

  22024 2sin
2
xf x    
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   22024 2sin 2023 cos 2023 sin
2
xf x dx x dx x x C         

    

  2023 sinf x x x C     
2023

2 2
f     
   

2023 2023. sin 1
2 2 2

C C  
       

  2023 sin 1f x x x     

 0 1f   

Câu 149. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn:   21 xf x e    và  0 2f  . Biết 

 ln 2 lnf a b  , với ,a b  và a
b

 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b .  

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 5  
  21 xf x e    

   2 211
2

x xf x e dx x e C       

Mà  0 1 2 1 1f C C C        

  21 1
2

xf x x e     

 ln 2 3 ln 2f    
3; 3 5a b a b       

Câu 150. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn:   2  3x xf x    và   10
ln 3

f  . Biết 

  31
ln 2 ln 3
af

b c
  , với , ,a b c  và a

b
 là phân thức tối giản. Tính giá trị biểu thức a b c  .  

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 5  
  2  3x xf x    

  2 3(2  3 ) 2 3
ln 2 ln 3

x x
x x x xf x dx dx dx C           

  2 3
ln 2 ln 3

x x

f x C     
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  10
ln 3

f 
1 1 1 1

ln 3 ln 2 ln 3 ln 2
C C       

  2 3 1
ln 2 ln 3 ln 2

x x

f x     

  3 31
ln 2 ln 3

f    

3; 1; 1 5a b c a b c         

Câu 151. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   3 2024xf x e    và  675 1f   . Biết 

  .0
3

ae b e cf
e

 
 , với , ,a b c  . Tính giá trị biểu thức a b c  .  

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2027  
  3 2024xf x e    

  3 2024 3 20241
3

x xf x e dx e C      

 675 1f    

 3. 675 20241 11 1
3 3

e C C
e

        

  3 20241 11
3 3

xf x e
e

     

 
2025

20241 1 3 10 1
3 3 3

e ef e
e e

 
      

2025; 3; 1 2027a b c a b c          

Câu 152. Hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  , thỏa mãn:   2 2 13 .2x xf x     và  1 0f  . Biết 

 0
ln12

af  , với a  . Tính giá trị a .  

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 198  
  2 2 13 .2x xf x     

  2 2 1 2 123 .2 3 .3 .2.4 18 12 18
ln12

x
x x x x xf x dx dx dx C          

  1218
ln12

x

f x C    

  12 2161 0 0 18
ln12 ln12

f C C        
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  18.12 216 18.12 216
ln12 ln12 ln12

x x

f x 
     

  1980 198
ln12

f a
      

Câu 153. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là   2 1,xf x e x x       và  0 1f  . Gọi  F x  là 

nguyên hàm của  f x  thỏa mãn  1F e . Biết  0 aF
b

 , với , ,a b c  và a
b

 là phân thức tối giản. 

Tính giá trị biểu thức a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 7  
Ta có   2 1,xf x e x x          22 1x xf x e x dx e x x C         

Vì   00 1 0 1 0f e C C        nên   2xf x e x x     

Vì  F x  là nguyên hàm của  f x  nên    2 3 21 1
3 2

x xF x e x x dx e x x C        

Lại có   51
6

F e C     suy ra  
3 2 5

3 2 6
x x xF x e     

Khi đó   0 5 5 10 1
6 6 6

F e     . 

1; 6 7a b a b       

Câu 154. Cho   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số  .tanf x x . Biết nguyên hàm của hàm số 

 
tan x
f x

 có dạng tana x C
b

  với a , b  là các số nguyên dương, a
b

 là phân số tối giản và C  . Tính giá 

trị biểu thức 2a b . 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 15  

Ta có   2sin 2 4sin cosF x x x x     . 

Vì   cos 2F x x  là một nguyên hàm của hàm số  .tanf x x  nên: 

   .tanF x f x x   4sin cos .tanx x f x x     24cosf x x   . 

Suy ra   8sin cosf x x x  . 

Khi đó ta có: 
  2

tan tan 1d d d
8sin cos 8cos

x xx x x
f x x x x

 
  

1 tan
8

x C   suy ra 1a  , 8b  . 

Vậy 2 15a b   . 
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PHẦN IV. Câu tự luận. Mỗi câu hỏi thí sinh trình bày cách giải tự luận. 

Câu 155. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn     4 2' .f x f x x x  . Biết  0 2f  . Tính  2 2f . 

Lời giải 

Ta có: 

     4 2' .f x f x x x   

 2
4 2

2
f x

x x
 

   
 

 

   
2

4 2 d
2

f x
x x x    

 2 5 3

2 5 3
f x x x C    . 

Do  0 2f   nên suy ra 2C  . 

Vậy  2 32 82 2 2
5 3

f     
 

332
15

 . 

Câu 156. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên đoạn  2;1  thỏa mãn  0 3f   và 

    2 2. 3 4 2f x f x x x    . Tính giá trị  của  1f . 

Lời giải 

Ta có: 

    2 2. 3 4 2f x f x x x   
 

  3

23 4 2
3

f x
x x

 
    
  

 

    
  

3

2

3

3 2

3 4 2
3

2 2
3

f x
x x dx

f x
x x x C

   

    


 

  

      

3

3 2

3 3 2

2 2
3

3 2 2  1

f x
x x x C

f x x x x C

    

    

 

Theo đề bài  0 3f   nên từ (1) ta có     3 3 20 3 0 2.0 2.0 27 3 9f C C C         

    
 

3 3 2

3 23

3 2 2 9

( ) 3 2 2 9 .

f x x x x

f x x x x

    

      

  3 421f   
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Câu 157. Cho hàm số ( ) 0f x   thỏa mãn   2f e   và    sin 0f x f x x    với mọi .x  Giá trị 

của 
2

f  
 
 

 bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

   
   
 
 
 
 

sin 0

sin

sin

ln sin

ln cos

f x f x x

f x f x x

f x
x

f x

f x xdx

f x x C

  

 


 

 

   


 

Theo đề bài   2f e   nên 2ln 1 1e C C     

 ln cos 1f x x     

  cos 1

2
xf x e f e       

 
 

Câu 158. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn 1(2)
3

f    và     2
f x x f x      với mọi .x  Giá trị của (1)f  

bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Cách 1: lấy nguyên hàm 

 2( ) ( )f x x f x   

 2
( )

( )
f x x
f x


   

'
1
( )

x
f x

 
   

   

'
1
( )

x
f x

 
   

   

1
( )

xdx
f x

    

21
( ) 2

x C
f x

     

Mà 1(2)
3

f  
1 12 2 11(2)

3

C C C
f

          


 

21 1
( ) 2

x
f x

     
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Do đó:  
1 1 21 (1)
(1) 2 3

f
f

       

Cách 2: Lấy tích phân 

Chia 2 vế hệ thức (1) cho  
 

 2
2

( )( ) ,
( )

1;2 .f xf x x x
f x




    

Lấy tích phân 2 vế trên đoạn [1; 2]  hệ thức vừa tìm được, ta được: 

 

2 2

2
1 1

( ) d d
( )

f x x x x
f x


 
 

 

2

2
1

1 3d ( )
2( )

f x
f x

   

2

1

1 3
( ) 2f x


   

1 1 3
(1) (2) 2f f

    

Do 1(2)
3

f    nên suy ra 2(1) .
3

f    

Câu 159. Cho hàm số  y f x  đồng biến trên  0; ;  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên 

 0;  và thỏa mãn   43
9

f   và    2
' .f x x f x   . Tính  8f . 

Lời giải 

Ta có với  0;x    thì   0y f x  ; 1 0x   . 

Hàm số  y f x  đồng biến trên  0;  nên    0, 0;f x x     . 

Do đó  

   2
f x xf x     

   f x xf x   

 
 

f x
x

f x


   

   '
2 f x x 

 
  ' 1

2
f x x 

 

  1
2

f x xdx    

  31
3

f x x C   . 
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Vì   43
9

f   nên 2 3 3
3

C 
 . 

  31 2 3 3
3 3

f x x 
  

 

 
2

31 2 3 3
3 3

f x x
 

    
 

 

suy ra  
9

8 43 24 3f 
 . 

Câu 160. Cho hàm số   0f x   với mọi x ,  0 1f   và    .f x x f x  với mọi x . Tính 

 3f . 

Lời giải 

Ta có:  

   .f x x f x  

 
 

1f x
f x x


 
 

  1ln df x x
x

  
 

 ln 2f x x C    

Mà  0 1f   nên    2 2 30 3xC f x e f e      

Câu 161. Cho hàm số  f x  có đạo hàm cấp hai trên đoạn  0;1  đồng thời thỏa mãn các điều kiện 

         2
0 1, 0, , 0;1f f x f x f x x           . Tính giá trị của  ' 2f . 

Lời giải 

   2
f x f x   

  
  2 1

f x

f x


 

  
 

 

'
1 1

f x
 

     
 

 
1 dx

f x
  

   

 
1 x C

f x
   


 

Mà  0 1 1f C    
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 
1 1x

f x
   

  

  1
1

f x
x

 


 

  12 1
1 2

f   


 

Câu 162. Cho hàm số  f x  đồng biến có đạo hàm đến cấp hai trên đoạn  0; 2  và thỏa mãn 

       2 2
. 0f x f x f x f x          . Biết  0 1f  ,   62 ef  . Khi đó  1f  bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Theo đề bài, ta có 

        2 2
. 0f x f x f x f x         

 
     

 

2

2

.
1

f x f x f x

f x

     
  

 

 
 

1
f x
f x

 
  

   

 
 

f x
x C

f x


    

 
2

ln .
2
xf x C x D     

Mà 
 
  6

0 1 2
02 e

f C
Df

     
.  

Suy ra :    
2 52
2 2e 1 e
x x

f x f


   . 

Câu 163. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  0 1f   và     xf x f x e    với mọi .x  Giá trị của 

 ln 2f  bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

ta có     xf x f x e    

Nhân hai vế với xe  ta được:       1 1x x xe f x e f x e f x            

  dxe f x x     

 xe f x x C     

Mà
 

 0 1f   nên 0 1 0 1e C C      

Do đó:      ln 2 1 1ln 2 1 ln 2 ln 2 ln 2
2 2

1xe fe ff x x        
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Câu 164. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  ln 2 1f   và     2xf x f x e    với mọi .x  Giá trị của 

 1f  bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

ta có     2xf x f x e    

Nhân hai vế với xe  ta được:       x x x x xe f x e f x e e f x e              

  dx xe f x e x     

 x xe f x e C     

Mà
 

 ln 2 1f   nên ln 2 ln2 31
2

e e C C        

Do đó:    1 23 31 1
2 2

e f e f e e        

Câu 165. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn  0 1f   và     sin 0,f x f x x x     . Giá trị của 

 2f   bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Đáp án: 3  
Ta có  

   
   

 
 
 

2

2

2

sin 0

2 2sin

sin

sin

cos

f x f x x

f x f x x

f x x

f x xdx

f x x C

  

 

   
 

   


 

Mà  0 1f   nên 1 1 2C C      

 
 

2

2

cos 2

3

f x x

f 

   

 
 

Câu 166. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   42
19

f    và    3 2f x x f x x    . Giá trị của  1f  

bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Ta có      
   

3 2 3 3
2

1f x
f x x f x x x

f x f x

 
       

     
4

31 1
4
xx dx C

f x f x
       . 

Mà   42
19

f  
19 16 3
4 4 4

C C     . Suy ra   4

4
3

f x
x

 


. 

Vậy  1 1f   . 
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Câu 167. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   12
5

f    và     23f x x f x      với mọi x . Giá trị của 

 1f  bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Ta có:      
 

 
 

2 2
23 3 3

2 2
1 1

d d
f x f x

f x x f x x x x x
f x f x
 

           

       
2

1

1 15 1 1 15 41 0,8
4 2 1 4 5

f
f x f f

 
             

 
. 

Câu 168. Cho hàm số   0f x   xác định và liên tục trên   đồng thời thỏa mãn   10
2

f  , 

   2 ,xf x e f x x     . Biết  ln 2 af
b

 , với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản,  tính giá trị của 

.a b  

Lời giải 

Ta có    2xf x e f x  
 
 2

xf x
e

f x


    ( do   0f x  ) 

 
 2 d dxf x

x e x
f x


      
1 xe C

f x
    . 

Mà   1 10 1 112
2

f C C         . 

    ln 2

1 1 1ln 2
1 1 3xf x f

e e
    

 
. 

3; 1 4a b a b       

Câu 169. Cho hàm số   0f x   thỏa mãn điều kiện      22 3f x x f x    và   10
2

f   . Biết rằng 

tổng          1 2 3 ... 2024 2025 af f f f f
b

       với  *,a b    và a
b

 là phân số tối giản. 

Tính giá trị của b a  

Lời giải 

Ta có      22 3f x x f x  
 
 2 2 3

f x
x

f x


    

 
   d 2 3 d

f x
x x x

f x


     
21 3x x C

f x
     . 

Vì   10 2
2

f C    . 
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Vậy     
1 1 1

1 2 2 1
f x

x x x x
   

   
. 

Ta có:  

 

 

 

 

1 11
3 2
1 12
4 3
1 13
5 4

1 12025
2026 2025

f

f

f

f

  

  
  



  





  

Do đó           1 1 5061 2 3 ... 2024 2025
2 2026 1013

f f f f f          . 

Do 
*,a b   506, 1013 1519a b b a        

Câu 170. Cho hàm số   0f x  , liên tục trên đoạn  1;2  và thỏa mãn   11
3

f  ;     2 2.x f x f x   với 

 1;2x  . Tính  2f . 

Lời giải 

Ta có  
2 2. ( ) ( )x f x f x   

2 2
( ) 1
( )

f x
f x x


   

2

1 1
( )f x x

 
   

 
 

2

1 1
( )

dx
f x x

     

1 1
( )

C
f x x

    

Mà:    11
3

f   nên 3 1 2C C      

1 1 2
( )f x x

    

1 1 22 (2) 0, 4
(2) 2 5

f
f

       

Câu 171. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn 2y xy   và  1 1f   . Tính giá trị  2f (kết quả làm tròn đến 

chữ số thập phân hàng thứ nhất). 

Lời giải 
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Ta có 2y xy  2y x
y


  2d dy x x x
y


  
3

ln
3
xy C  

3

3e
x C

y


  . 

Theo giả thiết  1 1f    nên 
1
3 1e 1

3
C

C
 

   . 

Vậy  
3 1

3 3
x

y f x e


  .  

Do đó   32 e 20,1f   . 

Câu 172. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   0, 0f x x    và có đạo hàm  f x  liên tục trên khoảng 

 0;  thỏa mãn    
3 0, 0

f x
f x x

x
      và   11

2
f   . Biết 1

2 b
f a
 
 

  với ,a b  và a
b

 là phân 

số tối giản. Tính giá trị của a b .  

Lời giải 

Ta có 

   

   

 
 

 

 

 

3

3

3

3

3

2

0

1
22

1
3

1 d
3

1
6

f x

C

x

f x

x

f x
f

x

f

x

f x
f

x
f x

xf x

x

x
x

x

  

 


 





  

 



 



 

Theo giả thiết  1 4f   nên  
6

4 1 13
6

C C     

1 1 81
2 2 366

4 13 9
6 6

f f         
   

   

81; 36 117a b a b       

Câu 173. Cho hàm số  y f x  thỏa mãn   0, 0f x x    và có đạo hàm  f x  liên tục trên khoảng 

 0;  thỏa mãn      22 1 , 0f x x f x x      và   11
2

f   . Biết 

       1 2 ... 2023 2024 af f f f
b

      với *,a b    và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của 

b a .  

Lời giải 

Ta có: 
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     22 1f x x f x    

 
 2 2 1

f x
x

f x


  
 

 
   2 d 2 1 d

f x
x x x

f x


   
 

 
21 x x C

f x
    . 

Mà   11
2

f   0C    2

1f x
x x


 


1 1
1x x

 


. 

Ta có:  

 

 

 

 

11 1
2
1 12
3 2
1 13
4 3

1 12024
2023 2024

f

f

f

f

  

  

  



  





  

      1 20241 2 .... 2024 1
2025 2025

T f f f          . 

Do 
*,a b   2024, 2025 4049a b b a        

Câu 174. Cho hàm số  f x  thỏa mãn   l0 1 n 2f    và     2
2x xe f x f x      với mọi x . Biết 

   21 ln
2

af be
  với ,a b  và a

b
 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b .  

Lời giải 

Từ giả thiết ta có:     22x

xf x f x
e

      với mọi  1;2x . 

Do đó    1 1 0f x f    với mọi  1;2x . 

Xét với mọi  1;2x  ta có: 

    2
2x xe f x f x      

    22x

xf x f x
e

       

 
  2

2 xf x
ef x

     
   
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 

'
1 2 x

f x e
              

 

'
1 2 x

f x e
              

 
1 2 x

dx
f x e

     
   

 

2
1

2ln

x

e C
f x

e

 
 
      

 

2
1

1 ln 2

x

e C
f x

 
 
   


 

Mà   01 ln0 2 Cf     .  

 

2
1

1 ln 2

x

e
f x

 
 
  
  

  1 ln 2
2 xf x

e


 

 
 
 

 

Vậy    1 ln 21
2
ef  . 

1; 1 2a b a b        

Câu 175. Cho hàm số  y f x  đồng biến và có đạo hàm liên tục trên   thỏa mãn 

    2
. ,  xf x f x e x     và  0 2f  . Tính  2f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ 

hai). 

Lời giải 

Vì hàm số  y f x  đồng biến và có đạo hàm liên tục trên   đồng thời  0 2f   nên   0f x   và 

  0f x   với mọi  0;x  . 

Từ giả thiết     2
. ,  xf x f x e x     suy ra      2. ,  0; .

x

f x f x e x      

Do đó, 
 
 

 21 ,  0; .
22

xf x
e x

f x


     

Lấy nguyên hàm hai vế, ta được    2 ,  0;
x

f x e C x      với C  là hằng số nào đó. 
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Kết hợp với  0 2f  , ta được 2 1C   . 

Từ đó, tính được    2
2 2 1 9,81f e    . 

Câu 176. Giả sử hàm số  y f x  liên tục, nhận giá trị dương trên  0;  và thỏa mãn  1 1f  , 

   . 3f x f x x , với mọi 0x  . Tính  5f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ hai). 

Lời giải 

Ta có : 

    . 3f x f x x  

 
 

1
3

f x
f x x


 
 

  1 1ln d
3

f x x
x

    

  2ln
3

f x x C  
 

 
2
3

x C
f x e


   

Mà  1 1f   nên 
2
3 21

3

C
e C


   

 

 
2 2
3 3

x
f x e


   

Suy ra  
2 2 2 5 25
3 3 35 4,17f e e




   . 

Câu 177. Cho hàm số  f x  có đạo hàm trên   thỏa mãn  

 
e 0

'
f x x

f x
   với  , ' 0x f x    và 

 1 1f  . Biết  2
a
bf e  với ,a b  và a

b
 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Lời giải 

 

 
   
  

 

  2

e 0
'

e . '

e

e

1e
2

f x

f x

f x

f x

f x

x
f x

f x x

x

xdx

x C

 

 

 

 

  


 

Mà  1 1f   nên 1 1e
2 2

C C e      
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  21 1e
2 2

f x x    

   
21 1 5

2 2 22
x

f x e f e


     

5; 2 7a b a b       

Câu 178. Cho hàm số  f x  nhận giá trị dương và thỏa mãn  0 1f  ,      3 2
,xf x e f x x    . 

Tính  3f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ nhất). 

Lời giải 

Ta có:      3 2
,xf x e f x x   

 
    23 3.xf x e f x   

 
  

3

23

xf x
e

f x


   

 
  

3

23

xf x
e

f x


   

    
2

33. xf x f x e


   

  
'1

333 xf x e 
  

 
 

  
'1

33
1
3

xf x e 
  

 
 

  
1

33
1
3

xf x e dx    

  
1

33
x

f x e C    

 0 1 1 1 0f C C       

  
1

33
x

f x e   

  xf x e   

  33 20,1f e    
Câu 179. Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên   và thỏa mãn điều kiện 

   3 46 27 1 0,x f x f x x              và  1 0f  . Tính giá trị của  2f . 

Lời giải 

Ta có  

   3 46 27 1 0x f x f x         
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   3 46 27 1x f x f x         
 

 
 

3

4 6

27
1

f x
xf x

    
    

 
   

3

3 6

27
1 1

f x
xf x f x

    
         

 
     23

3
1 1

f x
xf x f x


  

 
 

 
     23

1
3 1 1

f x
xf x f x


 

  
 

  23

1 1
1 xf x

 
  
  

 

Do đó 
  23

1 1 1d d .
1

x x C
x xf x

 
     
  
 

 

Suy ra 
 3

1 1
1

C
xf x

  


. 

Có  1 0 0f C   .  

Do đó   31f x x  . 

Khi đó  2 7.f    

Câu 180. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 3' . '' 2 ,f x f x f x x x x         và (0) (0) 1f f   . 

Biết  2 2 af
b

  với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Lời giải 

Ta có  

     2 3' . '' 2f x f x f x x x      

  3( ). '( ) 2f x f x x x    

3( ). '( ) ( 2 )f x f x x x dx    
4 21( ). '( )

4
f x f x x x C     

Từ (0) '(0) 1f f  . Suy ra 1C  .  

Vậy 4 21( ). '( ) 1
4

f x f x x x    
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Tiếp đến có: 

4 212 ( ). '( ) 2 2
2

f x f x x x  
 

2 4 21( ( )) ' 2 2
2

f x x x     

2 4 21( ) 2 2
2

f x x x dx     
   

2 5 31 2( ) 2
10 3

f x x x x C      

Từ (0) 1f  . Suy ra 1C  .  

Vậy 2 5 31 2( ) 2 1
10 3

f x x x x    . 

Do đó  2 432
15

f 
 

43; 15 28a b a b       

Câu 181. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 2. 2 1f x f x f x x x       , x   và 

   0 0 3f f   . Giá trị của   2
1f    bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Ta có          2
f x f x f x f x f x          . 

Do đó theo giả thiết ta được     22 1f x f x x x      . 

Suy ra    
2

32
3 2

xf x f x x x C     . Hơn nữa    0 0 3f f    suy ra 9C  . 

Tương tự vì      2 2f x f x f x      nên  
2

2 322 9
3 2

xf x x x
        
 

.  

Suy ra  
2 3

2 3 4 22 12 9 d 18
3 2 3 3

x xf x x x x x x x C
 

         
 

 ,  

cũng vì  0 3f   suy ra  
3

2 4 21 18 9
3 3

xf x x x x     .  

Do đó   2
1 28f    . 

Câu 182. Cho hàm số  f x  thỏa mãn      2 21 1 .xf x x f x f x           với mọi x  dương. Biết 

   1 1 1f f   . Biết    2 22 2 lna bf   với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Lời giải 

Ta có:      2 21 1 . " ; 0xf x x f x f x x            

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 32 

     22 2. ' 1 1 . "x f x x f x f x           

     

     

   

2

2

2

2

'

2

1' 1 . "

1' . " 1

1. ' 1

f x f x f x
x

f x f x f x
x

f x f x
x

     

     

    

 

Do đó:        '

2

1 1. ' .d 1 .d . ' .f x f x x x f x f x x C
x x

               

Vì    1 ' 1 1 1 2 1.f f C C         

Nên     1. ' .d 1 .df x f x x x x
x

    
         1.d 1 .df x f x x x

x
     
    

 2 2

ln .
2 2

f x x x x C       

Vì   1 11 1 1 1.
2 2

f C C        

Vậy      
2 2

2ln 1 2 2 1 ln 2
2 2

f x x x x f       . 

1; 1 2a b a b       

Câu 183. Cho hàm số  f x  thỏa mãn     32e ,xf x f x x     và  0 2024f  . Biết  ln 2 af
b

  

với ,a b  và a
b

 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b . 

Lời giải 

   
   

  

3

2

2

2e

e e 2e

e 2e

x

x x x

x x

f x f x

f x f x

f x







 

  

 

. 

  2e 2ex xf x dx    

  2e ex xf x C     

Vì  0 2024f   nên 2025C  .  

  2e e 2025x xf x      

   ln 2 2ln 2 7ln 2 e 2 ln 2
8

f e f       

7; 8 15a b a b       
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Câu 184. Cho hàm số  f x  thỏa mãn  1 1f   và     2024f x f x    với mọi .x  Biết 

1 .ln
2 .

a b ef
c e
   

 
 với , ,a b c  và a

c
 là phân số tối giản. Tính giá trị của a b c  . 

Lời giải 

ta có  

    2024f x f x    

   

 

2024

2024

x x x

x x

e f x e f x e

e f x e

  

 

    

    
 

  2024 dx xe f x e x      

  2024x xe f x e C       

Mà
 

 1 1f   nên 1 1 20251 2024e e C C
e

        

  20252024x xe f x e
e

       

1 1ln ln
2 21 2025 1 2025 4048ln 2024 ln

2 2 2
ee f e f

e e
              

     

2025; 4048; 2 6075a b c a b c          

Câu 185. Cho hàm số  y f x  liên tục trên   thỏa mãn     2

2 . e xf x x f x    , x   và  0 0f  . 

Tính  1f  (kết quả làm tròn đến chữ số thập phân hàng thứ hai). 

Lời giải 

Ta có 

    2

2 . e xf x x f x     

   

  

2 2

2

e 2 .e . 1

e . 1

x x

x

f x x f x

f x

  


 

. 

Suy ra   2

e . d dx f x x x
   

 

 

2

2

e .

e

x

x

f x x C
x Cf x

  


 

 

Vì  0 0 0f C   . 

Do đó   2

ex

xf x  .  

Vậy   11 0,37
e

f   . 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 34 

Câu 186. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  0;  thỏa mãn     22 3xf x f x x x   . Biết   11
2

f  . 

Tính  4f . 

Lời giải 

Trên khoảng  0;  ta có:  

   

 

2

2

2 ' 3
1 3'

22

xf x f x x x

x f x x
x

 

  
. 

  
  

' 2

'
2

3.
2

3.
2

x f x x

x f x dx x dx

 

  
. 

  31.
2

x f x x C   .    

Mà   11
2

f  nên từ    có:   31 1 11. 1 .1 0
2 2 2

f C C C        
2

2
x xf x  . 

Vậy  
24 44 16
2

f   . 

Câu 187. Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn (1) 4f   và 3 2( ) ( ) 2 3f x xf x x x    với mọi 0x  . Giá trị của 

(2)f  bằng bao nhiêu? 

Lời giải 
3 2

3 2

2 2

( ) ( ) 2 3
1. ( ) . ( ) 2 3

( ) 2 3

f x xf x x x
f x x f x x x

x x

f x x
x

   

  
 

     

 

Suy ra, ( )f x
x

 là một nguyên hàm của hàm số  g 2 3x x  . 

Ta có   22 3 3 ,x dx x x C    C  . 

Do đó, 2
1

( ) 3 ,f x x x C
x

    (1) với 1C   nào đó. 

Vì (1) 4f   theo giả thiết, nên thay 1x   vào hai vế của (1) ta thu được 1 0C  , từ đó 3 2( ) 3f x x x  . 

Vậy (2) 20f  . 
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Câu 188. Cho hàm số  y f x  liên tục trên  0;  thỏa mãn      2 23 . . 2x f x x f x f x  , với 

   0, 0;f x x     và   11
3

f  . Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số 

 y f x  trên đoạn  1; 2 . Tính M m . 

Lời giải 

Ta có:  

     
     

2 2

2 3 2

3 . . 2

3 . . 2 .

x f x x f x f x

x f x x f x x f x

 

  
 

   
 

2 3

2

3 . .
2

x f x x f x
x

f x


   vì    0, 0;f x x    . 

   
3 3

22 2 dx xx x x x C
f x f x

 
       

 
 . 

Mà    
3

2

11 2
3 2

xf C f x
x

    


. 

Ta có:    
 

 
3 4 2

22 2

6 0, 0;
2 2

x x xf x f x x
x x

      
 

. 

Vậy, hàm số  
3

2 2
xf x

x



 đồng biến trên khoảng  0; . 

Mà    1;2 0;   nên hàm số  
3

2 2
xf x

x



 đồng biến trên đoạn  1; 2 . 

Suy ra,    4 12 ; 1 1
3 3

M f m f M m       . 

Câu 189. Cho  F x  là một nguyên hàm của hàm số    2 3 4x xf x e x . Hàm số  2 F x x  có bao 

nhiêu điểm cực trị? 

Lời giải 

Ta có     F x f x  

             
22 22 2 2 2 2. 2x 1 4

          
x xF x x f x x x x x x e x x  

        
22

2 22x 1 1 2 2
      

x xx x e x x x x  

        22
2 12x 1 1 2 1 2 0 2; 1; ;0;1

2
              

 

x xx x x x x x e x  

 2 0  F x x  có 5 nghiệm đơn nên  2 F x x  có 5 điểm cực trị. 
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Câu 190. Cho hàm số  y f x . Đồ thị của hàm số  'y f x trên  5;3  như hình vẽ (phần cong của đồ 

thị là một phần của parabol 2y ax bx c    ). 

 

Biết  0 0f  , giá trị của    6 5 3 2f f   bằng bao nhiêu? 

Lời giải 

Parabol 2y ax bx c    qua các điểm          2;3 , 1;4 , 0;3 , 1;0 , 3;0  nên xác định được 

2 2 3, 1y x x x        suy ra  
3

2
13

3
xf x x x C     .  

Mà    
3

2
10 0 0, 3

3
xf C f x x x       . 

Có   51
3

f    ;   222
3

f   (1) 

*Đồ thị  'f x  trên đoạn  4; 1   qua các điểm    4;2 , 1;0   nên 

     
2

2
2 2' 1

3 3 2
xf x x f x x C

  
      

 
. 

Mà    
2

2
5 5 2 1 21 2 2
3 3 3 2 3 2

xf C f x x
                 

   
, hay   144

3
f 
  . 

* Đồ thị  'f x  trên đoạn  5; 4   qua các điểm    4;2 , 5; 1    nên 

   
2

3
3' 3 14 14
2
xf x x f x x C      . 

Mà      
2

3

3. 414 144 14. 4
3 2 3

f C
 

        suy ra 3
82
3

C  . 

Ta có    
23 82 3114 5

2 3 6
xf x x f        (2). 

Từ (1) và (2) ta được    6 5 3 2 31 22 9f f       . 
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CHỦ ĐỀ 2 

ỨNG DỤNG THỰC TIỄN CỦA NGUYÊN HÀM 

 

PHẦN A 

TỰ LUẬN PHÂN DẠNG TOÁN 

 

DẠNG 1 

ỨNG DỤNG NGUYÊN HÀM TRONG BÀI TOÁN CHUYỂN ĐỘNG  

 

 Giả sử  v t  là vận tốc của vật M  tại thời điểm t  và  s t  là quãng đường vật đi được sau khoảng 

thời gian t  tính từ lúc bắt đầu chuyển động. Ta có mối liên hệ giữa  s t  và  v t  như sau: 

  ● Đạo hàm của quãng đường là vận tốc:    s t v t   

  ● Nguyên hàm của vận tốc là quãng đường:    s t v t dt   

 Nếu gọi  a t  là gia tốc của vật M  thì ta có mối liên hệ giữa  v t  và  a t  như sau: 

  ● Đạo hàm của vận tốc là gia tốc:    v t a t  . 

  ● Nguyên hàm của gia tốc là vận tốc:    v t a t dt   

 

Bài 1. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 72 /km h  thì nhìn thấy chướng ngại vật trên đường cách 

đó 40m , người lái xe hãm phanh khẩn cấp. Sau khi hãm phanh, ô tô chuyển động chậm dần đều với vận 

tốc    0 /1 20 sv t t m   , trong đó t  (giây). Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  

(giây) kể từ lúc đạp phanh. 

 
a) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là bao nhiêu giây? 

b) Hỏi từ lúc hãm phanh đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển được bao nhiêu mét? Xe ô tô có gặp tai nạn do 

va chạm với chướng ngại vật không? 
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c) Nếu người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh khẩn 

cấp thì  xe ô tô có gặp tai nạn do va chạm với chướng ngại vật không? 

Bài 2. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    24,5 9,8 /v st t m  .  

 
a) Tính quãng đường viên đạn đi sau 2 giây đầu. 

b) Tính quãng đường viên đạn đi từ lúc bắn lên cho tới khi rơi xuống đất. 

Bài 3. Một xe ôtô chuyển động với gia tốc phụ thuộc vào thời gian theo công thức   3sin
2

a t t    
 

, 

với  2/m s . Biết tại thời điểm 0t   thì vận tốc bằng  2 /m s và quãng đường đi được của vật bằng 0 .  

 
a) Thiết lập công thức tính vận tốc của xe ôtô theo thời gian t . 

b) Tính quãng đường đi được của xe ôtô trong  thời gian t   giây đầu tiên. 

Bài 4. Một vật chuyển động với vận tốc là      sin1 m / s
2

t
v t


 

  .  

a) Thiết lập công thức tính quãng đường  s t  của vật theo thời gian t . 

b) Gọi 1s  là quãng đường vật đó đi trong 2 giây đầu và 2s  là quãng đường đi từ giây thứ 4 đến giây thứ 6. 

So sánh 1s  và 2s  
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DẠNG 2 

MỘT SỐ BÀI TOÁN ỨNG DỤNG NGUYÊN HÀM TRONG THỰC TIỄN  

 

Bài 1. Một vườn ươm cây cảnh bán một cây sau 8 năm trồng và uốn tạo dáng. Tốc độ tăng trưởng 

trong suốt 8 năm được tính xấp xỉ bởi công thức   2 7h t t   , trong đó   h t cm  là chiều cao của cây 

khi kết thúc t (năm) . Cây con khi được trồng cao 25 cm. 

 
a) Tìm công thức chỉ chiều cao của cây sau t  năm. 

b) Sau bao nhiêu năm trồng, cây cao được  1,03 m . 

c) Khi được bán, cây cao bao nhiêu centimét? 

Bài 2. Ký hiệu  h x  là chiều cao của một cây Xoài lai ( tính theo mét) sau khi trồng x  năm. Biết rằng 

sau một năm đầu tiên cây Xoài lai cao 2,5  mét. Trong 10 năm tiếp theo cây Xoài lai phát triển với tốc độ 

  3
2

h x
x

  (mét /năm). 

 
a) Xác định chiều cao của cây Xoài lai sau x  năm. 

b) Sau bao nhiêu năm cây Xoài lai cao 4,5  mét? 
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Bài 3. Một công nhân bơm nước vào bể chứa nước để sử dụng trong quá trình sản xuất. Gọi  h t  là 

thể tích nước bơm được sau t  giây. Cho    2 33  /h t at bt m s    và ban đầu bể không có nước. Sau 2  

giây thì thể tích nước trong bể là 312m . Sau 12  giây thì thể tích nước trong bể là 31872m .  

 
a) Xác định thể tích nước bơm được sau t  giây. 

b) Hỏi bơm trong bao lâu thì thể tích nước trong bể bằng  327900 m ? 

c) Hỏi thể tích nước trong bể sau khi bơm được 1 phút? 

Trả lời: ……………….. 

Bài 4. Một loài vi khuẩn đang phát triển với tốc độ   300
0, 25

f t
t

 , trong đó, t  là thời gian tính bằng 

ngày. Với 1t   thì số lượng vi khuẩn là 1000 con. Hỏi sau 3 ngày số lượng vi khuẩn là bao nhiêu? 

  

Bài 5. Vi khuẩn HP (Helicobacter pylori) gây đau dạ dày tại ngày thứ t  với số lượng là  F t , biết nếu 

phát hiện sớm khi số lượng không vượt quá 4000 con thì bệnh nhân sẽ được cứu chữa. Biết   600'F t
t

  

và ngày đầu tiên bệnh nhân có 2000 con vi khuẩn. Sau 15 ngày bệnh nhân phát hiện ra bị bệnh. Hỏi khi 

đó có bao nhiêu con vi khuẩn trong dạ dày (lấy xấp xỉ hàng thập phân thứ hai) và bệnh nhân có cứu chữa 

được không? 
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Bài 6. Một đám vi trùng tại ngày thứ t  có số lượng là  N t . Biết rằng   2000'
1 2

N t
t




 và lúc đầu đám 

vi trùng có 300000 con. Tìm số số lượng vi trùng sau 10 ngày. 

 

Bài 7. Một quần thể virut Corona P  đang thay đổi với tốc độ   5000
1 0, 2

P t
t

 


, trong đó t  là thời gian 

tính bằng giờ. Quần thể virut Corona P  ban đầu có số lượng là 1000  con. Tìm số lượng virut Corona sau 

3  giờ. 

 
Bài 8. Một chiếc cốc chứa nước ở 95 C  được đặt trong phòng có nhiệt độ 20 C . Theo định luật làm 

mát của Newton, nhiệt độ của nước trong cốc sau t  phút (xem 0t   là thời điểm nước ở 95 C  ) là một 
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hàm số  T t . Tốc độ giảm nhiệt độ của nước trong cốc tại thời điểm t  phút được xác định bởi công thức 

 
 

503
2

t

T t e


   ( C/ phút). Tính nhiệt độ của nước tại thời điểm 30t   phút. 

Bài 9. Cường độ dòng điện (đơn vị: A) trong một dây dẫn tại thời điểm t  giây là: 

    23 6 5I t Q t t t     

Với  Q t  là điện lượng (đơn vị: C) truyền trong dây dẫn tại thời điểm t . Biết khi 1t   giây thì điện 

lượng truyền trong dây dẫn là  1 4Q  . Tính điện lượng (đơn vị: C) truyền trong dây dẫn khi 3t  . 

Bài 10. Trọng lượng của một bào thai người nặng khoảng 0,04 ounce (1 ounce = 28,3485 gram) sau 8 

tuần tuổi. Trong suốt 35 tuần tiếp theo, trọng lượng của bào thai này được dự đoán tăng với tốc độ 

 
 

0,193

20,193

2436

1 784

t

t

eB t
e




 


, 8 43t   với ( )B t  là cân nặng tính bằng ounce và t  là thời gian tính bằng 

tuần. Hãy tính trọng lượng của bao thai sau 25 tuần tuổi (Làm tròn kết quả đến chữ số hàng phần trăm). 
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PHẦN B 

TRẮC NGHIỆM VÀ TỰ LUẬN TỔNG HỢP GỒM BỐN PHẦN 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương 

án. 

Câu 1. Một ô tô đang chạy với vận tốc  20 /m s  thì người người đạp phanh. Sau khi đạp phanh, ô tô 

chuyển động chậm dần đều với vận tốc    40 20 /v t t m s   , trong đó t là khoảng thời gian tính bằng 

giây kể từ lúc bằng đầu đạp phanh. Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) kể 

từ lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển bao nhiêu mét? 

 A.  4 m . B.  7,5 m . C.  2,5 m . D.  5 m . 

 

Câu 2. Một ô tô đang chạy  với vận tốc  12 /m s  thì người lái đạp phanh; từ thời điểm đó, ô tô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc    6 12 /v t t m s   , trong đó t là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ 

lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi ô tô dừng hẳn, ô tô còn di chuyển được bao nhiêu mét ? 

 A.  24 m . B.  12 m .  C.  6 m . D.  18 m . 

 
Câu 3. Một ô tô đang chạy với vận tốc 70 /km h  thì hãm phanh và chuyển động chậm dần đều với tốc 

độ    10 30 /v t t m s   .  

 
Tính quãng đường ô tô đi được sau 3 giây kể từ khi hãm phanh? 
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 A.  51 m . B.  43 m . C.  54 m . D.  45 m . 

Câu 4. Một ô tô đang chạy với vận tốc  36 /km h  thì tăng tốc chuyển động nhanh dần đều với gia tốc 

   21 /
3
ta t m s   .  

 

Tính quãng đường ô tô đi được sau 6 giây kể từ khi ô tô bắt đầu tăng tốc. 

 A.  90 m  B.  85 m  C.  80 m  D.  100 m  

Câu 5. Một vật chuyển động với vận tốc  10 /m s  thì tăng tốc với gia tốc được tính theo thời gian t là 

   2 23 /a t t t m s  . Tính quãng đường vật đi được trong khoảng 10s kể từ khi bắt đầu tăng tốc. 

 A.  130
3

m . B.  130 m . C.  3400
3

m . D.  4300
3

m . 

Câu 6. Một vật chuyển động với vận tốc   /v t m s  có gia tốc    23  m / sv t
t

 . Vận tốc ban đầu của 

vật là  6 /m s . Hỏi vận tốc của vật sau 10 giây (làm tròn đến kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) có 

giá trị bằng bao nhiêu? 

 A.  11,9 /m s . B.  12,9 /m s . C.  14, 2 /m s . D.  13, 2 /m s . 

Câu 7. Một ca nô đang chạy trên hồ với vận tốc  20 /m s  thì hết xăng; từ thời điểm đó, ca nô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc   5 20v t t   , trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ lúc 

hết xăng. Hỏi từ lúc hết xăng đến lúc ca nô dừng hẳn đi được bao nhiêu mét? 

 A.  50 m . B.  45 m . C.  30 m . D.  40 m . 
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Câu 8. Một máy bay cất cánh từ sân bay Cam Ranh với vận tốc chuyển động của máy báy là 

   23 5 /v t t m s  . Quãng đường máy bay bay từ giây thứ 4 đến giây thứ 10 là: 

 A. 36m . B. 252m. C. 1134m. D. 966m. 

 
Câu 9. Tại một nơi không có gió, một chiếc khí cầu đang đứng yên ở độ cao 162 (mét) so với mặt đất 

đã được phi công cài đặt cho nó chế độ chuyển động đi xuống. Biết rằng, khí cầu đã chuyển động theo 

phương thẳng đứng với vận tốc tuân theo quy luật   210v t t t  , trong đó t  (phút) là thời gian tính từ lúc 

bắt đầu chuyển động,  v t  được tính theo đơn vị mét/phút ( /m p ). Nếu như vậy thì khi bắt đầu tiếp đất 

vận tốc v  của khí cầu là 

 A.  6 m p/ . B.  7 m p/ . C.  9 m p/ . D.  8 m p/ . 

 
Câu 10. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    9 /25 ,8 m sv t t  . Quảng đường 

viên đạn đi được từ lúc bắn cho đến khi chạm đất gần bằng kết quả nào nhất trong các kết quả sau: 

 A.  30,9 m . B.  64,8 m . C.  61,8 m . D.  31,9 m . 
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Câu 11. Một quả bóng được ném lên từ độ cao 20m  với vận tốc được tính bởi công thức sau đây 

   10 16 /v t t m s   . Công thức nào sau đây tính độ cao của quả bóng theo thời gian t ? 

 A.   25 16h t t t C    .   B.   25 16 20h t t t    . 

 C.   25 16 20h t t t   .   D.   25 16h t t t C   . 

 
Câu 12. Người ta bơm nước vào một bồn chứa, lúc đầu bồn không chứa nước, mức nước ở bồn chứa sau 

khi bơm phụ thuộc vào thời gian bơm nước theo một hàm số  h h t  trong đó h  tính bằng cm, t  tính 

bằng giây. Biết rằng   3 3h t t  . Mực nước ở bồn sau khi bơm được 10 giây là bao nhiêu cm? (Làm tròn 

đến chữ số thập phân thứ nhất) 

 A.  25,6 cm . B.  42,1 cm . C.  21, 2 cm . D.  23,3 cm . 

 

Câu 13. Sự sản sinh vi rút Zika ngày thứ t  có số lượng là  N t  con, biết   1000'N t
t


 
và lúc đầu đám 

vi rút có số lượng 250.000 con. Tính số lượng vi rút sau 10 ngày (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị). 

 A. 272304 con B. 212302 con  C. 242102 con D. 252302 con. 
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Câu 14. Một vườn ươm cây Bạch Đàn cung cấp trồng rừng để phủ đồi trọc. Biết tốc độ tăng trưởng 

trong suốt t  năm được tính xấp xỉ bởi công thức   1 4
2

h t t   , trong đó   h t cm  là chiều cao của cây 

khi kết thúc t (năm) . Cây con khi được ươm có chiều cao 20 cm. Sau 5  năm, cây được ươm cao bao 

nhiêu centimét? 

 A.  7,25 cm . B.  6, 25 cm . C.  5,5 cm . D.  8,5 cm . 
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PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc 

sai. 

Câu 15. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 15 /m s  thì nhìn thấy chướng ngại vật trên đường cách đó 

50m , người lái xe hãm phanh khẩn cấp. Sau khi hãm phanh, ô tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc 

   3 15 /v t t m s   , trong đó t  (giây). Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  

(giây) kể từ lúc đạp phanh. 

 

a) Quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) kể từ lúc đạp phanh theo hàm  
23 15

2
ts t t    

b) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 5 giây. 

c) Xe ô tô gặp tai nạn do va chạm với chướng ngại vật. 

d) Nếu người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh khẩn 

cấp thì  xe ô tô không va chạm với chướng ngại vật. 

Câu 16. Một chiếc xe đang chuyển động đều với tốc độ 0 15 /v m s  thì gặp chướng ngại vật rồi phanh 

gấp với gia tốc không đổi là 23 /a m s  . Kí hiệu  v t  là tốc độ của xe,  a t  là gia tốc xe,  s t  là 

quãng đường xe đi được cho đến thời điểm t  giây kể từ lúc phanh xe.  

 
a)    v t a t . 

b)    a t s t . 

c) Tính từ lúc phanh xe, sau 6 giây thì xe dừng hẳn. 

d) Quãng đường xe đi được tính từ lúc phanh xe đến khi dừng hẳn là 39  mét. 
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Câu 17. Một xe đạp chuyển động với gia tốc    24cos m/sa t t . Tại thời điểm bắt đầu chuyển động 

vật có vận tốc bằng 0.  

 
a) Vận tốc của xe đạp được biểu diễn bởi hàm số    4cos m/s .v t t  

b) Vận tốc của xe đạp tại thời điểm 
6

t 
  là  2 m/s  

c) Tại thời điểm   
4

t s
  sau khi xuất phát thì vận tốc của xe đạp là  2 m/s  

d) Gia tốc của xe đạp tại thời điểm   (s)
4

t 
  là  22 2 m/s  

Câu 18. Một vật chuyển động với hàm số gia tốc là  a t  và hàm số vận tốc là  v t .  Biết rằng đồ thị 

hàm số  a t  trên đoạn  0;6  được cho như hình dưới đây và vận tốc tại thời điểm 0t   là 

   0 1 /v m s . 

 

a) Tại thời điểm 2t   giây, gia tốc của vật là  21, 4 /m s ( làm tròn kết quả đến hàng phần chục). 

b) Gia tốc của vật bằng  23 /m s  tại thời điểm 6t   giây. 

c) Vận tốc của vật được biểu diễn theo hàm  
2

2 2

3 2 3

2 1    khi 0
4

khi
8

 2 3 2 6
2

t
v

t
t

t

t t C


 




 

 
 


 

 , với C  là 

hằng số thực. 
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d) Tại thời điểm 6t   giây, vận tốc của vật là  1,73 /m s ( làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 

Câu 19. Một xe ô tô sau khi chờ hết đèn đỏ đã bắt đầu chuyển động với vận tốc được biểu thị bằng đồ 

thị là đường cong parabol như hình bên dưới. Biết rằng sau 5  phút thì xe đạt đến vận tốc cao nhất 1000  

mét/phút và bắt đầu giảm vận tốc, đi được 6  phút thì xe chuyển động đều. Gọi  s t  là hàm số quãng 

đường và  v t  là hàm số vận tốc của chuyển động ô tô. 

 

a) Trong 6 phút đầu tiên, vận tốc của xe ô tô được biểu diễn bởi hàm số 2( ) 40 100v t t t   , với  0;6t . 

b) Trong 6 phút đầu tiên, quãng đường của xe ô tô được biểu diễn bởi hàm số   3 240 50
3

s t t t   , với 

 0;6t . 

c) Trong khoảng 6 phút đầu, ô tô đi được quãng đường là  4320 m .  

d) Quãng đường xe đã đi được trong khoảng 10 phút đầu tiên là  8160 m . 

Câu 20. Một quả cầu lông được đánh lên từ độ cao 2, 2m  với vận tốc được tính bởi công thức sau đây 

   0,8 4,16 /v t t m s   .  

 

a) Công thức tính độ cao của quả cầu theo t  là    20,4 4,16 2, 2h t t t m    , với 0t  . 

b) Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm  5,2t s . 

c) Độ cao cao nhất của quả cầu bằng  13,016 m . 

d) Thời điểm quả cầu chạm đất là  10,5t s . 
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Câu 21. Cây keo lai là một trong các loài cây không chỉ là nguyên liệu giấy quan trọng mà còn là loài 

cây cung cấp gỗ nguyên liệu cho các ngành khác như chế biến ván nhân tạo, chế biến đồ mộc xuất khẩu, 

gỗ bao bì, gỗ xây dựng. Cây phát triển với tốc độ nhanh, hiệu quả kinh tế. Kí hiệu ( )h x  là chiều cao của 

một cây (tính theo mét) sau khi trồng x năm. Biết rằng sau năm đầu tiên cây cao 8m .Trong 10 năm tiếp 

theo cây phát triển với tốc độ   9h x
x

   (mét/năm).  

 

a) Chiều cao của một cây sau khi trồng x năm  h x  là:    9ln     h x x C m  , với 0x  .  

b) Sau 4 năm cây cao  20,5 m (kết quả làm tròn đến chữ số hàng thập phân thứ nhất). 

c) Tốc độ phát triển của cây trong 10 năm đầu sẽ tăng dần. 

d) Người ta thường thu hoạch cây keo lai khi nó có độ cao trong khoảng từ 26  đến 28  mét. Khi đó, cây 

keo được trồng từ 10 hoặc 11 năm. 

Câu 22. Cây cà chua khi trồng có chiều cao 5cm. Tốc độ tăng chiều cao của cây cà chua sau khi trồng 

được cho bởi hàm số   3 20,1v t t t   , trong đó t  tính theo tuần,  v t  tính bằng cm/tuần. Gọi  h t  (tính 

bằng cm) là độ cao của cây cà chua ở tuần thứ t .  

 

a) Độ cao của cây cà chua ở tuần thứ t  là  
4 3

40 3
t th t 

  , với 0t  . 

b) Chiều cao tối đa của cây cà chua đó là  265
3

cm . 

c) Giai đoạn tăng trưởng của cây cà chua đó kéo dài trong 8 tuần đầu tiên. 
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d) Vào thời điểm cây cà chua phát triển nhanh nhất thì chiều cao cây cà chua đạt được  4405
81

cm . 

Câu 23. Tại một lễ hội dân gian, tốc độ thay đổi lượng khách tham dự được biểu diễn bằng hàm số 

  3 220 300 1000B t t t t    . Trong đó t  tính bằng giờ  0 15t  ,  B t  được tính bằng khách/giờ. Sau 

một giờ, 500 người đã có mặt tại lễ hội. 

 

a) Số lượng khách tham dự lễ hội được biểu diễn hàm   4 3 25 100 500 95B t t t t    , với 0 15t  . 

b) Số lượng khách tham dự lễ hội sau 3 giờ là 2300  khách. 

c) Số lượng khách tham dự lễ hội lớn nhất là 28220 khách sau 10 giờ. 

d) Tốc độ thay đổi lượng khách tham dự lễ hội là lớn nhất tại thời điểm 15 giờ. 

Câu 24. Trong thí nghiệm nuôi cấy một loại vi sinh vật, kí hiệu  f t  là tổng số lượng vi sinh vật sau t  

giờ. Biết rằng sau 3 giờ đầu tiên thì tổng số lượng vi sinh vật là 50 con. Trong 7 giờ tiếp theo, số lượng vi 

sinh vật thay đổi với tốc độ   2 8f t t t    (con/giờ). 

a)  
3

28
3
tf t t C     C  . 

b) Số lượng vi sinh vật tăng trong khoảng từ 3 giờ đến 8 giờ, sau đó giảm dần trong khoảng 8 giờ đến 10 

giờ. 

c) Số lượng vi khuẩn là nhỏ nhất sau 8 giờ tính từ lúc bắt đầu làm thí nghiệm. 

d) Sau 6 giờ thì số lượng vi khuẩn là 5 con. 

Câu 25. Vào năm 2014 , dân số Việt Nam khoảng 90,7  triệu người. Giả sử dân số Việt Nam sau t  năm 

được xác định bởi hàm số  S t  (đơn vị: triệu người), trong đó tốc độ gia tăng dân số được cho bởi 

  0,0141, 2698.e tS t   , với t  là số năm kể từ năm 2014 ,  S t  tính bằng triệu người/ năm.  

a)  S t  là một nguyên hàm của  S t  

b)   0,01490,7.e 90,7tS t    

c) Theo công thức trên, tốc độ tăng dân số Việt Nam năm 2034  (làm tròn đến hàng phần mười của triệu 

người/ năm) khoảng 1,7  triệu người/ năm 

d) Theo công thức trên, dân số Việt Nam năm 2034  (làm tròn đến hàng đơn vị của triệu người) là khoảng 

100  triệu người/ năm 
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PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ trả lời đáp án. 

Câu 26. Một chất điểm thực hiện chuyển động thẳng trên trục Ox , với vận tốc cho bởi công thức 

   23 4 m / sv t t t   với t  là thời gian. Biết rằng tại thời điểm bắt đầu của chuyển động, chất điểm đang 

ở vị trí có tọa độ 1x  . Tọa độ của chất điểm sau 1 giây chuyển động là bao nhiêu mét? 

Trả lời: ……………….. 

Câu 27. Một xe tải đang chuyển động đều với gia tốc 0 15 /v m s  thì tăng tốc với gia tốc 

   2 24 /a t t t m s  . Tính quãng đường (làm tròn kết quả đến phần chục của mét) xe tải đi được trong 

khoảng thời gian 3  giây từ lúc bắt dầu tăng tốc. 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 28. Một xe môtô đang chuyển động với vận tốc  0 15 m/sv   thì tăng tốc với gia tốc 

   2 24 m/sa t t t  . Vận tốc xe môtô đó tại giây thứ 3  kể từ lúc bắt đầu tăng vận tốc bằng bao nhiêu 

mét/giây? 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 29. Một xe taxi chuyển động trên đường thẳng nằm ngang với gia tốc phụ thuộc thời gian t  (giây) 

là   2 7a t t   2m / s . Biết vận tốc đầu bằng  10 m / s , hỏi sau bao nhiêu giây thì xe taxi đạt vận tốc 

18 m / s ? 
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Trả lời: ……………….. 

Câu 30. Một vận động viên đạp chiếc xe đạp đang chạy với vận tốc  0 10 /v m s  thì tăng tốc với gia tốc 

không đổi là  22 /a m s . Tính quãng đường (đơn vị mét) vận động viên đạp chiếc xe đạp đó đi được 

trong 3 giây kể từ khi bắt đầu tăng tốc. 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 31. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 15m/s  thì người lái xe hãm phanh. Sau khi hãm phanh, ô 

tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc    3 15 m/sv t t   , trong đó t  (giây). Hỏi từ lúc hãm phanh 

đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển được bao nhiêu mét? 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 32. Một vật chuyển động với gia tốc phụ thuộc vào thời gian theo công thức 

   2cos  /
2

a t x t m s   
 

. Biết tại thời điểm 0t   thì vận tốc và quãng đường đi được của vật đều 

bằng 0 . Tính quãng đường (làm tròn kết quả đến phần chục của mét) đi được của vật đó trong 
2


 giây 

đầu tiên. 
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Trả lời: ……………….. 

Câu 33. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t  giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    24,5 9,8 /v st t m  . Tính quãng 

đường (mét) viên đạn đi sau 2 giây đầu. 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 34. Một viên đạn được bắn lên trời với vận tốc là  72 /m s  bắt đầu từ độ cao  2 m . Hãy xác định 

chiều cao (mét) của viên đạn sau thời gian 10  giây đầu tiên kể từ lúc bắn biết gia tốc trọng trường là 

 29,8 /m s .  

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 35. Một xe gắn máy đang chuyển động với vận tốc  6 /m s  thì tăng tốc với gia tốc 

   23 /
1

a t m s
t




, trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây kể từ lúc bắt đầu tăng tốc. Hỏi vận tốc 

của xe gắn máy sau 10 giây bằng bao nhiêu mét/giây (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị)? 

 
Trả lời: ……………….. 
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Câu 36. Gọi  h t  (đợn vị: mét) là mực nước ở bồn chứa sau khi bơm nước được t  giây. Biết rằng 

   31' /
5

h t t m s    và lúc đầu bồn không có nước. Tìm mức nước ở bồn sau khi bơm nước được 6 giây 

(làm tròn kết quả đến hàng phần trăm của mét). 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 37. Gọi ( )h t là chiều cao của cây keo (tính theo mét) sau khi trồng t  năm. Biết rằng năm đầu tiên 

cây cao  4
3

m , trong những năm tiếp theo, cây phát triển với tốc độ 
4

1'( )h t
t

  (mét /năm). Sau bao 

nhiêu năm cây cao được 16
3

 mét (làm tròn kết quả đến phần trăm của năm)? 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 38. Kí hiệu  h x  là chiều cao của một cây cao su (tính theo mét) sau khi trồng x  năm. Biết rằng 

sau năm đầu tiên cây cao su cao  3 m . Trong 15  năm tiếp theo cây cao su phát triển với tốc độ 

  2h x
x

   (mét/năm). Xác định chiều cao của cây cao su sau 12  năm trồng (làm tròn kết quả đến hàng 

đơn vị của mét). 
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Trả lời: ……………….. 

Câu 39. Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 1990 được ước tính theo một hàm số theo thời 

gian  f t  (  f t  được tính bằng nghìn người). Biết rằng   2

34
4 4

f t
t t

 
 

 (nghìn người/năm) biểu thị 

tốc độ tăng dân số của thị trấn. Số dân của thị trấn đó vào năm 2035 là bao nhiêu? (kết quả lấy chính xác 

đến hàng phần chục của nghìn người) biết dân số của thị trấn đó năm 1990 là 3  nghìn người. 

Trả lời: ……………….. 

Câu 40. Một quần thể vi khuẩn ban đầu gồm 500 vi khuẩn, sau đó bắt đầu tăng trưởng. Gọi  P t  là số 

lượng vi khuẩn của quần thể đó tại thời điểm t , trong đó t  tính theo ngày ( 0 10t  ). Tốc độ tăng trưởng 

của quần thể vi khuẩn đó cho bởi hàm số  'P t k t , trong đó k là hằng số. Sau 1 ngày, số lượng vi 

khuẩn của quần thể đó đã tăng lên thành 600 vi khuẩn. Tính số lượng vi khuẩn của quần thể đó sau 9 

ngày. 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 41. Một đàn con trùng, ở ngày thứ t  có số lượng là  K t . Biết   800K t
t

   và ngày đầu tiên, đàn 

côn trùng có 500  con. Hỏi sau 10  ngày thì đàn có khoảng bao nhiêu con? (làm tròn kết quả đến hàng đơn 

vị). 
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Trả lời: ……………….. 

Câu 42. Người ta truyền nhiệt cho một bình nuôi cấy vi sinh vật từ 1 C . Tốc độ tăng nhiệt độ của bình 

tại thời điểm t  phút  0 5t   được cho bởi hàm số   23f t t  ( C/ phút ) . Biết rằng nhiệt độ của bình 

đó tại thời điểm t  là một nguyên hàm của hàm số  f t . Nhiệt độ của bình tại thời điểm 3 phút kể từ khi 

truyền nhiệt bằng bao nhiêu C ? 

 
Trả lời: ……………….. 

Câu 43. Tốc độ tăng trưởng của một đàn gấu mèo tại thời điểm t  tháng kể từ khi người ta thả 100 cá thể 

đầu tiên vào một khu rừng được ước lượng bởi công thức   8 30P t t   (con/tháng), với  P t  là số 

lượng cá thể trong đàn tại thời điểm t  tháng tương ứng. Dựa vào tốc độ tăng trưởng đã cho, hãy tính số 

cá thể của đàn gấu mèo này tại thời điểm 3 tháng kể từ khi chúng được thả vào rừng. 

 
Trả lời: ……………….. 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 23 

Câu 44. Tốc độ phát triển của số lượng vi khuẩn trong hồ bơi được mô hình bởi hàm số 

 
 2

1000
1 0,3

B t
t

 


 với 0t  , trong đó  B t  là số lượng vi khuẩn trên mỗi ml nước tại ngày thứ t . Số 

lượng vi khuẩn ban đầu là 500 con trên mỗi ml nước. Biết rằng mức độ an toàn cho người sử dụng hồ bơi 

là số vi khuẩn phải dưới 3000 con trên mỗi ml nước. Hỏi sau bao nhiêu ngày thì người ta phải xử lí và 

thay nước mới cho hồ bơi. 

 
 

Trả lời: ……………….. 

Câu 45. Đối với các dự án xây dựng, chi phí nhân công lao động được tính theo số ngày công. Gọi 

 m t là số lượng nhân công được sử dụng ở ngày thứ t  (kể từ khi khởi công dự án). Gọi  M t là số ngày 

công nhân được tính đến hết ngày thứ t ( kể từ khi khởi công dự án). Trong kinh tế xây dựng, người ta đã 

biết rằng    M t m t  . Một công trình xây dựng dự kiến hoàn thành trong 400 ngày. Số lượng công 

nhân được sử dụng cho bởi hàm số   800 2m t t  . Trong đó t  tính theo ngày  0 400t  ,  m t tính 

theo người. Đơn giá cho một ngày công lao động là 0, 4 triệu đồng. Chi phí nhân công lao động của công 

trình đó (cho đến lúc hoàn thành) bằng bao nhiêu tỉ đồng? 

Trả lời: ……………….. 
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PHẦN IV. Câu tự luận. Mỗi câu hỏi thí sinh trình bày cách giải tự luận. 

Câu 46. Một xe gắn máy chuyển động với vận tốc ban đầu là  5 /m s  và có gia tốc được xác định bởi 

công thức    22 /
1

a t m s
t




. Tính vận tốc của xe gắn máy tại giây thứ 20  (là tròn kết quả đến hàng 

đơn vị của mét/giây). 

 
Câu 47. Trong một đợt xả lũ, nhà máy thủy điện đã xả lũ trong 40 phút với tốc độ lưu lượng nước tại 

thời điểm t  giây là     3' 10 500 /h t t m s  . Hỏi sau thời gian xả lũ trên thì hồ thoát nước của nhà máy 

đã thoát đi một lượng nước là bao nhiêu 3m ? 

 
Câu 48. Mực nước trong hồ chứa của nhà máy điện thủy triều thay đổi trong suốt một ngày do nước 

chảy ra khi thủy triều xuống và nước chảy vào khi thủy triều lên (như hình vẽ). Tốc độ thay đổi của mực 

nước được xác định bởi hàm số  21'( ) 17 60
90

h t t t   , trong đó t  tính bằng giờ  0 24t  , '( )h t  tính 

bằng mét/giờ. Tại thời điểm 0t  , mực nước trong hồ chứa cao 8m . Gọi  1h m  là mực nước trong hồ 

cao nhất và  2h m  là mực nước thấp nhất , tính giá trị 1 2h h . 
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Câu 49. Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi  h t  là thể tích nước bơm được sau t  giây. 

Cho    2 3' 3 /h t at bt m s    và ban đầu bể không có nước. Sau 5 giây thì thể tích nước trong bể là 

3150m . Sau 10 giây thì thể tích nước trong bể là 31100m . Hỏi thể tích nước trong bể sau khi bơm được 

20 giây là bao nhiêu 3m ? 

 
Câu 50. Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi  h t  là thể tích nước bơm được sau t  giây. 

Cho   26 2h t at bt   và ban đầu bể không có nước. Sau 3 giây thì thể tích nước trong bể là 390 m  và 

sau 6 giây thì thể tích nước trong bể là 3504 m . Tính thể tích ( 3m ) nước trong bể sau khi bơm được 9 

giây. 

 
Trả lời: ……………….. 
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CHỦ ĐỀ 2 

ỨNG DỤNG THỰC TIỄN CỦA NGUYÊN HÀM 

 

PHẦN A 

TỰ LUẬN PHÂN DẠNG TOÁN 

 

DẠNG 1 

ỨNG DỤNG NGUYÊN HÀM TRONG BÀI TOÁN CHUYỂN ĐỘNG  

 

 Giả sử  v t  là vận tốc của vật M  tại thời điểm t  và  s t  là quãng đường vật đi được sau khoảng 

thời gian t  tính từ lúc bắt đầu chuyển động. Ta có mối liên hệ giữa  s t  và  v t  như sau: 

  ● Đạo hàm của quãng đường là vận tốc:    s t v t   

  ● Nguyên hàm của vận tốc là quãng đường:    s t v t dt   

 Nếu gọi  a t  là gia tốc của vật M  thì ta có mối liên hệ giữa  v t  và  a t  như sau: 

  ● Đạo hàm của vận tốc là gia tốc:    v t a t  . 

  ● Nguyên hàm của gia tốc là vận tốc:    v t a t dt   

 

Bài 1. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 72 /km h  thì nhìn thấy chướng ngại vật trên đường cách 

đó 40m , người lái xe hãm phanh khẩn cấp. Sau khi hãm phanh, ô tô chuyển động chậm dần đều với vận 

tốc    0 /1 20 sv t t m   , trong đó t  (giây). Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  

(giây) kể từ lúc đạp phanh. 

 
a) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là bao nhiêu giây? 

b) Hỏi từ lúc hãm phanh đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển được bao nhiêu mét? Xe ô tô có gặp tai nạn do 

va chạm với chướng ngại vật không? 
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c) Nếu người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh khẩn 

cấp thì  xe ô tô có gặp tai nạn do va chạm với chướng ngại vật không? 

Lời giải 

a) Quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) là một nguyên hàm của  v t  nên: 

      21 5 200 20s t v t dx dx t t Ct         

  25 20s t t t C      

Chọn  0 0 0t s    
0C   

  25 20s t t t     

Khi xe dừng hẳn thì   0 10 20 0 2v t t t       . 

Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 2 giây 

b) Sau khi đạp phanh đến khi dừng hẳn, xe đi được quãng đường: 

   22 5.2 20.2 20s m     

Do 40 20  nên xe ô tô dừng hẳn trước khi va chạm chướng ngại vật. Vì thế tai nạn không xảy ra. 

c) 72 / 20 /km h m s  

Người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh nên xe đi 

được quãng đường 20m  trong 1 giây 

Tổng quãng đường xe đi được đến khi dừng hẳn là :  20 20 40 m   

Do chướng ngại vật trên đường cách đó 40m  xe khi bắt đầu đạp phanh nên xe ô tô va chạm chướng ngại 

vật. Vì thế tai nạn xảy ra. 

Bài 2. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    24,5 9,8 /v st t m  .  

 
a) Tính quãng đường viên đạn đi sau 2 giây đầu. 

b) Tính quãng đường viên đạn đi từ lúc bắn lên cho tới khi rơi xuống đất. 

Lời giải 

a) Quãng đường viên đạn đi được là:     224,5 9,8 24,5 4,9dx Cs t t t t     
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  224,5 4,9s t t t C     

Chọn  0 0 0t s    
0C   

  224,5 4,9s t t t    

sau 2 giây đầu quãng đường viên đạn đi là   224,5.2 4,9.2 2 ,42 9s m    

b) khi viên đạt đạt độ cao lớn nhất thì    00 24, , 2 55 ,9 8 t sv t t       

quãng đường viên đạn đi từ lúc bắn lên cho tới khi rơi xuống đất là: 

   22 24,5.2,5 4,9.2,5 61 252, ,5s m    

Bài 3. Một xe ôtô chuyển động với gia tốc phụ thuộc vào thời gian theo công thức   3sin
2

a t t    
 

, 

với  2/m s . Biết tại thời điểm 0t   thì vận tốc bằng  2 /m s và quãng đường đi được của vật bằng 0 .  

 
a) Thiết lập công thức tính vận tốc của xe ôtô theo thời gian t . 

b) Tính quãng đường đi được của xe ôtô trong  thời gian t   giây đầu tiên. 

Lời giải 

a)   3sin cos
2

a t t t     
 

 

Vận tốc của xe ôtô tại thời điểm t  là:     cos sinv t a t dt tdt t C       . 

Ta có:  0 2 2 sin 0 2v C C      
 

  sin 2v t t    . 

b) Quãng đường của xe ôtô đi được tại thời điểm t  là: 

    1sin 2 cos 2s t t dt t t C       . 

Khi đó:   1 10 0 0 cos 0 2.0 1s C C         nên ta suy ra   cos 2 1s t t t     

   cos 2 1 6,28s m         

Bài 4. Một vật chuyển động với vận tốc là      sin1 m / s
2

t
v t


 

  .  

a) Thiết lập công thức tính quãng đường  s t  của vật theo thời gian t . 
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b) Gọi 1s  là quãng đường vật đó đi trong 2 giây đầu và 2s  là quãng đường đi từ giây thứ 4 đến giây thứ 6. 

So sánh 1s  và 2s  

Lời giải 

a) Gọi thời điểm ban đầu 0; 0t s   

Khi đó:      2

sin1 1 1 cos
2 2

t
s t dt t t C




   
 

     
 
  

Ta có:   2 2

1 10 0 0s C C
 

       

Suy ra    2 2

1 1 1cos
2

s t t t
  

  
 

b)
 
Ta có:    2 2

1 1 1cos
2

s t t t
  

    

Quãng đường vật đó đi trong 2 giây đầu là      21 2

1 1 1 12 .2 cos 2
2

s s 
   

      

        22 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1.6 cos 6 .4 cos
2

6 4 4
2

s s s  
      

           
Vậy 1 2s s  
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DẠNG 2 

MỘT SỐ BÀI TOÁN ỨNG DỤNG NGUYÊN HÀM TRONG THỰC TIỄN  

 

Bài 1. Một vườn ươm cây cảnh bán một cây sau 8 năm trồng và uốn tạo dáng. Tốc độ tăng trưởng 

trong suốt 8 năm được tính xấp xỉ bởi công thức   2 7h t t   , trong đó   h t cm  là chiều cao của cây 

khi kết thúc t (năm) . Cây con khi được trồng cao 25 cm. 

 
a) Tìm công thức chỉ chiều cao của cây sau t  năm. 

b) Sau bao nhiêu năm trồng, cây cao được  1,03 m . 

c) Khi được bán, cây cao bao nhiêu centimét? 

Lời giải 

a)  h t  là một nguyên hàm của hàm số   2 7h t t   . 

Ta có:       2d 2 7 d 7h t h t t t t t t C       . 

Khi đó   2 7h t t t C   . 

Vì cây con khi được trồng cao 25 cm nên  0 25h   suy ra 25C   nên   2 7 25h t t t   . 

b) cây cao    1,03 103m cm  

Do đó: 
 

 
2 2

13
7 25 103 7 78 0

6

t L
t t t t

t N

 
        

  

Vậy sau 6 năm trồng, cây cao được  1,03 m . 

c) Sau 8 năm trồng và uốn tạo dáng. Cây có chiều cao là:    28 8 7.8 25 145h cm    . 

Vậy khi được bán, cây cao  145 cm  

Bài 2. Ký hiệu  h x  là chiều cao của một cây Xoài lai ( tính theo mét) sau khi trồng x  năm. Biết rằng 

sau một năm đầu tiên cây Xoài lai cao 2,5  mét. Trong 10 năm tiếp theo cây Xoài lai phát triển với tốc độ 

  3
2

h x
x

  (mét /năm). 
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a) Xác định chiều cao của cây Xoài lai sau x  năm. 

b) Sau bao nhiêu năm cây Xoài lai cao 4,5  mét? 

Lời giải 

a) Chiều cao của cây Xoài lai sau x  năm ( 1 11x   ). 

Ta có     3 3 3d d ln ln
2 2 2

h x h x x x x C x C
x

        (vì 1 11x  ) 

Vì  1 2,5h   nên 5ln1 2,5
2

C C    . 

Chiều cao của cây Xoài lai sau x  năm ( 1 11x   ) là    3 5ln   
2 2

h x x m    

b) Ta có    3 5ln   
2 2

h x x m   

Xoài lai cao 4,5  mét nên 
4
33 5 4ln 4,5 ln 3,8

2 2 3
x x x e       (năm). 

Vậy sau 3,8  năm thì cây cao 4,5  mét. 

Bài 3. Một công nhân bơm nước vào bể chứa nước để sử dụng trong quá trình sản xuất. Gọi  h t  là 

thể tích nước bơm được sau t  giây. Cho    2 33  /h t at bt m s    và ban đầu bể không có nước. Sau 2  

giây thì thể tích nước trong bể là 312m . Sau 12  giây thì thể tích nước trong bể là 31872m .  

 
a) Xác định thể tích nước bơm được sau t  giây. 

b) Hỏi bơm trong bao lâu thì thể tích nước trong bể bằng  327900 m ? 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 7

c) Hỏi thể tích nước trong bể sau khi bơm được 1 phút? 

Lời giải 

Ta có:   23h t at bt    

Suy ra    2 3 213
2

h t at bt dt at bt C       3 21
2

h t at bt C     

Chọn  0 0 0 0t h C       3 21
2

h t at bt    

Sau 2  giây thì thể tích nước trong bể là 312m :   22 12 8 2 1h a b     

Sau 12 giây thì thể tích nước trong bể là 31872m :   1872 1728 72 187212h a b     

Ta có hệ : 
8 2 12 1
1728 72 1872 2

a b a
a b b

   
    

  3 2h t t t    

b) Ta có   3 227900 27900 30h t t t t       giây 

Vậy bơm trong 30 giây thì thể tích nước trong bể bằng  327900 m  

c) Thể tích nước trong bể sau khi bơm được 1 phút = 60 giây là    3 2 306 60 60 219600h m    

Bài 4. Một loài vi khuẩn đang phát triển với tốc độ   300
0, 25

f t
t

 , trong đó, t  là thời gian tính bằng 

ngày. Với 1t   thì số lượng vi khuẩn là 1000 con. Hỏi sau 3 ngày số lượng vi khuẩn là bao nhiêu? 

  
Lời giải 

Do vi khuẩn đang phát triển với tốc độ   300
0, 25

f t
t

  nên hàm số lượng vi khuẩn  P t  tại thời điểm t  là 

một nguyên hàm của hàm số   300
0, 25

f t
t

 . 

Từ đó có   300 300d .ln 1200.ln
0, 25 0, 25

P t t t C t C
t

     . 

Ta có với  1 1000 1200.ln1 1000 1000P C C      . 

Hàm số biểu diễn số lượng vi khuẩn theo thời gian t  là:   1200.ln 1000P t t  . 

Sau 3 ngày số lượng vi khuẩn là  3 1200.ln 3 1000 2318P    (con). 
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Bài 5. Vi khuẩn HP (Helicobacter pylori) gây đau dạ dày tại ngày thứ t  với số lượng là  F t , biết nếu 

phát hiện sớm khi số lượng không vượt quá 4000 con thì bệnh nhân sẽ được cứu chữa. Biết   600'F t
t

  

và ngày đầu tiên bệnh nhân có 2000 con vi khuẩn. Sau 15 ngày bệnh nhân phát hiện ra bị bệnh. Hỏi khi 

đó có bao nhiêu con vi khuẩn trong dạ dày (lấy xấp xỉ hàng thập phân thứ hai) và bệnh nhân có cứu chữa 

được không? 

 
Lời giải 

Ta có     0' d d 600 ln60F C
t

F t t tt t     . 

 1 2000 600 ln 1 2000 2000F C C       

  600ln 2000tF t  
 

Sau 15 ngày, số vi khuẩn trong dạ dày bệnh nhân là:  15 600ln 15 2000 3625F     (con) 

Vì 3625 4000  nên bệnh nhân có cứu chữa được. 

Bài 6. Một đám vi trùng tại ngày thứ t  có số lượng là  N t . Biết rằng   2000'
1 2

N t
t




 và lúc đầu đám 

vi trùng có 300000 con. Tìm số số lượng vi trùng sau 10 ngày. 

 
Lời giải 

Ta có     2000' d d 1000 ln 1 2
1 2

N t N t t t t C
t

    
  . 
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 0 300000 1000ln 1 300000 300000N C C       

  1000ln 1 2 300000N t t     10 1000ln 1 2.10 300000 303044N     . 

Bài 7. Một quần thể virut Corona P  đang thay đổi với tốc độ   5000
1 0, 2

P t
t

 


, trong đó t  là thời gian 

tính bằng giờ. Quần thể virut Corona P  ban đầu có số lượng là 1000  con. Tìm số lượng virut Corona sau 

3  giờ. 

 
Lời giải 

Ta có        5000 1d d 5000. ln 1 0,2 25000.ln 1 0,2
1 0,2 0,2

P t P t t t t C t C
t

       
  . 

 0 1000P  1000C  . 

Vậy biểu thức tính số lượng virut Corona với thời gian t  bất kỳ là  

   25000.ln 1 0,2 1000P t t   . 

Với 3t   giờ ta có    3 25000.ln 1 0,2.3 1000 12750,09P     . 

Vậy số lượng virut khi 3t  giờ khoảng 12750  con. 

Bài 8. Một chiếc cốc chứa nước ở 95 C  được đặt trong phòng có nhiệt độ 20 C . Theo định luật làm 

mát của Newton, nhiệt độ của nước trong cốc sau t  phút (xem 0t   là thời điểm nước ở 95 C  ) là một 

hàm số  T t . Tốc độ giảm nhiệt độ của nước trong cốc tại thời điểm t  phút được xác định bởi công thức 

 
 

503
2

t

T t e


   ( C/ phút). Tính nhiệt độ của nước tại thời điểm 30t   phút. 

Lời giải 

Ta có nhiệt độ của nước trong cốc sau t  phút là: 

    503d d
2

t

T t T t t e t
 

   
 

 
50

50
1
50

3 . 75.
2 ln

t
te C e C

e





      

Vì 0t   là thời điểm nước ở 95 C  nên ta có: 
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    500 95 75 95 15 75. 15
t

T C C T t e


         . 

Vậy nhiệt độ của nước tại thời điểm 30t   phút là:  
30
5030 75. 15 56,16 CT e


    . 

Bài 9. Cường độ dòng điện (đơn vị: A) trong một dây dẫn tại thời điểm t  giây là: 

    23 6 5I t Q t t t     

Với  Q t  là điện lượng (đơn vị: C) truyền trong dây dẫn tại thời điểm t . Biết khi 1t   giây thì điện 

lượng truyền trong dây dẫn là  1 4Q  . Tính điện lượng (đơn vị: C) truyền trong dây dẫn khi 3t  . 

Lời giải 

Ta có:      2 3 2d 3 6 5 d 3 5Q t Q t t t t t t t t C         . 

Vì     3 21 4 1 3 5 4 1 3 5 1Q C C Q t t t t             . 

Suy ra điện lượng truyền trong dây dẫn khi 3t   là    3 23 3 3.3 5.3 1 16 CQ      . 

Bài 10. Trọng lượng của một bào thai người nặng khoảng 0,04 ounce (1 ounce = 28,3485 gram) sau 8 

tuần tuổi. Trong suốt 35 tuần tiếp theo, trọng lượng của bào thai này được dự đoán tăng với tốc độ 

 
 

0,193

20,193

2436

1 784

t

t

eB t
e




 


, 8 43t   với ( )B t  là cân nặng tính bằng ounce và t  là thời gian tính bằng 

tuần. Hãy tính trọng lượng của bao thai sau 25 tuần tuổi (Làm tròn kết quả đến chữ số hàng phần trăm). 

Lời giải 

Theo giả thiết, trọng lượng của bào thai này được dự đoán tăng với tốc độ là hàm số  B t  nên  B t  

chính là nguyên hàm của  B t : 

Khi đó:    
 

0,193

20,193

2436dt dt
1 784

t

t

eB t B t
e




 


   

Đặt 0,1931 784 tu e    0,193 0,193du 784. 0,193 . dt 151,312 dtt te e       

   2 0,193

2436 du 2436 2436 .
151,312 151,312 151,312. 1 784 t

B t C C
u u e

     
  

Sau 8 tuần tuổi thì bào thai cân nặng khoảng 0,04 ounce nên: 

     0,193.8 1,544

2436 24368 0,04 0,04 0,04
151,312 1 784 151,312 1 784

B C C
e e 

      
 

 

Do đó ta có hàm số cân nặng của bào thai là: 

     0,193 1,544

2436 24360,04
151,312 1 784 151,312 1 784t

B t
e e 

  
 

, 8 43.t   

Cân nặng của bào thai sau 25 tuần tuổi là: 

     0,193.25 1,544

2436 243625 0,04 2,15
151,312 1 784 151,312 1 784

B
e e 

   
 

. 
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PHẦN B 

TRẮC NGHIỆM VÀ TỰ LUẬN TỔNG HỢP GỒM BỐN PHẦN 

 

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương 

án. 

Câu 1. Một ô tô đang chạy với vận tốc  20 /m s  thì người người đạp phanh. Sau khi đạp phanh, ô tô 

chuyển động chậm dần đều với vận tốc    40 20 /v t t m s   , trong đó t là khoảng thời gian tính bằng 

giây kể từ lúc bằng đầu đạp phanh. Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) kể 

từ lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển bao nhiêu mét? 

 A.  4 m . B.  7,5 m . C.  2,5 m . D.  5 m . 

 
Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:    20 / 20 40 20 0v t m s t t        

  40 20v t t    

      240 20 20 20s t v t dt t dt t t C           

  220 20s t t t C      

Với  0 0 0t s    0C   

  220 20s t t t     

Khi xe dừng hẳn thì   0 40 20 0 0,5v t t t       . 

Từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển được:        20,5 20 0,5 20 0,5 5s m     

Câu 2. Một ô tô đang chạy  với vận tốc  12 /m s  thì người lái đạp phanh; từ thời điểm đó, ô tô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc    6 12 /v t t m s   , trong đó t là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ 

lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi ô tô dừng hẳn, ô tô còn di chuyển được bao nhiêu mét ? 

 A.  24 m . B.  12 m .  C.  6 m . D.  18 m . 
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Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:    12 / 12 6 12 0v t m s t t        

   6 12 /v t t m s    

      26 12 3 12s t v t dt t dt t t C           

  23 12s t t t C      

Với  0 0 0t s    0C   

  23 12s t t t     

Khi xe dừng hẳn thì   0 0 6 12 2v t t t       . 

Từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn, ô tô còn di chuyển được:    22 3.2 12.2 12s m     
Câu 3. Một ô tô đang chạy với vận tốc 70 /km h  thì hãm phanh và chuyển động chậm dần đều với tốc 

độ    10 30 /v t t m s   .  

 
Tính quãng đường ô tô đi được sau 3 giây kể từ khi hãm phanh? 

 A.  51 m . B.  43 m . C.  54 m . D.  45 m . 

Lời giải 

Chọn D. 

Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong t  giây kể từ khi hãm phanh. 

Ta có:     210 30 5 30s t t dt t t C       .  

Do  0 0 0s C   . 

Khi đó:      25 30 3 5.9 30.3 45s t t t s m        . 
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Câu 4. Một ô tô đang chạy với vận tốc  36 /km h  thì tăng tốc chuyển động nhanh dần đều với gia tốc 

   21 /
3
ta t m s   .  

 

Tính quãng đường ô tô đi được sau 6 giây kể từ khi ô tô bắt đầu tăng tốc. 

 A.  90 m  B.  85 m  C.  80 m  D.  100 m  

Lời giải 

Chọn A. 

Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong t  giây kể từ khi ô tô bắt đầu tăng tốc. 

Ta có:    
2

1
3 6
t tv t a t dt dt t C       

  
 

   36 / 10 /v km h m s   

Chọn 0t   lúc ô tô bắt đầu tăng tốc, khi đó    0 10 /v m s
 

Do đó:  
200 0 10

6
v C C    

 

 
2

10
6
tv t t   

 

Ta lại có:    
2 3 2

110 10
6 18 2
t t ts t v t dt t dt t C

 
        

 
  .  

Do   10 0 0s C   . 

Khi đó:      
3 2 3 26 610 6 10.6 90

18 2 18 2
t ts t t s m       

 
Câu 5. Một vật chuyển động với vận tốc  10 /m s  thì tăng tốc với gia tốc được tính theo thời gian t là 

   2 23 /a t t t m s  . Tính quãng đường vật đi được trong khoảng 10s kể từ khi bắt đầu tăng tốc. 

 A.  130
3

m . B.  130 m . C.  3400
3

m . D.  4300
3

m . 

Lời giải 

Chọn D. 

Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong t  giây kể từ khi vật bắt đầu tăng tốc. 
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Ta có:      2 2 33 13
2 3

v t a t dt t t dt t t C      
 

Chọn 0t   lúc ô tô bắt đầu tăng tốc, khi đó    0 10 /v m s
 

Do đó:   2 33 10 .0 .0 10
2 3

v C C    
 

  3 21 3 10
3 2

v t t t   
 

Ta lại có:     3 2 4 3
1

1 3 1 110 10
3 2 12 2

s t v t dt t t dt t t t C         
   .  

Do   10 0 0s C   . 

Khi đó:      4 31 1 430010 10
12 2 3

s t t t t s m    
 

Câu 6. Một vật chuyển động với vận tốc   /v t m s  có gia tốc    23  m / sv t
t

 . Vận tốc ban đầu của 

vật là  6 /m s . Hỏi vận tốc của vật sau 10 giây (làm tròn đến kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) có 

giá trị bằng bao nhiêu? 

 A.  11,9 /m s . B.  12,9 /m s . C.  14, 2 /m s . D.  13, 2 /m s . 

Lời giải 

Chọn B. 

Giả sử tại thời điểm ban đầu    0; 0 6 /t v m s   

Ta có:         30 6 / ' 3lnv m s v t v t dt dt t C
t

        

       0 6 6 3ln 6 10 3ln10 6 12,9 /v C v t t v m s           

Câu 7. Một ca nô đang chạy trên hồ với vận tốc  20 /m s  thì hết xăng; từ thời điểm đó, ca nô chuyển 

động chậm dần đều với vận tốc   5 20v t t   , trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây, kể từ lúc 

hết xăng. Hỏi từ lúc hết xăng đến lúc ca nô dừng hẳn đi được bao nhiêu mét? 

 A.  50 m . B.  45 m . C.  30 m . D.  40 m . 
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Lời giải 

Chọn B. 

Ta có:    20 / 20 5 20 0v t m s t t        

  5 20v t t    

      255 20 20
2

s t v t dt t dt t t C           

  25 20
2

s t t t C      

Với  0 0 0t s    0C   

  25 20
2

s t t t     

Khi ca nô dừng hẳn thì   0 0 5 20 4v t t t       . 

Từ lúc hết xăng đến lúc ca nô dừng hẳn đi được:    254 .4 20.4 40
2

s m     

Câu 8. Một máy bay cất cánh từ sân bay Cam Ranh với vận tốc chuyển động của máy báy là 

   23 5 /v t t m s  . Quãng đường máy bay bay từ giây thứ 4 đến giây thứ 10 là: 

 A. 36m . B. 252m. C. 1134m. D. 966m. 

 
Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:  

  23 5v t t   

     2 33 5 5s t v t dt t dt t t C         

  3 5s t t t C     

Chọn  0 0 0t s    0C   

  3 5s t t t    

Quãng đường máy bay bay từ giây thứ 4 là:   34 4 5.4 84s m    

Quãng đường máy bay bay từ giây thứ 10 là:   310 10 5.10 1050s m    
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Quãng đường máy bay bay từ giây thứ 4 đến giây thứ 10 là:    10 4 966s s m   
Câu 9. Tại một nơi không có gió, một chiếc khí cầu đang đứng yên ở độ cao 162 (mét) so với mặt đất 

đã được phi công cài đặt cho nó chế độ chuyển động đi xuống. Biết rằng, khí cầu đã chuyển động theo 

phương thẳng đứng với vận tốc tuân theo quy luật   210v t t t  , trong đó t  (phút) là thời gian tính từ lúc 

bắt đầu chuyển động,  v t  được tính theo đơn vị mét/phút ( /m p ). Nếu như vậy thì khi bắt đầu tiếp đất 

vận tốc v  của khí cầu là 

 A.  6 m p/ . B.  7 m p/ . C.  9 m p/ . D.  8 m p/ . 

 
Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:   210 0 0 10v t t t t       

  210v t t t   

     
3

2 210 5
3
ts t v t dt t t dt t C         

 
3

25
3
ts t t C     

Chọn  0 0 162 162t s C         

 
3

25 162
3
ts t t      

Khi bắt đầu tiếp đất thì:  
 
 

 

3
2

4,93

0 5 162 0 10,93
3

9

t L
ts t t t L

t N

 


       
 

 

Khi bắt đầu tiếp đất vận tốc v  của khí cầu là:    29 10.9 9 9v m p   /  

Câu 10. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    9 /25 ,8 m sv t t  . Quảng đường 

viên đạn đi được từ lúc bắn cho đến khi chạm đất gần bằng kết quả nào nhất trong các kết quả sau: 

 A.  30,9 m . B.  64,8 m . C.  61,8 m . D.  31,9 m . 
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Lời giải 

Chọn B. 

Quãng đường viên đạn đi được là:     225 9,8 25 4,9dx Cs t t t t     

  225 4,9s t t t C     

Chọn  0 0 0t s    
0C   

  225 4,9s t t t    

Khi viên đạt đạt độ cao lớn nhất thì    12500 25 9,
4

8
9

v st tt        

Quãng đường viên đạn đi từ lúc bắn lên cho tới khi rơi xuống đất là: 

 
222 25. 4,9.125 125 1 5

4
64,8

9 49 49
s m

 


    



 

   
   

 

Câu 11. Một quả bóng được ném lên từ độ cao 20m  với vận tốc được tính bởi công thức sau đây 

   10 16 /v t t m s   . Công thức nào sau đây tính độ cao của quả bóng theo thời gian t ? 

 A.   25 16h t t t C    .   B.   25 16 20h t t t    . 

 C.   25 16 20h t t t   .   D.   25 16h t t t C   . 

 
Lời giải 

Chọn B. 

Gọi  h t  là độ cao của quả bóng tại thời điểm t . 

Suy ra:    h t v t   do đó  h t  là một nguyên hàm của  v t  
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Ta có:   210 16 dt= 5 16t t t C     . 

Do quả bóng được ném lên từ độ cao 20m  nên tại thời điểm 0t   thì 20h  .  

Hay  0 20 20h C    nên   25 16 20h t t t    . 

Câu 12. Người ta bơm nước vào một bồn chứa, lúc đầu bồn không chứa nước, mức nước ở bồn chứa sau 

khi bơm phụ thuộc vào thời gian bơm nước theo một hàm số  h h t  trong đó h  tính bằng cm, t  tính 

bằng giây. Biết rằng   3 3h t t  . Mực nước ở bồn sau khi bơm được 10 giây là bao nhiêu cm? (Làm tròn 

đến chữ số thập phân thứ nhất) 

 A.  25,6 cm . B.  42,1 cm . C.  21, 2 cm . D.  23,3 cm . 

 
Lời giải 

Chọn D. 

Ta có:     3 33d 3 d 3
4
th t h t t t t t C    . 

Lúc đầu 0t  , bể không có nước  0 0 0h C     

  33 3
4
th t t    10 23,3h  . 

Câu 13. Sự sản sinh vi rút Zika ngày thứ t  có số lượng là  N t  con, biết   1000'N t
t


 
và lúc đầu đám 

vi rút có số lượng 250.000 con. Tính số lượng vi rút sau 10 ngày (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị). 

 A. 272304 con B. 212302 con  C. 242102 con D. 252302 con. 
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Lời giải 

Chọn D 

Ta có :   1000'N t
t

  

  1000 1000 lnN t dt t C
t

     

  1000lnN t t C    

Chọn  1 1 250000 250000t N C      

  1000ln 250000N t t    

số lượng vi rút sau 10 ngày là:   1000 ln10 250000 25230210N     

Câu 14. Một vườn ươm cây Bạch Đàn cung cấp trồng rừng để phủ đồi trọc. Biết tốc độ tăng trưởng 

trong suốt t  năm được tính xấp xỉ bởi công thức   1 4
2

h t t   , trong đó   h t cm  là chiều cao của cây 

khi kết thúc t (năm) . Cây con khi được ươm có chiều cao 20 cm. Sau 5  năm, cây được ươm cao bao 

nhiêu centimét? 

 A.  7,25 cm . B.  6, 25 cm . C.  5,5 cm . D.  8,5 cm . 

 
Lời giải 

Chọn B. 

 h t  là một nguyên hàm của hàm số   1 4
2

h t t   . 

    21 1d 4 d 4
2 4

h t h t t t t t t C       
   . 

Khi đó   21 4
4

h t t t C   . 

Vì cây con khi được trồng cao 5cm nên  0 20h   suy ra 20C   nên   21 4 20
4

h t t t   . 

Sau 5 năm, cây có chiều cao là:    215 5 4.5 20 6,25
4

h cm    . 
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PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc 

sai. 

Câu 15. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 15 /m s  thì nhìn thấy chướng ngại vật trên đường cách đó 

50m , người lái xe hãm phanh khẩn cấp. Sau khi hãm phanh, ô tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc 

   3 15 /v t t m s   , trong đó t  (giây). Gọi  s t  là quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  

(giây) kể từ lúc đạp phanh. 

 

a) Quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) kể từ lúc đạp phanh theo hàm  
23 15

2
ts t t    

b) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 5 giây. 

c) Xe ô tô gặp tai nạn do va chạm với chướng ngại vật. 

d) Nếu người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh khẩn 

cấp thì  xe ô tô không va chạm với chướng ngại vật. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a) quãng đường xe ô tô đi được trong thời gian t  (giây) là một nguyên hàm của  v t  nên: 

     
233 15 15

2
ts t v t dx t dx t C           

 
23 15

2
ts t t C      

Chọn  0 0 0t s    
0C   

 
23 15

2
ts t t     

b) Ta có:  
23 15

2
ts t t    

Khi xe dừng hẳn thì   0 3 15 0 5v t t t       . 

Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi dừng hẳn là 5 giây 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/


Đại số 12 - Chương 4 – Nguyên hàm. Tích phân -  Trắc nghiệm và tự luận 4 phần có lời giải            Dùng chung 3 bộ sách 

https://www.facebook.com/truongngocvy8/                                                                             Trương Ngọc Vỹ   0978 333 093 Trang 11 

c) Sau khi đạp phanh đến khi dừng hẳn, xe đi được quãng đường:    
23.55 15.5 37,5

2
s m     

Do 50 37,5  nên xe ô tô dừng hẳn trước khi va chạm chướng ngại vật. Vì thế tai nạn không xảy ra. 

d) Người lái xe nhìn thấy chướng ngại vật trên đường, sau đó 1 giây mới phản ứng đạp phanh nên xe đi 

được quãng đường 15m  trong 1 giây 

Tổng quãng đường xe đi được đến khi dừng hẳn là :  15 37,5 52,5 m   

Do 50 52,5  nên xe ô tô va chạm chướng ngại vật. 

Câu 16. Một chiếc xe đang chuyển động đều với tốc độ 0 15 /v m s  thì gặp chướng ngại vật rồi phanh 

gấp với gia tốc không đổi là 23 /a m s  . Kí hiệu  v t  là tốc độ của xe,  a t  là gia tốc xe,  s t  là 

quãng đường xe đi được cho đến thời điểm t  giây kể từ lúc phanh xe.  

 
a)    v t a t . 

b)    a t s t . 

c) Tính từ lúc phanh xe, sau 6 giây thì xe dừng hẳn. 

d) Quãng đường xe đi được tính từ lúc phanh xe đến khi dừng hẳn là 39  mét. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI ĐÚNG SAI SAI 

 

a)    dv t a t t   

b)      a t v t s t   . 

c)    d 3d 3v t a t t t t C       . 

 0 3.0 15 15v C C      . Suy ra   3 15v t t   . 

Xe dừng hẳn khi   0 3 15 0 5v t t t        giây. 

d)     23d 3 15d 15
2

s t v t t t t t t C
        . 

  230 0 15.0 0 0
2

s C C
       5 37,5s   mét. 
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Câu 17. Một xe đạp chuyển động với gia tốc    24cos m/sa t t . Tại thời điểm bắt đầu chuyển động 

vật có vận tốc bằng 0.  

 
a) Vận tốc của xe đạp được biểu diễn bởi hàm số    4cos m/s .v t t  

b) Vận tốc của xe đạp tại thời điểm 
6

t 
  là  2 m/s  

c) Tại thời điểm   
4

t s
  sau khi xuất phát thì vận tốc của xe đạp là  2 m/s  

d) Gia tốc của xe đạp tại thời điểm   (s)
4

t 
  là  22 2 m/s  

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a) Ta có    d cosd 4sin .4v t a t t t t C      Mà tại thời điểm bắt đầu chuyển động, xe đạp có vận tốc 

bằng 0 nên ta có  0 0v   hay 0.C    

Vậy   4sin .v t t  

b) Vận tốc của xe đạp tại thời điểm 
6

t 
  là 4sin 2 (m/s).

6 6
v      
 

 

c) Vận tốc của xe đạp tại thời điểm 
4

t 
  là  4sin 2 2 m/s

4 4
v      
 

 

d) Gia tốc của xe đạp tại thời điểm   (s)
4

t 
  là:  24cos  2 2 m/s

4 4
a      
 

 

Câu 18. Một vật chuyển động với hàm số gia tốc là  a t  và hàm số vận tốc là  v t .  Biết rằng đồ thị 

hàm số  a t  trên đoạn  0;6  được cho như hình dưới đây và vận tốc tại thời điểm 0t   là 

   0 1 /v m s . 
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a) Tại thời điểm 2t   giây, gia tốc của vật là  21, 4 /m s ( làm tròn kết quả đến hàng phần chục). 

b) Gia tốc của vật bằng  23 /m s  tại thời điểm 6t   giây. 

c) Vận tốc của vật được biểu diễn theo hàm  
2

2 2

3 2 3

2 1    khi 0
4

khi
8

 2 3 2 6
2

t
v

t
t

t

t t C


 




 

 
 


 

 , với C  là 

hằng số thực. 

d) Tại thời điểm 6t   giây, vận tốc của vật là  1,73 /m s ( làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG SAI 

 

a) Từ đồ thị, ta có: Tại thời điểm 2t   giây, gia tốc của vật là  22 1, 4 /m s  

b) Từ đồ thị, ta có: Gia tốc của vật bằng  23 /m s  tại thời điểm 6t   giây. 

c) Từ đồ thị, ta có :  
2       khi 0

2

 3   k

2

3 2 3 2 2 6
4 2

hi t

t
a

t
t

t

 

 







 





. 

Mà    0 1 /v m s  nên    
2

2

8

2 1

2

   khi 0
4d

khi

2

3 3 2 3 2 6
2

 

t
v

t

t t C t
t a t t


  




 

 
  




 , với C  là hằng số 

thực. 

d) Vì vận tốc là hàm số liên tục nên : 

    
2 2

3 2 3 3 2 2lim lim 2 1 3 2 3
2 2t x

v t v t C C
  

  
         . 

Do đó    6 1 3 2 2 3 8,71 /v m s    . 
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Câu 19. Một xe ô tô sau khi chờ hết đèn đỏ đã bắt đầu chuyển động với vận tốc được biểu thị bằng đồ 

thị là đường cong parabol như hình bên dưới. Biết rằng sau 5  phút thì xe đạt đến vận tốc cao nhất 1000  

mét/phút và bắt đầu giảm vận tốc, đi được 6  phút thì xe chuyển động đều. Gọi  s t  là hàm số quãng 

đường và  v t  là hàm số vận tốc của chuyển động ô tô. 

 

a) Trong 6 phút đầu tiên, vận tốc của xe ô tô được biểu diễn bởi hàm số 2( ) 40 100v t t t   , với  0;6t . 

b) Trong 6 phút đầu tiên, quãng đường của xe ô tô được biểu diễn bởi hàm số   3 240 50
3

s t t t   , với 

 0;6t . 

c) Trong khoảng 6 phút đầu, ô tô đi được quãng đường là  4320 m .  

d) Quãng đường xe đã đi được trong khoảng 10 phút đầu tiên là  8160 m . 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI SAI ĐÚNG ĐÚNG 

 

a) Trong 6 phút đầu tiên, vận tốc của xe ô tô được biểu thị bằng đồ thị là đường cong parabol: 
2( )v t at bt  , với  0;6t . 

Dựa vào đồ thị ta tính được:  40; 400a b    

Do đó hàm số vận tốc của ô tô là: 2( ) 40 400v t t t    với  0;6t   

b)Trong khoảng 6 phút đầu, hàm số quãng đường là :    2 3 24040 400 200
3

s t t t dt t t C       . 

Tại thời điểm xe ô tô xuất phát ta có 0t   và  0 0s   suy ra 0C   nên   3 240 200
3

s t t t   . 

c) Ta có:   3 240 200
3

s t t t    

Do đó, trong khoảng 6 phút đầu, ô tô đi được quãng đường là:   3 2406 .6 200.6 4320
3

s m      

d) Trong 4  phút, tiếp theo xe chuyển động thẳng đều với vận tốc:  2(6) 40.6 400.6 960 /v m s     

Do đó, 4 phút tiếp theo ô tô đi được quãng đường là  960.4 3840 m  

Vậy quãng đường ô tô đi được trong 10 phút đầu là  4320 3840 8160 m  m. 
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Câu 20. Một quả cầu lông được đánh lên từ độ cao 2, 2m  với vận tốc được tính bởi công thức sau đây 

   0,8 4,16 /v t t m s   .  

 

a) Công thức tính độ cao của quả cầu theo t  là    20,4 4,16 2, 2h t t t m    , với 0t  . 

b) Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm  5,2t s . 

c) Độ cao cao nhất của quả cầu bằng  13,016 m . 

d) Thời điểm quả cầu chạm đất là  10,5t s . 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG ĐÚNG SAI 

 

a)       2d 0,8 4,16 d 0,4 4,16h t v t t t t t t C         . 

Mà  0 2, 2h   nên 2, 2C   nên    20,4 4,16 2,2h t t t m    . 

b) Xét   20, 4 4,16 2,2h t t t    , với 0t  . 

     220, 4 10, 4 27,04 13,016 0, 4 5, 2 13,016 13,016Max h t t t t             

Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm  5, 2t s . 

c) Độ cao cao nhất của quả cầu bằng    5,2 13,016h m . 

d) Quả cầu chạm đất khi   2 10,9
0 0,4 4,16 2,2 0

0,5
t

h t t t
t


         
. 

Vì 0t   nên chọn  10,9t s . 

Câu 21. Cây keo lai là một trong các loài cây không chỉ là nguyên liệu giấy quan trọng mà còn là loài 

cây cung cấp gỗ nguyên liệu cho các ngành khác như chế biến ván nhân tạo, chế biến đồ mộc xuất khẩu, 

gỗ bao bì, gỗ xây dựng. Cây phát triển với tốc độ nhanh, hiệu quả kinh tế. Kí hiệu ( )h x  là chiều cao của 

một cây (tính theo mét) sau khi trồng x năm. Biết rằng sau năm đầu tiên cây cao 8m .Trong 10 năm tiếp 

theo cây phát triển với tốc độ   9h x
x

   (mét/năm).  
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a) Chiều cao của một cây sau khi trồng x năm  h x  là:    9ln     h x x C m  , với 0x  .  

b) Sau 4 năm cây cao  20,5 m (kết quả làm tròn đến chữ số hàng thập phân thứ nhất). 

c) Tốc độ phát triển của cây trong 10 năm đầu sẽ tăng dần. 

d) Người ta thường thu hoạch cây keo lai khi nó có độ cao trong khoảng từ 26  đến 28  mét. Khi đó, cây 

keo được trồng từ 10 hoặc 11 năm. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG SAI SAI 

 

a) Ta có:      9 9 d 9ln 9lnh x h x x x C x C
x x

         (vì 0x  ) 

b) Ta có:     9ln     h x x C m   

Vì sau năm đầu tiên cây cao 8m nên  1 8 9 ln(1) 8 8h C C       

     9ln 8 4 9 ln 4 8 20,5h x x h m       .  

Vậy sau 4 năm cây cao khoảng  20,5 m . 

c) Ta có tốc độ phát triển của cây là hàm số     2

9 9'' 0h x h x
x x

      nên  h x  là hàm nghịch biến. 

Do đó tốc độ phát triển của cây sẽ giảm dần trong 10 năm đầu. 

d) Ta có    26 28 26 9 ln 8 28 7,39 9, 23h x x x          

Vậy sau 8 hoặc 9 năm sau khi trồng. 
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Câu 22. Cây cà chua khi trồng có chiều cao 5cm. Tốc độ tăng chiều cao của cây cà chua sau khi trồng 

được cho bởi hàm số   3 20,1v t t t   , trong đó t  tính theo tuần,  v t  tính bằng cm/tuần. Gọi  h t  (tính 

bằng cm) là độ cao của cây cà chua ở tuần thứ t .  

 

a) Độ cao của cây cà chua ở tuần thứ t  là  
4 3

40 3
t th t 

  , với 0t  . 

b) Chiều cao tối đa của cây cà chua đó là  265
3

cm . 

c) Giai đoạn tăng trưởng của cây cà chua đó kéo dài trong 8 tuần đầu tiên. 

d) Vào thời điểm cây cà chua phát triển nhanh nhất thì chiều cao cây cà chua đạt được  4405
81

cm . 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a) Do  h t  là một nguyên hàm của  v t  nên  

       
4 3

3 2 3 2d 0,1 d 0,1 d
40 3
t th t v t t t t t t t t C

            . 

Nên  
4 3

40 3
t th t C

    

Cây cà chua khi trồng có chiều cao 5 cm nên  0 5h   suy ra 5C  . 

Vậy  
4 3

5, 0
40 3
t th t t

    . 

b) Ta chỉ cần tìm giá trị lớn nhất của  
4 3

5
40 3
t th t 

    với 0t  . 

Ta có:    
3 2

2 10
10 10
t th t t t 

      suy ra   0h t   khi 0t   hoặc 10t  . 

Bảng biến thiên: 
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t  

                                                    

0                                          10                                    

 h t                                            0                        

 

 h t  

 

 
                                           

265
3                   

0                                                                                      

 

Từ bảng biến thiên ta thấy  h t  đạt giá trị lớn nhất bằng 265
3

 tại 10t  .  

Vậy chiều cao tối đa của cây cà chua đó là  265  cm
3

. 

c) Cây tăng trưởng khi   3 20 0,1 0 10v t t t t       . 

Vậy giai đoạn tăng trưởng của cây kéo dài 10 tuần. 

d) Ta chỉ cần tìm giá trị lớn nhất của hàm số   3 20,1v t t t    với 0t  . 

Ta có:   2 200,3 2 0,3
3

v t t t t t       
 

 , suy ra   0v t   khi 0t   hoặc 20
3

t  . 

Bảng biến thiên: 

 

 

t  

                                                    

0                                          20
3

                                   

 v t                                            0                        

 

 v t  

 

 
                                           

400
27                   

0                                                                                      

 

Lập bảng biến thiên ta thấy  v t  đạt giá trị lớn nhất bằng 400
27

 tại 20
3

t  . 

Khi đó: 

4 320 20
20 44053 3 5
3 40 3 81

h

               
 

. 

Câu 23. Tại một lễ hội dân gian, tốc độ thay đổi lượng khách tham dự được biểu diễn bằng hàm số 

  3 220 300 1000B t t t t    . Trong đó t  tính bằng giờ  0 15t  ,  B t  được tính bằng khách/giờ. Sau 

một giờ, 500 người đã có mặt tại lễ hội. 
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a) Số lượng khách tham dự lễ hội được biểu diễn hàm   4 3 25 100 500 95B t t t t    , với 0 15t  . 

b) Số lượng khách tham dự lễ hội sau 3 giờ là 2300  khách. 

c) Số lượng khách tham dự lễ hội lớn nhất là 28220 khách sau 10 giờ. 

d) Tốc độ thay đổi lượng khách tham dự lễ hội là lớn nhất tại thời điểm 15 giờ. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG ĐÚNG SAI ĐÚNG 

 

a) Ta có  B t  là một nguyên hàm của hàm số   3 220 300 1000B t t t t    . 

Do đó    3 2 4 3 220 300 1000 d 5 100 500B t t t t t t t t C       . 

Nên   4 3 25 100 500B t t t t C    . 

Vì sau một giờ, 500 người đã có mặt tại lễ hội nên  1 405 500 95B C C     . 

Vậy   4 3 25 100 500 95,   0 15B t t t t t      . 

b) Số lượng khách tham dự lễ hội sau 3 giờ là:   4 3 23 5.3 100.3 500.3 95 2300B      (khách). 

c) Giá trị lớn nhất của hàm số  B t  trên đoạn  0;15 .  

Ta có:   3 2

0
20 300 1000 0 5

10

t
B t t t t t

t


      
 

. 

Ta có:        0 95; 5 3220; 10 95, 15 28220B B B B    . 

Vậy Số lượng khách tham dự lễ hội lớn nhất là 28220 khách sau 15 giờ, 

d) Ta tìm t  để hàm số   3 220 300 1000B t t t t     đạt giá trị lớn nhất trên đoạn  0;15 .  

Ta có:   2

15 5 3
360 600 1000 0

15 5 3
3

t
B t t t

t

 


     
 




. 
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Ta có:    15 5 3 15 5 30 0; 962,25; 962,25; 15 15000
3 3

B B B B
                 
   

. 

Khi đó, giá trị lớn nhất của hàm số   3 220 300 1000B t t t t    trên đoạn  0;15  bằng 15000 tại 15t  . 

Vậy tốc độ thay đổi lượng khách tham dự lễ hội là lớn nhất tại thời điểm 15 giờ. 

Câu 24. Trong thí nghiệm nuôi cấy một loại vi sinh vật, kí hiệu  f t  là tổng số lượng vi sinh vật sau t  

giờ. Biết rằng sau 3 giờ đầu tiên thì tổng số lượng vi sinh vật là 50 con. Trong 7 giờ tiếp theo, số lượng vi 

sinh vật thay đổi với tốc độ   2 8f t t t    (con/giờ). 

a)  
3

28
3
tf t t C     C  . 

b) Số lượng vi sinh vật tăng trong khoảng từ 3 giờ đến 8 giờ, sau đó giảm dần trong khoảng 8 giờ đến 10 

giờ. 

c) Số lượng vi khuẩn là nhỏ nhất sau 8 giờ tính từ lúc bắt đầu làm thí nghiệm. 

d) Sau 6 giờ thì số lượng vi khuẩn là 5 con. 

Lời giải 

a) b) c) d) 

SAI SAI ĐÚNG ĐÚNG 

 

a) Ta có:  
3

2 28 d 4
3
tt t t t C    . 

b) Ta có:   0f t  khi 8 10t   và   0f t  khi 3 8t  . 

Nên số lượng vi sinh vật giảm trong khoảng từ 3 giờ đến 8 giờ, sau đó tăng dần trong khoảng 8 giờ đến 

10 giờ. 

c) Ta có:   0f t  khi 8 10t   và   0f t  khi 3 8t  . 

Bảng biến thiên của  f t : 

 

d) Ta có:  
3

24
3
tf t t C   . 

Do  
3

233 50 4.3 50 77
3

f C C       . 

Suy ra    3 21 4 77 6 5
3

f t t t f     . 

Câu 25. Vào năm 2014 , dân số Việt Nam khoảng 90,7  triệu người. Giả sử dân số Việt Nam sau t  năm 
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được xác định bởi hàm số  S t  (đơn vị: triệu người), trong đó tốc độ gia tăng dân số được cho bởi 

  0,0141, 2698.e tS t   , với t  là số năm kể từ năm 2014 ,  S t  tính bằng triệu người/ năm.  

a)  S t  là một nguyên hàm của  S t  

b)   0,01490,7.e 90,7tS t    

c) Theo công thức trên, tốc độ tăng dân số Việt Nam năm 2034  (làm tròn đến hàng phần mười của triệu 

người/ năm) khoảng 1,7  triệu người/ năm 

d) Theo công thức trên, dân số Việt Nam năm 2034  (làm tròn đến hàng đơn vị của triệu người) là khoảng 

100  triệu người/ năm 

Lời giải 

a) b) c) d) 

ĐÚNG SAI ĐÚNG SAI 

a) Ta có  S t  là một nguyên hàm của  S t . 

b) Ta có    
0,014

0,014 0,014 0,0141,2698.ed 1,2698.e d 1,2698 e d 90,7.e
0,014

ttt tS t t t t C C          

Vì  0 90,7S   nên 0C  .  

Suy ra   0,01490,7.e .tS t   

c) Tốc độ tăng dân số Việt Nam năm 2034 là   0,014.2020 1,2698.e 1,7S     (tr người/ năm). 

d) Dân số Việt Nam năm 2034 là   0,014.2020 90,7.e 120S    (triệu người). 
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PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ trả lời đáp án. 

Câu 26. Một chất điểm thực hiện chuyển động thẳng trên trục Ox , với vận tốc cho bởi công thức 

   23 4 m / sv t t t   với t  là thời gian. Biết rằng tại thời điểm bắt đầu của chuyển động, chất điểm đang 

ở vị trí có tọa độ 1x  . Tọa độ của chất điểm sau 1 giây chuyển động là bao nhiêu mét? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 4  

Phương trình tọa độ của chất điểm là nguyên hàm của phương trình vận tốc nên ta có: 

     2 3 2d 3 4 d 2x t v t t t t t t t C         

Tại thời điểm bắt đầu của chuyển động, chất điểm đang ở vị trí có tọa độ 1x   nên khi 0t   có 

  3 21 2 1C x t t t     . 

Tọa độ của chất điểm sau 1 giây chuyển động là  4x m . 

Câu 27. Một xe tải đang chuyển động đều với gia tốc 0 15 /v m s  thì tăng tốc với gia tốc 

   2 24 /a t t t m s  . Tính quãng đường (làm tròn kết quả đến phần chục của mét) xe tải đi được trong 

khoảng thời gian 3  giây từ lúc bắt dầu tăng tốc. 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 69,8  

Ta có      2 3 21d 4 d 2
3

v t a t t t t t t t C       . 

Mà  0 15 15v C    nên   3 21 2 15
3

v t t t   . 

 
4 3

3 2
1

1 22 15 d 15
3 12 3

t tS t t t t t C        
   

 
4 3

1 1
0 2.00 15.0 0 0
12 3

S C C      
 

     
4 3 4 32 3 2.3 27915 3 15.3 69,8

12 3 12 3 4
t tS t t S m           
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Câu 28. Một xe môtô đang chuyển động với vận tốc  0 15 m/sv   thì tăng tốc với gia tốc 

   2 24 m/sa t t t  . Vận tốc xe môtô đó tại giây thứ 3  kể từ lúc bắt đầu tăng vận tốc bằng bao nhiêu 

mét/giây? 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 41  

Ta có        
3

2 24 d 2
3
ta t t t v t a t t t C C         . 

Theo giả thiết    
3

20 15 15 2 15
3
tv C v t t        nên    

3
233 2.3 15 41 m/s

3
v     . 

Câu 29. Một xe taxi chuyển động trên đường thẳng nằm ngang với gia tốc phụ thuộc thời gian t  (giây) 

là   2 7a t t   2m / s . Biết vận tốc đầu bằng  10 m / s , hỏi sau bao nhiêu giây thì xe taxi đạt vận tốc 

18 m / s ? 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 8  

Ta có     22 7 d 7v t t t t t C     . 

Vận tốc ban đầu bằng  10 m / s  nên     20 10 10 7 10v C v t t t       . 

Chất điểm đạt vận tốc  18 m / s  khi và chỉ khi 2 1 (loai) 
7 10 18

8.
t

t t
t
 

     
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Vậy sau 8s thì chất điểm đạt vận tốc  18 m / s . 

Câu 30. Một vận động viên đạp chiếc xe đạp đang chạy với vận tốc  0 10 /v m s  thì tăng tốc với gia tốc 

không đổi là  22 /a m s . Tính quãng đường (đơn vị mét) vận động viên đạp chiếc xe đạp đó đi được 

trong 3 giây kể từ khi bắt đầu tăng tốc. 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 39  

Ta có    d 2d 2v t a t t t t C     . 

Vì  0 10v   nên  10 2 10C v t t    . 

Khi đó       2
1d 2 10 d 10s t v t t t t t t C       . 

Vì  0 0s   nên    2
1 0 10 mC s t t t     

Quãng đường xe đó đi được trong 3 giây kể từ khi bắt đầu tăng tốc là    23 3 10.3 39 ms    . 

Câu 31. Một chiếc ô tô đang chạy với vận tốc 15m/s  thì người lái xe hãm phanh. Sau khi hãm phanh, ô 

tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc    3 15 m/sv t t   , trong đó t  (giây). Hỏi từ lúc hãm phanh 

đến khi dừng hẳn, ô tô di chuyển được bao nhiêu mét? 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 37,5  

Ta có quãng đường xe đi được là       233 15 dt 15
2

s t v t dt t t t C         . 
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Do  0 0s   nên 0C  . Khi xe dừng hẳn thì   0 5v t t   . 

Suy ra quãng đường đi được là    5 37,5s m . 

Câu 32. Một vật chuyển động với gia tốc phụ thuộc vào thời gian theo công thức 

   2cos  /
2

a t x t m s   
 

. Biết tại thời điểm 0t   thì vận tốc và quãng đường đi được của vật đều 

bằng 0 . Tính quãng đường (làm tròn kết quả đến phần chục của mét) đi được của vật đó trong 
2


 giây 

đầu tiên. 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 0,57  

  cos sin
2

a t x t t    
 

 

Ta có vận tốc của vật tại thời điểm t  là:     sin cosv t a t dt tdt t C     
 

  cosv t t C     

Ta có  0 0 1v C     cos 1v t t    . 

    1cos 1 sins t t dt t t C         và   10 0 0s C   . 

  sins t t t    . 

 sin 0,57
2 2 2

s m        
 

 

Câu 33. Một viên đạn được bắn lên theo phương thẳng đứng từ mặt đất. Giả sử tại thời điểm t  giây (coi 

là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của nó được cho bởi    24,5 9,8 /v st t m  . Tính quãng 

đường (mét) viên đạn đi sau 2 giây đầu. 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 29,4  

Quãng đường viên đạn đi được là:      2 2d ,t24,5 9,8 24,5 4 9 24,5 4,9s t t t t C s t t t C        .  

Chọn     20 0 0 0 24,5 4,9st t ts C t        
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Vậy sau 2 giây đầu quãng đường viên đạn đi là    224,5.2 4,9.2 2 , 42 9s m    

Câu 34. Một viên đạn được bắn lên trời với vận tốc là  72 /m s  bắt đầu từ độ cao  2 m . Hãy xác định 

chiều cao (mét) của viên đạn sau thời gian 10  giây đầu tiên kể từ lúc bắn biết gia tốc trọng trường là 

 29,8 /m s .  

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 232  

Ta có vận tốc của viên đạn tại thời điểm t  là:   19,8 9,8v t dt t C      

Do  0 72v   nên    1 10 9,8.0 72 72 9,8 72v C C v t t          . 

Độ cao của viên đạn tại thời điểm t  là:  

      2
29,8 72 4,9 72s t v t dt t dt t t C          

Vì  0 2s   nên    2 2
2 20 4,9.0 72.0 2 2 4,9 72 2s C C s t t t            . 

Vậy sau khoảng thời gian 10  giây kể từ lúc bắn, viên đạn ở độ cao:  

   210 4,9.10 72.10 2 232s m     . 

Câu 35. Một xe gắn máy đang chuyển động với vận tốc  6 /m s  thì tăng tốc với gia tốc 

   23 /
1

a t m s
t




, trong đó t  là khoảng thời gian tính bằng giây kể từ lúc bắt đầu tăng tốc. Hỏi vận tốc 

của xe gắn máy sau 10 giây bằng bao nhiêu mét/giây (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị)? 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 13  
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Ta có   3  d 3ln 1
1

v t t t C
t

   
 . 

Tại thời điểm lúc bắt đầu tăng tốc 0t   thì  6 /v m s  nên ta có 3ln1 6 6C C    . 

Suy ra    3ln 1 6   /v t t m s   . 

Tại thời điểm    10 10 3ln11 6 13 /t s v m s     . 

Câu 36. Gọi  h t  (đợn vị: mét) là mực nước ở bồn chứa sau khi bơm nước được t  giây. Biết rằng 

   31' /
5

h t t m s    và lúc đầu bồn không có nước. Tìm mức nước ở bồn sau khi bơm nước được 6 giây 

(làm tròn kết quả đến hàng phần trăm của mét). 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 1,64  

Ta có :   31'
5

h t t  

 
1 11 3

3 331 1 1 3
15 5 5 201
3

th t tdx t dx C t t C


      


   

  33
20

h t t t C    

Chọn  0 0 0 0t h C      

  33
20

h t t t   

Mức nước ở bồn sau khi bơm nước được 6 giây:   33 .6 6 , 4
20

6 1 6h m   

Câu 37. Gọi ( )h t là chiều cao của cây keo (tính theo mét) sau khi trồng t  năm. Biết rằng năm đầu tiên 

cây cao  4
3

m , trong những năm tiếp theo, cây phát triển với tốc độ 
4

1'( )h t
t

  (mét /năm). Sau bao 

nhiêu năm cây cao được 16
3

 mét (làm tròn kết quả đến phần trăm của năm)? 
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Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 6,35  

Ta có
4

1'( )h t
t

  

1 11 4
344

14 1
4

1 4( )
3

th t dt t dt C t C
t

 


 
         

344( )
3

h t t C    

Năm đầu tiên cây cao  4
3

m nên 44 4 4(1) 1 0
3 3 3

h C C       

344( )
3

h t t   

cây cao được  16
3

m  nên 3 34 416 4 16( ) 4 6,35
3 3 3

h t t t t        (năm) 

Câu 38. Kí hiệu  h x  là chiều cao của một cây cao su (tính theo mét) sau khi trồng x  năm. Biết rằng 

sau năm đầu tiên cây cao su cao  3 m . Trong 15  năm tiếp theo cây cao su phát triển với tốc độ 

  2h x
x

   (mét/năm). Xác định chiều cao của cây cao su sau 12  năm trồng (làm tròn kết quả đến hàng 

đơn vị của mét). 
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Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 8  

Chiều cao của cây sau x  năm là   2d 2 ln 2 lnh x x x C x C
x

      , do 0x   

Sau năm đầu tiên cây cao  3 m do đó ta có  1 3 2 ln1 3 3h C C      . 

Vậy      2ln 3 12 2 ln12 3 8h x x h m       

Câu 39. Số dân của một thị trấn sau t  năm kể từ năm 1990 được ước tính theo một hàm số theo thời 

gian  f t  (  f t  được tính bằng nghìn người). Biết rằng   2

34
4 4

f t
t t

 
 

 (nghìn người/năm) biểu thị 

tốc độ tăng dân số của thị trấn. Số dân của thị trấn đó vào năm 2035 là bao nhiêu? (kết quả lấy chính xác 

đến hàng phần chục của nghìn người) biết dân số của thị trấn đó năm 1990 là 3  nghìn người. 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 19,3  

Ta có:  
 22

34 34
4 4 2

f t
t t t

  
  

  34
2

f t C
t

   


 

Chọn mốc thời gian là năm 1990. Dân số của thị trấn đó năm 1990 là 3  nghìn người nên ta có  0 3f   

Khi đó 34 3 20
2

C C      nên    34 20
2

f t
t

  


 

Từ năm 1990 đến năm 2035 là 45 năm nên dân số của thị trấn năm 2035 là 

  34 90645 20 19,3
47 47

f       (nghìn người). 

Câu 40. Một quần thể vi khuẩn ban đầu gồm 500 vi khuẩn, sau đó bắt đầu tăng trưởng. Gọi  P t  là số 

lượng vi khuẩn của quần thể đó tại thời điểm t , trong đó t  tính theo ngày ( 0 10t  ). Tốc độ tăng trưởng 

của quần thể vi khuẩn đó cho bởi hàm số  'P t k t , trong đó k là hằng số. Sau 1 ngày, số lượng vi 
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khuẩn của quần thể đó đã tăng lên thành 600 vi khuẩn. Tính số lượng vi khuẩn của quần thể đó sau 9 

ngày. 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 3200  

Ta có:    
1
2 2' .

3
P t P t dt k tdt kt dt k t t C       . 

Từ giả thiết suy ra: 
 
 

2 500. .0 0 5000 500 5003
22 1501001 600 . .1 1 600 33

Ck CP C
kkP k C

                  

 

  100 500P t t t   . 

Do đó, số lượng vi khuẩn của quần thể đó sau 9 ngày là:  9 100.9 9 500 3200P    . 

Câu 41. Một đàn con trùng, ở ngày thứ t  có số lượng là  K t . Biết   800K t
t

   và ngày đầu tiên, đàn 

côn trùng có 500  con. Hỏi sau 10  ngày thì đàn có khoảng bao nhiêu con? (làm tròn kết quả đến hàng đơn 

vị). 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 2342  

Số lượng côn trùng ngày thứ t  là   800d 800 lnK t t t C
t

   . 
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Vì ngày đầu tiên, đàn côn trùng có 500  con nên  1 500 800 ln 1 500 500K C C       

  800 ln 500K t t    

Số lượng côn trùng ngày thứ 10  là  10 800ln 10 500 2342K    con. 

Câu 42. Người ta truyền nhiệt cho một bình nuôi cấy vi sinh vật từ 1 C . Tốc độ tăng nhiệt độ của bình 

tại thời điểm t  phút  0 5t   được cho bởi hàm số   23f t t  ( C/ phút ) . Biết rằng nhiệt độ của bình 

đó tại thời điểm t  là một nguyên hàm của hàm số  f t . Nhiệt độ của bình tại thời điểm 3 phút kể từ khi 

truyền nhiệt bằng bao nhiêu C ? 

 
Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 28  

Ta có nhiệt độ của bình là     2 3d 3  dF t f t t t t t C     . 

Vì người ta bắt đầu truyền nhiệt cho bình nuôi cấy từ 1 C  nên ta có:  

     30 1 1 1  CF C F t t        

Vậy nhiệt độ của bình tại thời điểm 3 phút kể từ khi truyền nhiệt là    33 3 1 28  CF     . 

Câu 43. Tốc độ tăng trưởng của một đàn gấu mèo tại thời điểm t  tháng kể từ khi người ta thả 100 cá thể 

đầu tiên vào một khu rừng được ước lượng bởi công thức   8 30P t t   (con/tháng), với  P t  là số 

lượng cá thể trong đàn tại thời điểm t  tháng tương ứng. Dựa vào tốc độ tăng trưởng đã cho, hãy tính số 

cá thể của đàn gấu mèo này tại thời điểm 3 tháng kể từ khi chúng được thả vào rừng. 
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Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 226  

Số lượng cá thể trong đàn gấu mèo tại thời điểm t  tháng là 

       2d 8 30 d 4 30 conP t P t t t t t t C        

Vì ban đầu thả 100 cá thể gấu mèo nên     20 100 100 4 30 100P C P t t t        (con). 

Suy ra số cá thể của đàn gấu mèo này tại thời điểm 3 tháng kể từ khi chúng được thả vào rừng là 

    23 4.3 30.3 100 226  con P      

Câu 44. Tốc độ phát triển của số lượng vi khuẩn trong hồ bơi được mô hình bởi hàm số 

 
 2

1000
1 0,3

B t
t

 


 với 0t  , trong đó  B t  là số lượng vi khuẩn trên mỗi ml nước tại ngày thứ t . Số 

lượng vi khuẩn ban đầu là 500 con trên mỗi ml nước. Biết rằng mức độ an toàn cho người sử dụng hồ bơi 

là số vi khuẩn phải dưới 3000 con trên mỗi ml nước. Hỏi sau bao nhiêu ngày thì người ta phải xử lí và 

thay nước mới cho hồ bơi. 

 
 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 10  

Theo giả thiết thì số lượng vi khuẩn tăng với tốc độ là hàm số  B t  nên  B t  chính là nguyên hàm của 

 B t : 

Khi đó:    
 

   
2

2
1000 1000dt dt 1000 1 0,3 dt

0,3 1 0,31 0,3
B t B t t C

tt
      

    

Số lượng vi khuẩn lúc ban đầu là 500 con trên mỗi ml nước nên: 

   
1000 115000 500 500 .

0,3 1 0,3.0 3
B C C      


 

Suy ra hàm số biểu thị cho số lượng vi khuẩn tại ngày thứ t  là:    
1000 11500 .

0,3 1 0,3 3
B t

t
  


 

Số lượng vi khuẩn dưới 3000 con trên mỗi ml nước thì người bơi vẫn an toàn, ta có: 
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   
1000 115003000 3000

0,3 1 0,3 3
B t

t
    


 

 
1000 2500 1 0,3 4 10.

0,3 1 0,3 3
t t

t
        


 

Vậy vào ngày thứ 10 hồ bơi không còn an toàn, cần phải thay nước mới. 

Câu 45. Đối với các dự án xây dựng, chi phí nhân công lao động được tính theo số ngày công. Gọi 

 m t là số lượng nhân công được sử dụng ở ngày thứ t  (kể từ khi khởi công dự án). Gọi  M t là số ngày 

công nhân được tính đến hết ngày thứ t ( kể từ khi khởi công dự án). Trong kinh tế xây dựng, người ta đã 

biết rằng    M t m t  . Một công trình xây dựng dự kiến hoàn thành trong 400 ngày. Số lượng công 

nhân được sử dụng cho bởi hàm số   800 2m t t  . Trong đó t  tính theo ngày  0 400t  ,  m t tính 

theo người. Đơn giá cho một ngày công lao động là 0, 4 triệu đồng. Chi phí nhân công lao động của công 

trình đó (cho đến lúc hoàn thành) bằng bao nhiêu tỉ đồng? 

Trả lời: ……………….. 

Lời giải 

Đáp án: 64  

Ta có    M t m t  nên  M t  là một nguyên hàm của hàm số   800 2m t t  . 

Do đó:     2800 2 d 800M t t t t t C     . 

Suy ra:   2800 ,  0 400.M t t t C t     Vì  0 0 0M C   . 

Vậy   2800 .M t t t   

Số ngày công được tính đến hết ngày thứ 400 là:   2400 800.400 400 160000M    . 

Chi phí nhân công lao động của công trình đó là: 0, 4.160000 640000 ( triệu đồng) hay 64 (tỉ đồng) 
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PHẦN IV. Câu tự luận. Mỗi câu hỏi thí sinh trình bày cách giải tự luận. 

Câu 46. Một xe gắn máy chuyển động với vận tốc ban đầu là  5 /m s  và có gia tốc được xác định bởi 

công thức    22 /
1

a t m s
t




. Tính vận tốc của xe gắn máy tại giây thứ 20  (là tròn kết quả đến hàng 

đơn vị của mét/giây). 

 
Lời giải 

Ta có vận tốc của xe gắn máy  tại thời điểm t  là     2d d 2ln 1
1

v t a t t t t C
t

    
  . 

Vì vận tốc ban đầu là  5 /m s  nên  0 5 2 ln 0 1 5 5v C C       . 

Nên   2 ln 1 5v t t   .  

Vậy vận tốc của xe gắn máy tại giây thứ 20  là    20 2ln 20 1 5 11 /v m s    . 

Câu 47. Trong một đợt xả lũ, nhà máy thủy điện đã xả lũ trong 40 phút với tốc độ lưu lượng nước tại 

thời điểm t  giây là     3' 10 500 /h t t m s  . Hỏi sau thời gian xả lũ trên thì hồ thoát nước của nhà máy 

đã thoát đi một lượng nước là bao nhiêu 3m ? 

 
Lời giải 

Ta có : 

 ' 10 500h t t   

    210 500 5 500h t t dx t t C       
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  25 500h t t t C     

Chọn  0 0 0 0t h C      

  25 500h t t t    

thủy điện đã xả lũ trong 40 phút = 2400 giây thì thoát đi một lượng nước là: 

   2 35.2400 500.24 02 04 0 00 0 3 0h m    

Câu 48. Mực nước trong hồ chứa của nhà máy điện thủy triều thay đổi trong suốt một ngày do nước 

chảy ra khi thủy triều xuống và nước chảy vào khi thủy triều lên (như hình vẽ). Tốc độ thay đổi của mực 

nước được xác định bởi hàm số  21'( ) 17 60
90

h t t t   , trong đó t  tính bằng giờ  0 24t  , '( )h t  tính 

bằng mét/giờ. Tại thời điểm 0t  , mực nước trong hồ chứa cao 8m . Gọi  1h m  là mực nước trong hồ 

cao nhất và  2h m  là mực nước thấp nhất , tính giá trị 1 2h h . 

 
Lời giải 

Ta có 

 21'( ) 17 60
90

h t t t    

 2 3 21 1 1 17( ) 17 60 60
90 90 3 2

h t t t dt t t t C         
   

3 21 1 17( ) 60
90 3 2

h t t t t C      
   

Tại thời điểm 0t  , mực nước trong hồ chứa cao 8m  nên (0) 8 8h C  
 

 3 21 1 17( ) 60 8 0 24
90 3 2

h t t t t t        
 

  

Ta có: 2 5
'( ) 0 17 60 0

12
t

h t t t
t


         

Lập bảng biến thiên: 
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Mực nước trong hồ cao nhất : 1
104 20,8

5
h m   và mực nước trong hồ thấp nhất 2 8h m  

 1 2 20,8 8 28,8h h m      

Câu 49. Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi  h t  là thể tích nước bơm được sau t  giây. 

Cho    2 3' 3 /h t at bt m s    và ban đầu bể không có nước. Sau 5 giây thì thể tích nước trong bể là 

3150m . Sau 10 giây thì thể tích nước trong bể là 31100m . Hỏi thể tích nước trong bể sau khi bơm được 

20 giây là bao nhiêu 3m ? 

 
Lời giải 

Ta có : 

  2' 3h t at bt   

   2 3 213
2

h t at bt dt at bt C       

  3 21
2

h t at bt C     

Chọn  0 0 0 0t h C      

  3 21
2

h t at bt    

Sau 5 giây thì thể tích nước trong bể là 3150m :   25150 125 150
2

5h a b     

Sau 10 giây thì thể tích nước trong bể là 31100m :   1100 1000 50 110010h a b     
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Ta có hệ : 
25 1125 150
2

21000 50 1100

aa b
ba b

        

 

  3 2h t t t    

thể tích nước trong bể sau khi bơm được 20 giây là   3 2 320 20 8 020 40h m    

Câu 50. Một bác thợ xây bơm nước vào bể chứa nước. Gọi  h t  là thể tích nước bơm được sau t  giây. 

Cho   26 2h t at bt   và ban đầu bể không có nước. Sau 3 giây thì thể tích nước trong bể là 390 m  và 

sau 6 giây thì thể tích nước trong bể là 3504 m . Tính thể tích ( 3m ) nước trong bể sau khi bơm được 9 

giây. 

 
Lời giải 

Từ giả thiết suy ra    2 3 26 2 d 2h t at bt x at bt c     . 

Lại có      0 0; 3 90; 6 504h h h    nên suy ra 

2
0 3

54 9 90 6
432 36 504 0

ac
a b b

a b c

   
      
    
 

. 

Vậy    3 2 34 6 9 1458 
3

h t t t h m    . 
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