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Ciu 1. (4.0 diém) Véi a 14 sb thyc, xétham s§ f:R — R théa mén:
flax+y+ f(x+y)+ f(xy)= yf(x) véimoi x,y €R.
a) Khi a =1 va gia sirtdn tai / 12 ham dom 4nh. Tim ham sé £ ?
b) Chimg minh véi a =2, néu £(0)=0 thi f(x)=0,VxeR.

Céu 2. (5.0 diém) Cho day sb (u,) xéc dinh bi u, = 0,u,,, =i;a+—4, Vn2l.
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a) Chimg minh ddly (u,) c6 giéi han hiru han va tim gi6i han d6.

= ] T
b) Dt T, = - Tim lim —2—.
BT =2 o T

Céu 3. (4.0 diém) Cho tam giéc ABC nhon (4B < AC) ni tiép dudng tron (O) véi B,C cb
dinh va A thay ddi. Goi ¥, Z lan lugt 12 hinh chiéu cia B, Ctrén AC va AB; H la tryc tim
tam gidc ABC. Gia st cic diém E, F lan luot ndm trén canh AC va ABsao cho CE =CH,
BF = BH. Goi T 14 hinh chiéu vudng géc cia H trén EF va N la trung diém cua EF.

a) Chimg minh céc t&r gidc BZTY va BCNT ndi tiép cing mdt duong tron.

b) Chimg minh dudmg thing HT luén di qua mét diém cb djnh khi A thay ddi.
Ciu 4. (3.0 diém) Cho da thirc hé s6 thyc P(x) = x™ + 3 x™ + @, x +...+ QX + Gy, €O
2024 nghiém thyc phin biét x, véi i =1,2024 thod man x, <X, <...< Xy,

8) Biét ay, =0 va 228 52025, chimg minh da thirc ludn tdn tai hai nghiém tréi déu.

A0
b) Xét da thirc hé s6 thyc O(x) béc 2023 c6 ding 1 nghiém trén mdi khoang (%%.q)
véi i =1,2023. Chimg minh da thitc Q(x).P'(x)-Q'(x).P(x) khdng c6 nghiém thyc.

Ciu 5. (4.0 diém) Cudi nim hoc 2023 - 2024, thiy Tu thuémg 209 quyén vé gidng nhau cho 8

em hoc sinh dat gidi mén Toén trong Ky thi hoc sinh gidi quic gia, biét ring em ndo ciing ¢6
nhén dugc vo.

a) Dém s céch ting vd sao cho khéng ¢ em ndo c6 sé lugng vé chia hét cho 3.

b) Gia sir 6 v& ctia 3 em bt ky c6 tich 12 6 chinh phuong, hdi c6 it nhét bao nhiéu em
hoc sinh nhén dugc ) quyén v 12 58 chdn?

Hét




