CHUYEN PE 6: MAT NON, MAT TRU, MAT CAU
BAI 1: MAT NON
Muc tiéu
% Kién thire
+ Nim duogc dinh nghia mit non tron xoay, hinh nén tron xoay va khdi non tron xoay.
+ Nim duoc céac cong thic tinh dién tich xung quanh cia hinh noén, dién tich day cta hinh noén,
dién tich toan ph?m ctia hinh nén, thé tich cua khdi nén.
+ Kining
+  Nhan biét dugc mot khdi tron xoay la khéi non.
+ Tinh duoc cac yéu td lién quan dén khéi nén nhu d6 dai duong sinh, chiéu cao, gbc ¢ dinh,
dién tich xung quanh, dién tich toan phﬁn, thiét dién, thé tich cua khdi non. ..

+  Giai dugc cac bai toan nang cao lién quan dén khoi non nhu bai toan cyc tri, bai toan thye té...

I. Li THUYET TRONG TAM
MAT NON TRON XOAY

Trong mit phang (P) Cho hai duong thang A 1a ¢ cit
nhau tai O va tao thanh goc B véi 0° < <90°. Khi quay
mit phing (P) xung quanh A thi dudng thing ¢ sinh ra

mot mat tron xoay dinh O goi la mat nén tron xoay (hay
don gidn la mat nén). Khi do:

* Duong théng A goi 1a tryc ciia mét non.

* Puong thing ¢ duoc goi 1a duong sinh clia mit non.
* Goc 2P goi la goc ¢ dinh ctia mat non.
Nhin xét: Néu M 1a mot diem tiy y ciia mat nén (N)
khac v6i diém O thi duong thang OM 1a duong sinh cia
mat nén do.
HINH NON TRON XOAY o
Cho AOIM vudng tai I quay quanh canh goc vudng Of
thi duong gap khiic OMI tao thanh mot hinh, goi 13 hinh
nén tron xoay (goi tat 1a hinh nén).
Khi do:
* Puong thang OI goi 1a truc, O 1a dinh, OI goi 1a dudong
cao va OM goi la duong sinh cta hinh non.

* Hinh tron tdm /, ban kinh » = IM 1a day cta hinh non.
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KHOI NON TRON XOAY
Phan khong gian duoc gigi han boi mot hinh nén tron
xoay ké ca hinh d6 ta goi 1a khdi nén tron xoay hay ngin
gon 1a khdi non.
Cac khai ni¢m tuong ty nhu hinh non.
Xét khéi non ¢6 hinh biéu dién 14 hinh bén thi ta c6 nhan
xét:
- Néump (P) chira OI thi thiét dién ctia mp (P) va khéi
no6n 1a mot hinh tam giac can tai O.

- Néu mp (P) vudng géc véi OI (khong chira O) thi thiét
dién ctia mp (P) va khéi non (néu c6) 1a mot hinh tron.
Hinh tron thiét dién nay c6 dién tich 16n nhat khi mp (P)
diqua I

CONG THUC CAN NHO
Hinh nén c6 chiéu cao 1a A, ban kinh day » va do dai
duong sinh 1a 7 thi co:
- Dién tich xung quanh: S, =mnr(.
- Dién tich déay (hinh tron): S, =mr’.

- Dién tich toan phan: S, =mrl+ .

- Thé tich khéi non: ¥ = %Sh, h =§nr2h .

Chii y: Néu cat mat nén (N) béi hai mat
phang song song (P) va (Q) véi (P) qua
O va vuéng goc véi A thi phan mdt non
(N) gidi han boi hai mdt phang (P) va
(Q) va hinh tron giao tuyén cia (Q) va

mdt non (N) la hinh non.

Chii y: Vé hinh biéu dién hinh noén hay khoi

non ta thwong vé nhuw hinh bén.
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SO PO HE THONG HOA
MAT NON

MAT NON TRON XOAY

Trong mit phing (P). Cho hai duong thing A va
¢ cét nhau tai O va tao thanh goc B. Khi quay
mit phang (P) xung quanh A thi duong thing ¢

sinh ra m§t mat tron xoay dinh O goi 1a mat nén
tron xoay.

HINH NON TRON XOAY

Cho AOMI vuodng tai I quay quanh canh goc
vuong OI thi duong gap khic OMI tao thanh
mot hinh, goi 13 hinh noén tron xoay.

KHOI NON TRON XOAY

Phéan khong gian duoc gidi han boi mot hinh
non tron xoay ké ca hinh do ta goi la khoi
non tron xoay hay ngan gon la khoi noén.

Dién tich xung quanh

Dién tich d4y

Dién tich toan phan
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II. CAC DANG BAI TAP
Dang 1: Cau héi ly thuyét vé mit nén, hinh nén, khoi nén
4+ Phuwong phap giai
Can nam viing 1i thuyét trong tim vé mat non, hinh Vi du: Thé tich ciia khdi nén cé chiéu cao 4 va ban

non, khdi nén & trén. kinh 7 1a
A. %nrzh . B.w’h. C. %nrzh. D. 2nr’h.
Huwéng din giii
Vi thé tich khdi nén ¥, = %Sht h= %nrzh
(S,,: dién tich hinh tron day).
Chon A.

4+ Vidu miu

Vi du 1: Cho dudng thang / cit va khong vudng goc voi A quay quanh A

thi ta duoc
A. khéi non tron x0ay. B. mdt try tron xoay.
C. mét non tron xoay. D. hinh nén tron xoay.
Huéng dén gidi

Cho duong thang / cit va khong vudng goc voi A quay quanh A thi ta  Néu khong ndm ki If thuyét thi
duoc mat non tron xoay. dé nham véi dap an A hodc
Chon C. dap an D.

Vi du 2: Goi /, A, R lan luot 1a d6 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh

day ciia mot hinh nén. Pang thirc nao sau day luon dung?
A. I’ =hR. B.l:—+—. C.'=h+R*. D.R°=h"+I".
Huéng din gidi
Lwu y: Tam giac OIM vuong

tai I nén ta sw dung dinh ly
Pitago suy ra dap an.

Theo dinh nghia hinh nén, ta c6 tam giac OIM vuong tai /.
Do d6 OM?*> =0I° +IM*,suyra I =h>+ R*.
Chon C.

4+ Bai tap tw luyén dang 1
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Cau 1: Cho hinh non (N ) ¢6 chiéu cao /, d6 dai duong sinh 7, ban kinh day r. Ki hiéu S, 1a dién tich
xung quanh cta khdi nén (N ) . Cong thurc nao sau day la dung?

A. S, =mrh. B. S, =2mnrl. C.S, =2nr’h. D. S, =mrl.

Céu 2: Cho tt dién déu ABCD. Khi quay tr dién d6 quanh truc 4B ¢ bao nhiéu hinh nén khac nhau
duoc tao thanh?
A. Mot.

C. Khong c6 hinh nén nao.

B. Hai.

D. Ba.

Céu 3: Cho hinh non ¢6 di¢n tich xung quanh la S, ~va ban kinh . Coéng thirc nao sau day dung dé tinh
duong sinh ¢ cua hinh nén da cho.

25, S,
= C. (=2nS,r. D. (=

SX
A (=—L. B. / .
17 17
Cau 4: Cho hinh nén cé ban kinh dudng tron déy bang R, chiéu cao bang 4, d¢ dai duong sinh bang /.

Khang dinh nao sau day ding?

A. (=R -1 B. R=0+h". C. h=~R*-1*. D. (=R’ +h*.

Dang 2: Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, d9 dai dwong sinh, chiéu cao, ban kinh
day, thiét dién ctia hinh nén

4+ Phuwong phap giai

Ném viing cac cong thirc vé dién tich xung quanh,
dién tich toan phan, dién tich day. Biét s dung cac
két qua cta phan kién thic quan hé song song,
quan hé vuong goc, cac hé thirc lugng trong tam

giac... dé ap dung vao tinh toan.

Vi du: Tinh dién tich xung quanh ctia khdi nén cé
thiét dién qua truc la tam giac vudng cén dién tich
bang 2?
A. §=22r.
C. §=2m.

Huéng dén gidi

B. S=4r.
D. S =4/2n.

Tam gidc OAB vudng
can dién tich bang 2

:>10A2 =2
2

= 04=0B=2
AB=N2*+2> =22

:>h=R=A—23=\/§

Suyra S, = nN22=22n.
Chon A.
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< Vidu miu
Vidu 1: Cat mot hinh nén bi mot mat phéng qua truc ta dugc thiét dién
la tam giac déu canh 2a. Tinh dién tich toan phﬁn cua hinh nén do6.
A. 6ma’. B. 24na’. C. 3na’. D. 12na’. Luu y: Di¢n tich tam gidc
Huéng dén gidi 3
Za\/§ — 4

2

va

déu canh x la: S =

Tacod h= V3, 1=2a,r=a.

do dai chieu cao la:

R

2

Dién tich toan phan ctia hinh nén la I

S, =mrl+ w’ =nala+na’ =3na’.

O bai todn nay x=2a.
Chon C.

Vi du 2: Cho hinh nén c6 duong sinh bang dudng kinh day, dién tich day

cua hinh non bang 97. DY dai duong cao cia hinh noén bang

A. 33, B. V3. C.%. D.TS.
Huéng dén gidi
Goi r,/,h 1an luot 12 ban kinh duong tron day,
dudng sinh, chiéu cao cua hinh nén da cho.

2
. =9 =3
Theo gia thict ta co {nr ™ heén {; 6

{=2r

Laicé A=~/ =7 dodd h=/36-9=33.

Chon A.

Vi du 3: Thiét dién qua truc cua mot hinh noén 1a tam giac vuéng cé canh
goc vudng bang 1. Mit phing (o) qua dinh S ctia hinh nén d6 cit duong
tron day tai M, N. Tinh dién tich tam giac SMN, biét goc giita (a) va day
hinh nén bang 60°.

AL B.L.
3 2

Huéng dén gidi

e P
3 2

Goi O 1a taim duong tron day, H 1a trung diém

cua MN.

Luwu y: Tam giac SMN la tam
gidc can tai S va

Ta c6 MN la giao tuyén cua duong tron day va SM = SN =1,

mit phang (o), lai c6 OH L MN,SH 1L MN .

Do d6 goc giita (o) va day hinh nén 1a

SHO = 60° .
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Vi thiét dién qua truc ciia mot hinh nén 1a tam gidc vudng co canh goc
V2

vuong bang 1 = SO = -

Xét ASOH vudng tai O c6 sin60° = 50 3 SH = SO :ﬁ

sin 60° 3
Khi 36 MN =2+/SN? —SH? = 2/12

Vay dién tich tam giac SMN 1a S, = 5 SH MN =

1625

2°3 3 '
Chon C.

Vi du 4: Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, 4 va B 1a hai diém thudc

duong tron day sao cho khoang cach tir O dén mit phang (SAB) bang

afA

INZ va SA0 =30°, SAB =60°. Do dai dudng sinh cta hinh non theo a

bang
A. a\/z. B. a\/g. C. 2a\/§. D. a\/g.
Huéng dén gidi
Goi / 1a trung diém cua 4B, dung OH 1 SI.
Tacod OH = a{

Do SAB = 60° nén tam gidc SAB déu.
Suyra SA=SB=A4B.

Mit khac Lueu y:
— 1 *Taco: OH L SI (1)
SA0 =30°= SO = S84.sin30° =—S4
2 AB 1 OI
4B LS = AB 1 (SOI)
va OA:SA.cos30°:%.
2 — AB L OH (2)

Xét tam giac SOI ta co Tw (1) va (2) suy ra:

L+, r _r ! OH 1 (SAB), do ds
OH® 0S* or 0S* o4-4Ar (1 S S43 2 1 2

2 Y —(2SAJ d(0:(S4B))=0OH .

e Cé thé dat SA= x.

_ 0 su- OHf—a\/_\% a2 .

=

OH®  SA*
Chon A.
Vi du 5: Cho hinh nén dinh S, day 1a duong tron tAm O ban kinh bang 2a
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va d6 dai dudng sinh bing a~/5 . Mt phing (P) qua dinh S cét hinh nén
theo thiét dién la mot tam gidc c6 chu vi bang 2(1 +/5 )a. Khoang cach

d tir O dén mit phang (P) la

A.d:&. B.d=2, C.d:&. D.d:&
3 2 J7 2
Huéng dén gidi

Gia str thiét dién 1a tam giac SAB, khi d6 ta c6

SA+SB+AB:2(1+\/§)a

Do: = +
&a 5+a\/§+AB=2(1+\/§)a OH> OE® 0S>
OE
& AB=2a. op - 950E
0S? + OF>

Goi E la trung diém 4B, ta c6 AB L SE, mit

khac 4B 1 SO nén AB 1L (SOE).

Ké OH L SE tai H, (H € SE).
Ta thly OH L AB vi OH —(SOE)= OH 1 (S4B).

Vay khodng cach tir S dén (P) 1a OH (hay d(O;(P))=OH).

EB:%AB:a,OB:R:Za,OE:x/OBZ—E32 —Nda*—a’ =a\3 .

SO=+/SB* —OB* =5a* —4d* =a,

OH — OSOE aa3 B a3
JOS*+0E> a’+3a> 2
Vay d = "‘2/3 . Chon D.

Vi du 6: Cho hinh nén tron xoay niam

gitta hai mit phang song song (P) va P

(Q) nhu hinh v&. K¢ duong cao SO cua

hinh nén va goi 7 1a trung diém cua SO. s

Lay Me(P),Ne(Q),MN:a va di [Zz_::::l::::7

qua / cat mat nén tai £ va F dong thoi

tao voi SO mot goc B. Biét goc giita duong cao va dudong sinh cua hinh

non béng 45°. B0 dai doan EF 1a

A. EF =2a. B. EF:—%tan2B.
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C. EF =—atan2f. D. EF =-2atan2f.

Huéng dén gidi
S M
5 Luu y:
B / Saser T Saser = Sasre (%)
F
N s) S = %SF.S]. sin 45°

. s , _ _a _ La_d
Xét tam giac NIO c¢6 OI = NI.cosf} = 5 cosf, NO = NI.sin 3 5 sin 3 S =%SE.SI.sin45°

Xét tam giac SEF vuong tai S co

. Sysee =~ SF.SE.sin90°
SEF = ESM + SME = 45°+90°—B =135°-. 2
— Thay vao (*) ta duoc
SF = SE.tan SEF = SE.tan (135°~B) = SE. 1+ tan? .
anf3— ST=2 SE.SF

b hY A N b ~ .7 r P n SE + SF .
Vi SI 1a 36 dai duong phan giac trong goc FSE nén

SE tan(135°—
SIZ\/E. SE.SF a B:\/E an( B)

< —cos
SE + SF 2 1+tan(135°—|3)
{1 1+tan[ﬂcos[3 )
ool gL g
22 +tan B V2 (1+tan)
tan3—1
Do do
EF = SE\= SE = asinp - =—£tan2[3.
cosSEF  cos(135°—B) (I+tanB)(—cosp+sinf) 2
Chon B.

Vi du 7: Cho hinh chép déu S.4BC c6 canh day bang a, goc giita mit bén
va mit ddy bang 60°. Tinh dién tich xung quanh S,, cua hinh nén dinh

S, ¢6 day 1a duong tron ngoai tiép tam giac ABC.

2 2
A.quz’m\/g. B.qu:nam.
3 8
2 2
C.szmﬁ. D.Sx:mﬁ.
q 4 q 6
Huéng dén gidi

Goi O la tam cua tam giac ABC, khi d6 SO L (ABC) .

Hinh nén dinh S, c6 day la duong tron ngoai tiép tam giac ABC c6 duong
sinh 1a S4, ban kinh dudng tron day 1a OA.

Goi H 14 trung diém cta BC thi
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((SBC):(4BC))= SHO = 60°.

Tam giac ABC déu va O la tdm cua tam
giac déu nén

1 1 a3 a\/g.

OH =~ AH = - N2 _ N2 .
3 372 6
OAngHz‘“B.
3 3

Tam giac SOH vuong tai O va co

SHO = 60° nén

SO = OH..tan 60° = “63 .\/_zg.

3a’ _a\21

9 6

2
Tam gidc SOA vudng tai O nén SA=+/SO* + 04> = a?+

Dién tich xung quanh hinh nén 1a
aN3 av2l a7
= = .

S, =mrl=m0AS4=m.
6 6

Chon D.

<+ Bai tap tu luyén dang 2

Cau 1: Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh a. Mot khdi nén ¢ dinh 14 tdm ciia hinh vudng
ABCD va déy 1a hinh tron ni tiép hinh vuéng 4'B'C'D’. Két qua tinh dién tich toan phan S, cua khoi

nén d6 c6 dang bang %(\/E + c) v6i b va c 14 hai s6 nguyén duong va b > 1. Gia tri ctia be 1a

A. bc=5. B. bc=8. C. bc=15. D. bc=7.
Cau 2: Mot tir dién déu canh a c6 mét dinh trung véi dinh hinh noén, ba dinh con lai nam trén duong tron

day ctia hinh nén. Khi d6 dién tich xung quanh cta hinh nén bang

B, 23

A. 775(1 . B. T3Tta2. C. ?naz. D. \/gnaz.

Céau 3: Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 5ma” va ban kinh d4y bang a. D6 dai duong sinh ciia
hinh nén da cho 1a

A. a\/g. B. 3a\/§. C. 3a. D. 5a.

Céu 4: Cho hinh noén c6 thiét dién qua tryc 1 tam giac vudng c6 canh huyén bang a2 Dién tich xung
quanh S cua hinh non do 1a
2 2 2 2
A.S, = ““3*/5 . B.S, - “"2\5 . C.S, = “"6\5 . D. S, = ““3‘/5 .
Céu 5: Cho mot miéng t6n hinh tron c6 ban kinh 50 cm. Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién tich
toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh day bang
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A. 1072 cm. B. 502 cm. C.20 cm. D. 25 cm.
Céu 6: Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bing ban kinh ddy va bing 2a. Mit phing (P) di qua S cit
dudng tron ddy tai A va B sao cho AB = 2+/3a . Khoang cach tir tim cua duong tron ddy dén (P) bang

a\/E 2a

A L B. . C. . p. =&,

NG 2 NG

Cau 7: Nguoi ta dat dugc vao trong mot hinh nén hai khdi cau c6 ban kinh 1an luot 1a @ va 2a sao cho cac

khoi cau déu tiép xtic voi mat xung quanh cta hinh noén, hai khoi cau tiép xtic voi nhau va khoi cau 16n
ti€p xuc voi day cua hinh nén. Ban kinh day ctia hinh non da cho 1a

A. 5a. B. 3a C. 2\2a. D. 8?“

Céu 8: Mot cai phéu c6 dang hinh non chiéu cao cta phéu 1a 30 cm. Ngudi ta d6 mot luong nudc vao
phéu sao cho chiéu cao ciia cot nue trong phédu bang 15 cm (hinh H1). Néu bit kin miéng phéu rdi lat

nguoc phéu 1én (hinh H2) thi chiéu cao cua cot nude trong phdu gan véi gia tri ndo sau day?

..

vV &3

H1 H2
A. 1,553 cm. B. 1,306 cm. C. 1,233 cm. D. 15 cm.

Dang 3: Tinh thé tich khoi n6n, bai toan cuec tri
+ Phuwong phap giai
Vi du: Cho hinh nén c6 goc ¢ dinh bang 60°, dién
tich xung quanh bang 6ma®. Thé tich ¥ cta khéi

non da cho la

B 3na3\/§ _ na3\/§

AV = . B.V 2
C.V=3na’. D.V =na’.
Huéng dén gidi
Nhin vao cong thure tinh thé tich khoi non s
V, = %Sht.h =%m’2h
ta thay can xac dinh chiéu cao va dién tich day (ban
kinh d4y) ctia khdi nén. Doi véi bai toan cuyc tri ta A 0 :

1

thuong tinh toan dua dai lugng can tim cyc tri phu Thé tich 7/ = én_th _ gn.OAZ.SO.

thudc vao mot bién sau d6 dung danh gia (sir dung
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bat dang thic, khao sat ham sd...) dé tim ra két Ta c6 ASB = 60° = ASO = 30°

qua. A

:>tan30°:0—:—:>SO:OA\/§.
SO

Laico

3

S,, = R! = TOA.SA = TOANOA® + SO* = 6na’®

= 0ANOA* +304° =6a” = 204" =64’

= 04= a\/gz SO=3a=V =%n.3a2.3a =3na’.

Chon C.

4 Vidu miu

NG

Vi du 1: Cho tam giac ABC c6 ABC = 45°,A/C73 =30° 4B :72. Quay

tam giac ABC xung quanh canh BC ta dugc khdi tron xoay c6 thé tich ¥

bang
n\/§(1+\/§) n(1+\/§)
AV=——=-= B.V=~
2 24
ﬂ(1+\/§) n(1+\/§)
C.V=——"— D.V=——=
8 3
Huéng din gidi
B
, AB AC BC :
Tacod — =— =— i
sin30° sin45° sinl105° '
AC =1 --—-E;_‘—I--h,_
= St 1443 ST -
BC=+2sin>= =
12 2
Goi H 1a chan duong cao ké tir dinh 4.
1

Taco AH.BC = AB.AC.sin105° = AH :E.

Suy ra thé tich khdi tron xoay can tim la

1 1 1 TE(1+\/§)

V =—nAH’ BH +~nAH* CH =—ndAH* BC =——.
3 3 3 24

Chon B.

Vi du 2: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Hinh nén (N) c6 dinh

A va dudng tron day 1a dudng tron ngoai tiép tam giac BCD. Thé tich ¥

cua khodi non (N) 1a

Luwu y: V chinh la tong thé
tich cia hai khéi nén: Khoi
non cé chiéu cao BH dwong
sinh AB va khéi nén c¢6 chiéu

cao CH va dwong sinh AC.
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_ml6

3
T D. V- 6a
27

AV = B. V=

3a’
27 27

Huéng dén gidi

\/ga3 wWbéa’®
C.V=
9

Goi O 1a tim ciia tam giac déu BCD.
Taco AO=h,0C=r

r—% a\/g_a\/g
372 3
Suy ra
2
h=Na’—r*=|a’ - & =@
3 3
2 3
Vay thé tich khéi non Ia ¥ = -2 = L g A2 m/6a .
3 373743 27

Chon D.
Vi dy 3: Cho hinh nén (N) c6 goc & dinh bang 60°. Mt phiang qua truc

ciia (N) cat (N) theo mét thiét dién la tam gidc c6 ban kinh dudng tron

ngoai tiép bang 2. Thé tich khéi non (V) la

A.V=3Br. B.V=4Br. C.V=3n. D.V=6n.
Huéng dén gidi
Tam giac SAB déu vi c6 SA=SB va S

ASB = 60°. Tam duong tron ngoai tiép cua
ASAB 1a trong tam tam gidc. Béan kinh

duong tron ngoai tiép tam giac SAB la

rz%SO:2<:>S023. A 0 B
Ma SO = SA.sin60°=> SA=—0_ =3 _2 3.
sin 60° \/5
2
Vay ban kinh duong tron ctia khdi non 1a Rz%z#zﬁ.

9 , 2
Vay thé tich khéi non 13 ¥ = %n(ﬁ) 3=3n.

Chon C.
Vi du 4: Cho hinh tir dién ABCD ¢6 AD L (ABC), ABC 1a tam giac

vudng tai B. Biét BC =a, AB = a~/3,AD =3a. Quay céc tam gidc ABC
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va ABD (bao gdm ca diém bén trong hai tam gic) xung quanh duong
thang 4B ta dugc hai khdi tron xoay. Thé tich phan chung cta hai khdi

tron xoay d6 bang:

3\/§na3 8\/§na3 5\/§na3 4\/§na3

A. . B. C. . D.
16 3 16 16

Huéng dén gidi

Khi quay tam giac ABD quanh 4B ta duwoc khdi non dinh B c6 duong cao
BA, day la duong tron ban kinh 4E =3cm. Goi / = ACNBE,IH | 4B,
tai H.

Phan chung cua 2 khdi nén khi quay tam gidc ABC va tam giac 4BD
quanh 4B 1a 2 khéi non dinh A4 va dinh B ¢ day 1a duong tron ban kinh
IH.

Ta c6 AIBC ddng dang véi aEA=1C_BC L s
IA AE 3

Mat khac 1 /BC— AL M AL 3y 3pe_34

AB BC AC 4 4 4

Goi V;; ¥, lan lugt la thé tich cua khdi nén dinh 4 va B co day la hinh

tron tam H.
1 > 1 >
Vi ZETcIH AH; T, ZETCIH .BH

3a3\/§

16

2
:>V:V1+V2:Vzngz.AB:Vzg.gl%.a\/ng= .

Chon A.

Vi du 5: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC. Hinh nén c6 dinh S va ¢o
duong tron day 1a duong tron ndi tiép tam giac ABC goi 1a hinh nén noi
tiép hinh chop S.ABC, hinh nén cé dinh S va c6 dudng tron day 1a duong
tron ngoai tiép tam giac ABC goi la hinh nén ngoai tiép hinh chép S.4BC.
Ti s6 thé tich ctia hinh nén noi tiép va hinh nén ngoai tiép hinh chop da

cho bang
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A. l B.

2

Huéng dén gidi

C. % D.
3

W | —

Hai hinh nén c6 cung chiéu cao nén ti so the
tich bang ti so dién tich mat day. Vi tam giac

ABC d&u nén ban kinh dudng tron ngoai tiép

bang % duong cao cua tam gidc, ban kinh

\ \ At gt A M 1 \ 5
duong tron ndi tiép bang 3 duong cao cua

tam giac.
Suyralzlzﬁzi:l.

R 2 vV, § 4
Chon D.

Vi du 6: Cho mot dong hd cat gom 2 hinh non chung dinh ghép lai, trong
d6 duong sinh bat ky cta hinh nén tao véi day mot goc 60° nhu hinh bén
dudi. Biét rang chiéu cao ciia dong ho 1a 30cm va tong thé tich cua dong
ho 1a IOOOTc(cm3 ) Hoi néu cho day lugng cat vao phan trén thi khi chay
hét xudng dudi, khi d6 ti 18 thé tich luong cat chiém chd va thé tich phan

dudi 1a bao nhiéu?

A L L L
33 8 27 64

Huéng din gidi

Goi ban kinh cua hinh non 16n va nén nho 1an luot 13 x, y (x > y) .

Suy ra chiéu cao ciia hinh nén 16n va nén nho lan lugt 1a X3 , y\/§ .

3+ /3=30
Theo gia thiét, ta c6
%Ttxz.x 3 +%7‘cy2.y\/§ =1000m
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¥
X+ =1000/3 3 3

{x+y=10\/§ 2003 1043
IS S x= , )

3
Do hai hinh nén déng dang nén ti s6 can tinh bang (Z) = %
X
Chon B.
Vi du 7: Trong tit ca cac hinh non c¢6 d6 dai duong sinh bang ¢. Hinh

noén c6 thé tich 16n nhat bang

3 3 3 3
A.M\/g. B.ZM\E. C.M\/g. D.2n£\/§.
9 9 27 27
Huéng din gidi

Goi h(O <h</ ) 1a chiéu cao hinh nén, suy ra

ban kinh r =+/0* —h* .

Suy ra thé tich khdi non 1a

h
1 1 1
Vzgnrzh:En(fzh—hs):gnf(h). .
Xétham f(h)=0*h—h’ trén (0;0).
1
h=—
f'(h)=0-3n =0 \/i
h= —ﬁ(khong thoa man)
Lap bang bién thién ta duoc
h 0 J3 ¢
f'(h) i 0 =

w| 7 T~

Ta thiy maxf(h):f[%j:%.
2103
27

Vay V.. = .Diu“="xdyra < h=—=.

&S~

Chon D.
Vi du 8: Trong cac hinh ndn cing c6 dién tich toan phan bang S. Hinh
noén co thé tich 16n nhét khi (, ¢ 1an luot 13 ban kinh day va duong sinh

cua hinh non)
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A. (=3r. B. /=22r. C.l=r. D. (=2r .

Huéng din gidi

_ 2
Tacod S=mrl+mr’ — (= S—mr

17
Thé tich

1 > S nr’ 1
Vzgnr PN - i 51/ Sr —2nr
. Luuy: diéu kién cia bién khi

Lap bang bién thién cho ham f Sr* —2mr* trén (O; +oo), ta thay

khdo sat ham.
\ £ s £ S
ham so6 dat gia tri 1on nhat tai » = ™ —>{=3r.
T

Chon A.

Vi du 9: Cho hinh nén dinh S c6 day 1a duong tron tim O. Thiét dién qua
truc hinh nén 1a mot tam giac cin véi canh dy bang a va c6 dién tich 1a
a’. Goi 4, B 1a hai diém bét ky trén dudng tron (O). Thé tich khoi chép
S.04B dat gia tri 16n nhat bang

3 3 3 3
AL B Rty
2 6 12 12

Huéng dén gidi

B
Tam giac can SCD, c6 S, -, = %CD.SO sal= %a.SO — 80 =2a.

Khéi chop S.04B co chiéu cao SO =2a khong d6i nén dé thé tich 16n
nhat khi va chi khi dién tich tam gidc O4B 16n nhat.

Ma S, . =~O0AOB.sin AOB =+ sin A0B (véi r 1a bén kinh dudng
2 2

tron mat ddy hinh nén). Do d6 dé S,,,, 16n nhat khi sin AOB =1.Khi d6

3

Vmax = a_ ‘
12
Chon C.
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Vi dy 10: Cho hinh nén (N, ) co6 dinh S, chiéu cao 4. Mot hinh non (N,)
c6 dinh 1a tdm cta day (Nl) va c6 day 1a mot thiét dién song song véi

day cua (N, ) nhu hinh v&.

Khoi nén (N,) c6 thé tich 16n nhat khi chiéu cao x bing

Al B c. 2t D.M.
2 3 3 3
Huéng dén gidi

Xét mat cét qua truc hinh nén va ki hi€u nhu hinh vé. Véi O, 1 lan luot 1a
tdm day cta hinh non (N,),(N,); R, r lan luot 13 cac ban kinh cta hai
duong tron day cia (N, ),(N,).

, ST r __h-x r R(h—x)
TacO) —=—< = 77
SO R h R h

x=h
f1(x)=3x"—4hx+1*; f'(x) =0 x—ﬁ'
3
Lap bang bién thién ta c6
X 0 & h
3
f'(x) ¥ 0 -

(x) / \

Vay f(x) dat gid trj 1on nhat trén khoang (0;/) tai x = g

TOANMATH.com

Trang 18



Chon B.
Vi du 11: Xét cic hinh nén c6 duong sinh voi do dai déu bang 10cm.

Chiéu cao ctia hinh ndn ¢6 thé tich 16n nhét 1a

A. 53 cm. B. 10+/3 cm. C. # cm. D. Mcm
Huéng dén gidi
Xét hinh nén c6 chiéu cao 13 x cm va ban g
kinh day 1a y cm (x, y duong). i
Tacd x*+y° =10 = »* =100—x7, ta c6 E
didu kién x, y €(0:10). :
Thé tich khéi non 1a r

14 =lnr2h =ln(100—x2)x.
3 3
Xétham s6 f (x)=(100-x")x=100x—x°, x € (0;10);

f'(x):100—3x2;f'(x)=0<:>xz#.

Béng bién thién

1043
X 0 _3_ +a0
f'(x) * 0 -

f(x) / \

1043
3

Ta thay V' 16n nhat khi f (x) 16n nhat tai x = cm

Chon D.
Vi du 12: Gia st d6 thi ham s6 y = (m2 +1)x4 —2mx* +m* +1 ¢6 3 diém
cuc tri la 4, B, C ma x, <x, <x..Khi quay tam gidc ABC quanh canh

AC ta dugc mot khdi tron xoay. Gia tri cia m dé thé tich cua khéi tron

xoay d6 16n nhat thudc khoang nao trong cic khoang dudi day?
A. (4;6). B. (2;4). C. (—2;0). D. (0;2).

Huéng din gidi
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A b c
y'= 4(m2 +1)x3 —4m)c=4)c[(m2 +1)x2 —m].
0

x
y'=0<:>4x[(m2+1)x2—m}:0<:> x:i\/27(m>0)'
m”+1

Véi m >0 thi do thi ham so ¢6 3 diém cuc tri (v x, <x, <x.)la

2
A —,/ZL;— T +m*+1 ;B(O;m2+1);
m+1 m +1

2
C 2L;—T +m’+1 .
m +1 m +1

Quay AABC quanh AC thi dugc khdi tron xoay c6 thé tich 1a

2 \? 9
V:2.lnr2h=%nBlz.IC:%n T ) ;n =g7r m—s
3 3 3\ m?+1) \m?*+1 3 (m2+1)

9

Xétham [ (m)=———.
(m2+1)
) m8(9—m2)
Tacd f'(m)=————5;f'(m)=0=m=3(m>0).
(m2+1)

Ta c¢6 bang bién thién

f'(m) & 0 =

.

Vay thé tich can tim 16n nhat khi m =3 .

Chon B.

Vi du 13: Cho tam giac ABC vuong tai 4, c6 AB=6cm, AC =3 cm. Goi
M diém di dong trén canh BC sao cho MH vudng goc véi AB tai H. Cho

tam giac AHM quay quanh canh 4H tao nén mot hinh nén, thé tich 16n

nhét ctia hinh nén dugce tao thanh la
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AL B. .. c. 2 D. 4r.
3 3 3

Huéng dén gidi
bat AH:x(cm), 0<x<6.
Khi do BH:6—x(cm). B

Xét tam gidc BHM vudng tai H.

Ta co tan HBM _HM
BH
— . H M
= HM = BH .tan HBM =(6—x).tan HBM .
Ma tanm:tanﬁzﬂzgzl.
AB 6 2 A c

Do d6 HM :(6—x).%.
Thé tich ctia khéi nén tao thanh khi tam gidc AHM quay quanh canh AH
la ¥ =t wim? =Z x L (6-x) = Z(x —126 +36x) (1),

3 3 4 12

Xétham sb f(x)=x"—12x" +36x véi 0<x<6, tacod

£(x)=3x> = 24x+36; f'(x) =0 < 3¢ —24x+36:0<:>[x
X

Bang bién thién cia ham s6 f(x)=x" —12x" +36x véi 0<x<6

X 0 2 G
f'(x) i 0
32

f(x) / \

Ttr (1) va bang bién thién ta ¢ thé tich 16n nhat cta khbi nén tao thanh 1a

yol 3 8T
12 3
Chon C.

Vi du 14: Cho hinh 13p phuong
ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich bang 1.
Goi (N ) lIa mét hinh nén c6 tam
duong tron day trung voi tam cuda

hinh vuéng ABCD, ddng thoi cac

diém A" B, C',D' nam trén cac
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dudng sinh cua hinh nén nhu hinh v&. Thé tich khdi nén (N) c6 gid tri

nho nhit bang
A B. 2" c. " p. T
3 4 8 16
Huéng dén gidi
E
/c /) H A’

C / A F
Xét phan mit ct qua truc hinh nén va di qua mit phang (A44'C'C), ki

hiéu nhu hinh v&. Véi I H lan luot 1a tAm cta hinh vuong ABCD,
A'B'C'D' va dinh 4’ nam trén dudng sinh EF ciia hinh nén.

2

Hinh 1ap phuong c6 thé tich bang 1 nén A4’ = HI =1,4'H = -
Dit EH =x(x>0). Khi do, ta co

EH AH x A2 ﬁ(}ﬁlj
= = — FI

El  FI  x+1 2FI 2

Thé tich khdi nén (N) 1a

yol a1 x+1Y 1_n(x+1)3
(N)—ETU" —gTC e (X+ )—g .

3 2
Xéthamsb f(x)= (x+21) trén (0;+0). Taco f'(x)= (x—2)(3x+1)
* x
Lap bang bién thién
X 0 2 oo
reg| | - o '
& H \ /

. 27 . ) on
Ta duoc (ronlor'})f(x):T tai x=2.Suyra min¥,, =

Chon C.
Vi du 15: Mot hinh non dinh S ban kinh ddy R = a3 , goc ¢ dinh la
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120°. Mat phiang qua dinh hinh nén cit hinh nén theo thiét dién 1a mot

tam giac. Dién tich 16n nht ciia tam giac d6 bang

A. \3d. B. 24°. C.%?f. D. 2./34°.
Huéng dén gidi

Gia st ASAM 13 thiét dién tao boi mat phfing va hinh non.
Goi AM =x(0<x£2a\/§).

Goi H 14 trung diém ciia AM

= OH L AM = AM 1 (SOH)= AM 1 SH .

AO

SA=———=2a
Vi ASB =120° = A4S0 = 60° = sin 60
so=_A49 _
tan 60°

2 2
OH =~J0A* - AH? =,/3a2—%:>SH:\/OH2+SOZ :,/4&—%.

1 1 / X
SASAM :EAMSHZEx 4612—T.

Taco

s / 232\

=S __=2a’. Chon B.

max
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Vi dy 16: Cho mit cau () ban kinh R. Hinh nén (N) thay doi c6 dinh

va duong tron day thudc mit cau (S ) Thé tich 16n nhat ctia khbi non

(N) 1a
3 3 3 3
4, 32nR g 328 c. 3R p. 2R
81 81 27 27
Huéng dén gidi

Ta c6 thé tich khéi nén dinh S 16n hon
hoic bang thé tich khdi nén dinh S’ . Do
d6 chi can xét khdi nén dinh S cé ban
kinh duong tron day la » va duong cao
14 SI=h véi h>R. Thé tich khdi nén

dwoc tao nén boi (N) la

1 1 )
V—EhS(C) —Eh.TEJ’

1
= gn(—lf +2/°R).
Xéthamsd f(h)=—h’+21°R v6i he[R;2R).

Taco f'(h)=-3h>+4hR.
AR Chu y: Sau khi tinh duoc
f’(h):0<:>—3h2+4hR:0<:>h:0(1oai)hoéc h=—. |

3 V=-n(-F+2°R) ta cb
Béng bién thién 3

AR thé lam nhu sau:
h R 3 2R 1
V=—n(-h"+21"R)
f'(h) i 0 = 3
2R’ 1,
Ciomal =—nh" (2R-h
R’ 0 =gh.h(4R—2h)
, 32 5. 4R
Ta c6 maxf(h):ER talh:T. gﬁ(h+h+4R_2hj3
. . . 6 3
Vay thé tich khoi non duoc tao nén boi (N) c6 gia tri 16n nhat 1a
1 32 32 4R = 32k
V=-n—R=="nR khi h=—. 81
3 27 81 3 .
Dang thirc xay ra khi va chi
Chon A.
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khi h=4R—2h<:>h:%.

4+ Bai tap tw luyén dang 3
Céu 1: Cho mdt hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang 8 cm ban kinh day bang 6 cm. Cat hinh nén da cho
béi mot mat phing song song v6i mit phang chira day dwoc mot hinh noén (N ) dinh S ¢6 duong sinh
bang 4 cm. Thé tich cua khbi nén (N) la

TV =——mncm’. B.Vzﬁncnf. C.V—&RCW. D.V—ﬁncm3

125 125 125 125
Céu 2: Cho hinh nén (N) c6 ban kinh déy bang a va dién tich xung quanh S, =2mna’. Tinh thé tich ¥/
ciia khoi chép tir gide déu S.ABCD c6 ddy ABCD ndi tiép ddy ctia khoi noén (N) va dinh S tring véi dinh
cuia khéi non (N).

3 3 3
N C B,y = 220 C.V=23d" b,y =203
3 3 3
Cau 3: Cho hinh nén dinh S, day la duong tron ndi tiép tam giac ABC. Biét rang AB = BC =10a,

AC =12a, gbc tao boi hai mit phang (S4B) va (4BC) bang 45°. Thé tich ¥ ctia khéi nén da cho 1a

A.V =3na’. B.V =9ma’. C.V=27na’. D. V =12na’.
CAu 4: Cit hinh n6n S boi mot mit phfmg di qua truc ta dugc thiét dién 12 mot tam giac vudng can, canh
huyén bang a~/2 . Thé tich khéi nén bang

a2 na’2 na’\2 na’2

A. . B. . C. . D.
4 6 12 12

Cau 5: Cho hinh nén c6 goc ¢ dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 6ma®. Thé tich ¥ ctia khdi nén
da cho la

3 3
A. V=3““4\/§. B. V:““4\E. C.V=3nd". D.V=nd’.

Céu 6: Cho hinh nén (N) c6 géc 6 dinh bang 60°. Mit phing qua truc cua (N) cét (N) theo mot thiét

dién 1a tam gidc c6 ban kinh duong tron ngoai tiép bang 2. Tinh thé tich khbi non (N).

A. V =33m. B. V =4/3x. C.V=3n. D. V =6m.
Céu 7: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Hinh nén (N) c¢6 dinh 4 va dudng tron ddy la dudng tron
ngoai tiép tam giac BCD. Thé tich ¥ cua khoinén (N) 1a

3 3 3 3
A.V:“\/g“ . B.Vz\/ga . C.V:’“@ . D.V:’“@ .
27 27 9 27

CAu 8: Cho hinh non c6 thiét dién qua truc la tam giac déu. Goi V., V, lan luot 1a thé tich cua khéi cau

At gt A st A \ At A \ ) ~ ’ V
ndi tiép ngoai tiép va ndi ti€p hinh nén da cho. Tinh L
2

A. 4. B. 2. C.8. D. 16.
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Céu 9: Véi mot dia phang hinh tron bang thép ban kinh R, phai lam mot cai phéu bang cach cat di mot
hinh quat ctia dia nay va gip phan con lai thanh mot hinh non. Goi do dai cung tron cia hinh quat con lai
1a x. Tim x dé thé tich khdi non tao thanh nhén gia tri 16n nhat.

A. xzan;/E. B. x:27t1§\/§_ C. x:27t1§\/§_ D. x:nR;/g.

Cau 10: Hinh nén goi 1a ndi ti€p mat cau néu dinh va duong tron day cua hinh nén nam trén mat cau.

Tim chi€u cao / cia hinh nén c6 the tich 16n nhat ndi tiép mét cau co6 ban kinh R cho trudce.

A.h:3—R. B.hzﬁ. C.hzﬁ. D.4—R.
2 2 4 3

Céu 11: Cho mit cdu (S) c6 ban kinh R khong d6i, hinh nén () bat ki ndi tiép mat cau (). The tich

A ’ \ \ A .7 A \ . 5 A+ A \ .y -1 A 5 V M
khoi non (H ) la ¥, ; va thé tich phan con lai ctia khoi cau 1a V. Gia tri 1on nhat cia — bang
2

A 52 ¢ .t
Dang 4: Bai toan thuc té vé hinh nén, khéi nén
4+ Phwong phap giaii

Str dung tong hop cac kién thirc tir cac dang toan 1, Vi du: Nguoi tho gia cong cia mot co so chat

2, va 3 dé giai cac bai toan thyc té vé hinh nén hay lwong cao X cit mot miéng ton hinh tron véi ban

khéi non. kinh 60 cm thanh ba miéng hinh quat bang nhau.
Sau d6 nguoi thg 4y quan va han ba miéng ton d6
dé duoc ba cai phéu hinh non. Hoi thé tich ¥ cua

modi cai phéu d6 bang bao nhiéu?

A,y = 16000v2 6000v2 lit. B.V= 16v2r lit.
3 3
C. y = 16000v2n 600;)\/5“ lit.t D.V= 160;/5“ lit

Huéng dén gidi

D6i 60 cm = 6 dm.

Puodng sinh ctia hinh noén tao thanh 1a ¢ =6 dm.
Chu vi dudng tron ban ddu la C =2nR =12x.

Goi 7 1a ban kinh duong tron day cta hinh nén tao

thanh.
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Chu vi duong tron day ctia hinh non tao thanh 1a

_2m6

2nr =4n(dm)=r= 421_75 =2 (dm).
s

Puong cao ctia khoi non tao thanh 1a

h=A -1 =6 =2 =42

Thé tich ctia mdi phéu 1a

16\3/5% (dm3)

V= lTtrzh = ln22.4\/_ =
3 3

B 16\/575

3

(lit).

Chon B.

4+ Vidu miu
Vi du 1: Hai chiéc ly dung chit 1ong giéng hét nhau, mdi chiéc co phan
chtra chit 1ong 13 mot khéi nén co chiéu cao 2dm (mé ta nhu hinh v&).
Ban dau chiéc ly thtr nhat chtra dy chat 1ong, chiéc ly thir hai dé rdng.
Ngudi ta chuyén chat 1ong tir ly thir nhat sang ly tht hai sao cho d6 cao
ctia cOt chit 1ong trong ly thir nhit con 1dm. Tinh chiéu cao / cia cot chat
long trong ly thir hai sau khi chuyén (d6 cao cuia cot chét long tinh tir dinh
ctia khdi nén dén mat chat long — luong chat 16ng coi nhu khong hao hut

khi chuyén. Tinh gan dung /4 véi sai s6 khong quéa 0,01dm).

A. h=1,73dm. B. h=1,89dm. C. h=1,91dm. D. h=141dm.
Huéng din gidi
C6 chiéu cao hinh nén khi dung day
nuée & ly thi nhat 4H =2.
Chiéu cao phin nuéc & ly thir nhat sau
khi d6 sang ly thir hai AD=1.
Chiéu cao phan nuéc & ly thi hai sau

khi d6 sang ly thir hai AF =h.

Theo Ta-1ét ta co
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R 4D 1 R" _AF _h , R _, Rh
e suyra R'=—, R"=—.
R AH 2 R AH 2 2 2

Thé tich phan nudc ban dau o ly thir nhat ¥ = 2nR?.

. . ‘ R
Thé tich phan nuéc & ly thi hai V, = tR"*h = R h )

2
Thé tich phan nudc con lai & ly thir nhét V,= nR .

R23 RZ
Ma V=V +V, <= L

3
:2nR2<:>h?+i:2<:>h=§/7=1,91.

Chon C.

Vi du 2: Mot bé nude 16n cia khu cong nghiép c6 phan chira nude 1a mot
khdi non dinh S phia duéi (hinh v§), duong sinh S4 =27 mét. C6 mot lan
lac bé chira day nudc, ngudi ta phat hién nudc trong bé khong dat yéu cau
vé vé sinh nén lanh dao khu cong nghi¢p cho thoat hét nude dé lam vé
sinh bé chira. Cong nhan cho thoat nudc ba lan qua mét 16 ¢ dinh S. Lan
thi nhit khi myc nudce t6i diém M thudc SA thi ding, lan tha hai khi muc
nude toi diém N thude SA4 thi dimg, 1an thir ba méi thoat hét nuée. Biét

rang lwong nudc mdi lan thoat bang nhau. Tinh d¢ dai doan MN.
A 27(32- 1) m.
B U545 . Vo e
M

C. 9o ({2 1) .
D. 93(2-1)m.

Huéng dén gidi s

i

S
Ta goi V,, V,, V lan luot 14 thé tich khdi nén c6 dudng sinh 1a SN, SM,
SA.

Do ASEM dong dang véi ASOA nén ta co M = S—E EM

SA SO 04"
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&j @%z(%j < SM =x/13122
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Tuong tu ﬁz(ﬂj @lz(ﬂj < SN =1/6561 .
V SA 3 27

Vay MN = SM — SN =x/13122 —3/6561 .

Chon C.

<+ Bai tip tu luyén dang 4
Cau 1: Cho mdt tdm bia c6 hinh dang tam giac vudng, biét b va ¢ 1a 46 dai hai canh goc vudng ciia tim
bia. Trén tim bia d6 ta chon canh huyén lam truc rdi quay xung quanh tim bia d6 (ké ca diém trong) voi
truc tao thanh mot khoi tron x0ay. Thé tich ¥ khdi tron xoay sinh ra béi tAm bia do 1a
2.2 2.2 2.2 2.2
Av=—t< = py-_T< c.v=2"¢< p.y-—"¢
Wb +¢? Wb +¢? Wb+ 32(6% +¢)

Cau 2: Cho khdi g5 hinh tru ¢6 ban kinh 3 cm va chiéu cao 6 cm, day 1a hai hinh tron tim O va O'. Puc
khéi gd nay tao ra hai khéi nén co dinh ndm trén OO’ va day tring véi hai day ciia khdi gd sao cho goc &
dinh bang 60° (nhu hinh v&) va OI = x(S\/E <x<33 ) Gia tri nho nhat cia tong dién tich xung quanh
hai hinh nén di duc bang

A. 12t cm’. B. 14n cm’ . C. 441 cm’. D. 721 cm®.
Cau 3: Mot tAm t6n hinh tam gidc déu SBC ¢ d dai canh bang 3. K 1a trung diém BC. Ngudi ta ding
compa vach mot cung tron MN cé tdm 1 S, ban kinh SK. Liy phan hinh quat go thanh hinh nén khéng c6
mat day voi dinh 13 S, cung MN thanh dudng tron day cta hinh nén (hinh v&). Tinh thé tich khbi nén trén.

aaaa

/105 g 3n 303 141

64 T 327 32 64
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Dang 1: Cau héi ly thuyét vé mit nén, hinh nén, khéi nén

DAP AN

1-D

2-B

3-A

4-D

Dang 2: Bai toan tinh dién tich xung quanh, di¢n tich toan phin, d9 dai dwong sinh, chiéu cao, ban

kinh day, thiét dién ciia hinh nén

1-A 2-C 3-D 4-B 5-D 6-D 7-C 8-B
Dang 3: Bai toan tinh thé tich khdi nén, bai toan cue tri

1-A 2-D 3-B 4-D 5-C 6-C 7-D 8-C 9-A 10-D
11-D

Dang 4: Bai toan thuc té vé hinh nén, khéi nén

1-B

2-A

3-A
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