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PHAT TRIEN BE MINH HOA 2025 Giao Vién: DINH XUAN NHI

DANG 1: KHAO SAT HAM SO
1. KIEN THU’C CAN NHO
(Hoc sinh xem bai giang)
2. BAITAP MAU
Ciu 1: (PE MINH HQA BQ GIAO DUC 2025)

Cho ham s6 f'(x)=2cosx +x.

a) f(O):2;f(%]:%.

b) Pao ham cua ham s6 da cho la f'(x)=2sinx+1.

¢) Nghiém cta phuong trinh f '(x) =0 trén doan {O; %} la %

d) Gia tri 1on nhat cia f (x) trén doan {O;%} a3 +%.
Hudng dan gidi
T T T T
a 0)=2cos0+0=2 va f| — |=2cos—+—=—. Dung.
(@ f(0) f( 2) S+ = Ding
(b) Pao ham ciia f(x)=2cosx+x la f'(x)=-2sinx+1. Sai.
(c) f’(x):—2sinx+1 khi d(’)f’(%j:—Zsin%+1:O , suy ra x:% la nghiém cua phuong trinh
f'(x) =0 trén doan {O;Z} . bung.
2
(d)f(x)=2005x+x, f’(x)z—Zsinx+1C(') nghiém x:%e{o;z}, f(O):Z;f(

2

f(%j = 2c0s%+% = \/§+% Do d6, gié tri 16n nhét cua f(x) trén doan {0;%} la %+\/§ . Dlng.
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3. BAI TAP TWONG TU’ VA PHAT TRIEN
Chu 2: Cho ham s0 f(x)=1-2sin2x
a) Ham sb ¢6 gia tri nhé nhét bang — 1, khi do x = %+ k27, keR.

b) Ham sb g(x)= f(x)+cosx tudn hoan véi chuki 27 .

! kel;.
f(x)+1
d) Phuong trinh f”(x) =4 chi mot ho nghiém x:%+k7z,k eZ.

¢) Tap xéac dinh ham s6 y = la R\ {%+ %4

Cau3: Chohamsé y = f(x) c6 dao ham trén R vahamsb y = f'(x) la ham s bac ba c6 dd thi la duong

cong trong hinh vé.

VA
/J’ = f'(x)
-3 =2 -1
- Y l x>
a) Haim s y :f(x) ddng bién trén khoang (—oo;—2).
b) Ham s y = f(x) c6 hai diém cuc tri.
) /'(2)=4.
\ A l , X N , 5 3
d) Ham so g(x):f(x)—zx +x+2024 dong bién trén khoang 35
Céu 4: Cho ham s f (x)= R
x+1

a) Ham s6 f(x) 6 tap xac dinh: D=R\{1}.

b) Ddng bién trén céc khoang (—o0;—1) va (—L+0).

¢) o thi ham s6 c6 dudng tiém can dimg x=—1.

d) D4 thi ham s6 y = f(x) cit duong thing d :4x—y -3 =0 tai 2 diém phan biét.

Céu 5: Chohamsd y = f(x)=x+2+ c6 dd thila (C).

2x+1
a) (C) c6 duong tiém can dimg 1a x = —%.
b) lim[ f(x)-(x+2)]=0.

¢) (C)co dudmg tiém can xiénla y =2x+1.

d) (C)co tam déi ximg (—%;2}.

Céu 6: Cho ham s6 y =x’ —3x” +1, c6 d6 thi (C).
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a) Ham s ddng bién trén khoang (0; +oo) .

b) Ham s0 c6 hai diém cuc tri.

¢) Duong thing di qua hai diém cyc tri ctia do thi (C) c6 phuong trinh 1a A:y =2x+1.

d) Puong thang d : y = (Zm — l)x +m+3 song song voi dudng thiang di qua hai diém cuec tri cia dd thi
(C) khi m=2.

24 3x

Céu 7: Cho ham s y = al

c6 db thi la (C). Xét tinh ding sai cia cdc khang dinh
x —

a) Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;3) .
b) Khoang cach giira hai diém cyc tri ctia dd thi ham s bang 445
¢) Pudng tiém cén xién cta do thi ham s6 (C) di qua diém M (2;-2).

d) Do thi (C ) cit truc hoanh tai hai diém phén biét c6 hoanh d§ x,,x, thoa man |x1 - x2| =3.
—x>+x+1
x+1
a) Ham s6 dong bién trén céc khoang (0;1).

Céu 8: Cho ham s6 y = c6ddthila( C).

b) Ham $6 ¢o hai diém cyc tri.
¢) Do thi (C) cé tiém can xién di qua diém A(1;2).

d) Truc dbi xtmg cua db thi c6 phuong trinh 13 y = (\/5 +1)x+2— \/5 .

2
CAau 9: Cho ham s yzf(x)zLxs
x+3
2
a) Ham s6 c6 dao ham y':$x;L5
(x+3)

b) Ham s6 nghich bién trén (—4;-3).
c) Do thi ham sb ¢co duong tiém can xién tao voi hai truc toa do mot tam gidc co di¢n tich b?mg 4,
d) C6 2022 gia tri nguyén cta tham sé m thudc [—2024; 2025] dé ham so: g(x) = f(x2 - 2x—m) co65
diém cuc tri.
Céu 10: Cho ham s6 f(x)= 2sinx—/2x.
a) f(O):O;f(Ejzx/E—ﬁﬁ.
4 4
b) Pao ham ciia ham s6 di cho 1a f’(x) =2cosx++/2 .
V4

¢) Nghiém ctia phuong trinh f(x)=0 trén doan {O; %} 1a 7

”} 1a —2+%.

d) Gia tri nho nhét cia f (x) trén doan [—%;5

Céu 11: Cho ham s6 y = f'(x)= ax+i)(c¢ 0,a—bc #0) c6 dd thi nhu hinh v& sau:
ox+
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a) Do thi ham s6 y = f(x) c6 tiém can dimg la x = —% va tiém can ngang 1a y :% .

b) Ham s y = f'(x) dong bién trén cac khoang (—oo;%j va (%;MQ] :

¢)a>0;b<0;c>0
d) T=a+2b+c=3.

-2 khix <1
4
Céu 12: Cho ham s6 f(x)={m+2 khix=1.
HIZ2 i
X—X
1
VT
b) Ham s6 £ (x) lién tuc trén khoang (1;+).
1
A

d) V&i moi s6 thuc m thi ham sé dé cho lién tuc trén tap xac dinh.
Céu 13: Cho ham s6 f (x) = sinx.

a) Ham s6 f'(x) dong bién trén khodng (—%+ k27r;%+ k27zj,k eZ.

b) Ham sb f(x)=sinx c6 do thi nhu hinh sau:

] P

2n/

¢) Ham s6 g(x):%x)1 13 ham sb chén.
X"+
d) Ham s h(x)=; x4c dinh Vx e R khi va chi khi m<-2v m>2.
2f(x)—m

Céu 14: Cho ham s6 y = f(x) c6 biéu thirc dao ham f’(x)=6x+sinx VxeR. Biétrang f(0)=2 va
F(x) 1a mot nguyén ham cta f(x), d6 thi hamsb y = F(x) diqua gbc toa do.
a) f(x)=3x+cosx+1.
b) F(x)=x’—sinx+3x.
¢) Do thi ham s6 y = F(x) ddi xtmg qua gbc toa do.
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d) Hamsb y=f(x) lién tuc trén R va cé minf (x)=2.

Céu 15: Cho ham s6 y = f(x)= 3x +24 c6 0 thi (C). Ménh dé nao sau déy la dung hay sai ?
x—

a) (C)cotiém can dung x =2 va tiém can ngang y =3

b) (C) c6 tam ddi xtmg (2;3).

¢) Cé tatcd 12 dudng thing cdt (C) tai hai diém phén biét c6 toa do nguyén.

d) Goi 4 va B la hai diém nam trén hai nhanh cia (C) Poan AB ngéin nhat bang 45

£ [/
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PHAT TRIEN BE MINH HOA 2025 Giao Vién: DINH XUAN NHI

DANG 2: UNG DUNG CUA TiCH PHAN MUC VAN DUNG
1. KIEN THUC CAN NHO
(Hoc sinh xem bai giang)
2. BAI TAP MAU
Ciu 1: (PE MINH HQA BQ GIAO DUC 2025)

Mot nguoi diél:l khién 6 t6 dang ¢ dudng dan mudn nhép lan vao duong cao téc.‘ Khi 6 t6 cach diém nhap
lan 200 m, toc do cua 6 t6 la 36 km/h. Hai gidy sau d6, 6 t6 bat dau ting toc voi toc do
v(t)=at+b(a,b eR,a>0), trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bing gidy ké tir khi bat dau ting toc. Biét ring 6
t6 nhap lan cao toc sau 12 gidy va duy tri sur tang toc trong 24 gidy ké tir khi bat dau tang tic.

a) Quang duong 6 t6 di duoc tir khi bat dau tang toc dén khi nhap lan 1a 180 m.

b) Gia tri cua b 1a 10.

¢) Quéing dudng S(¢) (don vi: mét) ma 6 t6 di dugce trong thoi gian ¢ gidy (0 <r<24) keé tir khi ting

24
toc duoc tinh theo cong thire S(7)= I v(t)dt.
0
d) Sau 24 gidy ké tir khi ting tdc, tbc d6 cua 6 t6 khong vuot qua téc do tdi da cho phép 1a 100 km /h .
Hudng dan gidi
a) Toc d6 ban dau cia 6 t6 14 36 km/h = 10 m/s.
Quing dudng 6 t6 di duoc trong 2 gidy dau tién 1a: § =10.2= ZO(m) .
Quang duong 6 t6 di dugc tir khi bat dau ting toc dén khi nhap lan la: S, =200—20 =180 m. Pung.
b) Ta co v(t) = at+b . (can phai ndi rd don vi m/s)
Thoi diém bt dau ting toctacod 1=0, v=10 = v(O) =b=10. bing.
¢) Do v(t) >0 véi 0<r<24,d6 d6 quang duong S(t) ma 0 t6 di dugc trong thoi gian ¢ giay
(O <t< 24) ké tir khi ting téc duogc tinh theo cong thirc: S(t) = I;v (t)dt . Con cong thue
24 . .
S(t) = .[0 v(t)dt la quang  duong 6 t6 di dugce trong 24 giay. Sai.
d) Tacé v(t)=ar+10.

Biét xe nhap lan sau 12 giay ké tir lic tang toc, nén

12 12

180=[*(ar+10)dr = a[ tdr + [10ds & 72a+120 =180 = v(t):%t+10(m/s)
0 0

Tdc df cua 6 t6 sau 24 gidy la: v(24) = 24.§+ 10 =30(m/s) =108(km/h) > 100(km/h). Sai.
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PHAT TRIEN BE MINH HOA 2025

Giao Vién: BINH XUAN NHI

3. BAI TAP TUONG TU VA PHAT TRIEN

Céu 2: Mot cht diém chuyén dong trong 3 gidy voi véan téc v(¢) = acos(7t)+b (mé/gidy); trong do, ¢

(s) la bién thoi gian; @,b 13 cac hang sb. P thi ham van tdc d6 1a mot duong hinh sin nhu hinh sau:

Av(m/s)

10

t(sl

0 1 2
a) Van toc cua vat tai thoi diém 7 =2 gidy 1a 10 m/s.
b) Giatricua a la 5.
¢) Gia tri caa b 1a 10.
d) Tong quing dudng vat di dugc sau 3 gidy 1a 16,5 m.

Céu 3: Mot chat diém A xuét phat tir O, chuyén dong thang véi van tdc bién thién theo thoi gian béi quy

luat v(¢)

100 30

1 13 : Sl ca .
=—1+ —t( m/ s) , trong d6 ¢ (gidy) la khoang thoi gian tinh tir lic 4 bat dau chuyén dong.

Tir trang thai nghi, mot chat diém B ciing xuat phat tir O, chuyén dong thing cing hudéng voi 4 nhung
cham hon 10 gidy so véi 4 va c6 gia toc bang a( m/ Sz) ( a la hang s6). Biét sau khi B xuat phat 15 gidy

thi dudi kip 4.

a) Van tbc cua chat diém B dugc tinh theo cong thire v, (¢) =at (véi moc thoi gian tinh tir lac 4 bét

dau chuyén dong).

(42 : . 375
b) Quang duong ma chat diem A di dugc trong 25 giay la o m.

¢) Quang dudng S, () ma cht diém B di duoc trong thoi gian ¢ gidy (¢ > 0) ké tir khi xuat phat dugc

tinh theo cong thie S, () =l,v(¢)d.

d) Van tbc cua chat diém B tai thoi diém dudi kip chat diém 4 1a 25( m/s).

Cau 4: Hai van dong vién 4 va B tham dy mdt cudc
thi chay b trén mot duong thang, xuat phat cung mot
thoi diém, cung vach xuat phat va chay cung chiéu véi
nhau véi1 hai van toc 1a v, va v, . Trong khoang thoi gian
32 gidy chay dau tién ta co

"

1 , 47 , 64 )

v, =—1t ——t"+—t(m/s);v, =at” +bt( m/s
1450 450 45( )i (m/s)
gia tinh bang gidy). Him sé y = ar* + bt c6 d6 thi 1a mot

phan cta parabol nhu hinh v& bén.

o

a) Tc d6 chay 16n nhat ctua van dong vién A trong khoang 20 gidy tinh tir khi bat dau xudt phat 1a

6m/s.

b) Sau 30 gidy tinh tir khi bat dau xudt phat, hai van dong vién cich nhau mot khoang bang 120 m.

-1
¢) a=—
) 5

d) Quing dudng van dong vién B chay duogc trong 30 gidy tinh tir khi bat dau xuét phat 1a 250 m (két

qué lam tron dén hang don vi).

X2 EDUCATION 8
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PHAT TRIEN BE MINH HOA 2025 Giao Vién: DINH XUAN NHI

CAu 5: Cho mét vat bat dau chuyén dong thfmg trén truc Ox vé6i dd thi van toc theo thoi gian nhu hinh v&.
Biét tr gidy tho 9 dén gidy tha 15 d6 thi vén toc la duong hinh sin cd phuong trinh la

(T Nt g A LA, ~ \ . . e
v(t)=a+bsin (; tj(m /s). Trong bai todn van toc tinh theo m/s, quing dudng tinh theo mét, thoi gian
tinh theo gidy. Hoi trong cac ménh dé¢ dudi day, ménh dé nao diing, ménh dé nao sai?

v (m/s)

£ ] S ———— e

o 4 9 12 15 1(s)

a) Quing dudng vt di dugc trong 4 gidy dau tién 1a 7 m.

0,875t nfu  0<r<4
b) Biéu thirc van toc cua vatla v(r)= 13,5 néu  4<t<9 vit215
3,5+1,5sin%t néu  9<<I5

¢) Quing dudng vat di dugc trong 15 gidy dau tién bang 45,5 m.
d) Néu tinh theo mét (lam tron két qua dén hang phan muoi) thi quang duong vét di duoc trong 11 gidy
dau tién bang 33,6 m.

Céu 6: M6t dan chim dang bay theo phuong ngang, khi dén vitri A thi b(’)ng’ nghe tiéng sing no ctia mot
gd tho san gan do. Mot con chim hoang loan dé roi khoi dan, bay chao dao xudng phia duoi. Bay chim con
lai thi s¢ hai, tu vi tri B, chung bay nhanh vé phia trudc voi van toc duoc tang thém 0,5 m sau moi gidy.
Riéng con chim roi khoi dan phai mat vai gidy dé lay lai binh tinh, tir vi tri D no bay vé vi tri B theo
phuong hop véi phuong thing dimg mot goc 60°, van toe 43,2 km/h va sau 6 gidy nd dén duoc B.

A
&

-
T

a) Quing dudng BD bang 68 m.

b) Khi bay voi van téc 43,2 km/h theo phuong thing dimg thi mat 4 gidy sau, con chim lac dan sé& dat
duoc dd cao cua dan chim dang bay

¢) Sau 10 gidy, bay chim (thiéu 1 con) bay dugc dén v6i BC =155 m, véan tdc clia bay chim tai B 1a
13m/s.

d) Néu con chim lac dan bay tir B v&i van tdc v=1¢+12 thi sau 41,5 gidy n6 sé bat kip dan chim (lay
B 1am mdc thi dan chim bay trudc con chim nay khoang 11 gidy); két qua dugc lam tron dén hang phan
chuc.

Cau 7: Nhu chung ta da biét, tho d3 thua roa trong cudc dua kinh dién duoc
ca thé gidi biét dén. Ké tir hom d6 tho 6m trong long mot méi han 16n, nd ngay
dém tap luyén dé chod dip bao thu. Hom Ay tho co dip test tdc dd cia minh
b?mg mot cudc dua vaoi cdo. Chang dua dai 5 km, sau khi nhan hi¢u 1€nh Xuét
phat, tho lao vé phia trudc véi van téc 36 km/h ; khoang 5 phut sau thi n6
dimg lai vi g@p mot nguoi ban . Noi vé céo, ké tir khi xuét phat no da chay voi
van tdc déu dan, cho dén hét phut thir sau thi n6 méi ting toc voi van tde
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v(t)=1+8 (mét/gidy), trong d6 ¢ 1a thoi gian tinh bang gidy ké tir khi bat dau ting toc va né gilt nguyén
tbc d6 nay trong 12 gidy lién tiép, sau do thi lai chuyén dong thang déu.
a) Sau 5 phut ké tir khi xut phat, tho cach dich dén mot doan 2 km.
b) Sau 6 phit dau thi cao chay duoc quing dudong 2800 m.
¢) Ké tir khi tang tdc thi dén gidy thir 9, cdo bét kip vi tri tho dang dimg.
d) Sau khi gdp ban thé tho céi 3 phit n6i chuyén 3 phut, tho tré lai duong dua va chay véi van tdc duoc
ting thém 1,5 m sau mdi gidy va tho di vé dich trude cdo.

Céu 8: Mot quén thé vi khudn 4 c6 sb luong ca thé 1a P(¢) sau ¢ phut quan sat dugc phat hién thay doi
voi te do 1a: P'(1)=ae®" +150e " (vi khuan/phit) (a € R). Biét rang luc bat dau quan sét, quén thé ¢6
200000 vi khuan va dat toc do tang truong 1a 350 vi khuan/phut.
a) Gia tri cua a =200.
b) P(1)=2000&"" —5000e*"" +200000
¢) Sau 12 phut s lugng vi khuan trong quén thé 12 206152 con (Iam tron két qua dén hang don vi).
d) Sau 12 phit, mot quan thé vi khuan B ¢6 toc do ting trudng 1a: G'(¢)=500e"* (vi khuan/phat) ¢
tinh tir thoi diém bét dau canh granh nguén thirc an truc tiép Vol quﬁn thé 4. Mot ca thé tai quﬁn thé B
triét tiép mot ca :[hé tai quan the 4. Sau’S phﬁt canh tranh, hai quan thé bi triét ti€u hoén toz‘irn. SO lugng
vi khuan ctia quan thé B ¢ thoi diém bat dau canh tranh 1a 191967 con (1am tron két qua dén hang don
vi).

Céu 9: Cac nha kinh té str dung duong cong Lorenz dé minh hoa sy phan ph01 thu nhép trong mot qudc
gia. Goi x la dai dién cho phan trim s6 gia dinh trong mot quéc gia va y 1a phan trim tong thu nhap, mo

hinh y=x s& dai dién cho mot qudc gia ma cac gia dinh c6 thu nhap nhu nhau. Pudng cong Lorenz
y = f(x), biéu thi sy phan phdi thu nhap thuc té. Dién tich giita hai mé hinh nay, véi 0< x <100, biéu thi
"sy bit binh dang vé thu nhép" cua mot qudc gia. Nam 2005 , dudng cong Lorenz ctia Hoa Ky ¢6 thé duoc
md hinh hoa boi ham so

=(0,00061x" +0,0218x+1,723)2 ,0<x <100

Trong d6 x dugc tinh tir cac gia dinh nghéo nhat dén giau c6 nhat (Theo R.Larson, Brief Calculus: An
Applied Approach, 8" edition, Cengage Learning, 2009)

a) Tinh theo thu tu tir cic gia dinh nghéo nhat dén giau nhat, tong thu nhap thyc té cia 60% cac gia
dinh dau tién chiém chua dén 30% so voi tong thu nhap ciia toan bo céac gia dinh.

b) Néu sip xép céc gia dinh theo thir tyr tir nghéo nhat dén giau nhét, roi chia thanh 10 nhom bang
nhau tir 1 dén 10 , tong thu nhap cta cac gia dinh trong nhém 3 chiém khoang 8,56% tong thu
nhap cua toan bd céc gia dinh.

¢) Su bét binh déng vé thu nhép cua Hoa Ki ndm 2005 dugc xac dinh boi cong thic:

j:’o[x ~(0,00061x" +0,0218x +1, 723)2}dx .

d) Su bat binh ding vé thu nhap ctiia Hoa Ky nim 2005 da vuot qua 2000 .
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Cau 10: Tro choi truot c6 cua mdt khu vui choi giai tri ¢
duong truot nhu hinh a, dudng truot cia né khi gin hé truc
toa o Oxy duoc mo phong & hinh b. Biét duong truot cia
nd co6 dang dd thi ham s6 bac ba; vi tri bit ddu truot c6 hoanh
d6 13 0, diém cuc dai cta @6 thi ham sd 6 toa do 1a (5;3) va
nguoi choi dung lai tai vi tri nam trén truc Ox . Pon vi trén
hé truc toa do 1a mét. Biét rang do dai duong cong c6 phuong
trinh y = f(x) tir diém A(q; f(a)) t6i diém B(b; (b)) v6i

a <b dugc tinh bai cong thirc T = j”,/1+( £'®) dr. Cac

két qua 1am tron dén hang phan tram.

I
I
I
1
-
2

~
~
opF=-=--

Hinh b

, 3 18 25
a) Ham s6 mo phong duong truot1a f(x)=——x’ +—x* ———x+6
) phong gtruotla f(x) 0" T35 0

b) Nguoi choi trugt dung theo quy dao do sé truot mot quang duong dai 23,04 mét.

¢) Néu tc do trung binh trén ca dudng trugt cia ngudi choi 1a 3m /s thi can 7,68 gidy dé nguoi dé dén
diém dung lai.

d) Mot ngudi choi mat dung 6 gidy dé dén diém dung lai, tdc d6 trung binh trén ca dudng trugt cua
nguoichoi dola 4m/s.

Cau 11: O nhiét d6 37°C, mot phan tng hoa hoc tur chat dau 4, chuyén hoéa thanh chit san phém B theo
phuong trinh: 4 — B. Gia st y(x) 1a ndng do chat 4 (don vimol L ) tai thoi diém x (gidy), y(x)>0
v6i x > 0, thoa man hé thue: y'(x)=-7.10"y(x) voi x>0. Biét rang tai x =0, ndng d6 (dau) cua 4 1a
0,05 molZ™. Xétham s& f (x)=Iny(x) véi x> 0. Khi do, ta c6

a) f'(x)=-7.10".

b) f(x)=-7.10"x+In(0,05).

©) ¥(30)-y(15)=-6.10".
d) Nong d6 trung binh ctia chat A tir thoi diém 15 gidy dén thoi diém 30 gidy bang 0,05.

Cau 12: Trén mot canh déng ¢ ¢6 2 con bo duge cot vao 2 cai coc khac nhau. Biét khoang cach gitra 2
coc la 4m , con 2 sgi day cdt 2 con bo dai 3m va 2m . Két qua lam tron dén chir so thap phan thir hai.

a) Con bo dugc cot vao sgi day 3 mét c6 thé an dugc phﬁn 6 ¢6 dién tich nhiéu hon con con lai la
571( mz)

b) Phan dién tich co ma hai con bo ¢ thé an chung 1a 6,12( mz) .

¢) Néu ting chiéu dai soi day cot mdi con bo déu thém 1 mét thi dién tich phan c6 in chung ting
thém 42,21% so véi dién tich phan cé an chung luc dau.

d) Néu chiéu dai soi ddy cot con bo dai 2 mét, dugc ting thém 2 mét nita, ddng thoi khoang cach
gifta 2 coc ting thém 1 mét thi dién tich phan cé an chung ctia 2 con bo ting thanh 6,64 m? so véi
tong dién tich cé ma 2 con bo c6 thé an dugce luc dau.
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Cau 13: Hinh vé bén dudi minh hoa mot phén khu vuc thiét ké danh cho cac hoat dong trugt van, patin.
Puodng 18n cta khu vyc nay dan dén mot bé mit ndm ngang (goi 1a ving bang phing), tiép theo 1a doan dbc
xubng, hai dudng dbi ximg nhau hai bén. Mit trude va mit sau ctia chudng ngai vat vudng goc véi mat dat
ngang. Pé mo ta midt bén phia trudée mot cach toan hoc, ta xét mat phang Oxy véi truc Ox 14 phan bén
dudi, truc Oy 1a truc ddi xung cua bé mit dang xét.

. Y

_Ving

Vung bang phang trai dai trong mo hinh tir —2 < x <2. Puong cong mit cit ngang ctia doan doc xubng
trong khoang 2 < x <8 dugc md ta boi dd thi cua ham sb f(x)=2-In(x—-1). Trong hé toa d6 nay, mot
don vi chiéu dai twong tng v0i mot mét trong thue té.

a) Chi€u cao cua vung bang phang 1a 2 m.

b) Trén khodng (2;8) c6 mot diém x, ma tai do, téc do thay doi tirc thoi clia ham f(x) béng tbe do
thay d6i trung binh ciia ham f (x) trén khoang nay. Khi do x, =4,3 (két qua lam tron dén hang
phan chuc).

¢) Trén mo hinh, hay gia tr1 cua goc a dugc xac dinh boi mat phang nam ngang cia ving bang phang
va doan duong dbc xudng tai canh chuyén tiép (tiép tuyén tai diém x =2 ). Goc « cé gia tri bang
45°.

d) Mat bén phia trudc ciia chudng ngai vat duge st dung mot phan lam khu vuc quang cao (xem Hinh
1). Trong md hinh, khu vuc nay bao gom hai phan di¢n tich, cu the 1a dién tich gitta d6 thi ham s6
f(x) va truc hoanh trong doan [2;6] va mot phan d6i xtmg v6i no trong goc phan tu thir I1. Dién

tich cuia khu vuc quang céo 13 7,91 m? (két qua 1am tron dén hang phan tram).

Cau 14: Mot xe may di chuyén trén doan duong doi nti c6 do thi van toc theo thoi gian dugc cau tao boi
cac phan mdt nira cuia cong parabol vdi chi€u cao va do dai day bang 4 m nhu hinh vé.

4m

> 4m
9,

o 1
a) Dién tich cia chi€c cong parabol la —6

b) Néu dat h¢ truc toa d§ nhu hinh trén thi phuong trinh parabol cao nhét tao nén dinh cua hinh v€ la
y=(x—6)+16.

¢) Gia toc ciia xe may khong ddi trong qua trinh chuyén dong.

d) Tinh tong quing dudng xe may di dugc tir lac xuat phat dén khi dimng lai ¢ gia tri 16n hon 120 m?.
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. A 5 . . A A . 5 , \ A 3 \
Céu 15: Mot mé hinh tréi tim duoc tao nén boi hai phan d6 thi ctia cac ham so f(x) =|x| —§\/16 —ax® va

[y

g(x) :|x|+%\/l6—bx2 . Biét rang d6 thi ham sb f(x) va g(x) co

mot diém chung 14 4(4;4) nhu hinh v&.

Xét tinh dung sai cia mot s6 ménh dé sau:
a) a va b co gia tri khac nhau.
b) Tép gia tri cua g (x) luén nho hon 4.

¢) Hamsd f(x) co tap gié tri luon 16n hon 4. \ /

d) Dién tich hinh trai tim c6 gia tri Ilén hon 12 7.

—-Hét----
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DANG 3: ’'NG DUNG THYC TE MAT CAU (P-S)
1. KIEN THU'C CAN NHO
(Hoc sinh xem bdi giang )
2. BAI TAP MAU
Céu 1: (PE MINH HQA BQ GIAO DUC 2025)

Céc thién thach c6 dudng kinh 16n hon 140 m va c6 thé lai gan Trai Dat & khoang cach nho hon
7500000 km duoc coi 1a nhitng vat thé co kha ning va cham gay 4

nguy hiém cho Trai Dat. Pé theo dbi nhiing thién thach nay, M N N
ngudi ta da thiét 14p cac tram quan sat cac vat thé bay gan Tréi
Dit. Gia sir co mot hé thdng quan sat c6 kha niang theo dbi cac vat
thé & do cao khong vuot qua 6 600 km so véi muc nude bién. Coi
Tréai Dat 1a khdi cu c6 ban kinh 6 400 km. Chon h¢ tryc toa do
Ozxyz trong khong gian c6 gbc O tai tim Trai Dat va don vi do

6400 km

dai trén mdi tryc toa do 1a 1000 km. Mot thién thach (coi nhu mot
hat) chuyén dong véi toc d6 khong ddi theo mot duong thang tir
diém M (6;20;0) dén diém N (-6;-12;16).

x=6+3t
a) Duong thang MN co6 phuong trinh tham s61a {y =20 + 8¢ (¢t € R).
z =4t

b) Vi tri dau tién thién thach di chuyén vao pham vi theo ddi ctia hé thdng quan sat 1a diém
A(-3;-4;12)

¢) Khoang cach giira vi tri dau tién va vi tri cudi ciing ma thién thach di chuyén trong pham vi theo
ddi cua hé théng quan sat 1a 18 900 km (két qua 1am tron dén hang tram theo don vi ki-16-mét).

d) Néu thoi gian di chuyén cua thién thach trong pham vi theo ddi ctia hé thdng quan sat 1a 3 phit thi
thoi gian né di chuyén tit M dén N 13 6 phut.

Huéng dan gidi
a) Vecto chi phuong ciia duong thing MN 1a MN =(-12;-32;16) = —4(3;8;—4).

x=6+3t
Phuong trinh tham sé cua dudng thing MN 1a: {y=20+8¢, r € R . Pung.
z=—4t

b) Bé tim vi tri du tién thién thach di chuyén vao pham vi theo ddi, ta can tim diém giao ctia duong
thdng MN vé6i mit cau c6 tam O(0;0;0) va ban kinh R=6,4+6,6=13

Phuong trinh mat cau 1a: x* +y® +7° =132,

Thay x=6+3t, y=20+8¢ va z=-4¢ vao phuong trinh mat cAu, ta duoc:

(6+31) +(20+81) +(~41) =13°
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< 89¢% +3561+267=0
Giai phuong trinh, ta tim dugc t =-3 hodc t=-1.

Thay r=-3 va ¢ =—1 vao phuong trinh tham s cia duong thing MN , ta dugc hai giao diém ciia MN va
mit cdu 1a (~3;-4;12) va (3;12;4) . Nhan théy tr M dén N, hoanh d¢ c6 xu huong giam dan, nén diém

A(3:12:4). Sai.
¢) Taco B(-3;-412)

Khoang cach gitra vi tri dau tién va vi tri cudi cung la AB

2 2 2
AB:\/(—3—3) +(—4-12) +(12-4) =2V89, twong dwong véi ~ 18900km . Diing.

d) Thoi gian thién thach di chuyén tr M d&én N la:

MN = \/(6+6)2 +(~12-20)" +(16-0)" =489 =24B

MN
Do @6 t =——3 =~ 6 (phut). Pun
B (phut) g

3. BAI TAP TWUONG TU VA PHAT TRIEN

Cau 2: Mot thap kiém soat khong luu ¢ san bay cao 109 m dat mot dai kiém soat khong luu ¢ d6 cao 105
m. May bay trong pham vi cach dai kiém soat 450 km sé& hién thi trén man hinh ra da. Chon hé truc toa
dd Oxyz c6 goe O tring véi vi tri chan thap, mit phang (Oxy) tring voéi mit dat sao cho tryc Ox 1a
huéng Ty, truc Oy 1a hudng Nam va truc Oz 1a tryc thing dung (Hinh v&), don vi trén mdi tryuc 14 ki-
16-mét. Mot may bay dang & vi tri 4 cach mat dat 8 km, cach 268 km vé phia Dong, 185 km vé phia Nam
so voi thap kiém soat khong luu va dang chuyén dong theo duong thrfmg d c6 vector chi phuong la
ii =(82;76;0) huéng vé dai kiém soat khong luu.
a) Vitri 4 cotoaddla (268;—185;—8).

b) Dai kiém soat khong luu c6 phat hién duge may bay tai vi tri 4.

x=-268+82t
¢) Phuong trinh tham sb ctia dwdng thang d 1a { y =185+76¢ , (¢ la tham sb).
z=8

d) Khoang cich gan nhét giita may bay va dai kiém soat khong Iuu 14 217,96 km (lam tron két qua
dén hang phan tram).

Ciu 3: Hé thong phong khong "Vom sét" 1a mot trong nhirng hé

thong d4nh chin tén lira tir xa rit ndi tiéng ctia Israel. Bé "Vom .
sat" hoat dong duoc chinh x4c nguoi ta trang bj mot Radar c6 e o7 Vim '\ ,
kha ning phat hién tén lua VE')’i ban kinh 417 km. Trong hé t,ruc \,é - i bl l
toa d0 Oxyz don vi trén moi tryc 1a ki-16-mét, mot hé thong 1, /7~

"Vom sat" dang ¢ vi tri O(0;0;0) va mot qua tén lira dang & vi }L ‘ é
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tri 4(688;185;-8) duoc phong 1én va bay theo mot quy dao la dudng thang c6 vecto chi phuong la
i =(-91;-75;0).
a) Phuong trinh mit cau thé hién ving phua song ctia Radar 13 x* + > +z° =417..
b) Radar phat hién qua tén Itra ngay tai vi tri dugc phong 1én.
¢) Néu hé thong "Vom sat" gip truc tric khong thé bin ha tén lira thi khoang cach gan nhat" tir hé
théng "Vom sat" dén qua tén lira xap xi 300 km (sai s6 khong qua 10 km ).
d) Néu hé théng gap truc trac khong ban ha duogc tén lira, biét tr khi tén lira phéng dén khi Radar
phat hién 14 3 phat, thoi gian tén lira xuat hién trén Radar 1a 5 phut.
Ciu 4: Trong khong gian Oxyz , mot con chim bd ciu xuat phat tir
0(0;0;0) di chuyén véi vécto vén toc v, = (1;2;2). Cung lac d6, mot
con chim én ciing bit ddu di chuyén tir 4 (0;0;5) v6i vécto van tde
E = (O; 3; 4) . Ton tai mot ving khong gian nguy hiém, noi ma nguoi ta
thuong xuyén sin ban chim c6 dang mit cau
(Sl):(x—2)2 +(y-4)+(z—-4) =16.
Biét ring mdi don vi trén céc truc toa do trong khong gian twong dwong 1 m va don vi do thoi gian 12 gidy.
a) Tc d¢ di chuyén cuia chim bd cau la 3( m/s).

b) Chim ¢én c6 di vao vung khong gian nguy hiém trong qua trinh bay.
¢) Thoi gian ma bd cau di chuyén trong ving khong gian nguy hiém nho hon 5 gidy.

d) Khoang cach giita hai dudng thang quy dao cua hai con chim bang %m .
Cau 5: Trong khong gian Oxyz véi hé truc toa d¢ dugce dat nhu hinh vé bén.
Mot mit phang (P) cit cac tia Ox, Oy, Oz lan luot tai cac diém
A(4;0;0),B(0;6;0),C(0;0;2), khoét mdt céi 16 hinh tron ban kinh R =1
trén mat phang (P) nhu hinh v&. it mot mat ciu ban kinh R =2 c6 tdm [
vao cai 16 sao cho n('),h'lr} vao c~éli 16 va dtng im tai d6. Khi do, cac khéng dinh
sau dang hay sai. Biét rang mo6i don vi trén cac truc toa do trong khong gian
tuong duong 1 m .

2iZoo.
6 2

b) Mt phing (P) c6 mot véc to phap tuyén 1 7i =(6;4;3).

a) Phuong trinh mét phang (P) c6 dang: Z+

¢) Khoang céch tir / sau khi lun vao va dtng im t6i mit phing (P) bang V3.

d) Néu tam 15 ¢6 toa do (2;2;%} thi diém I ¢6 toa d0 bang (a;b;c) théa mdn a+b+c>8,8.
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Céu 6: Néu ding trudc bién va nhin ra xa, ngudi ta s& thdy mot .duong giao gitra mat bién va bau troi, do
1a duong chan troi d6i v6i nguoi quan sat. Ta c6 thé hinh dung rang néu ngudi quan sat ¢ tai dinh ctia mot
chiéc nén va trai dat duoc "tha" vao trong chiéc non ay thi duong chan troi 1a duong "cham" gitra trai dat
va chiéc nén.

Trong khong gian Oxyz, gia sir bé mat tréi dat (S) c6 phuong trinh x* + »* +z° =1 va ngudi quan sit &
vitri B(L;1;-1); 4 1a mot vi tri bat ki trén dudng chén troi déi v6i nguoi quan sét & vi tri B.

a) Khoang cach tir vi tri B dén tAm cua trai dét 1a NER

b) Khoang cach hai diém 4,B 1a V2.

2 “ 2 2

¢) Phuong trinh mit cdu duong kinh OB 1a: (x —%) + (y— %) + (z —lj = i

d) Diém A luon thudc mat phang cb dinh x+ y—z—1=0.
Céu 7: Trong khong gian Oxyz , coi Trai Dat 1a mot hinh
ciu ¢6 tam la géc toa do va co ban kinh b'flng 16, don vi
dai trén mdi truc toa do 1a 400 km. Coi téng dién ly luon
cach bé mat Trai Dat 400 km, tic 1a tang dién ly 1a mot
mat cau cé tam 1a géc toa d0 O. Tu mot dai phat 4 dat
tai diém A(16;0;0) c6 phat mot song dién tir v6i tan s6 10
MHz 1én trén cao (v6i tbe do khong ddi bang 3.10° m/s
) huéng theo vecto @ =(1;2;0), séng dién tir ndy gap tang

dién ly tai diém B, tai B no bi phan xa va truyén tré lai
gip bé mit Trai Dt tai diém C. Biét ring tinh chit phan xa cho ta két qua 13: bbn diém 0, 4, B,C dong
phang va co ABO = 037“ AOB = BOC .

a) Trong khong gian Oxyz , tang dién ly 12 mat cau co tim 0(0; 0; 0) va ban kinh bang 17.

x=16+t¢
b) Phuong trinh tham sb ctia dudng thang AB 1a { y =2t
z=0
¢) Néutoadd diém B 1a (a;b;c) thi (a+2b+c)* =256.
d) Tinh theo don vi km (1am tron dén hang don vi) thi ta c6: AC =1361 km.
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Céu 8: Ngudn sang phat ra tir mot cdy dén pin khi chiéu
vao mot qua cau phan quang s& cho ta hinh anh cia mot
mit cau tiép xac v6i cac dudng sinh ctia mot hinh nén
(xem hinh v&). Gia sir ngudn sang phat ra tir diém M ,
trong mot hé truc toa dd Oxyz cho san v&i don vi trén moi
truc la mét, cac tiép tuyén MA,MB,MC théa man

AMB = 60°, BMC =90°,CMA =120°. Mat chu (S) c6
phuong trinh x> + > +z> =2x-4y+62z-13=0.

a) Mat cau (S) o tam /(1;2;-3) va ban kinh R=33 .

|
T
/

b) Néudit MA=MB=MC=x>0 thi AB=x,BC =x/3,4C=x2.

¢) Tam giac ABC can.

d) Do dai bé nhét cia OM 1a 2,26m (két qua dugc 1am tron dén hang phan trim).

Céu 9: M6t binh chira khi hinh cau K (dudng kinh 10 m ) cham
truc tiép vao mot burc tudng thing dimg tai diém T(-6;0;5).
Mot tdm chin dugc c¢b dinh xuéng dat tai cac diém
A(0;16,25;0),  B(-1216,250) va tai cac diém
C(0;515),D(-12;5;15) dugc d& bang cac thanh chdng thing
dang.

a) Phuong trinh ctia hinh cau K trong he toa d6 la

(x+6)° +y° +(z-5)* =25.
b) Phuong trinh tAm chin £ 13 3x+4z=60.

i

X ¥ A

¢) Mot diém M bat ki nam trén bé mat cua binh chira K . Khoang cach ngén nhat tir M dén tim

chin £ 123 m.

d) Dé tbi wu chi phi, nén thay tim chan E bang tim H c6 cing chiéu rong voi tim chin E (cung
bang 4B =12 ), nhung chiéu dai giam di dé co thé tiép xtic vdi qua bong. Khi d6 cac thanh chéng

déu phai rat ngan di 3 m.

Céu 10: Cho céc diém A4(6;0;4),B(0;6;4),C(—6;0;4) va D tao thanh cac dinh cua hinh vuéng ABCD .
Cho hinh chép S. ABCD véi dinh S(0;0;1). Biét 4,8 va S cung ndm trén mit phang (F). Mot chiéc

dai phun nudc duogc dat trén mot cot. Phan dai phun nudc gom mot qua cau da cam thach dat bén trong mot
bé chtra. Qua cau da cam thach ti€p xuc véi bon canh bén trong cia bé chura tai bon diém. Trong mo hinh,

bé chira duoc biéu dién boi hinh chop tir giac déu S.ABCD,
qua cu da cAm thach duoc biéu didn bdi mot hinh ciu tim
M (0;0;4) va ban kinh bang R . Mt phing Oxy biéu dién
mat dat, mdi don vi d6 dai trong h¢ toa do tuong ung voi 1
dm trong thuc té. Bi€t rang trén bé mat qua cau cam thach co
4 vi tri lap dat cac voi phun nudc. Mot trong s6 cac vi tri ndy
duoc xac dinh bang diém L, (1;1;6) nhu trong md hinh. Nudc

tt voi phun dugc mo6 hinh hoda bang cac diém

L (t +1;¢+1;6,2-5(t-0,2)° ) , trong d6 ¢ 1a mot sb thue duong.

a) Mit phing (F) c6 phuong trinh la x+y-2z-2=0.
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b) Diém cao nhét ciia dong nudc tir voi phun so v6i mit dat cao 6,2dm.
¢) Diém cao nhat ctia dong nudc cao hon diém cao nhat cia dai phun nude.
d) Diém P(a; b; c) nam trong tam giac SAB mé ta vi tri ma dong nude tiép xuc véi bé chira bén trong
mo hinh thi a+b+c=6.
Cau 11: Trong khong gian v6i hé truc Oxyz dit tai hoa tinh
v6i mit phang (Oxy) tring véi mét dat, ngudi ta 1dp dat hai
16ng kinh an toan (noi cung cip khi Oxy, nudc giap con
nguoi sinh hoat va thuc vat co thé duoc tréng va phat trién),
16ng kinh c6 bé mit dang cdc mit cau tim 7 (—4;-5;0) va
J(6;8;3), biét rang ban kinh dudng tron an toan trén mit
dat tao boi 10ng kinh J ¢6 ban kinh bang 4. Ban kinh mat
cau I c6 gia tri bang 4 km. Mot tau vi try dang ¢ toa do

(1,0;10) di chuyén véi tbe d c6 dinh va lwong nang luong

. 1 > .
ti€u hao theo quang duong dugc mo ta boi ham s6 J (s) = Esz (J). Cac khang dinh sau dung hay sai? Biét

réng mbi don vi trén cac truc toa do tuong ung 1 km ).
a) Ban kinh mat cau tam J co6 gia tri bang 4 km.

175-5046 0

b) Biét raing ning luong nho nhit ma con tau bo can bo ra dé di dén vung an toan 7 1a B

¢) Khoang cach xa nhét giira hai di’ém nam trén ria vung an toan c6 gia tri 1on hon 20 km.
d) Bé tiet kiém dugc nang luong toi da thi may bay can bay vé long kinh J .
Cau 12: Trong khong gian Oxyz, mét khinh khi cau can bay thang

theo huéng tir diém 4(5;6;0) dén diem B(0,0,3) vuot qua hai ving
khong gian an toan c6 dang cdc mit cau, (S,):(x—1)>+(y-2)"+
(z=2)"=9 va (S,):(x+6)" +(y+8)* +(z—6)* =16, véi toc dd v,
biét rang trong cac ving khong gian an toan thi khinh khi cau khong
bi anh hudng bdi cac con gid trong khong gian co vecto v = (2;2;—1)
. Biét nang luong ctia khinh khi cau dé di chuyén véi toc do toc v 1a
E(v)= v’ —40v+800(J). Céc khang dinh sau ding hay sai? (mdi
don vi trén cac truc toa d§ twong ung 1 m) .

a) Do dai AB c6 gia tri bing /70 .

b) Khi di chuyén ngoai ving an toan, néu nhu khinh khi cau bay léch theo huéng v =(4;4;-2) thi s& di

chuyqén dugc theo quy dao mong muén. 7 ,

¢) Tong quang duong ma khinh khi cau bay khi di tir diém 4 dén khi thoat ra khoi viing khong gian an
toan (S, ) c6 gia tri 16n hon 10 m.

d) Khi di chuyén ngoai ving khong gian an toan, dé ning luong bo ra dat nhé nhat va van bay theo
hudéng mong mudn thi may bay can bay 1éch theo vecto vén toc v (a,b,c) ,gldtricua a<—12.

Cau 13: Trong khong gian Oxyz , trong mQt ngdi nha, ba cai may thu am dugc dit tai cac vi tri 0(0; 0; 0)
B(40; 0),C(2;2\@ : 0). Mot cai loa duoc dit trén mit phing trdn nha (P): z = 6. Biét cuong do am I tai

R A . ’ A A P \ I N A A . + R ’
mot diém trong khong gian dugc tinh theo cong thue 7 = m, va muc cuong do am L tai diem do dugc
Vs
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tinh theo cong thitc L =10log (Iij(db) , ( P: cong suit cb dinh cua loa, R 13 khoang cach tir diém t6i loa,

0
1, 1a mot hang s ¢ dinh). Cac ménh dé dudi day dung hay sai?

a) Néu ban dau céi loa duge dit tai vi tri (0;0;6), sau d6 di chuyén cdi loa lén diém E(0,0,12) thi
cuong d6 4m ciia may thu 4m tai O ting 4 lan.
b) B¢ cuong dd am tai B va C bang nhau thi can dit loa trén mot duong thang co dinh
¢) D¢ mirc cudng d6 am tai cac mdy thu am B va C thoa man L, — L. =20(db) thi can dit loa trén
mot duong tron. 7 7 i
d) Ton tai duy nhat mot diém dat loa d¢€ cuong @6 am thu dugc tai ba may 4, B,C bang nhau.

Céu 14: Trong khong gian Oxyz . TUr gdc toa do, mot con ca

X=m

map di chuyén doc theo duong thing d, 3y =2m(m>0) voi Pudng ca map bai

'\Duémg nguéi boi

z=2m

toc dd 9(m/s) theo chiéu nhu hinh v& va con c4 map nay co

thé danh hoi thdy mui con nguoi trong ban kinh 20 m, mot thanh
nién boi dudi nudc tir toa d§ A(5;0;0) doc theo duong thang

x=5
d,:3y=3k(k>0) v6ivantéc 5( m/s) huong vé mat phang bao vé y =3000 (Con ngudi s& an toan khi
z=4k

di qua mit phing bao vé nay vi dugc hd tro tir cac tau khac). ‘
a) Quang duong ma thanh nién nay boi dugc sau 10 gidy bang 50 m
b) Toa d0 ctiia con ca mép sau ba gidy la £ (9; 9;18).
¢) Thoi gian dé thanh nién boi Vé»du’qc mit phing bao vé bang khoang 16,6 phut.
d) Trong qua trinh boi v€ mat phang bao v¢ thi thanh nién nay c6 bi con ¢4 mép phat hién.
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Cau 15: Hinh bén md ta mét chiée déng hd mit troi v6i mot mat day hinh chir nhat nghiéng so v&1 mat
phang nam ngang, trén d6 c6 mot mat dong hd hinh tron. Trén mat ddy ndy c6 gin mot chiée coc, bong cla
coc khi chiéu sang s& chi gid trén mat dong ho. Chiéc dong hd mit troi nhu vy duoc md hinh hoa trong
mot hé toa d6 Oxyz nhu hinh 2. O day, hinh chit
nhit ABCD véi A(5;-4;0) va B(5;4;0) mo ta
mit day ctia dong hd mit troi. Piém gén goc trén
mit day trong mé hinh dugc biéu dién boi tAm
M (2,5;0;2) cta hinh chit nhat ABCD. Mot

don vi d¢ dai trong hé toa d¢ tuong ung 10 cm
trong thyc té. Mit phing ngang trong mé hinh

dugc biéu dién béi mit phing (Oxy).

a) Mit phing (E ) chira hinh chit nhat ABCD c6 vecto phap tuyén la (4; 0;5 ) .

b) Mit day cua dong hd nghiéng mot goc o so véi mat phang ngang. Dé dong ho hién thi thoi gian
chinh xac tai vidQ ¢, taphdico a+¢=90". Vay chiéc déng hd nay duoc thiét ké tai noi c6 vi do
nhd hon 51°.

¢) Trong mo hinh, coc dong hd duge biéu dién boi doan thang MS véi S(4,5;0;4,5). Anh sang mat
troi chiéu vao déng hd mat troi tai thoi diém t, nhét dinh trong mot ngay hé dugc mo hinh hoa
bang cac dudng thang song song cd vecto chi phuong i = (6;6; —13) thi bong cua dinh coc nim
trong hinh chir nhat ABCD.

d) Luc 6 gio, bong cua coc dong ho di qua trung di€ém canh BC . Luc 12 gio, bong di qua trung diém
canh 4B va luc 18 gio, bong di qua trung diém canh AD thi thoi diém ¢, ma ta dang xét & cau
(c) xay ra trude 12 gio.

e Hn-
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DANG 4: XAC SUAT (b-S)
1. KIEN THU'C CAN NHO

(Hoc sinh xem bdi giang )
2. BAITAP MAU
Cau 1: (PE MINH HQA BQ GIAO DUC 2025)

Trude khi dua mot loai san pham ra thi trudng, ngudi ta dd phong van ngiu nhién 200 khach hang vé san
pham d6. Két qua théng ké nhu sau: ¢6 105 nguoi tra 101 “s& mua”; ¢6 95 ngudi tra 161 “khéng mua”.
Kinh nghiém cho thay ti 1& khach hang thyuc su s& mua san pham tuong tng voi nhimng cach tra 167 “s&
mua” va “khong mua” lan lugt 1a 70% va 30%.

Goi A 1a bién cb “Ngudi duoc phong van thue su s& mua san pham”.
Goi B 1a bién cb “Ngudi dugce phong van tra 11 s& mua san pham”.
. 21 — 19
a) Xacsudt P(B)=—— va P(B)=—.
40 40
b) Xéc sudt c6 dicu kién P(4|B)=0,3.
¢) Xacsudt P(4)=0,51.

d) Trong sb nhitng ngudi duge phong van thyc sy sé mua san pham c6 70% ngudi da tra 1oi “sé mua’
khi dugc phong van (két qua tinh theo phan tram dugc lam tron dén hang don vi).

2

Loi giai
Phong van Thuyc té Nguodi mua that Nguoi khong mua that
Nguoi tra 101 s€ mua (105) 0,7x105=73,5 105-73,5=31,5
Nguoi tra 161 s€ khong mua (95) 0,3x95=28.5 95-28,5=66,5

a) SO ngudi tra 161 "sé mua" 14 105 nén n(B)=105. Do do

105 21 — 21 19

=-—=—va P(B)=1-—=—=.Ding.

(B)=09 =072 F(B)=1-7 =79 - Pine
b) Ta co: P(A|B)= P(4nB) - n(4NB)
P(B) n(B)

AN B 1atap hop cac nguoi tra 161 s& mua va mua that, do d6 n(AN B)=73,5

Do do, P(AB)= 71?)55

=0,7. Sai.

102
¢) A 1a tip hop cac ngudi mua that, n(A4)=73,5+28,5=102,do do P(4) =% =0,51. Ping.

d) Tong so nguoi thye sy mua san pham 1a 102. S6 nguoi tra 101 s€ mua san pham va thuc sy mua la 73,5
nguoi. Til¢ nguoi thuc sy mua san pham da tra 161 "s€ mua" khi dugc phéng van va nguoi thuc sy mua

san phdm noi chung 1a 733 ~ 72% . Sai.
102
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3. BAI TAP TWUONG TU VA PHAT TRIEN

Céu 2: Trong mot phép thir v6i khong gian mau 1a U, cho hai bién ¢b 4, B. Cac ménh dé dudi day ding
hay sai?
a) P(4|B) =1—P(Z|B)

b) P(4B)=1-P(4UB)
¢) Néu P(4)+P(B)=1thi B=4.
d) P(4B)<P(4)<P(4UB).

Céu 3: Hai cong nhan cin phai hoan thanh s san pham nhét dinh. Cong nhan thtr nhét phai 1am 45% s
san pham, cong nhan thir hai phai lam 55% s6 san pham. Kha nang xay ra sai sot cua cong nhan thir nhat
1a 3% va cua cong nhan thur hai 1a 1% . Chon ngﬁu nhién 1 sdn pham ma hai cong nhan hoan thanh.
Goi 4 la bién c6 "San pham duoc chon la cua cong nhan thir nhat".
Goi B la bién co "San pham dugc chon bi 16i".

a) P(4)=0,5

b) P(B) =0,02.

¢) Xac suat c6 diéu kién P(B|4)=0,03.

Y 5 A < 1X: , A 5 A \ 5 A A , A M 27
d) Biét san pham chon duoc bi 161, xac suat san pham dugc chon la cua cong nhan thir nhat bang ETR

Céu 4: Mot két nude ngot dung 24 chai nude c6 khéi lwong va hinh thirc bé ngoai nhu nhau, trong d6 c6
16 chai loai / va 8 chai loai II. Bac Tung lan lugt lay ra ngau nhién hai chai (lay khong hoan lai). Xet cac
bién c0: A : "Lan thtr nhat lay ra chai nudc loai I "; B : "Lan thir hai lay ra chai nuéc loai I ".

a) P(B|d4)="0.

— 15
b) P|B|A)=—.
) P(Bl4)=—]
— 8
¢) P(B|4)=—.
) P(BlA)=—
d) P(E | Z) _ T
23
Cau 5: Hop thir nhat c6 4 vién bi xanh va 6 vién bi do. HOp thir hai c6 5 vién bi xanh va 4 vién bi do. Cac
vién bi ¢6 cung kich thudc va khoi lugng. Lay ra ngau nhién 1 vién bi tir hop thir nhat chuyén sang hop thu
hai. Sau d¢ lai lay ra ngau nhién 1 vién bi tur hop thir hai.
Goi 4 lr’él bi@n co "Vién’bi lay ra tr hop thir nhat c6 mau xanh";
B labién ¢ "Vién bi lay ra tir hop thir hai c6 mau do";
C la bién co: "Hai vién bi lay ra khac mau".
a) P(4)=0,4 P( )=0,6.
b) P(B|4)=0
0) P(B | A)

d) P( ) =0,48.
Cau 6: Trong mot ki thi tbt nghi¢p trung hoc phé thong, mdt tinh X c6 80% hoc sinh lya chon to hop A
00 (gém cac mén Toan, Li, Hoa). Biét rang néu mot hoc sinh chon t6 hop A00 thi xac sudt dé hoc sinh do
dd dai hoc 1 0,6; con néu mot hoc sinh khong chon to hop A00 thi xac suét dé hoc sinh d6 dd dai hoc 1a
0,7. Goi c4c bién ¢ A : "Mdt hoc sinh chon td hop 400 "; B: "Mot hoc sinh dd dai hoc".
a) P(A4)=0,8 va P(B|A4)=0,4.
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b) P(A4B)=0,48 va P(4B)=0,14.

¢) P(B)=0,6.

d) P(4|B)=0,77.
Cﬁq 7. H~(f)p I dung 3 bi xanh, 5 bi d6 va 3 bi vang. Hop 1/ dur}g 5 ‘tii xanh, 3 bi d6 va 4 bi vang. Tt hop
I lay ngau nhién mot vién bi bo vao hop 7, sau do tir hop I/ lay ngau nhién ra hai vién bi.

Goi A4 labien co "Vién bi lay tir hop 7 b6 vao hop 11 1a bi do".

Goi B labién co " 2 vién bi lay ra lan 2 1a vién bi do".

, 6 5
a) Xéc suat P(A):ﬁ P(A) =

b) Xac suét c6 didu kién P(B | A) =—

: 8
¢) Xacsuat P(B)=——.
) ( ) 143
s . . . 1
d) Xac suit dé 2 vién bi l4y ra 1dn 2 déu khong phai 14 vién bi do 14 P(B) =1-P(B)= 133
Cau 8: Mot con tau dugc l:flp dat3 dong co E|, E,, E, . Ba dong co hoat dong doc 1ap nhau voi xac suét 1an

luot 1a %;%;% . Bé con tau hoat dong thi it nhét 2 trong 3 dong co phai hoat dong.

Goi X 12 bién cb: "Con tau hoat dong".
Goi X, la bién co: "Dong co E, hoat dong" (voi i=1,2,3 ).

a) P(X)=0,25.
b) Néu Y la bién cb: "Cé ding 2 dong co dang hoat dong" thi P(Y | X)= % .

7
¢) P(X|X)=—
7
d) P(X |X)=—.
Céu 9: Nobita va Shizuka chuérl bi di tham quan hon déo Honshu’trong hai ngay th}'r Béy va Chi nhat tuan
nay. O hon dao Honshu nay, moi ngay chi c6 nang hogc mwa. Néu mot ngay c6 nang thi kha nang xay ra
mua ¢ ngay tlep theo 1a 20%, con néu mot ngay c6 mua thi kha ndng ngay hom sau van mua la 30%. Theo
du bao thoi tiét, xac sudt troi sé nang vao thir Bay tudn nay 13 0,7. Goi cac bién ¢ A4 : "Ngay tht Bay tudn
nady troi ndng"; B : "Ngay Chu nhat tuan nay troi mua.

a) P(4)=0,7
b) P(§|A)=0,77

¢) Xac suit ngay Chu nhat tudn nay troi ning 13 80% .

d) Doraemon c6 thé dén dugc twong lai nhung chi dén hon dao vao ngay Chii nhat. Doraemon béo cho
Nobita biét ring ngay Chu nhat tudn ndy troi mua, khi d6 xac suat ngay thir Bay troi ning 1a 62%
(1am tron két qua dén phan tram).

Cau 10: Ong An hang ngay di lam bang xe may hodc xe buyt. Néu hom nay 6ng di 1am bang xe buyt thi
xéac suat dé hom sau 6ng di lam bang xe may 1a 0,4. Néu hém nay 6ng di lam bang xe may thi xac suat dé
hom sau ong di 1am bang xe buyt 13 0,7. Xét mot tuan ma thir Hai ong An di lam bang xe buyt.
Goi A 1a bién cb: "Thir Ba, 6ng An di 1am bing xe may"
va B 1a bién cb: "Thtr Tu, 6ng An di lam bang xe may"
a) Xac suat dé thir Ba, 6ng An di 1am bang xe buyt 1a 0,7
b) Xac suat dé tht Tu 6ng An di lam bang Xe may neu thr Ba, 6ng An di lam bang xe may la 0,3
¢) Xac suét dé thir Tu ong An di lam bang xe may néu thir Ba 6ng An di lam bang xe buyt 0,4
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d) Gid tri biéu thitc P(A4)-P(B| 4)+P(A4)-P(B|4) bing 0,36.

Céu 11: C6 hai chudng tho, chudng thir nhat c6 5 con tho den va 10 con tho tring. Chudng thtr hai c6 7
con tho den va 3 con tho trang. Trude tién, tir chudng thir hai 1y ra ngau nhién 1 con tho rdi cho vao chudng
thi nhat. Sau do, tir chudng thir nhit liy ra ngau nhién 1 con tho.

Xét A:"Con tho dugc 1y ra tir chudng thr hai dé cho vao chudng thtr nhit 13 con tho tring" va B: "Con
thé dugc lay ra tir chudng thir nhét 13 con tho trang".

a) Xac suat dé A xay ra bang %

. Loz .11
b) Khi A xay ra, xac suat d¢ B xdy ra bang TS
) P(AE) 3
34 , , , N , \
d) Xac suat dé con tho dugc lay ra tir chudng thir nhat la tho trang gan bang 0,584 (két qua gan dung
duogc lam tron dén hang phan nghin).

Céu 12: Trong mét cura hang c6 20 chiéc 40 hoodie va 5 chiéc 40 sweater. Mot nguodi mua hang chon lan
luot theo thtr ty mot cach ngau nhién hai chiéc 40 dé mua. Céac khang dinh sau dung hay sai?

’ A A 1A ’ A A A , M ]-
a) Xa4c suat de lan thur nhat chon dugc mot chiéc 4o sweater bang g
b) Xac suét dé 1an tha hai chon dugc mot chiée hoodie, biét réng lan thir nhét nguoi nay chon dugc

A 2 5
mot chiéc 4o sweather bang re
, L, 3R o . 2\ gt , . X 5
¢) Xa4c suat dé ca hai lan déu lay dugc 4o hoodie bang 1

_ . e ;8
d) Xadc suat dé it nhat mét lan lay dugc 4o sweater bang 7

Céu 13: C6 10 cau hoi trong dé cwong on tap thi cudi ky ctiia ban 4, gdbm 2 cau kho, 3 cau trung binh va 5
cau dé&, biét xac suit dé hoc sinh nay lam duogc cau kho 1a 0,3, xéc suat lam duoc cau trung binh 1a 0,8 va
lam duoc cau dé 13 0,95. Chon ngﬁu nhién ra mot cAu hoi tir mot cau hoi dé ban 4 lam, cac khé“ing dinh sau
ding hay sai?

a) Xac suét ban A4 phai lam mdt cau muc do kho béng 0.3.

b) Xac sudt ban 4 lam ding dugc mot cau murc do trung binh béng 0,24.

¢) Xac sudt dé ban 4 lam dung cau hoi duoc chon, biét ring d6 1a cau hoi khé bang 0,7.

d) Xac sudt ban 4 dung cau hoi dugc chon bang 0,4.

Céu 14: C6 ba hop qua, hop 7 ¢0 3 qua tao va 2 qua cam, hop /I ¢ 3 qua cam va 4 qua tao, hop /Il co
4 qua cam va 2 qua tdo. Chon ngau nhién mot hop roi ldy ngiu nhién 3 trai cay trong hop do. Cac khang
dinh sau dung hay sai?

. . 1
a) Xac suat chon dugc hop / bang 3

b) Xac suét dé trong ba trai cay duoc chon c6 2 qua cam, biét hop duoc chonlahop 7 1a %

¢) Xac suét dé chon dugc hai qua cam va mot qua tdo 16n hon 0,5
d) Xéc suat dé hop dugc chon 1a hop I, biét rang két qua cudi cung 1y ra duoc 2 qua cam va mot qua
tao bang xap xi 0,32.

Céu 15: Ban Nam dugc yéu cau sut hai qua penalty lién tiép, biét ring xac sut sit vao qua dau tién cta
Nam la x . Biét rang néu Nam sut khong vao thi xac sudt st vao cua cdu ta & qua thir hai giam mot nira,
con néu nam sat vao thi ciu ta s& tu tin va xac suét sut vao tang thém 0,1. Xét tinh ding sai cia cac ménh
dé sau. (Cac két qua 1am tron dén hang phan tram)

a) Néu xac suit st vao ctia Nam 13 0,6 thi xac suat Nam sut vao ca hai qua bang 0,42.

b) Néu xac suat sat vao ciia Nam 1 0,5 thi xac suat Nam st vao it nhat 1 qua bang 0,75.
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¢) Khi xéac suit sut vao ca hai qua déu truot ciia nam 13 0,3 thi xac sudt sat vao qua dau tién 16n hon
2,4
d) Khi xac suat dé sat vao it nhdt mot qua 1a 0,7 thi xac suat Nam sut vao qua dau tién 1on hon 0,6.
Cau 16: Ba ban hoc sinh4, B,C cung mot thoi diém gieo ba con suc sac dong chat mgt cach ngau nhién.

, A A \ \ A A1 ]-
a) Xacsuatde A4 va B cung tung ra mQt sO bang —.
8
. o 5 1
b) Xéc suat dé ba ban cung tung ra mét s6 cham giong nhau bang Evs
, A A A ror A « A eA M l
¢) Xa4c suat dé trong ba cham tung ra dugc co it nhat hai so giong nhau bang 5

d) Xéc suat dé tong s6 chdm ba ban tung ra dugc 7 bang % .

Cau 17: Chon ngiu nhién mot trong hai ban Nam hoic Phong 1én bang lam mot bai toan. Xac suat dé Nam
lam duoc bai 13 0,6, xac suat dé Phong lam duoc bai 13 0,8. Cac khang dinh sau dung hay sai?

a) Xac suit Phong dugc chon 1én bang lam bai 14 0,4.

b) Xac suat Nam lam duogc bai 13 0,5.

¢) Xac suét dé nguoi duge chon lam dugce bai 1a 0,7.

d) Xéc suit dé ngudi duge chon 18n bang 13 Nam biét rang cudi cing bai toan khong duogc giai 13 0,2.
Cau 18: Hai hop bi voi hdp I chtra 3 vién bi xanh va 4 vién bi do, hop /I chira 2 vién bi xanh, 3 vién bi
do va 4 vién bi vang. Chon ngau nhién mét trong hai hop bi rdi ldy ngau nhién 1 vién bi trong hop d6. Cac
khing dinh sau dung hay sai?

a) Xac sut lay duoc vién bi vang 16n hon 0,5.

b) Xac suat dé 1ay duogc vién bi d6 nho hon 0,5.

¢) Xac suét dé léy duoc vién bi xanh biét rﬁng hop dugce chon 1a hdp 7 16mn hon 0,5.

d) Xac suit dé hop duoc chon 13 hop 7 biét rang vién bi dugce 14y ra c6 mau d6 nho hon 0,5.

Cau 19: Cho hai hop bi, hop bi tha nhét ¢6 3 vién bi xanh va 4 vién bi do, hop bi thir hai c6 4 vién bi dé va
5 vién bi xanh. LAy ngiu nhién mot vién bi tir hop I bo sang II rdi sau d6 1ay ngdu nhién mét vién bi
thudc hop 7. Xét tinh dung sai cia mot s6 ménh dé sau:

Lz ) ) .3
a) Xac suat dé lay duogc vién bi xanh tir hgp / bang —.
7
b) Xac suat d€ ca hai lan déu lay dugc bi do 1a —.
7
¢) Xac suat dé lay duoc vién bi xanh it nhat mot lan 1a 7 .

Cx g 3
d) Xa&c suat dé vién bi lay ra tr hdp I/ c6 mau do la 3

Cau 20: Cho hai hop bi, hop / gdm 3 vién bi xanh, 4 vién bi d6 va 3 vién bi vang. Hop /I gdm 2 vién b
xanh, 4 vién bi d6 va 5 vién bi vang. Lay ngau nhién mdt Viér} bi tir h@p I bd vao hop 11, roi sau do lay
ngau nhién madt vién bi tor hop I/ . Xét tinh ding sai cia mdt sO ménh de sau:

oz x . . 3
a) Xac suat de lay dugc vién bi xanh tir hop 7 1a o

L x oz L 4
b) Xéc suat dé lay dugc vién bi do tir hop /1 biét rang vién bi bo sang tir hp / c¢6 mau xanh la TR

¢) Xac suat dé 1ay ra duoc vién bi vang tir hop 17 16n hon 0,5.
d) Xac suit dé vién bi bo sang tir hop / c6 mau vang biét rang vién bi.
Céu 21: Tai mot nha may nguoi ta lam lan Iuot hai thi nghiém trén cung mot cd méay. Néu thi nghiém thu
nhat thanh cong thi xac sut thanh cong ¢ thi nghiém hai bang 0,3, néu thi nghiém thtr nhat thit bai thi xac
suét thanh cong & thi nghiém thir hai bang 0,1. Xét tinh dung sai ciia mot s0 ménh dé sau:
a) Néu xac suit dé ca hai thi nghiém déu thanh céng 1a 0,3 thi xac suit thanh cong ¢ thi nghiém thi
nhit bang 0,1.
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b) Néu xac suit c6 it nhat mot thi nghiém thanh cong 1a 0,55 thi x4c suét thanh cong & thi nghiém thi
nhit bang 0,5.

¢) Néu xéac suit thanh cong & thi nghiém thtr nhat bang 0.5 thi x4c suat dé thi nghiém thir nht that bai
biét rang thi nghiém thir hai thanh cong c6 gia tri 16n hon 0,2.

d) Néu xac sudt dé thi nghiém thtr nhit thanh cong biét rang thi nghiém thir hai that bai bang % thi

x4c suat thanh cong cua thi nghiém tht nhat bang 0,5.
Cau 22: Cho hai hop bi, hop 7 gdm 2 vién bi xanh va 3 vién bi ¢, hop II gém 3 vién bi d6 va 2 vién bi
xanh. Liy ngau nhién mot vién bi tir hop 7 bo sang hop I rodi lay ngau nhién mot vién bi thude hop 11 .
Xét tinh dung sai ciia mot s6 ménh dé sau:
a) Xac suit dé 1y duoc vién bi d6 tir hop I 16n hon 0,5.
b) Xac suit dé ca hai 1an 14y déu lay duoc vién bi d6 nho hon 0,5.
¢) Xac suat dé vién bi lay ra tir hop I c6 mau d6 nhoé hon 0,5.
d) Xéc suat dé vién bi ldy ra tir hop 7 c6 mau xanh biét rang vién bi ldy ra tir hop I c6 mau do6 c6 gia
tri 16n hon 0,5.
Céu 23: Bang sau day tom tit két qua phan tich qua trinh tu phan huy (su pha hiay
té bao sau khi t& bao chét do hoat dong cua cac enzyme cua chinh té bao) va sy [EERSE RIS G

théi rira (su phan hiy chét hitu co, dic biét 1 protein, béi vi sinh vat din dén tao [RESEE=E= = N
ra mui hdi thoi) ctia cic con bo canh clrng chét. L i b | l}l\fﬂ\:ﬂ X
EIEIKI00E
Ty phan hity cao | Ty phan huy thip L w' 29|98 10 ': :g 5
Thdi rir 14 59 \ W 5o B i
01 ritra cao b 8 [ e

Thoi rira thap 18 19

Chon ngau nhién mot con bg canh cling trong cac mau phan tich trén.

’ A A X r ’ \ A 5 \ 7
a) Xac suat dé mau chon ra c6 qué trinh ty phan huy cao la =

A A X , \ A 5 B A As  ~ A \ 9
b) Xéc suat d€ mau chon ra c6 qua trinh ty phan huy cao va do thoi rira thap la 0

¢) Néu qua trinh ty phan hiy cua mot mau duoc chon ra 13 cao thi xac sut dé do thdi rira thép la
9
16
A A As ~ 5 A X \ 3 . A A ’ \ A , M 14
d) Neéu do thoi rita cia mot mau chon ra la cao thi xac suat d€ qua trinh ty phan huy cao bang ET%

Céu 24: C6 hai gia dinh hen nhau di udng ca phé, mdi gia dinh c6 hai vo chong va hai dtra con (mdt gai,
mdt trai). Khi vao quan thi nhan vién bb tri ho vao mot cai ban véi hai hang ghé d6i dién nhau, mdi hang
ghé c6 4 chd danh cho mot gia dinh.

a) Néu ho cing ngdi vao ghé mot cach khong suy tinh gi thi xac suit dé hai ngudi chong ngdi dbi dién

1
nhau bang 3

b) Néu ho cing ngdi vao ghe mot cach khong suy tinh gi thi xac sudt dé hai nguoi chong ngdi d01 dién
nhau, hai ngudi vo ngdi d6i dién nhau, hai dira con gai ngdi ddi dién nhau, hai dtra con trai ngdi ddi

n 5 1
dién nhau bang — .
24
¢) Neéu ho cung ngoi vao ghé mdt cach khong suy tinh gi thi xac suat dé hai nguoi chong ngoi doi dién

M 1 < A M . J . A A , .
nhau bang 2 bict rang hai dra con trai chay ra ho dé xem ca koi.
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d) Khi ho (ca 8 nguoi) ciing ngdi vao ghé ma khong suy tinh gi, xac suat dé hai nguoi chong ngdi dbi
A N ]. e N . N e A A Ao “ A
dién nhau bang 2 bict rang hai nguoi vg khong ngdi doi dién nhau.

Cau 25: Mot chiée hop c6 80 vién bi, trong d6 cd 50 vién bi mau do va 30 vién bi mau vang; cac vién bi
c6 kich thude va khoéi lvgng nhu nhau. Sau khi kiém tra, nguoi ta thay c6 60% soO vién bi mau dé danh s6
va 50% s0 vién bi mau vang c6 danh so, nhiing vién bi con lai khong dénh so.

a) SO vién bi mau dé co6 danh so6 1a 30.

b) SO vién bi mau vang khong dénh s6 1a 18.

4 X [N A ‘A . A ’ A A en . A ) , A 1x 3
¢) Lay ra ngau nhién mdt vién bi trong hdp. Xac suat dé vién bi duoc lay ra c6 danh so la 3

A X [N A [N . A , A A en . A A J , A 1> 7
d) Lay ra ngau nhién mot vién bi trong hdp. Xac suat dé vién bi dugc lay ra khong c6 danh so 1a 16"

Cau 26: Mot thir nhét c6 4 bi do, 4 bi vang; hop thi hai ¢6 5 bi do, 3 bi vang. Ly ngiu nhién hai bi tir hop
thir nhat bo sang hop thar hai r6i lay ngau nhién ba vién bi tir hop thir hai.

a) Xac suat de lay dugc 2 bi do tir hop thur nhat bé sang hdp thur hai bang 7R
b) Xac suit dé 1iy duoc 3 bi do tir hop thir hai néu trude d6 da 1y hai bi vang tir hop thir nhat bo sang
.1
hop hai bang —
Op g1

Lz . . o B i .37
¢) Xac suat dé lay duogc 3 bi di 2 mau tir hdp hai va s6 bi dé nhiéu hon bi vang bang 20"
d) Xac suét dé liy tir hop thir hai 3 vién bi ma c6 dung hai vién bi da chuyén tir hop thtr nhit sang biét
: 4
rang 3 vién bi d6 cung mau do la 9"

Cau 27: T6 I ¢6 8 hoc sinh nam va 7 hqc sinh nit. T6 II ¢6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Chon ngau
nhién 6 hoc sinh tir 30 hoc sinh cua hai to.

a) Xac suat dé chon dugc toan bo 6 hoc sinh déu 1a nam hodc déu 1a nit 12 nhé hon 5%.
b) Xac suit dé chon duogc chinh xac 3 hoc sinh tir to I va 3 hoc sinh tir t6 II thudc khoang (0,34;0,35)

¢) Neéu biét rang da chon dugc toan bo 6 hoc sinh déu 1a nam hoac déu la nir, thi xac suat dé chon dugc

3 hoc sinh tir t6 I va 3 hoc sinh tir t6 II bang 5191165

L 1
d) Xac suat dé chon dugc 6 hoc sinh trong d6 ¢6 dung 3 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nir 1a 5

Cau 28: M4t nha may c6 ba phan xudng I, 11, III cung san xuat mot loai san pham voi ti ¢ phe pham twong
mg 13 1%;0,5%;0,2% . Cac phan xudng nay lan lugt san xudt 35%;45%;20% sb san phim ctia nha may.

Kiém tra ngau nhién mot san pham ciia nha may.
a) Xéc suit dé san pham dugc kiém tra 1a phé pham 1a 0,615%.
b) Biét ring san pham duoc kiém tra 1a phé pham, thi xac suit san pham d6 dén tir phan xudng I cao
hon xéc suat dén tir phan xuéng I11.
¢) Xac suét san pham duoc kiém tra 1a phé phém ctia phan xuong I1 13 cao nhit.
d) Xac suit dé san phdm khong phai 1a phé phdm ctia nha may 16n hon 99% .
Cau 29: Trong mot cudc trung cau dan y & mot khu vuc, d01 Vi cac ho gia dinh sdng & mot viing ngoai 0
(mdi ho gia dinh c6 mot cip vo chdng va cac con), xac sudt dé nguoi chong s& di bo phiéu 14 0,2, xac suat
dé nguoi vo s& di bo phiéu 13 0,35 va xac sudt dé ca hai vo chong s& di bo phiéu 1 0,11.
a) Xac suit dé c6 it nhat mot trong hai vo chdng s& di bo phiéu 1a 0,44.
b) Xac suit dé ngudi chong sé di bo phiéu, biét rang nguoi vo di di bo phiéu 14 0,31 (1am tron két qua
ti hang phan trim).

X2 EDUCATION 28 Zalo: 079.24.13579



PHAT TRIEN BE MINH HOA 2025 Giao Vién: DINH XUAN NHI

¢) Gia sir khao sat 13 h¢ gia dinh, khi d6 c6 dung 2 h¢ gia dinh ma ca vo va chdng déu tham gia bo
phiéu 12 0,26 (1am tron két qua t6i hang phan tram).

d) Bén canh d6, ngudi ta cling nhan thay ring néu ca hai vo chong déu tham gia bo phiéu thi x4c sut
it nhat mot nguoi con cua ho cling tham gia bo phleu 1a 0,99. Nguogc lai, néu chi vg hoac chi chong
hoic ca hai khong tham gia bo phiéu thi xac suat khong c6 ngudi con nao ciia ho tham gia bo phiéu
120,79. X4c suét dé chon ngﬁu nhién mot hd gia dinh thi co it nhét mot nguodi con tham gia bo phiéu
13 0,29 (1am tron két qua t6i hang phan tram).

Cau 30: Mot nha dau tu c6 ké hoach xdy dyng mot tram dién gi¢ tai thanh phd Ha Noi, bao gdm hai huyén
1a huyén My Buc va huyén Ung Hoa. Dé tim hiéu cach dan ct danh gia dy 4n nay, hoi dong thanh phd da
t6 chirc mot cudc khao sat trong sd cac cir tri hop 1¢. Tai My buc, c6 1722

cu dan dugc tham gia khao sat, trong khi & Ung Hoa, con s6 nay 1a 258. Theo két qua khao sat:
C6 1089 ngudi tham gia khao sat ing ho tram dién gié, trong d6 c6 27 ngudi tir Ung Hoa.
Céc cu dan con lai bay t6 su phan dbi du 4n nay.

a) C6 38,3% cu tri & My Pirc phan ddi du an nay (sai s6 0,1% ).

b) Chon ngau nhién mot nguoi duoc khao sat, goi p, 1a xac suit ngudi nay ung ho tram dién gio va
dén tir My Dic, p, laxac suit nguoi nay dén tir My Pirc, biét ngudi ndy tng ho tram dién gié. Khi

do p, <p,.
¢) Chon ngiu nhién 1 ngudi va thiy rang ngudi nay ung ho tram dién gi6. Kha ning nguoi nay dén tir
Ung Hoa cao hon.
d) Chon ngiu nhién mot nguoi dugc khao sat thiy rang nguol ndy phan dbi tram dién gié. Xac suat
ngudi nay 1 cir tri dén tir Ung Hoa 1a 0,25 (lam tron dén hang phan tram).
Céu 31: Trong su kién Giai All-Star bong r6, mot thir thach ném 3 diém dugc t6 chirc voi sy tham gia ciia
ba cau tha ndi tiéng: LeBron James, Stephen Curry va Anthony Davis. Mdi ciu thu s& c6 co hoi thuc hién
1 ¢t ném 3 diém. X4c sudt dé mdi cau tht ném thanh cong vao 6 mot cu 3 diém duoc cho nhu sau:
LeBron James ¢ xac sudt ném thanh cong 13 0,7.
Stephen Curry, dugc ménh danh 1a "vua ném 3 diém", c6 xé4c suit ném thanh cong 12 0,9.
Anthony Davis, mic du khong phai 1a chuyén gia ném 3 diém, nén c6 xac suit ném thanh cong 1 0,4.
a) Xac suit dé chi mot nguoi ném tring ta 0,216.
b) Xac sudt dé chi c6 2 ngudi ném tring 13 0,514.
¢) Xac suét dé it nhat mot ngudi ném tring 1a 0,982.
d) Biét co 2 ngudi ném tring, xac suit dé LeBron James ném trang 1a 0,406.
Céu 32: Gout 1a mot dang viém khop gy dau khép va sung khép. Bénh xuét hién khi tram lwong acid uric
& trong mau ting cao va tao nén cac tinh thé sz“ic nhon tich tu lai & nhitng khép xuong gay nén tinh trang
sung do va dau dir do1. Mot nhom nghién ctu tién hanh khao sat thoi quen dinh dudng cua 80000 phu nit
tir 22 tudi tré 1én va nhan thay nhimg ngudi udng tir 2 cde nudce cam tr 16n mdi ngay s¢ tang nguy co mic
bénh gout, do duong hoa qua (fructose) cao trong nudc cam s& khién axit uric lang dong 6 khép, gy ra
sung va dau khop. Két qua khao sat ciia nhom nghién ctru dugc trinh bay trong bang dii liéu thong ké 2x2
sau day:

Bi bénh gout [ Khong bi bénh gout

Nguoi udng tir 2 cde nude cam trd 1én mdi ngay 19721 nguoi 20128 nguoi

Nguoi khong udng hodc udng dudi 2 cde nudec cam mdi ngay 8279 nguoi 31872 nguoi

a) D41 v6i phu nit tir 22 tudi trd 18n, viée udng tir 2 cde nude cam trd 16n modi ngdy va viée méc bénh
gout ¢o lién quan vdi nhau.

b) Chon ngiu nhién mot ngudi trong s6 80000 nguoi duge khao sat, xac suét dé nguoi dugc chon méc
bénh gout trong truong hop ngudi d6 udng tir 2 cde nudc cam trd 1én mdi ngay 14 0,5 (két qua lam
tron dén hang phan chuc).

¢) Chon ngau nhién mot nguoi trong s6 80000 nguoi duoc khao sat, xac suét dé nguoi dugc chon mic
bénh gout trong truong hop nguoi do khong uong hodc udng dudi 2 cdc nude cam mdi ngay 13 0,5
(két qua 1am tron dén hang phan chuc).
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d) Véi phy nir tur 22 tudi tro nén, thoi quen ubng tur 2 cde nude cam tré 1én moi ngay 1am ting nguy
co mic bénh gout 1én gip khoang 2,4 lan (sai s6 khong qua 0,1).
Céu 33: Mot nha may co 4 day chuyén cung san xuat mot loai san pham Bang s liéu sau thong ké két qua
kiém tra nha may d6, bao gom ty 1¢ san pham cuia nha may duoc san xuat boi cac day chuyén va ty 1& chinh
ham (dat) cho ting loai ddy chuyén:

Ty 16 san pham duoc san xuat boi cac day Day Ty 1& chinh pham cua ting day
chuyén chuyén chuyén
34% DI 82%
30% D2 81%
29% D3 84%
7% D4 92%

a) Chon ngiu nhién 11 san phdm duogc san xudt & day chuyén D1. Khi 4y xac suat dé c6 dung 3 phé
pham trong 11 san pham duogc chon 13 1 s6 bé hon 0,14487.

b) Chon ngau nhién 11 san pham duoc san xuit & day chuyén D1. S6 phé pham trung binh 1a 1,98.

¢) Chon ngiu nhién 1 san pham, x4c sudt dé san pham nay 1a chinh pham 13 0,8298.

d) Chon ngiu nhién mot san pham. Néu két qua kiém tra cho thay dy 1a mot phé pham (khong dat)
thi xac suét dé san phém nay dugc san xuét & D1 16n hon 0,42.

Cau 34: Mot cong ty dugc phém gidi thi¢u mot cong cu kiém tra sém bénh Y. Ho thu nghién san phém
trén 7500 nguoi, trong d6 c6 1250 ngudi da bi nhiém bénh Y va c6 6250 ngudi khong bi nhiém bénh Y.
Khi thir bang cong cu clia cong ty, trong 1250 ngudi di bi nhiém bénh Y ¢6 78,64% s6 ngudi cho két qua
dwong tinh, con lai cho két qua am tinh. Trong 6250 ngudi khong bi nhiém bénh ¥ c6 6,496% sé ngudi
cho két qua duong tinh, con lai cho két qua am tinh.

a) SO ngudi nhiém bénh va cho két qua dwong tinh nho hon 1000 ngudi.

b) S6 ngudi khong nhidm bénh nhung van cho két qua duong tinh 16n hon 500 nguoi.

¢) Chon ngu nhién mot trong sé nhitng nguoi thir nghiém. Xac suit dé nguoi duoc chon bi nhidm
bénh Y biét rang ngudi d6 c6 két qua thir nghiém duong tinh 13 0,70 (két qua lam tron dén hang
phan trim).

d) Chon ngu nhién mét trong sd nhitng ngudi thir nghiém. Xac sudt dé ngudi duge chon khong bi
nhiém bénh Y biét ring ngudi d6 c6 két qua thir nghiém am tinh 1a 0,95 (két qua 1am tron dén hang
phan trim).

Céu 35: C6 ba xa thu cing bian vao mot muc tiéu, mdi ngudi ban mot vién dan véi ti 18 trung tuong Gng
140,6;0,7;0,8 . Biét rang néu tring mot vién dan thi xdc suat muc tiéu bi ti¢u diét 1a 0,5; néu trang hai vién
dan thi x4c sudt muc tiéu bi tiéu diét 1a 0,8; con néu trung ba vién dan thi chic chin muc tiéu bj tiéu diét.

a) Xac sudt muyc tiéu khong tring vién dan nao 1a 5%.

b) Xac suat myc tiéu bi tiéu diét 1a 0,7916.

¢) Gia str muc tiéu bi tiéu diét, xac suit dé no bi trang hai vién dan 16n hon 50% .

4 A “ A « oA “ A . ’ ’ A .« A N 1 ’ r4 AR © A « oA
d) Xac suat d€ muc ti€u bi ti€u di¢t khi tring ding mot vién dan bang 5 xac suat dé muc tiéu bi ti€u

di¢t khi trung ding hai vién dan.
Cau 36: Mot nha may c6 hai phan xuong X va Y. Phan xuéng X san xuat 47% va phan xuong Y san
xuit 53% sb san pham ctia ca nha may. Ti 1é san pham bi 15i ciia phan xuong X,Y lan luot 1a 0,8% va
0,5% . Kiém tra ngiu nhién mot san pham cta nha méy.
a) Xac suat dé san pham dugc kiém tra 14 san pham 18i 16n hon 0,7%.
b) Neu biét san pham kiém tra 1a san pham 16i, thi x4c suit san pham 15i nay do phan xuéng X san
Xudt cao hon phan xuong Y san XUuét.
¢) Xac suit dé chon ngau nhién mot san phim khong bi 13 tir nha méay 16n hon 99% .
d) Néu san pham duoc kiém tra 14 san pham khong 131 thi x4c sut san pham d6 dén tir phan xuong Y
la 50%.
Céu 37: San phdm X ban ra thi trudng do mot nha may gdm 3 phan xuodng I, II va III san xuat, trong do
phan xuéng I chiém 30%, phan xuong II chiém 45% , phan xuong III chiém 25% s luong san pham
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trong toan nha may. Ti 1¢ san pham loai 4 do 3 phan xuong I, IT va III san xuat lan luot 1a: 70%,50% va
90% .
a) Tilé san pham loai 4 do nha may san xuét 13 66% .
b) Chon ngéu nhién mot san pham X 0 thi truong thi thdy rang d6 1a san phém loai A. X4c suét dé
san pham do do nha may II san xudt 13 0,34 (két qua 1am tron t6i hang phan trim).
¢) Can mua ngau nhién tbi thiéu 9 san pham X ¢ thi trudng dé x4c suat gip phai it nhit mot san pham
khong phai loai 4 1a trén 98%.
d) Mot nguoi d3 mua 15 san pham X . Xac sut dé co khong qua 3 san pham dat loai 4 nho hon
0,04%.
Cau 38: Mot hé théng gém 4 thiétbi 4,B,C va D nhu trong hinh. Mach hoat dong khi c6 mot dong dién
chay qua cac thiét bi tir trai sang phai.

Xac sudt dé cac thiét bi 4, B,C, D hoat dong lan luot 14 0,9;0,95;0,95 va 0,95. Gia sir rang céac thiét bi
hoat dong ddc lap
a) Xac suat dé thiét bj 4 hoat dong nhung thiét bj B khong hoat dong 1a 0,045.
b) Xac suit c6 dung 1 thiét b trong 2 thiét bi 4 va B hoat dong 13 0,15.
¢) Xac suét dé dong dién chay qua mach (mach hoat dong) 1a 0,993 (két qua lam tron téi hang phﬁn
nghin).

L T 180
d) Biét rang mach dang hoat dong, xac suat deé thiét bi 4 hoat dong la @

Céu 39: Mot cong ty to chic chuong trinh bc tham tring thudng cudi ndm cho 50 nhan vién. Trong hop
c6 50 vé, moi nhan vién s€ boc mot vé. Co 2 vé triing thudng xe may, 5 vé trang thudng dién thoai va 10
vé trang thudng voucher mua sam. Moi nhan vién lan luot 1€n boc 1 vé.
a) Xa4c suat dé nhan vién dau tién boc dugc vé triang thuong 1a 0,34.
b) Biét nhan vién dau tién boc dugc vé tring thuong, xac suat dé do 1a vé trung thudng dién thoai la
0,1.
¢) Biét nhan vién dau tién boc dugc vé trung thudng, xac suat dé nhan vién thtr hai bdc dugc vé tring
thudng 1a 0,32.
d) Biét nhan vién dau tién boc dugc vé trung xe may va nhan vién thar hai cting boc dugc 1 vé tring
5
thuong. Xac suat dé nhan vién thir ba bc duoc vé tring xe may la 256"
Céu 40: Mot hop chira ba dong xu. Hai trong sé cac dong xu d6 c6 du mat ngira va sip; dong xu tht ba
c6 hai mat 1a mat ngua, vi vay khi tung, ludén xuat hién mat ngura. Mt trong cac dong xu ndy dugc chon
ngau nhién va tung ba lan.

a) Néu déng xu c6 hai mat ngua dugc chon thi xéc suét dé thu duoc ba mat ngua béng 1.

b) Xac suat thu dugc ba mit ngira bang %

¢) Biét rang két qua thu duoc 13 ba mit ngira, xac suat dong xu c¢6 hai mat ngira dugc chon bang %
d) Tu dir kién cau c¢), d@)ng xu duge chon s& ¢o 1an tung thu tu, khi do xéac suét mat ngua xuét hién

.9
bang —.
&0

—--Héf--
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