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TRUONG THPT HAI BA TRUNG MON TOAN HQC - KHOI 12

I. NOI DUNG: Céc em 0n tap lai toan bo ly thuyét va bai tap:

- Giai tich: & chuwong III: Nguyén ham, tich phan, ing dung va chuong IV: S phtc.
- Hinh hoc: Chuong I1I: Phuong phap toa d6 trong khong gian.

I1. BAI TAP BO SUNG:

PHAN I: TRAC NGHIEM . ] o
1. NGUYEN HAM, TiCH PHAN VA UNG DUNG

Cau 1. Tim nguyén ham cia ham s6 £ (x) = (3-2x)’
A. é(3—2x)6 +C B —5(3—2)@6 +C C. —é(3—2x)4+C D. é(3—2x)4+C

Céu 2. yén ham cta ham sd f(x) =C0S2X.

A. Jf(x)dx=%sin2x+€. B. [£(x) dx———sm2x+C
C. [ f(x)dr=2sin2x+C. D. [f(x) =—251n2x+C.
Ciu 3. Nguyén ham ciia ham s6 f(x)zezx la
2x
A & +C. B. 26" +C. C. 62 +C. p.Lic.
e
Cau 4. Tinh nguyén ham P = I(2x+5)5 dx.
6
Ap ) o R At )
2 6
6 6
c.p 12 o pp ) o
2 5
~ A 1s L, s £ (x_1)3 \
Cau 5. Nguyén ham F(x) ciahamso f(x)=-—— (x=0)1a
X
3 1 31
A. =x- = B. =x- —-=—
F(x) X 31n|x|+x+2x2+C F(x) X 31n|x| . 2x2+C
1 3 1
C. =x- D. =x- -=
F(x) X 3ln|x| 7 F(x) b 31n|x| x+2x2+c
Cau 6. Cho F (x) la mot nguyén ham ciia ham s6 f ( ) trén K . Chon ménh dé sai.
A. J.f(x (x)+C. B. (If(x)dx) zf(x).
C. (jf(x)dx) = 1'(x). D. ([ f(x)dx) = F'(x).
Céu 7. Trong cac ménh d¢é sau, menh dé nao sai ?
A. [Kf (x)dx=k[ f(x)dx, (keR). B. [ f(x).g(x)dr=[f(x)dx.[g(x)dx

C. [[f(x)+g(x ]dx_jf Jdr+[g(x)dx. D. [[f(x)-g(x)]de=[f(x)dx—[g(x)dx
Cau 8. Cho f(x), g(x) 1a cac ham s lién tuc, c6 mot nguyén ham lan luot 1a F(x), G(x).

Xét cac ménh dé sau:

(D). F(x)+G(x) la mot nguyén ham cia f(x)+g(x).

(ID). k.F(x) la mot nguyén ham cua kf(x) voi keR.



(11D). F(x).G(x) la mot nguyén ham cia f(x).g(x).
Cac ménh ding la
A. (D). B. (I) va (1I). C. Ca 3 ménh dé. D. (10).
Cau 9. Trong céac khang dinh sau khang dinh nao sai ?
A. F(x) =2017 +cos” x 1a mot nguyén ham cua ham sd f(x) =—sin2x.
B.Néu F(x) va G(x) déu la nguyén ham cua ham s f'(x) thi j[F(x)—g(x)} dx c6 dang
h(x)=Cx+D voi C,D lacac héng s6, C#0.
u'(x)
C. dx =ju(x)+C.
‘[ 2\Ju (x) ( )
D.Néu [ f(t)dt=F(t)+C thi [ f[u(x)]dx=F[u(x)]+C.
Céu 10. Khing dinh nao sau day 13 diing?

A. ftanxdx=—1n|cosx|+C B. jsinidx=2cos£+C
2 2
C. jcotxdx=—1n|sinx|+C D. jcostdx=—2sin2x+C.

Cau 11. Néu jf(x)dx=l+1n|2x|+c thi ham s f'(x) 1a
X

A. f(x)=\/}+%. B. f(x)z—x—12+§.
1 1 1
C. f(x)=?+ln(2x). D. f(X)Z—F+E
Cau 12. Cho j%:a\/zx-1+b1n(\/2x—1+4)+c V6i a,beZ. Tinh M =a+b.
x—1+
A. M =3 B. M=-3 C. M=0 D. M=2.
Cau 13. Cho [ —%2 3dx=—(smx+c°”+1)m+cwi mneN. Tinh A=m+n.
(sinx+cosx+2) (sinx+cosx+2)"
A. A=5. B. 4=2 C. A=3. D. 4=4.
Cau 14. Tinh [ = j 2xvx? +1dx bing cach dit u = x* +1, ménh dé nao duéi day ding?
A. 1=2[Judu. B. [ =[udu. C. 1= [Judu. D.1=%judu.
Ciu 15. Két qua cia 7= [x(x*+7) dx la
1 16 1 16 1 16 1 16
A. §(x2+7) +C. B. §(x2+7) . C. E(x2+7) . D. 5(x2+7) +C.
Cau 16. Tim céc ham sé f'(x) biét rang f’()c)zLx2
(2+sinx)
sin x sin x
A. =—+C . B. = C.
() (2+cosx)2 ’ /() Z-i-SirlxJr
1 1
C. =— C. D. = C.
f(x) 2+sinx+ f(x) 2+cosx+
2x
Céu 17. Ham s6 nao sau day 1a mot nguyén ham cta ham sé y = | ?
e+
A. F(x)=¢ +In(e"+1)+C. B. F(x)=e"+1-In(e"+1)+C.
C. F(x)=¢'-In|x|[+C. D. F(x)=e"+In|x|+C

2

x*+1

Cau 18. Cho [ f(x)dx= +C .Khid6 [ f(2x)dx bing



[\

1 1 8

A. +C. B. ——+C. C. —+C. D. +C.
Vxt+1 Vax® +1 Vax? +1 x’+1
Ciau 19. Biét jf( )du = F (u)+ C. Khang dinh nao sau day la dung ?
A. [f(2x=3)dx=F(2x=3)+C, B. jf(zx—s)dx:%F(zx—3)+c.
C. [f(2x=3)dx=2F (x)-3+C. D. [ f(2x-3)dx=2F (2x-3)-3+C.
2 2
CAu20. Cho /=|f(x)dr=3.Khidé J=[[4f(x)-3]dx bing:
0 0
A. 2. B. 6. C. 8. D. 4.
6 2
Cau2l. Cho [f(x)dr=12.Tinh = f(3x)dx
0 0
A. 1=6. B. [ =36. C.I1=2. D. /=4.
2
Cau22. | B ing
1 2x+3
A. 21nz. B. lln35. C. lnz. D. l1nz.
5 2 5 2 5
Cau 23. Néuj 2x+2 dx=aln5+bIn3+3In2 (a,be@) thi gid tri cia P=2a—-b 1a
2x" =3x+1
A. P=1. B. P=7. C.P=—1—5. D.P=1—5.
2 2
0 X \/— 1%
Cau24. Cho | ————=dx=a+b+2,v0i a, b 1a cac so hiru ti. Khi d6, gia tri cia a la:
’!.3x+\/9x2—1
3
20 B. 2 c.Z . -2
27 27 26 27
21 dx , \
Cau 25. Cho j =aln3+bIn5+cIn7 véi a,b,c 1a cac so hitu ti. Ménh d€ nao dudi day ding?
s XVx+4
A.a+b=-2c. B.a+b=c. C.a-b=—c. D.a-b=-2c

Cau 26.

Cau 27.

Cau 28.

Cau 29.

Cho hamsé f(x) c6 f(0)=0 va f’(x)=cosxcos’2x,Vx e R.Khid6 If(x)dx bang
0

Lialy B. 2% c. 22, p. 1
225 225 225 225
dx 11 . N . n , X \ \
Biét J—:—+—, véi a, b 1a cac so nguyén thugc khoang (—7;3) thiavabla
4x+1 a b
nghlcm cua phuong trinh nao sau day?
A 2x* —x-1=0. B. x’+4x-12=0. C.x’-5x+6=0. D.x’-9=0.
4
Cho 1=jx 1+2x dx va u=+/2x+1. Ménh d& nao dudi day sai?
0
1 3 3
A.IZEJxZ(xz—l)dx. B.IzJ.uz(uz—l)du.
1 1
5 3 3 3
C I:l L =lju2(u2—l)du
205 3 1 1
Vi cach d6i bién u =+/1+3Inx thi tich phan j—dx tré thanh
1

xv1+3lnx



A gj(uz—l)du B gj(uz—l)du C 2j(u2—l)du D gjuz_ldu
'3 | . 9 | . . | ) 9 = .
Cau 30. Ki hi¢u S 1a dién tich hinh thang cong gidi han boi dd thi ham sb lién tuc y=f(x), truc hoanh va hai
duong thangx=a,x=b, f(x)<0Vxe [a,b] . Khang dinh nao sau day sai?
b b b b
A. S= j F(x)dx B.S = j —f(x)dx C.S= j |/ ()| dx D.S= j £ (x)dx

Ciu 31. Dién tich hinh phang gi6i han boi cac dudng y = Jx, y = 2- x va truc hoanh dugc tinh boi cong
thirc nao sau day ?

A. [} (x -2+ x)dx B.| (2-x—x)dx
C. [ Vxdc+ [ (x-2)dx D. [ Jad+ [ (2-x)dx

Cau 32. Cong thirc tinh dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi cac ham sé y=f(x), y=g(x) lién tuc trén
[a,b] va hai duong thang x = a, x=b la:

A S=[/()- g(x)ldx B.S = [ (f(x)-g(x)x

C.S= ‘ [ ()~ g D. S= ‘ [ reodx —Ub g(x)dx

Céu 33. Tinh thé tich vat thé tron xoay sinh ra boi phép quay quanh Ox cta hinh phing giéi han béi cac
duong:
y=5-x’vay=3-x.
A7 B. >3 c. 2 p. 27
5 5 15 15

3

Céau 34.. Tinh thé tich vat thé tron xoay sinh ra boi hinh phang gidi han boi 2 duong cong y = x?’ y=x

2

khi quay quanh truc ox.

A.V=ﬁﬂ' B.V=ﬁ7l' C.Vzﬁﬂ D.V=@7Z'
35 35 5 7
Cau 35: bat S 1a dién tich cta hinh phéng gidi han boi dd thi cia ham sb y=4 —x°, truc hoanh va 2 duong
25

théng x=-2,x=m, (—2<m<2).C(’)baonhiéugiétricﬁatham s6 m dé Sz?.

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Céu 36: Cho hinh phang D 14 phan dugc t6 dam trong hinh v& sau, phuong trinh duong congla y=¢*",
phuong trinh dudng thiang 1a y = 2 — x . Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay D quanh

truc hoanh.
2_ (5e* -3 _ 2_
AV =Ly8 21 . B.V:(—z). cr=1.,82l,  pop-lie 21
3 2 6e 2 e 2 2e

Céu 37: Cho hinh phang (H ) gidi han boi cac duong y=x",y=2x. Goi S 1a tp hop céc gia tri ciia tham
sO thyc k dé duong thang x = k> chia hinh phang (H ) thanh hai phan c6 dién tich bang nhau. Hoi tap hop

S ¢6 bao nhiéu phan tir?
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.



Céu 38: Cho hinh phiang (H ) gi6i han béi hai duong y = x* —m (v6i m>0) va y=0 quay quanh truc Ox
ta dugc khbi tron xoay (T ) Tim m dé thé tich cta khéi tron xoay (T ) bang 51%
A.m=4. B. m=3. C. m=2. D. m=1.
Cau 39: Mot chit diém dang chuyén dong voi van tdc v, =15m/sthi tang tbc voi gia toc
a(t)=t*+4t(m/s*). Tinh quiang dudng chat diém d6 di dugc trong khoang thoi gian 3 gidy ké tir lac bat
dau tang tdc.
A. 68,25m B. 70,25m C. 69,75m D. 67,25m

Céu 40: Van toc cia mot vat chuyén dong 1a v(r) = 2L+ sin(zr)
V4

(m/s). Quing dudng di chuyén cua vat d6

trong khoang thoi gian 1,5 gidy chinh xac dén 0,01m 1a :

A. 0,34m . B.030m . C.026m D. 0,24m
Cau 41 : Mot 6 to bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van toc v(zr) =7t(m [/ s) . Di dugce 5s, nguoi lai xe
phat hién chudng ngai vat va phanh gip, 6 t6 tiép tuc chuyén dong cham dan déu véi gia tbc a =—-70(m/s)
. Tinh quing dudng S(m)di dugc cta 6 to ké tir luc bat dau chuyén banh cho t6i khi ding han.

A. §=95,70(m) B. $=96,25(m) C. §=87,50(m) D. S =94,00(m)

2.S0 PHUC

Céu 42. Biét T(4;-3) la diém biéu dién s6 phtc z trén mit phang toa dd Oxy. Khi d6 diém nao sau day

biéu dién s6 phirc w=|z|-z

A.M(1;3). B.N(-1;-3). C.P(-1;3). D.Q(1;-3).
Céu 43. Tinh tong 7 cua phan thuc va phan 4o ciia s6 phuc z = (\/5 +3i )2.
A T=11. B. 7 =11+6V2. CT=-7+642. D.T=-7.
Ciu 44.Biét rang c6 duy nhat mot cdp so thyc (x;y) théaman (x+y)+(x—y)i=5+43i. Tinh S =x+y.
A.§=5. B. 5=3. C.5=4. D.s=6.
Ciau 45. C6 bao nhiéu s6 phirc z thoa man diéu kién z° = |z|2 +27?
A.4 ) B.2 C.3 D.1
Cau 46. Tim tat ca cac so thuc x; y sao cho x> —1+4yi=—1+2i
Ax=0y=2. B. x=+2;y=-2. C. x=2;y=2. D. x=—2;y=2.

Ciu 47. Trong mit phing toa do cho hai diém A(4;0) va B(0;-3). DPiém ¢ théa min diéu kién
OC = 04 + 0B . Khi 46, s6 phiic duoc biéu dién boi diém ¢ 1a:

A z=-3-4i. B.z=4-3i. C.z=-3+4i. D. z=4+3i.
Cau 48.Trong mat phang toa d9, cho ba diém 4, B, M lan lugt 1a diém bi€u dién ctia cac s0 phuc
—4, 4i, x +3i . V&1 gia tri thuc nao ciia x thi 4, B, M thang hang?

A x=1. B.x=-1. C.x=-2. D.x=2.
Céu 49:Tim s6 phitc z théa mén |z—2|=|z| va (z+1)(2—i) 1a s thuc
A.z=1+2i B.=-1-2i C.z=2-i D.z=1-2i

Cau 50. Cho céc sb phuc z, z,, z, c6 diém biéu dién trén mat phéng toa do 1a ba dinh ctia tam giac déu co
phuong trinh duong tron ngoai tiép (x +2017)" +(y—2018)" =1. Tinh tong phan thyuc va phan 4o cia sd phic

w=z +2z,+2z,

A.-1. B.1. C.3. D.-3.
Céau 51. Cho hai s6 phirc z, =5-7i va z, =2+3i. Tim s6 phitc z =z, +z,.

A z=7-4i B. z=2+5i. C.z=-2+5i D. z=3-10i.
Cau 52. Cho hai s6 phirc z, =142/ Vi z, =2 —3i . Xac dinh phan a0 « cta sd phirc z =3z, —2z, .

A a=11. B.a=12. C.a=-1. D.a=-12.
Cau 53.Cho s6 phticz thoa man z+2.7 =6—3i. Tim phan a0 » cua sd phic -.
A.b=3. B. h=-3. C.ph=3i. D.»r=2.



Ciu 54. Cho s6 phirc z théa man (14i)z =3—i. Hoi diém biéu dién ctia z 14 diém N_ 21y wm

nao trong cac diém M, N, P, O & hinh bén ?
A.Piém P. B. Diém 0.
C. biém M. D. biém N. =T o T >

P 2 Q
Céau 55. Cho s6 phtic z=1 —%i . Tim s6 phic w = iz +3z dugc
A.Wzg B.WZQ C.W=§+i D.W=&+i
Céu 56. Cho s6 phirc z théa man (1+ 21’)2 z+2z=4i—20. M6 dun cia z 1a:
A.|Z|=3 B.|Z|=4 C.|Z|=5 D.|Z|=6
Cau 57. Goi § la tong phan thuc va phan ao ciia s6 phitc w=2'—i, biét z thoa min z4+2—4i =(2—i)iz.

Ménh dé nao sau ddy dung?

A. S =—46. B. s=-36. C.s=-56. D.s=-1.
Céu 58. Cho sb phirc z thoa mén |z| =z. Ménh dé nao sau day 1a dung?

A.z 1456 thyc khong 4m. B. z 14 sd thuc am.

C. z 1a s6 thuan 4o c6 phan 4o duong. D. z 1a sb thuan 4o c6 phan 4o am.
Céu 59:Cho s6 phic z théa man 2(2 —i) +13i=1. Tinh mddun cia s phirc z

Al7=34 B.|7| =g C.[7| =@ D.|z|=+/34
Céu 60: S phirc z=a +bi(a,beR) thoa man |z—2| = |z| va (z +1)(E—i) 1a 6 thue.
Gi4 tri cua biéu thirc S =a+2b bing bao nhiéu?
A.S=-1 B.S=1 C.S=0 D.S=-3
Céu 61: Cho hai s6 phitc z=a+bi va z'=a'+b'i. Didukién giita a, b, a',b' dé z+z' 1a mot s6 thuan ao
la:

a+a'=0 a+a'=0 a+a'=0 a+a'=0
A. B. C. D.
b+b'=0 b+b'#0 b,b'e R b=b'
Céu 62: Cho s6 phtc z = a + bi;a,b € R . Chon ménh dé sai
A zz=a’+b’ B.zz=|. C.z-z=2bi. D.z-z=2b.
Céu 63: Cho hai s6 phitc z=a—3bi va z'=2b+ai(a,beR).Timavébdé z—-72'=6-1
A.a=-3;b=2 B.a=6;b=4 C.a=-6b=5 D.a=4b=-1
Cau 64: Mot trong cac s6 phtrc thoa man hai diéu kién |z+1—2i|=5;z.2=34 c6 phan 4o 1a:
A. —g. B. _Q. C. 3. D. 5.
5 5
Cau 65: Cho s6 phitc z =x+ yi thoa min diéu kién z+2z=2-4i. Tinh P=3x+ y.
A. P=7. B. P=6. C. P=5. D. P=8.

Cau 66. Trén tap hop s6 phitc C, tap nghiém ctia phwong trinh z* — 7> —20=01a:
A {355 221 B {5 42}, C.{-4:5}. b, {220 £45i)

Cau 67. Trén tap hop s6 phic C, goi z,,z, 12 hai nghiém phtic cua phuong trinh z> +2z+11=0. Tinh gia

tri clia biéu thirc A=z, [ +|z, [



A. 22, B. 2J11. C.11. D. 24.
Ciu 68. Biét sb phirc z=2+i 1a mot trong cac nghiém cua phuong trinh z° + bz’ +cz+b=0,
(b,c €R). Gid tr cia b+ ¢ bing

A. 4. B. 14. C. 4. D. 24.
Cau 69. Trong mat phang phue, goi A, B, C lan luot 1a cac diém bicu dién cua céc sd phic z1 =2 + 3i, zo =
1+ 5i, z3=4+i. SO phirc véi diém biéu dién D sao cho tr gidc ABCD la mot hinh binh hanh c6 phan ao

la:
A. 1l B. -1 C. -5 D.5

Cau 70. Vi gid tri nao cua tham sé m thi phuong trinh z> =3z +m =0 khong c6 nghiém thyc :
4
A, m<—, B.m>2. C.m>2. D.m<2
9 4 8 4

Ciau 71. Trong tap sb phitc C, cho phwong trinh z* +az+b =0 (a,b € R) nhan sé phic z=1+i lam
nghi¢m. Tinh a.b.
A. 2. B. -2. C.4. D. -4.
Cau 72. Trong C, Cho phuong trinh 7z° +3z+2=0 c¢6 2 nghiém z va z' Khi d6 tong cac nghiém cia
phuong trinh 1a?

A2 B.->. c.-2. D.2.
2 4 7 7

Cau 73. Goi z,, z, 1a hai nghi¢ém cua phuong trinh 2" —4z+5=0; M, N lan luot la cac diém biéu dién Z
, z, trén mit phang phirc. Do dai doan thang MN
A N2, B.2. C. 245, D. 4.

3. HINH HQC
3.1.HE TOA PO TRONG KHONG GIAN

Cau 74. Trong khong gian Oxyz, cho a=—i+ 2;’ —3k . Toa dd cua vecto a la
A. (2;—1;—3). B. (—3;2;—1). C. (2;—3;—1). D. (—1;2;—3).

Cau 75. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(3;—l;1) . Hinh chiéu vudng goc ctia A4 trén mat phang
(Oyz) 1a diém
A. M(3;0;0). B. N(0;-1;1). C. P(0;-1;0). D. 0(0;0;1).

Céu 76. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(2;2,-2), B(-3;51), C(1;,—1;-2). Tim toa d¢ trong
tdm G cua tam gidc ABC?

A. G(0;2;-1). B. G(0;2;3). C. G(0;—-2;-1). D. G(2;5;-2).
Cau 77. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A4(L;1;-2) va B(2;2;1). Vecto AB ¢6 toa dd 1a
A. (3;3;-1). B. (-L-1-3). C. (311). D. (1;1;3).

Cau 78. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;— 1) , B(2;—l;3) , C(—4;7;5). Toa d6 chan duong
phan giac trong géc B cua tam giac ABC la

A. —E;E;l . B. E—21 C. 2,1—1,1 D. (—2;11;1).
3°3 3 3°3°3

Cau79. Trong khong gian Oxyz , cho hinh binh hanh ABCD. Biét 4(2;1;-3), B(0;-2;5) va C(1;1;3).
Dién tich hinh binh hanh ABCD la

A. 24/87. B. —“3249 C. 349 . D. +/87.

Cau 80. Trong khong gian Oxyz , cho AABC biét 4(2;0;0), B(0;2;0), C(L;1;3). H(x,;¥:2,) 1a chan
duong cao ha tir dinh 4 xudng BC. Khi d6 x, + y, +z, bang



NS b 2 p.11
9 11 11 34

Cau 81. Trong khong gian Oxyz, cho hinh thang ABCD vuoéng tai 4 va B.Badinh 4(1;2;1), B(2;0;—1),
C(6:1;0) Hinh thang c6 dién tich bing 62 . Gia st dinh D(a;b;c), tim ménh dé dung?
A.a+b+c=6. B. a+b+c=5. C.a+b+c=8. D.a+b+c=7.

Cau 82. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(0;2;-2), B(2;2;-4). Gia st I(a;b;c) 1a tam dudng
tron ngoai tiép tam giac OAB . Tinh T =4’ +b” + 7.
A. T =8. B.T=2. C.T=6. D. T=14.

Céu 83. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(L;1;1), B(2;3;0). Biét rdng tam gidc ABC c6

tryc tim A (0;3;2) tim toa do cua diém C.

A. C(3;2;3). B. C(4;2;4). C. C(1;2:1). D. C(2;2;2).

Cau 84. Trong khong gian Oxyz , cho ba diém 4(3;2;1), B(=1;3;2); C(2;4;-3). Tich v6 huéng AB.AC
la
A 2. B. 2. C. 10. D. 6.

Cau 85. Trong khong gian Oxyz, cho vecto i = (1;1,-2), v =(1;0;m). Tim m dé goc giira hai vecto i, v
bang 45°.
A m=2-+6 . B. m=2+4/6. C. m=2%6. D. m=2.

Cau 86. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) X+ 42" —4x+2y—2z-3=0. Tim toa d6 tdim /
va ban kinh R cua (S).

A. I(2;-1;1) va R=3. B. I(-2;1;-1) va R=3.
C. ](2;—1;1) va R=9. D. I(—2;1;—1) va R=9.

Cau 87. Trong khong gian Oxyz , viét phuong trinh ciia mat cau c¢6 duong kinh 4B voéi A(2;l;0) ,
B(0;1;2).

A. (x—l)2 +(y—1)2 +(z—1)2 B. (x+1)2 +(y+1)2 +(z+1)2 =2.
C. (x+1)2 +(y+1)2 +(z+1)2 D. (x—l)2 +(y—1)2 +(z—1)2 =2.

Cau 88. Trong khong gian Oxyz, cho 4(-1;0;0), B(0;0;2), C(0;-3;0). Ban kinh mét cau ngoai tiép tir
dién OABC la

3.2. PHUONG TRIiNH MAT PHANG
Cau 89. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x+2y—3z+4=0. Mit phang (P) c6 mot vecto

4.
4.

phap tuyén 1a

A n =(1;2;-3). B. 1, =(1;2;3). C. n, =(2;-3;4). D. n, =(1;-2;3).

Cau 90. Trong khong gian Oxyz, cho mit phang (P):x+2y—3z-1=0. Diém nao sau day thudc mait
phing (P)?

A M(1;2;3). B. N(1;2;-3). C. P(1;3;2). D. O(L;L1).

Cau 91. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(0;0;-3) va dwong thang d c6 phuong trinh

XT_I = y—_ll = ? Phuong trinh mit phang di qua A va vudng goc v6i duong thang d 1a:
A 2x—-y+z+3=0. B. 2x—y+z-3=0.

C.2x-2y+z-5=0. D.2x-y+z-4=0.



Cau 92. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho miat phang (P):nx—2y +mz—2 =0 va mit phang
(Q): x+ y—z+3=0 song song voi nhau. Tinh S =3m+n.
A. —1. B. 1. C. 5. D. 4.

x=1+42¢
Cau 93. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho diém A(I;O;O) va hai duong thang d:sy=5 va

z=4—¢
x-3 y_6 z \ y 2 L2 \ re a1t 4 a 2 \
d,: " =T=—1.Phu0*ng trinh mat phang qua diém A va song song voi ca hai duong thang d,,d, 1a
A. x+y+2z-1=0. B. 2x+y+2z-1=0.
C.x+y+z-1=0. D. x+2y+2z-1=0.

Céu 94. Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho 3 diém A(O;Q; 1), B(S; 0;1), C (1; 0;0). Phuong trinh
mit phing (ABC’) la:

A. 2z 4+ 3y —42—-2=0. B. 2z -3y—424+1=0.

C.42x+6y—82+2=0. D.2x -3y —42z+2=0.

Cau 95. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, midt phang (P) tiép xic v6i mat cau

(S) :(:c — 1)2 + (y + 3)2 + (z — 2)2 = 49 tai diém M(?;—1;5) c6 phuong trinh la:

A 3z+y+2—22=0. B. 6z + 2y + 32 — 55 = 0.

C. 6z +2y + 32+ 55 =0. D.3z+y+2+22=0.

Céu 96. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(4;2;-1), B(2;0;1). Tim tép hop diém M
cach déu hai diém 4, B.

Az4+y—2z+4=0. B.z+y—2—-4=0.

C.z+y+2—-4=0. D.z+y+2+4=0.

Cau 97. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém @ (2;1;1). Mit phang (P) qua H, cit cac truc toa
d6 tai A, B, C va G la trong tAm cuia tam gidc ABC. Phuong trinh mat phang (P) la:

A 2 4+2y+22+6=0. B.z2+2y+2:-6=0.

C2r+y+2-6=0. D.2z4+y+24+6=0.

Cau 98. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém H (2;1;1) . Mit phang (P) qua H, cit céc truc toa

do6 tai A, B, C va H la tryc tdm cia tam giac ABC. Phuong trinh mat phfmg (P) la:

AT Yy Zh1-0. B.Z4+Y 2 1o,
3 2 6 3 6 6
C.2r4+y+z=1. D.2z4+y+2+4+6=0.

Cau 99. Trong khong gian v6i hé toa d0 Oxyz, mit phang qua A(l;—2;—5) va song song v6i mit phang
(P) iz —y+1=0 cich (P) mdt khoang c6 do dai la:

A. 2. B. \2. C. 4. D. 212,

Cau 100. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit cau (S) X+ Y+ —4x—2y+2z+5=0 va mit
phing (P): 3x — 2y + 6z + m = 0. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m dé (S) va (P) co it nhat mot diém
chung?

A. 15. B. 14. C. 13. D. 12.

Céu 101. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz , mat phang (&) di qua diém M (1;2;1) va cit cac tia Ox,
Oy, Oz lan lugt tai 4, B, C sao cho d6 dai OA, OB, OC theo thit tu tao thanh cép s6 nhan co cong boi
bang 2. Tinh khodng cach tir goc toa dd O t6i mt phing (a).



7 NG T

Cau 102. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, mat phing (P):x+\/§y—z+3 =0 cit mit cu

A. @. s c. Y21 D. 9\21.

(S ) ;x> +y? +2z° =5 theo giao tuyén 1a mot dudng tron co dién tich 1a
A B. 7. c.’z. L
4 4 4 4

Cau 103. Trong khoéng gian voi hé toa d0 Oxyz cho hai diém A(2;4;1), B(—l;l;3) va mat phfmg
(P):x-3y+2z-5=0. Mot mit phang (Q) di qua hai diém 4, B va vudng goc véi (P) co dang:
ax+by+cz—11=0.Khang dinh nao sau day 1a dung?

A.a+b=c B. ae(b;c). C. b>2019. D. a+b+c=5.

Céu 104. Cho hai mjt phing (@):x+2y—2z+4=0 va (f):2x—2y+z-13=0. Tim diém M trén mit
phing (Oxy) sao cho OM = d(M,(a)) = d(M,(ﬂ)) el.

A. M[3;§;Oj. B. M(3;O;§]. C. M(3;40). D. M (3;0;4).

3.3. PHUONG TRINH PUONG THANG

x=1-t¢
Cau 105. Cho duodng thang d :{ y =—2+2t. Vecto nao dudi day 1a vecto chi phuwong cta d ?

z=1+t

A. ﬁz(l;—2;1). B. ﬁ=(1;2;1). C. ﬁz(—l;—2;l). D. ﬁz(—l;2;1).
Cau 106. Trong khong gian toa d0 Oxyz , duong thfmg di qua diém A(l;—2;3) va co vecto chi phuong
u= (2;-1;-2) c6 phuong trinh Ia
x—1 _ y+2 _ 2—3' B. x—1 _ y+2 _ 2—3' C. x—1 _ y+2 _ 2—3' D. x+1 _ y=2 _ Z+3'
2 -1 -2 -2 -1 2 -2 1 -2 2 -1 -2

Cau 107. Trong khong gian vé6i hé toa @ Oxyz , cho diém A(2;3;1),B (5;2;2) . Phuong trinh duong thang
d diqua A, B la:

A.

x=1-2¢ x=1-2¢ x=2+3¢ x=1-2¢
A.qy=1+t . B. {y=1+¢ . C.iy=3-¢. D. jy=1+¢ .
z=—1+2t z =2t z=1+¢ z=—t

Cau 108. Trong khong gian Oxyz , cho cac diém A(1;0;2),B(1;2;1),C(3;2;0) va D(1;1;3). Pudng
thang di qua A va vudng goc voi mit phang (BCD) c6 phuong trinh la

x=1-¢ x=1-¢ x=1+¢ x=2+t
A, Jy=2-4¢. B.iy=4r . C.iy=4 . D.<y=4+4¢.
z=2-2t z=2+2¢ z=2+2t z=4+2¢
Cau 109. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(2;1;3) va duong thing
-1 -2 .
"xszT:E . Goi d 1a duong thang di qua A va song song d'. Phuong trinh nao sau day khong
phai 1a phuong trinh duong thang d:
x=2+3t x=-1+3¢ x=5-3t x=-4+3t
A.sy=1+1" . B. <y=t' . C.y=2-t". D. <y=—1+¢".
z=3+t' z=2+t' z=4-t' z=2+t'
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x=1-2¢
Cau 110. Trong khong gian véi hé toa 36 Oxyz , cho duong thang d :4y =2+¢ va duong thang
z=—t
-3 -1 -1 ,
d': x2 p 4 " = Zl . Chon khang dinh dtng:
A.d//d'. B. d,d' cit nhau. C.d=d". D. d,d' chéo nhau.
Ciau 111. Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho diém A(l;l;—l) va (Q) 3x-2y+2z+1=0.

Phuong trinh duong thiang d di qua A va vudng goc voi mp (Q) la:

x=14+3¢ x=1+3¢ x=3+t x=1-3¢t
A ly=t+2t . B.ly=1-2¢ . C.iy=-2+t. D.ly=1-2¢ .
z=—1+2¢ z=—14+2¢ z=2—t z=—1+2¢t
Cau 112. Trong khong gian Oxyz, cho (P):x+2y—z—1=0 va duong thang d:xT_lzgz 2+2 . Puong

thang d cat (P) tai diém M. Duong thiang A di qua M va vudng goc voi d va nam trong mit phing (P) co

phuong trinh 1a
x =4t x =4t x =4t x =4t
A, Jy=-2-2¢. B. {y=2-2¢. C.qy=2+2¢. D. < y=2+2¢.
z=-3 z=-3 z=-3 z=3

Cau 113. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho 3 diém A(I;O;O),B(O; 2;0),C(0;0;3) va duong
x=—t
thing d :{ y =2 +¢. Xéc dinh cao do giao diém ciia d va mit phing (ABC )
z=3+¢
A. 3. B. 6. C. 0. D. —6.
-1 y-1 z-2
==
phang (P):2x— y—3=0. Phuong trinh duong thing di qua A, vudng goc d va song song véi mp(P) 1a:
x=1+3¢ x=1-3¢ x=1+3t x=1+3¢
A.{y=3+6t. B. < y=3-6t. C.{y=3+6¢t. D. ;y=3-6¢.
z=1-5¢ z=1-5¢ z=1+5¢ z=1+5t

Cau 114. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;3;1) va duong thang d : al va mat

Cau 115. Trong khong gian v6i hé truc toa d§ Oxyz , goi (a) 1a mit phang chira duong thang

A:x_2 y_lziz va vudng goc voi mit phang (B):x+ y+2z+1=0.Khi d6 giao tuyén cia hai mit

1
phang («a ( ) ( ) c6 phuong trinh
+1

x—2 _y+l_z g Xtz_y-l z  oox_y+l_z p X_y+l_z-1
1 -5 2 1 -5 2 1 1 -1 1 1 1
A .2 NP 2 x-1 y+l =z . , \ 2 .

Cau 116. Cho diem M (2;1;0) va duong thang d :T :T = =% Phuong trinh cta duong thang A di
qua diém M , cit va vudng goc v6i dudng thang d 1a:

-2 -1 -2 -1 -2 -1 - —
A.x =2 =i. B.x =2 =£. C.x =2 =£. D. X 2_xy-1 lzi.

1 -4 2 -1 -4 2 -1 -3 2 3 -4 2

x=1 y+2

Céu 117. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thing d : 3 = =§ va mit phing (P): 2 y—z—1=0.

1
Viét phuong trinh dudng thang ddi ximg véi duong thang d qua mat phang (P).
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x=1+3¢ x=1+3¢ x=1-3t x=1+3¢
A y=2+t . B. {y=2+3t. C.qy=2+t¢. D.. y=2+¢ .
z=-2+42t z=2+2t z=2+42t z=-2+4t
Cau 118. Trong khong gian vdi hé truc toa d§ Oxyz, cho diém M (2;1;4). Diém H (a;b;c) thudc duong
x=1+t¢
thing A:{y=2+¢ saocho doan MH ngin nhat. Tinh gia tri ctia biéu thirc S =a+2b+3c.
z=1+2t

A. S=14. B. §=26. C.S=17. D. §=15.
Cau 119. Trong khong gian Oxyz, duong vudng goc chung cua hai duong chéo nhau

x=2 y-3 z+4 va dZ:x+1_y—4_z—4

d : c6 phuong trinh la:

2 3 =5 30 2 -l
Al x—2:y—2:z—3. B. x—2:y+2:z—3‘ C.izlzz—_l‘ .izy_—2:z—3.
2 3 4 2 2 2 11 1 2 3 -1
Cau 120. Trong khong gian Oxyz , viét phuong trinh duong thang d nam trong mp(P) : y + 2z = 0 dong thoi
Xx=2-t
cit ca 2 duong thang di: x -1 Y% dr:{y=4+2t.
— 1 4 s=1
x=1+4t x=1+4t x=5+4t X=
A {y=-2t . B.{y=2t . C.y=—2+2t. D.{y=t.
z=t z=—t z=1+t z=2t

PHAN II: TU LUAN

x +5x+6)

ac+c . . £ ~ \ \ A
dx=ae—-b—-1In v6i a, b, ¢ lacac sO nguyén va e la co so ctua

Cau 121. Bibt J'

0
logarit tu nhién. Tinh S =2a+b+c.

x+2+e™

Cau 122. Biét dr =Ja—b—~Jc v&i a, b, ¢ 1a cic sé nguyén duong. Tinh
1)c\/)chlJr()chl)\/_
P= a+b+c.
Cau 123. Bletj X+l dv=In(Ina+b) véi a, b 1a cdc s6 nguyén duong. Tinh P=a’ +b* +ab.
x> +xInx

% 1 .2
Cén 124. Cho ham f (x) lién tue trén R théa man | f (tanx)dx=3 va [ / ()16 )
0 v Xt

dx=1 . Tinh jf(x)dx

2
Céu 125. Cho ham s6 f'(x) lién tuc trén R va f(x)+2f(lj =3x. Tinh tich phan I = I /(%) dx
x x

N =

Cau 126. Biét jlnx =ae+b v6i a,beZ .Tinh P=ab.

NS

1
Cau 127. Cho ham s6 f(x) 6 dao ham lién tuc trén R. Biét f(3)=1 va [x/(3x)dx =1, khi do
0

3
Ixzf’(x)dx bang bao nhiéu?
0
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Cau 128. Goi S 1a dién tich hinh phing gi6i han bdi do thi cia ham sb y =x* —4x+3 (P) va céc tiep

tuyén ké tir diém 4 G —3J dén @6 thi (P). Tinh S

2
I_J~x+lnx :_1 2_1
c . . 2
Cau 129. Cho 1 x+1 v6i a,b,m 1a cac s0 nguyén duong va la phan so toi gian. Tinh gia
a+b
2 S =
tri cua biéu thirc ¢

Céu 130. Cho ham s6 f'(x) lién tuc trén R théa man xf (x*)+ f(1-x*)=—x'"+x°~2x,Vxe R . Tinh

i £ (x)d

Cau 132: Cho (H ) 1a hinh phang gi6i han boi parabol y =x* va duong tron x>+ =2 (phan t6 dam trén
hinh v&). Tinh thé tich ¥ cua khéi tron xoay tao thanh khi quay (H ) quanh truc hoanh.
y

N

Céau 133: Tinh dién tich hinh phang giéi han boi cac duong y=x", y =

/)
8 Y x
-1

Cau 134. Goi z, z,, z;, z, 1a cdc nghiém cua phuong trinh {

P= (212 +1)(z§ +1)(z§ +1)(zi +1).

Cau 135. Cho z = {2; 6_lj , m nguyén duong. C6 bao nhiéu gia tri m € [1; 50] dé z 1a s6 thuan a0?

_1, Tinh gid tri biéu thirc
2z—1

A , 2—1i
Cau 136. Tinh z = I—IW

A [ s A 10 1A N U X (i_1)2+2 .
Cau 137. Xac dinh s6 phuec lién hop z cta so phuc Z biét oo =2+3i
—2i
Cau 138. Rat gon s phuc 1+(1+7)+(1+i)* +...+(1+i)*
(i)
Céau 139. Tinh m6dun cta so phitc z = 3
—1
Cau 140. Cho s phitc z = x + yi (x,y € R) thoa man 1 22. +1+1i|=1. Tinh téng phan thuc va phan
—2i
ao ctia z khi |z — 3 + 2| dat gié tri 16n nhat.
Cau 141. Tap hop cac diém biéu dién cia s6 phtrc z thoéa man |2+ 2-3i —1 1a mot duong thang c6 phuong
z—4+i

trinh gi?
Cau 142. Cho z1 = 2iN3,z0= 1 +i . Khi d6 ( “1)* bang bao nhiéu?

2

Céu 143. Cho 2 sé phtc z, =—1++/3i; z, =—2+/3 +2i. Khi d6 goi A va B 1an luot 1a cac diém biéu dién cac
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sé phitc 21 va 22 . Hay tinh AB

2, Z
Céu 144. Trén tap hop sbé phic C, goi z,, Z, 1a cac nghiém cua phuong trinh z* —6z+10=0. Tinh
W= (Z1 _ 2)2020 n (22 _ 2)2020 )
Cau 145. Cho phuong trinh 22 —2z+2 =0 trén C. Goi A va B 1an luot 1a cac diém biéu dién cac nghiém
cua phuong trinh. Tinh dién tich tam giac OAB.

-m+i

———, meR. Tim médun l6n nhét cua z.
1—m(m—21)

Cau 146 . Cho s6 phuc z =

Cau 147. Cho s6 phirc z thoa min |z—3-4i|=+/5. Goi M va m 14 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét cua

biéu thic P =|z+ 2|2 —|z- z‘|2 . Tinh médun cua sb phitc w= M + mi.
Céu 149. Goi z,,z,,z, la banghiém cta phuong trinh 2> —=1=0. Tinh S =|z,|+|z,|+|z|

23

Cau 150. Cho céc s6 phiic z, #0, z, # 0 thoéa man diéu kién 2, vV tmp=

Z Z, Z + Z,

al,

Z Z

Cau 151. Trong khong gian Oxyz , cho tam giac ABC v&i A(1;0;0), B(3;2:4), C(0;5;4). Tim toa d6 diém
M thudc mat phang (Oxy) sao cho ‘]\‘42 +MB+ ZMZ" nho nhat.

Ciau 152. Trong khong gian Oxyz , cho diém A(l;O;—l) va mit phang (P) :x+y—z-3=0.Goi (S) la

mit cdu c6 tim / nam trén mit phéng (P) , di qua diém A4 va géc toa dd O sao cho dién tich tam

giac OIA bang g Tinh bankinh R ctia mét cau (S).

Céu 153. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S): (x—l)2 +(y —1)2 +2° =4 vamétdiém M (2;3;1). Tur
M ké duge v s6 cée tiép tuyén t6i (), biét tap hop céc tiép diém la duong tron (C). Tinh ban
kinh » cia dudng tron (C )

Cau 154. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(—2;2;—2); B(3;—3;3) .biém M trong khong gian thoa
man % = % Tinh d¢ dai OM 16n nhat.

Cau 155. Trong khong gian Oxyz , cho mit cau (S) cotdm 7(-1;2;1) vadiqua diém A(1;0;—1). Xét cac
diém B,C,D thudc (S ) sao cho AB, AC, AD 461 m{t vudng goc voi nhau. Tinh thé tich cua khéi
ta dién ABCD 16n nhat.

Céu 156. Cho mit phing (a): 2x—2y+3z+10=0 vabadiém 4(1;0;1),B(-2;1;2),C(1;-7;0). Tim toa dd

diém M thudc (@) sao cho ‘]\‘42 —2]\_4]§+3]T4Z“ nhé nhét.

Céu 157. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho A(2;0;0), M (1;1;1). Mit phang (P) thay doi qua
AM cit cac tia Oy, Oz lan luot tai B, C. Khi mat phang (P) thay di thi dién tich tam giac ABC dat gia
tri nho nhét bang bao nhiéu?
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Cau 158. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho mat phang (P):3x—3y+2z-15=0 va ba diém
A(1;2;0), B(L-1;3),C(L-1-1). Piém M(x,;¥,;2,) thudc (P) sao cho 2MA’ — MB’> + MC”nhé nhat.

Gia trj 2x, +3y, + 2z, bang bao nhiéu?

Cau 159. Trong khong gian voi hé toa d0 Oxyz, cho hai mat phing (P) x—-y+z+3=0,

(0):x+2y-2z-5=0 va mit cau (S):x*+)* +z°—2x+4y—62z—11=0. Goi M 1a diém di dong trén

(S ) va N la diém di dong trén (P) sao cho MN ludn vudng goc voi (Q) . Gia tri 16n nhét cua do dai doan

thang MN bang bao nhiéu?

¥ _y+l_z
-1 1 4

(S) x> +y*+z7 = 2x—4y—62—-67=0. Qua d dung cic mit phang tiép xtic v6i mat cau (S) tai cac diém T

Cau 160. Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d: va mit cau

va T’. Viét phuong trinh dudng thang TT’.

-1 y-2 z-3

Céu 161. Cho hai diém A4(3;-2;3), B(1;0;5) va dudng thing d : xl . Tim toa d¢ diém

M trén duong thang d dé MA* + MB* dat gia tri nho nhat.

Cau 162. Cho dudmg thing A;XT“ == z_+11 va hai diém A(1;2;—1), B(3;—1;—5). Goi d la dudng
thang di qua diém A va cit duong thang A sao cho khoang cich tir B dén duong thang d 14 16n nhat. Viét
phuong trinh cuda d.

Céu 163. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac nhon ABC ¢6 H(2;2;l), K[—g;—;g} O lan luot 12

hinh chiéu vuéng géc ciia A, B, C trén cac canh BC, AC | AB. Viét phuong trinh duong thang d qua
A va vudng goc voi mit phang (ABC) .
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