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51. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

KIEN THUC CAN NHO

1. Khdi niém vé hinh da dién

a) Hinh da dién (goi tat 1a da dién) 1a hinh duoc tao boi mot sb6 hiru
han cac da gidc thdéa man hai tinh chat:

© Hai da giac phan biét chi c6 thé hodc khong c6 diém chung,
hodc chi c6 mot dinh chung, hoac chi ¢6 mét canh chung.

y--F---

© MOoi canh ctia da giac nao cing 1a canh chung cta diung hai |/ / \
da gidc.

b) Mdi da giac goi la mot mat ctia hinh da dién. Cac dinh, canh cta
cac da giac dy theo thut ty duge goi la cac dinh, canh ctia hinh da
dién.

2. Khai niém vé khbi da dién

@ Khdi da dién la phan khong gian dugc giéi
han b&i mot hinh da dién, ké ca hinh da dien ~ diém trong diém ngoai
do.

© Nhitng diém khong thudc khdi da dién
duoc goi la diém ngoai ctia khéi da dién.

Nhing diém thudc khéi da dién nhung khong thudc hinh da dién d6 duge goi 1a diém trong
ctia khoi da dién. Tap hop céac diém trong dugce goi 1a mién trong, tap hop nhiing diém ngoai
dugc goi la mien ngoai ctia khoéi da dién.

© Mai hinh da dién chia cic diém con lai ciia khong gian thanh hai mién khong giao nhau 1a
mien trong va mieén ngoai cta hinh da dién, trong dé chi ¢c6 mién ngoai la chita hoan toan
mot duong thang nao do.

3. Mot s6 phép dadi hinh trong khong gian

Trong khong gian, quy tac dat tuong ting méi diém M véi diém M’ xac dinh duy nhat duge goi la
mot phép bien hinh trong khong gian.
B3 LGP TOAN THAY KHOI - 10,11,12 - LTBH



¥~ Trang e 1. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

Phép bién hinh trong khong gian dugc goi 1a phép doi hinh néu né bao toan khoang cach gitra hai
diém tuy y.

Mot s6 phép doi hinh trong khong gian:

3.1. Phép tinh tién theo vecto

Noi dung Hinh ve
La phép bién hinh bién méi diém M thanh diém M’ sao cho W M
MM = 7.
M

3.2. Phép dbi xiing qua mit phang (P)

No6i dung Hinh ve

M

La phép bién hinh bién méi diém thudc (P) thanh

chinh ng, bién moi diém M khéng thuodc (P) thanh s

diém M’ sao cho (P) la mat phang trung truc cta I

MM'. l
M 1

Néu phép ddi xiing qua mat phang (P) bién hinh H

thanh chinh né thi (P) dugc goi la méat phang ddi xing

cta H.

3.3. Phép dbi xiing qua tm O
Noi dung Hinh ve

La phép bién hinh bién diém O thanh chinh né, bién mdi diém
M khéc O thanh diém M’ sao cho O 1a trung diém MM'.

M O M’

Néu phép dbi xtiing tam O bién hinh (H) thanh chinh né thi O
duoc goi la tam ddi xing ctia (H).

3.4. Phép dbi xiing qua dudng thing A (phép dbi xiing truc A)

Noi dung Hinh ve
La phép bién hinh bién moi diém thudc duong thang A thanh A L
chinh né, bién méi diém M khong thudc A thanh diém M’ sao 4 4
cho A la dudng trung tryuc cia MM'. M O ‘

Néu phép dbi xtiing truc A bién hinh (H) thanh chinh né thi A
duoc goi la truc dbi xing cta (H).
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Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang 0 <=

A © Thuc hién lién tiép cdc phép doi hinh sé dugc mot phép doi hinh.
© Phép doi hinh bién da dién (H) thanh da dién (H'), bién dinh, canh, mdt cia (H) thanh dinh,
canh, mdt tuong 1ing ciia (H').
4. Hai hinh bang nhau
Hai hinh da dién dugc goi 1a bang nhau néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.
5. Phan chia va 1ap ghép cac khdi da dién

Noi dung Hinh ve

Néu khdi da dién (H) 1a hgp ctia hai khdi da
dién (H;), (H;) sao cho (H7) va (H3) khong
c6 chung diém trong nao thi ta néi c6 thé
chia duoc khéi da dién (H) thanh hai khéi
da dién (Hp) va (Hp), hay c6 thé lap ghép

hai khoi da dién (H;) va (H,) v6i nhau dé ' (Hy)
duoc khéi da dién (H).

Ao | (H2)

 Motséluuyvékndidadien )

™ Khi cho mét hinh da dién, ta cin x4c dinh duoc:
(1) Dinh, mit; diém thudc, diém trong, diém ngoai.
(2) M3t bén, canh bén.; mit ddy, canh day (néu c6).
@ Cac khbi da dién cAn nhé rd tinh cht:
(1) Khéi ti dien déu, khéi chép.
(2) Khéi I3ng tru, khdi hop chir nhat, khdi 13p phuong.

BAI TAP REN LUYEN

Hinh da dién la hinh dugc tao thanh bdi mot s6 hiru han cac da giac thdéa man hai tinh chét:

@ Hai da gidc phan biét chi c6 thé hodc khong c6 diém chung, hodc chi c6 mot dinh chung,
hodc chi c6 mot canh chung.

& MJi canh cta da gidc nao ctng 1a canh chung ctia dung hai da giéc.
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Vidu 1

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding? S6 cac dinh hodc cac mat bat ky hinh da dién nao
cung

@ 16n hon hodc bang 4. 16n hon 4.
(©)16n hon hoic bing 5. (D) 16n hon 5.

Vidu 2

MBbi canh ctia khéi da dién la canh chung ctia bao nhiéu mat ctia khbi da dién?
@ Khoéng c6 mat nao. Ba mat.
(C)Bén mit. (D) Hai mat.

Vidu3

Trong cac ménh dé sau, hay chon ménh dé ding. Trong moét khoi da dién thi
(A) hai mat bat ki ¢6 it nhat mot canh chung. hai canh bat ki ¢6 it nhat mot diém chung.
(C)hai mat bat ki ¢6 it nhat mot diém chung. (D) méi dinh la dinh chung ctia it nhat ba mit.

Vi du 4

MBbi dinh ctia mot da dién 1a dinh chung ctia it nht bao nhiéu mat?

(A) Ba mit. Hai mit. (C)Bén mat. (D) Nam miit.

Vidub
Cho cac hinh vé sau:

=

S6 cac hinh da dién trong cac hinh trén la

A3, ®o. ©n1 D2

’A

Vidu 6

Moi hinh sau gobm mot s6 hitu han da giac phang, tim hinh khong 1a hinh da dién.

HE TR

Vidu7

Vat thé nao trong cac hinh sau day khéng phai la khoi da dién?
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Chuong 1. KHO! DA DIEN \

SN

s

Hinh nao dudi day khong phai la hinh da dién?

N . ®L . © ~ . oL

Dang @ Dém sb canh, sé mat ctia mét hinh da dién

& S6 canh cta hinh chép (canh ddy, canh bén) bang 2 1an s6 dinh ctia mat déy.

& Trong hinh chép, S6 canh bén bf?mg s6 canh ctia mat day.

& Sb canh ctia hinh ldng tru (canh ddy, canh bén) bang 3 1an s6 dinh cia mot mat day.
& Sb canh (C), s6 dinh (D) va s mat (M) trong da dién 15i lién hé bdi hé thirc

® + M) = () +2

T

Tim s6 mat ctia hinh da dién & hinh vé bén.
(A)11. 10. 4»
(©12. D)o9. .’

T2
Hinh da dién trong hinh vé bén c¢6 bao nhiéu mat?
(A)10. 15. »
(©)s. (D) 11. \ /
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1%~ Trang / 1. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

T,

Hinh da dién sau c6 bao nhiéu mat?

(A)12.
10.

(©)e.

o &

)
Khéi chép ngti giac c6 bao nhiéu canh?

(A)20. 15. (©)5. (D) 10.

s

Khdi lang tru ngt giac c6 tht ca bao nhiéu canh?

(A)20. 25. (©)10. (D) 15.

oo

Cho hinh chép ¢6 20 canh. Tinh sO6 mét ctia hinh chop do.

(A)20. 11. (©)12. (D) 10.

7]

Hinh lang tru c6 thé c6 sb canh nao sau day?

(A)2018. 2016. (©)2017. (D) 2015.

Dang (3)  Phan chia, I&p ghép khéi da dién

T
Mit phang (AB'C’) chia khéi ling tru ABC.A’B'C’ thanh céc A c
khéi da dién nao? v
(A)Hai khéi chép i gidc.
Mot khoi chép tam gidc va mot khdi chép ti giac.
(C)Hai khéi chép tam gidc. W C
@ Mot khoi chép tam gide va mot khdi chép ngii gidc. B
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Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang 0 <=

Mit phang nao sau day chia khéi hop ABCD.A’B'C'D’ thanh hai

/ /
khoi lang tru? ) fll / B
(A) (A’BC). (ABC)). b C
(C)(AB'C). (D) (A'BD). |
Ar----r--/B
DY C
Cat khéi ling tru MNP.M'N'P’ béi cac mat phang (MN'P') va y »
(MNP’) ta dugc nhitng khoi da dién nao? )
(A)Ba khéi ti dién.

Hai khéi tir dién va hai khoi chép ti giac.
(C)Hai khéi t dién va mot khéi chop ti gidc.
(D)Mot khéi tit dién va mot khéi chép ti gidc.

Cho khoi tit dién ABCD. Hai diém M, N lan luot la trung D
diém ctia BC va BD. Mt phang (AMN) chia khéi ti dién
ABCD thanh

(A)Mot khéi tit dién va mot khdi chop tir gidc.

Hai khéi tu dién. A
(C)Hai khéi t dién va mot khéi chop ti gidc. —c
B

@ Hai khéi chép tu giac.

C6 thé dung it nhat bao nhiéu khéi tit dién dé ghép thanh mot hinh hop chir nhat?

A4, B 3. ©s. Ds.

— HET—
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%= Trang @ e 1. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

@ BAI TAP TRAC NGHIEM

Hinh chop ¢6 20 canh thi ¢6 bao nhiéu mat?

(A) 12 mit. 11 mat. (C©)10 mat. (D) 19 mat.

Khéi da dién déu loai {4;3} 1a
(A)Khéi bét dién déu. Khéi tir dién déu.
(C)Khéi hop chit nhat. (D) Khéi lap phuong.

Hai khéi da dién duogc goi la béng nhau
@ Néu c6 tong sd6 mit bang nhau.
Néu c6 dién tich cac mat bf?mg nhau.
(C)Néu ¢6 thé tich bing nhau.
(D) Néu 6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

| Caud

Cho moét hinh da dién. Trong cac kheamg dinh sau, khéng dinh nao sai?
(A)M&i dinh 1a dinh chung ctia it nhat ba canh.
M6i mat ¢6 it nhat ba canh.
@ MJi canh 14 canh chung cta it nhit ba mat.
(D)M&i dinh Ia dinh chung ctia it nhét ba mit.

S0 canh cuia khoi tir dién deu la

(A)5. ® 7. (©)s. D).

S6 canh ctia mot hinh lang tru c6 thé 1a s6 nao duéi day?

(A)2019. 2020. (©)2017. (D) 2018.

Mot hinh da dién c6 cdc mat 1a nhiing tam giac. Goi M 1a téng s6 mat va C 1a téng s6 canh cta
da dién d6. Ménh dé nao sau day ding.

(A)3C =2M. B C=M+2. ©M<cC. (D)3M =2C.
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Chuong 1. KHO! DA DIEN N\ Trang <E

| Caus

Cho khoi tit dién ABCD. Lay mét diém M nam gitta A va B, mot diém N nam gitra C va D.
Bang hai mat phang (MCD) va (N AB) ta chia khoi tir dién da cho thanh bon khoi tit dién
@ AMCN, AMND, BMCN, BMND. AMCN, AMND, AMCD, BMCN.
(©)BMCD, BMND, AMCN, AMDN. (D) AMCD, AMND, BMCN, BMND.

Mat phang nao sau day chia khéi hop ABCD.A’B'C'D’ thanh hai khéi lang tru?

(A) (A’BC). (ABC)). (©)(AB'C). (D) (A'BD).

Khéi da dién bat ky c6 it nhat

(A) 6 dinh. 6 mit. (C)4 dinh. (D) 8 dinh.

| Caull 4

S6 hinh da dién 16i trong cac hinh dudi day la
)
(A)o. 1. (©s. D) 2.

| Caut2

Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ (nhu hinh vé). Ménh dé nao sau day

la dung?
(A)Phép tinh tién theo DC bién diém A’ thanh diém B'. A’
Phép tinh tién theo AB' bién diém A’ thanh diém C'. D#------ --AC
(C)Phép tinh tién theo AC bién diém A’ thanh diém D'. Al %
(D) Phép tinh tién theo AA’ bién diém A’ thanh diém B'.

[

Khang dinh nao sau day diing? Cat khéi lang tru ABC.A’B'C’ bdi mp(A’BC) ta dugc
(A)Mot khéi chép tam gidge va mot khéi chép ngit gidc.
Hai khéi chép tu giac.
(C)Mot khéi chép tam gidc va mot khéi chop ti gidc.
@ Hai khéi chép tam gidc.
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%~ Trang / 1. KHAI NIEM VE KHOI DA DIEN

= 4

S6 cac hinh da dién trong cac hinh trén la

A)s. (B 0. ©1 D)2.

=

Khai niém nao sau day ding véi khoi chép?

Cho cac hinh vé sau:

@ la hinh c6 day la mét da gidc va cac mdt bén la cac tam giac c6 chung mot dinh.
la phan khong gian dugc gidi han bdi hinh chép va ca hinh chép do.

@ 1a phan khong gian duoc gidi han béi hinh chop.

(D) 1a khéi da dién ¢6 hinh dang 1a hinh chép.

Hai khoéi da dién duoc goi la béng nhau
(A)Néu c6 tong sb mat bing nhau.
Néu c6 dién tich cac mit bang nhau.
(C)Néu c6 thé tich bing nhau.
@ Néu c6 mot phép doi hinh bién hinh nay thanh hinh kia.

Cho khoi tit dién ABCD. Lay mét diém M nam gitra A va B, mot diém N nam gira C va D.
Bang hai mat phang (MCD) va (N AB) ta chia khoi ti dién da cho thanh bon khoi tir dién

@ AMCN, AMND, BMCN, BMND. AMCN, AMND, AMCD, BMCN.

@ BMCD, BMND, AMCN, AMDN. @ AMCD, AMND, BMCN, BMND.

| Cauts

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao la ménh dé sai?
@ Hinh tao b&i mot s6 hiru han cac da gidc dugce goi 1a hinh da dién.
Khéi da dién bao gom khong gian duoc giGi han bdi hinh da dién va ca hinh da dién do.
@ MOi canh ctia mot da gidc trong hinh da dién 1a canh chung ctia dung hai da giéc.

(D) Hai da giac bat ki trong hinh da dién hoac la khéng c6 diém chung, hodc 1a ¢6 mot diém
chung, hodc la c6 mot canh chung.
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Khéi hai muoi mat déu thuoc khoi da dién loai nao?

(A)loai {3;5}. loai {5;3}. (C)loai {3;4}. (D) loai {4;3}.

| Cau20 4

Mat phang (A’BC) chia khéi lang tru ABC.A’B’C’ thanh cac khéi da dién nao?
@ Mot khéi chép tam giac va mot khéi chép ti giac.
Hai khoi chép tam giac.
(C)Hai khéi chép t giac.
@ Mot khbi chép tam gidc va mot khdi chop ngii giac.

| Cau2l

Cho lang tru tam gidc déu ABC.A’B'C’ c6 canh déy bang a, cach bén bang 24. Goi M la trung
diém AA’. Goi goc gitta dudng thang MB’ va mét phang (BCC'B’) 1a a, géc a théa man dang
thic nao dudi day?

. V6 . V6 V6 . V3
@smaz SIIIDC:——. @COSOC: @SIHD&ZT.

4 4 4

C6 thé dung it nhat bao nhiéu khéi tir dién dé ghép thanh mot hinh hop chir nhat?

(A)4. ® 3. (©)s5. Ds.

Hinh bat dién déu c6 bao nhiéu canh?

(A) 10. 8. ©12. (D) 20.

=B

Khéi da dién bén duéi c6 bao nhiéu dinh?

(D) 12.
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| Cau2s 4

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?
@ Lap ghép hai khdi hop sé duge mot khéi da dién déu.
Khéi lang tru tam giac la khéi da dién 10i.
(C)Khéi hop 1a khéi da dién 16i.
(D) Khéi 1ap phuong 1a khdi da dién 18i.

| Cau2e

Mat phang (A’BC) chia khéi lang tru ABC.A’B’C’ thanh céac khéi da dién nao?
@ Mot khdi chép tam gidc va mot khdi chop tir giac.
Hai khéi chép tam giac.
@ Mot khéi chép tam giac va mot khdi chép ngi giac.
(D) Hai khéi chép tu gidc.

| Cau27

Hinh bat dién déu (tham khao hinh vé bén) c6 bao nhiéu mat?

A8, ® 9. (©e. D) 4.

Khéi da dién c6 tht ca cac mat la hinh vudng c6 bao nhiéu dinh?

A)8. 4, © 1. D) 20.

| Cau29

Chon khéng dinh sai. Trong mét khoi da dién,
@ moi mat 6 it nhat 3 canh.
hai mat bat ki luon c6 it nhat mét diém chung.
@ méi canh ctia khdi da dién 1a canh chung ctia diing 2 mat.
(D) méi dinh la dinh chung ctia it nhat 3 mit.

Hinh chép ti gidc c6 téng s6 canh va s6 dinh bang

@) 12. 13, ©s. @s.

GV. NGUYEN BINH KHOI - BT: 0909 461 641



Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang <t

| Cau3l

Trong khong gian chi ¢6 5 loai khéi da dién deéu.

] <p O &Y

Khéi tir dién déu  Khdi lap phuong  Khoibat dien déu  Khéi 12 matdéu  Khoi 20 mat déu
Ménh dé nao sau day la ding?

@ Khdi 1ap phuong va khdi bat dién déu cé ciing s6 canh.

Khéi mudi hai mit déu va khdi 20 mit déu ¢6 ciing sb dinh.

@Khéi ti dién déu va khoi bat dién déu c6 1 tdm dbi xing.

@ Moi khéi da dién déu c6 s6 mat 1a nhing s6 chia hét cho 4.

| Cau32

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng. Biét hai mat ph?;ing (SAB)va (SAD) cung
vuong goc véi mét day. Hinh chép nay 6 bao nhiéu mat phang d6i xing?

A)4. ® 1. ©o. D2

Hinh nao dudi day khong phai la hinh da dién?
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52. KHOI DA DIEN LOI VA KHOI DA DIEN DEU

KIEN THUC CAN NHO

M5t 8 lvu y vé khéi da dién dic bist )

& Khéi da dién (H) 13 khéi da dién 15i néu doan ndi hai diém bAt ki thudc (H) thi ludn thudc (H)
(doan dé ndm trén mat hodc ndm trong (H)).

® Khéi da dién déu

— Mbi mat cha né 1a mot da giac déu p canh;
— MB3i dinh clia né 13 dinh chung cla ding g mit.

— Khéi da dién déu nhu vay dugc ki hiéu loai (p;q).

& Hinh 3anh n3m khéi da dién déu va cic tém tit:

B &

Khéi td dien déu  Khéi 1ap phuong  Khéi bat dién déu  Khéi 12 mit déu Khéi 20 m3t déu

Loai {3;3} Loai {4;3} Loai {3;4} Loai {5;3} Loai {3;5}

D,C,M: 4,6, 4 b,CM: 8, 12, 6 b,C,M: 6, 12, 8 b,C,M: 20, 30, 12  D,C,M: 12, 30, 20

( Bang tém tét 5 loai khéi da dién déu )

Da dién déu canh a S6 S6 S6 Thé tich V Ban kinh R mit
dinh canh mat cau ngoai tiép
. 243 6
Tu dign déu {3;3) 4 6 4 V20 av/6
12 (4/_
L4p phuong {4;3} 8 12 6 a3 %
. 243 2
B4t dien déu {3;4} 6 12 8 ‘Ga %
. 15+7 V1
Mudi hai mit déu {5;3} 20 30 12 #cﬁ @a
. 1 V10 + /2
Hai muoi mit déu {3;5} 12 30 20 %Baﬁ‘ #a

\

1. Mot s6 két qud quan trong vé khoi da dién 16i
1.1. Két qua 1
Cho mot khoi ti dién déu. Khi do:
© C4c trong tAm ctia cdc mat ctia n6 1a cac dinh ctia mot khéi ti dién déu;

@ Céc trung diém ctia cac canh ctia né 1a cac dinh ctiia mot khoi bat dién déu (khoi tdm mat
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déu).

1.2. Két qua 2

Tam ctia cac mat cia mot khoi 1ap phuong 1a cac dinh cia mot khoi bat dién déu.
1.3. Kétqua 3

Tam ctia cdc mat ctia mot khéi bat dién déu la cac dinh ctia mot khoéi lap phuong.
1.4. Két qua 4

Hai dinh ctia mét khdi bat dién déu duoc goi la hai dinh ddi dién néu ching khong cung thudc
mot canh cta khoi d6. Poan thang noi hai dinh doi dién goi la duong chéo cta khoi bat dién deu.
Khi do:

@ Ba dudng chéo cat nhau tai trung diém ctia mdi duong;

© Ba duong chéo doi moét vuong goc vdi nhau;

@ Ba duong chéo bang nhau.

MOT SO DANG TOAN CO BAN

Dang @ Nhan biét khdi da dién 16i, khdi da dién déu

T

S6 hinh da dién 16i trong cac hinh dudi day la

R & /]

A)s3. 0. ©n1. D2
]

Héi khéi da dién déu loai {4;3} c6 bao nhiéu mat?

(A) 4. 20. (©6. (D) 12.
Y,

Khéi muoi hai mat déu thudc loai khdi da dién déu nao sau day?

(A) {3;4}. {4;3}. (©){3;5}. (D) {5;3}.
|

S6 canh ctia khéi 12 mat déu 1a bao nhiéu?

(A)14. 20. (©)30. (D) 16.
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== Vidub5 I

Khéi tAm mat déu c6 tat ca bao nhiéu dinh?

(A)8. 6. ©12. D) 10.
ETm;

S6 canh ctia hinh bat dién déu la

(A)8. 10. (©12. (D) 24.
T

Khéi hai muoi mat déu thuoce khoi da dién loai nao?

(A)loai {3;5}. loai {5;3}. (©)loai {3;4}. (D) loai {4;3}.
]

S6 dinh ctia hinh hai muoi mat déu la

(A)12. 20. (C©)30. (D) 16.
-,

Mot ngudi thg tht cong 1am mo hinh deén 16ng hinh bat dién déu, méi canh ctia bat dién dé
dugce lam tir cac que tre ¢6 do dai 8 cm. Hoi ngudi d6 can bao nhiéu mét que tre dé 1am 100 cai
den (gid st mbi ndi gitra cac que tre c6 do dai khong dang ké)?

(A) 96 m. 960 m. (©)192m. (D) 128 m.
o]

Trong cac khoéi da dién sau, khéi da dién nao c6 sb6 dinh va s mat bmeg nhau?
(A) Khéi lap phuong. Khdi bat dién deéu.
(C)Khéi mudi hai mat déu. (D) Khéi tir dién déu.

HEET

Trung diém cta tat ca cac canh cta hinh it dién déu l1a dinh khéi da dién nao?
(A) Hinh hop chit nhat. Hinh b4t dién déu.
(C)Hinh lap phuong. (D) Hinh ti dién déu.

]

Tam cdc mat ctia hinh 1ap phuong tao thanh cac dinh ctia khéi da dién nao sau day?
@ Khéi bat dién déu. Khéi lang try tam giac déu.
@ Khdi chép luc giac déu. @ Khéi ti dién déu.
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T
Hinh lang tru tam gidc déu c6 bao nhiéu mat phang dbi xing?

(A)5. 6. (©)s. D) 4.
el

Hinh lang tru ding c6 day la tam gidc can nhung khong phai la tam déu c6 bao nhiéu mat
phang doi xung?

(A)4. 3. (©)2. D)1.
o]

Hinh hop chi nhat véi ba kich thude phan biét c6 bao nhiéu mat phang ddi xing?

A6 4. ©s. D2
e e]

Hinh lang tru luc gidc déu c6 bao nhiéu mat phang déi xing?

(A)6. 4. (©)3. D)7.
o]

Hinh chép i gide déu 6 bao nhiéu mat phang d6i xing?
@ 3 mat phang. 2 mat phang. @ 5 mat phang. @ 4 mat phang.

el

Hinh ti dién déu c6 bao nhiéu mat phang déi xing?
@ 6 mat phéng. 4 mat phéng. @ 10 mat phéng. @ 8 mat phéng.

=]
S6 mat phang déi xiing ctia hinh 1ap phuong la

As. ®o. ©s. D7

— HET—
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

Hinh lap phuong thudc loai khéi da dién nao?

(A) {5;3}. {3;4}. (©) {4;3}. D) {3;5}.

Mot ngudi thg thi cong lam mo hinh dén 16ng hinh bat dién déu, médi canh ctia bat dién do6
dugce lam tir cac que tre c6 do dai 8 cm. Hoi ngudi d6 can bao nhiéu mét que tre dé 1am 100 cai
den (gid st moi ndi gitta cac que tre c6 do dai khong dang ké)?

(A)96 m. 960 m. (©)192 m. (D) 128 m.

Hinh 1ap phuong c6 bao nhiéu mit phang déi xing?

A6 7. (©)s. D)o.

Mot hinh chép ngii gidc déu c6 bao nhiéu mat va bao nhiéu canh?
@ 6 mat va 8 canh. 5 mat va 8 canh. @ 5 mat va 10 canh. @ 6 mat va 10 canh.

Hinh lap phuong c6 bao nhiéu mat?

(A)6. ®) 7. (©)s. (D) 5.

Trong cac hinh dudi day hinh nao khong phai da dién 16i?

Hinh (1) Hinh (I1) Hinh (I11) Hinh (IV)

(A)Hinh (IV). Hinh (I11). (C)Hinh (). (D) Hinh (I).
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Khoi bat dién déu 1a khéi da dién déu loai

(A) {5;3}. {3;5}. (©){4;3}. D) {3;4}.

S6 canh ctia mot hinh 14p phuong la

(A)8. 12. (©)16. (D) 10.

S6 mat phang cach déu tt ca cac dinh ctia mot hinh lang tru tam giac 1a

A1, ® 2. (©)s. D) 4.

Trong cac da dién sau day, da dién nao khéng luén ludn ndi tiép dugc trong mot mat cau?
@ Hinh chop tam giac (ti dién). Hinh chop tu giac.
@ Hinh chép déu ngt gic. @ Hinh hop chir nhat.

Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S 1a téng dién tich tAt cd cac mat cia hinh bat dién d6. Ménh
deé nao dudi day dung?

(A) S = 4v/3a2. S = V/3a2 (©)S =2v3a2. (D) S = 842,

Cho khéi da dién déu (H) loai {4;3}. Khang dinh nao sau day dung?
(A) (H) c6 3 dinh va 4 mit. (H) ¢6 6 dinh va 6 mat.
(C)(H) ¢6 4 dinh va 4 mit. (D) (H) c6 8 dinh va 6 mat.

| Cau1d

Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao la ménh dé sai?
(A)Khbi tt dién 1a khéi da dién 16i.
Khéi chop tam gidc c6 tt ca cac canh bang nhau 1a khi da dién déu.
@Khéi chop ti gidc ¢6 tht ca cac canh bang nhau la khéi da dién déu.
(D) Khéi lap phuong l1a khéi da dién déu.

Khéi da dién c6 muoi hai mat déu c6 sé dinh, s6 canh, s6 mat 1an luot 1a

(A)30,20,12. 20,12, 30. (©)12,30,20. (D) 20,30, 12.
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Khéi muoi hai mat déu 1a khéi da dién déu loai

(A) {5;3}. {4;3}. ©{2:4}. © {3;5}.

S6 canh ctia hinh bat dién déu bang

(A)12. 16. (©)30. D) s.

Tong cac goc cua tat ca cac mat ctia khoi da dién déu loai {5;3} 1a

(A) 127 187. (©)24n. (D) 367.

Khéi da dién déu nao c6 loai {5;3}?

(A) Khéi lap phuong. Khdi bat dién déu.
Khéi mudi hai mat déu. @ Khéi hai muoi mat déu.

Khéi lap phuong la khoéi da dién déu loai nao?

(A) {3;4}. {4;3}. © {5:3}. © {3;5}.

Khoi tir dién déu c6 bao nhiéu mat phang d6i xing?

(A)3. ® 2. (©s. D) 4.

Hinh nao dudi day khong phai la hinh da dién?

o o~
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Khoi bat dién déu la khoi da dién déu loai nao?

(A) {5;3}. {3;5}. (©){4;3}. D) {3;4}.

[

S6 mat phang déi xing ctia hinh chép déu S.ABC la bao nhiéu?

B 2. ©e. D) 3.

LB

Hinh lang tru diing c6 ddy la tam gidc can nhung khong phai 1a tam déu c6 bao nhiéu mat
phang ddi xting?

A)4. (B 3. ©2. D1

[

Khéi bat dién déu 1a khéi da dién déu loai

(A) {5;3}. {3;5}. (©){4;3}. (D) {3;4}.

[

Hinh bat dién déu c6 tat ca bao nhiéu canh?

A)s. 20. ©12. De.

[

Khdi da dién déu nao c6 loai {5;3}?
(A)Khéi lap phuong. Khéi bat dién déu.
@ Khéi muoi hai mat déu. @ Khéi hai muoi mat déu.

[

MBbi canh ctia mot hinh da dién la canh chung ctia dung 7 mét cda hinh da dién d6. Ménh dé
nao dudi day dung?

@n:2. n:5. @n:3. @n:4.
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53. THE TICH KHOI CHOP
LY THUYET CAN NHO
1. Cong thdc tinh (d9 dai, dién tich,...) cho cdc hinh phang dac biét
@ Tam gidc ABC vudng tai A:

— Dién tich S gpc = % -AB- AC;

A
— M la tdm duong tron ngoai tiép AABC;
— Pi~ta—go: BC?> = AB? + AC?%;
— AM = %BC; B H M C
11 1,y ABAC
— AC?> =CH - CB; T AH2 T ARB? +Acz’ o - JABZ+ AC?
— AB?* = BH - BG; — AH? = HB - HC; — AB-AC=BC- AH;
& Tam giac déu ABC canh bang a:
h)? 2
— Dién tich S spc (can V3 _ 1 \/5; A
4 4
h) -
— Dbuong cao AM = (canty - V3 = a\/§;
2 2
— G 1a trong tam va la tam duong tron ngoai G
tiép ABC;
I | | I
LZ\/_ 1 ﬂ\/§ B T M T C
— GA = —A = “AM = —.
¢ 3 M= 3 M= 3 M 6
. N s D C
& Hinh vuéng ABCD canh bang a: N
— Dién tich Sspcp = (canh)? = a?; \\ ;
— Duong chéo AC = (canh) - V2 = a\/i; \ g N
— I'la tam duong tron ngoai tiép ABCD; //’\/\/\
— AC L BD; AN L DM. A4 M B
@ Hinh chir nhat ABCD c6 hai kich thuéc AB = a
vaBC =b:
— Dién tich Supcp = AB-BC = a - b; D <
— Dbuong chéo AC = BD = Va2 + b?; \\\\AI,,//
— I1a tam dudng tron ngoai tiép ABCD; //’/ \\\\\
— Chu y: AC khong vuong BD. A B
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@ Hinh thang ABCD c6 hai day AB va CD:
— DH la chiéu cao cta hinh thang ABCD;

AB D
LC.DH_ A H B

— Dién tich Ssgcp = >

& Hinh thoi ABCD:
— Cac canh cua hinh thoi bf?mg nhau;
1
— Dlén tich SABCD = EAC : BD,
— Néu c6 mot gée bang 60° hodc 120° thi hinh D

thoi nay thuc chat 1a ghép cda hai tam giac
déu. Suy ra A C

V3 V3
Sapcp =2 - (canh)? - 7= (canh)? - - B

2. Cac cong thdc tinh trong tam gidc thudng (khong dac biét)

@ Cac hé thic lugng can nho

— Dinh ly co-sin: a? = b% + ¢? — 2bc - cos A; A

) ) B2 42— g2
— Tinh goc: cos A = —ope

) P2 g2
— DPuong trung tuyén m?2 = -2|-C — aZ,
. u

: 5 cine — __° _ B H M C
— Dinhl : = = =2R.

MY SN GinA T sinB  sinC

@ Cong thuc tinh dién tich tam gidc
1

— Sapc =5a-I;

y a+b+c

— Sapc = \/P(P —a)(p—b)(p—oc),véip= 5
1 :

— SABc = Eb'c-smA;

abc . s s . ek
— Sapc = E; Sapc = p -1, v6i R, r 1a ban kinh d.tron ngoai, ndi tiep.

LOP TOAN THAY KHOI - 10,11,12 - LTDH



1%~ Trang / 3. THE TICH KHOI CHOP

3. Cach xac dinh géc trong khdéng gian
& Goc gitta duong thang SM v6i mat & Goc gitta hai mat phang (SMN) va

phang («) ().
S

L/

— Dung hinh chiéu cta SM Ila

MH; — K& HK L MNvaSK L MN
— Goée can tim 1a SMH. — Géc cAn tim 13 SKH.

4. Mot s6 cdng thic tinh nhanh thé tich khbi chép

Noi dung Hinh ve
Cho hinh chép S.ABC véi cac mat phang (SAB), A
(SBC), (SAC) vuong goc vai nhau tirng doi mot, |
dién tich cac tam gidc SAB, SBC, SAC lan luot 1a E
51, S2, S3. Khi do !
25,-S, - S5 SE-----mm-o2 C
Vsapc=——5"
B
Cho hinh chép S.ABC c6 SA vuodng goc voi S
(ABC), hai mat phaaang (SAB) va (SBC) vudng goc P
véi nhau, ASB = «, BSC = B. Khi d6
SB3 - sin2a - tan B AR C
Vs.apc = B -

o

B
Cho hinh chép déu S.ABC c6 day ABC la tam 5
giac déu canh bang a, canh bén bang b. Khi d6

v _ a?/32— a2
SABC = — 15 A C
M
B
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Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day
bang a va mat bén tao véi mat phang day goc «.
Khi do 3
a’ tana
% —
S.ABC 24

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 cac canh
bén bang b va canh bén tao voi mit phang day
goc B. Khi do

V/3b% - sin B - cos? B

Vs.ABc = 1

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 cac canh
ddy bang a va canh bén tao véi mat phang day
goc B. Khi do

a3 - tan
VS.ABC = Tﬁ

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 day la
hinh vuéng canh bang a va SA = SB = SC =
SD = b. Khi d6

a*\/4b2? — 242

Vs.ABcD = 3

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day
bang a, goc tao bdi mit bén va mit phang day 1a
«. Khi do

a3 tan o
Vs.ABcD = c

Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 canh day
bc:”mg a, SAB = «a v&i a € (45°;90°). Khi do

advtanZa — 1
Vs.ABcD = 3 .
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Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD ¢6 cac canh
bén bang a, goc tao bdi gitta mat bén va mat day
bang a véi a € (0°;90°). Khi d6

4a3 tana

V. = .
5.ABCD = 2 1 tantay

Cho hinh tam giac déu S.ABC c¢6 canh day bang
a. Goi (P) 1a mat phang di qua A, song song véi
BC va vuéng goc v6i mat phang (SBC). Biét « la
goc gitta (P) va mat phang day. Khi d6

3
a’ cotuw
Vs.aBc = 1

Khéi bat dién déu c6 cac dinh 1a tAm cac mat cta
hinh 1ap phuong canh a. Khi d6 thé tich khi bat
dién deu la

Tam cac mat bén ctiila mot bat dién déu canh a 1a
dinh cta mot khéi lap phuong. Khi d6 thé tich
ctia khdi lap phuong 1a

2a3\/§

V= .
27

Thé tich tir dién khi biét ba canh chung mot dinh
va ba goc gitra cac canh ¢ dinh d6

abc
Vsapc = ?\/1 —x2 —y? — 22 + 2xyz.

Trong d6 x = cosa, y = cos B, z = cos 7.

{SA:a, SB=b, SC=c
ASB = a, BSC = B, CSA = 1.
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Thé tich ti dién khi biét cap canh déi, khoang
cach va goc gitra cap canh do

1
Vapep = gabd sin a.

AB=ua,CD=0b

d(AB,CD) = d
(AB,CD) = a.

CAC DANG TOAN CO BAN

( Céng thire tinh thé tich khéi chép )

Ta c6 thé tich khéi chép bing mét phan ba dién tich
ddy nhan véi dudng cao hinh chép.

1 S
Vensp = 3’ Sasy 1
Trong dé
¥ S5, = Sapcp 1a dién tich m3t ddy cla khbi A D
chép.
C
B

« I = SH |a chiéu cao clia khéi chép.

Dang @ Khéi chép ¢ canh bén vudng géc véi ddy

@ Khi vé hinh, nén vé canh vuéng géc vé6i day thang ding. S
@ Xac dinh mat ddy va tinh dién tich S g4y
® Xac dinh va tinh chiéu cao & 1a canh bén vuéng véi day.

1
@ Thay vao cong thuc Vi, = 3 Saay * h-

T

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng géc v6i mat phang (ABC), tam giac ABC vuéng tai B,
AB = a, AC = a+/3. Biét rang goc gitta SB va mat phang (ABC) bang 30°. Tinh thé tich khéi

chép S.ABC.
a3v/6 a3v/6 a3v/6 24%v/6
@ 9 6 @ 18 ° @ 3
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Cho hinh chép SABC ¢6 déy la tam gidc vuong tai C, AB = av/5, AC = a. Canh bén SA = 3a
va vuong goc v6i mat phang (ABC). Thé tich khéi chép S.ABC bang

(A)24°. 3a3. © a3\/§' D) 2.

3
Cho hinh chop tam gidc S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, SA vudng goc vdi day va
AB = a, AC = 2a,SA = 3a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC.

(A)V = 6a8. BV =4d. ©V =245 (D) V = 345,

Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day la tam gidc can AB = AC = 4, géc BAC bang 120°, canh
bén SA = a+/3 va vudng géc v6i mat phang day. Tinh theo a thé tich ctia khéi chép S.ABC.

V3 3 V3 1
0y Eag’. ~ad. © Ta?’. (D) ~ad.

4 4

Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc véi ddy. Tam giac ABC vudng can tai B, biét SA =
AC = 2a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

(A) gas. 1a, © ¥a3. (D) )

3 3

Cho hinh chop tit giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, canh bén SA vudng goc
v6i mat phang day va SA = v/2a. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

@V:‘/Eag. V:\/z”?’. ©V =22 @V:\/M.

6 3

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canha, SA 1 (ABCD) va SB = a+/3. Tinh
thé tich khéi chép S.ABCD.

w2 ] Qava. D2

Khéi chép S.ABC c6 cac canh SA, SB, SC d6i moét vudng goc véi nhau, SA = 2a, SB = 34,5C =
4q. Thé tich khoi chép S.ABC tinh theo 4 1a

(A)324°. 1245, (C)4ad. (D) 84°.
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Dang @ Khdi chép cé mét phéng chira dinh vudng géc véi day

@ Xac dinh giao tuyén ctia mat phang («) véi mat day.

® Tir dinh S, ké doan SH vudng gdc vdi giao tuyén. Suy ra SH 1a dudng cao ctia khoi chép.

T

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh 4, tam gidc SAB déu va nam trong
mét phang vuong goc véi mat phang day. Tinh thé tich V ctia khbi chép S.ABCD.

@V:"Sg[. V:”333. @V:”Z/E. @V:”sf.

2]

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng. Tam gidc SAD S
vuong tai S va nam trong mat phang vuong géc véi day. Tinh thé tich
khéi chép S.ABCD, biét SA = a\/3va SD = a.

Dang @ Thé tich khéi chép cé mat bén vudng géc véi déy

V6i cac khbi chop c6 gia thiét mat phang vuong goc voi day ta st dung cac dinh ly vé giao tuyén
dudi day:

@ Hai mit phang cung vudng goc véi ddy thi doan giao tuyén ctia chiing vuéng goc véi day.
Tinh chéat nay dua trén dinh li vé giao tuyén ctia hai mat phang cting vudng goc véi mat
phang tht ba.

(P) L (R)
Kihiéu {(Q) L (R) = a L (R)
P)N(Q) =a

® Mat bén nao vudng goc vdi day thi duong cao cta mat bén d6 vudng goc vai ddy. Tinh
(P) L (Q)
chat nay dua trén dinh ly sau { (P)N(Q) =a =d L (Q).
dC (P),d_Lla

T

Cho hinh ch6p 5.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 2, mat bén (SAD) la tam giac déu va ndm
trong mat phang vudng goc véi ddy. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

3 3 3 3
@V:”\@. V=”63. @V:%. @V:”Z.

2
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Cho khdi chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a4, mit bén (SAD) 1a tam gidc vudng can tai
S va nam trong mat phang vuong goéc v6i day. Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.

3 3 3 3
@V:%. Bv_rY2 ©V=”62. @V:%.

3

Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh ch nhat, AB = a, AD = a+/3, mat bén (SAD) la tam
gidc déu va nam trong mat phang vuéng goc véi day. Tinh thé tich V ctia khdi chép da cho.

@V:“3 S ®v="Y3 ©V23a3 S @V:a3\/§.

3 2 2 6

Cho khéi chop S.ABCD c6 day la hinh chi nhat, AB = a, AD = av/3. Mat bén (SAD) la tam
giac vuong can tai S va nam trong mat phang vudng géc véi day. Tinh thé tich V ctia khbi chép

da cho. . . .
a’v'3 3a a
> ©V_7' @V—j-

@V:”s‘@. B V=

2
Cho hinh chép tit gidc S.ABCD c¢6 ddy la hinh vudng canh bang a+/2. Tam gidc SAD can tai
S va mét bén (SAD) vudng goc voi mat phang ddy. Biét thé tich khdi chép S.ABCD béng gae’.
Tinh khoang cach & tir B dén mat phang (SCD).

h=2a. ®h=2 h="Sa @h:%.
® 3 3 4

5[1.
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 canh day la hinh vuong canh bang a+/2. Tam gidc SAD can tai S
va mit bén (SAD) vudng goc véi ddy. Biét khodng cach i tir B dén mat phang (SCD) bang 4?51.
Tinh thé tich ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 3 3
@V:%. V:%. @V:S%. @V:%.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh bang a. Tam gidc SAD can tai S va nam
trong mat phang vudng goc véi ddy, biét SC = 3—;. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

a’ a3 443 243
B3 5 e =

9 9
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F\iaus]

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat AB = a, AD = ay/3. Tam giac SAD can tai S,
ndm trong mit phang vuéng goc v6i day va SC = 2a. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

®a3\/§. 3a3\/§. @9»13\/5. @a3\/§.

6 2 2 2

]

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thoi AC =a, BD = ay/3. Tam giac SAB la tam giac déu
va nam trong mat phang vuéng goc véi day. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

3a3 a3 a3 3a3
T- ?- @ Z- T

2

Dang : ) Khéi chép déu

& Chép tam gidc déu S.ABC, v6i canh ddy bang a
® SG la duong cao, voi G la trong tam AABC.

av/3 a\/§ a\/§
A = — A = — = —.
N > G 3 GN G
2,
® Dién tich déy Saapc = - 4‘@.

® Goc giita canh bén véi day la SCG.
@ Géc gitta mat bén véi day 1a SMG hoic SNG.
® Cong thuc giai nhanh:

V. _a3-tanSC/\G. V. _a3-tanS/N\G
S.ABC — —12 ’ S.ABC — —24 .
3
® T dién déu canha: V = 4 1\2/2.

& Chép it gidc déu S.ABCD, véi canh day bang a.
@ SO la dudng cao ctia khéi chop.
av/2

AC=BD:a\/§,OA:OB:OC:OD:T.

@ Dlén tich déy SAABCD = (ZZ

® Goc gitra canh bén v6i day la SDO.

@ Goc gitrta mat bén voi day la SMO.

T

Thé tich V ctia khéi ti dién déu c6 canh bang a 1a

V3a3 V243 V3a® V2a®
AV = 5 B V= o ©v= i DV = o
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]

Cho khéi chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a, géc gitta mat bén va mat day bang 60°.
Tinh thé tich V ctia khéi chép da cho.

@V:“Z\@ V:“383. @V:“g\f. @V:“a\/g.

8 2 16
|
Thé tich V ctia khdi chép tam gidc déu c6 canh ddy bang a va canh bén gp doi canh day la
3 1343 1143 1343
@V:@”. V=‘/E“. @Vz\/:”. @V:‘/f”.
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

Cho khoéi chép c6 dudng cao va dién tich day lan lugt 1a h va S. Khi d6, thé tich V cta khoi
chép do la

(A)V = Sh. ®v=_sn @vzésn @®v=_1sn

2 6

Cho khéi chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng can tai A véi AB = AC = a. Biét SA vudng goc
v6i mat ddy va SA = 3a. Tinh thé tich V cta khéi chép S.ABC

3 3 3 443
®v==. ®v=-7. ©v==. @v=22

3

Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a. Biét SA | (ABC) va SA = a+/3. Tinh
thé tich V ctia khéi chép S.ABC.

3 3 3 3
@V:%. V:%. @V:%. @V:”\@.

3

Cho khdi chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va B, SA vudng goc v6i mat
phang day ABCD va SA = 3a. Biét AB = 2a, AD = 4a, BC = 3a. Tinh thé tich V ctia khdi chép
S.ABCD

(A)V = 2145 V = 7. ©V =94 D)V =124

Cho khéi tir dién SABC ¢6 SA, SB, SC d6i mot vuong goc; SA = 3a, SB = 2a, SC = a. Tinh thé
tich khoi ti dién S.ABC.

A 012_3. 2a°. © . (D) 642

Cho hinh chop S.ABC c6 SA, SB, SC d6i mét vudng goc véi nhauva SA =1, SB =2, SC = 3.
Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

A2 ® 3. ©e. D 1.

Cho khéi chép S.ABC c6 SA vudng goc v6i ddy, SA = 4, AB = 6, BC = 10 va CA = 8. Tinh thé
tich V ctia khoi chép S.ABC.

(A)V = 40. BV =192. ©V =32 DV =24

LGP TOAN THAY KHOI - 10,11,12 - LTDH



1%~ Trang / 3. THE TICH KHOI CHOP

Mot hinh chép 6 dién tich ddy bang 442, canh bén SA = 2a va tao v6i day mot goc 60°. Tinh
thé tich khéi chép do.

®4a3\/§. B 413. @4&13\/5. @4a3.

3 3

Cho khéi chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai C, AB = a1/5, AC = a. Canh bén
SA = 3a va vudng goc v6i mat phang day. Tinh thé tich V khéi chép S.ABC.

AV =3ad. Vz?a:". ©V=4dd D)V =245

Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat, SA vuéng géc v6i mat phang (ABCD), AB =
3a, AD = 2a, SB = 5a. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo a.

(A)V = 8a2. V = 2445, (©V = 1045 (D) V = 84°.

Cho khéi chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat canh AB = 3a, AC = 5a. Biét SA vuéng goc
vdi day va SC tao c6i mat day mot goc 60°. Tinh thé tich V cua khoi chép da cho.

(A)V = 20y/34°. V = 60343, (©)V = 25348, (D) V = 75v/34°.

Cho khéi chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén tao v6i ddy mot goc 60° .
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

a3v/2 a3\/3 a3v/6 a3v/6

® 6 6 @ 2 © 6

Cho khéi chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, mat bén tao vdi ddy mot goc 60° . Tinh
thé tich khéi chép S.ABCD.

a3\/3 a3v/6 a3\/2 a3\/3

B ——. - ©—= ©—.

2 2 6 6

Kim tu thap Ké-6p & Ai Cap duoc xdy dung vao khoang 2500 ndm trudc Cong nguyén. Kim tur
thap nay c6 hinh dang 1a mot khéi chép ti gidc déu c6 chiéu cao 147 m, canh day dai 230 m.
Tinh thé tich cia Kim tu thap.

(A)2592 100 m®. 2592 009 mS. (©)7776 300 m°. (D) 3 888 150 m°.
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Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a, canh bén bang 24. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC.

a®V/11 a® a®V/11 a®y/11

® 9% 3 © 12 Ok

Cho hinh chép déu S.ABC c6 day la tam giac déu canh a, canh bén hop véi ddy mot goc 30°.
Thé tich khdi chop bang

a3 a3 a3
@3 1\2@' © 3\6{5' © 3\/§

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a+/3, mit bén (SAB) la tam gidc déu
va ndm trong mat phang vuéng goc véi day. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

EE L s 028

2 2 3

Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A, AB = 3a, BC = 5a,
SA = 2a+/3,SAC = 30° va mat phang (SAC) vudng géc mat day.

AV =332, V:”33 3. ©V = V3. D)V = 243V/3.

Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam gidc déu canh a va hai mat bén (SAB), (SAC) cung
vuong goc voi day. Tinh thé tich khbi chop S.ABC biét SC = a+/3.

u3\/§ u3\/§ 2a3\/6 a3 \/5
@ 2 4 @ 9 @ 12

| Cau20

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la vudng canh a, hinh chiéu vuéng géc ctia S 1én mat phang
(ABCD) trung v6i trung diém cta canh AD, canh bén SB hgp véi ddy mot goc 60°. Tinh theo a
thé tich V cta khdi chép S.ABCD.

a3y/15 a3y/15 a3v/5 a3v/5
Bv="——. Bv="s— ©v=-—" @V:6\/§.

Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam gidc déu canh a va thé tich bang 34°. Tinh chiéu cao h cta
khéi chép S.ABC.

(A)h = 12+/3a. h = 61/3a. (©h = 4/3a. (D) 1 = 2v/3a.

LOP TOAN THAY KHOI - 10,11,12 - LTDH



1%~ Trang / 3. THE TICH KHOI CHOP

| Cau22 4

Cho hinh chép S.ABC ¢6 Vs_apc = -

3

va mat bén SBC la tam giac déu canh a. Khoang cach

36

tir A dén (SBC) bang

av2 av/6 av/6 av/6

@ 9 - 3 @ 9 ° © 27
A s X 2 s v 2 R S a3\/§ 2 s ~ A

Cho khoi chép déu S.ABCD ¢6 canh day bang a, c6 thé tich 1a . Khoang céch tir S den
(ACD) bang

3a 3\/§a a 3\/§a

2 8 © 2 © 4

Cho hinh chép déu S.ABC. Khi ting canh dday lén gap 2 1an, dé thé tich khdi chop gitt nguyén
thi tan ctia goc tao bdi canh bén va mat day phai gidm di bao nhiéu lan?

@ 8 lan. 2 lan. @ 3 lan. @ 41an.

Cho hinh chép S.ABCD c6 thé tich V va M 1a trong tdm tam giac SAB. Tinh thé tich khéi chép
M.ABCD.

®7. ®% ©-. D@2v.

Cho khéi chép S.ABC c6 SA | (ABC), tam gidc ABC vudng tai A. Biét BC = 3a, AB = a va
gbc gitta hai mat phang (SBC) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a.

443 a3\/2 a3\/2 243
@ Vs.aBc = 5 Vs.aBc = c @ Vs.aBc = > (D) Vs.apc = 5

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AD = 2AB = 2a. Goi H la trung diém cta
AD, biét SH vuong géc véi mat phang day va do dai doan thang SA = a+/5. Tinh thé tich V
ctia khdi chép S.ABCD.

3 3 3 3
@V:%. V:4“3\/§. @V:2“3 ] @sz%.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chtt nhat, AB = 24, AD = a. Hinh chiéu cta
S 1én day la trung diém H ctia canh AB, géc tao bdi SC va day la 45°. Tinh thé tich khéi chép
S.ABCD.

®LE ® 2 ©% © %2

3 3
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Cho hinh chép S.ABCD c6 canh bén SA tao véi ddy mot goc 60° va SA = a+/3, day la t giac
6 2 dudng chéo vuong géc, AC = BD = 2a. Tinh thé tich V ctia khéi chép theo a.

3 2
@V:Z”3 . BV =ad. ©V =3 Dv=>2

2

Cho khoi chép ti gidac déu c6 dién tich day bang 4 va dién tich cia mot mat bén bang /2. Thé
tich ctia khéi chép d6 1a

nEE) ®4 GH © 2

3

Cho khéi chép S.ABCD c6 thé tich bang 24> va ddy ABCD la hinh binh hanh. Biét dién tich
tam gidc SAB bang a2. Tinh khoang cach gitta hai dudng thang SA va CD?

@a. 6a. @311. @4a.

Cho hinh chép S.ABCD c6 SA = x, cac canh con lai déu bang 18. Tim gia tri 16n nhét ctia thé
tich khdi chép S.ABCD.

(A) 648+/2. 6481458. (C)1458. (D) 243v/2.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 d¢ dai cdc canh SA = BC = x, SB = AC =y, SC = AB = z thda man
x? + y* 4 z? = 12. Tinh gia tri 16n nhat ctia thé tich khdi chép S.ABC.

®L ®: ©2 ®%2

3 3
Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA vuéng goc véi mat phang day
va goc gitta SC v6i mat phang (SAB) bang 30°. Goi M la diém di dong trén canh CD va H la
hinh chiéu vudng géc ctia S trén dudng thang BM. Khi diém M di dong trén canh CD, tim thé
tich 16n nhét ctia khdi chép S.ABH?
a3y/3 5a3/2 a3\/2 a3\/2
®13' 36' ©12' @6'

| Cau3s

Xét khoi chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu, SA vudng goc voi ddy, khoang cach tir A
dén mat phang (SBC) bang 2. Goi a 1a goc gitra 2 mat phang (SBC) va (ABC). Tinh cos a khi thé
tich khdi chép S.ABC nho nhét.

2 5
@cosoc:§. cosoc:\/T_. cosrx:g. @cosrx:\/?g.

LOP TOAN THAY KHOI - 10,11,12 - LTDH



3%~ Trang 3. THE TICH KHOI CHOP

— HET—

GV. NGUYEN BINH KHOI - BT: 0909 461 641




Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang ) <=

54. THE TICH KHOI LANG TRU

LY THUVET CAN NHG

@ Lang tru co:

@ Hai day song song va la hai da giac bang nhau.
@ Céc canh bén song song va bang nhau.
® Cac mat bén la cac hinh binh hanh.

& Thé tich khoi lang tru:| V = Sg4, - 11| Trong d6

@ Sgsy 1a dién tich day cua khoi lang try;

@ h la chiéu cao cua khoi lang tru. Trong truong hop lang tru 14,4, ling tu @ gidc
dung thi h sé trung voi canh bén. ABCD.A'B'C'D’

MOT sO Vi VU MINH HOA

Minh hoa hinh ling tru ding c6 day la tam gidc déu (ling tru tam giac déu)

(1) Chiéu cao h1a canh bén AA’.

2.
@ Dlén tich déy SAABC = M

4
A’ C’ i
N\ (3) Goc gitta A'B, A'C véi day lan lugt 1a A’BA
N va A/CA.
\\ B)\\ —_—
NN (4) Géc gitta A'B v6i (AA'C'C) 1a BA'A.
h \\ \\\ )
% (5) Dién tich hinh chiéu Sa spc = SAa/pc - COS Q.
AKL:

®) Géc gitta (A'BC) véi (ABC) la ¢ = A’MA; véi
M la trung diém BC.

e Truong hop ABC khong phai la tam giac
déu thi M khong la trung diém ctia BC.

T

Cho lang tru diing ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac can véi AB = AC = a, BAC = 120°,
mét phing (AB'C’) tao v6i ddy mot goc 60°. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

3 3 3 3
@V:%. V:%. ©v=7. @V:%.
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4, THE TICH KHOI LANG TRU

Cho khéi ling tru ding ABC.A’B'C’' c6 BB’ = a, ddy ABC la tam giac vuong can tai B va

aZ

AC = a+/2. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho

@V:“;. B V=2 @V:?

Cho hinh ling tru diing ABC.A'B'C’ c6 day ABC déu canh bang a

. : . o fo s Al 1C’
va chu vi cia mat bén ABB’A’ bang 6a. Tinh thé tich cta khoi lang
tru ABC.A'B'C’.
3
Dép s6: V = 1 \/3
2 A C
B
Cho ldng try diung ABC.A’B'C’ v6i ddy ABC la tam giac vudngcan 4, !
tai A. Biét AB = 3a, goc gitta duong thang A’'B va mit day lang tru
bang 30°. Tinh thé tich V cta khéi chép A’.ABC. B
) 3v/3a®
Dap sb: V = \/2—“ .
A C

-

Cho hinh lang tru dung ABC.A’B'C’ ¢6 day la tam gidc vudng tai
A, AB = a, AC = av/3. Géc giita (A’BC) va (ABC) bing 45°. Tinh
thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’.

3a®

Papsbd: V = —.
ap soO 4

A/

Bl

-

C/
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Cho hinh lang tru déu ABC.A’B/C’ ¢6 dién tich tam gidc A’BC bang A

8v/3. Goc gitta (A’BC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang

tru ABC.A'B'C’. B
Dép s6: V = 24/3.

CI

Cho hinh lang tru diung ABC.A'B'C’ 6 ddy ABC la tam gidc 4,

/
déu canh a. Khoang cach tir tim O cta tam gidc ABC dén mat ¢
phang (A’BC) bang g. Tinh thé tich khdi lang tru. B

. 3a°V/2
Dap sb: V = ”1gf.
A x

B

Cho hinh lang tru dung ABC.A’B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai A vdi
) . 2 . . 4 .

BC = 2a/2. Biét khoadng cach tir diém C’ dén mat phang (A’BC) bang ?a. Tinh thé tich V

ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’.

3 3
V = 4ad. ®v=>" V = 8ad. y =4
3 3

Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ c6 déy la tam gidc vudng can tai A, khodng cach tir A dén
mat phang (A’BC) bang 3. Goi & 1a goc gitta hai mat phang (A’BC) va (ABC). Tim cos a khi thé
tich ctia khdi lang tru ABC.A’B’C’ nhd nht.

@cosoc:%. COS“ZQ. @COSD&Z%. @COSD&Zg.

3
Vidu 10
Cho hinh lang tru déu ABC.A’B'C’. Biét khoang céch tir diém C dén mat phang (ABC') bang
2 N 1 . 2
a gbc gitra hai mat phang (ABC') va (BCC’'B) bang a v6i cosa = Wt Thé tich khoi lang tru
ABC.A'B'C' 1a

@ a3\/§' 3(13\/5' @ 3113\/5' @ 3113\/5'

2 2 4 8
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& Hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'.

(1) Cac mat day va mat bén la cac hinh chir nhat.
(2) ThétichV = AB- AD - AA’ = abc.

A’ B’
i (3) Puong chéo A'C = /a? + b2 + c2.
D RN 4 (@ Goc gitia A'B, A'D, A'C v6i (ABCD) lan It
AT la A'BA, A'DA va A/CA.
AR N (5) Géc giita (A’BD) véi (ABCD) 1a A’MA.
,’I’ A L,\_ A a :\1_ | -Eﬁ-\ B (6) Hinh hop chi nhat c6 3 mat phang d6i xing
D SNl . ) s R
b ST x (7) Trong truong hop ddy ABCD la hinh vuéng
Dz M \\C thi ta goi ABCD.A’B'C'D’ 1a lang tru tu gidc
deéu.

(1) Cac mat ctia hinh lap phuong la hinh vuoéng.

/ !/
A B (2) Thé tich V = AB3 = 43,
D TN / (3) Pudng chéo AC' = A'C = ay/3, AC = BD =
II : ‘\ \\ \\/// C a\/i.
NN
/ | (A @) Goéc guxa A'B, A'D, A’ C v6i (ABCD) lan luot
TSR N BN la A'BA, A'DA va A/CA.
I/ /// \\X\ __\l\—’—” .
. P8O (5) Géc giita (A'BD) véi (ABCD) 1a A/OA.
C

(6) Hinh lap phuong c6 8 mat phang déi xing

T
Cho khéi hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = a+/3 va mit phang (A'D'CB) tao
v6i ddy mot goc 60°. Thé tich V ctia khdi hop chir nhat 1a

AV =d. B V =34, (©V =3 (D) V = 94°.

T,

Cho khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = AD = a va A'C tao v6i mat phang (ABB’A')
mot goc 30°. Thé tich V cta khéi hop chi nhat la

(A)V =3a3/2. V =245, ©V =aV2 D)V = a36.
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Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d¢ dai dudng chéo

. p Al B’
A'C = 3a. Tinh thé tich khoi 1ap phuong ABCD.A’B'C'D’. :
Dép s6: V = 343/3. D/ “
AXe---12ip B
D /’,f”’d\\\\
C
Cho lang tru ti gidc déu ABCD.A'B'C'D’ c6 canh day bang a. Géc A B
gitta duong chéo vdi day bang 60°. Tinh thé tich khdi lang tru nay :
theo a. D . /
Dép s6: V = a®\/6. | —1¢
AkS-----4---)B
D 7 \\\
C
Khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 do dai AD; AD’; AC’ N B
lan luot 1a 1; 2; 3. Tinh thé tich V ctia khéi chép A.A’B'C'D’. :
. V15 |
Dépsé: V = = . -
SR N
D
C
Cho hinh hop chi@ nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AA’ = av/3, A'C Al B
hop véi (ABCD) mot goc bang 30°, (A’BC) hop véi (ABCD)
mot géc bang 60°. Tinh thé tich khdi hop ABCD.A'B'C'D’. D/
Dap s6: V = 2a3/6. — —~_1C
A‘I‘:::"':ﬁ"-":\-‘ B
D RS N
C
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LR
Mot hinh hép ding ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD la hinh A B
thoi canh a , géc DAB = 120° va duong chéo 16n cta day ,
bang dudng chéo nho cta hinh hop. Tinh thé tich cua khoéi  p/~ ,
hop ABCD.A'B'C'D'. ; —1C

. 36 Pt
DépSéV:az\/_ Akf}:“""‘::::: B
D _——’—’—,— \\\‘\
C
L)

Ngudi ta cat mot phan ctia tAm nhom hinh chit nhat c6 X X

kich thudc 30 cm x 48 cm dé lam thanh mot cai hop ¢ nap e

nhu hinh vé. Tim x dé thé tich cta cai hop 16n nhat. b

(% oo 30cm

Dap s0: x = 6 cm. oo

X! ix!
X X

48 cm

I,

Cho lang tru ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ddy ABCD la hinh chir nhat véi AB = /6, AD = /3, A’C =3
va mét phang (AA’C'C) vudng géc véi mat day. Biét hai mat phang (AA’'C'C), (AA'B'B) tao véi

nhau goc « thoa man tana = Z Thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’ bang?

AV =6. B V=38 ©v=12 (D) v = 10.

Dang @ Khéi léing tru xién

T

Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac déu
canh bang 2av/3, AA’ = 4a, AA’ tao v6i (ABC) mot goc bang
30°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’.

Dap s6: V = 64/343.

A c’
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N\ Trang @3 %

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la
tam giac vuong tai A, AB = AC =

= a. Biét
A’A = A'B = A’C = a. Tinh thé tich khéi lang tru
ABC.A'B'C'.

) 32
Dépsé:V:a;/—.

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac A
déu canh a. Hinh chiéu vuéng géc cia A’ xudng (ABC)
la trung diém cua AB. Mt bén (ACC’ A’) tao véi day goc

C/
45°. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A’B'C’.

) 3a?
Pap sb: V =

16

Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day la hinh
chit nhat véi AB = /3, AD = /7. Hai mit
bén (ABB'A’) va (ADD’A’) lan luot tao véi

day nhiing géc 45° va 60°. Tinh thé tich khoi
hop néu biét canh bén bang 1.

D/
Dap sb: V = 3.
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Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc déu canh a. D9 dai canh bén bang 4a. Mat
phéng (BCC'B’) vudng géc véi day va B'BC = 30°. Thé tich khéi chép A - CC'B’ bang
a3\/3 a3\/3 a3\/3 a3\/3
&) ——. . © 0)

6 2 12 - 18 °

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ c6 ddy ABC la tam giac vudng tai A. canh BC = 2a va ABC =
60°. Biét tir gidc BCC'B’ 1a hinh thoi ¢6 B’BC nhon. Biét (BCC'B’) vudng goc vdi (ABC) va
(ABB'A’) tao v6i (ABC) goc 45°. Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’ bang

3a3 6a’
o >

a a3

Cho lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai A, ABC = 30°. Diém M la trung
diém canh AB, tam gidc MA'C déu canh 2a+/3 va ndm trong mét phang vuéng géc véi day.
Thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ 1a
@ 72v/243 24+/3a3 © 721/343 ® 24+/2a3
7 7 7 7
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

Thé tich ctia khoi lang tru co chiéu cao 1a i va dién tich day béng Bla

(A)V = Bh. (B) V = 3Bh. @Vz%Bh. @Vz%Bh.

20. ©10. (D) 1000.

g

Cho khéi lang tru ABC.A’B'C’ c6 thé tich 1a V. Thé tich ctia khéi ti dién CA’B’C’ bang

2V 14 14 14
® - 5 ©= OFS

Thé tich hinh lap phuong canh V31a

g ©6v3. D) 3v/3.

o

Cho hinh 14p phuong c6 thé tich bé“mg 27. Dién tich toan phén cta hinh lap phuong la

72. (©)45. (D) 54.

o

Tinh thé tich ctia khdi lap phuong c6 dién tich toan phan bang 2442.

(A) 8a3. 64a>. (©)4a3. D) 8.

Tinh thé tich V ctia khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 dudng chéo AC' = /6.
(A)V =33 BV =23 ©v=v2 DV =2v2.

Tinh thé tich hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ biét AB = 3a, AC = 5a, AA’ = 2a.

(A) 1243, 3043, (C)8ad. (D) 244°.

|
o
f!ﬂ
?
FB

Biét thé tich ctia khdi lang tru tam gidc ABC.A’'B'C’ bang 2022. Thé tich khéi tr dién A’ ABC’
la
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4. THE TICH KHOI LANG TRY
(A)764. 674. (C)1348. (D) 1011.

Dién tich ba mat ctia hinh hdp chir nhat lan luot 12 15 cm?, 24 cm?2, 40 cm?. Thé tich cua khoi
hop do 1a

(A)120 cm?. 100 cm?. (C)140 em®. (D) 150 cm?.

Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B. Biét AB = a, BC = 2a,
AA'" = 2a+/3. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’ theo a.

AV =234 V= ?a»”. ©v= ?a? D)V = 4v345.

Thé tich ctia khéi lang tru diing ABCD.A'B'C'D’ ¢6 déy la hinh vuong canh a, A’B = 2a.

@V:”333. V:“Sg@. @V:“gf. DV =a*V3.

Cho lang tru tam gidc déu ABC.A’B/C’ ¢6 canh day bang a, canh bén bang a+/3. Dién tich toan
phan S cta lang tru la

2 2 2
A S = 3a2\/3. S:7a\/§. @S:3a2 3 @521361\/5.

2 4

Cho hinh ling tru ding ABC.A’B/C’ ¢6 tt ca cdc canh déu bang a. Tinh thé tich V cta khdi
lang tru d6 theo a.

@V:a31\/§ ®v="Y @V:“3 S @V:“gﬁ.

2 6 2 4

Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 60. M 1a mot diém thudc mat phang (ABCD).
Thé tich khéi chép M.A'B'C’'D’ bang bao nhiéu?

(A) 10. 20. (©)30. (D) 40.

Cho lang tru dung ABC.A'B'C’ ¢c6 day tam giac ABC vudng can tai B, BA = BC = a, A’'B tao
v6i ddy (ABC) mot goc 60°. Tinh thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’.

» Y e o2

6
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Cho khobi lang tru va khéi chép c6 dién tich ddy bang nhau, chiéu cao cta khéi lang tru bang
ntta chiéu cao khéi chép. Ti s6 thé tich gitra khdi ling tru va khdi chép dé la

o il el ot

Cho lang tru ABC.A1B1C; ¢6 dién tich mat bén ABB A béng 4; khoang cach gitra canh CC; va
mat phéng (ABB1 A1) béng 7. Tinh thé tich khoi lang tru ABC.A1B1C;y.

(A)14. ® 2 el (D) 28.

3 3
Cho hinh lang tru dung ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vuong tai A, AC = g, ACB = 60°.
Duong chéo BC’ cia mét bén (BB'C’'C) tao v6i mit phang (AA'C'C) mot goc 30°. Tinh thé tich
ctia khdi lang tru theo a.

3 3 3
@V:2“3\/6. ® V = aVe. @V:”36. @vz4”3‘@

Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B/C’ c6 canh day bang a, goc giita mat phang (A’BC)
va mat phang (ABC) bang 45°. Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’ bang

a3y/3 343 a3y/3 a3y/3
® 2 ® 8 © 8 © 4

Cho khdi lang tru tam giac déu ABC.A’B'C’ c6 canh ddy bang a va khoang cach tir A dén mat
phang (A’BC) bang g. Tinh thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’.

V243
@ 16

=B

Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’. Goi E, F lan lugt 1a trung diém cta BB’ va CC'. Mat phang
£ R . %
(AEF) chia khoi tru thanh hai phan c6 thé tich V; va V, nhu hinh vé. Ti so Vl la

®1 ®! o ®.

3\/§a3. @ 3v/24° ® 3v24°

48 16 12

Cho hinh lang tru ABCD.A’B'C'D’ c¢6 day la hinh vudéng. Hinh chiéu vudng goc ctia A’ 1én mat
phéang (ABCD) la trung diém ctia AB, goc gitta mat phang (A’CD) va mat phang (ABCD) la

3
60°. Tinh theo a d6 dai doan théng AC, biét thé tich khéi chép B.ABCD béng 8\/3511 .
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| @ZQ\S/E. V2a. @211. @ 2/2a.

Cho lang tru dung ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng tai B, AB = a,BC = 2a. Goc
gitta duong thang A’B va mat (ABC) bang 60°. Goi G 1a trong tdm tam gidc ACC’. Thé tich cta
khoéi ta dién GABA' 1a

@ \/7503- %503- @ %§a3. @ \/75113.

| Cau2s 4

Cho lang tru tam giac ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B, AB = a,BC = av/3,

hinh chiéu ctia A’ xubng mat day (ABC) la trung diém H ctia doan AC. Biét thé tich khdi lang
3

tru da cho la 1 3. Tinh khoang cach tir A dén mat phang (A’BC).

a\/ﬁ a\/§ Za\/§ 2a\/§
@ 13 T' © 3 © 13

Cho hinh hop chit nhat c6 do dai cac canh la 3, 4, 5. Nbi tim 6 mat ctia hinh hop chit nhat ta
duoc khéi 8 mat. Thé tich ctia khdi 8 mat do la

(A)10. 10v/2. ©12. 7

| Cau27

Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong, 4

AB = BC = a. Biét rang goc gitta hai mit phang (ACC’) va C
(AB'C’) bang 60° (tham khéo hinh vé bén). Tinh thé tich khoi chép
B/.ACC;A/. s s 3 /3 AN
a a a a’/3 B "
@ ? g @ ? @ 3 : A/ o

Cho mot hinh lang tru ding c6 ddy la tam giac déu. Nguoi ta an (day) ling tru d6 trd thanh
mot lang tru xién (van giit nguyén day va canh bén nhu hinh vé) dé thé tich gidm di mot nira luc
ban dau. Hoi canh bén ctda lang tru xién ltic nay tao vdi ddy goc a bang bao nhiéu?
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(A) 60°. 30°. (©)45°. (D) 40°.

| Cau29

V&i mot tim bia hinh vuéng, ngudi ta cat bd § méi goc
tam bia mot hinh vuéng canh 12 cm 16i gap lai thanh
mot hinh hop chit nhat khong c6 nap (hinh vé). Gia
str thé tich ctia cai hop d6 1a 4800 cm?® thi canh ctia
tAm bia ban dau c6 do dai 1a bao nhiéu?

@ 44 cm. 42 cm. @ 36 cm. @ 38 cm. /

Cho mét hinh lang tru ding c6 day 1a tam gidc déu .Thé tich cta khéi lang tru la V . Dé dién
tich toan phan ctia hinh lang tru nhoé nhét thi canh day cda lang tru la

BV Vav. © Vv, © /Ve.

Mot cong ty muon thiét ké mot loai hop c6 dang hinh hdp chit nhat, ddy 1a hinh vudng va thé
tich khoi hop dugc tao thanh 1a 10 m?. B6 dai canh déy ctia m6i hop muoén thiét ké dé dién tich
toan phan dat gia tri nhé nhat la

@\?’/Z_Om. Wm- @{‘/Em @{9’/§m

| Cous2

Mot xudng san xuat nhirng thiing bang kém hinh hop chir nhat khéng c6 nap va c6 cac kich
thude x,y,z (dm). Biét ti s6 hai canh day 1a x : y = 1 : 3, thé tich ctia hop bang 18 lit. Dé tbn it
vat liéu nhat thi kich thude cua thung la

@x:Z;y:6;z:1.5. le;y:3;z:6.

(©)x =15,y =45;z = 25. (D) x = 0.5,y = 1.5;z = 24.

| Cau3s 4

Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day 1a tam gidc déu. Tam gidc ABC’ ¢6 dién tich 1a v/3 va
nam trong mit phang tao véi day mot goc a. Tim a dé thé tich lang tru ABC.A’B'C’ dat gia tri
16n nhét.

@ a = arctan % & = arctan /6. @ & = arctan v/2. @ a = arctan %
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Cho hinh lang tru ti giac déu ABCD.A1B,C;D; canh ddy bang 1 va chiéu cao bang x. Tim x dé
gbc tao bdi duong thang BiD va (B;D;C) 16n nhat.

@le. x:0,5. @x:2. @x:\/i.

Cho mot tim nhoém hinh chit nhat ABCD c6 AD = 60cm. Ta gip tim nhom theo hai canh MN
va PQ vao phia trong dén khi AB va DC tring nhau nhu hinh vé dudi day dé dugc mot hinh
lang tru khuyét 2 day. Tim x dé thé tich khdi lang tru 16n nhat?
M Q
B M Q C
N p
A X N p x D A,D
(A)x =30 B) x = 20. ©x=15 D) x =25

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 téng dién tich ctia tat ca cac mat 1a 36, do dai duong
chéo AC’ bang 6. Hoi thé tich ctia khdi hop 16n nhét la bao nhiéu?

(A)8. 8v2. (©)16v2. (D) 24v/3.

| Cau37

(THPT Qudc gia 2018) Ong A du dinh st dung hét 6,5 m? kinh dé lam mot bé ca bang kinh c6
dang hinh hop chit nhat khong nap, chiéu dai gap doi chiéu rong (cac mdi ghép c6 kich thude
khong dang ké). Bé ca c6 dung tich 16n nhat bang bao nhiéu (két qua lam tron dén hang phan
tram)?

(A)2,26 m3. 1,61 m°. (©)1,33m3. (D) 1,50 m°.

(THPT Quéc gia 2018) Mot chiéc but chi khoi lang tru luc giac déu c6 canh day 3 mm va chiéu
cao bang 200 mm. Than but chi dugc lam bang gb va phan 16i dugc lam bang than chi. Phan 16i
c6 dang khéi tru c6 ciéu cao bang chiéu dai ctia bt chi va déy 1a hinh tron ban kinh 1 mm. Gia
dinh 1 m3 g6 c6 gia tri a (triéu dong), 1 m? than chi c6 gia tri 8a (triéu dong). khi d6 gia nguyén
vat liéu lam mot chiée but chi nhu trén gan nhat véi két qua nao sau day?

(A)9,7.a (ddng). 97,03.a (ddng).  (C)90,7.a (ddng). (D) 9,07.a (ddng).
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| Cau3o

Ngudi ta cAn xady mot bé chita nudc san xuat dang khéi hop chit nhat khong nap cé thé tich
bang 200 m3. Dy bé 1a hinh chit nhat c6 chiéu dai gap doi chiéu rong. Chi phi dé xay bé 1a 300
nghin déng /m? (chi phi dugc tinh theo dién tich xay dung, bao gSm dién tich ddy va dién tich
xung quanh, khong tinh chiéu day ctia ddy va thanh bé). Hay xac dinh chi phi thip nhét dé xay
bé (lam tron dén don vi triéu dong).

(A) 36 triéu déng. 75 triéu dong. (C)46 triéu déng. (D) 51 triéu dong.

Cho moét cay nén hinh lang tru luc giac déu c6 chiéu cao va do dai canh day lan luot 1a 15 cm
va 5 cm. Ngudi ta xép cdy nén trén vao trong mot hop c6 dang hinh hop chi nhat sao cho cay
nén nam khit trong hop. Thé tich cta chiéc hop d6 bang

(A) 1500 ml. 7501/3 ml. (C)600v/6 ml. (D) 1800 ml.
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55. PHAN CHIA KHOI DA DIEN, Ti O THE TiCH

LY THUVET CAN NHG

1. Tinh thé tich 1 phan ctia khbi da dién

, ( Tinh thé tich 1 phén ctia khéi da dién )

Khi phan chia mdt khdi da dién thanh nhiéu khdi nhé. Mubn tinh thé tich mdt phan khdi nhé dé, ta
thudng dung mét trong hai cach sau:

@ Céach 1. Gia st khdi 16n c6 thé tich V va duoc phan 1am ba manh cé thé tich 14n luct 13 V3, V5
va V. Khidé Vo =V — V) — V3.

@ Céach 2. So sanh thé tich Vj clia phan khbi nhd can tinh so véi thé tich V cha khéi 16n.
.. . 1
® N&u thé tich gidm k Ian thi V) = V.

@ Né&u dién tich mit ddy gidm m |an, chiéu cao gidm n lan thi V) = WV.

® Néu phép dong dang ti s6 k bién khdi H thanh khdi Hp thi Vi, = k> - V.

2. Cong thic ti s6 dién tich, ti sd thé tich (dung dé so sdnh ti s6 ctia phdn nhd so vdi
tong thé)

. ( Ti s6 dién tich trong tam gidc. )
Theo hinh bén thi C
Saamy _ AM AN
SAABC ~ AB AC N

( Ti s6 thé tich frong khéi chép. )

4

Cho hinh chép tam gidc S.ABC, trén céic tia SA, SB, SC |4y cic S
diém A’, B/, C’ khong trung véi diém S khi dé ta cé cong thiic sau

Vsapc _ SA' SB' SC’
Vsasc SA SB SC
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© Cho hinh chép S.ABCD cé déy |a hinh binh hanh. Mét
m3t phing («) cit cac canh bén SA, SB, SC, SD clia hinh
\ - SA’
chép lan lugt tai cac diém A’, B', C/, D'. Dt SA X,
SB’ SC’ SD’

S_B:y'fzz' SD = t. Khi dé
g
X

1

1
e Cong thirc 1. = -+ =

1
z Y

e (Cong thiic 2.

VS.A’B’C’D’ . xyzt (1 1 1 1)

= e
Vs.ABcD 4 \x y z ¢

( Ti s6 thé tich trong khéi lang tru. )

4
Cho hinh I3ng tru tam gidc ABC.A’B’C’, M, N, P lan luot 13 cac
diém thudc canh AA’, BB/, CC' Khi dé ta cé:

Vapcmne 1 (AM L BN, CP)
Vagcame 3 \AA ' BB ' CC')°

& Cho hinh hép ABCD.A’B'C'D’. Goi M,,N,P,Q 1An luot 1a cac
diém trén canh AA’.BB/,CC’,DD’. Khi dé ta cé cong thiic:

AM CP BN DQ

e Cong thirc 1. A + cC' — BB + DD

e Cdng thic 2.
Vapcomneg 1 (AM n CP) 1 (ﬂ DQ)
Vascpapcp 2 NAA'  CC') ~ 2 '

BB/ + DD’

.

MOT sO Vi DU MINH HOA

Dang (1)  Tisé thé fich trong khéi chép

Cho khéi chép SABC c6 thé tich V, néu gitt nguyén chiéu cao va tang do dai mdi canh day lén
3 1an thi thé tich khdi chép thu dugc bang bao nhiéu?
Dap s6: 9V

Cho ti dién ABCD. Cac diém M, N, P 1an luot thudc cac canh AB, AC, AD sao cho MA = MB,
NA = 2NC, PA = 3PD. Biét thé tich khéi ti dién AMNP bang V thi khéi t dién ABCD tinh
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theo V co gia tri la

(A)4V. 6V. (©12v. (D) 8vV.

s

Cho tir dién ABCD. Cac diém M, N, P 1an lugt thudc cac canh AB, AC, AD sao cho MA = MB,
NA = 2NC, PA = 3PD. Biét thé tich khéi ti dién AMNP bang V thi khéi tir dién ABCD tinh
theo V c6 gia tri la

(A)4V. 6V. (©12v. (D) 8v.
o

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng tam O.
Goi H va K lan luot 1a trung diém SB va SD. Tinh ti s6 thé tich
§ — YOAHK

Vs.aBcp

s

Cho hinh chép S.ABC, goi M, N lan luot 1a trung diém ctia canh SA, S

SB. Tinh ti s6 M.
Vs.mNc )
Diép sb: 4. M

oo

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh binh hanh va c6 thé tich
bang 1. Trén canh SC liy diém E sao cho SE = 2EC. Tinh thé
tich V cta khéi ta dién SEBD.

) 1
Dapso:V = -.
ap so 3
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o]

goc ctia A lén SB, SC. Tinh thé tich hinh chép S.AHK.
Dép s6: sa”
pso: =

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong can tai B, AB =
a, SA = 2ava SA 1 (ABC). Goi H, K lan lugt 1a hinh chiéu vuong

N\ Trang %

s

Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh
day bang a. Goc gitta canh bén véi ddy bang
60°. Goi M 1a trung diém ctia SC. Mat phang
qua AM dong thoi song song véi BD, cat SB,
SD lan lugt tai E va F. Tinh thé tich khéi chop
S.AEMF theo a.

Dang @ Ti s thé tich trong khéi 1&ng tru

bang 2a. Goi M, N, P lan lugt 1a cac diém trén canh AA’, BB/, CC’

1 1 1 .
théa man MA = EAA’,NB = gBB’,PC = §CC’.V1 la the tich

khéi da dién ABC.MNP. Tinh tisb k = %

P 7
Pap so: k = —.
ap so 18

A/

) ) ) \ 1
Neu khoi chop va khoi lang tru c6 cung mat ddy va chieu cao thi Vipgp, = giru-
|
Cho hinh lang tru tam gidc ABC.A’B’C’ ¢6 thé tich V canh bén A

CI

B/
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== Vidu2

Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich V. Goi M, N, P, Q lan

luot 1a cac diém trén canh AA’, BB',CC’,DD’ théa man: M 1a ’
. 1 .

trung diém AA’, NB = ENB/' P la trung diém CC’/, QD = D

2 . p . %

gDDl-Vl la thé tich khoi da dién ABCD.MNPQ. Tinh ti so0 k =

Vi

B/
I’8 ,
Dép sb: k = 5 D’ c’
T
Cho lang tru tam gidc ABC.A’B’C’ c6 thé tich 1a V. Tinh thé tich A
khéi chép A.BCC'B’ theo V. C
; 2
bap so: - V.
ap s0: 3
A’ o
B/

oy

Cho khéi lang truy ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich 1a V. Goi M la diém
tuy y trén canh AA’. Tinh thé tich cta khéi da dién M.BCC'B’
theo V.

; 2V
Dap so: =
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Cho khbi ling tru ABC.A’B'C’ ¢6 thé tich bang a°. Goi M, N
lan luot 1a trung diém ctia hai canh bén BB’, CC'. Tinh thé tich
V ctia khéi chép A’.B'C'NM.

N\ Trang €9 %

Cho hinh lap phuong OBCD.0O1B1C1D;1 ¢6 canh bang

@) D
a, M la diém bat ky thudc doan OO;. Tinh ti sb thé ! : !
tich hinh chép MBCC;B; va hinh lang tru OBCO;B;C;. |
D sb: B, l
ap so: . ! >
3 N VT - C1
My
iTe) D
N ----
Bl
C
Cho hinh lang tru diang ABC.A1B1C; ¢6 day ABC la tam A, C1
gidc vuong tai B, AB = 4, BC = 6; chiéu cao ctia lang tru
bang 10. Goi K, M, N 1an lugt 1a trung diém ctia cac canh M G
BBy, A1By, BC. Tinh thé tich khéi ti dién C;KMN. N B,
10
\ \5
A &--------{-C \'\\ ———————— » C
5 "3
4 N
3
B
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM

Cho mot khéi chop c6 thé tich bang V. Khi gidm dién tich da giac day xudng 3 1an thi thé tich
khéi chép lic d6 bang

Vv V V 1%

2_7.

Néu ba kich thudc ciia mot khdi hop chir nhat ting 1én 4 1an thi thé tich ctia n6 ting lén bao
nhiéu lan?

(A) 64 14n. 16 14n. (©)1921an. (D) 4 1an.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh 4, canh bén SA vudng goc voi day ABCD,
mit bén (SCD) hop v6i ddy mot goc 60°, M 1a trung diém BC. Tinh thé tich hinh chop
S.ABMD.

@V:agf. ®v="Y8 @V:“3 S D)V = a3V3.

6 3

g

Cho hinh chép S.ABC. Goi A/, B’ 1an lugt 1a trung diém ctia cac canh SA, SB. Tinh ti s6 thé tich
Vs.aBc

Vs.arpc

@%. ®) 2. @31. D) 4.

| Caus

Cho hinh chép S.ABC c¢6 thé tich V. Diém M la trung diém doan thang AB, N nam gitta doan
2 4 Z V
AC sao cho AN = 2NC. Goi Vj la thé tich khoi chép S.AMN. Tinh ty so 71

V1_1 E_g E_l E_l

3 v 2 1%

P4 £ 2 V N
Cho khoi chép S.ABC, goi G la trong tam tam gidc ABC. Ti so thé tich —SABC bang;:
S.AGC

@ L o2 ®:

Cho ti dién S.ABC c6 thé tich V. Goi M, N va P lan lugt la trung diém ctia SA, SB, SC. Thé
tich khéi ti dién c6 day la tam gidc MNP va dinh 1a mot diém bat ki thudc mat phéng (ABC)
bang
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® .

wl <
©
NS
©
®| <

Cho khéi chép tam gidc S.ABC c6 thé tich V. Goi I la trung diém ctia canh day BC. Tinh thé
tich ctia khdi chép S.ABI theo V.

Av. ® 7. @g O

Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan lugt 1a trung diém cta
SA, SB, SC, SD. Tinh ti s6 thé tich ctia khébi chop S.MNPQ va khéi chop S.ABCD.

sl Wl ep ol

[

Cho hinh chép S.ABC c6 day la AABC vuéng can & B, AC = av/2,SA L (ABC), SA = a. Goi
G la trong tam ctia ASBC, mat phang (a) di qua AG va song song véi BC chia khéi chép thanh
hai phan. Goi V 1a thé tich ctia khdi da dién khong chita dinh S. Tinh V.

5a3 ® 403 243 403

54 ER 9 27°

[

Cho hinh chép S.ABC c6 déy 1a tam giac vuong can & B, AC = av/2, SA | (ABC), SA = a. Goi
G la trong tam tam gidc SBC, mét phang (a) di qua AG va song song véi BC cat SB, SC lan lugt
tai M va N. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.AMN.

a3 a3 243 243

Goi V 1a thé tich ctia khdi hop ABCD.A'B'C'D’ va V' 1a thé tich ctia khéi da dién A’ABC'D’.
LV
Tinh ti s6 —.

vo2 vo2 v/
V=5 ®v=5 V=

1 Vo1
% vV 3 vV 4

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ c6 thé tich 1a V. Diém M nam trén canh AA’ sao cho AM =

/

2MA'’. Goi V' 1a thé tich ctia khéi chép M.BCC’'B’. Tinh i s6 %

Vo1 Vo1 v 3 Vo2
By=3 ®y=2 V= V=3
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| Caut4

Cho khéi lang tru diing ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh binh hanh va c6 thé tich bang

L 4z N a AM 1 BN 2
333(:“ ;ilem M, N, P lan luot thudc cac canh AA’, BB/, CC’ sao cho 4= B " 3
o = 3 Mat phéng (MNP) chia khéi lang tru thanh hai khdi da dién (H;) va (Ha) (trong d6
(Hy) 1a da dién c6 chira dinh A). Tinh thé tich ctia khéi da dién (H;).

(A)15. (B)18. (©)24. (D) 16.

Cho khéi chép S.ABC véi tam giac ABC vuong can tai B, AC = 2a, SA vudng géc voi mat

: g 1 . ’
phang (ABC) va SA = a. Gia st I la diém thudc canh SB sao cho SI = gSB. Tinh thé tich khoi
tir dién SAIC.

a3 243 a3 a3
o8 ® - ©3F OF3

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 déy 1a hinh chit nhat ABCD véi BC = 2AB, SA L (ABCD)va M la
diém trén canh AD sao cho AM = AB. Goi V1, V, lan luot la thé tich cta hai khéi chép S.ABM

va S.ABC thi 2L bing
V2

®g ® ©F ®L

N =

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh binh hanh. M 1a trung diém SB va G la trong
tam ctia tam giac SBC. Goi V, V' 1an luot 1a thé tich cta cac khdi chép M.ABC va G.ABD, tinh

7/’\V

tlSOW
v_3 ®r_* v_5 v_2
V2 v 3 v 3 v 3

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 thé tich bang V. Goi M, N, P lan lugt la trung diém ctia cac
canh AB, A’C’, BB'. Thé tich ctia khéi tit dién CMNP bang

5 1 7 1
V- A7 V- D) 3V

Cho lang tru ABC.A’B/C’ ¢6 chiéu cao bang 8 va ddy la tam gidc déu canh bang 4. Goi M, N va
P lan luot 1a tAm cac mat bén ABB'A/, ACC' A’ va BCC'B’. Thé tich V ctia khoi da dién 16i c6
cac dinh 1a cac diém A, B, C, M, N, P bang

AV =12V/3. (B) V =16V3. @VZZST‘@. @V:403—\/§.
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| Cou20 4

Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, SA vudng géc v6i mat phang day (ABCD)

va SA = a. Biém M thuoc canh SA sao cho SS—]XI = k,0 < k < 1. Khi d6 gia tri cia k dé mat

phang (BMC) chia khoi chép S.ABCD thanh hai phan c6 thé tich bang nhau la
@k:—wzr\/g_ ®r—1tV5 @k:—1+\/§_ @k:—1+\/§.

4 4 2

Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh binh hanh va c6 thé tich 48. Trén cadc canh
/ !/

SA, SB, SC, SD lan lugt ldy cac diém A/, B/, C' va D’ sao cho 551144 = % = % va

S—B/ = S—D/ . Tinh thé tich V ctia khoi da dién S.A’B'C'D’

SB SD 4 o '

AV =4 B®V=09. @V:; D)V =6.

| Cau22

Cho khéi tir dién c6 thé tich V. Goi V' 1a thé tich khéi da dién c6 cac dinh 1a trung diém cta
!/

khoi ti dién da cho. Tinh ti s6 %

vo2 4| v 5 Vo1
By =5 ®v=1 V=g V=7

Cho hinh chop S.ABCD, ¢6 day ABCD la hinh vudng canh 24. Canh bén SA vuong goc vdi day,
SA = 3a.Goi M, N lan luot la trung diém ctia SA, SD. Thé tich khéi da dién ABCDMN.

3 3
AV =2, B V = 34°. @V:%. @V:%.

Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, AB = BC = a, AD = 2a,
canh SA vuong goc véi mat phang day va SA = 2a. Goi M, N 1an luot la trung diém ctia SA,
SD. Tinh thé tich khdi chép S.BCNM theo a.

@%3~ 2—3- ©ﬂ3. @2a3.

Cho ti dién ABCD. Cac diém M, N, P 1an luot thudc cac canh AB, AC, AD sao cho MA = MB,
NA = 2NC, PA = 3PD. Biét thé tich khéi ti dién AMNP bang V thi khéi t dién ABCD tinh
theo V c6 gia tri la

(A)4V. 6V. (©)12v. (D) 8v.
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Ae 1w ., X s A 2 - v N - R, N 9 N A N X
Khoi lang tru tam giac déu co tat ca cac canh bang nhau va c6 thé tich la 1 thi do dai moi canh

bf?mg

A V3. V243, (©)3V3. D) 3.

C6 thé chia mot khéi 1ap phuong thanh bao nhiéu khéi tir dién c6 thé tich bang nhau ma céc
dinh cua ta dién cting 1a dinh cta hinh lap phuong?

@)2. 8. ©4 Ds.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh binh hanh va c6 thé tich 48. Trén cdc canh
. . . SA’ sC’ 1

SA, SB, SC, SD lan luogt lay cac diéem A/, B/, C' va D’ sao cho SA - S — 3 va

SB" SD' 3 _, 2 ; A oa IR Iy

SE-SD 1 Tinh thé tich V ctaa khoi da dién S.A’B'C'D’.

AV =4 ® V=09 @V:%. DV =6.

Cho hinh chép S.ABC. Trén cac canh SA, SB, SC lan lugt lay ba diém A’, B, C’ sao cho SA =
2SA’, SB = 3SB’ va SC = 4SC'. Goi V' va V lan lugt la thé tich ctia khdi chép S.A’B'C’ va

/

S.ABC. Khi dé ti s6 % bang bao nhiéu?

1 1 1 1
@&z o o7 OF

| Cau 30

Cho khdi chép S.ABC c6 thé tich l1a . Goi M 1a trung diém SA, diém N trén canh SC sao
cho NS = 2NC. Thé tich V ctia khbi chép S.BMN.

@V:a3 S ®v="Y8 @V:“P’lﬁ @V:“Sﬁ.

3 6 2 2

a3\/3

Cho khdi lang tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 thé tich 1a 3V. Tinh thé tich khéi da dién ABCA’C’
theo V.

(A)2v. V. V. 2V

2 3

Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A’B'C'D’. Goi M la trung diém ctia canh BB'. Mt phang (A’ MD)
chia hinh 1ap phuong thanh hai khéi da dién. Tinh ti s6 thé tich ctia hai khoi da dién trén.
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Néu d6 dai canh ctia mot hinh 1ap phuong ting gap k lan, v6i k € R thi thé tich ctia n6 ting lén

gap bao nhiéu lan?
3

@ k? 1an. k 1an. @ k3 1an. @ % lan.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat ABCD véi BC = 2AB, SA L (ABCD) va M la

diém trén canh AD sao cho AM = AB. Goi V3, V, 1an luot 1a thé tich ctia hai khéi chép S.ABM
va S.ABC thi " bang
12

® 3 ©3 ®

N[ =

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat ABCD v6i BC = 2AB, SA L (ABCD) va M la
diém trén canh AD sao cho AM = AB. Goi V1, V, lan luot la thé tich cta hai khéi chép S.ABM

va S.ABC thi bang
%)

® 5

©; OB

N[ =

— HET—
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~
~

56. MOT SO DE ON TAP

o

D 5N sO 1

Thé tich ctia mot khéi chép c6 dién tich ddy bang 4 dm? va chiéu cao bang 6 dm 1a

(A)4 dm?. 24 dm3. (©)12 dm?. (D) 8 dm®.

Thé tich ciia mot khoi lang tru c6 dién tich day bfing B va chiéu cao béng hla

(A)V = 3Bh. V=%Bh. (©V =B @Vz%Bh.

Tinh thé tich V ctia khéi lap phuong c6 canh bang 2cm.

(A)V =8cmd. BV =4cmd ©V=2cmd (D) V =16 cm®.

Tinh thé tich khéi lang tru tam gidc déu ABC.A’B/C’ biét tit ca cac canh ctia lang tru déu bang

DELE, 2 ©L. OEaE)

12

Tinh thé tich V ctia khéi lang tru ABC.A’B’C’ biét thé tich ctia khéi chép C'.ABC bang a°.
a’ a’
AV ==, B®) vV =3ad. ©V=§. (D) V =943

9

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD Ia hinh chit nhat v6i AB = 2a4; AD = 3a. Canh bén SA
vuong goc vdi day (ABCD) va SA = a. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

AV = 6. ® VvV =d. (©V =3a D)V =245,

Cho tua dién OABC c6 OA,OB,OC doéi mét vudng goc voi nhau va OA = 4,0B = b,0C = c.
Tinh thé tich khéi ti dién OABC.
abc abc abc
@ abc. @ 3 - -

Goi V1 1a thé tich ctia khoi lap phuong ABCD.A’B'C'D’, V; la thé tich khéi tu dién A’ ABD. Hé
thitc sao sau day la diang?
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Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang B <=

(A)V; = 4V, Vi = 6Vs. ©V, =2V, D) V; = 8Vs.

Thé tich khéi tir dién déu canh a+/3 bang
a6 a6 3a°v6 a6
@Y /6 ¥ ok

Toéng dién tich cdc mat ciia mot hinh 14p phuong bang 150. Thé tich ctia khéi 14p phuong dé
la

(A) 145. 125. (©)25. (D) 625.

Cho khéi lang tru c6 thé tich bang 58 cm® va dién tich day bang 16 cm?. Chiéu cao ctda lang tru
la

@%cm. %cm. @écm. @gcm.

29 8

Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich bang 60. M 1a mot diém thudc mat phang (ABCD).
Thé tich khdi chép M.A’B’'C'D’ bang bao nhiéu?

(A) 10. 20. (©)30. (D) 40.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuong canh 24, géc gitta duong thang SC va mat
phang (ABCD) bang 60° va SC = 3a. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 3
@V:%. V:”83\@ ©V =234 @V:“f.

Cho khéi chop ta giac déu, day 1a hinh vudng canh 4, canh bén tao vdi ddy mot goc 60°. Thé
tich V ctia khéi chop do 1a
3

a3v/6 a a’ a3\/g
Bv="—"-. Bv=7 @V:%. DOv=-"7-

Cho khéi lang tru ding ABC.A’B'C’ c6 BB’ = a, day ABC la tam giac vudéng can tai B va
AC = /2. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

3 3 3
V =ad ®v==2. v=2> Dv="=2.
3 6 2
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% Tang B 6. MOT sO BE ONTAP

Cho lang tru ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc déu canh 4, hinh chiéu ctia A’ 1én (ABC) trung véi
. . s 33 )
trung diém cta BC. The tich cta khoi lang tru la uT’ do dai canh bén ctia khoi lang tru la

@a\/g. 2a. @a. @a\/g.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AD = 2AB = 2a. Goi H la trung diém cua
AD, biét SH vuong goc véi mat phang day va do dai doan thang SA = a+/5. Tinh thé tich V
ctia khoi chép S.ABCD.

443 443./3 2a3\/3 243
@V:T. B V= . ©v= . DVv==2-

3 3 &

Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’, biét thé tich ctia khdi chép A’.ABC bang 12. Tinh thé tich cta
khéi hop ABCD.A’B'C'D’.

(A)144. 24, (C)36. D) 72.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 4, tam gidc SAB déu va nam trong
mat phang vuéng goc véi mat phang day. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

@V:a3g/§. V:”333 @V:”Wg. @V:“e’\@.

| Cau20

Cho hinh chép S.ABC c6 Vs apc = -

3

va mat bén SBC la tam giac déu canh a. Khoang cach

tit A dén (SBC) bing.
av/2 av/6 a6 a6
® == 5 ©= © 5

Cho hinh chép S.ABC. Goi A’, B 1an lugt 1a trung diém ctia cac canh SA, SB. Tinh ti s6 thé tich
Vs.aBc
Vs.apc

@%. ® 2. @%. D) 4.

Mot khéi g6 dang hinh hop chir nhat c6 cac kich thuée (9 cm x6 cm x5 cm) nhu hinh vé. Ngudi
ta cat di mot phan khtic gb ¢6 dang hinh lap phuong canh bang 4 cm. Tinh thé tich phan g6 con
lai.
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Chuong 1. KHO! DA DIEN N\ Trang <E

5cm

4 cm

cm

9 cm

(A)206 cm®. 145 cm?. (C)54 cm3. (D) 262 em®.

| Cau2s 4

Mot cong ty sita can san xuat cac hop dung sira dang hinh hop chit nhat ¢6 day 1a hinh vuong,
chita dugc thé tich thuc 1a 180ml. Chiéu cao ctia hinh hop bang bao nhiéu dé nguyén liéu san
xuat vo hop 1a it nhat?

(A) V/1802cm. V/360cm. (C) /180cm. (D) /720cm.

Cho ti dién ABCD c6 thé tich V. Goi M, N, P, Q lan luct la trong tam tam giac ABC, ACD,
ABD, BCD. Tinh thé tich khéi t& dién MNPQ.

v ® Y av av

27" ) 27 ° 9

Cho khéi lang tru ABC.A'B'C’ c6 déy la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc ctia A trén
mit phang (A’B'C’) triing v6i trong tdm ctia tam giadc A’B'C’, mat phang (ABB’A’) tao v6i day
mot géc 60°. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

@V=”3f. V=“3§/§. @V:”E@ DV = f

— HET—

©

e

PE ON sO 2

Mit phing (AB'C’) chia khéi ling tru ABC.A’B'C’ thanh cac khéi da dién nao?
(A)Hai khéi chép i giac.
Mot khéi chép tam gide va mot khéi chép t gidc.
@ Hai khéi chép tam gidc.
@ Mot khoi chép tam gidc va mot khoi chop ngii giac.

Hinh hop chit nhat c6 ba kich thudc khac nhau cé bao nhiéu mat phang dbi xing?
@ 3 mat phang. 4 mat phang. @ 1 mat phang. @ 6 mat phang,.
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%= Trang / 6. MOT sO BE ONTAP

Thé tich ctia khéi chép c6 dién tich ddy 156 cm? va chiéu cao h = 0,3 m bang

D) 7 emd. (C) 1560 cm?. (D) 156 cm?®.

5 5

Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam gidc déu canh 4, SA vudng géc vdi mat day va SA = a.
Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

®%. =4 CLa o2

4 12 6

Dién tich mot mat cia mot hinh 1ap phuong 1a 9. Thé tich khéi lap phuong 1a

(A)9. B) 27. (C)s1. (D) 729.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh hinh chit nhét, canh bén SA vuéng goc vai day
(ABCD). Biét AB = a, AD = 3a,SA = 2a, tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD.

AV =3ad. B V =245 ©vV=4dd (D) V = 6a3.

Mot ho boi hinh hop chit nhat c6 day 1a hinh vuéng canh bé’mg 50 m. Lugng nudc trong ho cao
1,5 m. Thé tich nudc trong ho 1a

(A)1875 m3. 2500 m3. (©)1250 md. (D) 3750 m°.

Néu canh ctia hinh 14p phuong tang 1én gip 2 lan thi thé tich ctia hinh lap phuong d6 sé tang
1én bao nhiéu lan?

Ao, 6. ©s. D4

Cho khdi lang tru ding c6 canh bén bang 5, day 1a hinh vuéng c6 canh bang 4. Hoi thé tich
khéi lang tru bang bao nhiéu?

(A) 100. 20. (C)64. (D) 80.

Tinh thé tich khéi ti dién déu canh 24?

@ ¥a3. 2248, @ ?ag'. @ —2a3.

12

GV. NGUYEN BINH KHOI - BT: 0909 461 641



Chuong 1. KHO! DA DIEN N\ Trang <E

Cho khdi ling tru ding ABC.A’B'C’ c6 BB’ = a, ddy ABC la tam giac vudng can tai B va
AC = /2. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.

3 3 3
AV = . V:%. @V:%. @V:%.

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chi nhét véi AB = 24, BC = a, SA vudng goc
v6i mat day, canh SC hop voi day mot goc 30°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABCD theo

a.
_ 2V/154° _ V154° _ 2V/154° _ V/154°

Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh ddy bang a, canh bén bang 3a. Tinh thé tich V ctia khéi chép
S.ABC theo a. 5 5 5 s
7 2 7
Ay = Y2 V:\/—ia. @V:\/fa. @V:‘/f”.

12 1

Cho hinh hop chit nhat c6 d6 dai duong chéo ctia cac mat lan luot la v/5,1/10,1/13. Tinh thé
tich ctia hinh hop da cho.

AV =6. ® V=4
©v=s. @V:ﬁ'\/?'m.

Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, AB = a, BC = 2a. Biét lang tru
c6 thé tich V = 243. Tinh khoang cach gitta hai ddy ctia lang tru theo a.

@d:3a. B d=a. @d:6a. @dzZa.

3
Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A’B'C’ ¢6 canh day bang a, thé tich bang 3%. Tinh d¢ dai

canh AB'.

(A)3+/3a. 3v/7a. (©)2a. (D) v3a.

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a, canh bén SA vudng goc voi day
(ABC). Biét goc tao véi hai mat phang (SBC) va (ABC) bang 60°, tinh thé tich V ctia khdi chép
S.ABC.

@ a3\/§‘ 3\/§a3. @ a3\/§. @ a3\/§'

24 8 8 12
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Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a va hai mit bén (SAB), (SAC) ciing
vuong goc véi day. Tinh thé tich khéi chép S.ABC biét SC = a+/3.

a3\/3 a3\/3 243v/6 a3v/6
®——. - © ©

2 4 9 12 -

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B véi AC = a. Biét SA | (ABC)
va SB tao voi ddy mot goc bang 60°. Tinh thé tich V ctia khdi chép S.ABC.

@V:‘ZZ\/6 ®v="2Y6 @V:“3 . @V:a3\/§.

8 - 24 8 24

Tinh thé tich V cta khéi lap phuong c6 cac dinh 1a trong tdm cdc mat cta khdi bat dién déu
canh a.

8a3 a’ 16a31/2 243
@V_E. V—2—7. ©Qv= _— @V—ﬁ.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dién tich cac mat ABCD , BCC'B/, CDD'C’ 1an luot
1a 242,342, 6a%. Tinh thé tich khéi hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’.

(A) 36a3. 6a°. (C)364t. (D) 6a2.

Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh déy bang a, goc gitta canh bén va mat phang day
bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

B ald ©=F. oEd

3 6 2

Cho khdi chép S.ABCD c6 day ABCD la nira luc giac déu noi tiép trong nira duong tron duong
kinh AB = 2R, biét SA vuong goc voi mat day (ABCD), (SBC) hgp véi day (ABCD) mot goc
45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

3R3 3 3R3 3R3
= 3R - =R

Cho hinh lang try tam gidc ABC.A’B'C’. Goi M, N lan luot la trung diém ctia BB/, CC’. Mat
phang (A’MN) chia khéi ling tru thanh hai phan, dat V; 1a thé tich cta phan da dién chia
diém B, V; la phan con lai. Tinh ti s6 E

2

Vi 7 1% 1% Vi 5
@72:5. V;Zz' © L =3 D 2L==:.

V, V, 2
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Chuong 1. KHOI DA DIEN N\ Trang <t

| Cou2s

Mot xudng san xuat nhirng thiing bang kém hinh hop chir nhat khéng c6 nap va c6 cac kich
thude x, y,z (dm). Biét ti s6 hai canh day 1a x : y = 1 : 3 va thé tich ctia hop bing 18 (dm®). Dé
ton it vat liéu nhat thi tong x + y + z bang

23—6. 10. L (D) 26.

2

— HET—

ONsO 3

e

0>

Trung diém cda tat cd cac canh cta hinh ti dién déu la dinh khéi da dién nao?
(A) Hinh hop chit nhat. Hinh bat dién déu.
(C)Hinh lap phuong. (D) Hinh tit dién déu.

Hinh lap phuong thudc loai khoéi da dién déu nao?

(A) {5;3}. {3;4}. (©){4;3}. D) {3;5}.

Tim s6 mét ctia hinh da dién & hinh vé bén.
(A)11. 10. (©)12. D)o. 4}

| Caud

Hinh lang tru tam gidc déu cé bao nhiéu mat phang dbi xing?

A)5. 6. ©s. D4

Cho hinh chép ¢6 thé tich V, dién tich mat day 1a S. Chiéu cao h tuong ting ctia hinh chép 1a

3V 35 v 3V
BWh="c. ®n=7 ©hn= 3. ©n=7.

Kim tu thap E-kép & Ai Cap dugc xay dung khoang 2500 nam trudc cong nguyén. Kim tu thap
nay la mot khéi chép déu c6 chiéu cao bang 147 m, canh ddy bang 230 m. Tinh thé tich cta kim
tu thao E-Kép.

(A) 11270 (m3). 7776300 (m3). (C) 3068200 (m3). (D) 2592100 (m3).
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Cho khéi ling tru tam gidc ABC.A’B'C’ c6 thé tich bang 30. Tinh thé tich khdi chép
A.BCC'B.

(A)V =20. B vV = 10. (©V =25 D)V =15.

Cho hinh 14p phuong ABCD.A’B'C'D’ c6 canh bang a. Goi O, O’ 1an lugt la tim céc hinh vuéng
ABCD va A'B'C'D’. Goi M va N lan lugt la trung diém ctia canh B’C’ va CD. Tinh thé tich khéi
tr dién OO’MN.

3
® a ﬂ

12 24"

3 3

Cho hinh chép tam giac S.ABC v6i SA, SB, SC d6i mot vuong goc va SA = SB = SC = a. Tinh
thé tich ctia khéi chép S.ABC.

1, 1, 1, 2 3
@Sa. za. ©6a. @3a.

Tinh thé tich V ctia khéi lang tru t gidac déu ABCD.A’B'C'D’ 6 tht ca cac canh bang a.

3 3
BV =345, V:”23. ©Vv=2a @V:”\@.

4

Cho hinh lang tru ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B va AC = 24. Hinh chiéu
vuong goc ctia A’ trén mat phang (ABC) la trung diém H ctia canh AB va AA’ = a+/2. Tinh thé
tich khoéi lang tru ABC.A’B'C’ theo a.

3 3
@V:”g/g. B V = a®V/3. @V:af. D)V = a®V2.
Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi canh AB = g, ZB\C = 60°, tam giac SAB can

tai S va nam trong mat phang vudng géc véi day. Canh SC hgp véi mit day mot goc 45°. Tinh
thé tich khoi chép S.ABCD.

@a?’\/i. %3. ©3a3. @ 2—3.

Can xay mot hod ca ¢ dang hinh hop chir nhat véi day c6 cac canh 40 cm va 30 cm. D€ trang tri
ngudi ta dat vao d6 mot qua cau thuy tinh c6 ban kinh 5 cm. Sau d6 d6 day ho 30 lit nude. Hoi
chiéu cao ctia ho ca 1a bao nhiéu cm? (Lay chinh xdc dén chi s6 thap phan thi 2).

(A) 25,66. 24,55. (C)24,56. (D) 25,44.
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Chuong 1. KHO! DA DIEN N\ Trang <E

Cho hinh hop chit nhat c6 duong chéo d = +/21. P dai kich thude ctia hinh hop chit nhat lap
thanh mot cAp s6 nhan c6 cong bdi g = 2. Thé tich cta khéi hop chit nhat 1a

@Vzg. B V=8 @V:%. DV =6.

Cho khéi chop S.ABC c6 SA vudng goc vdi day, SA = 4, AB = 6, BC = 10 va CA = 8. Tinh thé
tich V cta khoi chop S.ABC.

(A)V = 40. B)V =24 ©v=3. D)V =192.

| Cauté

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi tim O c6 canh bang a, géc BAC = 60°,
SO L (ABCD)va SO = %”. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

a3y/3 a3/3 a’ 3a3/3
®°f | o ORI

8 4 8

Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ c6 déy la tam gidc déu canh a, duong chéo ctia mat bén
ABB'A’ 1a AB' = a+/2. Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’ d6 la
a3v/6 a3\/3 a3\/3 a3v/6
& ——. : © 0

4 4 12 - 12 -

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam giac déu canh a, SA vudng géc vdi mat day, goc gitta SC
va mat ddy bang 30°. Thé tich khdi chép S.ABC la
3

®L. ® V22, GEES e

6 12

Cho khdi chép tam gidc S.ABC c6 thé tich 1a V, goi I, | 1an lugt 1a trung diém hai canh bén SB
va SC. Tinh thé tich V' ctia khéi chép S.AI] theo V.

v 1% 1% 2V
@Vlzi V/:Z @V/:§ @V/:?

Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 canh BC = 24, géc gittra hai mat phang (ABC) va (A’BC)
bang 60°. Biét dién tich ciia A A’BC bang 242. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru ABC.A’B'C’.

3 3
AV =342, ® V =a3V3. @V:%. @V:”f.
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Tinh thé tich V ctia khdi chép C’.ABC biét thé tich ctia khéi lang tru ABC.A’B'C’ bang a°.

3 3
V = 345, ®v="L v="2, V =943,
3 9

| Cau22 4

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 tam gidc SAB déu va nam trong mat phang vudng goéc voi mat day.
Biét rang ABCD 1a hinh thang vuéng tai A va B, AD = AB = 2a, BC = %a. Goi I 1a trung diém
canh ddy AB. Tinh thé tich V cta khéi chép S.ICD.

@V: 7a3/3 ® V- 7a3/3 @V: 7a3/3 ©v= 7a3/3
5 . e .

12 4

Cho hinh hop diing ABCD.A’B'C'D’ ¢6 déy ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60°, AB' hop
vdi day (ABCD) moét goc 30°. Thé tich V caa khéi hop ABCD.A'B'C'D’ 1a

3 33 3 3 2
@V:%. V:%. @V:%. @V:“g/_.

Mot phong hoc c6 dang mot hinh hop chit nhat ¢6 chiéu dai 1a 8 m, chiéu rong la 6 m, thé tich
12 192 m3. Nguoi ta mudn quét voi tran nha va bon biic tudng phia trong phong. Biét dién tich
céc ctta bang 10 m?, hay tinh dién tich can quét voi bang m?.

(A) 144. 9. (©)150. (D) 182.

Ong Binh dat thg lam mot bé c4, nguyén liéu bang kmh trong sudt, khong c6 nap day dang
hinh hop chit nhat c6 thé tich chita dugc 220500 cm® nude. Biét ti 1é gitta chiéu cao va chiéu
rong ctia bé bang 3. X4c dinh dién tich ddy ctia bé ca dé tiét kiém duoc nguyeén vat liéu nhat.

(A)2220 cm?. 1880 cm?. (C)2100 cm?. (D) 2200 cm?.

— HET—
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51. MAT NON - KHOI NON

KIEN THUC CAN NHO

1. Mdt nén, hinh nén, khéi nén

@ Khi quay doan SM quanh truc c6 dinh SO, ta duoc
mat non.

@ Khi quay duong gip khic SMO quanh truc c¢6 dinh
SO, ta dugc hinh non.

annnananny» N
SIRTNIININY Y
SIRRININNNNNY,

NN

77
//////

™ Hinh non va phan khong gian bén trong n tao thanh
khéi nén. M
2. C4c cong thudc tinh

@ Céc dai lugng can nhg

e SM =I1a duong sinh; e SO = hla duong cao; e OM = rlaban kinh day.

® Dién tich xung quanh: Syq = 717l;

@ Dién tich day: Sq = 7r?;

RS A2
NS
N
Ny

® Dién tich toan phan: Sgp = Sxq+S¢; L0 7
& Khids @ Thé’tich:V:%-Sd-h:%nrzh. M

3. Khbi nén cut

® DPuong cao Ol = h;
@ Ban kinh day hén OB = R;
® ban kinh day nho IB' =r1;

: 1
® Thé tich: Vew = 37 (R? 7%+ R-7) I
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2%~ Trang 1. MAT NON - KHOI NON

CAC DANG TOAN THUGNG GAP

® Dién tich xung quanh: Syq = 77l;

@ Dién tich day: Sq = 7r?;
® Dién tich toan phan: Sy, = Sxq + Sg;

@ Thé tich: V = % .Sq-h= %m’zh.

® Mbi quan hé gitta duong sinh, dudng cao va ban kinh 12 = 12 + h?

-,

Cho khéi nén tron xoay c6 ban kinh ddy r = /3 va chiéu cao h = 4. Tinh thé tich V ctia khéi
non da cho.

(A)V = 16mV/3. B® V=127 ©V=4 D)V = 4n.
]

Cho hinh nén ¢6 dién tich xung quanh bang 37ta? va c6 ban kinh day bang a. Do dai duong
sinh ctia hinh nén da cho bang

@ 2a/2. 3a. @ 2a. 37&1'
]

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén ¢6 ban kinh day bang 5 va chiéu cao bang 12.

(A)907. 657 (©)607. (D) 65.
]

Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang a va dién tich toan phan bang 37ta?. D9 dai duong sinh I
ctia hinh nén bang

(A1 = 2a. B) I =a. (©)1 = 4a. D)1 =aV3.
T iG0s]

Cho mét hinh nén ¢6 géc & dinh bang 60°, ban kinh ddy bang 24, dién tich toan phan cta hinh
non trén la
(A) Sy = 10742, Stp = 871a?. (C) Stp = 20742, (D) Sy = 12742,

+ETm;
Cho hinh nén ¢6 géc & dinh bang 60°, dién tich xung quanh bang 67ta®. Tinh thé tich V cta
khéi nén da cho.

3 3
@V:‘o’mﬁ. V=7m‘@. ©V =3mad. D)V = na.

4 4
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Chuong 2. MAT NON, MAT TRU VA MAT CAU \ Trang @ <%

g
Mot cai phéu c6 dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot lugng nude vao phéu sao cho chiéu cao cia
lugng nudc trong phéu bang 3 chiéu cao ctia phéu. Héi néu bit kin miéng phéu réi 1on ngugc
phéu Ién thi chiéu cao cia myc nudc xap xi bang bao nhiéu? Biét rang chiéu cao ctia phéu la
15cm.
@ 0,501(cm). 0,302(cm). @ 0,216(cm). @ 0,188(cm).

Dang @ Xoay hinh phéng quanh truc tao thénh khéi nén

T

Trong khong gian cho tam giac OIM vudng tai I, goc IOM = 45° va canh IM = a. Khi quay
tam giac OIM quanh canh géc vudng Ol thi duong gip khic OMI tao thanh mét hinh nén
tron xoay. Tinh dién tich xung quanh Syq ctia hinh nén tron xoay doé theo a.

2
B)$yq = matv2 Sxq = 700", (©)$yq = ma?V3. (D) Sxq = mlz\/_z.
gy du2l

Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a va dudng cao AH. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non tao thanh khi quay tam giac ABC quanh truc AH.

a2, 3 a2, ma’. (D) 27a?.
2 4
== Vi dl_.l 3 I

Cho tam gidc ABC can tai A c6 AB = AC = g, A= 120°, duong cao AH. Tinh thé tich khobi
noén sinh ra bdi tam giac ABC khi quay quanh duong cao AH.
na’ 3 na’

—. mad. - —_.

2 3 8

T

Cho tam gidc ABC vudng tai A, canh AB = 6, AC = 8 va M la trung diém ctia canh AC. Khi
do6 thé tich ctia khdi tron xoay do tam giac BMC quay quanh canh AB la

(A) 9671 10671 (©)98. (D) 8671.
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FViaus]

Cho tam giac OAB vuéng can tai O, c6 OA = 4. Lay diém M thudc canh AB (M khong trung
vdi A, B) va goi H 1a hinh chiéu ctia M trén OA. Tim gia tri 16n nhat ctia thé tich khéi tron xoay
dugc tao thanh khi quay tam giac OMH quanh OA.

1287 ® 81 2567 647t

81 - 256 81 - 81

Dang @ Thiét dién ctia hinh nén cét bdi mat phdng cho trudc

& Loai 1: Thiét dién qua truc ctia hinh nén.

quan tdm tam giac SMN co6 tinh chat gi, dé phuc vu cho viéc

Thiét dién qua truc 1a tam gidc can SMN. Khi giai bai tap, ta chi S
tinh toan ba thong so6r,1,h. !

e r=0M o |=SM e h=0S§

& Loai 2: Thiét dién qua dinh ctia hinh nén va cat duong tron ddy theo mot day cung AB

Thiét dién 1a tam gidc can SAB v&i cac thong s6 can quan tam
o SIO la goc giita (SAB) véi ddy.
OI-0S

e OH la khoang cach tir O dén (SAB)vaOH = ———
4 ( ) VOI? 4 082

T

Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu canh bﬁng 2a. Tinh thé tich ctia khoinén.

NS vane, GRELS ORELy

Va2l

Cho hinh nén ¢6 thiét dién qua truc la mot tam giac vudng can canh huyén bang 2a. Tinh dién
tich xung quanh S, ctia hinh nén.

@ qu = 27T\/§512- qu = 7T\/§a2. @ qu = 7142, @ qu = 2714,
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Cho hinh nén ¢6 dinh S, ddy la hinh tron tam O, ban kinh
R = 3cm, géc & dinh ctia hinh nén 1a ¢ = 120°. Cat hinh nén
bdi mot mat phang qua dinh S tao thanh tam gidc déu SAB,
trong do A, B thudc duong tron ddy. Dién tich cta tam giac
SAB bang

@ 3v/3 cm?. 6+/3 cm?.

(©)6cm?. (D)3 cm?.

S
B
Cho hinh nén dinh S day 1a hinh tron tam O, SA va SB 1a hai S
duong sinh biét SO = 3, khoang cach tir O dén (SAB)1a 1 va
dién tich tam gidc SAB la 18. Tinh ban kinh day ctia hinh nén
trén.

B

Ve V530
O S

92 23
©= T

Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 1a tam gidc vuong c6 canh
gbc vuong bang 2. Mat phang («) qua dinh S ctia hinh nén d6 va
cat duong tron day tai M, N. Tinh dién tich tam giac SMN biét goc
gitra () va day hinh nén bang 60°.

?. (B 2.
©8ve © 2

9 - 3

Cho mat noén tron xoay dinh S day la duong tron tam O va co
thiét dién qua truc la moét tam giac déu canh béng a, A va Blahai
diém bat ky trén (O). Thé tich ctia khéi chép S.OAB dat gia tri lon
nhat bang

@613\/5. 613\/5.

48 96
CIE a
24 9%
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Khéi nén ngodi tiép, noi tiép

T,

Cho tit dién déu ABCD ¢6 caph béng 3a. Hinh nén (N) ¢6 dinh
A, day 1a duong tron ngoai tiep tam giac BCD. Tinh theo a dién
tich xung quanh Sy, cta (N).

@ Sxq = 3V/3ma?. Sxq = 12¢/37a?.

(C) Sy = 63/37a2. (D) Syq = 671a%.

e,

Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 do dai canh day
bang a va (N) la hinh nén ¢6 dinh 1a S véi day la hinh
tron ngoai tiép tit gidc ABCD. Ti sb thé tich cta khdi chop
S.ABCD va khéi nén (N) bang

CE S e

7T

TR,

Goi (T) 1a hinh chép luc gidc déu c6 canh bén bang 9 cm, canh day
bang 8 cm va (N) 1a hinh nén c¢6 dinh 1a dinh cta (T) va ddy 1a duong
tron ngoai tiép day ctia (T). Thé tich ctia khdi nén (N) (tinh bang cm?)
la

A 727, 64v17m.  (© 64‘{0)1_7” . 727”

Dang @ Gd&p hinh quat dé tao thanh mat nén
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Trai mat xung quanh ctia mot hinh nén 1én mot mat phéng ta duoc
hinh quat (xem hinh bén) 1a phan ctia hinh tron c¢6 ban kinh bang 3
cm. Ban kinh déy  ctia hinh nén ban dau gan nhat véi s6 nao dudi
day?

(A)2,23. 2,24.

(©)2,25. (D) 2,26.

Cho miéng ton hinh tron tdm O, ban kinh R. Cat bt

tir miéng ton mot hinh quat OAB va go phan con lai B
thanh mét hinh nén dinh O khong day (OA trung véi
OB) nhu hinh vé. Goi S va S’ 1an luot 1a dién tich ctua g
miéng ton ban dau va miéng ton con lai sau khi cat
/
A

bét. Tim ty sb % dé thé tich khoi nén 16n nhét.
A=B

s V2 s V6 " V6 s 1
We=%  ®5=%  ©Oz=%  0O5=
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@ BAI TAP TU LUVYEN

Cho hinh nén c6 béan kinh day 1a 44, chiéu cao 1a 3a. Dién tich xung quanh hinh nén bang

(A) 247142, 12742, (C) 40742, (D) 207142,

P

Thé tich ctia khéi nén tron xoay ¢6 dudng kinh day bang 6 va chiéu cao bang 5 la

(A) 607 457, (©)157. (D) 1807.

g

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao h = a+/3 va ban kinh day bang a. Dién tich toan phan ctia hinh nén
da cho la

@ (1 + /2)a?. 37a?. @ a’. @ a*+/3.

g

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day bang a va dién tich toan phan bang 37ta?. D dai dudng sinh !
ctia hinh nén bang

@Z:Za. ®) I = 4a. @l:a\/g. @l:a.

g

Cho hinh nén c6 ban kinh day R = 4 va dién tich xung quanh bang 207t. Thé tich ctia khéi nén
da cho bang

@47‘[. 167t. 16—” 80—”

3 3

g

Cho hinh nén ¢6 ban kinh ddy bang 2 cm, géc & dinh bang 60°. Thé tich V cta hinh nén 1a

Mot khdi nén tron xoay c6 chu vi ddy bang 47, d6 dai duong sinh bang 4, khi d6 thé tich V cta
khoi non tron xoay bang

_lern B 871\/3 B ﬂ\/ﬁ B 2n\/ﬁ
@V—T. V—T. @V—T. DV = -

Mot khéi non c6 dién tich toan phan bang 107 va dién tich xung quanh bang 67. Tinh thé tich
V ctia khoi non do.

@V:‘%g. (B) V = 471/5. ©V =12m. D)V = 4n.
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Néu gitt nguyén ban kinh ddy ctia khéi nén va gidm chiéu cao ctia n6 2 lan thi thé tich khéi nén
nay thay déi nhu thé nao?
(A) Giam 4 1an. Giadm 2 lan. (C)Tang 2 1an. (D) Khong ddi.

Mot hinh nén ¢6 dién tich mit ddy bang 47t cm?, dién tich xung quanh bang 87 cm?. Khi dé
duong cao cta hinh nén d6 bang bao nhiéu centimet?

(A) 4. 2./5. ©2. D) 2v/3.

Cho hinh nén c6 chiéu cao 2a va géc & dinh bang 90°. Tinh thé tich ctia khdi nén xéac dinh béi
hinh nén trén. 3

@ 87ad. 27w3. . D) 87w3.

3 3 3

| Caut2

R 4
Cho hinh nén c¢6 ban kinh day r = 1, chiéu cao h = 3 Ky hiéu goc ¢ dinh hinh nén la 2«. Trong
cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?

@sinazg. cosoc:% @tanoc:% @cottng.

Cho hinh nén c6 chiéu cao bang 3 cm, géc gitta truc va dudng sinh bang 60°. Thé tich ctia khéi
non la:
(A)V =97 (cm?). V=>54n(md. (©V=2n(md. DV =187 (cm3).

p

Hinh nén c¢6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu va c6 thé tich V = ?mr?’. Dién tich xung

quanh S cua hinh nén dé6 la

S = 2ma?. S = 3ma?. S = 4ma?, ©s = 1ma.
® ;
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| Cauts

Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudéng can
c6 canh goc vuong bang a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh
non.

Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB = a, AC = 2a. Tinh d¢ dai duong sinh / ctia hinh nén
nhan duoc khi quay tam giac ABC quanh truc AB.

@l:a\/i. l:a\/g. @l:Za. @l:a\/g.

Cho tam gidc ABC vudng tai A, AH vuoéng goc v6i BC tai H, HB = 3,6 cm, HC = 6,4 cm.
Quay mién tam gidc ABC quanh duodng thang AH ta thu dugc khéi nén c6 thé tich V bang bao
nhiéu?

@ V = 205,89 cm®. V = 65,14 cm?. @ V=6554cm3. (D) V = 617,66 cm®.

Goi (H) 1a hinh tron xoay thu dugc khi cho tam giac déu ABC c6 canh a quay quanh AB. Thé
tich khéi tron xoay gidi han béi (H) c6 thé tich bang

® ma’\/3 . ® a® © ma’\/3 ma

6 4
Cho khbi nén tron xoay dinh S ¢6 duong cao i = 20 cm, ban S
kinh day » = 25 cm. Mot mat phang (P) di qua S va c6 khoang
cach dén tam O cta day 1a 12 cm. Thiét dién cta (P) véi khoi
non la tam giac SAB, v6i A, B thudc duong tron day. Tinh dién
tich Sasap cia tam gidc SAB.

(A) Sasap = 300 cm?. Sasap = 500 cm?2.
@ SASAB =400 sz. @ SASAB =600 Cl’l’lz.

3

12 8 -
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| Cou20 4

Cho hinh nén dinh S ¢6 chiéu cao bang ban kinh day va bang
2a. Mat phang (P) di qua S cat duong tron day tai A va B sao
cho AB = 2+/3a. Tinh khoang cach tir tam duong tron day

dén (). .
2a a av?2

| Cau2l

Cho hinh nén c¢6 dudng sinh bang 2a va goc & dinh bang 90°. S
Cat hinh nén bang mat phang (P) di qua dinh sao cho géc
gitta (P) va mit day hinh nén bang 60°. Tinh dién tich S cta

thiét dién tao thanh.
4+/24? 2a°
@BS = *g“ . S = ‘/;” .

2

5v/2a% 8v/2a
©s="5—. Ds=—

Cho hinh chép ti giac déu S - ABCD c6 tét ca cac canh bang 3. Tinh dién tich xung quanh ctia
hinh nén c6 day la dudng tron ngoai tiép ti gidc ABCD va chiéu cao bang chiéu cao ctia hinh
chop.

9 9v2 9v2
@qu = 771- qu = 9. @qu = \/2—7-[ @ qu — \/4_7-[

Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a va chiéu cao bang 2a. Tinh dién tich
xung quanh cta hinh nén dinh S va day la hinh tron néi tiép ti gidc ABCD.

ma?\/15 a*\/17 a*\/17 Ta’\/17
@ 4 8 @ 4 © 6

Cho ti dién déu ABCD c¢6 canh bé“mg 4. Tinh thé tich Viny ctia khéi nén cé mot duong tron day
1a dudng tron noi tiép tam gidc BCD va chiéu cao bang chiéu cao cta tir dién ABCD.

1667 16+/671 8v/671 16+/671
®) Vi = o, ® Vi = . ©Ovw = . D=

27 9 9 81
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| Cau2s

Mot vat trang tri béng phalé g6m hai hinh non (Hy), (Hp) xép chéng

1én nhau, 1an lugt c6 ban kinh day va chiéu cao tuong tng la 1, hy, V

2, hp thoa man r; = Erz, hy = Ehz (tham khao hinh vé). Biét rfing
thé tich cta khéi (H;) bang 10 cm®. Thé tich toan bo ctia khéi pha 1é

bang
@ 30 cm?3. 50 cm?3.
(©)90 cm?. (D) 80 cm?®.

Q
4

| Cau26 4

Cho m6 hinh gém hai tam gidc vuong ABC va ADE cting nam C<—B
trong mot mat phang nhu hinh vé. Biét rang BD cat CE tai 4,
DE = 2BC = 6, BD = 15. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay A

tao thanh khi quay mo hinh trén quanh truc BD.

(A)V = 1357. V = 1057.

(©V =120m. D)V =157 b

Ban An c6 mdt cdec nude uéng c6 dang mot hinh nén cut, duong kinh miéng cocla8cm, duong
kinh ddy coc 1a 6 cm, chiéu cao ctia coc 1a 12 cm. An dung coc d6 dé dong 10 lit nude. Hoi An
phai dong it nhat bao nhiéu lan?

(A)24 14n. 26 1an. (©)201an. (D) 22 14n.

=B

Cho hinh vuéng ABCD canh 1, diém M la trung diém cta CD. Cho hinh 4 B
vuong (tinh ca diém trong cua no) quay quanh truc la duong thang AM ta

duogc mot khoi tron xoay. Tinh thé tich khoi tron xoay do.
@ 7\/§7T 7\/57'( @ 7\/E7T @ 7\/§7T
15 30 ° 15 30

| Cau29

Mot cai phéu c6 dang hinh nén. Ngudi ta d6 mot luong nude vao phéu
sao cho chiéu cao ctia lugng nudc trong phéu bang 3 chiéu cao ctia phéu.

Hoi néu bit kin miéng phéu roi 16n nguge phéu lén thi chiéu cao ctia myc
nudc xap xi bang bao nhiéu? Biet rang chieu cao cua pheu la 15 cm.
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@ 0,5 cm. 0,3 cm.

(©)0,188 cm.

N Trang €9 %

(D) 0,216 cm.

EED

Cho mdt tAm bia hinh tron nhu hinh vé. Ta cit bé hinh quat
AOB (phém gach chéo) rdi dan hai ban kinh OA va OB lai
vdinhau dé bién hinh tron d6 thanh mot cai phéu hinh nén.
Goi x rad la s6 do goc & tdm hinh quat tron dung lam phéu.
Tim x dé thé tich ctia phéu dat gid tri l6n nhét.

@ Ye,. 26

3 3
s 2r
3 3
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52. MAT TRU - KHOI TRY

LY THUVET CAN NHG

1. Xoay hinh chit nhat ABCD quanh truc AB
® Poan CD tao thanh mat try;

@ DPuong gip khic ADCB tao thanh hinh try;

® Hinh tru va phan khéng gian bén trong né tao thanh
khéi tru.

2. Cac dai lugng can nhd

® r = AD = CB la ban kinh day; @ | = CD la duong sinh;
® h = AB la duong cao; @ Chuyh=1

3. Cdng thic tinh
@ Dién tich xung quanh: Syq = 27rl;
@ Dién tich day: Sq = nr%;
® Dién tich toan phan: Sgp = Sxq +2 - Sg;

@ Thétich: V = S4 - h = nr?h.

CAC DANG TOAN THUGNG GAP

Dang @ Xdc dinh céc yéu té co bdn cla hinh tru, khéi tru

T
Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 ban kinh day va chiéu cao déu bang 2.

@V:47t. BV =2nm. ©V267[. @V:87t.
o]

Mot hinh tru c6 ban kinh ddy r = 5 cm, chiéu cao h = 7 cm. Tinh dién tich xung quanh ctia
hinh tru.

(A) 857 cm?. 357t cm?. © ?n cm?. (D) 707t cm?.
]

Hinh try c6 dién tich xung quanh bang 37a® va ban kinh day bang a. Chiéu cao ctia hinh tru
da cho bang
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@ 2a. %a. ©3a. @ ga.
I Vic 4|

Cho khéi tru c6 thé tich bang 457t cm, chiéu cao bang 5 cm. Tinh ban kinh R ctia khéi tru da
cho

(AR =3 cm. (B) R = 4,5 cm. (©OR=9cm. (D)R = 3v3 cm.
s

Mot khéi tru c6 thé tich bang 257t. Néu chiéu cao ctia hinh try ting 1én nam lan va git nguyén
ban kinh day thi dugc moét hinh tru mdi c6 dién tich xung quanh bang 257t. Tinh ban kinh day
7 ctia hinh tru ban dau.

(A)r =15. B r=5. (©)r = 10. D)r=2.
o]

Mot khéi tru ¢6 thé tich bang 257. Néu chiéu cao ctia hinh try tang 1én ndm lan va gitt nguyén
ban kinh déy thi dugc mot hinh tru méi c6 dién tich xung quanh bang 257t. Tinh ban kinh day
7 ctia hinh tru ban dau.

(A)r = 15. B)r=>5. (©)r = 10. D)r=
7]

Mot khéi do choi g6m mot khoi hinh tru (T) gén chéng lén
mot khdi hinh nén (N), 1an lugt c6 ban kinh day va chiéu
cao tuong ung la r1, hy, rp, hp théa man r, = 2ry, hy = 2hy
(hinh vé). Biét rang thé tich ctia khdi nén (N) bang 20cm?.
Thé tich ctia toan bo khéi dd choi bang

(A) 140cm?. 120cm3.  (C)30em®. (D) 50cm?.

(

\
|
1
PP R,
1
1

|

o]

Bac An can 1am mot cai bé dung nudc hinh tru (c6 day va nap day) c6 thé tich 167t m®. Tinh
ban kinh déy ctia hinh tru dé nguyén vat liéu lam bé it nhét.

(A)0,8 m. 12 m. (©)2m. (D)24m.
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R,

Quay hinh vuéng ABCD c6 canh bang 4 quanh truc 1a duong thang chita canh MN (M, N lan
luot 1a trung diém ctia AB, CD) dugc hinh tru. Dién tich xung quanh cta hinh tru d6 bang

(A)327. 2471, (C)8n. (D) 167

2]

Hinh tru (T) dugc sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC = 2v/2a va
ACB = 45°. Dién tich toan phan cta hinh tru (T) bang

(A) 16742, 10742, (©) 127142, (D) 871a?.

TR,

Tinh thé tich ctia vat thé tron xoay khi quay mo hinh (nhu hinh vé) E F
quanh truc DF. '
107ta® 107ta® \§
a
@0 i
@ 5ma’ 7'(_&13 At 0 B
2 3 .
[ 1 D
D 4 C

-,

Cho luc gidc déu ABCDEF c¢6 canh bang 4. Quay luc giac déu d6 quanh A

duong thang AD. Tinh thé tich V ctia khéi tron xoay dugc sinh ra.
(A)V = 1287. ®) V=32 BF
©V =16m. (D) V = 647

I,

Ban kinh day hinh tru bang 4 cm, chiéu cao bang 6 cm. D¢ dai dudng chéo cta thiét dién qua
truc bang

@ 5 cm. 10 cm. @ 6 cm. @ 8 cm.
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Vo]

Mot hinh tru cé ban kinh day béng a, chu vi thiét dién qua truc béng 10a. Thé tich ctia khoéi tru
da cho bang

(A) a3, 5ma’. (C)4mad. (D) 37ta3.

TR

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc la mot hinh vuéng va dién tich toan ph?m bf?mg 647a®. Tinh
ban kinh day cua hinh tru.

@r:4\/€a. r:S?a. @r:4a. @r:Za.

3
FViaual

Mot hinh tru ¢6 ban kinh ddy bang 2 cm va c6 chiéu cao bang 3 cm. Mot

@ 61/3 cm?. 3v/3 cm?.

@9\/§ cm?. @ 25£ cm?.

Fiaus]

Mot hinh tru c¢6 ban kinh day bang chiéu cao va bang a. Mot hinh
vuéng ABCD c6 AB, CD la 2 day cung cua 2 duong tron day va mat
phang (ABCD) khong vuéng goc véi ddy. Dién tich hinh vuéng d6 “‘

bang
542 542 5a2+/2 )
7 ® N @ 5 @ 5a%.

mét phang song song vdi truc cta hinh tru va khoang cach giita chiing 4 %
bang 1 cm. Tinh dién tich thiét dién tao b&i mat phang d6 va mat tru. \
C
B

Khéi tru ngoai tiép, noi tiép

T

Cho hinh try c6 hai ddy 1a hai hinh tron (O) va (O’) chiéu cao R+/3 va ban
kinh R. M6t hinh nén dinh O’ va ddy 1a hinh tron (O; R). Ti 1é thé tich xung
quanh ctia hinh tru va hinh nén bang.

A3, V2. ©2. ON
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R

Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dién tich ti gidc ACA’C’ 1a 4y/2a%. Tinh thé tich khéi
tru tron xoay c6 mot dudng tron day noi tiép tir gidc ABCD va dudng cao cta khéi tru tron
xoay la duong cao hinh lap phuong da cho.

(A) a3, 4rta’, © T, (D) 27tad.

4

TR,

Cho hinh lang tru t gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 d6 dai canh day bang 2a va chiéu cao bang
h. Tinh thé tich V cta khéi tru ngoai tiép lang tru da cho.

2
AV = 2ah V = na*h. (©)V = 27a2h. (D) V = 8mah.

3

i

Cho hinh nén ¢6 ban kinh day R, chiéu cao k. Ban kinh r ctia hinh

p . b A
tru ndi tiep hinh nén ma co6 theé tich 16n nhat 1a
®r-7 ®r=1
K B3
=—. == K
©r=3 ©r=3 0 ,

Dang(5)  Gé&p hinh chir nhat d& tgo thanh mét try

I,

Mot tAm bia hinh chit nhat c6 dién tich 4. Nguoi ta cudn tron hinh chit nhat d6 sao cho c6
mot cap canh doi dinh vao nhau dé tao thanh mot hinh tru khong day. Biét chiéu cao hinh tru
bang duong kinh mat day. Tinh thé tich khdi tru tuong tng.

@ TT. 27t. @ 3. @ 4.

Tir mot tAm ton hinh chit nhat kich thude 50cm x 240cm, ngudi ta lam cac thung dung nudc
hinh tru c6 chiéu cao bang 50cm, theo hai cach nhu sau:
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- Céch 1: GO tam ton ban dau thanh
mat xung quanh cta thung.

N\ Trang @ ==

- Cach 2: Cat tAm ton ban dau thanh
hai tim bang nhau, réi g0 mbi tam
d6 thanh mat xung quanh ctia mot
thung.

Ki hiéu V; 1a thé tich ctia thung go

dugc theo cach 1 va V; 1a tong thé tich
cta hai thung go duoc theo cach 2.
Vi

Tinh ti s6 —.
%)

i _ Vi_
@72_1. Vz_z. ©

Ban A muén lam mot chiée thung hinh tru khong
day tir nguyén liéu 1a manh ton hinh tam giac déu
ABC c6 canh bang 90 (cm). Ban mudn cat manh
ton hinh chit nhat MNPQ tir manh ton nguyén
liéu (v6i M, N thudc canh BC; P va Q tuong ung
thudc canh AC va AB) dé tao thanh hinh tru c6
chiéu cao bang MQ. Thé tich 16n nhat cda chiéc
thiing ma ban A c¢6 thé 1am dugc la

@91125( 3) 91125 (emd)
© 135(3?f . ® 108020\/_ .

(em?). (cm?®).

— HET—
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@ BAI TAP TU LUVYEN

Hinh try c6 dién tich xung quanh bang 37a* va ban kinh day bang a. Chiéu cao ctia hinh tru
da cho bang

@ 2a. %a. @ 3a. @ ga.

1

Cho hinh tru c6 ban kinh ddy r = 5 cm va khoang cach gitra hai ddy bang 8 cm. Dién tich xung
quanh cta hinh tru la

@ 407t cm?. 1447t cm?. @ 727 cm?. @ 807t cm?.

Mot khéi tru c6 do dai duong sinh bf?mg 10, biét thé tich ctia khoéi tru béng 907t. Tinh dién tich
xung quanh ctia khoi tru.

(A) 607 787 (© 81 (D) 907.

FIE

Cho khéi tru (T) c6 chiéu cao va duong kinh ddy ctung bang 2a. Tinh dién tich toan phan S ¢,

cua (7).
p = 5ma’. Sy = 67a’. (©) Sy = 4ma. (D) Sy = 3ma.

B

Néu tang chiéu cao ciia mot khdi tru 1én 8 lan va gidm ban kinh day di 2 1an thi thé tich ctia n6
tang hay gidm bao nhiéu 1an?

(A) Giam 2 Ian. Tang 4 lan.

@ Khong tang, khong giam. @ Tang 2 lan.

Thiét dién qua truc ctia hinh try 1a hinh vuéng ABCD c6 AC = 4a. Tinh thé tich khdi tru.

3 3
@V:SZ‘Z . B V = 27d°. ©V = 4v2ra’. @V:‘Lﬁ;a .

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc la mot hinh vuéng va dién tich toan phén bf?mg 647a?. Tinh
ban kinh day cta hinh tru.

@7’=4\fﬂ- r=8\/6. @r:4a. @r=2a.

3
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Hinh tru (T) dugc sinh ra khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AB. Biét AC = 2av/2 va
ACB = 45°. Dién tich toan phan S, ctia hinh tru (T) la

(A) Sy = 16702, Stp = 107ta2. (©) Sip = 12742, (D) Sip = 8ra’.

| Caus

Cat mot khoéi tru bdi mot mat phéng qua truc ta dugc thiét dién 1a hinh chit nhat ABCD c6
canh AB va canh CD nam trén hai day cua khéi tru. Biét BD = av/2, DAC = 60°. Tinh thé tich
khoi tru.

@%mﬁ %mf’. @3\/— 3, @3\/— 3,

32 48

Cat mat xung quanh ctia mét hinh tru doc theo mot duong sinh rdi trai ra trén mot mét phéng
ta dugc hinh vuong c6 chu vi bang 87t. Thé tich ctia khoi tru da cho bang

(A) 272, 27, (©)4n. (D) 472

Mot cai banh kem g6m hai khéi tru T; va T, cung truc va xép ChSng 1én nhau. Ban kinh, chiéu
cao tuong tng ctia hai khéi tru 1a rq, hy, 75, hp. Biét rang r; = 3rp va hy = 3hy va thé tich cua
banh kem 1a 1207t cm3. Thé tich ctia khdi kem T; 1a

(A) 1271 cm®. 1087 cm®. (©)307r cm®. (D) 907 cm?.

| Caut2

Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc la hinh vuong canh 24. Mat phéng (P) song song véi truc va

2 a . P YT o < G 1B 2
cach truc mot khoang > Tinh dién tich thiet dién cta hinh tru cat boi mat phang (P).

@ 21/3a2. B % @ ma’. @ V3a?.

Mot céi coc hinh tru cao 15 cm dung duogc 0,5 lit nude. Hoi ban kinh duong tron day cta cai
cbc xap xi bang bao nhiéu (I1am tron dén hang thap phan thit hai)?
(A)3,26 cm. 3,27 cm. (©)3,25 cm. (D) 3,28 cm.

=

Ngudi ta ngdm mot loai rugu trai cdy bang cach xép 6 trai cay hinh cau c6 ciing ban kinh bang
5 cm vao mot cai binh hinh try sao cho hai qua nam canh nhau tiép xtc véi nhau, cac qué déu
tiép xuc voi tat cd cac duong sinh ctia mat xung quanh cta hinh try, dong thoi qua nam bén
dudi cting tiép xtic voi mat ddy try, qua nam bén trén cung t1ep xuc v6i nap cta hinh try, cubi
cting 1a d6 rugu vao day binh. S6 lit rugu t6i thi€u can dé vao binh gan nhat véi s6 nao sau
day

(A)1,57. 1,7. (©)1570. D) 1,2.
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Mot tAm bia hinh chit nhat c¢6 dién tich 47r. Ngudi ta cudn tron hinh chit nhat d6 sao cho c6
mot cip canh dbi dinh vao nhau dé tao thanh mot hinh tru khong day. Biét chiéu cao hinh tru
bang duong kinh mat ddy. Tinh thé tich khéi tru tuong tng.

@ TT. 27t. @ 3. @ 4.

Mot hinh tru cé ban kinh day bang 50 cm va c6 chiéu cao 1a 50 cm. Mot doan thang c6 chiéu dai
100 cm va c6 hai dau mut nam trén hai duong tron ddy. Tinh khoadng cach d tir duong thang d6
dén truc ctia hinh tru.

@d:50cm. (B) d = 50v/3 cm. @d:25cm. @d:25\/§cm.

| Cau17

Mot hinh tru c6 hai day la hinh tron (O;7) va (O'; 7). Khodng cach gitta hai day la OO’ = r+/3.

Mot hinh nén ¢6 dinh O’ va ¢6 day 1a hinh trinh (O; r). Goi S 1a dién tich xung quanh cta hinh

tru va S, 1a dién tich xung quanh ctia hinh nén. Tinh H s6 %
2

®%-2 ® 3 -2 ©31 -2 ®2=v3
2

V3 52 S2
| Cauts 4

Cho hinh 1ap phuong c6 canh bang 40 cm va mot hinh tru ¢6 hai déy 1a
hai hinh tron ndi tiép hai méat déi dién hinh lap phuong. Goi Sy, Sz lan

luot 1a dién tich toan ph:?m cta hinh 1ap phuong va dién tich toan phén ! E ':'

cta hinh tru. Tinh S = S; + S, (cm?). =
(A) S = 4(2400 + 7). S = 2400(4 + 7). Pebtaamny
(©)S = 2400(4 + 371). (D) S = 4(2400 + 371). [ '

Cho hinh lang tru ding c6 ddy la tam giac vdi do dai canh déy lan luot 5 cm, 13 cm, 12 cm. Mot
hinh tru c6 chiéu cao bang 8 cm ngoai tiép lang tru da cho c6 thé tich bang bao nhiéu?
(A) 3867 cm3. 3147 cm?®. (C)5077 cm3. (D) 3387 cm?.

Cho lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vuong can tai B, canh AC = 2av/2 va
AA’ = h. Tinh thé tich V cta khéi tru ngoai tiép khoi lang tru da cho.

(A)V = 27a2h. V = ma’h. ©v= gnazh. DV = %nazh.
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| Cau2l

Cho hinh nén c¢6 d6 dai duong kinh day la 2R, d6 dai duong sinh la Rv/17. A
Mot hinh tru c6 chiéu cao va duong kinh day déu bang 2R va 1ong nhau véi B
hinh nén (hinh vé). Tinh thé tich V; ctia phan khéi tru khong giao nhau véi o
khoi nén. 7 .

AV, = Ean“. Vo = gnR3.

_5 3 _7 3
@VO—ENR. @Vo—gnR.

Trong cac khdi tru c6 cting dién tich toan phan la 67t. Tim ban kinh déy ctia khoi tru c6 thé tich
16n nhat.

(AR=1. R:%. @R:%. (DR =3.

Nguoi ta can d6 mot 6ng cong thoat nude hinh tru véi chiéu cao 2 m, do day thanh éng la 10
cm. Budng kinh 6ng 1a 50 cm. Tinh lugng bé tong can diing dé 1am ra dng thoat nude do.

(A) 0,187 m®. 0,0457T m°, (©)0,57m md. (D) 0,087 m>.

| Cou24 4

Cho hinh tru c¢6 hai déy la hai hinh tron (O) va (O'), chiéu cao
2R va ban kinh day R. Mot mat phang («) di qua trung diém cta
OO’ va tao v6i OO’ mot goc 30°. Hoi (x) cat duong tron day theo
mot day cung c6 do dai bang bao nhiéu?
& 2RV2 @ 4R
V3 3v/3
2R 2R

V3 3
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| Cau2s

Cho hinh tru c6 ban kinh ddy bang chiéu cao cta hinh tru. Mot
hinh vuéng ABCD canh a va c6 hai canh AB va CD lan lugt la
cac day cung caa hai duong tron day, con canh BC va AD khong
phai 1a duong sinh cta hinh tru. Thé tich khéi tru trén bang

V107ta® V10743
@Y |

25
@ 2+/107ta’ @ 24/107ta®
5 25

| Cau2e

Cho hinh tru ¢6 hai ddy la hai hinh tron tam O va tdm O’, ban kinh
day bang chiéu cao va bang 4 cm. Goi A va B’ 1an lugt 1a hai diém trén
duong tron day tam O va tam O’ sao cho AB’ = 4+/3 cm. Tinh thé tich

khéi t dién AB'OO’.
@ ?;)—2 cmB. g cmB.

@8 cm?. @32 cm?.

| Cauz7

Dé lam mot chiéc coc bang thuy tinh dang hinh tru v6i day coc day
1,5 cm, thanh xung quanh coc day 0,2 cm va c¢6 thé tich that la 4807
cm?® thi ngudi ta can it nhat bao nhiéu cm? thady tinh?

(A)80,167. 85,6671

(C)75,667. (D) 70,167

| Cau2s 4

(lay 7w = 3,14159)
(A) 15642000. 12521000. (C) 10400000.

Mit tién ctia mot ngoi biét thu c6 8 cay cot hinh tru tron, tat ca déu c6 chiéu cao 4,2m. Trong )
cac cay d6 c6 hai cay cot trude dai sanh duong kinh bang 40 cm, sau cay cdt con lai phan bb déu
hai bén dai sanh va ching déu c6 duong kinh 26cm. Chui nha thué nhan cong dé son cac cay
cot bang mot loai son gia da, biét gia thué 1a 380000/1m? (ké ca vat liéu son va thi cong). Hoi
ngudi chti nha phai chi tra it nhat bao nhiéu tién dé son hét cac cay cot nha dé (don vi dong)?

(D) 11833000.
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Cho hinh tru cé ddy 1a hai duong tron tam O va O’, ban kinh ddy bang chiéu cao va bang 2a.
Trén duong tron day c6 tim O lay diém A, trén duodng tron tam O’ lay diém B. Dat « 1a goc
gitta AB va ddy. Tinh tan a khi thé tich khdi ttr dién OO’ AB dat gia tri 16n nhét.

@tanlxzi. tanlx:%. @tantle. @tanoc:\/z

Cat mot khoi tru cao 18 cm bdi mot mat phéng, ta duoc khoi
hinh duéi day. Biét rang thiét dién la mot elip, khodng cach tir ©
diém thuoc thiét dién gan ddy nhat va diém thuoc thiét dién xa
mat ddy nhat lan lugt 1a 8 cm va 14 cm. Tinh ti s6 thé tich cta
hai khé)zi duoc chia ra (khoi nho chia klhéi 16n).

T 2

5 7
11° 11°

N

14

3cm

— HET—
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53. MAT CAU - KHOI CAU

LY THUVET CAN NHG

1. Cdng thdc tinh dién tich, thé tich khdi cau
Cho mat cau tam O va ban kinh R. Khi dé:

® Dién tich mat cau S = 47R? 6

@ Thé tich khéi cau V = §NR3

2. Vi tri tuong dbi clia mat phdng v8i mat cau

Xét mat cau (S) c6 tam I, ban kinh R va mat phang
(¢). Goi H la hinh chiéu vuéng géc ctia diém I 1én mat
phang (). Khi d6 IH = d(I, («)).

& Néu d(I,(x)) > R thi («) va (S) khong c6 diém
chung.

& Néu d(I, («)) = R thi () va (S) tiép xuic nhau tai
H.

& Néu d(I, (x)) < R thi () cat mat cau (S) theo thiét dién 1a mot duong tron .

@ H la tim duong tron giao tuyén.

@ HM la ban kinh dudng tron giao tuyén véi HM? = IM? — [H? hay |r> = R? — d? |,

CAC DANG TOAN THUGONG GAP

Dang @ Xdc dinh céc yéu td co bdn clia mdt cau, khdi cau

Cong thirc can nhd:

@ S =4nrR? @ V =_-nR3

T

Thé tich V ctia khoi cau ban kinh 6cm 1a
(A)V = 2167(cmd). V =288n(ecm®). (C)V =4327(cm®). (D) V = 8647(cm?).

T,

Mot mat cau duong kinh bang 6 cm. Khi d6 mét cau c6 dién tich 1a

(A) 367 cm?. 1447t cm?. (©) 97 cm?. (D) 1277 em?.
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TR

Mt cau (S) c6 dién tich bang 207, thé tich khdi cau (S) bang

0 207;‘/5. 20774/5. ZOT”. D 4”3‘/5 .

]

Cho mat cau (S;) c6 ban kinh Ry, mét cau (S;) ¢6 ban kinh R, = 2R;. Tinh ti s6 dién tich ctia
mat cau (S;) va (51).

@% (B 3. (©)4. D)2.

|

Cho mot hinh nén (N) sinh béi tam giac déu canh a khi quay quanh mot dudng cao. Mot khoi
cau c6 thé tich bang thé tich khéi nén (N) thi c6 ban kinh bang

®2, Vj% Q. D"

e

Tir mot khéi dat sét hinh tru c6 chiéu cao bang 36 cm va dudng tron ddy c6 duong kinh bang
24 cm, ban Toan muon che tao khoi dat d6 thanh nhiéu khoi cau va chung c6 cung ban kinh 6
cm. Héi ban Toan cé thé 1am ra dugc t6i da bao nhiéu khbi cau nhu thé?

(A)108. 54. (©)72. (D) 18.

Dang @ Vi tri twong ddi clia mdt phding véi méit céu

]
Cho dudng thang A va mét cau (S) khong c6 diém chung. C6 bao nhiéu mat phang chira duong
thdng A va tiép xtic v6i mat cau (S)?
(A)Khong c6 mit phing nao. Vo sb.

©1. D) 2.

TR

Mat cau (S) ban kinh bang 5 c6 tam | cach mat phang (P) mot khoang bang 3 thi giao tuyén ctia
(S) va (P) 1a mot dudng tron c6 chu vi bang bao nhiéu?

(A) 872 472, (©)16m. (D) 8.

TR

Cat mat cau (S) béng mot mat phéng cach tam mot khoang béng 4 cm duoc thiét dién 1a mot
hinh tron c¢6 dién tich 97t cm?. Tinh thé tich khéi cau (S).
@ 250 4 2500 4 25,4 500t 4

3 cm 3 cm-. T cm-. —3 cm
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Ly

Mait cau tdm O ban kinh R = 17 dm. Mit phang (P) cat mat cau sao cho giao tuyén di qua ba
diém A, B, Cma AB = 18 dm, BC = 24 dm, CA = 30 dm. Tinh khoang cach tir O dén (P).

@ 7 dm. 8 dm. @ 14 dm. @ 16 dm.

MGt cdu ngoai tiép hinh da dién

I,

Tinh thé tich khéi cau ngoai tiép hinh lap phuong c6 do dai canh bang /3.

@V:%ﬁ. B)V =9 ©V =nve. D)V =6m.

I,

Cho tui dién OABC c6 OA, OB, OC doéi mot vuong goc nhau va OA = a, OB = 2a, OC = 3a.
Dién tich ctia mat cau (S) ngoai tiép hinh chép OABC béng

(A) 147102, 127ta. (©)107a2. (D) 87a?.
NI

Mot mat cau (S) ngoai tiép hinh hop chit nhat ABCD - A’B'C’'D’ ¢6 kich thuéc AB = 4a, AD =
5a, AA’ = 3a. Mt cau (S) c6 ban kinh R bang

®R=5”2 2. (B) R = 6a. (©R =2aV/3. @R=3a\/§.

2
iy
Cho hinh lap phuong cé canh bang 2. Mt cau tiép xtic véi tat ca cac canh ctia hinh lap phuong
c6 ban kinh Ia

(A)2V/2. V2. ©1. (D) V3.
R,

Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA L (ABC); SA = a; day ABC la tam giac ¢
vuong tai B, BAC = 60° va AB = g (tham khao hinh vé bén). Goi (S) la
mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC. Tim ménh dé sai.

2
@ Dién tich caa (S) la 27;” : Tam cua (S) 1a trung diém SC.
3
(C)(S) c6 bén kinh av2 (D) Thé tich khéi ciu la vana®
2 3 __
A C
B
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Cho hinh chép i giac déu S.ABCD c6 tat ca cac canh bang a. Thé tich ctia khdi cau ngoai tiép
hinh chép da cho bang
V27mad V27ad V27a® V27a®
@ 6 12 @ 3 © 2

Néu ti dién déu c6 canh bf?mg a thi mat cau ngoai tiép ctia tit dién d6 c6 ban kinh bf?mg

B2 ®"2 @ DR

4 6

Cho tu dién ABCD ¢6 AB L BC; BC L CD;CD 1 AB, biét AB =5, BC = 4, CD = 3. Ban kinh
khéi cau di qua cac diém A, B,C, D la

@R:@. R=¥. @R:§ (D)R =5.

>

Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Canh bén SA vudng goc v4i mat
day (ABCD) va SA = a. Goi E la trung diém ctia canh CD. Mat cau di qua bon diém S, A, B, E
c6 ban kinh la

@ av/41 av/41 © av/41 ® a2

8 24 16 - 16 °

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh 24, tam gidc SAB vuong tai S va
nam trong mat phang vudng géc v6i mat phang day. Tinh thé tich V cta khéi cau ngoai tiép
hinh chép S.ABCD.

47ta3\/2 87a3\/2 8a31/2 ad\/2
AV = V= ©v= DV =
. = . == = .

3 3 3
Vidu 11

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bang a. Doan thang SA = av/2
vuong goc véi day ABCD. Goi M la trung diém SC, mat phang (a) di qua hai diém A va M
dong thoi song song véi BD cat SB, SD lan lugt tai E, F. Ban kinh mit cau di qua ndm diém S,
A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?

®a : cLa ®avz

Cho lang tru dung ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng céan tai A, AB = a, gbc gilra
duong thang A’B va mit day bang 45°. Tinh ban kinh R cia mét cau ngoai tiép ti dién

BCC'A’.
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@R:M. ®Rr="Y2 ©Rr="2 @R:M.
2 2

3
TR

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vuong tai A va B. Biét SA L (ABCD), AB =
BC =a, AD = 2a,SA = a/2. Goi E 1a trung diém ctia AD. Tinh ban kinh mat cau di qua cac

diém S, A, B, C, E.
a\/§ a\/g a+/30
B == ®a. ©%= © ™=,

Dang @ Téng hop nén, tru, cu

T

Mot céc nude hinh tru ¢6 duong kinh bang 8 cm, chiéu cao tir day bén trong c6c dén miéng coe
bang 16 cm. Gia st muc nudc trong cbe cao 10 cm so véi day bén trong cde. Ngudi ta thd mot
vién bi hinh cau ban kinh bang 3 cm vao cdc nude d6. Hoéi mitc nude dang 1én trong cde so véi
ban dau la bao nhiéu cm biét rang vién bi ngap hoan toan trong nudc?

4 9 16 27
R ® 5 ©3 o
oS Vidu2|

Mot khéi pha 1é gom mot hinh cau (H;), ban kinh R va mot hinh nén (Ha)

x ) ~ N 3R |
c6 ban kinh ddy va duong sinh lan lugtlar, [ théamanr = 5 va I = — Xep
chong 1én nhau (hinh vé). Biét téng dién tich mat cau (H;) va dién tich toan
phan ctia hinh nén (Hs) 1a 91 cm?. Tinh dién tich ctia khéi cau (Hj).

@ 26 cm?. 64 cm?. @ 16 cm?. D) 104 cm?.

5 5

|

Mot chiéce cde hinh tru ¢6 chiéu cao bang duong kinh qua béng ban. Ngudi
ta dat qua bong lén chiec coc thay phan d ngoai ctia qua bong cé chieu cao
bang 1 chiéu cao ctia né. Goi Vi, V, lan luot 1a thé tich cia quéa béng va
chiéc cde. Khi d6?

(A)27V; = 8V, 3V =2V

(©)16V4 =9V, (D) 9V; = 8V,
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Cho khéi cau tam O va ban kinh R. Xét hai mat phang (P), (Q) thay d6i song song vi nhau c6
khoang cach 1a R va cung cat khdi cau theo thiét dién 1a hai hinh tron. Téng dién tich ctia hai
hinh tron nay c6 gia tri 16n nhat 1a

@ ZT(RZ. nR2. @ ZNRZ. @ §7TR2.

2

Thé tich 16n nhat ctia khéi tru néi tiép hinh cau c6 ban kinh R bang
@) 8mR3V/3 ® 87R3 ‘

3 27
471R3+/3 87TR3/3

Mot hinh nén ngoai tiép mot hinh cau c6 ban kinh r = 5. Biét thiét dién
qua truc ctia hinh nén 1a mot tam gidc déu ngoai tiép dudng tron (hinh
vé). Tinh thé tich khdi nén tuong tng.

(A)V = 3257. V = 3757

(©)V =350 (D) V = 4257
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@ BAI TAP TU LUVYEN

Cho mot hinh tron c6 ban kinh bang 1 quay quanh moét truc di qua tAm hinh tron ta duge mot
khoi cau. Dién tich mat cau dé la

@ 27t. 4. @ TT. @ gn.

| Cau2

Cho khdi cau c6 thé tich V = 47ta3(a > 0). Tinh theo a ban kinh R ctia khéi cau.

@R:a. (B) R = av/3. @R:as’/@ @R:ae/z.

Thé tich khéi cau c6 dién tich mit ngoai bang 367 1a

) 9. 367. @g. ® Z.

Mot mét cau c6 dién tich bang 1677. Ban kinh ctia mit cAu d6 bang

(A 4. 27, ©4. D2

Thé tich ctia khéi cau noi tiép hinh lap phuong c6 canh bang av/2 1a
3 3

v/ 243 /243 ta ta
®Z | ulal B

3 3 6

Cho khoi cau c6 thé tich bé“mg 367ta®. Dién tich cia mét cau da cho bﬁng

(A) 367142, 127142, (©)1242. (D) 36a2.

Cho hai diém phan biét A, B. Tim tap hgp tdm ctia cdc mat cau di qua hai diém A, B.
(A)M3t phing trung truc ctia doan thang AB.
Duong thang di qua A va vuéng géc véi AB.
@Dufmg tron duong kinh AB.
(D) Chi c6 mot tam duy nhat d6 1a trung diém ctia AB.

Mot cai bon g6m hai ntra hinh cau duong kinh 18dm va mot hinh tru c6 chiéu cao 36dm (nhu
hinh vé). Tinh thé tich V ctia cai bon do.

(A)V = 92167rdm’. V= 10294" dmd. ©V = 12?T73Tdm3. (D) V = 3888 7rdm’.
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Cho qua dia cau c6 do dai duong kinh tuyén 30° Dong la 407tecm. Do dai duong xich dao 1a

(A) 4071y/3 cm. 407t cm. 8077; cm. (D) 807 cm.

Cho A la diém nam trén mat cau (S) tdam O, ¢6 ban kinh R = 6 cm. I, K 1a 2 diém trén doan OA
sao cho OI = IK = KA. Cac mat ph:fmg (), (B) lan lugt qua I, K cung vuong goc voi OA va cat

A
mat cau (S) theo cac dudng tron c6 ban kinh 7y, r,. Tinh ti 56 —1

r _ 310 n__4 f_l_W_ n_ 5
&L= == ©: == © T 3/10

r2 4 /10 r2 2

| Cautl

Nguoi ta tha mot vién bi dang hinh cau vdi ban kinh nhé hon 4,5 cm vao mot TN
chiéc coc hinh try dang chita nudc thi vién bi d6 tiép xtc véi day cde va tiép xuc N
v6i mat nudc sau khi dang (tham khao thém hinh vé bén). Biét rang ban kinh ctia | —--__

phan trong day c6c bang 5,4 cm va chiéu cao cia muc nudc ban dau trong coc  [-----<--3
béng 4,5 cm. Tinh ban kinh cta vién bi? g |

(A)4,2 cm. 3,6 cm. (©)2,7 em. (D)2,6 cm. v

| Caul2

Mot hop bong ban hinh tru ¢ ban kinh R, chita dugce 5 qua bong sao cho cac qua bong t1ep xuc
voi thanh hop theo mot dudng tron va tlep xtdc véi nhau. Qua trén cung va dudi cuing tiép xuc
v6i hai ndp hop. Tinh phan thé tich ctia khéi tru ma thé tich ctia cac qua bong ban khong chiém
cho.

3
(A)57R. 02 ©o. ® ng .

4

Dién tich cua mat cau ngoai tiep hinh lang tru tam giac deu c6 tat ca cac canh bang a la

®Z ®= © e O

3 8

Cho khéi choép tam gidc S.ABC c6 SA =3, SB =4, SC = 5va SA,SB, SC d6i mot vudng goc.
Khéi cau ngoai tiép tir dién S.ABC c6 thé tich 1a
125273 12527 100027 10002773
@ 3 ' SR @ 3 ' @ 3 '
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Mt cAu ngoai tiép hinh chop ti gidc déu c6 tat ca cac canh bang 24 thi ¢ ban kinh 1a

@aﬁ. a\/g. @# (D) a.

Cho lang tru ding ABC.A'B'C’' ¢c6 AB = AC = a,BC = a+/3. Canh bén AA’ = 2a. Ban kinh
mat cau ngoai tiép tit dién AB'C'C bang

@a. av/5. @a\/g. @a\/i.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = AA’ = 2a. Dién tich cia mat cau
ngoai tiép hinh hop chi nhat da cho bang

2 2
(A) 97a?. oma” (C)37a?. D UL

4 4

Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 day la tam gidc ABC vuong can tai A, AB = a, AA' = a\/3.
Tinh ban kinh R ctia mat cau di qua tat ca cac dinh cta lang tru theo a.

@R:%g. R:%. (©R = 2a. @R:#.

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, cac canh bén hop véi day goc 30°. Hay
tinh thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

32+/3a3 7 32437 8a3 7 32437
@ 27 ) 27 @ 81 ° @ 81

| Cau20

Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi 6 canh bang 1, BAD = 60°, (SCD) va (SAD)
cling vudng géc véi mat phang (ABCD), géc gitta SC va mat day (ABCD) bang 45°. Tinh dién
tich mat cau ngoai tiép ti dién SBCD.

7 ® 7 7n

4 2 6 3"

Cho tir dién ABCD c6 day BCD 1a tam gidc vuong tai C, BC = CD = a+/3, goc ABC = ADC =
90°, khoang cach tir diém B dén (ACD) l1a a+/2. Khi d6 thé tich mat cau ngoai tiép ABCD bang
bao nhiéu?

3
@ 47a®y/3. 12773, @ 127ta®/3. @ 47m3 \/§
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Cho hinh chop 5.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuong canh 4, SAD la tam giac déu va nam trong
mat phang vudng goc v6i day. Goi M va N lan luot la trung diém cta BC va CD. Ban kinh cua

mit cau ngoai tiép hinh chép S.CMN bang
@ a\/@ av'29 @ 5a\/§ @ aﬁ
12 8 12 - 6

Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vuong tai C, CH vudng goc AB tai H, I 1a trung diém
ctia doan thang HC. Biét SI vudng géc v6i mit phang day, ASB = 90°. Goi O 1a trung diém cta
AB, O’ 1a tam mat cAu ngoai tiép tir dién SABI. Géc tao bdi OO’ va (ABC) bang

(A) 45°. 90°. (C)30°. (D) 60°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang can, AB = 2AD = 2DC = 2BC = 2a, canh bén
SA vudng géc v6i mat phang day. Goi (#) 1a mat phang di qua A va vuong géc véi SB. Mat
phang (a) cat SB, SC, SD 1an lugt tai P, Q, R. Tinh thé tich V ctia khéi cau di qua cac diém A,
B,C,P,Q,R.

327a3 8ma’ 47ad 167ta
AV = : V= : ©vV= . DV = =

3 3 3

Mot m6 hinh gom céc khéi cau xép chong 1én nhau tao thanh mot cot thang dung. Biét rang
moi khoi cau cé ban kinh gap do6i khoi cau nam ngay trén né va ban kinh khoi cau duéi cung
12 50 cm. H6i ménh dé nao sau day la ding?
@ Chiéu cao m6 hinh duéi 2 mét. M6 hinh c6 thé dat dugc chiéu cao tuyy.
@ Chiéu cao m6 hinh khéng qué 1,5 mét. @ Chiéu cao m6 hinh t6i da la 2 mét.

— HET—
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