Muc luc

A GIAI TICH

Chwong1 KHAO SAT & VE DO THI HAM SO
Vandé1l  SUDONGBIEN A-NGICHBIEN N\, . . . . . .ot

Dang 1 Xét tinh don diéu (* \)cuahamsbd . . ... .. ... ... ... ....
Dang 2 Tim tham s6 dé ham y = “+4 don diéu trén titng khoang xac dinh. . . .
Dang 3 Tim tham s6 dé ham bacba y = ax® + bx? + cx +d don diéu trén R . . .
Dang 4 Tim tham s6 m dé ham s6 don diéu trén % . . . . . ... ... ... ...
Dang 5 Dung tinh don diéu chiing minh batdang thie = . . .. ... ... ...
Vandé2  CUCTRI . . ... .. s
Dang 1 Tim cuc tri ham s6: cuc dai A-cuctiéu Vv . . .. . .. ... ... ... ...
Dang 2 Tim tham s6 m dé hambacbacécuctri 4 . . . . .. ... ... ... ...
Dang 3 Tim tham s m dé ham trung phuong c6é mot hodcbacyctri . . . . . . .
Dang 4 Tim tham s6 m dé ham s6 datcuctritaidiém . . . . .. .. ... .. ...

VAndé3  GIA TRILON NHAT-GIA TRINHONHAT . . . . . . . oo

Dang 1 Tim GTLN, GTNN ctia ham s6 trén doan [a;b] . . . . . ... .. ... ..
Dang 2 Tim GTLN, GTNN ctia ham s6 trén khoang (a;b) . . . . . . ... ... ..
Dang 3 Céc bai toan van dung cao, toan thyc té min, max . . . . ... ... ...
Vandé4 TIEMCAN ......... ... e
Vandé5 KHAOSATVEDOTHIHAMSO . . . . .. i
Dang 1 Céc dang do thi ham sd bacba y = ax3+bx>+cex+d ...
Dang 2 Cac dang d6 thi ctia ham s6 triung phuong y = ax* +bx®> +c¢c . . . . . . .
Dang 3 Ham phanthie @55 00000000000 o

VAndé6  PHUONGTRINHTIEPTUYEN . . .. ... ... ..o ..
Dang 1 Cho diép diémy —yo = f'(x0) - (X —X0) « « v v v v i
Dang 2 Chohésd goc tiép tuyénk = f/(xg) - - v v v v v o
Dang 3 Chodiémtiép tuyéndiqua . . . ... ... ... ... ...........

Vandé7 TUONGGIAODOTHI . . . . .

Dang 1 Tim giao diém cta2 ddothiy = f(x),y =g(x) .. ... .. ... .. ...
Dang 2 Bién luan s6 nghiém cta phuong trinh dyavaodothi . . . . . ... . ..
Dang 3 (C):y =24 it (d) tai 2 diém phanbiét . . ... .......... ...
Dang 4 y = ax® + bx? + ox + d cét (d) tai 3 diém phanbiét. . . ... ... .. ..
Dang 5 (C) : y = ax® + bx? + cx + d cat truc hoanh lap thanh mot cip s cong

Dang 6 Tim m dé ham tring phuong cat (d) tai bén diém phanbiét. . . . . . . .

Vandé8  DIEM CODINH CUA HODUONG CONG . . . o o ooee e
Vandé9  DPIEM COTOADONGUYENCUADOTHI . . . o oo
Van dé 10 PO THI HAM CHUA GIATRITUYETDOI . . . . . o oo
Dang 1 Tri tuyét d6i toan phany = |f(x)] (C') . .. ... .. ... ... ... ..
Dang 2 Tri tuyét dbi ctarieng x: vy = f(|x[) (C") . . .. ... .. ... ... ...

1



MUC LUC

Dang 3 Tri tuyét d6icucboy = |u(x)|-v(x) (C) .. ... . ... ... 72

Vandé 11 TINHCHATDOTHIHAM F/(X) . . . .o 73
Dang 1 Tinh don diéu cia ham s6 y = f(x) dwavaodd thiy = f'(x) . . . . . .. 73

Dang 2 Cuctrictahamsbéy = f(x) dyavaodothiy = f/(x) . . . .. ... ... 74
ONTAP CHUONGTI . . . . . s 80
Chuong 2 LUY THUA, MU & LOGARIT 83
Vandé1  LUYTHUA . . ... . 84
Vandé2 LOGARIT . ........... e 86
Vindé3  HAMSO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SOLOGARIT . . .. ...... 89
Vandé4  PHUONGTRINHMU . . . .. .. 97
Vandé5 PHUONGTRINHLOGARIT . . . .. ... 98
Vandé6  BATPHUONGTRINHMU . . . . .. .. 100
Vandé7 BATPHUONGTRINHLOGARIT . . . . . . ..o oot 102
Vindé8 HEPHUONGTRINHMUVALOGARIT . . . . . . .. oo 107
Dang 1 . . 107
Vandé9  BAITOANTHUCTE . . . . oo 108
Dang 1 Laidon . ... .. ... ... 108

Dang 2 Laikép . ... ... 108

Dang 3 Tienglihangthang . . .. ... ... ... ... ... ... ........ 108

Dang 4 Vay vONtra @OP - -+« o o e e 109
Chuong3 NGUYEN HAM, TICH PHAN & UNG DUNG 111
Chuong4 SO PHUC 113
B HINH HOC 115
Chuong 5 KHOI DA DIEN 117
Vandé1l KHOIPADIENDEU . . ... . .. s 118
Dang 1 Khéidadiénloi . . . . . . . ..o 118

Dang 2 Namkhéidadiéndéu . . ... ... ... . ... ... 119
Vandé2  KHOICHOP . . ... . . . . 121
Dang 1 Hinh chép ¢6 canh bén vuong gocvoiday . . . . ... ... ... ... .. 121

Dang 2 Hinh chép ¢6 mat bén vuong géc véimatday . . . . . ... ... ... .. 124

Dang 3 Hinh chép da gidc déu, hinhchépdéu . . . . . ... ... ... ... 126
Vandé3  KHOILANGTRU . . . . . ..o, 131
Dang 1 Lang tru dung, lang truxién . . . . ... ... ... oL 131
Chuong 6 NON, TRU & CAU 137
Vandél MATCAU. ... ... ... ... ... ... ... 137
Vandé1l  MATCAU-KHOICAU . . .. . ..., 138
Dang 1 Tim tdm va ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép . . . . . . . ... . .. 140

Dang 2 Tinh dién tich, thé tichmdtcau . . . . .. ... .. ... .. ... ..... 141
Vandé2  MATNON . . . .o, 143
Vandé3  MATTRU . . . . .o oo 147
Chuong 7 TOA PO TRONG KHONG GIAN 151

Trang 2 | 151 NHOM PI LATEX



PHAN A

GIAI TICH










CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VAN PE 1 R ; 2
( SU DPONG BIEN-NGICH BIEN

KIEN THUC CAN NHQO

||@ Dinh nghia 1.

€D Ham s6 y = f(x) ddng bién (ting) trén khoang (a; b)
(a;b),x1 < x2 ta co: f(xl) < f(x2) & f'(x) = 0Vx € (a;))

(Dang thitc (tc 1a dau "=") chi xay ra tai 1 s6 httu han diém trén (a;b))

+ Khi d6, d6 thi ham sd y = f(x) trén khoang (4;b) c6 hinh dang di lén tur trai sang phai.
D6 thi ham sb

& Vxl, Xy €

Bang bién thién
X a b

f(x2)
];(xl)

"1

¢) Ham sb y = f(x) nghich bién (giam) trén khoang (a;b)
X

& Vxy,x € (a;b),x1 < xptachd: f(x1) > f(x2) & f(x) <0Vx € (a;D).
(Dang thuc chi xay ra tai 1 s6 hitu han diém trén (a;b) )

+ Khi d6: d6 thi ham s6 y = f(x) trén khoang (a;b) c6 hinh dang di xudng tir trai sang
phai.
Do thi ham sb
Bang bién thién
x a b

f'(x) -

x o T
[ Dinh1i 1. ‘

Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén (a;b).
e Néu f/(x) > 0,Vx € (a;b) thiham s6 y = f(x) dong bién (ting) trén (a;b).

e Néu f'(x) < 0,Vx € (a;b) thi ham s6 y = f(x) nghich bién (giam) trén (a;b).
e Néu f/(x) = 0,Vx € (a;b) thi ham s6 y = f(x) 1a ham hang trén (a;b).

Dinh Ii co thé m& rong cho f'(x) > 0, f'(x) < 0,Vx € (a;b) néu dau "=" chi xay ra tai mot
s6 hiru han diém hoac vo han diém roi rac.
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1. SUDONG BIEN "-NGICH BIEN

DANG 1: XET TiNH PON PIEU (' ) CUA HAM SO

PHUONG PHAP

Cac budc xét tinh don diéu ctia ham s6
Tim tap xéac dinh Z ctia ham so.

Tinh dao ham f’(x). Tim nghiém (néu cd) ctia phuong trinh f(x) = 0 va tim cac gia tri ma
tai d6 f’(x) khong xac dinh.

Lap bang bién thién ctia ham s6 tir d6 két luan cac khoang don diéu.
e Biéu dién tap xac dinh, loai b rd nhitng phan khong thudc tap xéac dinh.
(® Biéu dién r cac diém (cic khoang) ma v = 0 va v’ khong xéac dinh.
@ Biéu dién dau + hay — ctia i’ vao cac khoang con lai.

@ Biéu dién sy tang giam cta y dua trén dau ctia v/

Vi DU

(¢’ Vi du 1. Tim cac khoang don diéu ctia ham s6 y = x* — 3x% — 2.

(¢ Vi du 2. Xét tinh don diéu ctia ham s6 y = —x* 4+ 2x% — 1.

x+1
x—1

(¢’ Vi du 3. Tim cac khodng dong bién va nghich bién ctia ham s6 y =

(¢’ Vi du 4. Xét tinh don diéu ctia ham s6 y = v/2x — x2.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

BAI TAP TU LUAN
Bai 1 Tim cac khodng don diéu ciia méi ham s6 sau day:
a) y=—x>+3x+2. b) y = x% + 6x% + 4.
Q y=x+x2+5x—7. d) y=—x3+2x2—10x + 1.
e) y=x*—2x>—5. f) y=—x*+4x2+3.
g) y=xt+x2+3. h) y = —2x* — 4x% 4 3.
i x+1 ) 33—
A VY =T
3x +4
k) y = .
)Y 2—x
Bai 2 Xét tinh don diéu ctia cac ham sb sau:
Z—x+1
a)y:xx_x;_. b) v = V2x + x2.
c) y=V3x—x2 d) y = xv1—x2
BAI TAP BO SUNG Tim céc khoang don diéu ctia cdc ham s6 sau
1
a)y:—§x3+3x2—8x+2 b) y =2x> - 3x+1
3x +4
=x%(x2 -4 d) v =
o) y=x(x"—4) Vy="">5
o) xr—x+2 f P4 x+1
R A R
x
= h) v = x* — 6x2 1
8) Yy 21 ) y=ax* —6x% +8x +
) y=x+v2x2+1 j) y=sin2x —x, (—g<x<g)
1 1 x+1
K y=-—— ) =
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1. SUDONG BIEN "-NGICH BIEN

DANG 2: Tim THAM s6 DE HAM 86 y = ) (ad — be # 0) LUBN DONG BIEN (HOAC
NGHICH BIEN) TREN TUNG KHOANG XAC PINH.
PHUGONG PHAP

Budc 1. Tap xdc dinh 7 = R\ {—i}

ac — bd

BLI'(YC 2. Dao hém y/ — m

Budc 3.
e D& ham s6 DB trén tirng khoang xac dinh ctia n6 thi
Y >0VxeP<ad—bc>0, Vxe 2.

e D& ham s6 NB trén tirng khoang xéac dinh cta né thi
Y <0,Vxe€P<ad—bc<0 Vxe.

AChi y rang diéu kién trén khong c6 dau "=".

VI DU

' ~

2 4 1
@ Vi dy 1. Tim m déhamséy =
xX+m

dong bién trén ting khoang xac dinh ctia no.

mx — m? + 3m
x+1

(¢ Vidu 2. Tim m dé hamsb y =

no.

nghich bién trén tirng khoang xac dinh ctia

BAI TAP TU LUAN

Bai 3 Tim m dé

: mx —1
a) Hamsoy =

tang trén tung khoang xac dinh cta no.

m?x —2m + 3

b) Hamsby = P dong bién trén tirng khoang xac dinh ctia né.
Sk MY +7m—8 5 NPT
c¢) Ham s0 y = ———— dong bién trén tirng khoang xac dinh cta né.
X —m

5 1 2 A en , s S
d) Hamsoy = Ty 10T trén ting khoang xac dinh cua no.

mx —m—+2
X+ m

mx —m?—1

e) Huamsby = nghich bién trén tirng khoang xac dinh ctia n6.

f) Hamsby = dong bién trén tirng khoang xac dinh ctia né.

x+2
g) Himsb y = xm+xm_3 nghich bién trén tirng khoang xac dinh ctia né.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 3: TiMm THAM s6 DE HAM 86 iy = ax® + bx? + cx + d LUON DONG BIEN (HOAC LUBN
NGHICH BIEN) TREN R.

PHUONG PHAP

Budc 1. Tap xac dinh 7 = R.
Budc 2. Dao ham y = 3ax? + 2bx + c.
Budc 3.

a>0
Ay/SO
a<0
Ayng

e Dé ham s6 luén dong bién thiy’ > 0,Vx € R < {

e D& ham s6 luén dong bién thiy’ < 0,Vx € R < {

AChd y néu a c6 chira tham s6 thi ta xét hai trudng hop a = 0 va a # 0.

Vi DU

(¢ Vidu 1. Timm déhamsdby = —x> — (m + 1)x? + (m + 1)x + m ludn nghich bién trén R.

3
[Z\ﬁduz.ﬁnnn&ﬂmmséy:(mz—n%;+0n+1n2+3mx+5hmnd&%bénuana

BAI TAP TU LUAN

Bai 4 Tim m dé . )
a) Him sb y = x> + (m + 1)x? + (m? — 4)x + 9 ludn dong bién trén R.

b) Ham s6 y = mx® — mx? + (2m + 1)x — m — 2 ludn tang trén RR.

m—+2

c) Hamsby = x> — (m+2)x? + (m — 8)x + m* — 1 ludn gidm trén R.

3
d) Ham s6 y = —% +2x% + (2m — 2)x + 2 ludn dong bién trén RR.

3
e) Hams6 y = % — mx? + (4 — 3m)x — m? + 1 ludn dong bién trén R.

3
2

g) Hémséy:mT_

3

f) Hams6y = x> + mx? + (3m — 2)x ludén dong bién trén RR.

x% + (m +1)x% + 3x — 5 ludén dong bién trén RR.

h) Him sb y = My 2(m — 2)x% +2(2 — m)x + 1 ludn nghich bién trén R.
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1. SUDONG BIEN "-NGICH BIEN

DANG 4: Tim THAM SO 2 DE HAM S PON PIEU TREN .7

PHUONG PHAP

ax+b

¢) Hamsbhiautiy = 1 d dong bién (hodc nghich bién) trén mot khoang («; B).
Budc 1: Tap xac dinh 2 = R\ {—i}
ad — bc
Budc 2: Pao ha = .
udc 2: Pao ham y CETIE
Budce 3:
_é ¢ (a; B)
e Dé ham s6 dong bién trén («; B) thi c P , Vx € (4 B)
ad —bc >0
_4d ¢ (x; B)
e D& ham s6 nghich bién trén («, B) thi c P , Vx e (wB).
ad —bc <0

¢ Hamsébacbay = ax® +bx® +cx+d (a #0).

Cach 1 Dung bang bién thién bién luan theo m.
e Ham s6 luén dong bién (hodc nghich bién) trén (a, b) thi
y' > 0hay (v <0),Vx € (a,b) ().
e Bién déi (x) vé dang ¢(x) < h(m), Vx € (a,b).
e Lap BBT cho g(x) trén khoang (a, b) rdi dya vao BBT két luan.
Céch 2 So sanh nghiém véi & nhu sau:
Budc 1: Tap xac dinh 7 = R.
Buéc 2: Lay dao ham i/ = 3ax? + 2bx + ¢. Cho iy’ = 0 < 3ax? + 2bx + ¢ = 0.
Truong hop 1: Phuong trinh vo nghiém hoac nghiém kép.
21~ % ~ N 3 N a>0
e Dé ham so luén dong bien thi Y >0,VxeR&
Ay <0
a<0

e D& ham s6 ludén nghich bién thiy’ <0,Vx € R <
Ay <0

Trwomg hop 2: Phuong trinh c6 2 nghiém phan biét x1, x, vdi x; < x,. Can cht y viéc so
sanh 2 nghiém véi 1 s0 a:

e xy<a<x& (xp—a)(xpx—a)<0
A>0

o xj <y <aw{ —a)(x2—a)>0

S
\§<DC.
(A >0

o 1< x; <X & (x1 —a) (x2 —a) 20

> su
\ 2 )
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VI DU

g Ve 2 N A 1 X < A A ?
(¢ Vidul. Timm déhamsoy = ﬂ;?i:-m dong bien trén khoang (1;5).

Loi giai.
m? —1
Ham s6 dong bién trén khoang (1;5) khi va chi khi

{_ m & (1,5) o {m € (—o0; 1] U [5; +00) < m e (—oo; —1) U[5; +00).

m*—1>0 m € (—oo0; —1) U (1; 4o0)
0
. x>  ax s
(¢ Vi du 2. Chohamsby = 5+ (m —1)x* + (m — 3)x — 4. Tim m sao cho ham s6 dong bién
trén khoang (0; 3).
Loi giai.
Tap xac dinh 2 = R. Daoham y' = x> +2(m — 1)x +m — 3.
Ham s6 dong bién trén (0;3) < 1/ = x> +2(m — 1)x+m —3 >0, Vx € (0;3) (%).
x> —2x —3 x> —2x—3
5 —— > > = 5.
(*) tuong duong véi 1 —m, Vx € (0;3) & —m n%%? g(x) 1 }
x? —2x—3 2x2+2x+4  x*+(x+1)2+3
Xét h = (x) = = 0, v 0;3).
ét ham s6 ¢(x) = 1 g (x) Br 1) 2r 1) > x € (0;3)
Suy ra —m > max (x)—w =9(83)=0&m<0 O
y [03] g - 2x+1 78' - — Y
BAI TAP TU LUAN
Bai 5 Chohamsby = %ﬁ Tim m sao cho
a) ytang trén (1; +o0). b) y giam trén (—3;2).
Loi giai.
Tap xdc dinh 7 — R\ {m}. Pao ham y/ — — ">
ap 1 = - d y = (x —m)?
¢ Ham s6 ting trén (1; +co) khi m=l &m< =3
& ’ -—m—=3>0 '
A e . [m < —3hoacm > 2
¢ Ham s6 giam trén (—3;2) khi & m > 2.
—-m—-3<0
0
2 4
Bai 6 Chohamsoy = MY 2 Tim m sao cho
X+m

a) y tang trén (2; +o0). b) y gidm trén (—oo; 1).
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1. SUDONG BIEN "-NGICH BIEN

Loi giai.
Tap xac dinh 2 = R\{—m}. PDao ham y’ = =4
P ' B S y= (x +m)?
. —m <2
¢ Ham s6 ting trén (2; +co) khi ) S m> 2.
m-—4>0

) m
¢ Ham s6 gidm trén (—oo; 1) khi { )

S 2<m< —1.

m-—4<0
0
Bai 7 Cho hams6 y = —x% + (m — 1)x? + (m + 3)x. Tim m dé ham sb doéng bién trong khoang
(0;3).
Loi giai.

Tap xac dinh 2 = R. Daoham y/ = —3x? —2(m — 1)x + m + 3.

Ham sb dong bién trén khoang (0;3) khiy' > 0, Vx € (0;3). Diéu nay tuong duong voi
—3x2—2(m—1)x+m+3>0, Vx € (0;3)

Xét phuong trinh —3x> —2(m —1)x+m+3 >0 (*)c6A = (m—1)> —=3(m+3) = m? —5m — 2.

e NéuA' <0thiy <0, x € R (khong thda).

m<5—\/33

e NéuA' >0« khi d6 v’ = 0 c6 2 nghiém phan biét x; < x,.

2
5++/33
m>T

Ta c6 bang bién thién sau

X —o0 X1 X2

f(x) + 0 - 0 +

Dua vao bang bién thién, ta thiy ham s6 dong bién trén (0;3) khi
A'>0

/ AN >0
3<x;1<xhoacx; <x <0<« _3'y(3)20hoéc S>0
§—3>0 P>0
( B 5—-+33 ( B
m< 2V m<y w2 (], 5V
/ 2
L5tV s 2t v33 5+ /33 51 /33
& 2 hodc 2 1)2 & 7 hoac m > —
p— m_ o
—28—5m <0 T>0 > 528 m <1
ﬂ>3 m+3>0 <_3 m> —3
\ 3 (3
5—-+/33

& —3<
<m< 5
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

0
Bai 8 Chohamséy = x® — mx? + x — 2. Tim m sao cho ham s
a) dong bién trén RR; b) nghich bién trong khoang (1;2).
Loi giai.
Tap xac dinh 2 = R. Dao ham i’ = 3x% — 2mx + 1.
¢ Ham s6 ddng bién trén R khiy’ > 0, Vx € R. Didu nay tuong duong véi
3x2 —2mx +1 >0, Vx e R
SN =m*-3<0& —V3<m<Va
¢) Ham s6 nghich bién trong khoang (1;2) khiy’ <0, Vx € (1;2). Diéu nay tuong duong véi
3x2 —2mx+1<0, Vx € (1,2)
1
&3x + . <2m, Vx € (1,2)
=2m > max{ (x) =3x+ 1}
= ma §x) = )
T A 1 , 1
Xétham so g(x) = 3x + =8 (x) =3— 2 0, Vx € (1,2).
1 1 1 1
Suyrar[rll;az]x {g(x) :3x+x} =4(2) = ;.DodOZm > 23 S m> 43
U

Bai 9 Choham séy = x® + 3x% + (m + 1)x + 4m. Tim m sao cho ham s nghich bién trong khoang
(=1;1).

Loi giai.

Tap xac dinh 2 = R. Dao ham y/ = 3x% + 6x + m + 1.

Ham s6 nghich bién trong khoang (—1;1) khiy’ > 0, Vx € (—1;1). Diéu nay tuong duong véi

3x* +6x+m+1>0, Vx € (—1;1)

=g¢(x) =3x* +6x > —m—1, Vx € (—1;1)

—m—1< mij
& —m -ﬁﬁgﬂ)

S-m—-1<g(-1)=-3<m>2.
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1. SUDONG BIEN "-NGICH BIEN

DANG 5: DUNG TiNH DON BIEU CH’NG MINH BAT DANG THU'C =

PHUONG PHAP

e Dathamsé f(x) = P(x) — Q(x), Vx € (a,b).
e Chitng minh ham s6 f(x) = P(x) — Q(x) ludn dong bién (hodc nghich bién) trén (a,b).

e Dua vao tinh don diéu két luan.

Vi DU

(¢ Vi du 1. Ching minh rang x > sinx, Vx € <O, g)

Loi giai.
Xét ham sb f(x) = x —sinx, Vx € (O,%) c6 f'(x) =1—cosx >0,Vx € (O,%).
T . T
Suyra f(x) > f(0) =0,Vx € (0,5) hay x > sinx, Vx € (O'E)' O
BAI TAP TU LUAN
Bai 10 Ching minh rang:
s x3 T
a) tanx > x, Vx € (O,§>, b) tanx>x—|—§, Vx € <0’§>'

Loi giai.

s A _ _ E
€D Xéthamsb f(x) = tanx — x, VxE(O E) co f/(x) = p— 7T1>O, VxE(O,Z).
Suyra f(x) > f(0) =0, Vxe( = tanx > x, Vxe( 2).

QXéthémséf(x):tanx—x i Vx€< >C0f/( ) =

3’ cos? x -
Theo cdua)tacotanx > x >0, Vx € ( ,§> =tan?x — x>0, Vx € (0,5).

1
—1— x2 = tan?

Suyra f(x) > f(0) =0, Vxe( )haytanx>x+33 VXE( 2)

BAI TAP BO SUNG: (TDN)
¢} Ching minh ham s6 y = 2sin x 4 tan ¥ — 3x luén ddng bién trén [O; g} :

9 Chung minh

3

X .
(o] —€+x<smx<x,Vx>O.

1
@2\/E>3—;,Vx>1.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1.

Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu

hinh bén. Ham s6 da cho dong bién trén

khoang nao dudi day? f'(x) - 0o + 0 - 0 -+
A. (—o0; —1). (0;1).

B. +o00 4 e
C. (—1;1). D. (—1,0). £(x) \ / \ /
-1 —1

Lo giai.
Quan sat bang bién thién ta thdy ' > 0 trén cac khoang (—1;0) va (1; +o0) nén ham s6 dong bién
trén cac khoang (—1;0) va (1; +00).

Chon dap an (D) O
D

—o0 —1 0 1 00

Cau 2.
Cho ham s6 f(x) xac dinh trén R va c6 bang xét

R N R ~ N A 3~ . X ‘ —00 -1 1 ~+00
dau dao ham nhu hinh vé. Ham so da cho nghich /
bién trén khoang nao dudi day? y ‘ = H - 0 4+
A. (1; +o0). B. (—o0; —1).
C. (—1;+00). D. (—o0;2).
Loi giai.

Quan sat bang xét dau v’ ta thay v’ < 0 trén cac khoang (—oo; —1) va (—1; 1) nén ham s6 nghich bién
trén cac khoang (—oo; —1) va (—1;1)

Chon dap an [
B

Cau 3. Cho ham s6 f(x) c6 do6 thi nhu hinh vé bén

y

1

i X
Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (—o0; —1). B. (—1;1). C. (—1,0). D. (0;1).

Loi giai.
Quan sat d6 thi ham s6 ta thay do thi di Ién trén cac khodng (—1;0) va (1; +o0) nén ham s6 dong
bién trén cac khoang (—1;0) va (1; +c0). O

Cau 4. Cho ham sb f(x) c6 do6 thi nhu hinh vé bén
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Yy
2
\ 2
1/ ol 1 : 3 x
2 '
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A (—1;1). B. (—1,2). C. (1;2). D. (2;4o0).
Loi giai.
Quan sat do6 thi ham sb ta thay do thi di xudng trén khoang (1;2) nén ham s6 nghich bién trén
khoang (1;2). ]
Cau 5. Ham s6 nao dudi day dong bién trén khoang (—oco; +0)?
x—1 3 3 _x+1
A.y—x_z. B. y=x"+x. C.y=—x"—3x D.y—x+3.
Loi giai.
X A ax+b oo . 1 x—1 .
e Ham phéan thucy = i d khong dong biéen trén khoang (—oo; +00). Do d6 loai y = Lo Va
x+1
YT xys

e Hamy = ax® +bx> + cx +dnéuy’ > 0,Vx € R thi dong bién trén (—oo; +c0), néuy’ < 0,Vx €
R thi dong bién trén (—oo; +00).
Do d6, v6iy = x® + x thiy' = 3x% + 1 > 0,Vx € R nén ham sb dong bién trén (—oo; +c0)

Chon dép an O
B

LZ. Ménh dé nao dudi day dung?
x+1
A. Ham s6 dong bién trén R.
B. Ham s6 dong bién trén R \ {—1}.
C. Ham s6 dong bién trén khodng (—oo; —1) U (—1; 400).
D. Ham sb dong bién trén khodng (—oo; —1) va (—1; +o0).
Loi giai.
TXD: 7 = R\ {~1}.

Cau 6. Chohamsdy =

Tacoy = CEE > 0,Vx # —1. Vay ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —1) va (—1; +c0)
Chon dap an (D) O
D

Cau 7. Cho ham s y = x® — 3x%. Ménh dé nao dudi day ding?

A. Ham s dong bién trén khoang (0;2). B. Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0).  D. Ham sb nghich bién trén khoang (2; +o0).
Lui giai.
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XD: 7 = R.
Tacoy' =3x% —6x;y =0 <
Bang xét dau i’

X ‘—oo 0 2 “+o00

v |+ 0 - o +

Tir bang xét dau suy ra ham s6 dong bién trén cac khodng (—c0;0) va (2; +c0); ham sb nghich bién
trén khoang (0;2)

Chon dap an [
B
Cau 8. Ham s6 y = 2x* + 1 dong bién trén khodng nao?
1 1
A. (—o0; 400). B. <oo;2>. C. (0;+o0). D. (2;+oo>.
Loi giai.
TXD: ¥ = R.
Tacdy =8x%y =0 x=0.
Bang xét dau v’
X ‘ —00 —+o0
y' ‘ - 0 +
Tir bang xét dau suy ra ham s6 dong bién trén khoang (0; +c0)
Chon dap an (C) O
C

Cau 9. Chohamséy = f(x) c6 dao ham f'(x) = x*> + 1,Vx € R. Ménh dé nao dudi day daung?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (1; +c0). ~ B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +c0).  D. Ham sb nghich bién trén khoang (—o0;0).

Loi giai.

Vi f/(x) = x> +1 > 0,Yx € R nén ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +0)

Chon dép én (C) O
C
Cau 10. Cho ham s6 y = v/2x2 + 1. Ménh dé nao duéi day ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (0; +oo). B. Ham s6 dong bién trén khoang (—co;0).
C. Ham s6 nghich bién trén khoang (0; +o0).  D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).
Loi giai.
TXD: ¥ = lI(Q 2 | 1y
2x°+1 2x
Tacoy = = ;Y =0& x=0.
/ 2v2x2+1  V2x2 41 /
Bang xét dau v/’
X ‘ —00 0 “+o00
y ‘ - 0 +
Tir bang xét diu suy ra ham s6 dong bién trén khoang (0; +o0) va nghich bién trén khodng (—co;0)
Chon dap an @ O]
A
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3
Cau 11. Chohams6y = % — x% + x +2019.
A. Ham s6 da cho dong bién trén IR.
B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; 1).
C. Ham sb da cho dong bién trén khodng (—oo; 1) va nghich bién trén khoang (1; +co).
D. Ham sb da cho dong bién trén khoang (1; 4+00) va nghich bién trén khoang (—co; 1).

Loi giai.
TXD: 7 = R.
Tacdy =x>—2x+ 1Ly =0 x = 1.
Bang xét dau i’
X ‘ —00 1 —+o0
v + 0 +
Tir bang xét dau suy ra ham s6 dong bién trén IR.
Chon dap an @ ]
A
Cau 12. Ham s6 y = v/2018x — x2 nghich bién trén khodng nao trong cac khoang sau
A. (1010;2018). B. (2018; +c0). C. (0;1009). D. (1;2018).
Loi giai.

TXD: 7 = [0;2018].
(2018x — x2)’ 2018 — 2x

Tacoy = = 1y =04 2018 —2x =0 < x = 1009.
4 2/2018x — x2  24/2018x — x? 4
Bang xét dau v/
X |—oo 0 1009 2018 +00
y(x) | s+ 0 - [

Tir bang xét dau suy ra ham s6 nghich bién trén khoang (1009; 2018) nén ciing dong bién trén khoang
con (1010;2018).
Chon dap an (A) O
A
Cau 13. C6bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 7 sao cho ham s6 f(x) = ;x3 + mx? + 4x + 3 dong
bién trén R
A. 5. B. 4. C. 3. D. 2.
Loi giai.
TXD: 7 = R.
Tacéy' = x* + 2mx + 4. Dé ham s dong bién trén R

a=1>0

A <0 em?—4<0e 2<m<2
y =

@y’zO,VxelR(:){

Vim € Znénm € {—2;—1;0;1;2}. Vay c6 5 gia tri nguyén ctia m théa man yéu cau bai toan.

Chon dap an @ [
A
Cau14. Cho ham s y = —x° — mx? + (4m + 9)x + 5, v6i m 1a tham s6. Hoi c6 bao nhiéu gia tri
nguyén ctia m dé ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; +-00)
A. 5. B. 4. C. 6. D. 7.
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Loi giai.
TXD: 7 = R.
Tacoy' = —3x% — 2mx + 4m + 9. D& ham s6 nghich bién trén R

a=-3<0

2
p Sm 4+ 12m+27 <0< —9<m< -3.
Ay,§0

@y’go,VxelR@{

Vim e Znénm € {-9;—8; -7, —6; =5, —4; —3}. Vay c6 7 gia tri nguyén ctaa m thdéa man yéu cau
bai toan.
Chon dap an @ [
D
4 1 Z 2 z
Cau 15. Cho hamsoy = —§x3 + mx? + (3m + 2)x + 1. Tim tat ca gi tri cia m dé ham sb nghich

bién trén R

me B. 2<m< 1. C 2<m<-1. . |" !

m< 2 . <m< . . m . Ny < o
Loi giai.
XD: 7 = R.
Tacéy' = —x? + 2mx + 3m + 2. D& ham s nghich bién trén R

, a=-1<0 9
Sy <0,VxeR & AL <0 Sm +3m+2<0& -2<m< -1
v =
Chon dap an (B) O
B

Cau 16. Hdi c6 bao nhiéu s6 nguyén m dé ham sé y = (m? — 1)x> + (m — 1)x? — x + 4 nghich bién
trén khoang (—oo; +00).
A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.
Loi giai.
TXD: 7 = R.

e Truonghop 1: m?> —1 =0 < m = +1.
+) Néu m = 1thiy = —x + 4 1a ham bac nhat ¢c6 2 = —1 < 0 nén nghich bién trén khoang
(—o0; +00). Do d6 m = 1 nhéan
+) Néu m = —1 thiy = —2x? — x + 4 1a ham bac hai khong dong bién va cting khong nghich
bién trén khoang (—oo; +00). Do d6 m = —1 loai

o Truong hop 2: m? — 1 # 0 < m # +1. Ham s6 trd thanh ham s6 bac ba.
Tacéy' = 3(m? —1)x? +2(m — 1)x — 1. D€ ham sb nghich bién trén khoang (—co; +o0) khi va

, a=m?>—1<0 —1<m<1
chikhi ¢ , ) )
Ay/éo (m—1)"+3(m"—1) <0
—l<m<1 —l<m<l1
2 A 1 S ——-<m<l1
dm-—2m—2 <0 —igmgl 2

) 1
Ket hgp hai truong hop ta duogc — 5 <m<1.Vime Znénm e {0;1}. Vay c6 2 gia tri nguyén caa

m théa man yéu cau bai toan. O
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A 2 . s A 2 LN .z . N 2 A ~ N A 1
Cau 17. Hoi c6 tat cd bao nhiéu gia tri nguyén cta tham s6 m dé ham sy = ~ (m? — m)x> + 2mx? +

3
3x —2 déng bién trén khoang (—oo; +00)?
A. 4. B. 5. C. 3. D. 1.
Lai giai.
™XD: ¥ = R.

e Truong hop 1: m?> —m =0 & [m B 0.

m=1
+) Néu m = 0 thi y = 3x — 2 la ham bac nhit c6 2 = 3 > 0 nén déng bién trén khoang
(—00; 400). Do d6 m = 0 nhan
+) Néu m = 1 thiy = 2x? + 3x — 2 1a ham bac hai khong dong bién va cting khong nghich bién
trén khoang (—oo; +-00). Do d6 m = 1 loai

m # 0 . .
e Truong hop 2: m>—m#0 & { i 1 Ham s0 trd thanh ham so bac ba.
m
Tacéy' = (m?> — m)x? + 4mx + 3. Dé ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +c0) khi va chi khi
a=m?>—m>0 m < 0hoacm >1
Ay <0 4m? —3(m* —m) <0

m < 0 hoacm > 1 m < 0hoacm >1
= ' S -3<m<0

m>+3m<0 —-3<m<0

Két hop hai truong hgp ta dugc —3 < m < 0.Vim € Znénm € {—3;-2;—1;0}. Vay c6 4 gia tri

nguyén ctia 7 thda man yéu cau bai toan.

Chon dap an @ [
A

Cau 18. Tap hogp tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham sb y = x> — 3x% + (4 — m)x dong bién
trén khoang (2; 4+o0) la:

A. (—o0;1]. B. (—o0;4]. C. (—o0;1). D. (—o0;4).
Loi giai.
TXD: ¥ = R.

Tacéy’ = 3x% — 6x + 4 — m. D& ham sb6 dong bién trén khodng (2; +c0) khi va chi khi
Yy >0,Vx € (2;4+00) & 3x* —6x+4—m > 0,Vx € (2;+00) < m < 3x% — 6x +4,Vx € (2;4+00)

Dat h(x) = 3x? — 6x + 4 xét trén [2; +00) tacd I/ (x) = 6x — 6;h(x) =0 = x = 1.
Béang bién thién /1(x)

X 2 —+o0
4 +
—+00
y /
4

Tir bang bién thién /(x) ta c6 yéu cau bai toan tuong duong

m < min h(x) & m <4
[2400)
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Chon dap an [
B

mx —2m — 3

Cau19. Choham sd y = v6i m 1a tham s6. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén

X —m
ctia m dé ham s6 dong bién trén cac khoang xéac dinh. Tim s6 phan tif ctia S
A. V6 6. B. 3. C. 5. D. 4.
Loi giai.
TXD: 2 = R\ {m}
—m?+2m +3

Gom? Dé ham s6 dong bién trén tirng khoang xac dinh khi va chi khi

Tacoy =

Y >0Vx#me —m?+2m+3>0e -1<m<3

Vim € Znénm € {0;1;2}. Vay c6 3 gid tri nguyén ctia m thda man yéu cau bai toan.
Chon dap an ]
B

mx + 4m

Cau 20. Chohamsby = v6i m 1a tham s6. Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri nguyén ctia m

dé ham s6 nghich bién trén cac khodng xac dinh. Tim s6 phan ti ctia S.

A. 4. B. Vo sb. C. 3. D. 5.
Loi giai.
TXD: 2 = R\ {—m}.
m? — 4m

Tacoy = 5. D& ham s6 nghich bién trén ting khoang xac dinh khi va chi khi

(x +m)
Y <OVx#-mem —4m<0e0<m<4

Vim € Znénm € {1;2;3}. Vay c6 3 gi tri nguyén ctia m théa man yéu cau bai toan.

Chon dép an (C) [

C

A s A 2 [N A A PRI A (m_l)x_z X <A A N >

Cau 21. Co¢ tat ca bao nhiéu so nguyén m dé ham so y = I dong bien trén tirng khoang
xac dinh cua n6?

A. 1. B. 0. C. 2 D. 3.
Loi giai.
TXD: 2 = R\ {m}.

. *m2+m+2 PO A 1A ‘A A g ) p . .S , .

Tacoy' = Ta—m? Dé ham so dong bien trén ting khoang xac dinh khi va chi khi

Y>O0Vx#£me —m+m+2>0 -1<m<?2

Vim € Znénm € {0;1}. Vay c6 2 gia tri nguyén ctia m thoa man yéu cau bai toan.

Chon dép an (C) ]
C
) . . x+m? )
Cau 22. C6 bao nhiéu gid tri nguyén cta tham so6 m dé ham so y = 4 dong bien trén tung

khoang xac dinh ctia né?
A. 5. B. 3. C 1. D. 2.
Lai giai.
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TXD: 2 = R\ {—4}.
4—m? _ ‘s .
" 5. Dé ham so dong bien trén ting khoang xac dinh khi va chi khi

(x+4)

Tacoy =

Y >0Vx# 4do4-m>0 2<m<2

Vim € Znénm € {—1;0;1}. Vay c6 3 gia tri nguyén ctia m théa man yéu cau bai toan.

Chon dap an [
B
A Ag 2 e . o A 21 A X+2—m . & N ‘ » N
Cau 23. Tim tat ca gia tri cua tham so m dé ham so y = 1 nghich bién trén cac khoang ma
no xac dinh?
A m<I1. B. m <3. C. m<1. D. m < 3.
Loi giai.
TXD: 2 =R\ {-1}.
-1 . ) )
Tacoy = (xm—i—1)2 Dé ham so nghich bien trén tiing khoang xac dinh khi va chi khi
Y <OVx#-1lem-1<0em<l1
Chon dép an (C) [
C

mx — 4

Cau 24. Cho ham s6 f(x) = . (m 1a tham s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta m dé ham

s6 da cho dong bién trén khoang (0; +c0)

A. 5. B. 4. C. 3. D. 2.
Loi giai.
TXD: 7 = R\ {m]).
—m?+4

Tacdéy = 5. D€ ham s6 dong bién trén khoang (0; +co) khi va chi khi

(x —m)

"> 0,Vx € (0; —m?+4>0
{y X € (Ote) | fomtHd>0 0,

m ¢ (0; 4o0) m<0

Vim € Znénm € {—1;0}. Vay c6 2 gia tri nguyén ctia m thda man yéu cau bai toan.

Chon dép én (D) O

D

£ . 4 2 . 4 .

Cau 25. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham so m dé ham so y = xx—|—+3m dong bien trén khoang
(—00; —6)

A 2. B. 6. C. Vo sb. D. 1.
Loi giai.
TXD: 2 = R\ {—3m}.

3m — . £ ax )

Tacoy = (JCTW Dé ham so dong bien trén khoang (—oco; —6) khi va chi khi

3 (:)2 <m<?2
—3m ¢ (—o0; —6) —3m > —6 -

{]/>O,Vx€(—oo;—6) {3m—2>0(:) m>g
m<2

Vim € Znénm € {1;2}. Vay c6 2 gia tri nguyén ctia m thoa man yéu cau bai toan.
Chon dép én (A) O
A
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VAN PE 2
( CUC TRI

KIEN THUC CAN NHO

||E Dinh nghia 2.

e Néu c6 khoang (a;b) chita xg va f(x) < f(xp), Vx € (a;b) \ {xo} thi xy dugc goi la diém
cuc dai ctia ham s6 f(x).

e Néu c6 khoang (a;b) chita xg va f(x) > f(xp), Vx € (a;b) \ {xo} thi xo dugc goi la diém
cyc tiéu ctia ham sb f(x).

Cac dau hiéu dé ham so ¢o6 cuc tri tai x :

Déu hiéu I: Dua vao su d6i dau cta f’(x) khi di qua x.

Gia st ham s6 ¢6 dao ham trén mot 1an can cta xo

Néu khi di qua xp ma dao ham déi dau thi x( la diém cuc tri ctia ham s6, ta lap bang bién
thién sé xac dinh duoc cac diém cuc tri.

y' d6i dau tir duong sang am y' d6i dau tir am sang duong
X |x—9 Xo x—+90 X [x—90 X0 xX+6
y + - y - +
Yy / fCD \ Yy \ f /
CT

(Luu y: Tai xo ham s6 ¢6 dao ham 0 khong hoac khong c6 dao ham).

Déau hiéu II: Dua vao f/(xy) = 0 va dau ctia f” (xp).
Gia st ham s6 y = f(x) c6 dao ham dén cap 2 tai xo.

/ . / _
{ ;,,(;C;J);OO = x0 la diém cuc tiéu { ;,,(;C;O));% = xo la diém cuc dai
ACha y

1) Cuc dai, cyc tiéu goi chung la cuc tri.
2) Néu ham sb dat cuc dai (hoac cuc tiéu) tai xp
e X goi la diém cyc tri ctia ham sb.
e Gia tri f (xq) goi la gia tri cuc tri cia ham so.
e Diém M (xo, f (x0)) 1a diém cuc tri cta do thi.
3) Ham s6 c6 cuc tri khi va chi khi i’ ¢6 d6i dau.
e Ham s6 khong c6 cyc tri khi va chi khi y’ khong déi dau.

e Ham s6 c6 7 cuc tri khi va chi khi ' d6i dau 7 lan.
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2. CUCTRI

DANG 1: TiM cu’c TRl HAM SO

PHUONG PHAP

Cach 1: Dung du hiéu I
Tim tap xac dinh 2.
Tinh /. Tim céc diém tai d6 iy’ = 0 hodc iy’ khong xac dinh.
Lap bang bién thién.
Két luan.
Cach 2: Dung dau hiéu II
Tim tap xac dinh 2.
Tinh /. Tim cac diém tai d6 iy’ = 0, ki hiéu x;.

Tinh y”. Tinh " (x;).

Duya vao dau ctia y”(x;) két luan.

Vi DU

(¢’ Vi du 1. Tim cyc tri cia ham s6 dung diu hiéu I

a) y=2x>—3x2—1. b) y = x% +5x — 6.
o) y=x*—2x2+3. d) y = x* +2x% + 3.
Loi giai.
O
(¢’ Vi du 2. Tim cyc tri ctia ham s6 dung dau hiéu I
a) y=2x*+2x?43. b) v = sin2x.
Loi giai.
O

12
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BAI TAP TU LUAN
Bai 11 Tim cac diém cuc tri, gia tri cuc tri cia cac ham s sau
a) y=2x>—3x—1. b) y = 2x% + 3x2 — 36x — 10.
c) y=—x>+3x+2. d) y = x* +2x> + 3.
e) y=x*—2x2+1. f) y=x3(1-x)2
g y=xvV1—x2 h) y = xv/8 — 2x2,
i) y=x+v4—x2
Loi giai.
Bai 12 Tim cac diém cuc tri ctia ham sb
a) y =sin2x — x. b) y = sinx + cos x. Q y=x>—x>-2x+1.
Loi giai.

BAI TAP BO SUNG Tim diém cuc dai va cyc tiéu ctia ham s sau

@ v-
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DANG 2: Tim THAM s6 1 BE HAM BAC BA CO CUC TRI /

Tim tham s6 m dé ham s y = ax® + bx? + cx + d 6 cuc tri

PHUONG PHAP

Tap xac dinh: 7 = R.
Pao ham: y' = 3ax? + 2bx + c. Choy' =0 < 3ax? +2bx +c =0 (%)

€D Ham s6 c6 cuc tri khi va chi khi i’ d6i ddu.
9 Ham s6 khong c6 cuc tri khi va chi khi iy khong déi dau.

¢ Ham s6 c6 n cuc trj khi va chi khi i’ d6i dau # 1an.

a=20
o 3.0 . . b#0
9 Ham so y = ax” + bx“ + cx +d ¢ cuc tri <
{a;«éo
Ay >0
[ (a=0
b=0
6Hémséy:ax3+bx2—l—cx—l—dkhéngcécuctri(:) c#0
{a;«éo
i Ay/SO

a#0

@ Ham s6y = ax® 4 bx? + cx + d c6 cuc dai va cuc tiéu <
Ay >0

0 Duong thang di qua 2 diém cuc trj 1a phan du trong phép chia y cho y/'.
Ly y chia i gid st ta dugc: y = (ux+0) -y + px+q  (*)
— Goi A(x0; o) 1a cyc tri ctia d0 thi. Suy ra y/(xg) = 0.
— Vi A € (C) nén toa dd A thoa man phuong trinh ()
Yo = (uxo+0) - y'(x0) + pxo +4

Do dé yg = pxo + 4.
— Vay duong thang di qua 2 diém cuc tri ctia d6 thi c6 phuong trinh: y = px + g.

Vi DU

(2" Vi du 1. Tim m d€ ham sb sau c6 cuc dai va cuc tiéu

1
y:gx"'s—i—(m+1)xz+(3m+1)x—m2

Loi giai.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

(@' Vi du 2. Tim m dé ham s6 sau khong c6 cyc tri y = mx® + 3mx? — (m — 1)x — 4.

Loi giai.
0

N 2 2 . .
(¢ Vidu 3. Chodo thi (Cy):y = §x3 —mx*—2(3m? —1) x + 3 Tim m dé ham s6 (Cy,) ¢6

2 diém cuc tri x1, x thod man x1x, + 2 (x1 + x2) = 1.

Loi giai.
[
BAI TAP TU LUAN
Bai 13 Tim m dé ham s6 sau c¢6 cuc dai va cuc tiéu
y = x> —3x% + m?x +m.
Loi giai.
O
Bai 14 Chung minh rf?mg ham s6 sau luon c6 cuc dai va cuc tiéu
L3 2
Y= 3% + (m —3)x" — 2mx + 5.
Loi giai.
]
.. ora % A . . 1
Bai 15 Tim m dé ham so sau khong c6 cuc tri: y = §x3 +mx?+ (3m —2)x — m.
Loi giai.
[

Bai 16 Cho ham s6 y = 2x° + mx? — 12x — 13. Tim m dé dd thi ham s6 c6 cuc dai, cuc tiéu va hai
diém nay cach déu truc tung.

Loi giai.

L]
Bai 17 Choham sy = —x° + 3mx? + 3(1 — m?)x + m> — m?. Chtiing minh rang ham s6 lu6n c6 cuc
tri véi moi m. Viét phuong trinh duong thang qua hai diém cuc tri.
Loi giai.

]
Bai 18 Cho ham s6 y = 4x® — mx? — 3x + m. Tim m dé ham s6 ludn c6 2 diém cuc tri trai dau.
Loi giai.

]

Bai 19 Cho ham sy = x% — 3mx? — 2(2m + 3)x + 3m. Dinh m dé ham s6 dat cuc tri tai xy, x, thoa

1 1
X1+ xp =-3 ;1+;2

Loi giai.
0
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Bai 20 Choham sby = x — mx? + (2m — 1)x — m + 2. Tim m dé ham sb c6 2 diém cuc tri c6 hoanh
do duong.
Lo gidi.

U]
Bai 21 Choham sby = x® — 3x% + mx + 2m. Tim m dé ham s6 trén c6 2 diém cuc tri x1, x, thoa diéu
kién x; 4+ 2x, = 5.
Loi giai.

]
Bai 22 Chohamsby = x® — (1 —2m)x? + (2 — m)x + m + 2. Tim m dé d6 thi ham s6 trén c6 hoanh
do diém cuc tiéu nho hon 1.
Loi giai.

0]
Bai 23 Choham sé y = x> — 3mx? + 3m> (Cy,). Tim m dé d6 thi ham s6 (Cy,) c6 2 diém cuc tri A, B
sao cho tam giac OAB c6 dién tich bang 48.
Loi giai.

0]
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DANG 3: Tim THAM s6 12 DE HAM TRUNG PHUONG CO MOT HOAC BA CUC TRI

Phuong phap

€D Ham s6y = ax* 4+ bx® + c c6 dung 1 cuc tri < a.b > 0.
@ Hamsb y = ax* + bx® + ¢ 6 dung 3 cuc tri < a.b < 0

a.b <0

9 D6 thiham sb y = ax* + bx? + ¢ c6 dung 3 cuc tri tao thanh tam giac déu < { 240+ 13 =0

& Db thi ham s6 y = ax* + bx? + ¢ c6 ding 3 cyc tri tao thanh tam gidc vudng (can)

{a.b<0
8a+b3=0

¢ Db thi ham sb y = ax* + bx?® + ¢ ¢6 ding 3 cuc tri tao thanh tam gidc c6 dién tich S,
ab <0
<~

_ K5
S0 = \/ 5203

e Néu a c6 chira tham s thi chia 2 truong hgp a = 0 va a # 0.

e Do thi ham bac bén tring phuong ludn c6 1 cyc tri ndm trén truc tung.

Vi DU
[ (¢ Vidu 1. Timm déhamsby = x* — (m?> —2) x> + 1 ¢6 1 cuc tri. ]
Lo giai.

]
[ (€ Vi du 2. Choham séy = mx* + (m? — 9) x* + 10. Tim m dé ham s6 ¢6 3 cuc tri. ]
Loi giai.

]

(¢ Vi du 3. Choham sb y = x* — 2mx? + 2m + m*. Tim m dé d6 thi ham sb c6 cac diém cuc
tri 1ap thanh moét tam gidc deu.

Loi gii.
]
BAI TAP TU LUAN
Bai 24 Tim m dé ham s6 sau c6 3 cyc triy = —x* + (m? + m) x> + m? — 2.
Loi giai.
]
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Bai 25 Tim m dé ham s sau c6 1 cuc tri y = mx* + (m — 1)x% + (1 — 2m).
Loi giai.

UJ
Bai 26 Cho ham sb y = x* — 2m?x? + 1. Tim m dé d6 thi ham s6 c6 cac diém cuc tri lap thanh mot
tam giac vuodng can.
Lo giai.

]
Bai 27 Cho ham séy = x* — 2mx? + 2m + m*. Tim m dé dd thi ham s6 c6 cac diém cuc tri lap thanh
mot tam giac déu.
Loi giai.

]
Bai 28 Chohams6y = x* — 2(m + 1)x? + m?. Tim m dé do thi ham s6 c6 ba diém cyc tri 1ap thanh
mot tam giac vuodng.
Loi giai.

U
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DANG 4:
PHUONG PHAP

Tim THAM s6 2 DE HAM SO PAT CUC TRI TAI DIEM

e Dung dau hiéu I

nghiém theo m.

Budc 1: Tap xac dinh D = R

Bu6c 2: Lay dao ham v/
Néu hé s6 a c6 chita tham sb thi xét hai truong hopa = 0Ovaa # 0. Choy’ = 0, tim

Budc 3: Thé nghiém vira tim vao trd lai ham s6, lap bang bién thién sé xac dinh duoc
ngay cac diém cuc tri (C6 thé phai chia truong hop x; < x; hodc x, < x1 vi nghiém c6
chira tham s0). Tir d6 ra diéu kién cho nghiém nao bang xg

X |x—90 X xX+0 X |x—90 X xX+0

y - 0 + y + 0 -
Cb

y \\\\CT//// v ~_

e Dung dau hiéu II
_ { f' (x0) =0
f” (XQ) >0

) { f'(x0) =0
f” (XO) <0

= xp la diém cuc tiéu

= xp la diém cuc dai

Gia sit ham s6 y = f(x) c6 dao ham dén cap 2 tai xo.

VI DU

[ (¢ Vi du 1. Dinh m dé ham s6 y = x°® — 2mx? — 2 dat cuc tiéu tai x = 1.

Loi giai.

O

(¢ Vidu 2. Tim cdchésb a, b, c cia ham s6 y = x> + ax? + bx + ¢ dé d6 thi ham sb dat cuc tri
tai diém (—2;0) va do thi ham s6 di qua diém (1;0).

Loi gii.
[
BAI TAP TU LUAN
Bai 29 Dinh m dé ham sb y = mx® + 3x% + 6x + 1 dat cuc tiéu tai x = 1.
Loi giai.
]
Bai 30 Tim m dé ham sby = x® — 3mx? + 3 (m? — 1) x — m® dat cyc dai tai x = —2.
Loi gii.
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O

Bai 31 Tim m dé ham séy = x> + (m + 3)x% + m — 1 dat cuc dai tai x = —1.
Loi giai.

L]
Bai 32 Tim cac hé s6 4, b, ¢, d cia ham s6 y = ax® + bx? + cx + d, biét d6 thi ham s6 cuc tiéu tai
diém (0;0) va dat cuc dai tai diém (1;1).
Loi giai.

(]
Bai 33 Tim cac hé sb 4, b ctia ham sb y = x° + ax? + bx + 2, biét dd thi ham sb dat cyc trj tai diém
(—1,3).

Loi giai.
O
Bai 34 Tim m dé ham sdy = x® — 3mx? + 3 (m? — 1) x — m®
a) Co6 2 cuc tri. b) Pat cuc dai tai x = 1.
Loi giai.
(]
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BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién sau:

X —00 -1 2 +o0
f(x) + 0 — 0 +
4 2
) / \ /
2 5

Ménh dé nao dudi day ding?

A. Ham s6 c¢6 bén diém cuc tri. B. Ham sb dat cuc tiéu tai x = 2.
C. Ham so khong c6 cuc dai. D. Ham s6 dat cuc tiéu tai x = —5.

Cau 2. Choham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

ol NN

Ménh dé nao dudi day la sai?

A. Ham sb cé ba diém cuc tri. B. Ham sb c6 gia tri cuc dai bc:“mg 3.
C. Ham s6 co gia tri cuc dai bang 0. D. Ham s6 ¢6 hai diém cuc tiéu.

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —00 -2 3 +o0
f(x) — 0 + 0 —
400 2
I N N
3 P

Gia tri cuc dai ctia ham s da cho bang
A. 3. B. 2. C. —2. D. —-3.

Cau 4. Choham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f’(x) nhu sau:

f0] - o + o - | + o +

S6 diém cuec tiéu ciia ham sb 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 5.
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Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén doan [—2;2] va y
c6 do thi 1a duong cong trong hinh vé bén. Ham sb f(x) dat
cyc dai tai diém nao dudi day?

A x=-2. B. x=0. C.x=1 D. x =2

Cau 6. Ham s6 y = x> — 3x% + 3x — 4 c6 bao nhiéu diém cyc trj?

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 7. D6 thi ham s6 y = x® — 3x + 1 ¢6 diém cuc dai la
A (—1;—-1). B. (—1;3). C. (1;-1). D. (1;3).
Cau8. Choham sy = —x% +3x? — x + 1. Goi x1, x2 1a cac diém cuc tri ctia ham s6 trén. Khi d6
X2 + x2 ¢6 gid tri bang
10 14 —35 35
A. ?. B. ?. C- T- D. ?.

Cau 9. Ham sb nao sau day khong c6 cuc tri?
A y=x*-3x2+1. B.y=x'-2x2+3. C y=x>-3x+1 D.y=x>+3x+1

Cau10. Hams6y = —x* — 3x% + 1 ¢c6:
A. mot cuc dai va hai cuc tiéu. B. mot cuc tiéu va hai cuc dai.
C. mdt cyc dai duy nhat. D. mot cuc tiéu duy nhét.

Cau 11. Ham s6 y = x* c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 12. Do thi ham s6 nao sau day c6 3 diém cuyc tri?

A y=23+4x>+1. B.y=x*+222-1. Cy=x*-2x2-1. D.y=-x>+3x>-1.
2 » X IR £ 1 5 n
Cau 13. Goi A, B 1a hai diém cuc tri cua do thi ham so y = §x3 +x% —3x — 3 Tim toa do trung
diém ctia I ctia doan AB
1 4
A. I1(-1;2). B. 1(2;—1). C. I (2,-—3). D. 1(2;2).

Cau 14. Khoang cach gitra 2 diém cyc tri ctia d6 thi ham s6 y = x° + 3x? — 4 la:
A. 2./5. B. 4/5. C. 61/5. D. 8/5.

Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham f’(x) = x?(x —2)(2x +5), V € R. S6 diém cuc tri ctia
ham s6 da cho la
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
( _

Cau 16. Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham f’(x) = x3 2)2(9 — x)?,V € R. Sb diém cuc tri ctia
ham sb6 da cho la
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 17. Chohams6 y = f(x) c6 do thi y = f/(x) la duong cong nhu hinh vé bén.
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[

S6 diém cuc tri cia ham sy = f(x) la

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 18. D6 thi cia ham s6 y = x® — 3x? — 9x + 1 ¢6 hai diém cyc tri A va B. Diém nao dudi day
thuoc duong thang AB?

A. P(1,0). B. M(0;—1). C. N(1;-10). D. Q(—1;10).
Cau 19. Do thi cta ham s6 y = —x® + 3x? + 5 ¢6 hai diém cuc tri A va B. Tinh dién tich S ctia tam
giac OAB la gbc toa do
1
A. S5=09. B.S:30. C. S=5. D. S = 10.

2 A ~ N A 1 . .
Cau 20. Tim gia tri thuc cia tham sb m dé ham s6 y = §x3 — mx? + (m? — 4)x + 3 dat cuc dai tai
x=3

A . m=1. B. m=—1. C. m=>5. D.m=-7.
Cau 21. Ham s6 x° — 3x% + mx dat cuc tiéu tai x = 2 khi va chi khi
A. m=0. B. m # 0. C. m>0. D. m < 0.
. 1 N
Cau 22. Chohamsoy = §x3 +mx? + (2m — 1)x — 1. Ménh dé nao sau day la sai?
A. VYm < 1 thi ham s6 ¢6 hai diém cuc tri. B. Ham s6 luon ludn c6 cuc dai va cuc tiéu.
C. Vm # 1 thi ham sb ¢6 cuc dai va cuc tiéu. D. Vm > 1 thi ham s6 c6 cuc tri.
Cau 23. Tat ca gia tri cia m dé ham s6 y = (m + 2)x® + 3x? + mx + m c6 cuc dai va cuc tiéu la
A . me (=3;1)\{-2}. B. m € (—=3;1).
C. me (—o0; —3) U (1;+00). D. m > 3.

Cau 24. Tim tt ca cac gia tri thyc cta tham sb m dé gia tri ctia m dé ham s6 y = x® — 3x + m 6 cyc
dai, cuc tiéu sao cho ycp va ycr trai dau?
m < =2

A . m<2. B. 2<m<?2. C.m< —2. .
m > 2

Cau 25. Tim tat ca cac gid tri thuc cia tham s6 m dé ham s6 y = (m — 1)x* — 2(m — 3)x? + 1 khong
coO cuc dai

A1 <m<3. B. m <1. C. m>1. D.1<m<3.
Cau 26. Tim tt ca cac gia tri cia m dé ham s6 y = x* — 2mx? + 2m + m* ¢6 cuc dai, cuc tiéu?
A.m=0. B. m <0. COo<m<l D. m > 0.

Cau 27. Goi A, B, C la ba diém cyc tri cia ham sb y = 2x* — 4x? + 1. Dién tich ctia tam gidc ABC
la
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.
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Cau 28. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia m sao cho d6 thi ham sé y = x* — 2mx? + 2m + m* cé ba cuc
tri tao thanh tam giac déu
A . m=0. B. m = /3. C. m= —/3. D. m = /3.

Cau 29. Vdi gia tri nao ctia tham s6 m thi d6 thi ham sé y = x* — 2(m + 1)x? + m? c6 ba diém cuc tri
tao thanh tam gidc vudng can?

A.m=0. B. m=—-1,m=0. C. m=-—1. D.m> —1.
Cau 30. Gia tri cyc dai cia ham s6 y = x + 2 cos x trén khoang (0; 77) 1a
T 51 51 T
A — . B. —. . — — V3. D. —.
6 V3 6 ¢ 6 V3 6
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{ VAN PE 3

~_GIATRILON NHAT-GIA TRI NHO NHAT
KIEN THUC CAN NHO ° )

||E Dinh nghia 3.

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén tap D.
M goi la GTLN ctia ham s trén D :

_ f(x) <M, VxeD
ri‘eaz%‘f(x)_M(:’{axleD:f(xl):M

m goi la GTNN ctia ham s6 trén D :

. _ (x) >m,Vx €D
&rélgf(x)_m@{gxzeD:f(xz):m

Phuong phap chung dé tim gid tri 16n nhat-gia tri nho nhat: LAP BANG BIEN THIEN
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3. GIA TRI LON NHAT-GIA TRI NHO NHAT

DANG 1: Tim GTLN, GTNN cUA HAM SO TREN DOAN [1; ]|
PHUONG PHAP

e Tim cac diém tdi han xq, xy, . .., x,; ca f(x) trén doan [a;b].

e Tinh f(a), f(b), f(x;) v6ii =1,n.
e So sanh céc gia tri vita tim dugc. SO M nao 16n nhat thi ta ghi I’[I’I%]X f(x) = M.S6 m nao nhd
a;

nhét thi ta ghi r[mbr]lf(x) = m.
a;

e Néu ham sf lién tuc, luén tang trén [a; b] thi IF%]xf(x) = f(b), r[rubrff(x) = f(a).
a; a;

e Néu ham sf lién tuc, luén gidm trén [a; b] thi r[n%]xf(x) = f(a), r[rllb?f(x) = f(b).
a; a;

ViDU

(¢ Vi du 1. Tim GTLN-GTNN ctia ham s6 y = x® — 2x? — 7x — 5 trén [—2;2].

BAI TAP TU LUAN
Bai 35 Tim GTLN-GTNN cta cidc ham sb sau
€ y=f(x) = x® +3x2 — 9x — 7 trén doan [—4;3].

€ v = f(x) = x* — 3x2 4 2 trén doan [0;3].
2—x

9 y=f(x)= - trén doan [2;4].

O y=fx)=v5-2

O /=Ffx)=x+1+V-32+6x+0.

6 y=f(x)=3+Vx2—-2x+5.

Bai 36 Tim GTLN-GTNN ctia cac ham s sau
& y=f(x) = |x> —3x + 2| trén doan [10;10].

9 y = f(x) = 2sin x + sin 2x trén doan {0; 3771

6 y = f(x) = sin2x — x trén doan [—%; %} )

L4 ESIOE j% trén doan [—1;2].
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DANG 2: Tim GTLN, GTNN cUA HAM SO TREN KHOANG (4;b)
PHUONG PHAP

Véi a c6 thé 1a —co, b c6 thé 1a +oo. Ta lap bang bién thién ctia ham sb trén khoang (a;b).

e Néu ham s6 c6 1 cuc tri duy nhat la cuc dai (hodc cy tiéu) thi d6 1la GTLN (hodc GTNN) ctia
ham sb.

e Néu ham s6 c6 2 cyc tri trd 1én, ta phai quan sét, so sanh v6i 2 dau lim f(x) va lim f(x)

R . x—at x—b—
roi méi ket luan GTLN, GTNN.

Vi DU

(¢’ Vi du 2. Tim GTLN-GTNN ctia ham s6 y = x + trén (—1; +0).

x+1

BAI TAP TU LUAN

Bai 37 Tim GTLN-GTNN (néu c6) ctia cac ham s6 sau

y=f(x)= ;x3 —x? —3x — g trén khoang (—3;0).
X, ) '
y=f(x)= P trén khoang (—1;3).
x% —3x + 4
=S = e
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3. GIA TRI LON NHAT-GIA TRI NHO NHAT

DANG 3: CAc BAI TOAN VAN DUNG CAO, TOAN THYC TE min, max

PHUONG PHAP

o Dung mieén gia tri:
e Tim tap xac dinh 2.

e GidsthamsdcomiéngiatrilaT.Goiy € T < Jx € Z : y = f(x) hay y-f(x)=0.
Ham s6 ton tai nén phuong trinh trén c6 nghiém x € 2.

e Tuy titng loai phuong trinh ma ta dua ra diéu kién c6 nghiém phu hop, tir d6 suy ra T
r6i suy ra GTLN, GTNNctia ham sb.

{) Dung phuong phap dit an s6 phu (tim diéu kién cho 4n), khao sat ham sb méi theo an
phu, tir d6 suy ra GTLN, GTNN.

&) Dung bét dang thiic

P6i véi nhirng bai toan ng dung thuc té can chi y budc dat an phu va xay dung ham s6
f theo an.

Vi DU

1+ sinx

(¢ Vi du 1. Tim GTLN-GTNN ctia ham s6 y = — , .
sin“x +sinx + 1

Loi giai.
Tap xac dinh 7 = R.

. _ B 14t
Datt—smx,te[21,1]:>]/—g(t>—tz+t_|_1'
—t=— 2t
Tacé o/ (t) = — =
aCOg() (t2+t+1)2
t=0¢[-1;1]
Chod(t) =0 —2 -2t =0«
0g'(t) t=-2¢[-1;1].

Taco g(~1) = 0; (1) = 2;8(0) = 1.
Vay [rglaﬁ g(t) =1tait =0, [Izllll’ll] g(t) =0tait = —1.

e Khit=0<sinx=0<x=kn(ke Z).

oKMh:4¢mmx:—L®x:—g+MMk€@.

Két luan: vay maxy = ltaix =kn(k € Z), mginy =0taix = —g +k2n(k € Z). O
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sinx +2cosx+3

(¢’ Vi du 2. Tim GTLN, GTNN ctia ham s6 iy = ey 13

Loi giai.
Tap xac dinh 7 = R.
Gidsthamsbcomién gia trilaT.Goiy € T < Ix € 2 1y = f(x)

y—f(x)=0
- _sinx+2cosx+3_
y 2sinx + 3 B

& (2y—1)sinx —2cosx+ (3y —3) =0
& (2y—1)sinx —2cosx = (3 —3y).
Ham s6 ton tai nén phuong trinh trén phai c6 nghiém x € R.
(Nhg: Diéu kién dé phuong trinh a sin x + b cos x = ¢ c¢6 nghiém la a* + b > ¢?)
Dé phuong trinh ¢6 nghiém thi
a? +b* > 2
& (2y—1)*+4> (3-3y)
& 52— 14y+4<0
7—+29 7+ V29
5 <y= 5

7 —+/29 7429
_, mﬂgxy =—5

Vay miny =
ay miny 5

(¢ Vi du 3. Nguoi ta muon rao quanh mot khu dat hinh chira nhat véi vat liéu cho trude l1a
100 m thang hang rao. Vay rao khu dat ay vdi kich thudc thé nao dé€ c6 dién tich 16n nhat?

(@ Vi du 4. Cho mdt tim nhom hinh vudng canh 12 cm. Ngudi ta cat d bdn géc ctia thim nhom
d6 bon hinh vudng bang nhau, moi hinh vudng c6 canh bang x cm rdi gap tam nhom lai nhu
hinh vé dudi day dé duge mot cai hopkhong nap. Tim x dé€ hop nhan duoc thé tich 16n nhat.

BAI TAP TU LUAN

Bai 38 Tim tham s6 m dé phuong trinh x* — 3x? + 3m — 1 = 0 ¢6 nghiém trong [1; +c0).

Bai 39 Khi xay dung nha , chti nha can 1am mét bé nudc thé tich 1a 2 m® bang gach c¢6 dang hinh
hop chit nhat, ddy 1a hinh chit nhat chiéu dai ghp d6i chiéu rong. Biét xay 1 m? bé mat mat 500 nghin

Trang 42 | 151 NHOM PI LATEX



3. GIA TRI LON NHAT-GIA TRI NHO NHAT

dong tién gach va vira. Hoi chiéu cao bé nudc nhu thé nao thi chi phi xdy dyung 1a thap nhat? Khi d6
chi phi la bao nhiéu?

Bai 40 Mot vat chuyén dong theo quy ludts = — §t3 + 912, v6i t (gidy) la khoang thoi gian tinh tir

ldc vat bat dau chuyén dong va s (mét) la quang duong vat di dugc trong thdi gian d6. Héi trong
thoi gian 10 gidy, ké tir ldc bat dau chuyén dong, van toc 16n nhat ctia vat dat dugc 1a bao nhiéu?
Bai 41

Mot ngon hai dang dat tai vi tri A c6 khoang cach A
dén bo bién B 1a 5 km. Trén bd bién c6 mot cai kho

C ¢ vi tri cach B mét khoang 7 km. Nguoi canh hai

dang c6 thé chéo do tir A dén diém M trén bo bién

véi van toc 4 km/h roi di bd dén C véi van toec 6 5 km
km/h. Vi tri cia diém M cach B mo6t khoang bao

nhiéu dé ngudi d6 di dén kho nhanh nhat?

e+

7 km M C

12 Trang 43 | 151



CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 16. Gia tri 16n nhat cia ham s6 f(x) = sin x + cos 2x trén [0; 7] la
9 5

A. —. B. -. C. 2. D. 1.
8 4
~ . N ey Ay n e . » A, = N % 3sinx 42
Cau 17. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctaham so y = Snxtl trén doan
[o,- g] .Khi d6 gié tri ctia M2 + m? 1a
31 11 41 61
A. > B. 5 C. 1 D. 1
) ) 4
Cau 18. Tim gia tri I6n nhat cia ham s0 y = 3x + — trén khoang (0; +c0).
X
A. min y = 53, B. min y = 2v/9. C. min y = 3+/9. D. min y=7.
(0;+00) 5 (0;+00) (0;+00) (0;+00)

Cau 19. Goi m 1a gia tri nhé nhat ciaham séy = x — 1+

4
1 trén khoang (1; 4-o0). Tim m?

x J—
A.m=5. B. m =4. C.m=2. D. m = 3.
2
2 2 £ > < A - - 2 A

Cau 20. C6 bao nhiéu gia tri ctia tham so m dé gid tri 1on nhat cia ham so y = % trén doan
0;4] bang —1. Tim m?

A. 3. B. 2. C 1L D. 0.

’ 1 ) 1 N
Cau 21. Chohamsoy = xx—i_mz' m la tham so thuc) thoa man ( min | y=5- Ménh dé na dudi day
- —3,—-2

dung?

A 3<m<A4. B. —2<m<3. C. m>4. D.m< -2,

2
A 9 . . 2 A » N A —1 A

Cau 22. Tim gia tri duong ctia tham so m dé gia tri nho nhat cia ham so y = n J:_ 5 trén doan
[1;3] bang 1.

A m=V2. B. m =3 C. m=4. D.m=2.
Céu 23. Cho ham sb y = ’; * ’f m 1a tham sb thuc) théa man miny = 3. Meénh dé na dudi day

- 2;4

dung?

A - m>4. B. 3<m<4. C.m< -1 D.1<m<3.
Cau 24. Tim tat ca cac gia tri ciia tham s6 m dé gia tri nhd nhat ciia ham s6 y = —x® — 3x% + m trén
doan [—1;1] bang 0.

A m=2. B. m = 6. C.m=0. D. m = 4.
Cau 25. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri ctia tham s6 m sao cho gid tri [6n nhat ciia ham s6 f(x) =
x> — 3x + m| trén doan [0; 3] bang 16. Tong tat ca cac phan t ctia S la

A. —1e. B. 16. C. —12. D. -2
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4. TIEM CAN

VAN DE 4 —
( TIEM CAN

KIEN THUC CAN NHO

1) Puong tiém can ngang: Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén mot khoang vo han. Dudng thang
Y = Y, dugc goi la duong tiém can ngang cua dd thi ham s6 y = f(x) néu thda it nhat mot trong
cac diéu kién sau:

limy—, e f(x) = yo hodic limy— 400 f(x) = Yo

2) Duong tiém can dung: Duong thang x = xp goi la dudng tiém can ding ctia do6 thi ham s6
y = f(x) néu thoa it nhat mot trong cac diéu kién sau:

11mx_>x0 f(x) = +oo hoac 11mx_>x0+ f(x) = 400 hoac hmx_ma f(x) = —oo hoac limx%xg f(x) =
— 00

Thiéu hinh anh

PHUONG PHAP

Vi DU

(¢ Vi du 1. Tim cac dudng tiém can ding va ngang (néu c6) ctia d6 thi ham s y = 2 +31

(€' Vi du 2. Tim cac dudong TCD va TCN (néu c6) ctia d6 thi ham s6 y = %
" Vi du 3. Tim m dé d6 thi ham s6 Y= M o tiém can dung.
BAI TAP TU LUAN
Bai 42 Tim cac duong tiém can ding va tiém can ngang (néu cd) ctia cac do thi ham s sau:
a) y =37 b) y = 2%
o) y= 3% d) y =53
&) ¥ = 3% B y=2315
2 2_
8) Yy =250 h) y = 255
: +1
) oy=5

<o PPN N 2 2_ L oyen ~ .
Bai 43 Tim m dé do thi hamsoy = %_g% co tiém can dung.

Bai 44 Tim m dé d6 thi ham s6 y = \/% c6 hai tiém can ngang.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VAN BE 5 s —
KHAO SAT VE DO THI HAM SO

KIEN THUC CAN NHO Phuong phap chung khéo sat su bién thién va vé dé thi ham sé

Tim tap xac dinh.

Tim . Cho ' = 0 tim nghiém va tim céc gia tri ma tai d6 y’ khong xac dinh.
Tim gidi han tai v cuc va tiém can néu cé.

Lap bang bién thién, két luan cac khoang don diéu va cuc tri.

Vé do6 thi: Pam bao tinh dbi xung, qua cac diém dac biét.
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5. KHAO SAT VE PO THI HAM SO

DANG 1: CAC DANG DO THI HAM SO BAC BA iy = ax> + bx? + cx +d
Cac dang d6 thi ham s6 bac ba

hinh vé

VI DU

(¢’ Vi du 1. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = x® — 3x> + 1.

(¢’ Vi du 2. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = —2x% + 3x? — 1.

(€' Vi du 3. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia ham s6 y = x> + 3x? + 4x — 3.

(¢’ Vi du 4. Khao sat su bién thién va vé do thi cia ham s6 y = —x% + 3x% — 3x — 2.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 2: CAc DANG D6 THI CUA HAM S8 TRUNG PHUONG i = ax* + bx?> + ¢
Cac dang d6 thi ham s6 trung phuong
Vi DU

~

(¢ Vi du 1. Khao sét su bién thién va vé do thi cia ham sb y = x* — 2x% — 1.

(¢’ Vi du 2. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = —x* 4 2x% + 3.

(¢’ Vi du 3. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = x* + x? — 2.

(€' Vi du 4. Khdo sat su bién thién va vé do thi cia ham s6 y = —x* — 2x% + 1.
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5. KHAO SAT VE PO THI HAM SO

DANG 3: HAM PHAN THU'C L

Cac dang d6 thi ham s6 phan thirc

VI DU

(¢’ Vi du 1. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = 2;%11

(€' Vi du 2. Khao sat sy bién thién va vé do thi cia ham s6 y = fan

BAI TAP

Bai 45 Khdo sat sy bién thién va vé do thi cac ham s6 sau day:
@ y=-P+3:2-3

9 y = —x>+3x* —3x

9 y=—2x>—-3x2+1

9 y = x> —3x%+3x

© y=3-2°

G y=x>+3x>+3x+1

@/ =5+2+x-]

O y=-Y+22-3«x

Bai 46 Khdo st sy bién thién va vé do thi cac ham s6 sau day:
& =242

@ y= -t —2:2+3

9 y=—x*+2x2+3

Oy=5+2-}

G y=1*-22-1

@ y=—2x*+4x2 +1

& y=*+322

©/v=--5-2+3

Bai 47 Khdo sét su bién thién va vé do thi cac ham sb sau day:
@/ =27

12
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

2 B
® v=
O/ =]
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5. KHAO SAT VE PO THI HAM SO

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1.

D0 thi ham s6 nao duéi day c6 dang dudng cong trong hinh bén?
A y=x>—3x. B. y = —x%+3x.

C. y=x*—2x% D. y = —x* +2x2

Cau 2.

D6 thi ham s6 nao dudi day c6 dang duong cong trong hinh bén?
A y=2x3-3x2+1. B. y=—x3+3x2+1.
Cy=-—x*+222+1. D.y=x*-2x>+1.

Cau 3.

Cho ham s6 bacba y = f(x) c6 do thi la dudng cong trong hinh bén.
S6 nghiém thuyc ctia phuong trinh f(x) = 11a
A 1 B. 0. C. 2 D. 3.

Cau 4.
Do thi ham s6 nao dudi day c6 dang nhu duong cong trong hinh
bén?

A y=xt—2x2+1. B.y=-x+3x2+1
C.y=x>-3x>+1. D.y=—x*+2x2+1.

Cau 5.

D6 thi ham s6 nao duéi day c6 dang nhu dudng cong trong hinh bén?
A y=x*—2x*-2 B. y=—x3+2x2 2.
C.y=2x>-3x>+1. D.y=—x*+2x?-2.

12
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

Cau 6.
Cho dudng cong trong hinh vé bén 1a do thi ctia mot trong y
b6n ham sb liét ké & bén phuong an A, B, C, D dudi day. |
Héi d6 1a ham s6 nao? 51
Ay — 2x +1 _ 2x+3 !
'yzx—ll' 72x+12' 41
X — X — }
Cy= . D.y= . b3
L +1 ST | 3
1
4 3 2 | O / 12
-1
Cau 7.
Puong cong trong hinh bén la do6 thi cia ham s6 y
nao dudi day? | T
x—1 . —2x+1 |
AT, T 242 o
C. y=x*—3x2% D. y = x> — 3x% !
\ T2
% % % 5 / % % b
l )
Cau 8.

Cho ham s6 y = ax®> +3x +d, (a,d € R) c6 do thi nhu hinh bén.

Ménh dé nao dudi day dung?
A.a>0,d>0. B. 1 <0,d>0.
C.a>0,d<0. D.a<0,d<0. A
O X
Cau 9.
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5. KHAO SAT VE PO THI HAM SO

Cho ham s6 vy = ax® +bx> +cx+d, (a,b,¢c,d € R) ¢6
do thi la duong cong trong hinh vé bén. C6 bao nhiéu s
duong trong cac s6a,b,c, d?

A. 4. B. 1. D. 3.

C. 2

@)

Cau 10. Chohamsb y = ax® + bx? +cx +4d, (a,b, ¢, d € R) c6 bang bién thién nhu sau

X —00 -2 0 +o0
f'(x) + 0 — 0 +
2 oo
| I Y
00 1

C6 bao nhiéu sb duong trong céc sba, b, c d?
A. 2. B. 4.

Cau 11.

Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d, c6 d6 thi nhu hinh bén.

Ménh dé nao dudi day ding?
A.a<0,b>0,c>0,d<0.
Ca>0b<0,c<0,d>0.

C 1

B. a<0,b<0,c>0,d<0.
D.a<0,b>0,c<0,d<0.

12

D. 3.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VAN DE 6 X . R
( PHUONG TRINH TIEP TUYEN

KIEN THUC CAN NHO

Heé s6 goc ctia tiép tuyén tai diém M (xo; o) thude (C) lay’ (xo)

Néu biét duoc chiéu duong ctia truc Ox lap véi duong thang 1 géc « thi hé s6 goc ctia duong thang
dola £tanw

DANG 1: CHo PIEP BPIEM v — 119 = f(x0) - (x — x0)
PHUONG PHAP

Cho ham s6 y = f(x)(C). Viét PTTT cua (C) tai diém M (xo; o) thuodc (C). Ta cé: y' (xo) 1a hé sb
gbc cua tiép tuyén tai diém M (xg; yo) PTTT ctia (C) tai M (x0; vo) 1a: y — yo = v/ (x0) - (x — x0)

VI DU

(¢ Vi du 1. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = x* — 3x? + x — 2 tai diém
thudc dd thi va c6 hoanh do bang 1.

Giai:
BAI TAP TU LUAN
Bai 48 Viét phuong trinh tiép tuyén cta cac do thi ham sé:

y =552 tai diém M(—1;-3)

y = —x% + 6x — 5 tai diém thuodc do thi va c6 hoanh do bang 2

y = x* — 5x? + 4 tai diém thuoc do thi va c6 tung do6 bang 0

y= x3 — 3x tai diém thudc do thi va cé tung do bfmg -2

y = —x% + 3x? + 9x + 2 tai diém thudc do thi va c6 hoanh do bang xo, biét rang v’ (xo) = —6
y = 2x? — x* tai giao diém ctia d6 thi vdi truc hoanh.

y= x3 — x% —2x + 2 tai giao diém ctia dd thi véi truc hoanh.

y= % tai giao diém cta do thi vdi truc tung.

(C):y =1+ 2% tai giao diém ctia (C) v6i dudng thang (d) 1y = 2x — 1
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6. PHUONG TRINH TIEP TUYEN

DANG 2: CHO HE SO GOC TIEP TUYEN k = f/(x)

PHUONG PHAP

Cho ham s6 y = f(x). Viét PTTT ctia d6 thi biét hé s goc cua tiép tuyén la k.

Goi M (xo; o) 1a tiép diém. Ta c6 ' (xg) = ke (*)

Giai phuong trinh () ta dugc x, thay vao y = f(x) dugc yo. Suy ra toa do tiép diém 1a M (xo; yo)
Viét PTTT ctia (C) tai diém M (x; yo) thudc (C) theo dang la: v — vo = 1 (x0) - (x — xo)

Chuy:
Puong thang (d) : y = ax +b c6 hé sb goc kg = a
(d) song song t1ep tuyen thi: krr = ky
(d) vudng goc tiép tuyén thi: krp = —é

Vi DU

(€' Vi du 1. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s y = x® + x? — 1, biét tiép tuyén
song song véi duong thang (d) :y = x — 5

(¢’ Vi du 2. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y =
g6c voi duong thang (d) : x — 2y + 6 = 0.

T +1’ biét t1ep tuyen vuong

BAI TAP TU LUAN
Bai 49 Viét PTTT ctia d6 thi cac ham s6:
y = x> + x? — 4x — 2, biét tiép tuyén c6 hé s goc bang 1
Y= %, biét tiép tuyén c6 hé sb goc bang 3
y = x> + x%, biét tiép tuyén song song v6i dudng thang (d) : y = 8x — 3
y = x% — 2x% + 2x — 1, biét tiép tuyén song song v6i duong thang (d) : 9x —y +5=0
y = x% — 3x2, biét tiép tuyén song song véi duong thang (d) : 9x —y + 11 =0
y = x* + x% — 2, biét tiép tuyén song song v6i dudng thang (d) : 6x —y —1 =0
y = 2x? — 9x + 1, biét tiép tuyén vudng goc v6i duong thang (d) : y = 2x + 1
y = x% — 3x% + 2, biét tiép tuyén vudng géc véi duong thang (d) : 3x — 5y —4 =0
y = x* +2x2 + 1, biét tiép tuyén vuong goc véi duong thang (d) : x + 8y —1 =10
y = x% + 1, biét tiép tuyén vudng goc vdi duong phan gidc goc phan tu thir nhat ctia mp Oxy.
Bai 50 Viét PTTT ctia d6 thi ham sb y = x* — 5x? + 4 biét tiép tuyén:
Song song v&i duong thang (d) :4x —y —2 =10

Vuéng géc véi duong thang (d) : x + 6y +7 =0
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 3: CHo PIEM TIEP TUYEN BI QUA

PHUONG PHAP

Cho ham s6 y = f(x).c6 do6 thi (C) Viét PTTT ctia (C), biét rang tiép tuyén di qua diém
A(xaya )7' . R

Luu y: Diém A c6 thé thudc hoac khong thudc do thi (C)

Budc 1: Phuong trinh duong thang (d) di qua diém A (x4;y4) c6 dang (A) : y =
k (X - XA> +ya (k : Chuabiét)

Buéc 2 : Dé (A) la tiép tuyén cua (C) thi hé phuong trinh sau cé nghiém
{ f(x) =k(x—xa)+ya

fl(x) =k Giai phuong trinh nay tim k, suy ra PTTT(A).

VI DU

(¢’ Vi du 1. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s6 y = —x° + 3x? — 2, biét tiép tuyén
di qua diém A(0; —2).

BAI TAP TU LUAN
Bai 51 Viét PTTT ctia cac do thi ham s6:
y =2 biét tiép tuyén di qua diém A(6;1).
y = x> —3x2 4 2(C), biét tiép tuyén ké tir diém A (%; -2).
y = 2x3 — 3x2 4+ 1, biét tiép tuyén di qua diém I (3;1).
y = 3x* — 1x?, biét tiép tuyén di qua gbc toa do O(0;0).
y = x* — 3x? + 2, biét tiép tuyén xuat phat tir diém M (0;4).
Bai 52 Cho ham séy = x® — 3x(C).
Khao sat su bién thién va vé do thi (C)
Viét phuong trinh cac tiép tuyén ké tir diém A(—1;2) dén do thi ham sé.
Bai 53 Chohamsby = 1x% — 2x% 4 3x (C).
Khao sat su bién thién va vé do thi (C)
Qua diém C (% ; %) ké dugc may tiép tuyén toi do thi ham s6? Viét phuong trinh céc tiép tuyén
do.
Bai 54 Hay tim trén do thi sau day diém ma tai d6 hé s6 goc cua tiép tuyén dat gia tri nho nhét:
y=2x>+3x2 -1
y=2x>+3x>—9x+5
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6. PHUONG TRINH TIEP TUYEN

y=3x>—x

Bai 55 Chohamséy = —244(C)

Khao sat sy bién thién va vé do thi (C).

Tim 2 diém A, B thudc (C) sao cho tiép tuyén tai cac diém d6 song song véi nhau, dong thoi 3

diém O, A, B tao thanh tam giac vuong tai O

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 12. Phuong trinh tiép tuyén ctia dudng cong y = x> + 3x% — 2 tai diém c6 hoanh d¢ xp = 1

la
A y=9%x+7. B.y=-9%-7. Cy=-9%+7. D.y=9x-7.

—x+3 .
rr tai diém c6 hoanh d6 x =0 1la
D.y =2x+3.

Cau 13. Phuong trinh tiép tuyén ctia duong cong iy =
A y=—2x+3. B. y=—2x-3. C. y=2x-3.
Cau 14. Tiép tuyén tai diém cuc tiéu ctia d6 thi ham s6 y = §x3 —2x?243x—5
A. c6 hé sb géc bang —1. B. song song vdi truc hoanh.
C. c6 hé s6 goc duong. D. song song voi duong thang x = 1.
. - 2 N " Ry 2 o el
Cau 15. Cho ham so y = xx +1 c6 do thi (C) va diém A(a;1). Goi S la tap hop tat ca cac gia tri
thuc ctia tham s6 a dé c6 diing mot tiép tuyén cta (C) di qua A. Tong tat ca cac gia tri cac phan ti
1
L5

cua S la
3 5
A. 1. B. -. C - D

2 2
Cau 16}. Chohamsby = X% (ab # —2). Biét rng a, b 1a cdc gia tri thda man tiép tuyén ctia d6 thi
ham s6 tai diémA(1; —2) song song v6i duong thang d : 3x +y — 4 = 0. Khi d6 gia tri cua a — 3b

bang
A 2. B. 4. C. —1. D. 5.
Cau 17. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau
X —00 2 3 +o0
f(x) + 0 — 0 +
1 +o0
— 00 O
S6 nghiém ctia phuong trinh 3f(x) —2 = 01a
A. 2. B. 0. C. 3. D. 1
Cau 18.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi la dudng cong trong y
hinh bén. S6 nghiém thuc ctia phuong trinh f(x) = —1 la: A
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 2
p X
-2 -1 1 2
-2

Cau 19. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —00 -2 0 2 +-00

f(x) + 0 — 0 + 0 —

o | TN TN

S6 nghiém thuc ctia phuong trinh 2f(x) —3 = 01a

A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.

Cau 20.

Cho ham s6 f(x) = ax® + bx* + cx +d(a,b,c,d € R). D thi y

ciia ham s6 y = f(x) nhu hinh vé bén. S6 nghiém thuc cua A

phuong trinh 3f(x) +4 =01la 2
A. 2. B. 0. C. 1 D. 3.

2
Cau 21.
Cho ham s6 f(x) = ax* + bx*> +c(a,b,c € R). D6 thi cia ham sy = f(x) y
nhu hil vé bén. S6 nghiém ctia phuong trinh 4f(x) —3 = 01a A
A. 2. B. 0. C. 4. D. 3.
Cau 22.
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6. PHUONG TRINH TIEP TUYEN

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do
thi nhu hinh vé. S6 nghiém ctia phuong trinh

f(x)] =21a
A.3. B2 C4 D6

Cau 23. S6 giao diém ctia d6 thi ham s6 y = x® — 3x + 1 va truc hoanh la

A. 3. B. 0. C. 2 D. 1.
Cau 24. S6 giao diém ctia do6 thi ham s6 y = x® + 3x? va do thi ham s6 y = 3x% + 3x 1a
A. 3. B. 1. C 2 D. 0.

Cau 25. Tim tat ca cac gid tri thuc cia tham s6 m dé do thi ham s6 y = x> — 3x? + 2(C) cat duong
thang d : y = m(x — 1) tai ba diém phan biét xq, x5, x3.
A.m> =2 B. m= -2 C.m> -3. D. m = -3.

Cau 26. Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham s6 m dé duong thang y = mx — m + 1 cat dd thi ham s6
y = x°> — 3x% 4+ x + 2 tai ba diém A, B, C phan biét sao AB = BC

A me (-3 +). B. m € (—2;+c0).

C. meR. D. m € (—00;0) U [4; +00).
Cau 27. Chohamsby = x3 — 3mx? + 2m. C6é bao nhiéu gia tri ciia tham s6 thyc m dé€ d6 thi ham s
cat truc hoanh tai ba diém phan biét c6 hoanh d¢ lap thanh cap s6 cong?

A 1. B. 2. C. 3. D. 0.
Cau 28. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén thuoc doan [—2020;2020] ctia tham sb m dé duong thang

y = x + m cat do thi ham s6 y = 2" ~ tai hai diém phan biét?
A. 4036. B. 4040 C. 4038. D. 4034.

Cau 29. C6 bao nhiéu s6 nguyén duong m sao cho duong thang y = x + m cat do thi ham so6
y = 2+ tai hai diém phan biét M, N sao cho MN < 10

A. 2. B. 3. C 1 D. 4.
Cau 30. Chodo thi (C) : y = x* —mx> + m — 1. Tim m € Z dé (C) cat Ox tai 4 diém phan biét c6
hoanh d6 lap thanh cap s6 cong.

A m=2. B. m = 4. Cm:10 D. m =11.
Cau 31. Tim toa do nhitng diém M trén d6 thi (C) : y =
tiém can ctia do thi da gia tri nho nhéat

A. Khong c6 m. B. (—2;5/3)va(0;1). C. (3;5/2)va(0;1). D. (2;3)va(0;1).
Cau 32. Do thi (Cy) 1y = ﬁ—ﬁ luén di qua bao nhiéu diém cb dinh véi moi m ?
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 33. Trén dd thi ham s (C) : y = 252 ¢6 bao nhiéu diém c6 toa do nguyén ?
A. 2. B. 4. C. 6. D. 8.
Cau 34. Tim m dé do thi (C) : y = x* — (3 m + 4)x?> + m? cat truc hoanh tai 4 diém phan biét
A m e (—o0;—4)U (%4;+oo>. B. me(—3+e),
C.me (?;—Foo) \{0}. D. m € (0; +00).
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

Cau 35.
Biét rang ham s6 y = 4x® — 6x2 + 1 ¢6 d6 thi nhu hinh vé bén.Phét biéu
nao sau day la phat biéu dung?

A. D6 thi ham s6 y = [4x® — 6x% 4 1| ¢6 5 cuc tri.

B. D6 thi ham s6 y = [4x® — 6x% 4 1| ¢4 2 cyce tri.

C. D6 thi ham so y = [4x® — 6x? + 1| ¢6 3 cyc tri.

D. D6 thi ham s6 y = [4x® — 6x% + 1| ¢6 1 cuc tri.
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7. TUGNG GIAO PO THI

VAN DE 7 N
( TUONG GIAO PO THI

DANG 1: TiM GIAO PIEM CUOA 2 D THI v = f(x), y = g(x)
PHUONG PHAP

Buéc 1: Lap phuong trinh hoanh do giao diem f(x) = g(x)(*)

Budc 2: Giai phuong trinh d6 tim duge nghiém x va thé vao y = f(x) hodc y = g(x) tim dugcy.
Suy ra giao diém M(x;y)

Pac biét:

+ Tim giao diém cta d6 thi (C) véi truc hoanh: Cho y = 0 giai phuong trinh tim x. Suy ra giao
diém M(x; 0)

+ Tim giao diém ctia do thi (C) véi truc tung: Cho x = 0 thé vao phuong trinh tim y. Suy ra giao
diém M(0;y)

Chuy:

S6 nghiém ctia phuong trinh (x) 1a s6 giao diém ctia 2 do thi.

Vi DU

(¢ Vi du 1. Tim giao diém ctia d thi (C) : y = 24! va duong thang (d) : y = 3x — 1.

BAI TAP

Bai 56 Tim giao diém ctia d6 thi (C) : y = 15 va duong thang (d) : y = —x + 3.

Tim giao diém cta do6 thi (P —2x% + 3x + 1 va duong thang (d) : y = —4.

2x® + 5x% 4 2x — 1 va duong thang (d) : y = x + 1.

Tim giao diém cta do thi (C —x* 4 20x% — 64 véi truc hoanh.

(P):y
Tim giao diém cta d6 thi (C) : y
(C):y
(C):y

Tim giao diém ctia do thi (C 1 vOi truc hoanh va truc tung.

Tim giao diém ctia dd thi (C) : y = x> + 7x% — 28x + 20 vdi truc hoanh va truc tung.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 2: BIEN LUAN SO NGHIEM CUA PHUONG TRINH DUA VAO DO THI

PHUONG PHAP

Ta bién d6i pt dé cho vé dang f(x) = g(m).

y=fx) (€

y=g(m) (&)

S6 nghiém p.trinh (*) cting chinh 1a s6 giao diém ctia (C) va (A)

Trong d6 (C) da khao sat hodc dé khao sat va vé do thi.

(7) la duong thang c6 phuong song song hoac trunng véi Ox.

Khi lap bang bién luan, can chu y dén cac gia tri dc biét trén truc tung (ddi voi (C) 1a ham bac
ba, bac bon tring phuong) hodc chi y dén tiém can ngang (d6i vdi (C) 1a ham nhéat bién)

Day chinh la phuong trinh hoanh d6 giao diém ctia 2 d6 thi : {

Vi DU

(¢ Vidul. Choy = —x%+3x+1(C)
Khéo sat va vé do thi ham s6 (C)

Dua vao do thi (C), bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: x> — 3x +m = 0

¢ Vidu 2. Khao sat sy bién thién va vé d6 thi ham sb: y = 2

2sinx—1

inyrs = m 6 dung 2 nghiém trén doan [0; 7]

Tim céc gia tri ctia m dé phuong trinh

BAI TAP TU LUAN
Bai 57

Khéo sat va vé d6 thi ham sb y = x3 + 3x% 4+ 1 (C)

Duya vao do thi (C), bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: x% + 3x? = 7
Bai 58 Cho ham séy = x* —3x% 4+ 2 (Q).

Khao sat va vé (C).

Bién luan theo 1 s6 nghiém ctia phuong trinh x*—3x2—m+1=0.
Bai 59 Tim m dé phuong trinh sau c6 2 nghiém phén biét
Bai 60 Tim m dé phuong trinh sau c6 2 nghiém phéan biét x* — 2x? — 1 = 2m
Bai 61 Dinh mé phuong trinh sau c6 3 nghiém phan biét: x> — 3x% +2 — 7=0
Bai 62 Dinh m dé phuong trinh sau ¢6 1 nghiém duy nhat: x> + 3x? — 3m = 0
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7. TUGNG GIAO PO THI

DANG 3: TiM THAM SO PE DO THI (C) : vy = Z}fig CAT DPUONG THANG (D) TAI 2 DIEM PHAN
BIET

PHUONG PHAP

Budc 1: Lap phuong trinh hoanh d¢ giao diém gitra (C) va (d). (Diéu kién x # x, v6i xq 1a sb
1am cho mau bang 0). Phuong trinh dugc bién déi thanh g(x) = ax? + bx + ¢ = 0.
Burdc 2: Dé (C) va (d) cat nhau tai 2 diém phan biét thi phuong trinh trén phai c6 2 nghiém phan
a#0
mammam¢¢{Ag>o
g (x0) 70

Vi DU

(¢ Vidu 1. Tim m dé do thi (C) : y = % cat duong thang (d) : y = 2x + m tai 2 diém phan
biét.

BAI TAP TU LUAN
Bai 63 Tim m dé do thi (C) : y = _*; cit dudng thang (d) : y = m(x — 2) tai 2 diém phan biét.

)ty
Bai 64 Tim m dé€ do thi (C) : y = X2 cit duong thang (d) : y = x + m tai 2 diém phan biét.

Bai 65 Tim m dé do thi (C) : y = 2! cat duong thang (d) : y = mx +2m + 1 tai 2 diém phan
biét,

Bai 66 Cho ham s6y = 2:41(C). Tim m dé duong thang (d) : y = —x + m cat (C) tai 2 diém phan

biét A, B sao cho AB = 4.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 4: Tim THAM s6 BE 80 THI (C) y = ax® + bx® + cx + d CAT PUGNG THANG (D) TAI
3 DIEM PHAN BIET.

PHUONG PHAP

Budc 1: Lap phuong trinh hoanh do giao diém gita (C) va (d), ky hiéu la phuong trinh (*)
Budc 2: Nham dugce 1 nghiém la xg. Chia Hoocner, dua phuong trinh nay vé dang

X = X

2 _ 2 _

(x — x0) (ux +bx+c> =0& | ax +(b)x—|—c—0
B(x

Budic 3: Bé (C) va (d) cat nhau tai 3 diém phan biét thi phuong trinh (*) phai c6 3 nghiém phan
a#0
biét . <> phuong trinh (2) phai c6 2 nghiém phan biét khac xp. <> { Ag >0 Trong truong hop
, 8 (x0) # 0
khong nhdm dugc nghiém, ta ¢6 thé Iy ludn ham s6 ¢6 2 diém cyc tri nam 2 phia so vdi duong
(d). Vi du: D€ (C) cat truc hoanh tai 3 diém phan biét thi ham sb phai c6 CD,CT va ycp - ycr < 0

Vi DU

(@ Vidu 1. (d):y = mxtai3 Vidu5: Tim m dé dd thi (C) : y = x> — 6x® + 9x cat duong thang
diém phan biét.

BAI TAP TU LUAN
Bai 67 Tim m dé do thi (C) : y = x® — 3x + 1 cat dudng thang (d) : y = mx + 1 tai 3 diém phan
biét.
Bai 68 Tim m dé do thi (Cp) : v = x® 4+ 2mxx® + (m + 3)x + 4 cat duong thang (d): y = x +4 tai 3
diém phan biét.
Bai 69 Tim m dé do thi (Cp,) : y = x> — 2x* + (1 — m)x + m cat truc hoanh tai 3 diém phan biét.

1

3X

Bai 70 Chohamsb (C) 1y = 33 —mx? —x +m + 3.

Khao sat su bién thién va vé dd thi ham s6 khi m = 0.

Tim m d€ do thi ham s6 (C,) cat Ox tai 3 diém c6 hoanh do xj, x2, X3 théa man: x7 + x3 + x5 >
15
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7. TUGNG GIAO PO THI

DANG 5: Tim THAM s6 BE D6 THI (C) : v = ax® + bx? + cx + d CAT TRUC HOANH TAI 3
DIEM PHAN BIET LAP THANH MOT CAP s6 CONG

PHUONG PHAP

Cach 1: dung dinh nghia cap s cong

Cach 2: dung tinh chat dac biét sau:

Luu y quan trong: Néu do thi cat truc hoanh tai 3 diém cach déu nhau (day cting la tinh chat cta
mot cAp sb cong) thi diém udn ndm trén truc hoanh.

Diéu kién can de do6 thi ham bac ba cat truc hoanh tai 3 diem lap thanh mot cap so cong la toa do
diém ubn phai ndm trén truc hoanh < y (— 3%) =0.

Giai phuong trinh nay suy ra m.

VI DU
BAI TAP TU LUAN

Tim m dé do thi (C) cat truc hoanh tai 3 diém phan biét 1ap thanh mot cAp sb cong:
Bai 71 (C):y = x> +3(m—1)x*4+2 (m> —4m+1) x — 4m(m — 1)

Bai 72 (O):y = x>+ mx? +1
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 6: Tim THAM s6 BE DO THI (C): HAM BAC BON TRUNG PHU'ONNG CAT BUONG THANG
(D) NAM NGANG TAI 4 DPIEM PHAN BIET.

PHUONG PHAP

Budc 1: Lap phuong trinh hoanh do giao diém gitra (C) va (d), dua vé dang ax* + bx? + ¢ =
0 (%)

Budc 2: Dat t = x%. Phuong trinh () tro thanh at? + bt +c = 0 (1)

beé (C) va (d) cat nhau tai 4 diém phan biét thi phuong trinh (*) phai c¢6 4 nghiém phan biét <
phuong trinh (1) phai ¢6 2 nghiém duong phan biét

Vi DU

(¢ Vidu 1. Tim m dé d6 thi (C) : y = x* — 2mx + m + 1 cat truc hoanh tai 4 diém phan biét.

BAI TAP TU LUAN

Bai 73 Tim m dé do thi (C) : y = x* — mxx<® + m cat duong thang (d) : y = 1 tai 4 diém phan biét.

Bai 74 Cho ham s6 (Cp) :y = x* —2(m + 1)x*> + 2m + 1. Pinh m dé (Cy,) cét truc hoanh tai 4
diém phan biét c6 hoanh d6 1ap thanh mot cép sO cong.

Bai 75 Chohamsby = x* —2(m +1)x>+3 (Cy). Tim m dé duong thang y = —2m + 2 cat do thi
(Cy) tai diing hai diém phan biét A, B sao cho dién tich tam gidc OAB bang 8
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8. PIEM CO DINH CUA HO PUONG CONG

z
~

{VND]REB

PIEM CO DINH CUA HO DPUGNG CONG

PHUONG PHAP

Cho ho duong cong (Cy,) : y = f(x,m) véim € R.

Am+B=0 (1)
Am*>+Bm+C=0 (2)
(Cyy) thi toa d cia A phai thoa pt (1) (hodc pt 2) véi moi gia tri cia tham sb m.

Bién d6i phuong trinh trd thanh: [ Cht y rang néu diém A (xq; yo) €

(@R =SELN
I
o O o

A : 8 (néu 1a phuong trinh 1) hodc {

. Toa do diém cb dinh cua (C,,) phai thda hé { B

(néu la phuong trinh 2)

Vi DU

(¢ Vidu 1. Choham s (Cy) : v = x° + (1 — m)x? + 2x + m + 2.Tim toa do nhitng diém c6
dinh ma duong cong (Cy,) ludn di qua véi moi m

BAI TAP TU LUAN

Bai 76 Tim céc diém cb dinh ma ho duong cong (Cy,) ludn di qua:
(Ci) 1y = x° + mx? — 4x — 4m
(Cm) 2y = Tcﬁnl

(Cm) iy = —x*+2mx? —2m +1
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VANDE 9——— - R —
( DIEM CO TOA PO NGUYEN CUA DO THI

PHUONG PHAP

Cho ham s6 y = f(x)(C). Tim trén d6 thi (C) nhitng diém c6 toa dd nguyén. Goi (xp; o) 1a diém
thudc (C) va c6 toa do nguyén.

_b

% € Z\ {~g} , ,

Truonghop1:y = A+ axib' Taddtnhusau ¢ A e Z (A: s0 nguyén; B chia héet cho
B: (ax+D)

ax+b

Truong hogp 2: y = /f(x) Dua vao tap xac dinh dé loc ra cac gia tri nguyén cda x, tiép tuc kiém
tra dén vy r6i két luan.

Truong hop 3: y = f(sinx) hodcy = f(cos x). Dya vao diéu kién —1 < sinx <1,—1 < cosx < 1
dé tim ra mién gia tri, tr do ra yo trudc roi suy ra nghiém xy phu thudc vao k(k € Z), chon k
thich hgp dé ra két qua.

VI DU
(¢’ Vi du 1. Tim cac diém c6 toa dd nguyén ctia do thi (C) : y = 233:;31

Loi giai.
TXD : D = R\ {—%} Goi (xp; 1) 1a diém thudc (C) c6 toa dd nguyén. Ta co: yy = % + 2(2x5T1)
& 2y = 1+ 57 D&y rang xg € Z = 2y € Z.Suy ra (2x) + 1) phai la udc s6 ctia 5

2xo+1=1 XO:0:>yQ:3<N)

2x0+1=-1 xg = —1=yo= —2(N)

Tl 2xg+1=5 | x=2=1yy=1(N)

2x0+1= -5 XQ:—3:>]/0:O(N)

C6 4 diém trén (C) c6 toa dd nguyen la
(0;3),(—1;-2),(2;1),(-3;0)
]
(¢’ Vi du 2. Tim cac diém c6 toa dd nguyén ctia d6 thi (C) 1y = x +2 + /1 — x2
Loi giai.
TXD: D = [-1;1]
Goi (x0; o) 1a diém thudc (C) ¢6 toa dd nguyeén. Ta c6:
jﬁog[zl.l] xo = 0;—1;1 Xo=01:>yo=3(1\8\])
0 -4 = B 2 = xo=-1=yy=
y0:x0+2+\/1—x% Yo =% +2+1—x xo =1=yo=3(N)

C6 3 diém trén (C) c6 toa do nguyeén la (0;3), (—1;1),(1;3) O
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9. PIEM CO TOA PO NGUYEN CUA PO THI

(¢’ Vi du 3. Tim cac diém c6 toa dd nguyén ctia do thi (C) : y = 1 +sinx

Loi giai.

TXED = R.

Vi-1<sinx<1Inén0<y<2

Goi (x0;0) 1a diém thudc (C) c6 toa do nguyeén. Ta co:

Yo =1+sinx Yyo=0=1+sinxg =0 Yo =0=sinxg = —1

Yo € Z Yyo=1=1+sinxy=1 Yyo=1=sinxg =0
= . = .

Yo € [0;2] Yo=2=1+sinxg =2 Yo =2=sinxy =1

Xg € Z Xg € Z Xg € Z.

Dé thay xo = k% (k € Z).
Ta chi c6 thé chon duge duy nhat mét gia tri k = 0 thi mdéi duge xg = 0 1a s6 nguyén.
Lic d6 yp = 1 Vay c6 1 diém trén (C) c6 toa dd nguyén la (0;1) O

BAI TAP TU LUAN

Bai 77 Tim trén do thi cia cac ham sb sau nhitng diém c6 toa do nguyén:
— 3x+2
Y=5=

& ==
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

VAN PE 1Q - S— —
{ EK)TTH]iAN[CE“IAJGH\TPJ]‘IYET])O
DANG 1: TRI TUYET BOI TOAN PHAN v = |f(x)| (C')

PHUONG PHAP

Budc 1: Khao sat va vé do thiy = f(x) (C) (khong c6 ddu GTTD)
Budc 2: Ta nhan xét d6 thi ( C') nhu sau

_ _ [f(x)  khif(x)>0
=l {_f(x) khi f(x) <0

Do d6 dé thiy = |f(x)| gom 2 phan:
Phan I: Phan tif truc hoanh tré 1én ctia d6 thi (C) : y = f(x)
Phan 2: D6i xting phan d6 thi phia dudi truc hoanh cta (C) : y = f(x) qua truc hoanh.

Vi DU

(¢ Vidu 1.
> fp N o~ 2A c 1o 2 4
Khao sat va vé do thi ham sb: y = % — 3x? + g(C)

Suy ra do thi ham s6 y =

4 7
g -3+ 3 ()

BAI TAP TU LUAN
Bai 78 Chohams6 (C) :y = x° — 3x% + 6 (C)

Khao sat va vé do thi ham s6 (C).

Bién luan theo a s6 nghiém ctia phuong trinh: [x* — 3x% — 6| = 22 — 1
Bai 79 Chohamssé (C) :y = x° — 3x(C)

Khao sat va vé do thi ham s6 (C).

Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: [x® — 3x| +m —2 =0
Bai 80 Chohamsé (C) :y = x* —2x> — 1 (C)

Khao sat va vé do thi ham s6 (C).

Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: }x4 —2x> -1l =m
Bai 81 Chohamsb (C):y = £H

Khao st su bién thién va vé do thi (C) ctia ham sb trén.

Vé do thi ham s6 (C') 1 y =

x+1
x—1
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10. PO THI HAM CHUA GIA TRI TUYET POI

DANG 2: TRI TUYET DOI CUA RIENG x: iy = f(|x]|) (C)

PHUONG PHAP

Budc 1: Khao sat va vé do thi y = f(x) (C) (khong c6 ddu GTTD)
Budc 2: TA nhan xét do thi (C') nhu sau

B | f(x) khix >0
y_f(M)_{f(—x) Khix < 0

vay = f(|x|) 1a ham s6 chan nén do thi c6 truc d6i xtiing 1a Oy Do dé dé thiy = f(|x|) (C') gobm
2 phan:

Phan 1: Phan bén phai tru tung Oy ctia d6 thi (C) : y = f(x).

Phan 2: D6i xung phan do thi trén qua Oy.

Vi DU

(¢ Vidu 1. Khao sat su bién thién va vé do thi ham sob: y= 2x3 —9x? 4+ 12x — 4 (Q)

Tim m dé phuong trinh 2 ‘x4 —9x% + 12| x | —4 = m ¢6 6 nghiém phan biét.

BAI TAP TU LUAN
Bai 82 Chohams6éy = x*> + x — 1 (C).

Khao sat va vé do thi (C) ctia ham s6 trén.

Tir d6 hay suy ra do thi ham sé: y = |x|' + | x|
Bai 83 Cho ham s6: y = x* — 6x2 + 9x (C)

Khao sat va vé do thi (C) cia ham s6 trén.

Bién luan theo m s6 nghiém ctia phuong trinh: |x|" — 6x? +9|x| =3 +m = 0

N

+|x|
— x|

Bai 84 Khdo sat sy bién thién va vé d6 thi ham sé y = 3™ Suy ra do thi ham s6 y =

N
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 3: TRI TUYET POI cuc BO v = |u(x)| -v(x) (C')

PHUONG PHAP

Buéc 1: Khao sat va vé do thiy = u(x) - v(x)(C) (khong c6 dau GTTD)
Budc 2: Ta nhan xét do thi ( (C*) nhu sau

u(x),o(x khiu(x)>0
y=lu(x)fo(x) = 1100
—u(x),v(x) khiu(x) <0
Do d6 do thiy = |u(x)]v(x) (C') gdbm 2 phan:
Phan I: Phan ctia d6 thi (C) : y = f(x) trén mién u(x) > 0
Phan 2: Dbi xing phan do thi cta (C) iy y = f(x) trén mién u(x) < 0 qua truc hoanh.

Vi DU

(¢ Vidu 1.

Khao sat va vé do thi ham sé y = 1 (C).

-+

x+1 (C/>

Tir d6 suy ra d6 thi ham s6 y = R

BAI TAP TU LUAN
Bai 85 Chohamséy = f(x) = 2x> — 3x2 +1(C)

Khao sat va vé do thi (C) ctia ham sé.

Tir d6 thi (C), hay suy ra do6 thi chiahams6:y = [x — 1| (2x* —x — 1)
Bai 86 Chohams6y = f(x) = x* — 2x? — 3(C)

Khao sat va vé do thi (C) ctia ham s6 trén.

Dinh m dé phuong trinh sau c6 dung 5 nghiém phan biét :

h?—ﬂ<ﬁ+4>—&n+6:0
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11. TINH CHAT PO THI HAM F'(X)

VANDE 11 — P -
( TINH CHAT DO THI HAM F'(X)

DANG 1: TiNH DON BIEU CUA HAM SO y = f(x) DYA VAO PO THI v = f/(x)

PHUONG PHAP

Theo dinh ly vé tinh don diéu va dau ctia dao ham, dya vao do6 thi ham s6 y = f/(x) ta nhan thay:
* f'(x) > 0 thi x thudc khoang tuong tng véi phan dé thi ham sb y = f/(x) nam phia trén truc
hoanh. Khi d6 ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang dé.

* f/(x) < 0 thi x thudc khodng tuong tng vdi phan do thi ham s6 y = f/(x) nam phia dudi truc
hoanh. Khi d6 ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang do.

Vi DU

(¢ Vidu 1.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 dao ham trén doan y
[a; e]. Biét d6 thi ham s6 y = f/(x) nhu hinh bén, hay tim
cac khoang dong bién va nghich bién ctia ham s6 y =
f(x) trén [a;e].

0 e x
(¢ Vi du 2.
Chohamsby = f(x). Him sy = f'(x) c6 dd y
thi nhu hinh bén. Ham s6 y = f(2 — x) dong bién
trén khoang nao? y = f'(x)
1 /\ 1 4
0 X
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

DANG 2: Cyuc TRI CUA HAM SO iy = f(x) DUWA VAO PO THI v = f/(x)

PHUONG PHAP

y = f'(x) cat truc hoanh tai diém c6 toa do (x,,0).

Theo dinh ly vé diéu kién dd dé ham s c6 cuc tri, dya vao do thi ham sb y = f/(x) ta c6 hé qua:
- Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khoang (a,b) va dat cuc dai hodc cyc tiéu tai x, thi
f'(x,) = 0.Suy ra néu ham s6 y = f(x) dat cyc dai hodc cyc tiéu tai x, thi d6 thi ham so

- Néu f’(x) d6i diu tir duong sang am khi qua x, thi x, 1a diém cyc dai ctia ham s6 f(x). Nguoc
lai, néu f’(x) d6i diu tir am sang duong khi qua x, thi x( 1a diém cuc tiéu ctia ham sb f(x).

VI DU

(¢ Vidu 1.

hinh bén. Tim s6 diém cyc tri cia ham s6 y = f(x).

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi y = f'(x) la duong cong trong  hinh vé

(¢ Vi du 2.

hinh bén . Tim diém cuc tiéu ctia ham s6 y = f(x) trén doan [0;3].

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d6 thi y = f'(x) 1a dudng cong trong  hinh anh

BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dothiy = f/(x) la
duong cong trong hinh bén. Ménh dé nao dudi day dung?

A. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (—1;1).

B. Ham sb f(x) nghich bién trén khoang (2; +c0).

C. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (—2;1).

D. Ham sb f(x) nghich bién trén khoang (0;2).

Cau 2.
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11. TINH CHAT PO THI HAM F'(X)

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 do thi y = y
f'(x) 1a duong cong trong hinh bén. Ménh dé nao dud day A
dung?

A. Ham s6 f(x) c6 hai diém cuc tri.

B. Ham sb f(x) dong bién trén khoang (1;3).

C. Ham s f(x) dong bién trén khodng (—o0;2).

D. Ham s6 f(x) nghich bién trén khoang (4; +c0).

Cau 3.
Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R va c6 do thi y = y
f'(x) la duong cong trong hinh bén. Paty = g(x) = f(x + A
1).Ménh dé nao sau day dung?
A. Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (1;3).
B. Ham s6 g(x) dong bién trén khoang (3;5).
C. Ham s g(x) nghich bién trén khoang (2;4).
D. Ham s6 g(x) nghich bién trén khoang (3;5).

(@)

Cau 4.
Cho ham s6 y = f(x). Ham s6 y = f/(x) c6 d0 thi y
nhu hinh sau: Haim s6 y = f(2 — x) dong bién trén A
khoang nao? e

A (1;3). B. (2;+c0). y=r

C. (—2;1). D. (—co; —2).

-1 1 4
o >

Cau 5.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi y = f/(x) la
duong cong trong hinh bén dudi.Xét ham s6 g(x) = f (x* —2).
Ménh dé nao dudi day sai?

A. Ham s6 g(x) dong bién trén (2; +o0).

B. Ham sb ¢(x) nghich bién trén (—1;0).

C. Ham s6 ¢(x) nghich bién trén (—oco; —2).

D. Ham s6 g(x) nghich bién trén (0;2).

Cau 6.

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thiy = f/(x) la
duong cong trong hinh bén . Tim s6 diém cyc tri cia ham s6
y = flx).

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 7.

Cho ham s6 ¥ = f(x) lién tuc trén R va c6 do thiy = f/(x) la
duong cong trong hinh bén. Tim so diém cuc tri ctia ham sb

g(x) = f(x) +4x
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 8.

Trang 76 | 151

Ay
>
Ay
\ ,
-1 ®) >x
—4
NHOM PI LATEX



11. TINH CHAT PO THI HAM F'(X)

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 dd thi y = f/(x) 1a duong

5 . s Yy

cong trong hinh bén . Tim diém cuc tiéu cia ham s6 y = f(x) trén A
doan [0;3].

A x=0. B. x=1. C x=2 D. x = 3.

O 1 2 3 >X

Cau 9.
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi y = f'(x) la duong y
cong trong hinh bén . Ham s6 ¢(x) = f(x) — x dat cuc dai tai diém A
nao sau day?

A x=-1. B. x=0. C. x=1 D. x = 2.
Cau 10.

Cho ham s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén [-2;2], c6 d0 thi cta
ham s6y = f’(x) nhu hinh bén. Tim gia tri xo dé ham séy = f(x)
dat gia tri 1on nhat trén [—2; 2]

A. Xp = 2. B. Xg = —1. C. Xp = —2. D. Xg = 1.

Cau 11. Cho ham s6 f(x), bang xét dau cta f'(x) nhu sau:

X —0o0 -3 -1 1 ~+00

f'(x) -0 + 0 — 0 -+

Ham s6 y = f(3 — 2x) nghich bién trén khoang nao duéi day?
A. (-2;1). B. (2;4). C. (1;2). D. (4 +0c0).

Cau 12.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

Cho ham s6 y = f(x) c6 dd thi ham dao ham y = f'(x)
nhu hinh vé. Ham s6 g(x) = £(2019 — 2020x) dong bién
trén khoang nao trong cac khoang sau?

A. (—1,0). B. (—o0; —1).
C. (0;1). D. (1; o).
Cau 13.

Cho ham s6 bac bén y = f(x) c¢6 do thi cia ham sb

y = f'(x) nhu hinh vé bén. Ham sb y = 3f(x) + x° — Ay
6x% + 9x dong bién trén khoang nao trong cac khoang
sau day? )
A. (0;2). B. (—1;1). |
C. (1;+o0). D. (—2;0). [+ = 5 >,
-3
Cau 14.
Cho ham s6 da thitc f(x) c6 dao ham trén R. Biét y
£(0) = 0 va dd thi ham s6 y = f'(x) nhu hinh sau. A
Ham s g(x) = |4f(x) 4+ x?| dong bién trén khoang /\ 1 F(x
nao dudi day? | /
A. (4 +o00). B. (0;4). 1 ——
C. (—o0; —2). D. (—2;0). —2 X

Cau 15. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R c6 dao ham f’(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau

nhu hinh vé bén

f'(x)
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11. TINH CHAT PO THI HAM F'(X)

Hoi ham s6 y = f (x* — 2|x|) 6 tat cd bao nhiéu diém cuc tri?
A. 4. B. 8. C. 9. D. 11.
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CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO

ON TAP CHUONG I
Bai 89 Chohamssb (Cy) :: y = —x° + 3x% + 3mx — 1.

¢ Khao sat sy bién thién va vé d6 thi ham sb khi m=0.
& Tim m dé ham sb (C,,) nghich bién trén khoang (0; +co)

Bai 90 Cho ham sb y = 2x® — 3(m + 1)x? + 6mx. Tim m dé dd thi ham sb (C,,) ¢6 hai diém cuc tri
A va B sao cho duong thang AB vuong géc v6i duong thang y = x + 2.

Bai 91 Chohamséy = 2x3 — 3mx? + (m —1)x +1 (Cy). Tim m dé duong thang y = —x + 1 cat
(Ci) tai ba diém phan biét.

Bai 92 Chohamsby = x* —2(m +1)x?> +m?> (Cp).
¢ Khio sat sy bién thién va vé d6 thi ham s6 khi m = 0
& Tim m dé db thi ham s6 (C,,) ¢6 3 diém cuc tri tao thanh 3 dinh ctia mot tam gidc vuodng.
Bai 93 Chohams6y = 2x* —4x? (C).
€D Khio sat sy bién thién va vé d6 thi ham s6 (C).
¢ Véi gia tri nao ctia m, phuong trinh 12 |x? — 2| = 0 ¢6 diing 6 nghiém phan biét?
Bai 94 Chohamsdy = -5 (O).
¢ Khio sat sy bién thién va vé d6 thi ham s6 (C).
¢ Dinh m dé duong thing (d): y = —x + m cit db thi (C) tai 2 diém phan biét.
Bai 95 Cho hams6 y = —x®+3x  (C). Tim m dé phuong trinh — |x°| 4 3|x| = m ¢6 3 nghiém
phan biét.
Bai 96 Tim trén (C) nhiing diém c6 tong khoang cach tir d6 dén hai tiém can 1a nho nhat.
@y=2 ©
@y=5 ©

Bai 97 Chohamsb y = 25 (C)

€D Khio sat sy bién thién va vé dé thi ham s6 (C).

¢} Ching minh rang dudng thing y = —x + m luén cit 4o thi tai 2 diém A va B. Tim m dé AB
ngan nhat.

Bai 98 Chohams6éy = —2x> +6x +2(1).
¢ Khio sat sy bién thién va vé dé thi (C) ctia ham s6 (1).

9 Tim m dé duong thang (d) :: y = 2mx — 2m + 6 cat d6 thi ham s6 (1) tai ba diém phan biét A,
B, C sao cho tong hé sb goc cac tiép tuyén véi (C) tai A, B, C bang —6.

Bai 99
€D Khio sat sy bién thién va vé d6 thi ham s y = 2x% — 9x2 4 12x — 4.
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11. TINH CHAT PO THI HAM F'(X)

¢ Tim m dé phuong trinh sau c6 6 nghiém phan biét: 2 [x3| — 9x2 + 12[x| = m

Bai 100 Chohamsby = Z;fll (1)

¢ Khio sat sy bién thién va vé d6 thi ctia ham s6 (1).

9 Goi M la diém thuoc do thi (1) c¢6 tung do bfZlng 5. Tiép tuyén ctia do6 thi (1) tai M cat cac truc
toa do Ox, Oy lan luot tai A va B. Tinh dién tich tam giac OAB.

12 Trang 81 | 151



CHUONG 1. KHAO SAT & VE PO THI HAM SO
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CHUONG 2. LUY THUA, MU & LOGARIT

VAN PE 1 —
{ LOY THUA

KIEN THUC CAN NHO

Dinh nghia lty thira va can
Choa € R, n € IN*

beRlacanbacnciaa < b" =a

Nhan xét
Vi moi a € R: C6 duy nhat mot can bac 7 1é, ki hiéu {/a
Véi n chan

e a < 0: Khong ton tai can bac 7 ctia a
e 1 =0:Cémotcinbacn ctaalasd0

e 14 > 0: C6 dung hai can bac n chan
Ki hiéu: {/a va —{/a, trong d6 /a > 0va —/a <0

SO mu « Cosoa | Lay thua a®
o =n € N* aeR |a*=a"=a-a-... -a(nthtrasoa)
xa=0 140 |a*=a"=1
B 1
x = —n, (n € IN¥) a#0 a”‘:a”:a—n
7
a“:%z(mEZ,nelN*) a>0 |a*=an =Ya", (Ya=bsa=0D"
o =limr,, (r, € Q,neN*) |a>0 a* = lima'
Mot sb tinh chat cua liy thira
binhli1l:Choa #0,b #0,m,n € Z, ta co: "
a) am_an:anz+n b) L:am—n
n
C) (am)n:am-n d) (ab)n:an.bi’l

axn  a”
o (3) =5
binhli2: Chom,n € Z
e Voia>1:a">a"&m>n
e VGi0<a<l:a">ad"em<n

Héqual
V6i0 <a < bvam € Z thita co:

e /" <" = m >0
e /" >V = m <0

3. Mot s6 tinh chat ctia cin bac n
Choa,b>0;m,necIN*; p,q € Z.Ta cé:
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1. LUY THUA

a) Vab = {/a- /b b) VaP = ({/a)” (a > 0)

C)Neu— thlx”/ = {/a9,%a > 0 d)\l/az\/a(b>0)
b b
bac b1et \f " am

m n m \[

VI DU

r

1 —10 1 -9
(' Vi du 1. Tinh gia tri biéu thirc A = (10) 2773 4(02)7*- 2572+ 12871 <2>

5 5
@ Vidu 2. Ritgon: B = LY (= 0)
y

BAI TAP TU LUAN

THIEU TRANG 116

) (Va+/b) (a + b3 — Vab)
o (Vai = Va)
I (=)

d)

12 Trang 85 | 151



CHUONG 2. LUY THUA, MU & LOGARIT

VAN DE 2 -
{ LOGARIT

KIEN THUC CAN NHO

||Q Dinh nghia 4.

Cho hai s6 duong a, b v6i a # 1. S6 « théa man dang thic a* = b duge goi la 16garit co sb a ctia
bvakihiéulalog, b. Taviét|a = log b < a* =b

A Tinh chat 1. Choa, b > 0,a # 1, ta c6:

e log.a=1,1og,1=0

o a°8:% = p,log (a%) =
Logarit ctia mot tich: Cho 3 s6 duong a, by, by véia # 1, ta c6:
e log (b1by) = log, by +log, by
Logarit cia mot thuong: Cho 3 s6 duong a, by, by véia # 1, ta c6:

by

e log, b

= log, b1 — log, by
e Dacbiét: v6ia, b > 0,a # 1log, :1 = —log, b

Logarit cua lay thtra: Choa, b > 0,a # 1, véi moi « ta co:
e log b* = alog, b

1
e Dac biét log, Vb = p log, b
Cong thirc d6i co s6: Cho 386 duong a, b, c véia # 1, ¢ # 1, ta co:

log b
e log b= lzgca
8¢
1 1
e Dac biét: log, clog . valog,.b = " log, bvéin #0
C

Logarit thap phan va Logarit tu nhién

e Logarit thap phan la 16garit co s6 10
Viét: log,, b = logb = Igb

e Logarit tu nhién va logarit co s e

n——+00

. 1\"
Viet:log,b = Inbvoie = lim <1 + n) ~2,71828 ...
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2. LOGARIT

Vi DU

(¢ Vidu 1. Tinh:
a) log% 8 b) 3210835

1
C) ZIOg% 6— Elog% 400+310g% V45 d) log, /3 - log; 36

(£ Vi du 2. Cho biét a = log, 20. Tinh log,, 5 theo a

BAI TAP TU LUAN
Bai 1 Tinh
a) log, 64 b) log% 8 c) log, V9
1
d) logs 625 e) log,50,125 f) logg 1
1
g) log,, 625 h) log% o i) log, v/8
Bai 2 Tinh
a) log,49 — log, 343 b) ZIOg% 6—3 log% 400 + 3 log% V45
c) log,4 +log,9 d) log%Z—i—Zlog%%—l—log%%
1
log, 24 — > log, 72
e) 3log,log, 16 + log% 2 f) 1
log, 18 — 3 log, 72
Bai 3 Tinh
a) 32log; 5 b) 4108, 1
1 logs % log, 2
e) 25% logs 10 f) 64% log, 10
5 -2 logl 3
e 4 log, 27
o (2)
i) 31+4logs 5 ]) 21-log,7

k) 5% logs 25+21og 100— % logs9

Bai 4 Tinh:
a) log 38-log, 81 b) log 3 -log, 36
1 3 log, 64
) log \/; logys V2 ) log, 64

12 Trang 87 | 151



CHUONG 2. LUY THUA, MU & LOGARIT

Bai 5
a) Cho biéta = log, 20. Tinh log,, 5 theo a
b) Chobiéta = log, 2 va b = log, 5. Tinh log, 5 theo a va b
c) Chobiét a = log,,3 va b = log,, 5. Tinh logs, 1350 theo a va b
d) Cho biéta = log;s 3. Tinh log, 15 theo a
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3. HAM SO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

( VAN PE 3

HAM SO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

KIEN THUC CAN NHO

12

¢ Ham lay thia y = x*

e Dinh nghia: Haim s6 y = x* dugc goi la ham s6 liy thra.
e Tap xac dinh: Tap xac dinh ctia ham s6 y = x* la.
@ 2 = Rnéu « la s6 nguyén duong.
® 2 =R\ {0} véi « 1a nguyén am hodc bang 0.
® 2 = (0;+00) v6i a khong nguyen.
x—1

e Dao ham: Him s6 y = x*, (x € R) ¢6 dao ham v&i moi x > 0 va (x*) = o - x

e Tinh chat ctia ham s6 lity thira trén khoang (0; +c0).

y=x%a>0 y=x%a>0
a. Tap khao sat: (0; +o0) a. Tap khao sat: (0; +o0)
b. Su biéen thién: b. Su bien thién:
+y =a-x*1>0,Vx > 0. +y =a-x*1<0,Vx > 0.
+ Gidi han dac biét: + Gidi han dac biét:
lim x* =0, lim x* = 4+ lim x* = 40, lim x* =0
x—07T X—+00 x—=0+ X— 400
+ Tiém can: khong co + Tiém can:

- Truc Ox 1a tiém can ngang.
- Truc Oy 1a tiém can dung.

c. Bang bien thién c. Bang bién thién
x |0 +00 x |0 +00
y + y -
+o00 +o00
vy y T~
0 0

d. D6 thi ham so \ N
Do thi ham s0 luy thira y = x* ludn di

y <2
21 P qua diém I(1;1).
Khi khao sat ham sb luy thira véi
O<a<i sO mi cu thé, ta phai xét ham s6

do trén toan bd tap xac dinh cua

1 o= no. Chang han:

| x <0 y=x,y=xy=x"
(@] 1 X
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CHUONG 2. LUY THUA, MU & LOGARIT

Ham sdmay = a¥, (a > 0,a # 1).
e Tap xac dinh: 7 = R.
Tap gia tri: T = (0; +c0), nghia la khi giai phuong trinh ma ma dat t = a/(*¥) thit > 0.
Tinh don diéu:
@ Khia > 1 thi ham s y = a* dong bién, khi d6 ta ludn c6

af ) > a8 o F(x) > g(x).
@ Khi0 < 2 < 1 thi ham s6 y = a* nghich bién, khi d6 ta ludn c6

af ) > a8 o F(x) < g(x).

Pao ham:

Do thi: Nhan truc hoanh lam duong tiém can ngang.

Y Y

=a* — X
L yfg
(0<a<1)

// \1\

O X O X

Ham s6 logarit y = log, x, (a > 0,a # 1).

e Tap xac dinh: ¥ = (0; +0).
e Tap gia tri: T = R, nghia la khi giai phuong trinh logarit ma dat t = log, f(x) thi ¢t
khong c6 diéu kién.
e Tinh don diéu:
@ Khia > 1 thiham s6 y = log, x dong bién trén Z, khi d6
log, f(x) > log,g(x) & f(x) > g(x).
@ Khi 0 < a < 1 thi ham sb y = a* nghich bién trén 2, khi d6
log, f(x) > log,g(x) & f(x) < g(x).

e Dao ham:

@ (log, |x|)" =

1/[/

= (log, |ul)" =

x-lna u-Ina
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3. HAM SO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

/

@ (Inx) ==, (x>0) = (In|u|) = %

KR

/
= (In"|u]) =n- = In" " ful.
u

e D5 thi: Nhan truc tung lam dudng tiém can ding.

Yy Yy

Vi DU
(¢’ Vi du 3. Tim tap xac dinh ctia cdc ham s6 sau:
a) y = (x2—4x)2 b) y = (x2—4x)72
1
C) y:(x2—4x)ﬁ d) y = (x> —4x)?
e) y = Va2 —4dx f) y=vx2—4x
2 1
g) v = log, (x* + 2x) h)y:1n<;j2)
(" Vi du 4. Tinh dao ham ctia cac ham s6 sau:
3
a) y= (x> +3x—4)* b) y = log, (x* + 1)
) y=(2x>—3x—4)¢" d) y=x? Inx
(Z" Vi du 5. Khao sat su bién thién va vé do thi ctia cac ham s6
3 1\*
a) y=x 4 b)yzlog%x c)y:<3>

BAI TAP TU LUAN
Bai 9 Tim tap xac dinh:
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a) y=3(x—1)73%. b) y = vVx2 —3x — 4. c)y:(Z—xz)%. d) y = (x+1)v2.
Bai 10 Tim tap xac dinh:
a) y = log,(2 — 5x). b) y = log, (x* + 2x). ) y =log; (4—x?).
B 2x +3 B u -
d)y—logﬁx_l. e) y =log, (x* —6x+5). f) y_log4x—3'
Bai 11 Tinh dao ham:
3
a) y= (x*+3x—4)%. b)y:(4—x2)\/§. c) y=e* sin2x.
d) y = (2x* —3x — 4) ¢~. e) y=3""12 f) y=e¥+2,
g)y:2x—|—;. h) y = x? - Inx. i) y:1n<x—i—\/1~|—x2).

j) v=1log, (x*—2x+5).
Bai 12 Ching minh rang mébi ham s6 sau day thda man hé thitc tuong ting da cho:
a) Cho y = e*"*. Chiing minh rang: v/ cos x — ysinx —y” = 0.

b) Cho y = (x + 1)e*. Chiing minh rang: iy’ — y = e*.

c) Chohamsdy = In (1_13() . Ching minh rang: x - v/ +1 = eV.

Bai 13 Tim GTLN,GTNN:

In? x
a) y = x%e* +1trén [-3;2]. b) y = — - ltén [1;€3].
¢) y=In"x —Inxtrén [1;¢%]. d) y = (x> = 3x +1) e* trén [-3;0].
e) y = x’Inx trén [1;e]. f)y y= eix trén [0; +00).
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CAU HOI TRAC NGHIEM

Caul. ’\Iim ménh (:Ié dung trong cac ménh /dé sau: ) ?
A. D0 thi ham s0 y = a”* va d6 thi ham s0 y = log, x doi xitng nhau qua duong thang y = x.
B. Him sd y = a* v6i 0 < a < 1 dong bién trén khodng (—oo; +00).
C. Ham s6 y = a* v6i a > 1 nghich bién trén khoang (—oo; +c0).
D. D6 thi ham s y = a* véia > 0 vaa # 1 ludn di qua diém M(a; 1).

Loi giai.
O
Cau 2. Trong cdc ménh dé sau, ménh dé nao la ménh dé sai ?
A. Haim s6 y = x” ¢6 tdp xadc dinh 1a D = R.
B. Do thiham sy = x* v6ia > 0 khong co tiém can.
C. Ham s6 y = x” v6i a < 0 nghich bién trén khoang (0; +oo).
D. D6 thi ham s6 y = x? véi & < 0 ¢6 hai tiém can.
Loi giai.
O
Cau 3. Cho ham s6 y = log; x. Khang dinh nao sau day sai
5
. —1
A. Ham s0 ¢6 tap xac dinh 1la D = R\ {0}. B. y = L
C. Ham sb nghich bién trén khoang xac dinh.  D. Do thi ham sb ¢6 tiém can dung la truc Oy.
Loi giai.
O
Cau 4. Khang dinh nao sau day sai ?
A. Ham s y = 2* dong bién trén RR. B. Ham s y = log; x nghich bién trén IR.
2
2 1\"* . 2 R 2
C. Himsoy = <e> nghich bien trén R. D. Ham s0 y = In x dong bien trén (0; +o0).
Loi giai.
O
Cau 5. Trong cac ham s6 sau, ham s6 nao dong bién trén R ?
X
X
A. y =log, x. B. y= <E) . C y= <\/§> . D. y =log; x.
2 2 >
Loi giai.
O
Cau 6. Xac dinh a dé€ ham s6 y = (2a — 5)* nghich bién trén R.
A.g<a<3. Bg§a<3 C. a>3. D.a<g.
Loi giai.
O
Cau 7. Tap xac dinh ciahamséy = a* (a > 0;a # 1) la:
A. (0;+00). B. [0; +o0). C. R\{0}. D. R.
Loi giai.
O
Cau 8. Tap xac dinh cia ham s6y = (x> — 3x +2) ° la:
A. D= (—o0;1)U (2; +). B. D = R\{1;2}.
C. D = (0;+o0). D. D = (1;2).
Loi giai.
O

12 Trang 93 | 151



CHUONG 2. LUY THUA, MU & LOGARIT

Cau 9. Tap xdc dinh ctia ham s6 y = (3x% — 1)2 1a

1 1
A.D=R {:i:} B. D:{:I:}.
e 73
1 1 1 1
C D= (—o—-L)U ;+oo>. D. (_;).
(75) (%5 e
Loi giai.
UJ
Cau 10. Tim tap xac dinh D ctia ham s6 y = In (—2x% + 8),
A. D = (—00; —2) U (2; +00). B. D = (—o0; —2] U [2; +00)
C. D= (-2;2). D. D =[2;2]
Loi giai.
U
n A s s sz x+3 ..
Cau 11. Tap xac dinh cua ham so y = log, T la:
A. D= (-32). B. D=R\{3;2}
C. D = (—o0; —3) U (2; +0). D. D = [-3;2]
Loi giai.
U
Cau 12. Tap xac dinh ctia hAm s6 y = ! +In(x—1) la:
A. D= (1;2). B. D — (1; +-c0). C. D = (0;+oo). D. D = [1,2].
Loi giai.
]
Cau 13. Tim cdc gid tri thuc ctia m dé ham s6 y = In (x? — 2mx + 4) c6 tap xdc dinhla D = R ?
A —2<m<2. B. |72 C.m>—2. D. 2<m<2.
m< =2
Loi giai.
]
Cau 14.

Puong cong trong hinh bén 1a d6 thi cia mét ham s6 trong bon ham
s6 duoc liét ké & bon phuong an A, B, C, D dudi day. Hoi ham s6 dé
1a ham s6 nao?

A y=(V2) B. y=x.

C. y=2% D.y=(v/2)%
Loi giai.
Cau 15.

Trang 94 | 151

NHOM PI LATEX



3. HAM SO LUY THUA, HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

Duong cong trong hinh bén la dd thi cia mot ham s6 trong bdén ham sb
dugc liét ké g bon phuong an A, B, C, D dudi day. Hoi ham so d6 la ham
s6 nao?

A. y =log, x. B. y= log% X.
C. y=log s x. D. y = log,(2x).
Cau 16.
Puong cong trong hinh bén 1a dd thi cia mot ham sb trong bén ham y

s6 dugce luot ké & bdn phuong an A, B, C, D dudi day. Héi ham s6 d6
la ham so nao?

A. y =log,;x. B. y = logox.
1 1
C’y__§X_§' D.y=—-3x+1.
-1
Cau 17.
Hinh bén la d6 thi ba ham s6 y = log, x, y = log, x, y = log, x y

(0 < a,b,c # 1) dugc vé trén cing mot hé truc toa do. Khang
dinh nao sau day 1a khang dinh dung?
A.b>a>c. B.a>b>c. CCb>c>a. D.a>c>b

log, x

log, x

Cau 18.
Hinh bén la do thi ba ham s6 y = a%, y = b%, y = ¢*
(0 < a,b,c # 1) dugc vé trén cing mot hé truc toa d9. Khang
dinh nao sau day la khang dinh ding?
A.b>a>c. B. a>0b>c.
Ca>c>b D.c>b>a.

) x
log, x

Cau19. Hamsby = (x — 1)% c6 dao ham la:

12
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1 1 3¢/ (x —1)2 3/ (x—1)3
Ay=——— B YyY=——— C = D. y
Y FRE T W/ FEEE / 3 y 3
Cau 20. Dao ham ctia ham s6 y = 4%* 1a
Ay =24%In4. B. y = 4% In2. C. y =4¥In4. D. y =24%In2.
Cau 21. Ham sb i = log, - x> (x # 0) c6 cong thitc dao ham la
2 1 2 1
Ay = . B.y =—— . Y= D.y =
Y T ¥In05 Y = ¥7In0s C V= hos Y = XIn0j
Cau 22. Pao ham ctia ham s6 y = log, (4x + 1)
1 4 In3 4In3
Ay=———\ By=—" Cy=—""_ Dy =
Y= Gxrms PV T roms VT Gt Y= )
Cau 23. Dao ham ctia ham s6 y = In (x* + 3)
2x 2x 2x X
Ay=——"— B yY=—-. Cy=——-. D.y = .
S T 2 +3)m2 STy S T (a2 13) ST X3
Cau 24. Pao ham ctia ham s6 y = log, (3" + 1)
3% 3*In3 In3 1
Ay = . B. y = . Ly = . Dy=——+—.
YT YT V=5 Y= B*+1)m3
Cau 25. Dao ham ctia ham s6 y = (2x — 1)3*
A. 3*(2—2xIn3+1n3). B. 3 (24 2xIn3 —In3).
C. 2.3 4+ (2x — 1)x.3%° 1, D. 2.3%In3.
Cau 26. Dao ham ctia ham s6 y = (x? + 1)3*
A. (x+1)%" B. (x%+1)%". C. (x+1)e". D. x%e*.
Cau 27. Cho ham sb y = ¢*.sin x.Chon khang dinh diing?
A. y =e*cosux. B.y—y=y" C.y' =2(—y). D. y” = —2e* cos x.
Cau 28. Ham s6 iy = x?¢* nghich bién trén khodng nao?
A. (—oo;1). B. (—o0; —2). C. (1;+o0). D. (—2;0).
Cau 29. Gia tri 16n nhat ctia ham s6 f(x) = x%¢* trén doan [—1;1] Ia
1
A. e B. p C. 2e. D. 0.

Cau 30. Cho ham s6 y = e HbY+e Jat cyc tri tai x = 1 va dd thi cia ham sb cit truc tung tai diém
c6 tung do bang e. Tinh gia tri ciia ham so tai x = 2

A y(2)=1. B. y(2) =e. C. y(2) = ¢ D. y(2) = .
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VAN DE 5 -
{ PHUGONG TRINH LOGARIT

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho phuong trinh: 3 3x+8 — 921 Khi d6 tap nghiém cta phuong trinh la:

A. 5 ={2;5}. B. S = {_S_Zm; _SZm}.
C. 5= 5_\/R,-5+\/R : D. S = {-2;-5}.
2 2
Cau 2. Phuong trinh 394 — 81 ¢ méy nghiém?
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Cau 3. Nghiém ctia phuong trinh 2% 4 281 = 3% 4+ 371 Ja:
3 2
A.x:loggzl. B. x =1 C. x=0. D.leoggg.
Cau 4. Phuong trinh 9* — 5.3" + 6 = 0 c6 nghiém la:
A. x =1, x=log,3. B. x = -1, x = log, 2.
C. x=1,x=1log,2. D. x = -1, x = —log, 2.

Cau 5. Phuong trinh 5* + 25! 7% = 6 ¢4 tich cac nghiém la:

A. log5 <1_2\/ﬁ> B. log5 <1+2\/ﬁ> C. 5. D. 510g5 <H2\/ﬁ>

Cau 6. Cho phuong trinh 4.4 — 9.2%t1 + 8 = 0. Goi x1, x7 1a hai nghiém ctia phuong trinh trén. Khi
do, tich xq1.xp béng:

A. -1. B. 2. C. -2 D. 1.
Cau 7. Nghiém ctia phuong trinh 6.4* — 13.6" + 6.9* = 0 la:
23
A. x € {0;1}. B. x {3;2}. C. x e {-1,0}. D. x € {1;-1}.

Cau 8. Voi gia tri cia tham s6 m thi phuong trinh (m + 1)16* — 2(2m — 3)4* + 6m +5 = 0 ¢6 hai
nghiém trai dau?

A —4<m< -1, B. Khéongtontaim. C. —1<m < ; D. —1<m< —2.
Cau 9. Phuong trinh: log, (x* + 4x + 12) = 2. Chon dap an dung:

A. C6 hai nghiém cung duong. B. C6 hai nghiém trai dau.

C. C6 hai nghiém cung am. D. V6 nghiém.

Cau 10. Phuong trinh: log, x + log, x + logg x = 11 c6 nghiém 1a 1 s6 ma tdng cdc chi s6 d6 la:

A. 6. B. 9. C. 10. D. 11.
Cau 11. Gii phuong trinh log, (x* — x —5) = log,(2x + 5). Ta c6 tdng cac nghiém la

A. 4. B. 7. C. 3. D. 2.
Cau 12. Phuong trinh: log (x> — 6x +7) = log(x — 3) ¢6 s nghiém la

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 13. Phuong trinh: In x + In(3x — 2) = 0 ¢c6 may nghiém?
A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
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Cau 14. S0 nghiém ctia phuong trinh log, f{;g + log, (x* —25) = 01a?

A. 2. B. 4. C. 3. D. 1.
Cau 15. S6 nghiém ctia phuong trinh In(x + 1) + In(x + 3) = In(x + 7) 1a?

A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 16. S6 nghiém ctia phuong trinh sau: log, (x — 5) + log, (x +2) = 3 1a?

A 1 B. 2. C. 0. D. 3.
Cau 17. S6 nghiém ctia phuong trinh: log, (x> — 6) = log, (x —2) + 11a?

A. 3. B. 2. C 1 D. 0.
Cau 18. S0 nghiém ctia phuong trinh log, (2* — 1) = —2 bang

A. 0. B. 1. C. 2 D. 3.
Cau 19. S6 nghiém ctia phuong trinh log, (36 —3* ™) =1 —x1a

A. 0. B. 1. C. 2 D. 4.
Cau 20. Giai phuong trinh logg x —3.1og, x +2 = 0. Ta ¢6 tong cac nghiém la

5 9
A. 6. B. 3. .. D. .
6 3 C > >
Cau 21. Giai phuong trinh log, x +log, 9 = 3. Ta 6 tich cac nghiém la

A. 3. B. 1. C 2 D. 27.
Cau 22. Phuong trinh log, v/x 44 = log, (2 + v/x — 4) ¢ bao nhiéu nghiém?

A. 0. B. 1. C 2 D. 3.
Cau 23. Tim m d€ phuong trinh log, (4* — m) = x + 1 ¢6 dung 2 nghiém phan biét.

A 0<m<I. B. 0 <m<2. C. -1<m<0O. D. -2 <m <0.
Cau 24. Tim m dé phuong trinh logg x — (m+2)logyx +3m —1 = 0 c6 hai nghiém x;, x, sao cho
X1.Xp = 27

A.m:§. B.m:é C. m = 25. D.m=1.

3 3
Cau 25. Giai phuong trinh log3 x + (x + 12) log, x + 11 — x = 0. Ta c6 tich cac nghiém la
A 3. B. 21/3. C \f D. 27.
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VAN DE 6 ~ - -
{ BAT PHUONG TRINH MU

PHUONG PHAP

a* < a¥ < x < y,néua > 1 (cung chiéu).

a* <a’ < x> y,néul < a < 1/(ddichiéu).

Tuong tu: a* < a¥ < x < y,néua > 1 (cung chiéu).
a* <a¥ < x <y,néul < a < 1(ddichiéu).

e Khi giai bat phuong trinh mi, ta can chd y dén tinh don diéu ctia ham s6 mt.

{a >1 A5 > g8(®)
> z
af (%) > 48(%) & f(x) > g(x) . Tuong tu véi bat phuong trinh dang 2f %) < g8
O<a<l1
flx) < g(x) o) < 48)

e Trong truong hop co sb a ¢6 chita an thi: |aM > aN < (a —1) (M — N) > 0|

e Ta cling thuong str dung cac phuong phép gidi tuong tu nhu ddi véi phuong trinh ma:
@ Dua vé ciing co sb.
® Dat an phu.

y = f(x) dong bién trén D thi: f(u) < f(v) = u <

@ St dung tinh don diéu: : '
ung tinh don dieu {y = f(x) nghich bién trén D thi: f(u) < f(v) = u > v

Vi DU

(€' Vi du 1. Gidi cac bat phuong trinh sau:
X

a) 3* > 81; b) (;) > 32; Q) 3% <o d) 4 — 225 < 10",

BAI TAP TU LUAN
Bai 33 Giai cac bat phuong trinh sau:
3x273x+4 9; b L _Z <0
a) > ) (5 1S
3 2x2—3x 2
o (= —~Z>0 d) 21 —16 > 2* + §;
2 3
e) 2811 49.2% — 22 < 14/2; f) 2%.3*F1 4 2x+1. 3% > 180;

g) 2% .55 1 4 2x=1.5% 1 10* < 17.
Bai 34 Gii cac bat phuong trinh sau:
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a) 92%t2 —6.32* > 9;

C) 42x_22x+2+3 > 0,.

4\* 2\"

= _5.( = <0
e) (9) 5 <3> +6 <0;

1\* 1\*
02(3) >2(3) -

i) 9F +4% > 2. 6%

k) 62x_3x.4x§6_22x;

Bai 35 Giai cac bat phuong trinh sau:

2r -2
2X 42
X x
-3 -2)
2* —4 -

a)

> 0;

<)

Bai 36 Giai cac phuong trinh sau:
a) 32x2+2x+1 —28. 3x2+x +9>0;

0) 9x2+x—1 ~10- 3x2+x—2 +1>0;

e) 32x+1 _ 22x+1 —5.6% > 0;

12

b) e** — 2¢¥ < 3;

d) 2% +27% < 3;

f) 5% 572 > 26;

1\" 1\"
h = 1>41-);
3(5) +1>4(3)
i 9-9*—25-12* +16-16" < 0;

) 5%.32% 4 32.5%% < 34-15%

22X _5.2¥ 44
b) w o =0

5 —5 -
X_D2.3%x 41

0.

d) 2

b) 22x274x72 —4. 22x7x2+1 —2 < O;

) 1 2x—x2
d) 9¥'-2x — 2. (5) <3;

fy 23+l _7.22x L 7.0¥ _2 <.
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VANDE 7—— —
{ BAT PHUONG TRINH LOGARIT

PHUONG PHAP

DPinh nghia: Bt phuong trinh 1dgarit 1a bat phuong trinh c6 chita dn s6 trong biéu thic

dudi dau logarit.

Bat phuong trinh 16garit co ban: Choa,b > 0,a # 1
Bat phuong trinh 16garit co ban c6 dang:
log, f(x) > b;log, f(x) = b;log, f(x) < b;log, f(x) <b.

Phuong phap giai bat phuong trinh l6garit

e Dua vé cung co so.

e Dit an phu.
e M hoa.

@ Néua > 1thilog, f(x) > log, g(x) < {g(

@ Néu0 < a < 1thilog, f(x) > log, g(x) < {

flx) > g(x)

VI DU

a) log,x >7;

c) log, (x —3) +log, (x —2) < 1.

(¢’ Vi du 1. Gidi cac bat phuong trinh sau:

b) log% x >3

BAI TAP

Bai 37 Giai cac bat phuong trinh sau:
a) log% (Bx—7) >2;

c) In(2x —3) > In (5 — 6x);
e) log (x> +3x +7) > log (x* +10);
g) log, x +logy x —log,, x > 1.

Bai 38 Giai cac bat phuong trinh sau:
a) log, x > 1+ log, 4x;

c) 2log, 2 + log, x* > 2log, 16 — 3logy x;
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b) log, (x2 +2x) —1<0;
d) log, x + log, x> > log, §;

f) log 5 x? +log, ¢/x < 1—1log, 32;

b) 3log% x — 3log, 3x < log% 2;
d) log, (x 4 3) +1log, (x — 1) > log, 5;
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e) log, (x —3) +1log, (x —1) < 3;
g)In(x+1)+In(x+3) <In (x+7);

i) log 5 (2x—2) > log ;5 (4 —2x)+2

Bai 39 Giai cac bat phuong trinh sau:
a) logé x> —1+log, x%

c) log, x (log, x —3) > 2;
e) Inx+1Inx2+3 <0;

g) log, x +log,7 > log, 49;

Bai 40 Giai cac bat phuong trinh sau:
a) log, (8 —2%) > «x;

c) log; (3*—8) >2—x;
e) log, (6+77%) —x>1;
g) log, x - log, 2x > 2;

1 1
4—10g2x+2+log2x ”

i)

f) log, x +log, (x —1) > 1;
h) log% 2x—4)+1> log% (1+x);

b) 4logé x —log, x* < logy x — 5;

d) 210g2x +4 < 3log10x;

f) log; x +1log, 3 — g <0;

h) log, x +1log, 2 > log, 4.

b) log, (18 —2%) > x;

d) log, (9 —2%)+x < 3;

f) log, (3-2%) —1 < 2x;

h) log, x - log, 2x > log, x + log, 4x;

1 n 2 o
5—Igx 1+I1gx —

j)

log? x —3logx +3 31 _3
k 1; 1 r—1)- <z
) logx—l <L 1) 084 (3 ) log}l 16 — 4’
m)log, 64 +log.,16 > 3.
CAU HOI TRAC NGHIEM
Cau 1. Tap nghiém ctia bt phuong trinh 0,3 % > 0,09 I3
A. (—00; —2) U (1; +00). B. (—2;1).
C. (—o0; —2). D. (1; +o0).
, 1\ 1
Cau 2. Nghiém ctia bat phuong trinh (3> <5 la
A. x <5. B. x > 5. C x>-1 D. x < -1
x?—4x
Cau 3. Tap nghiém S ctia bat phuong trinh (2> < 8la
A. S = (—00;3). B. S= (1;+).
C. S=(—00;1) U (3; +00). D. S = (1;3).
Cau 4. Tim tap nghiém S ctia bat phuong trinh (v/3 — 1)*"! > 4 —2./3.
A. S =[1;,+0). B. S =(1,+0). C. S = (—o0;1]. D. S = (—o0;1).
Cau 5. Tich cac nghiém nguyén duong ctia bt phuong trinh (v/2)*" ¥ < (1/2)3 bing
A. 6. B. 4. C. 0. D. 10.

) x242x+1 5 x—5
) — la

Cau 6. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (5 <3
A x < —4. B. x > 1. C.x<—-4Vvx>1.

D.x<-4nx>1.
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) 3—2x 8 x—1
Cau 7. Tap nghiém cta bat phuong trinh (2> < ) la

27
4 4
A x>0. B. x <0. C.ng D.xgg.
Cau 8. Tap nghiém cta bat phuong trinh 4* —7.2* —8 > 0 la
A. (—oo; —1] U [8; +00). B. [0;4].
C. (—o0;3]. D. [3; +0).
Cau 9. Bat phuong trinh 9* — 3* — 6 < 0 6 tdp nghiém la
A. (1;4o0). B. (—oo;1). C. (—=1;1). D. (—o0; —1).
Cau 10. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 3271 —2.3% — 1 > 01a
A. (—o0;0]. B. [0; +00). C. (—o0;1]. D. [1; +o0).
Cau 11. Bat phuong trinh 57 = 53+ < 20 ¢6 tap nghiém la
A. (—o0;2). B. (—oo,1). C. (0,2). D. (2;4o0).
2\" 3\"
Cau 12. Giai bat phuong trinh <3) -2 (2> <1
2
A. x =log, 2. B. x <log, 3 C. x <logy 2. D. x > log, 2.
3 3
Cau 13. Cho bat phuong trinh 5.4 +2 - 25* — 710" < 0 tap nghiém ctia bat phuong trinh la
A. [1;2]. B. [0;1]. C. [-2;,-1]. D. [-1;0].
Cau 14. Nghiém ctia bat phuong trinh 8% 4 18¥ —2.27* > (0 la
A. x <O0. B. x> 0. C. x<1l D. x> 1.
Cau 15. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (2 — v/3)¥ > (2 4+ /3)**21a
A. (—2;400). B. (—o0; —1). C. (—1,4o0). D. (—o0; —2).
. , 237 — v t2
Cau 16. So nghiém nguyén cua bat phuong trinh —ar or <1lla
A 1 B. 2. C. 0. D. 3.
Cau 17. Téng céc nghiém nguyén ctia bat phuong trinh (2 + v/3)% < (7 — 41/3)* 4 bing
A 7. B. 4. C. 5. D. 0.
Cau 18. Cho ham sb f(x) = 5* - 7 1, Khing dinh nao sau day la khing dinh sai?
A. f(x) > 1< x+x°logs 7 + logs 7 > 0. B. f(x) >1< xIn5+x°In7+In7 > 0.
C. f(x) >1& xlog,5+x° > —1. D. f(x) > 1< 1+x*logs7 > —logs 7.

Cau 19. V6i gid tri nao ctia m dé bat phuong trinh 9* — 2(m + 1)3* — 3 — 2m > 0 nghiém dtng véi
moix € R?

A.m# 2. B.mg—g.
C. m e (=5—2v/3;,-5+2/3). D. khong ton tai 1.
Cau 20. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log 1 (x* =3x+2)>-11a
A. (—o0;1). B. [0;2). C. [0;1)U(2;3]. D. [0;2) U (3;7].
Cau 21. Nghiém ctia bat phuong trinh log (x —1) > 21a
A x<V3+1. B. x > (1/3)% C. x> 4. D. x < 4.
Cau 22. S6 nghiém nguyén ctia bat phuong trinh log(2x? — 11x +25) < 11a
A. 5. B. 6. C. 7 D. 8.
Cau 23. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log , (x + 1) > log,,(3 — x) la
A. S =(1;3). B. S = (I;+0). C. S=(—oo1). D.S=(-1;1).
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Cau 24. Tap nghiém ctia bat phuong trinh In(x? — 3x +2) > In(5x + 2) la

A. (—c0;0]U [8;+o0). B. [0;1)U (2:8]. C. (—2;0] U8 +o0).  D. [8;+c0).
Cau 25. Bat phuong trinh log, (x +7) > log,(x + 1) c6 tap nghiém la

A. (1;4). B. (5;+00). C. (—1,2). D. (—o0;1).
Cau 26. Giai bat phuong trinh log, (3x — 2) > 2log,(2x — 1), ta dugc tip nghiém la

A. (—o0;1). B. (1;+00). C. (—o0;1]. D. [1; +0c0).
Cau 27. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 2log,(x — 1) < log,(5 —x) +11a

A. (1;5). B. [1;3)]. C. (1;3]. D. [3;5].
Cau 28. Bat phuong trinh 2 log, (4x — 3) + log, (2x+3) <21a

3 3 3 3

Cau 29. Bat phuong trinh log, x + log, x + log, x > log,, x ¢6 tap nghiém la

A. [1;+00). B. (0;1]. C. (0;1). D. (1; 4o0).
Cau 30. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log(x? + 2x — 3) + log(x + 3) — log(x — 1) < 0.

A (=4, -2)U(1; 400). B. (—2;1).

C. (1;+00). D. .
Cau 31. Tap nghiém S cta bat phuong trinh log% x—5log,x—6<01a

1 1

A S= {2,64} B. 5= (0;5):

C. S = [64;+o0]. D. S = (O;H U [64; +00).
Cau 32. Nghiém ctia bat phuong trinh log, [log,(2—x%)] >01a

A (—1;,1)U (2, +00). B. (—1;,0)U(0;1).

C. (—-1;1). D. (—o0; —1) U (1; +00).

Cau 33. Giai bat phuong trinh log; (log 1 x) > 0 trén tap s6 thuc R.

@) el e

S

o}

Cau 34. Tim tip nghiém S ctia bat phuong trinh logé( —x)+4 log2 > 5.
63
A S = (—o0 ;2. . 5=
S = (—o0;0]U [32,2) B. S=(—c0 { )

C. [2;+00). D. S = (—

A c2. 1 A N Inx +2 A A N
Cau 35. Giai bat phuong trinh My 1~ 0 ta dugc tap nghiém la

1 1

A. (ez,‘e>. B. (—oo;e). C. (—oo;€2>. D. (e, +0).
Cau 36. S6 nghiém thuc nguyén ctia bat phuong trinh log(2x? — 11x +15) < 11a

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

Cau 37. Giai bat phuong trinh log, (3x — 2) > log, (6 — 5x) dugc tap nghiém la (a;b). Hay tinh tong
S=a+bh.

26 8 28 11
A. —_- —. B_ = —. — J—
S 5 S 3 C. S= 5 D. S = 5
Cau 38. C6 bao nhiéu s6 nguyén duong x thda man diéu kién log(x — 40) + log(60 — x) < 2?
A. 20. B. 18. C. 21. D. 19.
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Cau 39. Gia tri nao cua tham sb m thi bat phuong trinh log, (3x* — 2mx — m> —2m +4) > 1+
log, (x> +2) nghiém ding v6i moi x € R.

A m<-1vm>0. B. —1<m<0. C.m>0. D.m < —1.
Cau 40. Téng cac nghiém nguyén cta bat phuong trinh logé x° —25logs x2 — 750 < 01a

A. 925480. B. 38556. C. 378225. D. 388639.
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8. HE PHUONG TRINH MU VA LOGARIT

VAN DE 8 — - —
{ HE PHUONG TRINH MU VA LOGARIT

DANG 1:
BAI TAP TU LUAN

Bai 241 Giai cac hé phuong trinh sau

o {x-l—y:ll

10g2x+10g2y:1+10g215
{log 2) =1+1og8
log( x+y —log(x —y) = log3
{ 3%.2Y =972
og\[ x—y)=2
{x+y—25
log, x —log,y =2
{ +3Y =4
x+y=1
2¥ + 5" =7
{ x=1.5xty — 5
{ 3logx _ glogy

4x log4 _ 3y)log3

10g3 W =24+ xy)logs
X2+ y?—3x -3y =12

9x? —4y?> =5
log(3x +2y) —logs(3x —2y) =1

8 § @ 8§ 8 & ¢ ©
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VAN PE 9 — ;
BAI TOAN THUC TE

KIEN THUC CAN NHO

Cac dang toan ve 1ai suat ngan hang:

DANG 1: LAI PON

1a 56 tién 1ai chi tinh trén sb tién géc ma khong tinh trén sb tién lai do sd tién goc sinh ra, titc 1a tién
lai ctia ki han trude khong dugce tinh vao von dé tinh 1ai cho ki han ké tiép, cho dut dén ki han nguoi
glri khong dén gtri tién ra.

Cong thic tinh: Khach hang giri vao ngan hang A dong véi lai don 7%/ ki han thi s6 tién khach
hang nhan dugc ca von 14n lai sau 7 ki han (n € N¥) la

Sp=A+nAr=A(1+nr)

; Zrs R TS B TR iR <o B T oo TR p s U
AChu y trong tinh toan cac bai toan 1ai suat va cac bai toan lién quan, ta nhd 1% la 100

Vi DU

(¢ Vidu 1. Ong A gtti vao ngan hang 1 triéu dong vdi 1ai don 5%/ nam thi sau 5 nam s tién
ong A nhan dugc ca von 1an 1ai la bao nhiéu?

DANG 2: LAI KEP

tién 1ai ctia ki han truéc néu ngudi glri khong rt ra thi dugce tinh vao von dé tinh 1ai cho ki han sau.
Cong thuc tinh: Khach hang gtti vao ngan hang A dong véi 1ai kép 7%/ ki han thi s6 tien khach hang
nhan dugc ca von 1an 1ai sau 7 ki han (n € N*) la:

Sp=A1+r)"

(¢’ Vi du 2. Chu Viét giri vao ngan hang 10 triéu dong vdi lai kép 5%/ nam.
Tinh s6 tién ca goc 1an 1ai chu Viét nhan dugc sau khi giri ngan hang 10 nam.

A X A 2 . A ~ P ~ , 5 2 ?
Vai so tién 10 triéu do, neéu chu Viét gui ngan hang vdai lai kép ﬁ% /thang thi sau 10

nam chd Viét nhan dugc soé tién ca g6c 1an 13i nhiéu hon hay it hon?

DANG 3: TIEN GUIl HANG THANG

Mbi thang giri ding ciing mot sd tién vao 1 thoi gian ¢ dinh.
Cong thirc tinh: Dau méi thang khach hang gtri vao ngan hang sb tién A dong vdi 1ai kép 7%/ thang
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thi s6 tién khach hang nhan dugc ca von 14n 1ai sau 7 thang (n € IN* ) (nhan tién cubi thang, khi
ngan hang da tinh 1ai) 1a S,. Y tudng hinh thanh cong thitc: + Cudi thang thi nhat, khi ngan hang
da tinh 1ai thi s tién c6 duoc la

Sle(1+r):é[(1+r)1—1} (1+7)

+ Dau thang thi hai, khi da gtri thém s6 tién A dong thi s6 tién la

T1:A(1-|-r)+A:A[(1—|—r)+1]:A[(1+r)2_1} :é

A+r) -1 (1721

+ Cubi thang thit hai, khi ngan hang da tinh 1ai thi s6 tién c6 dugc 1a
A
== +n?=1] (1+7)
»
+ Tir d6 ta c6 cong thic tong quat

r

[(14+7r)"—=1](1+7)

(€' Vi du 3. Dau méi thang d6ng Manh gtti ngan hang 580000 dong vdi 1ai suat 0,7%/ thang.
Sau 10 thang thi s6 tién 6ng Manh nhan duoc ca gbc 1an 1ai (sau khi ngan hang da tinh lai
thang cubi cing) 1a bao nhiéu?

(¢ Vi du 4. Ong Nghia mudn c6 it nhat 100 triéu dong sau 10 thang ké tur khi gii ngan hang
vdi 1ai 0,7%/ thang thi mbi thang 6ng Nghia phai gii s6 tién it nhat bao nhiéu?

(¢ Vi du 5. Dau méi thang anh Thang glri vao ngan hang sb tién 3 triéu dong vdi lai suat
0,6%/ thang. Héi sau it nhat bao nhiéu thang ( khi ngan hang da tinh 1ai) thi anh Thang dugc
s6 tién ca goc lan lai tir 100 triéu trd 1én?

DANG 4: VAY VON TRA GOP

Vay ngan hang s6 tién 1a A dong véi 1ai suat 7%/ thang. Sau dung mot thang ké tir ngay vay, bat dau
hoan ng; hai 1an hoan ng cach nhau ding mot thang, moi hoan no s tien 1a X d@)ng va tra hét tién
ng sau dung n thang.

a) Cong thuc tinh: Cach tinh sb tién con lai sau 7 thang gidng hoan toan cong thirc tinh gii ngan

(14r)"—

hang va rat tién hang thdng nén ta c6 S, = A(1+r)" — X+ ! Pé sau diing 1 thang tra hét ng

thi S, = 0 nén A(l + 1’)” _ Xw —0vaX— A(l+r)"r

(I4r)"—1

(€' Vi du 6. Chi Nam vay trd gop ngan hang s tién 50 triéu dong véi lai suat 1,15%/ thang
trong vong 2 nam thi moi thang chi Nam phai tr s6 tien bao nhiéu?

(€' Vi du 7. Anh Ba vay trd gop ngan hang s6 tién 500 triéu dong véi 1ai suat 0,9%/ thang ,
moi thang tra 15 triéu dong. Sau bao nhiéu thang thi anh Ba tra hét ng?
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CHUONG 3. NGUYEN HAM, TICH PHAN & UNG DUNG
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CHUONG 4. SO PHUC
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PHAN B

HINH HOC
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CHUONG 5. KHOI DA DIEN

VAN PE 1 ; —
( KHOI DA DIEN PEU

DANG 1: KHO! PA DIEN LOI
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1. KHOI PA DIEN DEU

DANG 2:

TOM TAT LY THUYET

||Q Dinh nghia 5.

NAM KHOI PA DIEN BEU

Khoi da dién déu 1a khdi da dién 16i ¢ tinh chat sau day:
1) M6i méat ciia n6 la mot da gidc déu p canh.

2) Mbi dinh ctia n6 c6 s6 canh di qua la 4.
Khdi da dién déu nhu vay duge ky hiéu la khéi da dién déu loai {p; g}

C6 nam loai khéi da dién déu. D6 1a cac khdi da dién déu loai {3,3}, loai {4,3}, loai {3,4}, loai

{5,3}, valoai {3,5}.
Cong thuc Eucler:

D+M=C+2 SbdinhlaD.
gD = pM =2C Sématla M.

S6 canh 1a C.
Tén Loai | Hinhanh | S6 dinh | SO mat | S6 canh | S6 canh cta | S6 canh chung
{p;q} D M C moi mat p mot dinh g
T dién déu {3;3} .‘ 4 4 6 3 3
Luc dién déu {4;3} | L17L5 8 6 12 4 3
A/
Bét dién déu {3;4} w 6 8 12 3 4
Thap nhi dién déu | {5;3} 5@’ 20 12 30 5 3
Nhj thap dién déu | {3;5} \g? 12 20 30 3 5

12
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BAi TAP TRAC NGHIEM
Cau 1. C6 bao nhiéu loai khéi da dién déu?

A. 3. B. 5. C. 20. D. V6 sb.
Cau 2. Khoéi da dién nao c6 sé dinh nhiéu nhat?

A. Khéi nhi thap dién déu (20 mat déu). B. Khoi bat dién déu (8 mat déu).

C. Khdi thap nhi dién déu (12 mat déu). D. Khéi ti dién déu.
Cau 3. Khoéi bat dién déu 1a khoéi da dién déu loai nao?

A. {5;3}. B. {3;5}. C. {3;4}. D. {4;3}.
Cau 4. Hinh tt dién déu c6 bao nhiéu mat phang déi xing?

A. 4. B. 6. C. 8. D. 10.
Cau 5. Hinh lap phuong c6 bao nhiéu mit phang déi xing?

A. 8. B. 12. C. 10. D. 9.
Cau 6. Hinh bat dién déu c6 bao nhiéu mit phang d6i xiing?

A. 4. B. 6. C. 9. D. 12.
Cau 7. Khoéi da dién nao sau day c6 cac mat khong phai la tam giac déu?

A. Khoéi bat dién deu. B. Khéi mudi hai mat déu.

C. Khoi tu dién deu. D. Khoéi hai muoi mat déu.

Cau 8. Tong cac goc cua tat ca cac mat ctia khdi da dién déu loai {4;3} 1a
A. 4. B. 8. C. 12m. D. 107.

Cau 9. Téng cac goc cua tat ca cac mat ctia khdi da dién déu loai {3;5} 1a
A. 127 B. 167t. C. 207t. D. 247.

Cau 10. Téng d6 dai / cha tat ca cac canh ctia mot ti dién déu canh a la
A. | =4a. B. | = 6a. C. [ =12a. D. | = 24a.
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2. KHOI CHOP

KHOI CHOP

VAN DE 2
( KIEN THUC CAN NHG (THIEU TRANG 189)

DANG 1: HiNH cHOP c6 CANH BEN VUONG GOC VGI DAY

PHUONG PHAP

- Mot hinh chép ¢6 mot canh bén vudng goc véi day thi canh bén d6 chinh 1a chiéu cao hinh chép.
- Mot hinh chép c¢6 hai mat bén vudng goc voi ddy thi duong giao tuyen ctia hai mat dé vuong
goc vai day.

Vi DU

(¢ Vi du 8. Cho hinh chép tam giac S.ABC ¢6 ddy ABC la tam giac vudng tai B, SA L (ABC).
Biét AB = 3, BC = 4, SA = 6. Hay tinh thé tich khoi chép S.ABC 16i suy ra khoang cach tir A
dén mat phang (SBC).

Tong quat

Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, SA | (ABC). Biét AB = g,
BC = b, SA = c. Hay tinh thé tich khéi chép S.ABC 16i suy ra khoang cach tir A dén mit phang
(SBC).

-

(¢ Vi du 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vuéng canh av/2, SA 1 (ABCD), géc hop
bdi mat bén (SBC) vdi mat ddy bang 60°. Thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

(€' Vi du 10. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la mot tam gidc déu canh a. Biét SA | (ABC)
va SA = 2v/2a. Goi B/, C' 14 cac diém 1an luot trén cic canh SB va SC sao cho %—BB/ = %, %—C/ = %
Tinh thé tich khéi chép A.BB'C'C.

BAI TAP TU LUAN

Bai 1 Cho hinh chép tam giac S.ABC ¢6 day ABC la tam giac vudéng tai A, SA L (ABC), AB = g,
AC =24, SA = a. Tinh thé tich V' ctia khéi chop S.ABC. pS:V =2
Bai 2 Cho hinh chép tam gidc S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng tai B, SA L (ABC), BC =a,
AC = 34, SA = a. Tinh thé tich V ctia khéi chop S.ABC. ps: vV = 2

Bai 3 Cho hinh chop tam giac S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vuong tai B, BC = g, ACB = 60°, va
SA = a\/3. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC. pS:V =12

Bai 4 Cho hinh chép tam gidc SACB = 60°, géc hgp boi SC véi mat phang day la 60°. Tinh thé tich
V ctia khéi chop S.ABC. pS: V = 23
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Bai 5 Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai A.Biét SA L ABC), AC = a,

ABC = 30°, mat bén (SBC) tao véi day mot géc bang 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC. bS:
Vv = 23
=1

Bai 6 Cho tir dién ABCD c¢6 AD L (ABC), biét ddy ABC la tam giac vuédng tai B va AD = 10,
AB = 10, BC = 24. Tinh thé tich cta khéi tit dién ABCD. DS: V = 400
Bai 7 Cho hinh chép tu gidc S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh 4, SA L (ABCD) va
SA = ay/2. Tinh thé tich V ctia khéi chop S.ABCD. PS: V = ©¥2
Bai 8 Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la hinh vudng canh a, SA L (ABCD), SC tao v6i mat phang
(SAB) mot goc 30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. pS: V = 2Y6

Bai 9 Cho hinh chép t gidc S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuéng, SA | (ABCD) va SA = a\/2.
Géc hop boi SB véi mat phang ddy 1a 60°. Tinh thé tich V ctia khéi chép SABCD.  PS: V = 434/3
Bai 10 Cho hinh choép tui giac SABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, SA L (ABCD) va SA = 3a.
Goc hop bdi SC v6i mat phang day 1a 60°. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD. DS:V = z\g—z‘ﬁ
Bai 11 Cho hinh chép t gidc SABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng tam O, hai mit phang (SAB) va
(SAD) cting vudng géc véi ddy, SA = a+/2. Géc hgp bdi SO v6i mat phang day 1a 60°. Tinh thé tich
V ctia khéi chép SABCD. ps: V = 820

Bai 12 Cho hinh chép ta giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tam O, duong chéo AC dai
bang a, hai mat phang (SAB) va (SAD) cling vuéng géc véi day. Goc hop boi SB véi mét phang

(SAC) 1a 30°. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD. pS: V = 2
Bai 13 Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh vuéng canh 2, SA | (ABCD) va khoang cach tir A
dén mit phéng (SBC) bing “¥2. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. pS:V =12

Bai 14 Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vudéng canh 4, hai mat bén (SAB) va (SAD) cung
vuong goc v6i day, mat phang (SBD) tao véi mat ddy mot géc bang 60°. Tinh thé tich cac khdi chép

N 3 3
S.ABCD va S.BCD. PS: Vs apcn = “X8, Vs pep = 50
Bai 15 Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac déu canh 4, SA | (ABC) va SA = a+/3. Tinh thé
tich khéi chép SABC. pS: V = &
Bai 16 Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh 2, SC | (ABC) va SB tao vdi mat phang
day (ABC) mot goc 45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. pS: V = 22
Bai 17 Cho hinh chép S.ABC c¢6 day la tam giac déu, SA L (ABC), SA = 2a. Pudng cao ctia tam
giac déu ABC bang a+/3. Tinh thé tich khbi chép S.ABC. bS: V = 2‘133—@

Bai 18 Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu, dién tich bang “zf, SA 1 (ABC) goc hop bai
SB véi mit phang day 1a 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. DS:V = %
Bai 19 Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac déu canh a, tam O, SA L (ABC). Géc hgp bdi SO
v6i mat phing day 1a 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. BS: V = 23

Bai 20 Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac déu canh a, SA | (ABC) va thé tich cta khéi chép
d6 bang % Tinh d6 dai ctia canh SA DS: SA = a\/3

Bai 21 Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chitnhat, AB = a, AD = av/3,SA L (ABCD)
va mat phang (SBC) tao v6i day mot goc 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.  BS: Vs apcp = a°
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Bai 22 Cho hinh chép S.ABC c6 déy la tam giac vuong can tai C, biét SA L (ABC), AB = 4a,
SB = 5a. Goi V 1a thé tich khéi chop S.ABC, tinh tj s6 & . pS: &

Bai 23 Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc can tai A, hai matbén ( SAB) va (SAC) cung vudng
goc voi mat day, SA = a, BC = 2a, géc gitta mat bén (SBC) véi day bang 60°.

a) Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a pS:V =433

b) Tinh khoang céch tir A dén (SBC) theo a. DS: iy = 2%/2
Bai 24 Cho hinh chép SABCD c6 hai mét bén (SAB) va (SAD) ciing vuong géc véi mat day. Biét
SA = a, ddy ABCD la hinh thoi canh 2 va c6 A = 120°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD. DS:
V=23

3
Bai 25 Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thang vuéng tai A va B, v6i AB = BC = g,
AD = 2a.Canhbén SA | (ABCD), mat bén (SBC) tao véi mat day mot goc 60°. Tinh thé tich khéi

chép S.ABCD theo a. ps: V = 23
Bai 26 Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA | (ABC), chobiét SA = 2a, tam giac ABC la tam giac déu, cac
canh bing a. Trén SB, SC lan luot lay cac diém B’ va C’ sao cho 35 = 1 va € = 1 Tinh thé tich
khé)l Chép S/AB/C/. PS: VS.AB'C’ = a33\6@
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DANG 2: HINH cCHOP ¢S MAT BEN VUONG GOC VGI MAT DAY

PHUONG PHAP

Pé xéac dinh duong cao cta hinh chép, ta thuong dung dinh Iy sau day:

“Hai mat phang (P) va (Q) vuéng géc nhau c6 giao tuyén la duong ( A). Néu durong thang (a)
nam trong (P) va vudng goc voi giao tuyén (A) thi (a) vuong géc véi mp (Q) ”

Suy ra: Buong cao ctia hinh chép chinh 1a duong cao cia mat bén d6 ha tir dinh caa hinh choép.

Vi DU

(£ Vi du 11. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuéng canh 4, mat bén (SAB)
vuong goéc véi mat ddy, SA = SB va goc gitta canh bén SC véi mat ddy bang 45°. Tinh thé tich
khéi chép S.ABCD.

(¢ Vi du 12. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng can tai B va AB = 2a. Tam
gidc SAB déu va nam trong mat phang vuong goc v6i day. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

BAI TAP

Bai 27 Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong can tai A, AB = AC = a. Tam giac

SBC la tam giac déu va ndm trong mat phang vudng géc véi ddy. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.
PS: V = ©y°

Bai 28 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc Vuong tai A. Tam giac SAC la tam giac déu
canh 4 va nam trong mit phang vuong goc vé6i day. Biét ABC = 30°. Tinh thé tich khéi chop S.AB C
DbS:V =

Bai 29 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu, canh 4a. Tam gidc SAB ndm trong mét
phang vuong géc v6i ddy, biét rang hinh chiéu cta S 1én mat phang day 1a diém H nam trén canh
ABva AH = a. Géc hop bdi SC véi mat phang day 1a 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. DS:
V = 4a°V/13

Bai 30 Cho hinh chop S.ABC ¢6 day ABC la tam glac déu, dudng cao bang 3a. Tam giac SAB ciing
la tam gidc déu va ndm trong mat phang vudng géc véi ddy. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.  DS:

= 3a%\/3

Bai 31 Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac déu, canh a. Mp (SBC) vuéng goc v6i mat
phang (ABC). Tam gidc SBC la tam giac vuong tai S, hinh chiéu ctia diém S 1én canh BC la diém I,
biét £ = 2. Tinh thé tich khéi chop S.ABC. ps: V = Y0
Bai 32 Cho hinh chép S.ABC, biét AB = 6, AC = 3, BC = 5. Tam gidc SAB la tam giac can tai S
va nam trong mat phang vuong géc véi mat day, dién tich tam giac SAB bang 9. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC. PS: V =214
Bai 33 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng tai A. Hinh chiéu ctia S 1én mat phang
(ABC) la trung diém H ctia BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABC biét AB = a, AC = a+/3, SB = a/2.

PS: V = ©¥3
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Bai 34 Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, tam gidc SAB la tam giac déu canh
a va ndm trong mat phang vudng goc véi ddy. Mat phang (SCD) tao véi ddy mot goc 30°. Tinh thé
tich khéi chép S.ABCD. pS: V = 23
Bai 35 Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chtt nhat, AB = 6a, AD = 4a. Tam gidc SAB
can tai S va nam trong mét phang vudng goc véi ddy. Goc gitta dudng thang SC va mit phang day
1a 45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. bS: V = 404°
Bai 36 Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chir nhat c6 AB = 2a, AD = a. Matbén SAB
la mot tam gidc vudng tai S va nam trong mat phang vudng goc véi ddy. Tinh thé tich khbi chép
S.ABCD néu cho biét géc SBA = 60°. pS: V = 23
Bai 37 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat, mat bén SAD la tam gidc vudng tai
S. Hinh chiéu vudng géc ctia S 1én mat phang day 1a diém H thudc canh AD sao cho HA = 3HD.
Biét rang SA = 2a+/3 va SC tao véi ddy mot goc bang 30° Tinh theo a thé tich khéi chép S.ABCD.

3
ps: v — 5°V6

3
Bai 38 Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vudng canh a2, mat bén SAB la mot tam giac
déu va vuéng goc voi mat day. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD. bS:V = “3(;@

Bai 39 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 6a, SA = SB = 5a va mit phang
(SAB) vuong goc véi mat phang day. Goi M, N lan luot la trung diém cac canh AB, BC. Tinh theo a
thé tich ctia khéi chép S.BMDN. DS: Vs pvpn = 24a°
Bai 40 Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a. Mt bén SAD la tam gidc déu va nam
trong mat phang vudng géc véi ddy. Goi H 1a trung diém AD.

a) Tinh thé tich khdi chép S.ABCD. pS: V = 23
. > . N % o 2 . 21
b) Tinh khoang cach tir H déen mat phang (SBC). bs: “\f

Bai 41 Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh 4. Hinh chiéu vuéng géc ctia S
1én mat phang (ABCD) triing v6i trung diém canh AD. Goi M la trung diém canh CD, canh bén SB
hop véi mat phang ddy mot géc bang 60°. Tinh theo a thé tich ctia khébi chép S.ABM. PS: V = ”31‘2/3
Bai 42 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi. Mdt bén (SAB) la tam giac vuong can
tai S va thudc mat phang vuong goéc v6i mét phang (ABCD). Tinh thé tich khéi chop S.ABCD biét
BD = a, AC = a\/3. pS: V = 23
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DANG 3: HiNH CHOP PA GIAC PEU, HINH CHOP PEU

PHUONG PHAP

||@ Dinh nghia 6.

Hinh chép da giac déu la hinh chép:
-Co6 day la moét da giac déu (tam goitamla O).
- Céc canh bén bang nhau (nhung chura chic bang véi canh day)

Suy ra: (khi 1am bai khong can phai chitng minh lai)

- Hinh chiéu vudng géc ctia dinh hinh chép 1én mét day sé di qua tam O cuia da gidc day.
- Cac canh bén tao v6i mat day nhirng goc béng nhau.

- Cac mat bén tao vai mat day nhirng goc bé”mg nhau.

||Q Dinh nghia 7.

Hinh chép déu - C6 day 1a mot da gidc déu (tam goi tdm 1a O ). - Cac canh bén bang nhau va
bang vai canh day.
Dic biét: Hinh tir dién déu 1a "hinh chép tam giac déu" va c6 thém: "tit ca cac canh bang nhau"

Vi DU

(€' Vi du 1. Cho hinh chép i gidc déu S.ABCD, canh day la a. Biét géc gitta canh bén vi mat
day 1a 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD

(" Vi du 2. Cho ti dién déu ABCD c6 canh 1a a, tinh Vpcp.

(¢’ Vi du 3. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 canh day la a. G6c hop bdi mat bén va mat
déy la 60°. Tinh VS.ABCD-

BAI TAP

Bai 43 Tinh thé tich khéi chép tit gide déu 6 tat cd cac canh bang 2a. bS:V = 4‘/32“3
Bai 44 Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén bang hai lan canh day.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD., pS: V = £Vl
Bai 45 Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh ddy bang a, canh bén bang 2a. Tinh thé tich khéi
chép S.ABC. ps: V = V1

Bai 46 Cho hinh chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, géc gitta canh bén va mat phang
day bang 45°. Tinh thé tich khdi chép S.ABC. DS:V = %

Bai 47 Cho hinh chép tit giac déu S.ABCD c6 canh day bang a+/6, goc gitta canh bén va mat phang
day bang 60°. Tinh thé tich khbi chép S.ABCD. PS: V = 6a°
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Bai 48 Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh déy bang a, goc gitta mat bén va mit phang day
bing 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC. pS: V = 23

Bai 49 Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a4, géc gitta mat bén va mat phang day
bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD. pS: V = 23
Bai 50 Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a, tdm ctia day 1a O. Goi M, N lan lugt
1a trung diém cac canh SA va BC. Biét goc gitta dudng thang MN va mat phang (ABCD) bang 60°.
Tinh thé tich khéi chép S.ABCD., PS: V = £V

Bai 51 Hinh chdp tam giac déu S.ABC c6 canh day 1a a. Goi O 1a tdm ctia tam giac ABC Chiéu cao
cta S.ABC la 2a. Tinh

3 3
a) Vs.apc, Vs.ABo- DS: Vs apc = * f, Vs.ABo = a%gﬁ
b) Goc gitra canh bén ctia hinh chép S.ABC v6i mat day. PS: a = arctan(2+/3)
c) Goc gitra mat bén caa hinh chép S.ABC véi mat day. PS: B = arctan(4+/3)

Bai 52 Hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day la a. Goi O 1a tdm ctia hinh vuéng ABCD. Chiéu
cao S.ABCD la 2a. Tinh:

3 3 3
a) Vs.apcp, Vs.aBo, Vs.ABc- DS: Vs apcp = 2%, Vsapo = %, Vsapc = §
b) Goc gitta canh bén ctia hinh chép S.ABCD véi mat day. PS: a = arctan(2+/2)
¢) Goc gitra mat bén cta hinh chép S.ABCD véi mat day. DS: B = arctan4

Bai 53 Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 chiéu cao bang 24, goc gitra mat bén va mat ddy bang
60°.

a) Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a. pS: V = 8033
b) Tinh khoang cach tir C dén mat phang (SAB) theo a. DS: 3a

Bai 54 Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, biét duong cao ctia day bang a+/3, goc gitta canh bén
véi day bang 30°.

a) Tinh thé tich khéi chop S.ABC theo a. pS: V = 2030

. . TN A e 12 . 2a/21

b) Tinh khoang cach tir A den mat phang (SBC) theo a. bS: “\f

Bai 55 Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 dudng cao SO = 2a+/6 (véi O 1a tm ctia tam gidc

day) va ASB = 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC. DS: V = 72/24°

Bai 56 Cho hinh chép tu gidc déu S.ABCD c6 khoang cach tir tam O ctia ddy dén mat bén 1a a. Géc

gitta mit bén va day bing 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD. pSs: V = 322
BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 11. Cho hinh bat dién déu canh a. Goi S 1a t6ng dién tich tit ca cac mat ctia hinh bat dién dé.
Ménh dé nao dudi day dung?

A. S =430 B. S = /3a% C. S =230 D. S = 8a”.
Cau 12. Thé tich ctia khéi chép c6 chiéu cao bang /1, dién tich day bang B 1a
A. V = }Bh. B. V = i{Bh. C. V = Bh. D. V = IBh.
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Cau 13 (TNPT Quéc gia-2020). Cho khdi chép c6 dién tich day B = 3 va chiéu cao i = 2. Thé tich

khéi chop da cho bang
A. 6. B. 12. C. 2 D. 3.
Cau 14. Thé tich ctia khéi chop c6 dién tich day bang 12 m? va chiéu cao bang 2 m 1a
A. 24m’. B. 8 m°. C. 12m°. D. 6m°.

Cau 15. Cho khéi chép c6 ddy 1a hinh vuéng canh 4, chiéu cao bang 44. Thé tich ctia khéi chép da
cho la
AV =4a B. V=2 C. V=24 D. V = 3d°

Cau 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2, SA | (ABCD) va SA = av/2.
Thé tich khéi chép S.ABCD bang

A V=2 B. V= V2 C. V=124 D. V= ¥22
Cau 17. Cho hinh chép S.ABC c6 SA | (ABC), SA =4, AB = 6, BC = 10, AC = 8. Thé tich ctia
khdi chép S.ABC bang

AV =32 B. V = 40. C. V=24 D. V =192

Cau 18. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam giac déu canh a, SA | (ABC) va thé tich ctia khéi chép
d6 bang %. Canh bén SA c6 do dai la

A. SA=2\3. B. SA = o3, C. sA=2%. D. SA = 23,
Cau 19. Cho hinh chép O.ABC ¢6 AO, OB, OC vuéng goc véi nhau tirng déi mot. Biét OA = 1,

OB = 3,0C = 4. D¢ dai c’[udng cao OH cta hinh chép O ABCla
A B B. 5. C. 5. D. 7.

Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat va SA | (ABCD). Biét AB = 4a,
AD = 2ava SA = 18a, tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

A,V =324°. B. V =724° C. V =48a°. D. V = 184°.
Cau 21. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giadc déu canh 2a va SA | (ABC). Géc gitta dudng
thang SC va mét phang (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

AV =24 B. V=402 C. V =6a. D. V = 84%
Cau 22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh 2, SA L (ABCD). Goc gita
duong théng SC va mat phéng (ABCD) béng 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD theo a.

o 3 o \/6 3 o 3 o 243

A V=2, B. V= Y& cC V=2, D. V=2
Cau 23. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vuong tai B, SA | (ABC). Biét
AB =a, BC = 2a, SA = b. Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a va b.

A. V = 14 B. V = 1a°b. C. V = La°b. D. V = 5a%b.
Cau 24. Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai A. Biét SA | (ABC),
AC = a, ABC = 30°, mt bén (SBC) tao v6i day mot géc bang 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC
theo a.

AV =4a3/3. B. V = 6a%V/3. C. V=23 D. V = 2433,
Cau 25. Cho hinh chép S.ABC ¢6 déy la tam giac can tai A, hai mat bén (SAB) va ( SAC) cung
vudng goc v6i mat day, SA = 3a, BC = 2a,g6c gitta mat bén (SBC) v6i ddy bang 60°. Tinh thé tich
khoéi chép S.ABC theo a.

A V=03 B. V=20 C. V =2433. D. V=20
Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuéng canh av/2, SA | (ABCD), géc hop bdi mat
bén (SBC) v6i mat day bang 60°. Thé tich khbi chép S.ABCD theo a

A V=7Y8 B. V=26 C. V=248 D. V= 46,
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Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy la hinh vuéng canh a4, hai mat bén (SAB) va (SAD) cung
vudng goc voi day, goc gitta canh bén SC véi mat day bang 60°. Thé tich khéi chép S.ABCD theo
a.
_ V6 _ 2a°V6 _ a3 _ 4a°V6
A V=26 B. V= 26 C. V=20 D. V = 46,
Cau 28. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh chtr nhat, biét AB = 3a, BC = 4a, SA |
(ABCD), goc gitta SC v6i mat day 1a 60°. Thé tich khéi chép S.ABCD theo a.

A V=203 B. V= 28033 C. V=203 D. V = 20a°\/3.

Cau 29. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 hai mat bén (SAB) va (SAD) cting vudng goc vé mat day. Biét
SA = a,day ABCD la hinh thoi canh a va c6 A = 120°. Thé tich khoi chop S.ABCD theo a.
AV =d/3. B. V=20 C. V=20 D. V=203

Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vudng tai A va B, v6i AB = BC = a,
AD = 2a.Canhbén SA | (ABCD), matbén (SBC) tao v6i mat day mot goc 60°.Thé tich khbi chép
S.ABCD theo a.

AV =d/3. B. V=20 C V=240 D. V=203

Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va D, v6i AD = CD = a,
AB = 3a. Canh bén SA | (ABCD), canh bén SC tao v&i mat day mot géc 45°. Thé tich khéi chép
S.ABCD theo a.

AV =d2. B. V=202 C. V=22 D.V="2y2

Cau 32. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la mot tam gidc déu canh a, mat bén SAB la tam giac
vuong can tai S va nam trong mat phang vudng géc v6i mit ddy. Thé tich khéi chép S.ABC theo
a

' _ 3 _3\3 _2\3 _ 23
A V=50 B. V=20 C. V=2 D. V =2¥%.

Cau 33. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chtt nhat. AB = a, mat bén SAB la tam giac
déu va ndm trong mit phang vuong goc vé6i day, goc gitta mat bén (SCD) va mat day bang 45°. Thé
tich khdi chép S.ABCD theo a.

33 3 33 33
A V=23 B. V=2, C. V=" D. V=23

Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a2, mat bén (SAB) vudng goc vdi
mat ddy, SA = SB va gc gitta canh bén SC véi mat ddy bang 45°. Thé tich khdi chép S.ABCD theo
a

’ B3 P _ BV5 _ BV5
A.V—aé. B.V—%. C.V—a3. D.V—a6.

Cau 35 (Chuyén Lé Hong Phong-Nam Dinh).
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy 1a tam gidc can tai A, BAC = 120° va BC = a\/3. Biét SA = SB =
SC = 2a, tinh thé tich ctia khéi chép S.ABC.

A V=2 B. V=d cv==2 D.V==2
Cau 36. Cho hinh chop 5.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Mat bén SAD la tam giac vuong can
tai S va nam trong mat phang vuong goc vdi day. Goi H la trung diém AD. Tinh theo 2 khoang cach
tir diém H dén mat phang (SBC).

V5 V3 V5
A 95, B. “83. C ¢ D. 25,

Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh bang a1/2. Tam giac SAD can
tai S va ndm trong mat phang vudng goc véi ddy. Biét thé tich khdi chép S.ABCD bang 34°. Tinh
khoang cach h tir B dén mat phang (SCD).

A.h:%a. B. h:%a. C.h:%a. D.hzgu.
Cau 38. Cho ti dién déu ABCD c6 canh 1a 2a. Tinh Vapcp.
A ﬂ3\/§ B @ C 2&3\@ D 41/13\/§
VAL . 3 . R . TR
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Cau 39. Thé tich ctia khéi chop tit gidc déu c6 tat ca cac canh bang 24 la

_2\/23 _8\/53 _4\/23 _83
A V=220 B. V=822 C V=42 D. V=52

Cau 40 (Chuyén Thai Binh). Cho hinh chép S.ABC c6 SA, SB, SC d6i mét vudng goc. Biét SA =
SB = SC = a. Tinh thé tich cta khdi chép S.ABC.

3 3 3

3 \@ 3
A 2 B. V3 C 2. D. <.

Cau 41. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh déy bang 2a, canh bén bang a+/5 . Thé tich khéi
chép S.ABCD la

A V=450 B. V =434 C. V= 8or, D. v = &3

Cau 42. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh day la 4, goc gitta canh bén va mat day 1a 60°.
Tinh thé tich khdi chép S.ABC theo a.
A V=23 B. V=4 C y=1%, D. V=43,

Cau 43. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 day 1a hinh vudéng tdm O, canh a. Biét chiéu cao cta
hinh chép S.ABCD la 24, tinh theo a khoang cach tir diém O dén mat phang (SCD).

/5 2a+/17 17 2a+/5
A 25 B. 217, c. Wi, D. 25,

Cau 44. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 thé tich bang 8”33\/5, biét dudng cao ctia tam gidc day
ABC bang a+/3. Tinh chiéu cao ctia hinh chép S.ABC theo a.

A. 83, B. &, C. 4a. D. 8a.

Cau 45. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a, canh bén 2”?}@ . Tinh goc gitta canh
bén va mat day.
A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. arccos (%)

Cau 46. Cho hinh choép tu giac déu S.ABCD c6 canh bén béng a\/2, canh day béng a. Tinh goc tao
boi canh bén va mat day cta hinh chép S.ABCD.

A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. arccos (42).

Cau 47. Hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy 1a 5. Goc gitta mat bén véi day la 45°. Tinh theo
a chiéu cao hinh chép S.ABC.
5V3 5V3 5V3 53
A 22, B. B. 2. C. 2. D. 3.

Cau 48. Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD, canh day la a. Biét goc gitta canh bén vdi mat day la
60°. Goi M la trung diém CD, N la trung diém AD. Tinh theo a thé tich khéia chép S.ABMN.
_ 5436 _ 5436 _ 52°V6 _ 24°/3
A V=96 B. V=56 C. V=526 D. V=23

Cau 49. Cho hinh chép S.ABC. Biét SA | (ABC). Goi M la diém trén canh SB sao cho SM = 3MB,
N 14 hinh chiéu vudng goc cua A trén SC, SA = a, AC = a+/3. Ti sb % béng bao nhiéu?
1 1 3 ' 1
A. ﬁ- B- g. C. T6' D- 6.

Cau 50. Cho hinh chép S.ABC, goi I, K lan lugt 1a trong tdm ctia ASAB va ASAC. Ti sb % bang
bao nhiéu? '
4 1 2 1
A L B. L. C 2 D. L.

Cau 51 (Trich dé thi thir 1an 1 caa Bé GD - 2016).
Cho tui dién ABCD c6 cac canh AB, AC, AD d6i mét vuong goc v6i nhau; AB = 6a, AC = 7a,
AD = 4a. Goi M, N, P tuong ting 1a trung diém cac canh BC, CD, DB. Tinh thé tich V ctia t dién
AMNP.

AV =171 B. V = 144°. C. V=20 D. v =7a°
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VAN bE 3 p
{ KHOI LANG TRU
DANG 1: LANG TRU DUNG, LANG TRU XIEN
Vléng tru — Sdéy -h Sdéy: la dién tich day

h: 1a chiéu cao cta lang tru

KIEN THUC CAN NHO

Vi DU

(¢’ Vi du 1. Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh 4, goc gitta A’B
v6i mat day bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A’BC’

(¢ Vi du 2. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = a, BC = 2a, gbc gitta dudng
chéo AC’ véi day 1a 60°. Tinh thé tich khdi hop chit nhat dé.

BAI TAP TU LUAN

LANG TRU DUNG
Bai 57 Cho hinh lang tru dung ABC - A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, AB = 1 va
A’B = a\/3. Tinh thé tich khéi ling tru ABC - A’B'C’. pS: V = 2y2

Bai 58 Cho lang tru ding ABC - A’B'C’ c6 déy la tam giac vuong can tai B, vé BA = BC = a. Biét
goc gitta hai mat phang (A’BC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B/C’ theo a.
ps: v = 23

Bai 59 Cho lang tru ding ABC - A’B'C’ ¢6 day la tam gidc déu canh a Biét goc gitta hai mat phang
(A’ BC) va (ABC) bing 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B'C’ theo a. pSs: V = 20
Bai 60 Cho hinh hop chit nhat ABCD - A’B'C'D’ ¢6 AB = a, BC = 2a. Biét géc giita hai mat phang
(A’B'CD) va (ABCD) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABCD - A’B'C'D’ theo a. PS: V = 4+/3a3

Bai 61 Cho hinh lang tru ding ABC - A'B'C’ ¢6 ddy la tam gidc vudng tai A, AC = a, ACB = 60°.
Duong chéo BC' ctia mat bén B'C’C tao véi mat phang (AA’C’'C) mot goc 30°. a. Tinh do dai doan

AC. DS: AC’ = 3ab. Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B'C’. bS: V = 64>

Bai 62 Cho lang tru déu ABC - A’B'C’. Biét rang géc gitta (A'BC) va (ABC) 1a 30°, tam giac A’BC

c6 dién tich bang 8 . Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B'C’. DS:V =83
LANG TRU XIEN

Bai 63 Cho lang tru ABC - A’B'C’. Tam gidc ABC la tam gidc vuong tai B va duong cao cta tam
giac d6 la BH. Biét A’/H | (ABC) va AB = 1,AC = 2,AA’ = /2. Tinh thé tich khéi lang tru
ABC- A'B'C. ps: V = Y21
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Bai 64 Cho hinh lang tru ABC - A’B'C’ 6 tat ca cac canh bang a, cac canh bén tao vdi day mot goc

bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B'C’. DS:V = 38#2
Bai 65 Cho hinh lang tru ABC - A’B'C’ c6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai A, AC = a\/2, biét
gbc gitta AC' va (ABC) bang 60° va AC" = 2a. Tinh thé tich khéi lang tru ABC - A’B'C’. bS:
V = a3\@

Bai 66 Cho hinh lang tru ABC - A’B'C’ c6 ddy ABC la tam giac déu canh a, goc gitra canh bén va
mat ddy bang 60°. Hinh chiéu ctia A’ 1én (ABC) la trung diém I ctia canh BC. Tinh thé tich khéi lang
tru ABC - A'B'C’. pSs: V = 20
Bai 67 Cho hinh lang tru ABCD - A’B'C'D’ ¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, ABC = 60°, chan
duong cao ctia lang tru ha tir B’ trung vé6i tam O ctia ddy ABCD. Géc gitta mat phang (AA’B'B) véi
day bing 60°. Tinh thé tich khéi ling tru ABCD - A’B'C'D/. ps: V = 332
Bai 68 Cho hinh ling tru ABC - A’B'C’ ¢6 day ABC la tam gidc déu canh a va dinh A’ cach déu
3 diém A, B, C. Biét goc gitta A’A v6i mat day (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC -
A'BC. pS: V = Y3

Bai 69 Cho hinh lang tru ABC - A’B'C’ ¢6 2 day la cac tam giac déu canh a, goc gitta canh bén va
mat day bang 60°. Hinh chiéu H ctia A 1én mat phang (A’B'C’) la trung diém ctia B'C’ a. Tinh thé
tich khdi lang tru ABC- A'B'C’.  DS:V = @ b. Tinh goc gitta BCva AC'.  DS: a = arctan 3
Bai 70 Cho hinh ling tru ABC - A’B'C’ ¢6 déy la tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vuéng goc cta
diém A’ 1én mat phang (ABC) trung véi trong tam tam giac ABC. Biét khodng cach gitra hai duong

thing AA’ va BC bing “Y2. Tinh thé tich khéi lang try ABCD - A'B'C'D/. pS: V = Y
BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 52. Thé tich khéi lang tru c6 dién tich day B va chiéu cao / la

A. V =B B. V = }Bh. C. V =2Bh. D. V = 1Bh.
Cau 53. Thé tich khdi lap phuong c6 canh bang 20 cm 1a

A. V =80cm?. B. V =800 cm®. C. V = 8000 cm®. D. V = 80000 cm?.
Cau 54 (TNPT Quodc gia-2020). Cho khdi hop chir nhat c6 ba kich thudc 1a 2; 4; 6. Thé tich khéi hop
da cho bang

A. 16. B. 12. C. 48. D. 8.

Cau 55 (Chuyén Hung Vuong-Gia lai). Cho khéi lang tru c6 dién tich day bang 4a* va khoang cach
gitta hai day bang a. Thé tich cta khéi lang tru da cho bang
A 2. B. %a3. C. 3a°. D. 4a°.
Cau 56. Cho lang tru dung ABC.A’B'C’ c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, v6i BA = BC = a.
Biét goc gitta hai mat phang (A’BC) va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ theo
a.
A V=23 B. V=23 C. V=a/3 D. V=20
Cau 57 (Chuyén quéc hoc Hué). Cho khéi lang tru tam gidc déu c6 canh ddy bang a va canh bén
bang a+/3. Tinh thé tich khdi lang tru d6 theo a.
3 3 3 3 443 3
A - B. °-. C. . D. 7.
Cau 58. Cho hinh ling tru dinng ABC.A’B/C’ c6 day la tam giac déu canh 4, goc gitta A’C va day
1a 60°. Tinh theo a thé tich lang tru ABC.A’B'C’.
_ a3 _ V3 _ 348 _ a%V/3
A V=2 B. V=23 cv=23 D. V=20
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Cau 59. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 déy 1a tam gidc vudng céan tai B. Biét BB’ = a va
AC = a+/2. Tinh thé tich ctia khbi lang tru ABC.A'B'C’.

3

3
A V=2, B.V=2%. C.V=a D.V="2,

Cau 60 (Chuyén Thai Binh). Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C'D’ ¢6 dién tich mét chéo ACC’ A’
bang 2+/2a2. Thé tich ctia khéi lap phuong ABCD.A'B'C'D' 1a

A. ad. B. 24°. C. V245 D. 2\/5513.
Cau 61. Tinh thé tich hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét AC' = a+/3.

AV =4d, B. V= 3, C. V =33a. D. V= ld%
Cau 62. Hinh lap phuong c6 dudng chéo bang a thi c6 thé tich bang

A. V=33 B. V= ¥243. C. V=1Ld D.V=d.

Cau 63. Cho lang tru dung ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac can, AB = AC = a, BAC = 120°.
Mat phang (AB C’) tao v4i ddy mot goc 60°. Tinh thé tich khoi lang tru ABC.A'B C’

3

A V= B. V= C V= D. V=

Céu 64. Cho hinh lang tru dung ABC.A’B’C’ c6 ddy la tam gidc vudng tai A, AC = g, ACB = 60°.
Duong chéo BC' ctia mat bén BB'C/C tao v6i mat phang (AA’C'C) mot goc 30°. Tinh theo a d6 dai
doan AC’ va thé tich khéi lang tru ABC.A'B'C’.

A. 3a,a3/6. B. av/3, 2Y2. C. 34,24%V/6.
Cau 65. Cho lang tru ABCD.A’B'C'D’ ¢6 ABCD la hinh thoi. Hinh chiéu ctia A’ 1én mét phang
(ABCD) la trong tdm ctia tam gidc ABD. Tinh theo a thé tich khdi lang tru ABC.A’B'C’ biét AB = a,
BAD = 60°, AA' = aV/2.

— 3 _ a5 _ 5 _ V2

A V=a/5 B. V=25 C. V=205 D.V=2y2
Cau 66. Cho lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac vuong tai A. Hinh chiéu cia A’ 1én mat
phang (ABC) la trung diém cta BC. Tinh theo a thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’ biét AB = a,
AC = av/3, AA" = aV2.

3 3 3

A V=23 B. V=32 C. V=23 D. V = a3/3.

Ciau 67. Cho lang tru ABCD.A’B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh chit nhat, A’/A = A’B = A’D. Tinh
theo a thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’ biét AB = a, AD = a+/3, AA" = 2a.

A. V= 8102, B. V = 162, C. V=24 D. V = 3a°/3.

Cau 68. Cho hmh ling tru ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam giac déu canh a va dinh A’ cach déu 3
diém A,B, C. Biét goc gitta A’ A véi mat day (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’
theo a.

A V=2 B. V=23 Cv=3 D. V= 2y2

Céau 69. Cho hinh lang tru ABC.A'B C’ c6 day la tam giac déu canh 4, géc gitta canh bén va mat day
bang 30°. Hinh chiéu vudéng géc H ctia A 1én mat phang (A’B'C’) 1a trung diém ctia BC'. Tinh thé
tich khdi lang tru ABC.A’B'C’ theo a.

— /3 — /3 _ 3 _ 2V3
A V=23 B. V=203 C V=2 D. V=23

Cau 70. Cho hinh hop chi nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = a, BC = 2a, AA" = a. Lay diém M trén
canh A'D’ sao cho A’M = 3MD'. Tinh theo a thé tich khdi chép M.ABC va thé tich khéi hop chir
nhat ABCD.A'B'C'D’.

A 2 208, B. 4, % C. 7, 24 D. a3, 4.
Cau 71. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A;B;C1D; ¢6 dudng chéo AC; = 2a. Hay tinh thé tich khoi
lép phuong ABCDAl 81C1 Dy.

A B3, B. & C. 84°. D. 6a°/6.
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Cau 72. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’ ¢6 AB = a, AD = 2a, A’C tao v6i (A’BCD’) mot
g6c 30°. Goi O’ 1a giao diém A’C’ va BD'. Tinh theo a thé tich khéi chép O’.ABCD
AV =a/3. B. V=23 C. V=215 D. V=2

Cau 73 (Dé thi tha 1an 1 ctia B6 GD — 2016).
Cho mdt tim nhom hinh vudng canh 12 cm. Ngudi ta cat & bon géc cda tim nhéom dé bén hinh
vuong bang nhau, méi hinh vuéng c6 canh bang x cm rdi gap tdm nhom lai nhu hinh vé dudi day
dé dugc mot cai hop khong ndp. Tim x dé hop nhan duge c6 thé tich 16n nhét.

A x =2 B. x =3. C x=4 D. x = 6.
Cau 74 (Dé thi thir 1an 2 cia B6 GD-2016).
Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh 24, thé tich bang a°. Tinh chiéu cao / ctia hinh
chép da cho.

A h= %a. B. h = @a. C. h= @a. D. h = /3a.

Céau 75. Cho hinh ldng tru tam gidc ABC.A’B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng can tai A, canh
AC = 2+/2. Biét AC’ tao v6i mat phang (ABC) mot goc 60° va AC' = 4. Tinh thé tich V ctia khéi
lang tru ABC.B'C’.
_8 _ 16 _ 83 _ 16V3

A V=28 B. V=1 C v=58 D. V=165
Cau 76 (Dé thi thir 1an 2 ctia B6 GD-2016).
Cho hinh hop chtt nhat ABCD.A'B'C’'D’" ¢6 AB = a, AD = 2a, AA" = 2a. Tinh ban kinh R cta mat
cau ngoai tiép ti dién ABB'C.

A. R =3u. B. R =3 C. R=3. D. R = 2a.
Cau 77 (Dé thi thir 1an 3 ciia B6 GD-2016).
Tinh thé tich khéi lang tru tam giac déu c6 tat ca cac canh bang a.

A V=23 B. V=24 C. V=23 D.V=2y3
Cau 78 (Dé thi thir 1an 3 ctia B6 G D - 2016).
Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a4, SA vudng gbéc véi mat ddy, SD tao voi mat
phéang (SAB) mot goc bang 30°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.

AV =Yoo B. V = /3. C. v= Yo D. V= ¥,
Cau 79 (Dé thi thir 1an 3 ctia B6 G D-2016).
Cho khdi ti dién c6 thé tich 1a V. Goi V' 1a thé tich khéi da dién c6 cac dinh 1a trung diém ctia cac
canh ctia khdi ti dién da cho. Tinh ti s6 Y-

vV o_ 1 Vi1 Vo _ 2 Vi _5

A. v_z. B. v—z. C. v_g. D 7 8

Cau 80. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABCD la hinh thoi tim O, SO | (ABCD), AB = 2+/5, AC = 4a,

SO = 2+/2a. Goi M la trung diém SC. Tinh thé tich khéi chép M.OBC.
8v/2a° 2v/2a° 2a3
A, B2 B. 227, c. V2 D. 4a’.

Cau 81. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai A, ¢6 canh BC = a+/2
va A'B = 3a. Thé tich khoi lang tru ABC.A'B'C’ 1a

A. V223, B. 24°. C. Y2, D. 2.
Cau 82. Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a. Goi [ l1a trung diém CD.
Biét thé tich ctia khoi chép la %. Goc gitra canh bén ST véi mat phang day 1a

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. arctan 4.

Cau 83. Tir mot manh giéy hinh vudéng canh 1a 4 cm, nguoi ta gép no thanh 4 phén déu nhau roi
dung 1én thanh mot hinh lang tru ti giac déu nhu hinh vé. Hdi thé tich lang tru nay 1a bao nhiéu?
A. %cm3. B. 16 cm®. C. 4cm?. D. % cm?.
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Cau 84. Cho hinh chop S.ABC véi tam giac ABC can, AB = AC = 3a, BC = 2a. Cac mat bén tao vdi
day mot goc 60°. Goi H 1a hinh chiéu ctia S 1én mp (ABC). Biét thudc mién trong ctia tam giac ABC.
Tinh thé tich khdi chép S.ABC.
HD: Chitng minh H la tdm ducong tron néi tiép tam gidc ABC. Tinh r thong qua dién tich tam gidc ABC, tir
do suy ra chiéu cao hinh chop S.ABC. suy ra thé tich khéi chép S.ABC

A 5 B. 24%/3. C. 23, D. 2.

Cau 85. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang 2a. Mat bén ctia hinh chép tao véi
day mot goc 60°. Mat phang (P) chita AB va di qua trong tim G ctia tam giac SAC cat SC, SD lan
luot tai M, N. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABMN.
5a°\/3 5V3 4a°\/3 20°\/3

A. 503, B. 75, C. 433, D. 203,
Cau 86. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 dién tich mit bén ABB’ A’ bang 4, khoang cach gitra
canh CC’ va mit phang (ABB'A’) bang 7. Tinh thé tich khéi lang tru ABC.A’B'C’.
HD: Tir hinh hgp ABC.A’B'C’, ta tgo thém 2 diém D va D' dé cd duoc hinh hjp ABCD - A'B'C'D’. D€y
ring Vapc.ABC = 3VABCD.A'B/C'D!

A. 14. B. 2. c. 4. D. 28.
Cau 87. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai B, AB = BC = a.
Biét rdng goc gitra hai mat phang (ACC'A’) va (AB'C’) bang 60°. Tinh thé tich khdi chép B ACC'A'.
HD: Goi M la trung diém A'C', dung MN vuéng géc AC'. Chitng minh [(ACC'A’); (AB'C’)] = MNB’ =
60°. Tinh tan C'NM roi suy ra d¢ dai AA’. Suy ra Vpe arpcr. T ldp lugn Vi accrar = Vapc.apcr —

1 2 N
Vir.apc = Vapcapce — gVascame = 3 Vapcapc taduge két qua can tim

3
a
A 7.

3 3 3\/§
B. . C 7. D. ©Y3.
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CHUONG 6. NON, TRU & CAU

( VAN PE 1

MAT CAU- KHOI CAU

KIEN THUC CAN NHO

Dinh nghia Tap hop cac diém trong khong gian cach diém O cb dinh mot khodng R khong
déi goi 1a mat cau tam O va ban kinh R.

Ky hiéu S (O; R).

Tap hgp cac diém thudc mat cau S (O; R) cung vdi cac diém trong mat cau do goi la khoi
cau tam O ban kinh R.

Luu y Tap hop cac diém nam trong khong gian nhin doan AB cb dinh dudi mét goc vudng
la mat cau duong kinh AB.

Cong thuc

. s V = — 7R3
e Thé tich khéi cAu ban kinh R: 3"

e Dién tich mat cau

Vi tri tuong d6i caa mot diém do6i véi mat cau
Cho mét cau S(O; R) va mot diém A bat ki, khi do:
[ J

Néu OA < R & A nam trong mat cau.

Néu OA = R < A € S(O; R). Khi d6 OA goi la ban kinh ctia
mat cau. Néu OA = OB 1a hai ban kinh sao cho OA = —OB
thi doan th;fmg AB goi la mot duong kinh ctia mat cau.
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Néu OA > R < A ndm ngoai mat cau.

e Suy ra khdi cau S (O; R) 1a tap hop tat ca cac diém M sao cho OM < R.

Vi tri twong d6i ciia mit phang va mit cau
Cho mat cau S (O; R) va mat phang (P). Goi d la khoang cach tir tim O ctia mat cau dén
(P) va H la hinh chiéu ctia O trén (P) = d = OH.

Néu d < R thi (P) cat mat cau S (O; R) theo giao tuyén
la duong tron nam trén (P) c¢6 tam 1a H va ban kinh » =
HM = VR? — d?> = VR? — OH2.

Néu d > R thi (P) khong cat mat cau S(O; R).

Néu d = R thi (P) va S(O;R) c6 mét diém chung duy
nhat. Ta néi mat cau S(O; R) tiép xtic (P). Do d6, diéu
kién can va du dé (P) tiép xtic vdi mat cau S(O; R) 1a
d(O;(P)) = R
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DANG 1: Tim TAM VA BAN KiNH MAT CAU NGOAI TIEP HiINH CHOP
Vi DU

Hinh chép c6 cac diém cting nhin mét doan thang dudi moét géc vuong

(¢ Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vuong tai B, A L (ABC).
BA =4, BC = b, SA = c. Tim tdm va ban kinh cia mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Loi giai.

Hinh chép c6 cac canh bén bang nhau

(¢’ Vi du 2. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC, AB = a. Goi O 1a tam dudng tron ngoai
tiép tam gidc ABC. Biét géc hop bdi canh bén ctia hinh chép S.ABC véi cac mat day bang
60°. Tim tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Loi giai.

Hinh chép ¢6 mot mat bén vudng goc véi day

(¢ Vi du 3. Cho hinh chép tam giac S.ABC 6 day ABC la tam giac vuong tai A, AB =
6a, AC = 8a. Tam giac SAB la tam giac déu va nam trong mat phang vuong goc véi day.
Tim tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.

Loi giai.

Trang 140 | 151 NHOM PI LATEX



1. MAT CAU- KHOI CAU

12

DANG 2: TiNH DIEN TicH, THE TiCH MAT CAU

(£ Vi du 1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day ABC la tam giac Vuong tai B, SA vuodng goc
v6i mat phang day va SC tao véi day ABC mot goc 30°. Tinh thé tich khoéi cu ngoai tiép
hinh chép S.ABC.

Loi giai.

(¢ Vidu 2. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudéng canh a, SA L
(ABCD), SA = h.

a) Pinh tam va ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD

b) Tinh dién tich va thé tich khdi cau néi trén theo a va h.

L

Loi giai.
H
(¢’ Vi du 3. Cho ti dién déu ABCD canh 4, goi H la hinh chiéu ctia A xudng (BCD).
Tinh thé tich mat cau ngoai tiép tu dién ABCD.
Loi giai.
L]
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Mot s6 cong thirc tinh nhanh ban kinh mit cau ngoai tiép hinh da dién, hinh tron xoay

Hinh Ban kinh madt cau ngoai tiep R | Ban kinh mat cau néi tiep r
2 12 1 2
Hinh hop chit nhat R= WZJFC
co kich thu6c 3 canh a, b, ¢
Hinh 1ap phuong canh a R = 61\2@ r= g
7
- 2 ,
Hinh nén R = (tagn)” + <Rday> = Jinen - Tasy
2- hn(’)n hnén + rdéy
p) yi
: , D <hchép> T (Rdéy>
Hinh chop da giac déu R =
2. hcho’p 5
R h bé
hinh chép déu hoac R — (Canhbén)”
2. hchép
T dién déu canh a R = ave r = av6
4 12
2
2 (hchép)
Hinh chép c6 canh bén R = (Rdéy) + 1
vuong goc voi day
N o 2 (htru)2
Hinh tru R = \/(Rdéy) + 1
2 (hy)?
Lang tru dung R = \/(Rdéy) + ( IZLT)
A2 B2 2
T dién OABC vudng tai O | R = VOAZ + 2 +0C
BAI TAP TU LUAN
CAU HOI TRAC NGHIEM
Caul. Thé4tich ctia khoi cau c6 bén4kinh R la: ,
A V= énRe’.. B. V= gnRZ.. C. V= gnR?’.. D. V =47R3..
Cau 2. Cong thuc tinh dién tich mat cau ban kinh R la:
4
A. S = nR%. B. S = §HR3.. C. S= anZ.. D. S = 47R2..
Cau 3. Mot miét cau co duong kinh 1a 24 thi c6 dién tich b?ang
4 2
A. 4ma?. B. 16722 C. 8ma. D. 7;”
Céau 4. Mit cau (S) c6 dién tich bang 1007t (cm?) thi cé ban kinh la:
A. 3 cm. B. 4 cm. C. 5cm. D. \@ cm.
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2. MAT NON

VAN DE 2 —
{ MAT NON

KIEN THUC CAN NHO

VI DU

(£ Vi du 2. Trong khong gian, cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB = a va AC = 2a. Tinh
dién tich xung quanh ctia hinh nén nhan dugc khi quay tam giac ABC quanh truc AC?

(¢' Vi du 3. Tinh thé tich ctia khdi nén c6 ban kinh day r = 3 cm va goc & dinh 60° ?

(¢’ Vi du 4. Cho hinh nén (N) c¢6 thiét dién qua truc 1a tam gidc déu canh 4. Tinh dién tich
toan phan ctia hinh nén (N) theo a ?

BAI TAP TU LUAN

Bai 19 Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc la mét tam gidc vudng can c6 canh géc vudng bang a.

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén. DS: 5yq = #

Bai 20 Thiét dién di qua truc ctia hinh nén dinh S 1a tam gidc vudng can SAB c6 canh huyén bang
2a. Tinh dién tich toan phan Stp cta hinh nén va thé tich V ctia khéi nén dé. bsS:
Stp = (V24 1)ma?, V = ”T“z

Bai 21 Mot hinh nén c6 dudng kinh ddy 1a 24+/3, goc & dinh la 120°. Tinh thé tich ctia khéi nén dé
theo a. bPS: V = na®

Bai 22 Trong khong gian, cho tam gidc ABC vuong tai A, AB =ava AC = v/3a. Tinh dién tich toan
phédn Sy, ctia hinh nén va thé tich V ctia khdi nén nhan duge khi quay tam gidc ABC xung quanh

truc AB. bS: Sy, = (2v/3+3)ma?, V = ma®
Bai 23 Cho khéi nén c6 ban kinh dudng tron day bang 10 va dién tich xung quanh bang 1207t. Tinh
chiéu cao / ctia khbi nén do. DS: 1 =211
Bai 24 Cho hinh nén c6 dé dai duong sinh bang duong kinh day. Dién tich ddy ctia hinh nén bang
7r. Tinh chiéu cao ctia hinh nén dé. PS:h=+/3
Bai 25 Mot khi nén c6 thé tich bang 3077, néu gitt nguyén chiéu cao va ting ban kinh khéi nén dé
1én 2 1an thi thé tich ctia khdi nén méi béng bao nhiéu? DS: Vi = 12077

Bai 26 Cho hinhnén (N) c6 d6 dai dudng sinh bang 5 va dién tich xung quanh bang 157t. Tinh dién
tich toan phan ctia hinh nén (N). DS: Syp = 2471

Bai 27 Cho khéi nén tron xoay c6 duong cao /i = 20 cm, ban kinh ddy » = 25 cm. Mot mat phang
(P) di qua dinh ctia khdi nén va c6 khoang cach dén tdm ctia day la 12 cm. Hay xac dinh thiét dién
ctia (P) va khéi nén va tinh dién tich cta thiét dién doé. PS: 5 =300 (cm?)

Bai 28 Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C'D’ canh a . Hay tinh dién tich xung quanh va thé tich
khéi nén c6 dinh la tdm O ctia hinh vuéng ABCD va day 1a hinh tron néi tiép hinh vuéng A’B'C'D’.
PS: S... — my/5a% V= na

'oxq = Tz VT2
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Bai 29 Mot hinh nén tron xoay c6 dinh 1a D, O 1a tdm ctia duong tron ddy, dudng sinh bang  va c6
gbc gitra duong sinh va day bang .
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén va thé tich ctia khéi nén do. DS:

7% cos? o
3

Sxqg = % cosa,V =

b) Goi I la mot diém trén dudng cao DO ctia hinh nén sao cho 2 DO =k (0 < k < I). Tinh dién tich
ctia thiét dién qua I va vudng goc vdi truc ctia hinh nén. bS: S¢) = 7tk?1? cos? a

Bai 30 Mot hinh nén tron xoay c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng can c6 canh bang a
a) Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh nén d6. bS: S, = (\[H) na?, V = ”1722“3

b) Mot mat phéng di qua dinh tao v6i ddy mot goc 60°. Tinh dién tich thiét dién duoc tao nén.
DS: Sy ity gion = V2

thiet dién

Bai 31 Cho S.ABC 1a hinh chép tam giac déu c6 cac canh bén bang a va goc gita cac mat bén va
mat phang day bang «. Hinh nén dinh S c¢6 day ndi tiép tam giac déu ABC goi 1a hinh nén noi tiép

hinh chép da cho. Hay tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén nay theo 2 va . DS:
_ 7'['H2
qu " 12cosa(1+3cos?a)

Bai 32 Cho khéi nén cé ban kinh déay » = 12 cm va c6 goc & dinh la « = 120°. Hay tinh dién tich cta
thiét dién di qua hai duong sinh vudéng géc nhau. DS: S 4 qion = 96 cm?

Bai 33 Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD c6 chiéu cao SO bang /i va géc SAB = « (« > 45°). Tinh
dién tich xung quanh ctia hinh nén dinh S va ¢6 duong tron ddy ngoai tiép hinh vudong ABCD cua

2 n2
hinh chép. PS: S, = h?/2(tan? a+1)

tanZ a—1

Bai 34

Cho mot dong ho cat nhu hinh bén (gdm 2 hinh nén chung dinh ghép lai),

trong d6 dudng sinh bat ky ctia hinh nén tao véi ddy mot géc 60°. Biét rang

chiéu cao ctia dong hoé 1a 30 cm va téng thé tich ctia dong ho 1a 10007tcm?.

Héi néu cho day lugng cat vao phan trén thi khi chdy hét xuéng dudi, khi

do ti 1é thé tich lugng cat chiém cho va thé tich phan phia dudi la bao nhiéul?
bS:

Trang 144 | 151 NHOM PI LATEX



2. MAT NON

CAU HOI TRAC NGHIEM

Cau 1. Cho khéi nén ¢é ban kinh day r = v/3 va chiéu cao h = 4. Tinh thé tich V ctia khdi nén da
cho

A. V =167V/3. B. V=12 C. V=4 D. V =4r.
Cau 2. Cho hinh nén c6 dudng kinh day bang 2. Thé tich ctia khéi nén bang
A V=m5 B.V:n;@. C.V:”f. D.V:\f.

Cau 3. Cho khéi nén (N) c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bang 157. Tinh thé tich
V ctia khdi nén (N) d6.
AV =12m. B. V =20m. C. V =3e6rm. D. V =607.

Cau 4. Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 377a® va ban kinh ddy bang a. Tinh d6 dai duong
sinh / ctia hinh nén da cho

A.l:”‘z/g. B. | = 2a\/2. C.l:32”.

Cau 5. Cho hinh nén c¢6 dudng sinh bang 44, dién tich xung quanh bang 87ta®. Chiéu cao ctta hinh
nion la
A. 2. B. av/3. C. 2av/3. D. 2”?:@.
Cau 6. Cho hinh nén c6 dién tich day bang 167t (dm?) va dién tich xung quanh bang 207t (dm?). Thé
tich kh6i nén bang
1
A. 167 (dm?). B. 63” (dm®). C. 87 (dm?). D. 327 (dm?).

D. [ = 3a.

Cau 7. Mot hinh nén c6 duong kinh day bang 2a+/3, géc & dinh 1a 120°. Tinh thé tich ctia khdi nén
do theo a )
mta 47a
A —. B. 7ta’. :
> ma C 9
Cau 8. Cho khéi nén c6 ban kinh déy bang r = 12, géc & dinh bang 120°. Thiét dién qua hai duong
sinh ctia hinh nén vuéng goc nhau c6 dién la
A. 48. B. 72. C. 9. D. 144.
Cau 9. Cho tam gidc OIM vuéng tai I, IM = 4, goc IOM = 30°. Thé tich ctia khdi nén duoc tao

thanh khi xoay tam giac OIM quanh truc OI la

A. 6471\/3. g, V3 c. V3 p, 847V3,
2 3 3
Cau 10. Cho tam gidac ABC vuong tai A c6 AC = 2a, goc ABC = 30°. D¢ dai duong sinh cua hinh
non nhan dugc khi quay tam giac ABC quanh truc AB la

D. 27a?.

A. 1 =4a. B. | =03 C.l:mz/g. D. =2
Cau 11. Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng tai A, goi I 1a trung diém cta BC, BC = 2a.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén nhan dugc khi quay tam gidc ABC xung quanh truc Al.

A. V2. B. 27 C. 21v/2. D. 47

Cau 12. Cho tam giac déu ABC canh a quay xung quanh dudng cao AH tao nén hinh nén. Thé tich
khéi nén bang
ac\/3 ac\/3 Tad Tad

A. . B. . . L
8 24 ¢ 24 b 8

12 Trang 145 | 151



CHUONG 6. NON, TRU & CAU

Cau 13. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = AC = 2a. Tinh d¢ dai duong sinh ctia hinh nén nhan
duoc khi quay tam giac ABC quanh truc AC.
A. aV2. B. 2aV/2. C. 2a. D. a./5.

Cau 14. Thiét dién qua truc cia mot hinh nén la tam giac vudéng can c6 canh goc vudng bang a. Thé
tich khdi nén 1a
A ac\/2 ac\/2 Tac\/2 Tad/2

o B. i C. o D. g

5 s 3 . ) 1s L g
Cau 15. Cho hinh nén c6 chiéu cao bang ?a. Mat phang («) di qua truc ctia hinh nén va cat hinh

nén theo thiét dién 1a mot tam giac vuong. Dién tich toan ph?m cua hinh nén la
97ra®(1 + v/2) 9a2(1 4 /2) 97ra’ 9a®(1+/2)
. . B —=. C. . D. .
2 2 4 4
Cau 16. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh ddy bang a va chiéu cao bang 2a. Dién tich
xung quanh ctia hinh nén c6 dinh la S va ddy la hinh tron ndi tiép ABCD bang
a*+/15 a*\/17 a*\/15 Ta*\/17

A. T B. 1 C. > D. >

Cau 17. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh ddy bang a va goc gitta mat bén va mat day
bang 60°. Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 dinh 1a S va day la dudng tron noi tiép tam gidc
ABC la ) ) , )
mta mta 27ta a
A —. B. —. . . D. —.
6 3 ¢ 3 6
Cau 18. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a. Thé tich ctia khdi nén c6 dinh S va
3
déy la hinh tron néi tiép ABCD bing %. Chiéu cao ctia hinh nén la

A a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.
Cau 19. Cho hinh chép déu S.ABC cé canh déay bang 2a. Khoang cach tir tam O ctia dudng tron ngoai
tiép ddy ABC dén mot mat bén la g. Thé tich ctia khéi nén ngoai tiép hinh chép S.ABC bang

A

3 3 3 3

47ta . B. 47ta . C. 47ta . D. 27a
3 9 27 3
Cau 20. Tai khu nghi duong Kim Béi c6 mot nha hang dugc thiét ké theo kién trtic hinh nén rat dep
vita dugc tap chi kién tric Archdaily (My) déng tai. Hinh nén nay dugc lam tir tre 1a cht yéu, chiéu
cao nha hang nay la 15 m va duong kinh 16n nhit cia nha hang nay 1a 32 m. Tinh dién tich xung
quanh cta nha hang nay.
A. 1507 m?. B. 1530 m?. C. 3351 m”. D. 1100 m?.

Cau 21.

Cau 22.
Cho hinh nén tron xoay c6 dinh 1a S, O 1a tam cta duong tron day, duong
sinh bang a1/2 va géc gitta dudng sinh va mit phang day bang 60°. Goi

A.

¢ N ? N - 2 2 SI 1
I 1a moét diém trén duong cao SO cta hinh noén sao cho ti so 0= 3
Khi d6, dién tich cta thiét dién qua I va vudng goc véi truc ctia hinh nén
la
2 2 2 2
ATEV2 g T c == p. V2
18 9 18 36
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3. MAT TRU

VAN DE 3 -
{ MAT TRU

KIEN THUC CAN NHO

1. Dinh nghia: Hinh tru la hinh tron xoay sinh boi mot hinh chi nhat quay
quanh mét canh. /—\

(C) va (C') 1a hai dudng tron ddy; ON
r 1a ban kinh hinh try; ‘

OO’ 1a truc ctia hinh tru hi |l
I 1a dudng sinh ctia hinh tru T T
h 1a chiéu cao ctia hinh tru / = h o '

2.Cong thuc:

Dién tich xung quanh ctia hinh tru: Sx g = 27.7.

* Thé tich ctia khéi tru tron xoay: Vi, = 7.r%.h = .21
* Dién tich 2 ddy ctia hinh try: Sy = 27.72

* Dién tich toan phan ctia hinh tru: Sy, = 27.r.] + 27172

VI DU

(¢ Vi du 1. Tinh dién tich xung quanh ctia mét hinh tru ¢6 dudng kinh day 1a 50 cm va khoang
cach gitra hai day la 70 cm ?

(¢’ Vi du 2. Tinh dién tich toan phan ctia hinh tru dugc tao thanh khi quay hinh chir nhat
ABCD quanh canh AD biét AB = a, AD = 2a?

(¢ Vi du 3. Tinh thé tich khdi tru biét thiét dién qua truc cta hinh tru dé 1a mot hinh vuéng

c6 canh 10R ?

BAI TAP TU LUAN

Bai 35 Hinh tru c6 ban kinh bang 5, khoang céach gitra hai day bang 7. Tinh dién tich toan phan cta
hinh tru do. DS: Sy, = 1207
Bai 36 Mot hinh tru c¢6 ban kinh ddy béng 2cm, thiét dién qua truc la hinh vudng. Tinh dién tich
xung quanh va thé tich khéi tru dé. DS: Sy, = 167 (cm?), V = 167 (cm?)
Bai 37 Mot hinh tru ¢6 dién tich xung quanh béng 477, thiét dién qua truc 1a hinh vudng. Tinh thé
tich khoi tru dé. PS: V =27
Bai 38 Mot hinh vudng canh a quay quanh moét canh tao thanh mot hinh tron xoay ¢6 dién tich toan
phan 1a bao nhiéu? bS: Sy, = 47a?
Bai 39 Mot khéi tru (T) c6 thé tich 1a 817t (cm?) va ¢6 dudng sinh gap ba lan ban kinh déy. Tinh do
dai duong sinh cta (T). DS: h = 9cm
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Bai 40 Mot khéi tru (T) c6 thé tich 1a 1207t (cm?) va c6 ban kinh ddy bang 6 cm. Tinh chiéu cao cta
(T). DS: hh = 4cm
Bai 41 Cho khdi tru c6 chiéu cao bang 20cm va ban kinh day bang 10cm. Ngudi ta ké hai ban kinh
OA va O'B’ 1an lugt ndm trén hai day sao cho chiing hgp véi nhau mot géc 60°. Cat khoi tru bai mot
mét phang chira dudng thang AB’ va song song véi truc ctia khéi tru d6. Hay tinh dién tich cta thiét
dién. DS: Sypi6t dion, = 200cm?
Bai 42 Mot khéi tru 6 ban kinh ddy bang r va c6 thiét dién qua truc 1a mét hinh vuong.

a) Tinh dién tich xung quanh ctia khéi tru dé. bS: Sy, = 47mr?

b) Tinh thé tich ctia khéi lang tru ti gidc déu noi tiép trong hinh tru da cho. bS: Vir = 8r°

Bai 43 Mot hinh tru c6 hai ddy 1a hai duong tron tam O va O’ ban kinh r va c6 dudng cao it = rv/2.
Goi A 1a mot diém trén dudng tron tdm O va B 1a mot diém trén duong tron tim O’ sao cho OA
vuong goc vdi O'B.

a) Ching minh cac mat bén ctia t dién OABO’ 1a cac tam giac vuong. Tinh thé tich khoi t dién
V273
6

].’lély PS: VOABO’ =

b) Goi () 1a mat phang qua AB va song song v6i OO'. Tinh khoang cach gitta truc OO’ va ().
DS: d[00; (a)] = “2@

Bai 44 Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bang 50cm va c6 chiéu cao i = 50cm.

a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru va thé tich ctia khéi tru duoc tao nén. bS:
Sxq = 50007, V = 1250007

b) Mot doan thang c6 chiéu dai 1a 100cm va c¢6 hai ddu mit nam trén hai dudng tron day. Tinh
khoang cach tir doan thang d6 dén truc ctia hinh try. DS: 25cm
Bai 45 Mot khoéi tru c6 ban kinh ddy = 53 va chiéu cao i = 56. M6t thiét dién song song véi truc
1a hinh vuong. Tinh khoang cach tir truc dén mat phang thiét dién. DS: 45
Bai 46 Cho hinh tru c¢6 ban kinh day va chiéu cao bang nhau va bang r. Mot hinh vuéng ABCD ¢6
hai canh AB, CD lan lugt la hai day cung ctia hai day,cac canh AD, BD khong phai 1a duong sinh
rv10
2

cta hinh try. Tinh canh ctia hinh vuéng. bS:
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Cau 1. Tinh thé tich V ctia khéi tru c6 ban kinh déy va chiéu cao déu bang 2 .

AV =4m. B. V =12m. C. V =1é6m. D. V = 8m.
Cau 2. Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy 3 cm, duong cao 4 cm, dién tich xung quanh ctia hinh tru nay
1a: 207t (em?) 2271 (em?) 2471 (em?) 2671 (em?)
Cau 3. Mot hinh tru c¢6 ban kinh R, chiéu cao R+/3. Dién tich toan phan cta hinh try

A. TR?*(v/3 +1). B. 27tR?\/3 + R C. 2R?(\/3 +1). D. 27R(+/3 +1).
Cau 4. Cho hinh tru c6 khodng cach gitra hai day bang 10, biét dién tich xung quanh ctia hinh tru
bang 807t. Thé tich cta khéi tru la:

A. 1607t. B. 1007t. C. 64rm. D. 144m.

Cau 5. Mot hinh tru ¢o6 dién tich toan phﬁn 14 107ta? va ban kinh day béng a. Chiéu cao cta hinh tru
do la:

A. 3a. B. 4a. C. 2a. D. 6a.
Cau 6. Mot hinh tru c6 ban kinh 2R va thiét dién qua truc 14 hinh vuéng. Thé tich khéi tru 1a
A. 16R?7. B. 16R37. C. 24R?7. D. 24R37.

Cau 7. Mot hinh tru c6 ban kinh day béng a, mat ph:img qua truc cat hinh tru theo mot thiét dién c6
dién tich béng 842. Tinh dién tich xunh quanh cua hinh tru?
A. 47ma?. B. 87ma?. C. 167a?. D. 27ta?.

Cau 8. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 3( cm), AD = 5( cm). Thé tich khéi tru hinh thanh duoc
khi quay hinh chit nhit ABCD quanh doan AB bang:
A. 257 (em?). B. 757 (cm?). C. 507t (em?). D. 457 (em?).

Cau 9. Trong khong gian cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 4 va BC = 2. Goi P, Q lan luot 1a cac
diém trén canh AB va CD sao cho: BP = 1, QD = 3QC. Quay hinh ch@ nhat APQD xung quanh
truc PQ ta dugc mét hinh tru. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh tru d6

A. 107t. B. 127. C. 4. D. 6.

Cau 10. Mot miéng ton hinh chit nhat c¢6 chiéu dai 10,2 dm, chiéu rong 27t dm duogc udn lai thanh
mat xung quanh ctia mot chiéc thuing dung nudc ¢6 chiéu cao 27t dm (nhu hinh vé). Biét rang chd
ghép mat 2 cm. Hoi thung dung dugc bao nhiéu lit nudc?

A. 50 lit. B. 100 lit. C. 204 lit. D. 20 lit.

Cau 11. Cho lap phuong c6 canh bang a va mot hinh tru c6 hai day 1a hai hinh tron noi tiép hai mat
déi dién ctia hinh 1ap phuong. Goi Sy 1a dién tich 6 mat cta hinh 1ap phuong, S5 1a dién tich xung
quanh ctia hinh try. Hay tinh t s6 S—z

1

Sz 1 SZ 7T Sz 52 7T
L= == B. = =—_. C. =-=r. D. = =—.
S, 2 5, 2 5, S 6
Cau 12 (trich dé thi thir 1an 3 ctia B6 GD - 2016).
Tinh thé tich V ctia khéi tru ngoai tiép hinh lap phuong c6 canh bang a.
Av-T2 B. V = 7a® cv-"" p.v- "
V= V= . V= V=
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CHUONG 6. NON, TRU & CAU

Cau 13. Cho lang tru dung ABC.A’B'C’ day ABC la mot tam gidc vudng can tai A, AB = a. Canh
AA' hop véi B'C goc 60°. Thé tich ctia khoi tru ngoai tiép lang tru ABC - A’B'C’ theo 4 la:

3 3 3 3
7(5!6\/5. B. V= 7‘[116\@. C V= 7Ta6\ﬁ. D. V= %

Cau 14. Cho hinh lang tru ding tam gidc ABCA’B'C’ ¢6 canh bén AA’ = 2a. day ABC la tam giac
vuong canh huyén BC = 2a+/3. Thé tich hinh tru ngoai tiép khéi lang tru da cho bé“mg
A. 67a®, B. 67a’. C. 187a. D. 6a°.

Cau 15 (trich dé thi thir 1an 2 ctia Bo GD - 2016).
Cho hinh lang tru tam gidc déu ABC - A’B'C’ ¢6 do dai canh ddy bang a, chiéu cao bang h. Tinh thé
tich V ctia khéi tru ngoai tiép lang tru da cho.
Zh Zh
= B. V=" C. V = 3maZh. D. V = ma’h.

A V=

A V=

. \ + 3R .
Cau 16. Cho hinh tru c6 ban kinh day bang R va chiéu cao bang R Mat phang («) song song voi

2 N N . A 2 R PN ~ « A o« A 2 N o v 2
truc cua hinh tru va cach truc mét khoang ) .Dién tich thiet dién cta hinh tru v6i mat phang («)

2 2 2 2
A. Rz\@. B. 3R2\@. C. 3R2\@. D. Rz\@'

Ciau 17. Hinh tru ban kinh day r. Goi O va O’ la tdm ctia hai duong tron day véi OO’ = 2r. Mot mat
cau tiép xuc véi hai day ctia hinh tru lai O va O'. Goi V¢ va Vr lan lugt 1a thé tich ctia khéi cau va
. Vi
khéi tru. Khi d6 —< 1a:

Vr

1 3

A —. B. -.

2 4

Cau 18. Cho khdi tru c6 hai day 1a hai hinh tron (O) va

la R. Mot hinh nén ¢6 dinh la (O') va day 1a hinh tron
tru va hinh nén béng:

A. 3. B. V2. C. 2 D. V3.

Cau 19. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 4, dién tich day bang dién tich mot mat cau c6
ban kinh bang 1. Thé tich khéi tru do6 la

A. 4. B. 6. C. 8. D. 10.
Cau 20. Mot hinh tru c6 thiét dién qua truc la mét hinh vudng, dién tich xung quanh bé“mg 47t.Dién

tich mit cAu ngoai tiép hinh tru dé la :
A. 671, B. 8. C. 107. D. 127m.

D. 2.

C. 5

WIN

(0’), chiéu cao bang R+/3 va ban kinh day
O; R). Ty sb dién tich xung quanh ctia hinh

—~ Q

Cau 21. Trong mot chiéc hop hinh tru, ngudi ta bo vao ddy 3 qua banh tennis, biét day cta hinh tru
bang hinh tron 16n trén qua banh va chiéu cao ctia hinh try bang 3 lan duong kinh ctia qua banh.
Goi S; 1a téng dién tich xung quanh 3 qué banh, S; la dién tich xung quanh ctia hinh tru. Ti s6 dién
S
tich 2" la:
S»
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.
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