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PHUONG TRINH - BAT PHUONG TRINH

*

o Kién thirc co’ ban

1. Phuong trinh lugng gidc
1.1. Phuwong trinh luong giéc co ban

0 V01 ‘m| >1 phu’o*ng trinh ( ) vO nghiém.
e Véi |m| <1, goi « 1a s0 thuc thudc doan {—%,g} sao cho sinx=m.

X=a+k27 (kEZ).

Khi d9, ta cO: sinx =m <> sinx =sina <
x=m—o+k27

Ta c6 mot s6 truong hop dac biét sau cia phuong trinh sinx =m:

» sinx=1<::>x=z+k27r (keZ);
2

» sinx:—1<:>x:—£+k27r (kEZ)}
2

» sinx =0« x=knr (keZ).
» Néu x la géc luong giac c6 don vi do la d¢ thi ta ¢ thé tim gdéc luong giac x sao cho
sinx =sina° nhuw sau:

x =0a°+k360°

(keZ)
x =180°—a°+k360°

sinx=sina°<:{

e V01 ‘m| >1 phuong trinh ( ) vO nghiém.
* Voi ‘m| <1, goi « 1a s6 thuc thudc doan ‘:O;ﬂ sao cho cosx=m.

s s , X=a+k27
Khi d0, ta co: cosx =m < cosx =cosa < (keZ).
X=—cx+ k2w
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Ta c6 mot sO truong hop dac biét sau ctia phuong trinh cosx =m:

» cosx=1<x=k2r (keZ);

» cosx=—lox=nm+k2r (keZ);

» COSX =0 ¥ =+ ki (keZ).
2

» Néu x la géc luong gidc cd don vi do la d¢ thi ta c6 thé tim goc lwong giac x sao cho
cosx =cosa® nhu sau:
x =a°+k360°
(kez)
x =—a°+k360°

COSX =C0osa’° < [

Phuong trink tanx = m (3) =

ES N i

Goi «v 1a s6 thyee thudc khoang (—g ,g] sao cho tanx=m .

Khi do, ta co: tanx=m < tanx=tana < x=a+kn (keZ).

;m(4,

v Goi « la sd thuc thudc khoang (—g ,g] sao cho tanx=m .

Khi d9, ta co: tanx=m < tanx=tana < x=a+kn (k eZ).
v Goi « 1a s6 thye thudc khoang (O;w) sao cho cotx=m .

Khi 96, ta co: cotx=m< cotx=cota < x=a+kr (keZ).

» Néu x la gbc luwong gidc cd don vi do la do thi ta c6 thé tim goc lwong gidc x sao cho
tanx = tana® nhuw sau:
tanx =tana® < x =a°+k180° (keZ)

» Néu x la gbc luong giac c6 don vi do la d¢ thi ta ¢ thé tim gdc luong giac x sao cho
cot x = cota® nhuw sau:

cotx =cota® <= x=a°+k180° (ke Z)
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trinh lugng gidc dua vé dang co ban

* Vi phuong trinh ¢ dang:
sinu(x)=sin’v(x), cos’u(x)=cos’v(x), sin’u(x)=cos’v(x),

— Ta c6 thé dung cong thitc ha bac d€ dua vé phuong trinh dang cos f(x)=cos g(x).

— V6i moét s6 phuwong trinh luong giac, ta ¢d thé dung cac cong thire lwong giac va cac

bién d6i d€ dwa vé phuong trinh dang tich A(x).B(x)=0.

2. Phuadng trinh - bét phuong trinh mi & logartit

Véi a>0, a1 thi:
Phuong trinh mii Phuong trinh logarit
» g’ =b<s f(x)=log,b véi b>0. | log, f(x)=be f(x)=da".

f(x)=s8(x)

f(x)>0 vg(x)>0"

» log, f(x)=logﬂg(x)<:>{

Gt phuong trinh m

g S

Véia>0, a#1 thi:

Xét bit phurong trinh: a’) > b (1), néi | Xét bit phuong trinh: a’ () 5 o) (2), néi
= V6i b>0: »a>1thi (2): f(x)>g(x);
»a>1 thi (1): f(x)>log,b; » 0<a<lthi(2): f(x)<g(x);
» 0<a<1thi(1): f(x)<log,b

» V6i b>0: tap nghiém cta (1) la tap
xac dinh ctia f(JC);

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Véi a> 0,’ é #1 thi:
Xét bat phwong trinh:
log, f(x)>b(3), néi

9) Bt phuong trinh loéfli*?t =

Xét bat phwong trinh:
log, f(x)>1log, g(x)(4), néi

» a>1 thi (3): f(x)>ab;
»0<a<lthi(3): 0< f(x)<a’

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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o BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau héi — Tra |&i trac nghiém

Nghiém cua phuong trinh sin{x +Z} = —\/25 la:

®. x:—z?w+k27r vax=n+kan(kez)  ®. x=—_+k2m vax="+k2n(keZ)

©. x=k2r va x=r+k2n(keZ) ®. x:—%+2k7r va x=5?ﬁ+k27r(kez)
= Loi giai

o A \ 1.
Tong cac nghiém cta phueong trinh log, (x+ 5 ) =3 la:

®. 3 ®. -1 ©. -3 D. 27

= Loi giai

d ) "N

Téng cac nghiém ctia phurong trinh 37 2 =81 la:
®. 4 ®. -4 ©. 2 ®@. 2
= Loi gidi
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% Viduld =
S8 nghiém ciia phuong trinh log, (x ~4) = log, (x>~ 5x+4) La:
®.1 ®. » o, .
= Loi gidi

2x%-3x-7
4 <A A 2 Y \ 1 x— \
S8 nghiém nguyén ctia bat phwong trinh (EJ >3 1A

®. 7 ®. 6 ©. vo s D. 8

= Loi giai
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Cho phuong trinh sin’ (Zx + %J = cos’ (x + g} . Khi do:

Sai ‘

Ménh dé Ping
w
(a) N \ 1+COS{4X+2J 1-cos(2x+)
Ha bac hai vé, ta dugc phuong trinh: 5 = 5
(b) | Ta co: cos (2x + 7r) =—Co0s2x.
(c) | Phuong trinh da cho dua vé dang;: cos[4x +%J =Cos 2x.
Nghiém ctia phwong trinh da cho la: x = —% +km va
B i ¥ —4x F=2ar
Cho bt phuong trinh (3-2v2)  >(3+2V2) . Khi do:
Ménh dé Ping | Sai
-1
(@) | Ta co: 3+2\/5=(3—2\/5)
b) Bat phuong trinh da cho twong dwong véi bat phuwong trinh:
x*—4x>2x-5.
(c) | S6 nghiém nguyén ctia bat phuong trinh la 5.
(d) | Tong nghiém nguyén cta bat phuong trinh la 9.
Cho bt phuong trinh log | (2x2 —2) 2log - | (Sx + 5). Khi dé:
M¢énh dé Ping

@) | Ta cé: 0<2-1<1

2x*—2<5x+5

(b) | Bat phuwong trinh da cho twong dwong véi:
Sx+5>0

(c) | S6 nghiém nguyén ctia bat phuong trinh la 2 .

(d) | Nghiém nguyén nho nhat ctia bat phuwong trinh la 0 .
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— Tra l&i ngan
Vidul9., 2
Hang ngay muc nudc tai mot cang bién lén xudng theo thuy triéu. Do sau h(m) theo
thoi gian t (gio) trong mot ngay duwoc cho boi cong thirc:

h=16+7sin(17r2t} voi 0<t<24.

Tinh thoi diém ma muc nwdc tai cang la cao nhat.

= Loi giai

Céng thirc Dinh luat lam mat caa Newton dwoc cho nhu sau:
T-S

kt =ln
T,-S

trong do6 t la sO gio trdi qua, T, la nhiét do luc dau, T la nhiét d6 sau ¢t gio, S la nhiét
d6 moi truong (T,,T,S theo cung mot don vi do), k la h@“mg s0. Mot cOc tra cd nhiét do
96°C, sau 2 phut nhiét d6 giam con 90°C. Biét nhiét dd phong la 24°C. Tinh nhiét do
cua cOc tra sau 10 phut (Iam tron két qua dén hang phiin muoi).

= Loi gidi

...................................................................................................................................................................
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o BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau héi — Tra 10i trdc ng

» Cau 1. Cacnghiém ctia phurong trinh sin(% - xj =0 1la

A x=-Zikr (kez). B. x= 2" kr (kez).
5 5
T T
C.x=——+k2m (keZ). D. x=—+knr (keZ).
5 5
» Cau 2. Cacnghiém ctia phurong trinh 2sin3x+4/2 =0 la
A x=T k2T gy xS0 2T (kez). B. PO S Ll (kez).
12 3 12 3 12 3 12 3
™ 27 T s s 2T 3r 27w
C.x=—+k—vax=——+k— (keZ). D.x=-—+k— vax="_+k— (keZ).
12 3 12 3 12 3 12 3

» Cau 3. Cacnghiém cua phuong trinh cos(x + %) = % la

A x="+k2w vax=——+k2r (keZ).  B.x=-—+k2r va x=—+k2r (keZ).
6 2 6 2

C. x=k2w v x=——+k2n (keZ). D. x=—+kr v x=——+kr (keZ).
3 6 2
» Cau 4. Cac nghiém cua phuong trinh sin® 2x=1la
A x="41kZ (kez). B.x=k_ (keZ).
4 2 2
C. x=_+kr (kei). D. x=_+k= (keZ).
2 8 2

» Cau 5. Cacnghiém ctia phuong trinh tan(x - %j =3 Ia

A.x=2?7r+k27r (keZ). B. x=knr (keZ).
C.x:2—7r+k7r (keZ). D.x:—z—ﬂ+k7r (keZ).
3 3

» Cau 6. Cacnghiém ctia phuong trinh Cot(Sx + %) =-11la

A x=-"+tkr (keZ). B.x="+k_ (keZ)
6 6 3
C.x=—"+k= (kez). D.x=—+k_ (keZ)
6 6 6 2
» Cau 7. Cacnghiém ctia phuwong trinh sinx++/3cosx =0 1a
A x=-_+kn (keZ). B. x="+kr (keZ).
C.x:%+k7r (keZ). D.x:—g+k7r (keZ).
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au 8. Cac goc lugng giac x sao cho cos(x—15°) = —% la
A. x=165°+k360° va x =—135°+k360° (ke Z).
B. x=165°+k180° va x=—135 +k180 (keZ).
C. x=135°+k360° va x=-105°+k360° (kZ).
D. x=135°+k180° va x =—105°+k180° (kZ).
» Cau 9. Céc goc lwong gidc x sao cho tan(2x+ 270) =tan35° la
A. x=4°+K180° (keZ). B. x=—4°+K180° (keZ).
C. x=—4°+k90° (keZ). D. x=4°+k90° (keZ).
» Cau 10.Cac goc luong gidc x sao cho sin2x = sin(36°—x) la
A. x=12°+k120° va x=144°+k360° (ke Z).
B. x=12°+Kk120° va x=48°+k120° (k€ Z).
C. x=12°+k360° va x =144°+Kk120° (ke Z).
D. x=36°+k360° va x=144°+k360° (keZ).

» Cau 11.S0 nghiém ctia phuwong trinh cosx =1 trén khoang [—3% ,%J la
A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.
N i A , . . 1 A , 57 57 ) ..
» Cau 12.56 nghiém ctua phuong trinh sinx = ﬁ trén khoang — Y la
A. 2. B. 5. C. 4. D. 3.
» Cau 13.Céc nghiém ctia phuong trinh cos” x—sin’ x=0 la
A.x=£+k.£(keZ). B.x=z+k7r(keZ).
4 2 4
7T s
C.x=—+kr(keZ). D. x=——+kn(keZ).
2 4

» Cau 14.Nghiém ctua phuong trinh cos(Zx - g} =cosbx la

A. x=—2—7r+k27r(keZ) va x=7r+k27r(keZ).
3

B. x=——+k2n(keZ) va x="+k2n(keZ).
3 3

C. x=k27r(keZ) va x=7r+k27r(keZ).

D. x=—z+k1(keZ) va x=1+k1(keZ).
g8 2 16 4

» Cau 15.Nghiém ctia phuwong trinh (gj =g la

A x=-2. B. x=—/2. C.x=+2.
» Cau 16.Nghiém ctia phuwong trinh 2 =4 13
A . x=-1va x=2. B. x=00a x=1. C.x=1lva x=-2.
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.Tong cac nghiém cta phuong trinh 5% 210 1a
A. 3.

B. log,10. C. 3.
1 3-2x
» Cau 18.Nghiém cta phuong trinh LZ_SJ =5"la
A. x=-3. B. x=5. C. x=-5.

» Cau 19.Nghiém ctia phuong trinh log,, (x2 —1) :% la

A x=22. B. x=+10. C.x=2.

» Cau 20.Tich cdc nghiém ctia phuwong trinh log, (x2 - Zx) =3 la
A. 8. B. 6. C. -8.

» Cau 21.S0 nghiém ctia phueong trinh log, (x2 - Zx) =log, (3x —6) la
A. 2. B. 0. C. 3.

» Cau 22.Nghiém ctia bat phuong trinh (O,S)X >3 la

A. x>log 3. B. x<log, 3. C. x<log,0,5.

» Cau 23.Tap nghiém cta bat phuong trinh 577" >125 la

B. 1;+oo : C. 1;+oo :
2 3

» Cau 24.Tap nghiém S cta b4t phwong trinh 52 > [2%) la

C. 5=[2;+w).

A. (3;+oo).

A. S=(L+). B. S=(—0;2].

2

» Cau 25.Tap nghiém ctuia bat phuwong trinh (O, 2)x >11a
A 2. B. R\{0}. C. (0;+).

» Cau 26.Tap nghiém ctia bat phwong trinh (2 3 )2"-1 § (2 N \/§)x_5 N

A. (2;+oo). B. (—4;+oo). C. (—00;2).

» Cau 27.Tap nghiém cta bat phuwong trinh log, (2x - 6) <=2 1la
2

A. (35).

B. (—oo; 5). C. (3; +oo).

» Cau 28.58 nghiém nguyén cua bt phuong trinh log, (2x—3) <log, x* la

A. 1l B. 2. C.0.
» Cau 29.Tap nghiém cua bat phuong trinh log, (3x 4 2) >log, (4—x) la

2 2
A. S= g;3 . B. S= —oo,'§ ) C.S= g,g .
3 2 32
» Cau 30.Tap nghiém cua bat phuong trinh log, (xz —5x+ 7) >0 la
2

A. (=0;2)U(3+x).  B. (3;+x). C. (—;2).
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B. Cdu hoi — Tra loi diing

» Cau 31.Mtrc cueong do am L (don vi: dB) duoc tinh boi cong thic L :lOIOgL

0=’ trong do I

(don vi: W/m?) la ceong d6 ctia am (Nguon: R.Larson and B. Edwards, Calculus 10e Cengage).
Mot nguoi dieng gitta hailoa A va B.Khiloa A bat thi ngwoi d6 nghe duwoc am cé mtrc
cueong d¢ 1a 80 dB. Khi loa B bat thi nghe dwgc am c6 mirc cuong dd 90 dB. Néu bat ca

hai loa thi cwong dd am tac ddng vao tai nguoi bang tong cuong d¢ am cta hai loa do.

Ménh dé

Pung

Sai

(a)

Cudng do am ctia loa A la 10%.10% (W/m?).

(b)

Cudng d6 am cta loa B 1a 10%.10 % (W/m?).

(0

Cuong dd am tac dong vao tai ngroi khi bat ca hai loa 1a
10710 (W/m?).

(d)

Néu bat ca hai loa thi ngwoi d6 nghe duoc am cdé mtec cuong do la
90,4dB.

» Cau 32.Cho phuong trinh cos’ [% - xj =sin’ [3x + %j :

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

T
1+ COS(?T—ZX) B 1—cos(6x+2j

Ha béc hai v€, ta dugc phuong trinh > = >

(b)

Ta co cos(7r - 2x) =Cos 2x

(c)

Phuong trinh da cho dua vé dang cos2x =cos6x .

(d)

Nghiém ctua phuong trinh da chola x = k%,(k € Z) .

» Cau 33.Cho phuong trinh sin4x +sin2x = cos4x+cos2x.

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

Dung cong thitc bién doi tong thanh tich, v€ trai cua phwong trinh
dua vé dang: sin3xcosx.

(b)

Dung cong thitc bién d6i tong thanh tich, v€ phai cia phuwong trinh
dua vé dang: cos3xcosx.

(c)

Nghiém cta phuong trinh da cho la nghiém ctia phuwong trinh
cosx =0 va phuong trinh sin3x =cos3x.

(d)

Nghiém ctia phuong trinh da cho la x=k27r va x = % + k?ﬂ(k € Z) .

» Cau 34.Hang ngay muc nudc tai mot cang bién 1én xudng theo thuy triéu. Chiéu cao h(m) cua

muc nuwdc theo thoi gian ¢

h:14+8sin(%tj voi 0<t<24.

Ménh dé

Dung

(gi0) trong mot ngay dugc cho boi cong thitc

Sai

(a)

Luc 6 gio sang thi chiéu cao cua myc nwde tai bén cang la cao nhat.

(b)

Chiéu cao cua muc nudc tai bén cang thdp nhat vao luc 12 gio.

(c)
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(d)

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

18m . Vay thoi gian tau vao dugc cang la ttr 10 gio sang hom trueedc
dén 2 gio sang hom sau.

» Cau 35.Cho phuong trinh cos 2x = sin [% - xj voi x e [0; w] .

Ménh dé

Biét tau chi vao dwoc cang khi myee nudce trong cang khong thap hon

Pung

Sai

(@)

Ta cd cos2x = sin(% - 2x]

(b)

Phuong trinh sin (g - 2xj = sin(% - xj co cac nghiém la x = % +k2m

va x:5—7r+k27r(keZ).
4

(c)

Phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém thudc doan [0; 7r].

(d)

Tong cac nghiém ctia phuong trinh da cho trén doan |:0;7r] la 5%

2

1

» Cau 36.Cho bat phuwong trinh 4500 > [gj . Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

Ta c6: 4:22;%:23

(b)

Bat phuong trinh da cho twong duong véi bat phuwong trinh
2(x2 +5) > —3(x—x2) :

(c)

SO nghiém nguyén ctia bat phuwong trinh 1a 6.

(d)

Tich nghiém nguyén 16n nhat va nghiém nguyén nho nhat cua bat
phuong trinh 1a —4.

» Cau 37.Cho bét phuong trinh log , (—xz +7x +18) >-2.

32
Ménh dé

Ding

Sai

(@)

Ta co: O<i<1

32

(b)

Nghiém cua bat phuong trinh da cho la nghiém ctia bat phuwong

)
trinh —x*+7x+18< (ij )

32

()

SO nghiém nguyén ctia bat phuwong trinh 1a 2.

(d)
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C. Cau hoi — Tra loi ngan

Cau 38.Mot ngan hang X, quy dinh vé s¢ tién nhan duoc ctia khach hang sau 7 nam gui tién vao

ngan hang tuén theo céng thitc P(n)=A(1+8%)", trong d6 A la s8 tién gii ban déu cua
khach hang. Hoi s6 tién it nhat ma khach hang phai gri 1a bao nhiéu dé€ sau 3 nam khach
hang d6 nhan duoc 16n hon 850 triéu dong (két qua lam tron dén hang triéu).

vTraloi: | | | | ]

» Cau 39.Cho phuong trinh cosx =sin3x. Tinh tong cac nghiém thudc khoang (O ; 27r) ctia phuong

» Cau 41.Hoi Lim (tinh Bac Ninh) vao muia xuan thuong cé tro choi

trinh (lam tron dén hang phin chuc).

vTraloi: | | | | ]
» Cau 40.Mot cay cau c6 dang cung AB cta d6 thi ham sd y
\ A 2 A A & 4’8
y= 4,8cosg va dwoc mo ta trong hé truc toa do voi don
vi truc la mét nhu & hinh vé. Mot sa lan cho khéi hang hoa A/- \B_
duoc xép thanh hinh hop chit nhat véi dd cao 3,6m so ‘—92"5 0 % X

véi mue nude sdong. Hoi chiéu rong ctia khoi hang héa
d6 16n nhét 1a bao nhiéu mét d€ sa lan c6 thé di qua duwgc gam cau (lam tron két qua dén
hang don vi)?

vTraloi: | | | | |

danh du. Khi nguoi choi du nhin déu, cay du sé dwa nguoi
choi du dao ddng quanh vi tri can bang (hinh vé). Nghién ctru
tro choi nay, nguoi ta thdy khoang cach h(m) tir ngroi choi s

du dén vi tri can bang dugc biéu dién qua thoi gian t(s) (véi

t>0) boi hé thiee K :‘d‘ voi d :3cos{%(2t—l)}, trong do ta \

quy wéc d>0 khi vi tri can bang & phia sau lung nguoi choi
du va d <0 trong treong hop nguoc lai. Tim thoi diém dau tién ma khoang cach h la 16n
nhat. (Viét két qua dwdi dang s6 thdp phin).

" Vitricanbing

x

vTraloi: | | | | |

» Cau 42.Trong mot thi nghiém, mot qua cau dugc gan vao mot dau day dan hoi, dau kia caa soi

day dugc gan cd dinh vao mot thanh treo nam ngang. Sau khi qua cau duwoc kéo xudng
va tha ra, né bat dau di chuyén 1én xudng. Khi d6, chiéu cao & (cm) ctia qua cau so véi
mat dat theo thoi gian t (s) dugc cho boi cong thirc 7 =100—30cos20t. Tinh thoi diém
dau tién ma qua cau dat chiéu cao cao nhat ké tir khi qua cau duwoc tha ra (lam tron két quad
dén hang phan tram).

vTraloi: | | | | |

» Cau 43.Trung binh sau moi nam st dung, gid tri con lai cia mét chiéc 6 t6 giam di 6% so voinam

truede do6. Gia st mot chiéc 6 t6 lic méi mua 1a 800 triéu dong. Hoi sau it nhat bao nhiéu
nam st dung thi gia tri con lai cta chi€c 6 t6 d6 nho hon 600 triéu dong (lam tron két qua
dén hang don vi)?

v Tré 16i: |

» TOAN T TAM — 0901.837.432 Trang 18




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

c nha khoa hoc xac dinh dwoc chu ki ban ra ctia 4C 1a 5730 ndm, ttrc 1a sau 5730 ndm
thi s6 nguyén tw 12 C giam di mot ntra. Mot cay con song c6 luong 12 C trong cay duoc duy
tri khong d6i. Nhung néu cay chét thi lwong *C trong ciy phan ra theo chu ky ban ra cua
né. C4c nha khao 8 da tim thdy mot mau gb c6 d6 va do duoc ti 16 phan trdm lwong *:C
con lai trong mau gob cd d6 so vdi ltc con sinh treong 1a 75% . Héi mau gd c6 d6 da chét
cach day bao nhiéu nam (lam tron két qua dén hang don vi)?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 45.C6 Lién gtri 100 triéu dong vao ngan hang theo hinh thic 1ai kép c6 ki han la 12 thang
v6i lai suat 6% /nam. Gia st qua cac nam thi 1ai suat khong thay doi va c6 Lién khong
glri thém tién vao moi nam. Hai sau it nhat bao nhiéu nam thi s& tién cd Lién c6 duoc ca
goc va lai nhiéu hon 150 triéu dong (lam tron két qua dén hang don vi)?
vTraloi: | | | | |
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» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

TOAN TU TAM

KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁi)’ DE DANH GIA CHU DE 01

PHUONG TRINH & BAT PHUONG TRINH
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phit dé

PHAN DE
Nghiém ctia phuong trinh sin[x + %j = —g la
A. x:—z—w+k27r,x=7r+k27r(keZ). B. x=—Z+k27r,x:E+k27r(keZ).
3 3 3
m S
C. x=k27r,x=7r+k27r(keZ). D. x:——+k27r,x:—+k27r(keZ).
2 3
Nghiém cua phuong trinh tan3x = NERH
A. x="+kr(keZ). B.x="+k2" (kez)
3 9 3
C. x=—+k—(keZ). D. x=—+k2r (keZ).
9 3 3

Nghiém am 16n nhat ctia phwong trinh cosx = % la:

Aﬂ B. .~ Cﬁ
6 3 3

D. .
6

Goi § 1a tap nghiém ctia phuong trinh log, (x+ 2)3 +log, (xz —4x + 2) =0. Tong cac phan

2

tircta S la

A. 2. B. -5. C.1

Tich cac nghiém ctia phuong trinh 27 =32 13

A. log,3. B. 2log,3-4. C. log,2
Trong cac phuong trinh sau, phwong trinh nao c6 nghiém?
A. cosx=/2. B. sin(2x+%j:1. C. sinx=-2.
Nghiém ctia phuwong trinh 3**° =3 1a:

A, x=-1. B. x=2. C. x=1.

Tap nghiém cta phuong trinh 2*" =5 ¢6 bao nhiéu phan ti?
A. 3. B. 2. C. 0.

Tap nghiém cta bat phuong trinh log, (x + 4) <3 la:

A. (-4;23]. B. (—0;23]. C. (-;27].

D.5

D. 3

D. sin2x:75.
D. x=-2

D. 1.

D. (-4;5].

» Cau 10.Tim tdp nghiém S cua bat phuong trinh log, (3x - 2) +log, (6 —5x) >0 la

2

A. S=(L;+). B. s{%;l]. C. s{x%}.
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o phuong trinh 4.4 -9.2"" +8=0. Goi x,,x, 1a hai nghiém ctia phuwong trinh trén. Khi

do tich x,,x, bang:

A. 2. B. 2. C. 1 D. -1
» Cau 12.Tap nghiém § cua phuong trinh log, (x—3) =log, (2x—1) la
A. s={o}. B. S={2}. C. s={-2}. D. S=@.

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai

» Cau 13.Cho phuong trinh luong gidc sin® 2x =sin® x (*) Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Phuong trinh (*) twong duong sin2x =sinx.

(b) | Trong khoang (O;w) phuong trinh (*) c6 2 nghiém.

(c) | Tong cac nghiém ctia phuong trinh (*) trong khoang (O;w) bang 3%

11x

12

» Cau 14.D€ dac trung cho dd to nho cua 4m, nguoi ta duwa ra khai niém mirc cwong do cua am. Mot
don vi thuong ding d& do mitc cudong d6 ctia am 1a dé xi ben ( viét tat 1a dB). Khi d6 mirc

(d) | Trong khoang (O,' 27r) phuwong trinh cé nghiém I1én nhat bang

cuong do L ctia am dwoc tinh theo cong thic: L = 1010g1i. Trong d¢6, I la ceong do cua

am tai thoi diém dang xét I, cudng do &m & ngudng nghe (I ,=10"w /m? ) Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

Mot cudc tro chuyén binh thuong trong 16p hoc ¢ mitc ceong d¢ am

(a) | trung binh 1a 68 dB. Cuong d6 am twong ung ra 16n hon

6,5.10° (w/m’)

Hai cAy dan ghi ta giong nhau, cing hoa tdu mot ban nhac. Mdi chiéc
(b) | phta ra &m c6 mtc 4m trung binh la 60 dB. Mtic cuong d6 am tdng
cong do hai chiéc dan cung phat ra xap xi 63dB

Tiéng 6n phat ra @ xwdng cwa & mirc cwong do am do dwgc 1a 93 dB,
do 7 chiéc cva may giéng nhau cung hoat ddng gay ra. Gia st ¢6 3
chiéc cva may dot ngdt ngung hoat dong thi mic cuong dd am trong
xuong lic nay nho hon 90 dB

Tiéng On phat ra tir tiéng phim lién tuc 6 mdt ban phim cta may tinh

()

c6 ceong dd am do dwoc 1a 10°7° (w / mz) . Gia st phong lam viéc ctia
(d) | mot cong ty cd hai nhan vién van phong cung thuc hién thao tac go

phim trén hai ban phim may tinh giéng nhau thi mitc cuong d6 am

tong cong do ca hai ban phim phat ra cing lac la 70dB

» Cau 15.Cho phuong trinh log, (3—x) +log, (7 —x) =log, 96. Khi do:

Ménh dé bung | Sai
(a) | Biéu kién ctia phuong trinh da cho x <3.

(b) | Phrong trinh da cho twong duong phwong trinh (3—x)(7 —x) =96.

(c) | Phurong trinh c6 hai nghiém cing ddu nhau
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) ‘ Phuong trinh da cho ¢6 tong cac nghiém bang 20 | |
Céau 16.Cho bat phuong trinh: 9* —2(m+1)3" —3-2m >0 (1). Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

Néu dat +=3" (t > 0) thi bat phwong trinh (1) tro thanh bat phuong

(a)
trinh > —2(m+1)t-3-2m>0.

(b) Bat phuwong trinh (1) luon c6 nghiém x=0 vdi moi gia tri ctia tham

sO m.

(c) | V6i m=1 bat phuwong trinh (l) cé tap nghiém la S= (1; +oo) .

@ Cé6 2 gia tri nguyén dwong ctia tham s6 m dé€ bat phwong trinh

9" — Z(m +1)3’“ —3-2m >0 nghiém dung v6i moi s6 thuc x.

. Cau hoi — Tra loi ngan

» Cau 17.586 nghiém cta phuong trinh cos(x + %j =—cos2x trong khoang (0 ; 27r) la bao nhiéu?

vTraloi: | | | | ]
» Cau 18.Hang ngay, muc nudc ctia con kénh 1én xudng theo thay triéu. Do sau h (m) clla muc nudc

trong kénh tinh theo thoi gian t(h) duwoc cho boi cong thirc h=3cos(f—;+%j+12.

(0St£24). Xdc dinh thoi diém f trong ngay khi chiéu cao cia muc nudc trong kénh la
15m

vTraloi: | | | | |
» Cau 19.Nam 2020, do che phu ring ctia nwéc ta dat 41,89% . Gia st d6 che phu rirng mdi ndm

ti€p theo déu tang 1,6% so voi do che phu ritng ctia ndm lién triede. K€ tir sau nam 2020,

nam nao la ndm dau tién nudce ta c6 do che phu rieng trong nam do6 dat trén 58%7?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 20.Mot vat M dwoc gan vao dau 1o xo va dao ddng quanh vi tri can bang |, biét rang O 1a
hinh chiéu vuong gbc cta | trén truc Ox, toa d¢ diém M trén Ox tai thoi diém 1 (giay)

la dai lvgng s (don vi: cm ) dwoc tinh boi cong thitc s =8,6sin [81& + gj . C6 bao nhiéu thoi

diém trong khoang 2 giay dau tién thi s=4,3cm?

s é z
vTraloi: | | | | |
» Cau 21.Cho biét chu ki ban ra cua chat phéng xa radi *°Ra 1a 1602 ndm (ttrc 1a mot lwong *°Ra

sau 1602 nam phan huy thi chi con lai mét ntra). Su phan huy dwoc tinh theo cong thitc

S=A.e™" trong d6 A la luong chit phong xa ban dau, r 1a ti 1é phan huy hang ndm (r < l)
, t 1a thoi gian phan huy, s 1a lwong con lai sau thoi gian phan hay. Hoi 5 gam #°Ra sau
4000 nam phan hay sé con lai bao nhiéu gam (lam tron dén hang phin muwoi)?

v Tra loi:
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suat khong khi P (do bang milimet thtiy ngan, ki hieu mmHg) theo cong thtic
P=P,.e" (mmHg),trong dé x 1a d6 cao (do bang mét), P, = 760 (mmHg) la 4p suat
khong khi & mitc nude bién (x=0),k 1ahé s8 suy giam. Biét rang ¢ d6 cao 1000 m thi ap
suat khong khila 672,71 (mmHg) . Tinh ap suét cua khong khi & d6 cao 3000 m . Pon vi

tinh (mmHg), két qua lam tron dén hang don vi

vTraloi: | | | |
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DAY SO - CAP SO

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG
Chu De

P~
o Kién thirc co’ ban

Dinh nghia

Day so (un) la cdp so’congnéu u =u_ +d voin=2, d laso khong doi.

S6 d goila cong sai cia cdp s6 cong, d=u, —u,_ vOin=2.

&% Luu 1j: Néu d =0 thi cAp s cOng 1a mot ddy so khong doi.

S6 hang tong quat

Cho cap s8 cdng (u,) 6 s6 hang dau u, va cong sai d , ta co:

u :u1+(n—1)d voinz2.

Tong n s6 hang dau

2. Cap sé nhan

Cho cap s6 cong (u,) c6 s8 hang dau u, va cdng sai d .
Dat S =u +u,+..+u , taco:

_ (u, +2u2)n hokc S, = [2u, +(n—1)d |n |

2

n

Day s0 (u, ) laciap sdnhdnnéu u_ =u_..g véi n=2, g la s khong doi.
n n n—1 q

S6 g goi la cong boi cua cap s6 nhan.

Pinh nghia , M u ‘.
s Néuu, #0 VneN thi g=—"- véinz2.
un—l
&% Luu 1j: Néu g =1 thi cAp s6 nhan la mot day s khong doi.
’ ) Cho cdp s6 nhan (u”) c6 s6 hang dau u, va cong bdi g, ta co:
S6 hang tong quat

_ n-1 /&)
u, =u.q  voinz2.

Tong n s6 hang dau
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Cho cdp s6 nhan (u,) 6 s8 hang dau u, va cong bdi q(q=1).
bat S =u +u,+..+u , taco:
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S =M_
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o BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau héi — Tra |&i trac nghiém

ST
' Tfng cé’c day s6 (u,) voi s6 hang tong quat sau, day s6 nao la cap s6 cong?
®. u, =5" ®. u =2-5n
©. u, =5"-2 ®. u, =5+n’

®. 38 ®. 29 ©. 12 ®. 19

= Loi giai

Cho cdp s8 nhan (u,) c6 cdng boi q>1 véi u, =—3 va u, +u, +u, =—13. S hang dau u,
va cong bdi g ctia cdp sd nhan do la
®. u =1,9=3 ®. u=-1,g==3 ©.u=-1g=3 ©.uy=1,9=-3

= Loi gidi
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Biét céc s& C!; C2; C theo thtt tu 1ap thanh cip s6 cong v6i n>3. Tim n.
®. n=5 ®. n=7 ©. n=9 ©@. n=11
= Loi giai

Mot cap s8 cong c6 s6 hang dau 1a 1, cong sai 1a 4, tdng ctia n s6 hang dau 1a 561. Khi
d6 s6 hang thit 1 ctia cdp s8 cong d6 1a u, c6 gia tri bang bao nhiéu?

®). u, =57 ®. u, =61 ©. u, =65 ®. u, =69
= Loi giai

B. Cau héi — Tra |&i dung/sai

, Vidu26. 3
Ch dé}'r}s()' (u,) c6 tong n s6 hang dau duoc tinh boi cong thire S, = 2n” —4n. Khi do:
Ménh dé Pung | Sai
(a) | SO hang dau u, =-2, sd hang thithai u, =2.
(b) | Véin>2 thi S -5 _ =4n—6.

(c) | Day so (u”) la mot cap s cong co cong sai la —6.

la 5000.

(d) | Tong u, +u, +u, +...+u,,

Cho day s6 (u”), biét u, =8, u_ =4u -9 véi neN .Dit v, =u, -3 véi neN . Khi dé:
Ménh dé Plng | Sai

@ | v =5

(b) | Day sd (vn) la mét cdp s6 nhan c6 cong boi g =-3

(c) | Cong thitc ctia s6 hang tong quat v, la v, = 5(—3)”_l

(d) | Cong thikc ctia s& hang tong quat u, 1a u, =3+ 5.(—3)"_]
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Cho tir giéc ABCD c¢6 bon géc tao thanh mot cap s& nhan ¢ cong bdi bang 2 . Khi do:
Ménh dé Pung | Sai

(a) | S8 do goc nho nhat bang 24°

(b) | SS do gbc 16n nhit bang 196°

(c) | Tong s6 do gbc 16n nhat véi goc nhd nhat bang 220°

(d) | S8 do gbc 16n nhat tri cho s do gdc nhod nhat bang 168°
C. Cau héi - Tra |&i ngan

, Vidu29. =
Khi ki két hop dong vdi nguoi lao ddng, mot doanh nghiép dé xuat hai phuong an tra
lwong nhw sau:
» Phuong dn 1: Nam thit nhat, tién lwong la 120 triéu dong. Ké ttr ndm thit hai tro di,
moi ndm tién lwong dwoc ting 18 triéu dong.
» Phuong dn 2: Quy th nhat, tién lwong 1a 24 triéu dong. K€ tir quy thit hai tro di,
moi quy tién luong duwgc tang 1,8 triéu dong.
Tim n (véi neN') &€ tlr nam tht # tro di thi tong sd tién lwong nhan dwoc trong 7
nam di lam 6 phuong an thit hai sé nhiéu hon ¢ phuwong an thit nhat?

= Loi giai

..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
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Cho hinh vudng C, c6 canh bang 1. Goi C, 1a hinh vudng 6 cac dinh la trung diém cac
canh cta hinh vuéng C,; C, 1a hinh vudng c6 cac dinh la trung di€m cac canh ctia hinh

vuodng C,; ... ct ti€p tuc qua trinh nhw trén, ta dwoc day cachinh vuong C;C,;C;;...;C, ;...

Dién tich cta hinh vuéng C,,, c6 dang 21(1 .Tim a.

2025

= Loi giai

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HQC PHO THONG

o BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau héi — Tra 10i trdc ng
» Cau 1. Trong cac day soO sau, day sO nao khong la cap sd cong?
A. 2,0,-2;,-4;,-5. . l,'—E,'—ﬁ;—E'—Z
22 2 2

2
[ANCINPINCINCINGY D. -7;-4;-1; 2;5.

~ 7 ~ A~ s . ~ A? /4 ~ A \ \ A ~ A
» Cau 2. Trong cac day so (un) v0i s6 hang tong quat sau, day s6 nao la cap s6 cong?

7

A.u, =32". B. u, =3-2n. C.ou =2"+3. D.u, =2+n’.
» Cau 3. Cho cdp sd cong (un) biét u, =—2; u, =18. S8 hang u,, bang

A. 38. B. 20. C. 43. D. 33.
» Cau 4. Cho (un) 1a cdp s6 cong cb u, +u,, = 48. S8 hang u,, bang

A. 438. B. 24. C. 96. D. 72.

» Cau 5. Cho (un) la cap s6 cong c6 u, =5u, va u,, =2u, +5. S0 hang dau u, va congsai d cua cdp
s0 cong do la:
A u=-3d=4. B.u, =3,d=4. C.u =4,d=3. D. y, =—4,d=3.

A A ~ A 4 A~ DA 1 A . A? NA ? ~
» Cau 6. Mot cap s0 cong cd sO hang dau u, ==, cong sai d=-1. Tong n s6 hang dau cta cap s6
3

cong do6 bang —425. Gia tri cia 1 bang

A. 30. B. 60. C. 45. D. 15.
» Cau 7. Cho (un) la cdp s6 cdng c6 u, +u, =15. Tong 10 s6 hang dau tién ctia cAp s6 cong d6 bang
A. 150. B. 75. C. 120. D. 90.

» Cau 8. Cho (un) la cap s6 cong. Goi Sla tong 1 sd hang dau ctia cap s6 do. Biét S, =365, S, =435
. Cong thiic cuia s6 hang tong quat (un) la:

A.u =50-3n. B. u, =53+3n. C. u =50+3n. D. u, =53-3n.

n+l
» Cau 9. Cho day s6 (un) voi u, = 3(%) . Khéng dinh nao sau day la dung?

A. (u,) khong phai la cAp s6 nhan.

B. (un) la cdp sO nhan ¢6 s6 hang dau u, =3 va cong boi g = %
N WAW . 3 . . . B

C. (un) la cap s6 nhan co s6 hang dau u, = p, G boi g = 24
S N N LA s " 3 . oA N1

D. (un) la cap s6 nhan c6 s6 hang dau u, = 5 vacong boi g = >

» Cau 10.Trong céc day s8 (u, ) v6i s6 hang tdng quét sau, day s6 nao 1a cap s6 nhan?

A. un:i—l. B. unzln—l. Cu = 11. D.u = 1 .
5" S 5" Sn-1
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4 N A 7 A A . 1 n \ n s ~ 2 ~
au 11.Cho cdp s6 nhéan (u, ) c6 u, = -1, cdng boi g = o S6 o 12 s8 hang tht mdy cua cap

s6 nhan?
A. S& hang thir 2024 . B. SG hang thir 2025.
C. S hang tht 2023. D. S6 hang tht 2026 .
» Cau 12.Cho cdp sd nhan (un) co u, = %; u, =-9.Cong bdi g ctia cap sO nhan la?
A.l. B. —1. C. 3. D. 3.
3 3

A~ A A 4 \ 1 7. . A A? 7 B ~
» Céau 13.Cho cap s6 nhan (un) cowu=2vau = Eun_l, voi neN , n>2.50 hang tong quat ctia day

so la
A u = 172. B.u = 171. C.un:i. D.u = 11.
271 21’[ 2" 21’l+
» Cau 14.Cho cép s8 nhén (u, ) 6 u,.u; = —-243. Tich u,.u, bang
A. -81. B. —243. C. 81. D. 243.
» Cau 15.Cho cap s6 nhan (un) co6 u, =-3, cong boi g=-2. Tong 10 s6 hang dau cua cap sd nhan
déla
A. 1023. B. —1025. C. 1025. D. -1023.

» Cau 16.Bon gbc ctia mot t& gidc tao thanh cdp s6 nhan va goc 16n nhat gdp 27 Tan géc nho nhat.
Téng s8 do ctia goc 16n nhat va gde nhé nhat bang
A. 243 . B. 252°. C. 102°. D. 168°.
» Cau 17.Mot ddong ho danh gio, khi kim gio chi s6 n (ttr 1 dén 12) thi ddong h6 danh dung n tiéng.
Hoi trong mot ngay (24 gio) dong ho danh duoc bao nhiéu tiéng?
A. 156. B. 152. C. 148. D. 160.
» Cau 18.Mot cap s6 cong c6 s8 hang dau u, = 2018 cong sai d =-5. Hoi bat dau tir s6 hang nao cta
cap sO cong do thi né nhan gia tri am.
A u B. u C.ouyye- D. u
» Cau 19.Céac s6 x+6y, 5x+2y, 8x+y theo thit ty d6 lap thanh mdt cap s6 cong; dong thoi cac sd

406 ° 403 ° 404 °

x—1, y+2, x—3y theo thi tw d6 1ap thanh mot cap s6 nhan. Tinh x* +y°.
A. x? +y2 =40. B. x* +y2 =25. C. x° +y2 =100. D. x? +y2 =10.

sin o

» Cau 20.Gia st , cosar, tana theo thit tw d6 1a mot cdp s6 nhan. Tinh cos2c.

A B B3 c L A _§
2 2 2 2
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B. Cdu hoi — Tra loi diing

» Cau 21.Cho day so (un) c6 tdng n sd hang dau duoc tinh boi cong thite S, =n? —gn .

Ménh dé bang | Sai

(@) | Taco SI:—%;S2 =1

(b) | SO hang thit hai cta day s6 1a u, =1.

(c) | S6 hang tong quat ctia day sd la u, = —g +2n.

(d) | Day s6 (un) la mot cap sd cdong co cong sai la 2

, o, . . o +2 . .
» Cau 22.Cho day so6 (u )blet u=lu = Y ySineN .Dat v “TE sineN
! o1-2u, "oou,
M¢énh dé Pung | Sai
(@ | v =3

(b) | Day sd (vn) la mot cap s cong co cong sai d=4.

(c) | Cong thitc ctia sO hang tong quat v, la v, =7—-4n.

(d) | Cong thitc cua s6 hang tong quat u, la u = e
—4n

n

~ A 7oA ~ AV 7 2 e A ’ 1_ 3 & *
» Cau 23.Cho day so (un) co tong n s6 hang dau duoc tinh boi cong thirc: S, = 3 voi neN

Ménh dé Pang | Sai
(a) | SO hang thit nhat cua day s61a u, =-3.
(b) | S6 hang thit hai ctia day s6 1a u, =—4.
(c) | SO hang tong quat ctia day s61a u, = 3%2
(d) | Day s6 (un) la mot cdp sO nhan c6 cong boi la —%.
» Cau 24.Cho day sd (un), biét u, =-17, u =5 —12 voine N'. bit v, = _Zu" voi neN .
Ménh dé Ping | Sai

(a) | v, =10

1

(b) | Déy s8 (v, ) la mt cAp s6 nhan c6 cong boi bang % .

(c) | Cong thitc ctia s6 hang téng quat v, la v, =—.

n

(d) | Cong thikc cua s6 hang tong quat u, la u, =3-4.5".
» Cau 25.Cho c&p s8 nhan (u, ) biét rang u, +u, +u, =168 va u, +u, +u, =21. Khi d¢:
Ménh dé

(a) | S6 hang u, =90

(b) | Céng bdi ctia cdp s8 nhan bang 2

(c) | SO 24 la s6 hang thit 3 cua cap s6 nhan
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3069 ‘
16
» Cau 26.Chu ki ban ra ctia nguyén td phong xa polonium 210 1a 138 ngay (nghia 1a sau 138 ngay
khoi lugng ctia nguyén t6 d6 chi con mot nira). Khoi lwong con lai caa 20 gam polonium

(d) | Tong ctia 10 s8 hang dau cAp s6 nhan da cho bang

210 sau 7314 ngay (khoang 20 ndm) cé dang ~a,22.10" véi a;b 1a cac s8 ty nhién. Goi

u, (gam) la khoi luong con lai ciia 20 gam polonium 210 sau n chu ky ban ra.

M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Nguyén tot phéng xa polonium nay géom 53 chu ky béan ra.

(b) | Ttr gia thiét ta suy ra day (un) la mot cap sd cong.

(c) | Day (un) la mot cap sd cong véi u, =20 va cong sai d =1.
@ | b—2a=11

C. Cau héi — Tra 10i ngdn

» Cau 27.Mot nha thi dau c6 20 hang gh€ danh cho khan gia. Hang th nhat c6 30 gh€, hang th
hai ¢6 31 ghé€, hang thit ba c¢6 32 ghé. Ctt nhu thé, s6 ghé ¢ hang sau nhiéu hon s6 ghé ¢
hang ngay trudc la 1 ghé. Trong mot giai thi ddu, ban t6 chite da ban duwoc hét sd vé phat
ra va s tién thu duoc tir ban vé 1a 63 200 000 dong. Tinh gid tién ctia moi vé (don vi: nghin
dong), biét s8 vé ban ra bang s ghé danh cho khén gia ctia nha thi dau va cac vé l1a dong

gia.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 28.Cho tap hop A goém 99 s6 tw nhién lién tiép khacnhau A = {1; 2;3..; 99} . Tim s& cach chon

ba s6 khac nhau tir tap hop A d€ba s6 d6 lap thanh cap s6 cong.
vTraloi: | | | | |
» Cau 29. Anh Minh ki hop dong lao dong c6 thoi han & mot cong ty voi phuwong an tra lwong nhuw
sau: Quy thit nhat, tién lwong 1a 27 triéu. K& tir quy thit hai tré di, mbi quy tién lwong
duoc tang 2,1 triéu. Tong s0 tién lwong anh nhan duoc trong cac nam da di lam la 684
triéu dong. Hoéi anh Minh da lam & cong ty d6 bao nhiéu ndam?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 30.Mot qua béng duoc tha thang ding tir d6 cao 10m roi xudng dat va nay 1én. Gia st sau
mdi mot Jan roi xudng, no nay lén duoc mot do cao béng 75% d0 cao vira roi xudng. Tinh
tong quang duong qua bong di chuyén dugc ké tir ltic tha xuéng dén khi qua bong cham
dat lan th 10 (lam tron két qud dén hang phin mwoi ciia mét).

vTraloi: | | | | |
» Cau 31.Cho cap sd cong (un) c6 s8 hang dau bang 1 va tong 100 s6 hang dau bang 14950. Tinh
? 1 1 1 \ \ A4 ? A \ A N\
tong + - W . Lam tron két qua dén hang phin mueoi.
Z’11142 u2u3 u49u50

vTraloi: | | | | ]

» Cau 32.Trong ngay hoi don nam mai, mot gian hang stta mudn xép 900 hop stta theo quy luéat la
hang trén cung c6 1 hdp sita, mbi hang ngay phia dudi lan luot dugc xép nhiéu hon 2 hop
so voi hang trén nd (tham khao hinh vé dwéi). Hoi hang dwdi cung c¢6 bao nhiéu hop stta?
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MILK MILK MILK MILK MILK

MILK MILK MILK MILK MILK MILK MILK

vTraloi: | | | | |
» Cau 33.Nguoi ta trong 465 cdy trong mot khu vieon hinh tam giac theo cach sau: Hang thit nhat
c6 1 cay, hang thit hai c6 2 cay, va ctt nhu thé moi hang sau sé c6 nhiéu hon hang ngay

truedc d6 1 cay. Hoi tong s6 hang cay trong khu virdn bang bao nhiéu?

vTréloi: | | | | |
» Cau 34.Mot co so khoan giéng dua ra dinh mte gia nhw sau: Gia cua mét khoan dau tién la 100
nghin dong va ké tir mét khoan thit hai, gid ctia m6i mét sau téng thém 30 nghin déng so
vOi gia cua mét khoan ngay trudc d6. Mot nguoi can khoan mot giéng sau 20m de lay
nude dung cho sinh hoat ctia gia dinh. Héi sau khi hoan thanh viéc khoan giéng, gia dinh
d6 phai thanh toan cho co so khoan giéng s6 tién bao nhiéu nghin dong?
vTraloi: | | | | |
» Cau 35.Mot tam gidc déu cé canh bang 4cm. Chia tam gidc déu d6 thanh 4 tam giac déu bang
nhau va t6 mau tam gidc 6 trung tam. Vi mdi tam giac nho chwa dwoc t6 mau, lai chia
thanh 4 tam gidc déu bang nhau va t6 mau tam gidc & trung tam (hinh vé). Ctt nhu thé,
qua trinh trén duoc ldp lai. Tinh tong dién tich phan da dwgc t6 mau 6 hinh t6 tht 5 (don

vi: cm?, lam tron két qud dén hang phiin triam).

AV NV

vTréloi: | | | | ]
» Cau 36.Cho hinh vudng C, c6 canh bang 4cm. Nguoi ta chia mdi canh hinh

vudng C, thanh bdn phan bang nhau va ndi cdc diém chia mot cach
thich hgp d€ c6 hinh vuéng C,. Ttt hinh vuoéng C, lai lam tiép tuc nhuw
trén dé€ c6 hinh vudng C,. C ti€p tuc qua trinh nhu trén, ta nhan duoc
day céac hinh vuéng C,,C,,C,,...,C, ,... nhu hinh. Tinh dién tich cta
hinh vuoéng thi 6 (don vi: cm?®, lam tron két qud dén hang phin trim).

v Tré 1oi: |
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁi)’ DE DANH GIA CHU DE 02

DAY SO & CAP SO

TOAN TU TAM T , A 21N o
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phadt dé

PHAN DE

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.

u
» Cau 10.Cho cép s8 cong (u, ) biét { )

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Cho day s6 (un) xac dinh boi u, =3n+5,VneN*, sd hang u, bf?mg

A. 20. B. 14. C.11 D. 17.
Cho day s6 (u, ). Ménh dé nao sau day dung?

A.Néu u,, >u, YneN thi (u,) la day s6 giam.

B.Néu u,,, <u,, YneN thi (u,) laday s8 ting.
C.Néu u,,, <u,, VneN thi (u,) la day s& giam.
D.Néu u, >u, VneN thi (un) la day s6 giam.
Cho cap s6 nhan (un) c6 u, =21, q=3. S0 hang tong quat cuia cdp s6 nhan u, la
A.u, =7-3n. B.u =73" Cou =7-3" D. un:3l.
n

Cho mot cdp s6 cong (un) c6 u, =5 va tong cua 40 s6 hang dau la 3320. Tim cong sai ctia

~ ~ A 4
cap soO cong do.

A. -4. B. 8. C. 8. D. 4.
Cho day so (un) voi u, = 322 ,¥neN' . Khang dinh nao sau day la dtng?
1+

A. Day s0 bi chan trén boi s6 M =3. B. Day s0 bi chdn dudi boi s6 M =5.
C. Day s6 bi chan dwéi bodi s6 M =% . D. Day s0 bi chan trén boi s6 M —é

~ A ul = 4 n ~ 7 2 ~ A
Cho day so . Tim s6 hang thit 5ctia day so.

u, ., =u +n

A. 16. B. 12. C. 15. D. 14.

Trong cac day so sau, day sd nao la mot cap sd cong?

A.1,-2,-5-9-11. B. 1,-3,-6;,-9;,-12.. C. 2;,-3,-8;,-13,-18. D. 1,-3,-5,-7;,-9.

Cho cép s8 cong (u, ) 6 s8 hang dau u, =2 va cong sai d=4. Gia tri u,,, bang

A. 8074. B. 4074. C. 8094. D. 4078.

Cho cdp s6nhan (u,) c6 u, =3 va q=-2. 56 192 1a s6 hang thit méy ctia cap s nhan da

cho?

A. S6 hang thu 5. B. SO hang thut 6.
C. Khoéng 1a s6 hang ctia cap s6 da cho. D. S6 hang tht 7.

_uz = 2 n A A? 4 2 A~ AN A A
. Tim s6 hang tong quat ctia cap s6 cOng trén.

u, =12




~u, =n+6.

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

B.u =n+7. C.u =-n+6.

B. S, =1048525. C. 5, =-1048575.

» Cau 12.Cho cap s6 nhan (un) voi u, =—-2; u, =-54. Tinh u, .

A. u, =1458.

B. u, =—1548. C. u, =1548.

D.u =n+5.

D. 5, =-1048525.

D. u, =-1458.

> Cau 11.Cho cap sd nhan (un) véi u, = -3, g=4.Tinh tong cua 10 s6 hang dau tién ctia cap s6 nhan

(1,)-

A. 5,=1048575.

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 13. Mot qua bong siéu nay dugc tha roi tir d6 cao 30 mét so véi mat dat, khi cham dat né nay

A 7. A M 2 7. A ” A . e r . s
lén cao vdi d§ cao bang A [an so véi do cao ctia Ian roi ngay truede d6. Khi do:

M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Day cac d6 cao ctia qua béng 6 moi [an nay 1én 1a mdt cdp s nhan
(b) | Day céc d6 cao ctia qua béng & mbi lan nay 1én 1a mot day sd ting
O Ian nay Ién thw 11 qua béng dat d6 cao t6i da 1a 1,35m.(két qud lam
© tron dén hang phin tram)
Tong quang duwong ma qua bong di chuyén tir khi tha roi dén khi
(d) | cham déat ¢ sau Ian nay tha 10 la 117,92 (két qua lam tron dén hang
phin trdam)
» Cau 14.Cho day s8 (u, ), biét {ul _:1 véi n21. Khi dé:
unJrl - un +
M¢énh dé Pung | Sai

(@)

Bon s hang dau tién cta day so lan luot la —1;2;5;8

(b)

SO hang thit ndm cta day la 13

()

Cong thitc s6 hang tong quat ctia day s la: u, =2n-3

(d)

» Cau 15. Litva sé tham gia vao cong dong chung chau Au st dung dong
Euro la dong tién chung vao ngay 01 thang 01 nam 2015. bé
ky niém thoi khac lich st nay, chinh quyén dat nuéc nay quyét
dinh dung 122550 dong tién xu Litas Lithuania cti ctia dat
nudc d€ x&p mot mod hinh kim tie thap. Biét rang tang dwdi
cung c¢6 4901 dong va ct 1én thém mot tang thi s6 dong xu
giam di 100 dong. Khi dé:

101 1a s6 hang thtt 35 cua day s da cho

Ménh dé

(@)

Theo dé bai, dong tién xu Litas Lithuania cti xép thanh mdt md hinh
kim tu thap, gom n tang, s6 dong xu cac tang tao thanh cap s6 cong
c6 s8 hang dau bang 4901 (tang dwdi cling) va cong sai bang —100.

(b)

Tang 40 cua kim ty thap trén ¢ 2097 dong xu.

(c)

Tong s6 dong xu dugc dung dé€ xép cho 10 tang dau tién (tinh ti
tang duwdi cung) ctia kim tu thap trén la: 90097 dong xu.

(d)

» Cau 16.Trong nam 2024, dién tich ritng trong moi ctia tinh A 1a P =900 ha. Gia st dién tich ring
trong maoi ctia tinh A mdi ndm tiép theo déu ting r =6% so véi dién tich rimg trong moj

» TOAN T TAM — 0901.837.432
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HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

anam lién trude. Goi P, (don vi ha) la dién tich riing trong méi sau n ndm ké ttr ndm
2024 . Khi dé:

Ménh dé bung | Sai
(a) | Dién tich ritng nam 2025 la 954 ha.

Dién tich ritng trong moéi cuia tinh A nam 2026 hon nam 2025 la
57,24 ha.

Dién tich ritng sau 2 nam ké ttr ndm 2025 la ha (lam tron dén chir so’
thdp phan thir nhat).

(b)

(c)

(d) | Dién tich ritng trong mdi sau n nam ké tit nam 2024 la P, = P(1+ r)n

. Cdu hoi — Tra 1i ngin
» Cau 17.Trong buoi phat dong trong cay, truong X trong duoc 12 hang cay, hang dau tién c6 2 cay,
cac hang lién sau mdi hang gap d6i hang trude d6. Hoi treong X trong duoc bao nhiéu
cay?

vTraloi: | | | | |

u, =-lu,=3 o
' 2 voi n>2. Tim s hang thit 5 cta day.
1

» Cau 18.Cho day s8 (u, ) xac dinh boi
" u . =u +2u

n

vTraloi: | | | | |
» Cau 19.Trén dong ho, tai thoi diém budi sang dang xét, kim gio chi s6 3, kim
phat chi sd 12. Bén khi kim phut va kim gio gdp nhau lan cudi cung
truée 9h thi kim phit quay duoc mot goc luong gidc bang bao nhiéu
radian? (Lam tron dén hang don vi).

vTraloi: | | | | ]
» Cau 20. Anh Thanh vtra dugc tuyén dung vao mot cong ty cong nghé, dugc cam két lwong ndm
dau sé 1a 200 triéu dong va lwong moi ndm tiép theo sé duoc ting thém 25 triéu dong.
Goi s, (triéu dong) la lwvong vao ndm th n ma anh Thanh lam viéc cho cong ty dé. Luong
cta anh Thanh vao nam thtt 5 lam viéc cho cong ty dat bao nhiéu triéu dong/nam?
vTraloi: | | | | |
» Cau 21.Nam 2020, mot hang xe may niém yét gid ban xe X la 42 triéu dong va du dinh trong 10
nam tiép theo mdi ndm giam 2% gia ban so véi nam lién truede. Theo dw dinh d6, ndm
2025 hang xe may niém yét gid ban xe X la bao nhiéu triéu dong (két qua lam tron dén hang
triéu)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 22.Nam dau dai hoc ¢ 1 treong thanh phd, ban phai di lam thém dé€ c6 thé giam ganh nang
kinh t€ cho b6 me. Thang dau tién di lam, ban duoc 6ng chu tra 3 triéu dong, nho siéng
nang 1am viéc nén ¢ mdi thang dng cht lai ting 5% so véi thang triede. Mbi khi linh lwong
ban Nam déu cat di phan lwong tang so véi thang trede. Hoi sau 5 ndm thi ban Nam tiét
kiém dwoc bao nhiéu tién (lam tron dén hang triéu)?

vTraloi: | | | | |

Hét

» TOAN T TAM — 0901.837.432
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Chu bé
PAO HAM - UNG DUNG PAO HAM y

a
o Kién thirc co’ ban

(a)

(b)

(c)

(d)

(g

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Dinh -nghia: /
Cho ham s8 y = f(x) x4c dinh trén khoang va diém x, thudc khoang dé (a;b).

» Néu ton tai gi¢i han httu han lim M

thi gioi han d6 dwoc goi la dao ham cua
N X=X,

Y nghia ctia dao ham:

Dao ham xuat hién trong nhiéu khai niém Vat ly. Chang han:

Xét chuyén dong thang xdc dinh béi phuwong trinh s = s(t) , V0I 5= s(t) la ham s6'co dao ham.

» Van t6c tie thoi ctia chuyén dong tai thoi diém ¢, 1a: o(t,)=s'(t,).

Y nghia hinh hoc ctia dao ham:

Pao ham ctia ham s6 y = f(x) tai diém x, 12 hé s6 gbc cua tiép tuyén ctia d6 thi ham s&
d6 tai diém M, (x,; f(x,))-

» Phurong trinh ti€p tuyén cta d6 thi ham s§ y = f(x) tai diém M (xﬁ; £(x, )) la:

y= fr(xo)(x_xo)"'f(xo) :
Pao ham ctia ham s6 hop:
Néu ham s8 u = g(x) c6 dao ham tai x 1a u, vaham s§ y = f(u) c6 dao ham tai u la y/

thi ham hop y=f(g(x)) co daohamla vy =y .u

X

Dao ham ctia tong — hiéu - tich - thwong:

(f+g) =F +¢, (f-g)=F-¢.
(f.g)':f'ngf.g' {é] =f'gg#(g=g(x)¢0)




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

BANG PAO HAM CUA MOT SO HAM SO
Ham s6'hop(u=u(x))

Ham s6 co ban

!

=n.x"?

—_
=
=
S~

2 H':_i H v
x x? u u?
' 1 "o
s |0 =55 ) -2
4 (sinx)' =COSX (sinu)’ =u'.cosu
5 (cos x)’ =—sinx (cos u)’ =—u'.sinu
' 1 [ u'
6 (tan x) = s’z (tanu) = o5’ 1
' 1 ' u'
7 (cotx) =— s (Cotu) =S S’ u
8 (e" ), =e* (e” )' =u'.e"
9 (a"), =a".Ina (a”)' =u'.a".lna
10 (ll’l X)l :% (Inu), — il
’ 1 ' 4
1 (1Og“ x) - x.Ina (logu u) y u.;lna

| @

Tinh don diéu:

Dinh rnghia:

2. Ung dung dao ham khao st ham sé

Ham s8 y = f(x) goila

» dong bién (ting) trén K néu Vx,,x, e K:x, <x, thi f(xl) < f(xz).
» nghich bién (gidm) trén K néu Vx,,x, e K:x, <x, thi f(x,)> f(x,).

(b) Dinh lIy:

Chohams6 y = f (x) c6 dao ham trén K, trong d6 K la mot khoang, doan, hoac ntta

khoang. Néu f ’(x) =0 chi tai moOt sO httu han diém cta K va

» f '(x)z 0 véimoi x thudc khoang K, hodc

» f'(x)<0 v6imoi x thudc khoang K

Thiham s6 f(x) dong bién trén (hodc nghich bién ) trén K.
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(ai Dinh -ghia: /
biém cyc tri: x, duoc goi la mot diém:
» Cuc dai cia ham s6 da cho néu ton tai mot khoang (a; b) chita di€ém x,
sao cho (a;b)c K va f(x)< f(xo) Vx e(a;b) va X #X,.
» Cyc tiéu ciia ham s8 da cho néu ton tai mot khoang (c;d ) chita diém x,

sao cho (c;d)CK va f(x)>f(x0) Vxe(c;d) va X # X,.

Khi do:
» f (xG) duoc goi la gid tri cuc dai cia ham s6 da cho, ki hiéu la f,, hoac
» f(x,) duoc goila gid tri cuc tiéu ciia ham s3 da cho, ki hidu la £, .

Luu y:

» Diém cuc dai, diém cuc tiéu dwoc goi chung diém cuc tri
» Gid tri cuc dai, gid tri cuc tiéu dwoc goi chung gid tri cuc tri (hay cyc tri).
» Néu x, 1a mot dién cyc trj ciia ham 56y = f(x) thi diém M(x,; f(x,))
duoc goi la diéin cyc tri ciia d6 thi ham s6"y = f(x).
(b) Dau hiéu nhan biét cuc tri ctia ham s6 bang dao ham:
Gia st ham s6 f (x) lién tuc trén khoang (a; b) chita diém x, va c6 dao ham trén cac

khoang (u;xo) va (xo;b). Khi do:

thi ham s8 f (x) dat cyc tiéu tai diém x, .

thi ham s6 f (x) dat cuc dai tai diém x, .

( (a:%,)
f'(x)>0;Vxe(x,;b)
( (a:%,)
( (%)

;b

Dmh nghla
Cho ham s8 y = f(x) xac dinh trén tap D.

f(x)<M vxeD

» S8 M duoc goi la gid tri I6n nhdt cta y = f(x) trén D, néu {Elxo =% )= M
Ki higu M = max f (x)
f(x)zmvxeD

» SO m dwoc goi la gid tri I6n nhdt cta v = f(x) trén D, néu )
soriag y=f(x) {ElxleD:f(x,)=m

Ki hiéu m = mDinf(x)
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P

@ T
Duong thang y =y, duoc goi la duong tiém can ngang (hay tiém can ngang) ctia d6 thi

iém can ngang:

ham s§ y = f(x) néu:

lim f(x)=y, hodc lim f(x)=y,
(b) Tiém can dang:
Duong théng x = x, duoc goi la duwong tiém can ding (hay tiém can ding) cua d6 thi
hamso y = f (x) néu it nhat mot trong cac diéu kién sau duoc thoa man:

lim f(x):+oo hodc lim f(x)=—oo hodc lim f(x)=+oo hodc lim f(x)=—oo

X=X, X=X, X=X,
(c) Tiém can xién:
DPuong thang y =ax+b (a # 0) duwoc goi la dwong tiém can xién (hay tiém can xién) cua
d6 thi ham s6 y = f(x) néu:

lim [f(x)—(ax+b)}=0 hodc lim [f(x)—(ax+b)}=0

X—>+ X—>—o0

0

N

5) __Quyﬁi-;'mh khdo sdt ham s

. Tim tap xac dinh ctia ham so.
. Xét sy bién thién ctia ham s0.
» Cac gidi han tai vo cue, gidi han vo cuc, cdc duong tiém can do thi (néu cd).
» Lap bang bién thién cua ham s6: Tinh dgo ham ciia ham s6’
— Xét ddu dao ham.
— Xét chiéu bién thién va tim cyc tri ctia ham s6 (néu co).
Buwdc 3. Vé do thi ham so.
» V& cac duong tiém can (néu co).
» Xac dinh cac diém dac biét cua do thi:
— Cuec tri.
— Giao diém cta do thi vdi cac truc toa do .
» Nhan xét vé ddc diém cua do thi: tam d6i xting, truc d6i xtiing (néu c9).
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o BAI TAP TIEU BIEU

A. ’Cau héi — Tré |&i trac nghiém

lim M bang:
ol x—1
; ®. 2 ©. -2 ®. \2

= Loi giai

, Vidu32 =
' Da ham ctia ham s8 y=cos2x la:
®. sin2x ®. —sin2x ©. -2sin2x D). 2cos2x
= Loi giai

7 Cho ham 8 y=f(x) ¢6 dao ham trén R thoa man f'(x)<0,Vxe(l;2) va
f'(x)>0,Vx &(2;3). Phat biéu nao sau day la ding?
(A). Ham s6 f(x) dong bién trén ca hai khoang (1;2) va (2;3).
(®). Ham s6 f(x) nghich bién trén ca hai khoang (1;2) va (2;3).
©. Ham s6 f(x) dong bién trén khoang (1;2) va nghich bién trén khoang (2;3).
©. Ham s8 f(x) nghich bién trén khoang (1;2) va dong bién trén khoang (2;3).
= Loi gidi
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N
Cho ham s0 y =+/3x+1. Hé s0 goc cua ti€p tuyén véi do thi ham s6 da cho tai di€m co
hoanh d6 x=1 bz‘?mg

r ®. 3
2 4

1
©. = ®. 2
4
= Loi giai

Cho ham s8 y = f(x) c6 db thi nhw hinh vé. Pudng F
thang nao sau day la truc ddi xting ctia &6 thi ham s& |
4oz  — o

®. y=x ®. y=-x
©. y=0 ®. x=0 '

B. Cau hoi — Tra |oi ding/sai

va g’(x) =x,Vxe R .Khido:
Dung | Sai

(@ :f(x)+g(xﬂ =3x+1
®) | [f(x)-g(x)] =x+1
(c) :Sf(x)]r =2x+6

(d) _—7g(x)] =-T7+x
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HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HQC PHO THONG

Cho ham s& y = f(x)=x"-3x. Khi do:

Ménh dé

Pung

(a)

Téap xdc dinh chtahamsdla R.

(b)

f(x)=3x"+3

(0

f'(x)<0 khi xe(—oo;—l)u(l;+oo), f’(x)>0 khi xe(—l;l)

(d)

Ham s0 c6 d6 thi nhw hinh vé:

Cho ham s6 y = —4x’ +%—2x+3, biét dao ham y' =ax” +bx +c . Khi d6:

2

Ménh dé

Ding

Sai |

a+b+c=-10

Phuong trinh ¥’ =0 c6 hai nghiém phan biét

Db thi ham s6 v’ cat truc tung tai diém (O ;- 2) .

Cho ham s§ f

D6 thi ham s ' cat duong thang y =3 tai hai diém phan biét.

(x) =x—sin2x . Khi do6:
Ménh dé

Dung

Sai |

(a)

f'(x) =1+2cos2x

(b)

'(x) = L
f (x)—0<:>c082x— 5

(0

Trén doan [O;W] phuong trinh f ’(x) =0 c6 dang mot nghiém %T

(d)

SW\E

Gia tri 16n nhat ca ham s6 da cho trén doan I:O}’?T:I 1a ?+7 )

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Cho ham s6 f 5
X+

(x)=x2+4x+2

. Khi do:

Ménh dé

Duang | Sai

2
(a) f(x)=x+2—m,‘v’x E(—OO;—2)U(—2;+OO)

(b) | D6 thi ham s ¢6 tiém can dung la duwong x =2

(c) | D6 thi ham s6 c6 tiém can xién la duong y=x+2

Ham s6 da cho c6 d6 thi nhu hinh vé:

YA

5

S . 4 * 7. \ /4 M A .7 . 2 \
Biét rang (smx +Cos x) =asinx+bcosx vdi a,b la cac hang so thuc. Gia tri caa a—2b la

bao nhiéu?

= Loi giai

Vidu312, =

e

5 A A g o opa iy o X
duong tiém can ding cta do thi ham s6 y =

+b
ox +

= Loi gidi

la bao nhiéu?

Cho céc hang s8 a,b,c,d khac 0 thoa man ad —bc # 0. Tdng s8 dwong tiém can ngang va

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Ch mcf)'t tdm nhom c6 dang hinh vuong canh 3dm .

Bac Tung cat 6 bon goc bon hinh vudng cung c6 do

dai canh bfmg x(dm), roi gap tdam nhom lai nhw

hinh vé d& duoc mot cai hop c6 dang hinh hop chix
nhat khong c6 nap. Goi V 1a thé tich ctia kh&i hop |t -------
doé tinh theo x(dm). Gia tri 16n nhat cua V la bao

nhiéu decimet khoi?

= Loi giai

S8 dan cua mot thi trén sau + ndm ké tir ndm 1970 dwoc wéc tinh boi cong thire
26t +10
=
f( ) t+5

(f (t) duoc tinh bang nghin nguoi)
(Nguon: Giai tich 12 ndng cao, NXBGD Vi¢t Nam, 2020).
Db thi ham s6 y = f(t) c6 duong tiém can ngang la y=a. Gia tri cua a 1a bao nhiéu?

= Loi gidi

vTraloi: | | | | |

..................................................................................................................................................................
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Vi dy 3.5, %

Trong 18 gidy dau tién, mot chat diém chuyén déng theo phuong trinh
s(t)=-t +18t +t+3, trong d6 t tinh bing gidy va s tinh bang mét. Chét diém c6 vén tdc
ttrc thoi 16n nhat bang bao nhiéu mét trén gidy trong 18 gidy dau tién d6?

= Loi gidi
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o BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau héi — Tra 10i trdc ng

» Cau 1. Pao ham cua ham s6 y=5" la
A. 5']og5. B. 5".In5. C. 5. D. x.5".

» Cau 2. Cho cac héng sO a, b, ¢, d m khic 0 thod man ad—-bc=0. D6 thi caia ham so

y=ax+b+ c6 duong tiém can xién la:

cx+d
A.y=cx+d. B. y=a+bx. C.y=c+dx. D. y=ax+b.

»Cau3. Cho ham s6 y= f(x) c6 dao ham trén R thoa man f’(x) >0,Vxe (0;1);
f '(x) <0,Vxe (1; 2). Phat biéu nao sau day la dung?
A.Ham s8 f(x) dong bién trén cac khoang (O; 1) va (12).
B. Ham s0 f (x) nghich bién trén cac khoang (0;1) va (1; 2).
C.Hamso f (x) dong bién trén khoang (0; 1) va nghich bién trén khoang (1; 2).
D.Ham so f (x) nghich bién trén khoang (0;1) va dong bién trén khoang (1; 2).

» Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R thoa man f'(x)=x"-5x—6,VxeR.Ham s6 da
cho nghich bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. (0;3) . B. (—6;1). C. (—oo; —1) . D. (6; +oo) .

» Cau 5. Cho ham sd y= f(x) lién tuc trén R thod man f(x) < f(O),Vx € (—1,'1) \ {0} va
f(x) > f(Z),Vx € (1; 3) \ {2} . Phat biéu nao sau day la dung?

A x..=0,x,=2. B. x.;,=2,x,,=0. C. Xop =L x,=3. D. Xep =3, X, =—1.

» Cau 6. Cho ham s8 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé. Phét bi€u nao sau day 0
dung?
4t -

A. yCT=4;yCD=2‘ }
B. yer =2y, =-1. *EZ o/ &

CYg=4y,p=-4.

Ll
D. yCTZZ;yCDZ_Z‘ A

» Cau 7. Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh vé. Ham Y
s0 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (12).
B. (-2;0).
C. (-11).
D. (-1;2).

» Cau 8. Chohams6 y=f (x) lién tuc trén R va cd bang bién thién nhu sau.
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T -0 —2 7 +00
Y + 0 -

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duwdi day?

A. (-27). B. (-31). C. (-1,8). D. (7;9).
» Cau 9. Chohams6 y= f(x) ¢ xét dau dao ham nhuw sau.
T |- —2 0 1 +00
TR
Ham s0 da cho dong bién trén khoang nao sau day?
A. (-22). B. (—2;+). C. (-;0). D. (-2;1).
» Cau 10.Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
T |0 =2 0 1 +00
f(x) -

+ | - o +
F(a) /2 L +°°\ /*i“
-0 —00 -1
Ham s0 da cho nghich bién trén khoang nao sau day?
A. (0;2). B. (0;+0). C. (-2;—). D. (12).
» Cau 11.Chohams6 y = f(x) c6 dao ham f’(x) = x(x—3) véi moi x € R. Khang dinh nao sau day
dung?
A. £(3)>£(0). B. f(-1)> £(0). C. £(3)>f(5)- D. £(1)> £(3).

» Cau 12.Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét ddu cua f'(x) nhu sau
|-

T |— —1 0 1 2 +00
f@of + 0o — | + 0o + 0o -
SO diém cuec tri ctia ham s0 la
Al B.2. C. 3. D. 4.

» Cau 13.Cho ham s6 f (x) =x.e". Tim ménh dé ding trong cac ménh dé sau

A. x=1 la diém cuc dai ctia ham s0.
B. x=-1 la diém cuc dai ctia ham s0.
C. x=1 la diém cyc tiéu ctia ham so.
D. x =-1 la diém cuc tiéu cua ham so.

A . ‘A \ .7 . 4 A, \ .7 . 2 A ? \ n 4 A
» Cau 14.Goi M, m lan lugt 1a gia trj I6n nhat va gia tri nho nhat cia ham s6 f(x)=x +l——3 trén

doan [—1; 2]. Gia tri cila M—-m b?ang

A.l. B.g. C.6. D. 8.
» Cau 15.Gia tri 16n nhat caa ham so f(x) =2+2x—e" trén doan [O; 2:| b%mg
A. 1. B. 6—¢°. C.In2. D. 2In2.
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o ham s§ y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau.
T —0

-9
f'(x) - | -
+oc

fla) |1
\OO \1

Tong s6 tiém can ding va tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 da cho la
A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
» Cau 17.Choham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau

T —o0 2 +0oo
f'(=) - -
e 1\ +\
o ]

Puong tiém can ngang, tiém can ding ctia d6 thi ham s da cho la
A x=Ly=1. B. x=Ly=2. C.x=2y=1 D.x=2,y=2.
» Cau 18.Chohamsd y = f (x) lién tuc trén R va c6 d6 thi nhw hinh vé. Goi m, M

lan lwot la gia tri nho nhat va gia tri 1én nhat cia ham s6 f (x) trén doan

[—1; 2] . Phat biéu nao sau day dung?

e ——————

A m=-2,M=2. 1 9
B. m=1,M=3. =2\ g
C. m=3;M=1 "J \
D. m=-LM=3.
» Cau 19.Cho ham s8 y = f(x) ¢6 do thi nhu hinh v&. Tam d6i xtng cta d6 thi
ham s6 co toa do la
A. (22).
B. (-2,-2).
C. (-2:2).
D. (2;-2).
. ;o xP—x+2
» Cau 20.Tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y = 1 c6 phuong trinh la
A y=x-2. B. y=x-1. C.y=x+1. D. x=-1.
» Cau 21.Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién nhu sau
o 1 3 +00
fo - 0+ 0 -
3

/() +w\1 /, \m

SO nghiém ctia phuong trinh 3f (x) +1=01a
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
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ohamsd y= f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé.

_____________________________

Phét biéu nao sau day dung?

A. D6 thi ham s6 c6 duong tiém can ding x =-1, duong tiém can ngang y=0.
B. D6 thi ham s6 c6 duong tiém can ding x =2, duong tiém can ngang y =-1.
C. D06 thi ham s c6 duong tiém can dung x =0, duong tiém cdn ngang y =2.
D. P6 thi ham s6 c¢6 duwong tiém can ding x =—1, duong tiém can ngang y =2.

ax2+bx+c( vy

» Cau 23.Cho ham s6 y = ac #0) c6 do thi nhw hinh vé.

X
Puong tiém can xién cua d6 thi ham s6 la duong théng 3p--
A.Duong thang y=x.

—
R EEEE
=Y

B. Duong thang y=—x.

C. Duong thang x=0. /
D. Duong thang y = 2x.

—_——cC

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 24.Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau:

T |- 0 1 2 +o0
R

Khi dé:
M¢énh dé Ping | Sai
(a) | Ham s8 dong bién trén khoang (0; 2) .

(b) | Ham s6 déng bién trén khoang (1; 2) :

(c) | Ham s& nghich bién trén khoang (—oo ;- oo) .

(d) | Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—oo ; O) va (2 ; +oo).
3
» Cau 25.Cho ham s6 y = %— 2x% +3x—1. Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Ham s6 nghich bién trén khoang (1 ; 3) .

(b) | Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo ;1) .

(c) | Ham s6 dong bién trén khoang (1 ; 3) :

(d) | Ham s6 dong bién trén cac khoang (—oo ,'1) va (3 4+ oo) .

3X+a  , e . ~
c6 d6 thi nhuw hinh vé.

» Cau 26.Cho ham s6 y =
x+b
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O |2
Khi dé
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | D6 thi ham s6 c6 duwong tiém can dung x=2.
(b) | b=2
(c) | D6 thi ham s khong di qua gdc toa dd
(d) ] a=0
» Cau 27.Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau.
T |—=00 —1 1 +00
f'(x) - 0+ 0 -
¥ 142\; / 38\\
8 14
M¢énh dé Pung | Sai

(a)

Ham s0 da cho nghich bién trén khoang (8; 14).

(b)

Ham s8 dat gid tri nho nhat bang 8.

(c)

Ham s8 dat gid trj 1én nhat bang 38.

(d)

Ham s8 da cho dong bién trén khoang (8;38).

» Cau 28.Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s= f (t) :O,5cos(27rt), trong do6 t tinh

bang gidy va s tinh bang mét. Khi do:

Ménh dé bung | Sai
(a) | Van tOc tic thoi cua chat diém tai thoi diém ¢ 1a -« sin(27rt)m/s.
(b) | Gia tOc tic thoi cua chat diém tai thoi diém ¢ 1a -2 cos(27rt)m/s2 .
(¢) | Van t8c 16n nhat ctia chat diém bang 7m/s.
(d) | Gia tdc 16n nhat cua chat diém béng 212 m/s’.
» Cau 29.Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R thoa man f(l) < f(x) < f(—l),Vx eR.
M¢énh dé Pung | Sai

(a)

Gia tri nhé nhdt cia ham s§ trén R la f (1) )

(b)

Gié trj 16n nhét ctia ham s8 trén R 1a f(-1).

(0

biém cyec tiéu cua ham sd 1a x., =-1.

(d)

» Cau 30.Cho ham s6 f(x)=x?". Khi d¢:

» TOAN TU TAM - 0901.837.432
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Ham s8 dong bién trén khoang (—o0;—2).

Ham s0 nghich bién trén khoang (0 ;+ oo).

Ham s6 nghich bién trén khoang (0 ; 2) .

Ham s6 nghich bién trén khoang (—2 ; O).

» Cau 31.Choham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

€L |—00 —1 1 3 oC
Y - 0+ + 0 -
Y +oo +00 /2 \
\1 / B
Khi dé:
Ménh dé bung | Sai
(a) | PO thihamso y=f (x) o tiém can dang.
(b) | Ham s y = f (x) dong bién trén khoang (—1;3) .
(c) | Ham s6 ¢6 hai gia tri cec trila -1 va 3.
(d) | Gia tri 16n nhat ctia ham s6 trén ntra doan (l ; 2:| bang 2.
2 —
» Cau 32.Cho ham s6 y = f(x) = Lxll Khi do:
x p—
Ménh dé bung | Sai
O | e e, st A
(a) | Ham s6 da cho c6 dao ham f (x) = 5 voi x=1.
(x-1)
(b) | Buong théng y =x—2 la tiém can xién ctia d6 thi ham s&.
(c) | Ham s0 c6 gia tri cuc dai béng 5
(d) | Gia tri 16n nhét ctia ham s trén khoang (—1 ;1) bang 1.
» Cau 33.Cho ham s8 f(x)=—"— . Khi d6:
x“+1
Ménh dé bung | Sai
2 p—
Pao ham ctia ham s6 da cho la f'(x) i
(@) ) 2
X +1)
(b) | x=1 la diém cuec tiéu ctia ham so.
(c) | Ham s0 c6 2 diém cuec tri.
(d) | Ham s6 ¢ gia tri nho nhat bfing —% )
» Cau 34.Biét rang ham s6 f (x) = 2x° +ax® —6x +b (a va b 1a cic hing s thuec) dat cuc tri bang 4 tai
x=1. Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Gid tri cia a+bbang 8.

(b)

Ham s6 dat cuc dai tai x=1.

(0

x =-11a mot di€ém cuc tri cia ham sd f (x)
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d) ‘ Gid tri cuc ti€u ciia ham s8 f (x) bang 12. ‘ ‘

J2x+4-2
2

X —X

» Cau 35.Cho ham s6 y = . Khi d¢:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Tap xac dinh ctia ham s8 1a D =[-2;+)\{0;1}.

(b) | Puong thang x =01a tiém can ding ctia d6 thi ham sé.
(c) | Puong thang x =11a tiém cin diing ctia @6 thi ham sd.

(d) | P06 thi ham s0 ¢6 tiém can ngang.
» Cau 36.Cho ham s8 y :f(x) =ax® +bx* +cx+d ( a,b,c,d 1a cAc s6 thue va a=0) Y

c6 do thi ham s§ f'(x) nhu hinh vé. /\2\
-2 i

Ménh dé Pung | Sai
(a) | Diém cyc tiéu cila ham s6 y = f (x) la x., =-2.

(b) | Biém cuc dai cia ham s6 y = f(x) la x., =1.

(c) | Ham sd dong bién trén (0; 1).
(d) | Ham s8 y = f(x) nghich bién trén (2025;2026).

» Cau 37.Trong 9 gidy dau tién, mot chat diém chuyén dong theo phuwong trinh
s(t)=—t>+9t* + 21t +1, trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét.
M¢énh dé Ping | Sai

(@) | s'(t)=-3t*+18t+21
(b) | s"(t)=—6t+18

(¢) | Pheong trinh s’(t) =0 c6 dung mot nghiém dwong la t=7.

(d) | Gia t8c ctia chat diém tai thoi diém vat ding lai 1a 36 m/s”.

» Cau 38.Trong 200 gam dung dich mudi nong do 15%, gia st thém vao dung dich x (gam) mudi
tinh khiét va duwoc dung dich c6 nong do f (x)%.

Ménh dé Dung | Sai

100(x +200)

x+30
(b) | Dao ham ctia ham s8 ludn nhan gid tri &m trén khoang (O ; +oo).

(a) | Ham so f(x):

Thém cang nhiéu gam mudi tinh khiét thi nong dd phan tram cang
tang va khong vweot qua 100%.
(d) | Gidi han caa f (x) khi x dan dén duong v6 cuc bang 100.

(c)

» Cau 39. Mot cong ty san xudt mot s6 san pham. By phan tai chinh cta cdng ty dwa ra ham gia ban

la p(x) =1000-25x, trong do p(x) (triéu dong) 1a gid ban ctia mdi san phdm ma tai gia
ban nay ¢ x san phdm dugc ban ra.

| Ménh dé | Pang | Saj
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Ham doanh thu ctia cong ty la f(x) = x.p(x) .

Ham s8 f(x)=-25x+1000x c6 dao ham f'(x)=-50x+1000.

Néu f(x)=xp(x) la ham doanh thu thi phuong trinh f'(x)=0 c6

nghiém la x=2

(d) | Ham doanh thu dat gia tri 16n nhat béng 10000
» Cau 40.Nong d6 thudc C (t) tinh theo mg/cm®trong mau ctia bénh nhan dwoc cho boi cong thirc

c(t)-; 9 Otstl, trong d6 ¢ 13 thoi gian tinh theo gidr k& tir khi tiém cho bénh nhan. Khi
+E+
do:
Ménh dé bang | Sai
_ 42
Ham s6 C(t) c6 dao ham C’(t) = l—t,t >0
(a) 2 i
20(t +t +1)
®) Sau khi tiém, nong d¢ thudc trong mau bénh nhan giam dan theo

thoi gian.

Nong d¢ thudc trong mau bénh nhan 16n nhat ¢ thoi diém 1 gio sau

© | 1hi tiem.

(d) | C6 thoi diém ndng do trong mau ctia bénh nhan dat 0,02 mg/cm®.
» Cau 41.Nguoi ta dung mot thanh thép c6 chiéu dai 4m d€ uén thanh
khung vién cia mot ctra s6 ¢ dang mot hinh hop chir nhat

ghép v6i mot nira hinh tron c6 céac kich thudc dugce cho ¢ A
hinh bén dudi.
y (m)
Khi do:
A 4
2x (m)
Ménh dé bung | Sai
(7r - 2) x

(@) | Co thé biéu thi ytheo cong thic: y=2-

2

Dién tich cta ctra s6 dugc tinh theo cong thic

(b) 472
S(x) =4x —2x° —T(mz)

(c) | Dién tich ctia ctra s 16n nhat khi x = i(m)
T+ 2

(d) | Gid tri 16n nhat ctia dién tich ctra s8 1a 8 (mZ)
T+4
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C. Cdu héi — Tra 101 ngdn
Cau 42.Gia str ham sO f(x) =x°*—6x?+9x—1 dat cuc dai tai x =a va dat cuc tiéu tai x=b. Gia tri

cuia biéu thttc A =2a+b 1a bao nhiéu?

vTraloi: | | | | ]
» Cau 43.Cho d6 thi ham sd f(x)z Bxig c6 tam doi xung la I(a;b). Gia tri ctia biéu thttc
—Xx
B=-4a—b la bao nhiéu?
vTraloi: | | | | ]

» Cau 44.Cho do6 thi ham s6 f(x) =5x—1+i1 c6 tam d6i xing la I(a;b). Gia tri cia biéu thire
x_
C=a+3b labao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 45.Cho a#0, b*—3ac>0. Ham s8 y =ax® +bx® +cx+d co tat ca bao nhiéu diém cuec tri?

vTraloi: | | | | |
» Cau 46.Cho bat phuong trinh x* —(m+1)x —m+2>0, véi m 1a tham sd thuc. Tim gia tri 16n nhat

cua m sao cho bat phuwong trinh da cho nghiém dang véi moi x e [0 ; 4] .
v Tré 1oi: |
» Cau 47.Cho hinh cht nhat ABCD c6 hai dinh di dong trén d6 thi ham s6 o
y=9- x? trén khoang (—3 ;3) , hai dinh con lai ndm trén truc hoanh.
Tim dién tich 16n nhat ctia hinh ch nhat ABCD (két qua lam tron
dén hang phan muoi).

D (&)

vTraloi: | | | |
» Cau 48.Nguoi ta mudn lam mot chiéc hdp kim loai hinh hop chir nhat ¢

thé tich 73 cm® va ddy c6 chiéu dai gap déi chiéu rong (hinh vé). o em
Tinh dién tich toan phan nho nhat dat duoc ctia chiéc hop (két ’ """""""

T cm

qua lam tron dén hang don vi cua cm®). 2z em
vrraloi: | | ] | |
» Cau 49.Tai mot nha mdy, khi san xudt x ta san phdm (x > 0) mdi ngay thi chi phi trung binh trén

mdi ta san pham dugc tinh boi cong thikc E(x) = %x +3 +§ (triéu dong/ta).

Tinh chi phi trung binh thap nhét (tinh theo triéu dong/ta) ma nha mdy c6 thé dat duoc

trong ngay.
vTraloi: | | | | |
» Cau 50.Quan sat mot dan ong trong 20 tuan, nguoi ta wdc lwong duoc s6 luwong ong trong dan boi
cong thire P(t) _ 20000 , trong d6 t 1a thoi gian tinh theo tuan ké tir khi bat dau quan
1+1000e™"

sat, 0<t<20. Tai thoi di€m nao thi sd luong ong ctia dan tang nhanh nhat (két qua lam

[ [ [ ]

tron dén hang don vi cua tuan)?

v Tré 16i: |
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁi)’ DE DANH GIA CHU DE 03

DAO HAM & UNG DUNG PAO HAM

TOAN TU TAM U LA LS e o e
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phadt dé

PHAN DE

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.
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x)-f(1)
Choham s6 y = f(x) c6 dao ham thoa man f’ (1) =3. Khi do lirrllL:{() bang
X—. x_
A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.
DPao ham cap hai cia ham s6 y = 1 la
X
1 2 2 1
A y'=——. B. y'=——. C.vy'=—. D. y'=—.
y e y e y i y I
Cho ham s6 y = f(x) xéc dinh trén R va c6 bang bién [ & [ o 5 7 Too
thién nhw hinh vé sau. Tim diém cuc dai ctia ham s6 | ¥ + 0 - 0 +
0 +oo
y=f(x). .
A x=T7. B. x=-2.
C. x=0. D. x=6. — oo —2
Cho ham s0 y=2x— 1+i3(C ) Khoang cach tt M(Z; —1) dén tiém can xién cta do6 thi
X+
(C) 1a:
A2 B. . C.2. D. 4.

5 8

Mot vat c6 phueong trinh quang duong tinh theo thoi gian la s(t) =5+8t—2t*? Tai thoi

diém nao, vat cach mdc tinh quang duwong khoang 16n nhat?

A. 1 giay. B. 2 giay. C. 3 giay. D. 4 giay.
Bang bién thién dudi day la ciia ham sd nao trong cac ham sd sau?
A, y=-x>+3x"-3. z [-oo 0 2 o0
v + 0 - 0 +
B. y=x+3x*-1. > oo
C.y=x"-3x+2. v / \ /
D.y=x"-3x"+2. —oo =2
Cho him s8% “x”l’ c6\d6 thi nhu hinh v&bén dudi. Gi tri ’
cx —
ctia tdng S=a+b+c bang
A. S=0- 2
B. S=-2- %) - "
¢SsS=2-
D. 5=4. Yy
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ohamsd f (x) lién tuc trén [—1; 5] va c6 d6 thi trén doan [—1; 5] v
nhu hinh vé bén dwdi. Tong gia tri 1on nhat va gia tri nho nhat cta
ham s§ f(x) trén doan [—1; 5] bang

A. -1.
B. 4. 3
C. 1L
D. 2.
~ A A k] AVN . \ ~ 3x +1 /4 \
» Cau 9. Tiém can ngang ctia d6 thi ham s6 y = 1 c6 phuong trinh:
x_
A.y=%. B. y=3. C.y=-1 D. y=1.
» Cau 10.D06 thi ham s6 nao sau day c6 mot tiém can?
x+3 x?+3x-2 4 2x
= . B.y=—-—C.y=——:. D. y= .
Y1 Y x+3 ] YT

» Cau 11.Ham s8 y = (4—x2 )2 +1 ¢6 gid tri 16n nhat trén doan [—1;1] 1a
A.10. B.12. C. 14. D. 17.
» Cau 12.Cho ham s8 y = f(x) xac dinh v6i moi x #—4 ¢6 bang bién thién nhu hinh vé dudi day.

Ham s6 dong bién trén khoang nao trong cac khoang sau?

T |—oc -7 —4 4 +o0
Y - 0 + + 0 -
400 +o0 6
VA
14 —od —oxq
A. (—T;40). B. (-7;,-4). C. (6;+0). D. (-7;4).

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai

» Cau 13.Cho ham s0 y = f(x) =2x+2.Khi d¢:
M¢énh dé Ping | Sai

~f(1
(@) | Pao ham ctia ham s8 y = f(x) tai x, =1: f’(l) = gﬁ% .
Hé s8 goc cua tiép tuyén cta d6 thi ham s6 y = f (x) tai diém c6 hoanh do

x,=11a f'(1)=6.

(b)

Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham s& y = f(x) tai di€m c6 hoanh do
(c)
x,=1la y=6x-2.

(d) | P6thihamso y= f (x) ¢0 hai tiép tuyén vudng gdc voi nhau.

» Cau 14.Mot vét chuyén dong trén duong thang dugc xac dinh boi cong thiie s(t)=#> -3t +7t -2

, trong d6 t >0 va tinh bang giay va s(t) la quang duong chuyén dong dwoc cuia vat trong
t gidy tinh bang mét. Khi do:

Ménh dé | Pang | Sai
(a) | Van t3c ctia vat tai thoi diém t =2 1a 7m/s. |
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Gia tdc ctia vat tai thoi di€ém t=2 1a 6m/s’.

Gia tOc cua vat tai thoi diém ma van tdc cta chuyén dong bﬁng 16m/s la

10m/s’.

(d) | Van t6c ctia chuyén dong dat gia tri nho nhat tai thoi diém t =1 (giay).

» Cau 15. Mot tau dd bd tiép can Mat Trang theo cach tiép can thang ding va d6t chay cac tén lta
ham & d6 cao 250 km so véi bé mdt ctia mét trang. Trong khoang 50 gidy dau tién ké tu
khi d6t chay cac tén ltra ham, dd cao I caa con tau so véi bé mat cta mat Trang duwoc
tinh (gan dung) boi ham h(t)=-0,01f> +1,1+* ~30t + 250 tron d¢ ¢ 1a thoi gian tinh bang

(c)

gidy va h 1a d6 cao tinh bang kilomet. Khi d¢:
M¢énh dé Ping | Sai

Trong 50 giay dau tién ké tir khi d6t chay cac tén Itra ham, d6 cao 16n nhat

ma con tau dat duoc la 250 (km)

Trong 50 gidy dau tién ké tir khi d6t chay cac tén ltra ham, dd cao thap nhat

(a)

() ma con tau dat duoc tai thoi diém t ~ 25(giay)

Trong 50 gidy dau tién ké tir khi d6t chay cac tén ltra ham, van tdc ctia con
© tau 16n nhat ma con tau dat dwocla 10,33 (km/s)
@ Trong 50 gidy dau tién ké tir khi d6t chay cac tén ltra ham, do cao con tau

dat dugc khi van tdc ctia con tau 16n nhat 1a 139,37 (km)

» Cau 16.Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R ¢4 bang bién thién nhu hinh vé dudi day. Khi dé:
X -0 0 2 4+

fx) - 0 - 0

+
+L

f(x) / o R ﬁz/

Ménh dé Ping | Sai
(a) | Himso y = f(x) dong bién trén khoang (—oo;O) va (2;+oo)

(b) | Ham s6 g(x) =2x —3f(x) nghich bién trén khoang (0; 2)

(0 f(sin2 x) < f(gj

(d) | Hams6 y = f (2 —3x) nghich bién trén khoang (O 3 2)

C. Cdu héi — Tra 1oi ngdn
» Cau 17.Mot ctra hang c6 8 mdy in, mbi may in in dwoc 3600 bang in trong mot gio. Chi phi dé
van hanh mot may in trong moi lan in 1a 50 nghin dong. Chi phi cho n may in chay trong

mot gid dugc tinh bang cong thiic 60(6n +10). Hoi néu in 50 000 ban in la cac to quang
cado thi phai st dung bao nhiéu may in dé€ dwoc 1ai nhiéu nhat?
vTraloi: | | | | ]

2025x
x+1

» Cau 18.Cho ham s§ f(x)=In .Biéttdng f'(1)+ f'(2)+...+ f’(2025):% v6i a,b lacacsS tw

oA \ a \ ey ~ A .2 4
nhién va b la phan s6 t6i gian. Tinh a+b.

v Tré 1oi: |
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"WIOt cong ty du lich to chtre tua du lich voi gia moi tua 14 5 triéu dong mot khach cho 30
khach. Tt khach thit 31, c@ thém mét khach, gia cua tua lai duwoc giam a nghin (4 1a s
nguyén duong). S8 khach thém cua tua khong qua 15 nguoi. Biét rang néu nhan thém tir
1 dén 8 khach thi doanh thu tang dan theo s6 khach nhan thém. Tim gid tri 16n nhét cta
a.

vTraloi: | | | | |

» Cau 20.Kinh vién vong khong gian Hubble dwoc dwa vao vii tru
ngay 24/4/1990 bang tau con thoi Discovery. Van t8c ctia tau

con thoi trong st ménh nay, ttr ltic cat canh tai thoi diém

t=0 (s) cho dén khi tén ltra ddy duoc phéng di tai thoi

diém  +=126 (s) cho boi ham s6 sau day:
v(t)=0,001302* —0,09029¢* +23 (v duoc tinh bang ft/s, 1

feet = 0,3048 m). Goi (a;b) la khoang thoi gian gia tdc cua

tau con thoi sé tang tinh tir thoi di€m cdt canh cho dén khi tén ltra day duoc phong di.

Tinh T=a+b?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 21.Néu trong mot ngay, mot xwdng san xuat dwgc x chiéc vot cau 16ng thi chi phi trung binh
s N \ A [P A A 20 A 7 1
(tinh bang nghin déng) cho moét chiéc vot cau 16ng duoc cho boi cong thiecc C (x) SFY .
x

Xét trong mot khoang thoi gian dai, xwong san xuat da san xudt dwoc “rat nhiéu” chiéc
vot cau 1ong. Vay cho dén nay, chi phi san xuat moi chiéc vot cau 16ng la bao nhiéu nghin
dong?

vTraloi: | | | | |
» Cau 22.Hinh dwdi day la muong dan nudc thay lai tai mot dia phwong phuc vu twdi tiéu cho
ruong dong. Phan khong gian trong muwong dé nudc chay c6 mat cat ngang 1a hinh chit
nhat ABCD. Véi diéu kién lueu luong nuéc qua muong cho phép thi dién tich méat cat
ABCD 1la 0,48 m*. D& dam bao yéu cau ky thuat t6t nhat cho muwong, nguoi ta can thiét
ké&'sao cho tong dd dai T = AB+ BC+CD la ngan nhat. Khi d6 chiéu rong ddy muong bang
bao nhiéu (biét chiéu rong phai dudi m, lam tron két qua dén hang phin tram).
A )

i —
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Chu Dé
NGUYEN HAM - TICH PHAN y

,

1. Nguyén ham

Kién thirc co’ ban

0 =

Yo n thitc can nh

= P

_7; Dinh -ghia: /
Choham s6 f (x) xac dinh trén K (K la khoang, ntta khodng hodc doan cua R).
» Ham s6 F(x) duoc goi la mot nguyén ham ctia ham s f(x) trén K néu
F'(x)=f(x) VxeK
(b) Nhan xét:
» V6i mdi hang s8 C, ham F (x) +C cling la mot nguyén ham cta ham f (x) trén K;
» Néu ham G(x) la mot nguyén ham ctia ham f(x) trén K thi ton tai hang s C sao cho
G(x)=F(x)+C VxeK;
Nhuvdy: Néu F(x) la mot nguyén ham cua f(x) trén K thi moi nguyén ham ctia
f(x) trén Kdéu c6 dang F(x)+C, (C la hang s6),
» Ky hiéu J. f (x)dx , goi la ho tat ca cac nguyén ham ctia ham f (x) trén K.
» Nghia la Jf(x)dx = F(x)+C, (Clahang sd).
Ching minh dudc réng:
Néu f (x) lién tuc trén K thi f (x) c6 nguyén ham trén khodang do.
Chu y:
Biéu thitc f (x)dx goi la vi phan ctia nguyén ham F (x) cua f (x), ki hiéu dF (x)
Vay dF (x)=F'(x)dx= f(x)dx.
(c) Tinh chit ctia nguyén ham:
Cho cac ham s6 f(x) va g(x) lién tuc trén K va cac so thuc k#0. Ta co:
» J.[f(x)+g(x)]dx=J'f(x)dx+J-g(x)dx
» [Lf(%)-s(x) Jdx =] f(x)dr—[ g x)dx
> [kf (x)dx=k[ f(x)dx Vk=0
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n thu“c can nh(r J: =

Pinh nghla
Cho ham s6 f (x) lién tuc trén doan [a; b] .

Néu F(x) la mot nguyén ham cua f(x) trén [a;b] thi hiéu s6 F(b)— F(a) dwoc goi la tich

b
phan tir a dén b ctiaham s8 f(x), kihiéu [ f(x)dx. Do d6
; b

_!f(x)dsz(x) =F(b)-F(a).

» Ta goi _[ la d&u tich phan, a va bla can tich phén, a la can dudi, b la can trén,

a

f(x)dxlabiéu thirc dwdi ddu tich phan va f(x) la ham s§ duéi dau tich phan

(b) Y nghia hinh hoc ctia tich phan:
» Néu ham s6 f(x) lién tuc va khong 4m trén doan [ ;b thi tich phan j f(x)dx 1a dién
tich S cta hinh thang cong giéi han boi d6 thi ham sd y = f (x) truc hoéﬂnh va hai duong
thang x=a, x=b. Vay S=_I|lf(x)dx

(c) Tinh chat cta tich phan:
Cho cacham s8 f(x) va g(x) lién tuc trén [a;b]. Ta c6:

b b b b

» ![f() }dx jf dx+_[g » ![f(x)—g(x)]dx=_!f(x)dx—.!g(x)dx
»jkf x)dx = kjf )dx VkeR »jf Jdx = ff dx+If x, (a<e<b)
: j F(x)ae f(t)dt=_f[ £(w)du

» Quy wdc: j-f(x)dx =0; J-f(x)dx = —j-f(x)dx
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phing—=2

| (a) Dién tich hinh phang giéi han boi y = f (x) , truc hoanh va hai dwong thang x=a, x=b:
Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [a; b] .
Dién tich S cta hinh phang giéi han boi d6 thi ham s§ y = f (x), truc hoanh va hai duong

thang x=a, x =b duoc tinh boi cong thirc:
b

S:”f(x)‘dx
Yk y:f(m) ‘ YA
/\/E/ / I y=f(:c)
i s E 5
| : 8
! [ l c b
O| a b x o| a S T
Chu g:
b b
Néu f(x) khong d6i ddu trén [a;b] thi S = [| £ (x)|dx = |[ £(x)dx].

(b) Dién tich hinh phang giéi han béi y = f(x), y= g(x) va hai dwong thing x=a, x=b:
Cho hai ham s8 y = f(x) va y = g(x) lién tuc trén [ a;b].
Dién tich S ctia hinh phang gi¢i han boi d6 thi cua hai ham s8 y = f(x), y =g(x) vahai

duong thang x =a, x =b duwoc tinh béi cong thikc:

5= Jl7()-s (o

u y=f(z) %/ijﬁﬂ\\_///
i y = g(x) i i y = f(z) i
o a b r Oa b

Chu g:
Néu hi¢u f(x)-g(x) khong d6i dau trén doan [a;b ] thi

f[[f(x)—g(x)}dx

a

S=j:‘f(x)—g(x)‘dx:
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(a) Thé tich vat theé:
Cho mét vét thé trong khong gian Oxyz. Goi (H) la phan vat thé gi6i han boi hai mét
phang vuong géc véi truc Ox tai cac diém c6 hoanh d6 x =a, x =b. Mot mat phang vuong

goc truc Ox tai di€ém cé hoanh d¢ la x (a <x< b) cit vat thé theo mit cit cé dién tich S (x)

. Gid stir S(x) la ham s6 lién tuc trén [a;b] .

Khi d6 thé tich V ctia phan vat thé (H ) dwgc tinh boi cong thirc:

Y

(b) Thé tich khdi tron xoay:
Chohams6 y=f (x) lién tuc va khong am trén [a ; b] . Khi quay hinh phang giéi han boi

d6 thi ham s8 y = f(x), truc hoanh va hai duong thang x =a,x=b xung quanh truc

hoanh, ta duoc mot hinh khai goi 1a khdi tron xoay.
Thé tich V' ctia khéi tron xoay d6 dwgc tinh boi cong thic:

v :wjlfz(x)dx

Y y = f(x) 3
\
] \
] |
| 1
] 1
1 |
-1 o iTTTaTTrTTTT T [
() 1 () ] \ [) |
\ ] | I | 1
[ V41 \ 1
v \j 1 \ I
L= === f \ !
S~ \ ]
S(x)
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9 BAI TAP TIEU BIEU

A. ,Cau héi — Tra |&i trac nghiém

Ham so'p( )=2x" ~2x+1 la nguyén ham céia ham s& nao sau day?
®. f(x)=6x>-2 ®. f(x)= fx X +x
©. f(x)= —x -x*+x+C ©@. f(x)=6x*-2+C

= Loi giai

B ' 5
Cho ham s6 f(x) c6 dao ham lién tuc trén R va f(2) = 3,f(5) =2. Gia tri ctia If'(x)dx
2

bang
®. -1 ®. 1 ©. 5 ®. 6

Dll’l tich hinh phang giéi han boi hai dwong thang x =0, x =, d6 thi ham s6 y = cos x

va truc Ox la:

®. Sz_Tcosxdx ®. S=_7icoszxdx
0 0

@. S=jﬂcosx‘ dx @ S=7rj“cosx‘ dx
0 0

= Loi gidi
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Go V 1a thé tich khi tron xoay duoc tao thanh khi cho hinh phang giéi han boi cac
duong y=e*, y=0, x=0, x =2 quay quanh Ox . Phat biéu nao sau day la dang?

®. v =7rj.e“ dx ®. V= ie"' dx ©. Vv :wj'e“ dx D. V = j'e“ dx
0 0 0 0

= Loi giai

Mét vat chuyén dong voi van toc v(t) =1-2sin2t (m/s). Quang dwong vat di chuyén

3

trong khoang thoi gian tir ¢ =0 (giay) dén thoi diém ¢ = A (giay) dwoc tinh:

—n

®. s(t)= | (1-2sin2t)dt ®. s(t)=?(1—2sin2t)2 dt

@. s(t):

s—s]F ©

(1-2sin2t)dt . s(t)=v(%r}—v(0)

| "
Rl

Gia str s(t) a phuong trinh quang duong chuyén dong ciia moét vat theo thoi gian ¢

(gidy) va o(t) 1a phuong trinh van t6c cua chuyén dong do theo t (gidy). Khi do:

Ménh dé Plng | Sai
(@ | [s(t)dt=o(t)+C
M) | [o(t)dt=s(t)+C
© | [s(t)dt=0(t)+C
@ | [s(t)dt=s(t)+C
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Cho ham s3 F(x)=x’~2x+Lxe R 1a mot nguyén ham ctia ham s8 f(x). Khi d¢:

M¢énh dé Plng | Sai
Néu G(x) ciing 1a mot nguyén ham cua f(x) va G(—l) =3 thi
(a)
G(x) :F(x)—l,xe R.
Néu H(x) cting 1a mot nguyén ham cua f(x) va H(l) =3 thi
(b)
H(x)=F(x)-3,xeR.
u K(x) cting la mot nguyén ham cua f(x) va K(O) =0 thi
K(x)=F(x)+lxeR.
Néu M(x) cling la mot nguyén ham ctaa f(x) va M(Z) =4 thi
M x)=P(x ~l,xeR.
b ouio
Mot vat chuyén dong véi gia toc a(t) = 2cost( m / sz) . Khi dé:
Ménh dé Pung | Sai
Tai thoi diém bit dau chuyén dong, vat c6 van toc b.:?mg 0. Khi d6, van toc
@ | ctia vat duoc bidu dién boi ham s v(t) = 2sint(m /).
(b) | Van t5c cta vat tai thoi diém t = % lalm/s.
© Quang duong vat di duoc tir thoi diém t = 0(s) dén thoi diém t =7(s) la
¢ 4m.
< A e e m fo s e 3
(d) Quang dwong vat di duoc tir thoi diém f = £y (s) dén thoi diém f = vy (s)
la2Zm.
/i (o] 1] 4.9. L
Cho hinh phang (H) gi6i han béi cac duong y = 2x° (Cl ), y=4x (C2 ) . Khi do:
Ménh dé Plng | Sai

(a)

Cac duong thang (C,) va (C,) déu di qua di€ém O(0;0) va M(1;2).

(b)

2
Dién tich cita hinh phing (H) 1a § = [[2x - 2x|d .
0

(c)

Thé tich ctia vat thé tron xoay duoc tao thanh khi quay (H) quanh

truc hoanh 1a V = vr_l[(4x —4x* )dx .
0

(d)
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= Loi gidi

Biét ham s§ F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s8 f(x)=2"+3x" va F(1)= % Gia tri
n

cta F(2) (Iam tron dén hang phin muwoi) bang

= Loi giai

vTraloi: | | | | |

Ki hiéu h a chiéu cao ctia mot cay (tinh theo mét) sau khi trong x nam. Biét rang sau

(A oA A 7 v oA A 7 o« A7 e A A r V 2
nam dau tién cay cao 3 m. Trong cac nam ti€p theo, cay phat trién véi toc do h (x) =—
x

(tinh theo mét/ndm). Chiéu cao cua cay do6 sau 5 nam (lam tron dén hang phan muoi)

91

bang bao nhiéu mét?

= Loi giai
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Cho &6 thi ham s& y=2? va hinh phéng dwoc t6 mau nhw hinh.
Hinh phéng do6 duoc gidi han boi cac duong nao? Tinh dién tich
hinh phéng d6 (viét két qua dudi dang s6 thip phin va lam tron dén =7
hang phan tram).

O

= Loi gidi

Khi str dung phan mém mo phong dé thiét ké mot chau cay, ngudi ta quay hinh phang
gi6i han boi db thi ham s§ y =+/x +2, truc hoanh va hai duong thing x =0,x=4 quanh
truc hoanh. Biét don vi trén cac truc toa d¢ la déximét. Thé tich ctia chau cay (két qud lam

tron déin hang don vi) bang bao nhiéu déximét khdi?

= Loi giai

vTraloi: | | | | |

K Vi

A

Mot vat chuyén dong vdi gia téc dugc cho bdi ham s6 a(t) =5cost (m/sz) . Ltc bét dau

chuyén dong vat cd van toc 2,5m /s . Tinh gia tdc cua vat tai thoi diém van tdc dat gid tri
16n nhat trong 7(s) dau tién.

= Loi giai

vTréloi: | | | | |
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o BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau héi — Tra 10i trdc ng

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Khang dinh nao sau day dung?

4 3 7 4 7 7

A. jx3dx=—x3+C. B. Ix3dx:—x3+C.
7 3

4 1 4 1 L

C. Ix3dx:3x3+C. D. Ix3dx=—x3+C.
3
Khang dinh nao sau day dung?
2x X
A. jsz"dx= S c B. j32xdx= > .c.
In3 In9

C. j32de=32x.1n3+c. D. szde=9x.1n9+c.
Nguyén ham ciia ham s6 f (x):x—sinx la

2 2
A.%—cosx+C. B.%+cosx+C.
C. x*—cosx+C. D. x> +cosx+C.
Nguyén ham ctia ham s8 f(x)= 2Vx-1 trén khoang (0;+) la

X

A. 2\/;+1nx+C. B. 2\/;—1nx+C.
C. 4\/;+1nx+C. D. 4\/;—lnx+C.
Nguyén ham cua ham s6 f (x):(tanx+cotx)2 la
A. 2x+tanx—cotx+C. B. 2x+tanx+cotx+C.
C. tanx—cotx+C. D. tanx+cotx+C.

Ham s0 nao sau day la mot nguyén ham ctia ham s6 f (x) = (x —1)2 ?

A. F(x)=x*-x*+x+C. B. F(x)=x’+x*+x+C.
C. P(x)zx—3—x2+x+C. D. F(x)zx—3+x2+x+C.
3 3
Cho ham s6 f(x) thoa man f’(x):Zx—Be", VxelR va f(O):S.Kh:fmg dinh nao sau day
dung?
A. f(x)=2x+3¢"+2. B. f(x)=x"+3e"+2.
C. f(x)=2x—3c"+8. D. f(x)=x"—-3¢"+8.

Ham s6 F(x) la mot nguyén ham cua ham s6 f(x) =5x/x trén (O;+oo) va F(l) =5. Gia
tricua F (4) bang
A. 70. B. 35. C.67. D. 69.

Biét ham s& P(x) la mot nguyén ham ctia ham s& f (x) =4"va F (1) zé. Gia tri cuia
n

F(gj.ln 2 bang
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: B. 7. C. 5. D. 9.
Cau 10. G1a st mot chat diém chuyén dong véi gia toc tai thoi diém ¢ (gidy) dugc xac dinh boi

cOng thiec a( )— 2t—1(m/s ) Biét rang van toc cua chat diém tai thoi diém ban dau la

v, = Z(m/s). Van toc cua chat diém d6 tai thoi diém ¢ (giay) la
A. v(t):2t2—t+2(m/s). B. v(t)=t2—t+2(m/s).
C. v(t)=2t*~t(m/s). D. v(t)=t"—t(m/s).

3
» Cau 11.Néu ham s6 f(x) thoa man If( dx 6 va If dx 20 thi gid tri cta If dx bang
1

A. -14. B. 26. C.14. D. 28.
4 4
» Cau 12.Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R. Néu Jf(x)dx =2 thi gia tri ctia J[4—3f(x)]dx bang
1 -1

A. 2. B. 14. C.5. D. 4.

» Cau 13.Cho f(x),g(x) la hai ham s0 lién tuc trén [1; 2] théa man Jz.[f(x)+3g(x)}dx=9 va
1

j.[Sf(x)—Zg(x)]dx =11. Gia tri cua if(x)dx 1a

A. 3. B. 2. C.6. D. 4.
4
x+1 :
» Cau 14.Gia tri cia | —=dx bang
%
A 12, B.6. i D. 2.
3 3
2 \
» Cau 15.Gia tri cﬁaJ.EZsinx+ de bang
5 cos” x
A. 243-1. B. 24/3. C. 2+43. D. 1+4/3.
2 \
» Cau 16.Gia tri cﬁajcotz xdx bang
0
A 2B g 3. 7 c 23 D M3 7
3 3' "3 6 3 6 3 3
2x 2
» Cau 17.Biét rang I 2¢ +3dx= fLe Thnevp (v6i m,n,peZ). Khi d6 m+2n—p bang
e’ e
A. 2. B. 6. C. 1. D. 7.

3x?+2 khi x<1
8x—-3 khi x>1
A. 0. B. 24. C. -12. D. -6.

2
» Cau 18.Cho ham s& f(x) :{ . Khi d6 gia tri ctia Jf(x)dx bang
)

» Cau 19.Gia tri caa j(‘x—2‘+‘x—3‘)dx bang
1
A. 3. B. 6. C.5. D.
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o ham s§ y = f(x) lién tuc trén doan [1; 3]. Dién tich hinh phang gi4i han boi d6 thi
ham s8 y = f(x), truc hoanh va céc duong thang x=1x=3 1a

3 3 3 1
A.S:”f(x)‘dx. B.S:jf(x)dx. C.S:—If(x)dx. D.Szﬂf(x)‘dx.

1 1 1 3

» Cau 21.Thé tich khdi tron xoay dugc tao thanh khi quay hinh phang giéi han bsi d6 thi ham s&
y =x+1, truc hoanh va hai duwong théng x=-1,x=2 quanh truc hoanh la

A. V:i(x+1)2dx. B. V:wi(x+1)2dx.
-1 -1

C. v = [[e+1ldx. D. V= [e+1ldr.
-1 -1

» Cau 22.Cho ciac ham so y=f(x),y=g(x) lién tuc thanh trén doan
[a; b] va c6 d6 thi nhw hinh bén dudi. Xét khoi tron xoay duoc
tao ra khi quay hinh phéang giéi han boi d6 thi ham s3

y :f(x),y :g(x) va hai dwong thang x=a,x=b quanh truc

hoanh. Thé tich khdi tron xoay d6 dwoc tinh boi cong thikc nao y=9() L
dudi day? o o
b b
A V= Wj[gz (x)-f* (x)}dx. B. V= Wj[f(x)—g(x)]z dx.
b b
C.V= wj[fz (x)-¢° (x)}dx. D. V= I[fz (x)-g° (x)]dx.

» Cau 23.Dién tich hinh phang gi¢i han bdi d6 thi cdc ham s§ y=e*,y=-5 va hai duong thang
x=0,x=4 béng

A.S:j’(eus)dx. B.S:j(e’f—s)dx. c.szwf(eus)dx. D.S=7ri(e"+5)2dx.
0 0 0 0

» Cau 24.Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s6 y =x°—3x?, truc hoanh va hai duong
thang x=-2;x=3 la
27 11 75

A —. B. —. Ce="" D. 12.
4 4 4

» Cau 25.Dién tich hinh phang giéi han bdi d6 thi ham s8 y =sinx, truc hoanh va hai duong thang
T
6
A. # B. */gT_l .

v N
X=—,x=— ban
3 g

o V31 =
2 2
» Cau 26.Dién tich hinh phang gii han béi parabol (P) y=f (x) =x” -1, truc tung va tiép tuyén
cua (P) tai difm M (—1;0) b?mg
5 2 1 4

A —. B. —. C. -. D. —.
3 3 3 3

» Cau 27.Thé tich khdi tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh phang giéi han boi @6 thi ham s
y =x’—2x va truc hoanh quanh truc hoanh bf?mg
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A 2 B, 4T c. o p. o7
3 3 15 15
» Cau 28.Cho mot vat thé gidi han bdi hai mat phfmg vuong goc véi truc Ox tai cac diém cd hoanh

do x=-1 va x=1. Mot mat ph:fmg vuong gbc voi truc Ox tai x(—ls x < 1) cit vat thé dé

theo mot mit cit 1a hinh vudng c6 canh bf“mg \J1-x* . Thé tich ctaa vat thé dé bz‘ing
AL B. 4T c.d p. 8T
5 5 5 5

» Cau 29.Goi S, 1a dién tich hinh phéng gi6i han bdi d6 thi ham s6 y =e*, truc hoanh, truc tung va
duong thang x=a(a>0). Goi S, la dién tich hinh phing gidi han boi do thi ham s8 y =e*
, truc hoanh, truc tung va duong thang x =b (b > 0) .Biét S, =55, +4, khi 6 b—a bang
A. In5. B. —In5. C. 5. D. 5.

» Cau 30.Vi khuan E.coli song chu yéu 6 duong rudt va cé so luong 1én nhat trong hé vi sinh vat
cua co thé. Mot quan thé vi khuan E.coli duwgc quan sat trong diéu kién thich hop, cé tdc
do6 sinh truong duoc cho boi ham s6:

f(t)=480.2'In2.
Trong d6 t tinh bang gio (t>0), f (t) tinh bang c4 thé/gio
(Nguon: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage).
Biét tai thoi diém bit dau quan sat, s6 luong ca thé dwgc wdc tinh mot cach chinh xac
khoang 480 ca thé. Ham s6 biéu thi s6 luwong ca thé theo toi gian ¢ la:

A. F(t)=480.2" +In2. B. F(t)=480.2".
C. F(t)=480- P | D. F(t)=480- 2_,c.
In 2 In2

B. Cdu hoi — Tra loi diing/sai
» Cau 31.Cho ham s6 f(x)=—4x +3. Khi d¢:

Ménh dé Pung | Sai
(a) | Néu F(x) la mot nguyén ham ctua f(x) thi F'(Z) =-b5.

(b) | F(x)=-2x*+3x la mdt nguyén ham ctia f(x).
(c) | Néu G(x) la mot nguyén ham ctia f(x) va G(l) =2 thi G(Z) =-1.

Néu F (x) la mot nguyén ham cua f (x) thi F (—x) la mot nguyén

@ ham ctia f(—x).

» Cau 32.Cho ham s@ f(x) =2cosx va g(x) = 2sin’ g . Khi do:

Ménh dé Pung | Sai

(a) If(x)dx:2sinx+C
(b) jg(x)dxz—cosx+C
(c) I[f(X)+g(x)] dx =x+sinx+C
(d) j g(%;gldxzzxw (bi€t x thoa man g(x)=1)
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oham s§ f(x)=3". Khi do:

Ménh dé

Pung

Sai

(a)

jf(x)dx=3"1n3+C

(b)

J[f(x)—e"]dx=%—e"+c

(0

C

jf(x).e" dx

= +
1+1n3

(d)

3
Néu F(x) lamot nguyén ham cta f(x) thi F'(log,5)=+/5.

» Cau 34.Cho ham 8 f(x)=|x~1]. Khi do:

Ménh dé

Pung

Sai

(@)

Trén khoang (1; +oo) , mot nguyén ham cua ham s¢ f (x) la

2

F(x):x?—x+2.

(b)

Trén khoang (—oo;l) , mot nguyén ham cua ham s6 f (x) la

2

G(x)zx?—x—l.

(c)

Néu F(x) la mot nguyén ham cta f(x) va F(Z) =3 thi F(4) =7.

(d)

Néu F(x) la mot nguyén ham cta f(x) va F(O)=1 thi
F(-2)+F(4)=4.

» Cau 35.Cho ham s6 f(x) =3x% —2x+5 ¢6 dao ham f’(x) . Khi dé:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

Le—n

f’(x)dx:S

(b)

f(x)dx:7

()

3f(x)dx=42

OtV | O —

(d)

31

xf(x)dx BT

—_—

0

» Cau 36.Cho hai ham s6 f(x) =¢" va g(x) =2¢" —3. Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

In2
J g(x)dx =2-3In2

0

(b)

2 2

ZIf(x)dx =3+.c|:g(x)dx

0

()
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(d)
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1
Néu jf(x).g(x)dx =a.e’ +b.e+c (v6i a,b,c la cac s6 nguyén) thi
0

a+b+c=0.

» Cau 37.Cho ham s6 f(x) =xsinx c¢6 dao ham la f’(x) . Khi dé:

M¢énh dé Pung | Sai
(@) iZf’(x)dx =T
0
®) | [[/(x)-sinx]dx="
0
f(x), _6n
(© ! sinx dr= 72
3
7 2
@ | | T dx=1
g[f (%)]
3 . Jge 1-3Jx
» Cau 38.Trén khoang (O; +oo) cho ham s6 f(x) == Khi dé:
Ménh dé bung | Sai

(a)

i
—~
)
N—
1
NDlw

(b)

f(x)dx =—6+In4

()

xf(x)dx =11

(d)

AP s [P — s | —

91

Jl.[f'(x)+2x.f(x)]dx:7

» Cau 39.Mdt 6 to bat dau chuyén dong nhanh dan déu véi van tdc o, (t)=2t(m/s) trong d6 thoi

gian t tinh bang gidy. Sau khi chuyén dong duwoc 12 gidy thi 6 t6 gip chudng ngai vat va

nguoi tai x€ phanh gap, 6 to ti€p tuc chuyén dong cham dan déu véi van tdc v, (t) va gia

tocla a=-8 (m/s’) cho dén khi dimng han. Khi dé:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

Quang duong 6 t6 chuyén dong nhanh dan déu 1a 144m.

(b)

Van tdc ctia 6 to tai thoi diém nguoi tai xé€ phanh gdp la 24m/s.

()

Thoi gian tir ltic 6 td gidm t&c d6 cho dén khi dimng han 1a 3 giay.

(d)
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x=0,x=1.

4

— -

/o \ 7

Ménh dé

Pung

o cacham s8 y = f(x),y = g(x)lién tuc trén doan [O;l] va c6 do thi nhw hinh bén dudi.
Hinh phéng (H ) gioi han boi d6 thi cac ham s6 y=f (x),y = g(x) va hai duong thang

Sai

()

Dién tich hinh phéng gidi han boi d6 thiham s6 y = f (x) , truc hoanh

1
va hai duong thang x=0,x=1 la S=J-f(x)dx.
0

(b)

Thé tich vat thé tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh phang giéi
han boi d6 thi ham s6 y = f(x), truc hoanh va hai dudng thang

1
x=0,x=1 quanh truc hoanh la V =If2(x)dx.
0

(c)

1
Dién tich hinh phing (H) la V = j[f(x)—g(x)] dx.
0

(d)

Thé tich vat thé tron xoay dugc tao thanh khi quay (H ) quanh truc

OxlaV =7r'(l[[fz(x)—g2(x)]dx.

» Cau 41.Cho hinh phéng (H ) gioi han boi d6 thi ham sd y = f (x) _ x4 , truc hoanh va hai duong
X

théng x=2,x=6.Khi do:

Ménh dé

Ding

Sai

(a)

Dién tich hinh phang (H ) la S=4+1In3.

(b)

Dién tich hinh phang gi6i han béi d6 thi ham s& y=f (x) -1, truc
hoanh va hai duong thang x=2,x=6 la S=2In3.

(c)

The tich vat thé tron xoay duoc tao thanh khi quay hinh (H ) quanh

truc Ox1la V=M.

(d)

» Cau 42.Cho vat thé tron xoay nhu hinh vé
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y y = f(x) \

1
1
1
1
O
&
i
1
1
1
1
1

Khi dé:

Ménh dé Pung | Sai
Vat thé tao thanh khi cho hinh phang gi6i han bdi d6 thi ham s&
y = f(x)va hai dudng thang x =a,x=b quay quanh truc Ox.
Vat thé tao thanh khi cho hinh phang gi6i han bdi d6 thi ham s&
b)|y=f (x), truc hoanh va hai duong thang x =a, x =b quay quanh truc
Ox.

(@)

b
(c) | Thé tich vat thé dwoc tinh theo cong thite V =7/ f(x)dx.

b
(d) | Thé tich vat thé duoc tinh theo cong thite V = [[ £(x)] dx.

» Cau 43.Cho hinh phang (H ) la phén t6 dam trong hinh bén dudi.

y=a’—2x—1

Khi do:
Ménh dé bung | Sai
Hinh phéang (H ) gioi han boi cac d6 thi ham s6

(@)

y=x>-2x-1,y=-x"+3 va hai duong thang x=-1, x=2.

(b) | Dién tich hinh phéng (H)la S = ﬂ(—x2 +3)—(x*—2x —1)\ dx.
-1

2
(c) | Dién tich hinh phing (H)la $=2[(x*=x~2)dx.
-1

(d) | Néu InS=alnb (v6i a,bla cac s6 nguyén t3) thi a* +b* = 29.

» Cau 44.Cho ham s8 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d6 thj la dudng cong trong hinh dudi déy. Goi
(H) 1a hinh phang gidi han boi do thi ham s y = f(x), truc hoanh va cac duong thang
x=-1,x=4.Khidé:
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M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Dién tich S ctia hinh phéng (H) la S= ﬂ f(x)|dx.
-1

1 4
(b) | Dién tich S ctia hinh phang (H) 1a S=[ f(x)dx+ [ f(x)dx.
-1 1

Néu F (x) la mét nguyén ham cua ham sd f (x) thi
F(1)>F(-1)>F(4).
Thé tich vat thé duoc tao thanh khi quay (H ) quanh truc hoanh la

vzjl[ £()] d.

» Cau 45.Tai mot khu di tich vao ngay 18 hoi hang nam, tdc d6 thay d6i lwgng khach tham quan
duoc biéu dién bang ham s&

(0

(d)

Q'(t) =4t —72t* + 288t
Trong d6 t tinh bang gio (0<#<13), Q’(t) tinh bang khach/gio
(nguon: Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage).
Sau 2h da c6 500 ngwoi co mat. Khi do:
Ménh dé bung | Sai
Luong khach tham quan dwoc biéu dién boi ham s§
Q(t)=t* 24 +144¢°

(b) | Sau 5h luong khach tham quan la 1325 nguwoi
(c) | Lwong khach tham quan 1én nhat la 1296 nguoi.
(d) | T6c do thay doi luong khach tham quan 16n nhét tai thoi diém t=6.
C. Cdu héi — Tra 101 ngin
. s 2x*-3x+6 . . _— .
» Cau 46.Biét ham so F(x) =, la mot nguyén ham ctia ham so f(x) =
a,b,c la cac s6 thuc). Khi d6 gia tri a+b—c béng

(a)

ax® +bx+c

(voi
x2

vTraloi: | | | | ]
» Cau 47.Biét ham so P(x):asinx+bcosx(a;beZ) la. mot nguyén ham cta ham s6

f(x) = 2sinx —cosx . Khi d6 gid tri ctia a+2b bang

vTréloi: | | | | ]

1 Ax-2
» Cau 48.Tich phan I o dx 6 gia tri bang bao nhiéu (viét két qud duwéi dang so thap phan va lam tron
0

dén hang phin muoi)?

v Tra loi:
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ot 0 td dang chay véi van tdc 17,5 m/s thi nguoi lai xe dap phanh. Tt thoi diém d6 6 to
chuyén dong véi van toc v(t) = 3—25 —%t (m/s) , trong d6 t (tinh bang gidy) 1a thoi gian k&
tir Iac bat dau dap phanh. Quang duong 6 t6 di chuyén ti lic dap phanh dén khi diing

han bang bao nhiéu mét? Két qua lam tron dén hang phin muweoi.
vTraloi: | | | | ]
» Cau 50.Moét vat chuyén dong véi van tdc dugc tinh theo thoi gian theo cong thic
2t khi0<t<2

o(t)=

4 Khits?2 ( t tinh bang gidy, v tinh bang m/s ). Quang dudong ma vat dich

chuyén duoc trong vong 4 giay dau tién bang bao nhiéu m ?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 51.Gia st lgi nhudn bién (tinh theo triéu dong trén tan) ctia mot loai san pham ctia nha may
duoc tinh theo cong thtic P’(x) =18-0,04x . Trong do P(x) (tinh bang triéu dong) 1a loi

nhudn thu duwoc khi ban x tan san phdm. Chénh léch loi nhuén khi ban 100 tdn san pham
so v6i khi ban 50 tan san pham la bao nhiéu triéu dong?

vTraloi: | | | | |
» Cau 52. Mot bon chira nwde bi ro ri voi tde do nude chay vao thoi diém ¢ phut duoc cho boi cong
thiic V'(t) =160—2t (lit/phat). Biét rang V(t) (tinh bang lit) 1a thé tich nudc trong bon tai

thoi diém ¢ phat. Thé tich nuwdc chay ra khoi bon trong 15 phut dau tién ké tir khi nudce
bi 10 ri bang bao nhiéu lit?

vTraloi: | | | | |
» Cau 53.Tai mot dia di€ém, trong khoang thoi gian 12 gio nhiét d6 tai thoi diém ¢ (tinh béng gio ké

tir ltc bat dau) la T (t)=47+4t— % t*(°C). Nhiét d¢ trung binh trong khoang thoi gian d6
bang bao nhiéu d C?

vTréloi: | | | | ]

» Cau 54.Gia sit anh Nam nhay du tir mot chiéc tryc thang. Vao thoi diém 19 gidy sau khi roi khoi
tric thang, anh Nam m¢ chi€c du ctia minh trong 2 gidy, anh Nam cham dat sau 19 giay

ké tir ltc bung du. Tai thoi diém ¢ (gidy), vi tri cia anh Nam cach mat dat mot khoang

h(t) mét va van toc roi ciia anh Nam (tinh béng m/s)la mot ham s6 duoc cho bdi cong

thirc
80 khi 0<<19
o(t)=h'(t)=137t-783 khil9<t<21
6 khi 21<t < 40.

D6 cao vi tri ctia anh Nam khi bat dau nhay ra khai truc thang bang bao nhiéu m?
vTraloi: | | | | |
» Cau 55.Mot canh cdng ctia mot toa nha c6 dang parabol gom hai phan: G
phan hai canh ctra hinh chit nhat CDEF, con lai la phan xién hoa '
trang tri (hinh vé). Bidt rang GH=4m, AB=4mva
AC=BD=0,9m. Dién tich phan cong lam xién hoa trang tri (két

qud lam tron dén hang phin trdm) bang bao nhiéu mét vuong?
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vTréloi: | | | | ]
Cau 56. Mot chi tiét may duoc thiét ké bang cach quay hinh phang gii han béi d6 thi ham s6&

y=x" —4x+5, truc hoanh va cac dwong thang x =1,x =4 quanh truc hoanh. Biét don vi
trén cac truc toa do la centimét. Thé tich cua chi tiét may do (két qua lam tron dén hang
don vi) bang bao nhiéu centimét khdi?

v Tré 10i: ]
» Cau 57.Cho d thi ham s8 y = cosx va hinh phang dwoc td mau nhu hinh ¥4 v
vé. Tinh dién tich hinh phang d6 (viét két qud duwéi dang s6'thdp phin y=zx
va lam tron dén hang phin muwoi).
s
O : 3
1 \ T
Y = cosx |
vTraloi: | | | | |

» Cau 58.Cho g(x) = f(t)dt, (O£x£7) trong do f(t) la ham s6 c6 d6

O ey 2

thi nhu hink vé. Tinh g(3)

vTréloi: | | | | |
» Cau 59. Mot vat trang tri c6 dang la khoi tron xoay duoc tao thanh khi quay
mién (R) (phéan gach chéo trong hinh bén) quanh truc AB. Mién (R)

dwoc gidi han boi cac canh AB, AD ctia hinh vudéng ABCD va cac cung
phan tw ctia cac duong tron ban kinh bang 1 cm véi tam Ian luot 1a cac
trung diém cac canh BC, AD. Thé tich ctia vat trang tri d6 (lam tron dén
hang phan muoi) bang bao nhiéu centimét khdi? (Trich dé Minh hoa tot
nghié¢p THPT ndam 2024 )

B C

VTraloi: | | | | |
» Cau 60.Luong mua theo gio, tinh bang inch/gio, ¢ hai dia diém khac nhau sau ¢ gio khi bao dd
b0, dwoc cho boi cac ham s& f(t) =0,73* -2t +t+0,6 va g(t) =0,17t*-0,5t+1,1. Tinh
dién tich hinh phang giéi han boi d6 thi ctia hai ham s da cho va hai duong thang

t=0,t =2, tit d6 tinh s chénh léch lwong mua ¢ hai dia di€ém khac nhau sau 2 gio.
vTraloi: | | | | |

HET
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» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁty DE DANH GIA CHU DE 04

NGUYEN HAM - TICH PHAN & UNG DUNG

TOANTUTAM Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phat dé

PHAN DE

Ho cac nguyén ham ctia ham s f(x)=2x+5 la

A. x*+5x+C. B. 2x* +5x+C. C. 2x*+C. D. x*+C.
b

Tich phan j xdx 6 gia tri bang.

b* —a? b? +a?
2 2

A. b—a. B. b%” C.

Biét I = [(2x—4)dx =—4.Khi d6 a nhan gi4 tri bing
0

A.a=-4. B.a=4. C.a=-2. D.a=2.
Biét ham s& f(x) thoa man cac diéu kién f’(x)=2x+3 va f(O)=1.Tinh f(2) la
A. 11. B. 9. C. 10. D.7.

Cho ham s8 y=f(x) c6 dao ham trén [0;3]. Bi€t f(3)=0 va f(0)=3. Gia tri cua

I= I f dx bang

A. 3. B. 3. C.0. D. —%.
Tim s6 thuc m sao cho I(xz — 2x+5) dx = 3—32 .Khi &6 a nhan gia tri bang
1
A. m=4. B. m=5. C. m=3. D. m=2.
Puong géap khiic ABC trong hinh vé bén dudi la do thi ctia ham s8 y = f(x) trén doan
3 L v
[—2;3]. Tich phan I f(x)dx bang - !
s |
A. 4. B. % a8 .
cl. D. 3 R R CREEEE
2

Choham 6 f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé biét rang S, =21

10
(dvdt) va S, =16(dvdt) va [ f(x)dx=16. Tinh S,. / fs\
—1
-1

A 11. B.12. ©
C. 8. D. 9.
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o ham s8 y=f(x) c6 dao ham la f'(x)=12x*+2,VxeR va f(1)=3. Biét F(x) la
nguyén ham cta f(x) thoa man F(O) =2, khi do F(l) bang

A.%. B. 1. C. 2. D. 7.

x khi x>1

2
L ki o oq Tinh tich phan j f(x)dx

» Cau 10.Cho ham s& f( ) {

3
A. jf dx—— B. jf x)dx=2. cjf x)dx=4. D.If(x)dx:E.

» Cau 11.Hinh thang cong ABCD ¢ hinh vé c6 dién tich bang.

A. j[——x+3jdx.

[fre-a)e
(oesfae

D. I[—+x+3 dx.

B.

i
c 2
X

A PE— N P E—N

» Cau 12.Duong cong (C ( ) cat duong thang d: y=mx tai hai ¥

6
diém phan biét nhw hinh bén. Biét rang [ f(x)dx=7.
0

Dién tich mién duoc t6 dam bang

A T.

B. 8. 0

C. 6. 7
D. 10.

B. Cau hoi — Tra loi diing/sai

» Cau 13.Cho ham s6 f(x) =x®—-4x+5. Goi F(x) la mot nguyén ham ctia f(x) Biét F(l) =3. Khi

do:

i mmmmmm——————

Ménh dé bung | Sai

4

(@) I(x3—4x+5)dx —?—Zx +5x+C

(b) | F(0)=2

(c) I[f(x)+f’(x)} dx=x?4+x‘°‘—2x2 +9x+C

X e 1,
(d) jf(x+1)dx-4+x Jxt+20+C

» Cau 14.Cho hai ham s8 f(x)=x> va g(x)=4x.Khi do:
Ménh dé

(a) jf(x)dx=%x4+c
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6
dx—— C

[f(x

Dién tich hinh phang gidi han boi cac duong x=-1, x=2, y=0,

v 15
y:f(x) bang "

Dién tich hinh phang gi¢i han béi @6 thi hai ham s& y=f (x) va

(d)

g(x) duoc tinh theo céng thirc S = }(x3 —4x)dx —Jz-(x3 - 4x)dx
-2 0

1
» Cau 15.Cho tich phan I = [ |4x—1dx. Khi dé:

Ménh dé bung | Sai

1
(a) | Tich phan I = f(4x—1)dx+ (4x-1)dx.
-2

B P —

(b) | Gia tri cta tich phan I = % .

j(4x—1)dx .

-2
Goi S 1a dién tich hinh phang gi¢i han béi cac do thi:
y=4x-Ly=0;x=-2,x=1. Khi dé S:‘I‘.

2x khi x <1
2x* —8x+8 khix>1

sO f (x) va truc hoanh. Khi dé:

(c) | Tich phan I =

(d)

» Cau 16.Choham 6 f(x)= { Goi (H ) 1a hinh phéng gi6i han boi @6 thi ham

Ménh dé bung | Sai
(a) | D6 thi ham s6 va truc Ox ¢6 hai diém chung

(b) jf dx———

() | Dién tich hinh phang (H ) bang g

Thé tich khéi tron xoay thu dwoc khi quay hinh phéng (H ) quanh
(d)

truc Ox bang 5%

C. Cau héi — Tra 10i ngdin
» Cau 17.Trong mat phrfmg Oxy, cho hinh thang OABC c6 A(O;l), B(2;2) va Yk
C (2;0). Tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh thang 2f---------=

OABC quanh truc Ox. Viét két qua lam tron dén hang phan chuc. . A

0

v Tra loi:
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ot chi€c cdc chita nude ¢ 95°C duoc dit trong phong co nhiét d 20°C . Theo dinh luat
lam mat ctia Newton, nhiét d6 ctia nwdc trong cOc sau ¢ phut (xem £ =0 la thoi diém nude
6 95°C) la mdt ham s6 T(t). T6c do giam nhiét d¢ ctia nudce trong cc tai thoi diém ¢
, . e - 3 & , AL 3A o e e gem
phuat dwoc xac dinh boi T (t) = —Ee %0 (°C [phut). Nhiét d ctia nwedce tai thoi diém ¢ =30

pht 1a bao nhiéu °C. Viét két qua lam tron dén hang don vi.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 19.Cho ham s6 y = f (x) cd do thi trén doan [—1; 4] nhu hinh Y
2
vé bén. Tinh tich phan [ = i f(x)dx.
1 i
L IO
vTraloi: | | | | |

» Cau 20.Tdc dd v(m/s) cua mot thang may di chuyén tir tang 1 1én tang cao nhat theo thoi gian ¢
(giay) duoc cho bdi cong thitc:
t khi 0<t<2
o(t)=12 khi 2<t<20
12-0,5 khi 20<t<24
Tc d6 trung binh cua thang may la bao nhiéu m/s? (két qua lam tron dén hang phin tram).
vTraloi: | | | ]

» Cau 21.Cho y=f (x) c6 d6 thi nhu hinh vé bén dudi. Puong
thing d la ti€p tuyén cua d6 thi ham sd tai diém A
A(—l;4), diém B(S; 2) la diém cuce tiéu cua d6 thi ham

s0. Tinh :le.f’(x).f”(x)dx—J;f’(x)dx. 135°

(R R PR e ——

vTraloi: | | | | |
» Cau 22.Goi V la th€ tich khoi tron xoay tao thanh khi quay hinh X
phang gi¢i han boi cac duong y = Jx, y=0va x=4 quanh

truc Ox. Puong thang x=a (O <a< 4) cat d6 thi ham s§ 2 M

y= Jx tai M (hinh vé& dusi). Goi V, 1a thé tich khoi tron
xoay tao thanh khi quay tam gidc OMH quanh truc Ox. H
Biét rang V =2V,.Khi d6 4 bang bao nhiéu? O a | -

—

vTraloi: | | | | |

Hét

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Trang 83




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG
Chu beé
~ A
f os) HONG Kt

-~

Kien thirc co’ ban

n*

» Co mau cta day s0 liéu trén la n.

» S0'trung binh cia mau s6 liéu nay, dugc tinh boi cong thike: ¥ =

» Phirong sai ctia mau s6 liéu nay, ki hiéu $*, duoc tinh béi cdng thirc:
1 N2 2 N2 1 -
S = [(xl —x) +(x2 —x) Fo. +(xn —x) } =—(xl2 +; +....+ch)—3¢2 )
n n
» B léch chudn, ki hiéu la S, 1a can bac hai cia phuong sai

& Gid stk mau s0'liéu dwoc cho dudi dang bing tin so’

Gia tri X,

Tan s6 1,

» §0'trung binh duoc tinh béi cong thire: ¥ =

» Phirong sai duoc tinh boi cong thirc:

F = %[nl (x,~F) +11, (%, = %)+t (%, —x)z} = %(nle 1+t X )T

s 71 s A n A A Are A A% 2 x A 1A
& Chii y: Kihiéu f, =— 1a fin s6' twong doi (hay fin sudt) caa x, trong mau so liéu.
n

» S6'trung binh con c6 thé biéu dién la x = fx, + f,x,+....+ f,x, .
» Mot la gid tri c6 tan s6 1on nhat ctia mau s6 liéu. Mot mau so liéu c6 thé khong cd

mot, c6 mot mot hodc cd nhiéu mot.
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(hodng bién thién — tif phin vi- ==

» Khodng bién thién cha mau s8 liéu 1a: R=x" —x].
» S0'trung vi cia mau s8 lidu x,, X, ,.....,x, 1 gid tri & chinh gitta day x,x},..., x
Cu theé:

o Né&u n=2k+1,keN, thisd trung vi mau 1a x, , .

ne

o Néu n =2k keN, thisd trung vi mau la %(xk 4+ x;H).
» Ttz phén vi ctia mot mau s6 lieu gom 3 gid tri, d6 1a tir phdn vi thir nhat, thie hai va thie ba
(ki hiéu la Q,,Q,,Q, ). Ba gia tri nay chia tap hop dit liéu da sap xép thanh bdn phan déu
nhau. Cu thé:
o Gid tri t& phan vi tht hai, Q,, chinh 14 s8 trung vi cia mau.
o Gia tri t& phan vi thit nhat, Q,,
1a s6 trung vi ctia s6 lidu sap x&p bén trdi Q, (khong bao gom Q, néu ni2).
o Gia tri tt phan vi thi ba, Q,,
1a 56 trung vi ctia s8 lidu sap x&p bén phdi Q, (khdng bao gom Q, néu n/2).
» Khoang tir phin vila A, =Q, -Q,.
» Mot gid tri cia mau sd liéu dwoc goi 1a gid tri ngoai I¢ hay gid tri bat thuwong néu né nho
hon Q, —1,5/_\.Q hoédc 1é6n hon Q, +1,SAQ.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Trang 85




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

MSLGN thwong duoc trinh bay dwdi dang bang tan sd ghép nhom cé dang nhu dwéi day.
Gia tri chinh gitta m6i nhém dwoc dung lam cho gia tri dai dién cho nhom dé.

Gia tri dai dién c, © || ococosoos ¢,

Tan so 1, My | oconaccoos n,

» Co mau ctia day s6 liéu trén 1a n=n, +n, +....+n,.

A, N _ NG N, e+ HLC
» S6'trung binh cia MSLGN: X = —1—2-2 L
n

» Phwong sai cia MSLGN:

S = %[nl (‘31 —I)Z +1, (c, —f)z Foet 1, (cn —f)z} = %(nlcf +M,05 + et nkci)—fz :
» Nhom chita mot cia MSLGN la nhém 6 tan s6 16n nhat.
» Mot caia MSLGN duoc dung dai dién cho gia tri c6 tan s6 xuat hién cao nhat.
Gia st nhém chita mét1a [u ;u, ), khi d6 mSt caa MSLGN, ki hiéu M, duoc xac dinh
e

(nm - nm—l ) + (nm - nm+l

&3 Chil j: Néu khong ¢6 nhom ké trude cia nhdm chira mét thi #

boi cong thtee: M =u, +

) (um+l - um )
.1 =0.Nguoc lai, néu khong
c6 nhom ké sau ctia nhém chita mot thi . =0.

m+l

» MOt mau so liéu cd thé c6 nhiéu nhém chita mot va cd nhiéu mot.

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Trang 86




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

(hodng bién thién — tif phin vi- ==

» Khodng bién thién, ki hiéu R, cia MSLGN la hiéu s gitta dau mut phai caa nhém cudi
cung va dau mat trai cua nhém dau tién cé chira dix liéu caa mau sd liéu. Néu n, van,

cung khac 0 thi R=u,  —
» Ttk phian vj thit i, ki hiéu Q,, véi i =1,2,3 cia MSGLN duoc xac dinh nhw sau:

u,.

Mm_c
4
H

m

Qf = um + '(um+l _um)

* =1+, + e+ 1, 12 €6 mAUL

. [um;uml) la nhom chtta t¢ phan vi thit 7.

» 1 la tan s6 nhom chita t& phan vi thi 7.
» T& phan vi thit hai Q,, chinh 1a trung vi M, ctia mau s8 liéu ghép nhém.
» Khodng tir phdn vi cia mau sd liéu ghép nhém la A,=0Q,-Q.

» Mot gia tri ctia mau s8 liéu ghép nhém duoc goi 1a gid tri ngogi 16 hay gid tri bat thuong
néu n6 nho hon Q, -1,5A, hodclén hon Q, +1,5A,,.

s 7 ~ ’ ey . ’ \ 1 4 \ A . 4 oA -
& Chii y: Néu t& phan vi the k 1a —(xm + xm+l), trong do x, va x,_,, thudc hai nhém lién tiép,
2

chang han x € [u}._l;u}.) vax, € [uj ;um) thi Q =u;.
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e BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau hoi — Tra l&i trac nghiém
A @ .

\VidySl

2

Mot mAu s6 liéu ghép nhém c6 phuong sai bing 25 thi ¢6 d6 léch chuén bing:
®. 4 ®. 5 ©. 256 ©. 50
= Loi giai

Vidu52.

- o

Nhiét dé trong 55 ngay 6 mot dia phuwong dugc cho trong bang ghép 1on sau:

Nhiét do °C [19;22) [22;25) [25;28) [28;31) [31;34) | [34;37)
S6 ngay 5 7 8 16 12 7

Do léch chuan ctia mau s6 liéu dugc lam tron dén chit s6 thap phan thit nhat nam trong
khoang:

®. (2;3) ®. (3;4) ©. (4;5) ©. (5;6)

= Loi giai

...................................................................................................................................................................

S8 tidt t@ hoc tai nha (tiét/tuan) ctia 20 hoc sinh 16p 10 truong THPT A duoc ghi lai nhw
sau:

91511 12 16 12 10 14 14 15 16 13 16 8 9 11 10 12 18 18
D6 1éch chuan la:

®. 2,49 ®. 2,99 ©. 2,94 D. 2,90

= Loi gidi
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Khao sét thoi gian choi th€ thao trong ngay cuia 42 hoc sinh dugc cho trong bang sau (thoi
gian don vi phut):

Thoi gian (phut) [0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 5 ° 12 10 6

Phuong sai ctia mau s liéu (dwoc lam tron dén hang don vi) la:
®. 598 ®. 597 ©. 24771 ©. 256,2

= Loi giai

Ngu(‘yi t; ghi lai tién 1ai (don vi: triéu dong) ciia mot sd nha dau tw (véi s6 tién dau tu nhu
nhau), khi dau tu vao hai linh vec A, B cho két qua nhu sau:

Tién lai [15;20) | [20;25) | [25;30)
S6 nha dau tw vao linh vuec A 8 6 4

S6 nha dau tu vao linh vuc B 2 5 6
Nguoi ta c6 thé dung phuong sai va do 1léch chuan d€ so sanh mac d¢ rui ro dau tu cac

linh vyece 6 gia tri trung binh tién 1ai gan bang nhau. Linh vuc nao c6 phuong sai, d6 léch
chuan tién 1ai cao hon thi dwoc coi 1a ¢6 do rui ro 16n hon. Theo quan diém trén, do rui
ro ctia ¢d phiéu nao cao hon?

(. Linh vuc A ¢6 d0 rui ro b?mg Iinh vuc B.
(B). Linh vuc A ¢6 d0 rui ro cao hon Iinh vuc B.
©. Linh vuc A ¢6 d0 rui ro thap hon linh vuec B.

. Khong so sanh duoc.
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> Loi gidi

B. Cau hoi — Tra |oi ding/sai

Vidu56. =

Cho mau s6 liéu ghép nhdm vé chiéu cao ctia 42 mau cay nhu bang dwdi day:
NIl [ 40;45) | [45;50) | [50;55) | [55:60) | [60;65) | [65;70)

Tin s6 R 10 7 9 7 4
Khi dé:

42

=
Il

Ménh dé Ping | Sai
(a) | Nhom [45;50) c6 tan s6 tich ldiy 1a 15.

(b) | Khoang bién thién ctia mau s& liéu ghép nhom trén 1a 30.

/4 A - A 4 A ~ 7 ~ 7 ~ :/ 3 \ 4
Nhom dau tién c6 tan so tich Ity 16n hon hodc bang Tn la nhém

()
[55;60).

Tt phan vi thit ba ciia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a Q, > 61

Vidus7.

b e

Thé’ng ké thoi gian dung Facebook trong mot ngay ctia cac ban trong 16p 12C1 duoc két
qua ghép nhom nhuw sau:

QU ESERR LT (Ol | 0:10) | [10;20) | [20;30) | [30;40)
S6 ban 15 10 5 2

Ménh dé Pung | Sai
(a) | Gia tri dai dién ctia nhém thit nhat theo chiéu tir trai sang phaila 5.

(b) | Thoi gian trung binh duing Facebook ctia mdi ban trong 16p 12C1 1a 12
(c) | Phuong sai ctia mau s6 liéu trén gan bang 251.

Khi dé:

(d) | B0 1éch chudn ctia mau s6 liéu trén la 15.
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B/éing dudi day biéu dién mau s6 lieu ghép nhém vé s6 tien (don vi: nghin dong ma 60
khach hang mua sach ¢ mot ctta hang trong mot ngay).

[40;50) | [50;60) | [60;70) | [70;80) | [80;90)
Tan s6 5 8 25 20 2
Khi do:
Ménh dé Pung | Sai
(a) | SO trung binh cong ctia mau s8 lidu trén 1a 65 (nghin dong).
(b) | Trung vi ctia mau s6 liéu trén 1a 66,8 (nghin dong).
(c) | T& phan vi nhat Q, ctia mau s6 liéu trén 1a 60,8 (nghin dong).
(d) | M&t cia mau s6 liéu trén 1a 65 (nghin dong).

Vidu59. s

Keét qué'kié}n tra mon Tiéng Anh (cung dé) ctia hoc sinh hai l6p 12A va 12B dwoc cho lan
lwot boi mau s6 lieu giép nhém & Bang 1, Bing 2.

Nhém WY [2;4) [4;6) [6;8) | [810)
Tan so 3 5 5 25 2

Bang 1

s I\Thom, [0;2) | [24) | [46) | [68) | [810)
Tan so 1 4 15 16 4
Khi d6:
Ménh dé Ping | Sai
(a) | S8 trung binh cong ctia hai mau s§ liéu trén bang nhau.
(b) | D6 1éch chudn ctia mau s6 liéu 16p 12A nhé hon 2.

(c) | Phuong sai cia mau s& liéu 16p 12B 1én hon 3.
(d) | Biém thi ctia hoc sinh 16p 12B dong déu hon 16p 12A.

C. Cau héi — Tra I&i ngan

Vidu510. =

i

Mau s8 liéu dwdi day ghi lai t6c dd ctaa 40 6 t6 khi di qua mot tram do t6c do (don vi:

km/h)
49 42 51 55 45 60 53 55 44 65
52 62 41 44 57 56 68 48 46 53
63 49 54 61 59 57 47 50 60 62
48 52 58 47 60 55 45 47 48 61

Sau khi ghép nhém mau s6 liéu trén thanh sdu nhém tng véi sdu nira khoang:
[ 40;45),[ 45;50),[ 50;55), 55;60),[ 60;65),[ 65;70)

Thi trung vi ctia mau s8 liéu ghép nhém nhan dwoc bang g(km/h) (g la phan so t6i gian).

Khi d6 gia tri cia @ bang bao nhiéu?
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= Loi giai

Bléing dudi day biéu dién mau s8 lieu ghép nhém vé nhiét do khong khi trung binh cac
thang trong nam 2021 tai Ha Nobi (don vi: do C)

N [16,8;19,8) | [19,8;22,8) | [22,8;25,8) | [25,8;28,8) | [28,8;31,8)
Tan s6 2 3 2 1 4

(Nguon: Nién giam Thong ké 2021, NXB Thong ké, 2022).
Phuong sai ctia mau s6 liéu d6 bang bao nhiéu (lam tron két qud dén hang phiin muwoi)?

= Loi giai

vTraloi: | | | | |

i Ka

P, Vidu5.12. =

B/éig dudi day thong ké cu li ném ta cia mot van dong vién.
TSN [19;19,5) | [19,5;20) | [20;20,5) | [20,5;21) | [21;21,5)

Tan s6 13 45 24 12 6
Phuong sai cia mau s8 liéu ghép nhom trén 1a mot s thap phan xap xi ¢6 dang a,b77.
Tinh a+b.

= Loi giai

vTréloi: | | | | ]
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Sau khi diéu tra vé cAn ning ctia 40 hoc sinh trong

L6p khéi lugng (gam) Tan sd

16p 12A & mét truong THPT X thu duoc két qua [30 ;40) 2
trong mau ghép nhém. Tinh d¢ léch chudn ctia mau [ 40;50) 10
sO liéu ghép nhom trén (lam tron két qua dén hang
" [50;60) 16
phin chuc)
[60;70) 8
[70;80) 2
[80;90) 2
n =40
= Loi giai
vTréaloi: | | | ]
Khéi ludng (don vi: kg) cta 20 con ca dugc cho boi bang sau day:
Lép khéi lwong (kg) [0,8;1,0) | [1,0; 1,2) |[12; 1,4) n
Gia tri dai dién 0,9 11 L3
Tan s 6 6 4 20

Tinh d6 1éch chudn ctia mau s0 liéu.

= Loi giai

vTréloi: | | | | |

..................................................................................................................................................................
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¥ Vidu5.15. =
Két qua khao sat thoi gian st dung lién tuc (don vi: gio)
tte e sac day cho dén khi hét ctia pin mot s6 mdy vi tinh
cting loai dwgc mo ta bang biéu d6 bén. Xac dinh phuong
sai ctia thoi gian st dung pin (lam tron két qua dén hang
phin tram)

Sé may vi tinh

Thoi gian (gio)

7,2 74 76 7.8 8,0
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o BAI TAP LUYEN TAP

» Cau 1. Mot mau s8 liéu ghép nhém c6 dd léch chuan bang 3 thi ¢ phurong sai bang:
A.s?=+3 B. s*=3 C.s?=9 D. s?=6

» Cau 2. Nguoi ta ghi lai tudi tho cia mdt s6 con ong cho két qua nhu sau:

[0;20) | [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)

5 12 23 31 29
Nhém chita mét ctia mau s6 liéu nay 1a
A. [20;40). B. [ 40;60). C. [60;80). D. [80;100).

& Trong gio hoc, 10 ban hoc sinh thyc hanh do cuong d¢ ciia m@t dong dién. Két qua duoc ghi lai ¢
bang sau (don vi: mA)

| 25 | 30 | 30 | 25 | 30 | 20 | 25 | 25 | 30 | 25 |
» Cau 3. Khoang bién thién (don vi: mA) ctia mau s& liéu trén la
A. 25. B. 5. C. 30. D. 10.
» Cau 4. M&t ciia mau sb lidu trén 1a
A. 5. B. 4. C. 25. D. 30.
» Cau 5. Trung vi cuia mau sé liéu trén 1a
A. 26,5. B. 25. C. 20. D. 30.
» Cau 6. Khoang t&¢ phan vi ctia mau s& liéu trén la
A. 5. B. 10. C. 20. D. 30.
» Cau 7. Phuwong sai cia mau s4 liéu trén Ia
A. 10. B. 10,25. C. 10,5. D. 10,75.

& Bang duéi ddy ghi lai can ndng ciia 20 qud xodi Thanh Ca dwoc lya chon ngdu nhién tir mot 16
hang (don vi: kg)

1,50 1,50 1,50 1,55 1,60 1,65 1,65 1,70 1,75 1,80
1,80 1,85 1,90 1,95 2,00 2,05 2,05 2,10 2,10 2,10

» Cau 8. Khoang bién thién (don vi: kg) ctia mau s8 lidu trén la

A.0,4. B. 0,5. C.0,6. D.0,7.
» Cau 9. T& phan vi tht nhat ctia mau s6 liéu trén la
A. 1,625. B. 1,8. C. 1,805. D. 2,025.
» CAu 10. M8t ctia mau s6 liéu trén la
A. 3. B. 1,50. C. 2,10. D. 1,50 va 2,10.
» Cau 11.Khoang tt phan vi ctia mau s6 liéu trén 1a
A.0,4. B. 0,5. C.0,6. D.0,7.
» Cau 12.Dd 1éch chuan ctia mau s8 liéu trén thudc nira khoang
A.[0,2,0,3). B.[0,3,0,4). C. [0,04;0,05). D. [0,03;0,04).

» Cau 13.Hoang la hoc sinh rat gioi choi rubik, ban ¢ thé giai nhiéu loai khdi rubik khéc nhau.
Trong mot Ian tap luyén giai khoi rubik 3x3, ban Hoang da tu thong ké lai thoi gian giai
rubik trong 25 lan giai lién ti€p & bang sau:

Thoi gian giai rubik (giay) ‘ [8:10) | [10;12) | [12;14) | [14;16)
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A. 5,98. B. 6. C. 2,44. D. 2,5.
& Bang dudi ddy ghi lai toc d9 ciia mot s chiéc xe 6 t6 khi di qua mot diém do téoc do.
O [50:52) | [52:54) | [54:56) | [56;58) | [58;60)
SG xe 6 to | 40 32 25 20 8
» Cau 14.Khoang bién thién (don vi:km/h) ctia mau s6 liéu ghép nhém trén la
A. 8. B. 10. C.6. D. 12.
» Cau 15.Nhém chtta t phan vi tht nhat ctia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a
A. [50;52). B. [52;54). C. [54;56). D. [58;60).
» Cau 16. M6t ciia mau s6 liéu ghép nhém trén (lam tron dén hang phiin trim) 1a
A. 51 B. 51,33. C. 51,67. D. 51,85.
» Cau 17.Tt phan vi tht ba ctia mau s8 liéu ghép nhém trén 1a
A. 55,675. B. 52,26. C. 55,74. D. 54,87.
» Cau 18.D¢ léch chudn ctia mau s6 liéu ghép nhém trén (lam tron déin hang phiin nghin) 1a
A. 6,329. B. 6,328. C. 2,515. D. 2,516.
» Cau 19.Ban Chi rat thich nhay hién dai. Thoi gian tap nhay mdi ngay trong thoi gian gan day cua
ban Chi dugc thong ké lai @ bang sau:
IV TCRAEN (I | 20;25) | [25;30) | [30;35) | [35;40) | [40;45)
S6 ngay 6 6 4 1 1

Do léch chuan cua mau so liéu ghép nhom c6 gia tri gan nhat véi gia tri nao dudi day?

4 6

8

4

3

Do 1éch chuan cua mau s liéu ghép nhom co gia tri gan nhat véi gid tri nao dudi day?

A. 31,25.

B. 31,26.

C.54.

D. 5,6.

» Cau 20.Bang dudi day biéu dién mau s6 liéu ghép nhém vé doanh thu (ti USD) cta 20 hang xe 6
t0 c6 doanh thu cao nhat thé giéi ndm 2023.

Nhom QRN

100;150)

[150; 200)

[ 200;250)

[ 250;300)

[ 300;350)

Tan s6 10

3

4

4

1

1

(Nguon: Business Research Insights, wiki)

Tt phan vi thit ba Q, ctia mau s8 liéu d6 bang:

A. 300.

B. 100.

C. 275.

D. 175.

» Cau 21.Bang dudi day biéu dién mau s6 liéu ghép nhém veé chi tiéu binh quan (don vi: USD) ctia
mot luwot khach qudc t€ dén Viét Nam

Nhom

Tan s0

han theo 27 qudc tich nam 2019.
[0;500) | [500;1000) | [1000;1500) | [1500;2000) | [ 2000;2500)
1 9 14 2 1

A. (200;300).

» TOAN T TAM — 0901.837.432

B. (300,- 400).

C. (400;

(Ngudn: https://www.gso.gov.vn)
D6 léch chudn ctia mAu s6 liéu d6 ndm trong khoang nao dudi day?
D. (500;600).

500) :
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g thong ké lai thoi gian sit dung dién thoai ciia minh tir khi dién thoai duoc sac ddy
in cho dén khi pin duoc sit dung hét trong 30 ngay ¢ biéu do sau.
Biéu do tan s theo thoi gian st dung

$6 ngay
!
10
5 I I I
0 [12;14) [14;16) [16;18) [18;20) [20;22) Thoigian
Sll’ dung (gio)
» Cau 22.Khoang chita m&t ctia mau sd liéu ghép nhom trén la
A.[12;14). B. [14;16). C. [16;18). D. [18;20).
» cau 23.Trung vi ctia mau sd liéu ghép nhém trén la
A. 16,5. B. 16,6. C. 15,5. D. 15,4.
» Cau 24.T& phan vi thit nhat ctia mau s& liéu ghép nhém trén 1a
A. 14,875. B. 14,4375. C. 13,125. D. 13,5625.
» Cau 25.S6 trung binh ciia mau s liéu ghép nhém trén 1a
A.16,5. B. 16,6. C.15,5. D. 15,4.
» Cau 26.Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom trén (lam tron déin hang phin nghin) 1a
A. 24,079. B. 2,215. C. 4,906. D. 4,907.

» Cau 27.Tai truong THPT X, ¢ 100 hoc sinh tham dw ki thi hoc sinh gioi Hoa hoc (thang diém 20)
va co két qua nhu sau:

1011 |12 |13 |14 (15|16 |17 |18 |19
1 |3 |5 |8 |13 |19(24 |[14|10|2
Phuong sai ctia mau sd liéu 1a:
A.1,99 B. 3,96 C. 15,68 D. 2,15
» Cau 28.B6 phan kiém tra chat luong san pham dung may d€ do (chinh xac dén 0,001 mm ) d6 day

cua mot chi tiét may. Két qua do mot s6 san phdm duogc thong ké trong bang sau:
D6 day (mm) [18;19) | [19;20) | [20;21) | [21;22) | [22;23)

Tan so 3 7 23 25 2

Nhén xét nao sau day sai?

A. Db 1éch chuan ctia mau 16n hon 2.
B. S trung binh ctia mau s8 liéu gan bang véi 20,77.
C. B¢ day cta chi tiét may khong bi sai 1éch nhiéu.
D. C3 mAu ctia mau sd liéu 1a 60.
» Cau 29.Nhiét do trong 55 ngay ¢ mot dia phuwong dwoc cho trong bang ghép 16n sau:
Nhieét do (°C) [19;22) [22;25) [25;28) [28;31) [31;34) [34,;37)
S6 ngay 5 7 8 16 12 7
Phuong sai ctia mau s6 liéu dugc lam tron dén chit s6 thap phan thtt nhat nam trong
khoang:
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"(17;19) B. (20;21) C. (19;20) D. (23;25)
> Cau 30.Thoi gian truy cap internet mdi budi t6i (don vi: phtit) cia mot s6 hoc sinh duoc thong ké
0 bang sau:

Thoi gian (phut) [10,5;12,5) | [12,5;14,5) | [14,5;16,5) | [16,5;18,5) | [18,5;20,5)
S6 hoc sinh | 3 12 15 24 2
Phuong sai cia mau s6 lidu trén xap xi bang;
A.4,87 B. 2,87 C. 1,87 D. 3,87

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 31.Bang dudi day biéu dien mau s6 liéu ghép nhom vé can nang cia mot s6 qua dira duoc

au nhién tir mot 16 hang (don vi: gam).
[1750;1770) | [1770;1790) | [1790;1810) | [1810;1830) | [1830;1850)
12 25 38 20 5

lwa chon ng

Khi do:

Ménh dé bung | Sai
(a) | C& mau ctia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a 7=100.

(b) | Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a 100 gam.

(c) | T& phan vi thit ba ctia mau sd liéu ghép nhém trén 1a Q, =1830.

(d) | Khoadng t phan vi ciia mau sd liéu ghép nhom trén la A,=29,6.

» Cau 32.Khoi lwgng cua 30 cu khoai tay duoc thu hoach & mot nong trai dugce thong ké nhw bang

sau:
Lop khdi lugng (gam) Giatri dai dién  Tans6  Tansé tich lay
[70;80) 75 3 3
[80;90) 85 6 9
[90;100) 95 12 21
[100;110) 105 6 27
[110;120) 115 3 30
n=30
Khi do:
Ménh dé bung | Sai

(a) | Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén la 50.

(b) | Khoang tt phan vi ciia mau s6 liéu ghép nhém trén la 10.

(c) | S8 trung binh cong ctia mau s liéu ghép nhém trén la 90.

(d) | Phwong sai ctia mau s& liéu ghép nhém trén 1a 120.
» Cau 33.Bang dwdi day cho ta bang tan sd ghép nhém vé s6 liéu thong ké ti 1é che phu rung (don
vi: %) cta 60 tinh, thanh phd ¢ Viét Nam (khong bao gom Hung Yén, Vinh Long, Cin Tho)

tinh dén ngay 31/12/2020.
[0;10) | [10;20) | [20;30) | [30;40) | [40;50) | [50;60) | [60;70) | [ 70;80)

17 6 3 4 9 15 5 1

(Nguon: https://bandolamnghiep.com)
‘ Dung ‘ Sai

| Ménh d&
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Ti 1é che pht ring trung binh trén mot tinh, thanh phd duoc thong
ké ¢ trén la 16n hon 33%.

(a)

(b) | Trung vi ctia mau s6 liéu trén 1a 40%.
(c) | C6 20 tinh, thanh phd c6 ti 1é che phu rirng nho hon 10% .
(d) | M6t ctia mAu s6 liéu trén 12 5%.
» Cau 34.Mot veon thu ghi lai tudi tho (don vi: ndm) cua 20 con hd va thu duwoc két qua nhw sau:
IR [14;15) | [15;16) | [16;17) | [17;18) | [18;19)
S6 con ho 1 3 8 6 2
Khi dé:
Ménh dé bung | Sai
(a) | Gia tri dai dién cua nhom [15;16) 1a 15,5.

(b)

S6 trung binh ctia mau s6 liéu trén 1a 16,25.

(0

Phuong sai ctia mau s6 liéu trén 1a 0,9875.

(d)

D6 1éch chudn ciia mau s0 liéu trén la

V395
20

lan. Két qua duoc thong ké lai 6 bang sau:

» Cau 35.Trong gio thwe hanh moén Sinh hoc, cac hoc sinh do dwong kinh nhan mét t€ bao nhiéu

Duong kinh (um) ‘ [4,5:5,0) | [5,0,55) |[5,56,0) | [6,0:6,5)
S6 lan do 2 16 20 2
Khi do:
Ménh dé Pung | Sai
(a) | C& mau ctia mau s8 liéu ghép nhém trén la n=50.

(b)

Tan sd tuwong ddi cia nhém chira tt phan vi th nhat la 40%.

(c)

Khoang tit phan vi ctia mau s& liéu ghép nhom trénla A, =0,45.

(d)

thé cao cao va

Phwong sai cia mau s liéu ghép nhém trén thudc khoang (O; 0,1)

ghi lai trong bang s6 liéu sau (don vi: cm)

» Cau 36.Trong mot budi di thue té, mot nhom hoc sinh da wéc luong chiéu dai than cia mot s6 ca

TR [3545) | [4555) | [5565) | [6575)
S6 con | 5 18 20 7
Khi dé:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a 4cm.

(b)

Khoang chira mot chi€ém 40% tong sO cac gid tri cia mau.

(0

Khoang t phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén 1a Ag=2.

(d)

D6 léch chudn ctia mau s6 liéu ghép nhom trén thudc khoang (O, 5; 1)

trong mot tuan ¢ bang sau: (don vi: km)

» TOAN T TAM — 0901.837.432

Biéu d6 tin s6 chuyén xe theo quing dwong di chuyén

» Cau 37. Mot bac tai x€ da thong ké lai quang duong di chuyén ctia mot s6 chuyén bac dy thwe hién
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S0 chuyén xe

|
40 40
30
20 20
15

10 10
0 0;2 2: 4 4:6 6;8) Quang duwing

02 2i4)[16) [6;8) Quang g

Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Bac tai x€ da thong ké lai quang dwong di chuyén ctia 85 chuyén xe.

®) Tt phan vi thi ba ctia mau s8 liéu ghép nhém trén thudéc nhém
[4; 6).

(c) | Khoang tt phan vi ctia mau s& liéu ghép nhém trénla A, =0,6.

Do léch chudn cua mau s6 liéu ghép nhém trén cé gia tri thudc

el khoang (1; 2) ¥

» Cau 38.Hudn luyén vién thong ké thoi gian chay cy li 200m cta hai van dong vién Hoa va Mai
trong mot dot huan luyén 6 bang sau:
Thoi gian (giay) [23,7;23,8) | [23,8;23,9) | [23,9;24) | [24;24,1) | [24,1;24,2)

S6 1an chay ctia Hoa 11 15 7 0 5
S6 lan chay ctia Mai 28 18 4 0 0
Khi do:

Ménh dé Pang | Sai
(a) | Khoang bién thién thoi gian chay cua hai van dong vién 1a nhu nhau.
(b) | Thanh tich trung binh ctia Hoa dat duwdi 23,9 giay.

Néu so sanh theo sd trung binh thi thanh tich ctia Hoa t6t hon cua

(©) Mai.
@ Néu so sanh theo d6 1éch chuan thi Mai c6 thanh tich 6n dinh hon
Hoa.

» Cau 39.Ban An va ban Binh lam thi nghiém tréng cay. Mdi ban trong 40 cay can tay trong cdc,
phan gdc ctia cac cay khi bt dau trong déu dai 4 cm. Bing 1 va bang 2 Tan luot biéu dién
mau s8 liéu ghép nhém vé s6 liéu thong ké chiéu cao cua cac cay (don vi: centimét) ma

ban An va ban Binh trong sau 5 tuan.

[20;25) | [25;30) | [30;35) | [ 35;40)
17 6 3 1
NI | 20;25) | [25;30) | [30;35)
Tan s6 5 9 25

Bang 2

Khi dé:
Ménh dé
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Chiéu cao trung binh ctia mdi cay do hai ban An va Binh trong

@) khong bang nhau

(b) | Khoang bién thién ctia hai mau s6 liéu trén la 20

(c) | Khoang tit phan vi ctia mau sd liéu & Bdng 11a 5,5

(d)

Chiéu cao ctia cc cdy ma ban Binh trong dong déu hon cac cay ma
ban An trong.
» Cau 40.Keét qua diéu tra vé s6 gio lam thém trong 1 tudn cia mot nhom sinh vién dwoc cho 6 bang

sau:
Sé gio lam thém trong mot tuin ctia sinh vién
40
35
30
& 25
=
< 20
@
R 15
10
5 I
0
[2:4) [6:8) 8;10) [10;12)
W 56 gio
Khi do:
M¢énh dé Ping | Sai
(@) | C6 32 sinh vién lam thém tr 2 gio dén 4 gio trong mot tuan.
(b) Thoi gian lam viéc trung binh cia nhém sinh vién trong mot tuan la

6,94 gio.
(c) | SO sinh vién lam thém trong mot tuan xap xi 7,03 gio la nhiéu nhat.

Khoang tt phan vi ciia mau sd liéu ghép nhdm cho boi biéu d6 trén
xap xi 3,72.

(d)

C. Ciu hoi — Tra 10i ngiin
» Cau 41.Bang dudi day thong ké nhiét d¢ khong khi trung binh ctia cac thang trong ndm tai mot
tram do dac (don vi: °C).
Nhiét d¢ (°C) [ [10;15) | [15,20) | [2025) | [25;30)
S6 thang B 4 4 1
Tim khoang t¢ phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.
vTraloi: | | | | |

» Cau 42.Trong gio thwc hanh trai nghiém moén Toan, mdt nhém hoc sinh thuc hanh do chiéu cao
cua mot toa nha trong khu vuc (don vi: m ). Két qua cac lan do duoc thong ké lai ¢ bang
sau.

Chiéu cao (m) ‘ [25,1,25,3) | [25,3;25,5) | [25,5;25,7) | [25,7,25,9)
S Ian do 10 20 6 4
Tim khoang tt phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén.

v Tré 1oi: |
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"WIOt cong ty cung cap nurde sach thong ké lwgng nurde sach mdi ho gia dinh & mot khu ve
st dung trong thang 01/2023 ¢ bang sau (don vi: m® ).
Luwong nuwdc (m?) ‘ [5;7) [7;9) [9;11) [11;13) | [13,15)
S§ ho gia dinh [ 23 50 35 25 7
Tinh ti 6 gitta s8 trung binh va dd léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém trén. Lam
tron két qua dén hang phan tram.

vTréaloi: | | | | |
» Cau 44.Bang dudi day thong ké luong dién nang tiéu thu trong thang 01/2023 cta mot s6 ho gia
dinh trong mot khu tap thé (don vi: kWh).
| 250 | 250 | 255 | 262 | 266 | 271 | 274 | 279 | 282 | 288 |
Ban Tuan ghép s& liéu trén thanh 4 nhém cé d6 dai bang nhau véi nhém dau tién la
[250; 260). Tinh hiéu ctia do léch chuan ctia mau sd liéu ghép nhém va d¢ 1éch chuan cta
mau s8 liéu gdc. Lam tron két qud dén hang phiin muoi.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 45.Bang duéi day thong ké gia dong ctra cia mot cd phiéu trong mét sd ngay giao dich lién
ti€p (don vi: nghin dong).
| 951 | 958 | 962 | 955 | 96 | 973 | 973 | 974 | 91,1 | 895 | 889 | 895 |
Ban Hong ghép s8 liéu trén thanh 4 nhém cé d6 dai bang nhau véi nhém dau tién 1a
[88,5; 91). Tinh hiéu ctia khodng t phan vi ciia mau sd liéu ghép nhém va khoang ti
phan vi ctia mau s6 liéu gdc. Két qud lam tron dén hang phiin muweoi.
vTraloi: | | | | |
» Cau 46.Bang dudi day cho ta bang tan s6 ghép nhom vé s6 liéu thong ké chiéu dai duong bo bién
(don vi: kilomét) cua 28 tinh, thanh phd ¢ gidp bién 6 Viét Nam.

Nhém [0;100) [100;200) | [200;300) | [ 300;400)
Tén s0 13 11 3 1

(Nguon: https://vi.wikipedia.org)
Trung vi ciia mau s8 liéu d6 bang bao nhiéu (lam tron két qua dén hang don vi)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 47.Bang dudi day cho ta bang tan s6 ghép nhém vé so liéu thong ké chiéu cao (don vi: mét)
ctia 40 ntii cao nhat Dong Nam A
[0;100) | [100;200) | [200;300) | [ 300;400)
13 11 3 1

(Nguon: https://vi.wikipedia.org)
Do léch chuan ctia mau s6 liéu &6 bao nhiéu (lam tron két qua dén hang don vi)?
v Tra 10i: ]
» Cau 48.Trong bai thuc hanh do hiéu dién thé cua mach dién, ban Minh tién hanh do 12 Tan, két
qua nhw sau:

3 T TS e O Ot IAY N | 385 3,90) | [3,90; 3,95) | [3,95; 4,00) | [4,00; 4,05)

S6 1an do 2 3 4 2
Tinh d6 léch chuan ctia mau s6 liéu ghép nhém (lam tron dén chik s6 thdp phan thir hai).

|

vTréaloi: | | | ]
» Cau 49.Thoi gian chay tap luyén cw li 100 mét cia mot van dong vién dwoc cho trong bang sau:
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Thoi gian (giy) \ [10;10,4) | [10,4;10,8) | [10,8;11,2) | [11,2;11,6) | [11,6;12,0)

S@ Ian chay | 3 8 6 2 1
Tinh phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom trén. Két qud lam tron dén hang phiin muoi.
vTraloi: | | | | ]
» Cau 50.Biéu d6 dudi day biéu dién s6 luot khach hang dat ban qua hinh thikc triee tuyén mdi ngay
trong quy Il ndm 2022 ctia mdt nha hang. Cot thir nhat bidu dién s6 ngay c6 tie 1 dén duwdi
6 luot dat ban; cot thit hai biéu dién s6 ngay c6 tir 6 dén dudi 11 luot dit ban; ... Hay
tim khoang t phan vi ctia mau s8 liéu ghép nhém cho boi biéu d6 trén. (viet két qua duwdi

dang s6 thap phan).
S6 lugt khach dit ban truc tuyén
40

B
g
e 20
o 14
N
\ I I I I -
0

[1; 6) [6;11)  [11;16) [16;21)  [21;26)
S6 luot dit ban

vTraloi: | | | | |

HET
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» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MON TOAN

Qﬁfﬁ)’ DE DANH GIA CHU DE 05

THONG KE

TOAN TU TAM o e e
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phidt dé

Thoi gian (phut) ; [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 9 12 10 6
Nhom chtta t phan vi thit nhat la
A.[0;20). B. [ 20;40). C. [40;60). D. [ 60;80).

Cd Ha thdng ké lai duong kinh than gb ctia mot s8 cdy xoan dao 6 ndm tudi duoc trong &

mot lam treong ¢ bang sau.

TRl [40;45) | [45;50) [50;55) [55;60) | [60;65)
Tin s6 B 20 18 7 3
Hay tim khoang bién thién ctia mau sd liéu ghép nhém trén.
A. 25. B. 30. C.6. D. 69,8.

Két qua khao sét thoi gian sit dung lién tuc (don vi: gio) tir ltic sac day cho dén khi hét ctia
pin moét s may vi tinh cung loai duoc thong ké 6 bang sau:
NTIRSERRTR el [7,2,7,4) | [7,47,6) | [7,6;7,8) | [7.88,0)

2 4 7 6
D9 léch chudn ctia mau s liéu ghép nhém c6 gia tri gan nhat véi gid tri nao dudi day?
A. 0,192. B. 0,193. C. 0,037 D. 0,2

Ban Chi rat thich nhay hién dai. Thoi gian tdp nhay mdi ngay trong thoi gian gan day cua
ban Chi dugc thong ké lai 6 bang sau:
[20; 25) [25;30) [30;35) | [35;40) | [40;45)

| 6 6 4 1 1
Khoang tt phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém la
A. 23,75. B. 27,5. C.31,88. D. 8,125.

Trong dip nghi hé ban Lan rat thich di boi. Thoi gian di boi mbi ngay trong thoi gian gan
day cua ban Lan dugc thong ké lai & bang sau:
ROl | 30;35) | [35;40) | [45;50) | [50;55) | [55;60)

13 6 4 8 4
Nhom chita t phan vi thit nhat Q, 1a
A.[30;35). B. [35;40). C. [45;50). D. [50;55).

Khao sat thoi gian tap nghe nhac trong ngay ctia hoc sinh 16p 12B thu duwoc mau s6 liéu
ghép nhom sau:
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Thoi gian (phut) [o,-zo) [20;40) | [40;60) | [60;80) | [80;100)
S6 hoc sinh 5 10 12 9 4

Nhom chira tix phan vi thit ba Q, la
A. [20;40). B. [40;60). C. [60;80). D. [80;100).
» Cau 7. Mot nhom hoc sinh thi nhau giai khoi rubik 4x4. Thoi gian hoan thanh cua nhém hoc

sinh dugc thong ké trong bang sau:
Thoi gian giai rubik (giay) [8;,10) | [10; 12) | [12; 14) | [14; 16) | [16; 18)

S6 hoc sinh 4 6 8 4 3
Tim t& phan vi th nhat va ti phan vi thit ba cta mau sd lidu.
A. Q,=10,75,Q, =14,375. B. Q, =11,0625;Q, =14,375.
C. Q,=10,75;Q, =13,83. D. Q, =10,85,Q, =14,75.

» Cau 8. Mdi ngay bac Huong déu di bo dé rén luyén stec khoé. Quang duong di bd mdi ngay (don
vi: km ) cua bac Huwong trong 20 ngay duoc thong ké lai 6 bang sau:
(oENER g Sl [2,7:3,0) | [3,0;3,3) | [3,33,6) | [3,639) | [394,2)
S6 ngay 3 6 5 4 2
Khoang tt phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém la
A.0,9. B. 0,975. C.0,5. D. 0,575.
» Cau 9. Doanh thu ban hang trong 20 ngay dwoc lira chon ngau nhién ctia mot ctia hang dwoc ghi
lai 6 bang sau (don vi: triéu dong):
Doanh thu [57) | [7:9) | [9:1]) | 1513) | [13,15)

S6 ngay 2 7 7 3 1
S6 trung binh ctia mau s6 liéu trén thudc khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. [7;9). B. [9;11). C. [1113). D. [13;15).

» Cau 10.Khao sat chiéu cao ( don vi c¢m ) cua hoc sinh 16p 12A, ta thu duoc két qua nhu sau:

NCVELOIC N [150;155) | [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175)

S6 hocsinh | 6 10 14 5 5
D6 léch chudn ctia mau sé liéu ghép nhom trén thudc khoang nao sau day:
A. (5,56). B. (6;6,5). C. (6,57). D. (7;7,5).
» Cau 11.Thoi gian (phut) truy bai trieée mdi budi hoc ctia mot s8 hoc sinh trong mot tuan dwoc ghi
lai & bang sau:

N GRSEV [9,5,12,5) | [12,5;15,5) | [15,5;18,5) | [18,5;21,5) | [21,5;24,5)
S6 hoc sinh 3 12 15 24 2
Nhém chita t phan vi thit nhat la
A. [9,5;12,5). B. [12,5;15,5). C. [15,5;18,5). D. [18,5;21,5).

» Cau 12.Thong ké can nang ctuia hoc sinh 16p 11A cho trong bang dudi day:
Can ning ‘ [40,5;45,5) | [ 45,5;50,5) | [50,5;55,5) | [ 55,5;60,5) | [ 60,5;65,5) | |65,5;70,5)

10 7 16 4 2 3
Tinh can ndng trung binh ctia hoc sinh 16p 11A?
A. 50,1. B. 52,83. C. 50,81. D. 51,81.
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B. Cdu hoi — Tra loi diing

Cau 13.Bang dudi day biéu dién mau sd liéu ghép nhém vé nhiét 6 (°C) cta tinh X thdng 5 ndm

2024
 Giatridaidién | Tins6 Tan s6 tich liy

[ 29;31) 30 1 1

[31,33) 32 4 5

[33;35) 34 5 10

[35;37) 36 13 26

[37;39] 38 7 33

n=30
Khi do:
Ménh dé bung | Sai

(a) | Nhom [31; 33) co tan sd béng: 4
(b)
(c)

(d)

M6t ctia mau s6 liéu ghép nhém da cho la: 13

Khoang tt phan vi ctia mau s6 liéu ghép nhém trén bang: 2,92

Phuong sai ciia mau s8 liéu ghép nhém trén bang: 4,57
(lam tron dén hang phin tram)
» Cau 14.Cho bang s6 liéu dudi day vé thoi gian (phut) tap thé duc budi sang ctia hai ban Binh va

Chi trong 30 ngay.
Thoi gian [15,20) | [20;25) | [2530) | [30;35) | |35;40)
Ban Binh 5 8 10 4 3
Ban Chi 10 10 5 3 2
Khi dé:
Ménh dé Pung | Sai
@) Khoang bién thién ctia mau s6 liéu ghép nhém veé thoi gian tap thé
duc ctia Chi la 25 (phut).
Tt phan vi tht nhat ctia mau s8 liéu ghép nhom vé thoi gian tap thé
(b) duc budi sang ctia ban Binh la: Q, = ?;._564

Khoang tt phan vi ciia mau sd liéu ghép nhém vé thoi gian tap thé

(© duc budi sang cua ban Chi la 28,75

Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhém vé thoi gian tap thé duc budi

sang cua ban Binh la o

(d)

» Cau 15.Bang dudi day cho ta bang tan s6 ghép nhom s6 liéu thong ké can nang cua 40 hoc sinh
16p 12B trong mot treong hoc pho thong (don vi: kilogam).
S6 hoc sinh

trung

30;40) 2
[ 40;50) 10
[50;60) 16
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[60;70)
[ 70;80)
[80;90)

N | N | O

Khi dé:
M¢énh dé Pung | Sai
(a) | SO hoc sinh ndng dwdi 50kg 1a 12.

(b) | Mt ciia mau s8 liéu ghép nhém trén xap xi bang 54,29(kg).

(¢) | Khoang tt phan vi ctia mau s8 liéu ghép nhém trén 1a 3—29

(d) | Phuong sai ctia mau s6 liéu ghép nhom la 128.
» Cau 16.Thong ké chiéu cao cua td 1 va t6 2 ctia 16p 10A cho boi bang sau:

Chiéu cao (cm) [150,-155) [155;160) | [160;165) | [165;170) | [170;175) | [175;180)

S6 hoc sinh t6 1 3 2 2 1 3 0
S6 hoc sinh t6 2 1 3 3 2 1 1
Khi dé:
Ménh dé Pang | Sai
Tt phan vi thit nhat cia mau s6 liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh t6 1 1a
@1 o —154,375.
®) If{hogrslg bién thién ctia mau sd liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh t6 1 1a

Phuong sai cia mau sd liéu vé chiéu cao ctia hoc sinh t6 2 la

© 1 52 ~ 48,88.

D6 1éch chudn ctia mau s0 liéu vé chiéu cao cua hoc sinh t0 2 16n hon
(d) A 1A A? B X A 1o A A aA B . A?
do léch chuan ctia mau so liéu vé chiéu cao cua hoc sinh t6 1.

Chiéu cao (cm) Tan so

[85;90) 1
[90; 95) 4
[95;100) 8
[100;105) 12
[105;110) 3
[110;115) 2
Tim k hoang bién thién ctia mau sd liéu ghép nhém vé chiéu cao ctia hoc sinh 16p 5A.
vTréaloi: | | | | |
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"Beng dudi day biéu dién mau s6 liéu ghép nhém vé chiéu cao (don vi: Centimet) ctia 43
hoc sinh trong mot 16p hoc khoi 11 ctia mot treong phd thong

Nhém  Giatridaidién Tinsé
[150;155) 152,5 5
[155;160) 157,5 10
160;165) 162,5 12
165;170) 167,5 9
[170;175) 172,5 4
[175;180) 177,5 3
n=43
SG trung binh cdng ctia mau s6 liu ghép nhom trén bang (lam tron dén hang don vi)
vTraloi: | | | | |

» Cau 19.S06 nguoi xem trong 60 budi chiéu phim ctia mt rap chi€u phim nho

Lop nguoi xem ‘

[0, 10) 5
[10, 20) 9
[20, 30) 11
[30, 40) 15
[40, 50) 12
[50, 60] 8
Cong 60
Hay tinh phuwong sai cia mau s8 liéu ghép nhom trén (két qud dwoc lam tron dén hang don
vi)
vTraloi: | | | [ |

» Cau 20.Thoi gian hoan thanh mot bai kiém tra trac nghiém ctia mot s6 hoc sinh 16p 10 ctia hai 16p
10A va 10B dwoc ghi lai & bang sau:
LGRS EVN O [6;7) | [7;8) | [8,9) | [9;10) | [10;11)

Hoc sinh 16p 10A K 10 13 10 9
Hoc sinh 16p 10B 4 12 17 14 3
Tinh hiéu d6 léch chuan o,,, —o,,,. Két qud lam tron dén hang phin muwoi.

vTraloi: | | | | |
» Cau 21.Bang duéi day biéu dién mau s& liu ghép nhém veé chiéu cao (don vi: Centimet) ctia 43
hoc sinh trong mot 16p hoc khdi 11 ctia mot treong phd thong

150;155) 5
[155;160) 10
160;165) 12
165;170) 9
[170;175) 4
[175;180) 3
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n=43 ‘
Tt phan vi tht hai ctia mau s8 liéu ghép nhom trén bang (Iam tron dén hang don vi)
vTraloi: | | | | ]
» Cau 22.Mot cong ty bat dong san Dat Vang thuc hién cudc khao sat khach hang xem ho ¢6 nhu
cau mua nha ¢ mtkc gid nao d€ tién hanh dy an xay nha ¢ Thang Long group sap téi. Két
qua khao sat 500 khach hang duoc ghi lai 6 bang sau:

Mt gia (triéu dong) AR [14;18) [18;22) [22;26) [26;30)
S6 khach hang 75 105 179 96 45
Do 1éch chudn (lam tron dén hang phin tram) cta mirc gia dat la bao nhiéu?
vTraloi: | | | | ]
Heét
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Chu beé
XAC SUAT ./

P~
o Kién thirc co’ ban

1. Dqi s6 t6 hgp

Dy the cong_ ol

= sr

& Mot cong viéc duoc hoan thanh boi mot trong hai hanh dong.
Hanh dong th nhat c6 m cach thuc hién,
Hanh dong thtt hai ¢ n cach thuc hién
(cdc cdch thwec hién cua cd hai hanh dong la khdc nhau d6i mot)
Thi cong viec d6 c6 m +n cach hoan thanh.
»  Quy tic cong cd thé md rong cho mot cong viec dwoc hoan thanh boi mot trong k
hanh dong (k eN k> 2).

han =

Hanh ddng tht nhat c6 m cach thuc hién,
Hanh dong thtt hai c6 n cach thiec hién
Thi cong viéc d6 cd m.n cach hoan thanh.
»  Quy tidc nhan c6 thé md rong cho mot cong viéc duoc hoan thanh boi k hanh dong
lién ti€p (ke N,k >2).

Moi két qua cta sy sép x€p thu tw n phan t ctia tap hop A dwgc goi 1a mot hodn vi
cua n phin tir d6.
» Tacéd: P,=n(n-1)... 2.1=n!.
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& Cho tdp hop A gobm n phan t& va mot s6 nguyén k véi 1<k <n.
Mdi két qua ctia viéc 1dy k phan ti tir n phan tir ctia tip hop A va sap xép ching theo
mot tht tw nao do6 duoc goi la moét chinh hop chip k cua n phin tir da cho.

n!

& Chotaphop A gom n phan tir va mot s§ nguyén k véi 1<k <n.
Mbi tap con gobm k phan tir dwoc 14y ra tlr n phan tie cia A dwgc goi la mot t6 hop
chdp k ctia n phin tir &6.
k

» Tacé:C"’=i=n—!.
"k kl(n-k)!

Quy wéc: 0!=1;C’ =1.
2. Xdc sudat coa bién co

'_é_ii-hiém cl_iuégf,;j
»  Khong gian mdu Q la tap hop tat ca cac két qua cd thé xay ra ciia mot phép thir.
»  Biéi cd'ngdu nhién (goi tat 1a bién c6) 1a mot tap con ctia khong gian mau.
Tap rong @ 1a bién c8 khong thé,
Tap Q labién cd chic chin,
Tap A=Q\ A labién cd d6i ctia bién c6 A.
» Goi Q la khong gian mau ctia phép thir d6. Khi d6, véi moi bién ¢ A, ta dinh nghia

cO dién cta xac suat nhw sau:

Xic sudt ciia biéh c&’ A ky hiéula P(A)= n%g; , 0.d6 n(A);n(2) lan luot 1a s§ phan tix
n

cta hai tap hop A,Q.

Tinh chit =
Xét/phép thtt T v6i khong gian mau 1a Q. Khi d6, ta cd cac tinh chat sau:
» P(@)z O;P(Q) =1l
» 0<P(A)<1 v6imdibiéncd A.

» P(Z):l—p(A) véi mbi bien cf A.
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logi bién c6’ =

Cho hai bién c§ A va B cung lién quan dén phép th T va cac két qua cua T la dong
kha nang. Khi d6 A, B la cac tap con ctia khong gian mau
Bién c6'hop
» Pbat C=AuUB.
Khi d6 C la mot bién cd va duoc goi la bién cd’hop cua bién cd A va B, ky hiéu: AUB.
Bién c6 giao
» Dit D=ANB.
Khi d6 D 1a mét bién ¢6 va dwoc goi la bién cd' giao ctia bién ¢6 A va B, ky hiéu la
ANB hay AB.
Bién c6 xung khic
» Néu AnB=@ thi A va B goi la hai biéi c6'xung khic.
Bién c6'doc lap
» Haibién c6 Ava B duoc goi la dic ldp néu viéc xay ra hay khong xay ra cua bién c6
nay khong lam anh hudng dén xac suat xay ra cua bién cd kia.
Chii y:
» P(AUB)=P(A)+P(B)-P(ANB)
» Néu haibién c§ A va B la doclap thi P(AnB)=P(A).P(B).

3. Xdc sudt cé diéu kién

Cho hai bién ¢ A va B.
Xac sudt ctia bién ¢6 A véi diéu kién bién ¢6 B da xdy ra duoc goi la xac sudt caa A vé6i
diéu kién B. Néu P(B)>0 thi
P(ANB)
P(B)
Ttr dinh nghia cta xac sudt c6 diéu kién, ta suy ra:
P(AnB)=P(B).P(AlB)

P(AIB)=

Chu y:
y Néu A, B 1a hai bién o8 bat ki thi P(AnB)=P(A).P(BIA)=P(B).P(AIB).
o e n(ANB)
» Cho hai bién c0 A va B voi P(B)>0.Kh1 do, ta co: P(AIB)=n(B).
» Cho haibién cd A,B véi 0< P(A)<1,0<P(B)<l..
Khi d6, A va B la hai bién c6 ddc 1ap khi va chi khi
P(A):P(AlB):P(Alﬁ) va P(B):P(BlA):P(BlE)
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Uc xdc sudt toan phan. Céng thuc Bayes

Co g th‘dc s'u/d’t toan phin

Cho haibién cd A,B vdi 0< P(B)<l, ta co:

P(A) =P(AnB)+P(ANB)
=P(B).P(AIB)+P(B).P(AlB)

Cong thiic Bayes

Cho hai bién ¢8 A,B véi P(A)>0,P(B)>0, ta cd:
P(B).P(AIB)

P(a)

P(BIA)=

Nhan xét:
»  Vdi P(A) >0,0< P(B) <1 thi cOng thitc Bayes c6 dang:
P(B).P(AlB)

P(BIA)=

P(B).P(AIB)+P(B).P(AlB)
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e BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau héi — Tra |&i trac nghiém
Q . )

Vidy6.1.

Mf)t 16p 6 40 hoc sinh, trong d6 ¢ 20 hoc sinh nam va 20 hoc sinh nit. S6 cach chon mot
ban can su 16p 4 nguoi, trong dé cé it nhat mot hoc sinh nit la:

®' C:O ' szo +C§o © Cgo +C;o @ Cio _C;O
= Loi giai

Ch tép'hop S= {1; 2:3:4;5; 6} . S0 cac s0 tu nhién ¢ 3 chir s6 d6i mot khac nhau thudc tap
hop S va chia hét cho 3 c6 thé 1ap duoc la:
®. 48 ®. 18 ©. 36 ©. 24
= Loi giai

Mot h@? dung 12 vién bi ¢6 kich thudce va khéi luong gidng nhau, trong d6 ¢é 7 vién bi

mau xanh va 5 vién bi mau vang. Chon ngau nhién 5 vién bi tir hop dé. Xéac suat dé trong
5 vién bi duoc chon c6 it nhat 2 vién bi mau vang la:

149 ® X 151 147
" 198 198 198 " 198
= Loi gidi
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Mét nhém hoc sinh gdm 5 ban nam va 5 ban n&t duoc xép theo mot hang doc. Xac suét
dé 5 ban nit diing canh nhau la:

1 | 1 1

252 " 35
= Loi giai

du6s. 3

o

£/

Mot manh dat chia thanh 2 khu vuon:
» Khu A ¢6 300 cay an qua,

» Khu B ¢6 400 cay an qua.

Trong d6, s6 cdy cam & khu A va khu B Ian lwot 1a 200 cay va 250 cay. Chon ngau nhién
1 cay trong manh dat. Xac sudt cay dugc chon la cay cam, biét rang cay dé & khu B, la:

5 5 5 1
L= ®. = .= :
®. = ®. 5 ©. 3
= Loi giai

..................................................................................................................................................................

SN BRI IR i
% Vidu66 =

Mot thu vién c6 hai phong riéng biét, phong A va phong B. Xac sudt chon 1 quyén sach
vé chu dé Khoa hoc tw nhién thudc phong A va thudc phong B Tan luot 1a 0,25 va 0,5.
Chon ngau nhién 1 quyén sich cua thu vién. Gia st quyén sach duoc chon vé chu dé
Khoa hoc tw nhién, xac suat dé€ quyén sach d6 o phong A la:

2 1 1
®. 3 ®. - ©. ®.
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= Loi giai

®. 0,7 ®. 0,4 ©. 0,58 D. 0,52

= Loi giai

Cho hai bién c6 A, B thoa man P(A)=0,4;P(B)=0,3;P(AIB)=0,25.Khidé, P(BIA)
bang:
®. 0,1875 ®. 0,48 ©. 0,333 ®. 0,95
= Loi giai
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— Tra |&i dung/sai
Vidu69. =
Ban An ¢6 2 cudn sdch mon Toan, 3 cudn sach mén Vat li, 3 cudn sach mon Hod hoc,
cac cudn sach d6i mot khac nhau. Gia sach ctua ban An chi c6 1 hang gom 3 ngan lién
nhau. Ban An xé&p cac cudn sach trén vao gia sach sao cho moi ngan chi c6 mét mon. Khi
do:

Ménh dé Puang | Sai

(a) | SO cach xép 2 cudn sdch mdn Toan trong mdt ngan la 2!.

(b) | S6 cach xép 3 cudn sach mdn Vit li trong mot ngan la 3.

(c) | S6 cach xép 3 cudn sach mén Hod hoc trong mot ngan la 3!.

(d) | S6 cach xép céac cudn sach sao cho moi ngan chi c6 mot mon 1a 432.

P Vidy6.10. %

Mot hop chita 18 qua cau cé kich thudce va khoi lwong nhue nhau, trong d6 ¢6 4 qua cau
mau xanh duoc danh sd tir | dén 4, c6 6 qua cau mau do6 dugc danh s6 tix 1 dén 6, ¢
8 qua cau mau vang duogc danh s6 tir 1 dén 8. Lay ngau nhién 2 qua cau ttt hop. Khi do:
Ménh dé Pung | Sai

C6 20 cachldy 2 qua cau khac s, trong d6 c6 | qua cau mau xanh

@ | | o s o
va | qua cau mau do.

) C6 24 cachldy 2 qua cau khac s, trong d6 c6 1 qua cau mau xanh
va | qua cdu mau vang.

© Cb 42 cachldy 2 qua cau khac s, trong d6 ¢ 1 qua cau mau do va

| qua cau mau vang.

(d) | Xac sudt d€ 2 qua cau duoc lay vira khac mau vira khac s6 la % :

“Vidyoll, s

Dé nghién cttu sy phat trién caa mot loai cay, nguoi ta trong hat giong cua loai cay dé
trén hai 16 dat thi nghiém M, N khac nhau. Xac sudt phat trién binh thuong ctia cay dé
trén cac 16 dat M va N lan luotla 0,56 va 0,62 . Lap lai thi nghiém trén véi day du cac
diéu kién twong dong. Xét cac bién cd:

A: “Cay phat trién binh thuong trén 16 dat M ”;

B: “Cay phat trién binh thwong trén 16 dat N ”.
Khi dé:
Ménh dé Plng | Sai

(a) | Céc cip bién c8 A va B; Ava B la doc lap.

(b) | Hai bién 8 C= A B va D=ANB khong la hai bién ¢ xung khic.

(c) P(Z) - 0,56;P(E) ~0,62

(d) | Xac sudt d€ cay chi phat trién binh thuong trén mot 16 dat la 0,4856.

» TOAN T TAM — 0901.837.432




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Llép 12A ¢6 40 hoc sinh, trong d6 c6 25 hoc sinh tham gia cau lac b¢ Tiéng Anh, 16 hoc
sinh tham gia cau lac bd Toan, 12 hoc sinh vira tham gia cau lac by tiéng Anh vira tham
gia cau lac b Toan. Chon ngéu nhién 1 hoc sinh. Xét cac bién cO sau:

A: "Hoc sinh duoc chon tham gia cau lac bo Tiéng Anh";

B: "Hoc sinh dwoc chon tham gia cau lac bd Toan".

Ménh dé Pang | Sai

Tfong mot hop c6 18 qua bong ban loai I va 2 qua bong ban loai II, cac qua bong ban cé
hinh dang va kich thuwéc nhw nhau. Mot hoc sinh 18y ngau nhién Ian lwot 2 qua béng ban
(1ay khong hoan lai) trong hop. Khi dé:

M¢énh dé Ping | Sai

(a) | Xac suat dé€ Jan thi nhat 1dy duoc qua bong ban loai IT la %

Xac sudt dé lan thi hai 1ay duoc qua bong ban loai 1T, biét lan thw

U oo e e et s T L, 12 %

(c) | Xac sudt d€ ca hai lan déu 1dy dugc qua bong ban loai II 1a %

(d) | Xac sudt dé€ it nhat 1 lan 1y duoc qua béng ban loai I la %

C. Cau héi — Tra |&i ngan

C6 bao nhiéu s6 tu nhién c6 9 chir s6, trong d6 cd 4 chir s6 3, 3 chir s6 2, 2 chir s6 1? I

= Loi gidi

vTraloi: | | | | |
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Mét cuéc thi khoa hoc c6 36 b cau hoi, trong d6 ¢6 20 bd cau hoi vé chu dé ty nhién va
16 bo cau hdi vé chu dé xa hdi. Ban An 14y ngau nhién 1 bd cau hoi ( 18y khong hoan lai),
sau dé ban Binh lay nggu nhién 1 by cau hoi. Xac sudt ban Binh 18y dwgc bo cau haoi vé

2 PA o~ T ALY a PN A N O N oo .7 . 2 M . A
chu dé xa hoi bang - el la phan s6 t6i gian. Gia tri ctia a+b bang bao nhiéu?

= Loi gidi

Trong cong vién cdy xanh c6 70% cay c6 hoa, s6 cy phuong vi chiém 6,3% trong tng
s cay cua cong vién. Trong gio thuc hanh ngoai troi, nhdém hoc sinh ctia 16p 10Al chon
mot cay trong cong vién d€ do chiéu cao. Tinh xac sudt dé cay dugc chon la cay phuong

vi, biét rang cay dugc chon la loai cay c¢6 hoa.

= Loi giai

vTréloi: | | | | ]

C6 2 xa thti loai I va 8 xa thu loai II . X4c sut ban trang dich ctia xa tht1loai I 1a 0,9;
cua xa tha loai II 1a 0,8. Chon ngéu nhién ra 1 xa tht va xa thu dé bin mét vién dan.
Tim xac suat dé€ vién dan do trang dich

= Loi giai

vTréloi: | | | | ]

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Mf)t nhan vién kiém toan nhéan thdy 15% cacban can d6i thu chi chira cac sai [am. Trong
cac ban chtta sai lam, 60% dwoc xem la cac gid tri bat thuwong so véi cac sd xuat phat ti
goc. Trong tat ca cac ban can d6i thu chi thi 20% 1a nhing gia tri bat thuwong. Néu mot
con s6 & mot bang can doi to ra bat thuong thi xac sudt dé€ s6 ay la mot sai lam la bao
nhiéu? Viét két qua dwéi dang so'thip phin.

= Loi gidi

vTréloi: | | | | ]

C6 hai Hép chita bi. Hop thit nhat chita 4 bi d6 va 5 bi vang. Hop thit hai chita 6 bi do va
4 bi vang. Chon ngau nhién mot hop va sau d6 18y ngau nhién 1 bi tir hop d6. Tinh xac

suat dé'1ay duoc vién bi do. Két qud lam tron dén hang phin muoi.

= Loi giai

vTréaloi: | | | | |

...................................................................................................................................................................
...................................................................................................................................................................
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Mét dof kiém tra stic khoé, c6 mot loai bénh X ma ti 1é ngwoi méc bénh 1a 0,2% va mot
loai xét nghiém Y ma ai mac bénh X khi xét nghiém Y cfing c6 phan ting dwong tinh. Tuy
nhién, c6 6% nhitng nguoi khong bi bénh X lai c6 phan ttng duong tinh véi xét nghiém
Y. Chon ngau nhién 1 nguoi trong dot kiém tra sttc khoé d6. Gia stt nguoi d6 c6 phan
ting duong tinh véi xét nghiém Y. Xac suat nguoi d6 bi méc bénh X 1a bao nhiéu (lam tron
két qua dén hang phin tram)?

= Loi gidi

vTréloi: | | | | ]
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e BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau hoi — Tra loi trac nghiém

& DUNG XAC SUAT c& DIEN

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.

Mot hop chita 6 vién bi xanh va 2 vién bi do. Cac vién bi ¢ cung kich thudc va khoi
luwong. Ban An 1dy ra ngau nhién dong thoi 3 vién bi tir hdp. Xéac suat d& 3 vién bi duoc
ldy ra c6 cuing mau la
N 55 ¢ s 0.5
7 28 56 14
Ban Minh gieo lién tiép 2 con xtic xac can d&i va dong chat. Xéc suat ctia bién ¢ “Téng
s8 cham xuat hién 1a s6 chan ”.
A.0,25. B. 0,5. C.0,75. D. 1.
Mot hop chira 6 tam thé cung loai dwgc danh s6 tir 1 dén 6 . Ban Cuc 1ay ra dong thoi 2
tam thé tit hop. X4c sudt cta bién 8 “Tich cac s8 trén 2 tdm thé bang 6 1a

=1 B. 2. c.2 D. L.

15 15 15 30

Mot hop chira 10 tam thé cung loai dwgc danh so tir 1 dén 10. Ban Dwong 14y ra lan luot
2 tam thé tir hop. Thé 1ay ra [an th nhat khong dwoc tra lai hop. Xéac suat caa bién cd
“Téng cac s6 trén 2 tdm thé bang 12” 1a

AE B. —. i D. 2.

10 12 45 15
Cho hai bién c§ xung khac A va B c6 P(A) = 2P(B) =0,2. Xac suat ctia bién ¢ AUB la
A. 0,3. B. 0,4. C. 0,02. D. 0,28.
Cho hai bién ¢8 doclap A va B ¢6 P(A)=0,5; P(B)=0,4. Xac sudt ctia bién c5 AB la
A.0,1. B.0,2. C. 0,3. D. 0,4.

C6 Hoa va c6 Lan di thi 14y bang 14i xe. Xac suat thi dat ctia c6 Hoa va c6 Lan [an luot 1a
0,6 va 0,3. Biét rang mdi nguoi thue hién phan thi ddc 1ap véi nhau, xac sudt dé€ hai nguoi
cung thi dat 1a

A. 0,18. B. 0,6. C.0,9. D. 0,72.

B&n ban An, Bic, Chau, Duy x&p ngau nhién thanh mot hang ngang dé chup anh. Xac suat
dé hai ban An va Chau diing canh nhau la

A.0,25. B. 0,33. C.0,5. D. 0,66.

Lép 12A c6 40 hoc sinh, trong do co 17 hoc sinh gioi Dia li, 11 hoc sinh gioi Lich st va 8
hoc sinh gi6i ca hai mon. Chon ngau nhién 1 hoc sinh ctia 16p 12A. Xac suat dé hoc sinh
duoc chon hoc gioi it nhat mot trong hai mon Lich st hodc Dia li 1a

Al 5l cL 0.l

5 10 15 2

» Cau 10.Cau lac bo co vua ctia treong X co 4 hoc sinh 16p 10; 6 hoc sinh 16p 11 va 5 hoc sinh 16p
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& DUNG XAC SUAT cO DIEU KIEN
» Cau 11.Cho hai bién c6ng5u nhién A va B c6 P(A):O,S; P(B)=O,7; P(AB)=O,3. Xéc suat ctia
B véididu kién A la
A.0,6. B. 0,3. C.0,4. D. %
» Cau 12.Cho hai bién ¢8 ngau nhién A va B ¢6 P(A)=0,7; P(B)=0,5; P(AB)=0,4. Xac sudt ctia
A véi didu kién B 1a
2 2 4 4

A. - B. —. C. —. D. -.
5 7 5 7

» Cau 13.Cho hai bién c6’ng5u nhién A va B ¢c6 P(A) =0,3; P(B) =0,6; P(AI B) =0,5. Xac suat cua

bién c6 AUB la

A. 09. B. 0.18. C. 03. D. 0.6.
a . oA N X oA \ 7 A P(A) \
» Cau 14.Cho hai bién c6 ngau nhién A va B ¢6 P(AI B)=4P(B| A) . Tiso W la
A.l. B. 4. C.E. D.l.
4 2 8
» Cau 15.Cho hai bién c6 ngéu nhién A va B ¢6 P(A)=O,3; P(B)=O,6; P(AUB)=O,7. Xéc suat

cua A voidiéu kién B 1a
A.l. B.§. C.E. D. 3.
2 7 3

» Cau 16.Mot hop chita 4 vién bi xanh, 3 vién bi d6 va 1 vién bi vang. Céc vién bi c6 cung kich thudc
va khdi lwong. Ban Ha 18y ra ngau nhién 1 vién bi tit hop. X4c sudt vién bi 14y ra khong c6
mau vang, biét rang n6 khdng cé mau do la
Al B. 2. c.l. D. 2.

2 8 8 5

» Cau 17.Mot bo bai ta lo kho gom 52 quan bai, trong d6 ¢6 4 quan At, ban Hoa rat ngau nhién mot
quan bai ( khong hoan lai), sau d6 ban Dung rtt ngau nhién mot quan bai. X4c suat ban
Dung riit dwoc quan At la:

A. 0,077. B. 0,56. C.0,7. D. 0,65.

» Cau 18. Mot dong co dién c¢6 hai van bao hiém cung hoat dong. Xac sudt hoat ddng tdt cua van I
la 0,9, ctia van II la 0,72. Xac sudt hoat dong t6t ctia van I, biét van II hoat dong t6t, la
0,96. Gia st van I hoat dong tdt, xac sudt hoat dong tot cua van II la
A. 0,675. B. 0,768. C. 0,66. D. 0,78.

» Cau 19.Ban Xuan c¢6 hai hop bi. Hop th nhat ¢6 5 vién bi xanh va 5 vién bi dé6. Hop thtt hai c6 4
vién bi xanh va 6 vién bi dé. Céc vién bi c6 cung kich thudc va khéi luong. Ban Xuan chon
ngéu nhién mot hop dung bi va tir d6 14y ra nggu nhién 2 vién bi. Xac suat 2 vién bi lay ra
déu cd mau do, biét rf?mg ban Xuan chon hop thtt hai la

4 2

A —. B. —. C.l. D.
9 3 3

N
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"WIOt hop chira 4 vién bi xanh, 1 vién bi do6 va 2 vién bi vang. Cac vién bi c6 cung kich thudc

va khdi lugng. Ban Thai 14y ra ngau nhién 2 vién bi tit hop. Xac suat 2 vién bi 1y ra déu

c6 mau vang, biét rang chiing cé ciing mau la

A.g. B.i. C.l. D.@.

7 21 7 21

» Cau 21.Ban Dong c6 hai hop dung bi. Hop thit nhét c6 3 vién bi xanh va 5 vién bi d6. Hop thit hai
6 4 vién bi xanh va 5 vién bi dé. Céc vién bi ¢6 cung kich thudc va khoi lugng. Ban Dong
chon ngau nhién 1 vién bi tir hdp thir nhat bé vao hop thit hai, r6i chon ra ngau nhién 1
vién bi tir hop thi hai. Xac suat 2 vién bi dwoc chon ra déu ¢6 mau xanh la

2 B. 2. cZ D.2.
16 15 9 8

» Cau 22.Mot doanh nghiép c6 45% nhan vién la ni. Ti 1¢ nhan vién nit co b.%mg dai hocla 30% va
ti 1€ nhan vién nam co bf“mg dai hoc la 25%. Chon ngéu nhién 1 nhan vién ctia doanh
nghiép d6. Xac suat nhan vién nay cé bang dai hoc 1a?

A B. = ci. p. 22
400 80 4 400

» Cau 23.Khi tim hiéu vé viéc hoc tiéng Anh ctia mdt treong phd thong, nguoi ta thdy rang cé 70%
hoc sinh ty hoc tiéng Anh b::fmg hinh thtc truc tuyén. Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh. Khi
dé, xac suat chon duoc hoc sinh gioi tiéng Anh, biét hoc sinh d6 tw hoc bf?mg hinh thtrc
trye tuyén, la 0,8; xac sudt chon duoc hoc sinh gioi tiéng Anh, biét hoc sinh dé khong tw
hoc bﬁng hinh thtc truc tuyén, la 0,3. Xac suat chon dwgc hoc sinh gioi tiéng Anh la:

A. 0,24. B. 0,56. C.0,7. D. 0,65.
» Cau 24.Khi diéu tra vé hoat ddng sit dung mdy tinh va tinh trang can thi cua tré em ¢ mot tinh
thi duoc két qua:

C6 10% tré em thuong xuyén stt dung may tinh;

Co6 10% tré em bi can thi.

Trong nhitng tré em thwong xuyén stt dung may tinh cé 54% tré em bi can thi.

Chon ngau nhién mot tré em. X4c suat tré em dwoc chon thuong xuyén ste dung may tinh,
biét tré em do bi can thi, la

A. 0,54. B. 0,14. C. 0,18. D. 0,0162.

B. Cdu hoi — Tra loi diing

£» DUNG XAC SUAT 8 DIEN
» Cau 25. Mot hop chira 5 vién bi xanh va 5 vién bi d6 c6 cting kich thudc va khdi lugng. Chon ngau
nhién dong thoi 2 vién bi tir hop. Goi A 1a bién ¢d “Cé it nhat 1 vién bi do trong 2 bi duoc
chon” va B la bién c6 “Co it nhat 1 vién bi xanh trong 2 vién bi duoc chon”.
Khi do:
Ménh dé Pung | Sai
(a) | Khong gian mau ctia phép thtr ¢ s phan tir 1a 10.
(b) | A va B 1a hai bién c6 dong kha ning.
(c) | Xac suat ctia bién cd A 1a 0,5.
(d) | A va B lahaibién c6 doc lap.
» Cau 26.Cho hai bién ¢8 A va B c6 P(AB)=0,2;P(AB)=P(AB)=0,3. Khi dé:

| Ménh dé
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X4c suat caa bién co A 1a0,5.

(b)

X4c suat caa bién co B 1a 0,5.

(c)

A va B 1a hai bién ¢6 d{c lap.

(d)

X4c suat ctia bién c8 AB Ia 0,25.

» Cau 27.Cho tap hop A gdm 20 sd nguyén duwong khong vuot qua 20.

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

S8 cach chon 4 s6 nguyén duong tit tap hop A la A, .

(b)

Tich cta 4 s6 nguyén duong 1a sd 1é khi va chi khi ca 4 s6 la sd lé.

(0

Tap hop A ¢6 10506 1€.

(d)

SG cach chon ra 4 s8 tir tap hop A sao cho tich ctia 4 s8 d6 1a s chan
v 44 4
la Ay~ Ay

» Cau 28.Cho tap hgp A gdm tat ca cac chir sb.

Ménh dé

Ding

Sai

(a)

Tap hop A ¢6 10 phan tr140,1,2,3,4,5,6,7,8,9

(b)

S8 cac tap con gom 6 phan tir ciia A la AJ).

(c)

Véi mdi tap con gom 6 phan tit ctia A thi c6 dting mot cach sap xép
cac phan tr theo thi ty giam dan.

(d)

Co A} s6 gom 6 chit s& 6 dang abcdeg thoaman a>b>c>d>e>g.

» Cau 29. Mot doi van nhé gom 4 ban nam va 6 ban nit. Chon ra ngﬁu nhién 5 ban d& biéu dién mot
tiét muc. Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

Khong gian mau ctia phéo thir ¢6 s6 phan tir 1a 252.

(b)

X@c sudt ctua bién c6 “Co dung 1 ban nam trong 5 ban dwgc chon” la
£l
21°

(c)

X4c sudt cta bién c§ “Co it nhat 1 ban nam trong 5 ban dwoc chon” 1a
1
42

(d)

Goi A, labién ¢ c6 duing k ban nam trong 5 ban duwoc chon voi
0<k<4.Xac suat P(Ak) dat gia tri 16n nhat khi k=2.

» Cau 30.Mot hop chira 10 tAm thé mau trang duoc danh s6 1an lugt 1a 1 dén 10 va 4 tdm thé mau
den duoc danh s8 lan luot tir 1 dén 4. LAy ra ngau nhién dong thoi 2 tdm theé tir hop. Goi
A labién c6 “Hai thé 18y ra ¢6 cung mau” va B la “Hai thé 14y ra cung ghi s& 1¢”. Khi do:

Ménh dé bung | Sai
(a) | Khong gian mau ctia phép thit cé s8 phan tr 1a 91.
(b) | X4c suat cua bién co A la g .
, J OV .3
(¢) | Xac suat ctia bién co B la E .
(d) | Ava B lahaibién cd doc lap.

» Cau 31.Ban Lan ¢6 6 vién bi khac nhau va 3 chiéc hop duoc danh s6 1; 2; 3. Biét réng mdi chiéc
hop déu co thé chira tir 0 dén 6 vién bi. Lan lan lwot cho ting vién bi vao 3 chiéc hop mot
cach nggu nhién. Khi d6:
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Ménh dé bung | Sai

(a) | Khong gian mau ctia phép thit ¢ s8 phan tir 1a 20.

(b) | S6 cach xép bi sao cho hop s6 1 khdng chira vién bi nao 1a 64.

(c) | S6 cach xép bi sao cho chi c6 hop s6 1 khong chita vién bi nao la 32.

(d) | X4c sudt dé khong c6 hop nao bi trong la %

» Cau 32.Lop 12A ¢6 40 hoc sinh trong d6 ¢d 30 hoc sinh gidoi mon Toan, ¢d 35 hoc sinh gidi mon
Tiéng Anh, 25 hoc sinh gi6i ca hai mén. Chon ngau nhién 1 hoc sinh. Xét cac bién cd:
A: “Hoc sinh dugc chon hoc gidi mon Toan”
B: “Hoc sinh duoc chon hoc gioi mon Tiéng Anh”

M¢énh dé Pung | Sai

(a) | P(A)=0,75

(
(b) | P(B)=0,875
(© | P(AnB)=0,625

(d) | P(AUB)=1

» Cau 33.Hai xa thu An va Binh cung bin vao mdt muc tiéu & hai thoi diém khac nhau vdi xac xuat
ban trung muc tiéu lan lwot1a 0,6 va 0,7. Xét cac bién co:
A: “Xa thu An ban tring muc tiéu”
B: “Xa tht Binh bén tring muc tiéu”

Ménh dé Pung | Sai

(a) | P(A)=0,6 va P(B)=0,7

(b) | Hai bién 5 A, B 12 hai bién o8 ddc lap

(c) | Xac suat ca hai xa tha déu khong bin trang muc tiéu la 0,42.

(d) | X4c sudt ca hai xa thu déu ban tring muc tiéu 1a 0,58.

& DUNG XAC SUAT €O DIEU KIEN
» CAu 34.Cho hai bién c6 A va B c6 P(B)=0,5;P(A|B):P(Alé)=0,4. Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

(a) | X4c sult ctia bién c6 AB 1a 0,02.

(b) | X4c suét ctia bién c¢5 AB 13 0,2.

(c) | Xac suat ciabiéncd A la 0,8.

(d) | A va B lahaibién c8 doc lap.
» Cau 35.Mot phan xuong c6 80% cong nhan la ni. Ti 1é cong nhan nit c6 tay ngheé cao la 40%, ti
18 cong nhan nam c6 tay ngheé cao 1a 55%. Chon ngau nhién 1 cong nhan ctia phan xuwdng.
Goi A labién c6 “Codng nhan duoc chon la nit” va Bla bién ¢ “Cong nhan duoc chon c6
tay nghé cao”. Khi d¢é:
Ménh dé bung | Sai

(a) | X4c sult ctia bién 5 A 12 0,8.

(b) | Xac suat ctia bién cd B 1a 0,43.

() | A va B lahaibién c6 doc lap.
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(d) | Xdc suét ctia biéh c§ A véi dieu kién B 1a i—;. ‘ ‘

» Cau 36.Gieo mot con xuc sac can d6i va dong chat 1 Tan. Xét cac bién co:
A: “ Mdt xuat hién cta con xtc sac ghi s6 5”
B: “ Mat xudt hién ctia con xuc sac ghi s6 1&”

Ménh dé Pung | Sai
@) P(A):%
(b) P(AmB):%
(o) | P(BlA)=1
(d) P(AIB):%

» Cau 37.Ban Ninh ¢ 4 tdm thé duoc danh s6 lan luot 1a 3;6;8;9. Ninh ldy ra 2 tdm thé trong 4
tAm thé d6 va xép chting thanh Lhang ngang mot cach ngau nhién d€ tao thanh mot s6 c6
hai chir s0. Goi A 1a bién cd “S6 tao thanh chia hét cho 2 “ va B la bién cO “S0 tao thanh
chia hét cho 3”. Khi d6:

Ménh dé Pang | Sai

(a) | Xac suatcuabiénco A 1a 0,5.

(b) | Xac suat cia bién cd AB 1a 0,25.

7 Y 2 o« A ~ &) AA A \ 1
(c) | Xac suat cua bién c0 A vdi diéu kién B la B

7 A, 2 « A7 A~ & DA N =y \ 2
(d) | Xac suat caa bién c0 A voi diéu kién B la —.

w

» Cau 38.Mot 16p hoc c6 17 hoc sinh nam va 24 hoc sinh nix. C6 gido goi ngéu nhién [an lwot 2 hoc
sinh (co thit ty) 1én tra 101 cau hoi. Xét cac bién co:
A: “ Lan th¢ nhat c6 gido goi 1 hoc sinh nam”
B: “ Lan tht hai ¢6 gido goi 1 hoc sinh n&t”

Ménh dé bung | Sai
(a) | P(BIA)=0,575
(b) P(BIZ):O,G
© P(ElA)=0,425

) P(BIA):O,4

» Cau 39.Trong mot hop cd 10 qua béong mau xanh va 12 qua béong mau do, cac qua bong cd khoi
lwong va kich thude nhu nhau. Ban Tudn 18y ngau nhién lan lwot 2 qua béng, mdi [an 1y
1 qua va khong hoan lai. Xét cac bién c¢6:
A: “Lan tht nhat 18y dwgc qua bong mau xanh”;
B: “Lan tht hai 18y duwoc qua bong mau xanh”.
| Ménh dé | Pang | Sai
5
(@) | P(A)= I ‘ ‘
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(0

(d) P(B):l—1

» Cau 40. Mot d6i van nghé gom 3 ban nam va 7 ban nit. Chon ngau nhién 3 ban débiéu dién mot
ti€t muc. Goi A la bién ¢ “C¢ it nhat mot ban nam trong 3 ban dwgc chon”, Bla bién c6
“Ba ban dugc chon c6 cung gidi tinh”. Khi do:

Ménh dé bung | Sai

(a) | Xac suat cua bién co B la 0,333.

(b) | Xac suat ctia bién co AB la %

(c) | X4c suat ctia bién cd A vdi diéu kién B 1a 0,024.

(d) | X4c suét cua bién 6 A véi dieu kién Bla % .

» Cau 41.Két qua khao sat nhiing bénh nhan bi dot quy, cia mot bénh vién cho thay ti 1€ bénh nhan
ho6i phuc sau dot quy 1a 35%; ti 1é bénh nhan dugc diéu tri trong 6 gio dau sau khi dot
quy, la 40%; ti 1é bénh nhan dwoc diéu tri trong 6 gio dau sau khi dét quy, va hoi phuc la
30%. Chon ngﬁu nhién mot bénh nhan bi dot quy duwgc diéu tri tai bénh vién. Khi do:

M¢énh dé Pung | Sai

Xac sudt nguwoi d6 duoc diéu tri trong 6 gio dau sau khi dot quy,

& biét rang nguoi d6 héi phucla 0,6.

Xac sudt ngudi d6 khong hoi phuc, biét rang nguroi d6 duoc diéu tri

R trong 6 gio dau sau khi dot quy 1a 0,4.

Xac sudt ngudi d6 héi phuc, biét rang nguoi d6 khong dwoc diéu tri

(c) trong 6 gio dau sau khi dot quy la % )

Viéc dua bénh nhan vao bénh vién dé€ diéu tri trong 6 gio dau sau
(d)

khi dot quy lam tang ti 1é hoi phuc 1én % lan.

» Cau 42. Mot clra hang c6 hai loai béng dén Led, trong d6 c6 65% bong deén Led 1a mau trang va
35% bong den Led la mau xanh, cac bong den cé kich thudc nhu nhau. Cac béng den Led
mau trang c6 ti 1& hong 1a 2% va cac béng dén Led mau xanh c§ ti 1& hong 1a 3%. Mot
khach hang chon mua ngau nhién 1 béng dén Led tir cia hang.

Xét cac bién co:
A: “Khach hang chon duoc béong dén Led mau trang”;
B: “Khach hang chon dugc bong den Led khong hong”.
Ménh dé Dung | Sai

@ | P ) 0,65

A
Bl A)=0,02
(| P(BIA )

(d) | P(B)=0,9765

(
) | P(
(
(
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"Mot kho hang c6 85% san pham loai I va 15% san pham loai II, trong d6 c6 1% san pham
loai I bi hdng, 4% san pham loai II bi hong. Céc san phdm c6 kich thude va hinh dang nhu
nhau. Mot khach hang chon ngau nhién 1 san pham. Xét cac bién cd:

A “Khéach hang chon dwgc san pham loai I';
B: “Khach hang chon duwoc san pham khong bi hong'.
M¢énh dé Pung | Sai

(@ | P(A)=0,85
(b) | P(BIA)=0,99
(c) | P(B)=0,9855
(d) | P(A1B)=0,95

» Cau 44. Mot xuong may stt dung mot loai linh kién duwgc san xuat ti hai co sé I va II. S6 linh kién
do co s6 I san xuat chiém 61%, so linh kién do co so II san xuat chiém 39%. Ti 1é linh kién
dat tiéu chudn ctia co 50 I, co s& 11 Tan luot 1a 93%, 82%. Kiém tra ngau nhién 1 linh kién
& xuong may. Xét cac bién co:

A, : “Linh kién dugc kiém tra do co sd I san xudt”;

A, : “Linh kién dwgc kiém tra do co s II san xudt”;
B: “Linh kién dwoc kiém tra dat tiéu chuan”.
Ménh dé Pang | Sai

@ | P(A)=0,39
(b) | P(BIA,)=0,82.
(c) | P(B)=0,8871

(d) | P(A 1B)=0,55.

C. Cau hoi — Tra loi ngan

3 DUNG XAC SUAT cO DIEN

» Cau 45.Cho 5 doan théng c6 d0 dai lan lwot 1a 3cm, 4cm, Scm, 12cm, 13cm. Chon ngéu nhién 3
doan théng trong 5 doan théng dé. Tinh xac suat dé 3 doan th;fmg duwoc chon la ba canh
ctia mot tam gidc vudng.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 46. Mot budi lién hoan ¢ 10 nam va 10 nit tham gia, trong d6 c6 8 cap vg chong. Chon ngﬁu
nhién mét d6i nam nit d€ bidu dién mdt tiét muc song ca. Tinh xac sudt d€ d6i nam nir

duoc chon khong phai 1a mot cdp vo chong.

vTralei: | | | | ]
» Cau 47.Chon ngau nhién 2 6 vudng bat ki trong 64 & vudng cta ban co vua. Tinh x4c suat d&€2 6
vudng duogc chon khong cting nam trén moét hang ngang hay cdt doc nao ctia ban co. Két

qua lam tron dén hang phiin mueoi.

vTraloi: | | | | |
» Cau 48.Chon ngau nhién 3 canh bat ki tr cAc canh ctia da giac déu 12 canh A A,...A,,. Tinh xac

suat d€ 2 canh bat ki trong 3 canh duogc chon khong c6 diém chung. Két qua lam tron dén
hang phin mueoi.

v Tra loi:
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@0 bao nhiéu cach xép 4 ban nam va 4 ban nt vao mgt hang doc sao cho 2 ban nam bat
ki khong ding lién nhau va 2 ban nit bat ki khong ding lién nhau?

vTréaloi: | | | | |

» Cau 50.C6 bao nhiéu cach 1ap mot mat khau 1a mot day 8 ki tw, mdi ki tw 1a mot chi s6 ma s8 1

xuat hién 3 [an, s0 2 xuat hién 3 Ian, s0 3 xuat hién 2 lan?

vTraloi: | | | | |

» Cau 51. Mot bo bai tt lo kho gom 52 quan bai, trong d6 c¢6 13 tt quy (mdi t& quy la mot bo 4

quan bai cting gia tri, vi du 4 quan At, 4 quan K,...). Rt ngau nhién 6 quan bai. Xac

suat rut duwoc 6 quan bai bao gom 1 t& quy va 2 quan bai con lai 6 2 tit quy khac nhau

L o a Aol N o sl e s A
la b voi 5 la phan so toi gian. Gia tri ctia a la bao nhiéu?

vTréloi: | | | | |

» Cau 52.C6 hai thung I va II chita cac san pham c6 khdi lwong va hinh dang nhw nhau. Thung [
c6 5 chinh pham va 4 ph& phdm, thung II c6 6 chinh phdm va 8 phé& pham. Ly ngau

nhién 1 san phdm tt thiing I sang thting II . Sau d6, 14y ngau nhién 1 san pham tir thing

II d€ str dung. Xéc sudt 1ay duwgc chinh pham tir thung II 1a bao nhiéu (lam tron két qua

dén hang phan tram)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 53.Ti I¢ bi bénh cim tai mot dia phwong béng 0,25. Khi thuc hién xét nghiém chan doan, néu
nguoi c6 bénh cum thi kha nang phan tng dwong tinh la 96%, néu nguoi khdng bi bénh
ctim thi kha nang phan ting duong tinh 8%. Chon ngau nhién 1 nguoi tai dia phuong d6.

Xac sudt nguoi duoc chon ¢é phan ting dwong tinh la bao nhiéu?
vTraloi: | | | | ]
» Cau 54.Hai ban Hai va Binh cling tham di mét ki thi trac nghiém, vong 1 thi Toan, vong 2 thi
Tiéng Anh. Mdi vong thi c6 8 ma dé dwoc danh s6 tir 1 dén 8. Mdi ban phai boc tham
ngau nhién 1 dé Toan va 1 dé Tiéng Anh. Xét bién cd A: "Hai ban c6 chung ma dé ¢ duy

A A \ o1y 7 A, 2 o« A7 A \ a 7. \ 7 A o A 7
nhat mot vong thi". X4c suat cia bién c6 A la b vOi a, b la cac so tw nhién khac 0, b <50

. Gia tri caa a+b la bao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 55. Mot hop chita 10 qua bong c6 cung kich thudce va khoi luong, trong dé ¢é k qua bong
mau xanh. Ban Duy chon ngau nhién dong thoi 3 qua bong tir hop. Tim k d€ xac suat ctia

bién c6 “Cé dang 2 qua béng xanh trong 3 qua bong duoc chon” dat gid tri 16n nhat.
vTraloi: | | | | |

&» DUNG XAC SUAT €O DIEU KIEN

» Cau 56.Cau lac bd van nghé cua truong Giai Phong ¢6 40 ban déu biét choi it nhat mét trong hai
loai dan la organ va guitar, trong d6 c6 27 ban biét choi dan organ, 25 ban biét choi dan
guitar. Chon ngﬁu nhién 1 ban. X4c suat chon duoc ban biét choi dan organ, biét ban dé
choi dugc dan guitar, la bao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 57. Mot hop c6 6 vién bi den va 8 vién bi tréng c6 cung kich thude va khoi lwgng. An 1ay mot
vién va khong hoan lai. Sau d6 Binh 1dy mot vién. Goi A la bién ¢ “An 1dy dwgc vién bi
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ng”, B la bién ¢ “Binh 18y duoc vién bi tring”. Tinh P(AB). Két qud lam tron dén hang

phin mueoi.

vTraloi: | | | | |
» Cau 58.Lop 12A c6 37 hoc sinh, trong d6 c6 15 hoc sinh thich mon Tin hoc, 20 hoc sinh thich
mon Tiéng Anh, 10 hoc sinh khoéng thich mon nao trong hai moén trén. Chon ngzxau nhién
1 hoc sinh. Xac suat chon duoc hoc sinh thich mén Tin hoc, biét hoc sinh d6 thich moén
Tiéng Anh, la bao nhiéu?

vTraloi: | | | | ]
» Cau 59. Thuee hién khao sat tai mot dia phwong ma so tré em nam gédp 1,5 [an s6 tré em nit, c6 8%
s6 tré em nam bi hen phé& quan, 5% s& tré em nit bi hen phé quan. Chon ngau nhién 1 tré
em. Gia st tré em dwgc chon bi hen phé quan. Xac suat chon duoc tré em nam la bao nhiéu
(lam tron két qua dén hang phan muwoi)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 60.Treong Binh Phtc c6 20% hoc sinh tham gia cau lac by am nhac, trong s6 hoc sinh d6 c6
85% hoc sinh biét choi dan guitar. Ngoai ra, c6 10% s6 hoc sinh khéng tham gia cau lac bo
am nhac ciing biét choi dan guitar. Chon ngau nhién 1 hoc sinh cua truong. Gia st hoc
sinh do6 biét choi dan guitar. Xac sudt chon dwoc hoc sinh thudc cau lac by am nhac 1a bao
nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 61.Mot khu dan cu c6 60% cac ho gia dinh c6 khong qua 4 thanh vién. Trong cac gia dinh
c6 khong qua 4 thanh vién, c6 20% gia dinh c6 ba thé hé cing chung song; trong cac gia
dinh c6 trén 4 thanh vién, c6 70% gia dinh c6 ba thé hé cling chung séng. Chon ngau
nhién 1 ho gia dinh trong khu dan cu. Biét rang gia dinh d6 c6 ba th& hé cing chung séng,
tinh xac suat d€ gia dinh d6 c6 trén 4 thanh vién.

vTraloi: | | | | ]

» Cau 62.Mot phong khdm c6 2 bacsi, 4 y ta va 1 ho li. Chon ra ngau nhién dong thoi 3 nguoi tir

phong khdm d6. Tinh x4c sudt d€ ca 3 déu lay t4, biét rang trong d6 khong cé béc si nao.

vTraloi: | | | | |

» Cau 63.Nam ban A,B,C,D,E x&p thanh mot hang ngang theo thit t ngau nhién. Tinh x4c suat
dé A dtng canh C, biét rang A khong dting canh E.

vTraloi: | | | | ]

» Cau 64. Mot hop chia 10 tam thé cung loai dwoc danh s6 lan luot tir 1 dén 10. Ban Xuan 14y ra
ngau nhién mot tdm thé tir hop. Néu tdm thé d6 ghi s6 chan, ban Thu sé 14y ra ngau nhién

tiép 1 tdm thé tir hop. Néu tdm thé d6 ghi s& 18, ban Thu sé 14y ra ngau nhién tiép 2 tdm

thé ttr hop. Tinh xac sudt d€ ban Thu 1dy duoc thé ghi s6 10. Két qud lam tron dén hang phin

Mot
vTraloi: | | | | ]

» Cau 65.Ban Chi ¢6 1 dong xu va 1 con xtic xac can do6i va dong chat. Chi gieo dong xu. Néu dong
xu xuat hién mét sdp, chi gieo con xtic xac 2 lan. Néu dong xu xuat hién mat ngtra, Chi

gieo con xtc xac 1 lan. Goi X 1a tong s6 chdm xudt hién. C6 bao nhiéu gid tri k sao cho
xac sudt X =k dat gia tri l6n nhat.

v Tré 1oi: |
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MON TOAN

Qﬁfﬁ)’ DE DANH GIA CHU DE 06

XAC SUAT

TOAN TU TAM o LA LSl o e
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phadt dé

PHAN DE

» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.
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Hai xa tha A,B mdi nguoi bin mdt vién dan vao muc tiéu. Gid st A, B 1a cic bién ¢d sau:
A" xa thu A ban tring”.

B:’xa thti B ban triung”".

Hay biéu dién bién ¢ C:“chi c6 mot xa tht ban tring” theo cac bién ¢35 A, B

A.C=AUB. B.C=ABNAB. C.C=ABUAB. D.C=ABUAB.

Cho hai bién ¢6 A va B la hai bién ¢8 doc lap, v6i P(A)=0,2024, P(B)=0,2025. Tinh
P(AlB).

A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.

C6 50 cau hoi van dap trong do6 c6 30 cau hoi kho, 20 cau hoi trung binh. Tim xac suat dé
sinh vién bdc duoc 2 cau, trong do6 ¢é it nhat mot cau trung binh.
A. 0,645. B. 0,545. C.0,3. D. 0,445.
Gieo dong thoi 2 con xtic xac. Xac sudt d& s6 cham xuat hién trén hai con xtic xac hon kém
nhau 3 la bao nhiéu?
Al B. L. ci. D. 1.

3 5 6 2
Cho 6 doan théng cododail, 2, 3,5, 7,9.Chon ngéu nhién 3 doan thrfmg trong 6
doan théng dé. Tinh xac suat dé 3 doan théng dwoc chon tao thanh mot tam giac.
NS L 3 n.i

3 5 20 2
Mot sot cam c6 100 qua, trong d6 cé 5 qua hong. LAy ngau nhién 4 qua. X4c suat dé trong
4 qua c6 1 qua hong gan nhat véi s6 nao sau day?
A. 0,875. B. 0,176. C. 0,398. D. 0,4.
Mot gia dinh no c6 2 dtta con. Tim xac sudt dé€ ca hai dita déu la con gai, néu biét rang it
nhat mot trong hai dira c6 mot dira 1a con gai (gia thiét xac suat sinh con trai va con gai

bang nhau).
A.l. B.l. C.l. D.l.
3 5 6 2

Mot 16p hoc cé 40 hoc sinh, trong d6 co 20hoc sinh gioi Toan, 15 hoc sinh gioi Van, 4
hoc sinh gioi ca hai mén. Chon ngﬁu nhién mot hoc sinh trong 16p. Tim xac suat dé hoc
sinh nay gioi it nhat mot mon.

A. 0,875. B. 0,175. C. 0,315. D. 0,775.

Cho mdt hop kin c6 6 thé ATM ctia BIDV va 4 thé ATM caa Vietcombank. Lay ngau
nhién [an lugt 2 thé (1dy khong hoan lai). Tim xac suat dé€ [an thit hai 1dy duoc the ATM
cua Vietcombank néu biét lan tht nhat da 1dy duoc thé ATM cua BIDV.
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A2 B. 2. c.l. D. 2.
9 3 9 9

» Cau 10. Ao so mi An Phudc triee khi xudt khau sang My phai qua 2 Tan kiém tra, néu ca hai lan
déu dat thi chiéc 40 d6 méi du tiéu chuan xudt khau. Biét rang binh quan 98% san pham
lam ra qua dwoc lan kiém tra th nhat va 95% san pham qua duoc [an kiém tra dau sé tiép

tuc qua dwoc lan kiém tra tht hai. Tim xac suat dé 1 chi€c ao so mi du tiéu chuan xuat

khau.
AD B 1L c > p. 8
98 1000 100 100

» Cau 11. Mot gia dinh c6 2 dira tré. Biét rang c6 it nhat 1 dira tré 1a con gi. Hoi xac sudt 2 dta tré
déu 1a con gai 1a bao nhiéu? Cho biét xac suat d&€ mot diza tré la trai hodc gai la bang nhau.

A2 B. . c2. D. 1.
5 16 17 3

» Cau 12. Mot hop chira 8 bi tré'mg, 2 bi do6. Lan lwgt bdc ting bi. Gia st [an dau tién bdc duoc bi

tréng. Xéc dinh x4ac suat Ian tht 2 boc dwoc bi do.
A2, B. L. c.d D. 2.
9 10 9 5

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai

7 7 A? A, “ A 2 . ’ 7. 7 A, 1 2 . ’ \ 1 » . ’ \ 1 T4
» Cau 13.May bay c6 thé xuat hién ¢ vi tri A vdi xac suat > Ovitri B la = ovitri C la =.Dbéban

roi may bay, nguoi ta bd tri mot khdu phéo ¢ mdi vi tri A, B,C. Biét rang xac suat ban
trang may bay cta moi khau phdo o A, B,C Tanluotla 0,9;0,8;0,7 va cac khau phao hoat

dong doc lap voi nhau. Khi do:
Ménh dé

Ding

Sai

(a) | X4c sudt d€ méy bay bi ban tring 1a 80%.

Gia stt may bay khong bi ban triing, xac sudt d&€ may bay xudt hién &

® | 43
10
© Ta néi rang “Xac suat d&€ may bay khong bi ban tring” 1a nhw nhau &
3 vi tri.

(d) | Xac xuat d€ may bay khong bi ban tring nhiéu kha nang & B.

» Cau 14.C6 hai chuéng tho. Chudng thit nhat ¢ 8 con thé trang, 4 con tho den. Chudng thit hai cé
4 con tho trang, 8 con thé den. LAy ngau nhién mot con tho tit chudng mot chuyén sang
chubng hai, sau d6 lai 1dy ngau nhién 1 con tho tir chudng 2 sang chudng 1. Cudi cung lai

18y ngau nhién 1 con tho tir chudng 1. Khi d6:

Ménh dé Pung | Sai
Xéc sudt d€ con tho chuyén tlir chudng 1 sang chudng 2 1a tho trang:
@ | 2
5
Xéc sudt d€ con tho chuyén tlir chudng 2 sang chudng 1 1a tho trang:
b1
3
(c) | Xac suat dé con thé chuyén tir chudng 2 sang chuong 1 1a thé den: % .
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» Cau 15. Mot nhom c6 50 ngroi duoc phong van ho da mua canh dao hay cay hoa mai vao dip Tét
vita qua, trong do6 c6 31 nguoi mua canh dao, 12 ngwoi mua cay hoa mai va 5 nguoi mua
ca canh dao va cay hoa mai. Chon ngau nhién mot ngudi dugce phong van. Khi do:

Ménh dé Dlng | Sai

(d) | Xac suat @& 1dy dugc con tho mau trang: % .

(a) | Xac suat dé€ nguoi d6 mua canh dao hodc cay hoa mai la %

Xac suat dé nguroi dugc chon mua canh dao va khong mua cay hoa

(b) 11

maila =—=.
35

Xdc suat dé nguroi d6 khdong mua canh dao va khong mua cay hoa

(c)

maila —.
15

Xéc sudt dé nguoi duoc chon mua cay hoa mai va khdong mua canh

d Lo 9
(d) daola —.
50
» Cau 16.Mot sinh vién phai trai qua lién ti€p hai mén: Toan va Van. Mén Van thi trude véi xac
suat thi d6 1a 0,6. Néu qua duwoc mdn Van thi sinh vién sé qua dwoc mén Todn véi x4c

suat 0,8; con néu khong qua mdn Van thi xac sudt d€ qua duwogc mdn Toéan chi con 0,3.
Khi do:

Ménh dé Pang | Sai
(a) | Sinh vién qua duoc ca hai mon vdi xac suat 0,48.

(b) | Sinh vién qua dung mot mon la 0,25.

(c) | Sinh vién qua it nhat mét moén 1a 0,73.

Biét rang sinh vién qua dting mdt mon, xac suat dé thi sinh qua mon
Toanla 0,5.
C. Cdu héi — Tra 101 ngin

» Cau 17.Ba chiéc may tinh cia mdt cong ty c6 xac suat sy cd trong thang Ian luot la 0,05;0,02;0,15

(d)

. Xac suat (lam tron dén hang phin tram) d€ c6 dung 2 may bi gap su cd trong thang la bao
nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 18.Khao sat vé mtrc dd quan tam ctia nguoi dan trong mot khu phé d6i voi 3 to bao X, Y,
Z,nguoi ta thu dwoc s6 liéu sau:
Co6 20% nguoi dan xem bdo X ; 15% xem bao Y ; 10% xem bao Z;
Co6 5% nguoidanxem X va Y; 3% xem Y va Z; 4% xem X va Z;
Co2% nguoidanxemca X, Y va Z.
Tinh x4c suat dé€ nguoi dan khong xem bat ky to bao nao? Viét két qua dwéi dang so thip

phan.

vTréloi: | | | | ]

» Cau 19.Ban An phai thuc hién hai thi nghiém lién ti€p. Thi nghiém th& nhat c6 xac suét thanh
cong la 0,7. Néu thi nghiém thit nhat thanh cong thi xac sudt thanh cong cua thi nghiém
thithaila 0,9. Néu thi nghiém thit nhat khong thanh cong thi xac sudt thanh cong ctia thi
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iém thw hai chila 0,5. Tinh xac suat dé€ chi c6 mot thi nghiém thanh cong. Viét két qua
duwoi dang so'thdp phan.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 20. Mot nha may san xuat 4o so mi ¢d ti 1é 4o dat tiéu chuan la 80%. Truwdc khi xudt xuong ra
thi treong, mdi cai do déu duwoc kiém tra chat lwgng. Vi sy kiém tra khong thé tuyét doi
hoan hao, nén mot cai 4o tot ¢ xac suat 0,9 dwoc cong nhan tdt va mot cai ao 16i ¢6 xac

suat 0,95 bi loai boé. Hay tinh ti 1€ ao dat tiéu chuan sau khi qua khau ki€ém tra chat luong
san pham. Két qud lam tron dén hang phiin tram

vTraloi: | | | | |
» Cau 21.Trong mot tran ddu bong da dién ra tai truong THPT, khi tran ddu buodc phai giai quyét
béng loat sut luan lvu 11 m, huédn luyén vién déi A dwa danh sach lan lwot 5 cau thu c6
xac sudt sut luan leu 11 m thanh congla 0,9; 0,8; 0,75; 0,70; 0,65. Xac suat dé chi co
cau thu tht 3 sat truot luan lwu (két qua lam tron dén hang phin tram) la bao nhiéu?
vTraloi: | | | | |
» Cau 22.C6 hai chudng thd. Chudng thit nhat c6 5 tho den va 10 tho trang. Chudng thit hai c6 3
tho trang va 7 thé den. Tir chudng thit hai bat ngau nhién mot tho cho vao chudng thit
nhat. Sau d6 bat ngau nhién mot thé ¢ chudng thit nhat ra. Gia st con thé bat dugc la con
tho trang. Tinh xac suat d€ con tho trang nay la con thé trang thudc chudng thit nhat. Két
qua lam tron dén hang phin tram.

vTraloi: | | | | |

Hét
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HINH HOC KHONG GIAN

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG
Chu De

>~
o Kién thirc co’ ban

1. Quan hé vudng goc

=

vuong goc véi moi dueong thang a nam trong mat phang (a)

Dau hiéu:

Tinh chat:

» TOAN T TAM — 0901.837.432

duong vuong goc =

Du’émrgr thang d duoc goi la vudng goc voi mit phang (a) néu d d

2 . . \ 2 9 a
Néu mgt dwong thang vudng goc véi hai dwong thang cat A : //
nhau cing thudc mot mat phing thi né vudng géc véi mdt
phing dy.

(1) C6 duy nhat mot mat phang di qua mot diém cho truede va vudng goc véi
mot duong thang cho trudc.

(2) C6 duy nhat mot dwong thang di qua mot diém cho triede va vuong goc véi
mot mit phang cho trudc.

(3) Cho hai dwong thang song song. Mot mat phang vudng goéc véi duong
thang nay thi cling vuong goc véi duong thang kia.

(4) Hai duwong thang phan biét cing vudéng géc véi mot mat phang thi song
song voi nhau.

(5) Cho hai mat phang song song. Mot dwong thang vudng goc véi mat phang
nay thi ciing vudng goc véi mat phang kia.

(6) Hai mat phang phan biét cing vudng géc véi mot duong thang thi song

song voi nhau.




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

‘c',Dinh Iy ba dudng vudéng gdc:

* Cho a nam trong () va b khong thudc (o) dong thoi khong , >
vudng géc voi(a). A,/

* Goi V' la hinh chiéu vuong goc cta b trén (a) _____________ -
e Khidéalbeall. Ty
o} A n/‘/ B

Hal mat phang ( ) (Q) cit nhau tao nén bon goc nhi dién.

Néu mot trong cac goc nhi dién d6 1a géc nhi dién vudng thi hai mit phang (P),(Q) goi

la vudng goéc voi nhau, ki hiéu (P) 1 (Q) .

Dau hiéu: Néu mgt phang nay chiza mot dwong thiang ma dwong thang dé vudng goéc véi mit
phing kia thi hai mdt phing dé vudng goc véi nhau.

Tinh chit:

(1) Néu hai mit phang vudéng géc véi nhau thi bat et dwong thang nao nam
trong mat phang nay va vuong goc véi giao tuyén cling vudng goc véi mat
phang kia.

(2) Néu hai mat phang cat nhau va ciing vuong géc véi mit phang tht ba thi

giao tuyén ctia ching vudng goc véi mat phang thit ba do.

2. Géc trong khéng gian

6 gum hm dmmg

’ ,__!.».9-.,

| 3-..: z

Gée gﬁra hai dudng thang a,b trong khong gian, ki hiéu (a,b), 1a goc gitta hai dudong thang

a' va b' cung di qua mot diém va lan luot song song hodc trung véi a va b.

Géce guxa ha1 mat phang la goc gitta hai duong thang lan luot vudng ﬁ
g6c v6i hai mat phang do.

al(a)}: ((a),(ﬁ))=(ﬂ))

bL(8)

() () ()0

+0°<((a).(9)) 290"
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Néu du’(mg thang d khong vudng goc véi mit phang ( ) thi goc gitra " ./d

duong thang d va mit phang (a) la géc gitta d vahinh chiéu d' caa duong
thing d trén (a), kihiéu (d,(«)). |

Cho ha1 ntra mat ( ) va (Q]) c6 chung bo 1a duong thang d . @
Hinh tao béi ( ) (Q]) va d duoc goila goc nhi dién tao boi ( ) va (Q ) &

d
,kihiéu [P,d,Q, |.

Hai nira mat (P] ), (Ql) goi la hai mat ctia nhi dién va d goi la canh ctia

nhi dién

3. Khodng cdch trong kh6ng gion

Cho d1em O va mat phang ( )
Goi H 1a hinh chiéu vudng géc ctia O trén mit phang (o:) .

T
Khi dé khoang cach gitta hai difm O va H duwoc goi l‘a/{ h /
khoang céch tir diém O dén mit phing (). a H

wil | 18

i

a

Cho duong thang a song song v6i mat phang (o ( )
Khoang c4ch gitta duwong thdng a va mit phang (a) la

khoang cach tir mot diém bat ki ctia @ dén mat phang (a)/( A - /
«

Ki hiéu : d(a,(a)) = d(A,(a))

5 Khoang cuch gma mat & mat =

Khoang céch gitra st mit phang song song (a),(3) la / M,
khoang cach tir mot diém bat ki thuéc mit phang nay dén |

mgt phang kia
Ki higu : d((a),(8))=d(M,(8)) véi diém M &(a)
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Khodng cdch giita duomg & duwdng—=4

Néu dwong vudng goc chung A cit hai duong thang chéo nhau a A
va b tai A,B thi d0 dai doan théng AB goi la khoang cach gitta hai “
duong thang chéo nhau a va b

RN b
Ki hiéu : d(a,b)= AB
B
& Cdch dung doan vudng géc chung ctia hai dwong thiang chéo nhau:
Cdch 1: Khi 2 vudng b

* Dung mot mat phéng (a):a,(a)J_b tai N

* Trong (o) dung NM La tai M /)ng/d\ly
* Doan MN la doan vudng goc chung ctia a va b @ M 1

Cdach 2: Khi a chéo b
* Dung mot mat phéng (P) - b,(P)//a . K M a

e Dung a' la hinh chiéu ctia a 1én mat phang (P),
bang cach 1y M ea dung doan MN L (P) , Iac do

a' 1a duwong thang di qua N va song song vdi a b n a
o i =q' 3 N
Goi H=a'nb, dung HK//MN = HK la doan = )H%/

vuong goc chung ctia @ va b
4. Thé tich c0a mét khdi da dién

rich |
Céﬁg thitc tinh thé tich cta khéi lang tru: V =Sh.
2 A e 4 1
Cong thirc tinh the tich ctia khoi chop: V = ESh .
. 5 " 1
Cong thtrc tinh thé tich khoi chép cut déu: V = 3h(51 +4/5,5, +52) :

Trongdo V, h, S,, S, lin lwot la thé tich, chiéu cao, dién tich hai ddy ciia khoi chdp cut déu.
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e BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau héi — Tra |&i trac nghiém

& =

o Vi

i

du7.1 =
Cho hinh chop S.ABC ¢ SA L(ABC), SB L BC (tham khéo hinh

vé). Trong tat ca cac mat ctia hinh chop S.ABC, ¢6 bao nhiéu mat la
tam gidc vudng?

®. 1 ®. 2 A o}
©. 3 ©. 4 2

= Loi giai

Cho hinh chép S.ABCD déy la hinh vuéng, canh bén SA vudng goc véi déy, SA = AB=a
. Tinh dién tich tam gidc SBD theo a.

®. ézf ®. £a2 ©. £a2 ®. ﬁa2
3 4 2 2
= Loi giai

.......................................................................................................

Cho hiﬁh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh cht nhat AB=a va AD =2a, canh bén
SA vudng goc voi day. Tinh thé tich V' caa khoi chép S.ABCD biét goc gitra hai mat
phang (SBD) va (ABCD) bang 60°.

@ V=H3X/E V_ﬂa\/g @ V_4a3\/E @ V_ﬂa\/g
. 15 . - 6 . - . - 3

15
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= Loi giai

, Vidu74, =
Cho chép S.ABC déy la tam gidc vudng tai B va AB=2BC =2a.Biét SA L (ABC) .Tinh
d(B;(SAC))

=l ®. a ©. 24 ®.

Js 2

......................................................................................................

 Vidu75, . A

Cho hinh chép déuS.ABC c6 canh dy bang ava CBS=a . Goi ¢ la goc gitra canh bén va

day. Tinh siny theo a.

®. sin<p=%‘/9—1zsin2% ®). sing = ‘/9—12sin2%
} 1 e . 1 . 2
. singp=—,[9—-4sin" — .sinp=—,[9+12sin” —
©. singp 3,/ 5 ©. sing 31/ 5

= Loi gidi
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Cho hiﬁh chop S.ABC c6 SA=h va SAJ_(ABC) va tam giac ABC déu canh a.Tinh
d(A;(SBC))

@ ah\ﬁ ﬂ‘\/g @ tlh\/g @ tlh\/g
\3a® +4h’ N3a® +4n° N3a® +4n° Naa® +3n°

E&LO\I. jai
.......................................................................................................
.......................................................................................................
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b Vidu7.7. =

” Ch hiﬁfl chop S.ABCD c6 ddy la hinh chit nhat; AB=a; AD =2a. Tam gidc SAB can tai
S va ndm trong mit phang vudng géc véi day. Géc gitta duong thang SC va (ABCD)
bang 45°. Goi M la trung diém ctia SD. Tinh theo a khoang cach d tit diém M dén

(SAC).
®. d:a\/ésls ®. dzza\8/19315 ©. 4" 51;315 o) dzza\8/19513

L\. * 2.
......................................................................................................
......................................................................................................
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— Tra |&i dung/sai

Cho hinh chop S.ABC c6 SA L (ABC), tam gidc ABC vuong tai B . Khi do:

M¢énh dé Plng | Sai
(a) | BC L(SAB)
(b) | SBLBC
(c) | Khoang cach tir C dén mat phang (SAB) la doan BC.
Khoang cach tir B dén mit phang (SAC) la doan AB.
Xét khoi tit dién ABCD ¢6 canh AB = x, cac canh con lai déu bf!mg 2x/§ . Khi do:
Ménh dé Pung | Sai

(a)

Dién tich tam gidc BCD bang S, = 33

(b)

Visep = ?x\/% -x’

Khi x =3 thi V:%

Khi x =32 thi thé tich khéi t dién ABCD dat gia tri 16n nhat.

Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 do dai canh day bang a, canh bén bang a3 . Goi
O la tam cua ddy ABC, d, la khoang cach tir A dén mit phing (SBC) va d, la khoang
cach tir O dén mit phang (SBC). Khi d¢:

Ménh dé Ping | Sai

(@ | SO L(ABC)

(b) dl :dz

(c) | d,=3d,

(d) | d=d +d, = 8‘;{2

=y, Vidu7.11. =
Cho hinh chép S.ABC c6 SA L(ABC), ABLBC, SA=AB=a, AC=ay3.Khi dé:

Ménh dé Pung | Sai

(a)

BC 1 (SAB)

(b)

Goc gifra dwong thiang SC va mit phang (SAB) bing CSA

(c)

tanEE’TB:l

(d)

Goc gitta duong thang SC va mit phang (SAB) bang 60°.
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Vidy7i2,

N

Cho hinh lang try tam gidc déu ABC.A'B'C’ c6 AB=a, AA'=2a. Khi dé:
Ménh dé Pung | Sai
(a) | Khoang cach gitta hai mat phang (ABC ) va (A’B'C’) béng 2a.

(b) | Khoang céch gitta duong thang B'C' va mat phang (ABC ) béng a.

(c) | Khoang cach tir diém A dén mit phang (BCC'B') bang a.

(d) | Khoang cach gitra hai duong thang AA’ va BC bang NED
C. Cau héi — Tra l&i ngan

P Vicu7.15,

Cho hinh Iap phuong ABCD- A'B'C'D’ ¢6 canh bing 1. Tinh s8 do ctia géc giira (BA'C)
va (DA'C). Don vi tinh: dj.

= Loi gidi

vTréloi: | | | | ]

......................................................................................................
......................................................................................................

......................................................................................................
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HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

o du 7.6, 4

’ Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giéc vudng can tai A, SH L (ABC) véi H 1a trung
diém BC.Biét AB=SC =1. Tinh khoang cach tir B dén mit phang (SAC). Két qud lam
tron dén hang phin muwoi.

= Loi giai

vTréaloi: | | | | |

.......................................................................................................
.......................................................................................................

» TOAN T TAM — 0901.837.432 Trang 146




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

DPé chuéan bi cho hoat ddng cam trai, ban An tim hiéu cac mau [éu cam trai c6 kich thude
nhw hinh vé.
260cm

180cm

350em 370cm
Ban An mudn biét thé tich chénh 1éch ctia hai [éu nén thuc hién tinh V, -V, , trong d6 V,

, V, Tan luot 1a thé tich ctia mau [éu cam trai ¢ hinh trai & phai. Gid tri ctia V, -V, bang

bao nhiéu decimét khoi (Iam tron két qua dén hang don vi)?

= Loi giai

vTréaloi: | | | | |

......................................................................................................
......................................................................................................

......................................................................................................
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» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.

» Cau 8.

» Cau 9.

» Cau 10.

» Cau 11.

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

e BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau hoi — Tra loi trac nghiém

Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD la hinh vuong va SD L(ABCD). Puong thang
AC vudng goc véi mat phang nao trong cac mat phang sau?

A. (SAB). B. (SAD). C. (SCD). D. (SBD).

Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD, O la giao diém caa AC va BD, M la trung diém
cia AD.Gbc nao sau day la goc phang nhi dién [B, AD,S] ?

A. SAB. B. SDB. C. SMO. D. SMB.

Cho khdi chép c6 dién tich ddy 1a 3a® va chiéu cao 1a a. Thé tich khéi chép dé bang
3

A. 3. B. a°. C. % D. 94°.

Cho khdi lang tru c6 dién tich ddy 1a 34® va chiéu cao la a. Thé tich kh&i chép d6 bang:
3

A. 34 B. a°. C. % D. 94°.

Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ . Géc gitta hai duong thang AC va A'B bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho hinh chép t& gidc déu S. ABCD), c6 tat ca cac canh déu bang a. Goc gitta duong thang
SA véi mat phang (ABCD) bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho hinh ch6p S.ABC ¢6 SA L(ABC) va ABLBC. Géc phang nhi dién [ A, BC,S |1a goc
nao sau day?

A. SBA. B. SCA.

C. SCB. D. SIA vé6i I la trung diém cua BC.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la hinh chit nhat c0 AB=3a, AD=2a, SA vudng
gbc véi mat phang (ABCD), SA=a.Goi ¢ la goc gitra duong thang SC va (ABCD) . Khi

doé tanp =?
NRLER p YL c ¥ p. 35,
13 11 7 5

Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B, canh bén SA vuong goc
v6i ddy. Biét SA=ay/3, AC =ay2. Géc gitta dudng thing SB va mit phing (ABC) bing?
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh cht nhat véi AB=a, AC = a\/g, SA =2a. Biét
SA 1 (ABCD). Thé tich ctia kh&i chép S.BCDIa

24° 4q°
AV, op =40, B. V, op =24°. C.Vipep=—"n- D. V= =5

Cho hinh chép ti& giac déu S. ABCD, c6 tat ca cac canh déu bang a. Khoang cach tir dinh
dén mat day bang:
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A. . B.#. C. a2, D. £

2
» Cau 12.Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'BC'D' ¢c6 AA'=2a, A'B'=2a, A'D' =a. Khoang cach tur

duong thang AA’ dén mit phang (BDD’B') bang:

A.

205 B. a2 c2. D, ™2

5 2 2

» Cau 13.Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc vudng tai B, AB=3a, BC = 4a, mit phang (SBC )
vudng géc véi (ABC). Biét SB=24y3 va SBC=30°. Tinh d(B;(SAC)).

A. 3‘;4/7 . B. 6a+/7. C. 6“;/7 . D. a7,

» Cau 14.Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vuong can tai B, AB=BC =2a. Tam giac
SAC cantai S c¢6 duwong cao SO = a3 vanim trong mat phang vudng goc véi mat phang
day. Tinh khoang cach gitta hai duong thang AB va SC theo a.

A.#. B.Za\/g. C.ll\/g. D. a.

» Cau 15.Cho ti dién ABCD c6 AB=CD=a, I]:% (I, J lan lwot la trung diém cua BC va AD).

S& do goc gitta hai duong thang AB va CD 1a
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
» Cau 16.Cho t& dién ABCD c¢6 DA=DB=DC va BDA=60°, ADC =90°, BDC =120°. Trong cac
mat cua tir dién do:
A. Tam gidc ABD c6 dién tichlon nhat.  B. Tam gidc BCD c6 dién tich 16n nhat.
C. Tam gidc ACD c6 dién tichlén nhat.  D. Tam gidc ABC c6 dién tich 16n nhat.

B. Cau hoi — Tra 101 diing
» Cau 17.Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, SAB la tam giadc déu va nam
trong mat phang vudng géc vai (ABCD). Goi H la trung diém cua AB.

M¢énh dé Ping | Sai

(a) | SH L(ABCD).

(b) | Gc gitta dudng thang SC va mit phang (ABCD) bang SCA.

© | cH=">
2

Goi «a 1a goc gifra dudng thang SC va mat phang (ABCD). Gié tri

(d)

cosa bang 1

» Cau 18.Cho hinh ch6ép S.ABCD ¢6 SA L(ABCD), ABCD 1a hinh thoi canh a, AC=4,5A = g Goi

H 1a hinh chiéu ctia S 1én canh CD.
| Ménh dé | Pang | Sai
(@) | AH_LCD. | |
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a3

AH =——.
2

(c)

Géce SDC la goc phéng nhi dién ctia géc nhi dién [S, CD, A].

(d)

S6 do cua gbéc nhi dién [S, CD, A] bang 30°.

» Cau 19.Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D'.

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

Géc gifta hai deong thing AB va A'C’ bing 45°.

(b)

Goi « 1a géc gitta duong thang A'C va mét phang A'B'C'D'. Gid tri

tana be\ing \/5

(0

Goi 3 1a s6 do cua goc nhi dién [B, A'C, B']. Gia tri tan 3 béng

V2
2

(d)

S6 do cua gbéc nhi dién [B’, A'C, D’] bang 120°.

» Cau 20.Cho lang try ABC.A'B'C' c6 (A’ABB') L(ABC), AA'=2a, A’AB=60°. Goi H 1a hinh chiéu
cua A’ trén AB.

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

Khoang cach giita hai duwong thang chéo nhau A'C’ va AB béng
khoang cach gitta hai mat phang (A’B'C’) va (ABC ) .

(b)

A’H khéng phai 1a doan vudng géc chung ctia hai duwong thang
chéonhau A'C' va AB.

(c)

A'H=a3

(d)

Khoang cach gifta hai dwong thang chéo nhau A'C’ va AB bang

» Cau 21.Cho hinh l1ap phuong ABCD.A'B'C'D' c6 canh bang 4.

Ménh dé

a.

Dung

Sai

(a)

Khoang cach giita hai dwong thang AB va DD’ bang 4.

(b)

a2

Khoang cach tir diém B dén mat phang (ACC '‘A") bang

(c)

Khoang céch tir diém B dén duong thing A'C’ bing §

(d)

Khoang cach gifta hai duong thang BD va A'C bang g.

» Cau 22.Cho hinh lang tru ABCD.A'B'C'D’ c6 ddy 1a hinh thoi canh 3a, ABC =60°, AA' = 2a. Dinh
A' cach déu ba dinh A,B,C. Goi G la trong tam cua tam giac ABC.

Ménh dé

Dung

Sai

(a)

A'G la duong cao cta hinh lang tru ABCD.A'B'C'D'.

(b)

D6 dai dwong cao ctia hinh ling tru ABCD.A'B'C'D’ bang a3

(0

9223

Dién tich hinh thoi ABCD bang 5

(d)

97° \/5

Thé tich khéi lang tru ABCD.A'B'C'D’ béang 5
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C. Cdu héi — Tra 101 ngdn
% Cau 23.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABC la tam gidc vudng can dinh A, AB= V2. Goi I 1a
trung diém cta BC, hinh chiéu vudng gdc ctia dinh S 1én mit phang (ABC ) la diem H
thoa man IA =-2IH, gbc gitta SC va mat phang (ABC ) bang 60°. Thé tich khdi chép
S.ABC béng bao nhiéu? Két qud lam tron dén hang phiin muwoi.
vTraloi: | | | | ]
» Cau 24.Cho hinh chép t gidc déu S. ABCD c6 canh ddy bang 4, canh bén bang 202 . Goi M la
trung diém ctia SA . Géc gitta dwong thang BM véi (ABCD) bang bao nhiéu d4?
v Tra 10i: ]
» Cau 25.Cho hinh chép S. ABCD cé day ABCD la hinh thoi canh a, ABC =60°. Goi O la giao diém

cia AC va BD. Biét rang SO J_(ABCD), SO :%a. Khoang cach tir O dén mit phéang

N ma m A A AN e Py . M [N
(SCD) bang — v&i — la phan s6 toi gian, m >0, n>0. Gia tri m+n bang bao nhiéu?
n n

vTraloi: | | | | |
» Cau 26.Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a4, SA L (ABCD), s0 do cua goc nhi

a+/30

n
v Tré loi: | | |
» Cau 27.Nguoi ta can do bé tong d€ 1am nhirng vién gach c6 dang khéi lang tru 21.5 em
luc gidc déu (hinh vé) vi chiéu cao la 4 cm va canh luc gidc dai 21,5 cm A
. Tinh thé tich bé tong theo don vi centimét khoi d€ lam mot vién gach icm
nhuw thé (lam tron két qua dén hang don vi). /

dién [S,BC ,A] bang 60°. Khoang cach giita hai duong thang SC va BD bang

Gid tri ca n bang bao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 28.Nguoi ta can xay dung cong trinh dé dé ngan nuwdc 1t ctia song. Mat cat ctia dé duoc thiét
ké véi s6 do nhw trong hinh vé. Tong thé tich vat liéu can dung d€ xay dung doan dé dé
béng bao nhiéu mét khdi (lam tron két qud dén hang don vi)? Biét rang doan dé thang va dai
100 m.

vTraloi: | | | | |
» Cau 29.Cho lang tru ABC-A'B'C' c6 thé tich bang 24. Goi M,N va P lan luot 1a cac diém nam

trén cac canh A'B;B'C' va BC sao cho M la trung diém cta A'B’, BN =%B’C' va
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BP = % BC . Puong thang NP cat duong thang BB’ tai E va duong thang EM cat duwong

thang AB tai Q. Thé'tich ctia khdi da dién 16i AQPCA'MNC' bang bao nhiéu? Két qud lam
tron dén hang don vi

vTraloi: | | | | ]
» Cau 30.Cho khoi lang tru diing ABC- A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vudng can tai C, AB=2 va
gbc tao boi hai mit phang (ABC’) va (ABC) bang 60°. Goi M,N lan luot la trung diém
ctia A'C' va BC.Mit phang (AMN ) chia khéi lang tru da cho thanh hai khoi da dién.
Khoi da dién ¢ thé tich nhé hon bang bao nhiéu? Két qud lam tron dén hang phiin muoi

v Tra 10i: ]

HET
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁt)’ DE DANH GIA CHU DE 07

HINH HOC KHONG GIAN

TOAN TU TAM S LA LS el o e
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phadt dé

PHAN DE

» Cau 1. Cho 4 diém khong déng phang A, B, C, D. Goi I, K Ian luot 1a trung diém cua AD va
BC. Giao tuyén cua (IBC) va (KAD) la:
A. IK. B. BC. C. AK. D. DK.

» Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. Goi d 1a giao tuyén ctia hai mat
phang (SAD)Vé (SBC ) Khang dinh nao sau day dung?

A. d qua S vasong song voi BD. B. d qua S va song song véi DC.
C. d qua S vasong song voi AB. D. d qua S va song song vdi BC.
» Cau 3. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Mit phang (DA’C’) song song A
v6i mit phang nao sau day? B/
A. (ABC).
B. (BDA'). ,f{a’_ _______________
C. (D' AC). ,
5
D. (B'AC).
» Cau 4. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’. Khang dinh nao sau day la ding?
A. AC//BD'. B. AB//B'C’
C. AB//A'C". D. AB'//DC'.
» Cau 5. Cho duong thang a4 nam trong mit phang (a). Gid st b (a). Ménh dé nao sau day
dang?
A.N&u b//(a). thi b//a B.N&u b cit () thi b cit a.
C.Néu b cdt (a) thi b//a. D.Néu b//a thi b//(a).

» Cau 6. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu, canh bén SA ¢
vudng gbc véi day (tham khao hinh vé dudi). Khi d6 s6 do goc gitra
hai mit phang (SAC) va (ABC) la
A. 45°.
B. 90°. A C
C. 30°.
D. 60°.
» Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng tam O, SA J_(ABCD). Goi M la

B

trung diém ctia SC . Khoang cach tit M dén mit phing (ABCD) bang do dai doan thang

nao?
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>
N > 17

A. MA. B. MS. C. MC. D. MO.
» Cau 8. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vuong tai B, ¢

SA 1 (ABC). Khoang cach tit C dén mit phang (SAB) bang do dai

doan thang

A. CA.

B. CS. A C

C. CB.

D. AB.

» Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat va SA L (ABCD)
. Géc gitta duong thang SC va mat phang (ABCD) la gbc nao sau
day?

A. SCA.
B. CSA.
C. SAC.
D. SAB.

» Cau 10.Mot con diéu duoc tha voi day cang, tao véi mat dat mot géc 60°. Poan day diéu (tir dau
O mat dat dén dau & con diéu) dai 10 m. Hoi khoang cach ctia con diéu cach mat dat bao
nhiéu centimét (két qua lam tron dén hang don vi)?

A. 668. B. 886. C. 866. D. 686.

» Cau 11.Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Khang dinh nao sau day sai?

A. AA'1(ABCD). B. AA'L(ABC). C.AA'L(ABD'). D.AA 1(DCC').

» Cau 12.Cho hinh chop S.ABC c6 SA vudng goc vdi day (ABC ) H la hinh chiéu vudng géc cta
A lén BC. Goc phang nhi dién [ S,BC, A ] 1a:

A. SAH. B. SBA. C. SHA. D. ASH.

. Cau hoi — Tra loi diing

» Cau 13.Cho hinh chép S.ABCDc6 day la t&t giac 16i véi M la mot diém trén canh SC,N 1a mot
diém trén canh BC.Goi O= ACNBD va K= ANNCD. Khi dé:

M¢énh dé Pung | Sai

(a) | Puong thang MNnam trong méat phang (SBC ) .

(b) | SO la giao tuyén ctia hai mit phang (SAC) va (SBD).

(c) | SK la giao tuyén ctia hai mit phang (SAB) va (SCD).

(d) | Prong thang SO va duong thang AM c6 mot diém chung.
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*@o hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong cung nam trong mot mat phang va c6
tam lan lwot 1a O va O'. Goi M, N lan lwot 1a hai diém trén cdc canh AE, BD sao cho

AM=%AE, BN=%BD. Khi dé:
M¢énh dé Pung | Sai

(a) | OO'//DF
(b) | OO’ cat mit phang (ADF)
(c) | OO’ cat mt phing (BCE)

(d) | MN song song v6i mit phang (CDFE)
» Cau 15.Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac déu, SA L (ABC). Goi M la trung diém BC, H

la hinh chiéu vuéng géc cua A trén SM. Khi d6:
Ménh dé bang | Sai

(@) | SALBC
(b) | BC L(SAM)

(c) | AH L(SBC)

@ Goi K 1a hinh chiéu vuong géc cua A trén SC. Khi d6 duong thang

SC khong vuong goc véi mat phang (AHK) :

» Cau 16.Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chit nhat, canh SA vudng gbc véi mat
phang (ABCD), SA=AB=a, AD=3a.Goi M la trung diém BC.

M¢énh dé Ping | Sai

(a) | Goc gitta duong thang AB va (SAD) bang 90°.

(b) | Goc giita dudng thang SB va (SAD) bang 45°.

(© | Cot([s,cD, 4]}

(d) | Cos([S,DM, A])= g

C. Cau hoi — Tra loi ngan

» Cau 17.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la ntra luc giac déu véi canh 4. Canh SA vudng
gbc voi day va SA = av3. M 13 mot diém khac B va & trén canh SB sao cho AM vuong

goc véi MD. Khi d6, két qua cta ti s6 SS—AI;I bang bao nhiéu? Viét két qua duwdi dang thip

phan.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 18.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang 10. Canh bén SA vuéng
gbc voi mit phang (ABCD) va SC=10v5. Goi M,N lan luot 1 trung di€m ctia SA va

CD. Tinh khoang cach d gitta BD va MN (lam tron két qua dén hang phin tram).
vTraloi: | | | | |
» Cau 19.Nguoi ta xay dung mdt chan thap bang bé tong c6 dang khdi chdp cut t gide déu (Hinh
v&). Canh ddy duwdi dai 5m, canh ddy trén dai 2m, canh bén dai 3m . Biét rang chan thap
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oc lam bang bé tong twoi véi gia tién 1a 1.500.000d0ng /m® . Tinh s6 tién d& mua bé tong
twoi lam chan thap theo don vi triéu dong (lam tron két qua dén hang don vi).
2m

<z

3m

Sm

a3

» Cau 20.Cho hinh hop diing ABCD.A'B'C'D’ c6 AA' = — day ABCD la hinh thoi canh a va goc

vTraloi: | | | | |

BAD=60°. Goi M va N Ian luot la trung di€ém cuia cac canh A'D" va A'B’. Khoang cach

aNm .
. Tim m.

tir diém A dén mit phing (BDMN) 1a -

vTréloi: | | | | |
» Cau 21.Ban Nam lam mot cadi mang thoat nidc mwra, mat cit 1a hinh
thang can c6 d¢ dai hai canh bén va canh day déu b%ang 20 cm

, thanh mang nghiéng vdi mdt day mot goc ¢ (O° <p< 90°)
(tham khao hinh vé). Ban Nam phai nghiéng thanh mang mot
goc bao nhiéu dé€ lvong nudc mwa thoat dwoc la nhiéu nhat? e o

vTraloi: | | | | |

» Cau 22.Phan trong ciia mot bé dung nuwdc duoc xay c6 dang hinh hop chiv
nhat c6 chiéu cao 2m nhu hinh bén. Ban Minh 18y mét thanh

thudc théng dt dai cdm vao bé sao cho mot dau cham day bé va

d€ thude tira vao mép dudi ctia thanh miéng b€, danh ddu diém

twa. Sau dé rat thude 1én, ban Minh do dwoc d6 dai ctia phan

thude chim trong nuwdcela 1,55m va do dai cia phan thudce tir diém

duoc danh dau dén diém dau cham day bé la 2,5m. Muc nudc

con lai trong bé dugc bao nhiéu mét?

vTraloi: | | | | |

Hét
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Chu Dé
HE TOQA PO KHONG GIAN Oxyz

a
o Kién thirc co’ ban

_ Cac khai niém: =

» Vecté a mot doan thang c6 hudng
» Gid ciia vecto 1a duong thang di qua hai dau mut cua vecto.
» D§ dai ciia vecto la khoang cach gitra hai dau mut cua vecto.
» Hai vecto cung phwong néu gia ctia chung song song hodc trung nhau.
» Hai vecto bang nhau néu ching ciing huéng va ciing do dai.
» Hai vecto d6i nhau néu chung ngwoc hudng va cung d¢ dai.
gu'; );hép i‘ogn: iy
» Téng cua hai vecto: H_B + 5? - AC.
» Hiéu cua hai vecto: E - A_C, -CB
Chu y:
= Néu ABCD 1a hinh binh hanh thi AB+AD = AC (Quy tic hinh binh hanh).

- Néu ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop thi AB+AD+AA'= AC' (Quy tic hinh hip).
» Tich ctia sO k vdi vecto d la modt vecto:

= Ki hiéu ka .

= C6 do dai bang |k|.|d|.

» Cung hudéng véi vecto @ néu k >0

» Nguoc hudng véi vecto @ néu k<0.
Chu y:
= Vi hai vecto bat ki @,b va hai s6 thuce Ik, ta co:

k-(d+b)=k-d+k-b; (h+k)i=h-d+k-d

» Hai vecto ,b khéc vecto 0 cung phuong < c6 mot s6 thuwee k#0: d = kb
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» Néu I 1a trung diém doan thang AB thi IA+IB=0

» Néu G la trong tam tam giac ABC thi GA+GB+GC =0

» Néu I 1a trong tAm t& dién ABCD thi GA+GB+GC+GD =0
Véi moi diem M bat ki thi

- IA+IB=0= MA+MB =2MI

- GA+GB+GC = 0= MA+ MB+MC =3MG

« GA+GB+GC +GD = 0=> MA + MB + MC + MD = 4MG
M6 rgng: Trong khong gian, cho ba diém A, B,Cvabd sd m,n,p (m+n+p#0).

= Ton tai duy nhat di€m I sao cho mIA+nIB+ pf =0

= V6i moi diém M thi mMA +nMB+pMC :(m+n+p)ﬁ

Cho hai vecto 4,b khac vecto 0 . Tich vo hudng ctia hai vecto @ va b,
» Ki hiéu 4 -b

» La mot s thuc duoc xac dinh boi cong thire: |@ b= ‘ZiHE ‘.cos([i,g)

trong do (E,E) la goc giika hai vecto @,b .

Chu y: Véi cac vecto 4, b, bat ki va sd thuc k tuy y, ta co:

—

=d-d .Ngoaira, i°=0<d=0

) r(a; b; c)<:>M(a; b; C).

» Néu i =(a; b; c) thi il =ai +bj +ck , nguoclai, néu i =ai +bj +ck thi ii=(a;b;c).

X=X,
» V6i E:(xl;y];zl) va b=(x2;y2;zz),tacc’): i=b<qy =v,.
Z =2

1 2

» Cho hai diém A(xA;yA;zA) va B(xB;yB;zB).Khidé, E:(xB—xA;yB—yA;ZB—zA )
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Cho ha1 véc to u:( ];y,;z,) va 5:(x2;y2;zz).Khi do:
» uivz(x]ixz;y]iyz;zlizz)

»ometi=(m-x;m-y;m-z), meR.

|

» Hai vécto i va o, (6 = 0) cung phuong < c6é mot sd thuc m sao cho {y, =my, .

= Néu d=(x;y;z) thi ‘ﬁ|=\/ﬁ=\/x2+y2 +z°.
= Néu A(x;;y,;z) va B(x,;y,;z,) thi ‘AB‘:\/(xz—x1)2+(y2—y1)2+(22—zl)2

Uu-o +yly2+zz

CC N SR S

>»U-v=xx,+YY, +2,z,

» I:ﬁ;ﬁiI:[yl A,

y2 ZZ ’22 X
Ch y:

TR R

’
2 x2 yZ

X, = mx,

Z, =mz,

» Hai vécto i va U khac vécto 0 : cos(ﬁ 5

. M(xM;yM;zM) la trung di€ém doanthéng AB thi I(x’“;xa;yA;yB ;ZA;ZBJ.

r

* G(x.;Ys:7. ) 1a trong tam AABC thi G(xA+J;B+xC;yA+y?,B+yC 'ZA+Z33+ZC).

».Neulﬁ # 0 va c6 gid vudng goc v6i (P) thi 7 goi la véc to phap tuyén (VIPT) ctua (P) .
» Hai véc to khong cuing phueong c6 gia song song hodc thudc (P) goi la cdp véc to chi
phuong cua (P )

Chu y:

» Mat phang ( ) di qua diém I(x,;y,;z,)va nhan 7 =(a;b;c)lam véc to phép tuyén c6
phuong trinh téng quat la:
ax+by+cz+d=0 véi d=—ax,-by, —cz
» Mt phang di qua A(4;0;0), B(0;b;0), C(0;0;¢) v&i abc #0 c6 phwong trinh la:
Yy

X
—aZ
a

PR (phuong trinh m3t chan)
c
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Cho hal-mat phang ( ), (P,) Tan Iuot ¢6 phwrong trinh tong quat la:
Ax+By+Cz+D =0 va Ax+By+C,z+D, =0
Goi i, =(A,;B;C,), 1, =(A,;B,;C,) Ian luot 1a hai véc to phép tuyén cta (P,), (P,).

172 27 Har 2
i o=k,
(P)//( )<:>tontalso thuwe k#0 sao cho .

1
1 2

» (P)L(Pz)q AA,+BB,+CC,=0

1

Khoang cach tor d1em M( O,yo;zo) dén mat phang (P) :Ax+By+Cz+ D =0:
|Ax, + By, +Cz, + D|

d(M’(P)) B m

» Hé phuong trinh <y =y, +bt a, b, c khong dong thoi bang 0, t 1a tham s6, duoc goi
z=2z,+Dbt

la phuwong trinh tham s6 cua A di qua M, (x0 Yo 2, ) va cod VICP ii = ( )

» Pudng thang di qua diém M, (x,;y,;z,) va o vecto chi phwong i = (a b; c) (abc#0)

; X—X - % = 7
thi c6 phuong trinh chinh ticla ~ 0 =¥ by 0 _Z7%
a C

) Vz trl tu’(mg doz

Cho halrdu’ong thang phan bi¢t A,, A, lan luwgt di qua M,, M, va tuwong tng c6 i, i, la
hai vecto chi phirong. Kh1 do, ta co:

[ul,u
» Al /! A2 < 5

[ul,Mle} #0

[ii,;i, | # 0
[id,;1, |- MM, =0

» A[ cat A2 =

—_—

» A, va A,chéonhau < [;i, |- MM, #0
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ong trinh mit ciu =

» Phuong trinh mat cau tam I (a HEk c) ban kinh R 1a
(cha)2 +(y—b)2 +(Z*C)2 = R?
» Phuong trinh x* +y* +z° — 2ax — 2by — 2cz + d = 0 xac dinh mdt mit cau khi va chi khi

@+ +ct-d>0
Ngoai ra, néu a’ +b’ +c’—d >0 thi phwong trinh d6 xac dinh mot mat cau tam I (a ;b ;c)

vabankinh R=+a* +b*+c*—d.

6. Goc

= = =

» Cdsin ctia goc giita hai duwong thing
Cho hai dudng thang A, va A, c6 VTCP Ian lwot 1a @, =(a,;b,;¢,), 1, =(a,;b,;c,) . Khi d6:

.8, +bb, +cc, |

COS(Al ,Az) =
Jalz +b’+c} -\/af +b, +c)}

Nhan xét: A, LA, < aa, +bb, +cc, =0

» Sin ciia goc giita duong thing va mit phing

Cho dudng thang A ¢6 VICP 1a i =(a,;b,;¢,) va (P) c6 VIPT 7i=(a,;b, ;c,). Khi d¢:
‘ala2 +bb, + clcz‘

sin A,(P) =
( ) \/alz +b +¢] -\/azz +0," +¢,’
» Cdsin ctia goc giita hai mdit phing

Cho (P) va (P,) ¢6 VIPT lan luot 1a 7, =(A,;B,;C,), ii, =(A,;B,;C,). Khi d¢:

|A/A, +BB,+CC,|
COS((PI)’(P2))=\/A2+BIE_:C2 .1\/21£]12-1|—Bzz+c2
1 1 I 2 2 ?
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e BAI TAP TIEU BIEU

A. Cau héi - Tra |&i trac nghiém

Vidusl =

Cho hai vecto ;0 co |ii‘ =

5’=3 va (ﬁ;ﬁ):60°. Khi d6, ii.7 bang;
®. 3 ®. 6 ©. 343 . 12

= Loi giai

Tfong khong gian Oxyz, mat cau (S) : (x - 2)2 +(y — 3)2 + (z - 4)2 =9 c6 ban kinh bang:
®. 81 ®. 9 ©.3 ®. 6

= Loi giai

Cho hinh hinh hop ABCD.A'B'C'D’, c6 ddy ABCD hinh binh hanh tam O . Khi d6 2.A0
bang véc to nao sau day?

E——

®. AC ®. AD ©. AC ©. AB

N\ e e 2 e
= Loi giai
...........................................................................................

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Tfng khéng gian Oxyz, phuong trinh nao sau day la phuong trinh tong quat ctia mat
phang?
@, x-3y*+z-1=0  ®. ¥ +2y+4z=0 ©. 2x-y+z-1=0 ©. x+y+42°-1=0

= Loi giai

x=1+2¢
Trong khong gian Oxyz, phuong trinh chinh tac ctia duong thang d:{y=3t la:
z==2+t
x+l_z_z—2 ® x—l_z_z+2 x+1_g_z—2 x—1 z_z+2
®. 2 3 1 ®. 1 3 =2 ©. 2 3 2 ©. 2 3 1

» Vidug6. =
/ Tfong khong gian cho diém O va bon diém A, B,C, D khong thang hang. Diéu kién can
vadua dé A,B,C,D tao thanh hinh binh hanh la

®. o7+;o_s’=§:+;a§ ®. &+;o_c’=@+2o_'s
©. O—»A+O_C’=O_B’+O—D’ @.ﬁ+@+(7@+(f5=6

= Loi giai
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toa d6 (Oxy)cé phuong trinh tham s& la:

x=1+t x=1 x=1+t¢ x=1+t¢
®. Jy=1 ®. Jy=1 ©. {y=1 @. Jy=1+t
z=1 z=1+t 7= 7=
= Loi gidi

trinh ciia mat cau (S ) la:

®. (x—1)2+(y+3)2+22:2 ®. (x—1)2+(y+3)2+zz=4
©. (x+1) +(y-3) +2* =4 ®@. (x+1) +(y-3) +2* =2
= Loi giai

e, Viduso. =

c6 phuong trinh la:

®. (x+1)2+(y+2)2+(z+1)2:6 ®. (x—1)2+(y—2)2+(z—1)2:6
©. (x+1)' +(y+2) +(z+1)" =36 @. (x-1) +(y-2) +(z-1)" =36
= Loi gidi
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> Vlldu810
ABC va AMN . Khoang cach tir G dén K la:

= Loi giai

B. Cau hoi — Tra |&i ding/sai

®. GK:? ®. GK:% ©. GK:% D). GK:T

V2

Ch ta 'dlen OABC, c6 OA,OB,0OC doi mot vudng géc va OA=5,0B=2,0C =4. Goi
M, N lan luot la trung diém caa OBva OC. Goi G,K lan luot la trong tam cta tam giac

Trong khong gian cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’" ¢6 d¢ dai canh la a. Goi Ola

giao diém ctia BD va AC . Khi dé:

Ménh dé Ping | Sai
(@) | AAC-A'A=AB+AD
(b) | BC'=A'A+BC
() | CO=C'A’-0A’
Cho hmh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ c¢6 canh bang a.
Dat AB = i AD = y; AA'=z . Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

@ | AC =F+7+3

(b) | AB=3+7

() | Géc gitra véc to BA' va vécto A'C’ bing 60°.
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(d) | Goi M la trung diém cta BC. Do dai vécto A'M bang 3—;.




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Mt thép trung tam kiém soat khong lvu ¢ san bay cao 80 m st dung
ra da c6 pham vi theo doi 500km duoc dat trén dinh thap. Chon he

truc toa do Oxyz c6 g6c O triing v6i vi tri chan thap, mit phing (Oxy)

trung voi mat dat sao cho truc Ox huwodng vé phia tay, truc Oy huéng _HE IF"[;."

Ul

vé phia nam, truc Oz hudng thang diing 1én phia trén (hinh vé) (don vi -

trén moi truc tinh theo kilomét).
Mot may bay tai vi tri A cach mat dat 10km, cach 300km vé phia déng va 200km vé phia

bac so v6i thap trung tim kiém soat khong lwu. Khi do:
Ménh dé Pung | Sai

(a) | Ra da ¢ vi tri c6 toa d6 (O; 0;0)

(b) | Vitri A c6 toa do (300;200;10).

© Khoang cach tit may bay dén ra da la khoang 360,69km (lam tron két
c

qua dén hang phin trdam).

(d)

 Vidugld, =

>

Ra da ctia trung tam kiém soat khéng luu khong phat hién dwgc may
bay tai vitri A.

Tfong khéng gian Oxyz (don vi moi truc tinh theo kilomét), mot tram thu phét séng dién
thoai di dong dugc dit ¢ vi tri I(1;3;7). Tram thu phét song d6 duogc thiét k& v6i ban
kinh phua song 1a 3km . Khi do:

Ménh dé Pung | Sai

Phuong trinh mét cau (S) d€ mo ta ranh gidi bén ngoai cia viing

@ pht séng trong khong gian la (x+1)2 +(y+3)2 +(z+7‘)2 =90.

(b) | Biém A(Z; 2;7) nam ngoai mat cau (S)

© Néu nguoi dung dién thoai 6 vi tri c6 toa do ( Rk 7) thi c6 thé s
c

dung dich vu ctia tram thu phat song do.

« Néu nguoi dung dién thoai 6 vi tri c6 toa do (5; 6;7) thi khong thé st

dung dich vu ctia tram thu phat song do.

C. Cau hoi — Tra I&i ngan

—
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P Vidus.15. =

'ffong khéng gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(l;—l;B),B(—l;—l;Z) va C(—3;—2;2).

Tinh cos ZEE .

= Loi gidi

vTréaloi: | | | | |

Trang 166
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.Goi I 1a trung diém ctia doan thang BC va G la trong tdm cta tam giac ABD . Tinh d6
dai BI. Lam tron két qud dén hang phin muoi.

= Loi giai

vTréloi: | | | | |

Vidy8.17. =
Tfong khéng gian chon hé truc toa d¢ cho trudc, don vi do 1ay

kilomét, ra da phat hién mot may bay chién dau cua Nga di
chuyén véi van tdc va hudéng khong doi tir diém
M (500;200;8) dén diém N (800;300;10) trong 20 phtit.

Néu may bay tiép tuc gitt nguyén van tdc va hudng bay thi sau 5 phut tiép theo toa do

ctia may bay la (a; b;c). Tinh gid tri a—b?

= Loi giai

vTréloi: | | | | |

..................................................................................................................................................................
..................................................................................................................................................................
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Viaysas, 4
) Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.Goi M, N lan lugt la cac diém trén doan AC va C'D sao
cho, DN=%DC’, AM =§AC.Khi phan tich BN = x.BA+y.BC +2.BB' thi gia trj x+1+z

bang bao nhiéu?
= Loi giai
vTréaloi: | | | | |

Cho hinh hép ABCD.A'B'C'D'. Goi M 1a diém trén canh AC sao cho AC =3MC. Liy N
trén doan C'D sao cho C'N =xC'D. Khi MN//BD' thi gia tri x (lam tron két qua dén hang

phin tram)

= Loi giai

vTréaloi: | | | | |

...........................................................................................
...........................................................................................
...........................................................................................

...........................................................................................
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Vidys.20, =

Cho hinh chép S.ABCD déy la hinh thang vudng tai A va D, SA L(ABCD). Géc gitta

SB va mit phang ddy bang 45°, E la trung diém cta SD, AB=2a, AD=DC =a. Tinh
khoang cach tit diém B dén mit phang (ACE ) Keét qua lam tron dén hang phin muwoi.

= Loi giai

vTréloi: | | | | ]

..........................................................................................
..........................................................................................
..........................................................................................
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» Cau 1.

» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.
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HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

e BAI TAP LUYEN TAP

A. Cau hoi — Tra loi trac nghiém

Cho tt dién ABCD. Ldy Gla trong tam cua tam giac ABC . Phat biéu nao sau day la sai?

_— —  — = —_— — —  — &

A. GA+GB+GC=0. B. GA+GB+GC+GD=0.
C. (ﬁ—a:ﬁ. D. ﬁ+ﬁ+ﬁfz3ﬁ.

Cho t& dién ABCD, goi I la trung diém ctia doan thfmg AB. Vecto ﬁ cung hudng véi
vecto nao sau day?

A. BI. B.CD. C. CI. D. AB.
Cho hinh hép ABCD.A'BC'D'. Khi d6 AA'+ AD bing
A 1ol
A. AD'. B. AB'. C. AC'. D. AC.
Cho t& dién ABCD. Goi M, N lan lwot la trung diém cua BC,CD. Goi G la trong tam

cua tam giac BCD. Khi do AB+AC+ AD béng
A

A. 6AM . B. 3AN. C. 3AG. D. 6AG .
Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Goi M va N Ian luot la trung diém cta BC va CD. Vecto

nao sau day bang 2MN ?

A. AD. B. A'C'. C. BD'. D. BC.
Cho tt dién déu ABCD c6 canh bang 2. Khi d6 AB.CA bang

A.2. B. -243. C. 24/3. D. -2.

Trong khong gian Oxyz, cho vecto 4 = (3; -1 2). Do dai ctia vecto @ bang
A. 6. B. V14 . C.2. D. 4.




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

ong khong gian Oxyz, cho diém M thdéa man OM = 21?+3]7—4I_c'. Toa d§ cua diéem M

la
A. (-432). B. (2;3,-4). C. (3-4;2). D. (-2,-3;4).
» Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a = (1 -1; 2) (2, 3;— ) Toa do cta vecto d+b 1a

A. (-1,4;-5). B. (-1,-4;5). C. (32-1). D. (2,-3;-6).

» Cau 10.Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a :(2; —3;1);b :(—4;1; —1) va E=(—2;—7;1). Biét
rdng ¢ =x-d+y-b, voi x,y 1a céc s6 thye. Khi d6 x+y bing
A. 5. B. 1. C. 2. D. 4.

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto i = (3,' 2; —1), U= (5,' —4; 2) . Toa d6 cua vecto 1 —0
la
A. (-2;6;-3). B. (2,-6;3). C. (-2-2-3). D. (2,2;1).

» Cau 12.Trong khong gian Oxyz, cho vecto i = (1; —2; 3). Toa d¢ ctia vecto -3 la
A. (3,-6;9). B. (-3;,-6;-9). C. (3,6:9). D. (-3;6;-9).

» Cau 13.Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc MNP co M(Z; -3 4), N(l; 2; 3) va P(3; —2;2).
Trong tam ctia tam gidc MNP c6 toa do la
A. (2-13). B. (6;,-3;9). C. (-21-3). D. (-6;3,-9).

» Cau 14.Trong khong gian Oxyz, tich vd hudng cta hai vecto i = (2; 3 —3) va o= (—3; —2;4) bang
A.\[22.429. B. —/224/29. C. 24. D. -24.

» Cau 15.Trong khoéng gian Oxyz, cho cac vecto a= (1; -1 2);5 = (—3,' 2; —2);5 = (—2; 5,'1) va

3:(—2;—3;—1). Biét r%mg 3:x-ﬁ+y-l;+z-8, véi x,y,z la cac sO thuc. Khi d6 x+y+z

bang
A. 3. B. -1. C. 1. D. 3.
» Cau 16.Trong khong gian Oxyz, khoang cach gitta hai di€ém I (3; 5 —7) va K (—5,' 5;—1) bang
A. 100. B. 20. C. 10. D. 17.
» Cau 17.Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto i = (3;1,' —2), V= (—2;1;5). Toa d0 cua vecto [ﬁ; 5]
la
A. (57;-11). B. (-7;13,-5). C. (7;-115). D. (-5-7;11).

» Cau 18.Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'. Cap vecto nao sau day la cdp vecto chi phwong
ctia mét phang (ABB’A') ?
A. ABva AD. B. ABva AD . C. ABva A'B. D. AB va CC'.

» Cau 19.Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau day la vecto phap tuyén cta mit phang
(P):x+3y—4z+5=0?
A. i, =(3;4;5). B. i, =(1,3-4).  C.i,=(134). D. 7i, =(3;—4;5).

» Cau 20.Trong khong gian Oxyz, mat phang di qua diém K(l 1 1) nhan u = (1 0; 1) = (1 1 O) la

cap vecto chi phwong c6 phuong trinh tong quat la:
A. x+y+z-3=0. B. x-y+z-1=0. C.x+y-z-1=0. D.-x+y+z-1=0.
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ong khong gian Oxyz, mat phéng cit ba truc toa dd tai ba di€ém D(3;O;O),
E(O; —2;0),G(O; 0; —7) c6 phuong trinh chinh ticla
X Yy z X

A ——=—— +1=0. B. -+=+-=1. C.——-=—= =1. pD.X-Y.2
3 2 7 3 2 7 3 2 7 3 2 7

» Cau 22.Trong khdng gian Oxyz, duong thang di qua diém I (15; —16;17)Vé1 nhan i = (—7; 8; —9) la

vecto chi phwong c6 phuong trinh tham s6 la

x=15-T7t x=15-T7t x=15-7¢ x=-7+15¢
A.{y=-16+8t. B.{y=-16+8t.  C.{y=-16+8t.  D.{y=8-16t .
z=17-9t z=17-9¢ z=17-9t z=-9+17t

» Cau 23.Trong khong gian Oxyz, vecto nao sau day la vecto chi phuong ctia duong thang

Xx-5_y-9_ z-12,

A 8 6 3
A. i, = (8; 6;3). B. i, = (8; 6;—3). C.u,= (—8; 6;—3). D. i, = (5; 9;12).
» Cau 24.Trong khong gian Oxyz, mdt cau tam [ (—6; —9;15) va duong kinh bang 10 c6 phuong
trinh la
A. (x+6) +(y+9) +(z-15) =100. B. (x+6) +(y+9) +(z-15) =25.
C. (x—6) +(y~9) +(z+15) =100. D. (x—6) +(y—-9) +(2+15) =25.

» Cau 25.Trong khong gian Oxyz, di€ém nao trong cac diém sau day thudc mat cau
(S):a®+y*+2* =507
A. M(3;4;6). B. N(4;4;5). C. P(3;4;-5). D. O(-33;-5).

B. Cdu hoi — Tra loi ding/sai
» Cau 26.Cho t&¢ dién ABCD. Goi M, N lan luot la trung diém cua AB, CD va I 1a trung diém
caa MN. Goi G la trong tam ctia tam giac BCD.

Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai

(@) | MA+MB=0

(b) | AC+BD =2MN

_— — — — &

(©) | IA+IB+IC+ID=0

(d) | 3AI-2AG=0
» Cau 27.Cho hinh chép ti giac déu S.ABCD c6 do dai tat ca cac canh déu bang a.
Ménh dé

(@) | Tk giac ABCD 1a hinh vudng

» TOAN TU TAM - 0901.837.432




HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

) | Tam gidc SBD vudng cantai S.
(©) (ﬁ,ﬁj) = 45°

(d) | SB.BD=-a?
» Cau 28.Cho hinh chép déu S.ABCD. Goi O 1a giao diém cua AC va BD.

Khi do:

Dang | Sai

@ | AB+CD=0

(b) | 0A+0OC =0

(c) | SA+SB+SC+SD=250

(d) (s?-f)(s_ls#s?):o

» Cau 29.Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'BC'D’' ¢6 AB=1, AD=2, AA'=3. Goi M la mot diém
trén doan CC’ sao cho CM =2MC'.

A D
B : ¢
AM
Ak D
B ¢
Khi do:
Ménh dé Pang | Sai

— 33—

(a) | AA' = > CM

(b) COS(M,TC') o

(c) m=:§é+ﬁ+%ﬁ

(d) | AM.BD=0

» Cau 30.Trong khong gian Oxyz, cho cac vecto a= (—2; 3,'1);5 = (1,' —1;2);?: = (—7;9; —5) va
d =(7;5,-1). Khi do:

| Ménh dé | Pang | Sai

@ | 2i=(-46;2) |
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3:[5;5}

(0

i+2b= (0;1;5)

» Cau 31.Tron

» Cau 32.Tron

(d) | ¢=2d-3b
g khong gian Oxyz, cho cac diém A(-11;,-2), B(3;-2;-1) va C(-3,-2;2). Khi dé:
Ménh dé bang | Sai
(a) | Toa @0 vecto AB 1a (4; —3;1).
(b) | Khoang cach tir diém A dén mat phang (Oyz) bang 1.
Biét rang t& giac ABCD 1a hinh thang c6 hai ddy 1a AB, CD va
| AB=2CD. Hoanh d¢ cita diém D 1a x=—1.
Biét rang duong thang BC cat mat phang (Oxy) tai diém I, khi d6
d] B 1
Ic 2
g khong gian Oxyz, cho cac diém A(3,- —4;1), B(l;l; —1) va C (2; 0; —3) . Khi d6:
Ménh dé Pang | Sai

(@)

Hinh chiéu vudng géc ctia B 1én mat phang (Oxz) co toa do (1,' 0; —1)

(b)

Toa do trong tam ctia tam giac ABC la (2; -1 —1).

()

Biét ré“mg diém I thoa man diéu kién IA+3IB—2IC =0. Cao dod caa
diétm [ la z=-2

(d)

Xét M la diém thay d3i trén mat phang (Oxz). Gia tri nho nhét cua
biéu thticc S=MA? +3MB* —2MC? bang 1.

» Cau 33.Trong khong gian Oxyz, cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1la hinh chit nhat, canh
bén SA vudng gbéc voi mat phéng day. Cho biét A(O;O;O), B(2;O;O), D(O;S;O) va
5(0;0;3).

Khi dé:

Ménh dé

Dang | Sai

(@)

Toa dd diém C 1a (2; 0;3).

(b)

Dién tich ctia tam gidc SCD bang 3V2.

(0

» TOAN TU TA

Hinh chiéu vudng géc cia diém A trén mit phang (SCD) la
H| 0; § ; § .
2'2

M —0901.837.432




(d)

» Cau 34.Tron

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

Goi « la goc gitta dwong thing SC va mit phing (SBD) ,tacéd

sino >—.
3

Ménh dé

g khong gian Oxyz, cho cac diém A(1;,-2;3), B(-2,1,2), C(3;-1;2). Khi do:

Pung

Sai

(a)

E—

AB=(-3;3-1)

(b)

AC =(-2;-1,1)

(0

AB=3AC

(d)

Ba diém A,B,C khong thing hang

» Cau 35.Trong khong gian Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD c6 A(Z; -1 —2), B(3;1;2), C(l; —1;1)

, D(xD;yD;zD). Khi do:

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

Eé=(1;2;4)

(b)

D—C: = (1—xD;—1—yD;1—zD)

(0

DC = AB

(d)

Toa dd diém D la (o; 3 3)

» Cau 36.Trong khong gian Oxyz, cho hinh chép déu S.ABCD c¢é ddy la hinh vuong tam O, canh
bang 24/2; canh bén SA =4

Khi dé:

Ménh dé

Dung

Sai

(@)

Toa d6 diém A 1a (0;2;0)

(b)

2 226

Trong tam ctia tam giac SAB la G£§ T3

(c)

Néu E (a; 0; b) 1a diém trén (Oxz) sao choba diém C, E, G théng
hang thi a.b=+/3

(d)

Néu M(O; m; n) 1a diém trén (Oyz) sao cho MG+ MB dat gi4 tri

» TOAN TU TA

nho nhat thi m? +n° =1
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Ménh dé

D(0;2;0), A’(0;0;2). Goi M, N Ian luot la trung diém ctia AB va AA’. Khi do:

Pung

ong khong gian Oxyz, cho hinh lép phuong ABCD.AB'C'D' ¢6 A(0;0;0), B(2;0;0),

Sai

(a)

Toa dd diém M la (1,- 0; o) .

(b)

Toa do diém N 1a (0;1;0) .

(c)

Phuong trinh mat phang (DMN ) la % + % +§ =1.

(d)

Khoang cach tir diém C’ dén mit phang (DMN) bang g :

» Cau 38.Trong khong gian Oxyz, cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 A'(—2;—1;1), B(1;3;—2),
C(-14;2) va C'(-1;3,-3). Khi do:

» Cau 39.Tron

Ménh dé bung | Sai
(a) | Toa d0 cta vecto CC' 1a (0; —1;—5).
(b) | Cao @0 ctia diéfm A 1a z=6.
(c) | Dién tich tam gidc ABC nho hon 10.
(d) | Thé tich ctia khéi lang tru ABC.A'B'C’ bang 479.
g khong gian Oxyz, cho cac diém A(-1;2;1), B(3,1;3) va C(-1;5;5). Khi do:
M¢énh dé Pung | Sai
(@) | AB=3
(b) | Ba diém A, B,C khong thang hang
Biét rang D la diém thudc mat phang (Oxy) sao cho tit giac ABCD
(c)
la hinh thang. Hoanh d¢ diém D la x = —g
Biét rang E la chan duong phan gidc ctia géc A trong tam gidc ABC
(d) . Hoanh d0 ctua diém E la x =%
» Cau 40.Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phang (P) Y= O,(Q) :\[3x— y—2024=0.
Xét cac vecto n, = (O;l;O),;'i2 = (\/5, —1;0).
M¢énh dé Pung | Sai

(@)

ii, la mot vecto phap tuyén ctia mat phang (P)

(b)

i, khong la vecto phap tuyén ctia mat phang (Q)

(0

n-n,=-1

(d)

» Cau 41.Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A:

(P):

» TOAN TU TAM - 0901.837.432

Géc gita hai mit phang (P),(Q) bang 30°.

x-2024 y z+2025
2 1 =2

2x+2y—z+1=0. Xét cac vecto i =(2;1;,-2),7i=(2;2;-1).

| Ménh dé

va mat phang




)

HUGNG DAN ON TAP KY THI TRUNG HOC PHO THONG

ii 12 mot vecto chi phuong ctia dwong thang A

(b)

71 1a mot vecto phap tuyén ctia mat phang (P)

(c)

cosin ctia goc gitra A va (P) la g

(d)

A

2

: -3
» Cau 42.Trong khong gian Oxyz, cho hai duwong thang A, :%: y—l
2 z—
: x+4 _yre_z 4 . Xét cac vecto 1, :(1;—1;2) va i, =(2;1;—1).
2 1 -1
Ménh dé

Goéc gitta duong thang A va mat phang (P) bang khoang 63° (lam

tron dén hang don vi cua d9).

z+3 .
=—— Vva
2
Pang | Sai

(@)

Puong théng A, di qua diém Ml(O; 3; —3) vaco i, = (l; —1;2) la mot

vecto chi phuwong.

(b)

Duong thang A, di qua diém M, (—4; —2;4) va co i, :(2;1;—1) la

mot vecto chi phuong.

(c)

[ 4,10, | =(L-5;-3)

(d)

Hai duong thang A, va A, chéo nhau

» Cau 43.Trong khong gian Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo mét), mot ngon hai dang dugc dat

Gvitri [ (17; 20; 45). Biét rang ngon hai dang d6 duoc thiét k& véi ban kinh phu sang 1a 4

km.

Ménh dé

Dang | Sai

(@)

Phuong trinh mat cau d€ md ta ranh gidi bén ngoai ctia vung pha
séng trén bién ctia hai déng la: (x —17)2 +(y - 20)2 +(z- 45)2 = 40007,

(b)

Néu nguoi di bién o vi tri M (18; 21 50) thi khong thé nhin thay duoc
anh sang ttr ngon hai dang.

()

Néu nguoi di bién o vi tri N (4019,' 21; 44) thi ¢6 thé nhin thay dugc
anh sang ttr ngon hai dang

(d)

Néu hai nguoi di bién ¢ vi tri c6 thé nhin thdy dwoc anh sang tir
ngon hai dang thi khoang cach gitta hai nguoi d6 khong qua 8 km.

C. Cdu héi — Tra 10i ngdn
» Cau 44.Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'BC'D'.Goi M, N lan luot la trung di€ém ctia A'D’ va C'Df

. Goi ¢ la gbc gitta hai vecto MN va A'B.S6 do ctia géc ¢ bang bao nhiéu d6?

v Traloi: | |

» Cau 45.Treo mot vat nang cd trong luong 30 N boi ba s¢i day giong hét nhau, cac soi day doi mot

tao v6i nhau mot goc 90° nhu hinh vé. Goi E, E,, F, lan luot 1a cac Iyc cang cua ba soi day

noi trén. B 16n caa luc E bang bao nhiéu Niuton? (Lam tron két qua dén hang don vi).
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vTraloi: | | | | ]
» Cau 46.Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ c6 canh bang a. Goi M, N Tan luot 1a trung diém

caa A'D' va C'D'. Tich v6 huéng MN .C'B=nd’ (n 12 s8 thap phan ). Gia tri cia 7 bang

bao nhiéu?

vTréloi: | | | | |
» Cau 47.Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC co A(l; 3;5),B(1;1; 3),C(4,' —2,'3). S& do cua

géc ABCbang bao nhiéu d4?

vTraloi: | | | | ]
» Cau 48.Trong khong gian vdi mot hé truc toa dd cho trudce (don vi do 14y theo kildmét), mot chiéc

méy bay dang di chuyén véi huéng bay khong ddi tir diém (-50;30;10) dén vi tr ha cdnh
la (2; 3 0). Hoi duong bay ctia mdy bay hop v6i mdt dat mot goc bao nhiéu do6? (Lam tron

két qua dén hang phin tram).

vTraloi: | | | | |
» Cau 49. Mot phong hoc ¢6 thiét ké dang hinh hdp chir nhat véi chiéu dai 10 m; chiéu rong 7,2 m
va chiéu cao 3,3 m. Mot chiéc quat tran duoc treo trén tran nha tai vi tri chinh gitra tran

nha ctia phong hoc nhu hinh sau.
Mac treo

—— Thanh treo

Xét hé truc toa d6 Oxyz c6 gbc toa dd O truing véi mot goc phong va mit phang (Oxy)

tring v6i mat san nhu hinh minh hoa (don vi do 18y theo mét). Biét rang thanh treo
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bng co ctia quat cd do dai 0,8 m. Gia str toa dd ctia ddng co chiéc quat tran 1a I (a; b; c) .

Khi d6 a+b+c bang bao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 50.Trong Mot nguoi diing 6 mat dat diéu khién hai flycam d€ phuc vu trong mot chwong

trinh ctia dai truyén hinh. Flycam I 6 vi tri A cach vi tri diéu khién 150m vé phia nam va
200 m vé phia dong, dong thoi cach mat dat 50m. Flycam IT & vi tri B cach vi tri diéu khién
180m vé phia béc va 240m vé phia tay, dong thoi cdch mat dat 60m. Chon hé truc toa do
Oxyz véi gde O 1a vi tri nguoi diéu khién, mat phang Oxy trung v6i mat dat, truc Ox 6
hudng trung véi hwdng nam, truc Oy cd hudng trung véi hwdng dong, truc Oz vuong goc
véi mat dat hudng 1én bau troi, don vi trén mdi truc tinh theo mét. Khoang cach gitta hai
flycam d6 bang bao nhiéu (lam tron két qud dén hang don vi)?
vTraloi: | | | | |
» Cau 51.Trong khong gian véi Oxyz, xét mat phang (P) di qua hai diém A(2; O;O) , M(l;l;l) va
cit cac tia Oy, Oz Tan luot tai hai diém B,C (B,C khac goc toa dd O). Dién tich tam giac
ABC nhé nhat bang bao nhiéu? (Lam tron két qua dén hang phin muwoi).
Traloi: | | | | |
» Cau 52.Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P) :3x+y+4z—-2024=0 va

(Q) :x+3y—4z—2025=0. Goc gitta hai mit phang (P);(Q) bang bao nhiéu do (lam tron

két qua dén hang don vi)?

vTraloi: | | | | |
. -25
» Cau 53.Trong khong gian Oxyz, cho hai dwong thang A : x+324 =Y > i5 va
x—-26 Yy z b n . y 2 3 AN NIV
A,: c . Ul Goc gitra hai dwong thang A, A, bang bao nhiéu d¢ (Iam tron két qua
dén hang don vi)?
vTraloi: | | | | ]
; -5 :
» Cau 54.Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: X—IZ =V > _ 12 va mat phang

2
(P) 112y +5z+1=0. Gdc gitta dudong thang A va mit phang (P) bang bao nhiéu d6 (lam

tron két qua dén hang don vi)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 55.Trong khong gian Oxyz, cho tit dién ABCD c6 A(5;3;6),B(1;,1;,4),C(2;1;2) va D(0;0;4).

Khoang céch tir diém A dén mit phang (BCD) bing bao nhiéu?

vTraloi: | | | | |
» Cau 56.Khi gén hé toa do Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo met) vao mot can nha sao cho nén

nha thudc mit phang (Oxy), ngudi ta coi m&i mai nha la mot phan ctia mit phang va thay
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vitri A,B,C ¢ mainhabén phailan luot 6 toa do (2;0;4),(4;0;3) va (4;9;3). Goc gitra
mai nha bén phai va nén nha bang bao nhiéu do (lam tron dén hang don vi)?
vTraloi: | | | | |
» Cau 57.Hai chiéc khinh khi cau bay 1én tit cing mot dia diém trong khong gian. Sau mot khoang
thoi gian, chiéc thit nhat nam cach diém xuat phat 3 km vé phia Déng va 2km vé phia
Nam, dong thoi cadch mat dat 0,5km; chiéc thit hai ndm cdch diém xudt phét 1 km vé phia
Béc va 1km vé phia Tay, dong thoi cich mat d4t 0,3 km. Ciing thoi diém d6, mot nguoi
dtmg trén mat dat va nhin thay hai khinh khi cau nédi trén. Biét rang, so véi cac vi tri quan
sat khac trén mat dat, vi tri nguoi d6 duing c6 tong khoang cach dén hai khinh khi cau 1a
nho nhat. Hoi tdng khoang cach nhé nhat dy bang bao nhiéu ki 16 mét? (Lam tron két quad
dén hang phiin mwoi).

vTraloi: | | | | ]
» Cau 58.Khi gén hé toa d0 Oxyz(don vi trén mdi truc tinh theo kilomet) vao mot san bay, mat

phéng (Oxy) trung vdéi mat san bay. Mot may bay o vi tri A(3; -2; 3) s€ ha canh to6i vi tri
B(8; 8;0). Goéc gitta duong bay (mdt phan ctia duong thang AB) va san bay (mdt phan

ctia mat phang (Oxy)) bang bao nhiéu dd (lam tron két qud dén hang don vi)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 59.Khi gan hé toa d6 Oxyz (don vj trén mdi truc tinh theo Kilomet) vao mot san bay, mat phang

(Oxy) tring véi mat san bay. Mot may bay bay theo duong thang tir vi tri A(5; 0; 5) dén
vitri B (10;10; 3) va ha canh tai vi tri M(a; b; O) .Giatri cta a+b br:fmg bao nhiéu (viét két

qua dwdi dang so'thip phin)?

vTraloi: | | | | |
» Cau 60.Voi hé truc toa d6 Oxyzsao cho O ndm trén mit nwdc, mit phéng (Oxy) la mat nudc, truc

Oz hudng lén trén (don vi do: mét), mot con chim bdi ca dang ¢ vi tri caich mat nudc 2m
, cach mat phang (Oxz), (Oyz) lan lwot 1a 3m va Lm phdéng thang xudng vi tri con c4, biét
con ca cach mat nwéc 50cm, cach mat phéng (Oxz),(Oyz) lan lwot la m va 1L5m. Tong
hoanh d6 va tung do diém B Itic chim boéi c4 vira ti€p xtic véi mat niede bang bao nhiéu?

7
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» Cau 2.

» Cau 3.

» Cau 4.

» Cau 5.

» Cau 6.

» Cau 7.
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KY THI TOT NGHIEP THPT NAM 2025 MC)N TOAN

Qﬁt)’ DE DANH GIA CHU DE 08

HE TOA PO KHONG GIAN Oxyz

TOAN TU TAM RS e LA LS el o e
Thoi gian lam bai 90 phiit, khong ké'thoi gian phadt dé

PHAN DE

Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(Z; 0; O), B (O; -3 O) va C (O,' 0; 5) . Viét phuwong trinh
mit phang ( ABC)
X Y  z X Y z

+—-=0. B. ——=+—-=1. C. 2x-3y+5z=1. D. 2x-3y+5z=0.
2 35 2 35

Trong khong gian Oxyz, cho mét cau (S):x* +y +2z°+2x—2z—7=0. Ban kinh cta mt

cau da cho bang

ANT. B. 9. C. 3. D. 15.
n . \ 2 x-2 y-3 z-1 , ., , \
Trong khong gian Oxyz, dwong thang d: X c6 mot vecto chi phuong la

A. i =(2;31). B. i, =(6;3;9). C. i,=(3,96). D. i, =(1,2;3).
Trong khong gian Oxyz, khoang cich tir diém A(1;-2 ;3) dén mat phang
(P):x+3y—4z+9=0 la

A.@. B. \8. c. i D.@.
13 J26 13

Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC ¢c6 AB=3,BC=4,CA=5 va (ABC ) song song
voi (P) :x+2y+2z—-3=0. Biét ba canh cuia tam giadc ABC ti€p xtc voi mat cau

(S):x* +y? +2° =2. Khi d6 mit phing (ABC) cat truc Ox tai di€m nao dudi day?

A. —1;0;0 . B. 1;O;O ) C. (—3;0;0). D. E;O;O .
2 2 2

: ,  X— 1
Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A cé phuwong trinh chinh tac xTB = % = % .
Phuong trinh tham s8 cta dwong thang A 1a
x=2+3t x=3+2t x=-3+2t x=-3-2t
A Jy=-3-t. B. {y=-1-3t. C.iy=1-3t . D. Jjy=1+3t
z=t z=t z=t z=t

Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(O; —1;1) va B(1;1;0) . Diém M thudc mat phang
(Oxy) sao cho OM =+/13.. Dong thoi duong thang d di qua M va song song Oz cat AB
tai diém C(u;b;c), a>0.Khi doé gia tri a+b+c b%mg

A. 5. B. —E C. 4.

5
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x=1+t
Cau 8. Trong khong gian Oxyz, cho dwong thing A:{y =2+t va diém M(2;1;4). Khi d6 hinh
z=1+2t
chidu ctia M trén duong thang A 1a diém nao trong cac diém dudi day?
A. (2,33). B. (1,2;1). C. (0;3,-1). D. (3;4;5).
» Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(Z;l;—l) va B(l; 0;1) . Duong kinh mat cau (S ) di
qua hai diém A, B va c6 tam thudc truc Oy la
A. 26 B. 24/2. C. 42. D. V6.
» Cau 10.Trong khong gian Oxyz, cho phuong trinh x°+y*+2z° +2mx+4y+13=0. Tim m dé

phuong trinh da cho la phuong trinh mat cau.
mz=3 B {m >3

. . C. 3<m<3. D. -3<m<3.
m<-3

m<-3

» Cau 11.Trong khong gian Oxyz, cho hai mat phang (P):x-y+4z-2=0 va (Q):2x-2z+7=0.
Goc gitta hai mat phang (P) va (Q) la
A. 60°. B. 45°. C. 30°. D. 90°.

» Cau 12.Trong khong gian Oxyz, cho hai mit phéing (P) :2x+by+4z-3=0 va
(Q) rax+3y—2z+1= 0,(a,b € R). Vi gid trinao cta 4 va b thihai mat phéng (P) va (Q)
song song voi nhau?

3

A.a=1b=-6. B. a=-1Lb=-6. C.a:—z;bzg. D.a=-1b=6.

. Cdu hoi — Tra 101 diing

» Cau 13.Trong khong gian Oxyz (don vi trén mdi truc tinh theo mét), mot ngon hai dang duoc dat
ovitri [ (17; 20; 45). Biét ngon hai dang d6 duoc thiét ké véi ban kinh phu sang la 4km.
Khi do:

M¢énh dé Pung | Sai

Phuong trinh mat cau d€ mo ta ranh gidi bén ngoai ctia vung phu

@ | sang trén bién ctia hai dang 1a (x-17)" +(y—20)" +(z—45)° = 4000°.

®) Néu nguoi di bién ¢ vi tri M(18;21;50) thi khong thé nhin thdy duoc

anh sang ttr ngon hai ddng.

© Néu nguoi di bién o vi tri N (4019; 21; 44) thi ¢6 thé nhin thay duoc
c

anh sang tit ngon hai dang.

Néu hai nguoi di bién 6 vi tri c6 thé nhin thdy duwoc anh sang tt

(d) ngon hai dang thi khoang cach gitra hai ngwoi d6 khong qua 8km.

» Cau 14.Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 A(0;0;0); B(2;0;0); B'(2;0;2); D'(0;2;2). Goi
M Tan luot la trung diém caa BB'. Khi do:
Ménh dé Dung | Sai

(a) | Phrong trinh mat phang (A'BD) X+y+z=2.

(b) | AC’ la mdt vec to phap tuyén ctia mit phang (A'BD)
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(c)
(d) ‘ Diém K(4;4;—2) thudc mit phang (A’MC) ‘ ‘

Khoang cach d(C,(A’MD)) =% ‘ ‘

» Cau 15.Trong khong gian Oxyz cho diém I (1,' 2; —2) va duong thang (d), mat phang (P) nhuw

sau: (d): X_yrs_zt2
1 2 2

theo giao tuyén ¢4 chu vi 8r. Khi dé:

M¢énh dé Pung | Sai

(@ | U= (1,' 2; 2) la vecto chi phwong cua (d) .

, (P):2x+2y+z+5:0. Mat cau (S) tdam I, sao cho (P) cit (S)

(b) | Mat cau (S) c6 phuong trinh (x—l)2 +(y- 2)2 +(z+ 2)2 =25.

Mt phing chita (d) va ti€p xtic v6i (S) c6 phuong trinh Ia
2x-11y+10z-25=0.
(d) | Puong thang (d ) va mit c‘éu(S ) khong c6 diém chung.

(0

» Cau 16.Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc déu ABC voi A(6,' 3;5) va duong thang BC c¢6
x=1-t
phuong trinh {y=2+t.Goi A la duong thang di qua trong tam G cta tam gidc ABC va
z=2t
vuong goc voi (ABC ) . Khi do:
Ménh dé Pang | Sai
(a) | Mot vecto chi phuong ctia duong thang BC 1a ii= (1,' 2;2 ) .

Phuong trinh mit phang qua trung triec ctia doan BC 1a
x—y—2z+7=0.

(c) | Toa d6 diém G(2;2;3).
(d) | Piém Q(1;-2;5) thudc duong thang A.

(b)

C. Cau héi — Tra 1oi ngdn
» Cau 17.Trong khong gian Oxyz, phuong trinh mat phang di qua diém M (2 ;2,'1), cat cac tia
Ox,0y,0z Tan luot tai A,B,C sao cho OA=20B=20C 1a x+by+cz+d=0. Tinh

b*+c?+d?.

vTraloi: | | | | ]
» Cau 18.Trong khong gian Oxyz, goi (d ) la duwong thang di qua diém A(l; 2; 1) song song voi mat
phang (P) :x—y—z—2025=0 va c6 tong khoang cach tir cac diém M (3; -1; —3) ;N(-15 5)

téi duong thang d6 dat gid tri nhé nhat. Goi ii = (1; b; c) 1a mot vecto chi phuong ctia (d ) .

2b+3c

Tinh gia tri dai lwgng S = va viét dudi dang sd thap phan.

v Trd 10i: |
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dong thoi khac 0). Tinh gia tri biéu thite T = S
m+n+p

ong khong gian Oxyz, goi (P) 1a mat phang di qua diém A(\/g; 0;0) va D(O; 2;1) dong
thoi tao véi Ox mot goc 30°. Biét (P) :5x + m«/gy +n3z+ p\/g =0 (m,n,p lacacso nguyén

. Viét két qua dwdi dang so'thdp phan.

vTraloi: | | | | |

» Cau 20.Trong khong gian Oxyz cho trude (1 don vi =1cm), c6 mot cha kién vang va mot cha

kién den bo trén hai soi day thang khac nhau. Gia st tai thoi diém ¢ (tinh bang pht),

kién vang o tai vi tri (6+t; 8t; 3+ t) trén duong thang d,. Cung thoi diém d9, kién den o

tai vi tri (1+ t;2+t;2t) trén duong thang d,. Khoang cach ngin nhat gitta hai chi kién 1a

bao nhiéu cm (Viét két qua lam tron dén hang phin muwoi).

vTréloi: | | | | |
x=2 x=1+t
» Cau 21.Trong khong gian Oxyz, cho hai dwong thang d:{y=t va A:{y=t .Goi A,B la
z=—4 z=m?—-2m

hai diém di dong trén duong thang d nhung AB ludn bang 6v/2. Goi C,D Ian luot 1a
hinh chiéu cua A,B trén A.Khi d6 gid tri nho nhét caa thé tich t& dién ABCD béng bao

nhiéu? Két qua lam tron dén hang phin muoi.

» Cau 22.Trong mot bé hinh 1ap phuong canh 1m c6 chita
mot it nwdc. Nguoi ta ddt day bé nghiéng so voi
mgt phang nam ngang. Biét rang, lic d6 mat
nudc ¢6 dang hinh binh hanh ABCD va khoang
cach ttr cac diém A, B,C dén day bé tuong ting

la 40cm, 44 cm, 48cm . Bay bé nghiéng so véi mat

vTraloi: | | | | ]

im

phang nam ngang mot goc bao nhiéu d6? Viét két qud lam tron dén hang phiin chuc.

Hét

vTraloi: | | | | ]
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